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V  I  C  T  O  R  I 

^MEDEO  II 

SAB AUD IM 

DUCI  MAXIMO, 

Subalpinomm  Principi  Potentiffimo, 
Cypriorum  Regi  Augurtiffimo. 

VOD  Opus  Augufio  forcnti  luo  CAROLO 
EMA  NV  ELl  II.  ante  fiwAaim  annos  ab 
^uciore  Matum  ,  puhlMm  extitit  monHmenmm  ij 
ohCtam  in  maximum  ,  ^  gratl  ammt  m  benejicentijsi- 
vii=i.tg^  mum  Prmcipem  ,  idem  ut  numeru  ommhus  abjolu- 
t\m  oicriMet,  emendatum  ,  (5"  tertia  fui  parte  mimmum  au- 
aiHs,  REgiA  rVA  CELSITVD/Nl  Prmceps  Au- 
^tffiipme,eadem  ofjiciorum  ratione  repTAp-nto. 

Facimt  Principe  fummo  dign^  <u'trtutes  (]U^  m  te  um^erj^  con-^ 
fuxerunt  ,  ut  t'thi  o^m  homini  deferri  pojjunt  ,  ^^'^^;,  ^'77;'^^ 
\>emtm  s  facit  operis  ]am  toto  ferc  rerrarum  orbe  J/^arJa  ''''^"  ' 
^  commenUtiQ  ,  ut  non  tnA}gnum  <vidcatur ,  <]t,od  tanto  trtnapi 
offerri  po(i'tt.  r  - 

Ea  in  Principatus  auoi  tta  efi  jurts  adminiftrattone  faptentta 
commendaris  ,  auam  cum  ^eces  pauci    ac  Princtpes  rnortbus  Jj^  s 
exprtmant  ,  mertth  tihi  omnium  laudes  ,  admirationemr^  conc^,^ 
liat.  Et  quidem  onus  tmperii  quod  ardui ,  durtc^ue  laborts  ej  , 
umus  rjiribfts  in  adolefcentix  Jiore  fujlines  s  ^rarit  rationes  , 
rnm  apparatus ,  ]udicia  ,  comrnerctorum  a4m  cxtcrts  /'^^'''^   ' -^^^^ 
lotiorum  priuatorum  cum  tuts,cum  M^iriis  Rcgtbus,  YtZ' 
lcgationes  ,  rua  guhernatione  traaantur  ,  nefic  pars  ulia  ejf  js  f 
hlicA ,  cui  perte  ipfum  prApdeas.  ^ 


conferant ,  id  tu  cj.od  tui  munerts  propnum  efe  du  as  ,  ua 
Z  TeXcrcidur;  fufiip^  1  fufceptum  autem  afidua  contenttone  ^er- 
7as  utaui  tecum  in  curarum  partem  ,  at^ue  oneru  ajfumuntur. 
^iln^lerte  digejium  ,  attjue  ordinatum  admmsjirent.  Quod  cum 
tu  J^lo/ufirnumfern^u  ,  deindepubbu  cjuo^uefehcttatr. 

Et  Jo  apLa  illa  (uhernationts  contentwne  ,  partes  tu  prtmum 
imples  ar^.  Princtpts  fum  pr^ipu^  ,  cUm  Reipuhl.c.  corpus  re^ere ,  of^ 
S  iL  fitpropriLacH-lare,  tjui  Rec^ar  tll.us  eft  Det  omma 
^^Uj^identia  confittutus  Vtentmcaput,  ejOodpropte^ 
rea  ocL  ,  auribufjue  ad  projpicienda ,  decl,nanda^ue  corporu  mala 
infirucium  eft,(^a  natura  comparatum  ,  membra  tHfusdrrign.  ad 
okia  HuJnfulorum  funt  adlnbet ,  ita  Pnnceps  officnfut  ,  mune- 
rifcjue  lat  Jepropria,  quibus  Prrfeclus  a  Deo  fubdttos  ,  ad  mun.a 

auA  funt  fm^tilorum  admovet.  .  rr-n^  a   rr-j  cr-m  M^r^ 

^  Sedperpetuo  illo  iabore  fuo  REqU  A  CELSITVDO 
public/qLue  frvit  felicitati ,  beata  enim  funt ,  ac  pacata  regna 
auA  Principum  fuorum  nutu  ,  mifera  '^jero  cjux  eorum  qui  ^ratia 
in  partem  adminiftrationt,  ReipublicA  sfciti ,  gubernatwne  temperan' 
tJr.  SinjeenimidfuperhUtribuendum^P^ve  m^vtdu,  Mmtftrarum 
imperiis  populi  W  imprimis  traciabiles  parcre  dedignantur  ,  cjuarum 
cum  Ja  detreciant,  ^  confilia  reprehendunt  .extttales  regnu  turh., 
ac  feditiones  excitantur.  Nimirum  tjuarum  damimum  eft ,  Re^es  ac 
Principes  ,  publicam  rem  ut  fuam  ,  adrniniftn  ut  alsenam  traciant  ', 
fed  cum  ad  resfuas  charitatem  adhibeant  fingult ,  ad  a  tenas  autem 
cum  traclantJrfaftid^um  adhsxefcat ,  htnc  ftt  ut  qmdautd  fupremt 
Principes  perfeipfos  moliuntur ,  ac  cogttant ,  td  popult  Jumma  faci- 
litate  approbent  ,  qt^id^juid  agtmt  tf  ejuos  m  curarum  partem  ajju- 
muntregnorumadminiftrt,  indeterioremparteminterpretentur. 

Motiter  imperant  ,gubernationis  publicA  ,  auiiaritatifque  Prthci' 
fum  cjueruntttr  ner^vos  debilitari  obfecjutum  exigunt,  pauio  feverius, 
fvitiam ,  atrocitatemque  imperiorum  accufant  \  geruntur  bella ,  pro- 
'vincias  in  periculum  adduci  expoftulant  pacis  foedera  fanciuntt$r , 
^oriA,  utilttatibufjuegentis  non  fatis  conffili  indignantur  •,  ijuiefunt, 
otium  tndecorum  ^  turhas  inter  'vicinos  excitant  ,ftdem  ftangi ,  feiici- 
tatemcjue  puUicam  in  pericuium  trahi  ,  criminantur. 

Sed  cum  ad  ditionum  fuarftm  gubernationem  ,  manum  Principes 
admovent  ,f^fepta  cjUACumejue  tandem  iUa  fint  ,  a  poptdis  conftiia 
commendantur ,  cum  dfvinx  partem  mentis  illos  hauftjfe  intekigant, 
confiiiorum  autcm  approbationem  ac  iegum  ,  amor,  obfcjuiumcjue  eo- 
rumdem  conftjuuntur.  Qutd  piura  pacate  ,feitcitercjue  a  futs ,  turbu- 
lentht^  infeititter  a  Miniftris  qui  aiieni  funt  imperia  adminiftrantur. 
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'  r  •  ntia  tua^politkifque  cfmhus  dits  pr&Jias  artibusjncre' 
Quajapte  ^^^^  p^feaum  efi,  ut  dum  EuropA  regna  omnia.aQ 
■dikili  helliirtcendio  mjiagrant  s  dum  Germani^,  Belgio, 

j>ro^,tncti ,         ^  ^^^.^^  Hijpani^,  ab  exercitihus  infertur  ^vafittas. 


c^VDlSl,  tam  fapie«tergubernam,  gratuU, ,  an  de  face. 

IZitate  de  litterarum  nofirarum  quarumfrmmur  voluprate, 
Til  imm  cerimoniis,  atque  honore , t,u* frl.ci gubernat.one tua 
tfPparta^'''''''  a&ere  debeamus.  Vjrumtju' certe  dehemus. 
7L  "uU  ic,.em  f.mmo  Principi  ,  tju.  a  Pro^,nc,,s  ,  d,t.on,s  fua 
jls  maU  Jikus  di.  conpaantur  faptentta  fua  depuler,t 
itlTa^nem  benefaentiftmo  .  cu,us  guhcrnattone  faUctate 

^'Tliltl  fapienti.  tu.  non  dtfimilis  ,ua  pr^^milaa. 
ri  fZitJ,  r'^L'duplici  bellorum  genere  con,.neatur  ,c.^us 
LifMtos  inter.      Principes  .  externts.,  qu.  geruntur  cum  s 
lUtnn  Mnobiscommune  eft  ;  "'(T MonJis^ 
Lfimmam  adeptus  es.  Primum  .d  u,t  t,uod  '-"'J^^Mus 
gJisLisfrfceptum  ate.at.ue  rj^^'-/  ^^^^^^^^^^ 
fuit ,  quodineo  tuorum  hinc  atque  .nde  armis  certatam  ej 
ita aLijlratum  eft ,  ut  t,ui  turbas  excta-.erant ,  conftlns  tu.,  ap 
r^atu  Jitari ,  pLju^ue  ,am  in  regionem  ,iam  per  te  .mpr^one 
intde.erin,  ,      .^uPfortem  adeo  haherent  Pr.nc,pem  '  / 
{.un,  ^it^e  'Vdenl  Lg.bus  ftb,  per  iium  poftt.s  <>^">"P":'^.f^'t 
Hcc  autcm  cum  Cai^uinianis  partim  Cermams  ,part,m  Cf":f>2 
iitiomm  tmm  irr„perant ,  ita  eftgeftum ;  ut  uelfugat,  f'"^"" '  J 
inttmecione  deleti  ,  nulb  iniUis  valUbus  tjui  erroremrettnere  pojjet 
relicio ,  qttas  qutnzentis  annis  incoluerant. 

Q«od  beiumfum  a  perduelhhus  iUis  reitg.onis  '«""""/'^^'^; 
nihil  ad  commo-ocndos  populos  accommodatm .  patr.^  >  "  J 
PKINCEPS  FORTISSIME,  ^b  iis  1«^'"»  "'"TT 
clfetcumfeditiofisillis  rebeUufaue caufa  .  kqermams  ^T"' 
!BatJis  ;f;dn,a.ime  hincab  Hehetiis .  ,nde  -Cf"?'"""; 
qHiinillo  difioms  tu.  limite ,  tot  annis  ,  fub  Pr.nc.p.hus  plur.hus 

h^efmacrebelliommaluerant,  timebamus.  QJi'" 'Jf'" '"'l^cl. 
fa  excitapnt ,  auim  alrocia  hella  quo  furore  gef.jlent  ■,  r*"  .  . 

fiofum  frnguineL  ubi  ftxifent  fedes ,  M|^V^"^^^ 7^  [. 
filbcttudinemiilamyac  metum  ,  nohis ,  Rt^i^        Mtultt  Ir- 
SirVDINIS  Ata  mens ,  acfortitudo  ^-i^^J^jfJ./e' 
rupift,  knccm  tuo,  inde  cum  fcederato  m.l  te,  '"'"f   .  .n.  '^ 
ad  rcm  beneagendam  recteinftruao  conferu.ft'  man^u      /  , 
mum  pulcherrima  reportata  ■vicloria  perfecift., «'  »»»  ^       J  f,^ 


fedes  patrias,  penates  ,  ac  domos  retinere  pojfet  ,  qui  retema  hirefi 
EcclcftA  effet  inimicus. 

SpcraLnus  a  te  fumma,  PBINCEPS  SJP/ENT/SSIME, 
quem  fa^acitate  ingenij ,  judicij  ,  confiliorumijue  maturitate  ,  politi- 
cis  artibus  ad  rede  rem  tuam  regendamaccommodatis ,  ma]ores  tuos 
nulli  fortitudine,  ac  fapientta  fecundos  njincere  njidebamus  sfedcon- 
■feclo  illo  formidolofo  bello  ,  cui  neque  in  ditione  tua  iidem  jortiftmi 
Principes  ,  mcfue  ftta  Cg.faTes  in  Germanid-,  ^  Htlngarid,  neque 
l-lijpaniA  Reges  in  Belgioy  fnem  imponere  potuipnt  ,  longe  expecia- 
tionem  nojiram  fuperafti.  Expugnats.  enim  funt  infuperabiles  pcr- 
duellium  illorum  arces ,  quA  coelum  ipfuvn  tangere  'uidebantur  folo 
iquata  propugnacula  ejuibus  fc  perdueiUo  tutifimam  arhitrabatur, 
furioforum  coptA  difipatA\  cjuid  plura  in  illam  opinionemfero  tandem 
inducii ,  non  pojfe  domos  fuas  ,  bona  ,  ac  patriam  Principis  ita  com" 
parati  fubditum  ullum  retincre  ,  qui  non  eadem  cum  iilo  reiigione 
cenftretur. 

Qud  plend  reportatd  rjiclorid  perfeclum  ejl  ,  ut  te  cjuem  omnes 
Principes  quitecum  fdci  ^mans.  cultores  funt  ,pcrjpedum  habcbant 
ejfe  fortiftmum  ,  religiofifimum  cjuoque  ejje  intelHgerent.  Cum  enim 
religionum,  ac  csremontarum  honorem  tria  contineant  ,  facrificiumy 
Catholica  dogmata ,  fedatorumcjue  ejufdem  fidet  charitas ,  ac  ^onfen- 
fioyca  poftliminh  tandem  funt  difiipatis  erroribus  ,  disjedoojue  fchif 
mate,  REG/yE  TVj£  CELS/TVD/N/S  operd,politicif- 
que  curis  ac  fortitudine  ditioni  tux,  re/iituta. 

Et  primb  facrifictum  fine  quo  Dei  cultus  efi  nullus ,  lods  iiiis  unde 
pluribus  jam  fecuiis  ejectum,  atcfue  exturbatum  erat,  efiredditum\ 
quo  munere  fimul  Dei ,  fimui  glorix.  tuA  confuluifii.  Nam  ci*m  ij  Re- 
ges ,  ac  Prtnctpes  honorem  fummum ,  ac  iaudem  adepti  fint ,  qui  ditio- 
num  fuarum  PronJtncias  commerctorumratione  iocupietarunt ,  qui  ru- 
des  atque  incultos  popuios  mechanids  arttbus  excoluere  ,  qui  gentem 
fibifubditam  magncrumiirortsm  operd  ad  humantores  iitterasifciefi- 
tiafque  omnes  infittuerunt  \  eum  qui  cmmonias  ,  cdefiem  dodrinam, 
qtii  Dei  cuitt^m  ,facrattftmafque  reiigiones  in  regni  jui ,  ditionifque 
non  contemnendam part em  induxit ,non  hominibus  qt4orum  munera  ilia 
propria  ejfe  non  pojfunt  ,  fcd  Deo  fimiliimum  ejfe  judico. 

fam  chgmata  Theoiogica  in  excitatts  pcr  te  tempiis  ,  iocifque  fa- 
eris  ,  magno  populi  concurfu ,  ac  ji-equentid  ,fummo  dicentium  hono- 
reptibi^eexponuntfir,  de^eris  religionibus,facrifque  dodrints  armor' 
nes.,tn  domtbus,  tn  foro  ,  in  agris  infiituuntur ,  f^cri  homines  qtiod 
^pofiolt,  quodfandt  Patres  docuerunt  fccuritate  maxtma  intcrpre- 
tantur  ;  dum  intertm  disjedA  funt  pefiiientiA  Cathedrx  ,  fticnt 

^orum,nequtttAqueprACones,hmftsarttemneinlatebrisquidemRcti- 
ra  ejt.  "  J 

Deniq^c  idem  defdc  ,  rdiponib^fy^c  fimicnti^m  ,  dippati. 
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i^inarum  dipdiis  tor  unum  efl  ,  eademque  tn  omnihus  ^ 

ijl  ieratur.  Hahent  enim  ad  'viu  cultum ,  ^  commoditares, 
mHm  ,  commendationem  hahem  fummam  ,  admkahiiita- 
'^^''TCnt  Mathematic*  difciplinJ^  ;  ut  hoc  dociifimo  feculo  parum 
^t^l^^/fcientiifyue  inftrucius  ejfe  <vtdeatur  ,  qui  non  in  dodrmis 

II   irm     iJ  f''^"  l">"0'-'""  hareditatumauc  dtvifiones  mjt 
'TfHJLnis  Geometria  pri^/lderet  Jervitus  hommurn  m  pni^um 
tSriit-     infiltum  crefieret ,  ^id 
VZiim  ope  mmeretur;  emftiones  ,'veni,t,or,cs  amhus  res  diftra- 
tlZai  ponim,nonfin.'vel  ementium ,aaura,'veUn^nt.um  cul- 
.iZl  mRcontrJbu,  iUu  Statica  moderaretur.  Effiat  Ceo^a- 
itTpJsdla  oriis  terrarum  nohis  i^ncta  fit  i  non 
tZl  ^ntum  ,fed  etiam  pulchri  ,  ac  magnifice  Arckteaura  c- 
7l^ut  Li  PrJAnciarum  fingularum  eft  profrium ,  alufque  deeft, 

Irnmune  fu  ,  Ars  Na.,^andi,  ]am 
Zi.vaniuaquU,  contineniis  intra  atveos  fuos  flumtmhtu  ,laborat 
t^Zka^Jc  demum  Hydrautiu  machimc,  Periea^^va  ,  Catoptr,- 
Ti^ca ,  deMs  hJnumfer^.  .ut       ^^^— ^ 

tiuirum  artium  ornamentis  inftrucUfint,  „,„  ^bJW 

Sei  non  pacis  moio ,  'verum  etiam  bellorum  i^^^^^^Z  "l^ 

accommoiaufunt.  Nulla  arccs  "''*»i'' p4''"' '^"',J. 

pauci  tmi  plurium  a^fiones  ,  atque  impetum  ff '";"'.' ^"'"  Z- 
rum  i  Matkf,  ief^tio  fucrit  e2  artis  hu,us  iS  ^^'f^lT""'^;. 
tioneinjlituta  ;  nulU  okfiisones  urbium  informart ,  quinjojjai, 
cdos ,  atmes ,  io&tini.  iftt  ielinearint,  ^^A^Vtaue 
lam^um  a  ccrtituiii  qum  ingtnerXnt ,  amethodo,  ^-^'^«^ 
ptipo^itmum  nexu  quo  res  conficiunt  cornmendatu>ne^m  ad  pupn 
Jiiiicultate  qua  /^mmafunt  circumfcript*fdm.rab,l,tatM^^ 

^       .    .  V-    ••    /••       n    .  ilf^imi  ,  ^heolon  magno  nu 
Cum  enm  m  fctentus  altis  prs^ftent  plurtmt  ,  s     ^  ri 

mero  cenfeantU  lon.e  piJes  UHofophl.  ^f^^f^^^^^^^ 
nulla  Medicos  artis  fui,  fcientes  non  haheat ,  -vix  m  ^''''^tcum  de- 
difciplinarum  Mathemaiicarum  apprime  ^''^^^^^'^^''^^'^  .  ^0-«/- 
prehendimus.  Nimtrum  ut  de  his  artihus  dtaum  Jtt  .q^^^J  ^^.^^^^ 
Ito  pronunciatum  de  eloquentia ,  majus  efthoc  ^«^'^^^  ^^^-  ^^y?;,^- 

,  ^  plurihus  ex  artihus  /«^'/^«^f  f ^)^;/;,  conftent ,  c^uihus 
mus  tn  hts  doclrinis  paucitatem ,  cum  tHfs  unt^verj^  j 

infmiulis  elahorare  permagnum  eft^       i',,,ratoi  fanjor,  ac  lihera- 
Effecit  Majorum  tuorum  profufus  m  ittteratos  favor»  ^^^^^ 


Ihas ,  ftt  lelut  ad  fgnum  illufiriftmmn  inforniandum  ',  plwa  docfo^ 
*  rum  rStrorum  fydera  in  hoc  ariium  ,  fcientiarumcfue  Allobrogico  ccela 
codufrint.  Eluxere  in  ^eoloiicorMm  dogmatunk  ,  facrorumc^ue  Ca- 
nonum  interpretatione^in  facultatibui  illis,fcientiifqu€  Principes  Ofiien' 
ftsy  An^elus ,  Jftenfis  ,  SylDefter  Prieras ,  Anaftafm  Germonius  Ta^ 
rantaftenfis  Archiepifcopus,  Jawllusy  TloeojAnlus  Raynaudusy  Fichetus, 
Gonterius.   Neejueillis  in  fcientia  juris  ohfcuriores  extitcre  Aymo 
Cravetta ,  Antonius  T^hefaurus ,  Ocia^ius  Cacheranus ,  (^odtfrtdw  a 
Ea^vo ,  Cagnolus ,  Ofafcus ,  Natta ,  Amedeus  a  Ponte  •,  ac  demum 
Antonius  Fahercjui  peritorum  judicio  in  hac  parte  principatum  erw 
dito  hoc  noftro  feculo  jremente  nequicquam  in^vidia  occupa^vit,  Et 
ejuidem  cum  illum  Lutetix.  Parifiorum  honoris  caufa  Chriftianipmo 
Regi  Senatus  Cifvitatis  illius  Princeps  obtulijfet  ,  pulcherrima  prd" 
fatione  eum  fe  Ma]eftati  fuA  jurifconfultum  ftftere  pronunciavit , 
qui  ojuotjuot  'vinjerent  fcientes  juris  lonppmo  intervallo  fuperaret, 
Neque  eodem  in  coelo  Grammaticorum  ,  ac  'Poetarum  ,  etiam  •yer- 
naculorum  minora  fydera  defucrunt.  Jllos  omnes  fin^ulari  fud  gra^ 
tid  a  niulgo  Principes  fapientifimi  honoribus  ,  ac  benefcientid  fejtm- 
cios  ejfe  uoluerunt ,  ac  c£teris  fuis  fubdins  ojjiuis  ejfe  dignitatibufque 
honeftiores  ,  qui  fuis  in  Eempublicam  ,  prinjatofijue  meritis  eofdem 
*vincerent. 

Quamobrem  cum  Utteratorum  ^enus  omne  REG  I yE  TV yE 
CELSirVDINIS  Proa^vi  fummo  honore,  benevolentiaqt^e  com" 
plexifint  •,  ei  tjui  quodpauci  pojfunt  fumma  ftt  gloria  fcientiarum 
dijpcilitmarum  ',  reconditiftmarumque  comprehenfione  confecutus, 
(juam  apud  te  ambit  gratiam ,  patrocintumque  non  ncgabis, 

Quod  cum  facies  ,  cujus  alumnus ,  atque  ornamentum  erat  in 
partem  ejus,  (jnam  a  te  confecfuetur  gratix,  njeniet  Collegium  Cam' 
berienfe  j  quam  precibus  fummis  implorat  nomine  omnium 


REGI^  TUiE  CELSITUDINIS, 


Humillimiis ,  obrequcntiflimufqiic  rervus 
ac  fubditus  Amatus  Varcin, 
c  Socictatc  J  E  s  u. 
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AD  LECTOREM, 

OVA  SCOPVS  JVrHORIS  EXPONirVR, 
'      Operifqt^e  dhifio  tradstffTi 

RoDiERANT  jam  ante  aliquot  annos  ,  R.  Patris  Claudii  Francifcl 
Dcchalcs  Opera  Mathemaiica  tribus  voluminibus  comprehenfa ,  muliaque 
illcabcotcmporc  vcl  cxcogitaverat  fuo  mane  ,  vcl  invcnta  ab  aliis  per- 
■»r-»^^  fcccraf.cum  admonituscft  parari  alteram  fuorum  opcrum  cdiiioncm  j  ac 
oroiDdi:  vidcrct ,  numquid  additum  aut  immutatum  vellet.  Erac  illi  jani  tum  e»luca- 
Ltionibus  fuis  quod  jufto  volumini  fatis  c(fc  potuiflcc ,  fcd  illc  majus  aliquid  cog.tans, 
opus  univcrfum  dc  intcgro  recognofcendum  fufccpit  ,  &  ab  elcmcnt.s  cxorfus  ftatu.c 
ijr  pcr  /inwlacapia ,  nibil  prxtcrmiitcns  quod  a  fc  proponi  diftmduis ,  aut  cxpl.ca- 
uus^ic.  pofl-c  fpcrarct,aut  mcl.ori  ordine  collocari-  Inftabat  opcri,vcl  ut  vcr.iis  d.cam.rcra 
ttm  propi  totam  confcccrat  5  cum  cx  contincnti  mcditatione ,  cx  d.uturno  lcgcndi,  fcn- 
bcnLuc  laborc  gravem  morbum  conccpit ,  quo  ablumpcus  cft.  Conc.dcrai  immatura 
authorismonco^nis  rci  pcrficicndx  &  facultas  &  fpes,  n.fi  bencfic.o  llluftnllimi  V.n 
D.Francifu  Amcdci  Dccbales  Tarcntaficnfis  ArchipncluUs ,  ad  qucm  demortu.  fratns 
fui  fcrlpta  pcrvcncrant,cunaa  dcnu6  cifent  reftituia  in  intcgrum-  Trad.dit  v.r  Clarilli- 
musfumma  bcnicnitatc  f.ripia  quaccumque  habuit.  .    .    j       r  ^ 

Multa  inhis  «pcru  funt  nova :  In  Gcomctricis ,  «fus  ccntn  grav.tat.s  ad  mcnfuram 
corpon.ra  rotundorum  latii»  ab  ipfo,  quam  4  primo  invcntorc  Guld.no  ,  promotus, 
Egrcgium  invcntum  P.  Grcgorii  i  fando  Vincentio  dc  progrcfllon.bus  gcomctn- 
cis  tatiliori  via  dcmonftraium  ,  &  a  tricis  quibus  involvcbatur  cxpcd.tum.  In  Mc- 
chanicis  motuslocalis,  clatcria,  vis  pcrcufiionis  direftx  ,  rcflcx*  ,  dctcrm.nat.o  cen- 
iti  graviiaiis  mvarii»  corporibus.  In  Aftronomicis  mcccora.  Multa  plunbus  in  ocis  qiix 
ad  Phyficam  pcrtincnt,  qualiscft  rcfutatio  hvpothcfcon  Cartcfianarum  ,  Sc  al.a  bis  u- 
milia  qu^  paOlm  in  opais  dccurfu  fparfa  rcpcriuniur.  Intcr  cacccra  vero  mhgnis  qu^- 
damlibcrquem  dc  progrcffu  Mathcfcos  ,  illuftribufquc  Matbemat.cis  conlcnpi.t  ,  « 
dcincntis  prxmmi  voluit  in  ipfa  Opcris  fui  frontc-  Reccnfcntur  in  co  pnm.  rcriinn  ma- 
Acmaticarum  Auclores,  corumquc  inventa  rcfcruntur  j  rcliquorum  vcr6  qui  iim  - 
qucm.busiiculisflcrucrunt,  non  folum  cnurocrantur  opera  &  d.ftma^        A  „no( 
fcd  ad|unclumhabcntbrcvc8caccuratum  Authoris  judicium,  cx  9"°  JJ'""'''' '"^" 
ccrc  facilt  poffint,  quos  fcqui  Authores  dcbcant ,  &  a  quibus  l.br.s  ^^^[''"^^^l^x' 
ram  imncm  ponant.n  mal^  digcftis  opcribus  cvolvcndis-  Non  peri.net  '"'^^^.-JJ^  J 
bcr  ad  fcicnfam .  ncc  adartis  ^cpcaTfcd  eft  amen  ejufmod.  uc  dub.tan  «^"^7«'- 
fit,inccr  omnia  qux  aliquando  fcripfit  ,  fitne  opus  ullum  hocopcrc  ""^'"^-  "'"f 
extricontrovcr/iamcft.nulUuncxifterequodcruditioncm  m  Auftorc  "P^^^  h^,^. 
jufvc  ingcnium  arguac  Eft  cnim  viri  ?umme  cruditi  ,  an.mo  ^°"^P^=^^"^„f '^^,: 
cam  mulu.tamquc  variaopcra  qux  rcccnfcc  &  fingillacim  cnumcrat ,  vccCTum  , 
ccnt-orum  Authorum  pcnc  omnium  qui  alicujus  nominU  ad  noftra  jj^^,,. 
tcrunt.cftmagniingcmi  fpccimen,  quid  in  unoquoquc  laud.s,  q"'f  ''^^'^^^  i^J, 
ncrc,  ut  cum  dc  ommbus  pronuntict ,  )udiciumquc  fcrat  m.n.mc  dubium  ,  f 

limqucad  r.i   legitimum cnjnfque  prctium  ^f^'"^':    |g^encis ad  abftrufa^ 

ioris  prxcipuus  fcopus ,  ^V^^^^^^^J^  bcne  id  pr^fticcnt. 


crum  fuit  is  Autht 


aliori 


veluci  manu  duccre.  v^-'-  - —  i 
"m  cfto  judicium:  mibi^anV  nonfolum  id  alfcquutus  ^!*^^^";:.  "'JJj^^^^lSttianl 
rnonftrat  m  rcbus  implicatifl'.mis  facilfe  i  mcdiocribtis  inscn.is  P^Vf^ P^o^rJcpcric  qi« 
cx.ftimo  qucmvis  rcrura  MathcmaciLarum  ftudiofum ,  ft  fcmcl      ^"^.  P^^\,atbag€s. 
»uc  traduocujr,  pofl^ 

fc  6c  fine  vix  ducc  omnes  aiiorum  «u.  ^^^^, 
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omncs  falcbras  inoffcnfo  pcdc  pcrcurrcrc.  Partctn  Mathcfcos  nullam  prxtermlfit ,  fc^ 
in  hisprolixiorfuitquarulum  habcnt  aliqucm  ad  communis  vitx  commoda  aut  ncccf- 
fiutcm,  in  illis  brcvior  qux  difficilcm  tantummodo  contincnt ,  &  abftrufiorcm  quan- 
dam  contcmplationcm  5  quamquilm  ii  hjccxqnifituni  dclcdum  adhibuit,  rxquidomit- 
icrct ,  quod  turpe  fit  pcriio  Mathcmatico  ignorarc  Dc  liio  multa  ubiquc  addidic  }  qux 
acccpit  ab  aliis  >  clar^  doccndi  mcthodo  clFccit  fua. 

Divifioncm  totius  opcris  quadripartitam  ,  qua  prius  ufus  fuit ,  nunc  quoquc  rctmct 
juxta  clcmcntorum  quatcrnarium  numcrum  j  luos  enim  tCrrx  ,  fuos  aqux ,  paritcrquc 
acri  &  i-^ni  fuos  traclatus  addicic ,  in  fingulis  partibus  tamcn  ,  alio  plcrumque  ordmc 
quam  amca  progrcditur,  ut  cuivis  licct  obfervarc  inca,  quam  bic  fubjicio  totiusopcris 
idca  cx  ipfo  Authorc  dcprompca. 

Mathelib,inquit ,  ficut  &  cxtcrx  omncs  fcicntix  ,  fuis  nititur  principiis  &  cx  pro- 
priis  clcmcntis  coalcfcic  :  quatuotquc  traclatus  ut  elcmcntarcs  agnolcit  ,  quorum  pri- 
nium  clcmcntis  Euclidis  conccntum  ,  fi  cximium  ,  fi  aurcum  noroincm  ,  fi  ci 
primas  ,  cxccpcis  facris  codicibus  dcfcram  )  parum  admodum  dixcro  :  quippe 
qui  gcnuinam  fcicntix  tdcara  ingenerct  :  ncxuouc  mirabili  a  principiis  pcr  fc  nocis 
cxorl^is  ,  racntcm  ad  fublimia  quxquc  ,  &  abftrufa  fcnllm  inducat-  A  fimpliciori- 
bus  igitur  figiiris  initium  ducit  ,  triangulorum  comparationcm  primo  inftituit  ,  tum" 
proprietatcs  linearum  ,  pcrpendicularium ,  parallelarum  confidcrat  :  tum  quadrilatcras 
inducit  (ccundo  libro,  circularcs  tcnio  ,  tum  figuras  reClilincas  circulo  infcribic ,  &  cir- 
cumfcribit  quarto.  Qninto  novam  proponit  Logicam,  proportionalcm  fcilirct  argumcn- 
tandi  mcthodum.  Scxto  varias  proportionalium  lincarum  proprietatcs  cnuclcat ,  rcgulan) 
quam  vocantaurcam  demonftrat,totiufqueGcodcfix  principia  proponit.  Scpiimo,oclavo, 
nono  numeros  cxplicat  ,  incommcnlurabilium  doclrinam  dccimo  ,  totiulque  Algcbr.i: 
lcmina  jacic.  Quia  vcro  non  in  codcm  fcmpcr  plano  cxadas  figuras  confidcramus ,  un- 
dccimolblidorum  principia  communla ,  tum  parallelcpidarura ,  cylindrorum ,  prifmatum^ 
pyramidum  ,  conorum  fic  fphsrx  proprictatcs  duodccimo  &  fequcntibus  cxplicat. 

Nolmitamen  fine  delcclu,  hxcomnia,  initio  Machcfcos  candidatis  proponi ,  cxpc- 
ricntia  ctcnim  compcri,  infcptimo,  oftavo,  nono,dccimo,  initiotcmpus  malb  coUcKa- 
ri :  quare  fcx  prioribus,  undccimo  &  partc  duodccimi  contcnti  finc,  cim  cxccpti  Algc- 
bra,  plcrxquc  Mathefeos  partcs  finc  rcliquis  deraonftrcncur. 

Sccundus  Tradatus  elcmcntaris  Sphxrica  Thcodofii  continct  cum  cnim  prxcipua 
qux  fub  Mathcmaticam  confidcrationcm  occurrunt  corpora,  fphxrica  finc ,  uc  ccllus  & 
cxlum  i  .-cquum  fuic  u t  pcculiaria  8c  iis  corporibus  accommodata  tradercntur  principia; 
quod  abundc  &  mcthodo  facillima  tribus  libris  prxftat  Thcodofius,  variafquc  in  ipbx- 
ra  lincas ,  angulos ,  plana ,  fcdioncs  cxhiba. 

His  adjungimus  Apollonii  Conicorum  libros  trcs ,  dc  Parabola ,  Ellypfi ,  Hypcrbol^, 
earumqueproprictacibu^Quartumdc  iifdera  fcftionibus  in  cono  ipfo  confidcratis  j  qui- 
bus  accedctlibcr  quintusdc  Sedionibuscylindricis. 

,  Tcrtius  Traftatus  crit  Arithmcticus  folas  clcmcntares  rcgulas  complexus  i  additioncm 
fciIicct,fubtradioncm,multiplicationcm,  diviConcmtam  in  numcris  intcgris,  quim  fra- 
^tis,rcgulam  proportionum ,  fcu  trium  ,  focictatis,  falfi,  alligationis,  cxtraaioncs  radicum 
iaraquadi-atx,quamcubicx.  Arithmeticam  claudet  ars  divinatoria  per  numcros. 

Trigonomctriam  in  nutncrum  cleracntorum  rcfcrimus ,  camque  in  hbros  fcx  dividi- 
mu5  i  Pnmus  libcr  Sinus,  tangcntcs  &  fccantcs  invcftigabit ,  &  Canonis  conftruendi 
mnbodum  tradct. 

Secundus  Logarithmorum  origincm  &  naturam  apericc. 

Teriius  tnangula  rcAilinca  foTvet. 

Qyartus  crit  Ifagogicus  ad  tnangula  fphxrica. 

Quintus  Iphxrica  triangula  rcaingula  folvcc. 

bcxcusdcniquc  obliquangula. 
vemlonc;^  Zf  q»>ntitacis  fpccics  cxcurric ,  viafquc  mirabilcs  apcrit  ad  in- 

irprSdaur       •^^"-'«^-'^-a.  &  ucraquc  tum  vulgari^ ,  cum  fpcciofa^odo  libris 

bus^^an&r/uAlf^^^^'*^^  "'^''^"^^  g^'^"'"  fa<^'"»mus  ,  atquccx  labori- 

tudo.tanta  copia  ^^'P^^^  ubcrrimos.  Tanta  eft  rcrum  Mathcmaricarum  ampli- 
fidcrariro.  Ciim  cnim  nnir?''  "1"'"  ^"^'^  ordinem  aliqucm  &  modum  dc- 
Authorpartcm  tamiimaliQir  Vk  ''"*  t^aftcnCis  dc  tota  Mathefi  fcripfcrit :  fcd  quilibcc 
lumina  &  librorum  molcra  °''"^"<^^"  alTumprcrlt,  non  pauci  co  animo,  ut  vo. 

bcrcnt .  ahundc  conquifitas  ad  inftitutum  fuuni  matcrias, 

cxtrancsa 
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lic^t  &  roinime  pcrtincntcs  retulcrint ,  om  nia  extricarc ,  &  in  ordinetn  dlgcrercj 
rxtnncas        ^ijcbatur.  In  hoc  tandem  placito  ,  pcrvulgato  illo  quidcm ,  vcriffimo  ta- 
Don  a        j.^yj^jum  hunc  in  numcro,  pondcrc ,  &.  mcnfurii  crcatum cflc ,  fingulafquc 
rncn  atqui         punjcris  &  Icgibus  circumfcripta';.  Numcrum  ,  pondus  &  mcnluram,  uc 
cjus  ^rtcs^^^^^  pcculiarc,&:  proprium  contcmpiatur  Mathefis,  ncc  aliam  ejus  dcfinitioiicm  in 
^  '^'       rofcrrc  licct ,  quam  fi  numeri  ,  pondcris  ,  &  mcnfura:  fcicntiam  nomincmus. 
F^^  r  crgo  &niaxlmc  confentancum  ordincm  illi  tribuemus  j  cundcm  fdlicctquo  partcs 
'^' d"co  ulantur.  Qiiatuor  igitur  clcmcnca  &  cccium  ipfum  intucbimur,  &  quidquid  in 
tolis*^a5  nufflcrutn,  pondus,  &  mcnfuram  pcrtincbit,  ut  juris  noftri  vcndicabimus. 
Mundum  crgo  Mathcmaticum  proponiraus,  diim  integrum  Mathcfis  curfum  inftituimus, 
ccaliumwdiDcmobfcrvandum  ftatuimus,quim  cum.qucm  in  fuoopcre  fibi  prxfixitDcus. 
"  Ab  Eicmcncorum  infimo  fcutellurc  ordiamur.  Hxc  tribus  fuis  dimcnfionibus  Gcodcfi*, 
fcu  Ccomctrix  praaicx  matcriam  fubminlftrabit.  ....  ^  • 

Tciliis  intcr  Elcrocnta  graviflimum  cft,illius  gravitatim  ut  objcaum  mtucbicur  Statica. 
Quia  vcro  Mcchanica  codem  principio  cum  Statica  nititur ,  ad  idcm  etiam  referctur. 
Tcrra  magnctica  cft ,  ut  fert  communis  fcntcntia  j  vcrforiorum ,  8c  pixidiim  nauticarum 
acusdirieitthuiccrgotraftatumdc  Magnctifmo  tribuemus.  .     .     ,  . 

Tcllus  Ipbxrica  cft,  ejufquc  divcrfx  partcs  varie  ad  cccli  puncla  relatx,  vana  ctiam  lucis, 
accalorisincrcmcnta,  roultiplicemque  dicrum,&  noaium,  annique tcmpcftatum  viclffitu- 
dincmpatiuntur.quxoraalaGcographiauniverlaliscxplicabic.  .  ,.    ,  . 

Tcrram  hominibus  incolendam  dcdit  Deus  i  jurccrgo  Architc<flurx  civilis  placita  cxph- 
cabimus,  dqucduos  ancillantcstra<ftatus,artem  fcilicet  Tignariam  ,&  tra<ftatumdc  fedionc 
lapidum  adjungcmus.  Non  tantum  ad  dccorem  aliqucm  Sc  magnificcntiam  accoromodata 
clfc  dcbuit  hominum  fcdcs  &  habitatio  }  fcd  ctiam  tuta  &  bcne  contra  hoftcs  munita  s  Ar- 
cbitcduram  crgo  militarcm  in  fubfidium  vocamus. 

Novcm  igiturcraclatus  Maihemaricos  telluri  addico,Gcodcfiam,fcu  Gcotnetriam  practicam, 
Mechanicam,Staticara,Gcographiam,  tra(ftatum  dc  Magnete,  Architcduram  uvilcm ,  artcm 
Tignariam,  tracbtumdc  Lapidum  fcclionc ,  Architecluram  militarem.  Smgulos  fi  lubct  pcr- 
curramus  Gcoroctru  pradica  fcu  Geodcfia  dimcnfioncs  omncs  &  mcnfuras  compkauur. 
Libros  undccim  comprchendet.  . ,. , 

Primuslincaram  rcaarum  dimcnfioncs  tradit.  Sccundus  fupcrficicrum.Tcrtius  lolidorum. 
Quamis  torius  Gcomctrix  compcndium  in  circino  proportionum  inftituit.  Quintus  aget  dc 
linciscuivis.  Soctus  de  fupcrficiebus  curvis.  Scprimus  dc  corporibus  rotundis.  Oeiavus  dc 
nova  indivinblHum  mcthodo.  Nonus  dc  fpiraU  fccundum  caodcm  methodum.  Dccimus 
novum  P.a!ianc1oVinccntio  invcntum  faciliori  methodo  explicabit.  Ulrimus  no\njm  Patris 
Guldiniufumcentri  gravitatisad  rotundorura  gcncrationem  ulteritis  provchct. 

Plushabaadmirabilitatishaud  dubie  Mcchanica, cujus  feptem  libnlunt  PrintiusPhy- 
ficus  cft  dc  moni ,  dcprincipio  univecfali  augmenti  potcntix  pcr  machinam-  Sccundus  idcnx 
principium  vcdi  applicat.  Tertius  axi  in  pcfitrochio.  Quartus  Troclcarum  vim  demoii- 
ftrat.  QuintusCoclcamfcufpiramexplicat.ScxtusCuncum  &  percufrioncm  dircftam.  bcpu- 
mus  Elatcrium  &  percuflionem  reflexam. 

Amauior  ni  fallor ,  8c  jucundior  erit  Scaticas  conftitutoctcnim  omniumgraviumccntro, 
concclTaquc  corporibos  gtaviiatc  :  Prim6  agitdc  Elcmcntorum  gravltaic,  omneiquc  motus 
qui  vulg6  mciui  vacui  cooccdunmr ,  ut  afcenfus  aqux  in  AmWils ,  Mcrcurii  in  arundinc  lul- 
pcnfio,varixquc  anraaioncs,hos  Inquam  motus  graviiati  cribuimus.Sccundd  dc  Grav.ura  dc- 
cidcntiumaccclcratocafu.Tctri6,de  Eorumdem  in  planis  inclinatis  defccnlu,moracntoruroqj 
dccrcmcnto.Tum  funependulorum  doclrinam.vibrationuraque  xqualitatem,  carumdcm  o^c.i- 
Jationum  duraiioncs,  com  longitudinibus  comparamus,  eafque  horolog.is  noftns  autornat.s 
fru<aunon  pccnitcndo  aptamus:Quart6,.Cquipondcrantium  doarmam  ^[^^'«^"^•Q^';'^';^ 
iincarum  centro  gravltaris.  Sext6,  dc  Sup2rficierum  centro.  Scpt.mi»,  dc  Ccntro  ^v^^ 
rol.dorum.  Oaav6,dcproprictacibus  &  ul^  ccntri  gravitatis.  N^juc  vero  m.nus  ju^^^^^ 
hom,ne<,ue  digna  nobis  a^crict  Geographia.  Hxc  pr.m6  telluris  figuram  •"^"«"^'  '^^^^^^^jt 
conftnuit,  tum  cjus panium  ad  ccclos  re^atarum  afFcaioncs  dctcrai.nat .  ^«Jf «^n" '"'/j^^ 
ftnbutioncm,2onamm  numcrum.CIimatum  difFercnt.am,  perfcdamquc  tot.us  tcUuns  Idcam 
cttormat ,  boc  cft  prima  univcrfalis  Gcographix  placita  tradit.  .... 


r-J^^cat  tijus  proprictatcs  omncmfere  Icecm  dctrcdant  -.in  noc  cn.ni  -r""' fpinviceffl 
codcm  finu,infummofubjc<ftamur,ccnaum  cft  incircumfcrcnt.a  ,  amicx^prxc  ^^^.^^ 
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fi.amnr  Inimicx  coniunguntur ,  qi«  uni  tcnio  uniuntur ,  intcr  fc  non  cobacrcnt ,  caufa  dac 
Quod  non  habcc  id  q^od  produxit  dcftruit.  Illius  igitur  proprictatcs,  dcclinacioncra,  inclina- 
doncmufurquevariosh.cNonustra£latusapcriet. 

Architc<Jlura  civilis  brcvibus  admodiim  coarctatur  hnibus  utpotcqux,  ultra  quinquc  per- 
vuleatos  ordiDCS,  Doricum,  Jonicum,Corinthiacum,  Compofitum  &  Tufcum,  &  rcgulas  uni- 
vcrtles  noo  cxcurrac.  Hictradatusdcmonftrationibus  carct,  vixquc  in  Mathcfiumnumc- 
ruro,  cumretuliircm,nifi  utilitasidcxcgi^rct. 

Huic  dcciroo  tradatui  >  duos  Ancillantes.fcu  Subaltcrnos  adjungimus.  Ancm  Tignariam 
undccimiim  traclaium  facimus ,  io  quo  lignorum  fcdbncs ,  &  in  teiflU  clcgantioribus  ufum 
cxplicabiraus.  ,     ,  ^ 

Dc  Lapidum  Scdionc  tra^atus  ducxlccimus,  qui  Latomos  tantum,&  czracntarios  Ipciflare 
vidctur,  intcr  omncs  Gcomctricus  cft.  Hunc  in  quatuor  libros  partior. 

Prinius  circa  Arcus  ,  fcu  compluviatas  tcftudincs ,  non  tantum  fimpliccs,  &  cwbc  plcno  ut 
vocant  tornatas,  fcd  ctiam  clumbes  fcu  dcprcflas,  faftigiatas ,  rcptantes ,  lcu  pcdum  inxqua- 
lium,obliquas,  inclinatas,  pctftringcntcs,fcu  dcfincntcb  in  aliud compluvium,in  turrimrotun- 
dam.  Sccundqs  conicas  tcftudincs ,  j>cndul6fquc  ut  ita  dicam  fomiccs  cxcitat-  Tcrtius  dccu- 
roanas  cxtruit ,  lunatofquc  forniccs,  fphacricos ,  clauftralcs ,  quadrario lapidc  dccuiratos  com- 
ponir.  Quartus  dcniquc ,  in  orbcm  aut  Ellipfin  af#endcntcs  cxtruit. 

Latius  p.itcbit  Architcdura  militaris,  qux  municndarum  arcium,&  urbium>artcm  complc- 
ftiiuri  hanc  in  fex  librospanior.  Primus  Fundamcnta,  fcu  Axiomata  hujusdoclrinxtradic. 
Sccundus  Polygona  rcgularia  ,  fuispropugnaculis  vallo  ,  &  ful\,\  inftruit.  Tcrtius  circa  prx- 
tcnturas  omncs,  fcu  exccrna  opcra  ut  vocant,  hoc  cft  parmulas,  lunatas  caflidcsopcra  cornuta, 
coronata, forcipulas  fuis  vallis ,  loricis,  fofljs municndas  octupatur.  Quartus  irrcgularcs  figuras 
ccrtis  rcgulis  &  principiis  adftringit.  Q^intus  Obfidionalcs  foflas,  vincas ,  aggcrcs,  cumculos 
diicit ,  caftra  fuis  munitiunculistufatur,tormcntoruinbcllicorum  fuggcfta  fcu  tribunalia  cx. 
ciut.  ScxtusRcpiignatoriuscrit,  variafquc  propugnaculorum  rcfcifioncs,&  tumultuario  opc- 
rc  cxcjtatas  munitioncs  complcditur.  Scptimus  pcrfpcclivam  miliarcm  tradct. 

Atquc  hi  funt  novcm  traciatus  quos  tcllus  fuppeditat,  Gcodcfia.Mcchanica,  Statica,  Gco- 
eraphia,  Magncrica  ,  Architcduracivilis,  Arstigoaria,lapidumlcc"lio,&  Architcclura  mi- 
Ticaris. 

Pauciorcs  In  Aqua  traclatusoccurrunt ,  fi  cnim  graviutcm  cjus  confidcrcmus  ,hydroftati- 
cam  fcu  traclatum  de  natantibus  in  humido,  cum  Archimcdc  inftituimus.  Si  ad  fluiditatctn 
&  curfum  aucndamus ,  Sccundum  dc  Fluviis  &  Fonribus  halxrbimus.  Tcrtius  Machinas  hy- 
draulicas  contincbir.  Quamis  dcnique  Navigatbncm  complcdctur. 

Qnod  ad  primum  lcu  Hydroftaticam  pcrtinct.  Prim6  quantum  lcvlora  corpora  in  aqua? 
dcfccndant  dcfinimu' jquanium  dc  graviorum  gravitatc  dcccdat  dum  aquii  mcrguntur  j  oftcn- 
dirous  nullibi  ita  cxacic  ,  xquilibrii  lcgcs  obfcrvari  j  an  figura  corporum,  an  aqu.T  profundi- 
"s ,  ut  corpora  fuftcnicntur  faciat.  Cclcbrc  rllud  Archimcdis  problcnu  dc  corona.cxplio- 
•nus,mctallorumquc  probationcm  in  aqua  ipcrimus.  Corpora  itcm  prcflionc  aqu.x  Icviora 
aut  graviorarcdciimus ,  an  mcdiis  in  aquis  ruvigari,  an  inacrcpoflit  :  quomodo  pifccs  fiant 
aqua  lcviorcs  aliaquc  in  hunc  modum  cxplicamus. 

In  fccundo  tradatu  ncmpc dc Fontibus ,  primA  dc  aquarum  xquilibrioagimus.tummc- 
thodos  fontcs ,  &  rivos  dcduccndi  tradiraus.  Exindc  flucntcm  aquam  mctimur ,  qu5  propor- 
nonc  dcplcantur  vafa  cxplicamus.  Dc  falicnribus  item ,  fluminibus  meticndis ,  quantura  cx 
immifllonc  torrcntis  in  alvcura  fluminis ,  cjus  altitudo  augeatur  ,  fcxccntaquc  bujufinodi 
«q"cjucunda,ac  utilia  pcrtradtamus. 

crtiustraftatus  Fontcs  omncsanificialcs  conrinct ,  qui  vcl  attradlionc  pcrficiuntur  ,  vcl 
comprcinonc,  autcxpulfionc  Spiritalia  Hcronis  ludicra  ,  machinas  omncs  ad  attollcndam 
hclic°^ '  Ar 'h"' ' '^""^  "ntblix,  rotx ,  &  catcnx  fitulis  inftrudx ,  rofarium  ut  vocant ,  varix 
ddV^l  '^'^'iiincdis  fpira  ad  cxhauricndam  navis  fcnrinam  cxcogitaa ,  in  qua  ncmpcaqua 
ftra  °  !i»^cndit.  Btemcnfis  rota  qux  fingidis  circumvolutionibus  viginii  quinquc  plau- 
cancnics  *  *  "i  l  » ^"^*^"^ 'tcm  nonnulla,qualcs  funt  organa  hydraulica>aviculx 

dum  tritic^  " "^'^*^""^  rcvocantur  omncs  machinx  hydraulicx  ut  molx  ad  tcrcn- 
papyrutn  f  ' j     contcrcndos  carboncs ,  piftilla  ad  pulvcrcm  pyrium  ,  mallci  lignci  ad 

Qil>rtus  ^■«^'^«'ncntorum  gcnus. 

Prim6  agam  de  ftni^l  ^"^™  navigandi  tradit  qucm  in  quinque  libros  particmur. 

vclificationc,  gubcrnac*i"*^'"i^  ^  partibus:dc  Variisnavium  gcncribus,dc  rcmigationc, 
iluviatili.  o»anchora,  dc  oncrc  navibns  iroponendo :  agam  iicm  dc  oavigationc 

Sccunduspixidisnautici  fcuM 
ditcnancomari,quam  inOrM     ^8"cucx  coo^pofiuoncm,divifioocm,ram  ufurpatamm  Mc- 
i         vvccano  uruatam,  cjufdcm  ufus,  dcfcaus,  obfcrvaudx  declinationis 

meibodum 
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,  ,  jjjn  pcr  amplicudincs  ortivas  ,  qium  pcr  fydcrura  oblcrvationes  apcricc. 
inc^oau  ^jj^j^jjjjrujn^fcu  loxodromiarurn  naturam  explicabit,  hoccft  illius  linez  quam 

Tcitiu       jj^Qjnt,i  pixidis  nauticx,  in  fupcrficic  Globi  tcrraquci  dcCcribic  navis. 
duftu  cju  ^  j^jppasHydrographicas  cxaminat,  praxcfquc  varias  docct  ad  deccrminanduna 
locum  autfcligcndam  loxodtomiatn  navigationi  accommodaum. 

({imandi  itineris  rationcm,  variafquc  corrcftioncs  cx  obfcrvadonc  latitudi- 

•  acmncitcmlongitudinisinvcnicndxproblcma  cxplicat. 

"^'^ '     sdcniquc  varias  praxcs  nautis  pcrutilcs  proponit  ,  ut  diarii  conficicndi  j  ichno- 
hicum  portus     lictoris  typum  cxprimcndi,  horam  affluxds  aucrcfluxus  inveniendi, 
Sto  immincntis  proccllx .  aliaquc  fimilia. 
E     ua  Emcrfi  aercm  fubimus,  qui  cum  luracn  &  Ipecics,  ad  vifioncm  neceflanas  ex- 

•  '  ^KcU  totam  in  aerc  Opticara  collocamus.  Ec  quia  vifio  dircdis,  rcflcxis,  &  refraclis 

'  giturjqiatuor  circa  vifioncm  traaatus  infticuimus.  Primus  crit  Optica  in  genere, 
SccuDdus  Pcrfpcdiva  fcu  dc  radio  dirc^o.  Tcnius  Catoptrica  dc  reflexo.  Quartus  Dio- 
Dtrica  dcrcfi^afto.  Quia  vcro  non  tantum  lumcn ,  &  fpccics,  fed  fonos  ctiamacr  excipit, 
Lntum  addimus  tradatura  dc  Mufica.  . 

In  primo fcuOpticai  poft cxadam  oculi  dcfcriptioncm,organum  m  quo  prxcifccxcrcc- 
tur  vifio  conaituunus,quod  adeoclare  cxhibcmus ,  ut  in  artificiali  oculo  ca  omnia  cxhi- 
bcamus  quxnaturali  accidunt.  Exindc  fingulas  oculorum  dcccptioncs ,  circa  magnitu- 
dincm  diftamiam.numcrum  ,  difHn(flionem,  cxplicamus }  cur  prefbytx  diftaniumelms 
diftineIiant,myopcs  h  contra  vicmiora  mclius  vidcant- Ad  hunc  tractatum  rcfcrimus  ftria- 
tas  imagincs,  qux  diverfis  c  locis  fpcftatx  variantur,difFormcs ,  qux  cx  ccrto  rcformantur. 
Totamiccmluminispropagationcm.  .,        . ,  r  •  ^ 

Sccundustra(fhtU5  pcrfpeaivam  tradct, piaoribiis  quidcm  pcrutilcm,  luistamen  Oeo- 
mctricis  dcmonftrationibus  ornatam ,  quam  in  Ifcx  libros  partiemur.  Primus  fundatnenta- 
Jis  crit.  Sccundus  circa  horizontalia  plana ,  feu  ichnographias  pcrlpcc^iv^  dcfcnbcndas  oc- 
cupabitur.  Tcrtius  Sccnographiam ,  feu  Elcvationcs  tradct.  Quartus  ounfta  accidentalu 
cxplicabit.  QLiintusinIaquearibus,&fornicibus  pcrfpeaivam  cxcrccbit.  Scxtus  deniquc 
pcrfpailivas  pluribus  conftantcs  partibus  fcparatis,  umbrarumquc  dcrcnptioncs  attmget : 
parallcloj;rammum  itcmdclincatoriumcxplicabit. 

Tcraum  traaatum  Catopincum  fcude  reflexionc  in  tres  librosdividiraus,quorum  pri- 
mus  rcflcxionUlegcs  inquirit,tumfpcculorum  planorum  proprictatcsotjines cxplicat,ncm- 
pccurimagotantumintrafpccuU  profunditatcm  vidcatur,quanta  cft  ob)cdi  diUantia.cur 
dcxtra  apparcant  finiftra ;  in  horizontalibus  cvcrfa  ;  cur  in  fpcculis  parallchs  diftantia  K 
objeclum  multiplicentur ,  cxindc  ad  multipliccs  praxes  dcfccndimus,moduraquc  ttadimus 
incxiguacapfa.porticas  cfFormandx  qux  in  immcnfam  planiocm  cxcurrerc  vidcaturi 
muUiplicandoram  quantum'ibet  objedorum  ,  omnium  circa  regionum  nativis  coloribus 
adumbrandarum  methodura.  .... 

Sccundus  libcr  dc  convexis  fpcculis  cric,  inquirctquc  cur  in  iis  objeaa  propiora  ,  noii- 
nihilquc  incurva  vidcantur,cur  lurainis  radii  in  iis  dilpcrgantur,  atquc  myombus  hnt  utJiia, 
cxindc  ad  conica ,  &  cylindrica  defccndit ,  pervulgatumquc  dc  miagmc  difFormi,  pcr  Ipc- 
culiimcyiindricum,autconicum  rcformanda  proponit.  mm 

Tcrtius  concavacxplicat,pt\moqueoftcndctquam  vlmad  comburcndum,  cx 
unionc  poffidcant.  An  vcrum  fit  vd  fabulofum  qtiod  dc  Archimede  claflcni  Komanorura 
fpcculoconcavo\nccndeotcfcnur,cxaminat.An  poflibilis  fit  linea  uftoria  mfinita.  1  um  oc 
radiorum  parallelifmo,modiVoqucJuminis  dccrcmcto,itaut  adduccotos  auc  trecentos  rauu 
de  nocle  lcgerc  liccat.Qi.omodo  objccla  antrorfum  non  intra  profunditatcm  evcrla  v.dcan- 
tur.  QuomodoTcIefcopia  cx  fpecuIisconcavis,autconcavo,&:convexo  pcrhciantur. 

Ncque  vcr6  minus  illuftris  &  ama-na  crit  Dioptrica  qux  piritcr  trcs  hbros  i'"»  ycnoi 
cabit.Primus  poftcxplicatam  rcfradionls  naturam,  &legcs,  «pc^'"^^"™'^^"^*^.'';;;!^,,^^ 
concavorum  proprietatcsapcriticonvexorura  quidcra  ad  radiorum  ""^°"'="''.^.'?^„ic\llos, 
tcr  ad  comburcndum,  ad  cxprimendas  rcrum  imagines ,  f^^^^",'?^'^!"^ 'r ' myo. 
/uvandofquc  fcnum.fcu  prcfbytarum  oculos :  concavorum  ad  radiorum  '^;^^^^^^^ 
pcrmocuJi.pcrutiIcm.  N%uc\ero  polygonaslcntesadobjcclorummu^ap^^^^^^^^^ 

d.fperforum  unioncm  mifl-as  ficict ,  ficut  ncquc  maxirac  convexas ,  fcu  minons  ip 
portioncs  ad  microfcopia.  .«„„rvo  & 

SccundusJibcrvaria  fpccilla  fimul  conjungir.  Telcfcopia  ™"^^"jSi° 

concavo  coraponit.tum  ex  duobus  aut  cx  quatuor  convexis  i  "^•"^^^«P^*;  fobrium 
«.magicamitem Iatanam,mcthoduraobfcrvandarum  Eclipfium,aut  macuiarum 

tranrm.flb  per  tubum  radio.  Addec  itcra  nonnullaad  praxin  fpcclani.a^  „bneulari  ,  tutn 
Tcrtius  libcr  dc  rcfraftionibus  coloratis  agct  i  prim6que  de  pnlmatc  t  ^ 
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gts,  cripulculo ,  &  aurora.  ^ numcnim.  pondus,  aut  menfuram 

^  Sonu%uamvi^  .tatcnunfic.&fubt  hs  u^^^^^^ 

cadcrcvidca.ur?  J""stam^ncft  "«'t'':  D^"^"^^^^^^^^^^  cxtcrifquc  confonatitiis  fuas  ratio- 

inrationcdupla  poficamc(rc,d.apcntc  1"^^  S^^^^^^^^  cJ^^danuUo  impcllcntc  movcatur. 

Ncquc  «ao nupc, invcmam '"^",X«a'iiabi,,ind,,o, l;b.osdi»idcndu,n,m 
&craiorcntigms,,n,cumqi^un,um,,aftan^^^^^^^ 

rTnSTuSrirpraMic^ 

;„  «K™  ra£  onfccndimi;, ,  dc  quo  quiuquc  .ra«an„  occunun,  ncmpc  Aftrola- 

bio':rJXna,  Gnomonica,  ^«^--^"rbM^^^^^^  .na.cac 

quibus  primi  moc«us  F  r       j-    s^cundiis  crit  dc  Analcmmatc  m  quo  fc.liccc 

^"''^^SrMcrTdi  num  iirLt  S^ulumquc  infinitc  rcmovcmus.  Tcrtius  Aftrolabiucn 

oSs  Q^artus  in  xquatorc  aut  plano  iHi  parallclo    ca;  cftcs  orlxrs  dclcr.b.t. 

"do  i^lum  Antar^^^^   obtinc„tc.Q.intus  dcniquc  cx  Nad.r  hcmilphxr.um  cppof.turu 

"  rulm":VTu't^^^^^^       pcrtinct.  Qitamvls  ctrlum  fphxricum  fit ,  In 

planSrKn ,  ira  grapbice  dcfcribitur ,  ut  lol  in  ccclo  moycr.  non  poff.t .  qum  eundcm  .n 
pirr^  noflamoLobfcrvcmus.quampic-luram  horologia  fc.otcr.ca  cxh.bcnt.  Nul- 
quidcm  momcnti  vidctur  hotologii  dclincatio  ,  c6m  cxmcntani  noftr.  cam  fat.s 
cTA  pctficiant  i  corum  tamcn  qu.T  ad  horo!ogiort,m  dcmonftrat.oncm  rcqu.runtijr 
fcicntia;  honnnc  dignafcmpcr  mihi  vifacft.  Horolog.a  Sc.otcr.ca  vana  funt  ,  cutn  nuU 
la  fit  mltcna  in  qua  foclici^  lufcrit  Mathenuticoruro  ingcn.um.  Aftronora.ca  ,  Baby- 
lonica ,  Italica  dcfcriblmus ,  in  iis  vcrticalcs  circulos ,  Almicantarath  ,  circulos  domorum 
ctrlcftiwm  5  parallclos  fignonim  ,  augmcntum  ,  &  dccrcmcntum  d.cmm ,  totumque  Ka- 
lcndarium  inYcribiraus.  Solaria ,  lunaria.ad  ftcllas  compon.mus.  lo  omn.  plano  eadc- 
lincamus ,  xquinoc-liali ,  polari ,  horizonuli ,  vcnicali  ,  dcclmantc  .n  p lams  quomodo- 
cumquc  indinatis.  Pcr  radium  dircaum  .  rcecxum ,  &  rcfra(Jlum.  Ponat.I.a  .tcm  .n  an- 
nulis  ,  cylindris,armillis,fcipionibus.  Hunc  igitur  traaatum  .n  quatuor  l.brosd.v.d.mus. 
Pnmus  agit  dc  Horologiis  in  quocumquc  plano  dcfcribcnd.s.Sccundus  portat.l.um  varam 
fupclIcAifcm  fubminiftrabit.Tcnius  horologia  rcflcxa  cxplicab.t^  Quanus  rcfracla  tradct. 

Tcniustradatus  erlt  Aftronomictis ,  in  quo  prim6  varia  fyftemaa  cxpl.camus^,  tum 
planctanim  Tbcotiam.varlaquc  accidcitia  ut  funt  Eclypfcs ,  oppof.tjoncs ,  coniuncliones, 
paralbxes,  rcfraaioncs,  rctrogradaiioncs,  ftationcs  ,  dircAiones ,  motus  tam  .njongitudi- 
ncra ,  quam  in  latitudincm ,  magnuudines,  diftamias,  fixarum  itcm  motum ,  ad)caisom- 
nium  tabulis  &  praxibus  cxplicamus.  n   a  n_  i    •  j- 

Quartus  vanx  curiofitatis  panum ,  Matlicfcos  opprobnura,  hoccft,  Altrolog.am  ludi- 
ciariam  cx  Mathefcon  albo  cxpungccln  quk  fcillcet  nulla  dcmonftratio,nuIIa  fcientix,auc 
vcritatis  umbra.fcd  perpetuahallucinatlo.&cx  folis  planetarum  nom.nibus,  fibi  dc  fuiuro 
blandicntls  ftoliditacis  incptia:  cui  tanquam  appcndiccm  annexijimus  traftatu  dc  Mctcoris. 

Qnintus  dcniquc  Kaicndarlumcontinebit,  totamquc  anni  civilis ,  cum  Solis ,  &  Lunx 
motiliusconjunclioncm  5c  comparationcm.  In  hoc  variarum  nationum  annos  civilcs  pro- 
ponimus ,  quiftioncs  Palchalcs  agitamus ,  dc  Cyclo  aurco ,  Epatlis  ,  Cyclo  folari,  indi- 
ftiotiibus ,  diebus  Biflcxtilibus  i  periodo  lullana  fic  Cyclorum  combinationc  agimus.  Ec 
^ccftfcrics,  .icxufque  pariii.m  ,  qucm  Operi  fuo  Author  ipfc  dcftlnaverat. 

Habcshk  LeclorOpusoraniura  qux  haclcniisin  hoc  fcicntiarum  gcnerc  prodicrint, 
abfolutiflimum ,  in  quo  vix  aliquid  deeft  ,  autrcdundat ,  &  cui  fimilc  nullura  rcpcrias  rc- 
rum  dclcau ,  doccndi  ordinc ,  &  dcraonftrandi  pcrfpicuitatc  j  Opus  dcniquc  quod  unum 
Madidcos  candidatofufficcrcatqucomn.um  inftar  elTcpofiit  Quodad  Authorctn  pcr- 
i^ncf.quanto  ingcniofucrit,  id  Lctlorum  ludicio  &  fcriptis  ipfius  xftimandunn  rclmqiio» 
Etunt,8cutarburor,pcrmuiticruntquiplurade  moribus  cjus  ,  generc  ,  ac  pictatc  fcire 
cupunt  i  in  quorum  graiiam,funcbrcm  cjus  laudationcm  hlc  attcxuimus  habitam  in  Col- 
IcgioTautmcnfi  a  Pattc  HyacinihoFcrrcTio  Socicutis  Iesu. 
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AUDATIONEM  R.P.  CImcIu  FrMCifii  DechMes ,  iBnflT^ime  y  &  RefereHdifim  ArAifrtful^ 
ex  AMthiris  imiOi  tfiMi  Mmcorion  exmtMn  ,  dignMi  acdidi  ,qut  ATt  Ugeretur ,  ut  fi  fieri  ptget^ 
frareiu  redderem  fiart.  GrAium  erit ,  ut  abitror ,  furtrtKm  hoc  mMim  ,  m  quo  nMtvm  inngincrn 
sgmfitre  poteru  fidternt  nrtutu.  Qiu  iicet  Merhm  j/Uiurt  memtriam  excitet ,  quem  tmen  rcm* 
V4iif  fenfum  doltrU ,  emtdemfortAjfe  mukeiit.  Cum  enim  religitntm ,  &  ptetattm  Mnsveru  m  fiMrt 
fu^  cpijm  fxi^Hmem ,  vix  dUim  tmf^  credu ,  cujm  opnmutn  pMtcm  ,  qu*  fciluet  nion  ntn  ptterjt  ,  fi  mies  m 
mmu  htmmm  ,  ipftfjue  m  ptginis  mere.  Utque  ClMidti  Tui  vmutes  ilU ,  quM  leges ,  tundem  Tihi  yoluptattm 
^tm  ,  ifum  bjmfirtt  olmi  Amhrofwt ,  dum  pus  mores  rectlerct  fidtru  extmai.  Laitandum  eft  magis  (  McbM 
Oe  ,  qu»d  Tif0ua  MutKm  puto)  quod  taiem  frarrem  habucrim  ,  quam  dolcndum  ,  qudd  fraucm 
amUetim. 


rinim  Patrcm  CUudium  Fran-  TrtUau. 


C 1  quls  vcftrum  cft  ,N.N.  qui  pAucis  amc  mciifibus  fapicminimum  Vir».»  ;   ^^,^,. 

»Jc,fcum  Dcchalcs  in  Yxc  auU  ,  «  hoc  loco  diccntOTi  audicric  ;  ficri  ccrtc  nctjuir ,  quin  «"If  i^'^™™ 


•  -ir   V  "*c  auu  ,  ex  noc  loco  uiccntCTTi  auaiciu  ,  iitn  «-'-•"-  •  -v  a  cr,^*. 

vic,ffin,d,ncperrurbaiuidiemillum  AcadcmixTaurincnfifiUciinmum,  cum  hoc  confcrar  tr,ft.Uim6 
d.e  qnocu,vl5maudietkmcabcodcmlocofunefti  Uodarione  commcndari.  H«  ig.tur  cram  ,  qti* 
«llc  fperate  juirerat  ?  bec  era,n  ,  q««  ,K.bis  dc  fcirfo  poli;ccb.«ur  .  cum  ci ,  qua  folcbar,  .ngem.  falK..-  9«--- 


r^»«  c      •  V   '  modum  prilcriDcrc,  vci  unu...  w-.^  ,      i  .K.,m.i«  ir»«i«  ab  hoc 

S:  «<"n,tadtidolcu.us,ut  ne  dolere  q-^^'^ v^^"'""^  „ Tw -X^^^ 

re!;il"r7'""'°*^'°'  «^"""P"'"  commcndationein  virtutis  crcprx  ^  '^^^^^^^^ 
pres  ill.  audes,nvenirenonpofru,Ls  .  imparcs  rccufare.  N*-^«'^,.^»"^"r  ,n^^fo,Sr«^ 

virtnt.   ft„d,o  ^„  \  ;  fe  Uudand. ;  qv«  ^^^^^^lt  Z^J- 

"tn.mque  f.rcrur  i.,gcna^  ,  «cfeminus  potuilTc  ,  qviim  vcUct  ,  atqne  id  faltem  volmlk^^ 

ER"  tamen  Cl.,u<fi„m  Francifcnin  Dcchalcs  fatircommendatum  cx.ft.mabo  '  «  ^"'^  •^^^^..^i.n 
vefttum  commcndavero  ;  imn,b  nc  hoc  qnidcm  fatis  dTc  crcd..m  .  n.f.  •"«^''^''"^X '  u^a  funr; 
»Jc,a,laude,adhibcre,5cunpcUctc  poflim.  Quod  ut  coufcquar,duom.h.  pot.ffimumquc.cn- 
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Pr^fatio  ad  Ledorem. 

dc  Iridc  ejufciur  proprictatibus,  rocunditatc,  diftantia,motu,  tum  dc  coronis ,  parcliis,  vif ^ 

cis,  crdpulculo ,  6C  aurora. 

Sonus  quamvis  ita  tcnuis  Cit,Sc  fubtilis ,  ut  ncmic  fub  numcrum,  pondus,  aut  mcnfurain 
cadcre  vidcatur  ?  juris  ramcn  cft  noftri.  Dcmonrtramus  cnim  facilc  diapafon  lcu  oaavam 
in  rationcdiipla  fK.fitam  cfl*c,diapcntc  in  fcfquialtcra  ,  cactcrifquc  conronamns  fuas  ratio- 
ttibuimus.  Varia  itcm  circafunum  inquirimus.cur  chordanullo  impcllcnte  movcatur, 
fthi  tonfona  vibrantc  ?  cur  in  tuba  fivc  communi ,  fivc  manuali  faltus  ita  frfiqucntcs  acci- 
(bni  Syftcmata  dcindcomnia  explicarous.diatonicum,  chromaticum&  Enharmcnicum, 
variasinftrurocntonim  fpccics  cxplicamus ,  rcgularumquc  muficarum  rationcmrcddimus. 
Ncquc  vcronupcrlnvcntam  vocalcm  tubam  omittcmus.  ...      j-   j  j 

Stcriliorcrit  igntsunicumqiuntumtraftatum  fuppcditabit,indiios  Iibrosdividcndum,m 
quorum  primodc  ignibusartificialibus  tam  fcftivis.quara  bellicis  Sccundi  dc  machinis,fcu 
tormcntis  bcllit  is  agct.Hoc eft  ccrtas  mcthodos.ca  cxam!n:idi,&  ad  ftopum  ccrto  dirigcdij 
fivcdircftofaclu,  leu  circulari  &  parabolico,  multasltcmquxftioncs  balifticascxaminabic- 

Inctrlum  tandcm  confccndimus ,  dcquo  quinquctraaatus  occurrunt  ncmpc  Aftrola- 
biorum  dodrina  ,  Gnomonica,  Aftronomia,  Kalcndariiitti ,  &  Aftrologia. 

Primus  traftatus  pTojcdloncm  fphxrx  in  planum  (ub  Aftrolabiorum  nominc  indicat 
quibus  prlmi  mobilis  problcmata  mira  facilitatc  folvimus.  Primus  libercritdcglobotam 
Coclcfti  quam  Tcrrcftri ,  &  utriufquc  ufu.  Sccundus  crit  dc  Analcmmatc  in  quo  lciliccc 
pro  tabclla  Mcridianum  aflumimus,ocuIumquc  infiniic  rcmovcmus.  Tcrtius  Aftrolabium 
univcrfalc  proponit,  inquofcilicct  idcmtabcllx  planum  ,  «culus  punftum  vcri ortds  auc 
occa«6s  obtlnct.  Quartus  in  xquatorc  aut  plano  illi  parallclo  ,  coclcftcs  orbcs  dcfcribit, 
oculo  polum  Antardticum  obtincntcQnintus dcniquc cx  Nadir  hcmifphxrium  oppofitum 
inplanohorizontalicontcmplatur.  .     ri  • 

Quod  ad  fccundum  ,  fcu  Gnomonicam  pcrtinct.  Q^iamvis  ccelum  fphxricum  fit  j  ia 
plano  tamcn ,  ita  grapbice  dcfcribitur,  ut  (ol  in  coclomovcri  noi\  poflit,  quin  cundcra  in 

fjidlura  noftra  motum  obfcrvcmus,  quam  picluram  horologia  fLioterica  cxhibcnt.  Nul- 
ius  quidcm  momcnti  vidctur  horologii  dclincatio  ,  ciim  cxmcntarii  noftri  cam  fatis 
cxaac  pcrficiant  i  corum  tamcn  qux  ad  horologiorum  dcmonftrationcm  rcquiruntur 
fcicniia ,  hominc  digna  fcmpcr  mihi  vifacft.  Horologia  Sciotcrica  varia  funt  ,  cum  nul- 
la  fit  matcria  in  qua  fccliciiis  lufcrit  Mathcmaticorum  ingcnium.  Aftronomica  ,  Baby- 
lunica,  Italica  dcfcribimus ,  in  iis  vcrticalcs  circulos ,  Almicantarath  ,  circulos  domorum 
coclcftium  }  parallclos  Cgnonim  ,  augmcntum  ,  &  dccrcmcntum  dicrum ,  totumquc  Ka- 
lcndarium  infcribiraus.  Solaria ,  lunaria,ad  ftcllas  componimus.  In  omni  plano  eadc- 
lincamus ,  xquino<fliali ,  polari ,  horizontali ,  vcnicali  ,  dctlinante  in  planis  quomodo- 
cumquc  inciinatis.  Pcr  radium  dirc<flum  ,  rcflcxum ,  &  rdraftum.  Portatilia  itcm  in  an- 
nulis,  cylindris,armillis,  fcipionibus.  Hunc  igitur  tradatum  in  quatuor  librosdividimus. 
Primus  agitdc  Horologiis  in  quocumque  plano  dcfcHbcndis.Sccundus  portatilium  variam 
fupcllcclilcm  fubminiftrabit.Tcnius  horologia  rcflcxa  cxpllcabit.  Quanus  rcfracla  tradct. 

Tcnius  tradlatus  crit  Aftronomicus  ,  in  quo  primo  varia  fyftcmata  cxplicamus  ,  tuih 
planctarum  Tbcoriam,variaquc  accidcntia  ut  funt  Eclypfcs ,  oppofitiones ,  conjuncVioncs, 
paralbxcs,  refraclioncs ,  rctrogradationcs,  ftationcs ,  dirC(ftioncs ,  motus  tam  in  longitudi- 
nem ,  quam  in  latitudincm ,  magnitudincs,  diftantias,  fixarum  item  motum ,  adjcciis  om- 
nium  tabulis  &  praxibus  cxplicamus. 

Quartus  vanx  curiofitatis  panum ,  Mathcfcos  opprobrium,  hoccft,  Aftrologiam  judi- 
cbriam  cx  Mathcfcon  albo  cxpungct.In  qua  fcilitct  nuUa  dcmonftratio,nuIla  fcicntix,auc 
vcritatis  umbra,fcd  pcrpctua  hallucinatio,& cx  folis  planctarum  nomtnibus,  fibi  dc  futuro 
blandieniis  ftoliditatis  incptia:  cui  tanquam  appcndiccm  anncxuimus  traftatu  dc  Mctcoris. 

Quintus  deniquc  Kalcndarium  contincbit ,  totamquc  anni  civilis  ,  cum  Solis ,  &  Lunx 
motibus  conjunciioncm  6c  comparationcra.  In  hoc  variarum  nationum  annos  civilcs  pro- 
ponimus ,  quxftioncs  Pafchalcs  agitamus ,  dc  Cydo  aurco ,  Epadis  ,  Cyclo  folari,  indi- 
Aionibus ,  dicbus  Biflcxtilibus  j  pcriodo  luliana  &  Cyclorum  combinationc  agimus.  Ec 
hxc  cft  {erlcs  ,  nexufquc  paniitm  ,  qucm  Opcri  fuo  Author  ipfc  dcftinaverar. 

HalxJs  hic  LctflorOpusomnium  qux  haclcniisin  hoc  fcicntiarum  gcncrc  prodicrint, 
abfoUitiflimum ,  in  quo  vix  aliquid  dccft ,  autrcdundat ,  &  cui  fimilc  nullum  repcrias  rc- 
rum  dclcftu ,  doccndi  ordinc ,  &  demonftrandi  pcrfpicuitatc  }  Opus  dcniquc  quod  unum 
Mathclcos  candidaiofufficcrcatqueomnium  inftar  cirepoflit  Quod  ad  Authorcm  pcr- 
iincttquantoingcniofuerit,  Id  LcC^orum  ludicio  &  fcriptis  ipfius  xftimandum  rclinquo. 
Erum,  Sc  utarbitror,pcrmuUicruntqutpluradc  moribus  cjus  ,  gcncrc  ,  ac  pictatc  fcire 
cupiant }  in  quorum  gratiam,funcbrcrocjus  laudationcm  Mcattexuimus  habitam  in  Col- 
IcgioTaunncnfi  a  Pacre  HyacinthoFcncrio  Socicutis  Jesu. 
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MILLIET  DECHALES> 

Archicpifcopo  Tarantafienfi ,  Rcgio  Confiliario  ,  Sc  in  Cambcricnfi 
Rationum  Curia  Primario  Prxfidi,  8Cc. 

/  U  D  / TI 0  NE  Jtf  R.  P.  Cl4Mdn  ftMctfa  DechMa ,  'an/hijfme ,  &  RntrnuUfim  ArAtrrtful, 
tx  AM,hms  mMm  «Jfim  ^trm  txtmm  ,  dtgnm  irtdui, ,  qut  i  Tt  Ugftttur ,  ut  fi  fitri  po^tt, 
frttrtwi  rtdiatmfrjsri.  Grttum  eru  ,  ut  arbitror ,  fmnum  hoc  mumi  ,  m  quo  ndttvdm  imiginem 
,  fetrru  jrtttrnt  mtuiti.  Qui  luet  MtrbMH  )4ciunt  mtiimum  excitet ,  quem  tHHtn  rm^ 

V4bHftnfumd»l»rii,tundtmfmjfimulctht.  Cum  emm  religioiiem ,  &  pietMcm  mMvnuinjrart 
n/^fijmfMgttmm,yvcilUmmifif[tcrt4u,tKp^  tfttmm  pmevt ,  qu*  fnlutt  mori  non  ptterM  ,  jintiei  t» 
mmu  bmmum  ,  tpjif^M  in  f^nu  mtrt.  Utifut  aMdti  Tut  vtnutet  tlU  ,  quM  leget ,  tjndem  Ttbi  volaetAttm 
tgertnt  ,qiMm  (ui/h^t  thm  Mnbrtfmy  dm  ftttmtrt,  rtctlertt  frmu  txttndt.  LaetJinclum  eft  magis  V  ■^*"^ 
i&t ,  c^wdTtfitKtt  Mnum  puit )  quod  talcm  fratrcm  habucrim  ,  quam  dolcndum  ,  qu6d  fraircm 
unifeiun. 


r  I  au.s  vcftrum  eft ,  N.  N.  qai  paucis  antc  mcnfibus  fapicniin-imum  Vinim  Patrcm  Clauiium  Fraii-  ^^^^^^ 
iJc.rcum  Dechalcsin  hac  aaU ,  „  hoc  loco  diccntcm  auaictit  ,  ficri  ccrtc  netiuit  ,  quin  mifcii  rcrurn  ^^^.^^^ 
vic.ffitudincpcrnjrbatuidicniillura  AcadcmixTaurinenfifiliciaimum,  cum  hoc  confcrar  tr.ft.Uimo  , 
d.c.  qnocundcmaudicti.ncabcodc,nlocof„ncfti  laudatione  commcKlati.  Hxc  igitur  crant  .  q«*  ^;^^;^*;';^ 
>llc  fpemt  juircrat  ?  h*cemnt ,  oui  nobisdc  fcipfo  polHccbati.r ,  cum  c4  ,  qua  foUbat,  ingcm.  falK:»-  7^  ^^^^^^ 
"K  a.p.d.1  tcnim  novatum  Adolefccmibus  Mmhcmaticum  Mundumevolvcict  ?  Fuit  (  6  mort.s  myi-  ^,,^^, 
au™ :  6  labcm  !  6  fumis  non  unius  hominis ,  fed  omnium  pxne  littcrarum  ,  &  artium  ! )  fu.c  quam  , 
^gn..  tam  brcv.s  fcrlicitas  veilra  .  Taurincnfcs.  M.mdavinms  Tcrrx  virtutcm  in.tm  ,  q"'"/'^^  ^^1^,^. 
K„  "8«P^"'"^"'  fuperi ,ut  fer6darcnt ,  criperem  cit6.  Amifimus  Lumcn  ,  & Dccus  Acadcm  *  • 
tanc  nobis  honotem  idcm  annus  attulit .  idcm  adcmit.   Augct  j.aurx  grAvitatetT.  violcnta  celcrua  ^^^,,,. 
*  .^t^cm  auream,a„imum  planc  cxlcftcm  agnofccre  licuir  .f ...i  ncgatum  cft;ut  fcihccj  compcrta  pnO» 
.itntt  ttanm  catituti .  &  ccrtiikscxperiti  malum  ,  &  dolcnriiis  profequi  cogcremur 


b  ,ni  Inrrl.^c  ^ —      H.crcaiDui  mccrore  ,  &  ludtu  dimutendum    quiu  t...-      /  caoicntis  l 
mcn  ft  A  d  "^""^  ^•«^"rt-^tis  brevifTtmx  ,  &  nccrba  fcmina  magni  -'/i^T^^rcinfum 

S  /if^"V"'f  '"«'1"'"  pr^fcribcre.  vcl  otium  darc  •.  nc  1^^'^"'°^  ^'^X^  ab  l>oc 

^■'^ '  J'"  .     ne  dolere  quidcm  vidcamur.    Abcam-  .uqj^      ^  ^ 

mivirttui  ,ft„ 
ntniinquc  fitc.i 

vTiitiim ? ''"^'^  Francifann  i>cch;rcs  falis  Vommcnaatu.n  "cxifti-^-bo  '  ^^^"^J^^^.c.nf " 
>a  erir."''!lJ'r"' '  '■^•^^  ^"^<»'^"^  tatis  dTe  ctcd.am  ,  nif.  «"«f  ^'^'"^a  ^ qucr.nil^^<j"V 

>*f)u»laudc,,dhibcre,&impcUcrc  poflim.  QHoduicoiM""'^»^»'^''"^^!^   i'i  ^ 


Quld  c««ti  dc  ipfo  .  criiJ  dc  fc  ipfc  fcntirct.  Divlnam  qulppe  virtutem  judico  ,  quam  mIranturo.n- 


tririlis  animus,  nondummatura  virtasinfri  dignitatem  ,  «.  u 

illc  contcmpius  .  quo  rebus  humanis  altior ,  cu,>dq«id  omncs  vcncrarjtur,  animost  dcd.gnarus  cll.  tabu- 
Us  maiotum  .  &  ftemmata,  monumcnta  clarilTimx  ftirpis.  factos.  m.l.tarcs.  aul.cos  d.gn.tatum  gmdus. 
&  inr.2nia  vclut  in  triu.nplu  .^orcm  cxplicari  dcpofcat  •.  ui  «  Hlo  rcrum  apparatu  xlbmctur  .  quantus 


cnf.im  corum  omnium  ,  qux  apud  vatios  hom.num  ord.ncs  .n  ptetio  funt.  Cujus  em.n  glc 
eundcra  v.rum  .lobilitnc  Aulicos  .  Doarina  fapicntcs.tcligionc,p.etatc,  .nnoccm.a  Doincft.cos  in  adm.- 
ratione.n  fui ,  &  a.norcm  rapuillc  J  Uaquc  dignitas  illa,  quim  a  n.ajotibus  acccpcrat  Claud.us,non  qudd 
parva  vidcatur  ,  jwgligcnda  cft  ,  fed  tanquara  nota  o.nmbus  lcviter  potius  atiingcnda  ;  pedcm  hac  in 
«1  rc  aliius  figetc  non  accurati ,  fcd  otiofi  oratoris  clfc  vidcrctur.  ^ 

Ncinincm  quippc  vcftrum  ignorarc  arbitror  Millictamgcntcm  fa:minca,&  virili  ftirpe  latiflimc  pro- 
pagjt.i.n  utriufqueNobilitatis  tum  Sabaudx  tum  Subaipinx  prima  capita  atftiflimo  cognationis  vinculo 
attingcrc,Monm.ijotios,Provanas,Davif.os,Novcrios,Lcfchcrcnio$,  Coftas,lfnatdot,  Sobrios.Ofafcos, 
Monchanutios,Flcfccrios,Rora.ios,Vallifarcos.  Quotufquifquc  Proccrum  cft,qui  .«fciar.Claudi.  fratres, 
altcrum  Cambericnlls  Curii  Suprcmum  Prif.dcm,  altc.um  a  Senatori;  Pontificcm  nuperab  ampliflimo 
Ccntronum  S  .cerdotio  ad  pixlidis  dcmortui  cutas  funcfta  hxtcditatc  ftaterni  honoris  tuin  Regtni  prc- 
cibus.ram  Pontificis  juiru  co.npijlfiimireliquos  vcro  pariim  expcricnria  rei  .nilitaris,&  bcUici  fottiti.dine 
ilIufttC5,Ptincipi,&  glorix  fanguii.c  &  vitain  confcc.alIc,Provinciaru,&  arci.im  prxfc£lutas  fummi  fiJe 
gciri(rc,panim  facrx  militix  ftiidio  fublifdcn  f.cnis.quibus  olim  CIaudius,ctiamnum  vivcie.Noftis  cxn- 
nes,  ncquc  ifta  mihi  cx  An.ialium  fide  petcnda  funt,hu)us  dignitaicm  f.tmilix  non  unius  xtatis  cllcfcd 
omnium  rctti  temporum.cujus  initia.progreHufquc  obliviofa  antiqtiitas  abdidit ;  ja.n  indc  ^  Carol.  Em- 
maniiclis  Primi  temporibus  Magnos  Sabaudix  CanccUarios ,  &  Principis  Patres  numerallc  ,  n..n  per- 
pctui  fcrie  Prxfidcs  ,  &  Scnatorcs ,  Ccnturioncs ,  &  Tribunos  .nilitum.Torquntorum  Sabaudix  Equi- 
lum  Canccllarios  duos,  N<jb;lcs  Ptincipum  Cubicularios ,  Equitcs  tum  Sandi  Mauritii  ,  n..n  Meli- 
tenfcs  ,deniquc  infulatos  Amiftitesquatuor  ,  &  quem  Tarantafix  Archicpifcopum  dixi  ad  Saba.jdix 
foclicitatcm  fiipcreirc,  &  cxtcros  pridcm  extindos  ,Philibcrtum  Auguftx  primum.mox  Eporcdix  Epif- 
coputn,  Paulum  Mauriancnfcra  ,)  iMiilibcrtum  alt»ru.n  Tauiincnfcm.  Vix  habct  Sabaudia  gradum.illum 
ho.Toris  ,  qucm  Domusiftanon  occupaverit }  omnia  propcmodum  Rcgni  omamcnta  in  ..nam  familiam 
fucccH.j  tcmporiscongcfta  func ,  quidquidlargiri  Principcs  ,  quidquid  virtus  fperarc  potcft,impctravit: 
nihil  jain  fun.ris  Ncpotibus  fupcreft,  quod  infoliti ,  novique  fplcndoris  acqiurant ,  fed  glodaripoilunt 
ab  illa  fe  Dumn  prodiidc  ,  in  qua  vinccrc  ncqucant  Majorcs  Uios. 

Qturc  htiiufmodi  laudcs  vulgatas  omnibus  ulii^  rclinquanius  *,  ad  Claudium  acccdcre  propius .  8c 


CXC.pCL-   .  .  . 

cjus  nominis  famam  pcrcjuiibusinonumcntis  poftcritatismemorix  confccratam  nuiiquam  timerct  virio 
icmporum  intcrituram  ;  fibi,  qu6d  tacitis  oninium  voiis  indulgcutc  Claiidii  inodcftia  vocarctur  in  par- 
tcm ,  Sc  fruftum  eruditi  laboris  !  Mirabantur  alii  incmis  vim  ,&  robur  ingcnii .  qu6d  rerura  arduitata 
non  vinccrctur ;  fublimitatcra  alii ,  qu6d  communia  ,  &  trita  conicmnetet ,  altifltma  quxquc  pcrindc , 
ac  obvia ,  &  vidgata  prxercdcretur.  Erant  ,  qui  pct fpicacis  animi  fubciliiatcm  commcndabant ,  qu6d 
abftrufa,&  longc  ab  ocuEs  fcmota  penitiis,  intimefqiu:  pcrvaderct,qui  clegantiam,  &  venuftatcm,quii 
fuoquiqiic  loco  collocarct ,  apte  omnia,ordinat<fque  digereret ;  qui  foelicitatem,  &copiam,qu6d  pau- 
cis  multa  colligeret ;  qui  diligcntiam  ,  &  labore.n.tum  qu6d  nihil  omitterct ,  tum  quW  angufta,  &  fco- 
pulofa  non  minusquam  amxna ,  &  jucunda  paii  ftiulio ,  &  alacritate  vcrfarct.  Scd  omncs  paritcr  uno 
vocis,aniinique  confcnfu  fatcbantur,  fc  quidcm  miiari  fatis  non  polfc  amplitudincm  illam  mcntis,&  va- 
fticatcm  ,  qui  folus  tam  multa.tam  ardua,fpinofaqiK  brevi  dccennio  &  univcrsc  complecli,&  fcclicitec 
cvolvcrc ,  &  ccleritate  fuinma  .id  cxltum  dcduccrc  potuiirct.  FuilFe  pluiimos  ,  qui  Mathcfcos  partcm 
aliquam  illuftandam  fibi  dclcgcrini,  .-ilios  Opticam,  Staticam  alios ,  plurcs  in  Elemcntis  vitam  omncm, 
contcntionemq; animi occupalle  non  fine  laudc,&  prctio  laboris.fingulos denique  fingula dccerpfilTciqui 
oimiia  tam  plcn^,  tim  vaftc  aggrcdi,  &  comprchcndcrc  auderct.aiitc  Claudiu.n  fuillc  ncmiiiem.  Nc  illos 
quidcm  amiquitatis  magiftros,& Duccs  itcrnitatcra  nominis,  &  famam cx  univc.faMaihefi.fcd  cx  fiii- 
gulis  panibus  coUcgiirc.Elementa  tradiditEuclidcs,Hotofcopia  Anaximander^GeomeiriamDemocritus, 
Mech.inicen  Atchytas,Arithmcticam  Eudoxus.Aichitcaura  Vitruvius.SphxramACylindrum  Archimc- 


i.cm>^.a.,u«  .u...i^.^  -...u,....  v.u,u5  am.n.  i  ci.jus  dottr.ni  hiir .  quod  poitc.itofa  illa  vetcrum 
ingenia  dcfpctavcra..t ,  quod  antiqu.tas  tota  intentamra  rcliqucrat,  id  no,7modo  foriitcr  attipere  ,  fcd 
celcritcc  excqu.  ?  Claud.us  Franc.fcus  Dechales  .  qui  priraum  xtatis  florc.n  humanioribus  H.cri, ,  rcli- 
q.,am  vcr5 ,  &  optmiam  v.tx  pancm  Philofophix ,  &Thcologii  plcnc  dcvovcrat.  qui  .ncn.cm  in  pcrc- 

gtinas 
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idi>  dclicias  noverat,fcii  te* 


j-  T  r.r  linwasjtalicc,  Latine.Gr«cc  loqticbatur,  ncqne  vctcrum  n^odJ»  dclicias  noverat,fcii  te* 
^grin»sdiv»icr«c  •  ng  ^^^^^  Grzcorum.  cum  fpititus  illos.ncrvofquc  robuft.ons  itatis  priftinus  Frcgif. 
ctniuim  «l^"'!"^. .  en^nus  impofuit .  hoc  fuarum  virium  cllc  atbiiratus  cft  :  Tradatus  ,  ut  cum  ipfo  lo. 
fctUbor.hocUdi  w  ^  ^^^^  ^r^^^^  centum  typis  cdidit,quibus  Mathcmatica  omma  abdidit,inclufitque 
quai **>Iatc  rcium  »  &  fcftinationc  fcribcndi  apiccm  ullum  immcnfi  opcris  incxploratum  abiri 
vi-rtiir  in  tinta virict     ;.,rni'>-^r>>r.  num  D.-ircre  amKa«r«  .  numacipm ^(rii<»cr. 


.  •^- volucnt !  Morccm  hanc  quam  dolcmus,  bcncficus  nobis,  f^^alis  ipf.  labor  propcravit :  quid 
luiius  ptodelle  vo»«  '       notcra$,qui  quatuor  annorum  fpatio,  qu.bus  Panfivs  docuit ,  millc  Sct.ptorum 
'^'^  ^"^rlofc^iquando  famUiari  fuo  amicc  tcftatus  cft  )  incrcdibiU  cclcriutc  pcrlcgcrit  ?  Impottunum 
vclu.niua  cftreus  .  qui  tantum  opus  fimul  pcperit.  fimul  opcris  Authorcm.qu.  opctc  fuo 

hboran.qu' ^  .^^^^j^^^  ,       ^.^.  f^picnnam.  quam  contincnt ,  ut  poftcr.tan  tradcrc  poP^ 

prcucfior  erat  ,«t  _  .  ^j^^^^^  Exccpi.i.us  plaufu  cruditum  munus  ;  crcdcbamus  cn.m  Dodr.nx  fuai 
fcnt.stit. '  .  ,  D^,„„„c  nunc  cogimur  funefta.n  homi.us  liberalitatcm  ,  &  qu..fbturodoloti 
«^'"^ilt  ^^^  No,.  cgcbat  libris  xtas  hxc  noftta, ut  tajtam 

•  P*'"'"^'"'"  f^Tr»  pJtvafcrat  Ptincipum  »  &  Rcgum  Aulas  Claudii  fama.  antcquam  fcrjbcrct.  Ludov.- 
"^1!?«  r  Smm  Rex.  cum  rudcs  5c  incxpcrtos  artis  fux  nautas,  ipfofque  navium  Prxfcdos  ctiul.r,  vcl- 
cus  X  V.  nautarum  ,  &  .nilitaribus  nobilium  ingcniis  longe  fubtiliotcm  rcqim.  .nduftnam, 

'  ^""ZVS  raaXrcu)us boarinam  cclcbrari  audicrat,  c  Sabaudii  cvocatum  i..ftitutorem  nau- 
?rNb(r3b^sdcdit.Catolus  Emmanuelll.  Princeps optimus.qt.i  omncs  hujus,.om.n.s, &  faugmms. 
„cx  i„u,„  ,,,ai,r„  intermifsa  Mathcfi  Theologiam  Lugdun.  tradctc.Malc.  .nqu.t» 

^TT  dcL  crS^^^^^  omnia  abjicerc  cx  animo.fequc  totum  Mathc.naucis  abderc.  Nondum  fcn 
f   u  \^l.O^LTm^l  vitcs  aenovera  .qux  licet  in  plmlmas  artcsdivifa,  fufficcrct  omn.bus :  Ncfcc. 

Ve  Clfuirq  r  run,  ^,amanarl .  divinarLquc  fcientiam  ita  pe.«ms  ha,,fcrat,  ut  nunquam 
^  MaTh  cS  taiTc  vidcretur.  Audivimus  ipfi.6c  fxi^c  admirati  fumus  cum  in  publico  d.fccptam.um  thca- 
uo  b  vlc  3an  ,  Sc  contorti  ,  fcd  acutcV-ubtilitcrquc  diflcteret ,  ut  hominem  crcdercs  ,.o..  areumcnu 
^oS^^.  d  £ia.Audivimus.  ctim  in  ftm.liari  con^rclU.  dc  Theologicis  incidcrct  fen.o,  re.j  .pfam  ppo^ 
fnus  ningc«,ncq.,c  pcr  an.bage,,&  circuitu,  acccdcrc  ad  cauf.m-,  aut  ,n  vcft.bulo  hxrerc,fed  rcao  mcn. 

« rfu.  I  Pr  mo  ftatim  gradu  ad  controverfix  caput.  nodumm.e  ipfum.ut  a.unt.dcvcn.re.  ^  oi  j^A^m 
c6  adn,iraWlL  cft.qui,  longifis  ifta  ab  hominis  inftituto  rcccdctant ,  qui  plunbus  jam  ann.s  Ph>lofoph.x, 
&  TheoloKix  co^itaiioncm  omncm  prorfus  abjcccrat»       .  .   .  .    ,  ^  ,       ,  •    „x  „,i„ri  auA 

H.TC  iRiuu  de  Claud.i  en.ditione,&  doftrina  palam.&  publicc  fcrcbantur ,  fcd  erant  long^  ^ora .  qu^ 
nunquamprodietant  Domo.&  intra  noftros paricccs  breve  quidem ,  non  tamcn,ut  ^^^"[f/j^^^^T,^^^^ 
fccrT3:.-,d;nirationistheatn,m  habuctc.  Quamvis  cnim  vmgnum  apud  cxtcros  locum 
.nihi  tamcncrcditc  Auditorcs.nunquam  ho,nine.n  plcnc  noftisjnunquam  en,m  totiis  u,  P"bl.cum  v«>k_  v 
fcllicct  in  pac»;„i».&  libris.  nos  in  motibus  animum  Claudii  legcba,T.usivos,  ^"^.'"'1''""  '  YT"c  Jf. 
tnift;,.,nos'^nid  tcmm  in  dics  ngcrct,  explorarc  j  vos  fxpc  de  litctis,fxp.us  fortaflc  dc  P'f       ^  ^^J  ^^^^^,, 
fccKm audichatis, nos. q.-x cxtetis  fuadcrct, rcpfa  nerficere,  &  cxcqu,  v.dcbamus .  P'";f  J^^^^^^^ 
quim  cpx  cxtcris  fuadcrct!  Atquc  ilU  quiicm  tanta  ffmt.ut  taccri  non  «l^»'";"'^^""";,  ' anlm.;.^  .  5C 
ace.b,,„t  cogitari  vix  poff.nt.  Hxrct  adhuc  peaori  ^J""''^'' ^^P^/'/^'        aum  vifcrcmus  :  ade6  ut.  qux 
rccrudcfcerc  vulnuSidumca  mcntcrcpc.imus,qui  olim  maxuw  ''<='f"='~"''*'"  '  ,  ctudele.n  potiu» 

pictasfcm«rfuit,m.ncquxdamcrudclita8  fit,  l.nudarc  vi.tutcm.  Placci  ^^"''^X^'  ^ommcmor.nione 
tllc.<.,.i.r,invidi,mvidcri  }non  parcam  dolo.i  vcftro.  Nam  «^' fop"«* "iftutes  ncquc  filere 
virtiuisihoc  taracn  accrbo  licct  officio  pafcitur  animus.&  qu.cfc.t.  It.iquc  ^,.      f,„fu  volupta- 

p>(rum.is  f,nc  invidii  ,ncquc  recordari  finc  dolorc;  ita  ncc  dolcre  quidem  iicci  *|  humana- 


d.H,iie  Naum,&  Patifiis  intcr  Equitcs  ,  Principcfquc  vcrl.ibatur.  ^^""^^^^j^  ,  ^  „ihil  fccum  ha- 

prnulit.qi,i  omnbpariter  hum.ma  contcmnebat.  Suppcllcx  apud  u  um        •    i     ^  ^,^  Phi- 

bchatprxtcrlahote;  fuos.Sed  ciuid  cxtcra  quxrcrct ,  c,ui  ^«='^^^^"7  ''"ij^,  ' „^  oux cxTcti  vcUcnt.fummo 
^^rophn,  illc.ci,a,  muUa  didicilfct ,  fc  nihil  fcite  profitcbatur  ;  "-^.C^-""^"^^^^^^^  f^^at ,  nihil  vcllc.  ItaquC 
«••d.o,&:  abctitate  fcquctctur,&  alico  arbittio  v.vcrct,  hoc  tandcm  con.  Nepotis.occutrerct- 
C"'"  Parifiis  in  banc  ijrbcm  acccrfcdus  cnbt  auaoritatc  Pr.nc.ms ,  T'^^'";"'^^  '  inconfuho  CUudio 
igic  homincm  fottallc  ab  iUo  o.bis  tctiatiun  thcatto  difcclluiiun  >  j^,q„c  cnim  aut  loc 


 -'■<.]uaiiao ,  qu.  uioit»  opthnos  ,  quos  ; —  , 

V'nim  ,  qui  nihil  tegcre  novcrat ,  prxtcr  vinutcm  !  )  glot.am  &  lau 

Jedignabatut ;  mh  cnxzm  fibi  dcbltam  ncgarc  non  polVct  ,  ^'"""'"^V."';,.vitcv,fcd  fapientct;  ncq"^ 
fucus ;  plcna  omnia  iugcnuitatis.plcna  candoris.  Parci  1«^"^^«" ^  ^onrvir, "on  lubrica ;  grav.s  .ncc  Jus 
rns  ,  aut  tutba  ,  fcd  pondus  ctat  In  vcibis.  Plcia  vox.ac  conltans.non  humaniras  ^"^?"ZZ\ 

»«"  concitatusinon  pVxceps  ;  majcftatem  prxfcrcbat  afpcc^.s,quam  cornuas^u  ^^^^  bl.cis  domcft.c 
icvatbati,  occutfum,  non  formidabas  :  idcm  deniquc  cum  om»i.bu$  agcndi  icior   f  ,t.otci* 


impetusquiacm.necltvcvcllig.umpcu      (t  ^„  „31  ft.ic  fcUc  ipfa  indignaiip  !  quim  dccorus  ardor  I 

r« .  ubi  doarini  ,  * '"f  fl„m.ni  fxp:  tacitus  comparabam,  ouod  pUcido.  quiero- 

quim  innoccns  flj'"»"*  '  tioinmcm  c|  atiuarum  puriutc  proFundum  alvcum  ,  ah^quc  rcct- 

^uclapfununq.umcxtrinpasrccUmd  W^^  ;acni  ab  codcm  fontc.  k 

Atquc  ^'^  ^'"^^X^^J^J  liic^^^  comnumc  quoddam  ciVc  patrimonimn  fangui- 
q„o  cx«ri  cxe,usa.rpc  .  ^J^-b^^/^^^/^^^^^^TJ.ficium  nan.rx  .  &  excolucrat  anc  .  ftudioquc  vir- 
ni$  c  tnajorura  vcnis  a^^^T  rl  ,^,nmnvcretur  .  &:  in  ii>fo  mortis  occurfu  candcm  aninr.i  conftan- 
tutis:»deo  ut  "«  repcnt.ms  cafibus  co  nmov^^^^^^^^  f,|cndo .  &  tranquillitate  mentis  ardor  quidam 
tiam  .  &  fete.matcmfront.slcrvarit.  tr  ^^^^^^  molicbatur .  pcrtinacctuJLlkiiiLnis  ,  ftu- 

indoli.  .  &  vcgctum  ^«b""^ '  XJ  Eab»  .  nunquam  i  cubiculo  pcdcm  .  nunquam  i_Uhii$  .  &  ca- 
dioruraquc  hborera  conftannffimc  J^»"'^*;^;^;;;^,,, .  3,  cogiuvcrat  .  fcriJ»to  traderet  .  non  ut 
lamo  manum  refcicbit ,  ut  ""va  n  ^^.^^  utilitati  liberalirer  confccrarct.  Quid  dicam  ?  quibu. 

atandi  arcanoam.c.s,  &  ™  "  "^^^  ftudio  incendcrctur ,  cum  in  ipfo  juvcntutis  florc  tc- 
:i,nulis  .  qua  flamma  ' '^;^'^';;;"'  iP"^^^^^  diligcntiffunis  poftuUrit .  m  Conftantinopolim ad 
uiffimx  valctudm,s  adolcfccns  P«_^  bus  qiii    p  g  ..JT^^^.^i.^s,  ,„  p.incip*  Turcanira 


„gaatra.  lram.e  .  Auditorcs.cum  auao^^^^  ^.^^^^^^^^  ^  gratulabamur 

^  ^^rfcr^r^f^r^^lSaua:.  LvcIut^to^ti.n,fpcnnque  inti.n4nieb.rau,. 

Atqmc;,.n:.p..dP..nc.pcsE^^^^^^^^ 

'r^^iZ^ZS':^^  .  ^  conditiLis  horao  ,  hoc  dc  fcipfo  ClaXs  fcj.ticbat 

Hinc  fSo r  c"atur  vcrc2undus  ille  pudor.  &  Aulx  fuga  ,  qdppe  tot.c,  cxpevtus  f..crat  modcft.am  c6 

fcvTriis  SpT  qui  bcnignii.  cxcipcrc^ur  i  Ptincipe.  Mirabatur  enim  .  &  v.x  .pfc  credcbat  l,b..  atm  apud 

Equiccs.ayRcgcsin  prctio  ellfcicn  .-.liquod  .  &  locumobtnu-rc  cxpct.rctur    Hmc  cum  occt,rrentem 

S  Tc  Jdium  .nagni  .Linis  Princcps  f.ngulari  bcncvolentix  l.g.uficanune  faluta.Fet ;  quxtcnt.  de.ndc. 

amico .  curnnnquarn  Principcm  obfcquii  causi  ad.iirct ,  quid    inqu.t ,  ad.rcm  .  cu.  me  putabam  .Bnotu,n. 

P  ura  diccrcm.  f.  aliquid  unquara  illc  dixillet ;  U  laudum  fuarum  avar.aimus  v.r.qu.  ahc.u  tantum  mi- 

rari  poterat  ,  f..a  dcfpiccce.  filcmio  fuo  peni  ctiara  nobis  lcgcm  impofu.t  A  ncceflitatera  tacend..Nunqua.n 

rarac^^hoc  i^petrabit^  me  iniraicaClaJdii  gh.rix  Claudii  .nodcft.a.  qux  fi  cxtcras  laud  s  niu.r^lem^^^^ 

ccrti  ipfum  filcrc  non  potuit .  &  raaxlraam  hanc  laudcm  Orator.  rcl.ou.t .  quiKl  cxtcras  laudcs  op^rcftcr.r. 

Qua,^u,n  non  taccbai  Claudius.dum  taccrci ;  virtutc,  eni.n  parvc  foquuntur .  mgcntes  taccnt ;  fcd  taa- 

«Jr.mas  ipfa  loquax  cft.&  magnitudinem  mutx  virtutis  f.nc  ftrep,tu.&  vocc  fatctur  Ncque  taracn  co  con- 

niio  dc  feipfo  diccba.  nihil .  nc  laudcs  fua,  fcipfura  laudando  .n.nucrct.  fcd  .dc&  n.h.I  laudabat.quW  n,h.l 

m  fc  crcdclct  polfc  U.,dari.  Ncquc  idcirci  hoc  credidit .  qu6d  folu$  non  ag,,ofccrct,qux  cxtcr.  omncs  .n  .Uo 

™;r  L         /j    A       •         B.  /-sniY  cum  divinioTa  adhuc  fupcrcllc  ccmeret  ,  qux  nondum 

rauabantui ;  (cd  vafti.s  ammus  .  &  majorum  capax.cum  aiviiii"'- ■»  r  ■r., 

allcqucbatur.qua,nquam  cram  .naxima.  qux  ,am  ftudio.iSt  Liborc  confecmus  fuerat.tanqnam  .,»fima.&  nul- 
la  clfcnt .  cantemnctat.  Mircntur  taraen^alii .  quW  fua  nunquam  laudavcr.t  Claud.us;  m.ror  cgo  raag.,, 
quAd  fua  nunquamloquendo  dcfpcxcrit.  Plure.  cnim  funt .  qu.  fc  .pfos  vocc  contcmnum  .  fc  nulhus  rc^ 
nulliu,  nomini,.nuir.u$  in^cnii  ptxdicant ;  fcd  intcrim  contcmptum,&  ncghgenuam  fm  cogum  fupctbix.* 
ambirioni  fervirc.  -Nihil  horum  Claudius.  Scirc  vultis.qu.d  ageret  ?  tacebat. 

O  filcntiura  hominiilO  tacitutniutcm  o.nni  voce.aclaudc  majorcm  !  Loquctnrramen  poftcntastota} 
loquarcgo/lum  vivam ;  litcrx  orane$,Anc$  omnc$.Acadcraix,&  Gyranaf.a.qux  tc  ann,sfcrmi  tng.ntado- 
 r.  •   :  ►.•,m  rpliojoncm  tuain  loaueniur.  Ncquc  C.v.tas  ifta.cuiu, 


vcbas^ 
tirous 
ocul 


cogiiationc  dcfcdptz  imago  virtuti,  tux.  Vivis.xtcrnumquc  v.vcs  in  ammis  omn,um.m  qu.bus  jam  vi- 
i$,dumvivcrc$:habcs  ha,ic  morti  tux  fupcrftitem  vitam.qux  .non  .ion  potcft.  Ita  cmm  prxfcntc.n  fen- 
.i,ut  fipc  obliti  doloris  noflri.&  funeri,  tui.quem  nupcr  fepulcrodcd.raus  vix  credamus  extinaum .  & 


non  finc  lacrimis  dol 
habcbimus  pretioi 
tuafquc  laudcs  & 


Pater.accipc  poftremuro  hoc  munus,quod  cincii  ruo  in  amon$,&  grati  ani.nl  argumcntu.n 
dolentcs  offcrimus.  Frucmur  intcri.n  hxrcditate  Indluosa,  quam  folam  relinqucrc  potuifti; 
•fa  fpolia  monalitatif  tux  :  &  nc  quid  juris  fit  tempori  .  fignabimu$  fbrtunatum  lapidcm, 
no.nen  imraoitalibu$  noti$  i.ifcribcmu$  : 


HIC  JACET 
CLAUDIUS   FRANCISCUS  MILLIET  DE  CHALES, 
GENERE.  SAPIENTIA  ,  VIRTUTE 
NOTUS    OMNIBUS  ;  IGNOTUS  SIBL 


SVMUA   PRiyiLEGU   R  EG  I S  £  H  R I  STl  A  N I  SSl  M  I. 
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TRACTATUS  PROEMIALIS 

D  E 

PROGRESSU  MATHESEOS, 

&:  illuftribus  Mathematicis. 

Cxr.I.j^B  AIir^r/r.n.»^..  «     6.  ArchMccsjrcgrefu.  § 

5.  rrtff4faCeignfhUiKJktict,&  Mjgrutic^  44.  _ 

Nc^bitStudiofus  Lcflor,  Auchorcm  .  prxtcr  naturam  &  P^°g^^^^'^^j^j^^\'^'°^ 
qurinhocTraaatu  nicidc  cxponit ,  infupcr  P^fTim jn  nuohbet  capuc 
&  ccnforiumdc  cundis  fcrc  Auchoribus  qui  de  MathcC  ,  tum  m  gcncrc  . 
paitiviulari ,  fcriplcrc  ,  dare  judicium. 


TRACTATUS  PRIMUS- 

EUCLIDIS  ELEMENTORUM 

LibrosXUI.  Compleaens/ 

ll  Bl„^.r„  UMu  ULcrfccundus,  iz6     EucUdjs  r  .mm  .,9 

^^^'^'Imcntnm^Z^Z'  ^59   ' Hcmntorum  EucUdu  aut  f^nns  m 

Eltmntorm  EhcIuIu  lHtr  fcptml^.  «^?         ^  ^  ^  '  • 

£»f/«/«  cUmemorm  Ij^  oclavtu,  V7 

Tom.  t  .     »  * 


Index  Tradatuum, 


TRACTATUS  II- 

THEODOSII  ELEMENTA 

Sphaerica,  tribus  libris  comprehenfa. 

THndelu  .^btr««ritm  tUmtwtrm  liber  frtmm.  Tbetdoftt  Sphatmm  libct  ftcmdm.  _s<f9 
 Tbttdofti  Sfbdrktrum  tiitr  tatius.   Z78 

TRACTATUS  III. 
DE  SECTIONIBUS  CONICIS. 

Llbtr  prmu  dt  PdrattU,   Lthtr  ipimttt  dt  ftnunibm  Cttiun.  J4.S 
Lihtr  ftiundm  dt  ESjpft.   joj     lAa  tpmttus  de  ftiliamius  (jlmdruii.   35J 

lii^  ttrtiiu  dt  HjfptrMi.   Ji* 


TRACTATUS  IV. 

A  R J        M  E  T_I  C  A. 

MfiflBSaBaBBfiBBfifilSWfiWeflflfiPfiBfiSfflflBfifi  BfiBS  ptr  miiUiplkjttwntm  rtliqui,  tx  iifltm  numtrit^ 

L  I   B  E   R      I  futdu3«  prtus  tx  us  nortnjrit  quotits  potcft, 

—  •  369 
De  Rcgulis  elcmenraribus.  Vm»  multtpludtunmixtmpld,  ibiJ. 

 ^7'  Exdmtn  additmat  tmurorm  dtnominMorum, 

AXiomMd.                         _35r   371 
DMum   nunicrum  netit  aruhmttuts  18.  Quul ftt  dtvifio.  ibiJ. 

defipuntm  «ppelLtrt.  358         Sumtrum  qutmtmque  mjjortm  per  mmerem 

_  3.  QutmtmqMt  mtmerumnotu  ^aithmttuu  dtfiffUrt.  dividert.  _J7> 

•l^"^'  — 10.  Alu  praxes  dirifionii.  17» 
_  3.  Additio  numrrorum  inttgrorum.  _359         n,duau  mmorum  fpKitrm  nmttrt  tid  nuomu 

 4«  txiimtn  tddutottis.   360   37^ 

5.  &txmmeron«vtHMtus  detrJiatur  quMtmpo-     ji,  a  4.  numai  prtpertienjJes  fuerint  ,  numerus 
tfft  ,  idtm  nunurus  rthnquttur ,  qut  rtfiduus  produamtx  midttpluMume  prtmi ,  &  ultsmtx 

efiit ,  dctrdao  ntvtnArio ,  tx  numtre  qui  ftcret  ^Mu  tft  mimero  prtdudo ,  rx  muUiphcMione 

fi  enmei  ibjirallerts  tjufilem  numeri  celligcren-  ftcundi  &  itrtti,  ibij 

turmumim  qujft  emnes  4d  umtatcm  pertinc.  Hrtbus  dMu  nuwieri,  quxrtum  preportwntUm  in^ 

«biH.  venirt.  „. 

_  6.  Exmen  adduwnu  pa  tbjtamtw  noveiurii^6i  Duobus  dMu  mman  tcrttm  umtmti  premtZ 

_7.  Mdtpfi  numtrerum  dtnimmdtirm.          ibid.  nMtm  mytntrt.  '^  u  j 

-  Subtrtait.-  ibid.  _ay.  y^u  qutftionet.  „; 

-  ^  •^W«f7«nw«4w,«.i  }(Jz  _»«{.  Dm,  trtbu,  nmneri,  invtnirtimmum  .  ^tiA 

~n '  OuUfr"'  T?'"""'  '^'""""'•"'''^'     -^f^i           fi  l'^!"^     Primum  ,  „  ^  ^rttum, 

_«-  i^ui  Jir  muttiphcjtio.  ibid.   377. 

Su!lU"  '^^'"^  ntultrplsctrt.  ^tfj  _17.  Vfm  v.ru  RcguU  properttomm.  dirta..  ibid. 

~        m^^rjr"""'^'"  7»««rir»,-,«r  ^8.  Dmu  dn-crfr  datemmMiems  numau  ,  qumum 

«  '"'f"*"'-  propertMiulan  tmtntti  yr* 

-*\  S^:r..itr  •  '^"^^  ^-""^"  >  « 

Z!l  iZry    r"'  """"'"^  f""' '  ^*-*         f^rntprtpertitnem.  .79 

m,  Mbitaunavaimu,  tx  toqut  preducctur  _^t,  RcguU  ^UigMunii. 

 3:.  Ex  . 


Digitized  by  Goo^.' 


Librofum  ^  Propofitionum. 


,to  rrurre  rerum. 


l.i:4MA>-  ^  ^i^^u  frofnrttondes  erunt. 

ibia. 


Lj^^IaII.  v«  ^^^^^^^^^^  MferMur  ,  <i»/f*- 

"^'  ^i.-^  4Mt  reftduorumtxdtm  truM» 

^'^nLn  truftreumdem  multifluof 
LtHMA»''-  ■^"^<6r«/4m«r  ,  Produchrum 
'^glrl^^on.  r*f^rtton.ies  d.ferent. 


ibid. 

,  lfvfiu>  numn  vmdtm  multtflu^t ,  & 
tlvMA  ; •     ^         fkbtrjhatur ,  rW/w^»»- 


20.  Mi^lkdTi»  fr^ionum.  15^ 

zx.Dtvi^frjiQienuferf^uirmein. 

21.  r./rM_  «fw«/>/J  </n'/w««  numaoTum  tnttfforum 

per  fracliones ,  vtt  vuifjini.  >bid: 
2}.  iliw  »i««</o  imnutiMnfrr  tmnutum  dividtrt.  ibid. 
24,.  Rt^*  froforttonii  cum JrAclionUiMS.  395 
25.  Dt~YAittontbm  dtnduu.  19^ 
16  AdMo  uumtrorum  quibus  44h*rent  fartis  dttt- 

mMts.  3f 
t7  SutHrjOio  numerorum  quihm  adhxrent  ffftts  ae^ 

ClHuUi. 

-8  Multifbc4tio  ttumtrorum  quibus  adhtrtnt  fmti 
dectmdki. 

Dtrifio  numtrorum  quitm  adhmnt  f^rtts  //«4j 

30.  Miimum  qumciimqut  ad  mimttm 

rcyocjrr.  ■         j  j- 

jt.  Nm»ifrM  denominMOS  ad  mmutiM  decxduM  rm- 

IMt.  * 


ARITHMETIC^ 

L  I  B  E  R  II- 

Dc  Numcris  frac^is. 

PRor.  I.  riUl^^rus  quMum  r^^^^f"''."^^ 
Jr  rstianm  td  fuos  denomin^' 

tms,  «ptAksfuut. 
i.  l^^iMO  «w^ffl»  hjbentts  dtnommatorcm ,  exm 
famm  htbtnt  mta  fe  ,  qum  nunuratorts. 

3,  R45j(mf»  wiVoi»  ««mfrj/oroii /f 

t<w  rtctfTue ,  «r  demmtnxtores. 

4,  lyjflu  qulAiteMdem  rMicntm  hdbet  td  nume- 

nardUutm  tquMtm  fuo  numtrmri  ;  qu^m 
mUM  d  numtrum  abfolutum  denomtnmri 

tifulem.  ^ 

5,  a  iujam  mtnutmum  numtratores ,  ftr  dtnomt^ 

lutttei  dtiujfitmtmultiflictntur  ,  froduilitan- 
demrjtuntmbMunt  ,  quhn  tffcfraawna. 

ibid.  . 
<.  UiMtum  MMtfM ,  ud  fintflutm  mmututm  tfji 

t<[»dem  rtmurt.  'b  «1  • 

7.  ExpMilff»,  4Nili(«  nmtri  fint  frimi  itutr  fty 
&  mmmm  torum  communem  menfurm  rt- 

ftTXtt.  3^9 

Jtdbmm  td  nmmos  terminoi  revocare. 


9.  Mmttiimtdinttgresrevocjre, 

10.  Xmoiui  iwt^non<d  minutiAm  reducert.  ibia. 

11.  Dui  m  flna  mmtti.i!  mrmo  &  tnttgros  cunt 

mtmm  dd  imdem  denomnMionem  reducere. 

ti.  AjfignMitmmmum  cujufimque  integti.  »b.J. 

13.  Adduio  fdbmm. 

14.  />4^«Miiioi»roBof  fli^^i /iirr-iAfrf.  39* 
ly.  ^//if/M  cr  yitfTifl»  fidttnmm  ,  <x  ftj^iontbm 

fij^mum.  ibid. 
Mhiunjmfermitmtimmultifiuare.  'bid. 
17.  MHltiflujtto  frjdumtm  fidclionum  ,  ftr  fidiio- 
nes  fi^jcltonum.  39? 
ii.  Minunjm  fer  minittim  dindere. 
I?.  Altusjmdus  rtductndi  mmuttu  ud  txndtm  dtno- 
mtnutuittm. 
Tom.  I.  _ 


ARlTHMETlCit 

_         L  l  B  E  R    1 11- 

Dc  cxcraftionc  radicum. 

Prop.I.  C      qn^ratum  numerutri  tjm  radtt 
b  'dufluata  addatur,finml  cum  umtjtr, 
fiet  qujdr.ttus  froxime  m.tior.  4-oo 
2     S,  J  numero  qiudrjto  dufluatm  tjm  radtctm 
'     fTrai,  mmh  t.,mrn  unttjtt ;  quadratum  niimt-^ 
rum  proxinu  rmnorem  hjbtbu.  +° 
,     N«mm«  quadratus ,  rv  rof  imfartbm  "«rftmcon. 
^      fjt ,  Jb  umtJte  tncifitntibus  ,  quot  tjm  r^x 
unitJtes  comtntt.  .  "  * 

4.  onims  numerm  tnteger  cartnt  radue  tnteffa 

ret  &  fijcii.  ,    ,  ^^. 

'     ^  hahtf  umci  conflantem  cphra  , 

^  ^.-flior ,  fr4kr  rjdutm  duobu,  .ouiljntm, 
nut  quinque  &  6  tnSmlcnlljiitem.  4- 
6.    11  trl  tjntum  ,  aut  f-''-' ^r  Tfi 

nnet ,  radi.  f^^^^^j;};^^^^ ^ 
quatuor,  quinqut,ftx,  radix  duar,jij  f  .^.^^ 

8.  ^.nonquadratiradutmfrofinqu..remvn.^ 
invefi.gare.  ^qna- 
9'    T'"Z^i1^r"^^ txanior  eft  ,  fi  mnor  fit 

fninor  reri.  ,„„lt,fl,cans  quadrJtum 

II.  j,„mArAtumnumeTum  1  cujf» 

tnettetur  ftr  '/«f  . j^^tntu  raduetd 

bjbtbitur ,  fi  radtx  dtvifi ,  f» 5^;^ . 

dtvtdatur.                    if  r^(fa  („,m  numt- 
iz.  Traaumis  quadxatus  ''''^"^J  J^  ^  dtnomtnatoT 
—     ^or  cft  quadratui nHmeratori^ ,  v/  .^.^^ 
jj....,  Afn&mtnJtoris.  ^   


390   

ibid. 


—     rjtor  tjtqi^'"-"-  i">- 

—     mnon  quadratis  i^^t  ttrmm^ 

i,.  ixfendtre  an  fiaaio  quadfata  Jit  y  .^^^ 

'     quadratunonconfttt.      ^    ..  ^6.Q<f 


Index  Tradtatuum, 


t^.  O.Mh.u  /^«"i  "rmm ,  .d  qu.dras,s  rm^ 

^"L,»»run<iU*dr4txr4dumn«^rMmtfua,. 

^  ibld. 

DE   RADlCE  CVJBICA. 

-        rrt  «*«;..rfi«m ,      fJraUdtf  tftio  qued  tno  - 
nuntao,&  tjmfarttbui  lontinttur  ter fumfto. 

— ^7  , 
— lo.  SiuunitTus  iH  du*<fdrta  ftittwt :  rrit  (ubus  f»- 
hw ,  ^qu4lu  lubu  fArrtum ,  &  ftx  forMtftft- 
du  ,  quorum  nu  lemfrthenduMur  ^  fub  frim* 
pjrtt  bu,  &fub  tccuttdA  fcmtl ,  tru  tttm  dliA 
iomfrthmdwuur  fub  fiturulA  fortt  b»  ,  &  fub 
prmu  femel. 

—11,  51  Mkui  cubo  oddMur  ttr  ifft  rjdix ,  &  ter  (juj- 
dratum  rdduii  fum  umtMt ,  produietur  (ubm 

ibid. 


■B669'BBS 

A  R'I  T  H  M  E  T  1  C  A 
L  I  B  E  R  IV. 

Arithmaica  calculacoria  ,  8c  divinatoria. 

— 4>J 
—^^ 
ibid. 

— 4»5 
— 416 
ibld. 
ibid. 


PROP 
"  1. 

3- 

-5- 
-6. 

-7. 


l.  Jyj  VmtrdM  CdlcuUtiriA. 


13. 

*4- 


froxme  nuifir. 
fx  iM9  taamt  (ubo ,  raduem  (ubUam  extrjbere.  ■ 

ibid. 

luduem  a^MH  exMrmare.  4"» 
Nwwtrri  fwu        exMBmem  rsdicem  itrtemre. 
ibid. 

a?.  TrjaioHi$  rddicem  (ubujm  irrftfligjrt.  ibid. 
-atf.  NumeTinen  lubui  radicem  frofiortm  vera  ri  lu- 
finitum  tmentre.  +" 
~17,  Cubus  numerui  ttt  contmet  numeres  Aritlmetiu 
progrtjjioms  quot  rjdix  ejui  lommet  umtatts. 
Mtim  .lurtm  mmtTHf  erir  quadrMum  r4duts,fi 
(ubm  mifM  futrtt.  Si  yerofuerit  fxr  quddrMum 
Tdditu  bii  foiutur.  ibid. 
~58.  KMmeri  mifara  frogreffurM  Arithmttit*  vulgMit 
tr.i  (omurrmn       f^nierjtionem  (uborum  ,  ut 
prmo  (ubo  frimus  ^ftgnetur  ,  fttundo  fecundm, 
&  taiio  tertm,  quMtm,  quinlw,  Jextm,  &  itj 
(onfiquenta.  4-" 


AddttM  fimfUx, 
Hnbtrj^io  fimfltx, 
Mulitflujti». 
Drvifto. 

Additio  numnorum  denommMorum. 
SukiTJiho  numerorum  denommMorum. 
Atithmcnca  divinaioria. 
Prod".  I.  Sumerum  jb  jlu  (ogtiMum  dvetuMt.  ibid. 
j.    Altta  numaum  (oguMum  mtrmt. 

Vmu  modi  divmMtds  nmnenm     ulio  (optMum, 

Ex  dutbm  mtmais  fjri  &  imfMi,  difinMt  quem 
daudegirmt. 
Pturts  mtmaes  (oguMos  deujrio  minores  dsriitMe, 

ibid. 

Si  due  jdiftMU  (atos  rmmeres  (jlculorum  drff 
njrt ,  quot  unm  bjheM.  ibid, 
&  duo  catos  numaos  uUulorum  Mdfum,  divt- 
nMt  quet  qutfquc  habejt.  419 
Quii f.nt  funclj  in  unj  (hMtuU  luforti,  dmnMe, 
419. 

p.    chjrtulMiim  in  flurei  erdints  dtgtfijrum^tvinMe 
qujm  quH  (tgujvau.  ibid. 

10.  DtvinMt  chjrtiiljm  ,  qujm  quii  c»KUjrau.  ibii. 

11.  Ex  flurtbus  chjriulis  in  erbtm  dtfpefitts  ,  drttnjre 

qujm  qua  cogitjvau.  ibid. 
"«.  De  difpefitione  ChrtftuHorum  &  TurcMum  ut 
fedes  rmenMiA  %n  lurcjm  fempa  imurrjut, 
ibid. 

13.  Prepefitu  niim  reim  ,  &  ntbus  hemimim  ,  divi' 
rure  qujm  quilibet  juepau.  — 4x0 


3- 

"4- 

5- 

6. 

-7. 
■8. 


TRACTATUS  V. 

TRIGONOMETRIA. 


TRIGONOMETRIvE 

L  I  B  E  R  -I. 

De  finubiiSitangCDtibus,  8^  fecantibus.4ii 

PxoF.  L  TN  (ir(ults  quibufiumque  ejdem  eft  rMto, 
^    rjdu  jd  ftnum  reiium ,  finum  vafum, 
feeMUem,  tjngemem ,  &  fubtenfjm  M(uum  ft- 


mtlium.  — 41  j 
3.   Cogmtj  fubtenfj  jluujui  mcus,  cogneftae  fubttn- 
ftm  reliqui  jtcus  jd  fcmi(ir(ulum.  — jp^, 
J.    Dmc  finu  jjius  ,  ipvemre  fiium  (eniplcmnui. 
ibid. 

-4.    DMoftnu  jlutjm  jrds  ,  ittvenirt  finum  mcus 
duflt,  &4mudu.  ibid. 
-  5.    DMtsfinubm  duenm  jrcmtm  invnurt  ftnum  jg- 
grtgMieorum.  •  jhid. 

«.    DMufiuutm  duerum  Mium,  mvntirt  ftnum  dif 


faenitt  eerum.  — 41^ 
"  7.  .sirnw  jfcuum  minimerum  funi  fenfibiliter  m  ej- 
drm  TMtene  cum  jtcubus.  ibid. 
'  t*  cjdtm  qujrttttM  dufltct  vafiene  dtvtdMm ,  ent 
niinurm  fMitum  frnns.  divtfitm  ,  jd  numerum 
pjrtiMm  ficundj  ,  ui  unj  fjts  frcundj  dirifiems 
jd  unjm  fjrtem  frmu  dtviftomt  rtctfrod. 
ibid. 

9.    Subtenfj  MCiir 60  grjduum ,  Mpulu  tft  frniidij- 
incno.  ibid. 
no.  Qujdrjtum  fubienfe  grjduum-^  efi  duflum 
qujdrMi  femidumeni.  jbid. 
Cjnenem  finuum  conftruae.  ibid. 
Dfffaentu  finuum  duorum  Mcuum  ,  tqujliia  i 
gtddu  fix^tfimo  ds^inm  ,  jquMu  eft  fimd 
dtfijntu  dliautrms  d  pddu  fixjgefime.  — ^kJ 
— ij.  &  fini  duo  MCMs  equjliia  4  grjdu  irtgtfimo  di- 
fijnits  ,  qujdrMum  finui  diftjmu  efl  unu 
pMs  quddrMt  diffaencu  ftiuium  tUtrum  Mcuum. 
ibid. 

«4* 


■11 


Digitized  by  Goo<: 


Librorum  &  Propofitionum. 


'"^J^MdTMtu  diffaemu  finuum  -r- 
15.  ^S^*^.  jjLfgiu  finuum  couiplemnitorum, 
y^;^  ^rur,  finis  fi,md,ffcrmu 

„  JL  Jmi>mp"frn>t,4Us ,  ,Htrrfi«um  com- 


S,  dentur  quotcumqut  numeri  gcomttrue  contmul 
~proportuuj,ie!  cogmto  logjruhme  prtmi  &  ultmd 
cr  numero  uutrruSorum  ijjignMe  logjruhmo, 
tchquotum.  4J5 

Dc  Logatithmis  communibus. 


»4- 


frocifinttfrtptrtfonuUs. 


ibid. 

«.D*r«n4f-««r«»-rf«««>  qu,  fimul ficmpt, 

fuitMi,  mu  aim  ti^gnut  arcks  m,mr„ , 
tmjAi  iJiiMt  dftrttttu.  V'9 

fim  tftdimn ,  fitms  tjufiitm  difftrtntu 
fimid,  tfnda  fimt  tjngaut  mjjoru  arcus, 
ibiJ. 

illlDIHIHIi  MIIHMHIIIIIWI  IHHiilllil  IHIIIillH"'^'  m^dfnrFI 

TRIGONOMETRl-<£ 


12.  Ommnm  wimtrorum  m  proporttont  decupli  pro- 
ctdtnttimiylegMithmos  .tlJignjre.  ibiJ. 
Iiuer  umtJttm  &  denjrium  ,  quot  volueris  nieJu 

'Jroportun.dtj  wvtnire.   

piiiiius  niodiis  inveruendt  logjritfmittm  numtro  d*- 
~iio  rejpondtnim.  4 J7 

15.  &  jliquis  numttus  mmor  b,nsrts ,  &  mjjor  Hiiitd- 
17  ,n  denominatore  fiiz  frjHiomt  15  cjphr.u  bj- 
teat ,  antequjim  numerjsor  alufujm  hjkjt  ,& 
hujMS  mimen  rjdtx  qujdratj  txtrjhatnr ;  du« 
quod  numtrator  fraihonis  bujus  pnmi  numtriy 
duflus  tru  nunitratoru  fraciionis  raduis  fiu, 
demptj  utnnque  fua  unuate.  +J<^  _ 

1(5.  HuwerorMm  mediorum  proportmdium  ""'f jf'' 
ngnum  &  uiutatan  logarithmos  ajftgnart.  ibid. 

17.  CujufiMmque  numeri  prmn  logarithmMm  tnvtmrt. 

4J7.  

18.  limfriprmipaurom^oris  logantbmum  tHvaure. 

ibid. 

19.  liivauis  numerorum  primorum  loganthmu  »««- 

,urt  numaorum  compofitorum  logjrithnuu.  ibid. 
Ufus  loganthmorum. 

10.  IM}  numat  abfilutt  lopmtbmum  rtpairt.  iM. 

11.  DMP  hgjrithmo  nuinaum  rejpondentan  ajjignate. 

4j8.  

il.  Cujiifiumque  nimai  dati  raduan  quadratam,  <«- 
bicatn ,  oHt  iujufiumque  pcteftatu  ttn  aurt.  4J9 
Oj.         tabularum   loganthmuarum  rcpndaunm 

arcubus  quadrantis, 
14.  Vfu,  logJTitlmiorum.  4-40 . 

aj?  DFutnbttsnumeru,  quartum  proportion.demm- 
vtmre  m  ratmt  iiivttfa.  * 


Prop 


wd  fmftt  tqHola  funt ,  tatia  &  fecttnda^ttaH 
fmmlfrmfttt.  ,  4-?«  —k7 

Si^  tm  qiuntitates  futrint  aruhmttut  pro- 
pmmtudts  ,  pruna  &  ttrna  fimul  fumpts. , 


itfU  fau  quaatitatu  medu. 


ibid. 

i  fim  pttcmiuptt  quantitata  aritbmttici  conti- 
mu  fr^ittionalet  ,  tarum  diffaauu  trunt  in- 
ttnidbi  gtmttrut  proporttonales.  ibid. 

4.  S,  ^  qatttumqut  quantttartt  conttmii  arithmt' 
Ikt  fTtfmmjle,  ,  txctffus  ultmu  fupra  pn- 
mm  ittifit,  fti  Kunaum  ,nttrvaSorum,dat  dif- 
faamam,qua  ft  txctdunt  mvutm.  »bid. 

•[.  S  /iw  qutuiT  wmrri  getmttrui  proportionales, 
togjttitbm  nudunim  fimul  fumpt, ,  xquales  funt 
itf/aabm  extranorum.  43* 
&  Jfw  fro  nunta,  continui  proportmales  geonit- 
irut  ligantbmi  extremorum  funt  dupU  logarith- 
wmMtii.  ibid. 
7.   Siht  mmcri  fr  inviiem  niultipUcantes ,  almm 
pnduxtnm ,  aunt  multtpluantium  logjttthmi 
tq»*ki  logauhmo  prodtttli ,  &  unitatu.  ibid. 

5.  ligantbmut  4lk«ju  iwmtn  ditplicatus ,  C 

wwwju  It^mttbm»  unuaxu  ,  aqualu  tft  log.t- 
ntbma  qiudtm  tjus.  'bid . 

y.  Logarubmus  toiKiitnplicttus  ,  aqiialu  tft  loga- 
ruhmt  cubi  ,  ^  duplo  kgjrithmo  uiiUMU. 
ibid. 


28. 
29. 


L  I  B  E  R  II. 

Dc  Logarithmis.   .    ,^  . 

O    proportionales :  prima  cr  quana  p-  vfw^'  "     r  jj^jj^ 

.  -     r      .    .  .- r. — j.  ..^u  adftcnndum. 

innr  dato,  numtros  quotcmque  medios  proponio- 

nalu  invtmre.  «^jj 

rim.bos  .  .ingfntiba».  &l«'.n..ou 

^**^"  .      r   .  ,«t,u<  ad  finttm  dinudii  arc&tt 
finus  complcmtnti  ifni^  .^.  j^ 

S««  /is-"»-"  /■'""'"'" 

"IBid.  iW. 
Pio  f.nubi.s  vttfn.  ^  ^ 

'•'••''"''irr.ir  •<--•- 


30. 

3U  yta 


3J- 


10.  St-fuaint  querciimqift  mmai  gtometrue  continui 

propertuiiuUs,cognuo  logjrithmo  prtmt  &  fccun-  iij,  , 

di ;  rtliqttorum  dart  loganthmoi,  4JJ  ^J!l!fJ'"'" 


44? 
lagaruh' 

0K»h 


gtaithmm, 


4+5 


]ad  dgtrniim  It^jntbmtrMm  finMKm 


IndexTradatuum, 

VtfiiMs  t»tMs4i  tMgentm/cmij«g«!iytrtkJif> 
»i  rctiMZutm,fiiijc.mrm>  iMirum,  &  fu^ 
«xcffnfmifinmtfifrA  Imus  oppefitum  mI  ^ean 

aM^MlMm  {mf  rehtnfm  fub  fmijummu  latc 
fum  ,&  fnb  diftrfnnj  umMS ,  &  reajiigiUMm 
tompTehenfum  fuh  diffatntm  duru  Ixtenm.  ? !<- 
mtu  crMrtbm  triMgMU  rtSsMgnh  Angulot  mc- 
wrc.  .  ^'^ 

T)Mo  crurc,&  t*fi  tritnguU  reaMfftli^tmre  tn- 

gulos. 

D4to  uno^Kre  &  Mpilo  »*//f«i»  trunguli  rt(\M- 
gult ,  iitvmre  crMS  attaum.  >titd. 
DM»  MgMlo  oi>li<iuo ,  &  hyfothemifd  tri0^U  rt- 

ajnguli,  iwrcmre  aus  quniltbtt.  ibid. 


mjjmrm  qum  ^^^joo.log^rithm»!  e^ir 


facurum  fwuum,  &  maurm  qudm  mjjvr  finm. 
446 
j^iorstnum 

CmimiMre  l^numaoi  m  froportionc  gtmcm- 
u ,  qMt  tH  inta  ftnnm  totum  , 
ntrm  KmtJte  nmpe  9999999 


■  jinum  co  mi- 


le. 


n. 


447 


41.  ContmMurc  qu„„}uugmu  numaoi,  m  proportmt 
MdenioooooooJi999990o.  'bid. 
4,TrCminuarc  numaos  z  m  proforuonc  qux  cji  f,- 
mu  totuii  10000000  4d  numtrum  99y<}ooo. 

.T^^Lcrcr,gt.t.u^^^^^     mfroforttoncft.  Jntr.:nff.lc  rccl..gulo  ,  d.ta  t.fi &um,aurf 

^     SoL  Jnmaum  U ,  m  quttui  numa,  fr.-  invmre  .ttud  crui.  5-^ 


»4- 


(tdcm,  frofofiticc  immt ,  frmtum  loium  «•(_«- 

fm.  Jj, 
45.  vfm  logtrithmorm  Sefen. 
j^Ufiis  mnnuOt  logjnthmorMm  m  Mithmetuu, 

449~  .  . 

Propolltis  quotcumqiic  continuc  proportiona- 

libiis  gcomctrice  ,  imcr  dato»  qaesiilibcr 
cjufJcm  fcrici  invcnire. 
Canon  finuura  ,  langcntiuin  ,  &  fccantiutn; 
iicm  logarithmocura  fmuum  ,  &  tangcn- 
tiura.  4J ' 

TRIGON  OMETRli£ 
L  I  B  E  R   I  II. 

Rcfolutio  triangiilorum  rcclilincorum. 

Prop.  iriN  aijngulii  rcHtlintu  mirafu  ,  Uerj 
i    funt  proportioiuliA  f,nui,u  angulorum 
_   oppofttorum.  5** 
3.~  m  trtMgttlii  redMgMlii  ita  efl  uniim  Um  dd 
dlmd^t  finus  torus  4d  tangmc  mtpili  sdyuentii. 
Jttm  itA  tft  unum  Imui  dd  lijpotbtimfim ,  ut  finus 
tttMS  dd  fcuman  tjufilem.  ibid. 

3.  in  trungulH  reilMgulu  unum  crus  mtdtum  pro- 
porttonule  cft  inta  ^rtgMum ,  &diffamum 
rtlujuorum  UtaMm.  ^JJ- 

4.  IB  m4t^lii  rcUiltneit  ut  fitmmu  duorum  Lttaum 

dtd  differmt^im  eorum  ;  ita  tangau  femtfu,nnu 
4ngMloTum  oppofiiorum  ad  tdngmcn  feimdtffe- 
rtntu  torum.  ibid. 

5.  in  trtMgulo  ducutur  dd  mtximum  Uttu  pa- 
ftndicuUro  ab  Mgulo  offofito  ,  it*  att  mjjui 
Ijtus  ad  fimtuam  relujuerHm ,  ut  differmia  eo- 
rundan  ad  diffaencam  figmcistorum' ,  tjufdem 

_  mdxtm,  latau.  ^5+" 
€,    Si  tMgentts  duerum  grcuum  fitmbm  Aliorum  ar- 
(Mitm  ,  Mtt  Mgulorum  frofortionMtt  fuatntt 
fum  fitmtHd  &  finus  dijfaentijL  frimorum  ar- 
aam ,  tMgentibus  fimifumnu  &  famdiffaemu 
ficundorum  frofmtonMa  trunt.  ibid. 
7~  Vt  flmu  torus  ad finum  comfltmtnti  dlicujus  an- 
guli  in  triangulo  ,  tta  duflHm  rtfhmgulum  fub 
Utatbm  talem  Mgulum  conifrehendentsbus ,  ad 
d^faenttam  quadratorum  torum  lataum,  & 
_    cjuadTati  Uttru  oppofitt.  ^iy" 
X.    Jn  aiatigule  ita  efl  finus  tetui  ad  finum  Mguli ; 
ut  uttuin  Utus  talem  angulum  comprehendens  ad 
faptndstulatm  ducim  d  Mgtilo  adjatmt ,  ad 
tilmd  latut, 


iSTDato  anguio  oblsque  ,  &  uno  cntrt  nunguliyn- 
venirt  hfoilstnufam.  'b'd. 
ifTDatu  crunbus  triaiiguli  TcclMgui,  tnvaure  bjfO' 
thaiufam. 

_pe  iriangulis  (bliqtiangnlii.  fl9 
tiTDatts  tnatatigulo  quoCMntqut  duobmUttiVms,& 
M^lt  MMi  tortm  offofitr,tnrennt  angalMm  altai 
offofitum  ,  modo  fctatiir  utritm  acutut ,  rel  obtu- 
fus  fit.  'bid. 

l^rcegnitis  diw'  ■  ■  -    ■   1,  ^j, 

 iffijifmpr 

ao.  Cognitii  aii>ui  triMgttli  UtenkMi  (ogmfiac  aH- 


  gules. 


ibid. 


21.  tn  omin  iriangHlo  reclilmto ,  ut  reHangMlm  fuh 
femtfHmmk  ntum  Uttrum  &  fub  Htffermid  bafis 
ub  ta  ad  quadratum  radii  ,  tta  riiljtnfMlum  fiA 
dtffamits  criiTum  ab  cadrm  femifumriu  ad  ft*. 

 dratitm  tangentu  fimianguli  vaticatu.  ^jf— 

22.  Datu  duobus  latatbus ,  &  angulo  uni  torum  tf- 
foftto  invfmrt  altud  latus.  ibid. 

Dc  arca  trianguli. 
iJTDatu  duobui  triMguli  latatiui  cum  Mguh  ab 
tffii  cojnfTthtnfe^tmmTt  arcm  trtaiiguli.  ibid. 
li^^Cognttu  nd>Ms  niMgult  lattrdms^axcam  tnrentrt, 

25.  Dat,s  triMguli  dmbut  Mgnlu,  &  uno  latat,  tjus 
arcam  tm  tntrt.  ibid. 


TRIGONOMETRI.E 
L  I  B  E  R  IV. 

Ifagogicusad  folvcnda  triangula  fphxrica. 

Prop.  I.  C  ^  « /"fn^*  qitod  circuli  folui  non  ftt  { fi^ 
O  w  cnculm  ,IU  ftt  maximus  ,  ftvt  non  ) 
plurim,  cadMt  arcus  iHaxtmtrMm  arcMlorum  tn 
tjus  c,rcumfatntum,maximMs  tft  qm  fa  foUm 
nMfu ,  &  Tel,quus  tmamis :  maxme  ricmwes 
majorafum  :  faamqut  tx  farte  maxim,  aim 
_  prson  iircMlo  ongMkm  obtufum.  rn- 

2.  Duo  tiuahba  maugMU  lataa  J^mci,  rthquo  funt 

mdjera. 

3.  -nta  fiharui  ntMgMt,  lataa ,  (irculo  fum  mtima, 

ibid. 

4.  5r  due  nianguU  J^trica  habt.mt  duo  Utaa  fii- 
gulattm  a4}MaIta,&  ngsdts  us  comprehenfos  aqua- 
Its  ;  bafes  quoque  &  reUques  angules  fingulatmt 
aquales  habebunt. 

y.  In  trungttlti  Jjihartcu  ifofttUbus ,  anguU  fupra  & 
wfta  bafin  tqualts  funt.  ibid. 

i.  TtiMgulitm 


7.  St  Ju 


8. 


10. 


Librorum  &  Propofitionum. 


S,  Jiit  triMgKiA  p^rud  JtngttU  hterj  finguiis 
4iqu,tlu  fjjAntunt ;  sngules  quoqtte  dUjttJrs  bj~ 
Mutu.  ibkJ. 
idJiMtm  ftnlium  ciuuli  maximi ,  (onflttum 
dnpitMm  44»  tiqti^m. 

IH  rtiMgni»  jflurit»  nujor  Mtigiiliis  ,  mjjori  m- 
fflll  IkbtaiduKT.  ibij^ 
St  triMffdMm  dn»  Imt4  ,  fitigul^  fingiilit  nqua- 
lu  bJt4t  iMtiiim  ^ttrius ,  Mtgalitm  vero  lit 
(ntnHiiM  m^tnm :  b^fin  queifut  b^fi  mjjornn 
hMt.  £t  ntifim  fi  Ii4fin  bafi  mjjorem  bAiejt, 
4ig>Uta»  fHfjM  MMfWVM  h^iebir.  ibid. 
u.  St  itt  l4ter4  tri4tigHli  pjtrut  fint  Atfu^lufii 
mttirtult  ,  &  bjfis  frodutjtur ,  erit  mguliu 
txttmm  mtem»  tqMulis  ,  &  anguli  fupra 
bifin  dqnjki  dMobm  rechs  ;  fi  fi„t  majorj,  ex- 
temmmtenu  m^  erit ,  &  dnguli  fiifrji  bjfin 
namts  dutbm  reffm ,  fi  fint  minorj  fimtctriuio, 
txmmu  nufnu         ent  ,  &  ^nguii  fitprj 
bffa  migma  iiubits  reffu. 
£r  nc|0b  fi  mgilm  memus  inteno ,  &  oppefito 

dmbm  reih ,  LittrM  dno  tqujltj  erunt  /emHtr- 
cide,  &e.  ^ 
II.  bi  awigulii  J^heriiit  ififielibm  ,  fi  Uerj  fint 
ft^jntu  ,  ji^klt  jd  l,jfi„  reai  erunt  j  fi 
m^  fijdrjnte ,  obtufi .  fi  minores ,  jtuti ; 

„  ibid. 
t}.  Og>!£umquetri4nguii/ph4ria,  omnts  mtgult  duo- 

bmrtHufitnt  mjyires,  &  fix  reSu  minores. 

5J7. 

Si  iut  ttiti^uU  ]^ha,C4  hjbejm  duos  jnguios 
fingOjtmi  tqujJes  citm  4nguio  adijcente , 


9- 
lo. 

11. 
12. 

»3. 
»4 

»5- 


Djto  jnfulo  oblinue  ^""mt.  54.X 

nireJumJguZ:  Vd"',  ''^''{^'^''^^ 
&jtur  rtl  /kfZ  ,  '      "  '"'^  n^^JPtcits  cogno- 

fiZ^J^rJZm"'"  f  V 

n  qyjdrjme  ibid 

Tijut  hypothenusi,     ^  „„„      ^rjme.\\3  i. 

j  T  "Hit,  mrtmre  jnpu'um 

prMaurt  eppefitum.  ;kT 

Xr'"  ■ 


trmtemnin»  tqujlu. 


iHj 
ibid. 


TRIGO*NOMETRIvE 

L  I  B  E  R  V. 

Dc  rcfolutionc  trianRuIoriim  rpiixr/corum 
rcdangulorum, 

1    terum  fiint  finubus  jngulorum  eppo- 
J'*"ai  freporttoujUs. 
•  "^l^^f^recljngulu,  it4  efl finus  totus  ^fi 

A»fcto,.!7!?"  »  ''^4H-f  f4ttes  prmum 


17. 
18. 

10. 

21. 
22. 

»4. 
»5. 


'^kdtn,        T  '^'"^  "tjnguium ,  com- 

^  ^'''tiiifruedcT,"''^'"  '1"^ 
^fimcncii^  17  fm^mentj 
reHun,.  ^"^ltmentj  ad  Mgulum 

^  f^i-t^gulu  recUgHlu   «  r 
'^'r^«^-'0h4r,'7JZei^i  c 
7.  P>fi««duotfunguU  ni,j  ^4° 


54« 
'«h;;i 


/.,,«.,  fjtj; 

Cp/m  omnth»  jnguits  ,  «^„.y?^,  /.^^ , 

limreclHm  cemprehendens.  jby 
C^f a  4«?«/,    /,^;„ ,     /^^^  ^^^^^^^^  ^^^^; 

/^rtw  oppofitum.  jjjjj 

gmifiere  j  iud  crm^dhjc.itur  t^L /jleZ^vel  Ae- 
""fnguii4ltertm,vellj^ieshypethenHfj.  ibij. 
nju  bjfi,  c-  jngulo  ebltqne  ,  ,nvtmre  Ijtus  djto 
Mgulo  4dj4tens. 
Cogtutts  jngults ,  cognofiere  bjfin.  ibi J 

njwcruribus,  mvmirebjfm.  ib|J* 
Djto  cTure  &  jjiguio  tpfi  of,pofire,hjbere  bypothe'- 
nufjm  ,  medo  Jujtur  fietus  ejus  ,  vel  jfeces  jU 
terim  Ijterts ,  jnt  anguii.  .  .  ^ 

DJto^trure,  &  angule  obhque  tpfi  4dj.uente,  1- 
iiofcerc  bjfin  -^l^ 
omne  trungulum^  rta^nguJum  cujm  duo  Utrrj 
funt  qujdrmt  m^rjy  &  coufiquenter  due  jn- 
guU  obtufi ,  refolvi  poteft  ptT  trijugulum  redjn- 
gutum  ,  tujm  Ijterj  erunt  minorj  qujdran. 
te,  &  uugalt  jcuti.  ,bid. 
In  tTungnlis  qujdrjiajllhui  ,  ex  tribm  pjrtibm 
centiHms,tit  finuj  t»rm  nd  tungeutem  imtus  tx- 
tremt ,  ttj  tjngens  jltertus  extrenu  jd  finum 
intemtedix. 

Hi_SU4dr4nt4lilms  triungulis  fimpbtibm  y  effutf,-  ~ 
rms  rotm  ui finum  comflememt  umut  ofpofinMj 
fmu  complementi  jlterius  oppefit*  xd  finum  tn- 
termedij.  ibid. 

TRIGON  OMETRl^ 
L  I  B  E  R  VI. 

De  rcrolutionc  triangulorum  rphxricorum 
  obliquangulorum. 

'.  I.  V^j{uocHmqut  rrijnguh  fihtrico,  fi  jngU' 
*    li  a/i  bjfin  fuertnt  .^cdttiw  ejufiiem  , 
perptnduuljrts  jb  jnguio  eppofiie  duiU ,  intrd 

triJHgulum  cddet ;  fi  diverfx  ,  extra.  548   

Si  nijnguUs  cruTj  fint  .^tclicmi  ejufdem  ,  «rcus 
qnjirjns  ab  anguio  ad  Imus  oppefuum  duiluSf 
C4dit  extrj ;  fi  dtvafit,  intrj  trungulum.  5+? 
Hrunguh  jphtrici  jtutjnguh  quediiict  Ijtui  qua- 
drjnre  mtnus  ts}.  ibid. 
DfiJHguii  cujus  oiniuj  LttrrJ  funt  qujdtjntt  mJ" 
)ora,  vel  unum  qu^dr^m ,  4lt4  mjjorj  qujdrjn- 
te  -y  omites  angult  obrufi  funt,  'b'd- 
St  duo  tri.ingnU  lubtjnf  diiot  jnjfilos  fiHgiHjttm 

jqujltSf 


26. 


»7. 


Prop. 


Inclex  Tradatuum, 


tjuflrm  tffiOtoiiu^o»  tmcn  quudrans  \  trunt 
numtaU  omni  mtdo  ^ufuU*.  55° 
6    t*  trunguU  fuHt  ommnuA  t^Mia ,  ?>f^  utwm 
' '     Mtulym  tquJtm  babm,  un*  ium  Utnbus  tvi- 
M  tlam  Mfigulum,  modo  tmius  angultts  m  un^- 
mtfa  i^tonis  <]ufltm  ,  non  tmcn  rtdt.  ibid. 
TT  intmngulis  oblHjuunt^uiit  dtmtfsi  prrpfnJtculart, 
U4trmitrtitprocifinmfesmtnttTumbjfu^tt4n-_ 

Ktua  dn^lorum  bjfi  adjMtnttum  rtuptou.  551 
C  St  trtjnguh,  obhiuangults  dtmtgk  fcrptnduMUtty 
^tMtnttt  figmtmoTum  knfii  fropertionaUi  frm 
tangcnttbus  pxrttum  at^Hli  vtrtuahs.  ib>d. 
oT      tbbqnanguhs  demifa  ptrptndtiulari^rta  frm  jt- 

nus  (omplrmmierum  partutm  anguh 
  fitm  taasmtts  (ompltmtworum  lattrum.  >bid. 

10.  Inobliquanguhsdtmi^aptrptndKuUnyitafumfi' 

nus  (omplemtntorum  lattnm  ;  utfinus  (oniple- 
_     mrmoTum  fegmtntorum  tufis.  55* 

11.  In  obhqujngulis  demip  prrptndkulari ,  kafunt 

rtdproct  tangentei  lattrum ,  utfimu  (ompUiHtn- 
tcrumanguiorumverticalutm.  ibid. 
\i.  b,  tbti^anguhs  dtmifii  prrptnduulanytrunt  finus 
ai^ulintm  vatuahum  finuius  compltmtntorum 
tngukrum  aJ  i.ifin proporttoiulei,  ibid. 
Ui  trut^utts  fpbattu ,  ttatfi  rtam^um  fub  fi- 
nuius  aurum ,  ad  ifuadratum  radn ;  ut  dsffcrtn- 
tia  mtcT  finum  vtrfum  bafu,&  finum  vtrfum  dtf' 
fatmi£iruTum,ad fiimm  vafum  anpih  ratualii» 
ibicL 

LemmaI.  Ita  tfl  fmustatus ,  ad  ftnnm  fcmifitmma 
dunum  arcttum ;  ut  ftnus  ftmid^trauta  toTiim, 
  ad/im^fimd{0irtnti*finmtmvtrfinim.  ^ 


cr  (ompltmtnto  m^erts  ad  diffatntUm  ,  ipta  tjl 
intafinum  bt^ufinodi  aggrtiatt,&  finum  ioiiplt- 
naui  iafts,  ut  finus  totus  ad  ftnum  vaum  angtiU 

ratuMH'  ,  ,    .  n 

M  Si  trtanguh  duo  aura  fiitt  minora  qu.uir,intt,abla. 
ro  finu  dtftilus^a  finu  a^cgatt  ex  minou  (turf, 
&  (omplanaito  majorii  ,  nit  dimulmm  jehqttt 
ai  dtjfa/ntiam  tnrer  /fiww  tllms  aggr^att  ,  & 
finum  (omplancnti  bafis ,  ut  finui  totus  adfinunt 
vafum  anguh  ratualu. 
ji  pnHfitoquotibttmJ^arJimangulo,  datur  ahud 
ntoMffdum,  cujui  finguUlattra  friortt  anpilt 
aqualia  funt ,  &  rtajjim,  mutato  tamtn  maxima 
angulo  tn  fuum  fupplcnicntum  ad  ilm  rtclot.ihul. 
227  Datu  duobus  trianguh  obhquanguh  angulu  ,  un* 
(um  iitcTC  mtapofuoyidium  angulS  rcpaa^Ci^^ 
iU  Datu  duobut  Uttnbus,  &  m^U  um  corum  oppofi. 

to^attgulum  ab  ipfif  (otnfrtbei^  mmrc.  ibid. 
J+:  Datu  duobus  anguhi,&  tatat  um  rorum  oppofit^ 
tattum  jngulum  inraurc,  mtdo  fiiatur  (ujusfit 
4tatoms,  vtt  (ujm  fit  ^ethonis  latus  altttt  an^ 
gulo  djto  oppefitum. 
ay.  Cognuts  ducbu,  tatcrtbut,  &  agulo  ub  tpfi,  com^ 

  pTcbf,tfo,aitHm  ,fuan(umque  anguU  invtntrt.^bo 

i6.  Cegmtu  itt  trunfulo  duobus  tatmbui ,  c  angulo 
tini  tornm  oppofi:»  ,  cognofitrt  ang„tum  altat 
lartri  (ogmto  oppofitum ,  (ujas  j^tutt  (ognofium. 

077  cogmtu  duobus  augutii ,  &  iMtrt  um  tornn  op- 
poftto  ,  latus  alttri  angulo  (ogmto  tppofitum^ffie- 
tittjnten  prttognitum  uivtntrt.  ibid. 
iST  Cogmu  irtbui  aunguh  fibarht  lataibus,  qnau^ 
Itbtt  angutum  reptnrt.  ^61 
ip.  Datu  triauguh  nibus  tatai!>u,,(ognofiat  cujus  af- 


ms  umUKm  umatmia  imwiam  vamrmm.       >>j  -7'  —   ,  . 

U^rn^mt^to,uatfireaan^imfubfin2:u  f ' ^2.^' .  ^  / 

amum  H^ramu  iad»  fub  joT  Datu  ommbus  atanguh  Jfibau.  anguhs ,  mvtnirc 

fmi fim^ama  iafii,&  d^aitu  aurum,&  fub  Utaa.  ibU 


fimi  finHdifirtmubafis,&  d^aauia  aurum,ad 
quadratum  finut  dmudu  anguh  vatuatu.  554 
bi  omm  niangalo ,  ua  tfi  rtcUngulum  ftAfinubus 
trwnmadquadratum  radu  ;  m  rtcijngulimtfub 
jmhu  diffirtnriariim  cruruni  a  fcmifumnu  om- 
mum  tataum  ad  quadratum  ftnus  dimtdii  anguh 

vatualu.  .'^''^' 
LlMMAll.  Vtquadratum  ftndi  aluujus  arcus  ad 


jT  Cogmtii  duobus  nianguh  ff>harut  UtaAut ,  &  an- 
guto  ab  tpfii  comprcbcnfo ,  mrmtre  bjfin.  ibiJ. 
jir  Cognuu  duobus  anguhs ,  &  latac  um  corum  opp«- 
fito  ,  mtniie  tatus  adjaccns  dutbus  angulu  (og- 
mits,  modo  vel  (ogmtfiatur  tjm  /peiks  vtl  ^tdtf 
ahatui  Utcrv  mcoffuti.  ibiJ. 
3j7  Cogmtu  duobtts  lataibus,  &  angulo  uni  eorum  op. 
pofito  ,  (ognofiat  tatium  lanu.  ^64, 


«A  11.  Utquadratum  linui  aiHujn  —    J        j   l  i  i 

rtaangulum  fub  finu  fimifttmma,  Crfinu  fcmutif-     3+-  f '"S"'"  >     l^trt  untqut  adja- 

*    -  ^    '  ■   r.   (aitt,  aliud  latu,  invtmrt.  ibM. 

357  Muttiphcjtiontm  &  drvifiontm  tvnart  .-  quando 
primo  lo(o  tfi  radmi ,  fi(undo  &  itrno  tfi finu, 
ibid. 

jST  Si  finus  totns  fit  tn  ptano ,  fetundo  &  ttrtio  loco, 
dtvtfiontm  tvuart,  ^^,^ 
^  Siprimo  loio  fii  finu, ,  &  nullibt  radiu,,  divtfionaH 
itt  dupiutm  muhipluatioHtm  convtrtat.  ibiJ. 


faatiu  altorum  duorum  artuum ,  itafinus  va- 
fus  aT(ui  duph  tUtus  primi  jd  diffatnttam  finunm 
vajorum  pofiaiorum  arciium.  555 

U.  In  omm  mangulo  dtfaaitufinuum  vaforum  ba- 
fit,  &  d^atntu  crurum,tjdtm  cfi  cum  diffacn- 
tia  finuum  vaforum  bafu  ,  &  fuimiia  (rurum 
nianguh  (oattani. 

17.  Inomm  niangulo  ut  rtaangulitm  fub  fmubus  au 


I  omm  niangulo  ut  Ttetangulum  jtio  juihvh^  w«-  «.  «mf,,^tm  mmnfiUMmitm  ienvtrtat.  1 

riim  ad  qujdrjntm  radit,tta  rtaangulumfub  finu     ^  Sipnmo  ttco  fitfinu,  totus ,  &  ftcundo ,  &  t 

e^r  /ub  /inu  dif-  eartim  fttMiatt.  bjri 


dtmidit  fumnix  Ijtaum  omiuum,  &fubfinu  dif- 
faentit  bafu  a  fcmtfumma  tadrm  ,  ad  quadra- 
tum  ftnus  dmiidu  anguh ,  qui  fit  (ompttmtntum 
m^h  vattcalu  ad  duos  rtaes,vtl  quod  idttn  tfi 
ud  fudratum  finus  unius  ai(lu,  qut  fit  (oniple- 

  nitntum  dtmidii  anguh  vattcahs.  555" 

18.  ii  in  nungulo  duo  aura  adaqucnt  qaadrantem, 
ita  att  dsmtdtiis  finti,  aggrtgati ,  tx  miiiort  crw 
ti  &  (omfltmcnto  majons ,  ad  diffacmumjfux 
eft  mta  finum  tjlu  aggregati  &  finum  (omplc- 

mmti  bjfis  y  ut  finus  totui  ad finum  vafum  an-   

guhvtrtualu.  rry  a     ~  j    'V7— "•r"»""-  - 

M.. ...  •      r    ■  —  1"' dedmjtionemrcpanc. 

t^.  Si  eiuo  ntanguli  aHramama  fuamt  nuadrante      i     n^i,  J^i  r,    ■  H 

iC         r  •  v"*'"^f'  Datu  dechnaoimt  folu,c- obltiiut 

au  dimidu  fitmrna  ftnus  txcefui  torum  fiiprji  i  1 

quadramtm ,  6-finus  jggregm  tx  mmon  ame. 


lertto 


^  ,       ^   ,      „     ,....r.MV  ,    V  ISriK 

parum  fttantts,  parrim  finus,aut  tangntc^qujr- 
timi  proptrtunAltm  tnvaurt  pa  profiaphtrtftn, 
ibiJ. 

PRAXIS  TRIGONOMETRL£. 
L  I  B  E  R  VII. 

PROP.  I 


BAtis  maxmi  tcljptiu  obiiquitate ,  fo- 
lifquc  dillantta  a  proxtmo  tquint- 
•paire. 

Johs,&  obliquuatt  echptica^  in^ 
umt  tjus  ttium  tn  x^odtatt  ,  feu  dtfiantum  ji 
Cognaa  indinariene  edyptica.  ad  aquaterem 

cr 
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&  difiiOUu  fiiuiproximo  aquinoclio,  cjm  a/crn- 
fionm  Ttammewre. 

4.  DAnuHJXimidtilautmte  edjpticd  ,  &  fitu  de- 

(tmmine  ,  tnveture  tjMs  dfienfiontm  recUnt. 
ibid. 

5.  DJtu  nuximi  echfftict  oblitjuitMe  ,  &  diflMtut 

JUiTd  ftoxaae  eipimodu,invemre  Mgulnm  tclj- 
ftut  cmmindw». 
i.   Dmjuxtnu  tHufUUdte  edyptitt,  &  dedmatio- 
ne  filit  ,  iartmre  Mgulum  ecljptu*  cum  mrrt- 
duna.  ibid. 
7.   Dmjecluunone  filit ,  elerarione  poli ,  filu  am^ 
plittuluum  ortivm  dut  occiduum  iiirrnrre.  ibid. 
h    Ddtit  dei/jnjtine  filii ,  &  eln-utione  polt  ,  inve^ 
mre  di^entum  afimfionalem.  ^gg 
f .  Dansjeclputme  filu  &  elevatione  poii,  invemre 
boram  trtis,  &  occdsus.  ibjj^ 
la  Ddtu  iLyjtme  polt ,  &  hora  ortus,  aut  occjs&s, 
mrentre  dechnatwnem  &  dtan ,  quaoruur  aut 
tccidu  tjli  btrJi  ifjjj 
n.  DJti  deihttatione  fili» ,  '  elevatione  poli ,  hora 
dui,  filu  tlevdnontm  fitprd  horizjintnlem  ripe- 
^^'  ibid. 


n.  nat^rt,di,filu,  ejus  declinauone  &  hori ,  invi^ 
  mre  altttndiuem.  ' 

DjtujLeclmjnone  ,  altttudmc,  &  a^imuthZi 
mvemre  boram  dui  ^  ^ 

.4,  Datieievattotie  poU,' dccl.natu>nc  c-  aJtttulll 
filuMram  diei  tnvtnire  '"'ttuaine 
15.  Datu_^lcvat.oiufi,.u,  de'cl,„^„„,  ^ 
foKiin^rntrcfolua^muthum. 

nmtho  ,  invemre  boram.  T:^ 
17  ndruMijir  folu  aut  flell.  unj  cum  ejnt  ait 
tnutho,  &  decltnattonc,  tnvemre  elcvartoncm  pol,^ 

18.  DMuJfcltnattonefilu^elrvationcpoU.&anguh 
—  as.imuthaJt,  mvenire  horam.  ty^ 
t9.  natu_e!evdtume  poli  &  hork  ,  fiu  folu  d.ftantta  i 
>rieriJ,jno  ,  .mrntrr  arcum  horixM,nru  compre^ 
benfum  inta  matdianum  ,  &  ctrculum  hora^ 
rium  filu.  jj^jj 

So.  DjtL(UU.t  latitudinc  &  longttudtne ,  invenke  L 
aficnfionem  reaant  dcciindttonent.  ibij 

21.  Datu  long,tudinibm ,  &  Ijtitudimbm  duarumftef. 
tarum  ,  tHvemre  ejrum  difljntum.  ibid 


TRACTATUS  VI 

A  L  G  E  B  R  A. 


A  L  G  E  B  R  ^ 
L  I  B  E  R  I. 

Ad  atquationcra  Algebricam ,  Ifagoglcui 

P»0P.  L,^g  l-numermfeipfummtiltipl,cer,  pro- 
du^lamqiie  iiaum  multtpltcct  & 
«  «  multtpUcjtionc  ortum  mHltiplicet ,  &  ,tj 


20.  HipQiihd/mus, 

21.  Ifimada. 

22.  Pdratolifinm, 

23.  Atidlogtfmus. 

24.  j£qujtio  potrfljtu  cum  numtro  abfoluto. 


ibid. 

ibid. 
585» 


multtphtjtionr  ortiim  multipliieT  ,  cr  ,tj 
^H^i^enter,  ortctur  fatcs  connnue  proportionj- 

!*  ^"'*f">  numaorum  cofficorum. 
.   ^f^"  f^crorumcojficorum. 
T  T'"""  «maorum  cojjuorum. 

\  ^r;"*"' j^ccu>fj. 

7.  '^'^''^^^'"'rumcofuorum. 

8.  £v«,     '^«rum  cojftcorum. 

""«•tfwnB.  "S^f^rum  dd  eundem  dcno- 
i+.  Additu        ri    r,  581 

584  '"'"'^'0  ft^,ormm  toffJcarum. 
'f.  Multip!,(^„  ^  .. 

ibid.  f^mtijrum  cojficjrum. 

Djta^nnutu  p„,^ 

'"''/''''iocomptnd.otilZT"  ^"'Z'"'""}"' 

«uisj  mrthoiin  /7,iC_  .     '"""""fl  (offui  comprn- 

ibid. 
ibid. 
58tf 


572 
ibid. 

573 
574 
575 

577 
578 
ibid. 
580 

ibid. 


/''^-""cthodofi.inahae 
Arttfttfnm  RauU  aU,i. 
19.  Antitlufis.  ^ 

Tom.  i.  _ 


A   L  G  E  B  R  i£ 
L  I  B  E  R    ir.  _ 

Priccptorum  ufus  t^m  methodo  com-^ 
rauni,  quam  fpcciofa. 

CblCI*.  I.  V7L!ff/<T/fw  propofitum  loo  ,  dksdae  itt 

  L^     dujs-pjrtes^qut  inta fi  mulnpludtA 

  producant  numrrum  decuplum  quadratt  mtnorit 

  pdrtii.  ^90 

2.    Duoutumeroi  rrpairr  in  propottionc  fixtuplj^qHo- 
rum  mjjori  fi  addjs  6  &  minari  4  fiat  primus 

 ficundi  quddraplm.  ibid. 

Jnventre  nuniaum  qui  additu  ad  po  ,  &ad^  10 
fjcijt  numeros  tn  proporttont  fixtupli.  ibid. 
Propofitum  numaum  140  ,  itj  ficjrt ,  ut  major 
pars,fit  mtnoTts  quintupia  &  infuptr  contineat  iO« 

59«  _ 
Kurnaes  invenire  in  proportione fiptupla ,  qud^uni 

dtffaentia  fit  120.    «bid. 

'SuiiK.rum  invenirc  ,  ,i  quo  fi  juferantwr  io,  &  _ 
80  rrlinquMitur  duo  nunuri,in  propertwne  tnpld» 
  ibid. 

7.  Invaurc  numtrtm  qui  addttm  ad  ^o,&  fubtrdRnt 

a  90,  fjiut  fummjm  rtftdui  fubdupljm.  ibid. 

8.  Ntinwos  tnvtnirt  qut  multtplujti  invutm ,  nume- 

rum  preducjnt  fixtuplum  eorum  fummt.  59» 
e  ^.Sumirum 


5- 

6. 
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Index  Tradatuum, 


9     SmtTum  qiienuumfU  nt  iQflL,  <«  dm  nmnrroi 
fjcrnu,  Ht  fi  unm  ulutm  dmdM ,  qMtttm  fit  i2i- 
ibiJ. 

IQ^  HumeTum  qamvu  ut  ujj  it*  inidnem  qum- 
qKt  ptrtts,  ut  ficundj  fit  fttmt.  dufU  Or  utfit' 
ftr  toHdiuut  it_ 
T/rtu  fitundd  trifU  &  tnfitftr  untinttt 
QUJTtJ  fit  dufU — 4. 

QuintJ  fit  dufU  quJTti — IJ.  r 
lL_D««i  numtros  rtfCTtrc  ,  quotum  dtfftrcnttJ  fit  4^ 
&  qujdrjtorum  diffcrtntu  14.4.  major  qiijmi6 
qujdrjttim  numtrt  4^  'bid. 
ja,  Duts  Humtros  rtftrirt  w  frofortiont  quintufU, 
qmum  mjjor  jdduus  .id  i^^cjndcm  Jumnijm 
efidjt  ,  JC  mtnor  jdditut  ad  55^  523_ 

t^Kumerum  qtunuumqut  ut  7ij  ttj  dividtre,ut  nih 
tur  f.trt  contuKJt  unjm  dciimjm  ttrium  nu' 
jorUt&  infitfa  eHo  unttJttt.  >bid. 
Dttos  numaoi  rtftrirt  ,  qui  itJ  fi  bjhtjnt ,  ut 
fftdiiJu  tx  torum  du^j  ,  ftr  torumdtm  d^t' 
rcntijin  dtrifo ,  quetitni  fit  jo^  ibi J. 

l^Humaum  iirttntrt ,  eujm  quadrjtum  multifluj- 
tum  fa  I2j  —  ti^ciJt  nuinaum  quinruflim 
cubi ,  tjufdcm  namcn.  «bid. 

t6.  Numaum  80 ,  itj  dtvidat  in  dujs  fjrtes  ut  fte-' 
dudm  IX  fTtmj  tn  z6n  fufatt  ftodultum  tx  fi- 
(undj  itt  20,  6MUJtil>m.  ibid. 

17.  Humanm  qutmcumqut  ut  90,  itJ  dividae^ut  fjr- 
ta  cum  iffo ftnt  in  frofortienc  Aritbmtncj.  ibid. 

ti^mvtnirc  numaoi ,  •qui  inta  fi  multtflujii  frodu- 
cjnt  numcrHm  dccuflum  mtnoru  &  triflum 
m^oru.  594. 

19.  Kuinanm  qurmcumqut  ut  ilQ^  diridere ,  fi  furt 
foicfi ,  in  6^iimaos  jrithmctue  frofertionjUi, 
qui  fc  lniurto  cxccdjnt.  594 

i.a^Humaum  qutmumquc  ut  iio,  dtvtdat  m  dcccm 
fjrtei  jTitbmtttce  frofertienjJet  fi  fiai  fott^ 
quorum  frtntui  fit  li_  ibid. 

Sl.  Duos  numnes  mcnire  in  frofortiene  trifla ,  quo- 
rmHmjjere  ducle  m  ^^pM  froduHus  jccedens 
140  i  unitjtiim  freduHum  tx  minert  in  5. 
ibiH. 

21^  Duos  iiuntaos  in  qnrntufU  rjtiont  inrenire  ,  ut 
funtm*  qujdr.iterum  fu  decufU  fummx  numc- 
roTum.  ibid. 
Dfos  imiiiaos  refaire  m  rjtione  quintufU  ,  i/j  ut 
minore  fubtrjclo  ex  1 00  .  rcliquum  bjbcjt  tj- 
tienem  dtcufljm  td  rtliqutim  fubnttSt  mtqore 
tx  6o._  5py 

34.  Repaire  trts  numaei  in  frsfortiont  nifU  cen- 
tinuj  ,  ttj  ut  freduHus  tx  frimo  m  fccundum , 
tertiefu  jqujtu.  ibid. 

^l^DMum  ttumaum  ioo,m  tres  nuniaet  fjrtiri ,  ut 
frtmm  cum  nudie  fit  triflus  rttiqut ,  tatm  cum 
medie  fit  quddruflm  frimi.  ibid. 

sd^Wj  numtros  rcfatre ,  qui  itj  fi  hjbejnt,ut  fum- 
mj  frmii  &  fnundi ,  fufaet  tatium  icuinitj- 
tibus ,  fiiundi  &  tnrti  fummj  fufaa  frimum 
lOj_unitJttbm ,  fnmiu  tatii  &  frimi  fufcret 
fetundum  40  uniianbw.  jbid, 

221. 7>w  mtwuret  rtftrirc  t.iU,  ut  fi  frimus  fecundo 
dtt  fut  tatum  furtnn ,  &  ficundm  tertto  qtur- 
ijmfui  f.trtem,  &  tatm  frime  qumjm  fui 
fJTteni  fijnt  iqujlci, 

tLjiumcrum  invenire,  qui  multifticjns  duet  numeros 
ut  iao_,  <j.  j  rffiiiM  qujdrjtum  &  rjdtcem 
'^-  ibiJ. 


A  L  G  E  B  R  i£ 
L  I  B  E  R  III. 

i-O  Adtx  qujdrjtJ  futnmi  qujdrjttfimif 
iV   fit  Tjduum  ,  &  numert  ubfilun  vtl 
refidut  fubnAde  numtre  jbfilute  ex  qudJrata 
famgii  TJdicum ,  jmBj,  vcl  mulcUtJ  ejdcmfi- 
mifi ,  cxhiitt  rjdtum  quddrjtjm  jqujtionum 
qujdrjticJTum.  59* 
Danenfirjtur  frcm/t  frjxit  filrendj  jqujnem 
qujdrjticx.  599 
3^  Dtmtnfirjtur  fiamij  ftAxit  filrtmU  jquJttenit 
qujdrjtiCJ  19  =  6  R.  -^-  71-  "»^"1  • 

4^  Dtmonftrxtiir  latu  fTJXii  jqujtienis  qujdrjttCM 

5^  Utthodm  Diofhjnti ,  txfliandi  tqujntnet  quj- 
drjti  jgtatfub  Ijtae  &  ctejicuntt  5p -no 
R  — 175^  ^^"L 

6^  Secundj  Prjxu  Diefbjnti  m  txftujndis  jqujt»' 
nibm  qujdrjtiij^ — 16  R.     660.        i  bid. 

7^  Tatu  nuthedus  DiofbMn  tu  txflujnJii  tuputio^ 
mbui  qujdrjtuu ,  tn  quibut  qujdrjtitm  lUgJtitr 
ierjduibm       — 49-::z:ioi, rtl 49^:^56 K, 

&_  Ttaxu  reductndi  tLquattenii  qujdtJtKt  X').-^  »Q- 
K.  ~9<?  fcu  19—^6  — 10  R.  6oi 
Prjxii  rtducendj  jqujttinii  qujdrjtictt  19.  — 
8_K— 415.  rct  12^^^  K.  -t-  4^<[^  ibid. 

ta.-Prjxii  rcducendi  tqujttenu  qujdrjtuj  ip.-t-  75* 
~  icLR.  vel  i^.:^o  R. —  75^  ibid, 

u.  Httbedm  umvcrfdu  Sttvtm  tn  rtductniu  tupiJtte.- 
nibm.  ibid. 

ilA-lnvtfttgjtie  Gtmttricj  qujdrjti  xqudu  numao 
jbfitute  —  tdufutbw  rjduibut  ex  N«ni«.    6o%  ' 

il^InveftigAtio  Ctoinntuj  qujdrjti  jqutltsnumaa 
jhfoluto  -+  jliquibm  ruduibuf.  ibid. 

»4.  Inrtftigjne  Gtimtnuj  qujdrjti  jqujlu  jlufuibm 
rjdictim — mtmere  jbfilute  ex  Sente.  ibid, 

i^Stm^u  Tjditis  qujdrjtj,jggregjtiexqujdrufl9 
numai  jbfilutt ,  &  qujdrjte  numat  rjdicumy 
rtl  refulut  fubtrjcle  qujdruftt  tjujdtm  jbfetuti, 
tx  qujdrjte  numai  rjdicum ,  ju&j,jut  mulQj- 
tt,  Bumao  Tjdicum  ,  tfi  rjlir  untus  rjduu  m 
jqujTieniius  qujdrjiuu.  6oi 

tL-Alit  emnts  tqujtienei,  IbiSt" 

ri^RediiHio  tqUMiomi  in  quj  quadrjtum  jfficinir  jd- 
juncbeneftjm  fub  rtdiic  ,  &  fub  cocfficunte  td 
fimfticem  tqujtwnem  qujdrMujiii.  604. 

li^Rcdunw  cuborum  jfcderum  fitb  qujdrjte  jdcubes 
tffeaot  fub  iMnc'  ibid. 

i^^RcduHie  cuberum  fimul  jffcclerum  fub  qundtjte  <^ 
fub  iMaCytd  cubes  tfftclei  tjutum  fub  tjtac.6o^ 

iQ^De  Rjduibut  fecundu. 

'L-  fiumajtte  tnjttonjlium.  ibid. 
2Z^Red!,aie  ruduum  fiiHfluium  jd  cjndem  dtmmt- 


nMuinem. 


607 


ai_A  Rjdicn  cjufdcmgaiau  m  fi  muan  dudt  im" 
maum  freducjnt ,  hu  au  rjdix  freduiii  mut' 
tiftiCMtone  fettfljttim  cjrum  tMttcum.  6al. 
l^MultiftuMie  CSLdtvifieTMUcumfurdjTum.  iblJ. 
ii^Addirio  TMttium fimflutum.  60^ 
i^SubntHu,  tMtuum  firdMum  finiftictum.  610. 
iZ^duie  Humaerum  nrMunMmm  cemf«fiterS.  6ii_ 
ilLSubtr^te  nitmaerum  tnMuiulutm  cemfefitorum. 

i^Sumaerum  nrrjtun.tlium  comfofitorum  muttipli- 

ibid. 
30.  KumcTum 
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^a.  KHmtrtnm  mauHMwm  cmpofitorum  divtfio, 
<5ii. 

31.  On»,  &numtr^u  rjdicum  Hmnfidnm,  fiu 
lig/uerm. 

V-  MulttfltiMu  ridum  unn'nfitliim.  ibij^ 
3?.  tiMfcm  tnovtrfdtm  dmfu.  ^,^ 
34".  Demmittinmfttrnum  trratioHdliimi.  ibid. 
35,  T>c  numcrtt  ct^  matmi.tlihiu. 
3<.  IV  t^udttudiK,  numnu  mationMtbm  tmplt- 
(mwr.  ibid, 

g7.       ijlWWiff ,  &  f^Oftti'  616 

jg,  ExtTjhcre  rjdkm  quddrdrjm  ex  binomto.  617 
jo,  KW«  ^Wi-itf^  d^nnau  qujdratorRm  binomii 
'fi  diicrnuu  quddrMorum  figmentorum 
ridttii.  ibid. 
^o.  Dtmm^anr  cduiho  rjduii  ex  bmomit.  61% 
pMum  nmcrm  fcsirc  in  duui  pjrtes ,  ut  produ- 
Hut  cx  cjTum  multiplujtwtu  ,  fu  tquAlts  nu- 
wtn  djtt  non  cxudciui  qujrtdm  pjrtcm  quj- 
drMi  nmcTi  propofiti.  ibid. 
■4J.  Aiu  mcthodus  mvcmcndi  rdduem  ctqupbtt  btno- 
mu.  61^ 


A  L  G  E  B   K  JE 
L  I  B  E  R   I  V. 

Varia  problcmata  arquationum 
compofitarum 

pROP.  I.  J  Nvctttredues  numnos  quorum  dtferentufit 
*    6,&(ul>*rum  diffncmt.t  fit  504.  ibiJ. 
z.   }dimtr$im  10  dtvidnc  m  duas  purtcs ,  qudrum  cu- 

ti  e^djm  ,/ummjm  nujorem  quarta  parte 
tuii  numcTi  10.  (jio 

3.  Kujmum  mvcnire  qui  addttus  ad  20.  eff.UAt 

fammm  tquuUm  fuo  qujdratg. 

4.  Sumnum  invcmTc,  aqus  quudratum  additum  nu- 

mna  i^o^fjctut  cjuflcm  qqtum.  ibid, 

5.  iiumnum  tnvniire  ,  cujm  cubus  additm  numno 

701.  e§itat  cjufdcm  quadrjto  cubum.  6i\ 
•   t«Jtme  duos  numnos  ,  qui  tfficijm  fnmmjm  jo, 
i»fe  muUiplKjti  efficunt  \ 00.  ibid. 
7.   HmtTum  tirfcnirc  cujhs  qqtum  jdditum  numcro 
}^Jmmjnteffuijt  qujdrjti  ejm  trigeiupljm. 

Nwrr»m  mftmre  cujusqc.  jdditut  ad  ^6924.4., 
^•Iifitmmaecupliis.  62! 
™«  mtemre ,  quorum  exceffits  6.  &  produ- 
10  ^        multtplu.utonc  ftt  720.  ibid. 
iT"!*'^""''''  "f"  "*^'>' Jtncim  qujdrjto 

«TTT  '       'Z'^"'"'  "'«^^^fum  numc. 


««»•11^  ,«  qujarjta,  jummam 

"mtMttJ/ "^"'frum  excedjt 
'««Kq  ij  iM.  ,  '       fifp^ffr  novem  um- 
"'"'^mmHlttplu.tti^ij.producjnt 

jj.  diwfupnent  7  C  9. 

fupnctTZ"'""'^'^'''''''''"'^^ 
nicrt.  ivadrjtt  prtmi  nu- 

'f'  ^""renumerumcmmn.  j    .  '^*'**- 
Toni.  I.         *  ""^'^"^imfjcijtzo'}.  ib. 


ta  pjTtt  cubi  numcTi  \o'  a. 
ip.  ^"^"um  ^o  ;uj  divtdcTc  .„  duo,  ut  qujdrjtTtt 
tms^  P^nu  fint  jrtthmetuc  pTopolwiuUj.  ib 
*o.  ^merum  quemcu,tque  ut  .00  '^Lma  c  m^dil 
rjtune  ficjre. 

2U  Djtum  numerum  ut  50,  tta  dtvuUre  ut  qujdrjt^ 
mjjoru  fegmcnti  rjttonnn  hjbcjt  mpUm ,  ai 
qujdrjtum  niinoru.  jj^y 
«.  Kumnum  djtum  jo,  dtvulcre  tn  d«os  nuLJol 
cpcorumrjdues  quadratafi  exccdam  qumjTio.  ih. 
aj.  InvmtTc  numnum  ,  qucm  qujdrjtum  ejus  txcedat 
nunuTo  iio.  jj^y 
«4.  Invemre  numcrum  quo  addin  ad\i,fiat  fumlnl 
qua  multipUcjtj  pn  eumdem  efficut  mtmcrum 
aqujlem  numero  189.  jjjjjl^ 
af.  Numnum  djtum  ut  20 ,  itj  in  duas  partes  fecjre^ 
ut  multipttcjta  produdum  effUunt  ,  qui  duHiu 
in  quadrjtum  numeri  20  ,  producat  1440^. 
ibid. 

i6.  QuxrcMi  fummjm  pecunurum  tn  crumena  conten^ 
tJTum ,  refpondi  fi  pecunu  qujm  baieo  addne- 
tur  dimtduim  ,  triens  6>  qujdrjns  &  e  fumnu 
denjbnniir    prtmi  numnt ,  hjbernn  jureos 
600.  quarituT  .numnus  jurcorum  tn  crumena 
(ontnnoTum.  ' 
»7.  VutOT  fingulis  dubus  pnagrat  10  millijTij ,  de- 
cemque  dicbus  progreditur  ,  jlm  undccimo  du  il- 
lumfequituT  pcTfniens  in  dtcm  miUijTij  15,  quf 
Titur  innj  quoi  dtcsfit  primum  affecuturus.  ibid. 
28.  mnrogjius  de  horj ,  reffmndu  dimidu  pjTs  bo- 
rjTum  j  medij  nocle  ,  addttj  tribus  qujdrjnrw 
bm  borjTum  refidujrum  jd  medi.mi  nofiem  fe- 
quentem,  exhibet  horjm  pnfintem  ;  quaruur  n»- 
mnm  hor.tTum.  jbid. 
79.  Duo  vijtorcs  profcat  funt  ex  civitjtiius  diffitu  a» 
inviicm  miUijTibus  140,  horum  unm  fingulis  du- 
bits  perfitu  miHijTU  8.  jltn  vtro  6  j  qujritur,in^ 
trj  quot  dtei  fibt  octunjnt.  ibid. 
30.  Erjm  in  dolio  lo  menfurt  vmi,  erjt  ralor  cujujlii 
bet  menfurj  Frjtuorum  11 ,  tnfunduur  jquj  do- 
nec  &  pretium  vini  renijtujt  tdem  vjIot  men- 
fuTj  vini  itj  mixti ,  fit  tjntum  10  FTjmorum, 
quxritur  quot  fint  in  dolto  ntenjiin  vim  itJ  mixtt. 
6X7. 

jr.  Quidjm  pnmur.it  jureos       ,  &  recipu  tundem 
numerum  4.  monetjrum  dtvnfjrum, 
7.  Ex  prtmj,  jureo  aqutvalent, 
18.  Ex  fecunda,  eundem  jurenm  efficitinr , 
21.  £x  ternj, 

28.  Ex  quartj.  Quarirur  numnm  finguljrum  mo^ 
netjTum.  ibid. 
32.  Mncjtorermt  100  librai  cna  aureis  17,  vulr  Iuctj' 
ri  aureos  i8,ih  ioi,quarttUT  quot  librji  djre  df- 
bcjt  pro  ur.o  numero ,  fcu  jurco.  ibid. 
3J.  ilret  455  ,  nummos  uj  intcr  fi  dividunt,  ut  quo- 
tiesprtmm  rccipn  2.  fccuttdus  reciput  \,&  quotiet 
fccundm  recipu  4.,rntim  rectput  5,  quaruur  qutt 
nummos  uiiujquifque  habcjs.  ibid. 
34.  tUrm  ttj  cum  fervo  pjcifittur  ut  fi  Idbtrn ,  dn  iMi 
menedcm  7  jffium  \fi  otutur^lcictur  ^  jfftbiu, 
pofl  jo  diei,ndul  dcbetnr ,  nec  etuni  ipfe  debet; 
qujruuT  qtiot  dtebtis  Ijborjveru ,  &  quotfunit 
tltJtus. 
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«.  Oxuf-m  d,rts  habet  i6o  4urns ,  «  dttflutmoM- 
mtt  Ipcae  ,  qt^nm  tmmum  fummj  ejt  560, 
mtntu  4uttm  uiu  efi  ^  Mttt ,  4/m 
utuf  tfUMtum  hdbcat  in  Ktuu}U4^ut. 

16.  QHsdsm  ftupnsbm  trof,.a  fitsgulu  fipraut  afis, 

&  fiiftrfuntts  z^y  fifingulss  dtdsjftt  9,  dtt^ 
31,  ({luntwr  numnui  tsm  p4uprrum  ,  'l"'^ 

fium.  Jn. 

17.  Vln*  to pAsimriibn  lum  4.  uln»  p*nm  ntgri  ven- 

dMHtur  U  Mirtis  ,  cr  ttdtm  prctu  ,  » 
»«iin  rirfri  c«m  4.  «f/»»  />•"""  "'^^' 
atrtu  ii^quxritur  prttwm  umus  uln*  f^f^^ 
rnbri ,  quim  mgri,     ^  ' 
38.  Sunt  n  txtrutu  Gtrmm  '.5000,  r»»^""' 
mtdim  p^ttm  tm  GtrwMorum  ,q'M» 
lorum ,  ItJi  oaxtm  Gtmun*rum  &  amgtn- 
rum,  qutruur  mmerm  ItMlonm  &  Hug4rtrmn. 

».  Duo  duces  qutrum  unns  pMimts  hJet  mslttts 
40 ,  qum  Mter^terqne  fuis  mUusbus  difiriiuit 
ito,4trt»s,4C(u/stque  ut  prions  ducu  mtlstts  jtn- 
fftli  bjiertnt  5  Mreos  ,plufqnkm  militrspofierio. 
rn^qntrttur  numerus  militnm  utrmfqut  dmu.  ib. 

40.  Mfhtmtdu prtiltnu  de  ctrtnd.  >bid. 


A  L  G  £  B  R  ^ 
L  I  B  E  R  V. 

Potcflaium  Anatyfi':. 

Paop.  I.  T)  Ropofitis  tribus  mjigmtndinsbus  quartAm 
l  proportionjlm  nsvtnsrt.  619 
t.    Frtpofitti  dujbus  mjenuudinibus ,  terttjcm ,  quar- 

tm  qumtjm  contmnt  propertionMes  exhibere. 

ibid, 

3.  Inttr  dui  qu4drjt4  txhtbtrt  mtdsum  proportiO' 

uMe.  610 

4.  Inttr  dues  propofitos  cubos ,  duos  medios  continue 
propirtionMes  tinfiuuert.  'bid. 

5.  Inttr  du4s  lintss  quotcumqnt  tnediM  proptrttent- 

les  conflitutre.  ^^'^^- 

6.  AgptgMum  dusrum  qusntitatum  sdditum  esrum- 

dtni  digcrtmu,  tquMt  ejl  dupli  ms\oru.  6;i 

7.  A  Mt  dggrrgjto  dusrum  qu.intU4tum,  tsntm  dife- 

rtntu  fubrrjbjtur  ,  refisbtt  duplum  miitorts 
quMtitJtis.  ibiJ. 
i.  Cum  idtm  Utus  lontrJutwr  tntqusli  decremento, 
d^ereruu  contrsHsonum  tquMts  tfi  d^trtntu 
contrtihrum.  ibid. 

9.  Ss  itdem  qtttntUM  tsuquMi  crtmento  protrjhi- 

tur ,  differenru  protrttiienum  tquslu  ertt  diffe- 
rtmit  frormcloriim.  ibid. 

10.  .Vj  idtm  Ltus  protrjbjTur,  &  cnstrthttur  intqujli 

cremtnto  ,  c"  dtcremtnto  ,  dsfferensu  contrtflt, 
fnrrtSs ,  tqusiu  eru  sggregsto  contrsilionu,& 
prorrsaioms.  ibid. 
it.  Genefu  qusdrsts  btnomii.  Qusdrstum  rsdicu  bino- 
WM,  tqusle  efi  qusdrstn  Isterum  ,  -+  duplo- 
plsno  fiib  Istmbm.  jbi  J. 

«.  fnb  Isten/ms  binimii,mtdium  pripertionslt 

tf  mier  qusdrsts  Isttrum.  6ji 
IJ.  Qusdr^  ^„„,„  ^^^/^  ^  qHsdrstii  Iste- 
tA  f^"Z'~''''f''>  Pl^oljterum.  ibid. 


gqtslt  qusdrsto  mtdii  duptUsti  -4-  qujdr^t 
dtfferouu  tnter  msxmtum  &  mtmmsim.  ibid, 
16  m  linemu  rsdstt,  qfutbstum  «ggrtgsts  qusdrsto^ 
rnm  utriufque  Isteru ,  tquslt  efi  qusdrsto  difft.. 
Tcittu  qusdrMirum-*-  qujdrsto  duplt  plsni  fui 
Isttrtbttt.  ibid. 

17.  Extrjciti  rsdtcis  qusdrstt.  'bia. 

18.  Cubns  binomst  rsduu ,  tqusln  eft  cubo  prwri  Is,. 

teru,plus  triplo  foluli  ex  qusdrsti  prtms  Isteri» 
in  Istus  ftiuiidum ,  trtpli  fislidi  ex  qusdrjt» 
faundt  tn  primum ,      cubeftcnndi  Isteru.  djj 

19.  Cubni  prtmt  Ijteru,  foluUtm  tx  qusdrsti  prtnu  Is- 

teru  in  ftcundum  Istm  ,/ilidiim  tx  qusdrstife~ 
cunds  tn  primum  Ijim,&  ctJbut  Uttru  fitandt, 
fiint  qujittustes  centuiui  prepertiensles  m  rs- 
twnt  prtmt  Isteru  sd  fiamdKtn.  ibid. 

ao.  Cubui  spetemes  feu  diftrtmis  d^sJu  tft  cnbeprU' 
m  Isterit  —  triplefelid»  ex  qusdrste  pruni  U- 
trrtnn  ftcundum trsplo  foluie  tx  qujdrsn 
ficunds  Isttru  in  prtmum  Utm — (ubefecundi 
Isteru. 

11.  Cempofitio  cubi. 

<J4 

11.  fjctrsi.lio  rsduu  cubtct.  >bid. 
23.  Qusdrjte-qusdrstum  rsdicii  btnemis  tetdlu,t^us~ 
le  tfi  qusdrste-qusdrjte  Uteru  pimti. 
-4.  Qttsdntple  plMO-plsne  s  cube  Uteru  prtmi  in 
Istns  ftcnndnm. 
'      Sextuple  plsne-plsne  d  qusdrjto  tjteris  primi  m 
qujdrstum  ficundi. 
-+  QusdTUple  plsno-plsne  ,  .t  Isttrt  prime  in  cu.. 
biimfitMnds. 

-+  Qusdrste.qusdrste  Isteru  fecundt.  6^^ 
14.  Oujdr.tto-qH.tdrsrum  Isteru  primi ,  preduclum  ex 
'^inbo  Uteris  prtmi  in  Utus  jicundum  prodiiHum 
IX  qujdrste  Istmt  prmu  tn  qusdrjtum  Isttru 
ficnndt  produiium  ex  Istere  prime  tn  cubum  ft- 
(undt ,  &  qusdrste-qusdrstum  Isteru  ftcuntU^ 
fintt  continue  preportionslu  tn  rstioiie  Istertt 
primt  sd  ficundum.  ibid. 
jy.  Qusdrsto-^usdrstum  ^etemei,equsie  eft  qq.  ms- 
jeru  Isteru,  minm  qusdruplo  plsne  s  cubo  m*4 
jeru  Istrris  in  Isttu  minm ;  -+  ftxtuple  plsn»  s 
qujdrsio  msjoris  sn  qusdrstitm  mmeru ,  — 
qHsdruplo-pUne  ^  Istere  msjere  tn  cubum  mt- 
neru  H-  qiisdrste-qusdrste  fecundt  lsteru.\hid. 
i6.  Compofitio  qu.tdrsto-qusdrsti,  ibid. 
Z7.  FxtrsHio  rsdicu  qujdrste-qusdrstict,  dji 

18.  Surdtfoltdus  btnoniit  rsdtcu ,  tquslu  eft  furdejo- 

lido  Isteru  prmsi. 
-Jr  Qnintuplo  folido  s  qusdrste-qusdrste  Uteris 
primi ,  tn  ftcundum  Istus. 
Decuple  felido  s  cube  Isteris  primi,tn  qusdrstum 
ficundi. 

-+  Decuple  foltde  a  cube  Isteru  ficunds ,  m  qusdrs- 
tum  primi. 

H-  QHttuttplo  foltdo  4  Istere  prim»  tn  qusdrjte- 
qusdrstunt  fecundi. 

Siirdt  feltde  Isteru  ftcttndi.  ibid. 

19.  Compofitte  furdtfolidi.  ibid. 

30.  ExrrsHie  rsdtiu  furdtfolidt.  ibid. 

31.  Qusdrste  cubus  rsdicu  binomit  tqujlis  tftqusdrs- 

te  cube  Isierii  primi. 

Sexriiplo  foltdo  s  fuperfolido  Isteru  priim  in  U- 

tus  fidindum. 
-f  Decuqmntuple  fohdo  s  qq.  Uteru  primi  in  qus- 

drstuin  ftcunds. 
-t-  figrcuplo  felide  a  cube  Isteru  primi ,  in  cuiiim 

ftcundt, 

H-  Dtcuqsmtuplo  filuie  s  qusdrsto  Istrru  prtnu 
in  qq,  ficundt, 

~¥  StXtUpl» 
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Uterum  -f  qiu- 
tjuaU  ejl  duplo  ag^ 
finguiorum.  ibid. 
n  minm  quadrato 
ffl  quadruplo  plano 
ibid. 

u?n  laterttm  in  eo- 
tle  eft  dtjferentu 
6i% 

r  -f  cubo  differen- 
'  duplo  cubo  majo- 
io  a  latere  majort, 
ibid* 

cubttm  dtferenttx, 
^ere  mtnore  tn  ma- 
bo  iateris  mtnorts, 

-+  quadrato  dtf^ 
duplo  aggregato 
>  >  plus  duodecu- 
ts  in  quadratttm 
ibid. 

-  qqto  drfferet/ff£ 
^o  a  cubo  iaterts 
'io  produ^o  a  ia- 
ibid. 

furdefditdo  dtf- 
dupio  furdefoitdo 
iuito  a  cttbo  m,t' 
roduHo  ex  iate^ 
ibid. 

tterttm — furde- 

fualts  eji  decttplo 
mtttus. 

r/,  tn  cttbum  m  't- 
s, 

qcubo  dtffc-  ' 
'o  quudrato  cubo 

ris  lateris'*  in  q, 

1  qq.minortsAh, 
n ,  mtnus  qcttbo 
duodecttplo  pro- 
s  tn  mtnus, 
ntajoris ,  in  CU" 

m^^ori  j  in  fu" 
ibid. 

I  in  tria  piana 
0  aggregati  ia- 
*rum.  djp 
,  in  tria  piana 
(JH  j  aquaieeft 

iterttm  iu  qita- 
lunt  ctibum  ag- 
ntt£  quadrato- 

ibid. 
tn  quatuor  fo- 
rentix  iaterum 
ntta  quadr.ito- 

ibid. 
»  in  qtttnque 
^ggregati  femel 
oitdorutn»  ibid^ 


5». 


48.  Produclum  ex  aggregato  duorton  iaterttm  in  autt^ 
que  quantttates  fentei  fumptas  ,  qutbtts  cltftut 
qqtum  dtferentt.  cttborum ,  aqttall eft  aggreL 
fuperfoltdorum  iaterum.  ITt 
4P.  ProducJutn  ex  dtferentta  iaterum  m  6.  pi.no  t 

falT^^^  mniaterU 
50.  Produdttm  ex  aggregato  iaterum  m  6  plano  folt. 
d4    qutbus  conftat  fttperfoltdtts  dtfferentt.,  .qua- 
le  eft  dtfferentt^  qcuborum  iatetum,  ibid 
Stfue^t  radtx  btnomta      longttudine  fubiateraii 
coejjtctente  ,  quadratum  laterU  prtmt,  -+  dttpl6 
plano  aiatereprtmo  mfecttndum,  -+  quadrato 
larmsfecundt  -+  piano  k  iatere  prtmo  m  coejji- 
ctentcm      piano  a  iatere  fecundo  m  coefficten- 
ttm  ,  aqtiatttr  quadrato  aggregatt  iaterum  ^^e- 
(io  adjtinawne  piant  fub  dtcJo  aggregato  feu  ra- 
dtce  btftomta  in  coeffictentem,  4^2 
p.  Si  fuertt  radix  btnomta  &  coefficiens  fublateraie 
plattum  cubus  iateru  prtmt  ^  trtplo  foltdo  a  q. 
iateris  prtmt  tn  iatus  fectindum      tripio  foltdl 
a  q.  iateris  fecundt  tn  iatrn prtmum  -f  cubo  ia- 
terts  fecundt-+  foiulo  a  iatere  prtmo  in  coefficiens 
planum  -^- foitdo  k  iatere  fecmuio  in  coeffictens 
platitim,  aquaiis  eft  cubo  aggregati  afeclo  adjuti- 
iitone  foltdt  fub  aggregato  iaterum  tn  planum 
coegittens.  jbid. 
Si  cubtis  btnottitA  radtcif  afeclm  ftt  adjundione  fo- 
itdtfub  qtiadrato  adfctta  congruenter  fub  qtiadra- 
itca  longttiidine  ,  iile  aquaits  ertt  cubo  iateru 
prtmt  H-  trtpio  foltdo  ex  quadrato  prtmi  lateris 
in  iattts  fectindtim  -4-  trtplo  foltdo  a  q.fecundt  tn 
lattisprimum  ~+  cubo  iatcris  fecundt  -+  feluio  i 
q.  iatertsprtmt  tn  afumptam  longitudtnem-¥fo- 
Itdo  a  q.  iaterts  fecundi  tn  afumptam  iongittidt-* 
nem  ,  -+  dupio  foluio  a  plano  fubiatertbus  in 
eamdem  coeffictentem  iongitudinem,  ibid. 

54.  Q(j.  btnomts.  radtcis  afecttim  adjun^tone  piano- 
piantftib  iatere,&  adfetto  fub  iateraii  coejtctettte 
foitdo.  Prxter  feitda  ex  qtitbus  ipfe  compontttir, 
adjungtt  dtio  piano-pian.i  tinum  ex  iaterc  prtmo 
in  afumptum  coeffictctu  foitdum  j  aiterum  ex  i^ 
tere  fecundo  tn  tdem  coefficiens  foitdtim.  6^1 

55.  Si  quadrato-quadratum  btnomu  radtcis  affecium 
fuertt ,  fub  cubo  affirttiate.,  tliud  ex  taii  affecttone 
ptttter  quantttates ,  ex  qiitbus  tpftim  componttur, 
adjtinget  tottdem  piano-platia  orta  ex  muittpitca- 
tione  ftngtiiarutn  parttutn  cubi  ,  in  adjuttclam 
iongttudinem,  ibidi 

^6,  Si  quadrato-  quadratum  radicis  binomtjt  affc^um 
fucrtt  dupitci  affetitone^una  fub  iatcre,  aitera  fub 
quadrato  ,  adfatts  fub  iateraii  coeffctente  foltdo 
&  fubquadrattco  coeffctente  piano ;  prdtcr  quan- 
tttates  ex  qutbus  quadrato-qtiadr.ttum  componi-  ■ 
tur ,  fequentes  adjunget  ,  plano-planum  a  qtia- 
drato  lateris  primt  in  coeffictens  planunt-+dupi(i 
piano-plano ,  a  plano  fub  iatertbus  tn  planutn 
coeffictcns  -+  plano-pldno  a  quadrato  iatcris  fe' 
ctindt  itt  coefficteus  pianum  -+  platto-piatio  a  ia- 
tere  prtmo  tn  coefficiens  foltdum  -f  piano-pituio 
4  iatere  fecundo  tn  coefficiens feltdum.  <^4) 

57.  Superfoitdus  binoniit  radtcU  ,  affccius  adjunaionc 
plano-plani  fiib  latere  ,  prxter  quantitates  ex 
qtitbus  componttur ,  addtt  pianofoltdum  fub  pri^ 
mo  iatercy  &  pi.mofolidum  fttb  fecunda  latere.  ib. 

58.  St  fiiperfolidits  ajfectiis  fuertt  adjtwdume  cubt,  adt 
fcito  fubcubtco  cocfficiente  plano  ,  ftiperfoltdus  prA- 
ter  quantttates  proprtas ,  ex  talt  affeciione  acqui- 
rtt  tot  planofeltda ,  quot  fiitit  partes  m  cubo  quA 
miilttpitcanittr  per  adjHiiclum  plaiiutti,  6^4. 

^         ^  c  iij 
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'      pLatlilidi  lo^citntis  pritcr  quMntats  qmim 

ttramfub  iMfrt  prmo,  C  fut  adjund,  pUr»- 
f9l,do,Mterum(ontentum  fub  l4tac  feiunde  y  & 
todtm  pUnofoltda.  , 
Gencfis  potcftatum  affcaarum  ncgaic  .  cx 
.    ladicc  binomis. 
<o  Qu4dr4tum  bmomu  r.,duu  afidum  muia^  pUm 
I  .      Jub  Uttre  adfi,ti  (onirMtnter  fuiLiterul,  (otS>- 
tunte  long,,tud,nt ,  tqujJt  ejf  ommbmfuu  p^f 
hui  —  plMO  ex  (jtere  prtmt  m  loe^unltm  ton- 
fftud,„em-^  pUno  tx  lMereJe(umio  m  tMudm 
(ot^(untem  longmdattm.  ' 
6i.  Gtnefis  pote^joum  *fulf*tKm.  '^"  * 


A  L  G  E  B  R  >t 
L  I  B  E  R  VI. 

Exinclio  radicum  cx  potcftatibus  affcdis. 

P»or  I.  XZDucl,»  rjdHU  tx  fudr^  ^tflo  fub 

C    Utert.  . 
z.    Extrjilio  r4duu  tx  (fudnf  4*^  miaa  pLau 
'     fub  TtiUt  &  (otfideiut.  «D'a- 

3.  Exrrjcht  rjdiaiiiudrdt4,txfLmofubrjdi(t,& 

(oefifitntt ,         '"^*  qHjdTdti.  6^6 

Oc  cubicis  a:quationibu$. 

4.  Uivemrt  rjdhem  cttlmm ,  (ubt  dffia,  Adjuniltont 
frlidi  fub  rjdtit  (T  co<^i,tntt  fUno.         ibi J . 

5.  Rjdtctm  cubtcm  tduurt  tx  inko  tff^'  mukli 

pUm  fitb  tdduo,  64.7 

6.  itjubam  aiikm  txtrjbere  propofuo  folido  fub 

(aifcttmt ,  &  tddKt  4'^»  imiiad  cubi.  ibid. 

7.  Xddhtm  cubicjm  txtrdbert  tx  cubo  4*^0  fub  qus- 

drjto. 

8.  Rddictm  cubicjm  txtrjbert  cubt  4'^*  muUlj  fo- 
lidt fiib  quddrjto,  &  coeffictemt.  ibid . 

5».  Biucat  Idtui  cubt  tx  filido,  fub  quddrdto  &  cotf- 
fitmtt,  jffeclo  mulHi  cubi.  6+9 

10.  Rddktm  qujdrjio-qujdrdtorum  qqti  dfftat  ddjtin- 
diont  pUno.pUnt  fub  Idtat,  &  (ot^tattt  tnvt- 
mre.  >bid. 

H.  Rjdictm  quddrjto-qujdrjt.m  auat  tx  quddrdto- 
quddrdto  dffeao  muUii  pUni  fub  (oefiaente  fo- 
Udo,&  Tjdice. 

W.  Invenire  rdd,(em  quddrjto-  quddrdtdm ,  propofito 
pUno-pUno  fub  rddtce  btnomtJ,&  (otffuitnte  df- 
ftdo  muUli  qujdrdto.<iUddrdti  tjufdan  rddi(u. 
ibid. 

IJ.  imtmre  rjduait  qujdrdto  -  quddrdtdm  quddrjto- 
qujdrjtt  4cai  ddjunaione  pUno-pUmfub  cubo 
&  (oeffiuente. 

»+.  Edu(ert  Tdduan  qqujdrjtjm  qqdt,  jfftcti  muicu 
pldno-pUm  comprthatfi  fub  (ubo  ,  (J- fub  coeffi. 

cttmt.  .  , 

15.  Extrulitre  rjdican  qqdtdm ,  propejito  pljno  pUno 
fub  (ubo  &  (otfficemt,  muUldto  qqdto  btnomit, 
rjduu.  «552 
qqtum  jffiaum  ddjtiniiione  quddrdti  rtduutur  dd 
tqujt,ontm  quddrdtt  fuh  rddut  &  (teffi„tntt 
4ecU.  ibid. 
17.  Stliuio  ommum  dlurum  dqudttonum,  ibid. 


A  L  G  E  B  R  >t 
L  I  B  E  R  VII. 

Excropla  fccundum  mcthodum  fpcciof* 
Algcbrx. 

pRor.  I.  f^Atd  dtffaatrid  &  dggrtgdto  Idterum 

\J    Utad  tnvauTt. 
2,    Ddtd  diffirtttttd  Idttrum  ,  &  rdttont  temmdeiHy 

tnfottre  Idtad.  >bid. 
1.    Ddti  fummi  Idtaum,  &  terumdem  rjttone  Utad 

tnvenire.  »^'«1; 

4.  D4fi*  dttobm  Utadm  deficientilmt  d  jujio  und 
lum  Tdttone  dtfeauim  ,  tnvtmrt  Imui  jujlum:, 
feu  ddX»  dHobus  numnu ,  invtnirt  duos  dlioi  $» 
ddtd  Tdtiene ,  qui  junai  prioribHs  tmdtm  fum- 
mm  fdcunt.  '^"^ 

5.  DMts  duobm  iMatbm  tx(tdemibus  jufium  &  tf 

none  txttffum  ;  invamt  Lum  yufium,ftu  i  djtit 
dtiobm  mmau  ,  duoi  numerot  in  dMJ  rMiont  (i 
bdiaitn  fubtrdbat ,  uj  ut  ejAem  fummd  rand- 
nedt.  ,    ^  <554. 

6.  Ddtu  duobm  Utrtibus ,  uno  dtficitntt  djufto ,  dl- 

ttro  juftum  tx(edtmt  und  (um  rMiene  dtftH&t 
ad  txiefum  ,  tnvtnirt  iMm  juftum.  'bid. 

7.  DMum  Utui  Ud  ft(dTt,ut  prtfiiuid  umu  umm 
fegmthti,  ddditd  dd  prdfimtM  untut  dUams /ig- 
menri,dquent  fummjm  prxfriptdm.  • 

8.  DMum  Utm  uj  Jajre,  ut  prxfinud  uncid  primi  fe- 

gmenti,  mulcldtt  prdfinitu  uncus  ftcundi  ejficuttt 
fummm  djtm.  ''^"^* 

9.  Invenire  duo  iMad ,  quorum  differentu  fit  td  qut. 

prdfiribitur  ,  &  prdfinitd  uncu  unuis  ,  ddjtOA 
prxfinttu  unim  dttaim  dxjuau  fummm  frdfiri. 
ptm. 

10.  mvaiirt  duo  lMad,fiuduoi  numaoi  quorum  dif 

ftrentu  fit  dMd,  &  prdfimtd  unut  untui  muUld- 
ti  prtfinitu  umtu  dlta,m  ,  dtttrminMm  fum" 
mjin  t§(idttt. 

11.  DMo  rtcUngulo  fub  iMaibm ,  &  TMumt  iMattm^ 

,nvtntTt  iMad  ,  fiu  tmtnnt  duot  niamns  m 
djtj  Tjttone  ,  qui  tn  fi  duai  tffittdm  numaum 
propofttum.  ibid. 
II.  Ddto  rtiijngulo  fub  iMaibm,  &  dggregMo  qutdrd' 
loTum  Utaum  mvtntre  Utaa  ,  Jeu  tnremrt  duot 
numaos,  qut  muUiplttjti  dMum  effiitdnt  num- 
tTKm,&  quorum  qujdrMd  tfficunt  dlmm  dMum 
numaum,  ibid. 
13.  DMo  readngulo  fub  iMaibm  ,  &  d^tntti  iMt- 


rtim  tnvenirt  Idttrd. 


ibid. 


14.  Ddto  reHdngulo  fub  UtaHm ,  &  ^tgMo  iMt- 

rum  tnvemrt  iMad.  ibid, 

15.  Ddti  differentii  Utaum  &  dggrtgMo  quddrdte- 

tum,  invnitre  Utad  ;  fiu  invaure  duoi  numaei 
querum  diffaentid  fu  dMj ,  &  quorum  quddrMd 
dMjin  funimjm  effiium.  ibid. 

16.  Ddto  JggregMo  Utaum ,  &  dggrtgMt  nuddrdto- 

rum  tnventrt  iMad. 

17.  DMd  diffaemu  iMaum ,  &  diffanitii  quddrMo- 

rum  inveiure  iMaj.  jbiJ, 

18.  DMifummi  iMtrum,  &  diffaaitti  quddrdtorum 

ittvcntre  Utaj ;  fiu  tnvrmre  diios  numaos,  qtio- 
rumfummj  dMjfii,&  quddrMori!  dtffertntid.\h. 

19.  Dmo  rtcidttgulofub  iMatbus ,  &  d^atntu  qud- 

dtdtentm,  invrmre  Utaj  ,  feu  iirx  enire  numaes, 
V  "tiltiplKMt  efficunt  djtum  luimaum ,  itj  ut 
dtffaenttd  qujdrMorum  ftt  ddtd.  ibid. 

20.  Dmo  dggregMi  tx  qujdrMu  iMaum,  &  rtajr.gn- 

l9 
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Librorum  &  Proporitionum. 


U  fub  literiim ,  djnujitt  unt  lattr»  ,  immrt 
rtUquum.  Stu  i*t9  tpiecum/}at  numtro  &  Ag. 
grr^jts  iSiMs-,  &  fuJrjti  Alternis  nnmtrt  &  rt- 
ilMgnU  jnb  ttrt^*  Mmero,  altum  numtrum  in~ 
rtmrt.  ^  6^6 

ti.  DAtt  'iggrtS^'    /nB«4  quAdrjtorum,&  rtiiM' 
gttlt  fub  iMtntm ,  dai  utm  fumm*  Idttrum  m- 
remt  Ijttrju  ibid. 
Stu  d.iti  fummS  mnotrtrum ,  &  ^ggrtgj/o  tx  qud- 
drdtu  ttnm,  &  rtOdHgulo  fub  tpfu  tomfrthtnfo 
irmmn  rmmtns.  ibid. 
tl.  Ddti  fmmui  tx  fudrdtii  iMtrum ,  &  redjjigulo 
fA  ItttrAm ,  ito  ittm  to  rtclMgnio  invtntre 
latr/.  ibid. 
ij.  Ddto  jfgregdto  quMhatorum  ,  &  tonmdtm  diffe- 
rentii  iMrtmrt  Utera.  6^7 
DJtifimmi  cuborum  ,  &  torumdtm  d^trtntii 
mtme  IdttrA.)  Jbid. 
SJ.  Djiti  dferentii  cuborum ,  &  rtHMgulo  fub  lattrt* 
tm ,  mwure  lattra.  i  bid . 

i6.  D  J»  *ggrcgMc  cuborm ,  &  niiimfftlo  fub  iMtri- 
tm ,  menirt  Uttrj.  ibid, 
57.  DJtiiifertntu  Uttrum ,  &  digtrtntij  cuborum 
mmttt  Ijttrd  :  jeu  mventrt  numtrot ,  quorum 
d^rrtntufoddtd  cum  dtftrtnrtj  cuboram.\hid. 
li.  DjtjfummiljttrmH,  &  fummicuborum  dijim- 
gutre  Literj.  ^  ibid. 
2j.  DJtS  diJferrKtu  Uterum ,  &  diftmtrid  euborum^ 
artnirt  Idterj.  ibij. 
Jo.  .flittr.  Dmo  jggrtgjto  Ijtamn  ,  &  aggregjto  cg- 
botum ,  iHTenne  lattrj.  6tj% 
p,  DJtuduobmfolidu ,  uno  tx  diferentu  Idttrum  in 
d^eremum  qujdrjtorum,  jlttro  quod  fit  tx  jg- 
ptgjtt  Ijterum  ,  in  jggregatum  qttadrjtorum 
memre  Idttrj  ,  fen  invemre  duos  numerot ,  qui 
itJ  fihdtjnt ,  ut  multipltcjndo  torum  diftrtn- 
tumptr  differtntum  qujdrjtorum^fiat  determi- 
rutm  mcmtrui,  &  dmendo  fummam  numtrorum 
tnfummjm  qujdrjtorum,fijt  jIius  numerus.ihii. 
Ji.  Djtt  dggrtgdto  quddrjtorum  ,  &  rattone  re&an- 
guli  fub  Utertbiis  ad  qujdratum  differentu  Ltte- 
nm^mmrt  iuera.  jbjj^ 
tV  ^i  mtdii  trium  proportionjlittm ,  &  difftrtntti 
ffrrem^rum,  mveme  extrenijs.  ibid. 
J+.  Datmtdii  trium  froptrtteiulium  ,  &  aggrtgjto 
arrffluram,  iSm  diftinguert.  ibid 

"SfT"**^*  "'''"^"^'  itfftrfti'. 
*^ ,  <y  bjpithcnufd,  invenire  bJin  &  Iijm- 
'rinaifm.  j-jjlj 

^Z^H^'"'^'''  ^  ^"-^' 

m.injtf/,  reiUngult,& dtftrtntij 

l^"^»'"^  trunguh  reilditguli  ,  &  fummi 
'9-  itHuni  ""*  '-"frj.  ibid. 

P^f^rtionjles.  iWui. 

luttt.  ^*'i-^«gulmn  in  iiumeru  confli. 

4*.  Ddto  mt„„.  „   .  ibid. 

/«■;o-A«„/J"*''''r''"'  triumproporttona. 
43.  riJttdggttg^^^^^^^^f^^diftinguert.  ib. 

<^fi"mjtxnm^'""^  ""'"'P^oporttonjliii, 
4+.  Ddto  JggrtgdttZT'*'"'"'"'  '''^''"e.ibid. 
I"mjc  mtdtdMj""'!'"  fop"'""'^- 

i'^"»;  "rfcrie^^J^P"""-"'^'- 
''«-,  ejs  invemre  """'"'' proportionj^ 

4«.  Ddto  jgpegdto  extrenunm  '^^''^- 


A   L  G  E  B  R  ^ 
L  I  B  E  R    V  1 1  r. 

Diophanti  cxempla ,  cx  libro  prirao. 

PROP.I.  Vi^opofitnm  mmtnah  m  duot  numem 
1    pjrttri,qHorum  ddta  fit  diffhri,ti4.66t 
1.    Numerum  datum  w  duos  pmnt ,  qui  fint  in  datj 
rjttone.  jbjd^ 

3.  Vroptftium  numerum  dtvtdete  in  diiet ,  quorum 
unus  ad  jliitm  ilatum  habejt  rattenem ,  c-  ««yi- 
fa  certjs  unudtes  lontmtjt.  ibid. 

4.  Ittvenne  dues  numtrot  m  djtj  rttient ,  quorum 
differentu  ftt  djta.  Jbid* 

y.    Propofttum  ntimerum  m  duot  partiri ,  itj  ut  unm 
tcrrij  pATs ,  &  aJterius  quintj  effcut  fumnum 
dxtjnt.  jbid. 

6.  Propofitum  numerum  in  duos  dividrre^  mum  dd- 
tJpjrs,  jlterius  datjm  pjrtem  fuperet  dettrmi- 
tuto  numtro.  (j^j 

7.  Ab  todem  numtro  aufart  diios  djtos  numeros ,  ut 
r^dui  djtam  ftrvent  rattonem.  ibid. 

8.  Duebus  datis,  immerum  tumdtm  addtrt,itj  ut  te- 
rumfitmmj  tn  djta  ftnt  rjtiene.  ibid. 

p,    A  djtu  dMtbut  numetufubtrJ)crt  eumdan  nume- 
rimi,  ut  refidui  jd  tnvictm  datjm  habeant  rMio- 
ntm.  66z 
io.  tMmdtm  numtrtim  qujfituin  jddere  minori  mmu- ' 
roj  &/ubnjberttx  m.^rt ,  ut  fummj  rtfidui  ftt 
qujdrupla.  Jbid, 
it,  Ai  todem  numtro  qujfite ,  unum  numtrum  dMum 
jddert ,  jlterum  fuitrjbtre ,  ut  fnmmj  ad  refi. 
duum  djtjm  habcM  rMiontm.  ibid. 

12.  DMtim  miintrimi  bu  tn  duos  numeros  dividtre  ,  ttd 
ut  prnnutprimj  dirifionu ,  ad  prtmum  ftfund^ 
dMJm  bjbtM  rjttoiitm,  6~  fecundus  ftcundj  di^ 
vifienis  jd  fecundum  prtnu  dMjin  hjbcM  tmio- 
ncnl.  ibiJ. 

13.  Dmuih  numerum  ttr  in  duos  divtdere,itj  la  unus  i 
pruna  divifiont  ad  unum  c  fccundj  datjm  bjhtM 
rjtioium ,  &  reiiquut  e  fecunda  jd  nruim  e  trrtu 
djtjnt  habcM  rMiontm ,  &  reliquus  e  tertu ,  .ul 
reliquum  i  prtnu  dMant  habeM  rjtitntm.  66^ 

14.  Invrnire  duo\  numnoi  ua  ut  prtduclus  ex  eorunt 
mulitpluMiottt  jd  terum  furnnum  dMjni  hjbeM 
TMionem.  ibid. 

l'}.  Duts  numtros  invtnirt ,  itJ  ut  prior  ab  altero  dd- 
rum  numerum  jccipieru  ,  ad  refiduum  dMJin  bj- 
btM  TMienem ,  &  poftmor  alium  numnum  M- 
cipitns  jd  reliquuni  datam  habcM  rattonem.  ibid. 

16.  Inventre  nes  numeros^tJ  ut  bini  quinqui  mpnj^ 
tetfMunt  numnoi.  ibid. 

17.  Invtimrt  quMuor  numnoi ,  itj  ut  tnnt  jrniSi  tffL., 


cuntimpnMoi  numtros 


ibid. 


18.  Inrtrmt  nes  numnos,ut  bini  junlii  fupntnt  rtli 


quum  impcTJto  numno. 


664. 


tp.  Invenire  4  numtros,  ut  tnni  junHi  reliquum  fupe- 
rem  djto  txctffu.  '^'''^' 
lo.  DMum  mimnum  itj  pMtiri  in  net  numnts ,  ut 
ftimmj  extttmi  cum  uiedu ,  jd  jltum  extremm 
dM.tm  h.ihtM  r.nionem.  'bid. 
2t.  invenire  nes  numtros ,  quorum  nsjximm  medmrit 
fupnn  mimmi  parte  dernmiHMJ  j  mtdiui  mini- 
mum  fupnet  nuximi  pjrte  jfjignMi,  &  mtm- 
mus  dMo  numero  fupcrtt  dMom  mtdu  pMttm. 
ibid. 

J2.  Invtnire  net  numnos ,  qutrumfi  quilibn  dtdnU 
imperMJnifui  partem  fequenti  refttnt  equjJes.ib. 

i}.  Inrtnui 
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IndexTraaituum, 


ii.  JnVffMK  quJtuor  «umcm,  qui  lU  fi  lubtMt ,  ktfi 
4fmhhet  dtt  frqntntt  imfMdtMi  pjrtm  ,  fi^"' 

tqutlts.  ^ 
24..  lnvtmrc  ttrt  uutt/eros,  ut  quilibtt  *  dHi>l>mrtli<}uu 

cot^iUlu  Miipifiido  inif^rjtm  partit^  ro»w- 

ntMt  ^quMtj. 
»5.  Duoiat  dtittt  nuiturw ,  mtiitrt  ttrtium  namtrum, 

qni  iti  utrnmque  dacbu  qundrjitttm,  &  tfu  r^di- 

(em  qujdr4tdm  froducjt.  '^"^- 
2<J.  Jmtnttc  dnos  nuiiier»i,qHi  itj/e  hjtieMf,ut  ptodti- 

amex  eorttm  mHltifbuttout  ,  &fMmmi  ipf*- 

mm  d4tts  t§aM  nmeros.  '^'jl- 
17.  iKttmTt  duos  numeroi ,  ut  futnmj  ipfortim  &  d^- 

fneniui  qujdrmrum  djtts  tfitiMt  tmuuret. 

666 

38.  Ittfttiirr  duos  numeris ,  qatrum  dsfftrtntufit  dj- 
tJ ,  6'  pToduclm  eorum  multipticatitiu  fit  ttum 
djtus.  '^^^- 

29.  Hmture  duos  numeros  in  d.trj  rjtioat ,  tafntmj 

quadrjterum  jd  ipfirum  fummjm  djtm  bjbtJt 
rjtionrm. 

30.  Inrenirr  duos  mmeros  in  djt.i  rjtione,  itJ  Mt  cptj- 

drjtum  miiioTtf  ^d  mjtorcm  mimeTumdM4m  hjr 
brjt  TJtioaem.  ihid. 

31.  djtu  tutmtru ,  dlinm  mtmtntm  mentrt,  ut 
imi  qitfqtte  ctr^tnBt ,  &  k  ttiiqiiim  multiplt- 
cjti  fiaiMt  tra  ttuntrts  <trithmmci  proportio. 
njJts.  ibid. 

EX  DIOPHANTI 
L  I  B  R  O  II. 

pROP.  1.  TNTor»r*  duos  mtmtrts  ,  ut  futnmjs  ipfo- 
1    rum  jd  fummjm  qujdrjtoritm  djtjm 

bnkjt  rjtienm.  666 
ir-  tirtemre  dins  mtmerts ,  quorum  differentu  jd  dif 

ferentim  fpudrjttnim  dmm  hjbtJt  rjtioncm, 

ibul. 

3.  Imniire  dues  numeros  ,  ut  produilus  ex  etrum 
malnplujtune  ud  fummjin  ipformn,  vel  ad  dif- 
ferentum  djtm  bjbtJt  rjtionem.  667 

4>  Inenne  duos  mtmeros  ,  itj  ut  j^egjttm  quj- 
drjtonim  jd  eorum  dijferemuni  djtjm  hjbcjt 
Tjtionem.  il">'J- 

5-  Imewre  duos  mumerts,  queritm  difierentu  fu  dj- 
/4,  itd  ut  dtfertntij  ipiddrjtorum  tjm  /kperet 
djto  nuiv.ere.  \h'\i\. 
Invtnire  duos  numtros  qui  ttlts  fint ,  ut  difercn- 
tu  qujdrjtOTum ,  *d  numerorum  differentum  fit 
m  djtj  rjtionc  ,  &  fuperjddjt  jliquot  umtJtcs. 
ibiJ. 

7.  Kmnerum  qujdr.ttum  in  duos  numeros  quddrjtet 

dtvtdere. 

8.  Djtum  numerum  ex  duobut  qujdrjtu  compofi- 

tum  diYidere  in  duos  jIioi  qujdrjtti  numaos. 
66%. 

9.  Imemrt  duo  qujdrjtJ,quorum  dtferentij fir  djtj. 

ibid. 

10.  T)jtis  duolrui  numeris  ,  imenire  numerum  qui  jd 

urTumque  jdditus,  efficut  numeres  qujdrjtts.  ib. 

11.  A  djtii  duobui  iwmeru  eumJem  auftrre ,  itJut 

utrumquc  refiduum  qujdrjtum fit, 


,x      codcm  quifito  nmiiero  ,  aufrrri  duos  dates  «f- 
mttet,  ttJ  ut  rcfidiii  fmt  qujdrjti.  669 
U  Djtumnumerum  tn  duof  pjrtes  lU  dmdere,  ttt 
adduJ  etdtm  cpijdr.ao  fjcunt  dut  qujdtJtoAh. 
>atffrr«»  ddtitm  itj  dniderr  m  duos^t  uterqut 
i  qujdrate  detrjaui,  rtUnquJt  duo  qajdrata, 

ibiH.  .  .... 

ly.  iHftimt  mmtrts  tn  dtta  ratient ,  qui  adcuti  dat* 

mtmtre  quadratt  facunt  qujdrata.  ibid. 
t6.  immtrt  trrs  numeres,  qui  ujftbabtant,  utfi 

unufquifqut  fiqntnti  partem  mperatam  tnbuAt^ 

C-  tnfitper  d.ttim  nmnerum,refient  tqujtts.  ibid. 

17.  tnrtnirt  tru  qujdrjtj,  Uj  fi  UjbtniiJ,ut  dtfftrtn- 

lij  maximi  &  mtdu ,  ad  differentiam  natitmi  & 
mtdudatam  hjttJt  tMionm.  ^7o 

18.  Inrtture  duit  niimeros ,  qtarum  qutlibtt  adjeOm. 

atteriiis  quadrate  fjtut  qujdrjtum.  ibid. 

19.  tnvemrt  dues  nunieres ,  quorum  quilibet  jb  alterm 

qnadrato  fubtrjclus ,  fji.iJt  qujdrjtum.  ibid. 
10.  im  tntrt  duot  mimeroi ,  ut  nrriufque  quadr.uum 
additum  tltenim  fttmmt  ,  fjcut  quadtJtum. 
ibiJ. 

21.  mtwre  dnts  mmnos ,  a  quorum  qujdrjtu  ful^ 

iTJcij  fummj  f.tiiJt  qujdrjtJ.  >bitl. 

22.  Inremri  duos  iiumcres  ,  queruni  qutltbtt  additui 

quadrato  fumma  qujdrjtum  fficiM.  ibid. 

23.  luvtnne  dues  nHmtros  ,  querum  quilibtt  fub- 

traam  A  ^jdrMo  fumma,  rtlmqiut  quadrMum, 
671. 

24.  imtmrt  duos  nitmaes ,  ut  produ^m  ex  lorum 

mulnpltcMione ,  addtte  quolibct  eoTum,fjcut 
quadTMum  ,  &  mborum  qujdrMorum  ra^a 
faujm  dMum  numerum. 
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cogito  ,  comludMur  ceiura  Vht- 
lefophim  Cjrtifunm.  <7i 
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ibid. 
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C  A  P  U  T    P  R  I  M  U  M. 
Bc  MiUheJi  in  genere. 

ATHESIN  fi  vim  nomiiiis 
&  Etyinologijc  pncisc  fpcftc- 
nnUi  rcicntiam  omncm  inaicare, 
dodlrinimquc  in  gciicrc  fignifi- 
carc  fatcbiiuur ;  pcciiliari  tamcn 
_  _  jurc  communiquc  uGi ,  illi  tri- 
bui  ficuluti ,  qiiar  circa  qiianlitatcm  vcrfctur  , 
allcrcraus  :  non  idco  quod  fcicntii ,  iit  voKiit 
PUto ,  &  inter  cas  nwthematici,  iii  rccordatione 
pofi«cfent,&  in  illis  prsccipue  valctet  etcrnn- 
tttincogitationum  repctita  mcmoria  j  Scd  quod 
folx  ptimrius  difccrcntur  ,  ob  indubitatam  fiimi- 
««era  ammos  difcentium  folidarcnt ,  &  ad  rcli- 
^"«capcffcndas  idoncos  reJdcrent.  In  Maihtfl 
^Ppc ,  velut  in  trunco  furcnli  vinutc,  &  cncr- 
continentur  fciciitiz  ,  aut  filtem  ca 
oMtaricimcinlaccmprodcunt.  Hinc  dccinta- 
o»°iUudPUtonis  cdi^ura.  fotibus  cjus  prxfi- 
«m,       .>„pTp,T»  «V.T».  Nulliis  Gcomc- 

noaa^,  fcholadi„„j^  U^tMco^  fancita  Icx, 

derem/N.    '    .  '"^^^1 ,  aptior  v w 

fto tc    ■  ^^^^'"i'  ^n«g>ftro  fuo  diircmit  Ari- 

Que  ina*.nf,  f^,  .  abfolutiflimo.tanti- 
.C^uf^  S&  fcicntix  Mc- 

-aticisfiXrd  3!;r'^'"^"^ 

«fpo„dcntut„S£te"¥ 
njctra  vidcatur.  Non  ySZt 


I  omnuim 


fcientianim  omnium  parcntctn  nominarunt,  fcn- 
fciuntquc  finc  illius  przfidio  ad  alias  cniu  idcni 
cdc,  .ic  finc  alts  ad  volatiim  accingi.  Cim  cxpc- 
ricntia  compercum  fit ,  cciam  qui  tardioris  iunc 
ingcnij,  fi  ad  Arithmcticem  &  Gcomctriam  ani- 
mum  appcltant ,  folcrtiorcs  cvadcrc  ,  iifquc  arti- 
bus  acui  ingcnia  ,  &  cclcritatcm  pcrcipicndi  ac- 

3uircre  ,  ex  quo  fit  ut  Maihcfi  imbuti ,  ad  omncs 
ifciplinas ,  aaes ,  prompdquc  appareant.  Me- 
thodusquippc  a  Gcomciris  cummuniicr  ufurpa- 
ta,  progtcirus  illc  mirabilis,  &:  ncxus,  qu6  cx  ccr- 
tis  ,  &  indubitaiis  principiis,  ad  rccondiciorn,  tC 
abfliufa  fcnfim  afccndimns  ,  nullumque  probabi- 
litati ,  fcd  foli  dcmonllrationi  locum  damus,  gc- 
nninam  fcienti*  idcam  ingcncrar ,  docctque  cun- 
non  adfcnfus ,  fcd  ad  rccla:  rationis  normam* 
&  amuflin  cxigcrc. 

Qiiis  cnim  vcio  hodicmx  Philofophix.Phyfic* 
pr.xlcrtim.inanitatcm  xquo  fatis  animo  tuleric j  in 
qua  fi  communes  notiones  ,  &  doilonim  ut  ira 
dicam  idicana  ,  modumquc  loqucndi  a  communi^ 
&  vulgari  paulo  alicnum  cxcipias,  prxfcnim  dum 
ad  particularia  dcfccndinir  ,  nilul  quod  fatisFaciac 
invcniM,nihilquod  probibilitatis,&  opinionis  no- 
mcn  mcreanir  nedum  dcmonftrationem  prxfcfc- 
rar.  Hanc  cx  neglcfto  Matbcfis  ftudio  ,  ci  labcfii 
illataiTieffc,  Antiquotum  judicio  frctus,aflidu6quc 
edodus  expcrimcnto,  aflcrcrcnoii  dubitatim.cmn 
mathcroata  tcftc  Platonc  medix  cujufd.-un  condi- 
tionis  cxiftant  inter  fcnfibilia  &  xterna,  /int- 
quc  quafi  fcamna ,  8c  gradus  quibus  ad  ilU  con- 
fccnditur.  Qiiim  autem  ab  Antiquonim  pUcms 
dcgcncr.irit  &  dccifcat  ,  q"«  commumtcr  tra- 
ditur  Philofophia  ,  vc!  indc  coniicias  .  quM 
hxc  fmc  Mathcfi  nuUo  pafto  mtcUigl  poircnt. 
hxc  autem  inofflnfo  quafi  pede.  ab omms  Gco. 
metrix  expcrtibns  dccurramr.  Qi6d  f.  hoc  p.:^ 
feaira  f.culo,  alfutgcrc  non  mh.l  viactur  I 


Digitized  by 


De  progrenu  Mathefeos, 


fica  ,  ftuailfquc  cdidiffc  non  pccniicndos .  fi 
muka  fcitu  digna,  jucunda,  Anriquis  et.am  inco- 
cnita  dctcdb  funt  ;  idco  fai.c  auu  Mathcmaiici 
philofophantur.rebdfquc  phyfids  Mathcmati- 
ccs  placita  adinifccni.  Tanta  cnim  inter  cas  lcicn- 
tias  cognatio  ,  &  focictas  intcrcedit  ,  ut  jutc  af- 
fcrcrc  audeam  ,  cxccptis  nonnulhs  Mctaphyficcj 
ut  vocant  formaHiaiibus,  quidquid  in  Phylica  iii- 
dubitati  occurrit  ,  id  lonun  cx  Mathcfeon  fonti- 
bus  profluxillc.  Si  fmgulas  cjus  partes  pcrcurrc- 
rcm.ubiquc  Matlicfin  rcgnantcro,  ubiqitc  faccm 
prrfirrcutcm.hccrct  animadvcrtcrc.  Atquc  ut  i 
fummis  ordiamut ,  quid  dc  figura  mundi  iine  Ma- 
ihcfi  conftitui  potuit  unquanJ ,  quid  dc  ccrlc- 
ftiimiorbium  natura  ,  ordinc,  fitu,  magnitudiiie, 


fatis  fiio  fiingi  .'nnncre  ,  f.nc  Arithrnetica  pottft 
An  rocrcator  comnicrcium  cxcrcerc  ;  &:abcxicris 
nationibus  totius  orbis  divitias  invcherc ,  tuto  6c 
fwc  dftrimcnto  diftrahcrc  potcrit ,  nifi  dcbito- 
rum  &  crcditorum,  lucri ,  fic  damiu  raiioncs  ad 
miiiimum  ufquc  fcnipuUun ,  cxadUmquc  pixci- 
lioncm  incat  ?  An  aconomicam  cxcrccbit  civis, 
nifi  rcdiiuum  &  cxpcnfarum  calculos  fubducai? 
An  i€rarium  reftc  adminiftrabit  quxftor  qui  ac- 
ccpti,  &  cxpcnfi  rationcs  iqua  l.-uicc  non  cxpcn- 
dct  >  An  acicm  inftiuct  impcraior  ,  qui  nmncros 
tiercicrit  ? 

Gcomctria  vcr6  qu^m  latc  patcat  in  rcpublica 
nuUus  cft  qui  nefciat ,  ncquc  cnim  &  opcfariis 
plcrifque  dcDitnm  rcddctur  ftipendium  ,  nifi  ad 


quid  dc  fidcrum  mom  vario ,  diftantia ,  cognofc;  Geometr.x  plaata  &  lcgcs  recurras.  Cacmenta- 
quid  dc  diemm  divcrfitate  .  cliinarum  dilfc-         ,  &  Utomis  qu.s  paftam  mercedcm  tribuet. 

qui  zdincu  mctiri  ncfcictit  j  qms  agros  venderc. 


quid 

lentia ,  tcmpcftamm  anninunquam  imcrrupta  vi- 
dllifudinc ,  quid  dc  luminis  *:  aloris  taniatrciT»- 
pcratadifFufionc,  finc/IIa  deicrminari,  quid  dc 
lolis ,  Sc  hnz  citerorumque  planctanrm ,  aut  fi- 
x.irum  proprictatibui  ,  aut  in  harc  iiifcriora  in- 
fluxu  finc  illius  prxfidio  demonftrari  umqu.nn 
poruit  ?  CrcDtirct  adhuc  circa  coclcftes  orbcs,aut 
ad  tanrinn  fplcndornn  hebcfccrct  Philofophix 
acics  ,  ni  novos  rcant^fquc  i  Mathcfi  ocuJos 
in  tckfcopio  mutuata ,  &  in  Sole  nzvos  &  ma- 
culaj ,  enaifceutcfque  iderotidcm  fiiligincs,  aut  ac- 
ccnfas  dc  rcpentc  faailas  intueri ,  moiites,  &  va|- 
Jcs  in  Luna  notarc  ,  falcatam  Vcnercm  ,  gibbum 
Marrem ,  novo  ftipatum  planctarum  fatcllitio  , 
dupliciquc  &  triplici  zona  fofciatum  Jovcm  ,  .-m- 
fulatum  Sanirnum  obfcrvarc  difccrcL  Qiiid  de 
Comctarum  narura ,  aut  loco  conftituerct  un- 
quam  Phyfica  ,  ni  acait.itis  Aftronomorum  circa 
eonim  parallaxin  obfcrvationibiis  nitcretur. 

Qtiod  fi  paulifpcr  ad  hxc  infcriora  dcfccndcre, 
&  mctcora  intucri  lubcat,  hxc  fine  Maihefi  intcl- 
ligi  fatis  non  poftc  dcprchcndcs  ,  quorum  fcilicct 
cognitio  ita  catoptricis ,  &  dioptricis  lcgibus 
continctur  ;  nt  qui  cas  ncfcicrii,  ne  greffum  qtii- 
dcm  figerc  .ludeat ,  aut  iridis  ,  coroni ,  parclio- 
rum  ,  virgarum  aliorumque  fimiUum  naturani  fa- 
ris  cxplicare  v.ilcat.  Quid  dc  rcconditioribus  lu- 
turz  arcanis  dicam,  dc  maris  zftu,  m.igncticis  at 


aut  emcrc  tut6  potcrit  qui  Gcodcfiani  ignorarir, 
quis  vinum  aut  aliqucm  liquorcm  diftr.ihcrc ,  qui 
ad  tcreomctriam  nonrccurrct  :  quis  plcriiouc 
merces  tiito  fibi  comp3i.uc ,  qui  libraruin,  &  bi- 
lancium  fraudcs  toiamque  ftaticam  iron  teneat; 
quibus  ftaudibus  non  (t.bjaccbit,  qui  mcnfura- 
rum  tcgcs  ignorarir ,  ita  inrcbus  etiora  miniinis, 
&  vulg.uibus  fuam  ubiquc  nAYat  opcram  Ma- 
thcfis. 

Qiid  cjufdem  utilitatem  ii  c«tetas  artcs ,  no- 
biliores  prxfcrtim  aut  invenicndas  ,  aut  pcrfi- 
cicnd.is  commcmorcm.  An  piAuracognatzque 
artcs,  czlatura,  ftaruaria,  rcliquiquc  afhncs  laiis 
appofitc  finc  Geomctria  cxcrccri  poirunt.quz 
iiiuim  Mathematicum  traftatum  Pcrfpcdiv,im 
fcilicct  intcgram  fibi  vendicant.  An  Architcdu- 
ra  quz  ita  tota  in  mcnfutis  &  proportionibtis  cft 
polita  ,  ut  intcr  Mathcfis  p.irtcs  ccnfeatur ,  eju$ 
omnia  officia  fub.iltcriizquc  artes  ^  Gcometria. 
non  mimmum  quidcm  difcedunt ,  an  laiomus  I». 
pidibus  convcnicntem  unquam  figuram  tribuet , 
fornicibufquc  conftruendis  apt.im  ,  nifi  fua  to- 
tam  fui  opcris  formam  ,  &  fingulorum  lapidiun 
cxcmplaria ,  a  profiindiori  Gcomctria  mittuenir  j 
An  ingcntcs  cxcitare  fubftru£kione$,  magnafquc 
molcs  cvchcre  ,  nifi  virrutum  motricium  machi- 
namenra  addifcat ,  v.iriifquc  polifp.iftis  vedibus , 
traaionibus' ,  &"dircaionibur,  dc  fonuum  fcatu-     rotis,  &  tympanis  vircs  in  unmcnfum  augeai  i  ij 


riginc,&  fluxu  .dcelcmcntorum  iquilibrio,  gr.i 
vium  ad  centrum  defccnfii,  motuumque  accclera- 
rionc,  dc  pcrcuflionis  ,  aut  gravitationis  viribus. 
Quidhumani  corporis  fabrica.Ti  rccenfca.n  ,  quid 
fcnfuura  org.ina  ,  agcndiquc  modos  varios ,  quid 
vifionis  pzfcnim  deccpiioncs  innumcras  ,  viria, 
corrcQioncs  ,  ad)uroenta  j  quid  reflcftioncs  va- 
rias .  &  rcfiaaioncs  ,  totamque  lumin.s  propa- 
gationem  ;  quid  fonos  commemorcm ,  corum- 
quc  diffufionan  .  &  in  echonc  reflcxiones  ,  quz 
omnia  ica  i  Mathematicis  placitis  pcndcnt,  ut  janj 
non  tam  ad  phy ficaro,  quam  ad  Mathcfin  pertine- 
re  vidcantur. 

Ncquc  vcro  ad  naturalium  cffcdhiiim  cognitio» 
ncm  tantum  ,  caufanimquc  indagationem,  &  fpc- 
ciilMivam .  ut  ita  dicam  contcmplationcm  fummi 
uiili»  cft  Maihefis ,  quz  certam  rcnim  cmn  fuis 

principiisconnexionem.cxutriufqucadinvicem        Nemir  «-rX' Kt     •  .  •  /- 

comparationc .  &  ptouonionc  dc Jrehendit :  S^d     fum  .  rz  otft^T'"™  '^'""^ 
M  ufum  communcm  hominum .  virimoiie  r,V        7  ^  j  ^  commcrcio  ,  cxttrarum  na- 

lem  (liam  impcnsc  impendit  oTer.m   Et^u  i  m  "     ouT  f  ""r     "'^™"  ''"P^^^^''  ^ 

autioribus  eiordiar ,  ^d  refpubUcz  t^^^;  rl"    T  'uW  «t?  f  "      ^""^  'T"' 

r  uui     cci,  quoa  exigua  pilcatorum  manus  ad  tantam 

opulaiciam 


cnim  vero  difcit  a  Mcchanici. 

Quid  Architc^kuram  militarcm  in  mcdium  pro- 
fcr.im,  qiiz  hoftium  impctus  fuis  propugnaculis 
moratur.  tutumquc  civibus  in  fuis  v.illis.af  (bflij, 
pribct  prxfidium.  In  militia  omnia  opcramr  & 
przftat  Mathcfis  ,  caftramctationcm  inftitnit ,  fi 
militcm  tcgcre  vclit ,  acicm  inftniit  &  dirigit ,  fi 
dimicare  libcat ,  lineas  acccffuum  dcfignat  ,  fulf- 
quc  finnat  rcduftibus,  vincas  agqcrcs,  tormcnto- 
rum  ruggcfta  cxtruit ,  dumopp;,pnand.imarccin 
«ulapit ,  parmulas,  caflides,lun..la5,  cornuta,  co- 
ronata  opponit  fi  propugnandam  habeat  ,  hzc 
bombardas  dirigct ,  &  ad  certum  librabit  hoftinm 
interitum  .  bellicis  ignibus  grairabitur  dum  fx- 
vicndum  eft  .  fcftivis  miflilib«s .  &  Py robolis  gc- 
Itict .  /i  lartandum ;  ita  in  oranibus  bcUici 
nbus  ubiquc  opcratur, 


smunc- 


&:  illurtribus  Matheniacicis: 


U^BJehoam  foU  navigarioniim  &  mcrcimohionim 
<^  Cit  cvcda  W  famrais  ctiam  rcgibus  ,  ncquid- 
qiiam  rctilletc  audcant.  Nauiica  tamcn  ita  in  ma- 
thcmaticis  rationibus  pofita  cft  ,  utcxomnibus 
C|us  pariibus  coalcfccre  vidcanir.  Geographi» 
principia  requirit ,  ut  ruvim  ad  dcdinanun  iuciim 
dirigat ;  mapicticam  advocat  in  qiia  cynofuram 
fuani  nancilcitur ;  Aftronomiam  adhibci ,  ut  in 
ipfis  fydcribii!  fuiini  itcr  agnofcat ;  Mcclunicain 
non  negligit ,  cujus  variam  machinarum  fuppel- 
lcdiletn  ufurpir;rejnifqucquafi  vcdlibus  naviin 
promovcat,  eabcniaculo  in  omncra  p.irtcm  dc- 
tadqneat,  maw&vclis  mobiJcm  reddat.  Hydro- 
ftinat  leges  advocat  uc  tantajn  pondcruni  molcm 
Bquis  imponar. 

Crrerts  autem  anibus  non  raimis  foccm  pr*- 
ftn  Mjihc/Js ,  cura  in  opificum  ofBcinas  vix  pc- 
dcm  infcras ,  quin  innumcra  ,  aut  machinarum , 
ant  inftnimcntorum  fupcllcx  ex  nodris  ortaprin» 
cipiis  occuirat ;  qiiin  nbiquc  mcchanices  ctiam 
•bftrufiora  placita  ad  iifum  rcvocata  rcprchcn- 
Ais.  Qiiart  iniram  non  cft  fi  t.into  fcmpcr  in 
kiiiorc  apud  rcgcj ,  &  principcs  veri  Mathcma- 
lici  fufrc:li  tantiapud  SiraCTifios  olim  fiiir  Ar- 
chimedes  ,  in  cojus  fcilicct  unius  folcrtia  c«n- 
niiim  fiviuin  falus  pofiu  vidcbatur  :  fi  tanti 
spiid  Roinanos  quibu»  tot  tladcs  folus  intu- 
Jcrat. 

Ad  ranrim  MatheHs  wtilitatem  acccdit  certi- 
todo  ,  qua:  talis  cft  ,  ut  dcnionftradoncs  mathc- 
«sticx  tcfte  Ariftotdc  primas  fibi  ccrtitudinis 
jMnes  vcndicenr ,  nec  dubio  minimum  locum  rc- 
««qn.int ,  mcnnfmque  proptcrea  pur.n  cognitx 
wntans  fuav.tatc  perfundant.  Percipitur  autem 
praapuc  illa  jucunditas  dum  quis  poft  cxanthla^ 
toi  nonnullos  labores ,  aliquid  novi ,  &  abftrufi 
fropno  mattc  excogitar ,  ut  Thaleti  Milefio  con- 
tiglllcfrnintpoftirianguli  acquilaicri  in  drailo 
irJcnpnonon  inventara ,  qui  proptcrca  bovcra 
MuU,  imroolavit  ;  Pcrfcoqui  ob  hclicis  defcri- 
ptioncm  diis  facrificavit ;  Pythagor.r  qui  ob  in- 
ventam  tationcm  latenim  trianguli  rquilatcri 
t«omben  obtulit ;  Archimcdi  qui  dcprchenfo 
*  «urca  cotona  fiirto .  quafi  amcns  g.iudio  futim 
/  «f—  mgcrainans  nudus  ^  balnco  urbcin 
iST/'";  J^""  ^P'''^'  climenfioncra 

*  duphcatiouera,  non 

r^tiP*]""',"  licct,loco  a„a,hcmatis  in 

ApoUini  dcdicavit. 

.aiicus  f„  M.i,hcfcon  in  Philc 
^^aunCr*^  "S"'/?"^"»  in  ^"ibus ,  i„ 
^'^,  taU  j  Ji^ciplinis  nihil  lit  cer- 

nomin.      1"^"<li"s  .  cum  tam  multi- 

^'«WnobSrt"""'  P^»cosc(rc, 
""r  vctfjti  fjti*  •«^icntia ,  vcl  mediocricec 
PhiWopi^'^''"  T'  P'*"'""-  Ncmpi 
ThcologocWinf^™  mgentem.dum 
JiTiftarum.&M^       ^'"'^  numcrum ,  dum 
wiramur  i  vixintI""T  "^'^'•i^  "t  i"dicam 
conim  dccadem  ««r  Mathemati- 
'<^giro  ^Tpi  diliwn?^'-  "  'P'"!  «^e  dum 
cundo  alioquin  ftudio  al' "^*" ''^*' ' 
Prxlxant  aditus  deprcET*' *  «^'«"'^^4"= 


in  immcnfura  pcni  hoc  prifcrcim  f,culo  e,* 
«cveru  ,  ultcriilfnuc  proycda  fit 
retro  ^nnis  ,  molc  fua       £  ani,^ 
tooncri  imparcm  obruit^ri  u  "l"' 
fcipiendo  dJccrrei.  Tam  fft  1^:'' 
n.aticorumcop.a.  ut  cl^fi^L  tTarV";^^ 
ta  in  roinutioribus  ,  etiam  milli.lr/    * ' 
matcriis  .  aliquorum  AuXrT"'^"'  "''^"'^' 
folcrtU.  „t  ^ui  finc  dcl  H^"^"-) 
ns  pra^fertimVomctri.  teX,  datl 
^.p.ac    ,n  tot  Syrtcs  ,  &  fcopulos  adi 'a^^^ 
Jc^ardum  adcar  indecor.  defcrnonirpS 

Id  enira  vcri  cx  maU  intcllcao  Mathcfcon 
fcopo  cvcn.ftc  ftatucj  ,  pcrverfique  muUorZ 
^ca  fcicntum  ex  foU  difficultare  mcticnrium  , 
m..gnumquc  opcrx  prcrium  fc  fcciflt  exiftiman- 
nmn,  fi  abftrufa.  &  qu«  hadenus  aliis 
gnita  fiicrint  .  nulU  utiliutis  habita  rationc 
commcntcmur.  Hinc  tanta  in  Mathcfi  noftra 
rcrura  fiitaiura  f.irrago  cnipit.  Dum  cnim  plcii- 
quc  .mtcriara  aliquam  brevibus  fxniffi,„e  fini- 
buscontentain.  traaandan  Sc  ur  ica  dicam  er^ 

"Ts  "n  ^''P'""' '  "^*"""  S"'q"c  .  inuti- 
lia  licct  nulhufquc  momenti  ita  pcrfcnuuntur  < 
ut  txdium  affctant ,  fcicnti.Tniquc  juain Jam  alio- 
«lum  tot  fpinii.  &diffiailtatibus  obftruant.ut 
impoUlbilon  rtddant. 

Quare  peffime  de  Mathematicii  mcritos  cfle 
pnmo  cos  cx.ftimo  ,  qui  circa  geometrica  pr«- 
lcnim  principia  commcntationcs  ita  exaggcrant, 
&  lcoha  lcmmatibus  addunt ,  ut  nullusclTc  mo- 
du$  ,  &  finis  vidcatur ;  hic  cnbn  molc  nr.ufquc 
mcntem  fatigant ,  &  obruunt ,  ut  multos  ab  hoc 
ftudio  rcnrahant  ,  &  avoccnt.  Ouarc  fic  apudme 
fempcrft.itui  Matliematicas  dikiplinas  quas  vo- 
canr  puras ,  non  finc  delcftu  addifcendas  clfc ,  ne 
mcntem  cognitione  rcrum ,  quas  fcirc ,  aut  igno-» 
larc  non  inaximopcrc  juvcrit  ,  non  tam  ador- 
ncs,  quiin  inficias.  Gcomctriam  igitur,  &  Arith- 
mcticcm  fic  ufurpcs  vcUm ,  in  quantura  vcl  td 
cffeaus  alicujus  phyfici  invcftigandas  caufis ,  vcl 
ad  commimcm  vitz  ufum .  artcfque  perficicndaj, 
aut  promovcnd.is  iitiles  fucrim. 

Cum  cnim  Lx  difciplinx  in  quaotitarc  confi-» 
Jcranda  occupcntur  ,  folifcjuc  cjus  proprietatcs, 
zc]ualitacem  fcilicet ,  cxccllum  ,  proporrioncin  < 
aliafquc  intucantur,  i.oii  inagmim  eft  in  fc  id  om- 
nc  quod  doccnr ,  ncc  diffic-ultatem,  &  Uborcm  in 
iis  perdifccndis  impcnfuni  coinpcnfarent,  nifi  ad 
fcaeta  natura;  pcnctralia  viain  flcnicrcnr,  aut  vi- 
XX  civilis  coinmodis  infcrvircnt.  Suiit  etiam  fui 
in  Mathanaticis  nzvi,  funt  &  tticx  ,  Cc  quif- 
quiliz  ,  quas  qui  fcrupulofius  fuerit  confe^tus» 
Ss  (anc  multum  tctnpotis  &  laboris  fatts  meo  qui-< 
dcm  judicio  iinpcnclet.  Invctcraiuin  quidcm  roa- 
lum  cft,  &  jam  i  prifcis  letnporibus  ad  nos  ufqiie 
dcrivaturoi  ut  fcicntiaro  dimcultate  nvcciamur.  Sc 
inanis  gloriolae  cupidiiatc  du^i,  ad  ea  mcntein  ap- 
pliccraus  ,  qux  aliis  incognita  fuilfc  intellipiimis. 
Qiiantum  ttinporis  ,  &  Liboris  imj>cn(imi  cft  in 
quadrando  circulo  ,  quid  taincn  utilitatis  cx 
hoc  problem.ntc  foluto ,  ctmi  in  Geodcfia  obl.i- 
lo  quocumqtic  circulo ,  iqULilc  quadratuin  cxhi- 
bcamtis,  Sc  qu.micumquc  pricifionero  in  hoc  nc- 


gotio  confcquaimu:  ?  Quantum  in  dupUndo  c 
dcfudarunt  prifci  ilU  Maihcmatici  ,  quid  tar 


tainen 


einoluincnti  inJc  confeciuetcmur ,  cum  i»  oidme 

A    ij  «* 
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.a  «„ta  ■«  «maionen,  r«l,ci,  cubi»  .  foWa     f«-  Tcn»  «prchc.fio»  digni  ftn.  <pl  m  fi- 

„„lr,.r,^^L.  r..i.iim.m  libticrii  finc  iiUo  vcl  iniiii- 


(}ii£aimquc>  qiiantum  libHicrii  fmc  i 
mi  erroris  periciilo  aiigeamus,  &  minuamus.  Quid 
dc  divihonc  anguli  in  trcs  partcs  dicam,  tanto  la- 
borci  nonnullis  qiu:lita,cftocnim  pcr  attcnt.itio- 
ncm  Sc  gon  gcomctt icc  cam  divifionctu  pcificia- 
mus ,  non  lamcn  multiim  ultctius  provchcrcrour 
a  id  doftius  cxcqni  doccrcmur.  Sunt  alia  alttriui 
gcncris  problcmata,  in  quibus  non  iimtil:ter  inlii- 
dotiu-,  mcthodus  ubiquc  tcrrarum  longitudmis 
invcnicndx  jurc  mcrccdcm  aliqunm  fibi  vmdicat, 
cum  &  Gcographicas  tabulas  fummc  r"hcut , 
naviganiibus  opcm  ita  falutarcm  &  cctiam  aftetat. 
Utiliiatcm  habcrct  non  modicam  motus  pcrpctui 
ariificium  ,  fcd  tot  Lncariim  cxoticarum  propnc- 
tates  ,  qux  ncc  in  rcbus  nanivalibus  aliquid  do- 
ccnt,  ncc  ad  communcm  hominiim  vttam  &  utili- 
utcm  rcfcruntut  ptoximc  ncc  ranotc  ,  vix  puto 
toc  vigilianim  lantiquc  laboris  cfTc  mcrccdcm 
congrucntcm.  Innnmcra  funt  hujus  gciicris 
cxcmpla  qiii  finguia  rccenfcrc  longum  cflct.qua- 
rc  ut  tam  pcrniciofum  crrorem  dcpcllain  ,  Maihc- 
maticilquc  difciplinas  ut  ita  dicam  cxpurgcm, 
hunc  traiflatum  concinnandum  cnifui,  in  quo  to- 


giiras  iiahcant  clcgantiorcs  ,  Sc  lu  xrc  incifas,  cas 
in  lii)cni  opcvis  omncs  fmiul  rcjiciimt ,  aut  ctiam 
plicuilcs  ita  libris  infcrunt ,  ut  cxplicati  pollint: 
jimn  pixfcrquamqut>d  facilc  pcrcunt,  &  dctctun- 
tur ,  5c  iis  dctriiis  libti  inutilcs  cvaduni ,  difficul- 
tas  &  molcftia  de  novo  cxurgit ,  dum  m  fingula» 
propoHtioncs  fua  invcnicnda  &  aptanda  figuca  , 
q«x  t.tnta  cft  in  rcbus  prxfcrtim  diffialiori- 
bus  ui  nunquam  adhuc  in  animimi  induccfc  po- 
tucrim  ,  ut  librum  ita  compofiium  totiun  cvol- 
vcrcm. 

In  hoc  igitur  traaatu  totum  Mathcmaticanim 
difciplinaiumordinem  ,  Sc  ptogreflum  pcr  fingu- 
las  xtates ,  &  tempora  pcrfcquor  ,  fmgul6fquc 
autborcs  ptoforo  ,  clumbrationum  umnium 
argumcnta  explico  ,  qiuntum  ab  unoqiioqnc 
promoia  fiicrit  Maihcfis  indico  ,  mciimquc  dc 
(ingulis  judicium  fcro ,  con.m  ncmpc  quorum 
fcripta  in  manus  racas  vcncrint.  Hic  igiiur  ifto 
inihi  lydiiif  lapis ,  ad  hanc  ftateram  fingulas  Mi»- 
thclcon  p.irtes  cxpcndo,  iit  eas  lcgitimas  homintf- 
quc  digiias  admittam  ,  qux  vcl  ad  natiux  cogni- 
tioncm  aliquid  confciant ,  vcl  ad  vitx  communis 


rantui 


tum  Mathcfcon  procrdfum  fccundum  ordincm        rc-lpublicx  commodum  quomodocumquc  rcfc 

,   V  ,  .  .   -   -  j   -;i  c. ...  :! 

tctn|>onim  oculis  iiibjicio. 

MathcAn  fcctmdi  potius  inficwnt  quim  pro- 

movcnt ,  qiii  in  fuis  fcriptis  obfcut itatem ,  &  tc- 

iicbras  .itfctlant ;  ferpit  enim  virus  illud  ,  &  apud 

nonniillas  nationes  mos  ille  invahiit,  ui  n^lcdo 

commoni  fcribcndi  modo,  Algcbrx  fpeciofx  cha- 

raAercs ,  &  compendiariflm  mcthodimi  ita  ufiir- 

pcnt  ,  ut  fxpc  miUum  h.ibcant  orationis  contcx- 

tum ,  multaquc  rcticcant ,  qux  ad  pcrfedbm  de- 

tnonftrationem  requiruntur. 

Qiiamvis  autem  Algcbra  fpeciofa  in  vcrfan 


 ,  qux  vcro  ad  ncutrum  utilcs  fiiermt  ut  j|- 

lcgitimas  rcfpuaiTif  qui  nempi  laborcm  in  iis  ad- 
difccndis  iinpcnfum  nullo  compcnfcnt  cmolu- 
mcnto.  Antiquos  authotcs  quorum  fcripta  injuria 
tcmporiim  pcrierunt ,  fimpUcitcr  fuo  oidiiK ,  pcr 
fu.is  xtates  reccnfcbo  ,  quod  ut  ordinati  prxftire 
qiicain  ,  in  ccrtas  quali  claft^cs  mihi  tota  Mathcfis 
digcrcnda  cft. 

Maihcfeos  objc£kum  clTc  quantitatem  nemo 
eft  qui  ncfciat ,  cujus  nemp^  proprictatcs  otnnci, 
fivcabfolutas,  fivf  rclativas,  &  inv.iriis  coinpa- 
dis  in  omnem  partan  xquationum  rationibus,     rationibus  pofitas  fi  contemplctur.  Hxc  .iut<;nx 
privatim  adhibcri  poflit.utirifquc  fit  ad  invcnien-     quantitas  vel  ita  folitarii  &  quafi  abftra£lc  con- 
da  multa  dc  novo,  publicc  tamen  &  in  libris  ufur-     ndcratur ,  &  nulli  fubjcilo  imrocifa,  aut  maieri.-r 
pari  non  dcbct ;  prim6  co  quod  imaginationem     affixa  cogitctur  ,  fic  puram  Mathcfin  efficit ;  vd 
non  fcriar,  qux  tamcn  in  rcbus  mathcmaiicis  ma-     hxc  eadem  qtianiitas  ut  jam  ad  ccrtum  genus  de^ 
ximo  cft  ufui;fecund6  coqu6d  in  lincis  prxcipuc     tenninata  ,  &  cum  pcailiari  fubjcdlo  conncxa 
indicatidisunico  charadlerc  ,  in  figuris  prxfcrtim     concipitur  ,  fic  M.ithcfin  mixtam  conftituir. 
implicatis,  confiifioncm  pariat.  Qiiate  quicumque     RurAis  cum  dupkx  fii  quantitatis,  ctiam  non  im- 
ad  aliorum  utilitatcm  fcribit ,  ncc  inancm  quan-     merfx  fpccics  ,  continua ,  fcilicct  &  difctcta ,  d«- 
dam  g!oriol.ira  aunipanu.quodca  invcnerit,  qux     plcx  etiam  cxurgit  Mathcfis  pura  ;  Gcometria 
«lij  intelligerc  non  polfunt  ,  a  communi  loquen-     ncmpc  qux  continuam  ,  Ariihraetica  qux  difcre- 
di»  &  fcribcndi  ufu  ne  difcedat  unquam;  cuin  vc-     t.im  quantitatcm  intuctur.  VJtriquc  quafi  univer* 
i6  tales  hbri  o/Fenintiu  ,  nc  in  illis  volutandis     falis  dici  potcft  ,  quod  pcr  oranes  p.irtes  vagctur, 
tcmpus  inaniter  impcndatur ;  quia  ut  plurimum     cifquc  facem  quafi  prxfcrar.  Non  tamen  qu»- 
vitia  dcmonftrationum  fub  tali  latcnt  involucro ,     cumque  Gcomctrica ,  aut  Arithmetica  propterck 
dum  ipfius  mcchodi  obfcuritati ,  &  brcvitati  tri-     clcmcntaiia dici  dcbent ,  funt  cnim  nonnulla  qux 
buitur  error  qui  in  ipfa  matcria  pofitus  cft,  caquc     quia  fatis  univerfalia  non  funt ,  nec  reliquis  om-^ 

/"c  proponumur  ,  quid  fttidlis  Gcomctrix     nino  neceflaria ,  abclemcntorumordincrejiciun- 
principiis  non  innitantur.  Tot  funt  ali j  libri  fiici-  ^  . 

liorcs  inquibusvolutandis,  &  addifccndis  mclius 
opera  collocabitur  ;  ut  quid  omni  in  co  intclli 


tur.  Conimuniter  ergo  inter  clemcntarcs  tra- 
Ct-\n\i  Geomctricos  rccenfentur  ,  Eudidis  Ele- 

.  ,  «ncnta,  SphxticiThcodofij&Trigonomctiia ; 

gcndoauthorclabotandumcft,  qui  intclligi  non     <jux  vcr6  funt  nimis  patticolaiia  ut  Gcodc- 
^lt.  Error  fliit  prxtcriti  fxculi,  ut  is  tantum  do-     tn ,  Traftatus  Archimedis  dc  Sphxra,  &  Cylin- 
«us  ccnfercnir ,  qui  obfcuritatem  aiiquam  prxfe-     dro .  de  Hclicoidibus  ,  fpiralibus  ,  dc  conicis  fc 
^et ;  jam  vcri  ita  ft.ituendum  puto ,  eum  beni     ftionibus  ,  varix  quadraturx  ,  aibi  duplicationes, 
fiV/  E.t^^llf'?^'^'^'- ^^i'*  "plkare  non  pof-     mcthodus  indivifibilium  ,  aliiquc  nonnuUa  Gco- 

mettica  licct,  intcr  clcmentarcs  traAatus  non  rc- 
ponimus. 

Idcm  proportionc  qu.idam  in  Arithmcticis  di- 
ccndum  eft.  Elcmcntares  cnim  rcguli  Additio  , 
fiibtrackio ,  mnltiplicatio  ,divifio  tain  in  numerii 
valeat  penitus  nihili     iiKcgris  quim  fraftis,  rcgula  proportionum,focie- 

tatis, 


m  II  s 
s 


intcir*'^^'^'^^"'  quidcm  authorcs  Grxci  fi 
cnim'&"'^'''  "°""""*^"*'"  laborandum  fit,phrafi 
infr  i  „  ^''""'"i  contextus,  immJ»  &  conceptus 


Dlgitlzed  by  Googl 


T 


&  illuflribus  Mathematicis. 


Aruhmcciccs  gencrc  contcnu  .  .ntcr  clcmcnta  a.liarc-.n  traS       ^•'.''^^  ««^"^  ^1,^  " 

non  rcponuur ,  crnn  rchqux  partcs  nb  ca  min.mt  qnc  i.ic.r  i^       ^''V^'  ^^"d'"r.  ZZ' 

pa.dcan^  Acytch.s  d.u.bus  pnrrbus  Gcomctria  ca.n .  pcrfpc^vam  Z:''^-^"'*  ^"""m..s 

rcJ.cct.  &  Ar.th.mica  tota  Mathcfis  pi.ra  conti-  muflcl.  ^  "^°P«'cam  diopcricam 

•   ,  ignisunicorn»» 

d«as  parrcs  dividn,doTrp°"'T' 
fcft.v.s.qunm  fcriis,  &  nociv^  '2^'  T'^'''  "™ 


nctur. 

Latios  hanJduWepatctMathcfismixta,  m- 
hflqi.c  puriJedignitate  conccdir.  Amarniorcs 
flu.ppc.natcr.as  cont.nct ,  atquc  cx  clcmcntis  fc.i 
ft.n.$,  ro/ascolhnt,  &CX  bboiibi.s  examlatis 
fr..(;h.$pcrcip.r.ibcrrimo$.  Nullus  ut  .lit  ccrtis 
fonnncmr  hmiribus ,  nifi  quibus  hic  m..ndus  ter 
roinarur:  cu.n  cnim  ut  ait  PJnto  Dcus  in  omnibus 
Geomctnam  cxcrccat,  hoc  cft  mundum  huncJuni- 
vcrn.,n  /Ingulifque  cj.,s  partcs  in  numcro .  pon- 
Jr     7"^;"  ~J'ft'f""it  in  qiutuor  elcmcn- 

^S:s^^^'!?"/;!"-^"^-->^"--am. 


.qii.nnncn.s,&nociv'isamr  •  ?  "  - 
tor.nc,,tis  bcllicis  corumquc  d  rc^^ 
ft'on.busitcm  bahft.ds  '  *  '^'^^"^- 

M?oUt:rSi:rr  "-P^ 

'•n  pl.^num;  Gnomoni  rfei  dc  Q  °  r?*^"* 
cis,  Aftronomia  AftrnU  7-  ^'^S'"  nriatcri- 
darium.  '  ^^^H^^  dmnmix,  &  KaJcn. 

hoc  cft  ffi,;^  intucbfmur .  &  quidquid     fi.ndiort  Gci^l"'"  '"^'^■'^biliumnoinulla  prl 


tc$m'riiWicopt.lantur. 

jh^cpnmirr.bus  fuis  dimcnf.onibus  Gcodcfir' 
fc- Gcon,cr.,cx  pradicx  .  &  ad  ufus  civilc  a^ 
nKbr.t  marcfiam  fubminfftrat 

tcll^?  '['^"'•'^bus  incolcndam  dcdit  Dcus.ju- 
E»" .  InZtT  '  ancillantcs  traaa- 

U"s.         *  componcndos  adjun- 

^'f^^^fSZ'''^^  ^^^'^''""^  Gco. 
'^g"«iU^'7,X"';^"'"">" .  Gcographiam  , 

^^-iC;.^  tt^  ^'->-'  Architc- 

%P<^t«.''sf,^h'^"''°='  traftatas  nobis  aqua 
^'''^««Warr'"'  confid^ic 
^'"•"'^^J^tibu  tJr"''^'^  natantibus. 
Si>d  flS'^^'^"'^  Archi.ticdc  inftitui. 

^"^'"^  «^hina.  ^"'^^ib"^  h.ibcbi.m.s. 


I. 
1. 

3- 

J- 
6. 

7. 
8. 


'•^<^^t.,s  in  aqi^^J^^^^-J^r.  q,.at^,or  igia.r 
''«'n,  hydr,gTj7"^/'ftirig^^^  hydrt- 


ft.i. 
rorac- 


hr.nc  fc-cntiam  dfftribai  f  -'i^  "'^"'^ 

Procmialis.  ^""^  *"'"^  '«i-  TraO. 

Euclidis  Elcmcnta. 
Arithmctica. 
Algcbra. 

Sphxrica  Thcodofij. 
Methodus  indivifibiUum. 

cctioncs  conicx. 
Trigonoracuia. 
Gcodcfia. 
9.  Mcchanica. 
Jc.Statica. 
1 1.  Gcogmphia* 
11.  De  M.ignctf. 
ij.  Architcclura  Civil.s. 
J4.  Ars  T.g,iaria. 
ly.Dc  fca.onc  l.ipid.im. 

16.  ^rchiteftura  Militaris, 

17.  Hydroftatica. 

1 8.  Dc  Fontibus. 

19.  Dc  M.ichims  Hvdr.iulicij.  ^ 

10.  Dc  Navigauone^ 

11.  Optica, 
II.  Pcrfpcdiva. 
1}.  Catoprrica. 
i4.  Dioptrica. 
2f.  Mulica. 
i6.  Pyrotcchnia. 
»7«  De  Aftrolabiis. 
28.  Gnomonic». 
19.  Aftronomia. 
30.  Kalcndarium, 
ii.  Aftroiogia. 

Qiiia  tamcn  non  omncs  hi  rra£lants  ab  In.tio 
font  inftituti ,  aut  invcnti ,  in  hoc  opcrc  ad  pau- 


Ot  in'Z S"^lin ludinVx ;    ••  ^*^"'  mftituti ,  aut  invcnti ,  in  hoc  opcrc  ad  pau- 

Ptivo  T  r         '""'ini,       r"^  P"-''g^"'r,  ciora  capita  revocarc  placct ,  nc  tot  fiant  clalHs. 

UrxinrF^      qujdqHid  a7v7n  .  ^  q"^^'  o^dines  j  qu.  nemp^  potius  tcncbras ,  & 

A:.    "     ^crc  colJor=,«,...         «  &  muficim  confijfioncm  oarcrcnt,  quam  diftinaio.icm,  prx- 

cipu^  ci;.Ti  multi  materix  tantam  affinitatcm  ha- 
I   ..■     I    /r  1     -1  r.  


g=.^""ctina^c^3;^^^^vifu 

^  ^iCti^ndds  tr^^  "'^"  '^''•^'    *^'P"^      "'""^  ^-^*""  """" 

A  P"^fi»tur,quatuor     bcnt ,  ut  iii  plcrifquc  authoiibt.s  non  lcparaii.Ti » 
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fed  fimul  CTpliccnnir.quarc  prim^  fub  t.iulo  Gco- 
StrrEucLs ,  &  HyFficlis  clcmcnta  rcponc- 
mus  Sphxnca  Thcodohj  ,  Trigpnomctr.am . 
Se^cfiL  .  qux  propric  Gco.«tr.x  cft  prax.s . 
^Soncs  conicas ,  quaararuras  onincs .  cub.  A.- 
pncanoncs ,  mcthodum  indivifibilium  ;.qux  om- 
S  d  puram  Mathcfin  ,  fpeaant .  utpotc  qux 
cica  quLtatcn  cominuam  nulU  aflixam  nu.c- 

"Vca,'XbcoccponcturArithn,c^ 

Triimordincm  fibi  vcndicat  Mcchanj.cuj 
Statica.n  ad,ungcmus  utporc  ad  •.'^«^""S^ 
pcrtinemcm.  <^i  cum  etiam  mn.tamr  Hydmfta 

!ica,  Hydromcchanica.  &  q"'fr^.'*' ^^,?;^-: 
aut  Vpi/italibus  dicimr  .  qu.dqu.d  '«m  dc  .gm 
bus  .Tormemis  bellicis  id  ctiam  totum  fub  codcm 

Mcchanicanim  titulo  reponcnuis.  

In  quartci  Gcographiam .  &  ^frS 
ca.nus\  quia  aut^em'ars  nav.fiand.  ufdcm  ftri 
principiis  imutitur  ac  Gcograph.a  ,  abca  non  le- 

^"'in^ilimo  Opticam  contcmplamur.  cujus  cum 
fpccics  fint  pcrlpcaiva,  catoptnca.  du^ptr.ca, 
iL.6  &  AftJolabia  vcr^  ad  perfnca.vam  pert.- 
ncant .  fia.t  &  Gnomonicam  ,  hic  om.ua  lub 
quinto  ordine  conjungcmus. 

Architcanra  tam  dviUs  ,  ciukm  m.htans ,  curo 
duobus  ancillantibus  iradaiibus  arte  fcihc^  t.- 

fnaria ,  &  fcdionc  hpidura  fcxium  ordmcm  cf- 
oet. 

Scptimum  Mufica  obtlncbit, 

Oaavum  dcniquc  Aftronou^ia  ,  cimi  Aftrolo- 
eia  divinatricc  ,  &  Kalendario  fcu  Chronologia. 

Qiiare  ofto  otdincs  in  Mathefi  co.iftummns ; 
quoTum  progrcfiUm  per  fineulas  xtates  tcl.it.s 
authoribus,  qui  dc  iUis  fcripfcrunt.  Ncmpc  Gco- 
mcttiom ,  Arithrocticam ,  Mcchan.cam,  Gcogra- 
phiam,  Opticaro  ,  ArchiieOuiam ,  Muficam, 
AftronoiTtiam. 


C  A  P  U  T  ^ll. 
De  pro^ejft  CeomttrU. 

GEomctrii  nomcn  anguftius  cft  ,  quim  fin: 
hu jus  fcicntiac  fincs .  cum  ad  omne.n  quan- 
titatis  coniinux  coniidcrationem  fe  cxtcndat,  ncc 
iii  fi)la  tctri  menfurationcitt  indicarc  videtur  harc 
appcllatio.  oca.pctur.Undc  incptam  nonjiulli,  ri- 
diculam  honc  voccm  Plato  ccnfuit,  qu6d  rc  figni- 
ficau  minus  late  patcrct ,  &  primu.n  rannun  cjus 
ufum.non  totam  .-impUtudinem  fignificarct.  Gco- 
inctriam  igitui  vocamus  ,  ca.n  facuhatar.  qui  in 
quantitatis  continuz  contcnplaticmc  confiftit , 
quar  tolc  fortitut  nomcn  ,  quamdiu  univcrfalitcr 
cam  &  in  abftrafto,confidcrat.3urc  crgo  fub  hoc 
nomine  Gcomcttix  ,  complcfikimur  Euclidis  elc- 
mcnta ;  in  quibus  ncmpc  prima  tradii  Mathcfeos 
^mct»u,  vatiifquc  demonftrat  figurarumpro- 
f  rietiics  ,  fivc  abfolutas  ,  fivc  rcfpcftivas  :  non 
mcptfc  fub  codcjn  titulo  Sphxrica  Thcodofij  rc- 
p^nimus ,  cum  tota  qu.im  tr.idit  hic  .luthor  do- 
^lrmacHTOibui  «mnino  Iplurris,  &  globis  ada- 
ptari  poflit.  Trif_w„«c„,^  ite.n  rtpoiii.nus  : 
cum  cmm^,perficicsomnes,  in  trianeula  facili 
icfolvi  poffiut;  appofui  uiangulgrum  mcnfuta. 


l 


tio  fi.pcrficicrum  omniu.n  dimcnfioncs  comptc- 
£tcnir.  Honc  communitct  in  fix  partcs  dividimusl 
Prima  rationcm  indicat  ft.nidia.nctri  circuU  ad 
lincas  circulo  infcript^,ncmt)C  cinonem  choida- 
mm  fiin.um.tangcniiutn.  &:  Ucantium  coinponit, 
iiiftmmc.ituro  fcUcci  ommbus  mcnfuration.bu» 
pcragcndis  aptiffiiTmm.  Seainda  LogarithiTK.ru.n 
fcicntiam  tradit;  opus  fan<^  aureum.hujulquc  Ix- 
n.li  invcmum ,  ut  fuo  loco  diccmu»  ,  aii  ncmpA 
jurc  hxc  additur  Epigtapbe  ,  Antcccaoribi.s  no- 
ftris  fapicntiorcs  fu.nus.  Hanc  doftri«um  Ntpcro 
nobiU  Scoto  dcbcmas  dc  tota  Maihcfi  proptLrti 
bcne  merito  ,  qui  fubftitutis  loco  numcroruni 
fimplicium  ,corujn  log.'ritlunis  ,  additioncm  pfa 
nu.ltipUcitionc  ,fubtni£lioncm,  prodivifionc  af- 
fumit  ,  pluriquc  folvit  inira  horx  quadrantcm 
trigonomcttica  ptoblcmata  ,  quim  vulgaris  trv- 
gonomctria  intra  horam.  Tcrtia  pats  com.nunit«r 
ufum  taUum  tabubrum  in  triangulis  rcailincis 
docct,  ciquc  tam  pcr  fmus,  langcntcs  &  fccantcs, 
quam  pcr  logarithmos  folvit.  Quarta  continet 
Ifigogcn  ad  trianguL  Sphirica.  Qiiinta  tti.mgu- 
la  Iphxrica  rca.mgi.la  mctitur.  Scxta  obliquan- 
nila  toti.nquc  trigonomctricim  abfolvit,  cujus 
cilicct  opc  tcrrcftria  corpora,  &  orltftia,  fi  opuj 
fit ,  ita  cxaftc  mciimur  ,  oculilquc  ,  ut  ita  dicmn, 
fubjicimus  •,  ac  fi  fphxri  uicrcmur  ingcnti ,  cu- 
jus  ncmpc  fcmidiamctcr  in  dccies  millics  millcnas 
partes  fcnf.bilcs  divifus  dfct. 

Gcodcfiam  itcm  ad  gcomctriam  rcvocamus} 
qoamvis  cnim  fub  hoc  nominc  agrorum  menfu- 
rationcm  indicarc  vidcamur.tam  parum  huic  ma- 
terix  affixa  cft  ,  ui  facilc  cuiUbct  quantitati  ad- 
aptctut.  Hxc  dijncnfioncs  omncs  ,  &  mcnfuras 
complcdiiti.r  ;  cum«iuc  qi.antitas  continua  ttibus 
conftct  fpccicbus  ;  Unca,li.ptrficic,&  corporc,tri- 
fariam  conununitcr  dividitur.  Primo  t.u.ii  agic 
dc  Uncanun  maifuris  ;  diftantiilquc  inacccffibi- 
lcs ,  qtulcs  fiuit  montium  altitudincs ,  fluvinruiu 
ali.ci,vaUiu  voragincs  aggrcdiiHr,inftaimctoiura- 
quc  innumerotum  ufmn  apcrit;uifimiciraiU,oua- 
dratis.quadrati  gcomctrici,GnonK>uis  fcu  fquadrx, 
crucis  GconKtrux,  pantomctri,  pantographi,  re- 
gulaium  proportionalium ,  affcrcuU ,  cxtetorunv* 
quc  o.Tuuum  principia  tr.Tdit.  Quia  vci6  .lon  tan- 
tum  lincx  rcdx,ftd  ciiamcurvx  fub  mcnfuratio- 
nem  cadimt ,  circumfcrcntix  circuli  aim  diamc- 
tro  rationcm  invcftigat.  Scauul6  fupctficicrnm , 
fcu  arcarum  mcnfuras  cxplorai  ;  non  tantum 
tri.TngulonuTT ,  paraUclogramiTiorum,  aliarumquc 
figurarum  ,  circulorum  itcro  &  cllypfimTi  arc.im 
coiucmplatur.  Quia  ver6  prinu  lapcrficicruin 
menfura ,  utpoti  notiflima ,  uniciquc  dimaifionc 
contcnta  quadtata  cft  ,  circulum  ad  quadratum 
rcvocarc  conamur ;  ad  c^cm  fcopum  Iptdlant  hc- 
lices  Archirocdis  ,  quadiaticcs,  Limula  Hippocia- 
tis  Chij  ,  aiixquc  exoticx  lincx  qaibus  haftcnus 
circuU  quadratuta  tentaia  eft.  Aliotunr  itcmcoi- 
porum  fijpcificicj  dcfinimus ,  ut  Cylindti,  Coni  , 
Sphxrx ,  Sphxiavidcon,  &  alioium ,  carumdcm 
item  fupcrficcium  divifioncm  pctficimus.  Ttiti<i 
ciica  corponiro  foUdiiatcm  vcifatui ,  fic  Prif.r.a- 
tum,  Pyramidum,CylindrotHro,  cononim,  Sphx- 
rx  ,  &  cum  Archimede  in  fuo  ataT.-uio  granulo- 
rum ,  intra  totius  firmamcnri  concavitatcm  con- 
tentonim,  facili  calculo  numctum  inimus.  Vafo- 
rum  item  &  doliorum  capacitaicm  exploramus. 
Ad  hunc  Gcomctricum  itaftaium  facilc  rtvo- 
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cahtur  quaecuniquc  ApoIIonius  alijqueantc,  & 
poft  ipfuiii  dc  fedionibus  conids  ncnipe  de  circu 
lo ,  parabola ,  cUypfi  ,  &  hypcrbola  cruditc  fcri" 
pfcrunt  quxcuinquc  ad  ciraili  q.iadmturain  ad 
cubi  duplicatioiicin  CocOant.  Mcthodum  item  in 
divifibilium  ,&  alia  hiijufinodi,  qux  ad  quantita- 
tan  indetenniiutam  adhuc,  &  non  ccrtae  matcriac 
afiixam  perrincnc 

Hlijus  fcicntix  dignitatcm  oftcndit  nexus  ille 
mirabilis ,  Sc  deinonftrationum  certitudo  ,  qux 
tanta  cft  ut  non  pcrfuadcat  tamiim  ,  fcd  colat 
Undc  in  excraplura  abfolutiflLnic  fcientiz  ab  ip.* 
foinct  Ariftotclc  fcmpcr  proponitur  ' 

T»,""'"r  ^n""'  /P"^^Syptios  invcntor 
Thcur ,  f«i  Deum  aiferit  Plato  in  Phicdro ,  quafi 
tam  nob.1.5  invcnti  gloria  foli  Pco  dcbcretur 
Communitcr  tamcn  tradunt  plcrlque  ab  ^av  * 
pn.s  ncccflitatc  eire  invcntam.  C^l,  cnm  N.Ju," 
«andat.one ,  &  hmo ,  agrorum  li.nitcs  opcrircc 
&  confundcrct  j  nc  limitum  confufio,  clTct  pcrpe- 
^."m  d.lcord.ar.m, .  &  litium  fcminarium^a^^e 
&.  W.aopus  ft..t,  qua  rurfus  agri  dividcren! 
taT  &.  controvctfii  omncs  dirimcrcntut. 
Hanc  a  Thalctc  Milcfio  invcdlam  cfrca/fcrit 

^^y^'  contcmplationcm  dc  lincis 
u.oet  triangulicx  tr.bus  fci  icct  li- 

«™.  nung„W  mcirculoor,hog<^ic„m. 


triam 
vcni/re  jj 
cuji  ' 


ncs  cxcclluit.  Prscipue  in  Arit)ir«.  • 
"o.n.a  &  Mufica.Huic  nonnulh 
buunt,  qu6d  cx  ^.^0^  "  r  ' 

m  advcxcrit.  In  Gca.Cr  •  ^'^"^  Geome- 
-;rc  5a  pri.„i  EIcu  ^*'"'^- 
jurcimquc  trcs  ^J^^^T  \  Trianguli 

EIcmc,itorumreperit,ne,C  primi 
gulo  q"adratum^,(.s  rS/';.^''"^^'!»  ^«^^an- 

c^c ;  pro  qua  i..  gratiir  ^  ^^^^^^^^^^^ 
tomben  obtuIit.Et  mcrito  oNm  u  ^"^^ 
"nivernu.ffimum  t.^o  L^T^  fir 
Machcmatic.  iST  ^^^^^^ 
I  oft  Pythngoram  tertio  fcilicct  Urbi.  m  a-  u 
'sculo,  hoc  ftudimncxcolucre  An  '"^"*' 
lomcnius  :  dc  quo  nifi  no        ^naxagoras  Cla- 
tum  cft.         ^         "°'"'^"  "»^1  alh,d  prodi, 

Mathcfis      '        '^"'"  "^P^-^^ca.,,  &  nidis  crat 

re.  Oftcndit  autcm  Figt.ras  plurium  late  um 
et.am  alus  paucoru.n  latcrum  .faperimct?as  m"* 
lorcs  Cfcj  adc6q..e  oinnium  IfoncrLctrarum  d 
cii.um  malorem  ph,- 


,,  o    ■••      «-"tuio  ortnooonicum  •  .-r     .  .  "«jp"'inctras  ma, 

i^- )•  EUcnromn,,  q„x  ira  mo^TscZ  't     i,     ^'^'■."'•^"^"^.'""nium  IfoocrUrrarw,  ci 

hulS^^'^^    "^"'^^  Aftronomicis 
fe^^^^^t^  ^^^^^^^ 

^^^Cu  tr""  ^Suras  ad  parallclo- 
""'"'  ^«i^  pcTaUtS  ""'  '  ?  "^"'^'Pjicationc 
2"^^  'ftipo^^^^J^  «eamcxhibcnt.Vidcntur 

Th.,Icripro,Ur''To^adhibui(rc.  ^ 
Ceomctra,^^,!;^^^^^^^^^^^  Mamcrtinus  infignis 
d.aa,r.  '^"^^n^omctrica  adinvelifl-c 

*^odem  fo-c 

vtrr"^;^"'-^-Kt^^^^^ 

Eodem  ficnU  .  •  r      '"^0»'  Poct, 


U?  '   j/^iuu»  iiiaioiCS  ellc 

ncrfi.!^  "  i'"'  "''^'"-''^  Geomctriam  faus 
perkaam.  Hunc  tr.iaatum  habet  Clavius  fum- 
pfitqueex  Theonc,  qui  Zcnodoro  cum  tnb  " 
Nos  enam  m  Gcodcfia ,  fcu  Gcomctria  praS 
eum  non  omi/?mt,s.  ^  ' 

Hu,ic  proximc  fccuti,s  cft  H.ppocrates  Chiusi 
qu«  dum  arculiimqaadrare  niritur  ,  lunuli  qua- 
draturam  dedit.  Harc  habctur  apud  multos.hicquc 
tctragon.fmus  pcr  tranfpofirioncm  aliquaru.rt 
parr.um  pcragimr  ,  proponirdrque  ab  Ariftotelc 
ixpe  m  cxonpium  paralogifmi.  Hic  primus  fcri- 
plit  clcmcnta  gcomctrica  ,  q„a:  ncn  cxtanr.  No- 
lav.t  ,tem.Si  intcr  duas  lincis  propofitas.alix  dux 
medix  proponionalcs  invcniantur  cubum  dupli- 
car,  pone.  ^ 

Theodonis  Cyrcncus  cjus  fodalis  Gebmctriairt 
iuftiorem  reddidit. 

Timxus  Locrus  Pyihagoricus  fcripfit  hoc  tcm- 
Porc  Mathcmata.  Huic  Plato  fimm  Timxum  in- 
fcripfit.  Nonnulli  ab  co  Platoncm  accepiflc  di- 
cunt. 

Quarto  Urbis  conditx  fxailo  rioruit  Democri.s 
tus  Milcfius  fcripfit  dc  cont.i^hi  circuli,  &  fphx^? 
r« ,  dc  lincis  irraiionalibus  &  Colidis  qux  non 
cxtanr. 

Eodcm  temporc  Protagoras  nonnulla  Mache- 
matica  fcripfir  qux  pariter  perierc. 

*-uacmix   I  u-   ■■'•non  i>oj^  -  His  fuccrffir  Plato  Mathcfcos  ftndiofiflimus : 

N  ifiovn,  '^'7'     ^ucceffit  PvrJ,i„      ^  fingiilis  enim  dicbus  ccomctricum  problcna  di- 

•      °  '  «  ^"^«^pcrluftrati ;       ?'™"''     ^*"'P"*"^  cxplicabat.    Gcomctrix  expcrtes  a  Uii 

"1  Mathcma-     fthola  axccbat.  Primus  iiaioncs  conicas .  &  cy- 
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ritut  f>aum  clTc  .  &  d.-ir..  1"»  .  ^^i. 

Sim  albi  confulucrunt,  licct  autct.  ccs  »«1 
EuScm  tcmifcrit,  Problcnu  j"^»^"^'*^ 
rrtic  cjus  mcthodus  invcnicnd.  duas  « 
rroportionalcs  apud  Eutocium.  ^^o^" 
^Tab  co  rcliquum  habcmus  .  nil.  hanc  dupl  - 
rdicubir..tioScm,.uccti^^onj.o  "^^^ 
xct,  Habcmus  itcm  nonnuUa  c|Ot  toca  » 
fcriptis  fparfa  .  qux  Gcomctr.am  fapumt  H« 
cxpLuit  Thcon  Smirncus ,  fcd  f"^  »^  * 
momcnti,  ncc  Gco.a.ctria.n  muhum  promovm. 
Fuit  Athcnicnfis.  diaufquc  cft  'l'v..^us_ 

Amiclas  Hcraclcotcs  .  Laodamas  Thafiu  • 
Ncochdcs.  Platonis  aut  aud.torcs.  aut  f^^^^^ 
Gcomctriam  auxcrunt  .  Lcon  «"ji  f '^"'^^  ^ 
Gcomctrica  muho  aua^u  ^ 
compofuit  qui  non  cxtant.  fcuaoxiu 
Pktonis  in  !£gyptum  comc,  ^ 
tum  dc  proport.onibus  fdhcct .  mvcmlfc  d.c.tur, 
in  quo  Fcih^Tct  nova  ut  itad.cam  H^'l'  f'\'': 
gumcntandi  mcthodus  rradimr  .  qua  n.h.l  potu.t 
commodius  &  ingcniofius  cxcog.tar.. 

Thxctctus  Athcnicnfis  dc  quinquc  lolidis  cor- 
poribus  fcripfit .  fcd  noii  cxtat  cjus  clucubratio. 
Dicitur  primus  dcmonfttalTc  dccimam  dccmi  Elc- 
mcntorum.ncmpc,  Siquatuor  hncz  fucrint  pro- 
portionalcs ,  Cc  prima  lccundx  fuerii  commeiifu- 
labilis  :  crit  8c  teriii  quatt*. 

Bryfo,  &  Antiphon  circuh  quadraiuiaro  imiti- 
litcr  his  tcmporibus  tcntarunt. 

Philofophus  PLuonis  auditor  fCTipfii  de  circu- 
laiibus  Sc  mcdietatibus ,  qu«  non  cxtant. 

Quinto  Urbis  fxculo  ncmpc  ircccntis  fex.-igin- 
ta  circitcr  ante  Chriftura  .innis  ,  Thcudius  Ma- 
gncs  Tcrtius  Elcmcnta  gcomctrica  confcripfit. 
Hcrmotirous  Colophonius  ubcriora  rcddidit,qux 
iion  extaat.  -  . 

C)zicinus  Athcnicnfis  itcro  Gcoractrica  fcn- 
pfit ,  qux  pcricrc. 

Ariftxus  Senior  antc  Euclidero  muUa  dc  coni- 
cisfcripfK.HuncEuclidcs  in  iifdcm  fca.tus  clt 
Scripfu  itcra  dc  rcfoUK.onc  ,  .V  locis  fohd.s,  qux 
oinnia  non  cxtant.  Ita  Pappus  hb.j . 

PhilippJis  Mctxus  Platonis  mag.ftn  difc.pulus 
multa  in  Mathcm.-u.cis  cdidit. 

Mcncchmus  Eudoxi,  difcpulu.  dictur  fcaio- 
ncs  conicas  invcnilfc  Ncfcitut  qu.d  c.rca  cas  m- 
vcnerit.  Invcnitur  .-.pud  Eutoc.um  c,us  nKthodus 
conftituendarum  duarmn  mcduirum  proport.ona- 
lium  ad  duphcationcn^  cubi. 

Geminus  dcn.onftr..v.t  Trc»t.-.ntum  l.ncas  H- 
milarcs  clTc  ,  ncmpc  rea«n ,  ciraihrc.Ti .  &  fp.- 
ralcm  cylindrio-un.  Lmcas  itcm  ip.ricas  ,  con- 


MccnrcT.U  .  cx  Mcgaris  urbe  in  IftJuno  ,  cujui 
nom.ncScaaMcga..ca  dida  fu.i ,  cu,us  ncmpe 
L  ot  fa.t.  qua.n  Di..lcaicam.  &  Enft.caro  con- 
Jcntiofan^  voiavit.  Fmt  Soctat.s  a..d.tor  &  hu.c 
{Tcaff^i  lchtias.  Diogenes  Lacrt.us  a.t  Platoncra 
fc  comuhllc  Mcgaraad  Euchdcnn.  Conftat  .tcra 
cvmdcro  Plato,^  Dclios  ad  Euchdem  rcmfilfe. 
Proclus  Diadochus  in  Prtfanonc  ad  Euchdcm. 
fopri  rcccnfitos  authorcs  antc  Euchdcro  rcccnfcr. 
Euclidcs  Georoctra  fivc  idero  f.t  aun  Mcgarenfi 
fivc  non.longotempore  Alcxandrix  Gcomc- 
triam  docuit .  diciturquc  dc  lUo  qu6d  nunquam 
in  paralogifmum  incidcrit. 

Ouintus  igitur  Elcrociita  georocmca  miro  or- 
dinc^ontcxuit.  Quem  Ubrum  fi  aureum  noitu- 
nem,  clquc  primas  intcr  librosqui  haacnuscditi 
funt ,  cxccptis  tamcn  facris  codicibus,  paruin  ad- 
modum  dixcro ,  ctiro  vcram  fcicntix  idcam  mge- 
ncret .  nihil  dubi,  alfumat .  fcd  i  princpus  per 
fc  notis  cxorfus .  ad  abftrufa  hujus  fc.c.t.x  arca- 
na  fcnfim  gradum  faciat.  In  hbros  15  fua  Ele- 
rocnia  partitur. 

In  primo  agit  dc  angulis  &  Imc.s  pcrpcndicu- 
laribus  ,  quaru.n  propticiatcs  aim  fmc  trianguhs 
dcmonftrarc  non  poflit.muUa  dc  triangulis  diat, 
tum  dc  hneis  parailcUs ,  &:  parallelogrammis  fi- 
curis  loquitur,  .  ^ 

In  fea.iido  l.bro  rcftan^ula  prxc.poe  confidc- 
rai  ,totiurque  Algcbrx  &  xquaiionuni  vanarum 
femina  iacit.  Tcrtio  circulom  vanafquc  m  eo 
hncas  cumcmplaittr.  Quatto  yaria  polygona  c.r- 
culo  infc-nbii  .  &  circumfcrib.t.  Inqu.nto  no- 
vam  proponit  logicaiTi  proj>onionalcm  ,  fc.Iicct 
arRU.ncniandi  mcthoduro.  Scxto  vatus  piopot- 
tionalium  lincarum  ptoprictatcs  enuclcat ,  regu- 
lam  quaiu  vocam  auream  demonftrat .  tot.ufque 
Gcodcfix  principia  proponit.  Scptiroo,oaavo,&: 
nono  numcrorum  proprietaics  cxplicat ,  non  qui- 
dem  omnes  ,  fed  eas  lantum  qux  ad  mcommcn- 
furabilium  doftrinaro  nccctlatix  v.Jcba.m.r.idc6- 
quc  hi  trcs  libri  funi  .-id  dccimum  Ifagogici.  In 
dccimo  incommcnfurabilcs  quantitatcs  proponit. 
Undccimo  folidoruin  pri.icipia  profcrt ;  tum  pa- 
rallclipipcdorum  ,  prifmatum  ,  Pytamidum  ,  Cy- 
lindronuu  ,  conorum  ,  &  fphxrarum  proprictatcs 
explicat  duodccimo.  In  dccimo  tcrtio,  &  fcqucn- 
tibi.s  quinquc  folida  corpora,  lam  intcr  fc,  quim 
cum  fphxra  quoad  fupcrficicm  quoad  folidita- 
tcm  comparat. 

NonnuIIi  quinturo  Elcmcntorum  librum  de 
modo  argiiroentandi  pcr  proportioncm  reprchcn- 
dunt  quo.>d  modum  dtmoiifttatbnis ,  ncmpc  pcr 
xquc  muItipUcium  ambagcs,  rationuin  fimilitudi- 
ncm  dcmonftrct ,  qux  tamcn  cji.s  naturam  non 
fatis  cxplicarc  vidcntur.  Nos  aliam  mcthodum 
inivimus ,  &  pcr  partes  aliquotas  multo  brcvius 
&  clarius  totam  hanc  doarinam  explicuimus. 
Libri  fcptimus  ,  oaaviis ,  nonus  ,  dccimus,  in 


chocidcs  Sc  cilTocides  invcnit.  Quint.im  ptimi        L.bri  lcpt.mus  ,  oCtavus ,  nonus  ,  dccimus,  in 

Elcmcntorum  univctfaliorem  fecit ,  nempc  eam  Elementonim  numcrum  rcfcrti  non  dcbuctuntj 

demouftcat  Q^iando  bafis  eft  circuUris ,  aut  fpira-  cum  hxc  incommenfurabilium  dodlrina  plus  cu- 

lis  cyli.idrica.  riofitatis  ,  quam  utiliiatis  contincat ,  neque  cnin 


,  W  T  .  — 

bc  lincis  Spiralibus ,  Conchoeidibus ,  Sc  Cif- 
focidibns  cgit  poft  Gcraiimm,  Pcrfcus  Cittiais. 

Ariftotelic<i  fctipfit  libnnn  dc  unitatc,  &  dc  li- 
ncis  infecabilibus.  Hunc  latinum  fccit  }uUu$ 
Mariianus  Rota  ;  cftquc  exigui  moroenti. 

Ad  Euclidcm  tandem  Geometram  pcrvcnimas, 
qucro  plctique  cundcm  putant  clfc  ciuq  Giiclid* 


 ,  quam  utiliiatis  contincat ,  neque  cn.in 

ad  cxtctas  Mathcfis  partcs  intelhgendas  aliquid 
facit,  multoroinus  ad  ufura  communcro  aut  ad  ef- 
feaiim  aUqucro  phyfiaim  cxplicandum :  nifi  fbr- 
fitan  lcvc  aliqiiod  &  imbcllem  pto  coniinui  in 
infinitum  divifibilitatc  rationem  elici.is.  Adcajn 
tamen  dodrinam  fpca.int  fcptimiis,  oftavus,  no- 
nu$ ,  &  totus  dccimus  1 17  Ptopofuionibus  difti- 

oUimis 
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diifmis  comprchcnfus.  Ad  mimcrorum  natiiram 
cxpiicamUmquiiuusolNindc  fiifficicbat ,  cum  dt 
tmivcrfaliflitTius  !cum  numcns,  qiiam  conrinux 
«jiiaiitiuti  poflk  applicJri.  Potucrat  totalitcin- 
coininenfurdbilium  doiitina.  lcparatini  tradi ,  Sc 
poft  (cTttum  immcdiatr  pni  undccimus  ,  qui  i 
kptiino,  odlavo , iiono,  decimo  cft  oninino  mdc- 
pcndens.Expeticntiacnim  compcrtimi  efl  in  qua- 
tuor  libris  rcccnlitis  initio  tcmpus  malc  colloca- 
ri.  Non  pltis  utilitatis  conrinct  liljcr  dccimus- 
tcrtius  dc  comparaiionc  quinquc  corpornm  re- 
giilaiiimj  vd  intcr/c,  vd  cum  Iphira.  Cum  cniin 
vix  invrniatur  dium  coipus  naturalc,  aut  artc- 
fi&am ,  quod  hoc  modo  ngiiratum  fit ,  ca  omnia 
vi.v  uliimi  ufum  habcnt.  Idcm  judicium  fcrimus 
tfc  d'jobas  fcqucntibus  ,  qui  non  Euclidis  ;  fed 
Hvp<icli'5  Alcxaiidrini  clfc  diaintur ;  in  quibus 
l)«qiiinquc  corpora  tam  fcaindum  latcra,  quim 
lccunduin  fiipcrficics ,  &  foliditatcs  intcr  lc  & 
tnm  fphzra  comparantur.  Adjcaus  itemdcci- 
mus  fcxtus  i  Francifco  Fliifllitc  Candalla  /Imili 
vitio  labotat.  Qaare  tyroncs  fcx  prioribus ,  im- 
decimo,&  duodccimo  fiiit  contcnti.  Citcros  nc 
«tmgnntquidem,  nifi  tcmpus  iniitilitcr  impcn- 
lum  vcliiu.  ' 

Scripfii  &  Euclidcs  libmm  Darornm.  Inquo 
hftnpccxpcndit,  quznam  cx  aliquibus  datis  fcu 
"gnifis ,  fcqmintur  fcu  data  fint ,  &  cognofcan- 
tt>r.  Opus  contma  prop.94.  Utilccft  Gcomctris. 
x.amticmis  hiinc  latinum  ftcit. 

D,cit.,r  Euclidcs  fcripfilfc  Conica  l.bris  qu.i- 
«■orcomprehcnfa.  Itcni  dc  Rcfolutionc,  &  fal- 
i^cus,  dc  locis  ad  fupcrficicm  libris  duobus ; 
PM^atum  hbros  trcs.  Scd  hic  omnia  pcricrunr: 
J^pfit  dc  optica ,  &  dc  fpharra  ut  dicctur  fuo 

Ex  hisfitrruniftftu5  Gcomctria:  ad  Euclidcm 
2'=  Ptogrcflusividctur  cnim  folis  Elcmcntis,  & 
c«comprchcndi.Ccrtum  cft  autcm  Euclidcm 
Dcm.i'"  Propfitionum  & 

Sri""""^'  ^^'l "-dhibuit.miiU 
Jr?v'L  ' '"""^  niirabilcm  obtinc 
fttatio^        '  '  ^"  Euclidcs  dcmon- 

S^^^^^JT  ''^'^'■^  ^'"tcmdubitandioc. 
foliv^'  ''"^^•"  "0"""llis  codicibus  Grxcis 

««T^^  u'"T  ^^"'l'"'^'^'^""^  Pappus  fxpc 
Circj  U- 

Atillo,el„7r,''7P"»  Jhcophraftus  Eriffius  , 
^  Hifto -i^f &  Wcflbr,  inter  alia  muU 
edidit.  gfonittticarum  libros  quatuor 

HcTadiilc.  '  n 
pfit.  ""^  Ponticus  dc  Gcomctrb  fcri. 

Diccarchus  S'  t 
r"'nii$  montilT'?''^«"  Ariftotclis  auditor 
"^"^"*  <^ft  .  ^^  '"'^'"""P^F^dicularcm  di. 

Sexto  Urbis  conTr  r  •, 
»;i.Er.ntofthcncsc  "L  fl°  Chriftum 
^tc  ab  obiru  Alcxl;?  "^P'°'^^^o  Ever- 
*"f<^  Hipparchum  oJ'  ^o  ,  &  totidcn 
*"birum  dimcnfi,s  X  rS'  .^^'««««"i",  tcrra; 
2;;-^ompofuirq.,„^^^^^^^^ 

''^rrt^^^P^^^^-P^^/o-cChn- 


ftnm  annis  .  floniir  Archimcdcs  Siracufinue  v,, 
Thcmaticoruin  Kicilc  princcot    C..-  ^  ■ 
i-pharr.,  &:  cylindro  ,  ^ Uorum  Jn  ^"'"^ 
nu.fion.bu;  ,  t.m  fccundtm  CfiS"^'" 

ad  fphxram  fibi  hifcripran?,  ^5  ^^'""^ 

Scc.md6  cgit  dc  dimcnfione  ciraili,  p^ritcr  oer 
l.>fcrq>tioncin  polygonorum.  mcthoduWd^ 
cuit  dctcrnunandx  rationis  di.amctri  ad  ci?a.mt: 
rcntiam  cum  qu.inta  volucrimns  pr.cifionc ;  l^c 
m  ordinc  ad  pnaxin  virtual«u  contincnt  c  rcuU 
qu.ndraturam  iddmqucprxftcnt  cmolumcntum 
ac  1,  rcvcra  folutum  cifct  rllud  problcma  ;  „nl' 
quxrcft.„  mvcnicndaquadratura  plus  cantineat 
cunofitatis,  quim  utiliutis. 

Egit  itcmdc  conocidibiis  ,  &  fphxroidibus  . 
n  quibus  proprictates  conicarum  fcaionum  «- 
•ngit ;  lcd  non  ita  clar^  .  ncc  ita  univcrriUter  ,ac 
poftca  Apollomus  Pcrgxi».  Qiiarc  poft  Apollo- 
".umPcTgxum  hi  duotraaatj;  rcdduntt/cit^ 
mutilcs. 

Qiiarto  cgit  dc  lincisfpiralibus  ,  quibHSqu.-i- 
draruram  ciraili  tcntavit  fcd  infcclicitcr ,  cmn 
harum  Uncarum  dcfcriptio  gcometrica  non  fit. 

C^nto  pcrfcat  quadramram  parabolx  inec- 
niofiuimc.  » 

Scxto  in  fuo  Arcnario  init  calculum  atcnar 
qux  toto  cocli  ainbitu  contincri  poflct ,  ut  ntmpe 
cam  aliquorum  dcpcllcrct  opinioncm  qiii  numc- 
rum  arcnx  qux  cft  in  littore  maris  cflc  infinirum 
auriim.ibant.Totus  fcrc  libcr  impcnditur  in  fupS 
pofitionibus  Aftronomicis. 

Scripfit  idcm  dc  xquipondcrantibus,  Sc  natan- 
tibus  in  humido.  Nihilquc  pntcrca  dc  fcripiis 
cjus  fupcrcft. 

Dicitur  i  Pappo  quadraginta  fuiflc  ejus  invcn- 
ta  mcchanica  ;  iiucr  alia  Problcma  ilhid  quo  tcr- 
ram  loco  fc  dimoturum  fpondcbat  fi  darctur  cx- 
tra  illam  ad  confiftcndum  locus.  Problcma  dc  fur- 
to  in  corona  aiirca  dcprchcndir  ,  fphxram  mobi- 
lcm  ,  fpccub  uftoria.  Cochlcim  aquaricam  com- 
pofiiit.  Navim  bcllicam  folus  traxit.  Siraaifas 
contra  Marccllum  pcr  rrcs  annos  dcfcndit.  Dc 
quibus  dicam  hi  Mcchanicis. 

Vias  init  mirabilcs  hic  aiuhor,  magn^que  ho- 
minc  dignas.  Vidctur  paulodiflicilior,  iivc  phra- 
fis  Grxca  hanc  difticultatem  invehat  ,  five  aliun- 
dc  id  oriatur.  Totam  cjus  doftrinam  dc  fphxra,&; 
cylindro  in  Gcomctria  pradkica  f.iciliorem  leddi- 
dimus;ficut  &  dccirculi  dimcnfionc,&  Arcmrioj 
dc  lincis  fpiralibus  in  mLthodo  indtvifibiliuni. 
Doiirinam  cjus  dc  Conoidibus  &  fphxroidibus, 
&  dc  quadrarura  paiabolx  in  fcdionibus  conicis 
cxplicuimus. 

Scxto  Utbis  conditx  fxculo  150  circitcr  antft 
Ghriftum  annis ,  floruit  Apollonius  Pcrgxus,  na- 
tiis  fcilicct  Pcrgx  civitatc  Pamphyliar ,  infignij 
Gcomctra  ,  &:  cognoincnto  Magnus ,  co  qu6  J 
conicarum  fcaionum  doftrinam  univerfaliflim.iit» 
rcddidcrir.Antiqui  cirim  utcx  Archimcde  patct  irt 
folo  conoacut.-»nguloEllypfin,parabola  in  rciftan- 
eulo  ,  hy  pcrbolcra  in  oUufangulo  confidcrabanr  i 
^  jf  Vokbonc 
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wrocndicuJarcs:  AppoUonius  autcm  univcifalius 
Ccns  fingulas  fca.o.u:s  in  omni  Cono  mtuctut , 
&  «plicat.  Haacnus  auatuor  cjus  «tabant  li- 
bri .  iios  cres  pcriilTc  do\cbamu*,c|Ui  tamcn  nu- 
pcr  rccupcrati:&  cx  Arabico  in  latmumvcrfi. 
Florcmii  Typis  mandati  funt. 

Hujlis  mltcri*  utilius  Ucct  norj  ufquc  adco 
latc  patcai ,  prxtcrmitti  tamen  non  dtbuit .  cum 
Aftrolabiorum  doftrina  .  minorimi  c.rculorum 
dcfcriptio  in  G..omonica.  multa  ucm  .n  pcrlpc. 
aiva.  captotnca.&d.optr.ca  .nb  ca  pcndcant. 
Baliftica  i  c.n  ab  ca  nonnulb  munutur,  Aftrono- 
mia  dcniquc  hodicrna  fuas  Hypothcfc,  cUypt.cas 

^"*Aji>llonij  Pcrgxi  opusdc  fcaionibus  conicis 
doa.ir.mumcft,  .nagn6<|uc  Gco.nctrad.gnum. 
uipofc  circa  matcria.n  d.fttc.llUnam,  cxpurgaium 
taran.  non  cft  fatis ,  minutias  cn.m  quafl.bct  ita 
pafcquitur  ut  matcricra  quxrerc  videatur,  quod 
in  rc  alioquin  d.fficili ,  &  poc.«  cx  fc  infinita 
ptxftandumnon  fiiit.  In  qucm  lap.dcm  non  fo- 
lum  idcrotidcm  impingii,  fcd  libros  nonnunqua.n 
intcgros  hac  l.ibc  inficit.  L.bii  vct6  nupcr  ren.- 
pcraticxigui  funt  momcnti  ,  ptxc.puc  cumultra 
Apollonij  fincs  hoc  fxculo  fnnus  provefti.  Ca- 
ftiq.itius ,  &  ...clius  qui  totam  Apollonij  dodkr.- 
nam  paocis  propofitionibus  complcxus ,  inulta  dc 
fuo  'adjccit.  Dc  hac  itcm  matctia  ubcrius  cgit 
P.  i  Sando  Vinccntio  plus  millc  Ptopofitio- 

nibus.  .    ,   ,  /v_ 

Nihil  c.ii.ien  dc  Apollonij  laude  dcttaatun  vc- 
Kra ,  quod  primus  lit  qui  hanc  matcriam  uni- 
vcrfaliffim.un  rcddidcrit  ,  ita  ut  antiquorum  vc- 
ftigiis  inhxfcrit ,  fcd  cos  poft  fc  longo  rcliqucrit 
intcrvallo.  Qi.amvis  cnim  nonnulli  quatuor  pri- 
mos  Apollonij  libros  ad  EucUdcm  pcrrincrc  fu- 
fpiccntui,  quos  commcntario  Ap«>llonius  illuftr.v 
rit ,  quatuorqiic  fuot  addiderit ,  hxc  tamcn  fufpi- 
cio  finc  fundamento  profcrtiu:,  Si  cniin  Archiinc- 
des  qui  Euclidcm  legerat ,  &  citar,  dodrinam  co- 
nicun  qiutuor  primis  Ubris  Conicormn  contcn- 
tam,  notam  h^lxiilVit,  in  hunc  lapidan  non  impc- 
gilTct,  ut  Ellypfin  in  folo  acutangulo  cono,  para- 
Dolcn  in  rcdangulo ,  hypcibolcn  in  obtufangulo 
confidcrarct ,  fcd  univcrulius  proccflillct. 

Qiiatuor  primos  Apollonij  libros  latinos  fccit 
Joaniics  Baptifta  Mcmmius  ,  fcd  mali ;  melius 
Comm.indinus. 

Saipfit  &:  aliamulta  Apollonius  qux  non  ex- 
tant ,  ut  dc  feaionc  proportionis ,  dc  locis  planis 
Libros  duos ;  dc  pcrturbatis  rationibus,  dc  ta^io- 
nibiis ,  dc  inclin.itionibus,  dc  Cochlca.  Extat 
apud  Eutocium  in  Archimcdem  cjus  Mcthodus 
invcnicndi  duas  medias  proponionales  fui  labc 
non  carens.  Vidctur  ctiam  fcripfilfc  dc  compa- 
uriouc  lcofacdri  ,  &  dodecacdri  cidmi  fphzrx 
infctiptonim ,  ut  cx  proocmio  Hypficlis  patct. 

Nos  in  tradatu  pcculiari  paracwlam .  hyper- 
bolam  ,  &  Ellypfin  indcpcndcnter  it  cono  confi- 
deravimus  ,  cllqiic  dcindc  incono,  &  Cylindro 
«ntucnmr ,  Propofitionefque  Apollonij  prxcipua* 
^aciliori  mcthodo  demonftravimus. 

Hypficles  Alexandrinus  paul^  poft  Apollo- 
Hiunn  fiiii ,  occafionc  fcriptx  ab  Apollonio 
lcofaedri ,  &  dodccacdri  eidem  fphxrx  infcripto- 
nnn  proportionis  Proportionis  dccimiun  quanura, 
*C  librum  Elancniotum  &  dccimwa  quincuro  ad- 


jcciL  Librum  dccimum  qu.anum  quatuor  Propo- 
filionibus  abfolvcrat  Hypficlcs  ,  dccimmn  quin- 
tuin  quinquc  problatutiDus ;  Fraiicifa.s  tamcn 
PlufTaics  Candatla  &  Campanus  muha  dc  fuoad- 
didcrunt.  Ut  dccimus  qu.utus  non  tantiun  con- 
lineret  comparaiioncm  lcofacdti ,  &  dodecacdri 
cidcm  fphcrx  infcriptoium  ,  fccundum  fupc.fi- 
cicin ,  &  foliditatcm  ■,  fed  criam  tria  reliqua  cor- 
pora  regularia ,  ncmpc  tetracdrum  ,  fcu  Pyrami- 
dcm  xquilaicram ,  cxacdrum  feu  cubum,  &  odh- 
cdrum  intcr  fc  ,  tamfccundumfupcrficics,quam 
fccundum  foliditatem  compararct.Dccimus  quin- 
tus  varias  infaiptioncs  unius  corporis  ii.tta  aliud 
coniinct.  Additus  cft  decimus  fcxtus  ^  Can- 
dalla. 

Hxc  roatctia  licci  fit  ingcniofa  ,  cft  tamcn  d 
qux  alia  inutilis  ut  jam  dixi.  Ipfc  Hypficlcs  fa- 
icri  vidctur  fe  cos  libtos  l  fuo  Pixccpiorc  ifidoro 
accepilfc. 

Floruit  codcro  tcmporc  Philo  Dixantius  cujiij 
Proclus  mcminit  inodavam  piimiElcmcntotu..)j 
afTctt  cnira  aliquam  cjus  dcmonftiationcra.  Exiat 
iictn  apud  Eutocium  in  Archimcdcm ,  ejiifdt.n 
Mcthodus  invcnic.idi  duas  medias  proportiona- 
les  ad  duplicationcm  cubi. 

Sercnus  Anrinfcnfis  Philofophus  vidcn.r  his 
tcmporibtis  floiuilfc  duos  Ubros  cdidit.  In  piimo 
agit  dc  fcdUonc  Cylindii  cUyptica ,  oftcnditquc 
camdcm  clle  qux  pcr  fc&ionem  coni  gcncraiur : 
contra  com.nuncm  vulgi  fcnfum  ,  qui  conicam 
cdfcr  ad  vcrticcm  acutioicm  clTc. 

In  fecundo  libro  agit  dc  lcdkioncconi  qux  fic 
pcr  axcm  ,  cxhib^cque  diveifas  triangulorum  fpc- 
cics  quc  ex  hac  fcAione  oriunmr.  Comparac 
itcm  conos  inter  fe.  Opus  quidcm  bonum  Sc 
brcvc. 

Hcro  Alexandrinus  nonnulla  Gcorocttica  fai« 
pfit  qux  pcricrunt  Exut  apud  Eutocium  cjus  Mc< 
thodus  invcnicndi  duas  mcdias  proportvonalcs. 
Scripfit  Gcoinctrumcnon  fcu  Gcon«triam  pra^i- 
cam  ,  qux  noi.  cxtat-  Ejus  mcminii  Proclus  .\i 
fccundam  ,  &  i  f  primi  Elcmcntoaim.  Dc  co  lo- 
quinir  Pappus,&  Vitruvius.  Fuit  Ctcfibi)  difcipu- 
lus,  muliaquc  Mcchanica  cdidit. 

Oitavo  Uibis  conditx  fxculo  fcu  50  circiter 
aitte  Chfiftum  annis ,  Sphxricorum  libros  trcs 
cdidit  Thcodofius  TripoUta  ,  in  quibus  ncnv- 
pc  Elcmcnta  quibus  proprict.itc$  pbnonim , 
&  drculorum  vatiorum  in  fphxra  dc.no.iihan- 
tur. 

Hi  Ubri  cxtant  intcgri,  funtquc  opdroi,  &  cli- 
riflimi,  cx  quibus  facil^  oronia  principia  Gcogra- 
phix  dationlbari  polTunt ;  Additis  tamcn  non- 
nullis  de  roonftt.irionibus,  qux  cx  iftis  fjcilc  elici 
poflcnt.  Hunc  traantum  roulti  quafi  utiliflumi.n 
aut  vcrrcrunt  cx  Grxco  in  lannum ,  aui  aiam 
comroentatio  illuftraiunt ,  ncc  nos  cuin  in  curfu 
noftro  Mathcmatico  oroifimus.  Scripfit  &  alia. 
multa  qux  non  cxtant.  Scripfit  dc  h.ibitationi- 
bus  ,  dcdicbus  &  nottibus.qux  Grxcc  in  biblio- 
theca  Rcgia  Lutctix  aircivantur.  Scd  hxc  potius 
funt  Aftronoroica,  aut  Gcographica. 

Dionyfiodori  qui  fiiit  his  tcm|ioribus  ,  e«at 
firagmcimini  apud  Eutocium ,  ncmrc  dc.nonft-a- 
tiofubtilifllma,  qua  docct  roodum  lecandi  fphx- 
raro  in  datam  rationcro. 

PrinwChrifti  ficulo  ncmpe  poft  Hipparchmn 
214  aiuiis  ante  Ptolemxuro^i ,  Floiuit  Mcnc- 
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&:  iliuftribus  Mathematicis:  t  i\ 

lausqui&Milcfws<ii«^scft,  libros  6  dcfub-  Coinmcntarius  Procli  in  primum  Eudidis  iJ 

taihs  fcu  chotdis ,  i^f^»  """P'^  mcthodum  brum  cft  cxigui  momenti :  nam  ejus  mcdia  par$ 

tonftnicndi  canonis  rubftenUrura,  qucm  nos  qua-  cll  dc  Mat hcli  in  gcncrc,  cujus  varias  tradit  divi- 

tuor  aut  quinquc  Propofitionibus  ablolvimus  ,  lioncs.In  fccundn  partc  profert  ut  plurmiCim  lc 

Scripfuitcinttes  libros  dc  fphiricis  triangiihs  vcs  Amiotationcs  m  Fropofitioncs  .  &  dcmon- 

qui  cxtant.  Stclias  Roinx,  &  ^hodi  obfcrvavit ,  ftrationcs  primi  Elcmcntorum  ,  habctque  rario- 

ut  icfctt  PtolaTixus.Scr.plit  fpharnca  poft  Thco  •  nes  cur  fub  his  porius  tcrminis  quim  fub  aliis 

dofiuin.Ejusopu$inagisdircdc  Ipcdatrrigona-  concipiantur  ,  varios  itcm  cafu$  profcquitur 

mctrijm,viclctur(|oePto!onixus  cx  tertio  Mcnelai  aliafque  minutias  ,  qi,x  cuiquc  adverrcnti  facik 

ea  fumpfiflc  qux  dc  trigonomttria  fcnpfit  in  fuo  in  mcntcm  vcnirc  pHimt.  Habct  tamen  aLquas 

Almagtfto ;  loquitur  autnn  dc  finubus ,  habct-  dcmonftrationes  proprias,  fcd  paucas,quas  rctulit 

qiic  plurimas  ptopofitiones  dc  proportionibtis  fi-  Clavius,  Hunc  Francifcus  Barocius  Patricius  Vc- 

nuum,  &  jjrtruiu  trunguli  fphxrici,  nifi  fbrfiran  netus  magna  cura  ,  &  diligentia  latinum  fccit. 

nulu  foppievcnt  Mautolycus  ,  qui  ca  Sphirica  S.  Auguftinus  dc  principiis  Gcometria:  fcriplit, 

intcrpicratus  cft.  fcd  tantuin  in  univcrfuin. 

Sfoindo  fxculo  i  Nativitatc  Chrifti ,  floruit  Marinus  Philotophus  Ncapolitanus  ProcU 

PtoIciDXUs  Aftronomus  infignis ,  ncmpc  oblcrva-  difcipulus  prothcoriam  cdidit  in  data  EucLdis,  ii» 

bat  anno  ijo.  Hic  pixtct  Aftronomica  habct  qua  bcne  explicat  ufum  hujufinodi  tradatus  ,  & 

multa  decinonc  fubtcnfarum  ,  in  ordinc  ad  rri-  mentcm  Euclidis. 

gonomctiiam.  Quodeindc  in  dcctiifu  utitur  fo-  Demctrius  Alcxandrinus  lincarcsaggtcflbncs 

luitque  ttiangnla.  Ejos  timcn  canon  non  cft  com-  compofuit. 

modus^oquodfraftionttadjundas  habcat.Opus  PhyloTyanaus  fcripfit  de  lineis  per  iraplica- 

hoccft  valdc  cxigiram.ncccontinet  omnia,  quac  tioncm  genitis  ,  &  dc  aliis  variis  fuperficicUis  , 

fuiit  ncodruia  ad  folutioncm  plerorumquc  trian-  utrumquc  icfcrt  Pappus  ,  fcd  h.T:c  nullibi  cxtanc 

gulorumdononftiandam.  DitJin  lurfus  dc  illo  in  Pappus  Alcxandtinus  hoc  tcmpore  floruit, 

Aftrofxjmica.  Impexf.Ai  igitur  crat  co  tcmporc  ediditqiic  mathcnuticas  Colleilioiies.  Vidcntur 

Tr/gonometria.  duo  primi  libri  pcriilfc.  Tcrtio  varias  profcrt  fb- 

Tcnio  Chrifti  Ixcilo  yixit  Porphyrius  Philo-  hirioncs  problcmatis  Ddiaci ,  Eratoftcnis ,  Nico- 

(ofhiis.  NonnulJa  fcnplit  Gcomctrica  qui  non  mcdis  Heronis,  &  fuum  tum  ^iud  pioponit  pro- 

tttanr  Ejus  cniin  maninit  Proclus  ad  1 4,  i8  &  zo  blcma  ,  ncmpc  Trcs  mcdictatcs  fuincre ,  fcu  tres 

Propo/moncs  prirai  Eltinentonim  ,  cjufquc  dc-  mcdias  proportionalcs  ,  arithmcticc ,  gcomctri- 

iwmftrationfs.  Idcm  cft  qiii  ifagogcn  fcripfit  de  cc,  harmonicc.  Tcrtium  intra  nianguluro  duccre 

quinquc  univcrfalibus.  diias  lincis  majorcs  duobus  latcribus ;  cxindc  in 

Qiiano  Chrifti  Ccailo  ,  fuit  Nicomedes  qui  data  fpha:ra  ,  cubum  tctracdrum  ,OLbcdrmn,  ico- 

Kiipdt  dc  lincis  conchoidibns ,  quibus  nempc  faedruin,  dodecacdrum  dcfcribit. 

du«  tncdias  proportionalcs  invcnirct ,  &  cubuin  In  quarto  prim6  agit  de  lineis  irrationalibus  , 

dupiicarci ,  angdum  datum  tiifaiiain  fccarct ;  fcd  Wm  de  ciiai^is  fc  tangcntibus  vaiiifquc  lincis. 

«m  hz  lincx  conchoidcs  non  dcfcribantur  geo-  Teiiio  dc  fpiialibus.  Quarto  dc  Conchoide  Nico- 

ractncc ,  fcd  inftrumento  cgcant  k  ftrifti  Gco-  mcdis  ad  diiplicationcm  cubi.  Quinto  de  Qiiadra- 

»wm  alicno,  cjus  conatus  irritus  ccnfciur.  lllius  iricc  Dinoftrati.  Scxto  dc  fcdkionc  aiiguli  in  trcs 

nemmit  Eutocius,  Pappus.  Clavius  itcm  in  Gco-  partes. 

nKttia  piaOica  c jus  dodrinam  tcfcit.  l,,  quinto,  uiitio  nonnulla  habet  ad  ifopcrime- 

tiidanusitedicuuraProclohoc  tcporcfcripfif-  troriim  dodrinam  uulia  euam  ad  circularium  , 

«  Georactncas  enarrationcs,  &  libellu  de  angulo.  tum  dc  comparationc  fupcificici  fpha:r«,  cuin  fu- 

McncLu  Alcxmdrini  dcmonftrarioncm  affcrt  perficic  Cylindri  ;  &  coni,tum  dc  comp.iratione 

roclus  ad  1  j  priini  Elcmcntoiitm.  foliditatum  fphiiz  ,  Cy  lindii,  coiii  6c  coipoium 

GBmnus  Rhodius  Piocli  Diadochi  pixceptor,  rcgularium. 

Y^cc  lcripdt  de  ortu  lincariun  Spiralium.Con-  In  fcptimo  libro  i.  dcmonftrat  aliter  nonnul- 

'^'"«jrmTi  ,  Ciiroidarum  ,  &  de  Mathcmaric.  las  propofitioncs  tcnij  Theodofij  circa  dccli- 

JJt  dicuntut  airctvari  in  Bibliothcca  Vaticana  nationcs  ,  &  afcenfiones  rc<aas  :  habet  itcin 

^t«o.lainaintcfpretcEdonq  Stild.uia.  Hxc  ta-  nonnulla  defumpta  ex  Eudidis  pbtuomcnis. 

^rsoR  fimt  raagni  momcnii ,  c6  quM  talium  Totufquc  libci  ad  fphxtica  pcrrinct  ,  &  proptic- 

nearnmdefcriptio,  non  fit  Gcometrica.  Circa  tates  circulonim  fphacrx. 

nic  tempou  fiunt  iiruprioncs  Baibaionim  in  Ir  fcptimo  libio  1.  diftinguit  dupliccm  metho- 

«-omfflBm  Impcrium,  cciritquc  littciaruin  ftudiu.  dum  ,  compofitivam  ,  &  refolutivam  ;  rccenfec 

jJ'ntoChrifti  finilo  Diodes  moduin  ali-  autem  triginta  libros  antiquoium  ,  quotum  plen- 

J^JJ^Ji^R^avit  duas  mcdias  proportionales  iii-  quc  non  cxtant  pcrtinentes  ad  refolutivam  ;  Uc 

cn«ctidi ,  &  fecandi  fphxram  in  datam  rationem.  data  Euclidis.  Apollonij  rationis  divilio ,  &  fpa- 

^tntm(fjcrefc„  Eutocius  dcfumptum  hbro  illius  rij.  Ejufdcm  incUnationum.  Tum  agit  de  rcftan- 

'  yr'» ,  lcu  igniariis.  gtilis ,  de  lincis  r.-mgentibus  circulum ,  cxmdc  de 

^.^^"''^"""Niccnusproblcniaduarummc-  afymptoris  hyperbolcs.  . 

TJu"!.  P'°Po«ionalium  tentavit.    Ejus  paritcr  In  oa.avo  libro  nonnulla  mitio  proponit  ad 

•"«Mmn  ttfot  lutocius  in  Archimcdcm  Mcch.nnicam  fpeaantia ,  agit  itcm  dc  virtut^us 

DiiTi."^""            Chrifti  fxculo  Produs  motr.cibus.  1„  hoc  opcrc  multa  contincntur  fcmi 

J^  »«iochus  qui  Athenis  Platoniae  fchoU  prx-  digna  pcimixta  multis  inutil.bu,.  Optimum  fo- 

2on,    ^  uT""""'"^"'^  in  pri^um  EucWis.  rcf  fi  expurgaretur.  Dcnuo  typis  imprcirmn  cft 

uftoriL"     L               ^'^'^"^"n^^^  Bononiii659.  -^^j-. 

"«orus  combuffiiTe.                         ^  Xhcon  Alcxandrinus  Conimentarlum  m  ttcde- 
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cim  libtos  EucUdis  edidit.  Nam  14  if 
Hvpftclis  Alcxanarini.  Hoc  opns  btmum  tcat 
B.irlolomxus  Zimbcttus  Vcnctus  .  cujus  optinu 
cft  vcrtio.  Pctrus  Ramus  cxiftimat  Euchdcm  lo- 
k)s  titulos  .  &c  figuras  compofuiirc.  Thconcm  vc- 
16  danonfttaiioncm  addidiirc.  Contradicunt  Bu- 
tco  Comin.uidinus  &  ali),piui.uquc  Eucl.dcin  dc- 
monftrationcs  compofuillc  ,  quas  poftca  Thcon 
fuis  difciPulis  tradiderit.  Qiiia  Pappus  comparar 
aliqu.im  demonftr.-uioncm  Euclidis  ,  cum  alia 
ApoUomj.  Itcm  Proclus  ,  &  Boctius  nonnullas 
dcmonftrationcs  Eudidis  xcfcrum  prout  miplo 
iaccnt.  Euclidcs  item  fuo  tcmporc  habcbatur  ut 
fummusGcomctra,  cum  Plato  conduaorcs  arx 
Dcliacx  ad  cum  rcmifcrir.  Ccrtum  cftautcm 
tcr  Euclidis  opera  vctuft.ffimacircTheonis  com- 
mcntarium.  Libcr  elcmentorum  Eucl.dis  multura 
dcbct  Thconi  i  qoo  cft  in  ordincm  digcftus ,  6C 
ctiam  auflus.  .  ,. 

Hvpatia  Theonis  Alc«ndrmi  fiha  prxter  aha 
fctipfit  in  Conica  Apolloni)  commcnianum  qui 
noncxtat.  Floruit  fiib  Arcadio.&  Honorio. 

Etirocius  Afcalonita  poft  Pappum  Sc  Thconcm 
quos  citat.floruit.Edidit  Commcntaria  m  Conrca 
Apollonij.  &  in  Arch..n;dis  Traaatum  dc  fph.r- 
ra  ,  Sc  Cylindro,  dc  circuli  diracnf.onc  ,  &  dc 
«qiiiponderantib«i$.  In  h<  Commcntario  muita 
dc  Ciio  addldit.  locaqnc  horu.n  authorum  diflicilia 
cUriora  rcdJidit ,  additis  Lcmmatibus  quibus  ro- 
bur  dcmonftrationibus'addit.  Rctuht  itcm  pUiri- 
momiu  aiithonim  Commcntationcs  circa  Problc- 
ma  dchacum.  Opus  hoc  optimum  cft.  &  folidum. 

Scaum  Chrifti  fxculum  prim6  profcrt  Boe- 
tium  vitum  Confularcm.qui  primum  Euchdis|Ii- 
brum  latinum  fccit ,  ncmpc  folos  tituios ,  «£  figu- 
las  tradidit.Habct  nonnulla  Geomctricaqux  funt 
ira  p.irvi  moracnri,  ut  in  iis  lcgcndis  icmpus  mali 
impciid.;tur.  .  .  . 

Caffiodorus  itcm  vir  Clariffimus  fcnpfit  non- 
»wUa  Gcomctrica  prxter  Arithmcticam  ,  Muh- 
cam,  Aftronomiam  .  &  dc  Pafchali  computo. 

Extat  apud  Clavium  in  Gcomctria  praftica 
Joannis  Grammarici  cognomcnto  Philoponi  mc- 
thodusduasmcdias  proportionalcs  invenicndi. 

Hcroa  alius  ab  Alcxandrino  mter  .-iha  multa 
.Gcodcfiam  compofuiircdicitur  quamdinint  cxta- 
rc.  ScripGc  &dc  M.ichinis  bcllic.s.  Alicr  Hcron 
fliit  Alcxandrinus  &  ftomii  tcmporc  Apollonij. 

Scptimo  Chrifti  fxculo  If.dorus  H.fpalenfis 
Epifcopus  in  fuis  libris  dc  Or.gm.bus  ,  omnium 
Mathcmaticarum  co.npcndw  infcrit.rcd  qu«  funt 
ita  compcndiosi  tradita  ut  cx  his  nihil  cmolu- 
menii  pcrcipi  poffit. 

Martianus  CapdU  intcr  alia  multa,  Gconjctri- 
ca  fcripfit. 

Odkavum  fxailum  nullum  Gcotnctram  pro- 
tulir. 

Nono  Chrifti  fxculo  apud  Ar.ibas  Mathrma- 
ticx  difciplinx  florucrunt.  Nullus  tamcn  conun 
dc  Geometria  fcripfit  cxccpto  Gebro  qtii  in  fuo 
libro  Aftronomico  nonnulla  itadit  de  crianguiis 
fj^hiticis  ,  qux  tamcn  hanc  doftrinam  non  mul- 
tum  promovent. 

Circa  hxc  tempora  Michael  Pfcllus  Author 
Gricus  floruit  Mich.TcIis  Ducx  tcniporc  ,  qui  fi- 
liorom  Impcratoris  prxccptor  fuit.  Hic  innume- 
ros  pen^  hbros  dcomni  fere  matcrui  confcripfit. 
Intct  alia  Qiudrivium,ncmpe  dc  quatuor  Mathc- 


maticis  difciplinis  Gcometria ,  Ariihmetica ,  Mu- 
fica,  Aftronomia.fcd  pcr  comptndium.  Qnod  igi- 
tur  ad  GcouKttiam  (pc^lat  in  hoc  opctc  iionnuU 
la  t.vitiim  docct  circa  triangub,  parollclas,  Sc  pa- 
ralleiogramma  .  dcfumpta  cx  priino  Euclidis,  tmn 
dt  augmcnto  figurarum ,  ctiam  folidanim.  Habct 
itcm  nonnuUa  dc  inconimcnfur.-ibilibus  ,  fcd  it^ 
bicvitcr  ut  primas  tantum  notioncs  tradat.  Si  in 
aliis  matrriis  ita  cgit ,  f.icilc  fitit  multos  libros 
ita  cdcic.  Hocopus  Xylandcr  vertit ,  &  annota- 
tionibus  illuftravit  Bafilcx  in  oiiavo  i  j « 6. 

Extant  in  Bibliotheca  noftra  ParificiUi  Eucli- ' 
dis  Elcmcnta  Arabicc  fcript.nin  quibus  habcntur 
muita  divcrfa  ab  iis  qux  in  communibus  Eucli- 
dis  Elcmcnciscontincntur,  ut  inter  aliacx  figuris 
fit  manifcftum  ,  &  intcr  .ilia  vidctur  undccimmn 
axioma  cflc  dcmonftratum,  quod  aftcruit  Clavius 
nempc  fc  audivifl*c  in  Codicibus  Arabicis  axioma 
illud  dcmonftrari. 

Ex  his  manifcftum  ficri  potcft  quem  progrcf- 
ftim  habucrit  Gcomctria  tTlquc  ad  prxcedens  fx- 
cuiura.  Tota  cnim  continctur  Elcmeniis  Euclidis* 
&  Hypfichs  ,  Archimcdis  opcribus  dc  fjihxra,  & 
Cylindro,  arcnario,  dimcnfionc  cira.li,  dc  fpirali» 
bus  qiix  ad  qiiadraturam  pcrtincnt ,  itcm  conicis 
ApoUonij  ,  i  hcodofij  fpnrricis  ,  nonnullis  qux 
ad  Trigonomctriam  fpcAani ,  qux  tamcn  crant 
traide  imperfcAa  ,  nonnullis  itcm  praxibus  circa 
Deliaami  Probltma.  Ncquc  aliud  Gcomctriaim 
ab  antiquis  acccpimus.  Ab  co  autcm  tcmpote 
trigonoracttiam  pcrfcQiffimam  rcddidimus  pcr 
logarithmos.  Gcodcfiam  pctfccimus  variis  inftnt- 
mcntis ,  ut  rcgulis  proporiionalibus  aliilquc.  In 
Conicis  quantum  fimus  provcfti  oflcndit  Myg- 
dorgius  &  P.A  fando  Vinccntio.  In  Gcomctricit 
itcm  noviim  P.  Guldini  invcntum  dc  centro  gra- 
vitatis  ad  mcnfurationcm  omnium  rotundorufti 
novs  indivifibilitim  mcthodus,  totam  Atchimc- 
dis  do^rinam  faciliorem  rcddidirous }  dc  quibus 
omnibus  fuo  loco  diccmus. 

DccimoChrifti  fxculo  Bagd.idinus  Arabs  fcri- 
pfit  hbriim  qui  exrat  dc  diviiione  figurarum, 
qucm  nonnulli  fufpicantur  eflc  Ihnm  Eudidis 
Arabico  tranflatum.Ccrtum  cft  cnim  Euclidem  dc 
divifionibus  fcripfiflc. 

Ben  Mufa  faipfit  de  figutis  planis  &  fpha^ 
rids, 

Circa  hxc  tcmpora  Alchindus  Arabs  hbellum 
rcliquit  fcx  quantitat^m,  quo  nihil  cft  ingcniofius 
fi  Cardano  crcdimus ,  qui  inter  1 1  oibis  miracula 
dccimum  loaim  Alchindoaffignat. 

Undccimo  Chrifti  fxnilo  Camp.Tnus  Gallus 
Euclidcro  cx  Arabico  latinum  fccit ,  fcholilfque 
illiiftravit.  In  plerifque  candcm  afflrt  dcmonftra- 
tioncm ,  ac  Theon.  Vidctur  tamen  mclius  cxpli- 
carc ,  (brfitan  eo  quod  cjus  phr.ifis,  noftro  modo 
loqucndi  fit  accommoda,  &  Theonis  phraCs  i 
noftradiffideat.  Muira  tamen  dc  fuo  addit.Utriiif- 
quc  commcntationes  Thconis  &  Campani,  fimul 
pcr  fingiibs  propofitioncs  typis  cditx  funt  Pa- 
rifiis  anno  ifi(5. 

Adelardus  Anglus  Monachus  idcm  prxftitit. 

Duodecimo  fxailo  Theon  Smirncus  loca  Ma- 
thcmaticaPiatonis  Gric^intcrprcratus  cft.  Li- 
bcrquidcm  ad  intcliigendum  Platonem  utilis; 
inquoqux  tradimtur  Mathcnutica  funtvulga- 
ria  .  ita  ut  mcdioais  M.ithcmatinis  in  co  vix 
quidquam  dc  novo  addifcat.  Hunc  ifinael  Bul- 
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&  illuftribus  Mathcmaticis; 

m^ii  PiTificnf»  M«hcnutiais  cx  aliis  fcriptis  ncs  .  divifionefque  continct ,  pr«tcrciq„e  nih.r 
f«is  notus  optimc  Utinum  fcct.  Habctu.-  cjufdcm  quadratura  malc  cxpl,c«a  At* 

Albcrtus  Magnus  fcnp  u  quatuor  l.luos  dc     f.lU  Itcm  mtroA,aio  ad  pcrfpcftivin  ciufdcm 

Dccimumtcniom  farculum  Aftronomos  qui-1*    ijcrS  Fratcr  Lucas  Patiolus  Burtrcnfi.  1W.„ 

f^l'^'^  gco.ncrricum^S  cl"2; 
mciifurationc  fcilicct ,  &  nrod.iAi«r,„ 

rpl«rx  in.cript.bJ.u,;u?nS:prmX;^^ 
poramcntur  mcthodo  Al^cbr.cJi;  in  qua  cS 
multa  utdia  .  mil,  Itxccorpura  rar6  admllum  oc 
currcrcnr.  In  fccunda  partc  agit  prxcipuc  dcl 
ncad.vifa  fccu.idinti  mcdiam  &  cxtrcmam  ri- 


Dccmum  tcniom  firculum  Altronomos  qui- 
dem ,  Geomeaam  nulluro  dcdit ,  (icut  8c  dcci- 
tnum  quarTu.n. 

Dcciino  quinto  fxcnio. 

Joiniwsdc  Montcrcgto  intermulta  opus  de 
nungulis  cdidit  tim  <k  rcftilineis  ,  quam  fphx- 
ricis. 


todcmtonporcrwici  .u.«u.  x,u.g^....,^,  ic-  «quc  aa  luos  ctteCbis  ptxftojidos  utcrctur  Eam 

pnic/in  Minorita  dc  Geomctria,  &  dc  divina  pro-  pioportioncm  ,  produftioni ,  feu  formationi  iv!n 

pon^ne  fcripfit.In  fuo  traaatu  Gcomctnco  muU  tantum  corporum  rcgi.brium  r>cmpc  unica  fiJde 

abona  bbct  prxcipoc  circa  luperficicrum  di-  polygoni  conft.Tntium,  fcd  ctiam  aliomm  fphxr* 

'^^Tl:,    ,        r  r  ct  r:  i  r  A     f  '"''^''P"^''»"^  ^Pplicat.  In  hoc  traftatu  multa 
•        Sf'"?'  ^"l    X  A         a  T^:^  ' '  ^  8<^«^«"ca.  non  tamcn  tanto  prx' 

imil.  finft.  Pctr.  ad  vmcla ,  Tradati.m  cdidit  dc  conro  d.gna,  quanto  fuam  divinam  proportionem 

mathcmiiics  cotnp\tmc.n«i  in  q,.o  Arch.mcdis  cxtollir ,  przcipuc  cum  ut  dixi  nunquam  ea ^0/ 

vcftigiis  iiififtcm  ciica  dimcnfioncm  circuli ,  cjus  pora  mcricnda  ocairranr 

quadrat.rjm  rentat  ,  irriio  tamen  conatu  ;  q.,x         Anno  circitcr  n  .  6  Frcdcricus  CommanAnus 

profcrt  funt  fx,..j.  £g.t  detr.i_nsfor.nat,onc  figu-  guindcdm  l.bros  Elcmcntorum  Euclidis  latinol 

nnim .  de  re^.  &  curv,  ««^ura.  Ccnf^t  F.ibcr  f^cit .  uni  cum  fcholiis  nntiquis  Procli .  Sc  ll^ 

Srapu/c,/f,  Mathc.ait.cas  d,fc,pl.nas  profu.idius  rum  ,  quibus  .iddidit  commJntadones  nronri^ 

eopcr:erra(re  .lemmem.  a.,  opinioni  non  fubfcrf-  Opus  quidcm  bonum  cft  ,  mco  t.imcn  judicio^: 

botw  n,ff  «m  add«o  /;,o  forfitan  tcmporc.  Ha-  mis  prolixum.  Tyroncin  enim  diutius  in  minutiis 

ber&al,b,m..bmathc,nat.cncx.guimomcnri.  detinct  dum  fcrupulofius  ca  notat ,  qux  cu 

Crca  .i„num  ,^  80  Joannes  Vcrncrus  fcripfit  in  mcntcm  vcn.rc  noinint  ^ 

*  E!cmcnns  Conicis .  dc  modis  duplicandi  cu-        Habct  &  data  Euclidis ,  &  fracrmentum  om, 

n.^  ^btos  de  tn.ing„K  Jum.  ut  cx  co  nihil  clici  folTu,  nifi  m.od  Suc 

lci^S  'ZZrtr  ^Z^i"''^^"^^'"'  ^^'r  P'.'^""'  P""^'P''""  '•"ivctfal.ffimum  Mccha- 

•Si  l,Jltnl  r  P°^^.^^^''"»''^  "'«^.  q"^'  "cmpe  ufi  lumus .  Q.uod  plus  movctur 

™ira  <j',i{lionesGeomctr.cascd.d.t.  nujores  h.nbct  vircs.  * 

t«Dl.    '  r     ^*'''''  ^^^"        '  * ^°  ^'^"''^  P^*"'^  CirvcUus.  Docuit  Mathc- 

bcouS;  li-  fi"  i"  Acadcmia  Complutenfi  ;  fccit  notas  in  Eu- 

EodTl»!   n      .lluftrav,t.  cl.dcm  .  &  compcnd.um  quamor  Mathcmatica- 

feodemtmpore  Bartolomxus  Vcnctu,  in  Grx-  rum  difciplinarui^. 

^  ^"''-^"^  r'  '  '^*^  NicoLius  Tartalca  Breflianus  docuit  Ve- 

J  Xr  j      Pr"]  vcrfioncm  i  Grxco  lon-  nctiis  ;  &  Gcomctrica  dc  numctis ,  &  mcnfuris 

fxM  h",II  '  M"hefin  nefcirct.  pluribiis  cft  proacutus  It.ilici-. 

J^namionatus  cft.  Gcnms  fuit  hujus  fxculi         In  primo  libro  dcfinitioncs  primiElcmcnto- 

aofhonbus  tot.  clTcnt .  fidclit.-i-  rum  Euclidis  afllrt ,  muhifque  notationcs  ad- 


13-'"'  ^"-""^  rcicntiam  promo- 

f :  Qiwd  in  matcria  fcicntiarum  cft  nueari. 
T™  «"f  Euclidcm  fus  d^quc  vcrtcrcm  fi  brc 

pXT  N  ^  '^''"'°"  '  "^*^"^  dcmonftrare 
«^a  'ji  a"thorum  tam  qi.x- 

ficarr»!!'''"'"  'P**  '  "fq^^^mquod  figni- 
runr.  '  '^''^'        fignificarc  dcbuc- 

«iC  fi!"*  GwricusNeapoIitanustctrago- 
num   k  L  "^"'''  qu-^d^mram  per  Cnmpa- 
>nale'er  |   '""''''"  ^  '^«^'"'"  '^^•<'''. 
obti,«i,  (5!?^  "t  nullim   vim  demonftrandi 
thotihiii^^*  cft  cadcm  in  propriij  au- 

,  quam  in  hoc  opcrc. 

^'•n„n  •         Bovillus  Vcro.nanduus  Gcome- 
'iirif,mi'T      """"^  «^^pof""''  libros 
I  cir     J^"'?.°  ^8"  '^'^  magnitudinibus,  &  ca- 


fum  drr„m/iL  ..  S'^  magn.tuainiDus, «  ca 
KccInT-   •  ^"  f^cundo  dc  confequcnti 

In  miafr        ^  <^o""n">s  In  tcrtio  dc  punais 
''^-?p?r.W '''•^"'"'"'^'  fupcrficicbus.  Sc: 
Op««  mJlius  momcntiquodccitasdcfinit 


jung.t. 

In  /ccundo  contincntur  mcthodt  metiendarum 
arearuin  ,  iccundum  ufiim  v.iriaruin  rcgionum. 

In  tcrtio  /quadrx  fabrica.n.  &  ufus  in  rcduccn- 
dis  fuperficicbus  ad  rcflangulas. 

In  quarto  de  foliditate ,  &  modis  meriendi , 
focnum  ,  ligna  in  voriis  rcgionibus. 

In  qi,into  mctitur  omnia  xdificia,  &  fbflas, 

Quarta  pars  ad  numeros  ,  &  praxin  redacit  fi- 
giirns  tam  (iipcrficialcs  auam  foUdas. 

In  primo  libro  poft  aiiquas  Ubri  quinti  Eucli- 
dis  dcfinirioncs  triangula  nieritur  ctiam  finc  pec 
pcndici.Iaribus. 

In  fccundo  poft  dcfinitiones  variorum  folido- 
rnm  docct  mcthodum  mcticndorum  cubonim  , 
prifin.uum,  pyramidum. 

In  tcrtio  profcrt  doitrinam  Archimcdis  dc 
fphxr.-i,  Sc  Cylindro.  &  qua  nonmillas  praxcs  cli- 
cit  ad  mcnfiirationcm  corum  corpon.m. 

S.inrapars  docct  mcthodum  pcrficiendoruin 
^      ematum  rcgiila  &  circino  .  con.m  prxcipue 


qux  in  Eudidc  convnentur 


B  iij 


Primo 
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Ptirao 


De  progreflu  Mathefeos, 


libro  fcx  ptiomm  Eucl,ais  pcoblcnau,     mcdiarum  proportionalium  invcntionc  .  variis 
&  alirmuUa  |^tficit.  duas  mca,as  propoi tionak: 


invemt,  ovJcm  figuram  dclcnb.t .  «ncthodum 
tS  Vxpcndcndi  t  dux  Lnc«  fimptoporup- 

"^Sccundo  folvit  probknuta  libtorum  Euclidis 

corpus  alj  alio  fubttahit. 
T«tio  cadcm  citcini  apcrtuti  .nulta  folv.t  p  o- 


blemata,  prxcipuc 


nonnulb  a  Cacdano  proiK)i,ta 


.circadccijnum  Eudidis.  ,     i„i,>„m  in 

Idcm  authof  commc,u.ir,um  cd,d,t  Italicum  .n 
■  ,5  Ubros  Eucl.dis,in  quo  prx.cr  dcmonArat.oncs 
cLe  cxpHcatas  ,  adjungit  aliquas  .K,tat,oncs , 
cxplica.ioncs  dc  fuo  mulcuro  ad  cUr.tatcm  conlc- 

rcntcs,  . 
Omnia  Tartale*  opera  opt,.na  funt,  &  utd.a. 
.6,0  floruit  OrontiusFinxusDelohumRc- 
Ris  Chrift,an,aimi  Fcancifci  Pcm,  MatKcmaucus. 
In  6  pciores  Euclidis  hbtos  co,nmcnt.u.um  ed.- 
dit ,  in  quo  quantum  potuit  mentctn  Eud.d.s  cx- 
plicit  flis  clacc  .  nulbn  dc  fuo  dcmonftrat.o- 
ncm  adjccic.  Dc  Gcomettia  I.bcos  duos  eg.t.Jtcm 
dc  circiai  quadratura ,  dc  dcfcripfonc  figucarun. 
regularium  ;  qua:  quidcn  bona  lunt.  Sccjpfit  &c 
ah^  in  aliis  .mtcnis.  Hunc  Nonius  m  miilt.s  tc- 
prchcndit.  Non  vidcmr  multu.n  promovillc  Gco- 
raetriam.  Diccmusldc  co  in  aliis  inatcri.s. 

M5I  Francifais  Maurolycus  Abbas  Mcfla- 
nenfis  Euclidis  libros  1  j  .  .4  &  >  t  mcliorcm 
ordinan  redcgit.  Libro  dccimotcttio,  unam  Pco- 
pofitionon  ad|ccit  dc  fuo  nccc(rariam  ,  &  duas  cx 
ftqucnri  libro  ttanftalit.  Libto  dcci.no  quarto 
Propofitioncs  15  adjccit.  Dcci.mim  quinn.m  m- 
taaum  rchquit,  toti.nquc  hanc  doatina.n  clor.o- 
tcm  reddidit,  &  Rcomctricc  id  prxft.m.  Qux 
oinnia  folida  quidcm  funt ,  fcd  >T>cliora  forc.u ,  (. 
iniM^utiliori  id  pcxft.tiirct.  Typu  .na.xdatus 
eftVcnctiisinquarta  p.,tritius  Ve- 

«c^v^^rruKfat^^^^^^^^ 

«s^aWI:;  Co^ucortun  l.bt.s  q«.tuor  Ut..jo, 
fcdt ,  td  mai  i  Ejus  cni.T.  vctfio  non  cft  lat.,« . 
idcoqucditflcilior^  Archimedis  opcra 

r  Com^tariis  in  cofdcm  hbcos  Acchimcdi. 

(Irarcc  &  larinc.  .     ,  . 

o  joanncs  Schcubclius  .n  Acadcmia  Tu- 
binJenfi  EuclidisPcofclToc  ordinarius  commcnta- 
riu.n  cdidit  in  6  prioccs  Euclidis.  In  quo  afFcct  ti- 
iiilum  Propofitionis  Gcxci  ,  quon  noftca  cxpli- 
cat,  &  dcmonftrationcs  adjungit.  Nihil  habct  pc- 
culiare ,  ncc  cft  fatis  clarus  ,  fcd  confufus ;  non- 
jiunquam  cnim  Propofirioncs  cfBcii  nimis  in  ab- 
ftraao. 

i(j4  prodicre  Joannis  Buteonis  Dclphinatis 
opera  Georhetrica  ;  Dc  mcnfiua  arcx  Noe,  dc  fu- 
blicio  ponte  Cxfaris  ,  confutatio  qiudraturx  cir- 
cnhOrontij  Finxi.Habet  nonnuUa  de  duplicatio- 
nc  cubi ,  dc  flueiicis  aqux  mcnfura.  Dc  libra  & 
ftatcre. 

In  hoc  opere  funt  multa  ab  Antiquis  cn.diti 
pctita :  qux  vct6  ad  Maihcfin  fpcdant  funt  cxi- 
gui  momcnti. 

I  j  J6  Otoniius  Finxus  Dclphinas  Mathcmati- 
cus  Rcgius  libtos  4  cdidii  ,  dc  ccbus  Mathcmati- 
c»s  haftcnus  defidcraiii.  ln  ptuno  agit  dc  duaru.ti 


nioJis,  novis,  fuo  tamc.i  nxvo  non  carcnt,bus,  iii 
ntuncris  idem  el£cit.  In  fcct.ndo  rationctn  dr- 
cumfctcniix  ad  diamctrum ,  &  circuli  quadratu- 
ram  tcntat,  In  tcttio  laius  polygoni  circulo  i..- 
faipri ,  iSc  rcduAionem  ad  circulum.  In  quarto  , 
folidonun  tranfmutationcm  ,  &  fphxrx  cubica- 
tioncm  explicat ,  proptictatcs  lincx  fcdtr  extre- 
mi  AC  .TKdii  rationc  ;  ii.  quibus  ad  gcomctricam 
prxcif.oncm  non  pcrvcnit ,  quamv.s  utilia  fint 
qux  proponit. 

Eodem  amio  Xylandcr  vcrtit  in  latinum  Pfclli 
authoris  Crxci  quadr.vium  &  annotatio..ibus 
luftiavit.  Bafilcx  i.i  odavo  i  (56. 

I  j  j7  Jacobus  Pdcurius  Cciwmanus  Commen- 
larium  edidit  in  fcx  ptiotcs  libros  Euchdis,  in  quo 
novas  dcntonftraiiones  adjecit  ad  decimam  tcr- 
tiani  tciti),oftcndit  conta(!lum  dtculorum  non  cfte 
quajititatcm  ,&  pacalogifinos  indc  ortos  fiiftulir, 
prindpia  clari  cxpHcuit ,  quinci  Iibri  dcfiiuciones 
gcomctcic^  dedaravit.  Euclidis  verba  noil  reli- 
giosc  tcddidit  fed  fcnia.tiam.  Diu  vixit  P.trifiis. 
Opus  bonum  &  fohdum.  De  contaAu  circuli  ^J- 
tcrcatus  eft  a.m  Clavio.  Item  fcripfit  dc  diubus 
liiieis  in  codc.n  plano  non  parallclis ,  &  nu..  con- 
currcntibus. 

1^58  Fcdericus  Commandinus  Uibinas,  de  quo 
fupra ,  aUquot  tradlatus  Atchimcdis  in  Iati..u.n 
vcttit  ,  ncnpc  draili  dimcnfioncm  ,  dc  lincis 
(piraUbus  ,  dc  quadratu.a  paiabola: ,  dc  couoidi- 
bus,  &  fphxroidibus,  Ubiopusfuitcommcnta- 
uoncs  addidit :  Omnia  optimc. 

Eodi.u .-inno  1558  Gcmmaftifius  Mcdiais  ,  8c 
Mathc.n.nicus ,  fcripfit  dc  cadio  Aftronomico  , 
fcu  dc  crucc  geomctrica.  Habet  in  hoc  opcre 
multa  parcrga  ,  qiu:  ad  hoc  i.iftrumcnn,m  non 
pertincnt.  Plurima  ta.ncn  func  utilia  ad  rocnfurar- 
tiones.  Huic  opcri  ad)e€ti  cft  bcevis  cca^atio 
Joannis  Sp.ingebcrgij ,  &  Scbaftiani  Munftcri  dc 
fi.npliciori  baculo ,  quem  baa,lum  Jacob  nomi- 
nant :  In  hoc  opcrc  funt  pcaxcs  ucilcs  licet  com- 
munes,  Parifiis  in  odavo  ijj8.  Itcminquarto 
Antueipix  .  5  84. 

Eodcin  an.\o  1558  Joannes  Pena  Rcgiiu 
Mathcmaticus  Parifiis  vcrfionem  Sphxricocum 
Thcodofi)  ,  c  Grxco  in  latinum  fcrmoncm  cdidit. 
Rario  i.iftitucndx  hujus  vcrfionis  fi.it ,  quod  alix 
vcrfiones  qux  tunc  tcmporis  habcbantut  fiicranc 
cx  Arabico  dcfumptx.  Arabcs  autcra  Thcodofij 
Sphxrica  corrupetant,  multifquc  Ptopoficionibus 
inutilibus  auxcranc  ,  hoc  eft  fcrc  quana  parte. 
Dcmonftrationes  item  difliculuiibus  variis  im- 
pliaicranc.  Qiiace  ut  argumcntura  alioquin  uti- 
lifltmum  fuo  Iplcndori  rcftitucret  ,  hanc  vcrfio- 
ncm  aggrdfus  eft  ,  quam  diligcntiflRm^  pcifccit. 

Eodem  anno  1558  Maiirolycus  Abbas  Mcfta- 
nenfis  infignis  M.ithcmaticus  dc  quo  jam  fuprSk. 
inter  alia  ,  edidit  Sphxrica  Theodofij  j  fcd  cjus 
vcrfio  ,  fivc  intcrprctatio  diffidlior  cft  ca  quan» 
poftca  cdidit  CUvius.  Phrafis  latina  non  eft,  pa- 
citquc  confiifionan.  Idemcdidit  ejufdem  opulcu- 
Jum  de  habitacionibus  i  x  Propofitio.ubus  com- 
prehcnfiun.in  quo  agit  de  proprietatibus  habitan- 
tium  fiib  xquatorc  .  pclo  aliilquc  locis. 

Edidit  item  Mcnclai  Sphxricorum  libros  trcs  , 
ex  vcniftifllmis  mcmbianis  dcfumptos,  quos  ia 
multis  fc  fupplcvirtc  aircrit. 

ij6i   Joannes  Rcgiomontanus  Ttigonome- 

tiiam 


le 


&  illuftribus  Mathematicis. 


triam 


tur  j 
fiint 




edidlt  Ubtis  qumqnc  comprchcnfam  ;  in  poris  impcidcndum  Cit  in  coniU-f  J 

quorum  diwbus  primis  agu  dc  foiutionc  triangu-  icndat  quam  tota  doarina  in  eo  "^""^ 

loium  rcdilincorom.  Tcrnus  cft  ad  triangiila  tur  ;  Idt6aue  flnr.;  f,.;...^-  ™  "'."^' nicrca- 
fuhirica  lfagogicus,muWquc  habet  cxThcodo- 
fio  defiimpta.  In  quano  pioprictatcs  triangulo- 
rum  Iphxnconim  ,  iwnnuliarquc  corum  folutio- 
ncs  craJit.  Itcm  Mcihodum  condrucndi  canonis 
fmuum.  Hxc  tr^Jiomctria  bcnc  cft  dcmonftra- 
ta :  in  multis  tamcn  cft  difficilior  ,  ncc  fatis  com- 

pcndiofa.  VoA  ip(m  cnim  invcntx  funt  praxcs  Aftronomicz  hbror"quM'Iior7JT"'''r"'^"'"' 

alix  fjciliorcj.  Opus  tjmen  optimum  fuit  iuo  Trigonomctriam.  In  primo  hbro  k  ' 

«cmporc.  nit  pra.xcs  additionis .  fubrr:,A;^  wcvitcr  piopo- 

Anno  I J6f  Chriftianus  Hcrlinus  verfionem  tion.s.  &  divilionis  Aftronomic    1' ' 

k  Commcnrariura  edidit  fcx  priorum  librorum  dum  has  rceulas  cxcrccndi  rir^,'  C  """^^" 

£ucl.di5 ;  Conradus  D.tfy podius  rcliquorum.  Ra-  duum ,  gradS^.  mi.iuta    &  fc^nS;"^^ 

rio  Ca.nmcntiri.  hujus  in  co  confiftit ,  ut  notct  dccct  mcthodnm  .r.,.a'^j^.^^' 


^iac6quefloccifacicnir;;;ZZr^" 
^  obfcura.  Vidctur  autem  JoachTmurR  h''"* 
CU5  cx  me«te  Vieta:  fuum  caninem   &  rr 
n,ctr..im  concinnalU  :  r^ia!^"TuJ'  "'Sp^o- 
eft  communi.  ^      merhodus  .nh:ri»r 

ij8i   Mauricius  Brcffius  nriri,«^  i- 


«  qiBJimwo  m  ioni..i  po.»  puu..u.  vj.a:  norar.o      v.rtit  quafi  in  rradus  ,  minuta    Sc  Ce.rn,,A 
eft  cxigoi  momemi ,  dcmonftrationciquc  nimis     ratio  commoda  non  eft   fr  4  Jaa^,  '  ^^'^ 

dcmPiopofitionum.  Toaimopus  muti  c.  itcm  mrrF,r.^.,r„  ...x  """cucs.  Docct 

M^^^Ftedeticus  Commandinus  Urbinas  in     rum  f^u  unlaui.  m  "r°"*  ^A?'>'- 

latinum  vertit  quatuot  Apollonij  Pcrgxi  libros  rium  ner  E  ^^'{^[«^""'^'["n^ra.  fecan- 
deCo,.,cis..,..Lp.pplt,cxLrir^L.^^        "eZ^^C  ^^^^Z^^^l^  ^^^^ 

"omctriam  rcdlilineam.  In  qu.nrto  fphxricam.  ^  * 
Hxc  Tr.gonomctria  bona  cft,  vidctilrq,.c  bcni 
promov.rrc  hanc  Dartcm,  cumhabcat  Pronofitio- 
ncs  opt.inas,  &clar3s. 

•  j85  Thoinas  Finkius  Flcnrpurgcnfis  edidie 
Gcomttr.x  rotundi  fcu  circuU  I.bros %  ;  in  qui- 
buscollcgit,  quxcumquc  in  libris  Euclidis  ad 

*  .  .    V  «jrxce,  Sc     Undc  totum  opus  cft  cxigui  mo.iicnti. 

1584  Joanncs  Baptifta  Bcncdiiilus  Patririug 
Vcnctus  in  fine  fui  operis  imilta  habct  Mifcella- 
nca  Cicometrica ,  quorum  nonnulla  ad  fcaioncs 
prxfcrtim  pertincntia  bona  funt ,  fcd  inotdinata. 

Eodcm  anno  i  jg^  Simon  du  Chcne  Doleniis* 
edidit  Gallicc  opufa.  lum  ;  ^«</r.»/i»r*  C#r- 
f/f,  OH  manitre  di  trouvtr  un  tfHarri  tfi*l  a  uM 
Cercle  Aonnt.  Opus  malc  digtftum,agcomctricum, 
&  nullius  momenti. 

ijS^  Nicolaus  Tartalca  Brcfllanus  It.iIic^Eu- 
clidcm  interprctatus  cft  ;  qiur  intcrprctationihil 
habet  pcculi.irc,  nifi  quod  Euclidcm  bcne  rcddit. 

I  j8(5  Francifcus  Barocius  Jacobi  filius ,  P.itri- 
tius  Vcnctus  ,  opt.s  inftituit  cx  conicis  dcfmn- 
prum  ,  in  quo  Problcma  gcomctricom  dc  lincis  ad 
fcfc  inviccm  fcnpcr  acccdc.uibus  ,  &  nunquairt 
^GjliiaZ'""  '^'''^''™  '  ^^"'^'ci  fccun-     conairrentibus  ,  tredccim  modis  abfolvit.  Utitur 

"'f""  ufu  '^^^?.^.^^''^^"^^"*^^'"-  Hujus  i.iftru-  .nutc.n  plcrumquc  afymptotis  hypcrbolaruiTi. 
«cctfllrTrl  Gcomctria  ptaftica.  Huic     Opus  quidcm  gcoroctricum,  fcd  utilitaris  mo- 

««UitTria„usFrcdcriciDcIphinidc,ftu,«-,.  dicx. 

1587  Prodiir  nova  Gcomctria  Italica  FrancifcJ 

...   ...Mftrl     Patricij  ,  in  qua  cum  ordi.ie  mirabili ,  viaquc  fa- 

"'«'tariiin*"  •  ■  ^P"*^  Gallos  ,  Com-  ciUori  Mathcfcs  dcmonftrare  intcndit.  Opus  i  f 
ffidis  eJidi*  ''"'""^*^"'"  libros  Elcmcntorum  Ea-  hbris  coiilprchcnfum  ;  primum  tamen  Eudidis  li- 
"'Ctrie  iiJn-  vcram  &  gcrjnanam  Geo-     brum  non  exccdcns.  Ide6quc  rcs  cft  nulliu 

"«'"odZrjV  , feptimum,  &  deci- 
''Wa -inP  .  corporum-compara- 

&optiraZT''"°"'^"r ^P"*  perfpicuum, 
,f,™7^'^--'t"iaforetutilior. 

trian^uN      ^','1"^  ^""^"  Mathemaricus  fcu 
filium  S  'a"^""  ''^'°  ''"g^='"  Vietx  univer- 
««T.:in  Z  T"""       C.inoncm  Mathcmati. 
">  S«o  «abtevitcr  r«  iaaicat,  ui  plus  tem. 


fibiis ,  &  Euiodj  Arcalonitar  Commcntariis  in 
fm^uhs  Propofif iones ,  quibus  annoratioiics  fiias 
aJ/ctif.  Optijn.i  eft  vcr/io.opufqnc  clarum  quan- 
tuin  K/  mafcria  Pcmiirrir.  Vcrtit  itcm  Sercni  An- 
tinfc;i/is  Piiilofophi  libros  duos  dc  feaionc  Cy- 

Wri ,    con\ ,  eldcm  claritatc ,  cul  commcnta- 

f/uffl  addidif  de  fuo. 

i;(57  ConradusDafvpodius  Profciror  Scholx 
rgfntmenlis ,  Elcmcnca  Gconietrii 
qno  Jibro  definitiones  folas  tradit 
wine.  Argcntorati.inoftavo  IJ67. 

«/71  Jacobus  Pdctarius  Medicus  ,  &  Mathe- 
nut.a.s  Parifii,,opufcuIum  edidit  dc  ufu  Gcomc- 
«n*  mgmta  ptoblcmatis  comprchcnfum.  Sunt 
««m  problemata  commu.iia  cx  Euclidcut  plu- 
tMJum  defumpta.  In  quarto  Parifiis  1  ^71. 

'{7J  Joonnes  de  Mcrlicrs  Profciror  Reeius 
M|«h*f«»  Parifiis ,  Opufculum  Gallicum  cd.Vlir, 
^J^r^\oU  frMi^Hedt  Gtometrie.  In  n..o  fd- 
««  dofftmcthodum  metiendi  omnia  rcdilinea 
P^rcdudwnemad  triangnla .  qux  dcmi/r.  per- 
H-cuUf.met.tur.  Nih.T  habct  nifi  communc. 
tti^,-  ^r"''  ^'"'=""  Stupanus  Mcdicus 
S  llr  ^  '°'^f^^'"*'"*^"''"'^^""^C""  3d 

i  cZ  F""°nio  Hcnricifcciin. 

,„n™""  Phyficam  ^nx  attingit. 
HufiifeK'  ^1"'^^«^  Candalla  ex  illuf 


lius  nK>- 

menri,  in  plerifquc  enim  nihil  probar.  In  quarca 
ferrarix. 

Anno  1588  prodierc  Pappi  Alcxandrini  Collc- 
ftiones  Frcdcrico  Comm.indino  Urbinatc  in  la- 
rinum  vcrfx  ,  &  comment.iriis  illuftratx.  Quod 
ad  Commandinum  fpedat  opus  cft  optimum.  Im"* 
preirum  itcm  cft  Bononiz  anno  1659. 

1/91  Philippus  Lansbergius  Triangvilorxml 
Gcoineuije  libios  quanior  edidit ,  in  quibiis  nova 

methodo 
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primo  habct  TWcnuta  nccclTaru  ad  conftm- 
aioucm  C-monis  rmvunn,&:  langcntmni.qucnnn 
fccunaohbroconftruit.  1»  tcriio  tnangula  rcQi- 
linca,  in  qu.uto  fphxtica  folvJt. 

Hxc  tr.gonomcttia  clara  cft  ,  facilis.  ab  co  ta- 
mcn  tcmpoic  ultcrius  provcOa  ctl  hxc  doatma  , 
au  ncmp^  addit*  funt  ptaxcs  facbotcs  quain  plu- 

""l%x  Adrianus  Romanus  Lovanicnf.s  Mcdi- 
cus  &  Maihcmaticus  .  cdid.t  .dcx  Machcm.x,.cx 
pancm  ptimam  f.vc  mcthodum  polygonorutn , 
iicmpc  qua  modum  tradit  mcticndorum  fac.Ic  la- 
tcrJn  ,  &  arcarum  unicum  cira.h  qi...dratura. 
Hoc  opits  dcmonftrationes  «on  habct,  lcd  ta.,tum 
oraxcs,  idcoquc  ut  t)lurimu.ncft  inuulcaim  ,ani 
fupponar  tcfcire  idquoddoccr.  .  ci- 

7,94  lofcphus  Scahger  Cyclometnca  Elc- 
mcnta  dni  cdidit.  In  ptimo  agit  dc  pcrnnctro 
circuli.  in  fccundo  de  uotcntia  cucuh.  Volu.t  ai.- 
tcm  in  hoc  opcrc  folvcrc  ptoblcma  dc  c.rcuU 
quadratura  ut  in  appciidicc  apparct  Qc.am  vcro 
ab  ca  longc  abht  omnibus  fit  .nanifcftum  ,  cum 
vclitdodccaniambitum  majorem  cflc  ciraunfc- 
rcniia  circuH  cui  infcribitiu .  quod  non  probabit 
nnquam  nimfdfum  fit ;  idc6quc  totun.  hoc  opus 
ficut  &  alia  multa  fimilia ,  in  niltilum  rccdit. 

I prodiit  FraiicifLi  Victx  munimcn  advcr- 
fas  novam  Cyclomctriam  fcu  Ai(1iiti>««h  Scaligcri. 
Ncmpe  in  hocopctc  facilc  dcnonftrat  Cydomc- 
trian.  a  Scaligcro  promotam  clfc. 

Prodiit  cjufdcm  opufa.lum  quo  folvit  Proble- 
ma  ab  Adriano  Romano  Lovanicnfi  mag.ia  pom- 
pa  omnibus  Nlathcmaticis  propofnum.  Solvit  .lu- 
tem  pluribt.s  modis.  Eft  autcm  problcma  Algc- 
bricum.  . 

j  Ejufdcm  Pfeudomefolabum,  advetfus  Mcfo- 
labum  Scaligcri.  Oin.s  cxiguum  pcflTunc  cxpUca- 
rum. 

1 J94  Comclius  dc  ]udxis  Anrucrpianns  opu- 
failum  cdidit  figiuis  benc  ot natum  ,  dc  ulu  qua- 
dramis,  &  quadrati  Gco.nctrici,  in  quo  prxtcr  h- 
guras  nihil  cft  quod  communc  non  l.t ,  Sc  cu.quc 

obvium.  ,  ... 

.595  B.-irtolomx«sRoma,iusProthcum  m.h- 

tarcm  ItaUcc  cdldit  in  tccs  Ubtos  d.v.lum. 

Inprimodefcribit  f^bricam  var.orum  «nftru- 
mcntotum  Gcomctricotum.  In  uno  mftrumcnto 
coniunjnt  qu.-.dr.intcm  ,  fcmicirculum,  quadratum 
GconKtri<Sm,  Radium  Grxa.m  fc«  rcgulas  pa- 
ialli<aicas  .  Cruccm  Geometricam,  annulum  Cy- 
lindrum ,  Globi.m  ccelcftcm  in  capulo  pug.onis. 

Iin&  ,  ufumiftiusinftru.ne.itiapcr,t,quo 
nempc  figurx  omncs  gcomctricx  dchnc..,uur  m- 
ftrumentt  item  pcrfpcftivx  ,  P.Ourx  ,  Arch.tc 
^ri  ,  docet  itcm  nonnuUas  praxcs  ad  nav.ga- 
tioncTO  ,  &  bcUum  fpeftaM". 

In  hoc  opctc  funt  mult*  ingcniofx  praxes, 
ncmpc  ufus  iftorum  inftrmncntorum.  quorumdc- 
monftratio  perfepatet.  Ncapoh.nquatto  159;. 

M 96  prodiit  Opus  Pal.«inum  dc  triangulis,  i 
Gcorgio  Joachimo  Rhctico  cccptum  ,  &  i  Va- 
lcntijio  Othonc  Principis  Palatini  Friderici  4 
Elcftoris  M.-ithematico  pcrfc&mn.Plurimoscon- 
cinet  traftatus.  Pri.nus  tradlan.s  cft  Gcorgij  Joa- 
chimi  Rhctici ,  librofquc  trcs  coinplcdlitur  :  In 
primo  pr.Tron,t  lc,nmata;in  fccundo  quxrit  chor- 
das ,  &  ftnus }  ia  tcicio  calculum  init.  Scquicur 


liber  uuus  dc  triquctris  lincarum  rcibrum.  Exin* 
dc  traflatus  dc  triangiilis  Globi  cum  augnlo  re- 
&o ,  libris  duobus  comprchcnlus.  Dcniquc  tra- 
(ibcus  dc  triangulis  4phxricis  obliqu.^npulis , 
Lbris  quatuor.  Additx  iunt  tabulx  amplillimx. 
Opus  hoc  malc  digcftum  ,  Sc  malc  explicatum, 
licct  fufifltmc,  in  quo  trigono,ncrria«n  vix  quif- 
<]ua.n  add.fcat.  Ulus  cano.iis  d.flicillinius  ,  ncc 
comparandus  cum  canonc  communi.  Vidctur  hoc 
opu5  dcfumptum  c(Ic  cx  Vieta. 

1  f  97  prodiit  Gallicus  tratkatus  dc  gtaphoroe- 
tro  iuftrumciuo  cujns  opc  diftantias  inctiri  pof- 
fitmus  ,  cxtcrafquc  opcrationcs  Gcodcticas  perfi- 
ccrc.  Author  clk  Philippus  Danfric.  Inftrumcn- 
tumoptimumcft  plurinrariunquc  praxiura  capax^ 
Parifiis  in  quarto  1597- 

1*97  Adrianus  Romanus  Equcs  auratus  Ma^ 
ihclcon  Profcdbr  in  Academia  Vurccburgcnfi 
opufculu.n  ediJit ,  cu|us  titulus  ,  In  j4rchinte/Ut 
cirCHli  dimenjlanem  sn*hfu.  In  hocopcrc  dtfcn- 
dit  Archimcdcm  contra  ]ofcphu.n  Scaligcrum 
qui  Arch.mcdcm  rcprchciidcrat ,  quiid  in  lui  di- 
incnlio..c  circuli ,  numcris  cillt  ufus.  Addidit  & 
cxcrcitationcs  Cyclicas  in  cu.idcm  Jofcphuni 
Scaligerum  ,  Orontium  Fi.,xu.n ,  &  Raymarum 
Urfuin  ,  i.i  quibus  optimi  dcmonftrat  Orontium 
1101,  invniiirc  quadtaturam  circuli ,  &  aiios  itcm 
m  muliis  dcccptos  cflc. 

1(99  Schoncrus  Pctri  Rami  Vcrom.-uidui 
Gcoinctriam  libris  comprthcnfam  cdidit. 
Qiiatuor  primi  dcfinitioncs,&:divi(ioiies  coin.nu- 
ncs  contincnt.  Qiiintus  dc  lincis  ,  pcrpendicula- 
ribus  &  paralldis.  6  7  &  8  dc  ttiangulis.  9  , 
Gcodciiam  habct  .id  menfurationcm  lincanim,  & 
10,  1 1  &  1 1  de  parallclogrammis  rc Aangtilis, 
&  quadratis.  i }  dodlrin.im  Secundi  Euclidis  con- 
tinet.  14  tncnfurationcs  arcarum.  15  16  &  17  de 
circulo.  1 8  dc  infcriptio.iibus  in  c.rculo.  19  de 
rocnfuratio.,c  polygonorum,&  circuli.  10  dc  Soli- 
doriim  clcmentis  ,  ncmpe  continet  dodlrinam 
Undccimi  Euclidis.  11  dc  folidiiate  fphxrx.  iz 
de  ,nenfurationc  pyramidum.  ij  dc  prifmate.  14 
de  cubo.  2{  de  polycdris.  16  dc  fph.tra,&  corpo- 
ribus  infciiptis.  17  dc  Conis  &  Cyli»idris. 

Sciioncrus  hoc  opus  prxftrt  operibus  Eudidis, 
conaiurquc  oftendcrc  in  Ram.  bbris  ,  &  multo 
plura  &uiiliura  co.itincri.  Qi.od  licct  vcruin  fit 
non  tamcn  cum  Euclidi  priftrro.quia  niulta  habct 
nimis  brcviter  di£b,  &  non  dcmonftrata.  Miilta 
(unt  itcin  Euclydca,  Ucct  itcin  habeat  multa 
propria, 

Idcm  Petnis  R.imus  opus  cdidit  aii  tiruUis 
Scholarum  Maihematicarum ,  in  ;i  Ubros  dige- 
ftum.Trcs  pri.ni  contincnt  proceiniu.n  Mathcnia- 
ticum,  feu  adhortationcin,  duo  proximi  difputanc 
dc  prxcipuis  partibus  Arithmcticx ,  alij  ordinc  de 
f.ngulis  Euclidis  Eletncntis  diircnint,  iingulifquc 
cvolvunt ,  &  examinant  Propofitioncs  :  often- 
duntquc  quid  in  fit.gulis  reprchcndcndum,  cmcn- 
d.indiimquc  fit.  Totum  opus  cxigui  cft  niomcnti, 
in  qUo  pauca  difcas. 

.  6co  Francifcus  Victa  Fontcnxcnfis  aliquos 
traftatus  Gcomctricos  rcliquit.  Ncmpc  i.Eflc- 
dionuni  Gcomctricirum  Canonicam  rccenfio- 
ncm.  In  quo  cxplicat  Gconictricas  ctfctflioncs, 
qux  qundratiim  non  fupcrant. 

1  Supplcmeiuum  Geomctrix  in  quo  problc- 
raata  paulo  difficiliora  folvir. 

)  Pfeudo 


/ 
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i  pfciJoiTttfoLibum-.inqno  confidcrat  fcgmen- 
u  lincarmn  infaiptaniin  circulo  ,  caqiic  cum  fc- 
gmcntii  diamctn  coniparat. 

Qiiarcus  aJjunaa  capirila :  continet  varia  pro- 
blcmata  dc  iiifcriptione  quadrilatcronim  in  cir- 
culo. 

f  Ad  aiiflularcs  fcdioncs  problcniata  univcr- 
falia  i  fcu  varia  pcoblcinata  quibiis  triangula  in- 

tcr  (c  comparat. 

6  VariorumRffponforum  libcr.in  qiiorcfpoii- 

dcc  ad  varia  qiucdta. 

7  Apollonius  Gallus ,  ira  fc  vocat  occafionc 
problonatij  dc  dcfcribcndo  circulo  qiicin  trcs 
circuli  conting.mt  ,  quod  Adriaiius  Roi-iuiuis 
Colvere  non  po:umt.  Hujus  occafionc  problema- 
tis  ,  alia  mulu  foluit  circa  tadus  circulorum ,  & 
lincarum. 

8  Munimcn  adverfus  novam  Cyclomctriam 
Scaligtti ,  cujus  crrorcs  dctcgit. 

In  liis  miilta  funt  ingcniofa ,  Sc  abflriifa  ,  Ced 
<f\z  vix  ufum  aliqucm  habcanr. 

i6oo  Banholomius  Pitifcus  Granbcrgcnfis 
Silcfius  trigonomcmi  libros  qainquc  cdidit. 

Ptimus  cft  dc  gmttibiis  &  affc£lionibus  trian- 
gulomm,  rcpccit  auttm  nonnulbs  eorum  propric- 
uies  ab  Euclidc  rraditas. 

i  Dc  nccr/Ijriis  ad  dimcn/ioncm  triangulo- 
ruinuKi/«,  /Jnuuni,  rangnirium,  &:  fccantiura. 
f  Dc  dimcnlhnc  trjangiilorum  pL-uiorum. 
4  De  liimenfionc  Iplirticonim. 
;  De  compcndiis  quibufdam  tnangulorum 
canonij  corKfciidi ,  !c  ufurpandi.  E xhibct  caiio- 
Bcra  finum,  tangcntium,  &  fccantium. 

Addidit  qmfi  in  cvcmplum  tradatum  problc- 
mitura  Gcodcticorum,  Altimctricorum,  Aftrono- 
micotunj,  Gcographicorura  ,  in  libros  lo  diiliu- 
flum. 

Tontm  opasoptimum  quidcm  cft  ;  deficit  ta- 
"tn  nonminqtiamg.iod  non  habeat  demonftra- 
J«ws  integras ,  Ced  nonnunquam  ab  aliis  dc- 
«nonTtrau  airumat,  uc  a  Rcgiomontano.  Miilta  ta- 
n«n  idJit  dc  fuo.  N.hirhabct  dc  logarithmis 
q^xmodocft pars  prxcipua Trigonomctri*.  Au-' 
guft*  Vindckorum  in  oaavo  i6oo. 

«<oj  Mirinus  Ghccaldus  Patricius  Ragufinus 
nonniiU^  Pf„pofiHoncs  novas  dc  Parabola  cdidit. 

'omi  Arch  medcm  promotum  cdidit ,  ncmpc 
«^«"s  corporum  gcneribus  ,  gravitaCe  ,  &  ma- 

tuIZr'''""."'  ""^'P"  fpcftantad 
"aammdenataniibus  in  humido  ;in  quibtis  do- 

mlvruT"""'""  Archiinedis  nonnihil  pro- 
coron,  0     ""^  «rolutioncm  problcmatis  dc 

colmLf!?J.  "^""-^""^  Bcycrus  rcip.  F.  an- 
v^nT/',^'"'^  •  Stereomettix  inanium  no- 
bus  Gc«S!°'  ""°''''"  •  demonftrationi- 

f.iliri,r*"''"  q„a  cornonun  rc- 

v.intZr™""''       rcd.Iincm  um  quam  cur- 
H,,;  promptiinmc  explorantur. 

<Ii»/i  coJll""  P"^"'  P"""^  P-^"  ^ft 
«'oiiieDrJr^^'""''  P"^'"'  contincns.  pri- 
n.m  aP?"  "'"""''^  ftcreomctticos,  &  eo- 

rJtS  ^i"  P"""^  '5'^  "^"^  ''«vifionc  intcgro- 
^  n  rctup,,,,,^  .-.Igorichmo  ,  dc^x- 

f^brid  ,  r'"^'''^'''-  cubimcrricx 
Ci.  n/,.       ,  dircaionc  Gxodcti- 

r.«T/  trapcrij,multan- 
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guh  c.rculi  Gcodcfia.  T.im  de  ftcrcomctri.  foh. 
rx.  pnfmatis,  c vlmdri ,  pyramidis  coni,  cmZZ'. 

Opus  bonum  &  util,fli.num,  videtur  in  2?^ 
dcmonftratioi.es  cantum  indicaW  " 

Idcm  in  cofdcm  fcx  priorcs  Euclidis-dcmon- 
ftrat.onem  numcr.ilem  ,  ncmpc  Propofitiones  "„ 
"unK;r.s  cxhibct .  &  dcmonftrat ,  rcTZ^ 
al.qu.d  lucis  aft-crrr  Supponit  autcn  rig^^o- 
n.ctnam  fine  qui  intcllig.  non  poteft,  fxpf  c  »t 
Pir.Icmn.  &  Algcbtam  advocat,  &  furdos^^n.^;! 
ros  adhibcr.  ^ 

Idcm  in  Arithmcticam  rationalium ,  fcu  fenti 
mum  o<aavum.  nonum  Eudidis  codem  modo 
br  viflimc  cxpl.cuit.  N.hilquc  pcculiate  profcrt 
Idem  in  Ar..h.nctic.im  .rrariunalium  fcu  deci- 
mum  Euchd.s  dcTnoi.ft.arioncm  lincarcm,  &  nu- 
mcralcm  ed.d.t.  Supjx.nit  Algcbram,  &  ,„ulta  ni- 
in.s  brcv.rcr  &  obicnrc  jnoponit 

.60,  Err.ud  Mathcmaticus  Rcgius  novem 
pnmos  Eiichdis  l.bros  Galhcos  fi:cit,  &  commen- 
tar-oillurtr,ivjt,  bci.c,  &  txaac. 

Idcm  tres  l.bros  cdidit  GcometrLr  pradicxr 
Uiuim  dc  mcnfurationc  linearum.  Sccundum  dc 
mcnfiiratione  fuperfic.crum.  Tcrtium  dc  folidis 
Habct  .lutcm  praxes  communcs  fatis  bcnc,  & 
cxa«fte  dcinonftratas, 

i<;oj  Philippus  Horchcr  Bcrnciftellanus  . 
Ph.loloph-i,  &  Mcdiciiii  Dodlor  libros  trcs  edi- 
dit  dc  circiuo  proportionum.  Primo  tradit  cjus 
conftruaioncm.  Secund6  docct  quomodo  eodcm 
circino  quantitates  augcri,  &  minui  ,  &  radiccs 
omnes  extrahi  pbfllnt ,  vc!  viciflim  radicibus  da- 
tis  fol.da  invcftigari.  Tcrii6  cxeinpUs  rcliquos 
ufus  cxplicat. 

Hic  circinus  idcm  non  cft  ,  ac  inftrumcntum  i 
Gahlco  invcntiim ,  habct  tamcn  qua.n  plurima 
l.miha.  An  autcm  Horchcr  a  Gal.lxo  ,  aii  Gali- 
larus  ab  Horchcr  acccpcrit  ncfcio.  Vidctur  Gali- 
Iianus  rctimiillc  nomcnclacuram  ab  Horthcr  tra- 
ditam  qiiamvis  non  fit  fiinilc  ciiciiio  ,  cui  Hor- 
chcri  inftriimcnrum  pcrfimilc  cft.  Tcmpus  .iffinc 
cft  ,  nam  libcr  Horchcri  .inno  i6o{  prodiir  ,  G  i- 
Llii  op.is  in  larinum  vcifuin  cft  aniio  1611.  Mo- 
giiiitix  in  qi.nrro  i6oj. 

160 f  Lcvini.s  Hulfiiis  Cindcnfis  traifl.mis 
iionnullos  cdidit  ad  Geodcfi.im  f}>cdl,uites ,  quos 
ta.ncn  mcchanicorum  inicripfit. 

Primus  continct  ocularcm  dcmonftrationem 
novi  Geo.nctrici  inftruincnti  planimctri  uni 
cum  fuo  induAorio  ,  cujus  beneficio ,  ichnogra- 
phix  omnes  Gcomctricc  dcfcribuntur,  habetitan 
rcte ,  ad  fcenographias. 

Sccundus  Traclatus  continet  nonnulla  ad  tor- 
mcnroruin  bcllicorum  dirc^oncm  ,  &  globoriiin 
mcnfurationcm  fpeiflantia. 

Tcrtius  continet  iifiim  Sc  dcfcriptionem  circini 
proportion.im  Jufti  Burgi,  c;iji.s  bciKficio  omnis 
fiipcrficies  ,  &  foIiJuin  augcri .  &  minui  potcft. 
paucifiiimos  tamcn  profcrt  .liiis  h.ijufmodi  circinij 
Si  Burgus  fuit  nniiquior  GaUlio  ,  &  Horchcro 
ipfc  iiivcnit  circinum  proportionis.  Francofurti 
.-id  MaMuim  in  qu.irto  1605. 

i^^c?  Galilxus  Galilxi  Nobilis  Florenrinus  , 
Profsflbr  cjuoudam  Maihcinaticcs  in  U.iivcrhtatc 

C  Paduaii.i, 
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Paduana,  &  Supraordinarius  in  Pifana.Primarius 
Philolophus,  &  Mathcmatiois  Ducis  Etruriz,  Ita- 
licc  fcripfit  dc  rcguhs  propociioiulibus  fub  hoc 
titiilo  :  L*  optfMtiont  dtl  CtmpMjJo  fttmttric» ,  <^ 
miliiArt  I  fabricam  autcm  ,  &i  ufum  ilUus  iiiftru- 
racnti  lacinam  poi^ca  cradit. 

Objttlum  fuit  GaUlso  ^  Bahazare  Capra  Mc- 
diolancnfi  ,  quod  non  cllct  hujus  inftrumcnti  au- 
thor.fcd  ab  co  didicinct.  Huic  objcdlioni  rcfpon- 
dct  tcftimonio  artificis  ,  qui  jam  ^  lo  annis  ipfi 
lalia  inftrumcnu  conftruxcrat.  Qiiarc  tradkatum 
Icaltcum  cdidit  cum  titulo  ;  Difffii  di  GMto  Gd' 
Itlti  coHtro  dkt  CAlumnit,(jr  impefiitrt  di  BdlfiAr 
Caprd  MHMWt  Vfdttgli  si  nelld  confidtrMtio- 
ri  Aftronomiea  fofr»  U  nuov*  fliUM  dtl  1^04, 
tomi  ntl  pftblictiri  comt  fM»  tiivettLioni ,  U  fd- 
kricM ,  dr  gli  ufi  dtl  comptff»  Giomitrici ,  & 
MilitAri.  Atquc  adco  funt  quatuor  qui  dc  hoc 
inftrumcnto  conccndctc  poflunt.Bononix  in  quar* 
to  dc  novo  cditiim.  \  (>\(>. 

1607  Prodiit  authorc  Lconarto  ZubleroOpu- 
fculum  Gcomctriaiin,  cui  titulus,  Novitm  inftru- 
incnmm  Gcomctricuin.quo  rcrum  mcnfurabilium 
altitudo,  latirudo ,  profiindicas  hadcnus  inaudito 
compcndio  cciam  ab  imperitomciifurantur,iGa- 
Iparc  Vva/cr  Latinirati  donatum  cft. 

Inftrumcntuni  conftai  lcnucirculo ,  &  dupUci 
aUidada ,  in  pancs  xqualcs  mille  divifa ,  inftniAa 
cur/brc,  ciii  alia  rcgula  aptari  poicft  :  ita  ut  tribus 
his  regulis  aijuflibct  trianguli  typus  in  ipfo  in- 
fttumcnco  habcacur.  Inftrumcntum  facilcs  reddit 
opcrationcs  trigonometricas  ,  quod  in  Gcomctria 
pradlica  non  prxtcriimus.  Opus  hoc  cft  clcgan- 
ter  imprcfTumob  ix  figuras  xri  incifas.  In  quar- 
Xo  Ba/ilcz  16C7. 

i<Jo8  Simon  Stcvin  Ptincipis  Auriaci  Mathe- 
niariois  hypomnemata  mathcmatica  confcripfit, 
ca  tribucns  MauritioNaflbvio,  Prindpi  Auriaco 
^loniino  fuo  ,  quafi  ilUus  ciTcni  comnicniaiiones 
quas  Stcvimis  tantum  confcripfiirct.  Sub  hoc  ti- 
tulo  muiti  contincntur  tradbatus. 

Primus  Traftatus  Hypomncmatum  Srcvini  eft 
Trigonomctricus  in  quatuor  libros  divifus.  In 
primo  poft  dcfinitioncs  10  Propofitionibus  cano- 
nem  fintium  abiblvit ,  canoncs  itcm  tangentium, 
&  fccantiuin,  tina,  aut  altcri  propofitionc,cofque 
tradit  cum  ufibus, 

1  Ttiangula  reftilinea  folvit  8  Propofitioni- 
bu$.  Addit  in  finc  nonnulla  dc  mukangulis  planis 
ad  praxin  fpeftantia. 

J  Eftdcfphxriciseumqueintriamembrapar- 
^«ur:  In  primo  mcmbro  habct  11  Propofitioncs 
S"=>»  ad  fcqiicntia  ifagogicas.  Tum  fcquuntur 
vcm  Theoremata  ,  cx  quibus  in  teriio  praxcs 
«ciuntur  ,j  problematis.Addidit  in  fincnonnuU 
«raft^us  fpUiricis,  &  appcndiccm  hujus 

Libcr  cjuartus  proponit  calcftia  problemata, 
qu«  tr,gonomet,ico  calculo  fulvuntur.  Hic  Tra- 
«a  us  pofTcr  ,  fufficcrc  ad  ttiangulorum  omnium 
Idutioncm.  non  habct  tamcn%ias  breviflfimas 
vientiT  *  "^*^"'  Thcorcmata  iis  infcf- 

Jdn^  author  in  fccundo  tomo  Hypomncmarum 

n  P«t>c,^     figurarum  defcriptionem  linca- 
n.can,m  .  hcUccKl: ''l^^^^^.^"» 


fcrbtbr:::''!^,^.^".^^^^  praxes^  dc- 

.  aliafumquc  feftionum  co- 


liccs  lch 


(onoium> 


ad  fbrinationcm  corporura  rcgulariijm.  1  Libcr 
cft  dc  figurarum  dimcnfionc.  Primo  igitur  agit  dc 
iincarum  ctiam  inacctirarumdimcnfionibus.ln  fe- 
cunda  partedc  fupcrficicruin  dimenfionibus  etiam 
curvarum.  In  icnia  dc  foUditatc. 

5  Liber  agit  dc  additlone  ,  fubtt.iaione ,  mnU 
tiplicationc  ,  divihonc  magnitudiiuira  prifcttim 
plan.irum,  &  folidarum. 

4  Libcr  cft  dc  niagnitudinum  pioportione , 

f>rim6  lincarum, fccundo  fupcrficicrum ,  tertii  fo- 
idonim. 

f  Dc  fc£Honc  proportionali  fimiU  ordine  U- 
ncarum,  fupcrficicrum,  &  folidorum. 

6  De  transfbnnationc  fiEurarum. 

In  hoc  tradlatu  multa  habct  utilia,  Sc  ad  ufum 
fcvocabilia  ,  intafta  tamcn  rcliquit  inftrunicnta, 
qux  ad  ea  folcnt  adhibcri. 

1609  Adrianus  Ronuuuis  Canoncm  rriangulo» 
nim  fphxriconim  cdidit ,  in  quo  tot.-un  trigono- 
mctriam  quam  aUj  i8  cafibus  comprchcndunt, 
6^  cafibus  abfolvit. 

Mcthodicc  non  procedit  hic  author  ,  nec  tcr- 
""nis  utitur  confuccis  ,  ita  utcjus  trigonomctria» 
licct  bonam  dodirinam  contincat,  cvadat  diflicil- 
lima.  Dcmoiiftrationcs  vix  indicat ,  quare  nirais 
labor.indum  cft  in  ca  pcrdifccnda. 

1610  Joannes  Baptifta  Porta  Neapolitanus 
Elcmcntonim  airvilinconim  libros  trcs  cdidic 

In  primo  circulos  augcr  in  d.ita  r.nionc ,  circu- 
los  a  circulis  fubtrahit ,  Sphxroidcs  &c  Ellypfcs 
fimilitcr  auget,  habctquc  Prop.  i6, 

In  fecundo  varias  figuras  curviUneas  confi- 
dcrat. 

In  quano  lunulas,  &  quadraturam  circult 
tentat. 

In  hoc  operc  funi  multa  optima ,  tc  facilia ,  6C 
qux  viam  ftct nerc  pollunt  ad  ulccriora.  In  qtiar- 
to  Roiruc  1610. 

1611  P.Chriftophonis  Clavius  B.Tmbergcnfis 
Societatis  Jcfu,Gcomctriam  prad^icam  in  tonno  fc- 
cundo  fuorum  opcrum  edidit  in  ofto  libros  divi- 
fam.  Primus  tribus  Propofitionibus  omncm  di- 
riKnfioncm  abfolvit. 

1  Quadrantis  Aftronomici  ufum  in  lincis  mc- 
ticndis  cxplicar. 

)  Q<^i.idrati  Gcomctrici. 

4  Stipcrficicrum  arcas  inquirit. 

5  Solidas  magnitudincs  nKtitur. 

6  Divifioncs  figurarum  planarum  pcrficit, agif 
dc  augincnto  folidarum ,  ubi  dc  invcntioncdua- 
rum  mcdiarum  proportion.-iHum.  Itcm  dc  extra- 
<flionc  radicuin. 

In  fipcimo  dc  figuris  ifopcrimctris  agit ,  qucnt 
traciatum  fiiiflc  Zcnodori  fupra  diximus. 

In  odavo  varia  problcmat.i  proponit ,  quorum 
plcraquc  funt  Archimcdis.  Hic  traaaius  facilli- 
raus  cft,  &  utilifEiTUis. 

Idem  author  Euclidis  Elemcnronim  libro  i  y 
commcntatus  cft  ,  fcholiifquc  &  corollariis  auxit. 
Multa  cx  antiquis  coaccrvavit ,  fxpc  non  magnt 
momcnti ,  quamvis  hic  Commcntarius  bonara 
dodrinam  contincat.  Pcccat  tamcn  quod  nimis 
multa  coaccrvct ,  &  molc  lcfkorcm  obruat ,  ni- 
miumque  in  fpinis  dciineat.  Pcccat  itcm  qubd  ni- 
mis  longo  dcmonftrationis  circnitu  utatur  ,  ncc 
ftudcat  brcvitari ,  qux  fi  fit  pcrfpiauta"  conjun- 
fta  plurimi  eft  facicnda  prxkrtim  in  hac  fcicntia, 

Compofiiit  iiem  boinim  Coinmcniariura  in 
Sph.rrica  Thcodofij. 

Itcm  crigononicuiam  cam  rcAilineam  quam 

fphxricara 
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(pkxticnm.  Inqnadtinonftrationcs  iralongas,  & 
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lioremquc  rcj.lit  ,  &  n^tl,odic^  proccdic. 

Joanncs  Kcplcr Impcratoris  Mn.K^ 


riorum  aci.n,m.  Virgx  ftcrcomctricx  com'nr 
d»Gm,  &  „t,lcm.  Ha«:tamcn  non  fatis  cx^ld" ^ 


gfjvcs  h.^bct ,  ut  fapc  facilius  fit  novam  dcmon- 
Arationcm  cudetc  ,quam  cam  in  hoc  aiitljoic  ad- 
diccre.  Ejus  tamcn  uigonomctria  bonam  doLlri 

nam  conoiKt ;  habct  int«  ai'a  rolutioncm  rrian^     _  ,  nancramcn  non  fa 

gulorum  pcr  pioftaphircna  Dccft  in  hac  trigo-     a»Fcrrqiie  mcthodos  qnx  in  mulris  poffi    f 'li 
nomcttii  logaritbnwtuin  dodrma  qux  nondum     Indicat  itcm  ahquid  circa  notiriam  It'" 

invcnta  fucrar.  "l"^  "0"n"nqiiam  vacua  cft  in  <1oIi  '  P?"'** 

i6u  Alexandcr  Andcrfonius  Abcrdoncnfii  tamcn  problcma  in  ordinc  ad  prax!^  * 
Scotiis  viiia  Opufcub  edidit.  Primti  fupplcmcn-         1 6 1 9  prodiit  in  ccrt6  aiuhore  "lilv.r  r  ,11- 

riim  ApolionijrcJivivi.fivc  aiulyhnproblcm.uis  infcriprus  Recreations  M»them 

dclldcrati  ad  Apollonij dodrinam  dc  incjinarioni-  continentur  aliqui  praxcs  (\ci\t"^'"'  ' 

bus ,  i  Marino  Ghctnldo  Parritio  R agufino  rcfti-  MatheHs  portibus  cxccrptx  fmc  ulii  "'"T"* 

liitam.  Nempcahibeturmechanicaarqualitatum  tionibus.  dcmonftra- 
rerti;  gradus,  fivc foWaruro,  in  quibus  magnitudo         Poftca  idcm  author  opus  fuum  corrrvJr 

d.ita  ar^uitur  homogcnex  fub  altcro  cocfficiente  cdidit  fub  ritulo.  Ex.imcn  rccrearionum  M\',k7 

ignoro.  q,.!  ad  Algcbram  fpctot.  niaticarum,  &  fub  nominc  RoJcr  Rotonnc^ 

SccunJo  var.on.m  prob  cnatum  afli.aionem        16.9  Alcxandcr  Guykrt  Conciliariu^  Aur^ 

hobrt.quorum  pler.iauc  ex  Victa  dcfumunturrEa  liancnfis  Traftatum  ut  vocar  f uniliim^  r\\V 

autcm  Gcometricc  folvit.  cdidit .  ad  nKnfurat,o.J^m   r    r  T-^.^'*^^"" 

,  Brcvem  diaaifin  animadvcrfioftis  in  Vicram.  folid.^  ctminibcr  xdifi"j*  oinis  Clc'"^^"'  l'' 

i  Clcincnte  Cyruco  editam.  Nempc  Cyriacus  fcd  impeifianm.  ParS  in  Svo  .'f 
-Victam ,  &  Ghcialdun^  .mpumarat ,  oftcndcit-         1 610  Carolus  Malapcrtius  Montenfis  Wirr, 

que  fu lutionnn  aU.orum  ptoblcmatum  ab  ipfis  tis  ]cfu  .  Euclidis  EIcnKntorur I  brn. 

rrorK^litim  lu^n  elfc  acairatam:  hos  dcfcndit  An-  res  explicuit,  &  ad  fad  iorem  ^ 

c.£uusoKcuIotria  aut ,.atuor  folia  i.n  fu-  ^l-ir.  Opu/dJl^^^S?:!  " 

^VMcasArcbimcd/s.faiElcnchumGco-  m  ^6",^ o  ^''^ '^'""""^^^^ 

rT'-"!!!^''^''^^^""^"^'^  ^J'^-  OP-     ^  '6.0  Edita  funr  latin^  i  Nicobo  J..nfonio 

Arnh.  Gcldro  Nova  rcpcrra  ]oannis  Alphonfi 
Mol.ncnhs  Cani ,  Hifpanicc  fcripta ;  in  mnbus 
Inbriliores  Gcometricz  quiftiones  dc  duplicario- 
nc  cubi ,  dc  quadranira  circuli  ,  &  alix  expcn- 
dunrur.Euclidxa  El%.cnra  nonnulla  corriguntur, 
alia  ut  falfa  rejiciunrur. 

Qiix  profert  circaduas  mcdias  proporrionales, 
ic  quadraruram  circuli  codcm  vitio  laboranr  ik 
agcomctrix  quo  alix  mtilrx  mcthodi  ab  anti- 


fcjJo  4  parifcr  foiioruin, 

;  Excratarionum  Mafhematicarum  dccadcm 
pnmjm  coTif/ncntcm  Cnodationera  quxftionuin, 
qox  nob,i;flLnorum  tum  hujus  tum  vctcris  xvi 
Muhentincorum  ingenia  cxercucrunr. 

6  i^npdannmfcaionum  analaticommThco. 
«mara  .mivcrfaliora  a  Francifco  Vicra  Fonrc- 

2?^"™"/°.^"'"'  ^  Andcrfonium 
ttffllmifla.qux  ipfc  dcmonftrar. 


Inhfw       r  — agcometrix 

>6u  Prodiit  r.1,1  T  T  ,  l  «  .  ..  .  «^«^'"onftrat.  &  fxi>c  halhicinanir.ita  ut  in  hoc  le- 
rcnriJi  uSt"  S    f  '^'        i'^',^  i  g^"<lo  ORcrc  infu.ncndum  non  fit  tcmpus ,  prxci- 

^^oTcZ^d"!-  '^'•i-     nc  uUo  opcrx  prctio .  nifi  qt.od  obfcuritateit.  ac- 

i6xo  Ebcrh.irdus  Vcfper  Elcmcnta  Gcome- 
rrica  in  ufum  Gcomcttix  ftudioforum  cx  variis 
authoribtis  collcgit. 

Opi.s  hoc  continct  tantum  definirioncs,  Sc  va- 
ria  problcmata  ,  ut  pluriiTium  non  dcmonftrata, 
H  ibet  itcm  id  incommodi  quod  figurx  non  finc 
in  proprio  loco. 

l6»i  Joanncs  Ncpcrus  nobilis  Scor.is  Baro 
Mcrchiftonij  Librum  logariihmorum  cdidii ,  in 
qiio  fiibftitutis  loco  numcrorum  vulg.irium ,  eo- 
riim  logarithmis  fcu  numcris  proccdcnnbus  iii 
proportionc  Arithmctica  ,  pro  numcris  GcooK- 
tricir  proportionahbus ;  mtiltiplicarioncm  in  addi- 
rionem,  divifionem  in  fubftradiionem  commurar. 
Qiiod  inventum  intcr  prxdpua  huji.s  fxculi  an- 
niimcrari  potcft  ,  illique  jurc  hic  addi  Epigraphe, 
AniecejforibH*  noflru  fkpientiorri  fUmui,  Nihil 
cnim  potuit  invcniri  in  fuppt.tationibus.tam  Gco- 
metricis.qna  AftronoiTiicis,quod  mnjorc  r..cilitar9 
prxberet.  Ejns  tamcn  Opi.s  obfcurum  cft  &  malc 
cxplicatu.n  ,  &  fpecics  log.uithiTiorn.n  ,  quonim 
tabulamcxhibct ,  cll  nmltiim  incommoda.  Aliain 
t.imcn  indicat  fpcciem  lcgarithmorum  utiliorem  « 
in  qua  fcilicct  logarithmus  unitatis  fit  o  &  dena- 
rij  1000006.  Hanc  fccundam  logariih.tK)riim  fpe- 
vcrtit ,  facilio-     cicm  ,  bbore  improbo  ab  icooo  abfolvit  Hcnri- 

C    ij  cuj 


»  mntmcros  quos  initio  omncs  non  vulgavit  • 

Sn  '"^"''^  ^ft  »b  aliis,  immo&uftcrius 
^hQ  pofTct,  aliifquc  lincas  Mngcntium ,  &  fc 
«««•um,  iramo  &  logaritlimos  cxcipere. 

n-Jnccx  Italico  larinuin  fecit  Mathias  Bcrne. 
^p\^q"*"oArgentorati  16  n. 
„^"ino  Jofcphus  Langi-u,  CxfarcsMon- 
"mTcrfr""'"  Gcomctricum  cdidit,  in  quo 
i^T^'^'"^  habcnturfinc  iillis 

^^^^"ltratttnibyj_  Friburgi  Brifgoix  in  odlavo 

pf^!i,^??-'^^'°'°''  ^^"'«^c  Gcometriam 

»*<IiQfr,  '  denionftratam, 

P««im  Jr'"  '     1"°'^  '^g""*       >"cifa$  fc- 

'"""^T°r''^""ft<'''"^bon"'"> 
jfi.TT^t^^^lccxphcatum. 

^rc^-?''''iR'v>-ltt.siFltiran. 
^'diia^^s      '^'^'''"''  Chrifti.-,niflimi 
n°'mu//,r    7'"'""  ^^^^'  f<^holiifqnc  illuftrav 
''°"riuJJor''  "     '''°"^'^''"**"'^"''-         fi  agmcn.- 
frapm.„,  ""',"»I»onim  refercntium  Archimedis 


i,com- 


^rfcH-A  ''''•-^'^"'"«s  i  Fltirantia  Ccnomanus 
Ugis  Chrifti.iniflim 
choliifqiic  illuftravii 
"""riuJJor^  """""" fi  agmcnta 
'^^fimcnr/"'/'"''"'™^  rcfercntiiim  Archimedis 
f"i>fto  .?f    *'°'°"'''  =>''"l'"«a,dc  Cochlio,  dc 
>*pK  m.Jl!''^"^  ".""""'  ="*^"f""^  U:ixce\\i  ,  &C 
=«ionc  fph„i  matcrialis. 
«'^»"thor  Archimcdcm  bcne 
7»«.  /. 
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cus  Brtggiiis  iii  AcaJcmi30xonicnfi  Gcomctria: 
ProfllTor,  dcdltquc  canoncm.finuum  tangcntium, 
&  fccantium  ,  itan  logarithmorum  ,  finuiim ,  Sc 
tangcntium  pro  (Sngulis.minutis  fccundis,  fuppo- 
fito  tadio  10,  oooco  ,  00000,  cum  ufibuscariun- 
dcm  tabiilarum  in  trigonoroctria.  Qnod  opus 
qiumi  fn  ljbori$,&  ufus  ncmo  non  vidcr. 
Adrianus  Ulac  Goudanus  fccundam  cditioncm 
aliis  auaiorcm  pctfccit. 

i6ii  Hcnrion  Mathcmaticiis  Parifiis  4  jibros 
Gcomctrii  pradlica:  G  illicc  cdidit.  In  primo  li- 
bro  proponit  niulta  Problcmata  praftica  partim 
cx  probatis  authoribus  cxccrpta  ,  partim  a  fc  in- 
venta,  In  fccundo  dc  picnfurationc  lincanim  in- 
accellibilium  :  utitur  autcm  inftrtimcnto,con(bn- 
tc  duabus  rcgulis  ,  in  communi  ccnrro  aptatis ,  & 
alia  ad  angubs  redlos  altcrutri  ita  apiati  ,  ut  fc- 
cunduin  cam  currcrc  poffit.  Idc6que  ad  tt ioneu- 
lum  rea.ingulura  fuas  praxcs  icvocat  :  Qua:  lunt 
limilcs  ufibus  quadrati  Gcoinctrici,  nifi  quod  um- 
bra  verfa  nunquam  fc  immifccac.  In  tcrtio  habct 
planimciriam.  In  quaito  ftcrcomctriam. 

Opus  hoc  bonam,  &  folidaro  dodlrinam  conti- 
net ,  fcd  communcm.  Habec  itcm  dimenfionem 
circuli,  &  p.irtcm  do^irinz  Archimcdi}  dc  fphx- 
ra,& Cylindro,In  quanoParifiis  1611. 

Eodcm  anno  1611  Villcbrordus  Sncllius  Bata- 
vus  Opufculum  cdidit  Cydometricum,  fccunduin 
logift.irum  abacos,  &  ad  mechaniccn  accuratifli- 
inus.  Ejufd^mquc  ufus  in  quarumlibct  adfcripta- 
rum  invcntione,  longc  clcgantiffimus.  Opus  bo- 
num ,  &  Geometriaim ,  hzc  tamcn  dodbrina  po- 
tuic  clariustradi.Vidctur  hi^ithor  obfcuritatcm 
affcdkare,  &  phrafin  i  communi  alien.nni. 

i6ii  David  S.inclanis  Mathcfcon  Profclfor 
Rcgius  pro  Archirocdc  fcripfit  contra  Anony- 
inuin ,  qui  aliquam  quadraturam  circuli  promul- 

Srat.  In  qiia  ncmpc  diamctrum  circumfcrcntix 
iitriplam  facicbat ,  &  conftqucntcr  quadratuin 
diamctri ,  fcu  circumfcriptum  fc  habcrc  od  cir- 
culum  ut4  ad  j.  Oftcndii  id  falfum  eirc,afflTtque 
anibitiis  polygonum  ,  qui  m.njorcm  rationem  ha- 
bcant  ad  di.nmctrum.  Opus  hlc  dilHcuitacc 
carct. 

Prodiit  codcm  anno  inccrto  authore  Rtfiicatio 
Quadiaturx  k  Bcncdidlo  Scotto  piopofitx.  Paii- 
fiis  in  quarto  i6ii. 

1611  P.Lc  Mardcle  ProfefTor  Mathefeos  quin- 
dccim  libros  Euclidis  Gallicc  vcrtit  cx  Grxco  fa- 
tis  benc.  Nimi6m  mulca  videtui  addididc.  Pari- 
fiis  in  odiavo  1611. 

161)  Hcnrion  Mathcfcos  Profcffor  Opufcu- 
W  Gallicum  compofuit  dc  fabrica,  Sc  ufu  cir- 
cmi  proportionum ,  in  quo  colligic ,  qux  ab  aUis 
de  hoc  inftrumento  diAa  funt ,  additquc  plurimas 
ptaxcs  dc  fuo.  Opus  hoc  clatum  cft  ,  tx  utilc  ali- 
quando  tarocn  dcmonftrationcs  indicai  tantum, 
&  nontradit  integras.  ParifiisinS.  i6ij. 

Eodcm  anno  idim  authot  cdi  aitavit  Pitifci 
canonem  finuum  ,  tangcncium  ,  &  fccantium,  in 
«Jecimo  fcxto ,  ad jcfto  in  fine  ufu,  tam  in  triangu- 
^  fphxricis  quam  planis  ,  finc  demoiiftiationi- 
bus.  Patifiis  in  16. 

Idctn  auihot  codem  anno  lefponfionem  Apolo- 
gcticam  cdidit  contia  Mardcli  qui  Euclidis  tia- 
duaioncm  edidciat ,  quam  contcndit  cflc  fuam, 
qu.-im  hic  in  aliquibus  immuiarat.  Opuscontcn- 
liolum ,  &  nu\iius  raomcnti.  Paiifiis  in  oftavo 
161}. 

161;  ZKhariasProfclTotMathcmatum  Pari- 


fiis  traftatum  dc  planimctria  ,  fcu  fupciflcicrom 
mcnfuia  cdidit  ,  in  quo  habcniur  tantum  praxcs 
communcs  &  vulgarts.  Paiiliis  in  o^iavo  i6ij. 

161 1  Bcnus  Uifii^iis  M.iihcinaticus  Elc£tora- 
lis  Brandeburgict  Trigonomctriam  cum  magno 
logarithmocum  &  finuuin  cinonc  cdidit  pcr  fin- 
gulas  dccadcs  fccundorum.  Trigonomctriain  non 
dcmonftrai :  fcd  in  iradatu  qucm  tabulis  prxpo- 
nic  mulcas  &  praxcs  &  problcmaca  cx  Euclidc 
prxcipuc  dtfumpca  iiadit  cum  dcmonftracioni- 
(nis  i  ubi  vct6  ad  Trigonoinctriam  pcrvcnit  folas 
piaxcs ,  cit.it  tamcn  aliorum  Dnnonftrationcs  ut 
Finkij  Colonix  inquarto  i6ij. 

161J  Claudius  Haidi  in  cuiia  Parificnfi  advo- 
cacus  Euclidis  daca  cx  rcgia  Bibliothcca  Gixci 
nunc  cdidit,  Latinc  vcrtii  .fcholiifquc  illuftravit. 
Addidit  cx  eadcm  Bibliothcca  Marini  Philolophi 
Commcntarium  Grxcr&.' Larini-.in  quo  dati  na- 
tura ,  datorumquc  Euclidjonim  urilitatcs  ,  &  .id 
analyfin  prxfcrtim  cxplicantur.  Ratio  autcm  in- 
ftiiucndx  talis  vcrfionis  fuit,  quod  amiqua  vcrfio 
Bartholomxi  Zambcrti  vidcrttui  in  multis  dcfi- 
ccic,  c6  quod  Grxcc  quidcm  ZambcTtus  opcim^ 
fciict,  non  itcm  Gcomctiici.  Hic  Matinus  Philo- 
fophiis  vidctui  fiiiflc  Piocli  difcipulus.  In  data 
Euclidis  fciipfciunt  Mauiolycus  Abbas,  Ficdcii- 
cus  Conamandinus,  Jofephus  Auiia  Scc. 

1616  Henrion  Piofclloi  Mathefcon  cdidit  Gal- 
licc  tiadaturo  dc  Logarithmis  ,  in  quo  claiiffimi 
cxplicat  illotum  gcncfin  ,faltcmvulgarium  &  co- 
lum  ufum  :  habct  itcm  canoncm  logatithmoruin 
icfpondcncium  numctis  ab  unitatc  ad  1000.  Ad- 
jccit  logocanoncm  ,  feu  conftrudiionem  aliqua- 
lum  icgularium  proportionalium,  quibus  infciibit 
logaiithmos ,  finus  ,  &  tangcntcs  cx  inventionc 
Don\ini  Gunicii ,  quibus  tamcn  multa  dc  fuo  ad« 
jicit.Omnia  qux  ab  Hentionc  piodicic  funt  bona, 
P.uifiis  in  odavo  1616.  Anno  1617  Idcm  tiaila- 
tumcdidit  dctibngulis  fphiricis  Gallicc  in  duas 
parccs  divifum.In  prima  panchabctThcoicroata, 
&  totam  fpcculationeoi.  In  fccunda  paitc  piaxin 
tiadit,  quam  applicat  excmplis  Aftronomicis.  Pa- 
lifiis  in  o^ivo  1617. 

1616  Ptodiitopus  pofthurou  Villtbrorti  Snclh'j 
ii  Roycniucmpc  doiflrinacanonica  tiiangulorum, 
in  libros  4  divifa.  In  primo  habct  Thcortmata,  in 
quibus  pcr  appcndiccm  dcducit  conftrudlioncm 
tabulx  finuum.  In  i  criangula  rcdUlinca  folvit  & 
pcr  appcndiccm  adjungic  piobUmaca  Gcodicica. 
In  ccitio  ciiangula  Sphxrica  folvit  pci  reduftio- 
ncm  ad  rcftangula.  In  quarto  cadcm  trianguU 
folvit  finc  rcdudiionc  ad  icdlangula  :  habct  itcni 
canoncm  finuum,  tangcnrium,  &  fec.inriurn. 

Hoc  opus  fecoroctiicum  cft  habcique  quam- 
pKiiimas  Ptopoficiones  pioprias.  Ab  co  tamen 
ttmpore,alix  lunt  invcncx  piaxcs  faciiioics.  Lug- 
duni  Bacavoium  in  odlavo  1616. 

1 616  Edmondus  VingaccNobilis  Anglus  con- 
ftiudlionem  ,  &  ufum  canonis  logaiithmonnn 
cum  canonc  log.irithmorum  ab  unitatc  ad  loco 
edidic.  Iccm  canojicm  logatithmoium,  finuum.SC 
tangentium  fingulonim  ininucorum  quadtantis. 
Parifiis  dccimofcxto  1616. 

1616  Philippus  L.insbergius  Edidit  Cycloroe- 
trix  novx  libros  duos.  In  primo  pcriphcriam  cir- 
culi  mcritni :  in  ftcundo  aicam.  In  toto  piogrdlu 
iftius  Cydomctrix  proccdit  pcr  infcriptioncs , 
quod  comnuine  cft,  &  Aichimcdiaim  ;  qux  vcrA 
adjuiigit  dc  qundracricc  ,  ftu  dc  invcncionc  bafis 
tjus,  hic  cft  ciioi,  ncc  ipfc  fcopum  attigit. 
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Saipfcmmdc  qiiodrarura  circiili  cx  antiquis     »"r-nnp.irabolx,hvpcrbola:     Fll  r 
Bryfo ,  Amipho,  Hippocratts  Chius ,  Dnioftra-      quc  proprictatcs  coii/I  ict  r  jJa^^       ' *^ni. 

....     .  A  ..„„i.-„....  o   ^,^^^^  pradicus  c(l  ean..,!        '^*'"°nft"t.  Sc- 

fcribcnduum  mc.ho?.  ^«^'«""i"  dc. 

mmuta  vidcbantut ,  ptxLl  rPf^^i"»  nimi, 
propnctatcs  proprus^&T  ?  ^«^0"um 

mLoniirLo^;.b:;i":.f,;^r^,'v"^^ 

antiquaatis  prarrogarivam  haWtc   A^^r' "'^ 

i6ji  Bonavcntuta  Cavalcrius  U,j-  i 
Ordinis]cfuatoturn.DircdorhirrcS^^^^^ 
n;«r.^n,  cdidit .  i„  q.„  u.^oJZ^^^^^^' 
m.cx  firndamcnta  &  rcguk  dcmo,,ftrantut^aft  ol 
nomicrquc  fupputationes  ad  fol..m  fcrTadtit 
ncm  rc^.ocantur.  I„  ttcs  partcs  dividitrrr  ^ 

vcro  «tl!"i°"^'"^'"  trigonon^ttix.  «rxcW 

In  X  triangulorum  rcailincornm  folutioncm 
ad  pauca  axiomata  rcvocat. 

In  }  '■ol'«ioncmadpaucasitcmrcRdas,atia« 
bcnc  dcmonftrat  rcvocat.  In  hoc  opcrx^VuKa^ 
ioron  ordincm  &  claritatcm  dcfidcrarcJ.  DoSZ 
na  c,us  bo„a  cft.  &  trigomccriam  f.K.litat 

Habct  m  hnc  cnnoncm  rinunm  &  logarichmo- 
rum  pro  fimibus  langcn.ibus,  fccainibus,&  fi„u- 
t>us  verljs  fi.iguloram  minutorum  quadrantis 

1634  Albcrtus  Fridcricus  Gnopius  al.as  Bl^c- 
kcnpoch.Mcdicus  &  Profcflbr Hcborncnfis  tra- 
tlatum  Mathcmatioim  cdidit ,  in  «no  f.  bricam 
"iftrumcnti  univerfalis ,  &  ufum  tradit  ad  Geode- 
fiam  pcrficicndam  ,  ad  dit igcnda  rormcnta  bclli- 
ca.aquas  l.brandas,  cuniailos  fijbtcrrancos  agen- 
dos  ,  &  caftrametationcm  :  cftque  irftrumcmum 
compofitum  cx  quadrato  geomccrico ,  quadrante 
Sc  circino  proportionis.  Hujus  inftrumenti  va- 
rios  uhis,nonni.lIos  novos  profrrt.  Hic  traflatus 
cft  utihs.  1„  quarto  Hcrborn*  i6}}. 

i6j4  P.  Petit  Opufculum  cdidit  G.illfcnm, 
cum  titulo  Mcchodus  peificicndi  unici  reg.tll 
omnes  pr^xcs  circini  proportionalis  ;  cum  .-unpla 
conilrudlione  cjus ,  &  tabula  gravitatis  8c  ma- 
gnitudinif  mctallorum  ,  &  rcdu^lione  ponderum 
&  nicnfuranim  Europx,  Aftic»,  &  Aftx  ad  men- 
furas  Parifieiifcs. 

In  hoc  opcrc  pauca  fimt  divctfa  ab  iis  pr.ixibi»s 
qoi  communitcr  traduntur  de  drcino  proportio- 
nis.  Parifiis  in  oiflavo  1 654, 

i6j4  Petrus  Herigonc  Mathematicns  Pari- 
ficnfis  Curfum  Mathcmaticum  compofuit.In  Gco'« 
metricis  quidcra  Elcmcniorum  libros  i|  expli- 
cuit,  &  nonnullis  .ippcndicibiis  iiluftravir. 

Irem  Euclidis  Data,&  Apollonij  do^krinam  de 
dctcrrainata  fcftione  ,  k  Villebrord  Snellio  rcfti- 
tutam  cxplicuit ,  ficut  &  ejufdcm  inclinattoniim 
Geomctriam  k  Ghotaldo  reftitutam ,  ejurdcm  i*- 
ftionum  dodrinam  Victa  rcftitutam.  Denique 
angularium  fciflionum  dodlrinara. 

Habct  mtxium  conftrucndi  canonii  finunm , 
non  autcm  logarithmorura  qu.imvis  conim  ufuin 
aperiat.  Trigonomecriam  reftiline.im  tradit ,  non 
fiihxricam.  Gcomctriani  prarticam  iineatum  ,  Ss 
/tipcrficicrum,  fcd  non  foiidonim . 

Hxc  omnia  nimis  brcvitcr  ,  &  moib  fcribcndi 
per  charaftcrcs  infnetos,qus  duo  cjus  doftrinarn 
difficilcm  &  inextricabilem  rcddunt.  Parifiiis  >ra 
o^vo  i6j4. 

C  iij 


rus,  Euclidcs,  Archimcdcs,  Appollonius  Pcrgxus, 
Ptolcmius  ,  Nicocrtfdcs  ,  Pappus  Alcxandriniis. 
Spotus  Niccmis ,  Philo  Gadaitnus,  Eutocius  Af- 
calonita ,  Bociius,  Ex  rcccntioribus  Campanns , 
Nicolaus  Cufiniis  Cardiiulis  ,  Joanncs  Rcgio- 
roontiniis,  Orontius  Finrus,  Pclctarius,  Clavuis, 
P.  i  S.Vinccniio. 

1619  prodiit  foliuniDomini  Delaleu  circa  du- 
plicationcm  cubi,  5c  ouadratiuam  circuh  Gallic^, 
cum  figiiris  implicatil&nis. 

ifijoptodutGailici  ejus  cjtamcn  h  Domino 
Haidy. 

Conifqaentfbos  annis  ptodiit  alius  libcllus  cai 
tiruius ,  Pnftfuitns  MMhtnutiqKts  dt  MonJttKr 
Dtlnlf  dtwmtfhtts  ptr  l.Pmof. 

16; 8  ptodtit  illius  rcfutatio  i  D.Hard^r. 

Eodcm  anno  Puios  libnim  edidit  cujus  litulus, 
Nidlui  dts  Dtmnl}r4tt»ns  dt  AienfttMr  H*rdy. 
Eodera  anno  ci  refooniiet  D.  Hardy  ;  &  itcruin 
Puios  i64iticsaddiditrefpon(ioncs  ,  cx  quibus 
opcribus  in  quibus  (um  nonnulla  bona,concludcs 
nrr  dnplicationein  cubi ,  ncc  quadrarur.un  fuillc 
lcgitinuj. 

16^0  Hcnrion  A^Jtlicrfon  ProfcfTor  cdidit 
opuj  Ca//iatm  omi  citu/o,  Ufus  mccomciri.  Eft 
■nfcm  mccoracmmi  li-micircnlus  cum  Allidada 
niiadjdngit  rerforium  nwgnctiaim  ,  iincas  itcni 
c/writnim ,  r.ini»ent/um ,  &  finuum  adjungit. 

Hji)ccoptima$  praxcs,inultas  tamcn  cafdcm  .ac 
circ.mprop«nonum.  iifdcmquc  nixas  principiis. 

Jr!;  '  ^''"^'""^Lcoutaudns  Dclphinas,  So- 
«^«.s  Ku.  Elemenra  Gcomcttix  prafticx  com- 
po<mc  ,  ntmpe  problcmata  varia  ad  praxin  fpc- 

fl»>tiafic.li.1.&Htiii3.  ^  ^ 

Inpancfccunda  habct  Elcmcnta  loci  folidi,  fi- 
^eeomcarumfcdionum,  in  quibns  natura  coni. 


Sjn«qoe  ex  eo  conicx  fcaiunis  otigo  aperitur. 
fcabiS  in^oduaorius^  ad  ionicas 

^otum  opus  Gcomcrrioim  cftjhnnc  tamen  dc 


^^W,rc,q„6d  figuras  habeat  fcpanitas .  ita 

^Z\tT''^'\'  qnamalcam  inairrunt 

^«5«  prodiit  Patifiis  opus  Gaiiiaim  o.jus  ti- 
i*.,* ,       M^shtmati^ut  rtfrtftrtti  p„  fi. 

^  pii^L  ir  1?'°'"'"'^  ^J^finitioncs. 
'ornm  Dnl      *  P"a"cilogTammorum  .  cn-cu- 

B^«uS  Dcfcriptioncs  ahquan.m  fi- 
.jo,,;^  ^l«us  cft  milit.uis  Architeftura 

«^"lum  IV  P"'Pf^'v='  »n  qua  bcnc  dcfcribit 

'^'^  •  &  mia''1?  '  '  "^'^0 

c>"orum.         "  8=n"a  fpcailonim  ,  &  fpc- 

'"'f^ftl!i«^*5^^  ^'TT''  cofmographix,  fyfte- 
coCTi^T  '  °'^'^i='  ^'^^^  ut  habca- 

tJmcn  non  3ffec"t"  '  '^'^'^«"'^^«'on" 

Patricius  Parifinus 
«^ln  libra  cdidir,quafi  Catoptfi. 

'^«indW  0^""°'"  prodromnm.in  duos  libros 
^  Qiionim  priraus  Thcoricus  cft , 


na- 
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,6,4  Gcorgius  Ludovicus  Frobcu.us  Ipho- 
vienfis  Fr«.cus.  runc  civis  Ha.nburgcnfis  .  cdKl.t 
CUvmi  «nivcrfi  rri{.onomctr,«m.  F"  q"^";  5«- 
h  ac  icrrx  ad.ra  rcclud. ,  &  ojnncs  dcinot.bus, 
ac  dimcnfionibus  utriufquc  pcr  hypcthcrcs  arti- 
ficum,  trianculari  forma  co.Kcptx  quxftioncs  , 
pcr  ccita  problcnuta  rcfolvi ,  &  in  apertum  pto- 
duci  portuni  triplici  racthodo. 

Pnma  vulgari  per  finus,  upgentcs.  &  fccantcs 
xTuiltiphcitionc,&  divifione.  Seainda  proftaphx- 
rerica,  compendiofa ,  quatermini  niod6  in  fccan- 
tcs  ,  modi  in  fimis  pcrmutantur  juxta  fcptcm  rc- 
gulas.  Tcrtia  lognrithmica. 

Additi  funt  tibuli  finuum  .  tangcntium ,  fc- 
candum.  &  logarithmorum  iis  rcfpondcntium,& 
in  infcriori  partc  paginx  logarithmorum  numc- 
rorum  vulgarium  .ibunitatc  ad  18910. 

Praxcs  folas  habci ;  dcmonftrationcs  citat  ex 
aliis  aurhoribus.  In  quano  Hamburgi  .6}4. 

i6}5  Bonaventura  Cavalcrius  Mcdiolancnfis 
ordinis  Jcfuatorum  fandli  Hicronimi  in  Bono- 
nicnfi  Gymnafio  Profclfor  Mathcmaticarum , 
Gcomcrriam  indivifibilium  cdidit. 

Authoris  fcop.s  in  hoc  opcrc ,  cft  nova  quan- 
litatum  rcfolutio  in  fua  clcmcnta ,  ncmpc  linci  in 
punda  ,  fupcrficici  in  lincas ,  foliditatis  in  fuper- 
ficics.  Uthac  Anaiy fi  carum  proprictatcs  prxci- 
pui  innotcfccrcnt ,  cxquc  xqualcs  aut  inxqualcs 
oftcndcrcntur  ,  qux  lotidcm  nuiiKto  ElnTuntis 
conftarenr. 

H  w.c  mcthodum  plurimi  funt  infc^ati  imcr 
qoos  Guldmas  quafi  in  quantitatem  vellet  indi- 
vifibilia  invchac  ,  &  Mathefin  in  quxftiones  dc 
compofitionc  continui  inducrc.  Si  tamcn  hxcdo- 
Ariiia  bcne  tntclligatur  ,  &  cxplicctur  pauio  me- 
lius  ,  quam  ab  ipfo  aiithorc  propofita  fuit ,  viam 
ad  multas  dimcuhatcs  nullo  ncgotio  folvcndas 
aperir. 

Totam  haiK  doArinam  in  7  libros  partitur.  In 
primoquzdi  Lcmmara  &  Propofitioncs  przmit- 
lit  circa  cylindricorum ,  &  conicorum  fc^lioncs. 

In  1  thangula,  &  parallelograiuma,  gcnitaquc 
ab  iis  folida  confidcrar. 

5  Circulum  &  Ellypfin,  gcnitaquc  ab  ipfis  fo- 
lida. 

4  Parabolam  gcnitaquc  ab  ci  folida. 
f  Hypcrbolam  &  cjus  folida, 

6  Hcliccn  &  cjiis  fohda. 

7  Qtixcumquc  in  prxccdcntibus  libris  mctho- 
do  indivifibilium  dcmonftrata  funi ,  alia  ratione 
dcmonftrat. 

Hxc  indivifibilium  mcchodus  intcr  pulchcrri- 
ma  hujus  (xcuh  invciua  annumerari  potcft. 

•6}6  A.  Ulac  tabulas  finuimi  tangcntium,  fc- 
c.iniium  .logarithmotum  finuum  ,  Sc  tangcntiura 
cdidit  pro  finguUs  quaJrantis  minuiis  ,  iccm  lo- 
gatithmorum  pto  numcris  ab  unitatcad  10000 
niii  cum  ufibiu  tam  in  triangulis  pbnis ,  quam 
Iplixricis ,  fiiic  dcmonftraiionibus.  Opus  utile. 
Goudi  i6j6,ln  OOxvo. 

'658  Prodiit  Parifiis  Opufailum  Gallicum,fub 
ytuU»  Propofititnt  Mmhtnuuti^Htt  dt  MenfitHr 
cilu''"''*''  Dcmonftrationcs  funt  diffi- 

uipotc  malc  cxplicatx  ,  qui  co  tendunt, 
deficr*^^  «ncdias  proportionalcs ,  &  q"x 
»A  iA  1"' fT*'^^'        o»nnia  dcmonftrantur,  quz 

-fdirtt::^"™^--^"-'^- 

fintadaliiZTr  propofit.oncs  v.x 

1640  Adrianus  M«iu»  Alruariaaus  Ccomc- 


trix  libros  fcx  cd.dit,nempe  Trigonomctriara  pb- 
norum ,  Gcodcfiam ,  Ufum  circtni  proportioinim, 
Architcdluram  Milit.ir«n  ,  Problcniata  Aftroiu»- 
mica  ,  Sciatcrica  Horologia.  Omnia  gcoincttici, 
&  ad  praxin  accoramodatc.  Amftclodanu  in  quar- 
to  1 640. 

1640  Boiilengcr  Mathcmaticus  Rcgius ,  Gco- 
mctriam  prafticam  Gallicc  cdidii  lincarum  ,  fu- 
pcrficienim  ,  Sc  corporum  dcmonftratam ;  aim 
nova  mcthodo  Gcodcfiam  cxcrccndi  finc  fradlio- 
nibus,aut  rcdudlionc  ad  minorcs  mcnfuras.  Opus 
facilc  ,  utilc  ,  &  bcnc  dcnwnftratum  ;  in  quo  Uint 
praxcs  ingcnioli.  Parifiis  in  odavo  1640. 

1641  P.Bourdin  Societatis  ]cfu  ,  ccntum  fi- 
guris  lotam  Mathefin  cxhibuit.gcncrakm  quippe 
iihut  idcam,  ufum  itcm  variorura  inftrumentoiuni 
prxfcrtim  in  Gcodcfia ,  in  ichnographiis  dcfcri- 
bendis  ,  figuris  augcndis  &  minucndis  ,  itan  i.i 
munitioiiibus  cxtrucndis. 

Itan  Traaatum  deufu  globi  tcrrcftris ,  Opti- 
cam  &  dioptticam,omnia  bccvitcr  &  claic.quan. 
tum  fatis  iis ,  qui  in  profundiori  gcometria  non 
funt  vcrfatl. 

164)  Chriftianus  Scvcrini  Longomontanus 
Cimbcr  ,  rcgix  Academii  Haunicnfis  fupcrior 
Mathematiccs  ProftlVor  ,  rotundi  in  plano  .  fcu 
circuli  abfolutam  mcnfuram,  duobus  Lbris  cdidit. 
Prior  vcram  conftitutioncm  pcripherix  circuli 
fynthcticc  pcrficit ,  cjufquc  ad  diamccrum  r.Kio- 
ncm  cxhibcc.Poftcrior  Giodcfiam  circuli  in  pla- 
no  abfolvit ,  &  permutationcin  rcailincorum  iu 
lincis,  &  numcris  oftcndit. 

Hxc  omnia  f.ilsi  dcmonftrationi  innituntur , 
cujus  falfitatem  Pcllius  dcmonftravit  ,  ahiciuc 
multi  Mathcmatici  inict  quos  Robervallius  fub- 
fcripfit. 

164}  Bonaveniura  Cavalerius  MediolancnU* 
ordinis  Jcfuacoruin  crigonomctri.un  planam  ,  Sc 
fphxricani,lincarum  &  logariihroicamcdidit,  Do- 
ilrinam  reftilincorum  ad  quinque  lincarcs  ,  fic 
quinquc  logarithmicas  revcKat.  Sphiricorum 
vcr6  praxcs  in  hoc  opcrc  non  dcmouftrat ,  fcd 
fiipponit  in  fuo  Dirc£korio  dcmonftrat.TS.  Addidit 
&:  canoncm  finuum  &  logarithmorum  confuccura, 
iccm  logarithmos  pro  numcris  ab  iinitacc  ad  icoo. 
Habct  dcmonftrationcs  faciles  .claras,  &  fuas. 

1644  Chriftinnus  Hugcnius  Opus  cdidic  dc 
drculi  magnicudinc  in  quo  multa  circa  Cyclo- 
mctriam  proponit  ,  non  quidcm  quafi  ad  perfc- 
ftam  circuli  quadraturaro.fcd  cancum  fumpcis  in^ 
tcr  circumfcriptum  &  infcriptum  polygonmu 
duobus  mcdiis  proportionalibus.oftciidit  circum- 
fcrcntiam  circuli  mcdiam  clfc  proporcionalcm  in- 
tcr  hujufmodi  mcdioruro  proporcionaHum  ambi- 
tus.  l^ix  propoficio  majorcm  continct  dctcrmi- 
nationcm  qu.-im  ab  aliis  traditx  ,  poccftquc  clTc 
ufui  ad  cx.-uninandas  aliorum  qu3dr.uuras.Ucrum 
aucem  id  pcrfcilc  dc.nonftrarii  non  licuit  pet 
otium  examiiiarc.  Notavi  tamcn  in  cjus  dcmon- 
ftrationibus  multa  fubticet i  nccclfaria.  Qiiod  ficri 
non  dcbuit ,  nifi  in  rcbus  facillimis ,  &  in  ckuIos 
omnium  ina.rrcntibus.  Id  cnim  finccaufadiffi- 
cult.itcm  aftcrt ,  multifquc  fufpicioncm  f.cit  tci 
non  bcnc  probatx.  Opus  hoc  zo  pfopofitioncs 
habct. 

Accclfcrunt  oeto  illiiftriorum  problematum 
conftructiones  ,  circa  divifionci"  fpl»^'^*.'  crca 
duas  mcdias  ptoportionalcs,  circa  conchoidcm  & 

r.,  . 

1644  prodiii  Elcnchus  Cyclomcttix  Chn- 

ftiani 


Dlgltlzed  by  Goo<;^ 
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&  illurtribus  Mathematicis.        ^  , 

ftiani  Severmi  ton^omcMitani  Mathciiiaticarum  »647  p.Grccoriu  i«;   a  * 

fupcriorum  in  Hahiiciifi  Acadcinia  Proltllbris  cictatc  Tcfu  Oob         if "                   cx  So- 

Rcg. j  a  Claudio  HordY.  Dcnioiillrar  ai.tcm  fcqui  folio.cum  tiuilo  olnTr  '^'«1'^  ««"obus  tomis  in 

M  Longomomani  dodrina  circumfcrentiam  cir-  circuli ,  &  ffaion      ^^nwnaim  quadraturK 

cuU  nu)orem  t^t  arobini  polygoni  circumfcripti  fiini.  In  primo  aair 'iT       i-  °  '''''^"  «^"«Tiprchcn- 

191  l^tcrum.  portionc ,  dc  trianmV"''*            '"^"  '"'^  pro- 

1 644  PAlerfcnnDS  Ordinis  Minimonim ,  uni-  reiaangulonnn  proif  r/ '™  P'°P""afibus.  &  Je 

vcrfx  Gcometriie  mixtique  Mathcfcos  Synopfin  non  terminntas  confidcMr"'"*,     *  P^OR'-^flionej 

compoTuit.in  qua  /cilicct  titulos  hngularum  Pro-  fionis  infiniti  conti       '    i^*^'""'"  piogrcf- 

poli(ioninn  omnium  librorom  Euclidis."  t  Geo^  Jianc  doarinam  0!^^!"''"^            •  toraniq„e 

mctrix  Pctri  Rami' ,  tcrtio  Archimcdis  dc  A.hi-  tio  lincas  in  cirailo          i  r'  ^Ppl'car.  In  ter- 

ra,  5:  Cylindro,  cjufdcm  rfc  Conoidibus,  &  fphx-  comparar    cira.iomm  arci.bus 

roid,lx«  .dccpiadraturaparabol,,  defpiralibus  .  in  cJculo  poa^r,,^^^                      '  '*"^=^«m 

«quipondcrantibus,  &  naiantibus  in  humido  ,  ponit  ad  feaionrc  cL-  '/""l  *  P^ol^^gumcna 

Arouri|.                                  •  |       r                coni.  Likr  quarrus  tft  dc  El 

/r«n  tirulos  Propolitionum  Theodofij,  Mcne-  Wbole  ScpZKdr  K^'?'         ''"^"^  «fc 

&  M.iurolvci.  qurfolid  r  ^  "  P'^'     P^^'""'"  in 

Ifcm  Propo/itioncs  fupplcmcnri  Archimedis  i  bct    l„  ^  ''cdtxaiuncs  ha- 

Sncllio  cdit. ,  llipplcmcnri  Kcpleri  in  traft.nttim  confidcrat T.bro  g^ometrica, 

de  fphxroidibus.  Itcm  Propofitioncs  tradatus  ram,  "°  ?  ^.y''"''^ conum/phic- 

Lucx  Valcri,  dc  quadratura  parabolx.  ""g'.las  cy^lTcrs  '  ""^'^^'^^^^r., 

Item  tmilos  Propcfuionum  Apollonij  Pereii  quadrarnr,  Dccmus  cft  dc  ipfi  circuli 

conici,.M...Z..„„..  S ;t;rciSiirX  Pf^^-«comcas. 

^  -  

P.  Afarius  Bcrtiiius  Socie/atis  Jcfu  edi-  RTlSr                    P'"^'°^^  cbiJn-alxrre 

iinivcrrx  Philofophix  M.ithinan't  m,n7ft  "nf  ^*'"'^'''- 

'n9^.or>percv,drrurvolu.ire  irnare  Euclidc,n  Jl*  rT/    *^°"''^^"'»'«  dcmonftravit  poftca  PLco- 

•'cajonc  Propofitionum  Euchdis  exo^lr  t Tn"  ^  ^j"  V  "  '"T"  1"=^     quadratuL  pcrfide^ 

^  Marhc/in.  Al„Jra  q„,dcm  habet  0^^  ^?"!^'*'"^.^"'^  ^^^»"  '-gno  Geometra  ^^1$" 

'«)«nuri«roordine,J,timpoflIb^IcS;n^^^  r"''"  ^--pl-ficnvifcium: 

^F.^^;r::s.  ^''^^^'r;::  diiS;^'^^i^"^^'^^"^r^'-^-'pHxrium 

-;^;^-^^ct.m,rti,.entia.  Bono^^^:  ^^^^^3;^;:^- 

P.CIaudius  Richardus  ^  Socictare  Tefu  P;;°P"»  Propofitionibus.  In  hoc 

J«  comitatu  Durgundia:  Regius  Midrit  M  !k  ^  ""^"     "'"''"«5  infcriptibilibus  ,  & 

^P^ofcflbr.cLmcntarfumcd^^^^^^^^  l^";"-^  circumfcr.bcntibus.  R.uio^tiam  dUu 

--cntotun,  libros  .  j.  &  Hynficlis  duoT  Zl'^'"'  ^'"5"*  P^°Pofi"oncs  non  admittunt 

-^^opofitioncs  Procli.  Circa  duas  Medbs  nrt  Au  ST  '"'*^"  P'^'"^' '  ^^'  ^»^'""'"  E"cli. 
f  «"«^^,  H^oCommenrariomidta  ddit  d^     vl  ^  S^°-^"'-"  - 

2^  Opus  mgcns ,  ncmpc  volumen  intc^rnm  ;  f  ^ '  K  ^''^.^^"^"o-^cm  rcducitur  propofir.o  dc 
S!'  'J?^  "'"fq"^  Pa^cnti.rf^  ^  n  "  ^^'*'°"<- h«">fpha:rij  in  ratioiic  datn.  AcccIEt  ap- 
:^":'!--gg'rat,^  dSs  q  famValTft  "  ^  -^criprione  Coni  fcalcni  in  fphxra.£ 

'n  fpinis  dctiwt.  Diffiailrarrm  !  ^  p^"!  rupcrficic  ;  itcm  a.batio  cujufdam  pirtis 

%rxfc^„L  1: .     ;  ^'Hia.ltatcm  augc.t     Cylindri  diircax  plono.  Hic  author  gcomctricc, 

Sc  clv^  proccdit .  totumque  opus  geomctricum 
cft.  Ro,nx  in  qu.irro  1 647. 

1648  Marius  Rcrtinus  Bononicnfis  Socicratij 
Jcfu ,  i€rarium  Philofophia:  Mathcinarica  edidic 
in  quo  elcmcnra  Philofophix  gcomctricx  ,  de 
planis  airuis  ,  &  folidis  hguris  .ipplicata  nfibus 
eximiis  ,  in  omni  fcicnri.iru,n ,  &  artium  gencrc 
novis  praxibus,  par.idoxis,  locis  Ariftotclids  illu 
ftrantur.  Vidctur  fcopus  authoris  elTc  ufum  Ma 

rrirnc  in  r/»nrtiife   ffimriif  '^w^m^im^  .  • 


— ""uuj  i-iu^iutunum  npouonij  l'! 

«  comcis.Mygdotgiidc  conicis,  Sc  Scrcni. 
D.itori;m  Euclidii. 
Colltaionum  P,ippf, 

Mcilijnicomm  ,  dc  ccnrro  gravitatis  Cotn- 
n.aiidini ,  Giiidf,  Uba/di ,  Ar  Va^rij. 


%rxfc"'  rr  Diffia.Itatcm  augent 

r4s  d&  '^•"'^Pofit.T.  Qra:  rarioin  ma- 

<iaidc„;i^«^"oquin  bonos  nc  attingerdt 

^  SiSii  t?'"  ^r"'''""^  \kcntiarus, 
"'"•eSSL^'''""^"/^  Modcrator  prima- 

^  ""f^  in<mo.m    "'"  ■  l"-'^^-^^'"'"  circlli , 

'"'Noe  ilifc  '  ,  "°"  ««^""'Ctrica.  Pri- 
*I"^''farun,o.^„,."P''"'  '"  pofita 
P^wcndam  •  'i'""'  oftcndcrc  conatur  cir- 
^'■«'"amlur'"'';"'^'^'^»  clTc  proportiona- 
quodn!"  '  '"'""P'' '  ^  circumfcripti  fi- 


........M..  .  iwwti.t  i^w^iij  luiiiuio  ciic  uium  ivia- 

thcfis  in  rcliquis  fcicnriis  apcrire :  Qiiarc  primc» 
tomo  pft  aliqua  prolcgomcna.  definitioncs  coin- 
rauncs ,  axioniata  &  48  Propofitioncs  Euclidis 
pcrcurrir.  cuumquc  ufiMn  aperir. 
"""^  quod  toto '  """^P^\  >  &  circumfcripti  fi-         In  1  Propofitionum  fcxti  Euclidis  iifum  cxpU- 
conftituj^  HaU  ,  ,  geomctric^  a|?  illo     cat  in  variis  partibus  Mathcfcgs  pticipuc  in  pi^ 

*^»^'fiis  ,64;        ""^ •wna.  In  quarto     dhira,  horographia.  &:c.  ^ 

'^47  P.Pctruj  Bob       c    •  '"^  "^'^"°  *''''°'^"'^  quatuor  Elcmcntonmi  Pro- 

^'Mt  Galliaitn  c"!^  ^ocjetatis  jcfu  traCki-     pofitiones  paritcr  variis  matcriis  adaptat .  prxci- 
j„^^^^^^.«odcticu,nfiib  titulo:Z.tfif-     puc  vcro  Icxti  ,  ad  pl.nimetriam  ,  &  ftcreome- 
J^inenfurjtjo     ^j^']" ^""."^dit  mulras  praxf $     rriam,  Opus  hoc  inordinatiffimum cft, &  fnfifli- 
^        'lciTionftra?'^"'  ""•'«^'"J""^-  Nui-     mc  cxplicitum.  H  oc  lamcn  confiliujTi  v-ildc  pro- 
r#47.  '^*"*^^  "oc  opus.  Parifiis  in     bo ,  ncmpc  ut  qiiis  prxclpuas  Mathcfis  parrcs  ad 
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De  progreflu  Mathefeos, 

Cum  cnim  i^criquc     contra  Pcirum  Ranium  cdidit.  Adait.  Caryt  At« 


Eodnlis  Elementa  rcvocct 
qui  ad  Mathcfm  animum  adjiciunt ,  dctcitc.mtur 
nuximc  ab  Euclidc  addifccivdo,  quod  non  vidcant 
cui  ufui  fint  foturx  hujufmodi  Piopodtioncf. 
Qi..-»re  optiromn  cffct  confilium  I»  poft  (nigubs 
Piopofitioncs  prxcipui  ufus  indicarcntur  :  fcd 
id  przftandum  clTct  brcvius ,  &  planius  .quain  ab 
hoc  auihorc  fit  ptxftitum.  Multa  umcn  habct 
bona  &  gconictiica. 

i6yi  P.Antonius  Lalovcrc  Socictatis  Jdu 
quadraturam  circuli,&  hypcrbolx fcgnKntorum, 
cs  dato  ccntro  graviiatis  cdidit  una  cum  invcn- 
tionc  proportionis  ,  &  ccntri  gravitatis  irv  portio- 
nibus  fphxrx  plurimoium  pcriphcricorum ,  nec 
non  tctragonifmo  abfoluto  certx  cujufdam  Cy- 
lindri  partis,  &  aliotum,  dcmonftratam  A:ad  cal- 
tulum  rcdudlam  adjumcnto  Iibrx  Aichiniedcx  k 
matcria  avulfx. 

Opus  quidcm  bcnc  dcmonftraciim ,  fcd  rantum 
cx  fuppolitione,  atquc  adco  quod  pcrfcaam  pro- 
blcmatis  folutioncm  non  cx hibcar. 

i6(i  Comcs  De  P.ig.in  6  libros  compofuit 
Thcorcmatum  gcometricoruro  qua/i  in  fupplc- 
mcntum  Gcometrix. 

I  Libro  agit  dc  hneis  proportionalibus. 

1  Dc  ElJypfi,  &  fcfiionibus  conicis. 

}  De  Thcoria  pjancrjnim  Ellyptica. 

4  Dc  triangulorum  folutionc. 

5  Dc  rounitionibus  rcgularibus. 

6  Dc  navigationc  &  longitudimbus. 

Hoc  tonimopus  figuris  carct  rcdditiiiquc  pro- 
prcrea  dtfficile,  &  inutilc  ,  cum  fu  difficilc  hanc 
dodlrinara  apiarc  figuris.  Parifiis  in  odavo  i6f  t. 

\6n<)  ptoiiit  Geometria  Rcnati  Dcfcartcs  an- 
no  16  j7  Gallic^  cdita  ,  nunc  .iutcm  in  latinum 
ycrfa  cum  notis  Florimundi  Dc  Beaunc  iii  curia 
JBlcienfi  Conniiarij  Rcgij ,  opcra  ac  ftudio  Fran- 
rifcia  Schootcn  Leydcnfis  in  Acadcmia  Lugduno 
B.UJvaMjthcfcos  PioftlToris. 

Hic  Gcoroerria  in  hbros  trcs  dividinir  i.  Pro- 
blcmata  continct  qux  pcr  rcftas  ,  &  circulos  ab- 
folvi  polfunt  ,  ncnipt  primo  ad  Atithincticam 
Geoinctriam  rcfcrt,  &  Gcomctricc,multipIicatio- 
ncm ,  divifioncin  ,  &  radioim  cxtraftioncs  abf<d- 
vit.  Tum  dc  xquationibus  loquitur,  &  dc  problc» 
nwtc  plano  fccundum  Pappum. 

In  1  agit  dc  natura  lincariim  curvanim.  Primo 
in  gcncrc  diftinguit  loca  plaiu  &  folida,  loqui- 
turqiicde  curvis  qux  .admitti  pollunt  ingconic- 
"■'a ,  dc  modo  invcnicndi  illorum  punciila ,  ttim  dc 

Earabola,  &  Ellypfi  ,  prxcipuc  dc  modo  dcfcri- 
cndi  figiiras  ,qni  radios  ab  codcm  pundo  pro- 
«Icuntcs  colligant  j»ct  rcftaftioncm. 

In  lertio  problcmata  folida  proponit,&  caqux 
e^ccdunt  folida  ,  afflrtqtic  cxcmplnm  du.irum  mc- 
diiTum  ptopoition.iliiim.  Tum  loquitur  dc  natu- 
"  *quationum,dc  filfis  radicibus,  aliifquc  ad  Al- 
cbrain  penincntibus  ,  air  problciTiata  folida  llnc 
i^ionibus  conicis  confttuit  non  poffint. 
Hxc  Gcoroctria  fubtilis  cft  apcritquc  viam  ad 
major.i.  Pnter  nocas  brcvcs  Florimundi  Dc  Bcui- 
^  Francifais  k  Schootcn  Commentarinm  cdidit 
»n  eamdcro  Gcomctriam  Rcnati  Dcfcartcs. 

'^P  Pctrus  Montaurcus  latin^  intcrprctatus 
cft  decimum  Euclidis  librum.lnterpretatio  optima 
eft  ,  cui  commcmarium  addit  admajorcm  clari- 


tatcm. 


l 


difceptationcs  dc  numcris  pcifc£kis.  Occafio  fcri- 
bcndi  fuit,  quod  jam  olim  Pctnis  R.imus  gravitcr 
rcprihcndillct  Ariftotelcm  quiid  in  cxcmplum  dc- 
roonftrationis  attulillct  ptoprieutem  tri.-uiguli, 
qiiod  ncmpc  tres  cjus  anguli  xquivakrcntduobus 
rcdlis.  Oftcndit  igitur  crrorcm  Pctri  Rami ,  &  ca 
occafionc  dctegit  aha  crrata  ejufdcm  Petri  Rami, 
prxcipue  circa  angulos  figur.iruiTi  folidarum.  ScJ 
tam  opus  illud  Pctri  Rami ,  quain  iftius  apologia, 
vix  cxcedunt  quxftioncni  dc  noininc  ,  panunque 
proHWvcnt  Mathcfin. 

i6(4  P.Vinccntius  Lcotaud  Dclphinas  Socic- 
tatis  Jcfu ,  examcn  quadraturx  circuli  ^  P.Grcgo- 
rio  i  S.Vinccntio  cxpofux  inftituit  ttibus  libris. 
Primus  in  rationum  natura  cxplicanda  infumitur, 
ctiam  ex  mcntc  P.  i  S.  Vinccntio,  qui  dc  progrcf- 
fionibus  mnlta  nova  habctjCujus  dodrinam  pla- 
niorcin  rcddit. 

In  fccundo  priroam  Patris  \  S.Vinccntio  qua- 
draturam  ad  calculos  rcvocat.  In  icitio  fccun- 
dum,  fcttiam ,  Sk  qnartam. 

Oftcndit  autcm  clariflimc  has  quadraturas  lc- 
gitimas  non  eflc,  quamvis  opus  P.  a  S.  Viiiccntio 
plutimi  faciat.  Totum  hoc  cxamcn  gcoinciri- 
cum  eft, 

Huic  opcri  prxmifit  amamiorcm  curvilinco- 
niin  contcrnpUtionon  initam  ab  llluftrifluno,  ac 
Rcvcrcndiflimo  Domino  Aiti  fio  De  Lionnc  Epi- 
fcopo  Vapinccnfi.  In  quatto  Lugduni. 

i6f  f  P.CIaudius  Richard  Burgundus  c  Socic- 
tatc  Jcfu  ,  &  Mathcfcon  Proftllbt  Madriti  in  li- 
bros  quatuor  Apollonij  Pcrg.rj  .implum  dcdit 
Commentarium,  additis  Lcmmatibus,5c  Corolla- 
riis  innumeris.  Opus  quidcm  bonum ,  ita  tamcn 
prolixum  utmolc  lua  lcdlorcm  obtuat  (inc  magno 
opcfxprctio.  Minutias  cnim  quaflibet  pcitcqui- 
tur  Ssc  vitiumquod  in  Apollonio  jurc  rcprchcndi- 
inus  ipfc  in  imincnfum  aiigct,  Addc  diflicult.itcni> 
qux  cx  figiiris  fuo  loco  non  rcpofitis  ,  fcd  in  fi- 
ncin  fimuTrcjcdis  oritur  ,  qiix  cft  majot  quam  i 
plcrifquc cviftimttur  ,  In  foho  1655. 

1655  P.  Joaimcs  Fiancots  c  Socictntc  Jcfu  , 
Opus  Gnllicum  edidit.  Dt  U  ^Manme  totijidtrn 
mf/oiMmtnt ,  cJ-  ddni  fts  nchlts  fu\tis. 

Hic  Traftatus  confidcrationcs  t.intuni  gcncr.i- 
les  habct ,  ncc  ad  particulatia  dcfccndii.  Idcm 
Traaatuin  cdidit  dc  Geodcfia  in  quo  funt  praxc» 
conirouncs  finc  dcmonftrationibus. 
1656  P.Francifais  Aynfcon  Xavcrius  Antuerpia. 
nus  c  Socictatcjcfu  compofuit  librum  cui  litulus, 
cxpofitio,.ic  dcdudio  Gcometrica  quadraturanim 
circuli  Pattis  Gtcgorij  a  S.Vinccntio.  Cui  pix- 
mittitur  libct  dc  r.itionibus  ,  ac  ptoportionibu» 
gcomctricis.  Occaflo  fcribcndi  quod  nonnulli 
fcripriin.nt  contra  qu.idtaturam  P.a  S.Vinccntio, 
nempc  aliqui  contra  Tr.i^aium  cjus  dc  ptopor- 
rionibus  fcu  progrcfllionibus  Gcotnctticis  ,  alij 
immcdiatc  contra  ipfnm  quadr.uuram ,  auihorcs 
autcm  qui  fcripfcrunt  funt^Chriftianus  Eugcnius. 
Adrianus  Auzout,  Alcxius  Sylvius,  &  P.Vinccn- 
lius  Lcoiitaudus  infignis  Gcomctra  c  Societate 
Jefu,  In  priina  igitur  partc  agit  dc  progrcflioni- 
bus  ,  &  proportionibus  oftcnditque  dodliinam 
Patrisi  Samao  Vinccntio  b<nc  proccdcrc.  In  fc- 
cunda  oftcndit  quadraturns  Gconictticas  ciVc  con- 
tra  P.Lcoutaudura,  fcd  non  fatisf.icit  filtcm  quo- 


6j7  Villchnu» 
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&:  illuftribus  Mathemarici^; 


ViUcUns  Ouchtrcd  ^tonaifis  tngono- 
„etr.am,  fcu  modumcomputajid.  tnangulorum 
Intcta  &  angulos  cx  canonc  mathcniat.co  compo- 
fait.  Paucas  habct  dcmonfttat.oncs  hoc  op«s  . 
cftquc  ita  btcvc  ,|ut  cxco  tngonomctr.aiT.  add.. 
fcctc  no,t  poflU .  utilc  tamcn  potcft  eirc  i.s  qiu 

iam  fciunt.  ./•  •  v  o  i.  r 

'  ,6,7  prodicnint  Fr.Tnc.rc.  i  Schootcn  Ley- 
dcnlls  m  Acadcmia  Lugduno-Batava  M.uhclcos 
Profclloris  E,crciiaiionumroathemat.carum  hbn 

*^"lpS't$  continct  Propofitionum  Arithmctica- 
rum  ,  &  Gcomctricaniro  ccntunam  ncmpc  60 
Arirhmct.cas.r;.nrq..c  rcgul*  ti.um  varie  ..npl,- 
car«  in  mafcri.s  difparatis.  Gcomctr.cx  lunt  dc 
divi/Ionc  figurarum  ,  fimilitudi.ic  tnaugulorumi 
qiwrum  nonnulla  luilia  cflc  poflunr. 

Sccundus  continct  cDnftrudlio.icm  problcna- 
tum  qax  folis  lincis  rcftis  ("olvi  polTl.iu,  quorum 
plcraqocin  Euchdc  contincntur  ,  dat  tamai  alias 
folutiones.ui  plurimumdifttciliorcs.  In  .llis  nou- 
nulla  funt  uiilia  ad  Gcodcliam. 

Libro  i  ApoUoni)  Pcttrxi  loca  plana  rcftituit» 
ncmpe  problcmata  qujc  Tunt  a  Pappo  indicata, 
qiist  orani.i  ferc  fuiu  inutiJia ,  nihilquc  habcnt 
quod  fit  aJiaijus  moincnti  ni/i  difficuUatcm. 

Librr  4  Sedionfs  conicaj  in  pLuio  orgnnico 
dcfcriWr.  Qnx  dcfcript.o  Gcotnctris  ,  Opticis 
Gnomonids,  6c  Mcchanids  utihs  cft.  Dctnonftrac 
oinnes  cas  dcfcnpriones. 

Liber  j  Scdioncs  triginta  duas  MiTccllancas 
continet. 

Toruin  opis  habct  multa  utilia  >  mulca  icem 
minuta  nulliufqiic  momoui. 

.6f7  JoAnncs  Bachou  Lugduncnfis  cdidit 
opulailum  latinum  fub  titulo  Dcinonftratio  divi- 
ni  Thcorematis  quadraturx  circuli ,  Thcologica, 
Philofophica ,  Gcoraetrica ,  Mcchanica  unli  cu.n 
rationc  quanntattun  incomroenfutabilium.  Ejus 
Deroonftratio  vitiofa  cft.  P.uifiis  in  o£l.-»vo  .657. 

Idcm  aiuhof  camdcm  demonftrationcm  Gallici 
dcdit,cum  dcmonftrationc  motus  pcrpctui.  Utra- 
q'JC  dtTOor.fttitioMcficic.  Parifiis|in  odavo  1 669. 

•  ff7  liimel  Bullialdus  de  iineis  fpiralibus 
dcinon/lrationcs  novas  cdidit.  Occafio  kribcndi 
^it ,  qnod  dodrin.-un  Architncdis  de  fpiralibus 
pr»dpue  vero  qiioad  illam  partcin,  in  qua  oftcn- 
dittangcntcm  helicis  xqualem  cllc  circumfcrcn- 
^'«drculi.reprchendcrat  Vieta  ,  afttrcns  cain  ad- 
verfari  Euclidij  Totam  igitur  hanc  doftrinam 
jUiii  niediis  dcmonftrat  optime  Bullialdus  ,  adhi- 
^tquc  huicdodfinx  ,  .id  fpcdmcn  ,&  quafi  au- 
«"iamnoTimindivifibilimn  incihodum  a  C.i- 
^aicrio  nnpcr  invcntain.  Solida  cft  doarina  ,  ut 
°™"'aqtiir,bhoc  authore  funt  cluaibr.nta. 

fcodem  anno  idcm  trcs  cxcrcitationcs  peoitic- 
t"ca$fdidit.  Prima  vcrfatur  circa  dcmonftratio- 
"M  pctinfcriptas ,  &  ciraimfcriptas  figuras.  Sc- 
«unda  drca  conicarum  feftionum  quafdam  pro- 
F'«atcs.  Tciiia  circa  prifmata,  quorum  naturara 
cjtpi.cat.  ^ 

Jol-!?^^'?  *  °P"^culum  In  quo  Aftfonomix  Phi- 


'aicx  fundamcnta  brcvitct  &  darius  cxplicat 
conrra  Clariffimi  viri  Scthi  Vatdi  Oxonicnfis 
PfofelToris  impiignationent 

I6j8  Prodiit  Parifiiis  Opufailum  GalHaun  cui 
litulus  ;  SelHiion  fjr  efcUirciftmtnt  de  ijutltjues 
Prtpofuions  de  MathematiijMt  ,  tntre  Mttrts 
de  la  duplication  du  Culfe  ^  (fr  de  la  Quadra- 
'irt  du  ctrcU.  Vidctur  authot  cftc  nomiiie 
Tm,  /, 


Jovm  i  ucnimque  pioblcma  folvit  infcdiicitcr 
165«  Stcphanus  Angcli  Vcnctiis,  Ordini»  lc- 
fuatoriim  Sandi  Hieronimi  Problcmata  fcxaginta 
gcoinctnca  cdidit  circa  conos ,  fphxras  ,  fupcr- 
fiacs  conicas.  &  fpharricas  prxcipuc  verfan- 
tia.  Hoc  opus  bcnc  &  gcomctricc  proccdic.  Ha- 
bcc  taincn  qu.implurima  minuta  ,  &  nullius  urus 
1658  JO.UUKS  Alphonfus  Borcllius  in  Melfa- 
ncnf.  pr.dcm,tum  in  Pifana  Acadcmia  Mathcfcos 
Profclfor  ,  Opus  edidit  cui  ntulum  ptxfix.t ,  Eu- 
clidcs  rcftitutus  ,  (ca  prifca  Gcomctrix  hlancnra 
brcvius » U  fodlius  contcxta ,  in  quibus  prxdpuc 
proportionum  Thcorix  nova,firmiorique  mctho- 
do  promunriir.  ^ 

In  hocopcrc  author  non  fcquitut  Euclidis  or- 
dinctn  ,  cjufquc  dcinonftrationcs  immutai ,  fxpc 
alias  cudit  ,  alias  Propofitioncs  addit.  Quamvis 
autcm  opus  lit  bonum ,  &  utile  ,  malc  tamcn  ei 
titulus  cft  prxfixus  i  cum  vix  Euclidcm  in  Eu- 
clidc  rcftituto  agnofcas.  Multa  habcc  cx  aliis  au- 
thoribus,  ut  ex  Archimedc. 

1658  P.  Jacobus  Dc  Billy  ^  Sodctate  Jefu; 
Tradacum  cdidit  de  proportionc  Hannonica ,  in 
quo  quamphirima  Problcmata  hadcnus  non  fo- 
luta  in  fcne  trium  quantit.itum  Harmonicc  pro- 
portionaliuin,  rcfolvuniur  Algtbricc  canonicc,&: 
gcomctricc.  Adjicitur  appcndix  in  qui  rcfolvun- 
tur  problcmata  jn  feric  quotcumque  quaniitacum 
hannonicc  proportionalium.  Opus  in  hic  matc- 
ria  pcrfcdluin. 

1659  Joanncs  Vallifius  Geomctrix  Profcfloc 
Savilianus  Oxonix  duos  parvosTra£btus  cdidit  \ 
priorcm  dc  Cycloidc  ,  fx  corporibus  indc  gcnitis 
coru.nquc  ccntro  gravitatis  aiiifquc  fimilibusipo- 
ftcriocan  cpiftolarcni ,  dc  Ciftbide  &  corporious 
indc  gcnitis  &  de  curv.irum  linCarum  dimcnfionc, 
fcu  oun  rcdis  comparatione ,  &  dirvatuin  fu* 
pcrficieru.n  cum  planis.  Hxc  matcria  plus  habcc 
curiofitatis  ,  quam  utilitatis.  Vidctur  hic  auihoc 
niinis  brcviter  res  perftringerc  ,  loquitur  cnim  dc 
Cycloide  non  cxplicata  cjus  naturi.  Figuras  itcra 
in  finc  opcris  ponit ,  quod  cft  pcfltmuin  ut  jara 
fxpc  dixi.  Non  debuit  rclinqucrc  mcthoduin 
communcm  fcribcndi  ut  mcthoduin  Algcbricaiu 
fubftitucrct  ,  co  quod  finc  causi  rcs  obfcuras 
rcddit.  Oxonix  in  quarto  i6;9. 

16  j  9  Vinccntius  Viviani  Flotcntlnus  Trada- 
tum  edidit  cujus  tituU.s ,  Dc  maximis,  &  minimis 
Gcomctrica  divinario.  Occ.ifio  fcribcndi  fuit, 
qii6d  cum  prxtcr  quatuor  priores  Hbros  Appol- 
lonij ,  nihil  hnl>crcmus  ,  cum  ramcn  tcmpo- 
re  P.-ippi  Alcxandrini  rcliqui  cxtarcnt,  &  tempo- 
rc  Eutocij  Afcalonitx,  fcu  anno  poft  Chrifti  480. 
Cum  Eutocius  qui  commcntatus  crat  qiiatuor 
priorcs,  promittat  commcntarium  in  rcliquos. 
Conftct  itemcx  Epiftola  Apollonij  ad  Eudcinuin 
areumcntu.n  quinti  cftc  dc  maximis  ,  &  mmim.s 
lineis  ad  fcaioncs  conicas  pcriincntibus  ,  ut  cx- 
plicat  Eutocius.  Vohiit  cxperiri  Viccntius  Vi- 
^iani,  anpoilct  al iquid  fuper  ei  rc  invcn.tc ,  & 
auafi  divinarc,  duofque  hbros  confcr.pfir.  ABcrc 
auta«  tcftiroonia,  quibus  affcritur  l.bros  Apollo- 
nijnupcrinventos,  &  cx  Arabico  in  Lat.mira 
vcrfos ,  non  lcgilTc  prius  quam  fmim  hbrmn  cdi- 
diifc  Quamvis  nutcm  non  fit  airccutus  ca  omn.a 
nux*cra^uncur  in  Ubro  quinto  Apollom,  nupec 
Lcrto  ,  puto  tamen  Vinccntium  Viv.an.  plura 

dlxiiTc  ,  &  mcUora  ,  ' 
qux  in  his  Apollonij  Ubris  connnentur.  Nonm  - 
la  ca.ncn  rcpctiit  cx  iis  qux  .n  pnonbus  l^ns 
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diOa  fuerant .  fcd  novis  6c  facilioribus  demon- 
Srationibus  ntob.ua. Opu.  bonum  cft>bc"c  com 
pof.tum.  &  Sris  cbrum  .  rf^^^r'^ 
Zt  profrrc  qaam  qiut     Apo  lon.,  l.bro  qu.nto. 
l  rcqucnt.bus  fcripca  fu.it.  MuUum  adjiimcnti  i 
MyeJorR.o  .  &  P^trc  i  fanao  Vinccnno  habuit. 

1660  Antonius  Lalovcra  Gallus  Socictatis 
lcfu ,  vetcrum  Gcomctriam  promotam  cdidit,  fc- 
ptcm  Jc  Cydoidc  Ubris  ,  &  duabus  adjcdis  ap- 
pendicibus.  . 

In  primo  libro  pofiti  quadraturi  cirotli,  inve- 
nirur  quadtatuia  aijuflibct  portionis  in  Cycloidc 
dcfignJtx,  &  atbaiura  folidi.  circa  quamlibct  ba- 
firo  parallclam  gcniti. 

In  1  ampliora  fux  mcthodi  fiindamcnta  ftatuit, 
&Cyclocylindricarum  figurarum  quadratura  tra. 
ditiir. 

In  tcrtio  0^0  problemau  ab  Anonymo  pro- 
pofita  dcmonftrantur  in  Cycloidc  parva. 

In  quarto  eadcm  in  Cycloidc  nugna, 

In  quinto  quainl.bct  curuam  in  rcaam  iqua- 
lcm  commutat ,  methodo  gcncrali  pcr  fpiraoras 
rcfpondcntes  fpiral.bus  Archimedis  ,  ccntrum 
graviratis  curvarum  quirit ,  fupcrficicm  i  motu 
curvarum  defcriptam  metitur. 

In  6  fuam  mcthodum  accuratius  tradit,  &  Cy- 
cloidcm  magnam  cxaininat  diligcntius.  Habct 
kcm  appcnJicuIadc  motu  gravium  accelcrato, 

In  7  acairatiusexaminantur  principia  Archi- 
medci  illius  libr«  qui  in  Cycloidc  traftandi 
ufus  fuit. 

In  prima  appcndicc  dcfendit  reciprocam  libri 
kgcm. 

In  feninda  dc  linearum  curvarum .  cum  airvis 
coiTiparationc  agtc 

Opus  hoc  profundiorem  continet  Geotnctriam 
bcncdcmonftrat3mim.-itcria  tamei}  multum  habct 
inutilitatis.  In  quano  Tolofx  1 660. 

1661  Coniconu-n  Apollonij  libri  quintus,  fcx- 
tuj,  &  fcptimus  cum  Paraphraic  Abalphati  Afpa- 
hanenfi  Mahometano  ,  cx  Arabico  in  Latinum 
vcrfi  funt  ab  Abr.ihamo  EcchcHcnfi  Matotiita  , 
«dditjj  notis  Alphonfi  BorcUi  in  Pifma  Ac-ide- 
mia  Mathcfcos  ProfclTiiris ,  qut  huic  vcrfioni  at- 
tain  adhibuit.  Quituus  libcr  agii  de  maximis  ,  & 
inininiis ,  hoc  cft  afTumpto  intta  fcdlioncm  pun- 
fio,  i  qiio  in  circumfcicnriam  cadant  plurimi 
lincar,  confidcrat  qu.Tnaih  fint  maxima: ,  qiixnam 
ininimx.  Sextus  comparat  fcdtioncs  &  conim 
'cgmenta.  Scptimus  cft  dc  tangentibus,  &  axibus 
con)ug.nis.  In  his  tribus  libris  multa  funt  inurilia, 
notinuila  bona,  multo  meliora  in  Mygdorgio,  P.i- 
tre  k  fanfto  Vinccntio.aliifquc.Additum  cft  Opu- 
iculum  artumptorutn  Archimcdis ,  in  quo  funt 


...    MllUlll^l^/iLUII     i^l  V  ,     ail     %|LI\#  AKllk 

nonnuUx  proportiones  cxigut  momcnti.  In  folio 

riotcntii  16C1. 

166 1  P.Gafpar  Schotus  Rcgis  Curi.inus  ^  So- 

cictate  ]cfu,  ln  fuo  curfu  Mathcmatico  hxc  habct 

Gcomctrica.  Primum  librum  Ifngogicum  .  in  quo 

tradit  dcfinitioncs  ,  &  aliquas  praxcs  communcs. 

^priorcs  Euclidis  libros  ciim  demonftrationibus. 

T^"gonomctriam  in  qua  ncc  docct  mcthodum 

conftrucndi  canonis  finuura  ,  tangcntium  .  &  fc- 

"l^tmm  ,  ncc  dcmonftrat  praxes  folvcndontm 

*ngu\orum.  Gcomctriam  itcm  pradlicam  in 
quadctnonft,„io,«5hjt^j_ 

«,t?SV""."''"*  LcotaudusDcIphinas  So- 
.^'1'  r '  '"'^S^"  Gcomctva,  Cy clonuthiam  , 
tm  mttltipltctm  ciraili  contctnpl  " 
libris  comprchcnCun  cdidit. 


In  priino  quadraturc  cx»m<n  ab  ip(o  editum 
priiisconfiimatur,  &  promovctur.  Occjfio  fai- 
bcndi  fiiit  ,  rcfponfio  Patris  Francifci  Xavctij 
yVinfcun  cxamini  ciuod  prius  cdidcrat  quadratura- 
rum  circuli  a  P.  i  landlo  Vinccntio  propofitarum. 
Oftcndit  igitui  in  primo ,  non  fuillc  fuis  ob)c- 
aionibus  fatisfaftum.  Examinat  itcm  novamqiia- 
draturam  k  Patrc  Aynfcon  propofitam.  Proccdit 
autcm  fcmpcr  dcmonftrativc. 

In  fccundo  agit  dc  angulocontingentix  contra 
eundan  Patrcin  Aynfcon  Sc  conira  Vallifium. 
Puro  multa  in  hac  matctia  dcgtncr.-uc  in  quxftio- 
ncm  dc  noininc,  &  muha  ab  hoc  authorc  proRr- 
ri,  qui  appofita  dolinAione  folvuntur. 

In  }  agit  dc  qiiadratrico  Dinoftrati,  cujus  alia» 
proprictatcs  dcmonftrat.  Exaniinat  itcm  Cycloi- 
dcm  lineam  k  Pairc  Lalovcra  propofitam  ,  quam 
ad  qu.idratriccm  vidctur  rcvocatc.  Omniadari 
dcmonftrat  ,  fiifius  taroen  quim  dcbcrci ,  qui  eft 
hujus  authoris  ch.iradlcr. 

In  codcm  libro  habct  in  finc  nonnulla  dc  ccn- 
tro  gravitatis ,  fcaontm  circuli  &  fegmcntorum, 
pcr  qtiadratricem  fcilicct ,  occafioiic  ncmpc  libri 
Patrts  Dc  la  Faillc  qui  de  ca  matcria  faipfit. 

1667  Prodicrc  Parifiis  nova  Elcmcnta  Gco- 
inctrii  Gallica ,  in  quo  ordinc  infucto  Gcomctria 
tradimr.  Mulri  hoc  rcprchcnderunt  quod  ordo 
ira  ciTct  pripoftcrus,  ut  nuUus  in  his  Gcomctriam 
addicerc  polVcr,  ita  initio  fpini  ,  &  difficultatc» 
occurrunt .  ut  cujufquc  tyronis  capacitatcm  fu- 
pcrcnt.  Alij  titulum  reprchcndunt,  quod  nec  Elc- 
incnra  finr,  quia  multa  alia  fupponunt,  funt  cnim 
lctnmatibus ,  & iitppofitionibtis  plcna  ;  non  nova 
qnia  plcraquc  dcccrpta  funt  ab  EiKlidis  intcrprc- 
tibus.  Vidi  nonnullos  ,  qui  plurimos  in  iis  para- 
logifmos  ntHarenr.  Parifiis  in  quarto  Gallici 
1667. 

1668  Rcnatus  Francifcus  SUifius  fuum  Mcfo- 
labum  cdidit ,  in  quo  duas  mcdias  pioportionales 
inter  cxtrnnas  datas  ,  pcr  cirailum  &  infinitas 
hypcrbolas,  vcl  Ellypfcs  exhibct.  Itcm  problcma- 
tiim  fotidorum  omnium  eftcdlioncni ,  pct  caldcm 
curvas  exhibcr. 

C^iamvis  iftudopiis  Gcomctricun»  fit ,  problc- 
ma  tamcn  non  folvit,  quia  cum  circulo  adhibcruc 
Ellypfts ,  aut  hypcrbola,  qux  Gcomctticc  dcfcri- 
bi  non  pofliint. 

AccclHf  pars  altcra  dc  Analvfi,  in  quametho- 
dum  An.ilyricam  non  docct ,  Ud  ci  utitur  ad  ca- 
dnn  demonftranda.  Hic  mciliodus  Analytica 
optima  cft  ut  quis  apud  fc  problcmatum  folutio- 
ncm  invcniat  ,  non  tamcn  ut  Iibios  componai  , 
quia  h.TC  mcthodus  imagin.itioni  non  feivit. 

1669  Prodiit  Geomctria  prad^ica  P.  Andrcat 
Tacqucr  Atmicrpicnfis  c  Socictatc  ]cfu  libris 
uibus  comprchcnfa.  In  i.modum  fupput.indi  ca- 
nonis  &  tangcntium  tradit.  x.  Trigonomctriam 
rcdtilincam,&  inftntmcntum  mcnfotium  fcu  qua- 
drantcm  f.ibricatur,  fic  fcahm,oinncs  lincas,  cti.-im 
inacccflibilcs  mciitur,  ut  diftanu.im  luni,  &  folis 
^  terra. 

In  fcamdo  excrcct  aliqua  problcmata",  Trian- 
gulonim  mcnfurationem  pcrficit ,  ciraiU  diincn- 
fioncm  veri  propinquam  cxhibct ,  figuras  traiis- 
format ,  dcniquc  fcdioncm  circuU  pcr  punaum 
datum  p«ficit :  babctquc  in  co  nonnulb  k  fc  in- 
venta, 

In  tcrtio  foliditatem  prifinatum ,  &  cy Imdro- 
ationcm  tribus     nim  ,  fphiri ,  fphrroidcon  conoidts  par.ibolici, 
&  hypcfbolici  Uipctficicm  ,  Sc  folidiuicni  nwn- 

tur. 
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tur.  rtcmoniniJivifa,  corpor.r  miindaiia  ,  terrx 
tonas  ,  provincias  ,  regna  ,  foIidit.ucm  tcrrx , 
Limi ,  Solis.  Deniqiic  lolida  comparar  ,  augct , 
minuit.  MoUaiiem  hibctdcanmilaribus.  Torum 
opus  optimum,  &  cbrum.  Addidit  in  finc  appcn- 
diccm  tiiangulonim  fphjcricorum  fiiie  donon- 
ftrationibus. 

Idein  P.Ticquet  prios  cdidcrat  Elcmcntorum 
Euclidis  libros  6  priores  ,  undccimum,  &  duo^c- 
dmum.miiliirquedefnonftrationibus  fuis  illuftra- 
vit,  addidit  in  (inc  doarinam  Archimcdis  dc 
fuhxn,  &  Cylindro,  qu.un  cLiriorcm  rcddidir 


noiicm  rangcntium,  fic  fccanrium,  innumetas  pra- 
xcs  f.icilitantcs  invcnimus  ,  ut  pcr  rcrraaioncni 
radij  in  primum  loaiin  ,  vitamus  divifioncm,  txt 
proftaphxrcfiii  plcraqucfolviiniis  triangula.  Ac- 
ccdir  inir.,bik: ,  &i  compcndiofum  logarithmorum 
mventum  ,  quo  n.hil  ,Kjtuit  cxcogitari  ingcnio- 
flus,  &  commodius  ,  omnia  cnim  problemara  per 
lolam  additioncm ,  &  nu.ltiplicationcm  folvimus, 
cx  quo  fir  ut  trigonomciria  ad  fiimmiim  apiccm 
cvcda  vidcarur.  Sccundo  Gcodcfix  faaa  cft  ma- 
gna  acccflto,  hanc  v.Tldc  im|icifcaam,  &  non  ad 
praxin  ordinat.un  h.ibucrunt  Antiqui,  hisduobtii 


UXta.tX  y.yu»^-'n  ^   ]~       ,  f -.uu..i».u..  ii.ii7»n.i uiu  AlUiqui,  hlS  dUobllS 

1671  P.lgnatiiis  Gafto  Pardics  c  Societ.-irc     fxcuhs  innumera  inftrumcniorum  fupclleailc  il- 
Jcfu ,  EJcmcnta  Gcoinctrica  rradidit ,  in  quibus     Iiiftrata  (iiir ,  intcr  qux  prxcipuum  loaiin  obtinct 
mcthoJo  corapciidiosi  Tyroncm  docct  qiix  in     circimis  proporrionum.  Totam  Archimcdis  do- 
£uclidc,  Ardiimcde,  Appollonio  funt  nccelTaria.      ftrin.-.m  dc  diincnfionc  ,  dc  fphxra ,  &  Cylindro 
Puto  tamcn  hic  Elcincnta  non  fufficcrc  ,  prx-     aliifquc  &  ainpliorcm  rcddidimus,  iwvilquc  &  fa- 
fctira  cmn  in  iis  Euclidis  ordo  non  fit  obfcrva-     cilioribtis  dcmonftrationibus  illuftravimus.Inquo 
tus ,  qitcin  tamen  miirirc  puto  fas  non  eirc ,  eo     Patcr  Tacqucr  e^cgic-  &  non  inutilitcr  laboravit. 
qtiod  ab  omnibus  fcre  authoribus,  t.im  vctcribus     Ncquc  vcro  omittcrc  polfum  Patris  Guldini  in- 
qoam  rcctntioribus ,  fccunduni  rjiim  ordincm  ci-     vcnrum,  in  fuii  ccntrobarica,  in  quo  oftendit,  mo- 
......  n...r.  tuinccntri  gravitatis  cujufcumquc  figurx  circu- 

larircr  motx ,  dctcrminarc  magnitudincin  rotundi 
co  motu  gcniti ;  camquc  rcvocarc  ad  magnitudi- 
ncm  corporis  rcfti ,  qnod  principiiiin  viam  innu- 
mcris  mcnfurationibus  aperit,  Sc  dc  fi&o  P.  Tac- 
quct  his  principiis  infiftcns  qium  pluriinonim 
corporum  rorundoruin ,  ut  annubriura  ,  tam  fii- 
perncicm  ,  quam  folidiiatcm  dimcnfus  cft.  Accc- 
dit  incthodus  indivifibiliuin  i  Cavalcrio  intro- 
dtida  ,  qtix  ur  c(i  ingeniofiffima  ,  ita  fadlitatcm 
fummam  omnibtis  mcnfurationibtis  prxbct.Quod 
fi  abftrufioris  Gcomctrix  placira  confidercmus. 


qoami 

tetur.  Paiifiis  in  oftavo  167 1 

Anno  1671  P.Guarinus  Guarini  Mtirincnfis 
ThcJtinus ,  cdidit  Euclidcin  Adaudliun  fcu  mc- 
thnd;cum ,  qucm  criam  Maihcmatic.rm  univerfa- 
lcro  noiniiuvit  Tradlitibus  55  Priinus  cft  dc 
ttianrinre  conrinna ,  /Icundus  de  difcrcra ,  j  dc 
hhthclh  objc£to.  4  in  ptiinum  Elcmcntorum, 
quintds  fn  fccundum ,  6  in  tcrtium  ,  fcptiinus  in 
qijarfimi.8  Arithmericain  fimpliccm  contincr.no- 
nui  inqiiamim  Eucl.  10  in  fcxriim  ,  undecimiis 
»17.  ri  in  dccimum,  ij  de  miracris  proportiona- 
14  deproportionibus  continuis  ,       de  li- 


-F  — I-— r — — V.,  ,       «c  11-     II  auiuiiiiuris  ucomctrix  piacira  coniidercmus, 

nonim,  a,'fegmentorum  proprtione.  16  dc  li-     dcprchcndcmus  ingenrcm  conicis  fc£Honibus  fa- 


«irura  progrclTione  gcoinctnca.  17  dc  propor- 
rion.ilitatibu$  tationum.  18  de  lineis  variis  ut  qua- 
dratricc  conchili,  &c.  19  dc  angulis.  10  dc  fiiui- 
ws.iingcntibus,  &  fccantibus.  11  dc  logarith- 
mis.u  dc  intcrfetlionibus  planorum.ij  dc  fphx- 
«  contaaibus.  14  dc  fcdlionibus  conicis ,  ficut 
»<  De  Ortographia.  17  Trigonomctria.  18 
dc  progrtffione  fipcrficicrum.  19  Gcodcfia  re- 


€t.nn  cdc  acccflionem  ,  in  quo  cxccUuit  Mygdor- 
gius  qui  pauciflimis  propofitionibus  non  tantum 
tot.nm  Apollonij  Pergxi  dodriii.im  complcxus 
cft,  fcd  ctiain  multis  fuis  propofirionibus  &  dc- 
monftrationibtis  auxit,  &  amplificavit.  P.  itcra  k 
fanfto  Vinccntio  c.nndtm  matcriam  novis  de- 
monftr.-itionibus  facilioribus  iiluftr.ivit ,  ita  ut  vir 
qtiidquam  ultetiiis  rcquiri  vidcatur.  Idcm  ctiam 


„      ^       -  .  .f  —    s.y  ic-     qiiiaqii.im  uuctiiis  rcquiri  viacatur.  locm  ctiam 

ctuincorura ,  ,0  Tr.rnsfbnn3tio  ctirvilincorum  ,  dc  progrcflionibus  optimc  cgit,  qtix  materia  Jicec 
}^*f"n$formationc  fupcrficicrum  corpora  cir-  ad  Arithmcticam  pcrtincrc  vidcarur ,  vi.im  ramcn 
^uT"^'  ^  '""P^rficicbus  corporiim  in  apcrir  ad  multorum  corporum  mcnfurationcs  per- 
'".t""  'S*""^"-  H  dcfulidis  pianis  fupcrfi-  agcndas,  Pctriis  ircm  Ramus  oprimam  habct  do- 
A^.ft?"'!-*""*' '  ^  Dc  corj>orum  comparationc.     <ftrin.am  inenfurationum. 

Qiianivis  autem  Gcometria  progrcftus  non 
pcrnitcndos  his  diiob  is  prxicrtiin  fxculis  habuc- 
rit,  hxc  duo  problcmata  ccLbria  quadr.uur.r  cir- 
ctili,  &  diiplicuionis  nibi  infolura  m.tnciu,  in  or- 
dinc  t.uncn  ad  praxin  virrualitcr  ca  folvimus,  cum 
.id  qti.imcumquc  prxcifioncm  pervcni.Tinus ,  func 
itetn  alia  nonnulla ,  ut  divifio  anguli  rcdilinci  it» 
rrcs  partcs  xqualcs,  qux  inco  judicio  fatis  inutilia 
fiint.  L-iboranduincllctinaliisroajori$  utilitaiis, 
ictimdis  .iliquibus  cot  poribus  (jccur- 


Aapftr  Tatirinonim  in  folio  1671  qu.imvis 
>n  noc  opere  multa  fint  optima,  iwthodus  t.-imcn, 
«ofdononanidct ,  multa  iton  non  fatis  clatc 


:m  III 

ibus 


— ,  ■tiv.ivA  iivfii  laiis  ci 

"PIKM.  Undemelius  fcripfiirct ,  fi  Euclidcn 
»uo  otdmc  rciiquiirct,  pecuU.-uibufquc  tradlati^... 
"^"M  mattriis  cxpliaiijrct.  Hic  cnim  ordo  con- 
■uiiiJncm  pirit. 

,j  CcKnetrix  ftatum  cxhibuimiis  fupri  ,  ad  ini- 
"«pwcedentisfxculi,  leftat  lu  brevircr  per- 
"nnpn««q„i  iUi  ab  co  tcmporc  addita  funt,  Sc 
M^mptogtcfrumhis  duobus  fxoilis  fcccrit.  Pri- 
ma  "T"-  ^         Trigonomctrix  pr.Tfcrtiin 


ncinpc  in  mcti( 


ll^rv  III  liifcv.^i."..'   ,,-.»|...— —  I  

rcntibus,  ut  in  fupcrficic  aliquarum  fornicum, 
luain  adhuc  fatis  expcdire  nan  poftlimiis ,  talis 


,  tuiii  iif  qtix  nunc  uoiqus 

ocprchendcnius  Antiquos  canoncm  lox.-  ,  -|  

fnni  chordormn  habu.irc  valdc  imbcrfcdum ,  di-     ncnr ,  majoris  fimt  facicnda ,  quam  quxciimque 
*lvf  7*^0  «"  '     Pattcs .  atquc  adco  plcrifquc     propricias  conicx  figurx ,  qui  nuUuro  ufura  ha- 
chordis  fratiioncs  .idhxrcbant ,  quod  implicaiif-  btt. 
«mum  rcddcbat  calcuUim.  Nos  vcr6  ad  ina)orcm 
r«afionem ,  &  facilitarcra  feraidi.imctro  utimut 

"oooooo  partes  diviCi,  prxtcrca  addidimus  ca.  ^ , 
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^8         De  progrenii  Mathefeos, 


C  A  P  U  T  111. 

Df  progrejjit  Arlthmctk^. 

HUjus  partis  Mathcfcos  natiuam  fatis  indi- 
cat  ipUini  nonKn  ,  quoJ  a  voce  Grjca 
A^^itk  nunv:rus  dcrivatur  ,  Ariihincticam  enim 
numcrandi  artero ,  aut  potius  fcicntiain  nuncupa- 
rc  polfujiius  ,  qui  circa  matcriam  difcrctara  fcu 
multitudincm  occupctur.  Ejus  dijjinitas  ex  co  la- 
lis  patct ,  quod  tcftc  Ariftotclc  nunxrarc  tam  ht 
hominis  proprium  ilhufque  ^  pccudibus  dillin- 
aivum.quam  ratiocinaci :  ncmpc  pnmuro  fapicn- 
tix  opus  numcros  fcirc  ,  altcrum  vcr«!>  ratioci- 
luri ,  ccnfcnt  Pyihaeorii .  qui  arqualitcr  nume- 
tonim  cognitionc,  ac  lotjucla  mcntcm  rationaJcra 
indicari  vo  lunt .  U  Itcr  iu  s 

progrciruscft  Plato  qiii 
oinncm  cx  mundo  pcudcntiam  cum  climinarc  af- 
feniit  qui  Arithmcticam  fuftulcrir ,  cum  fme  illa 
ncc  res  piiblici ,  nec  privati  tutd  faiis  admini- 
ftrari  poflint.  E;us  ufiis  quim  laic  patcat ,  five  in 
aliis  Mathclis  partibus  ,  livc  in  aliis  fcicntiis,  ar- 
libus  ,  oninibufquc  ncgotiis  nemo  cft  qui  ncfciat. 
Ncque  cnim  Gcomctra  ullius  quantitaiis  ctiam 
contiiiua:  dimcn/Ioncs  dcfiniret ,  nifi  ad  calailos 
revocarct ,  ncc  Aftronomus  motus  coclcftcs  ,  fy- 
deruroqucconvrrfiones ,  &  pcriodos  tam  indubi- 
tatiskgibus  artringcrct.fi  mimcros  ignoraict,  iicc 
Archiic^is  tam  cxquifitas  in  opcrib:is  mcnfur.u 
tc  ptoportioncs  tqucretur  ,  ut  muficas  tonorum, 
ic  conibnantiarum  difrcrenti.is  animadvcrtcret , 
Ja&  ab  arithmctica  fubfidium  advocaret :  vcrbo 
dkam  omnis  Mathcfis  dum  pra^ica  cft,in  Arith- 
mcticam  dcgcncrat.  In  aliis  vcro  fcicntiis  quam 
latc  fc  cxtendat  cjus  ufus  longum  cllct  rcccnfcrc, 
fitfficiat  ad  hoc  Platonis  didium  ,  qui  Arithmeti- 
eam  fcicntiarum  veftibiilum  vocat ,  non  tantum 
quod  finc  Arithmctici ,  vix  poflint  confiftcrc, 
fcd  quod  niimctorum  tradl.aiionc,  rtbns  difficilio- 
ribus  aflucfcit  animus  ,  &  ad  rcliquos  fcicntix  fa- 
tns  cxdpicndos  prxparatur.  In  vitam  civilcm  la- 
diffunditur  Arithmctica  ctim  nulla  pollit  ho- 
minum  focictas  iniri  ncc  in  ullo  contradlu  tutA 
fatis  finc  cjus  opc  confiftcre.  In  mutuis  cnim 
commcrciis  conventifquc  quibus  h.Tc  hoim'niiin 
conjimdlio  ut  plurimum  coiuinctiir,recnat  Arith- 
tnetica,  ciim  ca  tuto,  cxcrccri  non  pofltnr,  nifi  ra- 
f>onc$  dati  &  accepti ,  (bttis ,    fcrnoris  rationcs 
«leantut. 

A  quibus  nationibus  hanc  fcicnti.im  habca- 
"Wsnon  fatis  liqnct ,  communis  tamcn  cft  opinio 
quod  prirous  c  Gricis  cam  Pythagotas  didicerit , 
qui  c«m  mcrcaturam  cxctccrcnt,  in  ca  ut  potc  fibi 
P«nccc{Ciru  cxccUucrunt.  Aftcrit  cnim  Porphy- 
nus  m  vita  Pythagorac  ,  qnod  Gcomctriam  ab 
■*gyptus,a  Chaldiis  Aftronomiam,aPhinicibu$ 
numcroj  accepcrii,  in  Griciam  ad%cxcrit,  aim 
«ttiim  fir  jam  i  tcmporibus  aiuiquis  i€gyptio$ 
Cru^"*'  '  rom>cris  &  rationibus, 

^ftaldios  Aftronomii  dcditos  fuiftc.  Uult  tamcn 
ab  r^'P''"*  Pyihagoram  ab  it^vptiis  ,  hos 
tut  i  norTu         """^"indi  didiaftl  Profcr- 


rentis  Aa 


locus  Platonis  afte- 
nempc  mcthodum  ni,^  '"l"»-'  ,  ^  «t,^/«i 
tamcn  h.um  vt..™";f!!^ "  5"»«^  '  <l-» 


-g>Ttios  invtnirti 
ncthodum  numtran 
«ainen  narum  vocum  fienificatin  Vjk""'  ' 


tur  ,  nihil  cx  hoc  loco  concludi  potcft. 

Grici  pro  Arithmcticis  notis  Alphabctici* 
Charaftenbus  utcbantur,  ut  innumcris  vctcrum 
aiithorum  tcftimoniis  probari  potcft  ,  littcras  au- 
ttm  a  Cadmo  in  Griciam  advcdas  ciTc,  aut  .ib  to 
iuvatfas  «  vix  cft  dubitandi  locus  ,  id  fignificante 
fabula,  qux  ex  dctuibus  draconis  i  Cadmo  dillc^ 
minatis  ,  cnatas  acics  militum  allerii ,  ncmpc  cx 
charadlcribus  in  ccrtos  fulcos  feu  lineas  ordina- 
lis  bellorum  hiftorias  indicari ,  &  enarrari.  Cum 
igitur  Cadmus  cflct  Phomix  mnr.cronim  notaj 
una  cum  alphabcti  Charadtcribus  i  Phccnicibus 
Grxcos  haufidc  diccndion  cft.  Potuerunt  crgo  i 
tcmporc  Cadmi  ab  iis  ,  &  modiim  14  char.idlcri- 
bus  omnia  fignificandi,  numcrofqtic  iifdim  figni- 
ficandi.  tum  pcr  Pjthagoram  ab  iifdcm  jjcrfciiio- 
rcm  numcrorum  (cicntiam  corumquc  in  omncm 
partcm  vcr&ndoriun  exquiluiorem  artcm  ac- 
cipcrc. 

Pauli  difficilior  crit  otigo  Charaftcnim  niimc- 
raliiim  a  Romanis  ufurpatorum.  Nonnulli  exifti- 
marunt  eos  lincolis  fuam  nuiiKrationcm  abfolvif- 
fc,  nempc  unitatcm  unica  lincola  ,  I  ;  duabus  fcd 
dccurtaiis  dcnar.um  ,  tribus  Q  ccnrcnarium 
quariior  I  _]  quingcnta  qtutuor  |  ^l"''''!'^^"^'^'"'" 
qninquc  |~f  |  fignificaflc.  Hos  itcm  charadercj 
pjulatim  dcgencraire ,  ita  ut  proT  fit  fa£lum  C, 
pro  I  3 ;  ID  ^'^l  ctiam  D,  pro|  |^it  fadlum  QQ 
vcl  ctiam  CO  aut  M.  dcindc  quia  vidcbatiir  ni- 
mis  incommodum ,  totics  rcpctcrc  uniratan  ut 
numcrus  oftonarius  ,  aut  novcnarius  cxprimerc- 
tur,  intcrfcruilTc  pro  quinario  mcdiam  partcm  dc- 
narij,  ncmpc  V  ,  &  p.iriteT  pro  quinquaginta  njc- 
diam  partcm  ccntenarij  |3  ncmpc  L  ,  an  verA 
hxc  omnia  talcm  progrctfum  habucrint  non  li- 
quct ,  fufficiat  ad  dctenninandam  imaginationcm, 
&  ad  mcmorii  firmitaicm  CiD  &  M  idcm  illc 
quafi  II  fcmiciraili  in  unum  coalcfcant ,  CD  pa- 
ritcr  D  &  13  idcm  cflc. 

Notas  Arithmcticis  vulgarcs  quas  Ciphras  no- 
minamus,  nonmilli  cire  Grxcos  charaftcres  male 
fijrmatos  fufpiciti  funt ,  quafi  ,8  idcm  cilct  .ic  i , 
y  idcm  ac  }.  idmi  ac  4.  Scd  tanta  eft  difll- 
militudo  ,  ut  prob.nbilitatc  circat  hxc  opiniou 
Qi^iarc  pobabiliiis  ccnfcnt  plcrique  Hifpanos  k 
Mauris,  cos  .nb  Arabibus,  hos  a  Pcrfis  ,  aur  cti.im 
Indis  hos  charaftcres  acccpiftc.  Prxcipuc  cnm 
non  )i  pluribus ,  quim  a  quadringcntis  annis  ,  ii$ 
charadlcribus  utamur.  Ex  co  quod  in  plcrifque 
opcrationibus  Arithmcricis  ,  incipiannis  ab  ulti- 
mo  charaftcrc  ,  conjc^hiram  cnpiunt  nonmilli 
quod  ab  aliqtii  nationc  qux  in  lcgendo  a  dexrcra 
ad  finiftr.im  procedat ,  ut  foltnt  omncs  qnx  ab 
Hcbriis  littcras  acccpcrunt ,  nos  eos  charaftercs 
mutuatos  clTc.  Mclius  tamcn  &  ccnius  procedc- 
rct  conjcftura  ,  fi  invcnirctur  quinam  natio  iis 
Cyphris  pro  littcris  alph.ibeti  nteretur. 

Varic  \  variis  diftribuitur  Arithinetica  no» 
commodifljm^  tres  cjus  panes  agnofcemus.Nem- 
pc  Theoricam,  vulgarcm,  &  Algcbr.uTi.Thcorica 
ccrtas  nimvrorum  proprictatcs  confidcrat ,  quafi 
in  univerfnm  ,  fivc  abfoiutas  ,  fivc  rcfpcftivas  , 
atquc  in  hlc  tannmfi  tr.idcnda  ,  toti  funt  antiqui 
authorcs  qui  extant ,  ita  ui  nihil  pta£kiaim  ita- 
dant,  fcd  fimplices  varias  numeronim  (pccies, 
ncmpc  parcs  ,  impares  ,  pcrfcftos ,  impcrk£lo$  . 
primos  &  compofitos  ,  tum  in  numeios  planos  , 
fimilcs,  difliinilcs  i]iudratos  ,  nim  in  folivlos  ,  & 
cubos  cxindc  proportioncs  attingunt  cafque  divi- 
dunr  &  fubdividuut. 

Vulgaris 
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quAlis  a  reccntioribus 
utaiis  vocata  cft  alitcr 


Valgarii  M''''  " 
traJitut ,  Sc  ^    ■    '      „  j^^,  cleiiKnca- 
h.uddaba-  "l^^llj^^lX^  fubcraOio. 
rcs  rcgulis  ««^'^V^jJo.kiii  tam  in  numc- 


,.„.,muHipi'^  rcen  -in'  propoitionuni, 

isintcgnsq"»mf^^a''.«£      l  »~ 


ncm: 
r 


iiDnis,  cxtri- 


il.o.«s  confidcrat  carn.nquc 

„,ct.cas.  S"^  ^«mc  ^^^^^^^  ^ 

™S"a^^:.  &  Jvidcrc.  docct. 

Analyfin  P^' ' 'J^^P^^.onat .  lubct  pro 
&  ^»0  .iH^ntaton  fub  qua:ft,on«  difliciU 

<num  cum  alia  nota  habcrc  a.c.mr,  &  ["bodu"- 
ri&in  lucem  proderc  :  undc  umca  cft  Algcbrx 
ree..b,  quam  xt,ual«-'«™  aut  potnis  Mnai.onc.n 
diL  pottamus  .  q"x  tamcn  tot  cail.s  pat.atur 
ut  in  vatias  tKuf.  fpccies  divulatur.  Hujus  fc.cn- 
authoitm  Gcbtum  Gtxc.m  authorcin  .dc6. 
quc  Alccbtam  diftam  nonmiUi  falsd  cxiftima- 
rimt,  dton  Diophantui  Gtt^us  author  Gcbro 
anrio'..ior  torasfit  in  «cmplis  Algcbr.cs  tradcn- 
dis.  Potucfunt  qiiid.in  a  Gtbro  prxccpta  Alge- 
bri  traJi.qux  in  Dioplunto  cantun.  indicantur. 

Dixamis  jam  fupra  Plaronem  .nethodum  ana- 
1700110  invenilfe .  qui  numcris  applicata ,  Algc- 
hra  nitwm  dedit.  Algcbratn  comniunitcr  his 
trroporibus  induas  pattiinur  ,  in  ninncrofani  fci- 
lisn,fea  vulgarcm,  Sc  antiquain,  &  in  fpcciofa.n, 
nwnqiu:  iifiem  nixam  principiis  ,  progrcflionif» 
qoe  GcoKnetncz  pcoprietatibus  addidam.  Vul- 
gxisctrcinanKros  occupatur  ,  acquc  adco  pro« 
pcic  didum  algorithmum  |exercct ,  netnpc  addi- 
oanem ,  fubtrallionem  ,  inultiplicationcm  ,  divi- 
llmem,  radicum  cxtradioncm.  Spcciofa  vcr6  rc- 
lum  fpeoes  k  dcmentarcs  Alphabcti  notas  ufur- 
pa,  ide6quemetaphoricum ,  (cu  f.inilitudin.arium 
»lj5oritlsmiun  agnolcit.  Prima  Diophantnm  .iu- 
ihottm  agnofctt  ,  Hxc  Victam  qui  fub  fi.icni 
pticedentij  ficuli  &  hujus  iniiium  floruit.  Qi^ix- 
nara  llcpriftintior  fatis  dcfiniri  non  potcft.  Mica- 
bilitatem  qoidcm  majorcm  praeftfcrt  fpcciofa  , 
f>oi  recondiiiori  ,  Sc  abftraftiori  mcthodo  pro- 
pcdiatur ,  in  hoc  tamcn  dvficit ,  quod  iiTUgina- 
Hom  non  fcrviat,  unde  putq.non  pcius  in  M.ithc- 
fin  pcccari  poifc ,  quam  fi  gcomctf  ica  problnna- 
ta,qaifiguTit  txplicari,&  oculis  fubjici  potlunt, 
n^Wo  ilgtbriciT  addicantur  ,  &  fub  hoc  quafi 
velamint  it\  publiaim  prodcant.  Vulgaris  Algc- 
ora  iii  plctifquc  nKlins  imagii.ationi  obfccundar, 
•n  aliis  itftn  mclius  fpccioia.  In  fcx  partes  conv 
munittf  poKfttota  Algcbra  dividi. 

^*"™  pats  eft  (iiiafi  ad  «quationcm  ifagogica, 
"""'"wwntjiiecoflicorum  taiTi  i.itcgroru.n,quam 
"aftorum  algorithmu.n  tradit.  Sccunda  afquatio- 
ctplicat  ejufquc  rcdudioncs  ,  hypobibaf- 
ni"ni,  antithcfii,,  porabolifnuim,  ifomcriam. 

Tcrtia  «pationes  quadraticas  fccundum  antl- 
«fam  mcthodum  folvlt ,  tum  potcftatuin  omnium 
8™««ioncs  explicat . 

Ql'arta  afisftas  poteftates  conf.dcrat. 
.  9l""t^  poreftatuni  analyfin  co.uinct ,  ad  fpc- 
Oofam  pricipue  ordinaiam.  Scxta  continct  mc- 
'^"•^  exttahend.iru.n  radicum  cx  potcftacibus 
^'fcftis.  jufg^^j^  progrclTu  lixc  ArithuKiica 
™CTit  invcnta  .nclius  reccnfitis  authofibus  qui  dc 
^  'cripfcrunt,  alkioquc  opcnira  argurocnto  patc- 


Sccundo  Urbis  co.iditx  fxculuXcxcentis  circi- 
tcc  antc  Chnftum  annis  floruit  Pythagoras  Sa*' 
mius,  qui  i€gypto,ac  Pcrfidc  pcrluftrata,  in  M,i- 
thcinacici^  cxctUii.t,primiifqi)c  nunKrotuin  fcicn- 
ti.-un  i.t  Grxciani  aut  invcxit ,  aut  faltcra  niultutn 
illuftcavit  :  primus  Mathcinacicx  ludum  apc- 
ruit.  lca  Prochis,  &  Plinins. 

TcUugcs  cjus  filius  Magiftcr  Empcdoclis  di- 
cicur  quaiuor  libros  fcripfille  dc  quaccrnario. 

Tcttio  Utbis  condicx  Ixculo  tloruit  Nicoma- 
chus  Arichmccicus  qucm  Bocthius  fcquituc  in 
oiimibus  :  ut  auccm  vidcas  qualan  antiqut  nobis 
Ariihmcciccn  rcliqucrunc ,  hacc  quara  ^  Nico.TU- 
cho  acccpilFc  aircrit  idcm  Bocthius,  &  clariorcm, 
talis  fuir.  Hxc  duobus  Ubris  continctur.  In  pri- 
mo  agit  dc  numeri  dcfinitionc  ,  divifionc ,  in  pa- 
rcm  ,  Sc  imparcm,  primum  &  compofitum,  pcrfc- 
^um ,  &  impccfcdum  ,  tum  dc  fpcciebus  iiixqua' 
litatis  ,  ircrapc  dc  numcro  mulriplici ,  fupcrparti- 
culari,  fuptrparticntc,  &  cxtcris. 

In  fccundu  habcnrur  no.inulla  circa  compofi- 
tio..cm  rationumaliquarum,  fcd  ftritlim.  Exinde 
coulidcrat  numcros  per  analogiam  ad  figuras 
gcoiTictricas  ,  ut  dc  i.u.iiero  luicari ,  pLono ,  qua- 
drato,  pcntagoi.o ,  fulidn ,  fphxricu.  Dcniquc  de 
proponional.t.uilHis ,  dc  atithincticamcdictate, 
Gcomctrica,  Harraonici,  de  maxi.na  ,  &  pcrfc^i 
fyinphonia  ;  qux  tnbus  diftcnditur  intcrvallis. 
1  utum  opus  opii.nu.n  cft  lolctquc  apUirirais  ini- 
rio  fcptinii  bbri  Euclidis  apponi.  Hic  Nicoma- 
chus  dicirur  a  Panjxj  Pythagoricus.  Probabilc 
ta.ncn  cft  quod  al.am  a  Pha:nicibus  Arithnieci- 
cam  didicit  Pythagoras,  qux  ncmpc  ad  praxin ,  SC 
ad  mcrcimonia  cxcrccnda  cflct  utilis. 

Plurirai  in  hanc  Nicomachi  Arithrocticcn  fai- 
pfcrc,  ut  ]o.ichirmis  Camcr.irius  qui  fcripfit  cx- 
plicationcm  in  priorc.n  libru.n  ,  camquc  fux  logi- 
fticx  fubtcxuit.R.cliquit  itcm  Nicomachus  Ariih- 
inctica  3-MA»>»>j«na  ,  undc  cxccrpta  putantur  in« 
ccrti  authoris  in  Thcologia  Arithineticcs.Utruin*' 
quc  opus  Nichoinachi  cxa.dir  VcchcKts  Parifiu 
iy}8.  Eandcm  Arithmctic.im  cxpliaiit  coitimcn- 
t.irio  Afclcpius ,  Si  Tr.»Ilianus  Ammoni)  difcipu- 
lus  .  &  Janiblichus,  cnj.is  ultimi  fcripta  dicuntur 
clfc  in  Bibliothcca  Rcgia. 

Qtarto  Urbis  conditx  fxculo  400  circitcr  ante 
Chriftum  Dcnwcritus  Milcfius  uno  anno  majof 
nituq  .iin  Socratcs,  fcripfit  dc  numeris  Gcome- 
tricii.  Ita  Latrtius. 

Eodcmlxculo  Plato  Socratis  auditormodum 
dcmonftrandi  analyricum  invcnit ,  nempc  nrima 
Algcbrx  fundamcnta  jecit.  Ab  eo  Lc«h,maf 
Thafius  Analyfiti  didicit ;  Eudoxus  Gn.d.us  Plato- 
nis  comcs  in  yEgyptum  qui..mm  Elcrocntiira 
coropofuit  de  proportionibus ,  &  .nodo  argi.mc..- 
tandi  pcr  proi»ortioncm  ,  quod  i.nmeris  xqui  ac 
quantitatipcrmancntiaccommoaar.  potcft. 

Philofophus  Platonis  auditorfcnpficdc  Ar.ch- 
raccica,  &  tuimcris  fccundis,  qux  non  cxt.mt 

OuincoUtbis  co.iditx  fxciilo  ,  .imcChnftum 
rrccSitis  circitcr  annis  Xenocratc,  Chalccdon.u» 
dc  numcris  librmti  unum  fcripdllc  d.citut.  Fu.t 
Placonis  aliditor.  -  r 

Euclidcs  Mcg.irenfis  ut  volunt  plcnque  in  fit.s 
Gco,ncttii  Elcmcncis  muUa  dc  m.racris  habcr, 
non  tantum  in  quinto  ,  fcd  prxc.puc  in  fcpt.mo  . 
oaavo,nono,in  quo  pluri.nas  coru.n  propr.ctntcs 
apcmic ,  pr.Tcipuc  vcro  in  fcpt.mo.  oftavo.  nono. 
in  quibus  prxcirfc  agitdc  «"F.'^^' 

\{Mis,  tum  dc  numetis  plan.s  Solidis,  par  - 
t       '  D   uj  '^*' 


in  qu. 
co.n 


Coo<f[e 


30         De  progreflu  Mathefeos, 


bus  ,  iniparibjis :  non  agir  aurcm  de  numcris  nifi 
in  ordinc  addo(arin.wn  indivifibilium ,  qtiam  It- 
bro  dccimo  rrjdit ,  ca  tjmcn  qua:  habct  pollcnt 
ferc  fiiflii.crc  ad  demonftraiidam  rorain  Arithmc- 
ticam  vulgarcm. 

P.iuW  foft  Thcophraftus  Erifliiis  Ariftorehs 
di/c>piiici$  •  &  fucccllbr  intcr  aiia  fcripfir  unum 
iibrum  dc  nuincris ,  &  alium  hiHoriarum  Arith- 
nieticarum. 

Scprimo  (Jrbis  conditz  fzculo  circiter  loo 
antc,Chrilhnn  annis  Cleomtdcs  fcripfit  Arith- 
mcticom,  qux  dicirur  allcrvari  in  Biblioiheca  Va- 
ucana. 

Sub  initium  fecundi  fxculii  Chrilli  Nativita- 
tc  Diophantcs  Alcxandrinus  Algcbrx  libros  i } 
compoUiit ,  fex  qiiidcm  latitie  vertit  Xylandcr , 
quos  i  Durcro  Cxfarco  apud  Polonos  oratorc 
acccpcrar.  Eofdcm  fcx  libros  Diophanti  Nobtlis 
Gafpar  Bachct  Dc  Mc(eriac  nobilis  Sebufianus 
commcntariis  cruditiflimis  illuflravir ,  ficut  &  dc 
multangulis  numcris  Itbrum  unum.  Torum  autcm 
Diuphanti  opus  conrinct  varia  problemaia  Algc- 
brica ,  przccpca  autcm  non  habet  tufi  indicara  , 
fcd  ca  (upponir. 

Qiiarto  Chrifti  fxculo  Maximus  Epirou  fcri- 
pfir  dc  niimcri». 

Conftantini  remporibus  Jamblicus  Chalci- 
dcnfis  cx  Ccclcfyria  fcripfit  Grxcc  introdudio- 
nem  in  Niconiachi  Arithmeticam.  Habuii  prx^ 
ccptorcm  Alcxandrinum,  fuitquc  Anatolij  contu- 
bcrnalis.  Scripfit  librum  primum  dc  vita  Pytlu- 
gorz ,  (ccundum  adhoriacioncm  ad  philofophiam 
Pythagoricam,quos  dnos  Arccrius  cft  intcrprcra- 
w$.  Tcrrius  cft  de  communi  Mathcmatica.  Quar- 
tiw  tft  hxc  inrrodudtio  qiiam  Samuel  Tcnnulius 
Awinam  fccit,  &  notis  illuftravit  anno  1668.  Hoc 
<fusprimo  habct  divifioncm  Mathcfcon  cx  du- 
pici  quantitatc,  continua  fcilicct,  &  difcrctaj  agir 
auicm  in  hoc  opcrc  dc  difaeta  ,  &  prim6  de  nu- 
mcns  in  gcncrc  ,  dc  luunnis  planis  ,  &  folidis , 
»l"fquc  in  fccunda  p.tnc  dc  luuncris  longioribus , 
« rnedi«atibu$  cxtcrlfquc  in  Gcncrc.ln  hoc  opc- 
reluni  pauca  utilia  prxtcr  notioncni  figuratorum 
«"mcTotum.  Sctipfit  item  dc  fato. 

Qiunto  Chrifti  fxculo  pauca  fcripfir  S.Augu- 

«"J"i  de  principiis  Gcomctri*  ,  &:  Arithmcticx. 

*»«on  item  Alcxandtinus  fcripfit  dc  Ariih- 
mctia, 

Sexto  Chrifti  fxculo  Anitius  M.tn!ius  Scvcri- 
n"s  Boctius  vir  cxconful  .  &  ordinarius  Patricius 
^"thmericam  compofuit,  quam  inprxfationc  di- 
^t»  ex  lis  <jai  i  Nicomacho  fulius  dc  numcris 
°>lputata  funt  coUcgiffc  camquc  cl.uius  &  brc- 
^  m  hoc  opcre  tradcrc.  Conftat  auccm  duobus 
tcro* P"™o  »g«  Jc  numeri  dcfinicionc,  in  pa- 
fc£h'i  'r"?"*"^  '■>  compoficum  ,  &  primum  pcr- 
>  ^  '"^pcif.ftum ,  exindc  de  fpccicbus  in- 
ri*  r,'^.  """K^o,  muhiplici,  fupcrparticnb- 
tm  2"''n"""''  '  ^  1"  f-^^^nJo  habcn- 

nonnulla  drca  compofitionc-m  Rationum,  fcd 

fum  Gcometticasquas  imitari  pof- 

quad;.!  """""^  """f '  •  '«'^  ""'^"o  plano,  dc 
qucde  or^^^^^^^Sono.folido.dc  fphxrico.  Dcni- 

n^ctricrXir  '"«'^'"«'bus  Gco- 

pcrfcduVvmov!!!^^"^''  •  •'^""onica ;  dc  maxima  Sc 
valUs.  Totum^'''^"'"'^"^  diftcnditur  intcr- 
q«iod  ab  antiquirdr7'-T"'"  """'''«'»  >d  '«"«m 

lcc  i  pluriniis  prxponi  l!l  ""r""      P"""'"  ^*'- 
pr«poni  Ubto  fcptiiiio  EucUdis.  Ex- 


tant  inhanc  Artthmctic.-im  Giratdi  Rtifi  ,  Jodoci 
Clotovci ,  Jacobi  Fubri  Stapulcnfis,  &  Fiaiicilci 
Maurolyci  Cominciuaii.i. 

Eodcm  rcmpotc  Cafliodorus  vir  clariflimus  8c 
Coniularis  fcripfit  dc  Atithmctica. 

Joanncs  itcm  Grammaricus  cognomtnto  Phi- 
loponus  lcripfit  Arithmcticam  &:  Coinmcntariura 
in  ArithmcticamNicomachi. 

Scptimo  Chrifti  fxculo  Martianus  Captlla 
fcriphr  dcGconictria,  &  Anihinctica,  Aftiono- 
m  a,  Mi  fic.i. 

OftavoChrifti  fxculo  Vencrabilis  Bcdafcri- 
pfit  de  Arithmctica. 

Nono  Chrifti  fzculo  Pfellas  author  Grxais  dc 
quatuor  Mathematicis  coinpcndiosc  fcripfir,  pri- 
moquc  loco  dc  Arithmctica.  Habct  autcm  gcnc- 
ralcs  tantum  notioncs  numcrorum  ,  ncmpe  divi- 
lionem  in  parem  ,  &  imparem,  pcrfcftum,  impcr- 
fe&ian  ;  compofitum  ,  &  primum.  Dcindc  pro- 
porcioncs  cxplicat ,  dc  numcris  planis  &  folidis 
agit.  Hoc  compcndium  Guillcl  inus  Xylniidcr  Au- 
guftaiuis  primus  vcrrit,  Sc  annotationibus  illuftra- 
vit  Editum  Bafilcx  in  Odlavo  15^  6. 

Eodnn  fxculo  Gcbcr  Arabs  floniit  i  quo  vo- 
lunt  nonnulli  Algcbram  didam  quod  cam  invc- 
nerir ,  fcd  rcfclluntur  facilc  cx  fcripcis  Diophanri, 
qux  cxcmpla  Algcbrica  contincnr ,  mcchoditm- 
quc  Algcbricam  ita  indicanr  ut  nullus  rclinqua- 
tur  dubij  locus.  Forfitan  quod  ab  co  primo  prx- 
ccpta  habucrimus,  fcd  non  conftar,  quia  non  cx- 
tant  faltcm  fub  eju$  nomine.  Alij  Algcbr.im 
tribuunt  Mahometo  Mofis  filio  ,  pariier  Arabi , 
qucni  Cardanus  intcr  duodccim  lubtiUa  tocius 
oibis  ingcnia  reponic 

Duodccimo  Chrifti  fxculo  Jordanus  fcripfic  li- 
bros  11  dc  Arithinctica. 

Hoc  codem  ccmporc  Tbcon  SmyrnxiK  expo- 
ficioncm  edidir ,  corum  qux  ad  Platonis  lc£lio- 
ncm  utilia  fiint.  Ncmpc  cxplicuic  loca  Platonis 
id  Mathcfin  pcrtincntia.  Hujus  opus  Grxcc  cdi- 
tiim  cft  ,  latinc  vcrfum  ,  Sc  nocis  illuftrarum  ab 
Ifmaelc  Bullialdo  Jiilioduncnfi,  dcproniptuin  fci- 
licet  ex  Thuana  Biblioiheca.  Quia  autcm  Plato 
f^pc  in  fuis  opcribus  numcros  immifccc  ,  hic  au- 
clwr  dc  numcris  agit ,  ncmpc  cadcm  fcrc  rt  pctir 
qux  Pfcllus  habct  in  fuo  compcndio.  In  hocope- 
tc  multa  coinmcraorat  cx  Philol.io,Lafo  Hcrtnio- 
ncnfi,  Hippafo  Mcrapontino  ,  Etidoxo  Archita, 
Empcdoclc,  Eratofthcnc,  Hcrophilo ,  Thimothco 
Evandro ,  Ariftotclc  ,  Ariftoxcno,  Adraro,  Pofli- 
donio,  Thrafillo,  qux  alibi  non  invcniuntur. 

Dccimoccrcio  Chrifti  fxculo  circa  anninn 
1 140  claruic  Alcxandcr  dc  Villa  dci  Dolcnfis  qui 
fcripfii  Ariihmciicim  ,  &  computum  Ecclefiafti- 
cum.  Ex  his  facis  inanifcftum  rcddirur  quain  ab 
Antiquis  Arithmcticam  acccperimus  ,  qu.-uiivis 
cnim  mihi  dubium  non  fit  illos  habuilfc  aliquas 
praxcs  Arithmcticas  .quibus  clcmcntaics  opcra- 
tioncs  additionis ,  fubiradionis  .multiplicationij, 
&  divifionis  pcrficcrcnt,  fi  tamcn  pricifc  fpcdle- 
>nu$  ca  qux  in  corum  libris  invcniuntut  ,  nihil 
aliud  dcprchcndimu$  ,  nifi  univcrfalcs  illas  divi- 
fioncs  dc  quibus  locuti  fumus  ,  nonnulla  dc  pio- 
portionibus ,  fcu  fpccicbus  inxqualiiaiis  ,  dc  pro- 
grcffionibus  itcm  ,  dc  incdictatibus  Gcomctricis  , 
Arithtnttids ,  Harmonicis  ,  aliifquc  firoilibus  di- 
vifiotiibus.  Algcbram  .lurcm  liccr  iion  ignorarcnr, 
prxccpta  Camen  algcbrx  non  txtajit  in  antiquis  , 
Dioph.intus  cnim  cxcmpla  Algcbrica ,  quam  plu- 
riina  fijlvit,  Algcbix  ,taincn  prima  prxccpta  non 

tradit. 
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tradir.  Qiurc  Arithnictica  communis  qux  haiid 
dubic  modo  pcrfcdiflima  cft  totam  fcrc  i  rc- 
cciitiotibus  conditara  dlc  ,  &  qiiafi  iiivcntam, 
haiid  potiuj  m  ordinnn  rcdaaam  dTc  oportet. 
Algcbroin  autcm  i  Diophantc  non  acccpimus,  qui 
ante  XyUndrum  latinum  nun  habcbamus.  Proba- 
bilc  aotcm  mihi  cft  prxccpta  Algcbrica  ab  Ara- 
bibus  ad  nos  ptofluxiire ,  immo  &  qnamplurinia 
Arithmctici  coromunis.  Vidcnius  cnim  T.irta- 
gUam  aliofque  Algcbrilbs  fiuicriorisfiaili ,  Al- 
gcbrr  nomcnAral)KumimpofuilIc,  ficut  Sc  rcgu- 
fz  filfi.  Scd  ad  rccentiorcs  authorcs  vcni.imiis. 
I     Jacobus  Fabcr  Stapulcnfis  in  Arithmcticani 
Jordanij  Coamientiriuin  cdidit  1480. 

Pfimtis  Lbcrpaflioncs  numcrorum  communcs 
djffurit. 

Scauidus  de  proportionum ,  &  proportionah- 
cinim  paflionibus. 

Tertius  de  nuniero,  primo,  coropoftto,  ad  alte- 
rum  piimo,  &  in  aliqua  proportionc  minimo. 

Qaattus  dc  nuineris  conttnuc  proportioiialibus, 
comroaiforalibut, 6c  tncommcnfurahbus. 

Q^iimus  dc  idJitionc ,  fubtraAionCj  &  parti- 
tione  rationum. 

Sextus  dc  niimcris  qiiadratis , aibicis  ,  fupcrfi- 
ciaiibus,  (inujibus  Sc  /olidis. 

Septiinus  dc  nuincro  pari ,  impui ,  pe rfcib"$ , 
ib  'nJaiicibu$,&  dtmiiuitis. 

Oilavus  de  (bnnis  numerontiTi  trigonis,  tctra- 
gonis,  pcntagonij,&c  pyramidahbus,  ferratihbus 
&rel1ciii. 

Nomis  dc  xqiialitate ,  iwequalitate,  multiplici* 
Ms  fupcrparticularibns. 

Dccimus  de  medictatc ,  Arithractici ,  Geomc- 
trici.  Mul]ci,&aiiis. 

Opusquidcin  bonuin  fcd  in  quo  pleraquc  ex 
Bocthio  dcfurapta  funt. 

Eodcm  anno  f.jbcr  Stapulcnfis  Epitomcn  cdi- 
«t  in  Arithrocticam  Bocthij,  &  Judochus  Clito- 
'cuj  Ncopoftuenfis  in  h.mc  Epitomcn  Conimcn- 
tinum  ad|edt.  H.ibct  itcin  nonnulLi  dc  additio- 
h: .  fubttaaionc ,  multiplicitionc ,  divifionc,  cx- 
«adionc  rsdioim ,  fcd  nimis  brcvirer. 

Prodiit  i;ti  GaJlica  Arithmctica  compofita  \ 
«■"ffftro  Stcphmo  dc  ia  Rochc  dido  Villc- 
tranchc  Luedmicnfi.divifain  dtias  pancs.quanim 
Fnu  in  fcx  diffcrcntias  dividitur.  Prima  difk- 
fa«'a  quafi  Ifagogtca  .igit  dc  numero  in  gcncre, 
«'pecicbiij,  ntimcris  pcifcdis  ,  p.irtibus  aliquo- 
w  dc  progrcflionibjs,  &  proporriontbus. 

«cutvdadiffcraitia  agit  dc  numcro  intcgro,  dc 
quMw  tegulis,  earumquc  cxaminibus. 
abfolwMn.      '^""^  habct  doihinam  fraaorum 

Qiiarti  diffcrcnria  dc  regula  trium ,  ciufquc 
'^^^'.«fercgiilaf.ifi.    ^  ^ 

'^adc  radicibus  carumquc  cxtraaionibas, 
«*brcTutionibu$. 

^^rohabctptincipia  algcbrar. 
/eu  a^?"*  hujiis  Ariihmctic.T  eft  praaica, 
'Ppucativa  pnccptonim  divcrfis  materiis, 
"•"qucdiridit  in  dcccm  d.ffcrentias. 

Innu  agit  dc  Monais. 

*  Dc  mercibus  qoi  mcnfurationi  fiibjaccnt. 
i  Dc  mercibus  qux  pondcrantur. 

4  De  inercibusqiixnumcronibjaceTir. 
J  pc  mcrcibos  qui  mcnfuris  cavis ,  fcu  vafi- 
''"5  diftr.ih,.ntiir. 

*  Dc  Socictatibiis. 

7  Dc  pcnnuiaiionibus. 
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8  DcCambiis. 

9  Dc  fortilMis  &  lucris. 

10  Dc  .luro  &  argctito. 

Opus  optimura  fi  deroonftrationcs  habcrct,  tc 
idioniatc  paulo  mcliori  tradcrctur. 

Girardus  Rufus  anno  ,,xf.  Commcntarium% 
ea.d.t  in  Bocthij  Arithmcticam  in  multis  non 
conteii.ncndum,(fd  importunc  myfticis  numcro- 
rum  appUcationibus  conf.ircinamm. 

Anno  1,1).  Fratcr  Lucas  dc  Burgo  SanOi  Sc 
pulchrt  Oid.ni$Minorum,  TheoIogixProfeiror 
fuinmam  cdidit  lt.ilicam  dc  Aruhmctica  ,  Gco- 
mctria ,  proportionibus  ,  &  proportionalitatibus, 
divjfain  in  plurimos  tiaaatus. 

Primo  agit  dc  numcrorum  divifionibus  in  pa- 
rcin,&  iniparcm  ,  dc  mimcris  pcrfcdis ,  aliifque 
qux  aut  in  Euclidc  rcpcriuntur,  aut  in  Bocthio. 

Sccundo  rradir  Atgorithmum  ,  fcu  regnlas  ad- 
ditioiiis  ,  fubtraftionis  ,  niultiplicationis,  divifio- 
uis  ,  cum  iuis  probatioiiibiis ,  h.ibct  autcmpluri- 
mos  modos  multiplicationis,  6£  divifionis. 

Tcrtio  agit  de  progrcflionibus ,  habct  antem 
multas  praxcs  pcculiarcs  ,  cxcmplis  ilhtftratas, 
pricipuc  ad  cognofccndam  fuituna.n  totius  pto- 
grcflionis,  ctia.u  gcomcrricx. 

Q.iarto  dc  cxtr.idlionc  radiciim  ,  ctiam  in  fra- 
ftis ,  &  approximarionc ,  dc  modo  cxtrahcndi  ra- 
diccm  quadrata.u  ,  gcojuctricc  fcu  mediain  pro- 
portionalcm ,  cxtT.ihcndi  radiccro  cubicam  ctiam 
gcomctricc,  fcd  praxis  dcficit. 

Q.inro  dc  fradlis  cotumquc  algorithmo. 

Scxto  dc  rcgula  trium  cti.i.n  ij.  firaiys,  dc  quo 
fundlo  funt  cxcinpla  Sc  quxftiones  quim  piu- 
rimx. 

Dc  modis  argumentandi  cx  proportionalitate, 
&  dc  algorithnoo  proportionalitatum, 

Scptiino  dc  rcgula  helcaiaim  fcu  rcgubfalfi 
duphcis  pofitionis. 

Oftavo  Traftatum  dc  Algcbra  fcd  nimis  bre- 
vem  i  Nono  de  rcgulis  Socicraris,  aliifquc  innu- 
meris  ad  roercaturam  pcrtincntibiis. 

Totum  opus  utile  eft  &  ad  particilaria  de- 
fccndit,  ijis. 

Joanncs  Fcrnclius  Ambiancnf.de  proportioni-  6 
bus  fcripfit  ,|duos  Iibros  :  prior  libcr  cft  dc  pro- 
portionibus  fimplidbus  ,  tam  magnitudinom , 
quam  numcroruni,  criamfraftorum  rationes  cdo- 
cct  •,  poftcrior  ipf..s  proportiones  comparar, 

In  hoc  opcrc  autlior  ni.uis  iMiivcrfalitcr  loqui- 
tur  ncc  ad  particuhiria  faiis  dcfccndir.  t  f  J  ?• 

Cuthcbcrtus  Tonftallus  d«  artc  fupputandi  li-  j 
bros  quatuor  cdidit.  In  primo  agit  dc  quatuor  re- 
guhs  htndaitKntalibus ,  &  cxtraaionc  radicum, 
de  progrcflione  Arithmetici.  In  fccundo  de  fra- 
aionibus.  In  tertio  de  rcgulis  trium ,  (bcicaiis 
Scc.  H.ibet  autcin  qiixftioncs  4(5.  In  quano  agit 
dc  propoitioiiihus ,  &  rcgula  faifi  ,  habct  itctu 
quatftioncs  mt.lias. 

Opus  bonum,  non  fnis  aliquando  explican.m, 

necdenionftr3n).n.  iHJ* 

Prodiit  Arith.nctica  integra  aiithorc  Michacie  3 

Stifclio,  tribus  hbris  comprchcnla. 

In  primo  algoiithmu.u  nu.mrorum  tnfcgronmi 
tradit ,  agii  dc  n.nncronttn  fpccicbus  ,  itetu  dc 
proBrcfllonibus  .  arithmeticis,  geomctncis  m  or- 
dine  ad  algebr.w\  De  extraftioiubus  radtcum, 
propottionibus .  dc.  muficis  progrcflionibus ,  de 
n.imeris  vulg.iritct  dcnominatis,  dc  rcgula  KiUi  Sc 
alligationis.  ,  , 

In  fccundo  dc  numeris  inationalibus ,  '^'^^1^^ 


5 1         De  progreflu  Mathefeos, 

richi™>  mdialinm  .  Ar  propofitionibus  Euclidis 
pcrtincmibus  ad  irratioiialcs  ic  biiiomialcs  .  dc 


pcrtincmibu^  »-   

refolutioiic  lincaruin  irrationaliuin  m  rationales  , 
dt  numcris  irrationalibus  contradis  id  corpora. 
In  tcriio  rcgulain  .ilgtbri  cxplicat. 
Quainvis  iuK  totuin  opos  bonam  &  folidain 
doArin.iin  ojntiiKat ,  cam  comcn  ita  brcvitcr  cx- 
plicat ,  &  modo  non  comtnuni ,  ut  fit  pcrdifficilc 
nicntcm  cjus  allctpii  nifi  aliiuulc  rcm  tcnucris|Un- 
dc  hic  iiber  finc  prxccptorc  cxplicaiitc  non  potcd 
o^lum  cfliccrc. 
[)     Anno  ijjo  Joaniics  BaptilU' Ruclictta  Gc-^ 
nticulis  Italicam  ArichnHticiin  cdidic  qtia  rcfoU 
vicurfacilcomnc  dubiuin  nvrrcatotium ,  fupponit 
autcm  jam  Arithmcticam  cicmcncarem  circa  intc- 
gro$  i  quarc  incipit  ab  Elcmcntis  fradionnm.tnm 
proponit  rcgulam  trium  (impticcm  ,  dupliccni , 
tnultipliccm  ,  rcdlam  &  invcrlam  ,  Cc  cxindc,  re- 
ruiam  fal(t,  limplicis,  &  dtiplicis  poficionis  rcgu- 
bin  alltgjcionis. 

In  fcatndo  traAatu  agit  dc  reguLis  focietatis, 
tZB  civilibus  quam  rudicants,  h.ibctqtie  reguias 
pro  cambiis.lcgaturis  aiiifquc  hu)uGnodi,abiinda( 
«Jtcm  cxcinpiis.  Opus  bonum  &  utilc. 

0  15  f  4  Hcnricus  Giarcanut  Epitomen  compo- 
wk  dc  fcx  Arithmcticx  prafticx  fpccicbiis ,  in 
<pi  rc^tiklcommuncs  tam  cyphri  quain  caicu- 
lii  perficit.  Habcc  ferc  omnia  bcnc  quidcm  ,  fcd 
niniis  brcviccr.  Parifiis  inodlavo  ij 54.  Lugdun. 

Jacobus  Pclcricr  Cenomancnfii  quatnor  U- 
bros  Arithmcticx  conipofuit  gallicc  ,  in  quibtis 
fcguli  communcs  inveiiiuntur  in  numcris  intc- 
gri$,&:  fraftis,  cxcraaioncs  radicum  ,  rcguiz  falli 
cxtcurquc  cum  Principiis  Algcbrx, 

Habet  icem  fradliones  aAronomicas  ,  quarum 
jugorithmum  tradit.  Omnia  funt  corrcfta  ,  & 
«nu ,  idioma  non  itcm.  Lugduni  in  o<aavo. 

1  Anno  I  j  jd.  Nicolauj  Tartaglia  Vcnctiu  pri- 
jmpartcm  Arithmcticir  Italicit  fcptcmdccim 
•wwitadidit ,  in  qui  habet  omncs  praxes,  &  rc- 
gulas  non  tantum  ad  ncgotiationes ,  fcd  etiam  ad 
quemcumquc  calculum  fpccJances. 

|n  priroo  funt  priambula  dc  numcris. 
In  fccundo  clfmcncares  CT.idii  regulas. 
n  tenio  haba  numcros  dcnominaros  moneta- 
&  pondcrum,  uiuniquc  fpccicm monctjt 
ctan  alu  comparat. 

In  quarco  mcchodum  naturalem  docet  omncm 
««npunjm  pcrficicndi. 

Inquinco.acfcxto  alias  duas  metl>odos  faci- 
"«'"txhibct. 
jn  feptimo  agit  dc  fraaionibus. 
«n  oaavo  rcgvibm  trium  explicat. 

^  «gulis  focictatis  ,  cambij  &c. 
«d  dcr     ™°  "g^am  trium  invcrfam,  &  rcgulam 
In    4!'"^"^"'"  pondiis  panis  proponit. 
n  undecimo  dc  mcrccdc  annua&  luao  annoo, 
^'cS'^  alioruinquc  Pra- 

««'Ktts.  ^  "S"^' 
[n  dcciino  tcrtio  dc  dolis  agit ,  paritcrquc  fra- 
-Luca.aeBurgorcprchfndit.' 


In  dccimo  fcptimo  dc  rcgula  falfi  duplicis  pofi- 


trcm 


tJonis. 

Opus  hoc  cft  abfolntiflimum  &  ufqucqiuquc 
pcrfcdum.  " 

Eodcm  anno  fecundam  pancm  edidit  in  unde- 
cim  libros  divifam. 

In  prinio  tradit  gcncralcs  numcri  divifionej, 
itcmprogrcffionc$,S:mcthoduin  cas  coiligcndi  in 
unam  fiimin.im,  aliaquc  hujultnodi. 

lii  fccundo  agit  dc  cxcra<aionc  radicum  om- 
nium  potcftatum ,  um  in  numcris  intcgris ,  quam 
fraais.  Plurimas  autcm  mcthodi  ab  codcin  authoie 
invcntz  funt. 

In  tertio  agit  dc  multiplicatione,  divifionc,  ad- 
ditionc,  fubtiadkionc  radicum. 

In  quarto  tradit  algoritlimum  proprium  aJw- 
brz  pcr  plus  &  minus.  * 

In  quinto  addit,  fnbtrahit,  uiultiplicat,  dividit, 
bmotiiia. 

In  fcxto  probat  duas  primas  propolitioncs  fe- 
cundi  Eiiclidis. 

In  fcmimo  dc  proportionibus  dilfcrit  ,  cafque 
addit,  fubtfahit,  muitiplicat,  dividit. 

In  odavo  confiderat  proportioncm  geometri- 
cam,  8c  arithmeticam. 

In  nono  confidcrat  gcomctrici  progrcffionis 
proprictatcs  ,  quod  primus  poft  radicein  iit  qua- 
draius.iccundus  cubiis  Scc. 

In  decimo  continctur  invcntiim  authoris  quo 
docct  invenirc  quantitatcm  quz  pcr  binomiam 
quodcumque  miilciplicaca  ,  gcncrct  qiunntatcm 
rationalcm,  pariccr  quoncicatcm  quamlibct  pcr 
binumiutndividit. 

In  undecimo  multa  pertineniia  ad  dcciinum 
Euchdis  cxplicat  mclius  ,  flc  in  nurocris  oftcndir. 

Qiiamvis  habcat  prxcipoas  algtbrx  difficulta- 
tc$  ,  multaquc  de  fuo  addat  circa  illam  ;  non  la- 
nicn  facis  racthodicc  proccdii  ut  quis  ex  co  folo 
cam  poffic  addifccre.  In  fcxta  partc  cjiifdcm  tra- 
ikatus  de  numeris  ,  &  mcnfuris  trodlt  regulam 
algcbrx  quam  ctiam  nominat  almucabaJam  fcti 
regul.-un  cofx  quam  dicit  inventam  a  Mahomcto 
filio  Moyfis  Arabc.  Scd  Diophancitm  non  vide- 
rat.  Unicum  auccm  habct  librum  agitque  de  rc- 
gulialgcbr*.  i.  De  poctftatibus.  j.  De  algo- 
riclmw  ,  dignitatc  biiiomiorum,  trinomiorum ,  de 
iquationibiis,  non  tanieii  omnibus  ,  iiltcrius  enim 
provcda  cft  hoc  tcmpore  algcbra.  Eftiarocn  op- 
timus  algcbrifta. 

1J67  Coiu.idiis  Dafypodius  logifticam  fatis,, 
bonam.inqui  prxcipu^  rcgulas  progrelTioniim 
tiadit ,  compoiiiit,  nimis  tamcn  bicvitcr.  Aigcn- 
toiati  inoa.ivo  1567. 

1 5 68  Joachimus  Camerarius  Pabempergennsi^ 
Opas  cdidit  de  Grxcis  Latinifque  notis  ,  &  prx- 
tcrea  Saraccnicis,  cum  indicio  clcmcncorum  ejui 
ncmpe  logiticc  m  quo  plurima  funt  airiofa, 

Acccffit  cxplicatio  Arithmetica:  Nicomachi. 

Hoc  Opus  ncc  fatis  digeftum  tft.nec  clarum. 

oafilex  in  oa.nvo  ij,6. 

IJ74.  Magiftcr  Guillclmus  Xilander  Augufta-ry 
n«'s  piibhcus  Philofophix  Ariftotclicx  in  fcola 
HcidclkrgcnfiDodlor.  Diophanti  Alcxandiini 
reroroAr.thmccic.innn  hbros  fcx  larinos  fccit , 
cc^ommcncariis  illuftravit.  Primis  duobus  ad- 
■  A?l  ^*'*"'*'''  '^«imi  PLinudis.  Adjcaus 
Kcm  eft  hbcr  dc  nuraeris  polyeonis  ,  fcu  muki- 
angulis.  '  '° 

Optis  hoc  continet  cxcinpla  algcbrx,  praccpta 
▼cro  ttipponit ;  Xilandcc  iu  lioc  opcic  concinn an- 

do 
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ao  multum  labotis  non  .mu.l.ter  mfumpru.quam- 
v^,  CU.(r»mus  vir  Donnnus  Bachct  .n  muln, 
oftcraat  XaAndnmi  mcmem  author.s  non  clTc 

'focTFrancifa.sMa.mJycns  Abb.^  Menanen- 
in  nrimo  hbrocum  viaitfct  Eucl.dcn  cg.fic  tan- 
tmn  dc  planii»  quadiaus.  lol.d.s,  &  cub.s  ;  dc  cat- 
tcris  auU  cxagoms.triangub.  pe.n..go.m.  ca:- 
tcr.fquenone§.llc,p^r"crPythagora,Iambl|cum. 
N.c«nxhum  &  Boetiu...  qu.  firrc  omnu  cx  N.co- 
nucho  fumplir }  conatur  fcicnuam  proyehcte .  & 
al.qui  novade  hi$  fpcc.eU.s  dc  luoaddere.  In 
fcido  l,broregDUsom..csArith.net.cas  iiovo 
reodo  dcnonlhaitconatur ,  meihodo  ta.nc.i  d.fti- 
ali  nec  >ta  clarl  i     fccunai  partc  multa  habct 
opciim  de  incoouiKufuralibus ,  mulia  itcm  ad  al- 
^bfim  fpeftantia.  In  q.iano  Vcnctiis  ipj. 
ii   «f77  Girillclmus  Godclimis  Cadomcnf.s  Bcllo- 
caffios  dc  anc  magni ,  fcu  dc  occuhi  partc  .nirae- 
rorum ,  feu  dc  Algcbra  libros  quatuor  cdidit  in 
quibu»  explicantut  xquationcs  Diophanti  ,  rc- 
g,.lr  quam.tatis  fi.nplicis,  &  fordx, 

Inptitnopridpuc  agit  de  proprtionc  arnh- 
mctici  &  gcomcttica ,  ittm  dc  rationibus  addcn- 
dn ,  fiibttahcndis  dividaidis ,  dc  rcguli  diipUcis 

'  tiypothclts. 

Libn- fecundus  de  .iJdirione  ,  &  rubduaione 
notninuro ,  dc  invcntionc  laterum,  fcu  radicum  6c 
coriitnalgoritlimo. 

Iii  fci  t!0  dc  «qiurione  ram  fimplici ,  quam  fc- 
ornJa ,  dc  revocationc  quai.titacum  ad  minorcm 
vjlorcm,  dearquaiionc  ttrtia  ,  fcu  cubici  .  dc  fi- 
dirii  xquarioDe  I^phanti. 

Libcr  quaitus  dc  quancitatc  fimplici  .  & 
fiirdj. 

Opuj  optimnm  quidem  ,  fcd  tantifpcr  nimium 
brevcjnon  attigit  quidcm  algcbram  fpcciofam, 
fcd  miilta  habet  optima  circa  algcbram  numcro- 
fam.  Pariliis  in  odavo  t  ^77. 
'7  «578  Gcmmaftifius  Mcdicus  ,  &  Mathem.itt- 
cu!,  Arithmetica.n  prafticam  ,  &  brcvan  8i  faci- 
km  compoluit,  in  quatuor  partcs  divilamj 

t»  Codtinet  cloncntarcs  rcgulas  in  intcgris. 

i.  Nuroetos  frados. 

}.  Oc  variis  rcgulis  proportionum  dc  rcguld 
algcbti  breriter  diHerit. 
4-  Dc  proportionc. 

Huic  opcri  .idditx  funt  atmotationcs  dc  fta- 
fiionibus,  aftrotiomicis  Sc  raJice  utraque. 

Hoc  opus  optimum  cft  vidcturquc  omnia  com- 
^c&i  Pclctarius  adaidit  opufculum  dc  cogno- 
fccndij  per  racmoriam  ,  Kalendis ,  icUbus  ,  fiftis 
roobilibus,  aiirco  numcro,  loco  Solis,  4c  Lu.iac  in 
Zodiica  Parifiis  in  oaavo  I  j7«. 

'  J7>Raphacl  BombcUi  Bononicnfis  Algcbtam 
"«litin  trcs  libros  divifam. 

In  primo  traait  priccpta  communia  ,  ut  algo- 
"tnmun  mnncrt»nim  algebricorum ,  exttadlioncs 
f*liciim  qu,idratarum  &  cubicatuin ,  &  alia- 
""^.  debinomiis ,  itcm  dc  tcfiduis  &  radicibu» 
"'"Wi.dctadicibus  ligaiis  fcu  univerfaUbus. 

•n  fccundo  dc  «quationibus  puris  ,  &  impiuil 
farmnqocalgorithmis. 

/n  rertio  profcrt  varia  probicmata* 

Videnir  m  muhis  tcrminos  infuctos  3ttcdl.arc  , 
*  'nulta  non  demonftrarc  ,  in  gcncrc  tanic.i  hoc 
eft  fitis  pcrfcaum.  In  quarto  Bononiat 

»579. 

1 J   Anno  1 584  ,  jo.innes  Baptifta  Bcnediaus  P.i- 
«ricius  Vcnctus  poft  fuam  Gnomouicam,  appofuii 
Tom,  f. 


Opufculum  dc  Arithmaici,  in  cpjovariis  Arith'- 
nuticis  quxficis  rcfpondct ,  pczcipucquc  dai  ra- 
t.oncm  aliquarum  praxium  Arithmcticaruin,  qu^, 
nun  nricipux  in  Arithmctica,  aut  in  algcbf  i  dc- 
monllrantur.  Quamvis  ca  qux  profcrt  fint  fatit 
bona ,  quia  tamcn  finc  or«linc  profcruntut  vix 
fiint  fatis  clara  ut  i  quolibet  pcrcipiantur. 

ijSf  P.ChriftophorusCbvius  Bambcrgcnfisio 
Societat.s  jcfu ,  Ep.tomcn  Arithrocticx  praiUcx 
compofuit ,  i.i  quo  poft  rcgulas  commu.ies ,  agit 
dc  fiaais,  tiim  dc  rcgulisproportionis, focictatis» 
alUgatio.iis  f.iUi,  progrcflionjlws  geomctricis  cx- 
traaioiiibiis  tadicum.  Opus  foUdum  &  bonum. 
Romaf  in  o^vo  158^. 

ijh8  Prodiit  Arithmetica  compcndiofa  M.u-ii 
ti.ii  Fuftcl  Gallicc  ^ini  cum  inftrudionc  ad  ordi- 
nandiim  librum  computorum.  Bonas  &  utilcs  ha- 
bct  aliquas  praxcs.malc  t.-unen  cxplicaias,  &  non 
dcmonftratas. 

ij88  Pttius  Savonnc  diftus  Talon  Avenio-ii 
ncnfis ,  Arith.ncticam  compofuit  Gallic^  ,  in  qui 
prxtcr  rcgulas  vulg.ucs ,  plurcs  abbrcviationcs 
regularun.  appofiiit ,  prxcipuc  in  ordinc  a^  com- 
mtrcimn ,  &  citca  cmptioncs  rcrum  pardcula- 
rium  communitcr  uficatarum.  Habct  itcra  rcgulas 
circa  monctas.cambia,  rcdu<aioncs  nienfur.iriim. 

Opm  in  praxi  opiimu.n ,  non  tamen  in  multis 
facis  chirc  explicatum.  Lugduni  in  oikavo  1  f  88. 

M«J9  Prodiit  Pctri  Ranni  Ariclunctica  libris^^ 
diiobus  comptchcnfa  i  Lazaro  Schoncro  c.ncn- 
data  &  auda. 

In  primo  libro  habctur  Aiithmctica  fimplcx, 
coinprchcndcns  rcgulas  Elcmcntatcs  tam  in  nu- 
meris  intcgris  quara  fraAis. 

In  fccundo  libro  habct  partem  Arithmeticcs 
comparat.vam  ,  pri.rx)  proponit  rcgulas  aUigatio- 
nis ,  cu.n  dc  ralionibus  agic  >  ncmpc  dc  additionc, 
fubdu£lionc  carum  ,  tuin  de  divifionc  in  varias 
partes ,  tum  dc  rcguli  aurei  varic  combinata 
iicmpc  rcgula  focietatis .  turo  .ngit  Jc  progrcllio- 
nibus, 

Totum  hoc  opus  fcicntificum  crt ,  vidctiir  ta- 
mcn  dcficcrc  qu6d  importunis  divifionibus  Sc 
fubdivifionibus  obfcurct  omnia  ,  quod  item  non 
dc.ivjnftret,  fcd  tantu.n  dcmonftrationcm  indicct. 
AfFcn  taipen  multa  cxcmpla  qux  luccm  non  mo- 
dic.iin  aficrunt.  Vix  illc  qui  in  Arithmctica  non 
vcrQrus  fuerit,  camin  coauthotc  addifcet,  Habct 
itcm  patvuro  traaatum  dc  nuincris  figur.itis. 

Ejufdcm  Pctri  Rami  Algcbra  libros  kx  babet. 

Primus  algor.linuira  continet. 

Scaindus  agit  dc  a:qu3tio.ic. 

Hoc  opus  i.npcrfc(aum  cft  in  quo  nullus  addi- 
fcct  alzcbramJdcn  Opus  habet  dc  logiftici  fcxa- 
gciaria  ,  quod  aliquam  potcft  haberc  utUitatcm 
lis  qui  Aftronomiaun  calculum  pcr  fcxagcnas  m- 

ftituunt.  .  ii     •  n  •  4 

Anno  circa  1600  veIpaul6antcfloru.tPar.-14 
fiis  Francifcus  Victa   Fontcnxcnfis  Analyfeos 
fpcciofxauthor  primus,fcu  algcbrx  quani  vocant 
fpcciofam.hujus  autcm  Analyfcos  fpCciofx  Opus 
cx  pluribusT.aft.itibus  coalcfcit. 

Primus  Tradlatus  eftlf.gogc  in  artem  analy- 
ticam  ,  in  qui  poft  definit.oncm  hujus  rccnti* 
affcrt  fymbola  proponiom.m  ,  &  xquahtaturo, 
Icccs  homogcneorun.  &  heccrogcncori.m  ,  pr*- 
ce'pca  loeifticcs  fa.  algorilbmum  fpcciofu.T.,  ex.n- 
dc  cxpurgationes  xqualitatis  .  nanpc  an.h.cefin, 
hvpoU.if.num ,  patabolifmum  ,  qui  omn.a  fmi 
iu  btcviiei  difta,  ut  ca  uncu.n  inccU.gat  q^ 
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.  in  communi  Algcbri  fticnr  excrciutus.  gimionc  acqiutjonum  ira«aata$  pofthmnuj,.;»,  quo 

Sccundi.s  ad  loR.ftucn  fpccioCim  notx  prio-  fcilicct  fn,gubs  xquanonum  fptcics  pcrcurrir. 

i„auo  trAaatu  praxin  atfcrt  algoruhmi  Ipc  racthoamnqac  docct  qu4  ad.  funpiiciote$  rcdu- 

...  iiiijuu  ^^^^       r  cantur. 

'"rcrtl"  Zwctrcoriim  libri  qiunquc  in  qiiibus        Opus  rton  pcrftdhim  qnidem  ,  &  fatis  cxpoli- 

8<firrt  foJiittonnn  varioruni  probknutum  mtiho-  tum  profuudiorcm  tamen  dodrinam  contincns. 


dofpccit>>i.  •  „ 

qtiarnis  dc  xqiutionum  cognitionc,  &:  cmcn- 

dationc  traaauis  dua 

Qiiintus  dc  numcrosa  potcftatum  rcfolutionc, 
In  hoc  tfa<aatu  radices  cxtrahit ,  non  tantura  ex 
pofcllatibus  puris  fcd  ctiam  affcilis. 

5cxtus  ad  Adrianum  Romanum,  ncmpc  conti- 
nct  foiutionem  problematis  propofiti  ab  Adriano 
Romano  omnibus  Maihcmaticis  totius  Otbis. 
Scprimum  fupplcmcntura  Gcomettix. 


.617  Ludolphus  Acculen  Hildcs-Hcimenfisio 
in  opcrc  (uo  cui  tituhis  eft  Fundaraenta  arithme- 
tica,  &  gcomcttica,  ctun  coninrtdcm  variis  pro- 
blcmatis  gcomctrtcis  ,  panim  folo  lincanun  du- 
du  ,  partim  pcr  luimcios  irrationales  ,  tabulam 
finuura,&aIgebramfoiutij.  Multa  iwbct  arith- 
meticaiprira6  quidcm  habct  Arithmcticara  furdo- 
nim  ,  tum  foluit  quainpiurima  gcometrica  pro- 
blcmata  pcr  numeros,  icu  algcbram. 

Hoc  Opus  ordinatum  neri  cft.quamvis  bonam 


Hic  anthor  vulgi  ccnfctur  fubtiiis  &  profiin-     doarinam  habcat ,  cx  quo  fit  ut  iit  obfcurura  m 
dus,  gravitcr  tamcn  pcccat  qu6d  vocibus  infuetis  plcrifquc. 

utatur,  inodoque  obfcuro  rcs  cnuncict,  ita  ut  nifi         i6to  Ciarifliraus  Dominus  Bachet  de  Mcrc-.  | 
incnrrirtct  in  inanus  aliqvionnn  qui  rcbus  obfcu-     riac  Nobilis  Scbufianus  probieraata  jucunda  , 
ris  dciedantur  ,  jaaiillct  iilius  Opus ,  &  mcriti.     qux  nuracris  abfolvi  poiliint ,  ptxcipuc  ad  divi- 
Hic  tamcn  cxcufari  potcft  quod  cjus  opcra  non     nandum  cdidit  :  in  quo  opcrc  multa  funt  fciiu 
fiicrint  pcrfcfta ,  funt  cnim  fcre  omniapofthuma.     digna.  Lugduni  in  04^avo  1610. 
%l  1608  Simon  Stcvinus  Principis  Auri.ici  Ma-         i6ii  idera  Dominus  Gnfpard  Bachct  dc  Me-j» 
ihematicus  in  finc  fuorum  opcrum  habet  Mifccl-     zcriac  Nobilis  SclTufianus  Diophanti  Aiexandri- 
ianea  ,  &  intcr  illa  rationcm  difpncndi  libnim     ni  Arithmcticorum  hbios  fex  ,  &  dc  numeris  , 
computoriim  livc  rarionum  ,  tam  pro  mcrcatoii-     multanguiis  iibruin  unnm ,  Grxce  &  Laiin^  cdi- 
inis ,  qtum  pro  Prxfcilis  xrariorum  publicorum.     dit,  atque  .-ibfolutiiTimis  Commcntariis  llluftravir. 
Opos  utilc  &  .id  praxin  fpcftans.  Opus  abfoiutiflimum  &  ufqucquaquc  pcrfir- 

i6  Anno  1610  Pcinis  Antonius  Cattaldus  Bono-     &um ;  mentem  enim  authoris  vidciur  ubiqtic  af- 
Biajfijedidit  brcvcmTradatuin  dc  Algcbri  pro-  .    —  .  . 

|Kiro6naIi ,  in  quo  accuiatc  pcrfcquitur  pioprie- 
taies  aiiantitatum  propoitionaiium  ,  &  quid  ex 
datis  clid  poflir,  fai  aigcbiicc  cognofci,  cdidit  Sc 
Tiaaatum  de  Aiitiunctica  Elcmcntaii  bonum, 
ttnmnunem  lamen. 
*7  161 1  P.Chriftophonis  Ciavius  Bambergcnfis 
Societatis  Jcfu ,  cpitomcn  cdidit  Arithmcticx 
pf^dici ,  in  qui  iradit  additioncm ,  fuljtf  aftio- 
>  muitipiicationcm  in  numciis  intcgtis  ,  Sc 


feaitus ,  &  clariflime  cxplicarc  ita  ut  nihil  am- 
phus  rcquiri  poflit. 

Anno  1624  Joannes  Kepleni*  Impeiatoris} j 
Feidinandi  Secimdi  Mathcmatiois ,  Chiiiadem 
logatithmotura  ad  totidem  numcios  edidit ,  prx- 
mifsi  demonftrationc  ortus  logarithmonim ,  eo- 
nunquc  ufibus  in  quaaimquc  logiflica.  Opus  hoc 
non  fatis  claic  pioccdit. 
161J  Zacharias  Profcflor  Mathcmatum  Parifiisj^ 

,     .         Tra«£latum  arithraeticum  edidit  in  quo  funt  re« 

fii^iis.rcgulas  tfium.focictatis,  alhgationis.fiilfi,     gulc  communcs.  Patifiis  in  odlavo  i6xf. 
&  extt.iftioncs  ladicum  qnadiatx  &  cubicx,  Simon  Stcvin  Btugcnfis  Aiithmcticam^^ 

progrcffioncs  arithmeticas  &  gcomctricis.  Vi-     compofuir ,  fcu  potius  aigebram  in  fex  Ubros  di- 
"«ur  in  hoc  operc  no«  omnia  txi&e  dcmon-  vifam. 
*'we.  I.  Habct  definitiones, 

Uem  aiithoi  tiadidit  algcbram  fcu  vulgarem  i.  Qiiatiiot  icgulas  vulgnres  habct ,  &  cittra- 
'ftis  aptam  &:  pcrftdlam  &  cxcrapiis  bcnc  inul-  Aioncs  radicum.  Itcm  aigcbriaim  algorithmum, 
us»  illuftratam.  &  cxtradioncs  radiaim  muUinomionim  &  alia 

Non  arrigit  fpcciofam,  ncc  cxtraftiones  poic-     multa  prxcepta  algebrica ;  quatuoi  fcqucntilHis 

aflfcrt  exempla  Diophanti. 

Opus  hoc  Gaiiicum  cft,vidciiirque  inordinatum 
efTc  .itquc  adco  difficilc  clfc  ,  inquo  multa  potc* 
addifceie  fi  jam  algcbiam  tencas  ,non  tamcn  pcr- 
cipcre  in  hoc  authore  fi  nilul  fcias.  Lugduni  Ba- 
tavoruin  in  oAavo  1615. 


 nn.noi.uii,  ntc  c>i.i.iw*ivFiiti  j>»jn.- 

"itnm  affcdaium ,  cxceptis  coinmunibus  ,  icu 
^  quadraticis  quanim  dcmonftiationes  tiadir. 
1611  Jofcphus  Langius  CxfarcmontanusFtiinirgi 
Bnfgoir  Mathcmaticcs  Profcllbr  clementaie  io- 
,  tara  vuigaris  quam  aftionomicx  ,  cdidit. 
Ppus  nimis  bievc,  &  nihii  dmonfttans.  Fiibut- 
P  ui  oftavo  1611. 

'614  Prodiit  in  luccm  novum  hujus  fxcuii  in- 
vcnnim  iniiifica  fciiicct  logatithmorum  dcfcii- 
'kl° '  * ^""^'  Logiftica  mathcmatica ,  au- 
Ujore  ac  invcntotc  Joanne  Ncpcio  Scoto,  Baione 
McTcii!fto„ij.i„  i^Q^  c^iij^^j  ^      fnbftitutis  1 


161/  JacobusHumc  ScotusProfiriToi  M.ithe-)6 
fcos  Parifiis  novam  Aiithmcticam  Gallicc  edidit, 
nempc  mcthodum  vuignran  omnium  opcratio- 
niim  finc  fradtionibus  vulgaribus.  Item  mctho- 
dum  fupputandi  finus  pofito  finu  toto. 

In  hoc  opcrc  omncs  fraftioncs  reducit  ad  dc- 


sulditur  r         t'  l>"ic opcri mcru6  iixc     logarithmi  pro  omnibus  numcri"i  ab  unitatc  ad 

"t^ti  rujyu   '  ■"[""^''r'^'^  f^P'*"-      «coooo  ,  una  cum  canonc  artificialium  ,  finuum, 

huic  tanicn  ^rxc  oua  W  """^  "colucrc  aiij,  tangcntium.  &  fccanrium,  ad  radiccra  .  o .  0000, 
»3    ProdiitrWciViL  xr'  J^bctur.     00000.  ad  finguia  priraa  minnta  quadramis: 

^>lci  V««  Fomenxenfi,  dc  rcco-     Hos  logar.thmo.  priraua  invcnit  Joannes  Ncpc 

tus 


Digitizeti  by  Goo<^l 


&  illuftribus  Mathematicis. 


mcn. 


rnsBaroMctchiftonij,  q"os  ramcn  incjufdcm     ftioncs  radicum  tradit  fatis  clar^,  brcv 
"fcntcntu  fi.b  aliifornii  tradidit ,  corumquc  or- 
tum,  &  ufum  illuftravii  Hcmicus  Br.ggius  ,  in 
lcbcttinu  Acadcinii  Oxonicnfi  Geomctrix 


5? 


lus  ta^ 


cc 


Profcffor  Savilianus.  Editioncm  h.inc  fecundam 
auxit  AdciaiuisUlacGoi.d.mus. 

Additus  initio  gcnc/i5  &  ulus  honim  loga- 
tith.Tiorum.quodOfu$immcnfi  laboris  utiU- 
tatis  fummx.idc«>qi>equi  hoc  fufccperunt  dc  toti 
Mathcfi  bcncmcrit.fiint.  ,  ^  ,. 

j8  An.i6}i.prodiit  Thomjc  Hariotn  Philofophi,.ic 
Mathcmatici  cdcbarimi  inAngUi,Tra(aatus  poft- 
ht.rouj  cj  fchcdi.;lmaiis  dcfcriptus ,  cui  titulus 
triu  tMijiif*  frtxit,  In  ejus  prxfationc  h.nbc- 
nir  tonisprogrcnus.irtis  analyticx.  Totum  hoc 
Opuj  con/ilht  in  algcbricarum  opcrationum  cx- 
hitirione  in  cxcmplo,  quarc  qui  algcbram  aliunde 
ncfcit ,  vix  in  hoc  opcrc  addilcet ,  potcft  tamcn 
cflc  utilc  iis  qui  jam  fciunt. 
}9  Francifci  Victx  Fontcnxenfis  in  artem 

arlthnicticam  lf»gogc.  Ejufdcm  ad  logifticcm 
fpcciofam  notx  priotes ,  typis  mandatx  funt  in 
14  Parifiis. 

Opus  qutdcm  optimum  fcd  iia  compcndiosc 
U.nlitum,  ut  in  co  opcrc  ('•'.ns  intclligi  non  poflfit. 
4'-'    j6j4  Pcinis  Hcrigonc  Mathcmaticus  Pari- 
iunUi  Arithmcticam  communcm ,  &  algcbr.im 
canfcrip/if,  in  qiiibus  rradatibus  quamvis  dodri- 
ni  in  pkTi/Ijiicoptima  /ic,  att.imcn  proptcr  mo- 
dum  /cnbcnJi  pcr  ch.ir.n3:crcs  infiictos ,  ita  fic 
djfficilis  ui  fxpc  contcxtus  orationis  nuUus  invc- 
nif  i  poflir. 

\\  i6j6  Jacobus  HLimiiisThc.igrius  Scotus  Vic- 
w  algcbram  focilioran  rcJdidit',  &  gallicamde- 
dit  fcx  libris. 

Liber  primiis  communcs  Algtbrx  opcrarioncs 
coiuinct,  fai  algorithmum. 
a  Abbrcviationcm  opcraiionum.  ' 
}  Rcfolutioncm  potcftatum  fimplicium. 

4  Refolutioncm  potcftitum  affeckanim ,  per 
fub[f.iaioncm. 

5  R.cfoluiioncm  potcftatura  affcftarum  pcr 
additioDcm. 

^  Rcfolutioncm  poteftatum  avulfarum. 

7  Corrcdioncm  xquationum. 

AJditus  cilTradatus  algcbricus  cju(dem  au- 

'  ^risduobiis  libris  comprchcnfus ,  quorum  pri- 

nitiseftdcnumcris  coflicis  fimplicibus  ,fcaindus 
dc  fiirdis. 

Opus  quod  ad  intelligcntiaiji  Victx  multura 

^coiiducerc  poicft.  Parifiis  in  oftavo  i6}6. 

«6}7  Patcr  Jacobus  dc  BiUy  Socictaiis  Jcfii, 

^  oiiipcndium  pr.TCCororumAlgcbrx  vulg.uis  cdi- 

'^  »  quiixjuc  capitibus  comprchcnfiim.  Primo 
tradur'    •  •  ■    -       r  . 


.  "  ^'fprithmum  algcbrianniSecundo  rcgulara 
gcbri  explicat ,  ejufquc  invcntioncm  &  redu- 
«'oncm  j  Tertio  algorithmum ,  &  ufiim  fccunda- 
^jJmradiojin  tradit ;  qiiarto  algorithmum  &  ex- 
'«loncs  radicum  dc  numcris  furdis.  Itcm  radi- 
"[uniTcr&lcs ,  &  binomia  :  Quinto  ufum  al- 

boc  opuj  noft  fingula  priccpta ,  habcrcc 
"fmpla,mu|t6  ficilius  ctfct,  &  utilius,  clare  ta- 
"''^"&nitidcproccdir. 

164(3  Adrianus  Mctius  Almari.mus  Arithmcti- 
am  cdijft  duobus  libris  comprehcnfom.  In  pri- 
"°  '/adit  rcgulas  communcs  tam  in  numcris  in- 
''P's>  quam  fradis,  divifioncs  itein  in  varias  nu- 
icrorum  fjKcics. 

fccundo  rcgiiUm  proportionalcm ,  c^tra- 
Tom.  l. 


In  finc  cjufdcm  opcris  adjc(aafunt  Epigramma- 
ta  Joannis  Laurcmbcrgij  Profcflbris  Mathcmati- 
cx  in  SoranaAc.idcmia.Hxc  Epigrammataconti- 
ncnt  varia  problemata  ad  numcros  fpcdiantia  ,  & 
cx  authoribus  grxcis  dcptompta  ,  qux  ad  Ulu- 
ftraiidam  Anihmtticam&  Algtbrom  utilia  funr. 
Hahiix  in  quarto  1640. 

Schcubclius  in  AcidcmiiTubingcnfi  Euclidis44 
Proftllor ,  Trad.itum  Algcbrx  fuo  Euclidi  prx- 
mifit ,  fed  nimis  brcvcm  quam  ncmo  in  co  difccrc 
poflit,  li  intcrprctc  aut  inagiftro  carcat. 

1640  ProJiit  Parifiis  hbcr  Gallicus  inccrto^i 
authorc  cui  litulus  ,  T rtiitii  dts  <)uantiux.  ih- 
commenfurablts .  Prinxj  hoc  opus  habct  trafta- 
tum  quafi  introdudorium  in  quo  profcruntur 
nonnulla  dc  numcris  ,  ut  plurimum  cx  fcptimo, 
odiavo  ,  &  nono  Euclidis  cxccrpta  ,  continct  au- 
tcm  24  Propofitioncs.  In  hoc  traOatu  rcfcllic 
nonnullos  Stcvini  crrorcs ,  circa  quantitates  in- 
commcnfur.ibilcs  ;  In  feaiiida  partc  introdudlorii 
agit  dc  originc  quaiuitatum  incommcnfurabilium: 
Tertia  pars  introdudorij ,  conrinei  Arithmcti- 
cim  incommcnfur.ibilium. 

Exindc  h.ibct  gcomctriam  incoromcnfurabi- 
lium,  fcu  decimum  Euclidis  librum  alitcr  cxplica- 
tum,  &  ad  6i  Propofitioncs  rcduituni. 

Opus  hoc  bonum  cft  &  bciK  cxplicat  matc- 
riam  alioquin  in  Euclidc  intricatam. 

Anno  164  j  Patcr  Jacobus  dc  Billy  Compen-^d 
dicnfis  Socictatis  Jtfu  ,  novam  CLnvim  Gcomc- 
trix  cdidit ,  in  qua  jalgcbram  gcomctria:  appli- 
cat ,  folvitquc  quamphirima  problcmata  gcome- 
trica  ,  qux  finc  lUa  infolubilia  vidcrcntur.  Opus 
oprimum  iis  qui  talibus  dclcftaniur.  Adjccit  in 
finc  cpitomcn  prxccptorum  Algebrx  ,  niniis  brc- 
ycm,  &  finc  cxcmplis,  idcoquc  fcrc  inutilcm,cum 
incacpitomc  nullus  poffit  cara  addifcerc.Scripfc- 
runt  dc  Algcbra  Cardanus,  Stifclius ,  BombcUius 
Nugct ,  Xilandcr  ,  Stcvinus  ,  Albcrtus  Ciuvius  * 
Ludolpluis,  Pclctarius,  Victa, 

Patcr  Jacobtis  dc  Billy  Compcndicnfis,  Socic-4^ 
tatis  Jefii  ,  novam  Gcomcirix  Cl.wim,  Algcbr.im 
fcilicct  cdidit  ,  cujus  bcncficio  apcrirur  immcnfns 
Mathcfcos  thcfaurus,  &  tcfolvuntur  plurima  pro- 
blem.-ita  ha<acnus  non  foluta  in  feric  multarum 
qu.nntitatum  continuc  proportionalium  ;  fimul- 
quc  traditur  mcthodus  univerfalis  qua  c]uilibet 
martc  proprio  invcnirc  'potcrit  innumcra  alia 
cjufinodi.  ■      .  t 

In  hoc  opcre  non  docct  Algebram  fcd  fuppo- 
nit,  ejufque  ufum  apcrit ,  in  finc  t?mcn  cpitomcn 
hibct  prxccptionuin  algcbticatum  ,  finc  cxem- 
pUs,  qux  fi  exempla  addita  habcrct  clariflimacva- 
dcrct.  Opus  hoc  fpccimcn  continCt  profundioris 
Algcbrx.  Parifiis  inquarto  i64j. 

1646  Joanncs  Luncfclos  c  montium  Salinga^S 
edidit  thefaunim  mathcmatum  ,  rcferatum  pcr 
Algtbram  novam,  tam  numcris  ,  quam  fpccicbus 
dccbrat.nm.  in  duos  libros  divifun.  In  primo  fyn- 
ihcticamAlgcbram,  ncmpc  agit  dc.ilgoriihmis. 
tam  in  quaniitatibus  rational.bus  quam  irratio- 
nalibus ,  in  fccundo  Analyticam  confidctat  m  ci- 
qucdcxqu.itionc  traftat.  i  r.j-r 

Hic  author  nimiis  divifionibus,  &  lubdivilio- 
nibus  matcrias  confundit ,  licct  autem  h.ibcac 
multa  bona  prxcipuc  vcro  applicalioncs  Alg- 
brx  ,  ad  divcrfas  matcrias  ,  puto  tamcn  imponi- 
bile  in  hoc  folo  hbro  Algcbram  addifccrc  :  habcc 

£  ij  initK^ 


I 


Dioitizpfi  bv  Ct 


l6         De  progrenii  Mathefeos, 

initio  Svnopfin  Philoforh:x  ncn^pc  divilioncs  &  Opus  viJctitr  contincrc  quxciimqiic  hanc  ma- 
fubJ.v.lioiics  nutcriar..n..  '^""^  pcrtincnr,«riln.j  lamcn contrahi  p<,t„ini:r. 

I6f7  Paicr  Joanncs  Francjois  cx  Socictatc     nuic  cnim  Ina  prohxitarc  leOorcm  obniit. 
^^Tcfu,Arithmcticambrcvcmadinodiimgalhccdc-         i<56y  P.  G.ilpar  Schoniis  Rcmrcurianus  So-J} 
dit  ,*in  qui  f.mt  tant.un  rcgulx  clcrocniarcs  pcr-     cictatis  ]clu ,  SrcganoRraphiam  cdidit,  contincn- 
ficicndx  vcl  chjrj(acribu$'vel  calculis.  Dcmon-     tur  aiircm  in  hoc  Opcic  artificia  nm-a  ad  fccrcti 
(Irationcs  non  h  ibcr.  _  altcri  fcribcndum.  Vix  ad  Matherin  fpcdlat  hic 

'  Traclatus.  Hcrbipoliin  qiiarro  1665. 

1667  GuiUclmus  Oubhtrcdus  yttoncnfis  C0I.J4 
lcgij  rcgalis  in  Cantabrigia  focius  Clavim  Ma- 
thcmaticam  dcnu6  lim.uam  cdidit ,  in  qui  multa 
h.ibct  optinia.   i.  Circa  dccadicas  fraaiones  & 


50  t6S7  Joanncs  Maflard  Arithmcticr  ProfclTbr 
Tiironis  Opufculum  cdidit  ,  U  ntfrr  ParfM$t 
dAnibmtiKfut ,  in  quo  opc  alicujus  tabulz  vult 
ut  qiii  Aruhmcticam  ncfcuint,omncs  tamcn  ojic- 
rationes  p:rficiant ,  ncmjw  multiplicationcm,  di- 
viiioncm  ,  tcgiilam  proportioniim  ,  partcs  aliquo- 
ns  aflis  ,  hbrx  Turoncnfis,  pondcrum  ,  cambio- 
rum  ,  &c. 

Hxc  t abula  ingcniofa  cft  &  pcrficit  multa  fa- 
cillime  .lut  potius  j.im  pcrfcfta,  &  fupputata  con- 
tinet.  Turonis  in  odavo  16^7. 
Ji  1 6<5o  Francilcus  Barocius  Patritim  Venctus 
"  Opnfailum  cdidit  inquounaoratioA'  duxqux- 
ftioncs  i  altcra  dc  certitudinc,  altcra  dc  nudutatc 
Mathcmaticarum  qux  omnia  potius  oratoria 
quam  m.uhvmarica  f.int. 

I  f  6 1  P.  Gafpar  Schottiis  Rcgifcurianns  c  So- 
cictatc  Jcfii  ,  profclTus  Kiathclin  Panorini  &: 
Hcib;p»li  curfum  mathcnuticum  ,  fcd  in  plcrif- 
quc  Tr.id.itibtis  dcmonftrationcs  non  affcit.  In 
eo  ciirfu  Ariihmcticam  cltmcntarcrn  iradidit 
fine  dcmonftr.itionibus.Habct  iicm  r.ibdologicatn 
Ncperi,  &:  divinaroriam  ;  militarciTi  h.-.bet  111  po- 
leroica ;  habcr  itcm  Algcbr.im  fed  nimis  brcvitcr, 
ha  ut  ex  eo  Traftatu  pcif.ift.iiTi  cjiis  cogiiitioncm 
habcre  non  poflis  \  H.<bct  tamen  inulta  xnigmata 
fclcda  j  br^vitcr  item  explicat  naturaro  logarith- 
moruin. 

fjt"  i66f  Prodiii  CaroliRcnaldini  Scrcniflimi  Prin. 
cipis  Etriirix  Plrlofojhi  ac  Mathcmatici&  in  Pifa- 
na  Accadcmia  Pht!o(ophix  ProfcllbrisArsanalyti. 
ca  M.ithctnatum,fcu  Algtbrain  ttcs  partcs  divifa. 

In  prima  vctcrum  analiftarum  {  in  fcainda  re- 
ccntiohim  doftrinam  tradit. 

In  tcrtia  problcm.ita  rcfoluta  cxbibct ,  duobus 
toinis  raa  jotibus.ln  prima  hunc  fccpiitur  ordincm; 
pnmo  dc  nttmcris  dcnotninatis  corunnjuc  algo- 
nthiT>o  loquitur  ,  nnnpc  additionc,  fiibtr.i<aionc, 
nwltiplicationc,  divifionc,fi:aaionibus,  cxtradkio- 
Bc  radiciuTi,  dc  fcamdis  r.idicibus.  Et  tandcm  ad 
rquationcin  algtbrtcam  gradum  facit ,  ncmpe  de 
f  |"s  invcntione,  v.uiifquc  rcduaionibiis,  anthite- 
li.p.ir.ibolifmo.  hypob  bafmo,  izomeria.  Explicat 
"CiTixquationcs  funpliccstum  affcaas,  prxcipuc 
qaadraticas ;  tertio  cas  in  quibus  cxponcntcs  tci- 
T^^v^lL  arithmcttcc  nroportionalcs  ,  quar- 
An^l  r  afTaantm  xquationtim 

«naiyiin  praxcs  t.imcn  non  finc  potcftatum  cc- 
Wtattonc  fpeciofa  intclligi  poirunt.  Affcrt  autVm 
E.  "'^P^^  cxtraftionis  r.-,diaim  af- 
'  "'"^'  xquattoncs  qux  fra- 

n^m  cx  L'"'  """^l^  «tationUbus  implic.-.ntur: 
tum  cx  binomio  radiccm  nr,r.,,:.^ 


trik.v  ^  r  ^^^^  prxfcrtim  cubicam  ex- 
cia.  e  aSl!  fq"attoncsa.bica. ,  quomoJo- 
Scd!!?  ^"^"''"^'^rlif-quc  illuftr.-u  ;  dc 
n.q  c  docet  qux  ad  xnigtnat.'  follcnda  c6Juc., 

nilHts  cxtr.Sf  '  "'"^"  ^""^  ^^^^'^ 

fimpliccm  Q...-.,^  '  xquationem  tam 


.Mnt. 


aut  ctncndldoncw^*"^')"?^  "^"^^ioncs. 


alias. 

1.  Dc  .rquationnm  affciVantm  rcfolutionc  ,  & 
lochgarith.Tiorum  ufu. 

}.  Dccimi  Euclidis  declarationeni  brcviflU 
mam. 

4.  Dc  folidis  regularibus  Traftatum. 
j.  Dc  Aiiatocilmo  fcu  rationc  reduccndi  foe- 
noris  brcvirer. 

6.  Rcgulam  falfi  dcmonftraram. 

7.  Thcorcinatiun  Archimcdis  dc  Sphxra ,  & 
Cylihdio  dcclarationctn.  Horologiographic.TiTi. 

Hxc  omnia  optima  forcnt  iiili  modum  fcri- 
bcndi  non  communem  aftcdlairci ,  ejus  enim  libri 
vix  pcrcipi  poiliint  nifi  quis  fupputationcs  ipfj$ 
faciat.  In  quo  gravitcr  pcccal ,  &  finc  iilla  ne- 
ccflitatc  maicrias  ^ilioquin  fatis  difiicilcs  ,  .idhuc 
nugis  iirplicTt.  Oxonix  in  odlavo  1667. 

1668  IdcmCarolus  hipcrius  laud.Ttus  Rcnal-j  j 
dinus  libros  duos  fcripfit  dc  rcfolutionc  &  cc«n- 

f>olitioiic  inathcmntica.  In  ptimo  vctcrcm  refo- 
iitionis  mathcm.uicx  mcthodum  cxplicat  ,diver- 
/ifquc  maceriijapplicar.  Primo  enim  daca  Eucli- 
dis  profcrt  Sc  thcoremata  plana,  afflrt  itcm  varia 
excinpla  in  aliis  nintcriis  ;  ncmpc  in  fcdionibiis 
conicis  ,  in  quadratricc  linea,  fpiralibiis,  in  caio- 
ptrica,  b.Tliftici  ,  trigonomctria.  In  fcciindo  libro 
intthodum  analyticam  rcccntionim  cxplicTt. 

Hoc  opUj  nob  vidctur  fatis  ordinatc  ncc  fatis 
mcthodicc  proccdcns. 

1669  Pata  Vincentiiis  Lcotaudus  Dclphinasf^ 
Valloyfianus  Socieratis  Jcfu  ,  Inftitutionum 
ariihmcticartim  libros  quatuor  cdidit ,  in  quibus 
omnia  qiix  .id  nunicros  limpliccs,  fradlos,  radic.i- 
lcs,  ac  proportionalcs,  pcrtincnt  prxccpta,  clarif- 
fimis  dcmonftrationibus  nim  arithmcticis  ttim 
gcoinctricis  illuftrata  tradimnir.  In  primo  Itbro 
numcrort.m  intcgroruiTi  algorithmum  tradit ,  In 
fecondo  fradlorum ,  In  tcnio  radinim  cxtradiio- 
ncm  ,  Quartus  cft  dc  rationibus  dc  rationum 
proponionibus. 

In  hocopcre  nihil  dcfideranir  ,  nifi  major  bre- 
vitas  ;  h.ibct  cnini  piolixiorem  modumjcxplicandi 
hic  author. 

1670  P.itcr  Jacobus  dc  Billy  Compcndicnfisj7 
Diophanti  rcdivivi  partcm  priorcm  cdidir  ,in  qua 
non  cafii^nt  putatum  eft,fcd  ccrtiflimamcthodo8c 
an.-ilyfi  fitbiiliorc  innumcra  cnodamur  problcroa- 
laqux  reaangulum  triangulum  fpcaant.  Lugdu- 
ni  in  oftavo  1670. 

Prodicnmt  Diophanti  Alexandrini  Arithmcti-j8 
conim  hbri  fcx  ,  &  dc  numcris  iTiultangulis  libcr 
unus  ciim  Commcnt.itiis  Domini  Clandij  Gafpa- 
ris  Bachcti  dc  I.lczcriac  &  Obfcrv.Ttionibus  Do- 
mini  dc  Fcrmat  Scnatoris  Tholofani ,  qux  obfcr- 
vationcs  paucz  funt ;  iidicant  tamcn  in  prxdiclo 
FcrtTiatio  peritiam  qux  omncs  Analiftas  fupe- 

Acccflit  cjufdem  Domini  Fermatij  Invcnnim 

novum 


"^initized  by  Coo 


&  illuflribus  Mathematicis. 


novum  collediim  cx  variis  cjiifdcm  lictcris.  In 
primi  partc  .igit  <Je  (oluiionibiis  infimtis  diiplica 
Liim  xqualitanini.  In  feamda  dc  triplicata 
«qualitatc  &  rolniionibus  cjiis  infinitis.  In  tcr- 
tiicwTirlcaitut  artcnvclicicndi  r.idiccs  infinitas 
cx  numeris  plurcs  Ipccics  habcntibiis  qiiim  ttcs. 

Paicr  lacobus.de  Billy  c  Socictatc  ]cfK\ ,  hoc 
Domini  Fcniuti)  Iiivcntum  fiimmc  laiidat.  &  aii- 
thorctn  Diarhjnto,  Victx»  Bachcto,  &  qiiorqiiot 
haOtnus  vixcrunt  Aiwlift* ,  prarfcrrc  iion  du- 
bitat. 
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C  A  P  U  T     I  V. 

Progrejfns  Mechamces. 

Ech.inicrs  Apcllaiioncm  quod  arri- 

_  ficium  liqnific.it ,  &  i      lO  4"°''  mcdi- 

tari ,  fcu  artificiost  cociiarc  dcduci  voliicriint. 

Hojiis  viJcturofficiumfatis  appofitc  Ariftotclcs 

dc(cripfi»Tc ,  dum  Mcchaniccm  dicit  tirc  rcruni 

pntet  nitviram  qri  ane  fiunt  ad  utilitatcm  ho- 

mmum.  Ubicnim  nat\iri  vincimnr  ,  arte  fiipcr.i- 

.  muj.  Hmc  piulA  aliter  dcfinivir  Vitruvius,  vd 

potius  e)ns  cflfcdlum  ,  dum  machinam  dixitclle 

coiirinentcm  cx  matcria  conjiinftionem  qnat  ma- 

xim.i$  adoncnim  monis  vircs  habcr.  Mcliiis  &  .nd 

inrtitutommagis  appolltc  Pappus  qiii  libro  oAa- 

vo  cjus  dtfiiflfrionem  ,  &  divifioncm  hic  vcrhij 

complexus  cft.  Aiechanie»  coniemplatio  eji  i/U 

jut  fldtum ,  cj-  tirperum  /aiioKem  mofMrnfiite  Je~ 

nndMm  /cenm  intpiirit  ,  herurmjue  tjHidtm  ^uz 

tiMiuri  funt  eaufM  reddit  '.  t/U  ituiem  k  tmtwa 

fid  dettderi  eogens ,  extra  propna  /oca  ,  in  con- 

iraritt  mttm  transftri  tjtiod  per  ea  Theoremaiji, 

fuixipfamattria  decidunt,exeoj^itat.  Afechani- 

tariim  vtre  a/ttram  partem  rationa/tm  effe ,  a/tt- 

ramepera  masiHum  indtgtre  ,  ftniit  Hero  Mt- 

th4nicm  j      rationalem  (jutdern  partem  ex  Gco- 

tnttria ,  ^f.  Arithmttica  ,  &  ^ftronomia  ,  (^r  ex 

fhfitu  rttitnihm  conftat ;  la  vere  tjua  opera  ma- 

mum  indi^ttex  araria  ,     adificateria  ,  ^  pi- 

0"''' &  artihni  ftdentariis  exercetur, 

£)'»dignitas  ex  mirandis  cjus  cfKdlibns  colli- 

fturrnequc  enim  quxvis  artificia  ad  cam  pcrti- 

"cnt  :  fedea  fol.i  in  quibus  ingenij  folcrtii  prae- 

tcr  natnr.im  fucairritur  utilitati  humanar.  Idcm 

cnim  aocidittncchanicx  ,  quod  magiar,  quod  ho- 

'"'ncsrapiat  inndmirationcm  ,  ut  air  Ariftotclcs 

«nitio  Mcc.inicorum,  nempc  dum  ca  priftat  quo- 

'«m  ca-afi  \  plcrirquc  ignorarur. 

Hjnccominiinirer  mixtani  clTc  cx  Phyfica  ,  Sc 

«ncfi  aircriint  bcnc  raulti ,  aijus  netnpc  pri- 

"^'j?  principiitm  phyfiann  fit ,  hocquc  fcmcl  ad- 

"^"o&ftabilito,  ultcriiis  progrcdianir  Mcchani- 

««««Uudquc  variis  machinis,  &  inventis  ad  ufum 
«voett. 

Ufilitatem  fi  ciuarras  hxc  mciius  innotcfcerc 
^«"ipoteftquamhcam  in  fuas  pancs  divid.imiis, 

■  <]uidcx  fingiilis  utilitatis  in  gcnus  humanum,&: 

t^civilftn  provcni.it,  exphccmus.  Ncque  enim 
';'f'/cPIatonifubfcribcrc,  qui  acctbe^  in  Eudoxum 

"loiuni ,  Xf,  Architam  Tarcntiiunn  invchinir , 
1"'^fi  phiJofophi.im  proftituiflcnt ,  quod  mathc- 
maticas  difciplinas  ad  ufum  mechanicum  tr.idu- 
j['"cm.  Immo  vctiS  co  prsciptic  nominc  M.ithe- 

comincndandas  quod  nulKi  fit ,  qu.T  iiominuin 
commoda  magis  promovcat,  &  ad  utilit.itcm  pu- 
blicaphradcfuoconarat. 


Qiiamvis  AntJqui  prxcipue  Hcron  duas  cius 
partcs  agnofcat  rationalem  ,  &  manualcm  ,  puto  ' 
tamcn  rationalcm  t.Tntum  ad  Mathefin  fpcaarc  , 
qui  opcra  f  icicnda  impcrct ,  dirigat  ,  corumquc 
i.lc.im  ,  &  prototypum  proponat,manuaIcm  vero 
&  praaicam  artificibus  rehnquat.  Ratioiialis 
pluiimas  fpccics  agnofccrc  poll[unu$  cum  anri- 
quis  authonbus,  primo  loco  rcccnfcre  polfcmus 
manganariam  quae  ingcntia  pondcra  adhibitis 
machmis  m  altum  attoUit.  H  .nc  propric  fub  iio*. 
minc  Mcchaniccs  intclligimus ,  hxc  ncmpc  uni- 
verfaliffimum  motus  prmcipiutn  conftituit,  qud 
fcilicct  in  immcnfum  hominis  machinam  .idhi- 
bcntis  vircs  augennir ,  folcmncinquc  illam  ja£hi- 
bundi  Archimcdis  propofitioncm  cxaminat  j  cx- 
inde  fingiilis  machinis  idcm  principiis  applicat , 
illudquc  in  triplici  vcdle ,  troclcis,  axc  in  pcriKo* 
chio,  in  rotis  dcnratis,  in  fpira ,  &:  cunco  cxtcrif- 
que  contcmplntur.  Altcram  partcm  titiyjtmrciiliifyn 
Antiqui  agiiofccbant  in  amhliis  ,  h.inc  in  m.i- 
chinas  hydrnulicas  rejicimus.  Tertiam  ifynentn- 
tiKin  facitbant,  qux  inftrumcnta  bcllo  accommo- 
<U  excogitat ,  cui  fucccflit  xvo  noftro  pyrotech- 
nia  :  cx  qno  cnim  piUvis  pyrius,  &  tormcnta  bcl- 
lica  invaua  fiint',  ccflavcrc  omnino  ,  inunlcfque 
funt  rcdditx  Antiquoruin  machinx  bcllicx,&  j.ira 
pro  ludicris  habcntur.  Quarta  fuit  antiquis  «t7c- 
fxarrcimixii ,  qux  vafia  cxcogit.it  .lutoin.ita ,  fivc 
qux  .idducbis  elatoriis  fcipfis  movcantur  ,  five 
pondcribus  animentur,  intcr  qux  cclcbris  cft  Ar- 
chimedis  fph.Tra,  qux  feipsi  movcbatur.  Miilt.i 
hujufinodi  )adlaiuur  aim  majori  fama^quim  par 
fit  •,  quorum  plcraquc,  ita  malc  executioni  crant 
mandata ,  ut  rifum  potius  quim  admiraiioncm 
movcrcnt.  Nulla  tamcn  automata  cclcbriora ,  & 
iitiliora  cxcogitata  qukm  machinx  horifbnx , 
prxcipuc  vcro  pendulis  inftruft.T  ,  qux  ipfo  folc, 
tc  coelo  cxaftiores  funt.  Scd  ur  magis  appofit^ 
tot.im  hanc  inatcriam  in  fuas  clafles  ,  &  fpccies 
dividamus,  fccund.-im  hujus  Mcch.inicjc  univcrfa- 
h"tcr  fumptx  partcm ,  fcu  fpccicm  ftaticam  nomi- 
namus. 

St.itica  igiiur  conftituto  omnium  gravium  cen- 
tro  concclTaqiie  corpcribus  gravirate,  Priini  agir 
dc  clcmcntorum  gravitate  ,omncfque  effcftus  qui 
vulg6  metu  i  vacui  conceduntur  ,  ut  afctnsfls 
aqnx  in  anthliis  ,  mercurij  in  arundine  fufpenfio, 
varixquc  attradlioncs ,  gr.ivit.nti  tribuimus.  Sc- 
ciindo  gr.ivium  deci  !cntium  accclcranim  cafiiin 
confidcrat.  Tcrtii  corumdcm  gravium  in  pl.inis 
inclinatis  dcfircnfuin,  momcntorumquc  dccrcincn- 
tiim  contemplatur  ,  pcndulorumquc  dodrinam, 
vibratiomim  xqualit.itcm,  durationcs  cum  longi* 
tndinibus  coinparat ,  camqne  horologiis  noftris 
frutlii  non  pocnitendo  adaptat.  Qii.trt6  .Tquipon- 
dcrantium  do£hinam  tradit.  Qinnt6  dc  linearum 
ccntro  gravitatis  agit.  Sexto  dc  fupcrficicniin. 
Scprim6  dc  folidorum.  Odavo  dcniquc  ccnrriiin 
gravitatis  uftim  novumcjue  ,  prxcipuc  Giildini, 
tain  I.UC  in  rotundismctiendis  aptrit. 

Ad  Mcchanicam  nonniilli  inagnetcm  rcvocant,! 
quia  tamcn  navigationum  eft  anima ,  qii.T  ad  Gco- 
graphiam  fpeftat,  cum  Gcographia  componctur. 

Hydroftatica  ^  ftatica  univeifali  fcparari  non 
dcbcr.  Inquap.irtc  prim6  quantum  corpora  Ie« 
viora  in  humido  dcfccndant  dcfinimus  .quanttim 
de  graviorum  graviratc  deccd.n  ,  dum  aquamer- 
giinrur ,  quim  bcnc  conftciu  xquilibrii  Icgcs,  an 
figura  corponim  ,  an  aqux  profiinditas ,  lucor- 
pora  minus ,  aut  magis  mergantur  cxpcndimiis  i 
^  ^  £    jij  cckbtc 
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cclcbrc  ill..d  Archimcd.s  problam  dc  corona  cx- 
•    plicamus.  Metallorum  probaii«.K:m     ^Hua  pcr- 

^*' A  lirMcchaniccs  noftr*  univcrfolis  fpccics  cir- 
ca  fontcs .  rivos  occ..p..5ur.  Aguq.jc  dcaqua- 
rum  xqu.Iibfio  .  nicthodolquc  uad.t  fonics  ,  & 
rivos  dcrivoi.d).  Flucntcm  .icm  aqua.n  met.tur , 
qui  proportionc  vafa  vacucntur  apcrir.  Dc  fa- 
Lcntlbus  itcn  flun.inibi.fquc  mcticndis.qiiantum 
ex  immiflio.ic  torrcntis  fluvius  aiigcatur,  aliaquc, 
lam  utilia,  quam  juainda  cxplicot. 

Qtjinta  Mcchaniccs  pars  nuchinas  omncs  hy 
draulicas  compkaitur.  Primo  fontcs  omncs  arti- 
ficialcs  ,  llvc  attradionc  pcrficiantur  ,  fivc  com- 
prcflionc,  aut  cxpulfio.K,  iatefadlio.ic,  condcnfa- 
tionc.  Spiritaha  Hcronis  ludicra  ,  machinas  om- 
ncs  ad  attollcidam  aq...im  idoncas  ,  nt  funt 
anthlix,  rotx,  catcnx  iUulis  .nftrud.T,  rolarij,va- 
rix  hcliccs ,  Archimcdis  cochlca.  Amccna  itcm 
nonnulla  iit  funt  orgaiia  hydraul.ca  ,  avia.li  ca- 
ncntcs.  Ad  quam  rcvcKantur  raachinx  om.ics  uti- 
les,  ut  molx  ad  tcrciid.rtn  triticum  ,  rotx  ad  con- 
lcTcndos  carboncs  ,  piftilla  automata  ad  pulve- 
rcm  pyrium ,  .luilci  lignci  ad  P.ip)  ruin  ,  fcrrci  ad 
omnis  gcncris  lcrramcnta. 

Scxta  Mcch.inicc$  pars  crit  Pyrotcchnia  ,  qux 
primo  agit  de  ignibus  artificialibus  tani  fcllivis, 
q4iam  hcllicis.  Sccund<i  dc  machi.iis,  lcu  tormcn- 
tis  bcllicis  agct  ,  ncnipc  ccrtas  mcthodos  ca  cx-v 
minandi,  &  ad  fcopum  dirigcndi ,  fivc  dircdo  ja- 
^u,  fcu  cira.lari,&  parabolico,multas  itcm  qux- 
Ilioncs  balifticis  foivit.  Ad  Mcchanicam  itcm 
fpcdant  nu.ltaquxin  bcllo  inftrucido  ,  tam  in 
cqucdri  ordinc  qukn  pcdcflri. 

Ut  mclias  Mcchanicx  progrclfas  innoicfcac , 
authorcs  qui  dc  ca  fcripfcrunt  pcr  fingubs  xiates 
rccenfcamus. 

Quarto  Urbis  fxculu  antc  Chriftam  j  jo  annis 
Democritus  Milcfius  «no  a.mo  major  qiiim  So- 
aatcs.iitcr  aliamulta.fcripfit  ccrtamc  Clcpfidrx. 

Eudoxus  Gnidius  Mathcfin  ad  ufus  Mcchani- 
co«  cf aduxit ,  ficut  Sc  Architas  Tarcntinus ,  qui 
«olunibam  ligncam  vol.mtcm  exhibuit.  Hos  Plato 
rcprchendit  quafi  Ixfx  Philofophicx  majtftaiis, 
quafi  ncmpc  illam  proftituirtcnr, 

C>iinto  Urbis  fxa.lo  Ariftotclcs  fcripfit  de 
Mechmicis  librum  unum.  In  quo  omncs  .nachi- 
n«  ad  libram  rcvocarc  vidctur.  Cardanus  librum 
ni.nc  Ariftotclis  non  clfc  cxiftim.it  ,  proptcr  man- 
cam  ,&  pjuli  ncgligcntiorcm  motuu.n  rotundo- 
rura  m  co  pofitam  divifionem.  Francifais  Patri- 
«»Ui  in  ddcm  cft  opinionc  ,  quamvis  rationcn 
"d!       "*  '■"bfcr.bo,  &rationcra 

aatlo,  cjuod  priinummachinarumprincipium  non 
amilcnt,  quod  ciim  affctt ,  apcft.r /alfitatis  ar- 
P^imr.  Hunc  tamcn  lib.um  commcntariis  aiixit 
nenncus  Monantolius  Mcdicus.&  Mathcmatum 
rrowior  Rcgius.  Vidcmur  commcntaria  mclio- 
n|qiuml,bcr  ipfe.  1,^^^^^^  Lugduni  1600  in 

Ctfca  hxctemporaitncastaaiais  fcripfit  li- 
Dn|mtaa.aitn.  &  obfij.onalcm  in  quo  potius 
owctlis  ,  quijt,  obfidcntibus  dat  prxccpta.  Hunc 
:»uul^malc  vocat  dc  Stratagematis. 

ia.ius  itcm 
in.inufcripta 
:ri- 

ibono 
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Scxto  Urbis  fxculo  Archrmcdcs  mulra  cdidit 
machina.ncnta ,  qgx  noti  cxtant.  Intcr  ca  rcccs- 
fcntur  fphxra  vitrca  automa  celibrc  motum  ccc- 
loriiin  exhibcns,  Coclca  aquatica ,  qua  ctiam 
nunc  utimur  ,  machinx  .-«d  cxtrahcndam  navira. 
Variis  machinis  Roinanam  clancin  fatigavit,  fur- 
tuni  in  corona  aurca  admiiTum  dctcxit ,  qux  dc 
fpcailo  uftorio  rcR'runn.r  fabiilofa  funt. 

Scripfit  dc  xquipondcrantibus ,  in  quo  trada- 
ta  nuteriam  xquijx>nderantix  lcviicr  adraodum 
attingit ,  ftatunquc  cxcurrit  ad  detcrrninandum 
ccntfu.ngravitatis  aliquotumcorporura,  qux  vix 
unquam  occurrunt.  Ex  quo  6t  ut  cjus  tradatos 
dc  xquijKindcrantibus  fit  cxigi.i  momcnti.  Fccil 
&  alium  p.irvum  traAatiim  dc  natantibus  in  hu- 
mido,  fcd  paucas  habct  Propofitioncs. 

Circ-i  cadcm  tcmpora  Ctcfibius  machinator 
fubtiliflimiis  l'.Ki.matica  invcnit  ,  id  cft  qux  fpi- 
ritu,  &  vcnto  motus  cfficcrcnt ,  hydraulicas  itcm 
machinas  conftruxit ,  quarum  una  fupcrcft  qux 
ab  ipfo  invcnta  dicitiir  ;  Ita  Vitruvius. 

Scxto  Urbis  fxculo  Philo  Bifantius  antc  Hc- 
roncn  fcripfit  nuthanica. 

Hcro  Alcxandrinus  Ctcfibij  difcipuk.s  fcripfit 
aiitomata,  fpiritalia,  de  Baliftis  mcchanica  dc  ro- 
tulis  ,  dc  horologiis  aquaticis  &  alia  cjiifmodi< 
Extat  cjus  fpiritaliiun  libcr  ,  in  quo  contincntur 
7f  Thcoremata,  ad  fpiritalia  6c  machinas  hy- 
draulicas  fpcdantia  }  nonnulla  itcm  .nechanica, 
cx  quibiis  fimilia  multa  dcduci  polli.ni.Hoc  Opus 
latinum  focit  Commandinus  &  figiuris  clcganti- 
busornavit.  Parifiis  in  Vju.irto  158). 

IdtTn  Hcro  Ctcfibius  Optifculum  cdidit  cum  ti- 
tulo  ^Amtmw,  fni  Tclifaftiva,  neropc  dc  aliqui- 
bus  machinis  ad  vibranda  tcla  ;  qncn  librum 
Bcnurdinus  Baldus  Urbinas  Guaftallx  Abb.is, 
cx  Grxco  in  Latinum  vcnii ,  &  illuftravit.  Augu- 
ft*  Vindclicorum  Uif,  cdidit. 

Scripfcrc  itcra  dc  Artc  mcchajiica  Diades» 
Nimphodonis,Phylo  Byfintins ,  Dyphilus.Ca- 
rydas  ,  PoUidas  ,  Pyrrhus  ,  Agcfiftraius  ,  ^  qui- 
bus  raulu  (..mpfit  Vitruvius. 

Odlavo  Urbis  (xculo,  .-iliquibus  tantum  anni» 
antc  Chriftum  Athtnxus  fcripfit  dc  machinis,ex- 
tantquc  duo  cji.s  fragmcnta  apud  Vitruvium. 
Scripfit  itcn  nuchanica. 

Andronicus  Cyrcftcs  in  turri  odogona  ane- 
nK>fcopium  primus  collocavir  ,  ncmpc  fingulis 
fjcicbus  infcripfit  nomcn  u.iius  vcnti ,  crat  autnn 
Indcx  (ci.  puuia  k  vento  mobilis  qux  vcntujn  in- 
dicabat. 

Vitruvius  in  fua  Architcihira  raulta  habet 
tncchanica. 

Primo  Chrifti  fxa.Io  fcxtus  Jnlius  Frontinus 
4  libros  cdidit  dc  ftrat.igcm.itibus ,  ittm  dc  ta^i- 
c.\  qux  crat  in  ufu  tcniporc  Homcri.  Hoc  opus 
Gallicum  fa£lum  cft  a.mo  i6j6. 

Scamdo  Chrifti  fxculo  Ptolcmxus  fcripfic  li- 
bfos  nicchanicos  trcs. 

Julius  Afiricanus  fub  £liog.ibalo  faipfit  dc  fa- 
bricis  miiiraribus. 

Tcrtio  Chrifti  fxct.lo  Cla.idi.is  .Alianus  Crx- 
ccfcripfit  t.iaica,  fcudc  acic  ordinanda ,  qucm 
cxplicutrc  Theodorus  Gaza  ,  Francifcus  Robor- 
icllus.Sixtus  Arccrius.  Latinuin  fccit  Thcodorus 
Thclfaloniccnfis  ,  dcdicavitquc  Panormitano  prx 
ccptori  rcgis  Alphonfi ,  Gallicuin  fccit  Polygra- 
phiis  nnno  15  )6. 

Eodcm  tcmporc  Artianus  Nicomcdicnfis  fcri- 
r"!  taaic.i. 

Hcro 


&  illuftribus  Mathematicis. 


Mcro  juniot  faipfit  ctiam  nnilta  mcchanica 
^Tnv^ni^t^ll»  Diblioihccis  Daimachi  Polior- 


Aft-Icpioaotu$  ic  ufticis  in  Bibliothcca  Rc- 
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cetica. 


wia,  &  Flotcntina.  , 
^  PoaiJoniuiRhodiusdercmihtari. 
BafiUiPatricijNaumach.a. 
Diodoricujufaim  Ubecdc  pondcr.bus 
Flaviu»  Vcgecius  ic  artc  railitan  librds  4 

Prilnus  liber  ag't  de  inftitocndis  Tyronibus. 

Secanduj  dc  Lcgiombus ,  de  duabus  ,  tribu- 
nis ,  vexiJlifois.  &  dc  acie  inftrucnda. 

Tenios  de  cxcrdtu,  &  caJlramctatione. 

Quartas  de  munitionibtis  lubiiun  ,  dc  [vallo, 
fcflls ,  cataradis ,  dc  michinis  oppugnatoriis.  dc 
arirtc ,  filce ,  teftudinc,  baliftis,  onagns,  cunicu- 
11$,  diflibus  itcm,  pugnilquc  navahbus. 

Hoc  opus  continet  muiu  fdtu  digna ,  quamvis 
ciiim  dc  jmiquo  tantiim  modo  pugiiandi  loqua- 
mr,  innumcia  laratn  hoJicrnx  miUtix  poirunt  ac- 
conuiwditi. 

Scito  Chtifti  fzculo  ]ordanus  Ncmorarius 
fcripfii  dc  Ponderibus  ij  Pcopofjtionibus.  Vide- 
ttir  c(fc  frjgmentum  cji  quo  ferc  nihil  poflic  chci. 


1  J6y  Fcdcncus  Commandinus  Orbinas  Archi- 
mcd.shbros  duos  dc  natanfbus  in  humido  in 
pnftmum  mtorcm  .  cftituit,  &  commcntani,  iU^ 
ftrav.t.  Opus  upumura  ut  funt  omnia  Comman- 
dini  opera.  Bononia:  in  quarto  uSt 

.565  P«"»F?rcardelprofcirarMathematum  r 
reguis  ,„  UmverdcatcPanricnr.  hbrum  Archime- 
d.s  dc  pondci.l>us  L-u  de  in  aquarainitncrfis.Gal- 
ucum  fccu.  '  ' 

ItcmnonnuliaEuclidis  ftagmentade  cornore 
grav. .  &  lcvi  ,  gaUicc  vcriit  &  commcnt^^io 
auxit.  ^ 

Hocftagmcntumcftvayt  mutaum  quatuoc- 
quc  Propoliconum  titulos  tantum  comptchcnditt 
vidctur  autan  in  co  Eudides  idem  poncrc  .nc- 
chaniccs  prinium  principium  ,  quod  nos  pofui- 
mus  ,  ncrapc  quod  pius  movetur  nujorcs  habcc 
vircs. 

1567  Jofcphus  Cfrcdi  Parmcnfis  trcs  difcur-  | 
fiis  Itahcos  cdidit  ad  clcvandara  aquam  ,  ncmpc 
ad  irrigandos  agros  ,  aut  ad  cxhauricnda  loca  pa- 
hiftria  ,  quariun  aqua  fufficicnttm  curfum  habcre 
non  potcft }  item  ad  imraittcndam  aquam  in  ur- 
bcm.  Matcria  quidcm  utihs  ,  modus  autcm  hanc 
trailandi  oraiorius  potiuscft,  quam  dcmonftra- 
tivirs  ,  machinas  enim  tantum  indicai  &  non  dc- 


Amio  S86  Leo Imperator  Orieruis  fcripfit  Grz-     fcribit.  Parinsc  in  quano  1 567. 


cr  libruin  dc  rc  mi/itari  ,  Cea  doaimcnta  bclhca, 
q  iitds  rrjditur  ars  militaris.  Tres  h^bct  partcs 
iioc  Opus :  Promnium  in  quo  Imperaior,raiioncs 
«lf!rt  proptcr  quas  hoc  opus  compofuerit. 

In  /cctinda  dc  oinnibus  nd  bcuum  pcrttnenti- 
bus  loqiiitur ,  nempe  leges  ahquas  fancit  a  Duci- 
bas  oblcrvandas. 

Tcrtia  pars  cft  conclufic  ,  fcu  Anaccphaleofls 
lotius  operis. 

Himc  hbruro  in  hnguam  Iiahcam  vcnit ,  & 
annotationibusilluftravit  Phihppus  Pigafetia.  In 
qwto  i6oi  Venetiis. 

147»  Prim6  rypis  mandatum  cft  Opus  Val* 
tntii,  de  te  mihtari  in  duodecim  libros  divifum. 

Hoc  opus  erudituin  eft  non  nuthcmaticum.  In 
Mio, 

ifoo  Achillcs  Maro2Zo  Bononienfis  gladiator 
eriiniiis,  Opus  cdidii  dc  artc 'gladiatoria  librij 
S""nqoc  diftinaum  ,  in  qiio  agit  dc  gladio,  dc  fa- 
pffis.aliifqtie  arinis  offcnfivis.  Vidctur  hoc  Opus 
fuo  temporc  diiirc  alicujus  momcnri  ;  illuftratur 
"gurii.  Videtur  clTc  typis  mandattim  Bononix 
otcaaniium  i^ooquamvis  id  non  notctur. 

Nicolaus  Leoniais  Thomxus  Ariftote- 
« «fiiftiooes  mcchanicas  notis  &  fieuris  illu- 
ftravit.  ^ 

'     Anooijj,  Lconardus  Fortius  Romanus  fcri- 
P'«dereinilitari. 

.  *5ii  Georgius  Agricola  quinqiie  de  menfu- 

*"»*poo<fcribus  libtos  emifit  ,hic  bbcr  hiftori- 
«aiseft. 

i     Ttttj||iayjxit  hoc  temporc ;  Eius  opcra  funt 

.  'J44  Alcitandcr  Picolomineus  ComiTienta- 
tcl^         in  quxftioncs  mechanicas  Arifto- 

^   .  'JTr  Gtiillchnus  Du  Choul  Confiliarius  Rc- 

P"s  &  jujjjj      montibus  Delphinattis  libnim 

Gallicuin  cdidit  dc  artc  raiUtari  ,  Romanorura 

^'■«iMie ,  dc  caftramciarionc ,  &  difciplina  mili- 

tari,  dc  balneis  item,  dc  rchgione. 

Hoc  Opu$  Maihefin  non  fapit  fci 
ncin. 


non  fapit  fcd  cruditio- 


1569  Francifais  Barocius  Patricius  Vcnetus  9 
Latinc  vcrtit  Hcronis  mcchanica. 

1569   JacoUis  BcHon  Dclphinas  traftatumio 
cdidit  Gallicum ,  dc  mcthodo  dctcgcndonim  fon- 
tium  latciitium  fub  tetra,  in  quo  multa  funt  utilia 
ad  praxim  fpcflantia.  Aureliani  in  quarco  1 569. 

H  70  Fcdcricus  Commandinus  cciutobaricami  i 
edidit ,  fcu  dc  centro  gravitatis  folidorum  opti- 
mam.  Hic  pars  ignotafuit  AriftotcU. 

GuillchTius  dc  Cavcndy  nobihs  Anglus  Duxfft 
Marchio  &  Comes  dc  Xcucathlc  Przfcdus  mih- 
tuin  in  provinciis  Septentrionalibus  ,  hbrum  edi- 
dic  Anglic^  dc  equitatione ,  in  linguam  Gallicam 
converfum  fub  hoc  ritulo,  (  Meihede  veuvelle  , 
tnveniion  extrdordinMre  de  drejjir  lei  Che- 
VMx  dr  ies  trdvailler  felon  Ia  naiMre )  Vidctur 
aiichor  aliquid  novi  promitterc  &  ntilhbi  ufurpa- 
tum ,  .111  vcro  id  cxcquatur  cum  profcfllonis  incx 
non  fir,  aliis  judicandum  relinquo.  « 

In  folio  ij7t  Vanocius  Biringuccius  Pyro-ij 
tcchniam  cdidit ,  .igit  autein  potius  dc  fufionc 
tnctallorum,  aliifquc  ad  hanc  matcriam  (pcftanti- 
bus :  In  finc  tamcn  habei  nonnulla  ad  igncs  miU- 
tarcs  pcrtinentia.  .  Libcr  Iralicc  fcriprus  ,  in  lin- 
guam  Iatin.-»m  vcrfus  eft  Parifiis  in  quarto  i  pi. 

I  j7iNobihs  AurchiisCicutadifciphnaro  mili<i^ 
tarem  Iralicc  cdidit  in  trcs  libros  divifam. 

In  primo  agit  de  origine  bcIU  ,  &  cIc£kionc  fic 
Ofticio  Lnpcratoris. 

In  fcctindo  docct  quomodo  inhiimandi  finc 
Tyrones  1  dat  item  ordincm  acici. 

In  tertio  tradit  documcnta  ad  rcgendum  excr- 
citum,  ncmpc  caftramctationem  ,  uanfmiffioncm 
fluininum  &c.  Vcnctiis  in  quarto  i  $71. 

I  j7i  Hyeronimus  Rufcdh  traaatum  Italicuro</ 
cdidit ,  Preeeiii  della  mtliiU  medernM  umo  per 
„^re,t)UMnio  per  terrs  ,  in  quo  attem  dirigcndi 
tormenca  Ullica  tradit ,  in  hoc  rraaam  multa 
contincntur  fcitu  digna  ad  praxin  fpcdlantia,  Vc- 
neriis  inquarto  I  t7i  ibidtm  u68. 

ip6  Frandfcus  Ferrcti  Anconcnhs  Equcsi# 
Ordinis  faBOi  Sicphaw  Ubios  duos  ItaUco» 
«didii* 


40         T)c  progrenu  Mathefeos, 

dilTcrir  dc  rcguLs  i  militc  obfcr- 


In  primo 

In  fecundo  prof.rt  fu:im  fcntcntiam  circa  varu 
abeodcmm.l.tc  oWlrvanda.  Vcneu.s  m  qi.arto 

'^^j' 7  Guidus  Ubaldus  Marchio  dc  montc  pcr- 
eruditimi  fcriplit  mcchaniconim  iibrum,  ncmpc  de 
Lbra ,  vc<ac ,  trochlca,  axc  in  pcritrochio,  cimco, 
ec  cochlca  ,  nimius  cll  in  rcduccndis  aliis  potcn- 
ttis  ad  vcdcm,  auc  libtam.  Idcm  fccit  paraphraHn 
&  fcholia  in  Archimcdis  libros. 
iS  ijtS  Jocobus Bcflbn  Dclphinas  cdidit  librum 
ro.ichiiurum,in  quofcilicct  varias  profcri  machi- 
nas  ad  artcs  aut  pcrhcicndas  aut  juvajidas  ,  qua- 
turo  plctaquc  cxpenfas  cxigcrcnt  immcnfas  ,  &: 
non  Iticccdcrent  m  praxl.  AfFcnmtur  autcm  finc 
ulia  dcmotillrationc,  aut  rationc  icd  cum  nmplid 
partium  cxplicationc 

1181  Bcrnardinus  Rocca  Piaccnttnus  Italicum 
tra<3atmn  cdidtt  dc  rc  militari  iibris  qiiatuor  , 
Di/cer/i  di  gMrrd  ,  in  quo  docct  modum  re- 
gendi  excrcitus  ,  pugnandi  &  propngn.-indi  civi- 
tates ,  qnx  omnia  antiquorum  exnnplis  illuftrar. 
ioVcnctiis  in  quarto  1581. 1 /83. 
II  1582  Antonius  Lupicini  Florentinus  Archi- 
tedluram  militarcm  cdidit ,  in  qua  pcailiarc  hoc 
haix-t  qnod  in  collo  propngnaculi  cxcitet  molcm 
ab  ipfo  propugn.icuio  ful^a  fcpatatam ,  quod  me- 
tliodo  Uomini  dc  Pagan  .ifEne  cll. 

Totum  feri  Opus  difairfus  aliqiios  contfnet 
circa  varios  Htus.in  quibus  docct  modum  quo  cx- 
pugncntur  munitioncs. 

Habct  in  fine  Opufcuiumde  virganim  gcome- 
tricarum  ufu,  qui  profctt  ut  plurimum  conunu- 
niafunt.  Fiotcntiz  in  quarto  1581. 
XX    1 1 86  Ludovicus  Collado  Hifpanus  Bcricus 
Ntbricenlis  Architcftus  militaris  in  excrcitu  Re- 
gis  Hifpaniz  in  Longobardia  tra£^atum  cdidit 
Itaiicum  de  (ormcntis  bcUicis  aim  hoc  titulo 
(  Pr*QicA  m»nmAlt  di  Artigltri* )  in  quo  trafta- 
tu  dirteritur  dc  ejus  invcntorc ,  fabrica  proportio- 
nibus.dctranfvcftioncfuggcfti  ufihus.  cuniailis, 
icem  dc  ignibus  artificiaiibus.  Opus  utilc  in  quo 
tamen  multa  dcfunt. 
1)    ij88  Banardinus  dc  EfcaLmtc  Commifl*ariuj 
Sana,  OfScij  in  Inquilitionc  dialogum  compo- 
luit  Hifpinicum  dc  artc  miiitari  iibris  quatuor. 
Btuxcllis  in  quarto  1588. 
34    1 590  Prodiit  trafianis Hifpanicus  dc  re  miU- 
«ar»  per  modum  dialogi  intcr  Dom  Gon^alo  Fcr- 
nandci  de  Cordoca,  &  Don  Pcdro  Manriqncz  dc 
I^a,  m  quo  contincntur  multa  ad  bclium  fpc- 
pwu,prxcipuc  ad  acics  inllruendas.  Bruxdlis 
Mi  quarto  IJ90. 

*^  .  »J9i  Martinus  dc  Eguiluz  Difcnrfum  Hifpa- 
wcum  cdidit  dc  difciplma  militari.  Madriti  in 

i  Eugcnius  Gentilini  Eftcnfis  Inftruftionem 
pro  explodcndis  totmcntis  bcllicis  italicc  compo- 
iuir,in  qua  contincti.r  cxamcn  Zacharia:  Schiavi- 
"a  cum  traOatudcmunimcntis  compofito  tam  ab 
>plo.quamifr.Kre  fuoCapitana  Marino  Archi- 
tcaobeilico  Rcip.  Vcnctr. 

'n  hoc  traa,««  doccntut  omnia  awx  ad  dire- 
««Wfm  tormentorum  btliicorum  pcnincnt.  Om- 
rcrc  ad  ptaxin  fpcftant.  Vcnctiis  in  quarto 

«nt.qu»,     hod.crn*  iralici  raipf.t 

«iv-n  mathcmau^clis     ^  ^^'""'^  *^  ^'"^"^«S"» 


1600  Bartholoinxus  PcUiciari  Mutinrnns  tra-xS 
^latum  Italicum  cdidit  dc  rc  militari,  Avertimcnti 
tniJiiari ,  in  quo  loquitur  dc  fmgulis  munits  n.ili- 
taribus  i  grcgario  militc  ad  linpcraiorem  ,  itctn 
dc  omnibus  aftionibus  militartbus.  Mucinx  in 
quarto  1600. 

i6oj  Qrtiftoual  Lcchuga  tra£tatum  ediditi^ 
Hifpanici  in  quo  agii  dc  muncre  fummi  excrci- 
lus  Impcratoris  &  dc  omnitHis  qux  ad  ipfum  Ipc- 
Axnt.  McdioLini  in  quarto  160 ). 

1606  Gcorgius  Bafta  Comcs  d'Huft  gcncralisjo 
pro  Impctacorc  inTranfilvania ,  &  locum  tcnens 
pro  fua  Majeftatc  tradkatuni  edidit  Iialioun ,  in 
quo  fummum  cxcrcitus  Im^xrratorcm  infoimat. 
//  mdiire  de  Cnmp»  gtntritlc.  In  quo  Opcre  con- 
tinentur  optima  documenta  ad  Duces  fpcdlantia. 
Venetiis  m  quarto  i  C06. 

1(06  Nicolaus  Tartaglia  aliqua  edidit  Ope-jt 
ta  dc  rcbus  ad  bcUum  pertinentibus  nempe,  ^w*- 
fiti  feu  varias  quxftiones.  TravMgliAtd  tnvtmio' 
ne  nova  fcitntiA  cr  rd^itnnmtntt  f»pr«  Archimt- 
4e.  In  quibus  operibus  traditur  mcthodus  pu- 
gnandi  tam  in  pigna  luvali ,  quam  lerrcftri.  Tra- 
ditur  item  ats  dirigcndorum  tormcncorum  bcUi- 
corum  ,  itcmmethodus  nova  componcndi  fqua^ 
dras  &  pixidcs  ,  mudus  extrahcndi  navigia  Infu^ 
pcr  mcthudtis  dcfandcndi  in  aquas. 

Habct  itcm  multa  de  natantrbns  in  humido. 
In  hoc  opere  funt  multa  optima.nonnuUa  itcin 
qux  praxes  h.ibcnc  inucilcs  auc  impoflibilcs.  To- 
luin  Opus  Italicumc ft.  Vcnctiis  in  qu.irto  1606. 

tCoi  Simon  Stcvinus  Principis  Autiacima-j^ 
thematicus  in  quano  tomo  Hypomnematum  fta- 
licam  ttadidic  in  fcx  libros  divifam.Primus  ftati- 
ces  elcmenta  complcdtitur  nempc  poft  dciinitio'» 
nes  tradit  i8  Propolitioncs  primo  dc  xquiponde- 
rantibus  ,  de  fitu  rcdo  &  obiiquo,  dc  planis  in- 
clinatis  ,  de  pondciibus  pcndcncibus  e  duplici 
fiinc. 

Sccundus  cft  dc  graviiacis  centro,  planorumfic 
foiidorum. 

Tenius  ftaticcs  praxin  concincc  librx  &  ftate- 
rx  praxcs  pcrfcdiujmas,  vcdium  pciicia,  potvdc- 
rum  gcftatonim  aut  actra£totum  aftldioncs,  tro- 
clcartim  furmas. 

Qjiartus  agit  dc  hydroftatices  tknientis :  poft 
dcfimtioncs  6c  axiomata  novfm  primis  Propoli- 
tionibus  corpora  in  aquis  conlidcrnt ,  fcx  aliis 
aqiix  coiitra  fubjcftum  fiiiidum  prcfTioncm ,  Sc 
alia  fimiiia,  itan  proportioncs  gravitatutn. 

QUintus  habet  aliquas  praxcs  hydroftaiicas. 

Scxtus  eft  additanKiitum  ad  ftaticam  contiiirns 
fpartoftaticam  fcu  dc  pondcrc  cx  plur.bus  fimi- 
bus  pendente  trochlcoftaticam  ,  dc  trocbleis,  de 
fluicantibus  actobaricis  ,  fcu  dc  fitu  ccntri  gravi- 
tatis  in  fluitancibus  ,  quarto  dc  chalinothiipfi  fol 
dc  frxnorum  adVione  in  equos.  Hic  ira£bitU4 
optimus  muitiqiic  de  fiio  habct. 

ifiio  Lclius  Brancacio  Ecpies  Meliccnfis ,J  J 
Opus  Italicum  cdidit  Icarichi  militart  fcu  munia 
mihtaria ,  in  quo  fingula  pt  rcutrit  munia  i  gre- 
gario  miiite  ad  Impcratorcm  ,  modumquc  docet 
inftruendx  acici ,  cujus  iiguram  habct.  Venetiis 
in  quarto  1610. 

1 6 1 1  Fr.itcr  Ludoviais  Melzo  Eques  Meliten- )  4 
fis  &  Prxftilus  Equitum  librum  lialicum  cdidit 
dc  equeftti  militia  fub  hoc  ciculo  (  Rtgolt  tniluAri 
fipra  il  ftvtrnQ  ,  r  /trvitie  p*rli(«Uri  dcUa  C4- 
Valeria.  ) 

Hoc  Opus  ia  quinquc  Lbros  dividitur. 

In 
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tn  primo  agit  olficio  cujufquc  dignitatis  in 
Eqiuftri  ordinc.  , 

In  fccundo,dc  centuriis  lanccatorum,  Sc  lorica- 
torura,  q«o  ordinc  fit  proccdcndiun  in  itincre  no- 
au.jxintctdiu.decartnmctatione. 

In  tcrtio,  dc  otdinc  vigiliarum  &  cxcubiarum, 
prxcipuc  duni  hoftis  adcft. 

In  quarto  ,de  pugnis ,  infidiis  ,  quomodo  in- 

ftrucnda  acies.  ,    ■  « 

Q^iinto  deniqtic  dc  ordme  oblervando  m  Ila- 

Hocopcrc  nihil  ponnt  mclius  li  praxm  Ipcdtcs 

ntmad  particularia  dcfccndat,  omniaquc  figilla- 

tiin  expijcct  prout  dc  fado  gcri  folc-nt.  In  fialio. 

$S    i6i$  Vinccntius  Digrazia  iraliccconfidc- 

r.irioncs  confcripfit  ,  in  Galilei  rraftatum  dc 

natantibus  in  hiimido.  In  hoc  opcrc  diffafo  inorc 

Italico  funr  multa  parcrgs,  aim  tota  hxc  matcria 

brcvius  &  melius  condudi  potuilfet. 

}6    ]oanncs  dc  Billon  doininiis  dc  la  Prugnc  tra- 

ditumGillicumcdiditiptincipia  ncmpc  artis  mi- 

litaris,  loquitut  de  fingulis  muniis  militaribus  co- 

rumquc  przcmincntiis ,  itcm  de  motionibus  mili- 

Mribiisqiii  in  HolUndiaobfcrvantur  i  Principc 

Mjiiricio,  ircm  de  Jcgionis  unius  tum  pcdcftris 

cum  cqircdris  admini/lrationC]  quod  Opus  in  tres 

Ih  os  divjdinir. 

/n  primo  l;bro  agit  demuniis  infcrioribus  ,  & 

q  iomodo  fc  gcrcrc  dcbcant  qui  ea  cxcrccnt ,  prx- 

cipiie  dimi  fufpicicndiim  quid  agant  hoftcs. 

In  fcciindo  acicm  iiiftruit,  omncfquc  militarcs 

morioncs  doccc. 

In  tcrtio  dc  rcgiininc  legionis  equcftris  &  pe- 

dcftris.  Qiix  in  hoc  opcre  contincntur  ducibus 

pvitcr  ac  railitibus  funt  utiliflima,  cum  ad  parti- 

cularia  dcfccndat.    Lugduni  in  quarto  i6ia. 

Iii4  Florentie  in  quarto. 

\j  Joanncs  Bardius  Florcntinus  corum  qux  in 

«luis  vchuntur  expcrimcnta.  Ad  Archimcdis 

trutinam  examinat  or.uionc  unica  publicc  habitx 

Prxcipua  qmftio  cft  cur  ca  qux  ex  naruri  fua 

aquis  iraraergi  dcbcrcnt  ut  bradeolx.innarcnt  ta- 

njcn  i  circa  quain  mnteriam  gravis  fiiit  difputatio 

Florcntia:.  Romx  in  quarto  1644. 

Romx  Lucas  Valcfius  fcripfit  acutc  dc 

cmtfogravitatis.  Eiiu  libcr  poftca  cft  typis  man- 
ditns  t66,.  ' 

Matius  Savorgnano  Comes  Bclgradcnfis  ar- 
militarem  tcrrcftrcm  &  maritimam  feaindum 
"^  iin  Imperatorum  &  Ducum  antiquorum  & 
'•^ccnnotum  Italicc  confcripfir.    Vidcntur  cjus 
F«cepta  nimis  univcrfalia  ,  quamvis  in  rcccnfcn- 
««'«  "''S^Jilwsfaais  ad  particularia  defccndat.  Vc- 
"«usinfoao  16,4. 
'   J^^f  Aicas  Piccolomini  Florcntinus  fcdidit 
loi  K."''**^  objedionibus  Ludovici  dellc  Co- 
ombe  jc  Vincentij  Digrazia  contra  tradtatum 
3  il«idcnatantibus  in  humido  ;  in  quibus  om- 
"'""^  multiplicanmr  difficultates  qux  duobus 
j         'olTi  potcranr.  Florentix  in  quarto  1 6 1  y. 
p.  '^'f  Salomon  dc  Caux  Architeftus  militaris 
^«oris  Palatini  traaatum  edidit  Gallicum  de 
ll^hi/ijs.priapuc  vcr^>  dc  hydrauiicis  ;  in  primo 
°  P^^  nonnnUa  ftatices  principia  &  Mcchani- 
multas  machinas  hydraulicas  proponit ,  quai 
ovc.mtxir  impulfu  aqux  ;  in  fccundo  multorum 
"iium  dcfcriptioncm  habct  ,  dc-monftrariones 
profert.  Opus  facilc  ncc  rcconditioris  thco- 
"1 ,  ntilc  tamen. 

Galilxus  GaliUciNobUis  Florcntinus  traaa- 
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tiim  cdidit  dc  narahtibiiS  in  humido  ItalicJ  ,^//^ 
cofi  chtftar,no  fu  Uct^ua,  0  che  in  lutlh  fi  mui 
vono.  Contra  hunc  tradatum  Ludovicus  dclle 
Colombe  &:  Vinccntius  Digrazia  fcripferunt. 
quarc  ahum  rradaturt,  cdidit ,  /l./pofta  nilt  oppc 
Jmont  dtl  fignor  Ludovuo  dtUt  Cclombt  i  dtL 
fiinore  fTmctn^    Tota  diffiailtas  hujtis  difpura^ 
noms  m  co  vcrtcbatur  ,  an  figuraaliquidf£crct 
ad  hoc  ut  corpus  .iqux  innatarct,aut  mcrRcrctur 
poteratquc  folv.  duobus  vcrbis  ,  pcr  accfdcnsfil 
gur.iir.  aliqnid  cfficerc  ,  per  fc  n.hil.  Refcnmturi 
in  codein  libro  .idvcrfariorum  ob)cftioncs  &  tra- 
aatus.  Inquarto.  Inipreirura  cft  dcnu6  Bononia 

Idcm  Galilacus  traftatum  edidit  dc  mechanica 
vald^  brcvem ,  in  quo  fingulas  machin.as  profc- 
quirur.  In  quarto  denuo  typis  imprcirum  Bono- 
nix  i6;j. 

161 ;  David  Rivukits  a  Florentia  Ccnomanus  4i 
c  Rcgia  turma  facri  cubiaili  Regis  Chriftianiflfi- 
ini ,  lotum  Archimcdcm  Gallicum  fccit,  &  inter 
alia  traaatum  dc  zquipondcr.-uitibus  &  infiden- 
nbus  humidp  ,  addidit  firagjTicnta  authorum  rcfc- 
rcntium  Atchimcdis  invcnta  ,  qu«  Rivultus  ex- 
plicat  ad)C(ftis  fignris ;  funt  autcm  dc  corona  adul- 
rcrata  ,  de  Cochlio,  dc  Elice  ,  de  trifpafto,  de  in- 
ventis  advcrfus  Marcclli  &  Appii  machinas  in 
obfidionc  Syracufana,dc  fpcculis  uftoriis  ,  dc  ma- 
chinis  airtc  &  aqua  moventibus  dc  fphxra  matc- 
riali.  ' 

Anno  161 6  Jacobus  de  Malhaufcn,  Primus  in  4  j 
urbe  DanzicCentuiio  libtum  edidit  Gallicum  cui 
titulus  ,  Art  Militairt  a  Cheval ,  nempe  inftru- 
ftio  militix  cqucftris.  Opus  utilc  cquitibus  ,  cum 
pauci  admodum  hac  dc  re  fint  locuti  ;  vidctur  ad 
partiailaria  utilitcr  dcfccnderc.  An  vcr6  omnia 
procedant  fccundum  modum  pugnandi  hodicr- 
nmn,  fit  alionim  judicium. 

1616  Prodiit  in  lucem  ttaftatus  Galiicils  dc  44 
militia  cqueftri  levis  armaturx  authore  Gcorgio 
Bafta  Comire  fanfti  Impcrij  &  Gubcrnatorc  gc- 
nerali  in  Hungaria  &  Tranfilv.nnia  fub  ritulo  f 
Lt  gOHvernemtnt  de  la  Cm»ltrie  Ugcre.  Mul- 
ta  tamen  hibct  ad  cquitatum  gravis  atmanirz 
fpedantia.  In  quatuor  libros  Opus  fuum  di- 
gcflir. 

Primus  agir  dc  digniraribus  &  magiftratibus 
totius  cquitatus. 

Secundus  de  c.nftramctatione. 

Tcrtius  de  itincrc  f.icicndo. 

Qiiartus  de  acic  inftnicnda  praxin  habcrv,  tc 
cruditione  &  cxcmplis  confirm.irain.  In  folioi 

1611  Petrus  Sardi  tradlarum  cdidit  Italicum  4^ 
dc  tormentis  bfllicis  ih  trcs  libros  divifum  fub 
titulo  (  tArti^lieria  di  Pietro  Sardt  Romano. 

Primus  liber  agit  dc  machinis  antiquis ;  fccon- 
dus  cxplicat  quid  fit  Ani^lieria ,  cur  ira  appclla- 
ta,  dc  invcntore,  progrcftii,  fpeciebus  ,  proportio- 
nibus,  mcnfuris,  dc  matcria  itcm  cxtcrifquc  cir- 
cunftantiis.  j  habet  ufus  talium  machinarum,  mul- 
ta  tamcn  in  co  dcfunc  prxcipuc  ad  attingcnduni 
fcopum  circa  ja£tus  eievaiosi  Opus  taroen  uii- 

le  eft.  ,       ^    ^  „ 

1611  Bcmardinus  Baldus  Urbinas  Guaft.illar 
Albas  in  mcchanica  Ariftotdis  problcmata  excr- 
citationes  edidit ,  fcquinir  fingula  Ariftotclis  ca- 
pita  qux  bcnc  cxponit  adjcdis  optimis  figuris 
ubi  Opus  eft.  Moguntix  1611. 

Bcrnardinus  Baldus  VJrbinas  Guaftailx  Abbas  4« 
cxercitationfs  edidii  in  rocch.inica  Arifto^^»" 
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ProWcmata.  StmiM  r;ngt.Ias  AriftotclU  qux- 
ftionc».  qu.bus  r«iifaci' .  non  tamnm  rcfponl.o- 
nc  Ariftotelis.  Ccd  ct ian.  dc  fuo  inulta  addit,  Opu» 
optiimim  in  fitogcncrc-  , 
47    Anno         Fatiftiis  Vcrantius  cdidit  hbr\im 
de  m.ichinis  cum  dcclarationc  Latini  ,  Italici , 
j^jpa,uci,GalIica,  Gcrmanici.  Optis  iftud  maxi- 
inarum  impcnfirmTi  fuit  ,  h.ib^tqiie  machinas 
inultas  commimcs ,  nonnullas  inutilcs  i  aliqiias 
etiam  novas ,  &  numquam  ad  praxim  rcvocatas, 
gc  inultas  non  revocabilcs.  Sunt  autcm  iftx  ma- 
chinst  non  bcllicar ,  fcd  civilcs ,  ncmpc'  ad  ufus 
cotnmuncs  pifttinorum  ,  pontium  ,  authliarum. 
Additus  cft  tradatus  dc  mcnfurationc  ,  qui  nihil 
hjbct  nifi  vulgarc. 
ifS    1^18  Juanncs  de  Giievara  Clcr.  Rcg.  Min.  in 
Ariftotclis  mcchanica  cgtcgium  conimcntarium 
edidit,  unit  cum  additionibus  quibufdam  ad  cam- 
dem  raatcriam  pcrtincntibus. 

In  prima  partc  prxcipuas  proprietates  ctrculi, 
in  qua  plura  dicit  quim  Ariftotclcs. 

In  fccunda  partc  plurcs  quxftioncs  mcchanicas 
Colvir,  juxta  principia  in  piori  pofita  ptxcipuc, 
^  nonnulla  habct  dc  rcfiftcntia  corporum  ad  fra- 
fiioncm. 

Opus  hoc  multa  habct  optima  8c  fcitu  digtu. 
Romc  in  qu.-irto  1618. 
49  16  8  Prodiit  in  Iticnn  Opus  Galliaim  compo- 
fitum  k  Dicgo  Ufmo  prifcilo  tonncntorum  bd- 
liconiffl  in  arcc  Antucrpienn,  in  quo  agit  de  ofti- 
cio  fummi  prifc^li  rci  tormcntarix  livc  in  cxpu- 

ijnandis  fivc  in  ptfipugnandis  nrcibus  ,  itcm  dc 
ugpcftis  tormtntofum  ,  pontibtis  ,  cuniculij  ,  vi- 
Bcis.  Tinilus  cft  ArnlUrte  ,  eu  vrttyt  inflrulhon 
di  C Arttlltrit.  In  trcs  partcs  dividitur. 

In  primo  de  proportionibus  tormcntonim  bd- 
licoruin. 

In  fecundo  dc  apparatu  ad  tranfvchenda  tor- 
inenta,  dc  ufu  item. 
In  tenio  de  ignibiis  bellids. 
Opus  utilc  non  tamcn  petfirditm. 
^^'    '^jo  Joinncs  Jacobiis  dc  Vcllanfcn  Pnfc- 
«u»  Ciiftodix  Principis  Aurangii  at tcm  milita- 
cdidit  qui  Gallicc  prodiit  fub  hoc  tiiulo, 
*Ati  nihuir*  pour  f^nftnterif. 

^w^"""* '      ^*""' "  ™  raajoris  fclopcti  &c 

Sccundo  cxcrcitationcmunius  centurix, 
Tcttio  cxcrdrationan  unius  lcgionis. 
Qiiatio  rfc  difciplina  milit.iri  ufitata. 
Opus  priftiaim  &  utilc. 

-^"^"  Hcrmannus  Societatis  Jcfu ,  fcri- 
P"t  Latinc  dc  miliiia  equeftri  antiqua  &  nova 
^•nquc  libris. 

Ptimus  dc  equitandi  ratianc  &  qnomodo  pcr- 
tttcrit,&  dc  illis  qui  in  cquis  militarunt  dif- 

ltr?^j!lP*L  cquirumque  arma  &  pha- 

•cras  ddCT.bit ,  reccntiorcmquc  ininfvcftioncm  & 
probationcm. 

Tcniu»  equnis  inftlmtionem  ,  vcxillationes , 

nfu^''"*""**  •  >  multipllccmquc  in  acie 

aci?cill?i  '^"'^«^^«'S  c.iftrisirincribu$& 

Ql-i.uus  dc  prirogarivis  &  dignitarc  cqnitum 
qS.  ""P"*  J^'-  ""«i-onctn  q^am  praxTn  C^Z 
5'  Joannct  dc  la  FailU  a  . 


Jcfu ,  Mathcfeon  ProfclTor  edidit  40  tKcorcmaia 
dc  ccntro  gravitatis  ,  p.irtium  circuli  &  tllipfij  ; 
ncmpe  fcftorum  omnium  tam  circuli ,  qi.iim  EUi- 
pficccntrum  gravitatis  aflignjr. 

Totum  hoc  Opus  gcoinctricum  cft  ,  &  opti- 
mum.  Antuerpix  in  quano  iC^i. 

Joaimcs  a  Porta  pncumaticorum  libroj  tres  j  j 
edidtr. 

Anno  P.P.ui!us  GulJinus  San^ogallcn- ^ 4 
fis  c  Socictatc  Jefu  ,  tradVatum  cdidit  dc  centrd 
gravitatis.  In  ptimo  l.bio  agit  dc  ccntro  gr.ivita- 
tis  lineinim  quarumcumque  ,nnn  dc  centro  gra- 
vitaris  planorum  ,  nim  dc  ccntro  gravitatis  foU- 
dorum.  Huic  primo  l:bro  addidit  appcndiccm 
numcrorum  quadratonim  Bc  ciibiconim  ,  coriim- 
que  variis  ufibus.  Sccundo  libro  nonim  ccntti 
gravitati»  ufum  apcrit  ,  tum  in  meticndis  lincis 
quibuicumquc  circularibus  conicis ,  &  etiam  fpi- 
rahbus  ,  tum  in  gencratione  omnium  ronmdo- 
nim.  In  tcrtio  iibro  hunc  ccntri  gravitatis  ufiim 
fupcf  ficicbus  &  folidis  rotundis  applicat.  In  quar- 
to  novum  hujus  doArinx  (pccimcn  cdit  in  plu- 
rimis  Propofitionibus  dc  fphxra  &  cylindro  fa- 
cihus  dcmonftrandis.  quam  ab  Archimcdc  proba- 
tx.  Idcm  prxftat  in  ahquibus  libri  decimi  Eucli- 
dis.  Dcniqtic  pcrpendit  novam  Ca^-alctij  indivi- 
fibilium  mcthodum. 

Novus  hic  ccntri  gravitatis  ufus  in  dimcnfio- 
nc  omnium  rotundotum  pofitus  intcr  prxcipu.-i 
hujus  fxculi  Invcnta  annumcrari  potcft  ,  cum 
viam  aptam  &  facilcmad  gcomctriam  ampLfican- 
am  apcriat. 

Anno  1656  Pfodiit  Opufculum  machinx  5/ 
Joannis  dc  Bc.iiigrand  cui  tituliis  Gcoftanicc  in 
quo  dtmonftrarc  nititur  idcm  pondus  in  minori 
a  tcrrx  ccntro  diftantii  minus  pondtr.irc.  Vacil- 
lat'  tamcn  vis  demonftrationis  ,  &  infrinqitiir  fit 
enim  tranfims  igravitatc  pondcris  abfolutc  fum- 

Eti ,  ad  gravitarionem  rcfpcftivam  ,  ncmpe  quam 
abct  in  otdinc  ad  aliud  corpus  aim  quo  cott- 
ncdlitur. 

1 644  Pater  Marinus  Merfcnnus  ordinis  Mini-  5^ 
moram  mulra  h.ibct  dc  mcchaincis  ,  &  baliftids, 
^on  ramcn  cxadlc  dcmonftrata. 

1645  Patcr  Pcrrus  Cafrius  Socictatis  Jcfu  ,  ^7 
edidit  Phyficam  dcmonftrationcm  ,  qiia  r.ntio, 
mcnfura,  modus ,  atque  iH)tcntiaaccclcrationis,' 
motns  in  naturali  dcfccimi  gravium  dctcnninan* 
tur ,  advetfus  nuper  cxcogitatam  i  C  ililio  Gali- 
Ixi  Florcntino  dc  codcm  motu  pfcudorcicnti.im, 
ad  clariffimum  virum  Pctrum  Gaflcndum  Ecdc- 
fix  Dinicnfis  Pr^pofitum. 

Intcndit  autcm  probarc  vclocitates  cfTc  in  ra- 
tionc  fpatiorum,  cum  Galilxus  velit  vclocltatcs 
crtc  in  rationc  fubduplicata  fpationun.  Parifiis 
in  quano  1646. 

Joanncs  Baptifta  Bali.inuj  Patriiius  Gcnucn- 
fis  &  Gubcrnator  arcis  Savoncnfis  traaatnm  cdi- 
dit  dc  motu  naiurali  gravium  ,  folidcnim  ,  &  H- 
qiiidonim.  In  primo  agit  dc  pcndulorum  ofcilU- 
tionibus  ,  &  dc  dcfccnfu  gravium  t.im  in  pcrpcn- 
diciilariterquamin  planis  indinatis.  In  lccundo 
Iibro  dc  impctu.  Intertio  Jc  motu  gravium  fu- 
pcr  pluribus  planis  inclinatis.  In  quarto  dc  mota 
hqmdorum.  I„  q„i„to  Jc  canalium  fcdf  onibus. 

fcxto  dc  fbtaminibus  vafis.  In  hoc  opcrc  brc- 
vilUmo  licet,muha  dc  fuo  fcitu  digna  &  utilia  po- 
mit.  Gcniix  in  quarto  1646. 

1646  Pctnis  G.ilfcndus  Ecclcfix  Dinicnfis 
Prxpofitns  Epiftolas  tres  cdidit  dc  proportionc 

qu» 
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dna  etavu  dccidcntia  accclcrantur,  quibus  ad  toi 
liacm  cpiftobsP.Cirrxi  Socictatis  Jcfa  rcfpon- 
dctur.  Mco  iiKiicio  vidctur  Gailcndiis  objcftioni- 
biis  Pittis  Caftxi  fatisfcdire  ,  dodrinamquc  Ga- 
lilii  bcne  dcfcndilfc.  Pariftis  in  quarto  164!;. 
jo    1646  Patcr  Nicolaus  Zuchius  P.irmenfis  So- 
cictatis  Jcfu ,  Opofailum  cdidir ,  ncmpe  novam 
mctliodum  revocandi  machinarum  omnium  vircs 
ad  unum  atquc  priroum  in  liiigulis  principium, 

Opus  hoc  li  ciarius  forct,  cllct  optimum.  Pari- 
fiis  iii  quarto  164^. 

1(547  Alcxandci  PiccoloiTiinciis  in  mcchanicnj 
<jii*(li(jiies  Anftotelis  paraphrafm  p.iul6  plcnio- 
rcni  cdidit ,  in  qua  &  gcnuinum  Ariftotclis  fcn- 
/irni  inquirit,  Sc  multa  ad  eamdcin  rcm  addit. 

Opus  folidum  fi  mcntcm  AriAotclis  qiixras. 
Romzinquano  1^547. 
6t  IJcm  1649  cdidit  alium  trailatum  ,  novam  dc 
machinis  Philofophiam,  in  qua  p.aralogifmis  anti- 
qux  dctcftis ,  cxphcantur  macitinarum  vircs  uni- 
co  principio  fmgulis  immcdiato. 

Acccut  cxclufio  vacui  contra  nova  expcri- 
mcnta  contra  vircs  machin.uum,  codcra  vitio 
obfcuritatis  liborat.  Romi  in  quaao. 
ii    1647  Parcr  Merfcnnus  Ordinis  Minimorum 
edidit  rcflcxioncs  ni.itlicinaiicas  ,  titulum  autcin 
appftim  vo/umini  conrincnti  noniuillas  cxpc- 
hcnnaj.Ariftarchiiin  Samium  &  rcflcxione<:.No- 
Tjmm  oblcrvationnm  Phyficomathemaiicarum 
F.  Aljrini  Mcr/cnni  Minimi. 
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&  illuftribus  Mathematick 

Libcr  odavus  dc  progrcffionibus  gcomctriaV 
Libcr  nonus  dc  ecomerria    /ir.,-  1 
riraili.  Sromctria ,  Sc  proprictanbus 

In  hoc  Operc  more  fuo  potias  curiofi ,  &  ju- 
^nda,  q„.„n  dcmonftr..iioncs  fcftarur.  He.biio. 
1  m  quarto  i6p.  ■•ciDipo- 


I6j7 

cictatis 


Iii  fuis  autcm  rcfleaionibus  agit  de  multis     Itcm  dc  proprictatibus  aqu 


T,r  Kr^'*'°'"'  Regifairianus  So6i 
Jclu     Mag,x  naturahs  partcm  quartam 

'  """"  ' '  l'bJosoao 

Primus  hber  cft  Cryptologicus  in  qaodocct 
modos  occnltos  fcribcndi. 

Libcr  fccundus  cft  Pyrothcchnictis  primo  va- 
nas  natiiralcs  lUuminationts  docct  tum  de  puU 
vcrc  Pyrio  variis  quc  ignibus. 

Libcr  tcrrius  magncticus  cft  variiquc  horolo- 
gia  magnctc  pcrficit. 

Libcr  quartus  fympathicus  ,  &  anthipati- 
ais  cft^  ' 

Libcr  quintus  mcdiais  cft. 
Libcr  lcxtus  divinarorius  cft. 
Libcr  fcptimus  phyfiognomicus. 
Libcrodlavus  Chyromanticus. 
hixc  pars  ad  Marhcfcs  vix  bcnc  rc^-ocatur. 
Hcrbipoli  in  quarro  16J7. 

16} 8  P.  Gjfpar  Scottus  Rcgifcurianus  Socie-6S 
tatis  Jcdi,  nKchanicim  hydraulicopnciimathicam 
edidit  in  duas  partes  divifaxn. 

Prima  p.irs  Theorica  cft  agitquc  de  vi  attfa<Si- 
va  ,  cxpulliva  ,  rarefadiva  ,  fluxu  naturah  aqux.  ' 

X  falicntis  ,  dc  fliixu 


Phy/ico.H(aihcmaticis ,  utdc  mcnfuris  ,  pondcri-  aqux  pcr  divcrfa  Uunina. 

bus ,  dc  aqua  pcr  tubos  falicntc,  dc  vacuo,  dc  uri-         In  lcciinda  partc  variarnm  machinarum  fccun- 

natoriis ,  de  acrc  pondcrando  ,  dc  pcrcuffionibus,  dum  prxdiaa  principia  defcriptioncm  pcrficit.Uc 

ccntropcrcuflionis ,  dc  accclerationc  gravium,  dc  plurimum  dcinonftrBiioncs  non  affcrt.  Hcrbipoli 

grjvmmcafucumaniif.icomate&c.ln  quo  multa  in  quarto  1658. 
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I  proccdit  gcometricc, 
Eiighcnius  fcripfit  dc  pcndulis. 
♦  ifijo  Prodiit  Lovanij  diircrtatio  Phyficoma- 
thcmntica  dc  motu  ciraili  &  fphcrx  pcr  modum 
Thcfmni  propiignatarum  a  Domino  PhilipjH) 
E  ig^inio  Comitc  Jc  Herncs  prifidc  P.  Andica 
Tjcquet.  Opus  ingcniofuin  in  quo  prarcipuc  agi- 
rardcmotu  volutationis  horum  corpoiu  in  Plano. 


civilisg^ 

Philofophix  in  Gymnafio  Romano  Profclfor 
tradatum  cdidit  dc  ccntro  gravitatis  folidorum 
libtis  tribus  comprchcnium.  Occafio  fcribcndi 
fuit  Commandinus  qui  dc  cidem  matcria  fcripfitj 
&i  aliquoriim  tcmporum  ccntra  invcnirc  non  po- 
tujt.  In  primo  Iibro  pyramidum,  prifmatum  ,  cj~ 
lindrorum,  cononim,  fph.Tr.T,     fphxroidcon.  In 


*V  if PJosnncs  Fr.in5ois  fcicntiam  aqiurum     fccundo  ponionum  fphxri  cylindrorum  ,  cono- 
Gjllicc  compofuit  quatuorpartibuscomprchcn 
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f-un.  nempc  aquarum  fijrmarionc  communicatio- 
motu.Sc  mixtionc.  In  hoc  traOatu  docct  mc- 
•bodumderivandi  aquas  ,  hbcllandi ,  attoUcndi , 
"nn  quamoimquc  Ichnographiam  dclincandi , 
•^'cndi  aititudines  .tuc  arcas  ,  item  Arithmcti- 
cnmqutuhimafunt  parcrga  &:  ad  hanc  matc- 
"^utnnonpcrtincnt.  Rhedonis  in  quarto  165  j. 
.  '^J7  Patcr  Galpar  Scottus  Rcgifcurianus  ma- 
g|*  naturilis  pancra  teni.-un  mechanicam  effccit 
LhT'"^  comprchcnfani. 
^'ocr  primus  dc  ceniro  gravitatis  agit,  multaf- 
J'^S"*ftioncs  fcitu  jucundas  dc  gtaviiatc  &  ten- 
"""'"•"ccntrnmajntinct. 

'bcxfccundus  potcntias  motriccs*  confidcrat. 
f 'Mf  tcrtius  agit  dc  m.-ichinis  qux  conftant 
dcntitis ,  in  quo  rcfcruntur  innumen  m.i- 
util"** ""mnonia,  alixquc  tam  juctuid.T,quam 

^  ftaticam  continct. 

Lincr  quiiuus  hydroftaticam. 

-  ■  fcxtusdc  Iilxllaiione  ,  &  machinis  hy- 


Libcr  fc: 

^^"ci*  &clev.itionibus  aqui. 
Libci  fcptimus  dc  aetc  ,  an  gravicct 
^o.  »n  quo  muka  funt  fpitiialia. 


rum  ,  conoidcon  ,  hypcrbolicorum  ccntra  de- 
tcrmiiut.  In  tcrtio  camdcm  matcriain  ,'prole- 
qiiitiir. 

Tradatus  hic  geomctricc  proccdit,  Sc  optimus 
cft  mult.-is  contiiKiis^ropoficioncs  proprias.  In 
quarro  Uunonix  1 66 1. 

1664  P.  Gnfpar  Scorus  Regifcurianus  c  So-76 
cictatc  Jcfii ,  in  p3normit.ino  olim  tum  in  Hcrbi- 
politano  Collcgio  mathefton  ProfclTor  tcchnica 
curiofa  fivc  mirabiUa  aitis  libris  duodccim  com- 
prchcndit. 

Libro  primo  varla  proRrt  cxperimcnta  pneu- 
matica  in  rccipicntc  c  quo  cdudlus  cft  acr.  Vocat 
Magdcbiirgica  mirabiHa. 

Sccundocxpcrimcnta  Anglicana  Domini  Boy- 
lc  circa  eamdem  matcri.im  profirt. 

Tcrtio  cxpctimcnta  pricipuc  civca  hydrargi- 
rum  cxplicar. 

Q-iarto  aliqua  dcducit  corollaria  cx  prScccdcn- 

tibus. 

(^iinto  raachinas  hydraulicas  circa  fontcj  cx- 

rlicat.  . 
Scxto  alias  machinas  hydrauhcas  pricipiie 


7»«.  /, 


c.icu  ......  .  Habciiicmmobilepcrpctuumper 

aqu.T$  ip  quo  loquitut  dc  fpccuU  mchtcnfijnj 


dc  va-     O^^^  navcs 


De  progrenii  Mathefeos, 
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turti  chanacci  q««  v;uiis  rotulis  habcc  rotam 
doariium  primi  wvb'lh  Sc  nftroK.g.x. 

ScptiuK.  mir.b>li»  grapli.ca  habct 

Ovtivo  proRrt  var ia  conamina  circa  tctrago- 

"'No^'ni.rabiliachronometrica,  prxcipuc  ver6 
agif  Jc  pcnJtilis  ,  habct  »tcm  dcfcriptjoncni  alio- 
ruoi  liorom«rorx:m. 

Dcciino  nwtiis  pcrpctuos  varios  ptofcrt  om- 
rc$  profcrt  fallaccs. 

Undccimo  mirabilia  varia  &  catoptna,  gcode- 

tica  ihcnnomctra. 

Duodccimo  cibaliftica  mirabilia. 

Mctbodus  georoctricaiwn  cft,  ncc  dcmonftta- 
tiva.  Hcrbipoli  quarto  i66^. 
,1  1664  Fainianus  MicheUni  maihcm.itiais  Du- 
cis  Etruri*  &  ProfclVor  M.uhcmatuin  in  ftudio 
Pifano  ,  traaatum  cdidii  Italicuro  in  quo  docct 
methodos  quibus  fmcroat;nis  impcnfis  occurrcn- 
dum  fit  damnis  qui  a  auininum  cuifu  imprtaii- 
lur.  Opiis  magni  momcnti  &  utilitatis.  FlorcTitia: 
inquario  1664. 

1666  ]oinnc$  Alphonfus  Borclli  MciToncnfis 
7iPif*  Mathcfcos  profcflor  ,  traaaturo  edidit  dc  vi 
pcrcuflionis  phyficomaihcmaticiiro.  In  quo  pri- 
mo  agit  dc  virtutc  pro)cais  imprclfa  cjiilquc 
proprfctjrfbus,  ubi  rcjicit  mcdium  fluidum,  citin- 
dc  agit  dc  pcrcufllonc  corponim  ,  tam  ftabilinm 
quam  aroovibiliam  ,  dc  reflcxionc  itcm  ,  tum  dc 
dcbilitatione  imprefllonis  ;  itcm  de  accelctationc 
rootus ,  comparat  itcm  vim  comprcflivam  gravi- 
tJtis,  cum  iropctu  acquifito  ,  dcniqiic  dc  trc- 
roorc. 

Opos  bonum  quamvis  non  dcmonftrct  omnia, 
habct  tarocn  mtilt a  lcitu  digna  quac  ad  pliira  dc- 
icgcndavLaro  aperiunt.  Bononiz  inquarto  t666. 

r)    Pater  Gafpar  Schotrus  Rcgvfcuiianus  in  fiio 
curfu  mathcmatico  ,  ftaiicam  &  mcchanicam 

T^cwnpcndiosc  tradit. 

Doroinus  Dcfcartcs  tra^lamm  dc  mcchanica 
edidit ,  in  quo  brcvitcr  cxplicai  omncs  potcntias 
motrices.  In  hocopetc  ttihil  contineiut  quod  fit 
pcoiliare,doatinam  tamcn  bonam  Sc  communcm 
Wr.  Piodiit  gallic*  i663.  Parifiis. 

7;  1669  Alcxander  Marchcttus  in  Pifana  Acade- 
niia  Profriror  Philoiophii,dc  rcfifttntia  folido- 
nun  libros  duos  cdidir ,  in  quibus  Galilii  vcfti- 
pis  infiftcns  primo  oftcndit  in  aliquibus  Gali- 
wom  dcccptum  eife  circa  rcfifteiitiam  corporum; 
«nultaj  iton  addit  Propofitioncs  quibus  hancdo- 
«tinam  provchit.  Opus  maxiroi  utilc ,  ex  quo 
mulia  dcduci  pofliint  ad  praxim  fpcdantia;  habtt 
«Jtcm  circiter  1 50  Propofitiones  ,  bcnc  cxplica- 
fw.  In  quano  Florcntia;  1669. 

76  1670  loannisUvallis  Gcometrii  Profciror  Sa- 
villiaiius  Oxonij  mcchanicam  fcu  traftatum  gco- 
'"«riaim  de  motu,divifum  in  trcs  partcs. 

l  nnu  pars  habct  dc  motu  gcncralia  ,  dc  gra- 
vitmi  dcfcenfu,  &  motuum  dcclivitate.dc  libra, 
^Secunda  pars dc cemro  gravitatis,  cjufquc  cal- 

TcTiia  dc  vcdk  ,  axc  in  peritrochio ,  trochlca, 
™otibus  compofitis ,  acalcratis ,  rctardatis  ,  S<1 
FojcOotum  .  de  pcroiflionc ,  cunco,  dc  clatcrc, 
"Uittonc,  fcuteflcxionc  .  dc  Hydroftaticis  .  Sc 
nici!  '"^"'P^"****  variifque  quiftionibus  mccha- 

DoOtina  quidcm  hujus  authoris  bona  cft.  mo- 
das  aiucrn  fc.ibcndi  per  notas  AWbricas  iiimis 
brer» ,  6c  imag,nanoni  non  f.tis  rcr,icns.  Accc- 


dit  quod  figuras  fuo  loco  rcpofitas  ftbn  babct ) 
qua:  dtio  Opus  diificile,  &ob(cururo  rcddunt, 
multumquc  de  illius  bonitatc  dctxaiuint.  In  ma- 
icria  quidcm  diffidli  claritas  &  pctfpicuitas  cft 
aifcdtanda.  Londini  in  quatto  1670. 
167 )  Dominus  Marictte  ex  Acaderaia  Rcgia  tr.!-?? 
^latum  edi<iit  dc  pcrcnflionc  corporum  ,  in  quo 
ncinpc  rcguLvs  ftatuit  omnino  contrarias,  iis  quas 
Carthcfius  &c  alii  rccentioics  protulerunt. 

Vidcntui  nonnullx  dcmonftrationcs  non  om- 
nino  coiivinccrc.  Ut  dum  confidcrat  corpus  quoJ 
omnem  inotiim  ditc^um  amifit  in  pcrcufllonc. 
quafi  in  nmovibilc  ,  qu*  duo  valdcdiffcrunt.  E(l 
tamcn  fundaincntalis  propofitio,  Opiu  taiucn  bo- 
num  e(l.  Parifiis  ino^vo  167). 


C  A   P   U  T  V. 

Proffrejfu  ^eo^raphitt ,  nauticd , 
magnetic^. 

INtcr  Mathcfcos  mixix  fcu  pcculiari  rtuteriae 
aftixx,  partcs  (  fi  digniiatcm  fjicdcs )  non  ul- 
timutu  locum  obtinci  Gcographia  ,  qu«  telluris 
dcfcriptioncra  non  nudara  ,  &  abfolutam  ,  fcd  re- 
I  pcdivam  ,  &  ad  diverfa  cali  punda  rclatam  fu- 
fcipit.  Qiiamvis  cnim  .nccuraca  omnium  rcgio- 
num  dcfcripiio  ,  diligcnfquc  tclluris  in  rcgna,  & 
provindas  partitio  ,  ad  Mathefin  minimc  pcrti- 
ncat ,  univcifalia  lamcn  gcogrnph:x  placita  ,  qui- 
bu$  in  fcKniiarum  numerum  adfcribitur  ,  ita  cuni 
Aftronomicis  prifcrtim  principiis  conncxa  funt « 
ut  ab  iis  divelii,&  feparari  non  pofllnr.  Inchoa- 
tam  motuum  coelcftiiim  ideam  (upponit  Gcogra- 
phia  ,  cx  quo  fit  ui  i  nonnuUis  cum  Aftronomia. 
lub  nomiru-  Cofmographix  conjungatur.nos  qui- 
dcm  eam  fcparamus  ,  folis  tamcn  laltem  nwtiini 
anmuim  in  Eclyptica,  ab  cxcafu  in  ortum,&  diur- 
nas  ejus  circumvolutioncs  ab  onu  in  occafum 
fiipponimus.  Ex  quibus  motibus  prim6  tcllutis 
figuram  j  locum  ,  &  fitum  conftituimus  ;  locura 
infimum,  fcu  communcm  oranium  gravirationura 
terminuiTi  in  cju$  ccntto  coUocamus  ,  vatiafque 
comrauncs  licct ,  fcitu  t.Tmcn  dignas  conchifionc» 
clicimus.  Exindc  cjus  magnitudincrn  abfoiuiam 
fcu  circuituin  gcoroetticc  metimur  ,  &  alias  cjiis 
dimcnfioncs  aflignamus  ,  rcfpcftivara  itcm  tcir* 
comparativc  ad  cccluin  marnitudincm  dctenni- 
namus ,  AftronomicanonnulYa  dclibamus,  fuppo- 
fito  cnira  duplici  fobii  raotu  ,  dc  fingulis  circulis 
vcrba  ficimus  ,  corumquc  ufiun  cxplicamus.  Ab 
xqu.-itore  incipimus  ,  tum  ilU  parallelos  ,  tropicos 
prxfcrtim  &  polarcs  intucmur,  Horizontem  du- 
pliccni  diftinguimus  ,  circuliun  mcridianum  ,  ejuf- 
quc  proprictatcscxplicamus,UtitudinciTi ,  &  clc- 
vationcmpoli  diftinguimus.  Zonas  quinquc  dcli- 
nimus  proprictatcfc]uc  locorum  fub  .xquatore  po- 
fitorum  confidcrainus ,  tum  rcliquas  Zonx  torri- 
dx  rcgioncs  ,  aut  fub  tropico  pofitas  ,  anniqiic 
tcmpcftatum  in  iis  viciflitudinciTi ,  tot.imquc  lu- 
minis ,  &  caloris  diftributioncm  cxhibcmus.  Ex- 
indc  ad  Zonas  tcmpcratas  acccdimus,  tum  ad  fub» 
jcdlas  circulo  polari  rcgioncs  ,  quibus  aliquando 
<oI  non  occidit  aut  non  orirur.  Dciiiquc  Zonain 
frigidain  fubicftamquc  polo  rcgioncm  cui  ncirpc 
•  *nnm  dies  tft  confidcramui.  Qiiain  doilrin.nra, 
tamin  fphxra  annillnri  ,  quam  in  mappis  univcr- 
falibus,  &  gU)bis«xhibcrou5.  Afcios,  Amphifcios, 

Autcccos, 
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&  illuftribus  Matliernaticfe;       ^  ^ 

patuUis  actCTmiiunus  xoiun  tcrra  laiiiuduicin 
invaiiaclimatadifttibuimus.  ,  .• 

Haftcnus  tcllurem  a  Scpf cntrionc  ad  Auftnthi, 
vclceontrapcrcurrimus,  rcgionumquc  propric- 
latcs  cx  varia  latinjdincprovcnicntcs  confidcra- 


b. .  piiid.s  magnccx ,  in  fupcrficici  tclluris  dcl 
cumt  navis  :  crum  itcm  lincarum  in  tabulas  rel 
dadarum  ufum  apcrir  tat.i  ad  dirigcndatn  Z  ^ 
quam  ad  dcterminandum  quoLbct  tempo  c  ' 


locum. 


vimus ,  nunc  alteranj  tjuj  dmKnfioncin  ab  occafu 
inortum.explicamu»»  pof«t6q«'c  primo  aliquo 
meridiano ,  rolcmnc  illud.longitudinis  invcnicndjc 
cx  fvdcrum  obfctvatione  problcma  proponimus  : 
tuinlioranira  dirfirtcnuas  in  omnibus  mcridianij 
e.xplicamus,oftcndii™ifq«eq«ol'bct  tcniporc  clTc 
omncm  horara ,  4:  data  hota  pto  qualibcu  orbis 
patfc ,  horam  pro  omni  alia  rcgionc  aflignainus  : 
cx  tcJluris  circimuiavigationc  diti  unius  acccflio- 
neffl  fieri ,  aut  dicm  unum  dcccdcrc  oftcndimus  , 
quolibct  tnnpotc  locum  aii  fol  fit  pcrpcndinila- 
lis  exhibcmns,  quibtis  locis,  aut  oriatur,  atit  occi- 
dat,  qiubus  quocumquc  die  non  oriatur  ,  aut  non 
occidat ,  totam  itcm  telluris  illuminationcm  con- 
fidcramus.  Pricitwas  iicm  telluri?  notas,  &  qua/i 
rcgioiium  ftabucs  chitiilercs  confidcramus  i 
nctrtpc  tcUiiris  per  marta  diftnbntioncm ,  in- 
fulaique ,  frcra  ,  i/lhmos  rcccnfemus.  Dc  monti- 
I«i5  itcm  didcrimus  conmiqiic  alcitudincs  dctcr 
miiijmus  ,  exindc  montcs  lcparatos  ,  ignivo- 
mot  Sc  /iiga  dc/cril>iniuj ;  Deniquc  occanimi ,  fln- 
vio/q«c  onuies ,  &  laais  cxhibcmus  ;  divifio 
icrd  in  rcgiu ,  &  proviiicias  ,  cum  arbitraria  fit , 
k  ab  hoovnum  volimutc  pcndcat ,  conlldcratio- 
ni  facntificz  non  fubjacct  ,  quarc  vulgaribtis 
Gcographis  rclinquendam  ccnlcmus  ,  utpoce  i 
MatlicJi  ilienain. 

Gcographiat  Artcm  nauticam  conjungimns  ut 
lifdcm  prorfus  nixxm  principiis,  quam  hujus  xvi 
rcitntiam  nominamus,  cujus  antiqui  in  omni  licct 
«iifcipliiunim  gcnerc  vcrf.iti ,  ne  prima  quidcm 
clementa  tmuenmt :  littora  tantum  lcgcre  didi- 
cetant,Jt  in  alnim  lungius  provcdii  csEciiticbant 
jicnitus ,  &  quarn.im  cflct  incunda  via  pcnitus 
'gnorabttri  Nos  vCri  faciliiis,  &  fccuriiis  i  tcrra 
avchimur ,  tamquc  ccrt6  curfum  navigii  dirigi- 
>  ac  fi  nota  nobis  littora  vidcrcmus.  Qiiod 
""gf^cfi  acceptum  rcfcrimus  ,  aut  potius  provi- 
dnKi.T  divini ,  quar  cum  difl?t.-i$  nationcs  Evan- 
gtlicilucc  histcmporibus  pcrfundcrc  decrcvcrit, 
ccrtuminmagncte  n.nvie«iomim  ducem,  tcrre- 
ftrcrnquc  pribuit  CynoUiram.Hujus  fdcntix  nc- 
ctffitas,  Sc  utilitas,  vd  cx  c6  patet,quod  non  tan- 
twi  nautas ,  &  nauclcros  fpcftct  ,  fcd  fummos 
^V^ducts  quorum  vita,  &  honor ,  unius  homi- 
nis  impctiti,  alioquin  pcrmittitur.  Totam  h.-mc 
naTigarionisdoarinam  in  fcx  pancs  divido. 
rnnu  fub  nomine  dcfinitionum  v.arias  hiijus 
rcru  voces  ,  &  tcrminos  cxplicat,  non  quidcin 
°!""^'iw>d  impofllbile  forct,  aim  in  divcrfis  rc- 
g'oniba$,varii  fmt ,  &  exdem  divctfimodc  ufur- 
pcntur.rtfme  fupcrvacancum,  cura  cx  unius  dici 
^^^^''gJtione  plures,qu.HTicx  quocuinquc  libro  ad- 
'  cmtur,  Diftingmt  itcm  varias  navigionim  fpc- 
"fs,  &  pattcj,  agit  dc  navium  mcnfura,  vclifica- 
'onc.remigationc,  anchora,  eubcrnaailo,&  navi- 
g«iohcfluviatili. 

Stoinda  pixidcm  nanticam  confidcrat  rumbof- 
S"* ,  fcu  ut  vocint  vcntos  in  ca  notatos  appcUat , 
M"$  «runi  in  dirigcnda  navi  ,  corrcdlioncs  itcm, 

'oi  obfcrvauoncs   dcclinationis  cx  fydcribus 
■ocet. 

Tertta  loxodromiarum  naturaro  intuetur ,  iUar 


cjus 

cxamiiiat,  re- 


Qiiartamappashydrographicas 

circuh  fcl.git  .  varias  itcm  praxcs  tradit  ad  dirc 
dtioncm  itmcris  fcrvicntcs.  «"«ic-. 
Qliintaxftimationcm  itiiicris  docct  ,  ciufque 
rrcftioncs  varias  ,  prxcim.c  vcroin  1.ih/..,i:..;- 


cori 


r.UCr.r  •  f  ,  -  P'^?f'P"«-*v"oinlaritudini» 
obfcrvationc  fundatas,  folcmnc  itcm  longitudini, 
mvcnicndx  problcma  proponir. 

Scxta  dciiiquc  varias  pr.ixcs  nauiis  pcmtile* 
habct.uf  duni  conficiendi  ichnographicum por- 
tus ,  aut  littoris  rypum  ,  dctcrminandx  horx  flu- 
xus  ,  aut  rcflcxus  ,  co.ijcdluras  itcm  immincntis 
proccUx.  Authorcs  qui  dc  navigationc  fcripfc- 
runt  funt  hi.  *^ 

Rodcricus  Zamoranus. 
Pctnis  Mcdina. 
Pctrus  Apianus. 
Pctrus  Nonius. 
Andrc-is  Gafpar  Ccfpcdius. 
Villcbrordus  Sncllius  in  fuo.  Typlii  Bar.ivcfc 
Simon  btcvin  I.4  &  j  Gcograj>hix  fux. 
Adrianus  Metius  Ly  dodrini  (phxricx. 
B.iciolomxus  Crciccntius  in  Nautica  mcditer- 
ranca. 

Auguftinus  Cxfarcus  in  traSatu  dc  naviga- 
ttonc: 

Robcrtus  Dudlxiis  dc  arcanis  maris. 
J.icobus  Colotn  in  Facc  navigationis. 
Author  Columnx  flammantis. 
Pctrus  Hcrigoiiius  tomo  4   Curfus  maiheV 
matici. . 

]oannes  janfonius  in  Introdudlione  ad  orbem 
m.irifimum. 

Morizotus  in  Orbc  maritinrio. 

Mcrfcnnus  Hiftiodromia. 

P.  Gcorgius  Fournicr  Socict.itis  Jcfu ,  inHii 
hydrographia. 

Bernardus  Var<;nius  lib.j.  Gcographix  ujiivcr- 
falii. 

Lazarus  Baytius  dc  rc  navali. 
P.  Ricciolius  in  fua  Gcographia  rcfbrmata. 
Qiii  omncs  funt  rcccntiotcs,fcripfcnintqi.c  hoc 
aut  prcccdcnti  fxculo  ;  nuUus  eiiim  vctcrumhanc 
matcriam  attigit. 

A  Gtographia ,  &  artc  nautica  m.ignctcm  non 
fcjungcmus  ,  cum  &  virnis  magnctica  rcrrcftris 
fit ,  &  magncs  tot  nominibus  rci  n.-iuticx  addi- 
catur.  Virtus  magnctica  prorfus  mirabilis  cft,cum 
•ncmpc  uniones,  margaritas,  aiJamantcs  longo  fu- 
perct  intcrvall6  hic  lapis  :  ita  mcniis  acicm  pcr- 
ftringit  vis  illa  occulta,  qua  fcrrum  ad  fe  allicit,5r 
ftringit  j  ca  tamen  qu4  continu6  ad  fcptcntrio- 
ncm  ,  &  auftrum  dirigitur  ,  &  qux  antiquis  fuic 
incognita,  admirabiliiati  utilitatcm  adjungit.cum 
navigationcs  omncs  dirigat.  Ejus  proprictates 
omnem  fcrc  lcgcm  dctrcaant ,  in  hoc  cmm  Upi- 
dc ,  &  contrario  in  codcm  fmu  ,  ctiam  in  fummo 
fubjciaantur.  Ccntrum  cft  in  circumfercntia,  .-iroi- 


produxit  dcftruit, 

M.ngncs  igitur  aut  i  Magnclia  regionc  ,  inqua 

luculcnms ,  &  cximix  virtutis  cffuiiditur ,  aut  « 


F  ii) 


magnctc 
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on- 


cft  tamcn 
X  qiia 


n       nn'\  Drinius  in  iJa  montc  ,  cx 

d  "  rtLn:«rr/d.,..n  .kccxit  :  nomcn  trahcrc 
voKnu  Varia  ».mr.i  lort.tus  cft  nom.na  .  d.dus 
cft  Hcr.iclrus.  lcu  Hcrculcus  quod  f.cut  Hcrculcs 
ii,on(lr.i.  ir.tnwgniim  flrrum  domarct.  A  nr- 
nullis  lidcritU  fcu  fcrrcus  mmaipanir  ,  a  Ga 
dicitur  Aynunt  quod  fcmun  amct ,  ab  Ital.s  Cd 

t*f**"-  ...      .,  n.  . 

Magnetis  natnr.a  bpidca  vidctur ,  c|l  i 

potFus  mctallica,  fcu  ditior  fcrri  vcna  ,  c 

Chalvbs  cximii  notx  cducitur.   Coloran  habct 

non  liiicum  ,  fcd  varium  ;  fufcum  ut  plurimum  , 

qui  fi  poliatur  in  fcrrugincum  dchnct.  Datur 

&  magncs  albus .  ami  cnim  ferri  vcnamnK- 

dio  nurmorc  ut  plurimum  dclitcfcat  ,  cum  di- 

vcs  i.on  crt  ,  privalct  maimoris  color  ,  fcd  tunc 

magnctis  vinus  cft  exi^ua  &  dcbilis ,  abtafifque 

panibiis  nigticantibus  tctc  tota  cvancfcit  &  de- 

Magnetis  vimitcs  varii  funt ,  qui  ad  duas  fa- 
cilc  tcvocantur  .  ad  attta^liv.im  fcilicct  Antiquis 
non  incognitam  ,  tcftc  Platonc  aliifquc  ,  ita  cx 
tlcgmti  Claiidi.ini  Poocmatc  ;  flc  dirciiivam  qua 
duin  libcrc  fufptnditur ,  plano  mcridi.ino  fc  ac- 
cotnmodat ,  dc  qua  ne  vcrbiun  quidc-m  Antiqui. 
Gmi  cnim  Dcus  optimusmaximus  pro  fua  in 
homincs  providairia  ,  difllus  ,  totivque  occano 
rcmotas  Nationcs  Chriftianis  riiibus  iinbticrc  vo- 
luit  a  trcccntis  circitcr  annis  hanc  dirc<flioncm 
dctexir.  Mclphit.nni  m  rcgno  Ncapolit.ino  primi 
pixidcm  nauticam  iiivencrunt  circa  annum  ijoo. 
Nonnulh  Paulum  Vcnctum  c  rcgno  Sinenfi  cam 
in  Europ^un  .idvcxifTc  circa  annum  t  i6o. 

Invcnimus  itcm  Pocctam  Gallmn  iu  luniTc 
circa  hxc  tcmpora. 

Ictlte  tsloilt  nt  ft  muef. 

Vn  MTi  fint  ^ni  mtnitr  non  fiui. 

P*r  veriu  di  U  martntttt  , 
tft  unt  pierrt  noirtttt , 

A  l*  tjtielle  It  ftr  voleniitri  ft  joingf. 

Qi.iJquid  fit  dc  invcntorc  ,  hoc  invtiiiS  nihil 
potuu  aJ  huitianos  ufus  accommodatius  cxcogi- 
cari 

Amhorc»  qui  dc  magnetc  fcripfcrunt  funt  hi. 
Clnboius  Primus  mjgnciicorum  variationcm 
dctexit. 

Fracaftorius  m.itTncticorum  dire^flioncm  mon- 
tibiis  hypcrborcis  tribuif. 

Cardanuj  ftcllx  cynofurac. 

Conimbricnifcs  alicui  parti  cccli, 

Martinus  Cortcflus ,  Bcllardus  ,  Jacobus  Scvc- 
"■"jns ,  Robcrtus  Noitm.innus  ,  Francifais  Mau- 
roIycu$,]oamics  Baptift.1  Porr.i.dc  magnccc  fcri- 
plcrc.  NoviOimc  vcriN  Guilkhmis  Gilbcrtus  Mc- 
d^cus  Londincnftj  ,  Patrcs  Cabaciw ,  Kirkerius, 
Grandamiais ,  Lcoutaudus  c  noftra  Socictatc , 
inagnctis  naniram  fcrutati  funt.  Scripfcrc  &  non- 
nulla  Galfcndus ,  &  Cartcfms,  fcd  non  cx  proftf- 
lo.qmppc  qnicam  matcriam  tantuni  dclibaiunt. 

Communitcr  in  m.ignctc  multi  fpc£lantuf 
Foprictatcs  qux  variis  cxpcrimcntis  ftabiliun- 
««r.  Ptur.a  cft  virtus  .ittraftiva ,  qua  fcrrum  «ut 

«„W  "P'"'*-  S«unda  virtus  dircftiva  ad 
pokos  inaoTietU  ,...1 

fi piurimi,  Wi  ""T 


niquc  conanunicaiio  vLrtu- 


tis  ex  qiiibus  proprictatibus  vari.T  circa  cjus  tt.i- 
turam  tonclulioiics  dcduciintur,  variiquc  praxcs 
tam  .id  navigationcm  ',  quam  ad  Gconictriam,  &: 
Gnomicam  dcduciuitur. 

Auihorcs  qui  dc  Gcographia  fcripfcrunt  di- 
gcfti  fccundum  oidincm  tcmporum  funt  fe» 
qucnics. 

Sccundo  Urbis  conditz  fzculo  fcxccntis  circi» 
tcr  antc  Chriftum  annis  Anaximandcr  MiicHus 
Thalctis  fucccllor  fph.Tram  compofuit.Tcrrz  cir- 
cuiiiim  dimaifus  cft  ,  &  primus  tabuLun  Gcogra- 
phicam  cxj>ofuit  tcftc  Plinio  &  Lacrtio. 

Eotlcm  tcinporc  Hccatcus  Milclius  Primns  co- 
diccm  dc  fitu  oibis  tcliquit.  Proclus  Polcmon 
auditor  Panetij  Rjiodij  tcmporc  Ariftophanis 
Crammaiici  orbis  dcfcriptionnn  fccit.  Ita  Suidas. 

Tcrtio  Uibiscond.tz  ficulo  Timius  Locru» 
Pytlwgoricus  cui  Plato  fuum  Timxum  cxfcripfit, 
fcripfit  de  natuia  MundL 

Quurto  Urbis  conditx  fxculo  incantc  4(0  an- 
nis  antc  Chriftum. 

Dcmucritiis  Milcfius  inter  alia  multa  cocli  tcr- 
rzquc  dcfcriptioncm  fccit. 

Elcatcs  Parmcnidcs  Primus  dixit  tcrramcdc 
rotundam,  &  in  mcdio  mundi  fitam,  ita  Lacrtius« 
cx  quo  concludo  priccdcntcs  dcfcriptioncs  fuillb 
valJc  impctRAas. 

Philofophus  Platonis  audiior  fciipfit  dc  ma- 
gnitudinc  folis,  lunx,  &  tcrri. 

QiiintoUrbis  fxailo  antc  Chriftum  joo  .-nnis. 

Euclidcs  Geomctra  inicr  alia  multa  fcripdc 
phxnomcna  in  qiiibus  funt  notmuUa  principia  ad 
Gcographiam  fpc£bntia. 

Autolycus  pixccptor  Arccfilai  floiuit  ciica 
Olympiadcm  i  ic.  fcripfit  dc  fphiia  qux  movc- 
tut ,  ncmpc  habct  principia  communia  Aftiono- 
miz ,  &  Gcogiaphiz. 

Diccarcus  Siculus  primus  pcrpcndicularcm  di- 
mcnfus  cft,  invcnitquc  Pclion  clVc  i  ijo  pailuum. 

Sexto  Urbis  conditx  fxculo  x{0  antc  Chti* 
ftum  lerrx  ambiuim  dimcnfus  cft  pcr  fclis  um- 
bram  folftitialcm.  Extai  apud  Ptolcmzum  ejus 
mcthodus. 

Archimcdcs  itcm  fphiraro  conftruxit. 

Scptimo  Utbis  ficulo  ico  antc  Chriftmii  an- 
nis ,  Poflidonius  Philofophus  Panciij  dilcipuliis 
Khodi  tempoiibus  Ciccionis  doccbai  j  Saipfic 
Gcographica,  qux  citantui  Ji  Sir.ibonc.  Dicitur 
Ptnnponius  magnus  ,  etim  audiviifc  &  impcrii  fa- 
fccs  ad  cjus  januam  fubmifiirc. 

Clcomcdcs  Gizcc  fcripfit  mcteora  quilxis  tra- 
fiat  ca  quz  in  fphzia  docc|(tur,funiquc  ptincipia 
Gcographiz. 

Odavo  Utbis  conditi  fzculo  ,  jo  annis  antc 
Chnftum. 

Tcodofius  Tripolita ,  prrtcr  trcs  libros  fphz- 
ricoruni ,  fcripfit  dc  habitationibus  ncir.pc  funi 
pixcipux  proprictatcs  cakftts  v.iiiariini  rcgio- 
num.  Scripfit  dcdicbus,&  nodlibus  qux  cu  ctiam 
pcrrincnt. 

MAgrippa  Augufti  Gencr,&  Conful.tcrrarum 
Oibcm  propriis  commentariis  dcfcriptum.poftca 
in  portiai  dcpi^um  populo  Romano  fpciUndum 
propofuit.»Plin.  I.;.  cap.i. 

Chrifti  primo  fzculo  inaintc. 

Diony  fius  Afcr,  vcl  ut  vuU  Suidas.Corinthius, 
vcl  cx  ByGinte  civitatc  tcmporc  Augufti  Gcogia- 
phi.im  ,  vcrfibus  Gncis  examctris  fciiplit  quam 
Prifci.inusLatin.im  fccit.  BafiUx  Grzcc  &i  L.irirc. 
Inoftavo  I  jSj.  Idanfccit  Poocraadc  fitu  oibii, 

quod 


&  illuftribus  Mathematicis. 


'rtuod  idcm  Prifcianns  cft  intcrprcratus  vcrfibiis 
Latinis.  Pliuaichus  fccit  libclluni  de  appcllarionc 
fluviorum.S:  momium.in  quo  Antiquuruni  fabu- 
las  rcferr. 

Marianus  Hcradcota,  Scylax  C.iry.indcnns, 
ArtcniidorusEpiicliiis.I>iccarchus  MelUnius,  lli- 
dorusCharaccnusGcographica  fcripfcrc  Grxcc, 
qux  l  Davide  Hocfchcliocdita  funt :  habcnt  aii- 
tcm  fimpliccm  rc^ionum  dclcriptioncm.  Aug. 
Vindclicoruminottavo  1600. 

Strabj  cnidit^ ,  &  fusi  otbis  fitum  cujus  m.i- 
gnam  partfmperagrarat  dcfcripfit.  Mda  paritcr 
dc  ■  i  faf/ir. 

Mi.  i. j  viiMs  fcripfit  Gcographica.Hunc  ih 
miilrjs  Ptolcntrus  rcprchcndit. 

Solinus  fcripfit  Polyhillora.  In  quo  opcrc  mul- 
ta  hjbct  Git)t;raphica. 

Pomponius  Mcla  Epitomcn  Gcographix  Ve- 
tcris  &:  novi  edidit ,  in  qua  placita  gcncralia 
Gcograph  z  fatis  bcnt  cxplicat ,  dcfunt  tamcn  fi- 
g',iri  ad  formandum  imaginationcm;  pauca  habct 
dc  fmgulis  rcgnis.  Aug.  Vind;licorum  in  oilavo 
IJ57.  infolio.Bal'ilci. 

Idcm  trcs  libros  cdidit  dc  fitu  orbis  ,  in  quo 
Jiomina  Vctcri$,&  Novx  Geographii  comparnr. 
P.iri/iij  in  8.  i/j8  &  i;/7  cum  commcntariis 
Oiivarii, 

Scyifix  Carytndcnfis  pcriplum  cdidit  in  quo 
dJcri^dt  vari.is  Rcqioncs. 

Hoc  Opiis  iGac  Voflius  vcrtit,  &  commcnt.i- 
fioaiixit.  AmftcrDAimi  inquarto  if^j^. 

Straton  Ama/cnus  Philofophus  lib.7.  Gcogra- 
phicos  cditiit. 

Arrcniidortis  iifdcm  tcmporibus  Strabonis  fai- 
pfit  G -ographica. 
J".  Hvgiinis  dc  Mundo  &  fphxra  faipfit. 
Djtmyllus  Alcx.indrinus  fcripfit  dc  fitu  Orbis 
''tr^im,  qiicm  Euftathius  ThelTaloniccnfis  Archi- 
cpifcopiis  Commcntariis  itcm  Grxcis  illuftravit. 
0">ni.i  in  Latinum  vcrtit  Bcrnardus  Bctrandus 
Khtgino  ,  Galloprovincialis.  Bafilci  in  oftavo 
'nS  Opnsfcrc  hiftoricum. 

Piinius  i  fccundo  libro  ad  fcxtum  habct  Gco- 
gi^^phica. 

Secundo  Chrifti  fxculo. 

Ptolcniariis  Akxandrinus  fcripfit  Gcographiam 
'KmpcGcographici  cnarrationis  libros  o£lo,to- 
t"m  opis  potius  hiftorinim  cft  quam  mathcmati- 
cum.  Habet  tamcn  initio  nonnulla  circa  dcfcri- 
P^oncm  mcridianornm  ,  &  p.-iralIclorum  ad  M.i- 
ihcrm  fncaantia.  Bilib.ildus  Pickcimbcrus  ea  vcr- 
'>t  infclio  154,.  Ger.)rd.  M.^rcator  Gricc  &  La- 
«""c  M  cdidit  1584.  itcm  Bafilcx  1 541.  lodocus 

Arrianus  author  Gnais  Xcnophon  minor  di- 
^^"«fctipfitGriccDcriplum. 

^"tio  Chrifti  riculo  Porphyrius  fcripfit  Ifa- 
EopnAftronomicarum  rcrum  qux  ctiam  potelt 
cfic  ilagogica  ad  Gcographiam. 

Ql^^toChriftifxcSlo! 

icxtus  Amcnus  Rufus  Araii  phinomcna  & 
^yonifii  Afn  Pooema  dc  fiiu  Orbis  htini  intcr- 
>rctafu$  cft, 

,  Abifi;Idea  Princcps  Syrii,  Affyrii ,  &  Pcrfidis 

^ographus  infignis ,  cius  Gcoeraphia  Arabica 

"crvatur  in  Bibliothcca  Palatina. 

^cminus  Rhodius  fcripfii  phinomcna  ,  qux 

'  «'bliothcca  Ambrofiana  Gnco-Latina  alTcr- 
aninr. 

Sub  Conftamig  u  Conftanic  auihor  Grxcus 
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anonymus  Vctcrcm  dcfcriptioncm  Vctcris  Qrbif- 
Gric.  ch.cubrav.t.  Habct  autcm  noniina  ahqua 
runi  rc^ionum  mcr 


.unycg.o.u.m  .ncognitanim  dc  qu.bus  vidcmr 
^bulofa.nultad.ccrc.  Jacobus  Gorofridu  hoc 
Opus  .ntcrprctatus  cft  &  notis  iUuftravit  Gcncv* 
in  quarto  i6i6.  wiicvx 

Ciuinto  Chtiftj  fieculo. 

Proclus  Diadochus  librum  de  fphirapdM.V 

paralkhs.dc  occult.anonc.  &  c.ucrfionc  prfclo- 
rum.  dc  magmrud.nc,  ord.nc. noicftate.  intcrvalb 
corumdem  ,  dc  coluris  fign.tro,  hor.xontc  ta 
bula  chmatum,  dc  mcndianis  circulis,  dc  quii  oue 
zon.s,  &  J.gnis  cilcftibus.  *l""iquc 

Hic  hber  Latin^,&  Gricceft editus  in  oftavo 
I1.I1IICI  ,;8,  mtcrprctc  Thoma  Linacro-Britan- 
no.Erafmus  Ofvaldus  .iddidit  an.iotationcs.  Vixic 
Traian.  tcmporibus ,  Scripfit  alia  mulra. 

P.ippus  Alex.indrinusintcraliamulta,  fcipfic 
uiMvcrfalcm  Orbis  dcfcriptioncm.  itcm  dc  fluviis 
Lybii. 

Conft.intinus  t>orphyrogencta  Imperator,  fcri- 


pHt  de  Thematibus  fcu  prifcfturis  occidui  par- 
r.s  Onentalis  Impcrij.  Habctur  lantum  Ubcr  fc- 
cundus,  lntcrprcte&  Commcnr.itorc  Frcdcricd 
Morcllo.  Latinc  typis  mandatus  cft  Parifiis  1619 
in  odlavo. 

Scptimo  Chrifti  ficulo. 
Ifidorus  Hifpalenfis  Epifcopus  in  libro  de 
Mundo  brcvitcr  no.mulla  de  fphira  pcrftrinnit 
Nono  Chrifti  ficulo.  rr  o 

Alniconfivc  Almamon  Rex  Ar.ibum  din-enfui 
cft  ambinnntcrri  in  planitie  Singar  propeBaby- 
loni.im  ,  invcnitque  uni  gradui  terri  dcberi  mil- 
liaria  5  6. 

Achillcs  Statius,  fcu  Tatius  Alcxandrinus  Epi- 
fcopus  fcripfit  dc  fphira. 
Undecimo  Chrifti  ficulo. 
Campanus  Italus  ac  Novarienfis  fcripfit  irt 
fphiram, 

Duodccimo  ficulo  Rabbi  Abraham  fcripfit  de 
tphira. 

pcclmo  rertio  Chrifti  ficulo. 
Jo.innes  dc  Sacro  Bofco  Atighis  fcriprtt  de 
fpliira  tradlatum  oplimum,  &  clarum  qucm  mul- 
ti  fimt  comnicntati.  Non  tamen  omnia  dcmon- 
ftrat,  fcd  fimplicitcr  propofitioncs  .nffert  ,  quafl 
cfTcnt  clari  cx  i.ifpedlionc  fphcri  ,  quod  eriam 
ufiirp.iriint  pleriqnc. 

Jo.inncs  G.ra  Ainalphrnfis  primus  pixidcm 
nauticim  compofuit.  Crcditur  tamcn  paul6  ante 
detefta  magnctis  proprictas  ,  ad  mcridi.-»nu.n  pla- 
num  fc  conformandi  qui  nonnulli  utcbanrur  itn- 
pofiro  magncrc  in  cimba  fubcrea.  Unde  magnes 
diftus  fuit  a  Gallis  Marinette  ^  (\\.ix  cft  fpccies 
ranarum ,  co  quod  tanquam  rana  nat.ircr.  Ipfir  ta- 
mcn  Joanncs  Gira  .ncliorem  ufum  cxcogitavir. 
Multi  tamcn  crcdunt  quod  ipfc  hanc  jnagnctis 
pfoprictatcm  primus  dctcxit. 
Decimo  quarto  ficulo. 
Marcus  Paulus  Vcnetus  pcr  torum  Oricntcra 
pervagatus  multa  fcitu  digna  de  rcgnis  Afi« 
Oricntalibus  Italicc  fcripfir. 
Dccimo  quinto  ficulo, 
Pctrus  Dc  Aliaco  fcripfit  dc  parallclis, 
Chriftophorus  Colu.nbus  Ligur  detcxit  Amt- 

ricam.  .  i 

Anno  If  ii>  Fcrdin.mdus  Magcllancs  re.  nauti-  t» 
ci  pcritiflimus  Frctum  Magellanicum  invcnii,  8c 
totum  Otbcm  ciicumnavigavit.  ^  i  ttt 
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de 


Eo<fcm  annojoanncs  Stobnita  Polonus  m- 
trodiiaionem  elaboravit  in  Ptolcr«i  Gcogra- 

8  ^^Tmo  jfxo  Joanncs  BcUcndcnus  ,  MWS  in 
Oricntali  Scoiia.  Scotice  Gcographi  w  cdidit. 

itii  Joanncs  Vcncrus  cdidit  Ptolcnuri  Gco- 
praphiam  i  Cc  Lat.nc  rcdditam  cam  annotatio- 
ntbiis  ,  &  libcUo  dc  4  planis  tcrrarum  dcfcnptio- 
nibus,  cum  Opulculo  dc  Gcographia. 

ijiy  Bilibaldus  librum  Ptolomxi  dc  Gcogra- 
phia  Latiiuun  fccit. 

I ;  }o  B arlouus  Anglus  Cofmographiam  vertit. 
1      1480  Jacobus  Fabcr  Stapulcnfis  Commcntar 
rium  cdidit  in  fphzram  Joannis  de  Sacro  Bofco. 

Hoc  Opus  in  quatuor  libtos  dividitur ;  In  pri- 
mo  dc  fphara,  centro ,  axc ,  fpharrx  divifio  in  rc- 
dam,  obliquam,  parallclum  coclcftcm ,  clcmenta- 
,  rcni ,  quot  corlcrtcs  fpha:r«  &  motus ,  dc  corli  fi 
gura  ,  de  tcrrx  figura  ,  dc  inunobilitatc  tcrr* 
limcnfionc  tcrrx,.dc  diftamia  tcrrx  a  carlis. 

Im  fcnindo  dc  circuHs  ,  conftcllationibus ,  dc 
Zodiaco,  Eciyptica,  fignis.Zcnit  Nadir,  dcclina- 
tionc  ,  dc  mcridiano,  dc  longitudinc  dc  horizon- 
ic ,  dc  xquatorc  ,  tropicis  ,  polaribus ,  quinquc 
zonis. 

In  tcrrio  dc  ortii  &  occafu  fydenim,  Cofmico 
Chronico,  Hcliaco.  Dc  afccnfionibus  rcdis ,  & 
obliquis,  dc  dicnaturali,  artificiali,  dc  dic  longif- 
fima  ,  quomodo  habcatur  arcus  fcmidutnus ,  aut 
faninoihirnus,  dc  divcrfitatc  horarum  ,  de  dima- 
tibus ,  tabula  Climatum. 

In  quarto  libro  dc  citculis  cxccntticis  Solis,  & 
Lunx,  de  Epicyclo  Lunx,  de  cauda  Sc  capitcdra- 
conis,  dc  dircftionibus  &  ftationibus  planctanim, 
dc  Eclypfibus  Solis  &  Lunx.  Totum  Opus  opti- 
mum  cft ,  vidcturque  omnia  comprchendcrc  qux 
ad  univf rfilcm  gcogr3phi.im  pcrtinan. 

Circa  hxc  tcmpora  Bonctus  dc  Latis  Hcbrxus 
Mcdicus  Provincialis ,  Opufailiim  cdidit  dc  an- 
nuli  aftronomici  ufibus  non  bcnc  cxplicatum. 

1498  IinprclTus  cft  P.uifiis  tradlatus  dc  fphxra 
mundi  Joannis  dc  S.iao  Bofco  Angli  &  Donftoris 
Parificnfis  unacum  tcxcualibus  optiinifquc  addi- 
tionib^is.Sc  commcnurioPttri  Ciivclli  Daroccn- 
fis  atquc  infcrtis  quxftiombus  Cardinalis  dc 
Aliaco. 

Hoc  Opus  habct  principia  gcographix  com- 
munia  fatis  bcnc  cxplicata.  Itcm  principia  Aftro- 
nomicx  non  lamen  demonftrata.  In  quarto  Pari- 
fiis  1498. 

IJ07  ProdiiiOpufculumlntrodiidio  ad  geo- 
paphiam  Ludovici  Boulengctij ,  cum  Americi, 
Kcfpiiccii  navigationibus. 

*  '  J '  J  Zachatias  Lilius  Vinccntinus  Brcviarium 
Otbis  cdidit  ordinc  alphabctico.  In  quarto  i  j  1  j. 

f  '  Ji8  joanncs  Schoncnis  Ciroloftadius  Opu- 
lculum  geogtaDhicum  cx  pluribiis  mappis  collc- 
git ,  accommodavitquc  globo  tcrrcftri  ^  fc  clabo- 
raio  Prxmifit  aliquos  ufu»  globi  matcrialis,  tum 
dc  fingular.bus  rcgnis  locutus  nimis  tamcn  brc- 
r,!"^".  "'l ^"''^q"^»™  bcnc  doccat :  habct  ta- 
-^^i^in^Jart.'''""^"^^^"^^- 

dil  ilSn  u"'  '«^i- 
navigationcs       '  "P"*  hiftoricum  ,  contincns 
7      Circa  anmim  h.^t, 

Salacicnfis  infio,;  mJu""'  Lnfitanus 

quorum  quxfir^um  fitenr* 
MartiiioAlphonfo  k  SoL  nr     P  ^*^"<^ho 
r      o  a  aou  ptopofitotum  tiaaa- 


tum  cdidit  dc  artc  navigandi  in  duos  libros  ^inU 
fum  ,  quorum  ptimo  tcfpondct  duobus  quxfitis» 
ncinpc  qu6d  ubiquc  dic  xquino£lii  lol  oriri  vi- 
dcacur  in  linca  xftatis  ,  quam  fi  fcquamur  dcfcri- 
bimus  parallclum.  Vidcoautcm  jam  illum  agno- 
vific  loxodromicas ,  nempc  quod  curfiis  navigii 
cumdcm  rombum  ad  mcridiem  mcUnatum  dccur> 
rcniis  fic  fpiralis. 

In  feaindo  iibro  loquinir  de  regulis  &  inftni' 
mentis  ad  nauticam  fpc^antibus ,  ut  de  charta 
marina  ,  dc  tabula  nautica  prxcipuc  utili  ad  in- 
vcnicndam  longinidinis  diftcrentiam,  deinftru- 
mcntis  ad  clcvationcm  fydcrum  indagandam,  tura 
dc  latitudinc  rcgionis  multis  modis  invenicnda, 
tum  folvit  nonnulla  problcmata  nauiica  explicas-» 
quc  naturam  loxodromiarum. 

Habct  itcm°  annotatiuncs  in  theoricas  Purb»- 
chii,qux  faciunt  ad  intclligcntiam  plcniorcm.  UI- 
t)m6  traif^atum  cdidic  dc  Ocuiuii  Fmxi  crtoribus. 

Characlct  hiijus  authoiis  eft  obfcurit.is  ,undc 
imponibilc  |udico  ut  nauclcrus  aliquis  pofllc  ex 
co  Operc  aliquid  utilitatis  pcrcipcrc  ;  qu.imvii 
enim  clarc  appareat  ipfum  lcivillc  loxodromia- 
nun  natuiam,  non  tamcn  illius  dodbrinx  ufum  la- 
tis  accommodavit  captui  nautarum.quibus  praxc* 
facilcs  funt  proponcndx  ,  mtlius  poftca  Spcllius 
de  iifdcm  lincis  loxodromicis  locutus  cft. 

i  f  j }  Ptodicrc  Cofmographix  aliquot  dcfai-  ' 
ptiones  Joaimis  Stoflcti  Juftingcnfis  Mathcmati- 
ci  de  fphxra  cofmographica  ,  hoc  cft  dc  giobi 
tcrrcftris  ariificiofa  ftnidlura  ,  ncmpe  de  dupiici 
projcdiione  lerrx  in  pianum ,  &  qua  ratione  com- 
modius  chartx  cofmogrnphicx  defignari  qucant. 

Hoc  opufcuium  p.irvum  cft,  utile  tamen,conti- 
net  aliquot  tantum  folia.  Marpurgi  in  quarto 

«JJ7.  r.      r.      l.     •  ■ 

15  }4  Hycronimus  Gctnufcius  Strabonis  cpt- 
tomcn  Latinam  fccit. 

Anno  ij}j  Orontius  Finxus  dcfaiptionem 
Orbis  evuigavit  ad  cftigicm  cordis  ,  ittm  Galli« 
tabuljin  &  planifphxrivim  gcographicum.  ^ 

Anno  1  j  }  j  Joanncs  Dyandier  edidit  Introdu-  16 
itioncm  Cofmographix. 

1  j  j6  Francikiis  Riticnis  Granbergcnfis  gco-  17 
graphiam  amplam  vcrfibus  cdidit.  Nihil  habet  ad 
Mathcfin  pcrtincns.  In  quarto. 

ij}8  Gcorgius  Riihayroerus  compcndium  de  iS 
fitu  Orbis  cdidit. 

IJ40  Guillcimus  PofteUus  Barcntonius  Syrix  19 
defcriptionem  cdidit  Latinc,  Opus  hiftoricum. 

I J40  Francifcus  Maurolycus  trcs  libtos  Cof-  10 
mographix  edidit.  In  primo  agit  de  fbrma,  fitu , 
numeroquc  tam  ccclorum  quam  clcmcntorum  •, 
In  fccundo  agit  de  circulis  priroi  mobilis  &  co- 
rumofficiis  ,  de  zodiaci  divilione,  de  zonis,  pla- 
gis  ventis  .longitudinibos,  latinidinibu$,dcclina- 
tionibus  afccnfionibus  dierum  &  no€lium  magni- 
tudinibus  ,  dcacrocntis  acpufculis.  In  tcitio  dc 
monium  fpcculaticuie.  Eft  igitur  introdudlio  aJ 
mngnam  conftruftioncm  optima  quidcm  &  utilis 
fcd  in  multis  non  dcmonftfata. 

1548  Gcromafrifius  fcnpfit  de  principiis  11 
Aftronomix  &  Gcographix  ,  ddquc  ufu  giobi 
Cofmogr.iphici  ab  ipfo  cditi ,  item  dc  telluris  di- 
vifione.  Principia  geographix  non  vidcnmr  fatis 
bcnc  explicata  in  hoc  opere,nec  dcmonftrata.  An- 
luerpix  in  odlavo  IJ48. 

ijto  Floniit  Gcmrdus  Mercator  Gcographo-  ix 
nimfiii  tcmporis  facil^  princcps  rcftituit  Ptolo- 
mxi  Gcographiam ,  itcm  Atjxlantcm  ducubravir. 

« 
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Robctuis  Rccordus  AngU.s  cdidit  Cof- 
'     i_     r  »~,/>n  &  libfuin  de  ufu  cloboriiiu. 

^  Ord,m»  M^notum  fandi  Franc.fc.  Dcrcr.pt.onem 
STcrrxSonftx.Opu^  H.ftor.cum  bonum. 

»8    .fJ7  S,g.finandu5Librumrctmn  Morcov,ta- 
r  Jc«nn^tatiumcd.dit,cum  Ruffix  brcv.Oi- 
...  Jc."criPtionc,  &  gcogt.ph.a  tot.us  I,npcr.. 
Mofcovici ,  hoc  Opus  mathc,TUt,cu.n  non  cft. 
Antuctpix  in  oaavo  ifP-  . 
„   „j7  Proclns  gcnctc  Lycus  Syr.nn,  A  cxan- 
drini  PhilofopW  difcipulus  &  Plut-irch.  fil.)  Nc- 
ft,>riiVhilofophi  wditot.Philolophus  Platon.cus. 
A.henis  Philofophii  fcholis  prifo.t  &  m  Syr.ani 
loaim  fufrcau$,cui  poftca  Marmus  Ncapol.tanus 
fncccflii,Scr.pfit  in  Homcrum&m  Hcfiod.  Gcor- 
gica  CtMranaitarios ,  in  Platonis  politi.am  l:bros 
qu.nuor,  dc  diCcmdi  commoditate  libros  trcs  ,  dc 
inAirutionc  duo5  faip/it  &  in  Chriftianos  cui 
Jo.imicj  Philoponin  rcfjiondit.  Scriplit  igitur  dc 
fphxra  mundi  OpuTculum  in  cjuo  circulos  dum- 
MXJt  cxplicjt. 

Hic  libclKu  ImprelTus  cft  Parifiis  i  f  j7  L.itinc 
M  intcrprctationc  Thomx  Liiiaai  Btitan.ii  ciim 
annotationibus  Jacobi  Tulani  Regii  Grxcarum 
Jirterarum  Profciroris.  AdJitum  cll  aliud  cjur- 
dcra  Opurculum  Grxaim  hypotypofis  aftrono- 
inicarura  hvpothtrcon  ;  in  quo  opcrc  cxplicat 
planeiarum  hypothcrcs. 

Tcrtio  aliud  cjurdcm  Opus  dc  motu  ;  poftcrio- 
rc$  (juinqiic  Jc  aurcultationc  1  bros  mira  brevita- 
t« cotf  plcdnis ,  Spiritu  Marti.io  Cuncato  intcr- 
ptetc.  Parifiii  in  quatto  n  57. 

Dominicus  Marius  Nigcr  geograph'nc  libros 
undecim  cdidit  omnino  hiltoricos.  Iii  coJcm  vo- 
luminc  bbctur  Laurcntii  Corvini  Novofcrcnfis 
gcographu  in  CT.jus  prooemio  rnnt  non.u.lla  Ma- 
tbcrnitica.  Habetiir  in  codcm  cpitomc  Strabonis 
»d  hiftoriamrpcdlans.  Bafilxz  infblio. 
}o  tj}7  Pircafius  Hamcllius  Rcgiiis  Mathcmati- 
cu$  Comracjjtarium  cdidit  in  Atchimedis  Syra- 
cufani  libtum  de  numcro  Arcnx,  &  emcndavit, 
qui  Comtncntarius  facilis  cft  &  bonus.  Parifiis 
in  o&avo  1  j  ( 7. 
Ji  1^8  GuillclmnsXilandcr  Strabonis  gcogra- 
pbica  lirine  rcddidit  &  Stcph.inum  dc  UrbilM.s 
reu  Hcnitolaum  Byraniium  edidit  oncndatiorem. 
J>  «561  Pctrus  Medina  Hirpanus  Hirpanice  ar- 
tera  naviginai  tradidit  quam  Gallica,n  fccit  anno 
1661  Nicolaus  Nicolai  Dclphinas  Gcogtaphus 
Rcgius. 

Hoc  Opus  in  rcx  libros  dividitur.  Primo  tradit 
principia  qmdam  rphxrx  ad  incclligcntiam  na- 
vigationis  necelTaria. 

Sccundo  agit  dc  mari ,  dc  currn  aquarum,  dc 
prognoftids  tempcftatum  cx  Luna  &  Solc. 

Tenio  dc  vcnris  &  rumbis.  Vidctur  autcm 
ignoralfe  naturam  loxodromiarum  ,  loquitur  ta- 
inendc  rumbis  quorum  habet  aliquam  tabulam 
mali  explicatam. 

.   C^uarto  agit  de  altitudinc  ^ydcrum  ,  Sc  pro- 


fert  tabulam  declinarlonis  pro  qu.nntor  annis. 

Quintodc  altitudine  polari  per  fttUam  Polarc; 

Scxto  dc  dcclin.-itione  magneticorum  quamu« 
nien  non  bcnc  cortig.r. 

Scptimo  de  Lu.w  &  xftu  maris  prxdiccndo. 

Ockavo  dc  Knlcndario. 

Multa  habct  optimc  hoc  Opus,  &  ^uo  icmpo- 
re  crat  magni  momcnu.  Lugduni  Gallicc  in  quar- 
to  1661. 

1567  Philippus  Appianus  Bav.-irix  dcrcriptio-  j  i 
ncm  cUicubravit,  iic  parris  rui  Pctti  Appiani  Cof- 
mographiam  ,  &  Mcrcatoris  fphxram  cft  inrer- 
prctatus. 

IJ71   Hcnrictis  Glarcanus  Hclvctius  Pocta 
laurcatus  dc  gcographia  librum  uniun  confcri- 
pllt,  fed  valdc  brc>'cm,  in  quo  principia  non  func 
r.itis  cxplicata,  ncc  dttcrminata.  Colonix  Agrip- 
puix  i,i  oilavo  i  j7 1 . 

1 576  Jacobus  Chcvncius  Arn.ige  Scorus  Dua-  j  j 
ci  mathcfcon  ProfclTor  duos  libtos  dc  Gcogra- 
phia  fcripfit. 

In  priori  principia  tr.idit  &  noimuUa  attingic 
nd  nauticam  fpcftantia  j  In  iccundo  rcgioncs  dc- 
fcribit ,  cxigui  omnia  momcnti.  Duaci  in  oftavo 
1576. 

1571  Bcncdiihis  Arias  Montanus  Hirpalcnfis  ^6 
cdidit  Antiquitatcs  ]udaicas  cgit  que  dc  gcntium 
piimis  rcd.bus.Orbirqiic  icrranim  fitu. 

IJ77  Poinponij  Mcla  tpitomc  gcographix  VC-  jf 
rcris  &  novx.  Prodiit  in  luccm  opcri  Gcorgij 
Henirchij  Augufti  Vi.vdclicorum  in  oAavo  1577. 

Idcm  libros  trcscdiditdc  fitu  Orbis  in  quo  vc- 
tcris  gcogr.ipliix  nomitu  6c  novx  comparat.  Pa- 
lifiis  in  o£k.\vo  1558. 

Francircus  Barocius  Patricius  Vcncius  priicr  j8 
alia  muita  Cornaographiam  cdidit. 

Alcx.indcr  Picolomincus  rcripfit  Italicc  rph«-J9 
ram  ,  &  dc  magnitudinc  ttrrx  &  aqux. 

157J  Munrtcr  &c  Bellcforcft  cdiderunt  Cof.no-  4» 
graphiam  Gallicam  trtbus  tomis  in  (blio.  Initio 
fu.it  no.miilla  ad  Matliefi..  fpcftantia  fcd  pauca 
Sc  vulgaria. 

.J7J  Anilrcis  Thcuet  Cormographiisregius  41 
edidit  Gallitc  Cormographia.n  iinivc.ralcm  duo. 
bus  tomis.  Non  bcnt-  tradiJ.t  piincipia.  P.uil.is 
in  folio  4J75.  Non  habct  tabul.u  Libcr  cft  i>oi,u$ 

hiftoricus.  ,   .     ^     .  r 

,,79  Antonins  Bcrga  philorophusT.-um.icnfis  41 
cJid.t  lt.ilitc  dirc.Mrumcircah.inc  qnxft.oncn. 
An  tcrra  m..)or  cfUt  quim  ^^"^  •  'f'rt" 
Italicc  ]oa.i.ics  B.ptift^  Bcncdidti  Ph.lufcrhus 
Di.cis  Sabandi.T.  AUercantur  autcm  .n  rc  fac.lli- 
ma,  &  qux  duobus  vabis  conftitui  potciai.  Taii- 

rini  in  quaito  1 579.  ..  . 

,  c8o  Lambcrius  Danxus  gcograph.am  poc-  41 
ricam  rcu  univcrrx  tcrrx  dcrcriptiomm  cx  vctu- 
ft.ffimis  latinis  pt<iis  collcgit  l.bris  quatuor  quo- 
rum  primus  Europam  i  Secundus  Afr.cam  i  Ttr- 
tius  Afiam  i  Qu^rtus  marc  &  mfulas  cont.ncu 

In  finculis  l.bris  hic  ordo  obfcrvaiurut  o.jul- 
quc  p.irtis  rcgioncs,  populi,populoru.nquc  .nnr«, 
Srbes ,  flumim  ,  &  montcs  iUuftriorcs .  cx  ..fdcm 
pc^rls  dcfcribamur.  Opus  opti.num  ad  vcteruu» 
ecocraphiam  coenorccndam.  I.i  oa.ivo  1 580. 
^  TcsT  Bcrnardinus  Baldus  Uibinas  anonym.44 
ArabisHoitu.n  gcographia.m  Lat.ni  rcdJid.t  & 
hiftoriam  contcxuit  cx  raiptonbus  plurquam  ttc- 

'"".ts,  Lucas  joannis  Aurigariusedidii  fpecu- 4/ 
lum  nauticuu.  co..tinens  Oras  -^---^^^^^l^^ 
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Hifpanix ,  Sc  praecipiuritm  partiiim  Anglii ,  una 
cum  ufii  &c  cxplicAtionc.  In  hoc  funt  multa  btma 
ad  navigationcm  fpcdantia.  Lugdunt  Bauvotum 
m.ignoh>lio  158$. 

46  if8<»  Prodiit  l>ctfi  Appiini  &  Gcmmafrifii 
Co(inogr.iphia,  fcu  totius  Orbis  dcfcriptio.  Con- 
tincntur  iii  hoc  Opcrcprimo  Appi.ini  LibcUus  dc 
principiis  Cofmographix  ,  &  Afttonomi*,  ncm- 
pc  dc  figura  ,  fitu  tcrrac  ,  circulis  majoribus  ,  & 
minoribus  ,  dc  clinutibus  ,  longitiidinc ,  iatiiudi- 
nc,  dc  globo  tcrrcftri,  vcntis  &c.  Tum  habct  dc- 
fctiptioncs  Europx,  Afix,  Afticx,  Amcricx,  Pc- 
ruvix.  Judiarum  &c. 

Optis  hoc  optimuro  cft  Sc  cbruro.  Antucrpix 
in  qiurto  1584. 

47  1J85  Joannes  Hontenis  Coronenfts  dc  Cof- 
mographix  rudimcntis  libros  quatuor  vcrfibus 
compofuit ,  una  cum  ubcllis  gcographicis  prxci- 
puis  adjcdis  cjufdcm  tam  Aftronoraix  quam 
Geographix  principiis.  B.afilcx  in  odavo. 

48  ij8S  Livius  Sanucus  gcographi.im  duodccim 
libris  Italicc  cdidit.  Habct  initio  diicutfum  dc 
acu  magnet ica  in  quo  non  ita  bcnc  ratiociiutur. 
Vcnctiis  in  folio  i  j88. 

49  1589  Prodiit  Iiincr,irium|  ^  Burdcgali  Hicru- 
falcm  ,  &  ab  Hcraclca  pcr  Aulonam  &  Romam 
Klcdiol.-inuro  ulque  antc  aiuios  iioo  fimpUci  fcr- 
monc  icripium. 

50  1J90  Papyrius  MafTonius  Jurifconfulms  G.1I- 
lus  cdidit  Defcriptioncm  fluminum  Gallix. 

51  1591  Giraut  Lingonenfis  rraftatum  edidit  Gal- 
Jic^  fub  hoc  titulo  ,  Gloht  du  mtndt  c»nunant  un 
trrf  irjtiti  du  Citl  dr  dt  U  Ttrrt.    Hoc  Opus 

ficr  dialogifmum  proccdit ,  facifque  clarc  rcs  coc- 
cftcs  cxplicat  appofitis  figuris  idoncis.  ' 
51     1591  Chriftianus  Adricomius  Dclphus  utbis 
Hicrofolimx  qualis  fuit  tcmporc  Chrifti  Domini 
defcriptionc  edidit  Colonix  Agripp.  in  oCt.  1591. 

Anno  IJ9J  prodiit  Gcrardi  de  Judxis  fpccu- 
lum  Orbis  tcrrarum  cum  brcvi  introdudionc  ad 
g^ographiara. 

In  hoc  opcre  contincntur  mappx  prxcipuonim 
rcgnorum,&  Provinciarum  Europx,  &  alix  non- 
nullx  cum  prarvia  cxplicatione.  Opus  potius  hi- 
ftoricum  quim  mathcmatiaini.  Antucrpix  in  ma- 
jori  folio  159J. 
J4  iJ9f  Jo.inncs  Botcrus  univcrfalcs  relationcs 
gcographicas  cdidit  tribus  tomis  1595.  Roinx  in 
quarto. 

SS  Prodiit  Epitomc  Thcatri  Ortetiani  prx- 

cipuarum  Orbis  rcgionnm  dcluicationcs  minori- 
bus  ubiilis  cxprcflas  ,  Brcvioribus  dcclarationi- 
bus  illuftratas  contincns.  Antuerpix  in  odavo 

1598  Lconardus  Vcrictus  Ccrnoti  Ptolomxi 
geoctaphiam  Italicc  cdidit  cum  i.ibulis.  VciKtiis 
in  folio. 

J7  «598  Jacobus  Sevctius  fcripfit  dc  Orbc  Cato- 
ptricoi  in  Opcrc  funtmuha  ad  navigaiioncin 
pertinentia, 

58  Abrahamuj  OrtcliusThcatrum  Orbis  univerfi 
edidit,  in  quo  continentur  mappi  onmium  rcgio- 
vma  cum  earum  explicationc.In  folio  1598.  Idcm 
Kcit  parcrgon  in  quo  profcrt  tabulas  Tcrrx 
Sanftx. 

59  M99  Bartholomxus  Pitifcus  edidit  problcmata 
geogTaphica.  ' 

60  Procliithbcllusutilis  nauclctisdcdcclinationc 
bolis  pro  quatuor  annis .  una  cum  modis  clcva- 
tionwpolansobfcrvandx  ,  pcr  clevatioucm  poU 


&  ftcllx  polaris.  I-Iabct  item  multa  ad  navigatu)* 
ncm  fpcdlantia  Gallicc.  In  co  habctui  dcfcriptio 
littotum  Occani  Gallix,  Hifpanix,  Fl.mdria:  &:c. 
Author  cil  Joanncs  Garcia  dii^us  Fcrr.-iud.  In 
quarto  Pi^vij  (ine  anno. 

1601  Joanncs  Hcrrcra  dcfcripfit  Americara,  €  i 
Pctius  Bcttius  gcographix  tabulas  contratkai 
cdidit  ,  &:  Ptoloroxi  gcographiam  Grxcc  & 
L.iiinc. 

i&oS  S.mon  ScevinusPrincipis  Auriaci  Ma- 6^ 
thcinaticus  in  fuorum  hypomncnutum  panc"  (c- 
cunda  ira^tum  habct  gcographinim  in  fcx  li- 
bros  divifum.  In  primo  aliquas  dcfinitiones  ha- 
bct ,  prxcipuc  agit  de  primo  meridiano,  &  initio 
dici  gcogtaphico.  Excurrit  cxinde  ad  crudicun\ 
fxculum  ,  &i  quomodo  invcnienda  fit  fcicnda » 
itcm  de  bonitaic  lingux  fcii  idiomacis  ,  tcxitque 
Catilogum  vcrborum  monofyllaboriim  tam  Bcl- 
gicomm  quam  Latinorum. 

Sccundus  hbcr  cft  de  tcrrcftris  globi  hyloci- 
ncfi,  ncropc  quomodo  matcria  ab  agris  fublimio- 
ribus  aquis  dctcracur ,  agrofquc  alios  cfficiat ;  de 
moncium  originc,quomodo  collcs  arcnacci  in  pin- 
gucm  tcrram  mutcntiir  ,  cur  ripi  dctciantur,  cur 
adoftia  fluviorum  pulvini  jaceant. 

Qiii  libci  nihil  habct  nocacu  dignum  ncc  dc- 
buic  in  hunc  locum  rcponi. 

Tcrtius  cft  dc  terrcftti  achmeoria  fcu  dc  ath- 
mofphxra  tcircftri ,  ca  autcm  qux  habcc  dcfum- 
pfit  cx  Alaccno  GirardoCrcmoncnfi ,  &  Pctro 
Nonio.  Brevis  eft  libcr  &  pauca  complcfiirur. 

Qtiartus  libcr  cft  dc  navigationc.in  quo  primo 
navigatioiiem  ciicuLucm  cxplicat  tum  loxodro- 
inicam. 

Qiiinius  limcncurctica  agit  prxcipuc  dc  ufibus 
pixidis  m.igiuTicx  cjufquc  dcclinationc. 

In  fcxto  xftus  nuris  confidctat  przcipuc  ad 
praxim.  Hic  gcographiais  traAatus  imptifciku» 
cft  habctquc  pauca  ad  cas  ctiam  quas  tiaaai  ma- 
tcrias  fpcilantia, 

Chriftophorus  Clavius  cdidit  Commcntarium  J 
valdc  bonum  in  fphxram  dc  Sacio  Bofco.non  ta- 
mcn  fatis  oidinatum,  ncc  in  omnibus  dcmonftra- 
tum  ,cftquc  potius  introdudio  ad  Aftconomiam. 

i6co  Guillclmus  Gilbertus  Mcdicus  Londi-i^ 
ncnfis  priinus  cx  pioftnb  dc  magnctis  propricta- 
tibus  &  dc  tcllurcmagnctc  fcriplit  optimc,  quam- 
vis  non  approbcnt  cjus  omiicm  modtim  explican- 
di ;  cft  tamcn  laudc  dignus  quod  eam  materiam 
primus  agrcirus  fit.  Londini  in  quarto  i(,oo. 

1 6oj  P.iulus  Mcrula  CoCnogrjphix  libros  trci  6f 
cdidic ,  &  particui.rris  hbros  quatuor ,  principia 
gcographix  non  bcnc  cxplicat, 

1608  Villcttc  Saccrdos  Parifiis  Gallice  cdidit66 
Dcfcriptioncm  Syrix.  Parifiis  in  oftavo. 

Anno  1610  prodicnmt  tabulx  Arithmet^cx  ^7 
pofthaphxrefcoj  univcrfales  ,  quarum  fubfidio 
nuinerus  quil;bct  cx  multiplicationc  produccndus 
pcr  folam  additionem  ,  &  quoticns  quilibct  i  di- 
vifionccliciendus  pcr  folam  fiibcraftioncm  ,  fine 
tidiofa  &  lubrica  multiplicationc ,  atque  divifio- 
iiis  opcrationc  ctiam  ab  co  qui  Arithmetices  non 
admodum  fit  gnarus  nullo  ncgorio  invcnirur. 

E  mufio  Joannis  Gcorgij  Hcrnvart  ab  Hoem- 
burg  utriufquc  juris  Dodoris ,  Prxfidis  Provin- 
cix  Schuabx.  Monachii  Bavariarum  in  magno 
rolio  1610. 

Hoc  invcnnim  vidctur  coincidcre  cum  loga- 
nthmis  Nepcti,  non  dai  taracn  conftruftioncm 
hujulmodi  canonis, 

1611 


:^ir)itized  by  Goo<7^ 


illuflribus  Mat  hemat  icis.        ^  t 

"Tofcphns  LanguTS  Csefaromontaniis  clc-  graphjx  non  dcdit  nec  eo  modo  cjui  iraaginatibni 
ecoztaphix  acdit,  fatis  bcnc  Ci  pnncipiis     prodcirct.  Lugduni  Batavorum  in  dcciino  fcxu» 


^'Jntllc  eco^aphix  dcdit,  fatis  bcnL-  li  nnnopus 
nonnullM  adhibuiact  figuras  ad  fotnundam  mu- 

^^^^'"iTi^Todiit  Hyetofolymitana^  pacgrinatib 


'principis  Radfivilii.  Antuerpi*  m  foho. 
70     » 6 1 J  ]oanncs  Antonius  Maginus  '•'I 
mentaria  in  Ptolotrxi  Gcographiam. 


, ,     1616  Philippus  Cluvcnus  Vctcris  Gcr.mniari 
^  Italicx,  &  S.c.lix  dcraipt.oncs  pcifcc.t .  Epiro- 
mcn  ctiam  gcographix.  Prii»c.p'a  hubct  non  ratis 

cxplicaca.  „  ,  , 

,617  Prodiit  Eratofthcrcs  Bata^nis  dc  terrx 
^  ambitus  vcra  quanur.te  i  VUkbrordo  Snclho 
Biuvo  cditus ,  i«  quo  refrrt  Eratofthcnis ,  PoUl- 
doiJii ,  Piokroxi ,  aliorumquc  racthodos  in  dcfi- 
njcntfo  tcrrx  ambitu  ,  tum  praxim  fuam  explicat 
conunque  terrx  ambitum  dtfinit. 

Dicam  tamcn  licct  dodktina  hoc  operc  com- 
prchcnfa  fit  optima,  praxis  tanicn  fuit  taiHum  ic- 
mcl  peradla,  ut  fpccimcn  opcrationis  fux  t;uituin 
cderet ,  iicm  inultiplici  triangulorum  foluiionc 
adhibita ,  quorum  aiiauli  fcmicirculo  valdc  parvo 
dcccrminati  fucrunt ,  idcoquc  jurc  rcprchcndit 
Iianc  Sncilii  dctetminationcin  Patcr  Rirciolius, 
q-,ii  pcr  dcccm  annos  intcgros  obfervationcs  mul- 
I.1S  adhibuic  ut  tcrrx  circuutim  dccerminnrct,ailc- 
ritque  circnitum  tetrx  k  Snellio  niiuis  parvum 
fadum  cire. 

73  tCif  Gabricl  Sionita  Interntcs  Aiabicx  lin- 
gux  tcllurempcr  climata  dcictibit. 

74  i6zo  Bernardinus  Amicus  Minorita  Sacrarum 
xdium  Tcrrx  Sandx  dcfcriptiones  &  figuras 
edidit.  Florcntix  in  Rilio  1610. 

1^1)  Nicolous  Doglioni  Nubilis  Beilunecen- 
Cis  Ampbtccatrum  Orbis  Venetiis  cdidit.  Initio 
habct  nonniilla  principia  gcographix  fcd  malc. 
Opus  hilioricum  cft. 

Judocus  Hondius  cdidit  magnum  Aih- 
lancem  Otbis,in  quo  continentur  mappx  cum  cx- 
plicatione  finguurum.  Amftcrodami  161  j  in 
fblio. 

>7  1614  Prodiit  Philippi  Cluvcrii  Icalia  cum  ca- 
biilisj  Opus  claboratum.  LugJuni  Bacavorum  in 
folio. 

Item  cjus  Incrodudto  ad  geographi.im  qux  c{l 
nimis  fuccindla ,  ncquc  cniin  bcnc  explicic  ptin- 
cipia.  In  quarto.  . 
78  i<>xj  Francifcus  Schottus  Senator  Antuerpicri- 
fis  Itinerarii  Italix  rcrumquc  Romanorum  Iibros 
tres  edidit ,  ex  anciquis  novifque  fctiptoribus 

?uod  Patcr  Hycronymus  Capugnanus  Ordinis 
ridicatorum  auxit.  Opus  cruditum  ,  &  curio- 
fuin  non  mathcmatioim<   Antucrpix  in  odlavo 

i6zf  Conirabriccnfcs  fcripfcnint  de  magnctc 
1.7-  Phyficorum,  cap.i.  quxft.i.  fcd  pauca  admo- 
dum.  Lugduni  inquarto  i6ij. 
80  1616  Bcrtius  Ptofcnbr  &  Cofmographus  Rc- 
guis  Breviarium  tocius  Orbis  tcrrarum  edidit, 
Opus  ad  Mathcfin  vix  pcrtinens.Parifiis  in  ofta- 
vo  1619. 

8«  1617  Prodiit  Pbilippi  Cluvcrii  Vcncti  dpui 
pofthumum  Introdudlio  in  univcrfam  gcogra- 
phiam  ,  tam  vctcrcm  qukm  novam  fcx  libris.  In 
primo  tradit  nonnuUa  principia  nnivcrfalia,  nem- 
pc  dc  cirnilis  zonis,  climatibus,  vcntis,  dc  Oce:v- 
no,  &  mari.  In  fecundo  j.  6c  4.  Europam  dcfcri- 
bit  1  quinto  Afiam  ;  fcxto  Africam  &  Amcricam, 
Dcfcripcioncs  funt  fuccinikx.  ptincipia  Geo- 
T«m.  // 


1617. 

1618  Chfiftianus  Adricomius  Dclphui  eJidit  8i 
Thcatrum  Tcrrx  Sandicum  figuris.  Opus  ad 
incell.gcnnam  facrx  faipturx  utilc.  Coloni, 
Agrippinx  in  folio. 

Anno  1619  joanncs  Lhoftc  Machcraaucus  fti 
Ducis  Lothanngix  Gallicc  traaacum  edidicdc 
Iphxra  artificiali,  c)ufque  ufibus.in  quo  poft  com- 
muncs  notioncs  cxcurtit  in  aliqua  aftronomica, 
tum  ad  praxcs  dcfcribcndorum  horologiorum  , 
tum  ad  aftrolabia  &c  alfa  hujufraodi.  Nilui  habct 
nifi  vulgare.  In  quarto  Gcncvx  16x9. 

Anno  1619  Paccr  Nicolaus  Cabius  Ferra- 
rienfis  Socictatis  Jcfu ,  Philofophiam  raagneii- 
cam  cdidit,  in  qua  magnctis  natura  cxplicatur,  8c 
propriccacum  nugiucis  caufa  aflignatur.  Novam 
pixidcm  conftiuit ,  qux  poli  clcvationcro  per  ma- 
gnctis  incliiucioncin  indiccc.  Mulca  iccm  habct 
de  cledricis.  Traflacus  in  quacuor  hbros  dividi- 
tur.  In  primo  vim  attradivam  exphcat ,  ejufque 
caufam  afligiuc  i  oftcndic  ccrrx  vim  magneticara 
incirc ,  Sc  magnctica  incliiuri  vctfus  polum  carxi 
cx  quo  gradus  latitudinis  rcgionis  cujuroimque 
potcft  innoicfccre. 

In  fccundo  hbro  magncticorum  dircdlioneni 
cxhibcc,  dupliccmquc  corura  f.iciem. 

Ltber  tcnius  cfTcAus  ad  dirciflioncra  (pedlan- 
tts  cxplicac,prxcipu<fqac  oftcndic  ad  nuUura  cali 
ptindlura  niagnctcm  dirigi ;  aflignac  caufas  dccli- 
nacionis  nugncticx.  lccm  dc  vi  communicativd 
iuquitur. 

In  qiiaito  ponuntut  cfTcclus  ad  atiraflioninn 
ft)cdaiucs ,  in  quo  mulca  func  praAica  circa  vcr- 
foiiorum  compoficioncm&  ufum.  In  hoc  opcte 
mulcum  promovit  Philofophiam  magncticami 
nuiliiquc  fcitu  digna  dcccxic  ,  nK-liufquc  dc  hoc 
lapide  philofophacus  cft  qu^  qui  ante  iU.im  fcri- 
pfcrunt.  Poft  ipfura  t.imcn  aUi  inulta  fcim  digna 
addidcrunt  Sc  mcIiot.i. 

1619  Paulus  Henftncr  ttincrarium  Gcrmanix  8y 
Gailix  ,  Anghx  Icalix  ,  cum  indicc  locorum  ,  rc- 
rura  acque  vcrboruin  aiin  monicis  peicgrinaco- 
fiis,  6f c.  Noribctgx  1619  in  odavo. 

i6jo  Jodocus  Hondius  cdidit  Atlantem  Gc-  8tf 
rardi  Mcrcacoris  raulro  auiliorcm.  Opus  pocius 
hiftoricum  qu.irh  m.^themacicum.  lccm  Atl.mtcin 
minorcra.  In  folio  figura  oblonga.  Amftcrodami 
aim  cabulis  optimts. 

165$  Joanncs  Taflin  Gcographus  Rcgius  ta- 
bulas  littoriun  Medicctranci  &  Occani  cdidit. 
Parifiis  in  folio. 

i6j4  Prodicre  Parifiis  v.iria  fcripta  &  refpon-  8^ 
fioncs  circa  propoficira  k  Morino  mcrhodum  in- 
venicnd.irum  longitudinura  ,  cx  quibus  tantum 
hoc  clici  potcft.  In  oftavo  Paiifiis  1654. 

1654  Patet  Philibcrcus  Mohct  Sabaudus  So-  85 
cictatis  Jcfu  ,  Gcographiain  vcteris  rcccntifqac 
aaliix  edidit.  Hac  Opus  hiftoriaim  potius  cll, 
quim  machcinaticuro.  Lugduni  inoftavo  16)4. 

,659  Francifais  Qiiarclmius  LaiidcnTis  Mino  8^ 
rita,  Eiucidationcra  hiftoricam  Tlieoiogicam  ,  & 
Moraicm  Tenx  fanax  cdidit.  Aniuctpix  ia 
lio  diiobus  corais. 

,640  Joannes  &  Comclitts  Blacu  Novum  90 
Atlancem  cdidcrunt.  In  fialio  Amftcrodami  qua- 

tuor  torois.  •  -i  r  i 

i6*oPater  Gcorgius  Foumier  Socictatis  Jclu  9» 


cdidit  HydrographiamGailici.tnqua  ctiaro 
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....  ^  j.arillis  1640  &  i66f. 

,™Ua  P«^^g^;;  „3  B„dini  gcncialis  Minorua- 


rura  r»   ■  f 

yrPacrS;  rSonao  PauloAbba, 
'Valicnfis  Gcographiain  Saaam  Ep.fcupmum 
alltiquorL  aun  figuris  cdidu.  Opus  hifto- 

ricam.  Par'f»'s'n^^'° 
n/  i64i  Goillclmus  Blacu  Inftitutujncm  aftrono- 
'^^nJcani  Gallici  cdidit  dc  ufu  Globoruro  &  Sphx- 
rarmn.Cilcftis  &  Tcrrcftris  ,  duabus  part.bus 
comprchcnfam;  qoarum  prima  habct  duos  libros. 
1„  pi-i.no  compofitioncn  globorum.  Inlccundo 
ufui  tradit  oftoginta,  plciofquc  ad  gcograph.am 
fpeaanics,  nonnuUos  ad  gnonionicam,  aliquos 
i^vigationcnr,  omncs  in  hypothcf.  tcrrx  immobi- 
lis.  Scamda  p.irs  ufus  attingit  globorum  in  hypo- 
thcfi  tcirx  motx,  multa  tanicn  rcpctit  qux  ui  pri- 
ma  partc  fucrant  dift-u  Opus  tamcn  bonuin  & 
niilc  iisqui  geomctrium  iKfciunt.  InquanoAnv 

ftcrodomi  1641.  .  .  _         ,  . 

of  .641  Prodiit  P.irifiis  Pctri  Day.n  Gcograph.a 
qninquc  tomis.  In  primo  dc  Mundo  muha  habet 
ad  Mathcfin  fpcaantia.  In  folio.  Dcfum  taU.U:. 

0«  164:  Prodiit  Bartholomii  Morizoti  Orbis 
Maritimus.Libcr  potius  hiftoricus,  m  quo  rcfcrt 
gcfta  varia  in  maii,  ncmpc  bella  n.ivalia.  Dwionc 

57"^t644  D.Coulon  Dcfctiptioncm  GalUi  inftiiuic 
Gallicc  pcr  flumiiu.  Hoc  Opus  nihil  habct  mfi 
hiftotiami.Parifiis  duobus  tomis  in  odavo  1 644. 
j8    1646  PatcT  ]acobus  GrandamicuscSocictatc 
]tfu,  fcripfit  dc  magncte  novam  dcmonftratio- 
nem  immm>iUtatis  tcrtx  pctitam  ^  virtutc  magnc- 
tica  tcrrz ,  Ucct  cjus  dcmonftratio  non  fit  lcgiti- 
m.i.  Habct  mult.is  cxpcticntias  novas  circania- 
gnetcm  optimas.  Flexix  in  quarto. 
99    1646  Patcr  Philippus  l'Abbc  Socictatis  Jcfu , 
G.illicc  Gcographiam  rcgiam  cdidit ,  quam  cx 
Clttvcrio,Ortclio,Mcrula,Bcrthio,Gonichs,Sy.n- 
pilio  ic  aliis  dcfumpnt. 

NormuJla  initio  dc  circulis  Sphxrx  fcd  nimis 
brcvitcr  ,  ic.-i  ut  imagirutioncm  non  informct  fa- 
tis.  Parifiiis  in  odavo  1646.  . 

1649  Pater  Nicolaus  Zuchi  Parmcnfis  Dillcr- 
tationcm  cdidit  magncticam  dc  primo  magncti- 
co ,  &  caufis  progrcflionum  magncticorum  ,  in 
qua  potius  cauCim  fioalcm  cur  tctrx  mdita  l.t 
vimis  magnctica,  quim  alias,  affignat.  In  quarto 
Roinx  1649.  _    .      ■  •%  r 

K,  16,1  Patcr  Joanncs  Francois  Soactans  3cfu  , 
Gcographiam  divifam  in  ires  partcs  qux  cxph- 
cantrdivif.oncs,univctfalitatcs,  &  part.a.lar.tatcs 
globi  tcrrcftris.  Edi'1't  multa  inutilia  ad  fuum  m- 
ft.tutum  ncmpe  d.vif.oncs  importunas.  Rcdoms 

'm,oQtz\Q  j6;i.  .    ^  i-    •    n  ■ 

M    ,6„  5  Sanfon  Gcogtaphus  Ordmariiis  Rcgis, 

Afix  ,  Europx  ,  &  Africi  Dcfcriptioncm  cdidit 

cura  mappis  "ptimis.  Parifiis  in  quarto. 

"I  1655  PhiUppus  Brict  t  Socictatc  ]cfu  ,  Thca- 
tmm  gcographiai.n  Europi  cdidit  Gallicc.  Opus 
ggiiris  conftans.  Parifiis. 

Itcm  Parallela  Italii  vctcris  &  novt  1649. 
Opus  hiftoriaim. 

i«4  Anno  16  j  4  Patcr  Kirkcr  cdidit  Traftatum  dc 
magnetc  in  ucs  Ubros  divifum ,  in  quorum  primo 
agit  dc  natiira  &  facultatibus  magnctii.  In  pri.na 
paitc  dc  ct.mologia  ,  invcntione ,  gcncrationc  & 


fpccicbus  .nagnctis  agit.  In  feainda  dc  omni\*l» 
faailtatibus  magncns  ,  nempc  attraft.onc  ,  dirc- 
aionc  .armarura,  dcchnario.»c,intlinationccom. 
rounicaiionc  virtutis.  Habct  item  ii  p.iiradoxa 
fcitu  digna.  In  fccundo  varios  magnctis  i.liis  apc- 
rit  &  habct  ftaticam  magnetic.iin  ,  veiforioruin 
fbbri«m,corumquc  ufus  .n  gcomctria  praa.ca, 
altronoinia  ,  gnomonica  ,  in  vari.s  machm.s  ,  de- 
niquc  in  naut.ca.  In  tctio  muUa  habct  dc  ina- 
«nciifmo  feuconfcniu  clcmcntorum  ,  folis  &  lu- 
nx  in  maria ,  hcliotropii  >  mufici ,  imag.nat.onis, 
de  tarantifmo. 

In  hoc  operc  ufus  pricipui  &  praxcs  habetj 
funt  ta.ncn  aliqua  nimis  minutc  cxplicata.  Intcr- 
tio  hbro  muha  congiflit  inutiUa. 

i6j8  D.Samfon  Abbavillcnfis  Gcographus ««J 
Rcgius  mapparuin  gcographicanim  volumcn  in- 
tcgrumcdidu.  Infoho  1658. 

1660  Bcrnardus  Varcnins  Doaor  Mcdicus 
Gcographiam  univcrfalcm  cdidit  duobus  l.br.s 
comprchcnfam-  In  primo  agit  dc  tcUure  ablolutd 
confidcrata  ,  ncinpc  dccjus  figura,.nagnitudine, 
mocu  ,  &  quictc,  loco  ,  dc  tcUuris  fubftamu ,  de 
contincniibus,  mont.U.s,  fodinis,  fylvis,  dc  oc«a- 
ni  partitionc  pcr  tcrras  ,  dc  cjufdan  propr.etat.- 
bus  ,  dc  lacubus  &  fluviis  ,  aquismincraiibus  ,  de 
athmolphita  &  acrc  ,  dc  vcntis. 

L.bro  fccundo  agit  dc  aftcaiombus  telluris 
ccclcftibiis.dc  locorum  Utitudinc,  dc  loms  &  ap- 
parcmiis  ccclcftibus  in  finguUs  ^o"'*  ' 
tus .  de  luo: .  calorc  ,  &  a.mi  tcmpcftat.bus  ,  de 
umbris  &  dcnominationibus  indc  ort.s.  dc  horo- 
logiis  fciatcricis.  dc  antxcis  ,  ant.pod.bus,  de  di- 
vcrfo  ortu  &  occafu  folis  ,  dc  lo..g.tud.nc  loco- 
rum  .  dc  hotizontc  fcnfibdi ,  dc  nav.gationc  fcu 

Iftiodromia.  ,    .     ,         _  1  /r. 

Omnium  q"os  haftcnus  lcg.  palmam  rctuhfle 
dc  eeoeraphia  vidctur  Varenius  ,  exccptis  non- 
nullis  qux  non  vidcntur  ad  hanc  roatcriampern- 
ncrc  ,  ut  dc  Horologiis  5c  Navigationc  non  crat 
dicendi  locus.  Vidctur  iicm  figuris  imaginationl 
fuflicicntcr  non  fcrviilfc,  in  qua  cfformanda  non 
mcdiocnter  laborandum  cr.it. 

Hoc  Opus  bis  cditum  -,  fcmel  in  decimo  Uxto, 
noviflTuncin  oftavo  ab  ifaico  Nouton  mathcma- 
tu.n  ProftlTorc  Lucafia.K)  apud  Cant.ibiigicnfes 
qui  j }  liguris  hoc  Opus  illuftravit.  Cantabrigi* 

in  oilavo  167«. 

Annoi66i  Pater  Joanncs  Baptifta  Ricciolius"*' 
Fcrraricnfis  Gcographiam  &  Hydrographiam  rc- 
fbrmatam  cdidit  libris  duodccim. 

Libct  primus  cft  ifagogicus.  Sccundus  agit  de 
mcnfuris.  Liber  tcrtius  agit  dc  mcnfurandis  rc- 
gionum  intcrvalUsiCum  CatalogoNavigationum. 
Libcr  quarms  giodccicus  eft.  Qiiintus  dc  magni- 
tudinc  dimcticnda  terri.  Scxtus  agit  dc  altitudi« 
nibus  dimeticndis.  Scptimus  dc  latitudinc  rcgio- 
num.  Oftavus  dc  longitudincdimcticnda  ;  in  iioc 
habcnir  tabula  declinationum  magnais.  Nonus 
dc  primo  mcridiano.  Decimus  hydrographicus  in 
quo  intcr  alia  folvit  problcmata  nautica.  Undc- 
cimus  Onomaftiais  cft,  nempe  habet  nomina  pln- 
rinturum  rcgionum  ciun  latitudinc  ,  ficlongitudi- 
nc.  Duodccimus  cft  Synopfis  Gcogiapliix  quam 
in  cn.ce  cxhibci. 

Hoc  Opus  optimum  quidcm  eft  ,  poincrat  ta- 
men  mdius  componi  fi  nempe  aUcnas  matctias 
non  immifcuiUct. 

1661  Gafpar  Schonis  Societatis  ]efa  ,  in  fuo  kx 
Curfu  nuthematico  dc  gcographia  traftaturo  ha- 

bet. 


&  illunribus  MathematiciS. 


bc(  initio  proponit  prindpia  univerfalia  gcogra- 
phi«,  fca  lcvitct  co  quod  in  Allronomia  jani 
fiicrint  traditx  Fctc  totus  tra£katm  hiftoricus  c(V, 
ncropc  in  co  rmgula  regna  &  provincjas  dcfcribir. 
Habet  in  hydrographia  nonnulla  ad  navigatio- 
ncm  fpcflkantia  qux  non  dcmonftrat. 

1665  Pcirns  Counin  Profciror  Matjicfeos  &i 
Opufculo  Gallico  tradit  ttcdccim  ufus  giobi  fitis 
commitnes  tcrraquci  fiiie  dcmonftratioinbus.  Pd- 
lerani  plurcs  affcrri,  Parifiis  in  odavo  1 66j. 
«10    1666  Prodiit  inccrto  authorc  Gcographia 
univerfjJis  GaJlica  auf  conJfcndiofa  ,  in  qua  ptar- 
cipu^deJcribunturProvincKC  Gallia:.  Lugduni  in 
dcctmo  fexto  1666. 
111    i666  Dominiis  Dcnis  Sacerdos  Hydrogr.iphiis 
Regius  &Pfofc(Ibr  Dicppcnfis  Artcm  Navigandi 
aNnpoTuir,  /eu  tradaruin  dc  variationc  pixiduin 
nauticanim,  in  quo  tratbatu,  qninquc  modos  tra- 
'    dit  iiivenicndac  t.ilis  variationis ,  pixcipuc  vcro 
quaJibct  hora  dici  &  nodis. 

Tabulas  habet  amplitudiniim  oriivarum  ad 
boc  nccdfarias  ,  tradatus  cft  nimis  amplus ;  illz 
cnim  omncs  praxcs  &  demonftr.«iontt  brcvius 
tradi  S£  explicari  potcrant.  H.ibct  item  nonnulla 
non  ita  bcnc  cxplicata  ut  dum  dicit  polo  convc- 
nirc  dcfinitioncm  ccntri ,  quod  f.ilfum  cft  ;  ciim 
ccntriim  dtbcat  in  codtm  plano  cxjfterc  &  polus 
in  fiiblimi  cllc.  Dieppc  in  quarto  166  •. 
"»    Jr*.  Vinccnrius  Lcotaudus  fcripiit  dc  magnetc 
bjiie  &  folidc  ,  novumquc  tradit  modiim  expli- 
candi  tam  virtutcm  nwgnciicoruin  quim  tclluris 
duobus  libris. 

Libcr  primus  univerfaliora  capita  magneticx 
Philofophiz  complcainir. 

Scaindus  varios  macnctis  afFcdus  explicat; 
«■cfcllit  Gilbcrtum  &  Cabium  cfficacitcr.  Lugdu- 
niinquarto  1668. 

N.Samfon  filius.Europx.Afiz  &  Africx  Map- 
fas  edidit.  Patifiis  in  quarto. 
?'  1668  M.Dcnis  Prcsbitcr  .trtem  Navigandi 
tradit  per  numcros.  Hnjiis  praxis  in  longioribus 
Navig.itionibu$  fallax.  Fals6  itcm  rcprehendit 
mappas  rcdudlas.  Dieppx  in  quarto  i66j. 

i66cf  M.Dcnis  Prcsbvtcr  Hydrographus  Or- 
din.iriu$  Rcgis  &  Profcllor  Navig.uionis  Dicpx 
edidit  Opus  Gallicum  aijus  titulus ,  Vn  iifctHrs 
dt  U  dtclin4>fin  dn  Stteil ,  &  des  principAtes 
tftetles  dn  firmament. 

Enftmhle  Hn  difcoKrs  fnr  fEfloile  dtt  Nord 
•ytc  deitx  tdbles  pour  trouver  te/evaiion  dn  Pole 
*  ttiit  htiire  de  U  nuit. 

In  hoc  Operc  tradit  folis  dcclinationcm  pro 
quatuor  annis  in  ordinc  ad  latitudincm  mvcnicn- 
d^m,imin6  totum  Opus  cftdc  clcvationc  pli  in- 
vcmenda,  qujc  omnia  N.mis  funt  perutilia. 

Annoi67i  Patcr  Honoratus  Fabry  Societatis 

J«u,  m  tomo  quarto  fux  Scicntiac  phyficx  fcri- 

opcimi  dc  magnctc  ,  oftcnditquc  virtutcm 

'"agnwicam  pcr  fubftantlalcm  diffufioncm  pro- 
pagari.  ^ 

Opus  hoc  optimum  cft  folidum  &  clarifli- 
mura.  Lugduni  in  quarto  1671. 
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funs  ,  &  proportionibus  obfcrvandis  tota  nofir, 
Iit,jurc  adMaihcfm  rcvocatur,  quamvisi  'l^ 
tifquc  ncgligatur  perinde  ac  fi  inccrtis  plS 
tis,  &  nun  Imdubituis  nitcrctur.  Hujus  difd 
phnx  placta  omnu  ad  fcvcrioris  gcomctrix  le^ 
non  ex.guntut  cu  quod  vcl  habiiationis  humaS 
comn^da,  Jubi  itatcm.  vcl  opcris  (oIi5^^, 
vcl  tandctn  clcguuum  cxtcrnauUc  fpcdlct  ma- 
gn.ficcnt.am,qux  umnia  cum  i  gc^mctricis  ratii 
n.bus  taiuum .  non  pcndcant  ,  lcd  alia  rcquirant 
bcnc  multa ,  nnxian^fficiumdifcipluuun.  cxccii- 
t.o  tamcn  &  quafi  praxis  qux  ad  pariiculaiia  dc ' 
lccndit  tota  nuthcmaiicacft. 

Quod  ad  xdium  cortunoda  pcrtinct,  cum  varix 
lint  homitnim  conditioncs  ,  variofquc  in  fuis  do- 
mibus  ufus  rcquirant ,  variam  criam  pattium  di- 
ftributioncm  cxigunt  in  quibus  vix  rcgula  ctna 
dari  potcft.  Ex  quo  fit  ut  dc  hac  partc  utiliflima 
l.cet ,  vix  vcibuni  .nuthorcs  faciant ,  cxccptifque 
paucis  aliquibjs  lcgibus  ex  Vitruvio  defumptis, 
nihilomnino  dc  ptivatarum  xdium  ftrudura  di- 
cant.  Putoautcm  quod  ille  oprirac  dc  architcdu- 
ra  mercrctur ,  qui  Kiftratis  Europx  partibus,  prx- 
cipuc  ideas  aliqujs  xdium  bcnc  compofitarum  iii 
luccm  cdcrct.iion  paiatiotu.n  taiuum,calbIlorum, 
fcd  ctiam  aliarum  minus  przcipuarum ,  ut  omni 
hominum  coiiditioni  accommodatas  xdes  propo- 
nerctconcin.ins,  clcgantcsjconiinodas,  &  bcnc  ia 
ordincm  digcftas  ,  &  hoc  fccundum  omnium  na- 
lionum  genium,  aut  cccli  divcrfam  tcmpcricm. 
cnim  vtr6  opcris  Anhitcaonicx  dccifc  vidctur. 
•  Architcftonicam  igitur  civilcm  ad  publicatan- 
tumxdificia  cxtcmamque  illam  priftantiam  qux 
cx  columnarum  ,  capiicllorura  ,  &  fupcrimpofitl 
trabc.  zophoro  &  coronidc  rcfultat  folent  autho- 
res  communitcr  coardkarc.  Undc  autcm  hic  fub- 
ftrudionis  fpccics  ottimi  duxcrit  non  fatis  Lquct} 
cum  apcrta  iniercolumnia ,  &  omnino  pervia  in- 
commodas  *dcs  ,  &  ad  habitandum  fcrc  inutiles 
rcddcrc  vidcantur  ,  fupervacaneum  ex  aJia  partc 
fit  ad  fuftcncandam  coniignationcm  &  rcdlum  ( 
columnas  addcrc  fi  murus  undiquc  folidus,''& 

Ecrpctuus  crcdus  fit.  Undc  vcl  cx  publicis  xdi- 
us,  qux  omnin6  apcnx.Sc  pcrvix  clfc  dcbcbanrj 
vcl  ab  aliquanim  natioiuim  confuetudinc  ,  qu* 
qiiidem  folem  &  pUivias  fuis  .-cdibus  arccrc  intcn^ 
dcbant ;  acrem  vcr6  libcrum  flc  fpirarc  &  vf^crc 
aipicb.1iit ,  hiijufmodi  compofitio  origincm  du- 
xilic  Jiccnda  clt.  Nain  quoJ  pcrtinct  ad  priroumi 
in  templonim  vcftibulis  piiblicifquc  porticibu* 
primo  adhibitas  crtdimus  ;  &  indc  adrcmploruni 
brnatum  traduftas ,  ut  quod  ptimitus  ob  ccrtum, 
&  peculiarcm  ufum  ufiirpatum  fuit,  quia  gratius 
oculis,  &  magnificcntius  apparcbat,  cclTantc  licct 
tali  ufu  adhibcatur.  Qiiod  vcrd  ad  fecundam  ra- 
rioncm  attinct ,  acccpimus  cx  littcrb  Sinenfibusj 
Tartards  ita  confuctos  cftc  in  libero  ac're  vcrfari, 
ut  fi  qu.i$  Si.icnfium  zdes  habitandas  nanci 
• ,  priiis  diruto  faltcm  uno  parictc  c.is  apcr 


C  A  P  U  T  VI. 

AtchiteSlonices  progrejfts. 

Rchitcaonices  nomcn  «dificionim  om- 
^nium  fciciuiain  indicat ,  quz  cum  in  men- 


ci/can- 

• ,  priOs  diruio  laiicra  uno  paiicic  cis  apcrianr, 
fibi  incarcerati  vidcantur.  Vel  denique  quod 
Liltis  rcgionibus  folos  domorum  angulos,  8c 
ircrva 

tercolumnu        .   -  —   

claudcre.  In  qua  rcgionc  nata  fii  Architcdlura  i 
ncmpc  qux  N.ntio  primum  hoc  gcnus  xdificii 
quod  fty  lobata,  columna ,  capitcllo,  trabc,  zopho- 
ro,  6c  coronice  conftat.inquiri  potcft.  Antiquifll- 
ma  refrointnr  in  Grxcia  dconim  delubra  ,  quz 
talcm  fomum  imiurcntur ,  imm6  qu*  divcrlis , 

G    ii)  fttu^*'» 


V 
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c  A         De  progrenu  Mathefeos; 

^ribus  nomcn  dcdc-     erit  rcpupiatoria  vamfquc  propugnaailorum  te^ 
ftruauramm  hujitfiTiodi  gcncr^  ^  ^   jo.ubus  ap-     fciffioncs  &  tumultiurio  opcrc  cxcitatas  mumtio- 


itructuraiui..  „  ,^,;i,,,s  ^  rcgionibus  ap- 

^'"rTnS  .ndc  q^..-un  i»  Grxcia  v.dcntur 
"•"'^ruVu  "pa  .  C  cft  in  tcmplo  Sa- 

T  '    «       ft  millc  antc  Chriftim.  annis,arch.- 

in^ovpcoubi  immodinis  calor  ,  aurnmlibeno- 
rcm  c^ptarc  docct ,  jam  ftrufturas  .  coUimn.s 
fiiilTc  difti»<aa$  ,  ficut  apud  Mcridionalcs  Amc- 
ricanos  xdcs  falubriorcs  fu»it.  qux  filluris  acbns, 
&  frcqucntibiis  pcrvia: ,  auri  &  ai-ri  hbcriorcm 
aditum  pribcnt ,  quam  qux  continuo  &  m.m.nc 
intcmipto  parictc  contincntur.  Accedit  quod  ipU 
tabernaa.hideaindcfcrtoiMofc  cxcitat.  ait.h- 
cibus  in  i€gyPto  edoftis  ,  atchitcdhiri  jam  lat.s 
manifefta  prxbcat  indicia. 

Huic  t.xmcn  conjca..rx  duo  obftant :  pn.num 
quod  nuUa  rtfcratut  xdcs  facra  ahcujus  momcnti 
in  iEcypto  ;  ncque  cnim  pyramidcs  .ihquid  ex 
ordin.b«.s  Architcftonicis  dcfumcb.ant.  Addc 
quod  non  ita  fidlc  opus  latcritium  m  iCgypto 
ofurpatum  t.iniam  coronidum  projcdhiram  pati 
potcft.  Infuper  i  tignariis  opcnbus  ,  pot.us 
iuam  i  Upidcis ,  hxc  lcicntia  profirfta  cft  ;  cujus 
quippe  prxcipue  pattcs  i  trab.bus ,  «c  domorum 
coronidc  cui  tcih.m  imponitur  nomcnclati.ram 
accipiant.  Hinc  orittir  quod  a.m  tcfta,  ut  a  fub- 
ieais  parict.bus  imbrcs  prohibcant.uhta  perpen- 
<lia.K.m  promincant.  tigniquc  ut  plurimum  appa- 
reant ;  In  architcaura  qita  columnis  imponitut 
molcs,  ptxcipuc  cototux  ,  &  muUum  uUia  fubje- 
fias  f.bi  partes  projcfta  f.t ,  &  tignis,  dcnticuhs, 
mutulifquc  ornctur.  In  itgypto  nec  tanta  hgno- 
rum  copia ,  nec  domibus  tcftum  utarccantur  im- 
bres  iroponatui ,  cum  rarx  f.nt  in  yEgypto  plu- 
V\x  ,  fcd  fimplcx  donu ,  cx  tcrra  bcnc  comptcira 
conftans  idcs  pro  tcfto  habeant.  Q.are  &  ipfx 
hujus  attis  toccs  qm  omncs  Grxcx  funt.Grxcis 
hanc  laudcm  ttibuunt.NulIus  tamcn  author  Gn- 
cus  dc  hac  matoria  faip/ilfc  lcgitur  ,  Primus  Vi- 
truvius ,  qui  &  fing..lon.m  ordinum  proportio- 
Mcs,  &  lcgcs  fatis  accuratc  tradit. 

Architcdhira  civilis  brcvibus  adiixxlum  coar- 
ftatur  finibus ,  utpotc  qni  ultra  quinquc  pcrvul- 
gatos  ordincs  Doriaim ,  Jonicum  ,  Corinthi.aami 


ncs  co.nplcftitur.Addu..tnonnulli  fcptimaii»  pcr- 
fpcaiv.iro  .nilit.ircm,  ut  iiok  hxc  omnia cxhi- 
bcmtur  &  dcfcribantur  in  charra. 

Utriquc  Architcfturi  dux  fa.inil.intur  faculta- 
tcs,  quaium  prima  circa  lapidum  ftftioncs  vala- 
tur,  icamda  tignaria  nuncupatut,  Varia  enim  funi 
xdificionun  gtncra<iux  latomis  noftris  ncgoriuni 
folcni  f  iccllae  utpoic  qtii  cx  gcomctricis  princi- 

Jiiis  robur,  &  firmitatcm  accipiunt.  Ea  autcm 
unt,  v-irix  fpccics  tcftudi.ium,  &  fornicum,  cjux 
licct  cx  matcria  foUda ,  &  gravi,  ncmpe  ex  lapidi- 
bus  conftcnt ,  in  acre  tamcn  pcndcnt,  6c  vi  inna- 
tx  gravitatis  \  cafu  prohibcntur :  \  mntuantmpe 
panium  complicationc,  &  figiura  jpfis  gcomctrici 
indufta  hanc  firmitatcm  mutuantur.  Hanc  fcicn- 
ti.im  in  quatuor  partes  commodcdividcrc  polfu-* 
mus.  Prima  pars  circa  arcus ,  fcu  comoluviatas 
tcftudincs  ,  non  tantu.Ti  fimpUccs  ,  &  orbc  pleno 
nt  vocant  tornaias,fed  etiam  tUuiibis  fcu  deprcf- 
fas,  faftigiatas,  reptantcs,  fcu  peduro  inxqualiumi 
obliquas  s  inchnatas.pcrftringcntcs  ,  fcu  delincn- 
tcs  in  aliud  compluvium,  in  luiri.n  rotundam  oc- 
cupatur.  Sccimda  conicas  tcftiidincs ,  pendulof- 
quc  ut  itadicam  fornicct  excitat.  Tertia  decu-' 
manos  cxtn.it  ,  lunatofque  forniccs  ,  fph.Trico9 
clauftralcs  quadrario  lapidc  dcaiflatos  componit. 
Qiiarta  dcniquc  in  oibcm  aut  Ellypf.n  afcendcn- 
les  cxtruit. 

Artcm  tignariam  adjungimus  ,  qux  ncmpc 
liBnorum  ftdio.»cs ,  &  in  teais  tlcgantioribus 
uuim  cxplic.it. 

His  primifns  rccenfcndi  auftorcs  prxftantil- 
fiini  qui  artes  h.i$  fuis  t»pcribus  illuftratiuit. 

Odavo  Uibis  fxculo  cUca  Chiifti  domini  annu 
primum  M.Vitruvius  fcripfit  dc  Architeauiatcnu 
porc  Augufti.  Cimi  cnim  JuUo  Cxfari  in  multis 
militix  opcribus  ,  qui  ab  Architcao  depcndeni 
prxcipuc  vcri  in  machinis  fabricandis  fuam  no- 
vallct  opciam  ,  ab  Oilavia  Augufto  fratri  cft 
commcndatus ,  i  quo  cum  ita  clTct  honoribus  ,  8c 
prxmiis  affcdius  ,  ut  amplius  fcnii  paiipcrtatcin 
iion  rcformid.irct ,  otium  na^us  fcripht  dc  Ar- 
thitciliira  lo  libros^ 

In  primo  loquitur  de  Architcauta  qnafi  in 


gatosordincsuor.aim,  jonicum,v>tjiii"ii'.iti.ui         •  •  r  -"^     ,  n  j<. r,ar 

fompofitum  ,  &  Tufam!  .lon  cxairrat.  Ad  Ma-  gcncrc,  ex  qu.bus  rcbus  conftcuctn  cju  par- 
^       ..       .     .  .j  n...       riU.ic.  ram  1.1  nubhc.s,  auani  Dr.v.itis  xdincns,d« 


fhcfin  vix  peninct  hxcmateria ,  cum  dcmonftra 
rionibus  careat,  ad  cam  tamcn  rcvocatur,ci  quod 
praxcs  Gcoractrici  in  architcdlura  lilc  ufurpan- 
da  loaim  habcant. 

His  ultimis  fxculis  Architcaufa  militaris  na- 
tacft,  cujus  nc  vctbum  quidcii  Antiqui,  quorum 
in  municndis  urbibus  (olenia,  in  hcqucntibus 
tuttibus  tota  pofita  fuit.  Nos  ncccflltatc  poft  in- 
■vcntum  pulvetcm  pyrium  ,  aUas  molcs  mulio  ma- 
joics,  fed  paiiciofcs  hoftibus  objicimus,  ccrtoqiic 
Ofdinc  difponirous  ut  pauci  muUis  obfiftamus. 
Hanc  Architcfturam  militarcm  in  feptera  panes 
com.nodc  dividimus.  Ptima  pars  fundamcnta,  fcu 
axiomata  hujus  doftrinx  tiadit.  Sccunda  poly- 
gona  tcgulaiia  fuis  propugnaculis ,  vallo ,  &  fofia 
inftniit.  Tcrtia  circa  pritcnturas  omnes,  fa.  ope- 
ra  cxtetna,  hoc  eft  parmuLis,  Umatas  caffidcs,cor- 
tiuta,  cotonata,fbicipulas  fuis  valUs,  loiicis  fbffis 
municndas  occupaiur.  Quarta  irrcgularcs  figuras, 
ccrris  principiis,  &  rcgvilis  adftringit.  Quintaob- 
fidionalcs  f^flas  ,  vineas  aggcrcs,  cuniailos  ducir, 
caftra  fuis  munitiunculis  tutatur ,  tormcntonUTt 
kcUicoru.nfuggefta,fcu  uibunaUa excitat.  Scxia 


tibus,  t.imin  pubHcis,  quani  priv.itis  idificiis,d« 
clcaionc  locomm  falubiium,dc  fu.ida.nciitis  mu- 
rofum  ,  dc  divifionc  operum  intra  civitatem  ,  & 
clcaionc  locorum  ad  urum  conwTuncm  civitatis. 

In  fccundo  agit  pr.Tcipuc  dc  matctia  xdificio- 
rv.ra  ,  atena  ,calce,  pulverc  Putcolano,  dc  gcnett- 
bus  ftrudturx,  dc  atboribus  cidendis. 

In  tcitio  dc  facrarum  xdium  ftru£kura,dc  quin- 
quc  idium  fpcciebus ,  dc  fuudatiottibus  ,  dc  co- 
liunnis,  &  Epiftylii*. 

In  quatto  dc  tribus  gcncribus  coUimnanim.  De 
rarionc  Dorica,  dc  interiore  ccllarum  difpofitione, 
dc  Tufcanis  radonibus. 

In  qiiinio  dc  xdibus  ptiblicis  de  fbro ,  xtano 
carcerc ,  cuiia ,  ThcMio ,  balncis,  Palcftris,  Voi- 
tubus.  .  .. 

In  fcxto  dc  privatofHm  zrdibus  de  atriis  ,  mcu- 
niis,  cxcdris,  dc  Rufticis  idibus  de  Grxcorum 
xdifi  ciorum  difpofitionc ,  firmitatCjfundamcnt.s. 

In  fepti.m  dc  macciatione  calcis  ad  dca- 
b.indum  ,  de  rudcrationc  ,  de  colorib.^ ,  pi- 
ftuiis  xdificiotum  ,  de  Ocia ,  Minio ,  Ccnifla  & 
ahis. 

la 


✓ 
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&  illuftribus  Mathematicis. 

Inquano  de  civiratibus  .  dc  muris 
I"  qt.into  dc  «dibus  Principis 


In  oftavo  ie  fontibus  invcnicndis ,  dc  perdu- 
Aionibiis,  libclbtionibiis. 


«dific;i''°"™"»'^-<i^«uchin^ 


Inft 


quatuor  ordinibus,  Dor 
Iralico, 


In  9  PUtonis  inventiun  dc  Agro  racticnoo  ,  dc 
Gnomonicis  rationibus  ,folis  airfu  dc  horologio- 
runi  dcfcriptionc ,  &  ufu ,  dc  deprchcndcndo  au- 
ro ,  permixco  in  opcrc. 

In  lo  dc  macninis  tra Aoriis,  dc  machinis  ad 
hauricndam  aquam,  de  ctc /Ihica  machiiia ,  de  ca- 
tapiiltis,  baliftis  aliifqoc  fnmlibus. 

Vitruvius  omnium  Architc<aorum  M.igiftcr 
habetur,  quod  primus  ci  dc  rc  fcripfcrit.  Eju$  ta- 
mcn  Opus  potcrat  mclius  difjioni. 

Vitruvimn  coincicnt.iriis  illiiftrarunt  Guilltl- 
mus  PhiUnJct  Ca/liiiontiis  civis  Romanus  anno 
I  fSi^ ,  iV  Bcrnardiiujs  Baldiis  U^^binas  Guadallx 
Abbis  qiu  Iibrum  confcripHt  de  vcrborum  Vi- 
truvianonim  /Ignificationc  ,  aim  vita  ciufdcin. 

i^ugu/lx  Vmdelicorum  in  quarto  ,6 ,  x.  do^rerm^^f;;'"!"""  1 ""^^^''cqucti  ilJufiran. 

Dc  h.c  matcria  i  Vitlio  ad  annum  ,500.     qu  cS^^^ 
ncmo  fcrip/lt.  Gothi  quidcm  qui  in  plcrifquc         .  t  f  *  Petru.  r 

Eu^p,  partibus  dominlum  obLerun^t .  alL  de  l^Xi^^^Z  ^Z^""' '''''''  '"'^'^ 
«aificand.rat.onem  micrunt .  ab  illis  ordinibus        In  priino  agit  dc  fiSi^^  .Jonco.dc  me- 


.      ^  IHS.dc 

'co.Ion.co,  Corimhiaco, 

In  oftavo  dc  rcpulchris        t,-  l 
comitiorum.Thcnnis      '  ^"P^"'^'"'"' 
In  nono  dc  ornamcntis  »dium 

Hic '^ir  t  T*'^"'^'''"^'  W^ibus  &c 

I  «nc      "'"""^  r'-  o-«°Jii  & 


dc  qua  nihil  omnino  fcripfc- 


omnino  alicnam  , 
runr, 

Lco  Baprifl.,  Albcrti  Florentinus  hbros 
flcccin  edidit  de  rc  .Tdificarori.i. 

Priraus  Iibcr.igit  dc  Imeamentis ,  dc  rcgione 
«ciigenda  &  cognofccnda ,  dc  arca ,  dc  panctum 
&  cohimnarum  for.nis  ,  dc  fcalis. 
LibcT  fccundus  agit  de  m.itcria 


Jhodo  municndi ,  brcvitcr  tamcn  ,  multas  habct 
wcas  c.v.ratum,  ncmpc  vicorum  &  mu.ntionum. 
idoncal'™    °  ad;ed.ficandum 
In  tenio  prof.rt  v.uias  tcmplorum  ide.is. 
In  quarto  agit  de  palatiis .  quorum  ichnoera- 
plnas  tr.idir.  Hoc  Opus  multa  habct  bona.  Idt.* 


Qnartus  dc  univerfo  opcrc,dc  ficu  urbis ,  mcc- 
nib<is,  pontibus,  cloacis. 

.  Qiimus  dc  xdibns  ,  poriicu ,  veftibulo,  fcalis ; 
«tem  de  arcc,  de  p.ilxftris ,  dc  lerrcftribus  caftris, 
ac  pnvatis  domibus. 

Sextus  dc  ornamento ,  dc  idificatoria:  adolc- 
«ccnt.a  apud  Afianos  ,  dc  machinis  traaoriis ,  de 
•ncruftationibus. 

Scptimus  de  facrorum  ornamentis  ,  de  portici- 
bus.  dc  columnis,  capitulo  ,  trabe ,  dc  trabcatis  & 
araiatis  columnationilws. 

0<;Ijvus  dc  ornamcntis  prophanorum  xdifi- 
^•orum ,  fcpulchris  ,  pyramidibus  ,  thcatris,  thcr- 

Nonns  dc  privatis  xdibus. 
Dcanuis  dc  operuin  inftaurationc  ,  &  btcuis 
'qu«  indiais. 

In  hoc  opcrc  mulra  rcpetuntur  eorum  qux  in 

""'13.  P.uifiismqu.irto,5u.  '  ^ 

Jfcm  Florcntix  in  quarto  ,j8j. 

CoSButof  ^  '''^^"^  '^^'"^ 

'  fin^."v  ''^'^  i^"'"""  '^•'P"^^^  Cnporali  Pcn,- 
h^lL  '  qi""quc  libros  priorcs  in  linKu.-un 
cla  aT  »%ftacxpIicatione  fatis  fiffa  & 

clara  locorum  difficilium.&  adicdlis  eti.im  figuris. 
inquoegregiani  navavit  opcram.  In  folio. 
Fw""°  '^^'  ^*^""'^  Baptiftx  Albcrti  ,Nobilis 
7n,n  'w  A^^^hitedura  in  gallicum  vcrfacfti 
Joannc  Martino,  i.idcccm  libros  divifa. 
clial?""^  *8«  dc  rcgionibus  falubribus.  &  fitu 
ftric       '"  cohmnis,  parictibus,  fcnc- 

«"s.porns&rcalis  ^ 


In  fccundo  loquitur  de  exemplari  xdium  ,  tum 
matetia  lapidibus,  cxmcnto, calcc,  hgnis,  &c. 
«n  tcrno  dc  ftn.ftura,fcu  de  lapidum  conncxio- 
«>«Jc  contignationibus,  tcdis,  tcftudinibus. 


"on  cflc  iin.tilcs,  viamquc  ad  utiliora  apcrire. 

I  j6i  Jacobui  Lajitcrius  Bi  ixicnfis  libros  duos 
de  modorubftrucndi  tcrraia  muninKntaad  urbcs 
atquc  oppida  quibus  aditus  hofti  prxcludatur. 

Hicmodus  mimicndi  bonus  cft,muiiumquc  ac- 
cedit  ad  hodiernum  ,  porius  Ajcaat  ipfam  praxin 
«  fabricationem  qua.ndifpohtioncm  partium,  dc 
qua  pauca  admodum  h.ibct.  Vcnctiis  iji  quarto 

Anno  Tj67  Philibcrtus  dc  Lorme  Confilia.  ( 
nus  &  Elccmofinarius  Regiuf  ,nccnon  Abbas  San- 
«i  Scrgij  Andcgavcnfis ,  ArthitcOuram  GalJici 
cdidit  in  novcin  libros  divifam.  In  primo  princi- 
pia  gencralia  ad  bcnc  &  falubriicr  «dificandum 
habcr.  In  fcainda  vari.is  rcgulas  &  problcmata 
gcomctricaariificibus  fubaltcmis  pro}X>nit,&mo. 
dum  fundamcnia  jacicndi.  In  teriio  proponit  xdi» 
ficia  qux  funr  fubicrr.inca  ,  irt  cilJas  Vinariai  ,  & 
cx  occ.i/ionc  doccr  mcchoduiu  arcus  clumbis  Jcu 
dcpredioris  cJfurmandi ,  nonnullique  >nftni.iien- 
ra  huic  ncgotio  accommodata.  In  quartoagit  de 
tcftudinibus  cylindricis  ,  inclinatis  ,  item  dc  por- 
tis ,  &  araibus  varic  obliquis,  aut  in  angulo  aut 
in  turri  rotimda,  .iliifquc  hujufmodi ,  &  eoruin 
omnitim  prJxes  rr.idir.  Itcm  conicas  teftudincs 
dea.fratas  ,  fph^ricas  in  Hcliccm  ?.flurgentcs  dc- 
fcribit.  In  qumto  ,  fcxto  &  lcptimo  ordincs  Ar- 
chitcdlonicos  pcr  fingulas  corum  partcs,  &  orna- 
tus  profcquitur.  In  oftavo  oftcndit  quomodo  or- 
dinatio  Aichitcdtonica  aptari  dcbcni  ,  urbiura 
portis ,  arcubus  triumphahbu$,fcncftris,  cnminis. 

In  uliimo  dcnique  agit  prxcipu^  de  caininis,& 
nniltaad  praxin  fpcdb.incia  apcrir. 

Opus  bonum  &  utilc  prxfcrtim  quod  muita 
contineat  circa  teftudincs  compluviatas  &  arcus, 
qtix  ante  illum  nullus  tradidcrat ,  gcomctrici 
enim  proccdit  quamvis  dcmonftrationes  non  .nffc- 
rat,  multas  ex  co  praxcs  dcfumpfimus  in  tra^acu 
dc  lapidum  fcftionc  ,  adJidimu»  tamen  pcrfpicni- 

latcm 


Digitized  by  Go^ 


cfi         De  progrefTu  Mathefeos, 


acnv  Vidctur  ^^"''"^. "  ^j,^^"  i^pommc  ac- 

^;^;^::^^-^^^^-^- 

T;,lo  I^oo  GaUlfus  Akhifi  AtcMtcaus  Ducis 

„.bus .  in  quo  rcpudiatis  confucns  mun.cndi  nuv 
dis.aU  introducit  mcoqu.dcm  )ud.ao  pc.o- 
in  quo  ncmpc  &  propugnacub  funt  mmora 
auim  par  f,t^o.iquc  ordinatio  rcprchcnf.bilis  elt. 
„ndc  in  ufmn  nu,naua.n  rcvocata  fu,t,  nec  ut  pu- 
to  umquam  rcvocabitur.  In  foUo. 
5     Annoi57i  Scbaftianus  Scrbos. 

In  prioiibus  libris  varia  annquorum  xdihaa 
nropo.\it.&  tcmplotum  ichnographias.  var.aquc 
i«umoniamcnns  &  fragmcntis  rudcrum  cru-t. 

In  fcqucntibus  ordincs  archiicaomcoscxpUcat 
variifqoc  matcriis  applicat. 

Se3ti.no  hbro  proponit  vig.nt,  quatuor  do- 
mon.m  rurahum  icUographias  &  fccnograph.as. 
n,m  unius  urbanx  habcntis  in  partc 
caftcria ,  tum  ornan.cnta  canunorum  aftcrr.  Itcm 
Lnullaadcorrigcndas  «dificionm.  .rtcgulanta- 

'"S't"S  aliqua  dc  tcais  contignationibus 
roborandis  utilia  commimia  hcct.quar  omnia  con- 
tcmni  non  dcbcnt.Hcct  multi  doiTMjnim  nirahum 
iicx  vidcamur  nimis  vafti.  &  non  faus  ad  ufum 
coramuiKm  accommodatx.  In  fblio. 
„     , 1  Mittmus  B.i(ri  Mediolancnfis  Opulcu- 

lumlialicumcdiditinquo  noimuUas  op.n.oncs 

rcfcri  circa  atchitcauri  &  pcrfpcAivx  ahqu.i 

placita  curo  folutionibus  celcbrium  Arthitcao- 

rum. 

Opus  hoc  indigcftnm  cft  &  cngui  mcncnn. 
Tttulos  cll  Difftrrri  •«  vtMtru  a'4rchutiiHr4 
(fr  PtrfptaivM  ,  Bicflii  inquarto  i  J71. 
,0  i574  Joinnes  Baptifta  Bcncdiaus  Patrit,us 
Vcnerus  cdidit  Opufcuhim  dc  ftanca  &  mccha- 
nica .  in  <juo  nijul  habct  nifi  vi.Igarc  &  nulc  ex-  -  ^  ^^^^^.  -^ 
phcatu.n;ta  ut  frpc  v.x  noffit  bcnc  .ntclhg,  ;  ha-     pug  V 


W«r  Architcftos  miUtaris  Rcg>s  Galhx  hbrum 

?rn*ll>«  »mvcrfJi.  dc  ,on.cnmbcU,a.. 

Jc  fitu ,  dc  muris  &c  .  •    l  . 

fccundo  dc  rcgularibus  mumt.ombus. 
lntcniodcirregulaiib»is. 
Libio  quarto  dc  dcfcibbcs  comgcnd.s .  p  «- 
cipoc  dc  icmcdiis  advcrfus  coUcs  urbibus  m- 
mLntcs.  Figuris  quidcm  clcgannbus  ornatur 
hoc  Opus :  Muha  tamcn  h.ibct  antiqua.quinunc 
reprchindcrcnnir.  Suo  t.i.,Kn  tcmporc  fiiit  ab- 
cuiusnominisinGaUia.lnfoho. 

Anno  16C4  JoanncsFrancifcusF..wicU.Flo-i4 
rcntinus  Architcduram  cdidit  mihtatcm  Italicc 
cum  titulo  ,  II  Pnntipt  difcfi. 

Opus  iftiul  in  odo  Ubros  divid.nir.  In  prnno 
proiwnuntur  proWcmata  nonnulb  common.a.  Iti 
fccundo  pioponit  pricipuas  partcs  .mm.noms. 
Intcrtio  habct  partcs  propugnaa.li.  d.ftt.bi.t.o- 
ncn  platcarum  intra  munitionc.n.  In  quarto  va- 
rias  dcfcribit  munitioncs  carumque  v.tu  aper.t. 
Quintus  munitioncs  irregubrcs  ntonon.t  Scxtus 
Sinitioncs  in  ..qua  cxtn.ftas  dc^cr.U.  Scptuno 
app.u.uu,u  obfid,onalcm  inftru,t.  OOavus  gubcr- 
natorcm  inform.it.  .  .•1 

Opus  hoc  eft  «'S-'^-^="".'"''^o^l^:S; 
ciuod  in  aliis  paffimnon  mvcmas.  Ordo.Uiu« 

'"H^crX-^^^^ 

lo  faipGt  dc  munitionibus  0^0  capu,bus. 

l„  primo  capitc  proponit  nonnuUas  opetatio- 

""irfccimd"habct  dcUncationcs  propugnacu- 


lornm  partium. 

In  tcitio  confidcrationcs  mihtisqui  arccm  pro. 


bct  iccn  dtfcriptioncm  luccrni  fatis  ingcnrofi 
quam  Sctcnifliino  Duci  Sabaudii  obtolit.  Hic 
proccdit  fccundum  Hctonis  principi.'». 
II    Anno  tj75  Andrcas  Paibdius  librum  cd.du 
de  Architcdhir*  luUcc  fcriptom  Ubtis  qo.ituor. 
In  piimo  dilTerit  dc  maieria  id.ficiotum  ptic|puc 
vcrode  lapidibus,  &  cccmcnto,  v.-ui,fquc  conltni- 
aionibos,  tum  dc  ordinibus  brcviter.  cxmdc  pro- 
ponit  idcas  varus  fcabrum.  In  fccundo  vanas 
idcas  doraorum  tam  Gricorum  .  q«am  Romano- 
rum.  In  tcrtb  idificia  pubhca  ut  pomcs  t.-im  h- 
g.«os  quam  bpidcos .  arcas  &  baf.\.cas  clformat. 
Inquanotcmpbprxcipoc  annqoa  qui  Roini 

.Tifuntur.  11 
^  Opus  bonum  Sc  ptob.u«m  n.fi  qiK)d  idcs  par- 
ticnlariumab  co  propofiti  n„ms  v.iftx  v.dcm- 
tur,  6c  noti  fatis  ad  ufu.n  hodictnum  accommo- 
dati.  In  fijUo. 


In  qii..no  quomodo  propngnanda  l.t  arx. 
Iii  quiino  confidctationcs  Impcratoris  qu.  ar- 

ccn  oppugnat.  ,  ,     •  ur 

In  fcxto  quo  oidinc  ptoccdctc  dcbct  .n  obli- 

dionc. 

1.1  fcptimo  quomodo  fc  gcrcre  dtbcnt  qui  ar- 
ccm  propugnant. 

In  oStim  quo  ordinc  itci  fiiciat  cxctcitus. 
Modus  ..iimicndi  fatis  pcrft£h.s  cft ,  pro  r.«io- 
nc  illorum  te.nponiin  ,  multa  habct  bona  ad  pra- 
xin  fpcaantia.  Circa  annum  1608. 

Idcm  Hicronymos  Cataneo  Novaricnfis  Ar- 
chiteaura.n  militatcm  tiadidit  altcrotraa.itu,in 
quo  agit  dc  rationc  municndi ,  propugnandi .  & 
impugnandi  ,  dc  caftramctarionc  dc  modo  in- 
ftrucndi  acici  ci.m  cxaminc  corum  qui  lormcnta 
bcllica  cxplodunt.  Brcflii  in  quarto  1 608. 

Anno  1614  Samucl  M.iioIo\s  traaaturo  cdi- 1& 


'f'  ,.8°^  Hicronymus  Mapgi .  &  Jacobus  dit  dc  qoinciiic  ordinibus.  figuris  clcgamibus  or 
-  .         n  rViriftinifTJmi  Arrt,irr/>.,c  mi.      nnriim.  FyiMicMio  non  cft  ufclUC  adco  cbra  ,  lei 


Caftiiotus  Rcgi*  ChriftaniflLni  Architcftos  mi 
Utaris  libtum  ItaUct  cdidcrunt,  de  munitionibus 
civit.xtum ,  tribus  libris. 

In  primo  .-igont  de  civitatibus  canimquc  muni- 
tionibus  qua(i  in  gcncrc. 

In  fccundo  dc  munitionibus  particobribus.  nii.i  015  puujic  lULa  n-y—   ^.^. 

In  tcrtio  dc  munitionibus  pottuum,  modifque  Vincentij  Scamozzi  Venen  in  dcccm  l>  roj  vi- 
fund.ui«nta  jacicndi  in  aqua.  f...  In  primo ,  fecundo  .  &  tctt.o  traaat  dc  Ar- 

Additus  cft  traaatus  dc  inftnicndi  acic  com-  chiicaurz  budibus  .  &  othcio  Architctn  lu- 
pofitus  i  Joachimo  Coniano.  ^ 


nntum.  Exp\icatio  non  cft  ufcjuc  adco  cbra ,  fcd 
fipc  confiiu.  ... 

Idcm  traaatum  cdidit  de  Architcftura  militari 
in  qoo  communcs  rcguli  contincntur.  Opos 

ciiam  viilcarc.  In  R.Iio.  .  ,. 

An..6.5  prodiitidcaAtchircaiiriunivcrfahs  ,7 
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bctque  nonnulla  dt  arca  triangulotum  qux  funt 


^1 


rcra  radium .  quo  pofito  affighat  ktus  cujuflibet 

communix  ^  polygom ,  m  toquc  mcnfuras  omncs  tam  ichno. 

Tum  dc  lalubritate  fitus  ,  dc  pottubus ,  dc  rae-  graphtcas,  quam  orthographicas. 
thodo  dcfcr ibcndi  fims ,  rum  dc  mati  &  fiuviis,         E)us  praxis  facilHma  cd,  &  i  quovis  intcUiri 

de  acre  falubri,  de  ventis,  «c  cotum  divifione  ,  dc  potcft ,  quod  intcndcbat ,  ut  fine  geomccria  fc 

civitatibus ,  carumque  pattibus,  &  munitionibus,  arithmctica  has  praxes  docerrt. 

platcis,  tcmplis,  palatiij :  habct  nonnulia  dc  arcis         In  fccundo  traaatu  <4rvcr  m^rk^j^-  _r  

polygonoium 


Dciiique  de  «dibus  Romanonim ,  ttim  vana- 
rum  xdiiim  6c  vilLirum  ideas  tam  fccnographi- 
cas  quam  ichnographicas  cxhibet ,  partefque  de- 
fcribir.  In  fcqucntiDUS  agit 
Dc  orduiibuj,colunini$»oniamentis,  arcubus> 

intcrcoiumnJiJi 

7  um  de  materia  zdificiomm ,  lapidum  vaiiis 
fpcciebus ,  cjmcntis. 

Deniqiic  de  lignis  ,  contignationibus  ,  te&is, 
teHudmhus. 

In  plcrifquc  nimis  pTDHxc  &  oracoric  proccdic 
ncc  ad  pariiail.iria  defccndicprzcipue  in  duobus 
prioribus  libris.Tercius  ucilior  cft  eo  qu&d  zdiutn 
vcrc  exiftcncium  dcfcripdonem  habcar.  In  foUo. 
t8    1618  Pcodiit  CtroTiA  Imperialt  ,  feu  dc  Ar- 
chicedliira  milicari  tcalicc  ,  auchore  Perro  Sardt 
Romana  Hic  tradacus  duas  parces  habct  7  hco- 
ricam,qi!zdc  finc  Architcdlurz.de  fitu.dc  often- 
fionc  ,  de  formi ,  &  materia  munitionum  agic. 
Tota  fcr^  hiftorica  eft  exemplis  anciquorum  ilki- 
ftrat.i.  Sccunda  quz  praftica.modum  habct  com- 
mnncra  municndi ,  nonnulla  cameu  quz  1  noftris 
/rchicedis  non  probircntur.  Przcipuc  vcr6,qux 
dc  duplici  quafi  folla  proponit ,  alccra  plcna  fcd 
non  mult!im  Ina ,  alccra  ficca  &  lorica  quafi  dcii- 
tata.  H.rc  inqiiam  ab  omnibus  non  probareiitur. 
Rtliqiia  fnnt  bona  fed  communia.  In  fblio. 

Anno  i6i9prodiic  Parifiis  Rcgula  gcneralis 
Architcaurx  quinque  otdinum  ,  ncmpe  Tufci , 
Dorici,  Ionici,Corinchiaci,Compofici,  fectindum 
rcgulas  Vicruvii:  In  quo  nihil  nifi  commnne  opus 
ucilc,  in  quobrcvis  tantum  figiitanim  cxplicario 
continctur.  NuUus  hujus  opcris  aiiihor  ptofcr- 
nir  :  dicitur  correftum  l  D.de  Broflc  Atchitcite 
Rcgio.  Inkilio. 
xo  Anno  16  n  Pccrus  le  Muet  bftvcm  idcam  zdi- 
ficandi  edidit  in  lucem.  Opus  utilc  quidem  (ccun- 
dum  modum  Parificnfcm  ,  non  vidcnctir  ramcn 
cjus  idcxfaris  fublimcs,  &  facis  rtnuUcs.  In 
fdio.  ^ 

II  1614  Ludovicus  Savor  Medicus  recius  Archi- 
teauramGillicam  dc  xdibus  parciculanbus  cdi- 
dic  in  quo  :^t  dc  mcnfuris  &  propdrtionibus 
xdificij  cijulqne. 

Hoc  Opus  figuras  nullas  habct.conrinct  tamcn 
multa  utili.i.  Parifiis  in  oftavo  1614. 

^  1617  Mathurinus  Jouflc  traOatuinedi. 
dit  deane  fcras  fobricandi.  Primus  quod  fciam  de 
hac  anc  fcripfit ,  multaque  arcana  hujus  artis 
apcrit.  Opus  utilc.  In  folio. 

Eodera  anno  1617  idcm  Mathurinus  Jouflc 
ttailatum  cdidit  de  artc  fabri  Ugnarij  ,  nempe  ar- 
jcm  conftraendi  teai  clcgantioris ,  mcthodo  fci- 
licct  apud  Galbs  ufitata.  Ex  co  multa  dcfuropfi- 
in  tra6):atu  dc  ea  re  quem  cdidimus.  In  folio. 
*J  I<i9  Domimis  F.ibrc  Architcdlus  militaris 
Gallici  Architcfturammilitarcmcdidit  fubtitulo. 
i^'  FMbritfHti  dn  fttur  Fshrt  fur  tordrt  de  frrii- 
fur  ,  fwrdtr  ,  Miuqiur  <^  dtfeftdre  lei  pUcti. 
Qiiatuor  habct  trsftacus. 

Primus  pcaxcs  hibcc  ad  municndum  quodlibec 
polygonum  ,  cujus  praxis  fupponit  figurz  mino- 
Tem.  l. 


,j    n  j       '"^^*"'  mcthodosufurpara» 
ad  cuftodiemlam  arcetn  temporc  pacis,  ncnuT 
dmum,  ftationum  &  vigilum. 

In  tcnio  &  quarto  propugnationem. 


or- 


Opuspocius  praaicum  qJamchcoricum.  fii. 
cilc  &  mrcll.gibilc  complcdcns  omnia,  qux  com- 
inumccr  ulurpantur. 

i6i9  Anconius  dc  Ville  EqucsTolofas  Atchi-  14 
teaurammilicaranGallicccdiditfubhoc  citulo, 
Let  foriificMnens  dn  CkevAlitr  dc  ViHe  To/e/iiw! 
Hic  etat  addidus  obfequio  fcrcniflimi  Ducij 
Sabaudiz  ,  mUitavitque  iii  Pedcmontia  Trcs  li- 
bros  habet. 

Primus  vcrfarur  circa  conftruftionera  muni- 
tionum.fubdividiturqiic  in  quatuor  partcs.  In  pri- 
ina  p.irtc  nonnulia  univcrfalia  circa  fitum  loqui- 
tur  dc  fingulis  polygonis  rcgularibus.  Singulas 
itcm  pattcs  munitionis  intcrnas  dcicnbit.  In  fc- 
cunda  exteriorcs  partes,  promuralc,  folfas  &  viam 
tedam  cxhibci. 

Tcrtia  opcra  cxccma ,  &  irregulares  figuras 
confiderac. 

In  qiiarca  iniiniciunnilas  aliaquc  addicamcnta. 

Sccundo  libro  impugnacionan  proponir  prima 
parte  improvifam  ,  loquiiiirque  de  inficitio  tor- 
mento.  Le  ptidrd. 

ll>  fecunda  de  obfidionibus  fingulifquc  circunJ 
ft.mtiis ,  lincis  obfidionalibus  ,  vincis  ,  cunicuhs, 
fuggcftis  roachinaruin. 

Tertius  de  munirionum  cuftodia :  In  prima  par- 
tc.de  exctibiaruinordine  :  Iii  iceiinda  dc  rcpugna- 
rionc. 

Hoc  Opus  optimum  cft  &  ab  oronibus  zfti- 
marur.  Infolio. 

Anno  1650  Francifcus  Tcnfini  Crcincnfis  *J 
quondain  Architcdus  militaris  &  Loco  tcneiu 
Gencralis  tormcniorum  bcllicorum  Diu  is  Bava- 
rix  ,  Regis  Hifpaniz,  &  Impcratoris  Kodolphi 
fccundi  ,  &  poftca  reipubltcx  Vcnctz  ,  poftquam 
inteifuiflct  ododccim  obfidicnibus ,  &:  quacer 
fuiflct  obfcifus,  poft  varia  ccrtamina  &  ptignas 
Architcifluram  militarcro  confcripfit  Italice  fub 
hoc  titulo  ,  La  fvriifcttiioHe ,  ^nardid  ,  dtftfd ,  t 
ejfuj^nmiiene  dellt  (ortef.z.e. 

Suum  Opu%  in  tres  hbios  parritur,  in  quonun 
primo  poft  l.iudcs  arihitcaurx  militaris  ,  de  fitu 
munitionum  fingulorunKjuc  prxrogarivas  6c  iq- 
commoda  profcit,  nim  fingulas  partcs  munitionis 
percurrir,  ctiaro  prxmunitioncs  itnn  cxhibct. 

In  fccundo  dilferit  de  gubernatoris  oflicio  ,  &c 
qiiomodo  fe  gerere  dcbeac  prxrcrtim  tcinporc  ob- 
fidionis,  quomodo  fiippcrix  obfcflis  fint  facndx, 
docet. 

Tcrriiis  dc  oppugtiatione  urbiiim  five  ex  im- 
provifo  five  cx  longa  obfidione  diflcrit,  8c  dc  fin- 
giil.uibus  artibiis  trinchcis,  vincis  fuggcftis»  aliif- 
quc  ferinoncm  habct. 

In  hoc  operc  ad  particularia  defccndit  &  bcjie 
explicat ,  icmque  prout  de  faiko  gcritur  exhibcr. 
In  fblio. 

Anno  i6ji  jacobus  Barroziio  &  Viijnola  1» 
Opus  edidit  dc  quinquc  ordinibus,  in  quo  (cilicet 
proponir  ideam  fimpliccm  hotum  ordmum  et 
probariflimis  antiquorumcxcmpUs  cnicam  ,  ciim 

H  ornaincnM» 
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^8         De  progrefTu  Mathefeos, 


ornanicnris  f.ngi.loruni  ordinum.  quod  Opus  l.m- 
plcx  cft  &  probaiiin.  nb  oinn.bus,  idcoqiic  poltci 
^.b  fonna  minori  cdicum  cft  ,  ut  co.nmodiorcm 
ufum&ariihcbasroagis  accommodauim  habc- 

ret.  Ljfulio.  .     „        i  i  j 

17  16}  1  Joannct  lc  Nonna.id  traaatum  habct  dc 

rcfticuuonc  militix  Gallicxpn  quo  diHerit  dc  mu- 
niis  omnibus  i  limplici  pcditc  ad  Impcratorcni, 
cum  cxcrcitiis  tam  cquitatus  quam  pcditatus , 
adcm  iiUlriicndi  tam  in  planitic  quam  in  monti- 
bus,  caftramctationc,  itcm  de  rc  nautica  in  ordine 
ad  claires.  Rothomagi  in  quarto  1 6  ?  1 . 

18  i6h  Antoiiius  Rivan  Carpcntoratcnhs  ar- 
tcm  muniendi  loo  rcgularia.fcu  irrcgularia  Galh- 
cc  compofuit  ,  cum  modo  omnia  iii  folo  cxc- 

.  qucndi. 

Putat  author  multa  circa  irrcgularcs  figuras 
dixiflc  ,  qux  \  nullo  haacnus  didhi  fucrant ,  qux 
tamcn  non  funt  inagni  roomcnti.  Parifiis  in  quar- 

to  1654.  ,  1    »  L- 

»3  Anno  i6h  Adamus  Froitach  cdidit  Architc 
auram  miUtarcm  Gailicc  figuris  appofitis  orna- 
tam,  camqiic  in  trcs  libros  divifim. 

In  primo  agit  de  munitionc  in  gcncrc,  &  dc  rc- 
gulari.  habct  t.ibuUs  trigonomaric c  fupputatas. 

In  fccundo  libro  irregulares  figuras  munit ,  & 
opera  ottfma  cxrniir. 

In  rertio  dc  caftramctationc,  de  oppugnationc, 
M  vincis  cxtcrifquc  dilfcrit. 

•Opus  bomiin  &  bcni  digcftmo  nec  nimis  pro- 
lixum  quod  f  iffic.cns  vidctur.  In  folio. 
jo  1641  Mathurinus  ]oufl'c  cdidit  Gallicc  libnim 
cui  titulus,  L*  ftcrtt  d' Archiitnnr*,  in  qoo  tradir 
dclincationcs  gcomctricas  compluvionim,araiuro, 
tcftudiiuim  ,  hclicum  praxcs  hibct  fine  ullis  dc- 
monftrationibus. 

Opus  tamen  utilc  prxcipui  vcri  inificibus. 
In  fouo. 

Ji    Anno  1643.P.  Francifcus  DcT.ind  c  Sociaatc 
Jcfu  libriim  cdidit  Gallicum,cui  titulus,L' y^rcfci- 
ttnure  dts  vtuttj  »n  (trt  i*$  trtttt  cr  coupt  des 
vouies ,  fni  dcconftruftionc  omnis  gcncris  rcftu- 
djntun,&  de  praxibus  ad  fbrmandos  Tapidcs.  Tra- 
flanis  titiliminus ,  vidcnirquc  pauca  admodmn 
omififlc,  folas  ptixcs  habct  figuris  aptiflimis  cx- 
plicatas.   Opus  abfolutifliinuin  fi  demonftratio- 
ncs  ,  adhibuil^t ,  cas  in  iiaAatu  de  fcftionc  lapi- 
dum  adhibuimos. 
J»    164J  Coincs  dc  Pagan  cdidit  Gallic^  nov.im 
methodum  aras  municndi  multomcliorem  con- 
fucti ,  triploquc  magis  rcftitivam.  Hoc  probatur 
abomnibus  communitcr,  cxpcnfastamcn  inmu- 
nicndo  paulo  majores.  In  folio. 
3}    Anno  1641  prodiit  in  Kiccm  Peribologia ,  fcn 
municndorum  locoruin  r.itio  Vvilelmi  Dilichij 
totum  fcrc  volumcn  in  figuris  pofitum  eft  ,qua- 
rum  plcrique  cxplicationcm  nuU.im  habcnt.  In 
explicando  aotcm  artificio  munitionum  tmmora- 
tur  diutius ,  tantumquc  notmulU  affcrt  ad  fituin 
pcrtincntia.  Infblio. 
34  Anno  1647  M.uhias  Dogcn  Dttimburgenfis 
Atchitcdhuam  militarcm  modcrnam  cdidit,  variis 
hiftotiis  taii,  vetcribus  quam  rccentioribus  con- 
finnatam  ,  figuris  ornaiam  aim  Ichnographiis 
prxapuarum  totins  Europz  munttionum  prxci- 
puebclgicarum  Scbatavicarum. 

Prijnus  \ibct  tcrminos  8c  axiomata  totamquc 
nwnitkmcTO  tcgularero  aiin  prxmunitionibiis,  ta- 
buUs  ucm  tnm  ichnographicas  ,  nuam  onhogra- 
phicas  complcftitur. 


Sccundus  munitiones  habet  Irregularcs  aitn 
fuis  pariter  tabulis  ,  fingulafquc  earum  circun- 
ftantus  commoda  &  inconimoda  pctfequitur. 

Tcrtius  libct  cft  de  inunimentorum  oppugna- 
tionc ,  caftraroetationc  ,  lincis  acccfliium ,  muni- 
tiunculifque  cxcitandis  ,  de  vinca ,  fuggcftis  tor- 
nKJUoruro  bclUcorum. 

Qiiartus  habct  propugnationcm.  Opus  iftud 
abfouitum  cft  ,  &  quoad  dodrinam  non  multum 
ditK-iT  ab  iis  qux  Adaimis  Froitach  docuit.  Habet 
prxtcrca  hiftorias  varias  quibus  doftrinam  fuam 
illufttarc  &  probare  nititur :  ex  qiio  fit  ut  fit  pro- 
lixiof  ,  ita  ut  qui  fola  prxccpta  &  artem  inqui- 
runt ,  vix  cam  t.nn  facilc  agnofcant  ant  cx  toi  hi- 
ftoriiseruaiu.  Iufolio. 

ifijj  p.  pemis  Bourdin  Societaris  ]cfu  archi-JJ 
tcfturam  roiUttrem  &  gcomcitiain  roiliurcm 
edidit. 

In  hoc  operc  principia  munitionum  clarc  ct- 
plicat  adjcdis  figuris  &  ptaxibus  idoncis.  Parifiis 
inoftavoi655.  , 

i<j8  F.du  BreuiU  Socictatc  Jcfu,  fubnomi-5* 
nc  Sylvcrc  dc  Bitanvicu  gallicc  Architcilur.-un 
inilitarcm  cdidit.  Cui  titulus  tft  ,  L'Art  mnhierfel 
dts  firtificdttoni  Franfcifts ,  Hol^ndtifie ,  ll*- 
liennes  ,  tivec  VArt  d^Aimfjuer  (jy  deftndre. 

Hoc  Opus  figuris  clcgantibus  illuftratur  ,  ha- 
bctqiic  praxcs  ordinarias.  In  eo  difficiliora  defi- 
dcrantur,  ut  qu.T  pcriincnt  ad  figuras  irrcgulares. 
Parifiis  in  quarto  1658. 

Anno  1669  prodiii  in  lucem  Architcaura  mi.J7 
litaris  Patris  Andtcx  Tacquct  Annicrpicnfis  i 
Socictatc  ]cfu  ,  in  trcs  partcs  diftribita. 

In  priiTU  p.Trtc  Architcftutc  militaris  progrcf- 
fum  exphc.it,  terminos  tam  ichnographicos/juam 
orthographicos  &  axiomata  tradit  ,  rcgulam 
munitionuni  cxarandarum,  tam  in  chartaquain  in 
folo  ,  opcta  itcm  cxtcma  cxtruit. 

Sccunda  pars  muniiioncs  irrcgulares  habct. 

Pars  tertia  oppHgnationcm  &  defcnfioncin  ha- 
bet  circunvallationcm,lincas,  fni  trinchcas  rcdu- 
ftus,munitiuncula$  tormcntorum  fuggcfta.pcrfb- 
rationcm  loricx,  vincam  ,  cuniculos,  itcin  defcn- 
fioncm.  Omnia  clarc  ti  bcnc. 

1661  Patcr  Gafpar  Schotus  c  Societate  ]cfu,  5* 
in  fuo  Curfu  inathcinatico  traftatum  habct  dc 
Architcftura  militari  nimis  brcvcm. 


C  A  P  U  T  VII. 

De  progrcjft  Muficx. 

QUart.im  Mathefcos  partcm  Maficim  agno- 
vcruiit  Antiqiii,  oijus  digniiaicni ,  &  pr«- 
ftantiam  ,  vcl  ex  fuavitatc  qui  omncs  dcnuilccf, 
ita  fufpexenmt ,  ut  in  cclcbrioribus ,  ipricipuif- 
quc  a^ionibus,  tanquam  divinum  quitl  iUani  ad« 
hiberent.  Tanto  enim  in  honorc  apud  cos  fuit,  ut 
nuptias  cclcbrari ,  cp«ilari ,  bclKun  inirc  ,  ftrdcr» 
fancirc ,  diis  facrificare  linc  mufica  nefas  cflet , 
illcquc  indodb.s  pcnitis  habcrctur  qui  mufJcam 
ignorarct.  Refti  quidan ,  fi  enim  vim  nommis 
fpc£keraus  omnem  cniditioncm  ,  &  fcientijim  fi- 
gnificarevidetur  mufica,  fcu  omncm  difciplina- 
rum  orbem  ,  ipfamquc  adeo  Philofophiaro,  com» 
plcdii  nomaicbtura  a  mufis  dcfumpta  ,  qu«  om- 
ni  omnini  difcipUnx  prxcflc  creditx  funt.  Au- 
diamus  C^iintiUanum  ,  Qui*  igtiorat ,  inquit ,  mu- 
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lo  PhilofopJ"-""  .  maximam  muiicain  appclht* 
Qui  iicinpe  affcifkuiim  harmoiiiam ,  vinuiumquc 
concencum  iiid""t.  Scd  nimium  latc  patct  bcc 
rouficst  appcllatio.cam  fuis  finibus  coardabimus, 
(\  cain  cincndi  appolltc  ad  aurcs  dcmulccndas 
rcicntiam  nomincinus :  ad  quod  prxftandum,  non 
fimpliciter  foni  naturam  ,  &  produdlioncm  inve- 
ftioit  i  fcd  cir«  if  vcrfatur,  quatcnus  aunum, 
&  lationis  jttdicio  ,  fub  mcnfuram »  &  numcrum 
cadit.  Qiurc  Arithmcriccs  aliqua  fpccics  cenfcn- 
da  ell  roiiilcj,  non  abtlr.i(aa  illa  quidnn,  qux  nu- 
raertw  ab  onini  materia  fcparatos  confiderct ,  fcd 
ouicofdcm  aflixos  intucitur.ncmpc  corum  con- 
/(Muntias ,  dillbnantias  intcrvalladctcrminet, 
idc6quc  vetercs  mullci  volucrunt  niclos  objc- 
flum  fcilicet  mu(ici  clfc  tcmporimi  ordincm,  Pla- 
to  ver6  motus  ordincm  noiiunavit. 

Nimis  rudis ,  &  inepta  vidcnir  mufices  divifio, 
tn  naturilcro,&  org.iiiicam,ncmpc  naturalcm  qux 
voccarticulaticonlVct,  &  orgaiiicAm  qux  inftru- 
mcnris  variis  producitur.  Cum  cadem  in  utraquc 
conftct  ratio  murtci  ,  hicquc  confideratio  quod 
cuni  voccarticulata  conjuncla  fit ,  aut  cum  in  fo- 
no  in  arriculaco  confillat ,  nihil  ad  hujus  fcicntix 
con/idcrationcm  pcrtincrc  videatur.  Solidior  vi- 
dcretur  h.tc  divifio  qiii  duplicem  admittcret  in 
mu/ica  faculratc  Theoricam  qux  circa  fonorum 
Thiwiam,  fola  conim  cognitioiic  contenta  vcrfa- 
tiir,  &:  pradicinj,  qux  fccundum  rtgtilas  artis  ar- 
t:ficiosc,&  cum  dckclationc  modulatiir.  Alij  noh- 
nulli  muficx  divifioncm  protulcrunt  ,  ncmpc  in 
iinnionicam,  rithmicam,  &  mctricam,  Prima  dif- 
fcrcnrias  fononim  fccundum  acutum,  &  gravem, 
nempc  fonos  ad  harmoniam  aptos.rejcftis  incpris 
confidcrat  ,  hoc  cft  intcrvalla  hannonica,  tonos, 
hcmitonia,confonantias,diironantias,&  in  quibus 
numerorun-.  proportionibus  ca  oinnia  pofita  fint 
invcftig.it,  praxis  vero  illi  rcfpondens  voccm  pcr 
cani  intcrvalla  attollcrc ,  aut  dimittcrc,  &  fcain- 
dum  ca  intcrvall.i  movcre  docet  ,  quod  vulg6  in- 
toiiare  dicimus. 

Rythmica  prxccrca  qux  obfcrvat  varias  in 
q"oaiinquc  fono  moras,  &  quali  prolationcs,  fcu 
«t  vocant  ad  mcnfuram  &  numeros  canif.  Tatia 
tnctricaqux  mctris,  fcu  vocibus  &  ar{;umcnro 
convenicntem  modulationcm  adapt.ir ,  (^d  vciba 
noris  ,  &  notas  verbis  accommodat.  Ha:  quidcm 
▼«dctentur  potiiis  p.irtes  muficx  ,  qnam  fpccics, 
qui  cniroapud  nos  mufici  dicuntur  ,  hxc  munia 
impJcrc  dcbcnt ,  neinpc  ut  bcnc  intoncnt ,  cxadte 
"wnliirain  fcquantur,  &  qui  com^xjnunt,  vocibus, 
&  argumento  notas  accommodcnt ,  fcd  ncque 
hoc  inodo  omnia  mufici  officia  rcccnfcnnir  ,  aim 
prxtcrca  mclopeiam  habcamu$,qux  divcrfas  par- 
tcs  ita  componit ,  ut  fymphoniam  cfficiant ,  & 
nnnquam  difcordcnt.  Qiix  ultima  muficcs  parj 
"d  rcccntiorem  muficam  pertincrc  vidcnir ,  cum 
nulliim  fymphonix  apud  antiquos  cxtct  vefti- 
giitm ,  ncmpc  concludi  non  po0ic  cx  conim  fcri- 
ptis  pluribus  fimul  divcrfis  vocibus  ccciniffc^qua- 
nim  una  balTum  cfficcrci ,  alia  tcnorcm,  aut  con- 
Tatcnorcm  ,  alia  fupcriorcm,  Quarc  communitcr 
rcccntior  mufica  vidciur  has  partcs  polfc  admit- 
twc.  Ut  impcrfcftior  dicatur  cantus  planus  ut 
'ocant  &  Gregorianus  ,  in  quo  gcncrc  cancndi, 
attoUitur  ,  aut  demittitur  fonus  ,  fccundum  acu- 
tum,  &  gravcm,  rocnfura  vcr6  non  ita  cxadlc  ob- 
Tom.  l. 


fcrvatur  ,  hunc  cantum  commutiiter  fn  Ecclefii 
adhibcmus,  nullumque  .ihas  admittcbamus.  HU 
vcro  fpecics  muiiccs  cft  pcrfcftior  ,  quam  can- 
tum  variabilem  ,  &  figuratiim  vocamus  ,  inqud 
teinpora  probtionum  ,  &  quafi  rooras  cxaaiis 
fcu  in  minutiorcs  pancs  dividimus,  &  ad  menfu- 
ram  cxigimus.  Mctrica  autCTO  &  mclopc^a  ,  ad 
f  horagum  ,  fcu  compofitorcm  pertinet  ,  qui  non 
tantum  ionos,&  moras  vocibiis , &  argumcnto 
accomraodct,  fcd  foi.os  fonis,  acutos  gravibus,i[a 
adapict  ut  dillbnantias  non  cflici.int  ,'Vcd  gratara 
auribus  fymphoniam  producant. 

Dodior  crit  illa  divifio  qua  roufica  in  canoni- 
can),&:  mathcmaticam  dividitur,  canonica  de  pla- 
citis  &  principiis  muficcs  fccundum  fcnfuuro  cx- 
pcricntiam  dijudicat.  Ita  mufici  noftri,  ctiam  quf 
in  ea  atte  fublimiores  ccnfcntur ,  i  fcnfibus  fuas 
rcgulas  accipiunt  ,  nempc  cflc  aliqua  intcrvalla 
confona  ,  afia  dilfona  ,  Diapafon  fcu  otSav.im  ex 
quinta  ,  &  quarca  compoficam  cllc  ,  Tonum  eflc 
excefliim  quinrz  fiipra  quartam,  ncque  ulcerius  iit 
iis  inviftignndis  opcram  ponunt, 

MatiKmacica  vcro  non  tantmti  fenfiujm  judU 
ciiim  admittii,  fcd  prxterea  ratione  eadcm  placita 
cxaminat ,  confonaiuiarumquc  fingul.irum  r.itto- 
ncs  in  numcris  cxhibcc.Ex  qua  divcrfi  proccdcn- 
di,  &  fonos  cxaminandi  mcthodo  ,  Triplex  mufi- 
corum  fe£ta ,  fcu  quafi  claflis  orta  cft.  Ariftoxc- 
nia,  1'ythagocica,  &  Pcoltmaica.  Prima  fcnfibus 
fidcbat ,  &  ad  eotum  judicium  provOcabar.  Py- 
thagoras  c  contra  parvi  facicbac  fenfus  judicnumi 
qiiod  non  fatis  acairatum  ,  &  in  rcbus  minutiori- 
bus  non  fatis  fidclc  cxiftimabat.  Scd  aliquas  cau- 
fas  intclligibilcs  ,  in  ccrtis  numcrorum  rationibus 
pofitas  cxcogitabat ,  ad  quas  omnia  muficx  pla- 
cita  cxigcbat.  Ptolemxus  vcro  utnimquc  admiflt 
judicium,  tam  fcnfus,  quam  r.itionis. 

A  quo  fii  invcniamufica  folcnt  muUi  inquirc' 
rc,  Eufcbius  Dionyfio  eam  adfcribit,  Diodonis,8c 
Lucianus  Mcrcurio.  Alij  Apollini ,  Polybius  Ar- 
cadibus,  Athmxus  Phrygibus  Plinius  Amphioni 
Dircxo  ,  alii  Philcmoni  ,.ilii  LinoThcbano  ,  alil 
Pyth.igorx  Samio,  alii  Orphxo.  Qin  t.imcn  om- 
nia  falfa  liint ,  ciim  Gcncfis  aflctat  Tubal  fuille 
patrcm  cancntiuin  cithara,  &  organo.  Putoergor 
fi  dc  mufica  n.inirali  loquamur  ,  cam  ita  fuif- 
fe  infit.im  \  natura,  ut  nulla  fit  natio  batbara 
qiix  aliquos  modos  muficos  noii  habcat ,  &  cam 
cire  homini  hoc  \  nacura  indiium  ,  iit  vcKcm  ad 
concentuum  modularioncm  inflcftac ,  caqiic  nio- 
dulacionc  dcki>ccur,  ac  lufcinix.  auc  avi  aiilibct, 
atquc  adco  invcntorc  opus  non  fuir ,  in  ca  faail- 
tatc,  quam  i  natura  difcimus.  Si  vcro  Je  arte  «e 
fcicntia  3g.itur,ccrrum  cft  Tubal  inventorem  fiiif- 
fe  inftrumcnronim,  qux  chordis  conftant.  An  ve- 
ro  prxrerca  idcm  Tubal  cx  mallcorum  fono  ,  co- 
rum  didicerit  proportionem  ut  accidit  Pytha- 
gorx  ,  hoc  finc  ullo  probabili  fandamcnto  aflcri- 
tur.  Undc  pufo  muficam  quam  vocamiis  inathc- 
maticam  |urc  tribui  Pythagorx,  qui  cum  muficaitV 
ariftoxcni.im  oprimc  callcrcr,&  cafu  aiiqoo  ii> 
officina  fcrraria  ,  mallcos  in  oftava  peifcftc  con- 
fonos  repcrilfcr  ,  adftatccx  cxamen  dcprchcndir^ 
unum  alrcrius  dupluin  f.iiflb  ,  conclufitquc  ofta- 
vam  in  rationcdupla  poficaro  clTc  .  ex  quibns  ad 
alias  confonanttas  cxaminandas  progrcffus  cft. 

Muficcs  utilitatcm  ,  &  cfficaciam  muha  com- 
roendant  :  prtrcipu^  vcrA  quod  molcftias  aninii 
roinuat  &  abftcrgat.  Cclcbris  cft  cnim  ad  mufic* 
commcndationem  bais  ilU  Sctipturx,neropi  Rc- 
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Siritu.  Domiai  nwU.s  arripicbat  Soul.  Dav^d  .oU 

aEUtur  Saul.  lcvius  habcbat  5  cutn e.«m na- 
Lal.o.m.no  non  Clct  xgr.tudo .  fcadx.J.on 
abutcrcn.r  luimorc  mclanchoiico ,  fiim.l  &  har. 
nwi.ra  humorcm  iKJxiura  fcdaret ,  &  facr.  hymm 
diinoncmabigcrcm.  PyihAgornj  ait  Scncca  ptr- 
,Hrl>Mic>iis  lyr*  tomptni\>*t  ,  ^-m  -*"»»• 

«onrj/  ,         .  «J^  ccncimmtnu  tjjt  ,/icHt 

mufjddm  fAHiti  bUntlimtiiu  lutbn*  mtns  rtfotvd- 
iKr.  Cttifafii  tculu  prcjitnt  virtmid,  (jr  qnibufdiiin 
iihribm  i«/rw4  Actts  aquiijcii  ,  ijnerHmdAm 
^ltBdcrt  ptrjirmfiiiitr ,  fic  mtmti  tpM^iiii*  U- 
lA  fermHictm.  Dicitur  crgo  Pytlugoias  mufici 
cbrios  ab  fobnctatcm  rcvocalfc  ,  &  Clytcmncftra 
fijifle  pudica  quamdiu  mi.ficum  Doricum  habuir. 
Dic;tur  itcro  Alcxandcr  Timoihci  Milef.|  cantu 
orthio  .quaf.  f  iribundus,  &  aho  rcmifliori  cantu 
placatior  cvaf.irc.  lnnumcra  funt  qiur  circumfe- 
runtur  dc  muf.ca  ,  quorum  plcraquc  aiit  fabi.lofa 
fimt.aut  cxaggcrationcm  poocticara  fapiuni  verius 
dcc.i  Bocihiu$«n;ificaobtinct  principatum  imcr 
fcptcm  ancs  libcrales  ,  intcr  omnes  fcicnti.is  ipfa 
laudabilior ,  jucundior ,  Ixtior,  amabilior  cft  ,&c 
probatur  sb  cffldu.  Mu/ica  cnim  curas  abigit , 
infomncs  infantes  compefcit  vagicmcs,  laboran- 
tium  mitigit  labotcs  ,  fclTos  rcparat  artus  ac  pcr- 
turbatos  rcformat  animos. 

Acctdit  ad  cjus  cojnmcndationem  ,  quod  in 
fatris  tam  in  vcteti  lcgc ,  quam  Chfiftiana  fucrit 
adhibita.  Ita  Chnfn.Ani  jam  Apoftolicis  tcmpori- 
buj,  ut  teft-uur  P.iulus  Apoftolus  ad  CthJ/.i.  & 
*d  Ef.^f.\.  mufici  utcbantur.  Qt.i  mos  cancndi 
in  Ecclcf..i  omni  ivo  obtinuit,  aliis  vero  modu- 
lis  ufx  Grxconun  Ecclcfuc ,  aliis  occidcntalcs . 
I.nmo  &  apud  occidcntalcs  non  eadcm  fuit  ubi- 
(le  cancndiconn.etudo.  Vetuftiurcs  enim  Eccic- 
^x  lolum  (j^cgurianum  canrum  admittunt ,  nec 
figurato  caniu ,  ui  non  fatis  gravi  ,  ad  majefta- 
tan  &  vcnerationcm  condl.andam  roinus  idonco 
oon  utunrur. 

Ui  autcm  ea  dc  quibus  agit  muf.ca  breviier 
peTftTingamas,&  quaiiocuhs  fubjiciamus,  ptimo 
confonantiaruro  ,  &  iniervailorum  omnium  pro- 
portioncs  affignat  non  tantum  prxcipuotum  ,  ut 
odavi ,  quinti ,  quaiti ,  fcd  aiiorum  omnium 
etiam  minotum.  Tum  Syftcmata  omnia  cxplicat, 
diatonicaro ,  chromaticum,  cnliatmonicum  ,  fin- 
gulaqueeorum  intetvalla,  fcu  chordas  dctcrmi- 
iut,nMxlos  itcm  fcu  divcrfas  oftavx  fpccics  attin- 
git  >  nequc  ultcrius  prt>grelTa  videiur  ,  aiiquotum 
mufica.  Exindc  ad  Syftcina  Aretini  progrcditur, 
Wtamquc  liodicrnx  mufici  rationcm  cxponit, 
fcalaraque  communcm  diaionicis  intctvallis  di- 
ftiiiaim  propenit,  tum  ad  mcnfuras  qnx  ad  ritli- 
micam  pcttinctc  vidctur  progtcditur.  Mclopciam 
itcm  feu  plurimanim  partium  ,  fimul  cancniium 
corapofitioncrodocct  dc  quaapud  antiquos  ncvc- 
ftigiuroquidcm  tcpcritur.  Atquc  hi  funt  nnuficx 
noftrx  fines.  Ut  autcm  mciius  cjus  progrcirum 
vidcamus ,  pct  fingulas  xtarcs  ,  &  tcmpora  caro 
«>nfidcr.ibiraus. 

Cenntn»  circitcr  annis  antc  Utbem  conditam 
*ntc  Chrifti  nativitaicm  annis  8;i,annis  75  antc 
P"maro  Olympiadcro,  floiuit  Tcrpandet  Thcba- 
•»wMuficus  cclLbcrrimusJ^omcti  ptonepos.Ly- 
•On  quam  Orpli  -  •  •  * 
chotdum  tcddid 


(1; 


quam  Orphctis  tcttaihordum  feccrat ,  Epta- 
«aotdum  tcddidit  inodnlos  lyricos  ,  (ca  lcccs  fi- 
4iuracdi4it ,  fuis  &  Hoineri  canninibu»  modo» 


adjccit  quibus  canerentur.  Pr.mus  dicitur  de  mu* 
fica  fcripfilfc  ,  &  Laccdxroonios  dillidcntcs  can- 
tus  fuavitatc  fedaire  ,  tc  quaicr  tn  Pythiis  ludis 
wiXox  cvafiflc.  Dc  co  fic  loquitut  Plutarchus, 
Omntno  Cyihjr*  tdntM  Terpttndri  r*ii»  cmnino 
Jimpltx  ptrrt.\it  ,  ufjut  ad  dtultm  Phrynidis  , 
ncn  tr.tm  antiejHiim  pro  ItbidtH*  cH\HfSj»t  [  mti 
nnnc )  lictbM  Jidibm  canirt ;  ntc  riihmoi,  conctn- 
tufvt  tranijtrrt :  in  ipfis  ndmfHt  Itgtbm  tucom- 
metUtdm  cmtfut  ttnfiantm  lutbdtMr  ,  cujm  rti 
CMif*  id  niminis  indiiHm  irM  :  lt»ts  tuim  funt  vo- 
cau  n*  tfuis  ptr  unam  f^iciem  formam^ue  tinjiinu 
tranfj^rtdirtiur.AYlioCiic  vidctur  lyram  Eptachor- 
diim  inftiiuiirc,cum  fcptcm  vocibus  totum  diato-^ 
nicum  fyftona  contineatur ;  urrum  vero  hxc  mu- 
ficx  ratio  lantum  cx  judicio  fcnfus  procedcrct,  ui 
folcnt  mufici  vulgarcs  muita  idcmtidcin  nova 
comminifci,  iicct  raiioncs  ncfciant,  ignoratur. 

Xcnocratcs  Itaius  Locicnfis  poft  Terpandrum 
floruit,  dicitut  fujfrc  Pxanum  conditor.  Ardulus 
TrifcniusTibianam  muficam  inftituit,  cujus  po- 
ftca  circa  primam  Olympiada  Clonas  i.nitaius 
Tcrpandrum  lcges  tulit.  lt.\  Plutarchus. 

Circa  primum  annum  Utbis  ,  antc  Chriftuin 
75 1.  Olymp.6anno  4,  Sacadas  Argivus  fiiit  con- 
ditor  modorum  ;  Hoc  cft,  vidctur  invcnilTc.mui- 
ta$  cllc  fpccics  of^avaruin ,  pro  varia  difpofitionc 
duorum  hcmitoniormn  ,  qui  in  qualihct  oiVava 
invcniuntur,  invcnior  icgis  tripartilis ,  fuit  anii- 
quior  Pindaro,  ter  in  iudis  Pytniis  vicit. 

Sccundo  Utbis  ficulo,  ncmpc  ante  Chriftuin 
foo  annis ,  Simonidcs  iyricus  o^vam  chordam 
iyrx  addid.t  ut  o^avam  pcrficerct. 

Lycaon  muficus  novum  cordarum  ordincm  in* 
vcxit.  O^varo  lyrx  chordain  noimuUi  illi  tri- 
buimt. 

Sapiio  Poctria ,  &  mufica  Plcdlri  ufuro  inve- 
nii,  cum  antca  folis  digitis  lyra  pulfaretur.  Pie- 
drum  fciiicct  adhibuit  nc  digiios  attereret.  Dici- 
tur  inventrix  m.xtolydii  conccnius. 

Pythagoras  muficx  theoriam  ex  fabri  mallcis 
adinvcnit  ,  &  iiitcrvalloium  proportioncs  dctei- 
minavit. 

Damon  Muficus  aliquos  adolc(ccntcs  luxuric 
dcdiiQS,  cantu  ad  bonam  frugcm  rcvocavit ,  ita 
Zarhnus. 

Tenio  Utbis  conditx  fxculo  antc  Chriftum  joo 
annis,  Phtinis  infignis  Cythaiordus  primus  apud 
Athenicnfcs  ciihara  ctcinit.  Tulit  prxmiivn  in 
Panathenaicis  ,  ftiit  difcipulus  Arifioclis  qui  ex 
Tcrpandi  fimilia  ortum  duccbat. 

Phrinicus  cujus  Ariftotclcs  meminii  fiiit  infi- 
gnis  muficus ,  &  inventor  carminis  tctrametri. 

Lafus  Herminacus  primus  de  roufica  fcripfit- 
Diocles  itemdc  roufica  fcripfit  ui  vult  Suidas. 

Ifroxnius  Cotaules  tefte  Bociio  multos  cantu 
a  motbis  Sc  xgritudinibus  Hberavit. 

Nicomachus  Arithmetiais  de  mufica  ctiam 
egit,  cx  Zarlino. 

Qiiarto  Urbis  fxcnlo  400  ante  Chriftumannis 
Antifthcncs  Socratis  auditor  de  mufica  fcripfit. 
Laert.Sicut  Sc  Simias  Thcbanus  cjufdcm  Socratis 
difcipulus. 

Epicutus  item.  Plato  in  fuis  Operibas  multa 
iubct  ad  mnficam  fpcftantia. 

Quintouibis  fxcuio  ^oo  anre  Chrifhim  annis. 
Eucl.dcs  Mcgarcnfis  infignis  geomctra  cujus  cx- 
lant  eicmcnta,data,aliaque  nonmilla,inrroduftio- 
nem  ad  mtifiram  comp<:>fuit ,  in  qua  primft  bcne 
cxp Itcat^iftinAioiKm  uiuro  gcnctum,  Diatonici, 

Chromatici» 
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Chioitiftrici .  &  Enharmonici ,  8c  horum  fingula 
inccrvalla  fitis  diilin&c  cxplicat  ,  &  propottio- 
netn.  Hoc  Opi«s  1^'»"^  vcrnt  Marcus  Mciboniu 
noiiiquc  il]ul^"ir,  anno  i  i. 

Ariftotclcs  librum  uniim  dc  mufica  fcripfit. 
Thcu|'hraftu$  Eriffius  Ariftotclis  dircipulus,& 
fuccc/lofi  itliijuittrcs  libros  dc  mufica,  iinum  ck 
mulicis,  harmoniconim  imum.  Diog.  Lacrr. 

Aiiftoxcnus  Harmoniconim  libros  trcs  cdidir; 
in  qaibus  de  antiquoriim  inufica,  prarcipiic  dc  tri- 
plid  gcnctc  ncmpc  Diatonico,  Chromatico,  En- 
hartnonico  ,  de  conlonantiis  itcm ,  9c  iiuervallis 
fed  V  Jde  obfcurc.  Ariftoxcnus  fuit  filius  Mnefij, 
qui  &  Spinthims  vocabatur,mufici  Tarciitiniihic 
cum  Mantincz  aliquandiu  vixilfet,  h&us  cft  phi- 
iofi-fbns,  futtque  auditor  Patris  ,  Lampri  Ery- 
i/ujri,Xcnophyli  Pythagorci,  dcnique  Ariftotclis, 
qtton  morruum  probris  laccravit  ,  quod  Scholz 
fuccc(forcin  rcliquillct  Thcophraftum. 

Vixit  Alcxindri  tcmporibus,  compofuit  mufi- 
cam  6c  hiftotias  ,  hunc  Marcus  Mcibonius  vcrtit 
&  notis  illuftravic  i6$i.  Inquarto. 

Hcr.icl:clcs  Pontic-is  Spciilippi  ,  &  Ariftotelis 
iudicor  fcripfitduos  libros  dc  miifica. 

T  inorhcui  Mufiais  aim  ad  Alcxandri  msgni 
mcnfiin  orthium  cancrct,  Rcecm  ad  anr>a  incita- 
vit,cura  vcromitiils  cancrct  Rcgis  ira  rcfcdit. 
Chromancum gcnus  invcxit,cujus  taincn  mcmi- 
nit  Eiiclidcs.  Tctpandri  ftptcm  chordis  ahas  q.ia- 
cuor  addidit. 

Dicitiir  &  Xenophantus  cantu  Alcxandrum  ad 
trmi  concitallc. 

Scxto  Utbisfccnlo  antc  Chriftum  loo  annis, 
dicifur  Archiniedcs  ab  aliquo  hnCto  Patrc  invc- 
nillcorganiun  Pythaulicum ,  in  quo  ncmpc  clVciu 
innpmcri  meacus  fonorum  ,  &  fcgcccs  fiftula- 
rum. 

Odlavo  urbis  fxculo  inctinte  qninquaginta 
circitcr  annis  antc  Chriftum  floruit  Cicomedes 
cujiis  Anthmctica,  &  Harmonica  dicitur  altcruai 
ri  in  Bibliotheca  Vaticana. 

Primo  Chrifti  fzculo  PUicarchus  libcllum  de 
mufica  edidii,  inulta  cruditione  refcrtum. 

Sccundo  Chrifti  fxailo  Ptolemans  tres  libros 
harmonicorumedidit  quoscitat  Nicomachiis.Hoc 
Opus  dicitur  alfcrvari  iji  Bibliothcca  Oxonicnli. 
Syftcina  diatoniaim  fimplex  &:  nathralc  vocatur, 
&  monochardon*  Ptolcmaicnm.  Fuic  autcm  Pto- 
kmzi  ratio  mcdia  intcr  rationem  Pythagors  tc 
Ariftoxcni.  Primus  rationcm  tantiim  adhibcbat 
|udiccm  ,  Ariftoxcnus  fcnfum.  Ptolctnxus  voliiit 
ut  in  harmonicis  utriufquc  judicium  fcqucrcmur, 
Nicom.ichu$  Gcraflcniis  Pyth.igoriais  Harmoni- 
ccs  manualc  cdidit  duobus  iibris.  Primus  libcr  eft 
<ic  h.uinonicis  clcmentis  ,  in  quo  agit  dc  mufica 
calcfti  Planetarum.  Tiim  oftcndic  muficam  in 
numcris  clfe  ,  &  fcptetn  chordis  oaavam  fiiilfe 
additam.  Exinde  docet  quomodo  arithmeticx  fo- 
•K>rum  rationcs  fint  invcntx.  Dc  bisdiapafon  in 
gw^tc  diatonico.  De  fonorura  fccundum  tria  ge- 
ncraorogreffione. 

Libcr  fcamduj  explicat  intervalla  mufica. 

Vixit  ut  ccnfct  Mcibonus  qui  primus  eum  cx- 
phcuit,  Sc  notis  illuftravit  circa  Ptolemxi  tcmpo- 

Dicitur  GcralTenus,  a  Gcraza ,  cava:  fyri.T  ur- 
be.In  qnarto  Amftclodami  i6j». 

Thcon  Smimxusfuit  illc  qucm  Piutarchus  in- 
<lucit  dc  maculis  lunx  dilTcrcntem.  Hic  ftiit  Phi- 
lofophus  Platonicus,  qui  UKa  Platonis  ad  Mathe- 
fin  fpc^aiuia  cxplicuu  quarc  libci;  cjus  cft  fcii 


tocus  de  arithmctica ,  &  mufici  Titulus  aureiii 
iibri  cft  Thconis  Pl.ntonici .  eorum  qux  inmathe- 
maticis  .-id  Plitonis  icaionc  uriiia  funt  cxpofitio 
In  hoc  Opcrc  vix  quidqui  invenics  ,  quain  quoi 
in  us  qui  dc  mulica  egcrunt ,  a»r  dc  numerornni 
divifiombus,  rcpcritur.  Hoc  Opus  ex  Thuaiia  Bi- 
bhothcca  iatinc  vernt ,  &  commentariis  iliuftra- 
vu  ir.naci  Builialdus.  Parifi.sin  quano  1644 

Q..moChrift.l«ulo  S.Auguftinus  6  libro» 
de  nmlica  cdidit. 

Stxto  Chnfti  finilo  incunte  Boetius  Excon- 
lul ,  &  Patritius  ordinarius  traaatum  cdidit  dc 
niufica.  In  pnmo  iibio  cxpUcat  naturam  confo- 
nantix,  &  primam  ainiquorum  muficam,  cum  fy- 
ftcmatc  vocumfeu  chordarum.  In  fcaindocxpii- 
cat  in  partiailari ,  fingularum  confonantiatunl 
propomoncm.  In  tcrtio  aiiorum  inrcrvaliorum 
prxcipui  toni.  In  qnarto  monochord.  divifioncm 
pixcipuc  diatonicam  pcr  finguia  tetrachorda,  Iti 
quinto  ea  rcfcrt  in  qiiibus  vctcrcs  ainhorcs  non 
convcniunt.  Totura  Opiis  optimiim  ,  mulra  fcita 
digna  complcdlens  pr.rripuc  circa  fononim  natu- 
r.iin  ,  qiiom  in  motu  pofir.ini  clfc  cxiftimabant. 

Alypins  itcm  iiuroduAioncin  muficim  edidit 
qux  tota  confiftit  in  dcfcriprione  modori-m  fe- 
ciindum  rria  gcncra  ,  diatonicum  ,  chrom.uicuni 
cnhirnKJiiiciim,  datqiic  notas  quibus  notx  m  fin- 
giilis  modis  notentur  ,  quarum  difficiic  cft  rccor- 
dari. 

Hunc  Itcm  Meybcmius  larini  vertit  &  notij 
illiiftr.ivit. 

Ariftidcs  Quintilianus  muficz  iibros  ?  cdidffi 
in  quibus  qux  i  prioribus  dida  funt  collfgii  ,  & 
brcvitatc  concinua  explicmt ,  hunc  Mcibonius 
notis  illufti-.ivif. 

Bachius  Senior  Grzais  author  ifagogen  Har- 
monicain  cdidit  pcr  dialogifnnim,  in  qua  vctcrcra 
Mufic.uTi,  &  Harinoniaiu  cxplicat,  fcd  nimis  brc- 
vitcr,  iia  iit  vix  intciiigi  poffir. 

Hoc  Opiis  cx  Bibliothcca  K^gia  f^orcllits  pro- 
fcllbr  Rcgiiis  iatinc  vcrtit ,  &  nofis  illuftravir; 
Parifiis  in  oflavo  161). 

Pfciliis  aiitluu  Grxcus  compcndinm  miifirx  ica 
brcvc  cdidit ,  uc  in  co  nih  )  addifcas  nifi  aliuiide 
fclas.  Hoc  Opu$  Xylander  vcrtit  bc  notis  illu- 
ftr.iyit. 

Ut  autcm  Antiquos  omncs  compleftar  EucJi- 
dis  ifigogen  harroonicnm  primus  edi  curavit  Pa- 
rifiis  DoSor  Joanncs  Pcna  anno  15J7. 

Ariftoxeiii  filii  Miicfix  fai  Spinthari  Tarcnri- 
ni  libros  j  clcmcntorum  inuficornm  c  Grxco  la^ 
tinosftrcit  Antonius  Hcmunnus  Gcgava,  Gra- 
vienfis,  ficut  Sc  Nicom.nchi  libros  duos. 

Alypius  Caffiodoro  librum  fcripfii  dc  mufica. 

Gaudrntius  itcin  if.igogcn  harmonicam  qu« 
fopcrcftc  dicitur  in  rcgi.i  biblioiheca. 

Varro,  Ptolcmxus  ,  &  Ccnfotinus  fcripferunt 
dc  mnfica. 

Ariftides  Quiiuilianus  ,  Bachiui  Ifagogen  mu- 
ficam. 

Porphvrius  fcripfit  dc  mufica.  Opus  hoc  ( 
turclfe  in  Bibliotluca  Rcgia  Parifiis. 

Tota  mufica  Antiquorum  confiftit  in  propor- 
cionc  confonanriariuTi  .iffignanda,  nominibus  fin- 
milarum  chordanim  m  duplici  oftava  pcr  fingu- 
U  rcn^achorda  ,  in  diftinclione  triplicis  gcncril 
diatonici .  chromaiici,  enhaimonici.ncque  camen 
bcne  cxplicant  ufum  chromatici,  &  cnharmonici. 
Itc-m  in  diftiniVionc  modonim  ,  fcu  fprciemni 
oaavc  N^hil  habct  quodfpcaet  ad  praxin,  nil^l 


did* 
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nC«TK  res  fimnl  aivc^fis  vocibus  ca- 
^ZiTcVZ  [  nonnullis  aliqua  lcx  q»a  cau- 
'^^hutnquisunumphonafoimoca.ru^ 


tum 


ftamr  Sc  mulftctur .  quafi  omncs  occidillbt ,  co 
quod  rcliqui  rcddantur  mutilcs.  Hanc  tamcn  non 

'^^Scxto  Chrifti  fxailo  Sanftus  Grcgorius  ma- 
enus  Papa  in  mufica  cxcclluit ,  ciquc  ua  addidtus 
fuit,  ut  ipfcroct  Clcricos  Muficam  doccrct.  Can- 
rum  Ecclcfiafticum  tcformavit ,  quaU-m  nunc  ha- 
bcmus,  ncmpc  c.intnro  planum.fcu  firmum,qucm 
proptcrca  Grceoriajium  nominomus. 

Scptimo  Chrifti  farculo  ifidorus  Hifpalcnfis 
Epifcopus  omnium  maihcmaticarum  compcndia 

inferit.  , 

M.trtianus  Capclla  qui  &  Felix  Mumis  didus 
eft  dc  quatuor  Mathcmaticis  fcriplit.  Dcmuhca 

autcm  lihros  6.  ,  i-  o  j   r  • 

Oa.ivo  ChriftificuloVcncrabilisBeda  lcn- 

pfit  dc  mufica.  - 

Dccimo  Chrifti  Htculo  temponbus  Grcgorii 
rcptimi,Guido,i;vc  Guidmundus,patria  Arctinus, 
prius  Bcucdidinus  Monachus  ccrnobn  S.Lcutrc- 
di  apid  Ehroiccnfcs  Normannos,  poftca  Car dma- 
lis ,  &  Archiepifcopus  Avcrfanus.  Hic  dummo- 
nachus  cflct  duos  ad  ptifulcm  Thcobaldum 
fcripfit  hbros  dc  mufica  ,  unum  piofa ,  altcrum 
cairoinc  p.\rtim  hcroico  ,  panim  trochaico  ryth- 
mico.  Idcm  advctfus  Bercngarium,  fcripfit  dc  cor- 
porc  ,  &:  f.mguinc  Chrifti  Domini ,  in  vcncrabili 
Sacramcnto.  Hic  novum  cxcogiuvit  fyftcma,  fcu 
monochordi  divifionem  ,  magis  accommodatain 
muficis  inftrumentis.  Cum  cnim  in  divifioncmo- 
nociiordi  diatonica  Tuigari,  &  Ptolemaica  admit- 
tanir  diftindiio  toni  m3|oris ,  toni  minoris,  &  hc- 
mitonii  majoris  ,  &  quinta  pfxcise  conftct  tonis 
jin|oribu$  duobus  ,  uno  minorc ,  Sc  uno  heroito- 
nio ,  invcnitiir  in  deairfu  una  quinta  falfa.  (Jt 
qumta  qux  cft  ab  A  ad  £  falfacft  ,  nam  A  B  cft 
conus  minor ,  B  C  hiinitoniitm  ,  C  D  tonus  ma- 
jor,  D  E  tonus  minor.  Qtiarcdeficit  unum  com- 
ma  quod  fenfibilc  cft.  Ipfc  nulla  habita  rationc 
toni  ma)oris,&  minoris,  hunc  unius  quinti  dcfc- 
Aim,  altis  omnibus  quintis  comniunicat,  &  quafi 
diTidit,iu  ut  nulla  dcficiat  aut  abundct  niff  quar- 
ta  partccommatis,  qux  infcnlibilis  cft ;  cx  quo  fit 
ut  in  organo  Pyth.iuhco  ,  omncs  quintx  funt 
«wnnihil  diminutx.  Hoc  fyftema  c^uod  valdc  com- 
modum  cft  dicitur  Arctini :  ut  autcm  illud  cxco- 
gitarit/lcbuit  pcrfcdlc  fcirc  antiquontm  muficam. 
Hic  excogitavit  fcalam  fcu  Gamm.om  communcm. 
His  vocibus  ut,  re,  mi,  fa,  fol,  la  ,  dcfumptis  cx 
hymno  (andki  Joannis  ,  Ut  qucant  laxis  Rcfon.irc 
r  fibris  ,  Mira  gcftonim  Famuli  tuorum ,  Sol vc  Scc. 
Voluit  autcm  hanc  ita  difponcrc,  ut  qui  fcirct  in- 
tonare  cxachotdon  ut,  re,  mi,  fa,  fol ,  poiret  om- 
•ws  vcxTs  intonarc  :  difpofuitquc  omnia  per  exa- 

chord,i,  fi  adhibuilfct  imam  voccm  fi.quaiiadmo- 

dum  f.i6kuiT\  cft  i  quadraginta  annis  ,  omncs  rtu- 

tationes  fca  tranfitus  vitaftct. 

Anno  ii^o  flornit  Albertus  Epifcopiis  Ratis- 

poncnfis  cognomcnto  magnus  qui  intcr  alia  mul- 

^  fctipfit  dc  mufica. 

Anno  150?  claruit  lacobus  Faber  Stapulenfis 

inietquc  multa  alia  4  dc  muficalibros  rcliquir.- 

TiiuUim  appofuit  Elemcnta  Muficalia.  In  iis  duos 


fuos  prxccptorcs  laudat  J.tcobom  Labintum ,  & 
Jacobum  Tuibclinum.  Hos  libros  tanti  fccit  Jo- 
icphus  Biancanus  .  ut  indc  jubeat  aufpicati,  tiini 
ad  Boctiuin  acccdcre,  Atiftoxaium,  Ptokmxum, 
Euclidan. 

Anno  1518  Franchinus  Gafurius  Latidcnfis  t 
Rcgius  Muficus ,  dclubriquc  Mcdiolancnfis  pho- 
naicus ,  De  hannoniarauficonim  inftrumcntorum 
Opus  cdidit,  in  quatuor  libros  divifum. 

In  primo  luquinir  dc  gcncrc  diatonico,  &  dif. 
pofitionc  quatiior  tcttachordiin,  hypaton.melon, 
diezugmenoii  hypcrbolcon  ,  itcni  cx  fynneme- 
noii,  dc  fpccicbiis  diatcflaron  ,  diapentcs ,  diapa- 
fon  in  fyftematediatonico  ,  dc  proportionibus  Sc 
modis  auftrcndi  unam  proportioncm  abalia. 

Liber  iccundus  eft  dc  gcncrc  chromatico  ,  de 
converfione  chromatici  in  diatonicum  aut  enhar- 
monici.  Dc  inftrumnito  continente  quatuor  oCtA- 
vas. 

In  tenio  dc  continua  proportionalitate  arith- 
metica ,  geometrica  ,  harmonica,  oftnidiiquc  tres 
fonos  in  ntedictaic  hatmonica  confonos  ctrc  ,  in 
ahis  dillbnos. 

In  quarto  dc'  roodis  antiquorum  ,  txim  aliqua 
habct  dc  harmonia  Coelcfti. 

Nullus  piura  dixit  dc  diftindlionc  gcnenim 
diatonici,  chroinatici,  Sc  cnchamionici. 

Anno  tfi9  Ludovicus  Foiianus  Mutinenfis  & 
Muficam  Thcoricam  compo/uit  in  duas  fedHoncs 
divifam  ,  in  prima  .igit  dc  diverfis  fpecicbus  ra- 
tionnm  in  gcncre.  In  fccunda  h.Tnc  r.irionum  icii 
propofitionum  finguiis  confonantiis  applicat, 
oftcnditque  in  fingulis  qu.-im  ractoncm  habcat 
m.ijor  tcrminus  ad  minorcm ,  feu  gravis  ad  acu- 
titm.  Dividit  autem  chordam  in  iio  cx  qua  aufc- 
icndo  fcxtam  partcm,  quintam,  quartam,  tcruam> 
trcs  oftavas  partcs  Sc  trcs  quintas  &  mcdietatem, 
halxt  omncs  confonantias  ,  exinde  monochordi 
divifionem  Sc  manus  quam  gammam  vocaraus 
compofitioncm. 

Hxc  omnia  communia  funt ,  fed  fatis  pro  illo 
tempotc  benc  explicata. 

Anno  i;x9  Mufica  Pciri  Aronis  Florcntini  or-  ) 
dinis  Hyciofoliraitani  fub  titulo  Tofcincllo,  non- 
nihil  audla  &  corrcfta  in  luccm  prodiit  in  duos 
Itbros  divift.  In  qiiorum  primo  poft  nonnuUa  in 
laudcm  Mtificcs  loquitur  dc  modis  Sc  dc  valore 
notarum  in  fingulis  modis  ,  fcu  proprie  menfiiris, 
tum  de  piinais  aliifquc  notarum  alierationibus. 
In  fccundo  agit  de  tono  hcmiionio  fingulifqtie 
confonantiis  ,  nm»  dc  generc  diatonico  chroma- 
tico  ,  enharmonico  ,  cxindc  dc  contra  pnndlo  & 
regulis  ad  compofitioncm  neccifariis.  In  finc  ali- 
quid  habct  de  proportionahtatibus  &  divifionc 
monochordi. 

Opus  hcK  ad  praxin  potius  pertinet  quam  ad 
Thcofi.im ,  Sc  h.ibet  communia  ptxccpta  muficx 
htxlicrnx,  non  tamcn  omnia. 

G.tudcntius  Philofophus  harmoniconim  ♦ 
introdiidlioncm  pcrfccit.  In  qoa  loqiiitur  de  fo- 
no  ,  voce ,  intcrvallis,  gcncribus,  aliifque.  Brcvis 
cft.  Hunc  Mcybonius  notis  illuftravit. 

B.ichius  Cc£ti  Atiftoxenius  paritcr  introdudio- 
ncm  Muficam  cdidit  brcvcm ,  qux  tota  cft  in  cx- 
plicandis  fcptcm  tantum  modis  feu  diapafon  fpc- 
cicbus.  Hanc  Mcybonius  vcrtit  Sc  notis  illu- 
ftravit. 

Anno  I  j     floniit  Henricus  Loricus  Glorea-  ^ 
nus  Hclvetius  qui  anno  iH9  '^^  mufica 

cfuditos  cdidit. 

Anno 


Diqitized  bv  Goo^le 


&:  illuftribus  Mathematicis. 


Anno  i  (77  ehnis  fuit  Orlandus  Lalfus  ,  qui 
mulu  nuilica  coinporiiit ,  dc  artc  noii  fcripllt. 

Frano/ciiiMaurolyciis  Mcflancniis  mu- 
ficas  traditioncj  edidit.  Initio  habct  quaii  Epito- 
mcn  Bocti-inx  Muficx  piinio  initio  cxindc  in 
finc, 

Mjncuin  tamcn  cft  Opus,  in  quo  fcilicct  mul- 
ta  dcfidciinm  qux  dici  potcr.int.  Vcnctiis  in 
quarto  JJ7J' 

7  Aniio  Jofcphiis  Zarlinus  Chiogcnfis, 
PrxfcdlusimiiicxScrcniflimx  Rcipublicx  Vciic- 
1«  ,  librum  cdidit  dc  niuiica  lt»licc  ,  in  quatiior 
piacs  divifum  fub  litulo  ,  Inftimmni  ti*rmt- 

In  pnma  pane  poft  laudcs  Muficx  ,  ejurque 
divifionem  loqiiitur  dc  numcris  &  dc  proportio- 
fljjiatibus,  corumquc  fpccicbus  rcgulilqiic  .id  ad- 
dendas,  fubtrahcndas  raultiplicandas  ,  &  dividcn- 
<ias  rationcs,  Ccix  proporttoncs. 

In  (ccunda  partc  agit  priino  dc  antiqnonim 
roulica,  tum  dc  fonis  acuto  ,  Sc  gravi.  De  confo- 
nantiu  &  dilTonantiis,  dc  triplici  gcncrc  diatoni- 
co,  chromaiico,  cnhannanico  ,  corumquc  invcn- 
toribus  j  tura  dc  divifionc  monochordi  fcaindum 
hic  triagcncra  ,  diatonicuin  cllc  naturalc ,  divcr- 
/iini  tainen  ab  co  quod  in  inftnimentis  mulicis  in- 
venttur. 

In  tcrtia  partc  agit  dc  contra  punfto,  &  rcgii- 
lis  ad  componcndum,  tum  de  mcnfura  fyncopa.dc 
compofitionc  trium  aut  quatuor  voaim. 
In  qtiaita  partc  cxplicat  modonim  n.ittirani. 
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i6io  Joftphus  Blancanus  Bononicnfis  Socic 
tatis  Jc(u,gcomctricum  tra<aatum  habct  dc  EchJ 
nc.  Habci  autcm  in  hoc  traftatu  thcorcmata  no- 
vcmdcain  ,  problcmata  fex.  Dc  hac  materfa 
prunus  qtiod  fciam  cgit  gcomctric^  &  folid^ 
In  quarto  Bononix  1 610.  In  finc  aliorum  Ooc  '. 
rum.  r 

.6,9  P.Antonius  Parran  i  Socicratc  Jcfu.  10 
Opus  galhcum  dc  muhca  cdidit ,  dc  thcoria  fcili- 
cet  &  praxi,  comprchcndcntcm  prxccpta  compo- 
iitionis. 

Habct  quidcm  muficx  hodicrn*  pnccpta, 
tiqiiain  tamcn  muficam  non  fatis  cxplicuit.  " 
fiis  in  quarto  1^59. 

Rcnatus  Dcs  Cartcs  compofuic  Opufculum  dc  i 
mufici.fcd  nimis  fuccinaum  &  brcvc,  in  eo  cnim 
mulra  dclidcrantur  tam  circa  vctctcm  quam  no- 
vum  muficam. 

1644  Thconis  Smyrnxi  Platonici  muficx,  eo-  1 1 
rumqucqux  ad  Plaioiiis  lediioncm  utilia  funt  cx- 
pofitio  ,  in  lucem  prodiit  opcra  Ifmaclis  BuUialdi, 
a  quo  cft  in  latiniim  vcifa  &  noris  illuftrata.  In 
co  opcrc  cft  tradatus  dc  inufica ,  in  quo  habctur 
tota  antiquortim  mufica  valde  darc  ,  ita  ut  cx  eo 
authore  vidcatur  dcfiimpfilfc  Michael  Pfcllus  ca 
qtix  dc  nuifica  dicit,  &  cx  co  ali)  confcqurnter. 

Anno  i6(o  Patcr  Athanafius  Kirchcr  Fiildcn-  i  j 
fis  c  Societatc  Jcfu ,  mufurgiam  univcrfilcm  cdi- 
dir,  duobus  tomis  in  dcccm  libros  divifam. 

In  primo  fonorum  naturalium  produdVionemi 
fonofquc  Sc  voccs  pUirimorum  animalium  confi- 


ncmpc dc  modis  Antiqiiorum  ,  tum  dc  modis  ho-     dcrat,  Sc  organum  auditus  cxplicar 

Sccundus  dc  mufica  antiquoiura  ,  corutnqvic 


dicrnis. 

Hic  author  mnlta  erudiic  fcribir ,  nimis  mihi 
nmis  vidcnir,  fermocinationcs  enim  h.ibct  lon- 
giorcs ,  &  pariim  ad  rcm  facientcs,  vidcrur  hanc 
marci,aii)  cxhaufilVc.  Potcrat  brevifllmc  tota  hxc 
dodrina  rradi. 


muficis  inftnimentis  agit. 

Tcrtius  cft  de  intcrvallis  fcu  confonaniiis  & 
dilTonantiis  ,  eaqtic  occafionc  proportionaliiatcs 
explicat  eafqtic  confonantiis  adaptat ,  dc  tctra- 
chordis  &  gcncribus  diatonico ,  chroinatico  ,  en- 


<     Anno  ij88  Jofcphus  Zarlinus  Chiogicnfis     h.iniionicoragit  &:  dc  modis  taro  aniiquis  quim 
prxkaus  imiftccs  Scrcniflimx  Reipublicz  Vcne-  ' 


ncw .  Icais  omnibus  Antiquis,  quotquot  ncmpc 
incius  manus  vencnint,  librum  cdid.t  Italicc  aim 
titub,  ScppUmtnti  w«/«<i/i .  in  libros  odlodi- 
Tuum. 

In  primo  aliqua  communia  ,  Sc  qiiafi  fcqnen- 
num  principia  proponit. 

In  fcciindo  agit  dc  fono  &  voce  ,  qiiafi  de  ele- 
rocntis  muficis,  eonimquc  acddcnda  confidcrat. 

In  tertio  dc  interv.-iIlo  fcu  dc  confonantiis  & 
aiHonantiis. 

Inqtiartodcgcneribusmufids  ,  dcdiatonico 
prxlcrtim  &  dc  divifioiie  vanauniusoaavx. 

In  quinto  de  fyftcinatibus. 

In  fcxto  de  tonis  &  modis. 

I"  leptiroo  dc  intitationibus. 

In  o^avo  de  mclopxia. 
^  Hic  ttadus  multa  habct  imitilia.nempc  difcur- 
5«al>qaando  longius  fupra  uiiivetfilia  i  potcrant 
Kcmmaltadidbreviiis,  &  clariiJs  mco  quidcm 
judicio  j  vix  enim  ab  illo  intelligcrcnir,ab  eo  qui 
aJiunde  in  Thcoria  non  bent  circt  vcrfanis. 

Anno  1 6 1  j  Salomon  dc  Canx  Architcftus  mi- 
'itaris  Elcftoris  Palatini  traaatum  gallicumcdi- 
*t  de  mufica,  fub  titulo ,  /nilitHiion  hsrmoni^uf. 
*n  dnas  partcs  dividitur. 

In  primo  libro  agit  dc  confonantiis,carumqHe 
'«ionibiis,  &  divifionc  monochordi. 

In  fccundo  tradit  praxin  hodicrnx  mu  ficx  ,  & 
«galas  compofiiionis.  Nihil  habct  nifi  valdi 
commune. 


novis. 

Qiiartus  cft  dc  monochordorum  divificme  geo- 
ractrica  Iibro  quinto  nov.im  componcndarum  me- 
lodianim  rationcm  rr;idit  ,  in  qna  ngtt  itcruni  cfc 
modis  ,  fcu  tonis  ,  dc  contrapundlo  ,  8c  rcgulis 
compofitionis. 

Sexnis  liber  exhibct  inftrumenta  muficaom- 
nis  gf  ncris,  conimquc  Theoriam  tradit. 

In  fcptiino  libro  Muficam  antiqiiam  curo  noya 
comparar. 

In  odlavo  arrcin  componcndi  pcr  numcros  ex- 
plicat,  qtia  neinpc  Impcritus  in  arrc  inufica  com- 
poncre  poflii  piti>-dc. 

Nono  rcconditiora  (onorum  arcana  rcferar  i 
mulrafqne  alfcrt  cxpcricnrias  circa  natnram  con- 
foni  Sc  diftoni ,  circa  Mcdicinam  per  Mnficam 
opcrantcin  ,  circa  rcficxiones  fonorum  &  alia  fi- 
milia. 

In  dccimo  oftendit  naiuram  in  omnibus  Mim- 
cx  Icgcs  obfcrvaftc. 

Hoc  Opiis  multa  optima  de  mnfica  habet  mi- 
nutias  tamcn  multas  &  parcrga  continct  ;  idc6- 
qtic  crtct  niulto  perfcains  i\  ad^crtiam  partem  te-, 
diqerctur  Sc  paulo  mclins  ordinarctur. 

P.Gafpard  Schotns  Rcgifcurianiis  in  fiio  Cur-  14 
fu  raathcmarico  muficam  tradit  ,  dc  antiquorum 
mufica  ,  ita  brcvitcr  difllrit ,  ut  tantum  icrmini 
percipi  poflint.   Mnfica  rccentiorum  eft  paulo 
uberius  cxplicata. 

i6f  1  Marcus  Mt  ibomins  antiqtix  mufices  au- 1/ 
thores  fcptcm  ,  ncmpc  Atiftoxcntiro,  Eudideni, 
*  Nicoinac'»*'"* 
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Anfti<i«n 
Captlliin-  Primojfcx 
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di/do!winfrM^i""'gi»m 
Suctaalitcrc.plicuctit  ,<l«a.nicvcra  habucr.nt. 
In  hoc  Opcrc  ajitiqootum  mufica  connnctut 
«nlitatur.  Atnftelodaini  in  quatto  i6j  i. 


C    A    P  U 


T  VIII. 
us  Optiu. 


PArtcm  Mathcfeos  juaindiffiinam  apgrcdimur, 
quam  fctc  novam  clTc  dicimus ,  cuui  ad  Aiha- 
»cnum  ufquc  ita  pauca  fint,  qux  ab  Amiquis  au- 
thoribus  dc  hac  partc  funt  cdita,ut  ad  conftitucn- 
dam  partcm  ab  aliisdiftinaam,  &c  fcparatojn  non 
fufficiant.  Hujus  opticz  priftantiam  commcndat 
oculi  dicnitas  ,  i  cujusaaionc  ncropc  ab  aau  vi- 
dendi  (Uam  habet  appclUtioncm .  rcgia  faUcct 
fcicntiarmn  via;ficnim  Philofoph.a  dcfluxit  ^ 
ccrlo ,  ocuiis  fcqucftti»  dcdu^a  cft  in  hofp.tu.in. 
Acccdit  objcai  nobilitas .  curo  coloribus  ,  &  lii- 
rainenihil.lluftiii.scogitari  poffit.  Modus  ipfc 
cojgiiofccnd.,  intellc<aioni$  imulus.qui  rcs  ctiam 
di&ta$ ,  apprchcndat ,  vclocitas  itcm  tanta  ,  & 
nullum  tcmporis  intcrvalhim  admittar,  acccdit 
ccrtitudo  qua  major  in  fcnfibus  cogitari  non  po- 
left,  Vatietas  item  objeaonim  ...cuin  nullo  fcnfii 
tot  rerum  diffcrcntias  pcrcipiainuj  i  corporum 
cnim  colorc$,magnirudjncm  ,continuftatcm,  di- 
rcreitoncm ,  numcrum ,  figuraro ,  fitum,  motum, 
quiann  oculis  diftinguamus.  Sub  hoc  Opticx 
nomine  kx  tra^atus  comprchcndimus ,  nempc 
Opticam  univerfalcm ,  feu  in  gencre  ,  pcrfpcAi- 
vam  ,  catoptricam  ,  dioptticim  ,  projcdioncm 
fpharra:  in  planum  ,  &  Gnomonicam.  Cum  cnim 
vilio  diredis ,  teflcxis,  8c  rcfraiiis  radiis  pcraga- 
tur,  appofiic  quatuor  in  Optica  pancs  conftitui- 
inasi  piimam  quz  gcncralis  oculorum  affcdkioncs 
confidciat.  Sccundam  pcifpcikivam  fcu  dc  radio 
ditcdo.  Teniam  Catoptricam  dc  rcflcxo.  Qiur- 
lam  dioptricam  dc  rcfiafto.  Quia  vcto  Aftrolabia 


naiuricam  in  fcx  partcs  commod^  dividere  pliicef, 
quatu  prima  fundamentalcs  propofitioncs  c6tinct. 
Sctunda  circa  hotizoniaha  plana  ,  feu  ichnogra- 

Eihiis  pcrfpcftivc  dciciibcndas  occupatur.  Tcrtia 
ccnograpniam  fe«  clcvationcs  tradet.  Qiiaria 

Eundta  accidcntalia  exphcai.  Quinu  in  l.nq«cari- 
us  ,  &  (brnicilHis  pcrfpcaivam  cxcrcct.  Scxia 
dcniquc  pcrfpcdiivas  pluribus  conftantcs  pariibiis 
fcparati$,umbrarumquc  dcfcriptiones  attingct.in- 
vcntumque  i  40  annis  paralleiogrammum  dcli- 
neatoriu.n  cxplicat. 

Caiopciica  vifionem  pcr  reflcxionem  &£lam 
expiicat ,  quam  in  trcs  panes  pai timur ;  quaruin 
prima  rcflcdionis  lcgcs  incjuirit ,  tum  fpccuionini 
planoruin  propriciaics  omncs  cxplicat,ncmpe  cut 
imago  tanium  inira  profunditatcm  fpeculi  immcr- 
fa  vidcatur ,  quanta  cft  objedli  a  fpcculo  chftau- 
tia,  cur  dcxua  apparcnt  finiftra ,  in  horizontali- 
bus  cverfa,  cur  in  fpccuhs  parallelis  diftantia  ,  tc 
objcdhim  multipliccniur.  Lx  qiiibus  niulix  dcdu- 
cuntui  praxcs  pcrjuaiitdx,ni  in  cxigua  capCa  por- 
licum  ctformcnius  ,  qux  in  imiTicniaiii  planiiiem 
cxcurrcrc  vidcaiut  ,  fic  objcfta  quanuunlibct 
muitiphcannis  ,  omnes  citca  regioncs  nativis  co- 
iotibus  radio  lolari  adumbramus.  Secunda  part 
fpccula  convcxa  iiituciut ,  inquiritquc  ctrr  in  iit 
objedbi  propiora  ,  nonnihilquc  incurva  fpcdciv- 
lur ,  cur  in  iis  rcflni  tadii  difpcrganiut  ,aiquc 
adeo  myopibus  fini  uiilia.  Exindc  ad  Cylindra  (c 
Conica  dcfccndit ,  pcrvulgaiumquc  dc  inuginc 
dilFormi  pcr  fpcculumcylindricum  ,  autconicuin 
rcfbrmanda  ,  problema  proponir.  Tcrtia  fpccuU 
concava  coiihdctatjprimoquc  oftcndit  quam  vim 
ad  coinburcndum  ex  radiorum  unione  poffidcant. 
An  verum  fii  vclfabulofum ,  quod  dc  Archimcdc 
ClafTcm  Romanorum  fpeailo  concavo  incenden- 
te  Rfuir ,  examinat :  itcm  an  poflibilis  fit  linca 
uftofia  infinitx  Tum  dc  radiorura  parallclifmo, 
modiccxjue  luminis  deaemcnto,  quo  fit  ut  ad  ire- 
ccntos  pafliis  dc  no^lc  lcgete  liceai.  Dcniquc  cuc 
obje£la  antiorfum  ,  noninttaprofunditaicm  fpc- 
cuU  evcrfa  vidcantut  inquirii  ,  &  Tckicopia  ex 
fpcculis  coricavis,  &  convexis  componit. 

Noii  minus  jncunda  &;  illoftris  cft  Diopmc* 
qu«  paritcr  trcs  fibi  p.irtcs  vtndicarc  poicft.  Pri- 
nu  (K)ft  cxplicat.im  himinis  naturam ,  &lcgcs, 
fpccilloruBi  convcxorum,  &  concavorum  propric- 
tatcs  apcrit.  Convcxorum  quidtm  ad  radiontm 


vcrain  fpcciem  perfpcftivxcoiuinent.in  t)ua  ncm- 

pc ,  aiTumpto  plano  circuH  ca-lcftis  pro  feftionc,  uniuncni  &  confcqucnicr  ad  combtirendum  ,  ad 

oculum  in  aliquo  punfto  collocamus,  oppofitum-  exprimcndas  lerum  imagines  ,  fbmiandos  lumini» 

qtie  fpcdamus  hcmifphxrium.  Gnomcjnica  pari-  penicillos ,  juvandofquc  prcsbytanHn  oculos  ; 

tcr  ex  ftyh  exirctniiaic,  hcmifphxrium  coclcftc  in  concavorum  ad  radiorum  difpcrfioncm  ,  myopura 

extremitatc  ftyli  ftatuit,  &  in  oppofito  plano  coc-  oculis  pcrutilcm.  Nequc  vcro  polygona*  Itntcs, 


leftcs  otbcs  intuctur.  Ciim  igiiuV  uiraquc  fit  vcra 
Perfpeaivifpccies,  fubcodem  gcncre  dcbuit  col- 
»cni.  Opiica  ergo  poft  cxaftam  oculi  dcfai- 
piKmcTO  ,  organum  prxcipuum  in  quo  excrcctur 
▼ifio  deieiminat ,  quod  adco  cxa6kc  pcificii,  ut  ca 
«nnia  in  roaicriah  oculo  cxhibcat  qux  naiurali 
accidunr.  Exindc  fingulas  cKulorum  dcccptioncs, 
citcamagnirudinem,diftaniiam,numerum,di(Vin- 
ftionem.  Omnia  cKiiloium  viria  detegit  ,  tam 
joyopum  qui  viciniora  mclius  vidcni,tjuaro  prcs- 
bytarum  qui  tcmoriora  diftinCkius  iiuucntur.  Ad 
•uinc  naaatuin  referimus  totaan  luminis  propa- 
gaiioncm  ,  ftriaias  irrugincs  ,  ali.tfijuc  diformes, 
qux  cx  cctto,  &  dctcrriHnato  loco  fpcdbix  rcfbr- 
«nantur. 

Pcrfpcdiva  pidoribus  pcrutilis  fuit  ceomciricis 
acroonfttatiombus.li  qux  aUa  nuthcicos  pars  ot« 


ad  objcdlorum  multiplicationem,  aut  difpciforum 
uiiionem  miflas  facict ,  fiait  ncc  m.nxintc  con- 
vexas  ad  microfcopia.  Sccunda  ,  multa  fpcdlla 
componit,  &  compaiat  ,  telcfcopiaque  cominunia 
cx  lcntc  convcxa  ,  &  fpecillo  concivo  conftruit, 
lum  cx  duobus  ,  &  tribus ,  &  quatuoi  convexis, 
microfcopia  itcm  melioris  noix  ,  roagicam  itcin 
latcrnam,  mcihodum  obfervandnrum  cdypfium , 
aui  m.ncubrum  folarium  tranfmiftb  pcr  tubimi 
radio  folari :  .idiht  itcm  nomnilb  ad  pratin  fpc- 
ftantia.  Tcrtia  pars  de  refi:.iaionibos  coloratij 
agit;  prim6que  dc  prifmatc  triaiigulari ,  tum  de 
Iridccjufquc  propriciatibus  ,  ronindiiaic.diftan- 
tia,moui,  tum  de  coionis,  parcliis,  virgis,  crcpu- 
fculo  &  aurora. 

Hxc  dioptrica  ferc  tota  nova  cft  ,  de  qua  r«ii- 
lum  lcviicr  egcrunt  antiqui  auihoies,  neropc  atti- 
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gtnmt  cam  icfirafai  ncm ,  vi  cujus  baculuj  in 
aqua  fraftus  apparct.  dc  fpcciliis  auicm  non  cgc- 
runt,  Alhazcn &  Vitcllo  nonnulla  hjbcnt  dc  glp- 
bo  vitrco  objcilonin»  apparcntiam  augcntc ,  cx 
cujus  occalionc  paulo  poll  ncmpc  circa  annum 
lioo  invenia  funt  fpccilla  convcxa  quibus  utun- 
rui  fcncs ,  &  concava  quibus  myopcs  ,  cumante 
jJluJccmpusnuilus  ^eiit  corum  ulus.  Allcrcntc 
Jordano  cckbri  cx  Prziicatorum  ordinc  concio- 
njtorc>qui  floruit  ab  anno  laoo  ad  1 1)  j,  in  una 
cx  fuis  cuttdonibus ,  ance  lo  annos  fuilfc  invcnta 
pctfpicilia.Dicunt  nonnulli  cum  fuiflc  anno  i  ixo. 
Tclt^copii  vcto  initio  hujus  fxculi  invcnta  funt, 
quidquid  dc  iis  dcmonfttatur  novum  cft  }  quare 
lota  kre  dioptrica  iniec  iiujus  (mcali  invcnca 
aonanicianda  ed. 

Ad  opricam  ,  Aftrolabiorum  doArinam  rcvo- 
camuj ,  ut  verx  pcrfpcflivx  Ipccicm,  qux  ncropc 
iccunJum  rcgulas  p;rfpcdlivx  ptoccdar,  quamvis 
eniin  i  nonnullis  hxc  pars  ad  Atlronomiam  re- 
vocttur ,  eo  quod  AilroLabiis  utamur  ad  foivcnda 
problciiuu  allronuiiiica ,  verc  tamcn  eft  pidlura, 
qua  in  plano  Sphxr.im  ciricllcm  adumbramus. 
Cum  igitor  pcrfpcdliva  omnc  objcAum  in  plano 
expriinat ,  illius  etiam  crir  cccluin  ipfum  iii  pia- 
num  projicere.  Idcm  ctiam  de  Gnomonica  di- 
cciidum  cft,  qux  fpecicm  Aftrolabii  cxprimit , 
ctrcululquc  ccelcftcs  in  quolibct  piano  adum- 
brat. 

Aftrolabiorum  dodrinam  in  quinque  prres 
«lividimus ,  cum  cnim  globum  caricftcm  aiir  tet- 
reftrem  ,  in  planum  projicicndum  ,  fcu  cxhibcn- 
duiti  rufcipiam  is.Prima  pars  globum  cocicftcm,& 
tcrreftremconfidcrabir,eurumquc  ofus  apcrier.Sc- 
ciida erit  de  Analemmatc  in  quo fciiicct  pro  cabcl- 
lamcridianii  afriim.musyoculumqiic  infinitc  remo- 
vcmus.  Tcrria  Aftrolabiu  univcrfaic,  in  quo  fciU- 
cct  idcm  tabcUx  planum,  ncmpc  mcridiani  pianij, 
&oculus  in  pundo  vcri  ortus ,  aui  occasus  fta- 
tuitur.  C^iatia  in  plaiw  xquatoris  ,  aut  aiio  illi 
par.iUclo  coclcftcs  orbes  dcfcribit ,  oculo  polum 
Anardioim  obtinentc.  Quinu  dcnique  cx  Na- 
dir ,  hcmifphiriuin  oppofitum  in  plano  horizon- 
taii  c.)nqu  im  in  raKlla  contcmplatur. 

Qjamvis  coelum  fphxricum  /ic.in  plano  tamcn 
Kapraphitc  i  Gnomonica  cxprimitur  ,  ut  fol  in 
cttro  movcri  non  poflit,  quin  cundcm  in  piftura 
noftcamijtum  iuiim.idvcrtamus.  Pro  tabciia  igi- 
«urquodlibct  pbnum  alfumitur  ,  ficoculus  in  cx- 
^emitatc  ftvli  collocatur ,  cx  quo  trans  tabcllam 
ncrnirphxtium  oppofltum  contcmplatur.  Nullius 
quidcra  momcnti  vicLtur   horologionim  dcU- 
ncario  ,  cum  cam  cxmcntarii  ctiam  noftri  fatis 
exadlc  pctficiant ;  coruin  tamcn  qua:  ad  horolo- 
giorum  dcroonftrationem  requiruntut  fcicntia , 
horaine  digna  fcmpcr  miln  vifa  eft.  Horologia 
^atcrica  varia  funt,  cura  nulla  fit  matcria  in  qua 
Keiicias  luferit  mathcmaticotum  ingcniunuAftro- 
noraica,Bjbylonica,  Italica  defcribimus ,  &  in  iis 
vcnicakscirailos.Alinicantatath  circulorum  do- 
niorutn  ccrlcftium,  paraliclos  fignorum,  augmcn- 
■'"m,  &  dccrcmcntum  dicrum  ,  toiumquc  Kalen- 
^iam  infcribimus.  Solaria  ,  lunaria  ,  .-id  ftcllas 
componimus.  Inomni  pl.-inocadclincamus,zqui- 
«Kwaiali ,  polari ,  horizontaii,  vcriicali,  dcclin,Tn- 
'e.quomodoUbct  inclinato.  Per  radium  dire£lum, 
reflcxum,&  rcfr.-iftura. PorratiUa  itcm  in.innulis, 
cylindris ,  arinillis,  fcipionibus.  Gnomonicam  in 
quatuor  particmur  ,  Prima  pars  dc  horologiis  in 
quocumquc  plano  pcc  radium  diic^iuu  dcfcii- 
T«m,  /. 
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benJis  agit.  Sccunda  portatiitum  variara  fupclk. 
a.lcm  lubmtniftrat.  Tcrtu  cxhibct  horolocUre- 
Hcxa.  Quarta  tradic  refra<aa. 

Ut  autcm  inelius  hujus  Opticx  proprcffus  in- 
n^cfcar  cam  pcr  f.nguUs  xtales  coLdi.S^^ 
authorcfque  qu.c..m  promovcrunt  refrrcmus 
SccunJoU.bisconditxfxculoantc  Chrift, 
fcxcentis  annis  Anaximandcc  Mikf.us  lioro 
g.urn  folare  dcfaipfu.  Phn.  &  Lacrtius 

ChrT°  '^^"''^•"^"'"^'TJ^annisante 
Cluiftum  ,  Anaxagotas  Cbzomcnius  fciipficde 
radiis  vilivis.  vci  „t  puto  dc  lat.one  fccnogf.phi- 
ccs,  fcu  pcrfpc&vx.  Vittuv.  I.7.  ^  ^ 

Qiiarto  Urbis  fxcuio  antc  Chtiftum  4J1  Do- 
mocritus  Milcfius  und  anno  major  quam  Soaa- 
tcs  ,  Icripfit  Aainographiam  five  de  radiis  ,  htk: 
elt  pcrlpedivam.  Ita  Laertius. 

Eudoxiis  Gnidius  invenit  Arachncn  horoI(j. 
guim  vidchcct  fobte,  in  quo  linci  horarix,3c  ar- 
cus  figntirum ,  in  modum  arancx  le  imcrfcw 
cant.  ^ 

PhUippus  Mendxut  difcipulus  PlacSnis  dcpre- 
hendit  Indcm  infcqucntcs  il-  fugctc,  &  flig.cntcs 
lcqui.  Philofophus  Platonis  auJiior  fcripfu  de 
opticis. 

Quinro  Uibis  Ctculo  joo  ante  Chriftum  an- 
nis ,  Euclidcs  Mcgarcnfis  Geomctta,  opticnm,  & 
catoptricam  fcripfu,  quam  Joannes  Pcna  Mathc- 
taaiicus  Rcgius  latme  vcrtit  c  Gtxco  anno  ifo^. 

In  optica  contiiicntut  tantiun  gcncraUa  qux- 
dam  pbcita  dc  radio  dicc<Sko.qux  pofl"imt  cfl"c  ufui 
ad  pcrfpeaivam.  Scd  hxc  optica  valdc  impeifc* 
^la  til.  ^ 

In  catoptrica  contincntur  tantum  quidarij 
proprietatcs  fpccuk>rum  pianotum  ,  concavorum 
fi>hxricorum,  &  convcxorum  :  valdc  item  imper- 
Kda  cft  hxc  captoirica,  Pari/iis  1604. 

Lucius  Papyrius  Curfor  Romx  primum  folare 
horoiogium,  publico  loco  conftruxir. 

Ariftotcks  haber  nonnulla  dc  Iride  ,  &  Halo- 
ne.  Extabat  alias  Uber  Ariftotclis  dc  oprica ;  cjus 
mtminic  Lacrrius.  Opricam  Ariftorclis  vidcrac 
Vinccntius  Bcilovacenlis.  Dicitur  ibi  Ariftotclcm 
cxiflimalle  pyramiJcm  opticam  cflc  exagonan>, 
iion  conicam. 

Ariftarchus  Saroius  Scaphcn,  fcu  horoiogium 
folarc  in  hcmifphxrio  dcfcriplir. 

Scxro  Urbis  Ixcuio,  xod  ante  Chriftum  annis^ 
Archimcdes  Syracufius  dicitur  fpcculis  concavis 
cblfcm  Ronunorum  incendillc ,  quod  falfum  eilc 
plcciqiic  modo  cxiftimanr. 

Septimo  Ucbis  fxculo  Apollonius  Pcrgxu^.iiv. 
fignis  Geomctra,  pharttram  folaris  horologii  gc- 
nus  invcnir.  Ita  Vittuvius. 

O^lavo  Urbis  fxailo  incuntc ,  jo  antc  Chri- 
ftum  annis,Thct>dofius  Tripolita  cu jus  funt  fph»-' 
rica,  Horologium  ad  omnc  ciima  id  cft  univcifa- 
ie  excogiravit.  Vitr. 

Dionyflodorus  invcnit  conum,  idcft  horolopi 
foiaris  gcnus  figuram  conicain  rcfcrcns,  vcl  de- 
fcripmm  in  cono. 

Scopas  Syraoifanus  invcnit  Plinthum,  ncmpc 
gcnus  horologii  in  pliniho ,  fcu  cubo  dcfcripd, 
ncmpc  in  fummoerat  horizontale ,  in  aliis  facic- 
bus  vcrticilia.  % 

Patroclcs  invcnit  bipennem,  genus  hotoiogli 
figuram  bipennis  rcfcrcns. 

Panncnion  invcnic  horologium  quod  cceli  hi- 
ftoriam  indicarcr ,  nempc  hocas ,  dics,  Acnfcs,  U- 
ona  Zodiaci  &c» 
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Vitruvius  Archircaus  aliqiu  fcripfit  dc  horo- 
loeiii  foLiribus  ex  siularmM. 

Sccundo  Chrifti  farculo ,  Ptolemarus  Aftrono- 
«orum  fiiciic  princcps  i..  foa  Aftronomu  fcnpf.t 
n:;cm.n...clv  dcVb«fphxrio.Hoc  P.olcnvr. 
pLiiiifphxrium  traiiflatum  cft  m  latinam  Imguam 
Lio  I  j88  uni  cum  Jordani  pUnifphino  ,  pra- 
xincjufdcm  plaiiifphxrii  aliciuantifpcr  clarius  cx- 
phcantis ,  &  Frcdcrici  Commandim  Urbinatis  in 
Pianifphxrium  Ptolcmaci  commentario  cditum 
cft  Vcnctiis. 

planifpliiriumPtolcmxica  in  pUnoxqumo- 
Oiali  non  fatis  cxplicatum ,  nos  illud  clariffi' 
mum  rcddidimus. 

Vidctur  itcm  cxcogitaffc  Aftrobbium  umtcr- 
Gle  in  plano  mcridiano  ,  fcu  coUiro  folftitiorum, 
quo  in  mappis  Gcographicis  umvctfalibus  dcla>- 
bendis  utinit.  ^ 

In  Commcntario  Comjnandini  aliqua  lccno- 
jrraphiccs  principia  dcmonftrantur. 

Inccrrus  aurhor  venit  cx  Grxco  in  L.nmum 
OpufcuUim  Ptolcmii  de  fpcculis  in  duos  libros 
d.vifum.  In  primo  habct  aijquas  Propofitioncs  dc 
fpcculis  planis.  In  fccundo  de  concav.s.  Tonim 
Opus  non  cxccdit  d.io,  aut  tria  foha.  Nih.l  habct 
magni  momenti.  Vidcturquc  fupponcre  lumcn 
eflc  fubftanriam  qox  moru  locah  fcratur. 

Qiunro  Chrifti  fxculo  ProcKts  Diadochusdi- 
cinir  ConftanrinopoH  Valcntis  CUlfcm  fpcculis 
oftotiis  combuffillc. 

Thcon  Al(.xandrina$  commcntarium  cdidit  in 
parvum  AftroUbium. 

Scxto  Chi  fti  fxculo  Hcliodorus  Larilktus  li- 
btos  duos  fcripfit  qui  funt  cditi  anno  1657  ab 
Erafmo  BartoUi^o  Gafp.  fiho, 

Primus  libcr  fuppomioncs  tannmT  habct  qua- 
rum  ahqu*  prout  jaccnt  vidcntiu  fjllac.  In  1  ha- 
bct  Thcorcimta  circa  rcrum  apparcntias ,  qui 
mclius  demonftrari  poterani.  Opus  tarocn  anii- 
quitate  commendatur. 

Additus  cft  tradanis  Hypficlis  de  afcenfioni- 
bus  rcdis  partium  Zodi.ici  qui  omnia  funt  ct>m- 
munta,  &  melius  i  Thcodono  cxplicantur,  &  dc- 
monftrantur.  Parifiis  1657. 

Odavo  Chrifti  ficulo  Vencrabilis  Bcda  fcri- 
fC\t  dc  AlhoUbio ,  &  de  horologiit. 

Anno  Chnfti  circitct  1100  floruit  Alhazcn 
Scriptor  Arabs,  qui  dc  optica  volumcn  fatis  ma- 
gnum  reliquit,  nec  in  libros,  ncc  in  Propofitioncs 
divifum ,  fcd  indipcftum,  bc  informe  quod  Fridc- 
ricus  Riinerius  d.ftinxit  in  librosicapita  ,  &  pvo- 
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Scptimus  Refradiones  ,  deceptionefque  ex  iis 
emanantcs  apcrit. 

Acccffir  cjufdcm  tra^ams  dc  crepufailis ,  & 
illfminatione  tcrri ,  in  quo  altitudincm  Athmo- 
fphcrx  aiiquo  modo  dctcrminat. 

Opus  iftud  obfcuriffimum  ,  dcmonftraiiones 
habct  ita  prolixas  ,  Sc  procedcntcs  pcr  cirniitnm 
alicnum  a  matcria  ,  ut  plcrumque  facilius  fic  alias 
dcmonftraiioncs  cudcrc  ,  quam  ab  hoc  authore 
alUtas  intclligcte.  Qiarc  aim  jam  ultra  hujus 
opcris  fines  progrefta  iit  optica ,  totus  hic  tra^a- 
nis  redditur  inutilis  ,  &  in  eo  lcgcndo  tempus  Sc 
opcra  perdirur.  Infolio. 

Anno  1150  floruit  Vitello  Polonus  ex  matre 
Turmga ,  faipfi^que  fuum  dc  optica  librum  in 
Italia,  fuaforc  Guillclmo  dc  Morbcta  fummi  pon- 
tificis  pccnitentiario.  Multa  videtur  fumpfiflc  ex 
Alazaio  ,  qiicm  tamen  iptc  non  citat,  licct  fatea- 
tur  libros  Arabicos  fuper  ca  matcria  lcgilfc  ,  & 
pcrtxfum  cllc,  vcrbofitatcm  Arabicam,  &  impli- 
cationcm  Grxcnmiatinos  autcm  paucos  fupcr  ca 
matcria  rcpctiirc  aftcrat.  Suam  autcm  opticam  in 
lohbros  pariitur. 

Primus  cominct  axiomata,&  nonnulla  geome- 
trica  ab  Euclidxis  diftin^a. 

Sccundus  propagationcm  luminis  dircAam, 
prxfcrtim  illumiiutioncm  corpotum  fphxrico- 
nim  dcniquc  prop.igationcm  luminis  rcfraAam. 

Tcrrius  organum  vifus,  &  vifioncm  cxplicat. 

Quartus  dcccptiones  qux  vifioni  accidunt  cx 
radio  dircifilo. 

Quinius  Catoprricus  cft  ,  confidcritque  refle- 
xioncs  in  fpcculis  planis ,  fphxricis ,  convexis,  8C 
concavis  ,  cylindricis,  &  conicis  convcxis. 

Sextus  intuctur  ca  qux  vifui  .nccidunt  cx  refle- 
xionc  fadla  in  fphxricis  convcxis. 

Scptimus  ea  qux  ex  conicis,&  cylindricis  con- 
vexis. 

Oftaviis  ex  fpcculis  concavis  fphxricis  in 
ordinc  ad  vifioncm  oriunmr. 

Nonus  dc  cyhndricis,  &  conicis  convcxis.itcm 
dc  ivrcguUribiis,dcniquc  dc  combuftionc. ' 

Dccimus  Rcfraftioncs  ,  &  dcccptioncs  ex  re- 
fraftionc  ortas  cxplicat.  Iridis  itcm  generationcm 
attingit. 

Hoc  Opus  in  plerifquc  prolixitatc  pcccat ,  tta 
wt  cujufquc  patienti.^m  vincar.  H.ibet  itcm  dc- 
tnonftrationcs  male  digcftas.  Infupcr  multa  in  hoc 
operc  defunt ,  ad  opticam  pcrtinentu.  Non  beni 
cxplicat  oculum.  Dcccptioncs  cx  radio  dircfto 
proccdcntcs  mclius,&  brcvius  cxplicari  potcranr. 


poficiones  ,  demonftrationcfquc  in  multis  obfcu-  Dc  perfpeftiva  nihil  habct.  Non  bcnc  conftuuic 

riffimas  ,  k  mancas  fuplcvit.  7  libros  habct  hxc  locum  im.nginis  in  fpcculis  prxcipu^  Iphxrios. 

Alhazcni  optica.  In  priroo  confidcrai  colorum,  Dioptricam  habet  valdc  m.^nciiv.  h.mc  ab  invcn- 

&  luminis  aaionem  in  oculum  ,  oculi  iicmfigu-  to  tclcfcopio  auftiorcm  habcmus.  Dicumur  ab 

»ara,&compofitioncm,  vifioncm  itcm,  &  quxad  aliquibus  inventa  pcrfpicilia  circa  annum  1 500. 

eam  funt  ncceiTaria.  Dicunt  cnim  Jordanum  qucmdam  concionatorcm 

1  Exphcatpyramidem  vifualem,  itcmquorno-  ex  ordinc  Prxdicatonim  ,  qui  florcbat  ab  anno 

do  vidcatur  color,lumcn,  diftantia,lonis,magni-  ijooadij  jj  affcrcrcinunaconcioncinvcnta  cne 


tudo ,  cxtcrxquc  vifibilium  circumftantix  ,  afpc- 
ftum  irem  ab  obtutu  diftinguit. 

Tcnius  drca  deccptiones  visiis,  carumquc  cau- 
fas  vtrfatur. 


ante  10  annos.  Jordanus  tamcn  qui  fuit  M.igiftct 
Ordinis,  vivcbat  anno  1 110.  Hic  cria^ti  author 
non  benc  cxplicuit  lridcnn,dcniquc  vix  quidqu.irt» 
boni  habct,  quod  in  multis  rcccntioribus  ,  mclius 
digfftiim  &  dcuKniftranim  non  rcperias.  1«.  rolio. 
gcnctc,  qWm  in  fpccic,  in  plano  fpcculo,  in  fphx-  Ncc  multo  poft  anno  1 179  ^o.mncs  P'^"''"^"* 
rico  convcxo.  &  concavo.  S  Bonavcnturx  difcipulus  poftca  Archicp.fcopiis 

Q;.intus  cft  Ac  loco  inwginis  objeftorum  in  Cantu.irienfis,&  Primas  Anglix  humili  licct  loco 
quacumque  n  flcxionc.  natus  pei  fpcftiv .im  comiwincm  cdidir.  Primus  li- 

Sexuis  cTTorcs  cx  rcflcxionc  ortos  dctcgit.nem-  bcr  cft  dc  lucc  fimplici.Sccundiis  de  radio  rcflexo. 
pe  cx  fpcciilis  p\ani<;,  concavis,  &  convcxis  iphx-  Tertius  cft  de  rcfrafto.  Pauca  vidctur  addidifle  fu- 
tlcis,  cylindticis,  &  conicis.  pra 


Qliattus  cft  catoptricus  ,  de  rcflcxionc,  tam  in 
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&  iJluftribus  Matherriaricis.        g  ^ 

pra  Eudidcm  Cobnix  Agrippinx  in  qnnrto  1 5  80.  tas  parabolcs  quod  omnes  radios  axi  Dar.il.L.  { 

Crca  hxc  rcmpora  rioru.t  Rogcrus  Baccon  fooim  colhgat .  faciJius  &  mcliurJL  a 

Anglus  cx  findi  Francifci  ordinc.  I>rimo  dcfcri-  quJun  ab  hoc  authorc  T,rx^^^r  V  fr 

bit  ocuI.mi .  non  tamcn  ita  bcnt ,  oftcnditquc  vi-  ri  polfc  f pcculum  quod  ad  quainlib^rjaS;^" 

lioncm  hcn  m  ncrvo  optico.  iimi  dc  fpccicbos,&  pcr  rcflcxioncm  urat  Parifm  in 
in  mcdio,  &  in  pupilla  produais,  cxindc  dc  vifio-         i  j  j ,  Nicolaus  Simus  Bononi.?^" -u  V ^  '* ' 

ne  dircda  cjnfquc  erronbus  ab  oailo  provenien-  blicus  profcflbr ,  Thcoric^  ol  •  ' 

tibiis.  Dc  rcflexionc  ircm,&  refraaiont,  fcd  pau -  pcndium  redcpit   Non  -^rr.ZT*^'^""'  "^" 

cadicif  dcutraquc.  Habct  itcm  Opufculum  quod  cularia.  ncmpc  motus  JolZlt^l  '"^'"^  P"^- 

...  r..u^,  ma,hcmati..n,  .^.  ..A..  -rminat.  fcd^antum 

tarcs  thcoricarum  expUcat.  In  odavo  Bafili" 


vocat  fpcculum  mathcmatiaim  ,  m  quo  agit 
dc  utihtatc  mathcfcos.    Totum  opuj  potius 
phyficam  fpcdat  quim  mathcfin.  Paucifli- 
mis  habet  demonftrationes  qux  icCth  procr- 
dani.  Francofiini  in  qiiarto  igi^opcra  Joannis 
Camhxhi)  Philofophix  proRlTorjs  in  Acadcmia 
AianNirgenii.  Hic  Baccon  in.igix  accufatus  fnit 
miod  circt  mathcfi  addidlus. "  Mortuus  cft  anno 
ijS^,  fcpuliufquc  Oxonij. 
I     Anno  ipo  Joannes  Stoflcrimis  juftingenfis 
apud  Tubingam ,  Aftronomix  ProfclTor  ,  librum 
compofuii  dc  Aftrolabio  in  planofcilicct  tropici 
Capricorni ,  oculo  pofito  in  polo  .mtartico;  tra- 
ditum  in  duas  part cs  dividit.  In  prima  p.Tnc  do- 
cct  fibricam  &  dcfcrijptioncm  aftrolabij  circa  fy- 
dcra ,  lum  ctiam  cjuldcm  ufum  in  mcnfiirationi- 
bus ,  qui  uldmi  ufus  non  tam  funt  ufus  aftrolabii 
quam  ufus  drculi,  aut  quadrati  gcomctrici  in  dor- 
io  Aftrolabij  dcfcripti. 

Totum  Opus  dcmonftrationibus  carct ,  foKif- 
qiic  praxcs  habct  &  figuras  illis  appofitas.  Non 
dicit  fc  cfli:  invcntorcm  hiijus  aftrolabij. 
'  0^""'?  Albcrtus  Durerus  Piftor 

Nurembcrecnfis  quacuor  inftitutionum  geomc- 
tncarum  Iibros  cdidit.  In  primo  methodum  tra- 
«"gnandarum  aJiquariun  lincarum  ,  ut  volu- 
j«,  cl/ypfis,  hypcrbolx,&  parabolx ,  aliarumquc. 
inlcaindo  fupcrficics  pariter  v.iriaf  cxhibct.  In 
'"tio  &  quartocorpora  folida.  Opus  non  gco 


cdidfr^t.h  I         RcinolJus  Salvcldcnfis  librum  8 
^didit  tabularum  d.rca,onum  difccnium  pruna 
Clcmcnta  aftronomix  utililBmum.  Addiius  tft  ca- 

nova  tabuia  climatum,  parallclorum  &  umbra- 
rumvippcndix  libri  fccundi  canonum  dircdlionum 
qui  in  Rcgiomontani  opcrc  dcfidcramr. 

Antc  labiilas  funt  multx  praxcs  fpcftantcs  ad 
|>oarin.im  primi  mob.Iis,  quibus  adjunftas  h  .bct 
tat)ulas  proprias.  Habct  itcm  prcccpta  ad  aftto- 
logum  /peaantia.  Hoc  opus  bcnc  cxplicat  praxcs 
adpr,mum  mobilc  fpcdantcs  ;  non  tan.cA  fatis 
cxaa<i  dcmonftrat.  In  quarto  Tubingx  1 

Pafcafius  Hamcllius  Mathcmaticus  re-  „ 
gnis  pcrfpcaivam  cdidit  ttibus  l.bris.  In  primo 
agit  dc  propagatione  luminis ,  &  dc  vifu  quaiJ  in 
gcnerc.  * 

In  lccundo  agit  dc  reflcxionc. 

In  tcrtio  dc  rcfraaione.  Non  multa  addit  fupra 
caqnxtradidit  Euclidcs.  Panfiis  in qu.itto  1556. 

i/f?  Joanncs  Martinus  Ptoblacion  egit  dc  io' 
ufu  aftrolabii  pcr  compcndium  ,  illufttatum  li- 
guris. 

Hanc  matcriam  nimis  brc\  itcr  aaigit  ,  &  fine 
dcmonftrationibus ,  aliquos  itcm  nfus  gxodcticos 
quadrati  geometrici  dcfcripti  atiigit  :  Eft  autcin 


mttrxrr,    fj  - --:r—- '^pis  iiuii  Etu-  I"-"»-"  gcomcirici  acicripti  aiiigit  :  blt  autcin 

«wricQm  lcd  pradicum ,  quod  potcft  clTc  utilc  in  aftrol.ibiuro  particularc  in  plano  tropici  cabricor- 

m«  ?  ^'^,        V^.       '              P^"^^'  ^*»-  «Iff^^iptum.  Acccffit  Prodi  Diadochi  r.,brici 

mcnti,  nHllimquc  h.ibct  dcmonftrarinn^^  uf.irn.,^  ,ftr^l,k;;    r-,  ,r.iu  m  


nicnti.n«ll4mq«c  habct  dcmonftrationem. 

Anno  iji,  prodiit  artificiahs  pcrfpcfkiva  via- 
toris  ,  latmc  &  gallicc  fcripta  .  in  qua  prxccpta 
commiinia  fi„c  dcmonftrationc  af^runtur  fatis 
appohtc ,  qualia  in  praxi  ufiirpantur,  Opus  non 
contcmncndum  fi  modo  paulo  fufius  praxcs  cx- 


p],  L,  ,  "-•^'  K-i""  luiius  praxcs  cx-  1560  joanncs  btotlcr  juitingcnus  trattatum 
V  •  ^fcm  figuras  optimi  difpofitas,  cdidit  dc  compofitionc  &  ufu  allrolabii  rartinila- 
quaravis  non  cleeantcs.  '  rlc   J.f.,;..,;  V.;i:^,  ;„  ..1  ;,:  1_,;  : 


ufufquc  aftiobbii ,  Georgio  Valla  Placentino  in- 
tcrprctc. 

Itcm  Grcgorii  Niccphori  aftroLibus  codctti  in- 
tcrprctc,  in  quibus  pauca  funt  ahaijus  inomcnti. 
Parifiis  in  06kavo  1 J  f  7. 

1560  Joanncs  Stofier  Juftingeniis  trafbtutn  i ^ 


quaravis  non  clegantcs. 

♦  if  48  Gcrnmafrifius  tradlatum  cdidit  dc  annu- 
D  in  quo  funt  multx  praxcs  &  ufus. 
l^oterant  plura  addi.  Antiierpix  in  odavo  i  (48. 

•  '      Joannes  dc  Roias  Iibros  fcx  cdidit  Cora- 

mcntariorum  in  aftrolabium  quod  planifphxrium 
vocvit.  T      r  r 

Iftiid  autcni  Alholabium  in  pLmo  mcridiano 
dclcribitur,  &  oculus  infiniti  diftat.  Vocatur  au- 
«m  communiier  analcmma  ;  tradit  autcm  omncs 
autcm  partis  pofticx  potius  ad 
quautiium  gcomctricum  pcrtincnt.  Habct  item 
tila'"""  dcfcribcndi  horologii  poru- 

Tota  hxc  doftrina  potcrat  brcviiis  &  cloriis 
tfadi.  Parifiis  in  qu.irto  i  j  f  o. 
.  'J^'  Orontius  Finxus  Delphinas  rcgius  ma- 
themaucus  ,  Opufailum  compof.nt  dc  fpcailo 
tutono  ignem  ad  propofit.im  dift.mtiam  produ- 
<=^tc.  In  quo  &  duarum  lincarum  femper  appro- 
P'nquantiiim  nunqu.Tm  concurrcntium  demon- 
"tatio  coUigitur. 

Spccnlum  hoc  cft  paraboUcunv,  Hxc  propric- 
T»m.  l. 


ris ,  dcfcripti  fcilicct  in  plano  tropici  capricorni 
oailo  in  polo  antardlicu  conftituto. 

Fabrica  hujus  ailroi.ibii  clarc  quidcm  tradittir^ 


/ed  non  detnonftrat ,  ncc  principia  pcrilicdivx 

clari  cx- 

hibcntur. 


..w  . —  ......w,....-. ,  — .  ,  .  f  .  r- 

aii  innititur  tradunuir ,  ufus  ctiam  fatis 


Hic  tra6latus  in  gallicum  verruseft  Parifiis  in 
o£bvo  I  f6o.  , 

I  j 7 1  Joannes  Flcichcrus  Vratidavicnfis  de  iri- «  i 
dibus  doikrinam  Ariftotelis  ,  &  Vitclllonis  ccru 
methodo  co,np[(hcnfam  cxplicuit ,  nonnullis  dc- 
monftrationibus.   Prxmilfa  funt  optica  nonnulla 
ad  horuin  infelligentiam  neccifaria. 

Qu.-unvis  hic  auihor  non  fatisfcccrit  in  oiimi- 
bus ,  ncc  vetam  ubiquc  habcat  dcmonftrationemi 
habct  tamcn  qiiumpliiriina  optima  fi:  fcitu  di- 
gna.  Idcoque  fuo  tcmporc  opiimus  etat  hber. 
Ulterius  umcn  in  luc  matcria  provcdi  fumus. 
Vvitcmbcrgx  in  o^.ivo  1(71. 

Anno  1J71  P.itcr  Chriftophonis  Clavius  B-inj-i  j 
bcrgenfis  Societatis  Jcfu,  gnofnonicam  cdidit  fa- 
tis  ampl.mi,  »n  odko  libros  divifam.  In  pHmoffc- 


(j^x  pirtiiient  ad  analcnuii^ 
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•    J    .     ~  . 

lare  ,  sqninoaialc.  Tcrik)  horologi»  in  plaius 
dcclinaniib.is  &  inclinaris.  Q;>arto  ag.t  dc  horo- 
loeiis  in  iphxi.i  rcaa  ,  ant  parallcla  dcfct.bcndis. 
Explicat  iccm  locum ,  ftyli  magnitudnicm  .  qivo- 
modo  ad  quamcumquc  ftyli  longituduKn»  hoto- 
logium  fit  confttncndum.  Qiiinto  tabulas  con- 
ftruit  ad  focihoicm  horologiorum  dcfcriptioncm. 
S«to  Ptobmii  analcmmatis  ubctiorcm  ulum, 
aliiquc  cx  Commandini  opcrc  dcfuropta.  ScptiiiK) 
praxcs  omncs  rcpctit.  Oftavo  proponit  horolo- 
gia  ponaiilia.  Opus  hoc  bonum  clt  &  fohdum. 
tamcncftdtfficUcintclkau.  Habci  cmm  figuras 
ita  imricatai  &  dcnranftrationcs  ita  proUxas  ,  ut 
cujufaunquc  paticntiam  fiitigct ,  in  multis  roihi 
fuit  facilius  aliam  dcmonftrationcm  cudcrc  Sc 
comminifci  quam  ab  illo  allatam  intclligcTC.  In 
hoc  prjecipiic  Opcrc  pcccavit ,  quod  nunis  mu  ta 
coaccrvct  &  lcaorem  obruat.  potcrant  cnim  plc- 
riquc  facilius  dcmonftrari.  Immo  tota  gnomoni- 
ca  potcrat  unica  Propoliiionc  comprchcndi ,  nc- 
quc  tamcn  ctiam/I  in  tautam  molcm  cxcrcvent 
cjus  gnomonica  ,  omnia  qux  ad  hanc  matCTiam 
penincnt,  ut  gloriatur,  tradidit :  ciim  dc  rcflexis 
&  rcfradis  aJijfqHC  non  paucis  nihil  habcat.  Lau- 
dandus  nihilomiiius ,  quod  fcfc  primus  fit  qui 
gnomicam  abfolutam  fuis  dcmonftraiionibus  or- 
natam  tradidcrir. 
14    1574  Joanncs  Baptifta  Bcncdiftus  Patntius 
Venetus  gnomonicam  edidit  ,  cujas  prxcipn» 
praxcs  ab  analcmmaic  dcpendcni ,  quod  aoalcm- 
roa  author  fc  invcnilfc  .ilfcrit ,  anrcquam  ana- 
lcmma  Ptolomxi  vidilVct.  Multas  coniinct  ptaxcs 
valdc  utilcs  ,  qinr  in  analtmmare  Hias  habcnt  dc- 
monftrationes,  non  tamcn  fatis  cxplicatas  ,  iit  «qui 
ea  in  matcria  peritus  non  cft,  pollit  cas  invcnire, 
eo  qiuVl  non  indiccntor  fiiffidcntcr.  Habct  tamcn 
multa  urilia  8c  propria  quibiis  proliccrc  polTci 
qui  jam  aliundc  gnoinonicam  tcncrct ,  &  polfet 
iplc  dcmonftrationes  invenirc 


In  ftcundo  explicat  aftrolabium  dc  Royas  lcu 
onalcmnia,fcd  clariOimc,  eorumquc  gencrationera 
cxplicat,&varios  tifus  apctit,  Pifauri  in  quarto 

'^^'si  Michael  Coignet  Antiicrpicnfis  inftru-  18 
fiioncronovam  circa  navigationcm  compofnit, 
unk  cum  mcthodo  navigandi  cft  oucft  hadcnus 
incognita. 

In  hoc  opcrc  funt  omnia ,  commiifticatio  ,  na- 
vigatio  cft  oucft  fupponit  horologunn  arcnarium 
exadillimum  14  horanmi  cx.quo  facilc  longitu- 
do  habcrctur.  Antucrpix  in  quarto  1581. 

I Joanncs  Paulus  Gallucci  Salodianus  tra- 
aatum  edidit  Italicum  dc  novo  Inftrumcnto,  qua- 
fuor  modis  compofito  ad  quodlibet  horologium 
perficiendum  ,  rcducitur  autem  nd  xquinoftialc. 
Carct  dcmonftrationibus.  Vciiciiis  in  ofkavo 

I Joanncs  Vrcdcman  Frifon  Pcrfpcaiv.im  10 
edidit  fub  titulo  hoc  ,  Ptrjptthve  ,  t'tfi  m  dtrt  It 
trtt  rtntmmi  Art  du  fttnt  otulMrt,  Figuras  ha- 
bet  clcgantcs,  &  bcnc  muhas,  cxplicationcm  mo- 
dicam,  dcmonftiationcm  nullam,!ociirioncm  Gal- 
licaro  fcrc  batbaram.  Polfunt  tamea  intelligi  pra- 
xcs  cx  figuris. 

if99  Bartholomxus  Pitifais  Grunbergcnfis  i< 
in  fincfux  Trigonomctrix  adjccit  diccm  I  bros 
problcmatum,  &  intcr  alia  problematum  gnrmo- 
nicorum  ,  in  quibiis  horologia  pcr  trigonomc- 
triam  abfolvit,  quod  ad  magilam  prxiiiloncm 
gnomonicam  adducit  ,  Hccr  praxes  fint  difficilio- 
rcs.  Auguftx  Vindclicorum  1599. 

Anno  1600  Guidus  Ubaldus  c  M.irchionibus  ^  t* 
Montc  Pcrfpc£kivam  cdidit  in  fcx  hbros  divifam- 
In  primo  confidcrat  quomodo  vaiix  lincx  in  fc- 
aionc  apparcant ,  qux  confidcratio  fiind.imcnta- 
lis  cft.  In  fccundo  data  rcftilinca  figura  in  plano 
hoiizontali  cjus  in  fcaionc  fcu  tabcUa  appateti- 
tiam  inycftig.it,  fcu  ichnogr.nphiam  quamcutnque 


•  -  Idcm  anthor  parviim  Opufailum  edidit  dc  pcr-  pcrfpcftivc  delineat  viginti  modis.  In  tettit|  ap 

fpeibira,  in  qi.o  non  fatis  raethodici  pfocedit,ncc  parcntiam  rrifmamm, bafin  in  horixontc  h.Uun 

tocain  pci  fpcaivam  tradit,  fcd  tannim  crvorcs  ali-  "um,  in  latKlIa  quanimquc  etiam  indinata ,  ex 

quarum  partium  dctcgcrc  fatagit.  Hoc  paritcr  non  phiribus  planis  conftante,  conVava  ctiam.lphxri- 

intclligct  qui  ahundc  pcrfpcaivam  nefcivcrit ,  ca,  conica  ,  cylindrica.  Qiano  agit  dc  corporum 

quare  cx  hoc  Opnfculo  macnum  cmolumcntum  variorum  rcailincoium  apprcntiis,cxinde  dc  cir- 

habcrc  non  polfiimus.  oilaribus  figuris  pcrfpcaivc  dcfcribcnd.s.  Qn.n- 

ipj  D.  Francifais  M.wrolicus  Mcftancnfis  tns  hbcr  agit  dc  umbris  ;  fcxtus  "P" 

«bbas  traaatum  cd.dit  dc  luminc  ,  &  umbra  ad  paratu.  Doarina  hujus  operis         f "  ^S"*" 

perpeaivam  &  radionim  incidcntiam  pertincn-  mctrica,  t.imcn  methodus  paulo  difficilior  ;  ita  uc 

tia.  Itcm  dioptricx  lihros  trcs.  In  primo  agit  dc  nullus  in  eo  folo  libro  poffit  pcrfpcttivam  addi- 

pcrfpicuis  corporibus.  In  fccundo  dc  iridc.  In  tcr-  fcere,  vidctur  cnim  non  fatis  ad  praxin  dckcndit- 

tio  de  organi  vifualis  ftiuaura,  &  confpiciliorum  fc,  qui  tamen  in  pcrfpcftiva  mcdiocritcr  cflci  vci- 

figims.  MuUa  bona  h.ihct  de  radio  dircfto  ,  prx-  fatus  poftct  cx  co  multiim  lucis  h.iurirc. 

cipni  dc  tadii  folaris  figura  per  foramcn  tranf-  1 600  Fratcr  Chcrubinus  SandcUnus  Utincnfis  xj 

miflL  Qin  dc  itide  dicii  ncc  funt  fatis  clara ,  Capucinus  librum  cdidit  cui  timlus  ,  Nev4  in- 

nec  iridis  fatis  naiur.ira  explicant.    Dioptrica  veniio  horologirrMm  ,  contincns  inftrumcnturo  ad 

itcm  eft  valdi  impcrfcaa,  In  quano  Venctiis  omncs  horas  dignofccndas  ,  &  ad  horologia  dc- 

1J7J.  fcribenda  ;  cjus  aiircm  invcntio  confiftit  in  m- 

1576  Jacobtis  Androvet  du  Cerceau  Architc-  ftnimcnto  fpccicm  aftrol.ibij  prxfcrcntc ;  noUas 

Parificnfis  Pcrfpcfkivam  cdidit  fub  titulo  ,  dcmonftrationcs  habet  fcd  folas  praxcs  malc  >  & 

Ltftm  dt  ftrfpednt  pofitivt ,  in  qua  folas  pra-  incxtricabilitcr  cxplicat.is  ,  figuras  cnim  non  in- 

«s  brtvitcr  indicat.  Figuri  funt  bonx  ,  praxes  dicat ;  ita  ut  fit  difticilius  figuram  rcfpondcntcm 

communcs  ,  Dcmonftr.itioncs  non  fatis  indicatx  invenirc,  quain  aliam  praxim  xque  bonam  rcpcri- 

ncc  cxplicatx.  Opus  tanwn  hoc  artificibus  inutilc  rc.  Habct  tamcn  muUa  bona  qiix  fi  dcmonftrati 

"o"  ert.  cffcnt ,  &  in  bonum  ordincm  digcfta  mcrcrcnnit 

17     ip9  GuidusUbaldustMarchionibusmontis  ut  in  iis  cdifccndis  bliquid  tcmpori»  "^r'^"''^'"'^- 

plamfphxciorum  univctf.ihm\i  Thcoricara  cdidit  tur  ;  fcd  prout  iaccnt  confufioiura  tanium  pacc- 

4iiobus  libcis.  '  le 
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rc  potfimt.  Habct  aliquas  tabulas  fuppuutas  fa 
tis  utiles. 

24  1601  Joanncs  Paulus  Gallucius  Salocnfis  tra- 
£btuiti  cdiJit  ^  fiibrica  &  ufu  horologii  folaris, 
lunaris  ,  iyJcralis  in  parva  quidam  pixidc  notati, 
in  qua  omnia  horarum  pcnera  ad  omncm  latitu- 
dinan  cerniintur,  &  multaalia  tum  ad  navigatio- 
nan  mm  ad  Cofinographiam  peropportuiix  Tra- 
fianis  in  duas  partcs  diftriburus,  in  qiiariim  pri- 
nia  agit  Je  liorologii  fabrica  &  iifji,  eftautcm  ho- 
rologium  iquino^ialc  aijus  planum  lcaindum 
oinnctn  loci  latitudinem  aptari  potcft.  In  fcainda 
putc  codcin  inftrumento  uiitui  quafi  organo  ad 
alia  horologia  perficicnda. 

Opus  vuJgare  6c  cxigni  momcnti  nunc  prunum 
Jjtinc  vctCum  Sc  in  luccm  editum.  Vcnctiis  in 
quiTVi  1601, 

i/  1604  Joannes  Kcplcr  Csforis  mathcmatinis 
Aftronomi*  partein  opticam  tradidit,  potiflimum 
de  artificiofa  obfervationc  Sc  acftimationc  diame- 
troruni,dcliquiorumqiic  folis  &  luni.cum  cxcm- 
plis  mfigniuineclypfium.  H.ibctur  intcr  alia  mul- 
ta  nova  traaatus  dc  modo  vifionis  ,  &  humorum, 
oculi  ufu  coQtra  opiicos  Sc  anatomicos. 

Habct  itcm  nonnulla  nova  circa  locum  imagi- 
nis  feu  apparcntie  objcaorum  viforum  pcr  rcHc- 
xioncm  fpcnilorum  convcxorum ,  itcm  pcr  rtfra- 
^lioncm.  Tr.idarus  iftc  optimus  cft  &  m.igno 
hominc  dignus ;  Vidctur  tamcn  non  fatis  ordma- 
tiis  ,  &     co  tcmporc  mulmm  provcximus  tam 
dioptricam  quara  catoptricam.  Francofurti  in 
quano  1604. 
*^    1606  Fridcricus  Rifneros  Pctri  Rami  in  roa- 
thrmaticis  adjutor  communi  ftudio  inchoatos 
qii.iriior  opticx  libros  abfolvit.  Primus  libcr  dc 
vi/ibiH  djt  communia  pnncipia  propagationis  hi- 
cis  &  colorum  pci  hncMn  rcdam,  dc  rranfmiflio- 
ne  per  foramcn  ,  dc  illuminationc  globi ,  a  lumi- 
nofo  fpliarico  m.njori  ,minori  Sc  xquali. 

Sccimdiis  libcr  dc  vifionc  fimplici  fcu  diredla, 
cujus  proprictatcs  8c  dcccptioncs  cxplicat, 
Tcrtius  cft  dc  rcflcxione&  refradione. 
C^iiartiis  cft  de  iridc. 

IHoc  Opiis  pauca  dicit  mult6quc  ultcrius  hoc 
ttmporc  proveOa  eft  hxc  fcicntia.  In  quarto  Caf- 
Icllis  i6c6. 

»7  1607  Prodiit  Odonis  M.ikotiJ  BnixcIIcnfis  ^ 
ioaetatc  Jcfu,  aftrolabium  xquinoaialc  pcr  mo- 
dum  compcndii  a  Lconardo  DamcrioLcoditnfi 
?n  hicem  cditum.  Opus  bonum ,  fi  paul6  ubcrius 
nanc  marcrianicxplicuiircr.  Scopus  hujus  opcris 
w  idcm  hcmifphjrium  in  plano  «quinofti.ili  dc- 
«CTipnim  modo  pro  auftrali,  modo  pro  boreaii  fu- 

^^marur.  Bmxcllx  in  oa.ivo  1607. 

1608  Simon  Stcviniis  Principis  Auriaci  ma- 
'hcmatiais  Opticam  edidit  rribus  libris  comprc- 
oe? ^""^  fci.igr.-.phiam.  fcu  iwtius 
pcnpcaiv.im  ,  in  q.ia  quamvis  bonas  demonftra- 
fttcT       '^^ '  ™cthodu$  tamen  non  cft  fatis  pra- 

In  fccundo  dc  catoptrica  pauca  tantum  habct. 
j      '«"»o>  ncmpc  dc  refiraftionc  nihil. 
9    1608  Joanncs  VocU  is  Valmocclotaniis  So- 
actatis  Jcfu,  dc  horologiis  hbros  trcs  cdidit. 
In  primo  horologia  communiora  tradit. 
In  fccundo  ufiim  quadrantis  in  horoloeiis  con- 
«nicndis  cxplic.it, 

i  J"         P'^^"'^'r"^  •''P'^  '^^  horologiis  univcrfa- 
Opus  quidcm  fatis  clarum,  non  tamcn  fi- 
l»  (iemonftrarum  ,  in  plcrifquc  cnim  dcmonftra- 
lionibus  carct.  Turnoni  in  quarto  160S. 


161 1  Ainbrofius  Rhodius  Kcmbcreenfis  ,„» 
rhanatuin  profulor  i„  Acdcmia  LeucSo^d 
camedid.t.ntrcs  par-cs  divifam.  PrinuWS" 
radio  d.rcdo  fcu  propagationc  lum  .  sS^„^ 
dc  rcfloxo,  tcrua  dc  rcfraa.onc.  Satis  bcnrh^c 
ca  qux  co  tcmporc  com.nunucr  tradcbanrur  ab 
co  tamen  tctnporc  muha  didicimus  in  fi,  ^ujt 
parn^pr,c.pucc.tcavif.oncmditcaanf^^^^^ 

Habct  item  traaatum  dc  crepufoilis  nomiihil 
obicurum  V  v.tcbcrgs  in  odavo  ,  6 , , 

1611   Chriftophorus  CUvius  Bambcrecnfi.  i . 
Soc,etat.s  Jcfu  ,  aftrolabium  fcu  pro.caS.^* 
fphxrx  in  planum  tr.bus  l.bris  cxphca^ 

Prmius  libcr  problcmata  varia  ac  thcorcmata 
geomcrnca  partim  fphxrica  ,  partim  cx  conicS 
dcfumpta,  .Kccllariaad  dcmonftratione,  aftrola- 
biorum  qux  funt  quafi  lcmmata. 

In  fccundo  modum  dcfct.bcndi  aftrolabii  in 
coqucomncs  circulos  infcribcndi  tradir. 

In  tcnio  varios  ufus  aftrolabii  apcrit ;  addidif 
autem  dc  fuo  ufus  trigonomctricos  non  p.iuco5 
In  hoc  opcrc  aftrolabii  unicam  tantum  Ipccicui 
cxplicat ;  ncnpc  aijus  tabcllx  cft  planum  xqu.i- 
tori  parallclum  .  &  oa.lus  in  polo  autardlico 
Nonpc  cft  Ptolomxi  aftrolabium  cui  aliquid  ad- 
didit  Jordanus  &  Maurolyais. 

Qtiarc  defc<auofus  cft  hic  traaatus,  quod  uni- 
cam  tantimi  fpccicm  aftrolabii  attmgat ,  rcliquas 
Ipccics  intaaas  rclinquat  fcaindo  nimius  cft  in 
luis  lcimnatibus  ;  cum  tota  hxc  dodrina  p.ii.cii 
adimdum  propofitionibus  Sc  clarius  &  univcrfa- 
hus  coinprchcndi  potuiiret.  Hoc  cnim  Opus  un- 
tum  cft  ut  mcnfcs  inrcgros  requirai ,  cuni  tamcn 
hxcmatcriafit  fiicillima  fi  bcnc  expUcctur.  Scd 
eft  hiijus  authoris  vitium  ut  materias  coaccrvcr, 
Itudcu  prolixitati.  Multa  tamtn  boiu  cx  eo  mu- 
tuati  fumus. 

i<>it  Adrianiis  Romanus  mathcmntum  pro- ji 
fclfor  Hcrbipoli  Pyrotcchni.im  cdidit ,  hoc  cft  de 
ignibus  fcftivis,  jocofis  artificialibus,  &  fcriis,  cs 
fcriptoribus  latinis,  Italis,  &  germanis  collcais. 

In  hoc  libro  fola  praxis  habciur.  Hcibipoli  in 
quartoi6i,. 

161 1  Marcus  Anronius  de  dominis  rraftatum  J  i 
cdidit  dc  radiis  vifus  &  lucis  ,  in  virris  pcrfpcdi- 
vis  ,  &  iride  ,  duo  ncmpc  habct  in  hoc  tradatu, 
ncmpe  dc  rclcfcopio  quod  non  ita  bcnc  cxpiicat. 
Itcni  dc  iridc  dc  quo  multa  optima  habct  qu.T  cjos 
gcncratfoncn.  cxplicant.  Vcnctiis  in  oft,ivo  i^;  11. 

1611  Joanncs  Kcplcnis  Impcraroris  Mathcma- 
ticus  Dioptriccn  cdidit,  fcu  dcmonftrationcm  co- 
nim  qux  vifui  8c  vifibilibus  propier  confpicilla 
non  ita  pridcm  invcnta  accidunt.  PrxmilTx  cpi- 
ftol.x  G.ililxi  dc  iis  qux  poft  cdiiioncm  NnnciJ 
/ydcrci  ope  pcrfpic.lU  nova  &  admiranda  in  coelo 
funt  dcprchcnfa. 

Itcm  Examcn  prxfutionis  Joannis  Pcnx  Galli 
in  nprica  Euclidis.  In  ca  cnim  prxfationc  mulra 
dicit  reprchcnfibilia  ,  nam  &  vlfioncm  ficri  pcr 
cmiflioncm  radiorum  cx  oailo  alkrit ,  &  ntgat 
rcfra£lioncm  in  fyderibus  aliique  multa  habet 
reprchcnfionc  digna. 

Qiod  vcrA  addioprriccn  Kcpleri  pcrtincf,hxc 
valdc  cft  imperfifta,  dcmonftr.irquc  unam  aut  al- 
tcram  proprictatcm  fpccilli  concavi,  &  convcxi  j 
fcd  non  dcmonftrat  tubum  opticum,  &  alia  multa 
qui  ab  eo  tcmpore  invcnta  funt.  Aug-iftx  Vindi- 
licorum  in  qttarto  1 6 1 1 , 

Pater  Chr.ftophorus  Clavins  Bambcrgcnfiij/ 
1    ii|  Socicraiif 


DigitizecJ  by  <j 


De  progreflu  Mathefeos, 


70 

mo  qua«o  Gno.T,on.cam  cd.dit  hbr.soaocom- 

conicas  rc<aioncs.  planormn  incctlctt.oncs.dccU 
nacioncs  &  inclinanoncs. 

In  fccundo  hoi  izontalia,  verticalia,  rocridiana, 
polaria,  &  zquinodliaha  dcfcribil. 

Tcrtio  dcaiiuntia  &  inchnata.  In  quarto  de 
horologiis  in  f^hxra  rcaa.  &  obhqui<rm.a,  .tem 
dcmagnitudinc  ftyh.  Qni.uus  componit  tabulas 
ad  horologioniin  compoT.tioncm  utilcs.  Scxtus 
Ptolomzi  analcmma  ad  ufus  univcrfahores  ac- 
comroodat.  Item  Opm  Coramandini  dc  horolo- 
giorum  defcriptionc.  Scptimus  praxes  f"»"**^ 
icnii  hbri.  Oaavus  dc  horologiis  univcrfalibus. 

Habct  Jtcm  defcriptioncm  novajn  horolog.o- 
lum  &  compendium  bccvi(Emum  dcfcribindo- 
rum  horologioruin  ad)eais  notis.  Hoc  Opus 
quamvis  fit  ingcns  non  continet  omnia  q"*^ 
horologia  pertinent ;  dc  reflcxis  cnim  &  rcfraa.s 
nihil  dixit.  Demonftrationcs  habct  diftic.lhmas& 
figuras  ita  hncis  imphcatas  &  oni>ft.«  ut  ex  11$  fe 
cxpedire  ctiam  rcbt.s  mathcmatics  aftiicro  ht  d.f- 
ficillimum  .  8c  foc  impoflibilc.  Ita  ut  farpc  fit  h- 
dlius  ahas  dcmonftrationcs  invcnirc.quam  >ta  fu- 
sc  explicatas  pcrfeqtii. 

Habct  dodh-inam  folidam  &  bonam  ,  qux  & 
mcliori  mcihodo  &  brcviori  clarius  tradi  po- 
tciat. 

36  i6ii  Michacl  Joanncs  Coufin  Pi£hjr&  gco- 
metra  traaatum  cJ.dit  galliaim  aim  titulo,  Li- 
vrt  de  p«rir4i!Hre.  In  quo  humanum  corpus 
prifmatibns  quafi  concludit  6c  ad  rcgiilas  com- 
rouiKS  pcrfpcdlivx  quantum  poteft  revocat.Opus 
piaoribus  fiimmc  iitilc.  Ii.  praxi  tamen  nimis  lon- 
gum.  1'acihis  in  quarto  161 1. 

j7  Anno  161 )  ptodierc  Patris  Francifci  Aquilo- 
ni|  Bclgi  c  Sodaatc  Jcfu  ,  Opticoruin  libri  fex. 
Prini<is  qiufi  fiindamcntalis  agit  de  ocuh  ftrudhi- 
n  &  partibus,  de  objedo,  &  natura  vifus. 

Sccundus  optid  radij  &  horopicns  propnetatcs 
explanit. 

Tcntus  eft  dc  perccptionc  i  vifu  fadia  com- 
munium  objcdkorum.ncmpc  magnitudinis,dift,in- 
ti*.  figurx  ,  fitus  loci.continuitatis,  difcretionis, 
numcri,  inotus  &  quictis. 

Quaniis  ocuiornm  dcceptiones  quz  prxcipuc 
circa  oronia  objcaa  acddunt,  explicat. 

Quintus  Uiminis  propagationcm,  hiniinum  oc- 
curfom ,  ic  concutfum  ,  luminis  illapfum ,  &  tra- 
Kftum,  &  umbras  intuctur. 

Scxtiis  fphxrx  in  pl.mum  projcdVioncs  fcu 
aftrolabia  exhib«,  fcenographiccn ,  itcni  brcvitcr 
attingit ,  fc  cotporum  umbras  ,  catopiriccn,  item 
ic  dioptticen  rocditabatur  ,  quara  abfolvcrc  non 
potuit. 

Opiis  bonum  &  foUduro,  habct  t.-wncn  aliquas 
reperirioncs  txdiofas.  Cum  cnim  fcpararim  com- 
munia  pcrfcquitur  &  dcccptioncs  vifus  circa  illa 
orus  ,  ea  ut  diftinfta  cxplicat  qux  fimul  una  ea- 
•lcraquc  opera  cxplicari  dcbuciant.  Fuiirct  igitnr 
pcrfcftiiis  volumcn  iftud  fi  ad  dimidiara  partcm, 
w  poierat ,  contraftum  cflct.  In  fexto  lihro  ubi 
''g't  dc  aftrolabiis  j  item  dc  horologiis  folaribus 
nwnis  muUa  coaccrvat ,  ncc  in  bonum  ordincm 
digcrit ,  debuctat  cnim  afttolabiorun^  fpccics  &c 
fingiilonim  ufus  fcpatatim  cxplicaro,  qui  dc  ho- 
rologiis  didt  ,fum  nimit  brcviter  indicata  ,  ficut 
&  fcenographicen  feu  pccfpc£tivam  nimis  bre- 
Titer  pcifttinxit. 


1614  Ludovicus  Mcigtet  Lugdunenfis  qiia- j8 
tuor  libros  Albcrti  Durcri  Pidoris  &  gcoinctrx 
de  proportioiubus  corporis  hununi  g.aUice  fccir. 
Vohiit  autcm  Durcrus  fingulas  corporis  humani 
panes  ita  intra  parallclcpipcda  includcrc  ,  ut  qui 
hxc  pcrfpcftiv^  fcirct  delincarc  ,  Sc  in  omncm 
pancm  dctorqucrc ,  poflct  idan  prxftarc  circa 
corpus  himunum. 

Hxc  tamcn  n.ethodus  eft  nimis  longa  &  tx- 
dij  plcna  quatc  tantam  ex  ca  utiUtatcin  non  pcr- 
dpient  pidorcs  quanram  author  pollicctur. 

1614  Samucl  Marobis  Pcrfpeaivam  GaUic^  j  5» 
edidit. 

1 6 1 6  Clemcns  Timplerus  Steinfurti  Phiiofo'  40 
phix  profcllor,  Opticx  Syftcma  mcthodiciim  pcr 
thcoranat..  &  problcmata  conciiinatum  duobtis 
hbris  comprchendit. 

Hic  tradatus  cft  potius  philofophicus  quim 
mathematicus ,  habct  itcm  tradatum  dc  Phyfio- 
gnomia,  qui  ettam  philofophicus  cft.  Hanovix 
in  oAavo  \  6i6. 

1618  Hycronimus  Sirturus  Mcdiolancnfis  tc-  41 
lcfcopinm  cdidit  fcu  artcm  paficiendi  novum  il- 
lud  Galilxi  viforium  inftrumcnturo  in  trcs  partcs 
divifaro . 

Priina  cxadiflimam  artcm  pcrfpicillorii  tradit. 

Sccunda  telcfcopii  GaUlxi  abfolutam  conftru- 
ftioncm  &  artem  apcrtc  docet. 

Tcitia  ahctius  tclcfcopii  faciUorem  ufum  & 
admirandi  adinventi  arcanum  patcfacit. 

In  hoc  operc  nuUa  eft  dcinonftratio,  potiufque 
praxim,&  anan  docct,  quira  thcoriam,  tantum- 
que  loquitur  dc  tubo  optico  convcxo  cavo.  Fran- 
coflitti  in  quartoi6i8. 

1618  Prodiit  fy ntagroa  in  quo  exhibcntur  ya-  4* 
ria  diagrammata  corporum  cx  ptxfciipto  opticx. 
Opus  prxcipuc  utilc  pidloribiis  ,  ftatuariis  ,  fcul- 
ptoribiis ,  architcdlis. 

In  hoc  opcrc  non  traditur  praxis  qoa  hu jufraodi 
corpora  perfpcftivc  dcUnecntur  ,  fcd  ipG  corpora 
tantum  cxhibcntur,  funt  autcm  ut  phirimuin  cor- 
pora  folida  compofita.  Vidcntiu  noniniUa  tflc 
dcfumpta  cx  Maroloifio.  Arofterodami  in  quano  ' 
1618. 

161 9  P.  Chriftophonis  Scheinct  cdidit  Opus  4J 
quod  vocavit  Oc«V«w,hoc  cft.Fundaroentuinopti- 
cuin,  in  quo  cx  acairata  oculi  anatoroe  &  abftru- 
farum  cxpcricntiarum  fedula  pcrvcftigationc ,  ra- 
dius  vifuaUs  cruinit,  anguU  viforij  ingcnium  apc- 
ritur. 

Hoc  opus  bene  qnidcm  cxpUcat  in  qua  parte 
fiat  vifio ,  mulia  lamcn  fiififltmi  qux  mclms  bic- 
viiis  dici  potcr.inr.  Non  fatis  expUcuit,  an  imago 
objcdli  in  oculo  fitum  invctfuro  obtincrct,  ncc  of- 
fida  omnia  huinoruro.  Opus  tamen  bonum  cft, 
cum  primus  hanc  m.nteriamcxtricaTC  fit  aggief- 
fus,  ab  eo  tamen  adhuc  itugis  extricata  tft.  Ocni- 
ponti  in  quano  1619. 

Anno  i6xi  Inftitutionem  artis  perfpc&iv«44 
edidit  Hcnricus  Hondius  Gallicc.  Solas  praxes 
connnuncs  coroplcftitur  hcK  Opus  finc  ulla  dc- 
monfttatione  ;figuras  habet  bcnc  dclincatas. 

161}  Scbaftianus  dc  Caux  GaUicc  Opufailum  4f 
cdidit  dc  hoiologiis  folatibus  ,  folas  piaxesconti- 
ncns  fundatas  in  analeromate  £c  malc  cxpUcatasj 
ita  ui  in  hoc  Ubro  fit  difticilc  cas  .iddifcerc.  Mo- 
dus  cxplicandi  fapit  anificcm  incchaniaim  potius 
quam  viriim  doftum.  Prxroifit  aliqua  dc  pro- 
portionibus  qux  appUcat  divcifis  matcriis  ,  ut 
geodefix,ftaticx,  pcrfpcdkivx,  muficx. 

1615 
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i^xj  jacobos  Jaquiiiotius  librum  galliciim 
cdidii  dc  fabrica&  ufu  utnurquc  aftrolabi) ;  ncm- 
pc  panicularis  p'»"»  «quatoris  dcfcripti ,  & 
univcrUlis  in  pjano  mcridiano.  Infupcr  adjccir 
ttjdatuin  dc  uiu  quadrati  aftronomici  in  gco- 
6cfu. 

Habcr  qiiidcm  fibricam  &  ufiis  prxcipuos  ho- 
pun  inlhuiuentonim  fatis  bcnc  cxplicatos  ,  noii 
bcnc  iradit  thcoriam  &  fcicntiam  horum  aJlro- 
labiorum.  Parirtis  in  odavo  i6ij. 
47    i6x6  Joannes  Fcrnelius  Ainbianus  monalc- 
fphxiiam  fm  aftrolabium  partibus  conftans  qua- 
tuot  edidic. 
Prima  ftni(!luram  cjus  &  iifum  explicar. 
Sccunda  firftorum  mobilium ,  criticotumque 
dicrum  rarioncs  complcititur. 

Ttrtia  quafcumque  cx  motu  primi  nnobilis  dc- 
/iiniptas  utilitates  clargitur. 

Quarra  geomctricam  praxin  cxhibct  ncmpc  ad 
gxodcliain,cft  aiirem  aftrolabium  in  plano  tropici 
capricorni  defcriptum  ,cui  adjungit  aliquas  rotu- 
lasad  ufus  peculiares.  Non  fatis  cxplicat  compo- 
/itioncm  aftrolabii,  inultos  ctiam  ulus  nirais  brc- 
vitcr  indicat. 

48  1618  Joanncs  Antonins  Maginus  Mathcmari- 
cus  in  ftiidio  Bononicnii,OpuK:ulum  cdidit  cum 
hoc  tirulo ,  Brtn*  inftmtton*  fopr*  i'appureHf.e 
ffirMiilt  fffetii  itUo  fptchio  concttvo  ,  feu  dc  ap- 
parentiis  (pccuIiconcavi.Sunt  in  hoc  opcrc  muUa 
bona  ,  non  tamcn  cxadc  dnnonftrata,  fcd  pleri- 
quc  indicau  lantiim  ,  plurima  item  prxtcriniiit 
qux  dntionftrata  funt  ab  aliis.  Bononix  in  quar- 
»0  1618. 

49   •  6 j  I  Chriftophonis  Schcincr  Gcrmano-fucvns 
e  Societate  Jefu  ,  Pantographicen  feu  artcm  dc- 
Iweandi  res  quafl.bet  pcr  parallclogrammum  li- 
neare  feu  cavum  invenit,  Duobus  Iibris  explicuir, 
&dcmonftravit  -,  Prior  Epipedographiccn  fivc 
punorum  dcfcriptionem  ,  poftetior  ftcreographi- 
ccn  feu  folidorum  afpcaabiHum  projcftionem 
cdocct.  Opus  bcnc  dcmonftratum  utilc  maximc 
piftonbus.  In  quarto  Romx  i6u. 
jo    i<5)f  Mathwrin  Joullc  Flcxicnfis  Perfpcdi- 
▼am  pofitivam  viatoris  Latin^  &  Gallicc  cdi- 
dit .  ornaram  figuris  &  praxibus  variis.  Opuj 
valdc  impcrfcOum,  quod  tamcn  nonnullas  praxcs 
bonas  ,  fcd  Tulgares  habcr.  Flcxix  in  odavo 

ii    Anno        Joanncs  Francifcus  Sil  Bclga  Inri- 
vertit  Philippi  Lansbcrgii  quadrantcra  aftro- 
noiwcum  geomctricum  ,  ncc  non  ejufdcm  intro- 
^  >"  3ftroI.ibium  ,  qux  omnia  militix 

P'^'^^.'*  •"■"chinarum  prxfedlis  .  mcrcatoribus, 
geoditis,naiitis  &  mathcmaticis  valde  utilia  prx- 
ai"t.  Ufus  tamcii  qtiadrantis  aftronomici  habcrur 
«nulns  in  locis  ,  prxfcrtim  in  Gnomonica  Clavii , 
qux  dc  aftolabio  diaintur.  Habcniur  pcne  omnia 
in  itoflerino  antc  annos  1 10  typis  mandata. 
J  Pater  Athanafius  Kirker  Buchovius  4 

Socictate  Jcfu  ,  primitias  Gnomonicx  Catoptri- 
>  hoc  cft  horologiographiam  novam  fpeaiU- 
«•nn  edidir.  Iti  qua  demonftrationcm  h.ibct  horo- 
logiorum  rcflexorum,  nempc  mcthodnm  dcfcri- 
bendonim  quorumlibct  circulorum  in  planis , 
S»-inrumlibcr  irrcgularibus  ,  qui  radio  rcflcxo  ju- 
diccnnir;  duobus  libris. 

Primo  rheoriccn  habct,  fecundo  praxin. 
Dodrtn.im  optimam  continec  hoc  Opus,  non 
tamcn  fatis  accurati  dcmonftratam.  Avcnioucin 
quanp  163;. 
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,640  Jacobus  Humc  Scotus  Mathcfcos  pro.  o 
fcflor  mcthoaiim  univcrfalcm  cdidit  ad  dcfcr.b«L^* 
da  horo^ogia  (ci.ntcrica.  cum  novis  demonftr^ 
nibus  ;  dcmonftrationcs  h.,bct  &  praxcs  d.ftV, U 
n.-.s  acobfair^cxplicatas  ,  licet^abcat  doSL 
nam  bonam.  Agit  autem  tantum  dc  horow". 
regubnbus.  Pollunt  tx  co  opcrc  dcduci  rnuft. 
praxcs  un.vcrfalcs.  Parifiis  in  ^^^0  , 640 
,    .640  Nataljs  Durret  Cof.nographus  Rceius 
m  fcainda  parcc  Ephemcridum  £.bct  GnoS 
«<n.  in  qua  omnia  horologia  fciatcrica  rcvocat  ad 
hot.zonia ha  &  trigonomctri.am ,  inquirit  clcva- 
t.oncm  poh  l^^ip.a  planum  talc  .  alia?quc  cirain- 
ftamias  ;  multa  Itabct  bona ,  methodu,  aurcm  eft 
diHiaUor.  Parifiis  in  quarto  1640. 

1640  P.Petnis  Gcorgcs  Canoniais  Regularis  <  r 
Congrcgationis  S.inai  Salvatoris ,  horoWiinn 
magnctioim  clUptioim  dcnwnftravit.  Nonpc 
communc  illud  in  quo  uniois  invcninir  circulo, 
mobiUs,  qu.  nanpe  vcl  ccntro  admovetur,  vel  .-ib 
co  rcmovctur  :  quod  quidcni  cft  cx  fc  univcrfllc 
non  cft ,  fcd  tantmn  ad  detcrminatam  latitudincra 
componitur,  dat  tamcn  aliquas  praxcs  quibus  aU- 
quo  modoimivcrfalc  evadar, 

Opus  bonum,  utilc,  &  ingcniofum,&  in  plcrif- 
quc  parnbus  dcmonftratum ,  Uart  in  aliquibus 
partibus  vidcatur  non  circ  dcmonftratio  omnino 
acairata.  Toul  in  o<fbavo  1 640, 

1641  Dubtcuil  P.uificn(is  Socittatis  Jtfu.Pcr- 
roca.vam  prafticam  Gallicc  cdidit  optimis  & 
clcgantibus  figuris  ornatam,  In  qua  dantur  opti- 
n>c  praxcs  communcs  ,  ultr.i  quas  non  Cxcurrit. 
nec  ullas  demonftrationcs  sfFcrt. 

Opus  hoc  utiliflimum  eft  pidoribus  ,  fculptQ- 
ribus,  archircdis ,  praxes  cnim  fiicilcs  habct. 

In  hujus  Opcris  prima  partc  agit  dc  pbno  ho- 
rizontali,  ncmpc  omnes  ichiiog.  aphias  pcrfpcdW- 
vc  dclincat ,  proccdir  cxi.idc  ad  elcvationcs ,  tuiri 
ad  punda  accidcntalia  ,  dcnique  ad  umbras  qiio- 
rum  omnium  habct  cxcmpla  optimc  dclincata. 

In  fcciinda  parre  docet  inodum  incHnandi  cor- 
pora  quxlibcc,  itcm  corpora  rcgularia  pcrfpcdlivi 
exhibcr.  ^ 

In  tcrtiadat  methodos  exerccndi  p«rfpcftiv.im 
in  planis  horitontalibus  ,  in  furnic.bus  •■,  imagi- 
nes  ifcm  dcformcs  rcformat ,  pcr  lentcm  polyc- 
dram,  imngines  fcparatas  adunat,&  dc  rcflcxioni- 
bus  iteni  IpcctiU  praxes  exhiber.  Paiifiis  tnbus 
tomis  in  qu,irto  1641. 

Anno  1(544  Rcnatus  Dc$  Cartes  Dioptricam 
cdidir,  in  qua  diftcrir,  Prim^  dc  iuminc,  Secundo 
de  rcfiraftionc  ,  Tcrti6  dc  oculo ,  Qu.irt6  de  fcn- 
fibiis  in  gencrc  ,  Qitini6  de  imaginibus  qux  for- 
mannir  in  fimdo  oaili ,  Sexr6  dc  vifionfc  ,  Scpri- 
ni6  dc  modis  vifiim  peificicndi,  de  variiy  fpccillis, 
dc  modo  policndi  vitra,  Hxc  dioprrica  opiima 
cft  ;  ca  tamcn  qux  habct  dc  mcihodo  policndi  vi- 
tra ,  oftcndunt  ipfum  nunKju^^m  vitta  claboraftc ; 
in  praxi  enim  fucccdcre  non  poiTunt. 

164)  Prodiit  D.Alciume  ArchitcdH  miliraris  58 
Rcgii  Pcrfpediivafpcculativa  pr.idica,  Opus  po- 
fthumum  g,illicum  ,  in  lnccm  cditum  "k  Stephaito 
Migon  Mathcfcon  profefrorc. 

Theoriam  perfpc£kiv.im  bcnc  dcmonftrat  pan- 
cis  propofitionibus ,  praxin  itcin  habct  bcni  dc- 
dudam,  fed  qux  ultra  ichnographias  pcrfpcdtivi 
dclincandas  non  cxtcndatur  ,  idcoquc  impcifc- 
dliim  cenfcndum  eft  iftud  Opus.  Parifiis  in  quar- 

»o  »64?-  . 
1644  P.Mcrfennus  i  Minimortim  ordinc  libros 

feptcin 
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fcptcm  opdcorutn  caidit,  folos  propof.tionu.n  t.- 
tuL  cJfi^acutcs  Cmc  ull..  cxplicat.onc,aut  dc- 

nujnftrationc.  S..b  hoc  "P"«^  ""'^^^f/""?;*; 
hcndit  pcrfpca.va.n,  catoptr.ca.n,  &  a'"?*"""  • 
..  i.w.  ,l.«.iam  rcftaaionum  demonftra' 


Habct  in  hiK  aliquam 

tioncm.  .     .   t  r. 

60    i«44  P.Pcirus  Bobmct  Soactatis  Jclu 


rographiam  ciuiofam  Gallicam  compofu.t  contl- 
ncntcin  varias  .ncthodos  antiquas ,  &  novas  ,  m 
dclincanda  focilt  q.ixbbct  Iwrobgia. 

PriMU  partc  fuppof.tioncs  ad  horograpbum 

propon.t.  . 

Sccunda  partc  tradit  mcthodos  vorias ,  Pnma 
pcragitur  fcmicirculo  ,  Scamd.i  quadrato  ,TcrT.a 
rcgula  aftronomica ,  Qiiana  cadcm  circini  apcr- 
tura  ,  Qi^iinta  globo  tcrrcftri  aut  ca:lcfti ,  Scxta 
pcr  u.nbrain  ahcrius  horoloijii  lam  pcrfc^li. 

Hx  praxcs  funt  bonx  &  hdlcs ,  dcfunr  tamcn 
dcmonftrationcs  quibut  ftabiliontur  ,  qm  cnrni 
J>as  praxcs  tc.icict.non  tamen  proptcrca  Gnomo- 
nicam  fcirc  diccndus  cflct.Flcxix  in  oifkavo  1644- 
61  i64f  P.AthanalJus  Kirkcr  FuIJcnl.s  c  So- 
cictatc  Jcfu  ,  Iibmm  cdidit  fub  titulo ,  (  Ars  ma- 
gna  lucis  &  umbrx  )  indccem  hbros  digcftum. 

In  pri.no  agif  dc  natura  lucis. 

In  fccundo  dc  radiationibus  luds  fcu  pcripc- 

ciiva,  . 

Tcnio  dc  apparani  ad  Gnomonicam  airiolam, 
ncmpc  dc  circuromm  coeleftium  olficjis,dc  plano- 
rum  varictatc  ,  dc  feaionibtis  gnomonicis ,  fai 
conids,  carumquc  dcfcription.bus,  dc  invcnicnda 
linea  meridiana,  aliiiudine  poh  ,  aliifquc  cx  tribus 
nmbris  ,  dc  analcromatc  ,  cx  quo  cruit  tabulos 
gnoroonicas. 

Quarto  horologia  dire£b  dcfcribii. 

Quinto  totam  primi  Mobilis  doftrinam  Gno- 
monice  cxhibct,  do.nos  coclcftcs.arcus  fignomin, 
ottus  ftellarum ,  quantitatnT.  dicrum,  acpufculo- 
nim. 

Scxio  horologia  ponatilia  &  univcrfalia  f> 
bricatur. 

Septimo  horologia  rcflexa  tradii ,  videturqne 
dfe  primus  fcriptus  in  Gallia  circa  annum  i6;o. 

Odlavo  horologia  rcfraAa  cxhibcr. 

Nono  geomctriam  fcu  gcodcfiain  pcr  umbrom 
tc  tcficxioncm  excrcet. 

Dccimo  horologia  prodigiofa  &  m.ignctica  cx- 
cruicExplicat  itcm  multa  dc  fpcculis  patobolicis, 
tc  Icntibus. 

In  toto  hoc  Opcrc  dcmonftr.itionibus  non  infi- 
ftit,  quamvis  enim  nonnuUas  brcvitcr  indicct  , 
molta  tarocn  finc  dcmonftrationc  piofcrt,  potiuf- 
quc  in  praxibiis  novis  invcnicndis  ,qnx  ornamm 


Idcm  i(;47.aliimi  tra£latum  edidit  ctia.ngaUi-> 
c.un,  qucni  vocavit  Horograph.oin  mgi.iioram,  in 
quo  nempc  gnomonicam  ad  trigonomctriam  rc- 
■vucat  iii  prima  parte. 

In  fccunda  pt«cipui  agit  dc  parallclis  figno- 
rum  inrcribcndis,  itcro  univcrfaha  nonnuUa  horo- 
logia  defcribit ,  qux  omnia  clfcnt  optinu ,  fi  dc- 
inonrtrationes  habcrcnt  adjunftas.  Patifiis  in 
oAavo  1647. 

1646  P.Joanncs  Francifciis  Niccron  Parifi-<5f 
nus  Ordinis  Miniroorum  Thaumamrguni  opti- 
cum  cdidit  latinc  in  trcs  libros  divifum. 

In  priiTio  tradit  mcthodum  univcrfalcm  ad  cx- 
hibcnda  pcrfpcftivc  objcaaj^abct  aliquas  praxes 
in  quibus  punAum  diftantix  feropcr  cft  in  ipia 
tabclb. 

In  fccunda  habct  modum  cxcrcendi  pcrfpcfti- 
v.im  in  plano  obliquo  ,  datquc  ufum  inftrunKnii 
fccnographici.  Non  excutrit  uhra  praxcs  com- 
inuncs,  qiias  bcnc  explicat ,  &  dcmonftrat.  Pari- 
fiis  in  iblio  1646. 

1648  Dominus  Dcforgucs  cdidit  tradatum  ^4 
gallicaro  ,  Mdtnitrt  univtrjtltt ,  four  prdnijutr  U 
ptrft^tOivt  ,  fcu  mcthodus  univcifalis  cxcrccndx 
pcrfpciSkivx  pcr  parvas  mcnfuras  ficut  in  gcomi  - 
trico  pla.io ,  &  cum  dctcmiinationc  corum  objc- 
Aoru.n  qux  vividioribus  coloribus,  aut  dilutiori- 
biis  cxhibcri  dcbcnt.Tota  .lutcm  mcthodusconfi- 
ftit  in  co  ut  doccat  ichnographiam  in  quadratula 
divifam  pcrfj>cftivc  dcUncandi ,  inq.io  notat  ith- 
iiographiam  omniuni  objcdlorum  cxhibcndorum. 
Hxc  praxis  potcft  fufficerc  artificibus  ,  plurimi- 
quc  priftarc  potcft ,  non  tamcn  proptcrca  in  oro- 
iiibus  cafibus  facilior  cft  ;  quarc  impcrft<aum 
ccnfcndum  cft  Opus  illud,ncc  omnia  tridcrc  oux 
ad  pcrfpcdlivam  pcrtincni ,  qux  tamcn  proftrt, 
dcmonftrat. 

Qix  dc  umbris  coloribufquc  dilutioribus  pro- 
fcrtjfunt  bona ,  &  utiUa.  Parifiis  in  odavo  1648. 

Anno  1648  NobibiUs  dc  Magnancs  G.iult.cr  cj 
Perfpcaiv.i.n  cdidii  GaUicc  curo  hoc  tiiulo  ,  /»- 
vtnnoH    neuviUi  &  brivt  ,  fcur  rtduirt  tm 
ptrfpttliv*  p*r  li  meytn  du  <]UArri  leuitt  fortts 
dt  pUns  dr  corpt  ,  crf.  Opus  hoc  dcnionftra- 
tionibus  carci ,  ncc  ita  clarc  proccdit  ui  ab  oro- 
nibus  pcrcipi  poffit,  quod  taracn  initio  prooiittit; 
quod  autcm  finc  punftis  diftantix  quadratum 
pcrfpc£kivc  dcfcribit ,'  id  multis  modis  docucrunt 
aUj,&  nos  Ctiam  pofuirous,qu6d  vcr6  pcr  ichno- 
gT.-iphias  qux  omhcs  in  quadrato  invcniri  pof- 
funt ,  vcl  pct  quadratula  detcrniinari ,  oronia  de- 
fcribi  poUmt  ,  id  ctiam  habcnt  roulii ,  cftquc  ut 
ita  dicain  via  communis  ,  Sc  trita ,  quarc  metho- 


aliqucm  hibeani ,  quam  in  dcnionftrando  im.no-  dus  quam  affcrt  difficiUor  cft  comnuim  ,  ncquc 
rwur ,  multa  itcm  ad  alios  iradkaius  pcnincniia     cft  in  co  benc  cxpUcata. 


continct  hic  tradatus  ,  qui  mclior  forct  fi  cllct 
cxpiirgaiior,  &  brevior. 
ix    1646  P.Petrus  SanAi  Marix  Magd.ilenx  Ab- 
bavillenfis  Congicgationis  FulUenfis  tra^aium 
horologiographicuni  corapofuit,  in  quo  contincn* 
tiir  plurcs  mcthodi  confttucndorum  horologio- 
rum  in  qualibct  fupcrficic  ,  una  cuin  aliquibus  in- 
ftnirocntis  ad  id  ncccftariis ,  &  ad  cognofccndas 
hotas  dc  noac,  itcm  horam  fluxus  &  tcfluxus.  In 
fupcr  mcthodus  (urmandoruro  corpomro  rcgula- 
rium  in  quaaimquc  roateria. 

Itcm  horologia  \\\  fupcrficicbus,  convcxis  con- 
cavis  aliilque  itiegulatibus. 

Opus  hoc  pradlicum  folum  cft  ,  &  dcroonftra- 
tbnibus  carcc.  Patifiis  16. 1646. 


Anno  1648  R.P.Emanucl  Maignan  Tolofa- f  6 
nus  Ordinis  Minimonun  cdidit  Gnoironicam  fub 
titulo  Perfpeaivi  horarii ,  quaro  in  quatuot  U- 
bros  dividit. 

Inprimo  ponit  hujus  pcrfpcftivx  principia , 
qux  uint  fuppofitioncs  Guomoi"c*  circa  plana 
&  corum  fc£kioncs.  Habci  nonnullas  novas  ani- 
madverfioncs  drca  rcfradkioncro  luminis  in  acic. 
In  fccundo  tradit  &  dcmonftrat  praxcs  ojnncs  ad 
dcdincationcm  horoloniomin  qux  per  radiura 
direauin  in  planis  dcfcribuntuf.  Tertio  Ubroca- 
toptricam  horariam  tradit ,  ptimoquc  thcoriam, 
ad  reflexionis  naturam  intcUigc..d.-uo  nccellariam 
proponit  ,  in  quomuUa  funt  phyfica  ,  dcindc  ad 
ptaxcs  defcendit,  omnifquc  gcncris  horoU.gia 

icflcxa 
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tcflcxa  dcfcribit  fpcailo  plano  j  vcl  imniobili,  vcl 
Tcrfatili.  Tun»  confiJcrat  rcflcxiohcs  in  fpcculo 
cyljndricof4iJl-«  >  quibtis  cuam  iridcni  catoptri- 
cajn,  horis  inJicaiucm  tfFormat,in  hoc  libro  mul- 
la  funt  nova  Sc  juctinda.  In  qiiarto  cx  principiis 
phyHcis  eruudtur  riffadlionum  lcges  &  menfura. 
Tum  prj^icc  ita  dcliueat  circiiios  coclcftcs  in 
quaaimqiic  fupCTficic,  ut  radius  luminis  refradlus 
in  aqtia  vcl  chriftallo  omncs  motus  ccrlcftes  ijidi- 


7? 


divifam  ,  qiiariim  prima  cft  dc  vlfibililjns  &  vifi 

bilium  rcptiftntaiivis.  Primoagit  de  pctfpia,b 
l.t^iA^  «.  I   1        r  r 


«lc  variis  coloratioiiibus."'  '  ■•■"P'0» 

In  fcciinda  partc  agit  dc  naruraU  oAilorutn 
conftuutionc  &  ufu  .  dc  apparcntiarum  vifus  dc- 
tcrminatione » dc  oculorum  vitiis,  fpcciUorum  ari 


cet,  addidit  &  modiim  clabotandorum  fpccillo-     tificio  cmcnd.-indis  6c  promovcndis 


rum  ad  tiibos  opticos. 

Hoc Opus optimum  cft,  &  ut  plurimum de- 
monftratum,  vidctur  tamcn  nimis  prolixrim,  cum 
poflct  ad  pjuciorcs  dcmonftrationcs  rcvocari. 

Mu/ra  habct  circa  rcflexionis  &  refraaionis 
aafuram  faru  digna  ,  &  in  re  Gnomoiiica  ferc 
omnia  dixiirc  videtur  ,  t\  aliquid  dc  horologiis 
porratilibus  addidiilct. 
6j  i6fo  F.  Bonavemura  Cavalcrius  Ordinis  Jc- 
fuatorum  tradlatum  opticum  edidit,  quod  voca- 
vit  Spccutum  uftorium  ,  eftqiic  dc  proprictatibus 
fcdlionum  conicariim  ,  carumquc  cfFcdibiis  circa 
rcAcxioucs  luininis ,  caloris,  frigoris,  foni  &  mo- 
tus. 

Supponit  aurcm  totam  docJkrinam  conicarum 
fctliiotium  Apollonij ,  quam  indicat  tantitm  fi- 
ciir  deroonftrationcs  fuas  ,  ex  quo  cvadit  Opns 
d.fficile :  Acccdit  qiiod  figur.t  in  finnn  opctis  di- 
lafi  non  cirentur  in  piu|xjlitionibu$  omtiibus  .n- 


Hoc  Opus  potius  Phyficum  cft,  quim  Mathe- 
maticum.  Hic  author  eft  v.ildc  obfcurus.  ita  ut  in 
multis  vix  poOIt  pctcipi ;  nfftOu  item  modos  lo- 
qucndi  k  coninuini  abhorrer.tcs  ,  quod  obfcurita- 
tcm  augct :  multa  tamen  habct  optima.  Lugduni 
in  quarto  i6/x. 

165}  Scipio  Claromomius  Philofophus  acyo 
Mathematicus  Opufcula  varia  cdidit. 
Prirao  dc  phafibus  lunz. 
Sccundo  dc  horizontc  fcnfibili. 
Tcrtio  dc  ufu  fpeculi  pro  libclla. 
Qiiarto,  cx  infpcclioneimaginis  pcr  rcflcxio- 
ncm  ex  .iqiu  diamctrum  tcrri  invcftigarc. 
Qiiinto  dc  altitudine  Caticafi. 
Plciaquc  funt  obfcur^  cxpbcata  ,  fiintque  iii 
multis  aliis  authoribus  mclius  cxplicata. 

1654  Francifcus  Maurolicus  Meflancnfis  Ab-71 
bas  Tr3<fl.uiim  opticum  compofuit,  in  aijus  pri- 
mo  libfo  cgit  dc  propagatione  luminis  dircda , 


quc  adco  operofum  ht  dctcrminarc  qux  cuilibci  prartripuc  de  radio  folari  pet  foramcn  ttanfmiflb, 

propofitioni  figura  convcniat.  Bononiz  in  quarto  gucm  bcnc  cxplicuit.  Item  agit  dc  reflexionc  iii 

'^J  '^'  Ipcculis  planis  , convcxis ,  fphiricis,  & concavis; 

68    Anno  iC^i  prodiit  Italici  Parifiis  Opus  Lco-  Compoluit  item  diaphanon  libtos  trcs. 
nardi  da  Vinci  Nobilis  Florcntini  dc  pidura  ,  in         In  primo  agit  dc  icfiaftionc. 
ordincm  rcdadtiin  ex  vctcri  manufcripto  operi        In  lccundo  dc  iridc ,  quam  tamcn  non  pctfc^^ 

Raphaclis  Trichet  du  Frcfnc  ,  mortuus  cft  fub  cxplicuit. 

Franci/co  primo  Fontcncblc.au  fi:rc  intcr  manus         In  tcrtio  agit  dc  oculi  ftroftura  brevifllmc; 

•pfius  Rcgis  ,  a  qno  fcptuagenatio  major  fucrat  adjccit  nonnuUa  problcmata  .nd  tridcm  &  pctfpc- 

Parifios  cvocatus.  Hoc  Opus  ad  Mathefin  vix  ^^ivam  fpcdaiitia.  In  quarto  15  J4. 
pcrtincr,  cum  pctfpcctivam  non  contincat,ad  cam        1 6  f  4  Patet  Pcnus  Du  Heaubiie  Congregatio-y^ 

tamcnaltqiiomodorcvoc-itnr.  nis  Oratorii  Jcfu  ,  tr.nftatum  gallicum  cdiditi 

omnis  gcncris 
I  hoc  Ope- 

igcnii  Papa:  ex  fratrc  nc-  re  inftrumcnrum  exhibere  qtio  quilibtr  ctiam  oni- 

pos.  Hic  varia  ajia  edidit  Opera  inicr  alia  dc  nis  Mathcfcos  ignarus  poflii  horologia  omnia 

Architcftura.  Hoc  cciam  Opus  ad  Mathefin  vix  pcrficcrc.  Inftrnmcntutn  quod  profert  cft  horolr 


i.uiicnaitqiiomotlorcvoc.-itnr.  nis  Oratorii  Jdu  ,  tr.ntlatum  gallicun 

Hiiic  Opcri  additum  cft  Opufculum  dc  pi£bura  ncmpe  Principium  airiofum  ad  omnis 

Leonis  B.iptiftx  Alberti  Florentini  cx  ilhiftri  Al-  horologia  perficicnda.Inicndii  autcm  in  h 

berconim  hmiilia,  fiiit  Eiigcnii  Papa:  ex  fratrc  nc-  re  inftrumcnrum  cxhibere  qtio  quihbtr  ct 


pertinct ,  dat  enim  prarccpca  pifturx  v.ildc  uni- 
vctfalia.  Utrumque  Opus  in  gallico  lcgitnr. 

Patcf  Francilcus  Niccron Parificnfis  Or- 
dinis  Minimorum  Pcrfpedivam  Gallic^  cdidit 
fubtitulo,  Lm  perpeiltvt  twrimft  ,  in  quatuor 
hbros  divifam. 

Priroo  poft  tr.tdita  nonnulla  problcmata  geo- 
njetria,prxcepta  pcrfpedivx  tradit  modo  com- 
muni ,  nempe  pcr  ichnographias  &  elcvationcs, 
qnxomnia  clarc  cxplicat  adjecbis  ctiam  demon- 
ftritionibus,  non  tamen  ultra  praxcs  communitcr 
ufurpatas  cft  progrcirus. 

Ij>  fccundo  tradit  vaiias  im.iginum  dcR>rmacio- 
"cs  in  quaaimquc  fupcrficic. 

I'i  tcrtio  imagincs  dcformcs  cxhibet  qux  rc- 
ncxi  vifx  refiarmcutur,  ncmpc  in  fpcculo  plano 
tjrlindrico  &  conico. 

Inqiurto  imtgincs  cxhibct  divifas ,  qux  fpc- 
<illo  polixdro  coalcfcant. 

Hoc  Opus  h.ibct  ptaxcs  ^ciles  ,  non  tamen 


eiuin  campoficum  ncmpc  ex  duobus  horologiis 
horizontali  &  azimutali  aijus  aliquot  ofus  6c 
praxcs  profcrt. 

H  ibctmulta  bona  ad  praxin  fpciflantia ,  rc5 
tamen  pofcrat  univcrfjlius  profciri.  Qi^iolibct 
enim  horologio  jam  fjfto ,  quodlibct  pcrficcre 
poirumus.  Dcmonftrationcs  nullas  habct ,  qii« 
pr.Tcipui  funt  in  liac  matcriamoincnti.  Parifiis  iix 

otlavO  l6f4.  rr  • 

i6fs  Pctrus  Borelhis  Regis  Chrifli.miflimi  7| 
Mcdicus,  tr.iftatum  edidit  de  vero  tclcfcopionim 
inventore.  Omnibus  pcrpcnfis  invenit  h.inc  lau- 
dcm  dcberi  cuidam  artifici  Mildcburgenfi  ciijul 
iiomencft  H.ms  ,  fcu  Joajuics  ,  Sc  filio  cjus  Za- 
charix  circa  annum  1591.  Miciofcopia  invenit 
ratcr.  Circaannimi  1610.  Prima  rcldcopia  con-i 
Ycxa  concava.  Alii  tamcn  hoc  invemum  perfc- 
cerc.  In  .mtiquis  nulla  cft  confpiciliorum  mcntio; 
AfFcrt  autem  confpiciliornin  hiftoriam .  ubi  dci 
coriim  confcaionc  &  ufu  ,  fcu  de  effeaibus.  Ac- 
•cflit  item  Ccnturia  obfervationum  mirofcopica- 


omnia  dcmonftrat.  ce 
^9  P.Nicolaus  Zuchi  Parmenfis,  Societads  rum 

Jcfu  ,  olim  in  Collegio  Roroano  Mathcfcon  pro- 

fciror,  Opticam  philofophiara  cdidit  iiiduas  panes     ticus.  Hagi-Comitum  in  quanto  16;; 
Ttm.  I.  ^ 


Hic  libcr  potius  hiftoticuscft  qnim  maihcma-' 
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74  progreflu  Mathefeos, 
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74  j6j5  P.Pctrus  Bourdin  ^  Socictitc  ]clu,  pcr- 
fpcftivwB  militaron  cbriflimc  brewtcr  cxpli- 
cuit,  ncmpc  mcthodum  dclincandarum  pcrfpcdti- 
ve  munitionum  fervata  cadcm  ichnographu  gco- 
metrica.  Parifiis  in  0(£l.ivo  \(,$\. 

Scthiis  Vvardus  Oxonii  profclTor  Saviliaiius 
coiiiporuir  Aftronoroiam  gcomctricam  ubi  vs\c- 
thoaitm  proponit ,  qua  primariotum  planctanim 
aftronomia  hvc  cUypiicallvc  circularis  gcoroecn- 
ci  abfolvicur. 

Hoi"  Ojnis  cgrcgii  promovet  ellypticam  pr«- 
dpiic  hypothcfin  ,  multas  eniin  habct  propoiino- 
nes  cx  qiiibus  facilis  redditur  calculus  in  cllypfi  i 
nimis  lanicn  compcndiosc  hanc  matcriam  tra^at; 
ica  ut  mulca  fubticcat  i  do^itu  umcn  optimaed. 
Londini  in  o&jvo  i6j6. 
j6  i6j7  P.  Gafpar  Schottus  Rcgifairianus  So- 
cictatis  ]cfu  ,  Magiam  imivcifalcm  natur*  k  ar- 
ti$  edidit ,  fivc  rccondica  naniralium,  &:  arcifida- 
lium  rcrum  fcicncia. 

Opus  qiudriparcitmn  prima  pars  optica  cft  in 
4cccm  libros  divifa. 

Primus  libcr  procmialis  loquitur  dc  inagia  in 
gcncrc. 

Sccundus  dcfcribic  oculum,&:iJc  difFufione  vi- 
fibil  lum  agir. 

Tcrrius  dc  imaginum  dtflTormacione  opcic^  & 
cacoprr/c^. 

Quarrus  dc  prodigiofis  rcprcfcntacionibus. 

Qtiintus  dc  variis  coloraiionibus  induccndis, 

Scxcus  inagia  cacopcrica  t.]m  in  planis  fpeculis 
quam  concavis  &  convcxis. 

Septimus  dc  fpeculis  urcntibus. 

06bavus  dc  catopcrologica. 

Nonus  dc  dioptrica.dc  iridc  trigoni,dc  uftionc. 

Dccimus  dc  cdcfcopiis ,  dc  mcthodo  tcrcndi 
Vitra  in  patinis.dc  microfcopiis. 

In  boc  opcre  pocins  praxin  quim  chcoriam 
qanit.  Hcrbipoli  1657.  Inquarco. 
77   1661  P.  Gafpar  Scottus  Rcgifciirianus  in  fuo 
Curfu  inaihcraatico  Gnomonicam  habct  ,  in  qua 
praxcs  h-bct ,  nimis  t.imcn  bicvitcr  indicatas ,  6c 

non  dcmonftrancur  utiles  iis  qui  dcmonftiacioncs 
O^Iigunt. 

Opcicam  itera,  catoptticam.dioptticam  codcm 
laodo  finc  dcraonftrationibus. 

Piodiit  P.Francifci  Mari.x  Grimaldi 
ppus  pofthumum  ,  ncmpc  Phyficoinathcfis  dc 
luraine,  colonbus,  &  iridc,  aliifquc  anncxis  libris 
auobus. 

quorum  prirao  affcruntur  nova  experimenta 

&  rationcs  ab  eo  dcdudx  pro  fubftantiaiiutc  lu- 
ininis, 

la  fecundo  autcm  dilTolvuntur  argumenta  in 
pfimo  adduaa,&  ptob.ibaitcr  fuftincri  polTc  do- 
^tur  fentcntiapcripatetica  dc  accidcntalitatc  lu- 
mims.  Oui  occafione  dc  haftcnus  incognita  lu- 
muiis  d.ft,fione  dilfcrit .  dc  rcflcxionis,  rcfradlio- 
">»  ac  diffraaionis  modo ,  &  caufis  .  dc  vifione, 
«Cquc  fpcciebus  intcntionahbtis  vifibilium  &  au- 
J'biliirra,  ac  dc  fubftantiali  m.ignctis  cftluvio;  & 
Fciah  atguincnto  impugnantur  atomiftx. 
nmus  invcnit  novvim  gcnus  propagalionis  lu- 

omnes 
fcitu  digna. 


""ni,  ncmpc  pet  r.idium  difftaaum ,  qui 
«»»orcs  cfficctci.muita  habct  nova&  fatu 
'n  quarto  Bononix  166^. 
7  1667  P.  Honorarus  Fabri  Societatis  ]cfu ,  Sv- 
oplin  opticara  cdidit,  in  qua  omnia  qi.a:  ad  opti- 
«m ,  dioptricam ,  catoptricam  pcrtincnt  fiu  aH 
"tplicem  radiura  vifualom  dircdhim,  tefraOuro  & 
r  wcxura  brcvitci  dcmonftrantur. 


Dotkrina  hujus  opcris  optima  eft.  nonnihil  ta- 
mcn  brcvius  cxplicata  ,  quam  ut  qiii  opticam 
oliund^  ncfcir,  omnia  intcliigat.  Acccdit  dirticul- 
tas  cx  figuris  in  fincm  operis  dilatis,  qux  mco  ju- 
dicio  in  rcbus  dilCcilionhus  non  cft  cxigui  mo- 
nKiiri.  Lugduni  inquorro  1667. 

\CG<)  Prodiit  upiica  P.Andrcx  Tacquet  An- 79 
tuerpienfis  c  Sociccatc  Jcfu  ,  in  hbtos  crcs  diftri- 
buca.  In  primo  expLicac  apparcntias  rcrum  fim- 
plices  (eu  dircdlas  ,  ncmpc  quomodo  divcrfa  ob- 
jedU  &  corpora  oculo  varie  apparcant ,  phafes 
iicin  lunx. 

In  fccundo  projeAioncs  fccnographicas  ,  fcu 
pcrlj.)c£Hvam  tradii,  itcm  piojcdlioncs  mon- 
ftrolas. 

In  tcnio  projeftioncs  fphxrx  in  planum  fcu 
aftrolabia  cxplicat  ptimo  univctfalitcr  ,  fecundo  - 
aftrohbium  in  plano  xquatori  p.iraIlcIo,  &  oculo 
in  polo  conftituto.  Tcitio  in  plano  coluri  folfti- 
tiorum.  Qiiarto  aftrolabium  horizontale  indicar. 
Qiiinto  analcmma  ,  ufus  itcm  alliulabiorum  cx- 
plicar. 

Catoptrica  itcm  ejus  codcm  tcmpore  cdita  eft 
tribus  paritcr  hbris  coinprthciiG. 

In  primo  libro  profcrt  fund.imcnta  catoptricx, 
&  propricutcs  omni  rcflcxioni  conveiiicntcs. 

In  fccundo  fpenila  plana  confidcrat ,  rcflexio- 
ncfquc  tam  fimpliccs  quibn  muhipliccs  in  fpeculis 
aut  p.irallelis  aut  qucmcumque  anguUim  comprc- 
hcndcntibus. 

In  tcrtio  fpcculomm  tam  convcxorum  ,  qiiam 
concavorum  affcdiiones  tradit,  non  tantum  fphx- 
ricorum  fed  ctiam  parabolicorum  cavorum,  &  hy- 
pcrbolicorum  convcxorum. 

Tonmi  Opus  claruro  jvidennir  multa  dcclfc  ad 
P«rfpcdivam  fpedlantia,  cylindrica  fpccula  non 
actingit  ncc  dioptticam  tr.ididit. 

Anno  1671  Patcr  Cherubinus  Aurelianenfis 
Ordinis  Capucinotum  Gallicc  Dioptricam  ocula- 
rem  edidit  in  tres  partes  divifim,  quanim  piiina 
agit  de  vifione  primi  in  communi ,  fccundo  de 
vifionc  dircfta ,  tcrtio  dc  refra£ka. 

In  fccunda  partc  agir  dc  nibo  optico ,  e jufqiic 
invcntorc  ,  tum  dc  proprictatibus  fpecillorum 
convcxonim  fphiriconiin  fcparatorum  ,  dc  con- 
jundtioiic  convcxorum  ,cxindcde  coinbinationc 
concavi ,  &  convexi ,  de  tclcfcopiis  quadniplid 
convcxo  inftrudlis,  item  dc  microfcopiis,  dc  tcle- 
fcopio  cul  admifccnir  reflcxio  de  binoculo. 

In  tcnia  partc  qux  praxin  prxcipu^  fpcftat , 
oftcndit  quam  proportioncm  obfctvarc  dcbcant 
fjKcilla  in  tulw  optico  cum  ufibus  v.-iriis  novifqiie 
phxnomcnis  in  ccclo  opc  tubi  optici  dcteftis.  In 
ufibus  invcnitur  novus  modus  delineandi  quod- 
libct  objrdtum  opc  tubi  optici.  Ultimo  tamdcra 
h.ibctur  mcthodiis  ebborandorum  omnium  fpc- 
cillorum. 

Illud  Opus  mnlta  habct  nova  ad  praxin  prx- 
cipu^  fpc^lantia ,  licct  tutem  dcmonftt.itivc  fcm- 
pcr  proccdat ,  nonnullas  tamcn  habct  demonftra- 
tiones  qux  a  fcvcro  geometta  non  admittcrentur. 


C  A  P  U   T  IX. 

Vro^Jfus  AfirommU. 

QUatuor  rantnm  in  Mathcmaticis  diiciplinis 
paitcs  agnofcebant  vetcrcs  authores  ,  qua- 

rutn 
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&  illuftribus  MathematiciS. 


tum  diw  puta  e<rcnt,Gcometria  fcilicct,&:  Arith- 
tnctica,  diix  naixt-E  ,  &:  ad  matcriam  pcculiarem 
3&X  AiUo«ioinia  ncmpc  Sc  mufica.  Qtiam 


7$ 


Qtto  Jjdtre  urTMm  ,  vmtri  onvinUt  ; 
Hvic  umfinaics  dubio  prtdUert  ccelo 

Et^Hando  tnfdurn  remu  irnpel/ere  m.rmcf' 
Conve.,..  ,  <iuando  .rm„^ 
yi.r.en,peslrvum  fyl^u  evertcre  p,„,n,. 

Qjantimi  AftronoiT,!x  ignoratio  dctrimenci 

     ^..w  Athcnicnlibiisattulcrii,NiciiCjAn,„r,.-  a 

ipfo  nommc  aufpiccmi.r  .  Allronomiam  vocamus     dir .  qiri  Eclvrll  tcrritus    cllrr^  ■ 
qoaf,  iftroruin  lcgcm,feu  quod  ccrlcftium  orbium     prxlio  dccernue  non  cft  '^(T  lZT^^^cl  * 

I  I — I —   t  !•  ■  I         .  -^iiij ,  quantum  iilacra 

cmolumcnt.  attulcr.t  cidcm  Aftroipmia  PcriclcT 
aut  Romanis  Sulpitiu$,aut  Chriftophoro  Colum! 
bo  ncmo  cft  qui  ignoret.  O.iiitto  cxtcr.is  uiihta- 
llU  P'''"""V'"  pcragendis  ,  ciim  vix  fit 

ro  tcmporis  c^Aftrologia  -^n^^^^^     .^0.3 iCS^^^rc^lt fi!S li^^ 
Gr^rcam  illata,  a.ftmgacrc  plncmr,camque  aftro-     nddixcrit ;  Chriftiana  prxtrtim  rc  iZ    '  Z" 
nom.a.n  vocarc  qux  c.rca  ccclcft.um  orbiu.n  mo-     prxcpux  cclcbritatcs  f  fivc  mob  cs  fi 
t«s  conft.tucndos  occuparur,  qux  vcro  cafus  ho-     uuiuLc  fydcris  pcriodo  tam  cxiS^  ' 
tn.num.  &  eycnra  «  fydea.m  convcrfion.bus     "t  cx^aiffiLn  r^quranc  lc^u^^^^ 

t*.ll/^fliim 


tnct.ca 

coi.tra(f...  ...^  g   .  v<^.«,„- 

vis  autcm  plurcs  alias  p.irccs  modo  diftinguaiTiiis, 
co.ninodequc  alias  quatnor  afligncmus  optica.n , 
gcographiaiTi,  mcchanicain  &  architcdurain  ^  ut 
tanuin  Anriquorum  vcftigiis  qiunrum  ficri  poterit 
inhxrcamiis »  Aftronomiam  tcrtio  loco  proponi- 
nuis  ,  ilJiufquc  naturam  &  per  fingula  Cccula  pro- 
grclltira  hoc  capitc  confidcrami.s.  Atqiie  ut  ab 
ipfo  nominc  aufpicc.nur  ,  Aftronomiam  vocamus 
quafi  aftroruin  lcgcm,fcu  quod  coclcftium  orbiu.n 
pcriodos  ccrtis  nempc  lcgibus  dcfinitas  callcac  j 
quc  nominc  cain  vocavic  Plato.  Ariftotcles  vcro 
eaiiKfcra  Aftrologiam  vocat,  quod  rationcin  aftro- 
rura  rcnear.qnx  dux  apcliationcs  primicus  cidein 
ficiilufi  indilFacntcr  fimt  accnbutx.  Succcifu  vc- 


j   -^•w 

pridicit  Aftroloeia  dicerctur.  Nos  utr.imque  in 
noc  capitc  confideramus. 

Qiumum  aurem  cxtcris  corporibus  ccrlnm  fu- 
pcrtniincr,  quanrum  rcrreftribiis  fydcra,  &  fplc.i- 
dorc  Sc  dignitate  prxftanc  ,  canciim  cxtcris  (cien- 
rtis  /Iipcrior  cft  Aftionomi.i,  qua  ncmpc  mcns  hu- 
nmu  h.TC  iiifinn  ,  &  caduca  dcfpicicns  ,  ad  fubli- 
mcs  illoj  traiJhis  airurgit ,  cxtcrnamquc  faltcm 

niin^nntr  r  •   I  .... 


calailum. 

Jam  ab  ipfis  Mundi  priitiordiit  inchoat,im  cflc 
Aftronomiam  facilc  quis  in  animum  inducat  cx 
longa  Patriarchaiiim  xtatc  cxcultam  ,  rcpc- 
niis  ab  codcin  hominc  obfcrvatioii  biis  pt  rpoliti; 
ap'id  Hcbrxos  jvinuim  ufurpacttn,  sb  Hcbrxis  ai 
>€gyptio5  ,  ab  .-Cgyptiis  ad  Chaldxos ,  .,b  his  ad 
Gixcos;in  dc  vcto  ad  Ronunos  trifmi(Iam.Si  vcrdi 


nunfinni.  ^■••-.e  .^..^m  ^'«os;inacvcto.idK.onunostriImi(I.im.Sivcrd 

icn  nn  alp.rat.  Q,,.itc  m.rum  non  cft  fi  tantum     fcrvationib.is,fic  cxpcrimcntis  aee.idum  fir  Chil 

V  .,o.uin  confihorum  part.c.pcs  .  fi  dcorum  intcr-  ultra  cxceros  Aftronomix  dcditos  fuilfc  fciunt 

fa  r™                 '»nn.num  lcgc  dcprchcn-  &  apud  B.ibylonio,  fcptin^cntorum  annorum  oC 

LeZTT  "''"'"^  "P"""  'r^           ^"'^™'"  fcrvationes  fydcrum  codlH.lM.s  latcrculis  infcri- 

«PPellan.  S.  en.m  m  tanr.  ...f.^  ...  „^  p,- Hyparchus  obfcrvationes 

Eclypfium  vccuftiflrmias  Nabonaffaii  an.io  7.  fcu 
anccChriftum  7x0  annis  obfcrvatas  rcfcrat.  Ex- 
cidcrunt  hic  omnia  cxccptifquc  Eclypfibus  non- 
n.illis  ab  Hipparcho  rcl.itis  ,  nihil  de  Chaldxo- 
rum  doftiina  nifi  jiomen  &  famam  habiii.Tiu$. 

Apud  Grxcos  vcr6,qui  primi  Aftronomiani 
cxcoluerc,  ab  occafu  Sc  ortu  fydcrum  obfcrvando» 
iicmpe  fixarum  inccpcru.ic.  Neccfliracc  /cilicec 
cos  ad  hoc  ftiidiiim  impcllcntc ,  cum  enim  coruni 
annus  pcfllmc  clfct  compofitus ,  nequc  folis  con- 
vcrfioJii  rcfpondcrct.nc  tcnicrc  .igriailtur.im  cxcr- 
ccrc.it  prxcipua  cjus  opcra,  ftcl!.iruinorrui,&  oc- 
cafui  fucrunr  addicenda.   Honim  frtqucns  cft 
apud  Poctas  mcntio  ut  apiid  Homeru.n.  Hanc 
gloriam  noniuilli  tribuunt  PaLuncdi  ,  alij  verd 
Pronutlieo  qui  in  montc  Caiic.-ifo  rtfidens,&  fy- 
dera  obfcrvans ,  finitimis  AiTyriis  Aftronc^miam 
com.nunicarit.  Hinc  ytfihylus  Pocca  Tragicui 
iii  Promcthco,  ita  cu.n  loqi.ejitcni  indudt 
Nuilum  enim  ipfit  hiemit  erst  Jignum. 
Necjue  fiaridi  veris  ,  ne^ue  Jruj^ifer* 
ty£flittu  conilMns ,  fed  ttmtri  tjnidvit 
faciebdni ,  dentc  ipfit  oritu  ego 
AHrorHm  enendtrtm ,  cJ*  ecctfiu  cipiu  di^- 
cilts, 

Miilti  api.d  Grxcos  Aftro.iomiam  quatemis  dt~ 
tus ,  &  occafus  fydcruin  rcfpicit  cxcoluerwit , 
imm^  folebant  fingiilis  annis  ,  fydcrum  ortiis,  6z 
occafus  fuis  dicbi.s  rcfpondcntcs  dcfcribi  ,  una 
cum  rempcft.nibus  anni ,  prxcipuifquc  acris  mu-  • 
cicionibus.  Scd  hic  crant  quafi  Aftronomix  ru- 
dimenta  ,  ncquc  enim  Plato  rfignos  cxiftimavit 
Aftiuuomi  noiainc  qui  has  mccas  non  clfcnt 
K    ij  ttin(%rt(ni 


.     •  .   1  '        »■'-■.••«.••  «U«.1U||(. 

appelJati.  Si  cnim  in  tanta  vcrfamur  cali^inc  ,  uc 
obvia  quiquc  ca  nempc  qux  tangi.nus,  &  palp.i- 
mus  ig.iocemus;  nofque  in  dics  ctiam  in  minimis, 
&  Kic.Ubus  gravitcr  crrarc  dcprchendimus  ,  quis 
nicnt6  cum  non  fufpiciat  ,  qui  calcftium  corpo- 
riim  legcs ,  in  canta  prxfertim  i  nobis  diftaiicia 
dcprchcndcric ,  fydcrumquc  cam  varie  implcxos 
inotus.ccrt.s  &indubitatisc3lcuhsalligarir  Un- 
dc  m.randum  non  cft ,  fi  coclcftium  cogiiirio  vcri 
iapientix  ctiam  ab  ip(b  Salomone  tribuatur  ,  qui 
dum  rcccnfet  eaquorum  cognitionem  ipfi  Dcus 
«>tud.t,  coelcftmm  prxcipuc  rocntioncm  ficit. 
ipft  mihi  dtdii  torum  <}ua  funt  coji^niiionem  cer- 
.  */  co£nefcjm  confliiuitontm  mundi ,  cr  vim 
*tmtntorHm  ,  principium ,  cr  fintm  mtdium<fue 
mporum  ;  foinuiorum  mutMiionts,  varitiates 
ttmPtnaiun  ;  anni  circuiim  ,      Jltllarum  fiiM. 

noc  ftudium  prifcis  prxfcrtira  temporibus  cx- 
coiucrc  inagni  Rcgcs  &  principcs,ut  in  hac  qnafi 
cnoiai  (upejjs  difcercnt  quomodo  effct  fubditis 
imperandum.  Ncquc  vcro  hanc  tantum  fcicntiam 
commcndat  quod  circa  ca  vcrfctur,  qux  fplcndo- 
«n .  &  mirabilitatcin  aliquam  habcant,  fcd  quod 
'  ""*  "i«imi  fint  ufus  in  humana  focictatc ,  vita- 
<?"c  civili.  Morus  enim  coelcftis  nobis  cft  norma 
c^poris  ,  nec  finc  dicru.n  ,  mcnfium  ,  annorum- 
fj"c  notitia,  uUa  ncgotiorum  diftributio,  fcd  focda 
jn  rcbus  ctiam  minimis  ;  in  reccnfcndis  prxfcrtim 
nutonis  confufio.  Qiiod  fi  duo  quafi  rcipublicx 
cardincs  fuiu  agriculcura,&  rcs  nautica,di..n  prt- 
qux  domi  nafci  polfunt  abund^  fiippcditac  , 
"*c  qux  dcfunc  ab  cxtcris  rcgionibus  imporcac, 
utriquc  tamcn  faccm  prxfcii  aftronomia  ,  qux 
oocct  ^ 
Ttm.  I, 
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5         De  progrenru  Mathefeos, 


r^^((i   Af  (evtcm  PUnctanim  rootus  «gi»ora- 
tranfgrcffi.  &lcp^        Aftronomir  p.^ncq»x 
ItLnf  ^cnSdos  acRnicndasoccupatur. 
fi  potcft  .  c«i  nationiprxopni 

StuT  1  "  hoc  non  confcnriunc  vctulbrfmn 
f^^f"  «.Atubibus  primo  hanc  gloriam  tt^buunt 
^;!Si.  i  q-bus^aa  Agypno.  P-pag- ^ 
exindcad  Ch-ildxos  .  tum  ad  Gcxcos.  AUivero 
aliimi  ordincm  fcquuntur. 

Uc  tamcn  qu.-2  funt  probabil.ora  fcquamur 
Quamvis  ccrt.ffimum  fu  Gcnus  h"m.^num  « 
A?u  in  Europam,&:  Africam  cxtcrafquc  orb^ 
partcs  propagltum  clfc  .  non  tamcn  xquc  ccrtum 
ffl  c3dL  op«»  hanc  fcicntiam  fu.llc  propag  - 
tam  .  cim  multo  tcn,porc  .-.pud  Grxcos  nul  "  " 
focrit  cjus  vcft,giu.&  apud  Romanos  non  n.h  ar- 
dc  adnLum  pccvcncrit.  Quarc  a.m  vctuft.flu  x 
obarvatio.»cs  qux  habcntu. .  &  cxtant .  fucr..  t 
Babylo,.c  habitx  ,  &  qux  dc  al.is  nat.on.bus  di- 
cuiuur  ,  f..,t  fabulola  .  &  inccrta  j  ..s  fiic.c  (ub- 
fcribimus  qui  Babylon.is  fivc  Chaldx.s  hanc  gh> 
f  iam  tribuunt.  Intcr  cos  Hcrodotus »"  E'""^' 
Gricos  pol..m  .  &  pnomonc.n  partefquc  d.c. 
duodccim  i  Bab,Ioni.sdidiciircaflent,confcn- 
titquc  Diodort.s  Siculus.  Ciccro  .tcm  ...  pruiio 
Jc  divinationr,  ita  !o.iuitur ;  ITutcp.o  y1J[yru.  Ht 
4b  uJtimu  MMfhrirAtcm  rtpetAm  ,  propttr  pUn$- 
lin»  ,  mdinimdtne/nqMt  rt^itHnm  ^mm  tncoli- 
b*ni,  CMm  ealum  tx  cmni  parte  pMtnj,  dt<jut  aptr- 
tum  tntMereniur ,  tr.i]eaioHes .  motMfyue  fieUarutn 
tbftrvMerMnt.  Rcfert  ca  qui  dc  amiquit.itc  I.u- 
jus  fcicmix  ab  cis  referrcntur.  Couiemndmtu 
tiidm  tis  ,  f ni  i  Cmc^^o  fifn*  cati  /ervMHtts , 
«umtrii .  d-  motitut ,  fitBsrMm  curfMt  profeejuun- 
tur  :  ttnitmnmMj  infism  hos ,  4mi  ftuliittt  ,  dut 
VMiidti/ ,  MMt  imprHtUniii  ,  ijnt  ^iitdringentA 
fepiMMpoid  milH*  Mnnorum ,  Mt  ipf'  dicunt  mo- 
MuntHtis  comprehenfr  coniinent,  Qt.i  licct  fa- 
bulofa  finr,  &  apcrtc  falfa  ,  hujus  tamcn  fcitntix 
aptid  Affycios  pcrvcruftam  origincm  ,  .uccptam- 
que  ^  Promcthco  in  Caucafo  Jcgcntc  fatis  i.,di- 
cant.Hic  jam  ab  antiquis  tcmporibus  ita  inTaluit 
opinio  ,  ut  qui  Aftrologiam  divin.itriccm  cxcrcc- 
tent.Chaldii  diccicntur.  Qux  quidcm  omnia  iia 
intcr  fc  cohxrcnt ,  communiquc  confcnfu  com- 
probannir  ,  iit  omncm  ci  opinioni  probabilit.nt(..n 
aditnat  qui  ChaldxoSi€gyptiorum  circ  coloni.im 
exiftimant^cs  ,  ab  iis  cci.w  Aftronomiam  didiciire 
voUint.  Reclajn.-int  cnim  ipfx  obfcrvatioucs ,  qiix 
nnlli  in  i€gypto  nifi  ccnt,..n  antc  Epocham  Alc- 
xandri  annis  notantur  ,  Babylonc  vcto  longc  antc 
h«c  tcmpora  fi.crint. 

Q|ttanwis  autcm  in  Jobo  qucm  Arabcm  non- 
nalli  Moyfique  coivum  cxiftimant ,  fiat  mcntio 
Pleiaduro,  &  arfturi ,  &  Orionis,  non  proptcrca 
concluditur  in  Arabia  hoc  ftudium  viguilVc  ,  fcd 
tantum  cas  conftcll.itionu.n  appcUaiiones  pcrvc- 
tuftas  fiiirte,  Sc  tunc  fatis  cognitas  ,  quatura  fcili- 
cct  crrus ,  &  occifus  obfuvarcnt ,  non  tamcn 
proptcrca  Aftronomiam  ,  fcu  planetarum  motus 
callercnt. 

Qui  quidcm  ncjn  impcdiunt  quominus  codcm 
ena,n  temporc  Atlas  Mauritanii  Rcx  in  cxttcmis 
Africi  finibiis  Aftronomii  dcditus  fiicrit  ;  dicit 
autcm  Eufebius  in  Chronicis ,  Promcthci  fratrcm 
AthLintcm  fuiirc.  Scd  qnidqnid  f.t  de  Athl.i.itc, 
certum  cft  quod  non  .ib  co,  aut  a  Mauris  in  Gn- 
ci.im  ,  fcd  k  Chatdzis,  aut  itgyptiis  fuerit  in- 
yc€t». 

Quamvis  autcm  3k  Chaldzis  in  Grzciam  advc- 


dam  fuillc  Aftronomiam  non  dubitciTl.  rudia  fiie- 
runt  hxc  initia ,  cum  fnbindc  notcntur  aliquorum 
Gncorun,  invcnta,  qux  impcrfeftam  valdc,  fic  in 
iplis  principiis  hxrcntem  Aftrono.niam  indica- 
bant.  Primus  enim  Pythagoras  dicitur  .ipud  Grx- 
cos  Zodiaci  obtiquitatem  invenifle  ,  quz  Ci  antca 
ignorabatur ,  non  vidco  quid  tandcm  in  Aftrono- 
mia  fcirctur  ,  cura  illc  (it  primus  feic  gtcirus  <iui 
in  ca  ficri  dctxt,  ut  planccarum  pcriodi  ccnis  le- 
gibus  adftcing.incur.  Geminus  quidcin  Capitc  pri- 
mo  ifagogcs  ,  rcfcrt  de  Pythagoricis,  qiiod  ab  iis 
in  tou  Aftronomia  fupponuntur  motus  folis  ,  & 
luni.  &  quinq,.c  pbnctarum  xqualcs.  &  cira.la- 
Tcs  co.itrariiqiic  quotidinnx  munJi  rcvolutioni. 
Cum  cnim  primi  invcftigationi  talium  rcnim  ani- 
mum  adjcccrintiluppofucrunt  motus  circularcs  & 
iquabilcs  folis  Sc  U.iue ,  Sc  aliorum  quinqt.c  pb- 
nctarum.  Talcm  cnim  in  divinis  non  .idmifcninc 
confiifiontTn  ,  inquc  .xtcrnis  rcbus ,  ur  quandoqiic 
cclerius,  qua.tdoquc  t.^ud.us  inovcantur,  al.as  vc- 
ro  ftcnt ;  prout  dicunt  in  qui.iquc  planetis  cftc 
ftat.onum  pundla. 

P.iucas  camc  a  Gncis  .ncccpimus  obfcrvationcs, 
quidquid  igitur  d.catur,  &  quantumvis  eorum  in- 
venta  linius  infcrius  lccundum  ordincm  lempo- 
rum  notaturi ,  Aftconomia  non  multum  proniota 
fiiit  in  Grzcla.  Toti  enim  fiierc  Grici  in  anno  ci- 
vili  cxcokndo  ,  cychfque  luni  folaribus  txcogi- 
t3ndis;ita  Ocnopides  ,  Clcoftratus  .Harpalus 
tetr.ictcridcra  quatuor  annorum ,  &  o^loctcri- 
dcm  oCto  annorum  ,  Meton  pcriodi.m  lujvcmdc- 
cim  annorum  ,  in  qua  pcr  .ndditionc.n  aliqiiorum 
mcnfium  ,  nuitus  bnx  cum  motu  folari,  aiit  cum 
anno  civili  congructct.  Dc  cxtcris  vcriS  Aftro- 
nomii  partibus  aui  p.uum  ad.nodum  ,  aut  nihil 
omnino  rcliquerunt. 

i€gyptum  i^itur  tanquam  Aftronomix  nofh'z 
partntcm  agnofcimus ;  Efto  cnim  itgyptii  cam  ^ 
Chaldxis  acccpcrint  ,  quia  tamcn  cxccotis  non- 
nullis  obfcrvationibus  ,  alix  omnct  Chaldiotum- 
clucubrationcs  pcricrunt  ,  iCgyptiis  Aftrono- 
mix  magifterium  tribucndum  eft.  Nara  cx  quo 
AlexandrLc  ajKrtum  cft  Gynnafium,  floruerunt  in 
ca  urbc  Anft  llus,  Timocharcs,  Eratofthcncs,Co- 
non,  Hipparchus,  Sofigencs  ,Thcon  fcnior,  Pto- 
lcriius  ,  P.iulus  Alcxandrinus  ,  Thcon  jiinior , 
Hypacia  cjus  filia  ,Pappus,  Diodorus ,  Thcophy- 
lus  &  Cyrillus.  lia  ut  ab  annis  antc  Chriftiim 
trcccniis  ad  annum  Chrifti  quingcnttfimum 
Aftromia  fcdcm  fixifle  Alexandvii  yidcrctiir. 
Ptolomxus  intcr  alios  cxcdluit ,  cgrcgiumquc  il- 
lud  Opus ,  raagn.-ira  fcilicct  confttuaioncm  com- 
pofuir,  iri  qi.o  qux  in  aliis  difpcrfa  cranr,  in  unum 
corpus  mcthodo  fcicnrifici  collcgit ,  tiaditafque 
ab  antcccflbtibus  .nb  Hipparcho  pricipuc  fydc- 
rum  pcriodos  magna  diligentia  ad  cxaracn  rcvo- 
cavit. 

Ab  i€gyptiis  ad  Arabas  &  Saraccnos  tranfmi- 
gravit  Aftronomia  ,  quorum  plcriquc  Aftrologix 
potius  divinacrici ,  qukm  Aftronomii  dediti  fuc- 
runc ,  mulci  camen  in  ca  .,on  impigran,  luv.irtint 
opcrmn.  Ex  horum  auttra  opinionibus  &  obfcr- 
vationibus  Alpho.ifus  totam  Aftrononiiam  rcdin- 
tcgr.itc  ficcgit  &  Alphonfinas  cabulas  concinna- 
rc.  Qii^arum  brcvi  ccmporc  animadvcrfi  funt  crro- 
rcs,  licut  &  iquinoaiorum  vcrfiis  anni  pnnci- 
pii.m  rctroccffio,  Qiiatc  aanm  fxpius  dc  Kalcn- 
dario  rcformando.  Ex  quo  faflum  cft  ut  ficulo 
fuperiori  plurcs  in  his  regionibus  Aftronom-i  va» 
carcnCjinict  quos  primas  tulciunt  Copcrnici  s,& 

Tychobtahc 


Diqi+izcd  bv  CTOonf 


cam  m  luccm  edidir.  Opus  lcilicct  ingcns,  in  quo 
Pfohn,ricxcmplo  quxcumquc  in  aliis  fcitu  digna 
contincntur  adunavit.  Fucrunt  Sc  alij  cdcbrcs 
hocfxculo ,  nt  Gaflcndus  ,  RuJiialdus  qui  cxTy- 
chonijBrihe ,  G-ilTendi ,  8c  fuis  obfcrvationibns, 
tabtibs  Philolaicas  concinnavic.  In  qiio  iiotarc 
poics  apud  Romanos  non  multum  viguillc  hoc 
ftudiuin  I  filtem  nihil  ab  iis  circa  Aftronomiain 
didiciinus.  Uc  crgoomnia  qu.T  coto  h<K  capirc 
fum  cipliacarus  qu.iH  per  rynopfin  hic  oculis 
fubjici.im. 

Inccperuntdetnceps  in  itgypto  Sc  Graecia  fie- 
ri  obfcrvationcs.  Nam  Eudcmon  &  Mcthon 
Athenis  (olftiriimi  obfcrvarunt  NabonalTari  an 


&  illuftribus  Mathematicis:  yj 

Tychobrahe  qui  occafionc  novx  in  Calliopcy*         Quarta  pars  varia  utriufquc  fvdcris.  fol; 
ftcll*  Aftiyn^""''^"!  dc  novo  aidcrc  cocpit  ;  poft     pc  &  liinx  accidcntia  cxplicat  hoc  cftt^r  U^ 
qucm  multi  alii  conicqucntcr  hoc  ftudiuin  cxco-     rcfta<ilionem .  diftantiam  .  magnitudincm  i 
lucrunr.  Sc  adhuc  nunc  cxcolunr ;  mrcr  quos  hoc     tros  apparcntcs  ,  ccly pfc$  &  luna:  rh  ift . '  ^™*' 
fxculo floruerunt  Ricciolius  noftcrqui  /\linagcnu        quinta  fixarum  motum  non  commnni^ 
novum ,  fea  Bibliothccnn  intcgrani  Afttonoini-     tum  quo  .ib  or,u  in  occafum  fcruntur  dctc 

P^-^''"^"' '  '^^"^  quo  fupra  polos  EcS 
abocc..fu  in  ortum,  lento  admodimi  grciufm 
vcntur.  Hic  dcciirlu  ta.uu,„  tcmporis  d»cZT^ 
proptcr  tarditatcin.  ' 

Scxta  trcs  fupcriorcs  pianctas  Saturnum,  Jo- 
vcm  &  Martcm  mtuctur  .  coaimquc  motum  tam 
in  longitudincm  qnim  m  latitudincm .  rcercffio 
ncs  ,  dirciaioncs  .  ftationcs  ,  phafcs  itcra  vatiai 
ccrtis  hypothcfibus  &  rcgulis  adftringir. 
Septima  Vencrcm  &  Mcrcurium  confidcr at. 
Oiftava  dcniquc  dc  comctis  agit. 
Hxc  Aftronoroix  pars  aliam  affincm  .  &  qu.ifi 
Iiibalternam  fibi  vindicat .  quam  fub  Kalcnd.irii 
7 ru  a  "  " —  niincupamus:  Hxc fcihcct  totamanni  ci- 

no  j,7  ,feu  antc  Chnftum  414  annis.  Hic  Mc  vihs  ciim  folis  iunxquc  moiibus  coniunaioncm 
ton  Cycliim  novcmdccim  annorum  mvcnit  uc  &  comparationem  continct ,  variarum  nationum' 
diximus.  AnftiUus  pauK^  poft  ftcllarum  dcclina-  annos  civilcs  proponit ,  quxftioncs  pafch.iles  fol- 
t>ones  obfervabat .  Sc  poft  ,  00  annos  Calipp»,  vit.  cyclum  aurcum ,  epaa.a5,  cyclum  fol.irem,  in- 
faam  pcriodiim  annorum  76  conftantcm  fcu  qua-  di<aioncs  ,  dics  biircxnlcs .  cyclorum  combinatio- 
tiior  pcriodis  Mctomcis  adinvcnit  :      fic  a,ini     ncs,  pcriodum  J.ilianam  contcnplarur.  Kalcnda- 

ru  varia  groponit  ut  Turcarum  .innum  purc  lu- 
narcm,  anjuim  vagum  ifgyprionim,  Pcrfarum; 
annum  Julianum,  annLun  Gicgorianum. 

Sccunda  Aftronomix  fumptar  univetfalitct 
pars,  dicitur  communiter  Aftrologia  divinnttix, 
qiix  cx  vario  fydcrum  afpcdu  ,  in  fiiturorum  co- 
cniciqncm  vcnirc  contcndit.  Hxc  itcm  amhorcs 
habuiirc  Chaldaros  ,  6c  Babylonc  fimul  cum  vcr» 
Aftronomia  viguille  ita  pctviilg.-mim  cft  ,  ut 
Aftrologi ,  &  Chaldxi  pro  iifdein  fumantur. 

Hanc  porro  difciplinam   Dcrofo,  qui  in  InfuU 
Coo ,  hodic  Lan^e  diu  cgit ,  in  Gi  xci.ifii  invcQa 
eft,&  a  Grxcis  in  Latium,&  ad  Ar..bn$  pervcnir; 
Qiix  ctcnim  vcniftiorcj  Poctx  ,ad  prxfignifica- 
tioncs  murationum  acris  ,  &  anni  tcmpcftatum 
in  fnis  vcrlibus  cccinerunt ,  ca  inqu.im  longc  ab- 
Amt  abartc  Chaldaica  ,cum  tantum  varias  circa 
agriculturnm  opctas  ftatis  tcmporibus  f.icicnd,is 
ellc  lignihcarcnt,  Sc  ccttam  aeris  tcnipcticm,  qux 
in  Grxciaprxfcrtim  rcgulatitcr  ut  pltirimum  rolcc 
rccurrcic  tantum  indicarcnr.    Hanc  divinacriccm 
Aftrologiain   quaccnus  cx    horofcopo  totaqiie 
ca'li  dilpoficionc  ,cvcntus  homiiuini  libcros  prx- 
dicit,vanx  curiofir.iris  partum  niathclculquc  op- 
probrium  nominare  folcnnis.  In  qui  fcilicct  ne 
una  quidcm  dcmonftrntio,  nulla  fcientix  .lut  vc- 
rit.itis  umbra.fccl  hnllucinatiu  pcrpcnia,  &  cx  fo- 
lis  planctarum  Sc  conftcll.itionum  ituminibus  fibi 
de  ftituro  blandicnti,  incptia. 

Utriufqiie  r.imcn  fcicntix  progrefTum  ,  aniho- 
rrfquc  iquibus  aut  invcnta,  aut  promotafuii  pcr 
fingiilas  xrntcs  in  hoc  capitc  rcfero. 

Vccutiflfiinx  obfcrv.itioncs  quarum  cxrant  me- 
moria ,  runt  trei  Eclypfcs  obfcrvatx  Babylone 


ln.ignitudincm  corrcxir 

Sucodlcrunt  circa  .mniim  nnre  Chriftum  174. 
Timoch.aris  qui  hmx  ad  fixas  adphcationes  ob- 
fcrvabat ,  &  Ariftarchus  Samins  qui  folftitiuni 
obfcrvavit ,  Sc  Pyrhagoricam  dc  terrx  moru  opi- 
nioncm  cclebrem  rcdJidit  anno  antc  Chriftum 
i6j  Dionifius  Aftronomus. 

Ut  autcin  mclius  totus  Aftronomix  progrcfliis 
innotclcat  eam  priiis  quafi  in  fuas  portcs  dividcrc 
neccifc  cft.   Aftronomia  igitur  ut  j.iin  di.\imus 
lcicntia  cft  qiix  circa  fydcra  confideranda  quo- 
♦nodocumquc  occnpntur.  Hanc  in  duas  fpccics 
dividimus ;  in  Aftronomiam  propric  didlam ,  qux 
ncmpc  u.T»«|i(!<fMT«!i  nominatur  ;  qu6d  fublimia, 
aftra  fcilicct  contcmplcnu  ,  corumque  moctis ,  Sc 
convcrfiones,  diftanti.im,  magnitudincm  dcfiniar. 
Hanc  in  pliirimas  partcs  divulcrc  po(rumus,ncm- 
pc  in  o<:io.  Prima  p.-irs  dodlrin.-im  primi  mobilis 
continct,  nempc  gcncralcm  qu.mdam  calorum 
idcam  cfFormat  ,  v.iriaquc  fyftcmatn  proponir, 
circulorumque  omnium  divifioncm  ,  fydcrum  de- 
clinationcs,  afccnfioncs  rc<a,;s  ,  &  obliquas  ,  ma- 
gmtudincm  dicnim ,  ali.iquc  fimilia  dcfinit. 
.  S^cunda  p.irs  de  folis  inotu  anmio  agicejufquc 
JrrcgiilMitaicra  ccnis  legulis  adftringit ,  ncmpc 
ecccntricitatcm ,  anogium,  pcrigxuin,  mnximam 
acclinationcm,  aliiquc  his  affinia  dctcrminnr. 
TctTiapars  lunarcm  motum  confiJcrat  ;  qui 
intra  mcnfcm  pcragatur  ,  ficut  folnris  annum 
cnicit ,  ii,  co  mulnim  operx  collocarunt  Aftrono- 
njijUt  motum  lunarcm  aim  folis  moru  annuo  con- 
ciliarcnt ,  unde  tot  ortx  funt  pcriodi  in  qiiibits 
1^''  ccrtos  menfcs  intcrcalarcs  hoc  diflidium  t«l- 
"etur.  Sic  varias  intcrcalationcs  adhilxmus  ut 
^fta  pafchalia  cclcbrcmus ,  quamvis  cnim  anmim 
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miffxquc  fnnt  ad  Ariftotclcm  i  C  lifthcnc  Rc- 
f.nint«t  ali*  cclypics  oMhyMx  BahyUc  N^bo- 

fcu  circitcr  tre.cntc/imo  fipcuagclmio  lcconao 
Utbis  conditiT  anno.  Ex  quibiis  vidcs  quatn  rca^ 
Chaldaris  invcnu:  Aftionomiac  gloria  itiboatur. 

Thaics  Milciiiis  natus  anno  Urbis  condit*  1 10, 
(ca  ante  Cluiftum  6  j  i.  primiis  omnium  fapjcntu 
nominc  appcllatus ,  prxicr  Gcomcttiam  qoam  cx 
iCcvPto  in  Grxciam  advcxit  tiopicos,  &  xqni- 
no^ialcm  dicitui  dcfignairc.cclypfcs  foli»  pr«di- 
xilfe,  jumpc  anno  Uibis  conditx  170  ,  cum  cfltt 
quinquagcmarius  piimani  ptxdixit  tcftc  Plmio. 
Dicitur  invcntor  Uiix  minoris,  foffitan  quod  c|jis 
ufum  aliqucm  in  nivigationc  oftcndeiit ,  aut  ali- 
quidinnilc  citca  Uifjm  minorcm  prxftitcrit.  Di- 
citurcx  prxnotione  afttotum  ,  futuraro  olcarum 
fatilitat^m  prxvidilfc ,  &  immcnfas  cx  earum 
connpcionc  diviti.is  liWi  coroparairc. 

Paul6  poft  Anaxiinandcr  paritcr  Milcfius  Tha- 
leiis  fucccllor  oW.quitaicm  Zodiaci  oblcfvavit, 
Lunam  alicni  lucc  fpkndcre  docuit  ,  Iphxtara 
conftnixit. 

Cltofttatus  paulo  poft  Aiuxiroandnim  Zodia- 
cum  in  1 1  /igna  divilit ,  vitium  tetratcerid.s  dc- 
tcxit ,  &  pro  ca  oAairtcridcm  introduxit.  Hcca- 
letis  cumpo/iiit  Iibium  dc  iitii  oibis. 

l»ythagoras  Samius  /£<;ypio,&  Pctfidc  pcrlu- 
ftrati  ,  multa  in  mathcmaiicis  prxftitir.  Docuit 
Lucifcnim,  &  Hcfpcru  idcm  tirc  Vcncris  Aftrnm. 
Huncaircrum  nonnulU  obliquitat^m  Zodiaci  in- 
vcnilfe  ,  quam  jam  fupik  obfervatara  vidcmus : 
potuit  alia  circahanc  oDhquitatcm  notarc ,  ncm- 
pc  omncs  planctas ,  in  Zddiaco ,  circa  proprios 
ejus  polos ,  ab  occafu  in  ortum  proprio  rooiu  dc- 
fcrti,  Sc  hanc  circumvohiiioncm  contrariamcllc 
ptimx  &  gcncrali  qua  ftcllx  omncs  ab  ortu  in 
occafummovfntur.  Hoc  cnim  nonnuUi  tribuunt 
Pytlugoricis.  Hxc  itcni  opinlo  fcrrxmotx,quam 
Copcmicus  c  rudcribus  fiifcitavit,Pyth.Agori  iri- 
buiiur ,  Pythagotici  cnim  ,  ctiara  antc  Artft.ir- 
chtim  Samiiim  cam  niibantur. 

Anaximcncs  Milcfius  qui  floruit  tcmpore  Py- 
diagoix  dixit  fydcra  non  lolutn  fupra  tctram,  (cd 
etiam  circa  nwvcri. 

Philolaus  Crotoniates  Philofophus  Pythigo- 
ricus  dicitur  ptiimis  dixilfc  tetram  itt  oibtm  mo- 
vctiiita  Lai-rtiusqui  addit  noniillos  hanc  opiiuo- 
nem  Hicctx,autNiatc  Sitacuiiu  tnbuerc.  Idcm 
fenfcrunt ,  Sdcucus  ,  Clcaniltcs  Samius ,  Latcip- 
pus,  Ecphaiuus ,  Hccaclidcs  Ponticu*  ,  Ariftar- 
chus  Samius. 

Teitio  Uii>is  conditx  fxaiio  ,  antc  Chriftuna 
jjo  annis  flotuit  An.ixagotas  Cla/.omcnius,  qiii 
primus  dicuur  lunx  cclypfin  prxdixiflc.Sc  cmfam 
aperuillc.  Idcro  aircruit  lolcm  majorem  cllc  Pdo- 
poncfo.  Pcricles  itnr.  cjus  difcipuUis  Athcnicn- 
Cum  princcm  ,  popuUnu  ob  cclypfm  foUs  trcpi- 
dantcro  cxplicati  cdypfis  naturi  fcdavit. 

Qiiarto  Urbis  fzculo,  450  annis  antc  Chtiftum 
Dcinocritus  Abdtrita  ,  qiicm  ncmnuUi  Milcfium 
tolunt,  Anax.igorx  ,  &  Lcucipi  difcipuUis  ,  uno 
snno  m.ijor  natu  quim  Socratcs ,  fcripfit  dc  fydc- 
ribui  •»jgis  planctis  ^  jnno  magno ,  &:  dc 
polo. 

Dcinceps  tiiccpcnwt  ficri  obfcrvationcs  in 
„  '  ^gvpto  ,  nam  Euftemon  &  Mcton 
Panlan,.  fihus  Athcnis  folftitiura  obfcrvarunt 
Nabonaflari  anno  ii7  fcu  414  annis  .intc  Chri- 
ttuin.Hic  Mcton  primus  Etmcadccatcrida  fcu  Nu- 


mctum  aurcum  invcnit,  &  in  Grxcia  inftiititt,  qui 
aiimis  Mctonis  pioptcrca  di^.s  cft.  Primustcm- 
pcft.'uuin,&:  mutationum  aiiris  Prognoftica  cdidit, 
&  oilactcndacoircxit.Tctractctidc  primum  utc- 
bjiicitr  Gt.Tci,cu|us  vitium  notavit  Clcoftratus,ut 
diximus ,  Sc  intcoduxit  odkoctctidcitt ,  ciijtis  vi- 
titim  notavit  Harpalus  ,  .iliamquc  oaaeicridcm 
fubftituit.  Hanc  itcnim  corrcxit  Mcion,  &  fuum 
cvclum  novcmdccim  annoriim  intfodiixit.  Oftai:- 
tctidan  tionnuUi  Eudoxio  Gnidio  Aftronomo  in- 
figni  tribuunt,  aui  codcm  icmporc  vixit ,  fciipftt 
ctiam  dc  coi»ttcllationibiis. 

Circa  hxc  tcmpora  Hdico  Cyficcnns  Plato- 
nis  familiaris ,  ciim  rcgi  Dyonifio  foUs  dcfidluiTi 
prxtumcialfct ,  Rex  fummc  admiratus  ci  argcntt 
talcnium  dono  dcdit. 

Phtlofophus  Platonis  .luditor  fcripfit  dc  intcr- 
vallofbiis  ,  &  lunx  ,  dc  cclypfi ,  dc  magnitudiiM 
folis ,  Innx,  &  terrx,  de  Planctis. 

Ccntum  annis  poft  Metoncm  Calippiis  fuam 
pcriodura  76  aitoorum  cx  quatiiot  fciiicct  Mcto- 
nicis  cyclis  concinnavit ,  &  fic  mclius  amii  quan- 
tixatcin,  Sc  lunationiim  recutlum  adcptus  cft. 

Quinto  Urbis  fxculofub  incdium  }oo  circitct 
anic  Chriftum  annis  Eudidcs  ttadlatum  cdidit 
qui  cxtat  dicitiitquc  phxnoincn.i.  Agit  dc  fphi- 
ra ,  &  primo  mobili ,  dc  ortu,  &  occafu  tam  lydc- 
nan ,  qtum  puiiftonun  Zodiaci  in  divcifo  hori- 
zontc ,  ncmpi  loquitui  dc  afccnlionibui  obliqnis. 
Continci  propofitioncs  19  ,  qnaruin  noimullx 
clarius  inThtodu.lio  dcntonftrannir.  lUinc  pari- 
tcr  tra^Jtum  habcmus  cx  traditionc  Thioiiis 
Alcx.indriiii,qucm  Bartholomxus  Z.inibcttus  V«- 
iictiis  Latiiium  fccit.  Dodrina  hoc  Ubto  contcn- 
ta,utiUs  cft,  potuii  lomcn  fadlius  tradi. 

Eodcmfirtmc  tcmporc.hoc  cft  Olympi.ndc  11.4. 
feu  circitcr  aSo  annis  anic  Chriftum  Araius  l'oc- 
ta  Soicnlls  in  Grammatica  Mcnccratis  difcijulus, 
in  Phitofophia  Timonis ,  &  Mcncdcmi  kripfii 
phxnomcna,ftu  dcfcripfit  conftdlationcs.cx  qua- 
rum  ortii  ant  occafu  prognoftica  mutationum 
ai-ris  prxdixit. 

Gixcc  &  Latini  cditus  cft  hic  Ubcr  Bafile» 
158;  inodavo.  Hic  Aratus  fccutus  cft  in  oinni- 
biis  Eiidoxium  Aftrononuim  ,  &  lua  phxnoracna 
accominoJavit  ad  Hclicfponti ,  &  Laccdacmonis 
Clima,  ubi  cum  vixillc  acdibilc  cft.  Fabuiasctiain 
coiiftcilationum  rttulit.  Hoc  Opus  fiqucntcs 
conimcntariis  iliuftratuni  Agtfi.inax  ,  Aicxandti 
>£toius ,  Si  Ephcfius  ,  Antigonus  graminaticus  , 
Apollonit  Gf.ifnrnaticu$,  &  Gcomctfa,  Ariftatthi 
Gramniaticus  Sc  Samius  ,  Ariftophancs,  Atiftilii 
duo,  Attaiiis  Ahodius ,  Bohcthius  ,  Caliimachus 
Cyrcncus ,  Caliiftraius  Tcncdius  ,  Cratcs,  Dydi- 
mi  dtio ,  Etatofthencs  ,HcUodorus  Stoicus ,  Hm- 
roippi  duo,  Hippaichy  Biihynus,  Numcnius  P.u- 
incnidcs,Parmcnifcus,  Pyrthus  M.igncfius,Smin- 
ihcsTh.ilcs,Timothcus  Zcno. 

Autolycus  Prxccptor  Arccfilai  floruit  ctrca 
Olyrapiadcm  iio:extat  cjus  liber  dc  fphxra  qu« 
niovctur  &  altcr  dc  vatio  oriu  ,  S<.  occalu  fydc- 
rura.  Primus  coiuinct  i  x  ptopofitiones  quibus 
pioprittatcs  circulofum  f|4ixix  demonftr.intiir. 
ImprtlTus  Patifiis  cum  commcntaiio  Pafchofii  in 
Arcturiiim  Archimcdis  ino6tavo  1  j8f. 

Conon  Gcomcira,&  Aftronomus  infignis  Pco- 
lemxo  Philadclpho  gratificatiitus  Bcrcnices  co- 
roam  in  ccclum  iranftulit,  Ubroiquc  6  dc  Afttolo- 
gia  coinpofuit.qui  ntiii  cxtaut.Dc  co  ita  ioquitur 
Viiailivie 
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in  medio  iut  h**  Conon  ,  &  tjuu /Mt  Alttr. 

Hunc  alfcrun)  ronianus  cxiftimat  cfTc  Archi- 
chimcdcm,  qui  c»  fynchronusfuit. 

Bcrofus  Chaldxus  diccbat  Lunam  cfTc  pilarrt 
dimidia  pirrc  candcntcm  ,  &  dimidia  panc  carru- 
leani  huic  ob  divinas  prxdidioncs  (i«uam  in- 
aurati  hngtii  pofucrunt  Athcnicnfcs. 

Eodem  ferc  tcmporc  cclcbris  fuit  Ariftatchus 

5  iniius  ,  qui  Pythagoram  ,  &  Philolaum  fccutus 
tcrram  folc  immoto  raovcri  crcdidit.  Hodic  nihil 
hujus  Ariftarchi  Samii  habcmus  ,  pnetcrquam  dc 
diftintiis  fulis  ,  &  hin.-e  ,  cujug  tradatum  cum 
Pappi  Alnandrini  explicationibus  ,  latinc  vcrtit, 

6  commcntariis  illuftravit  Fcdcricus  Coinmandi- 
nus.Pii"auri  ijyi.Solcmnc  itcm  Probicmaqiib  cx 
differcntia  dichotomi*  apparentis,  &  quadraturx 
vcrz  diftantia  folis  \  tcrra  cruitur,  Ariftarcho  Sa- 
mio  tribuitur,  quod  problcma  opc  Tclcfcopii  ad- 
huc  ulccrius  ptovchimus  ,  invcnimufque  immcn- 
fun  pcnc  folis  i  tcrradiftantiam  ,  ita  ut  fcmidia- 
mctros  tctri  ^coocxcedar,  rcdditquc  horizonta- 
lcm  ejiis  parallaxin  unius  rcmiminuti.  Obfcrvavic 
item  folltitium.  Opus  ejus  ita  proccdit  Prim^ 
oftcndit  lunam  i  folc  lumcn  accipcrc.  SccundA 
tcrrani  punfti ,  ac  ccniri  habcrc  rationcm  ad 
fphiram  Itini.   Cum  luna  dimidiata  apparct  , 
circulum  qui  limbus  cft  illuminationis,vcrgerr  ad 
vifum  &  pcr  modiuii  lincx  apoarcrc  ,  &  lunc  de- 
ficcrc  i  quadrantc  cradibus  tribus,  cx  quibus  col- 
ligit  diftiiuiam  folis  a  tcrra  majorem  circ  quam 
dnodcvigintuplam  diftaiuia:  Lunsc  'i  tcrra. 

Hoc  tamcn  problcma  tiibo  opf  ico  cxaftius  per- 
ficimus ,  majorcmquc  folis  diftantiam  invcnimus. 
Pifaari  in  quano  1571. 

Ariftilliis  circa  hzc  tempora,  obfcrvabat  ftcUa- 
tam  fixaram  moium ,  nonnullafquc  cjus  obfcrva- 
tioncs  refcrt  Ptolcmxas  in  fua  maena  conftru- 
aionc.  ^ 

Timocharis  itcm  loca  ftcllarum  obfcrvavit , 
primam  arictis  (bobus  gradibus  k  fcdlionc  vema 
tcpcrit. 

Dionyfius  Aftronomus  anno  Alcxandri  magni 
}9  nempc  ante  Chriftum  185  fuum  folarcm 
Aftronomicuin  jam  publicavcrat ,  in  quo  nomina 
menfiam,  i  fignis  Zodiaci  indidcrat. 

Sexto  Urbis  fxculo ,  ab  obiiu  Alcxandri  annis 
90  ,  ncmpc  antc  Chriftum  154  Erathoftcnes  Cy- 
rencus  Aftronomix  in  itgypto  vacabac,  rcpcrU- 
quc  maximam  folis  dcclinaiioncm  grad.t^.  min. 
j  I  ,  librum  itcm  dc  Zonis  ,  tcrrz  ambicuni  di- 
mcnfuscft.  Ulofuadcnte  pofitx  funt  Alcxandria: 
Armilli,  &  regulx  ad  quotidianas  obfcrvationcsi 
WK  biblioihec*  Alcxandrinar  prxfeaus.Rcliquit 
canoncm  icmporum. 

Archimedcs  quoquc  Siracufius  Solftitiis  no- 
tandis,  incubuit,  non  extanl  ejus  ullx  obfcrvatio- 
Didtur  &  celcbrc  automaton  conftruxifTc  i 
fphxram  fcilicct  mobilcm  vitrcam,  dc  qua  Clau- 
dianus  compofuit  Epigcvnma.  Jupiicr  in  par- 
vo ,  &c. 

Sulpitius  Gallus  Conful  primus  inier  Roma- 
'^os  rationcm  Eclypfuu-n  in  vulgus  cdidit ,  pridi^ 
quam  P.itmilius  Pcrftn  Rcgcm  fupcrarct. 

Olympiadc  154,  ^JabonalTari  587.  antcChri- 
ftum  aimis  160,  floruit  Hipparchus  qui  aliis  di- 
ftus  cft  Abrachis,qui  in  inlula  Rhodo  obfcrvavit 
''^aximam  folis  declinationcm  grad.£).  f  i.  pri- 
mam  arietis  ftellam  grad.4  promotam  i  fcdVione 
Verni  ,  novam  ftcllam  fuo  tcmporc  gcnitam  de- 
prchcndit  >  cujus  occaiione  ftellanun  oronia  bca 
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affignavit  organis  ad  id  excogitatis.  Scripfit  de 
motulunx  m  latitudincm.  Item  commentarii^J 

m  Arat.  phxnomcna  ,ulufqt.e  Aftcrifx„orum,non 
ita  pridcni  m  lucan  cditi. 

Ifagogcn  cjus  in  Arati  &  Eudoxiphxnomcni 
mterprctatus  cft  Dyonifius  Pctavius^^eloc;  t«e 
Jcfu.  In  toto  hoc  opcrc  dcfcribuntur  conftcUatio- 
ncs  carumquc  ortus.  &  occafus  cum  ortu  ,  &  oc- 
cafu  fignorum  comparantur.  Oftcnd.t  autcm  Ara^ 
um  omnia  fumpfillc  cx  Eudoxo ,  &  cum  illo  er. 
rarc  ficut  &:  Attalum  Gramraaticum.  Idcm  Hio- 
parchus  luminarium  motus  ,  cx  coUationc  prS- 
priarum  obfcrvationum  cum  vctcnbus  cxaaiorc* 
reddidit ,  &  in  t.ibulxs  tctulit. 

Paul6  poft  Cleomcdcs  Grxcc  fcripfit  mctcora; 
«cu  de  circuhs  coclcftibus  clegantan  admodum 
tradlatum ,  feu  dc  mundo.  Itcm  circularis  infpei 
^lionis  mctcororum  libros  duos  ,  quorum  primuj 
agit  dc  mundi  quancitate ,  de  coeli  oibjbus  ,  de 
cloborum  ccclcftium  convctfionc  ,  dc  orbc  figni- 
rcro ,  dc  torrida ,  de  augmcnto  dicrum,  dc  totiuj 
tcrrx  habitatione  ,  quod  mundus  fit  globofusi 
quod  tcrra  fit  mundi  mcdium.  In  fccundo  dc  fo- 
lisouantitatc.dc  lunx  ftcllatximqucmagnitiidinc, 
dc  Iun«  dcfcdu  ,  dc  vagis  ftelljs,  Joannc  ValU 
intcrpictc.  Gricc,&  Latinc  Bafilex  1^8;.  Opui 
optimum ,  quainvis  ca  qui  dicit  finc  roodo  cora- 
munia. 

Odlavo  Urbis  (xculo  ame  Chriftum  50  anniJ 
Thcodofius  Tripolica  prxtcr  fphxricorian  libros 
trcs  quos  in  Gcoinctria  rctulimus  ,  &  qui  accom- 
modari  poiruiu  Aftronomii  cujus  tlcmcnta  con- 
tincnt ;  cdidit  &  tradlatum  dc  dicbus  &  noflibusi 
qui  ad  Gcographiam  refertur. 

Floruit  codcm  tcmpore  Sofigcncs  i£gyptiuS 
Aftronomus  ,  cujus  opcri  Julius  Cifar  K.-iienda- 
rium  corrcxit.  Fcciirctquc  mclius  nifi  Sofigene* 
ipfc  addubitairct  quibus  pricipui  dicbus  eflcnt 
hotanda  foiftitia. 

Citca  tcmpora  Ciccronis  &  Sulli  vixit  Gcmi- 
nus  pattia  Rhodius  qui  fcripfit  clcincnta  Aftro- 
nomix  qiix  cxt.-int :  hunc  citac  Proclus ,  tmmo 
Procli  fpluTra  nihil  videcur  contincrc  ,  nifi  qui- 
dam  capita  horum  clcnu:ntonim.  Hujus  authorii 
Opus  Latinuni  fccit  EJo  Hildcricus. 

In  hoc  opctc  primo  author  diftinguit  Zodia- 
cum  coiiftcUationuin,  &  dodccatemoriorum  ;  ruin 
motus  folis  iiixqualit.-itcin  cxphcuit  pcr  ccccntri- 
cum.  DilTcrit  dc  afpcftibus  plaiictaruro,de  axc,  6c 
polis ,  &  circulis  fphcrx  ,  .rquinoaiali  ,  tropicis; 
polaribus ,  cclyptica,  mcridiano  ,  horizonte.  Di- 
ftinguit  climata  pcr  dicm  longifliinam.  Cur  in 
qualibct  dic,  &  nodlc  6  figna  oriantur  ,  &  occi- 
dant.  Agit  dc  menfc,  dc  anno  lunari,  &  folaii,  de 
annis  iEgyptiacis  ,  dc  oftacrtcride,  cyclo  novera- 
dccim  annorum  ,  de  Kmx  illuminationibus  ,  ccly- 
pfibus  folis.  &  lunx  ,  dc  ortu,  &  occafu,  dc  habi- 
tationibus  ,  k  divifionc  tcrrx  ;  dc  fignificationi- 
bus  aftrorum  ,  in  quo  oftcndit  ca  clfc  figna  ,  nori 
caufas  mutationum.  Agit  itcm  de  cyclis ,  h.nbct 
catalogiim  ortus  fydcrum,  cum  fignificationibcis,' 
feu  acris  tcmpcric  qux  folct  accidcrc  pcr  fingulos 
dics ;  itcm  catalogum  Artronomorum,adjeftis  lo- 
cis  in  quibus  mutaiiones  .nifris  obfervanint.  Vult- 
que  ut  finguU  in  fuis  rcgionibus  idcm  ptxftcnt; 
Ex  hoc  opcrc  quam  plutimi  dcfumpfcrunt. 

C.Julius  Cifar  Monarcha fcripfit  Mct.iphrafiit 
in  Arati  phxnomcna.  Manilius  Antiochcnus 
Aftrologus  ,  &  Pocta  ptimus  Larinis  carminibii* 
Aftronomicacecinit.Exut  ipfiusAftronomicon  »1^ 
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tS.  tun,  ad  prognoftica  Artrolog.ca  gradum 

Julin,  Hyginus  Augufti  libcrtas  Pocric^ 
Aft  Jotnicum  fcripfit  in  quo  poft  lcvcn  iphcrx 
tpUcuona.  .  fing\.las  p*rcu«it  conftclUt^ncv. 
ftbuUfque  ajuiquorum  rcccnfct  as  convenicntcs, 
dcfaib.1  iicm  carom  ftcllas.  Hoc  Opus  rccogm- 
lum ,  &  mendis  nurgatum  imprciruni  cft  SaJm- 
giaci  inquano  in9-  Habet  item  nonnulla  ad 
fiorofcopos  fpcaantia,  In  qu.irto  Auguftx  V.n- 
dclicomm  1668.  In  hoc  nihil  addifces  nii.  febuUs 
confttrllationuin. 

Primo  Cluifti  rrcnlo  aiuc  Ptolcmxum,  400 
annisMcnclauj  qui  Sc  Milcfius  obfervationcs  aii- 
quas  fedt  qux  i  Ptolcnaro  refcruntiit,ncmpe  pr.- 
mam  Arietis  poft  rquinoaium  gradibus  ^■^^•'^^ 
fubtcnfis,  &c  Iphxricis  triangulis  fcripfit.  Oblct- 
vavit  Romx  Sc  R  hodi. 

Extrcmis  Ncronis  temporibiis  Andromachus 
Crctcnfis  floruit  ,  qui  primus  dicitur  cdidirTc 
Thcoticas  planetanmi ,  alii  Androniami  vocanr. 

Pai.16  poft  Thcon  qui  Machcmat.cus  appclla- 
rur  ,  qucm  Smvmxtnn  fi.iftc  cxiftimat  Bullialdus. 
Alcxandri*  obTcrv-avit  monis  ctrlonim  ,  «tant- 
qtic  ejtis  obfcrvationcs  ik  Pfolcmxo  relatx. 

Sub  initium  fccundi  Ixculi  ncmpe  anno  Chrifti 
i07,AgrippaM3thfmaticus  in  Buhynia  obfetva- 
bat  lunx  conjuin2ioncm  cum  Plcy.idibus. 

Secundo  itcm  Chrifti  fxculo  CLiudius  Ptolc- 
mxas  Phcludienfis  Alexandrinus  floniit  fub 
Adriano,&  Antonino,  mortui:  annoChrifti  147, 
natiisannos  78.  Alexandrix  itgypti  fuas  obfcr- 
vationcs.  habuic  Scripfit  autcm  Grxcc  primo.  Al- 
magdtim  vocayere  Arabes.feu  magnam  conftru- 
£tioncm  ,  quam  Gcorgius  Trapezuntimis  in  lati- 
nuin  tranftulir ,  &  Lucas  Gauriais  Ncapolitanus 
mathcfeos  profcffor  recognovit,&  Typis  manda- 
ri  curavit  anno  Chrifti  1518. 

Hoc  Opns  in  libros  i )  dividit  Ptolcmxns. 
In  primo  habct  principia  univcrfalia  Aftrono- 
miz,dc  cocli,  Sc  tcrrx  fig\.ra,  de  magnitudinc  rc- 
fpcaiva  terrx ,  dc  quicte.  Tnm  principia  trigono- 
metrii  proponit  nempc  canoncm  chordarum  bre- 
vi(Eimn:n,&  dciTwnfttationcs  trigonomctria:  coin- 
muncs  ,pancas  admodum,  ita  ui  hxctrigonome- 
f ria  fit  Taldc  impcrfcfta.  Dcniquc  dcdinaiioncm 
Eclyptica:  maxiin.im  inquirit,  &  cx  cadccliiutio- 
num  ,6c  afccnfionum  rcftarum  tabulas  componit. 

In  fccundo  libro  tcrrz  ^  nobis  habitatx  fitum 
dcfcfibit,  &  ex  maximx  dici  quanritatc,  clcvatio- 
ncm  poli,  &  amplitudines  ortivas  dctcrminat.tnm 
afcenfioncj  in  Iphzra  obliqua  ,  ejufdcm  fphxrx 
obliqux  propricutcs ,  &  angulos  Edypricx  cum 
mcridiano  inquitit. 

Tcnius  liber  cft  dc  folc ,  dc  magnin.dinc  anni, 
dc  anomalia  folari ,  ccccntricitatc ,  proftaphxrcfi- 
bas,&  inzqualitatc  dici  naturalis. 

Qi.artus  agii  dc  motu  lunx  przcipuc  vcro  dc 
incdiis  motibus,  longitndinis,  anomaliz,  lati- 
tudinis,  &  dc  prima  lunx  inxquaUtate. 

Quintus  vctfatur  pricipi.i  circa  fccundam  lu- 
ni  inzquaHtatcm  ,  primoque  proponit  inftru- 
"jcntum  Armilbrc  ad  cjus  )l  folc  longitudincm 
obkrvaidim  ,  mm  dc  divcrfitatc  afpcftuum  lunx 
• '  J  j  'i*'  inftrarocnto  ad  cam  capicndam,dc- 
»nde  dc  lunz  diftantia  .  dc  fcmidiamctris  uttiuf- 
que  fydcris,  &  corum  diftantiis  k  tcrra. 

Scxn»  conjunQionis  folis  &  lunx  confidcratt 
pftiodos  ,  cclypfct  ,  carumquc  icrrainos  ,  ta- 


bulafquc  conficit  ad  catimi  fupputationnrl. 

Scptimus  fixaru.n  in  confcqucntia  motiim  da- 
icrminat ,  modumquc  dcfcribcndarnni  conftclla- 
tionum  docct. 

0£lavus  dc  conftclI.iiionibus  hcmifpluetii  au- 
ftralis  agit ,  de  via  ladlea^dc  orra,  &  occafu  ftcl- 
larum  dc  carumdcm  occultationibus. 

Nonus  dcmotibusquinquc  Planctarum  mino- 
rum  in  gcncrc  ,  &  dc  motu  Mcrcurii  in  longitu- 
dincm. 

Dccimus  dc  motu  in  longitudincm  Vcneri$,Cjuf- 
que  periodis  ,  item  dc  ccccntriciiatc  Martis  cjnr- 
que  cpicyclo. 

Undccimus  dcmotibus  in  longitudincm  Jovis, 
&  S.iturni,  corumquc  cpicyclis. 

Duodccimus  agit  dc  ftationibus  ,  &  rcgrcfllbus 
quinquc  planetariim  ,  maximilque  digidlionibns 
Vcncris,  &  Mcrcurii. 

Dccimus  tenius  agii  de  mont  in  l.ititndincm 
auinquc  planct.irum ,  corumque  occultatioinbus 
Uib  radiis  folaribtis. 

Opus  hoc  continct  Aftronomiam  pcrf(.(;>,im, 
quara  antc  ipfum  ncmo  t.im  pcrfcc^Vc  tradidcrat. 
Immo  coniinet  id  totum  quod  cx  Antiquis  in  hac 
matcria  rcftat.  Vidctur  tamcn  non)  fatis  doccrc 
quomodo  tnvcntz  fint  ccnz  pcriodi ,  pr.tcipuc 
anoinalix  lunz  ;  nam  potius  traditos  ab  Hippar- 
cho  rootus  examiiut.qu^  ipfc  de  novo  invcni.ir. 
Jurc  prxftantiflimus  habitus  cft  Aftronomus  , 
quotquot  cnim  poft  ipfnm  fucnmt ,  cjus  praxin, 
iiKthoduin  lotumquc  ordincm  fcaiti  lunt.  Sicuc 
ipfc  fecutus  fiicrat  Hipparcum.' 

Idcm  Claudius  Ptolcmzus  tr.t£tatum  cdidit  a.i 
titulus,  Apparcntix  Incrr.intium  cum  fignitica- 
rionibus.  Hunc  interprcratus  eft  Dyonifins  Pc- 
lavius  c  Socictatc  Jcfii ,  in  fuo  Uranolojio.  Eft 
autcm  Kalcndarium  i€gyptiaaim  pcr  (ingulos 
mcnfcs,  &  dics  digcftum  cum  ottu  ,  &  occalu  fy- 
dcrnm,  6c  fignificationibus ,  ncmpc  mntationibus 
acris  acctdcrc  lolitis  in  iis  rcgionibus.  HocOpus 
uiile  poccil  cllc  ci  qoi  aliquid  ftatucrc  vcllct  cx 
aftris  circa  miit.ilioncs  acris.  Invcntum  cft  Parifiis 
in  Biblioihcca  Rcgis. 

Additus  cft  in  codcm  Pctavii  Uranologio  alius 
Ptolcmxi  traftatus  digcftiis  fccundnm  mcnfcs 
Romanos,cx  tr.infl.itionc  Nicolai  Lconici. 

Invcninir  ibidcin  K.ilcndarium  Romannm  pro 
Conftantini  m.igni  tcmporibus  ,  nempc  Chrifti 
}i5  quo  Nicxnafynodus  prima  cclcbrata  cft  ,  h 
mnfco  Joannis  Gcorgii  Hcruvart. 

Eidcm  Claudio'  Ptolcmzo  nonnulli  fals6  tri- 
buunt  Q^iadripartitz  conftrnftionis  libros  4  fcu 
de  Aftrologia  judiciaria.  Duos  priorcs  Jo.-ichimus 
Camcrarius  latinos  fccit.,  Poftcriorcs  Erafnnis 
Ofvaldus  Schrekhcnflichfius. 

in  primo  oftendit  Aftrologi.im .  &  fcicnii.im 
c(rc,&  utilcmjnim  diifcritde  viribosPl.incr.irum, 
cofquc  dividit  in  diurnos  ,  &  nofturnos  ;  cxinde 
dc  afpcAibus  k  folc  ,  de  [anni  temporibus ,  dc  fi- 
gnis  mafailinis  ,  &  feiTiinlnis ,  dc  impcra.iribns  , 
&  obcdientibtis  ,  dc  domibus  rriangulis,  altitudi- 
nibus,  dc  cujufquc  Planciz  dignit.nibnj,  &  dc  fi- 
nibtis. 

In  libro  feaindo  fingiilas  gentcs  fnb  fuis  fignis 
conftituit,  loqnitur  dc  temporc  cvcntuum ,  dc  co- 
loribus  cclypfium  ,  de  comctis,  dc  noviluniis,  de 
tcmpcftatum  confidcrationc. 

In  tcrtio  de  fcicntia  gradiis  aficndcnris,  de  pa- 
rentibus,dc  nativitatc  geminotum,dc  fpaliovitz, 
de  qualitanbus  animz  nati. 
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\n  qiutto  j<  profpcritatc,  conjugiis,  filiis,  pc- 
rcgtinationibus ,  Jc  hxarmn  fignitic.iuonibus. 

Hoc  Opus  nihil  habet  CoUdi ,  nulbin  dcmon- 
fttationcm,  nuiUm  ejtporicntiam. 

Aufhof  Anonyinus  Grxcc  fctipfit  annotatio- 
ncs  in  <jiiidripirrit"ni  Optis  Piolcniari  qiicni  phi- 
rimi  cxirtinunc  elle  Proclum  ,  ncmpc  vctba  lub- 
obrcura  cxpltcai,  8c  (xpi  rationcs  addit  dc  fuo. 

Tcrtjo  Chrifti  fxculo  Porphyrius  Philofophiis 
inrrodudioncm  edidit  in  Opiu  <^uadrip.irtitum 
Ptolctnxi ,  Sc  paritcr  cjus  loco  oblcura  cxplicuit 
&  rationibtu  confitmarc  vifus  cih 

Eodem  tanporc  Ccnforinus  in  cTuditiflimo  li- 
bello  dc  Jic  natali ,  mulia  habet  ad  Afttonomiam 
fpt&imii, 

Hippolitus  Epifcopus  ob  difcordias  intcr  Lati- 
nos,  Sc  Grzcos  circa  celcbratioiKro  Pafchx  (cri- 
pfit  primus  de  cyclo  Pafchali,  cjufquc  proptetca 
invcntor  dicitnr, 

QjirtoChrifti  fxailo  Scxtus  Avicnus  Rufiis 
Arati  phznomcna  Bc  Dyonilii  Afti  Pocma  dc  fitu 
Orbis  latinc  intcrprctatns  cft. 
Flotuit  fubC5ftaii!in»)]iilius  Firmiais  Matemus 
Siculus,  Vir  Confulaiis  qut  ad  Mavotiitim  Lolliji- 
nii  virij  itcmConfulaic  Aftronoraioyii  libros  oCto 
confcrip/it ,  dc  Aftrologia  jiidiciaria  ,  quoi  Pru- 
cfcncrus  Aftronomus  ab  inmimcris  mcndis  cxpiir- 
givif.  L^bcr  priinus  Aftrologiam  judiciariam  ad- 
vcrfus  xinulos  defcndit ,  corumquc  rationcs  dif- 
folvif.  Infcamdolib  ro  Zodi.icum  in  (i(^na  parii- 
tur,planctArum  domicilia.altitudines.dtjcdlioncs, 
fignorum  dccanos,  fincs,  diurna,  &  nodurna  gau- 
dia ,  ducatus,  trigonorum  dominos,  fignonim  or- 
tiis  in  diverfis  climatibus,  gcniturx  caidines,  loca 
lecuuJa ,  afpcdhis  plancutuiu  ,  fignonim  cogna- 
tioncs  ,  Titi  datotcm  ,  cronocratorcm  ,  aliaquc 
Aftrologiac  judiciarix  fundamenu  explicat.  Tcr- 
tio  libto  Mundi  Thema,  fingulotumquc  planeta- 
Wm  dccteta  ,  pcr  fingulas  cocli  ftationcs.  Itcm 
Mcrcurij  aim  tcliquis  planetis  dcctcta  ptoponit. 

Qiarto  lunam  applicat  ad  fingiilos  Plaiictas, 
cjufquc  defluxioncm  i  Plancta  uno  adalium  ex- 
plicat,  itcm  gcneralia  cjus  dccreta,  tum  forriiium 
explorat,  gcniturx  dominum,  cjufquc  dccreta  fa- 
Ulia  ,  <6  dccanos  ,  /ignorum  partcs  mifculinas, 
«  femininas  confidctat.  Qiiinti  fimplicia  cardi- 
nun»  dccrcta ,  fingulorum  planctarum  iii  fingulis 
Zodiaci  fignis,  &  in  aliorum  planctanim  domici- 
his  dccrcta  proponit,  Scxto  agit  dc  radiatioiiibus, 
jcu  afpcaibus  Planetaium,  ncmpe  ttigono,  fcxti- 
oppofitione,  quadrato,  de  dccretis  item  pLme- 
IX  cuj  iflibet  dum  fucrit  cronocr.-itor.  Scptimo 
gcnituras  cxpofitonim  ,  gcminoruin  ,  libcttino- 
riim ,  otborum ,  adoptivotum  confidcrai.  Odavi 
dcicrratnat  qux  clata  fydcra  cum  fingulis  fignis 
onantur ,  fingulorum  item  fignofura  myriogcnc- 
nn.  Hoc  Opus  clarc  procedit. 

Valens  infignis  Aftrologus  juftii  Conftantira 
urbis  Conftantinopolitanx    geniturx  Thcma 

Theophitus  Epilcopus  Alcxandrinus  m.Khc- 
niaticus  infignis  julTu  Theodofii  Scnioris  cyclum 
Pafch.\lcm  ordinavit ,  cui  contrarium  paul^  poft 
i^yonifius  Abbas  Romanis  propofiiit. 

Eufcbius  Cxfaricnfis  faipfit  dc  cyclo  Pafchali. 

Qiinto  Chrifti  fxciilo  Proclus  Diadochus 
Atheiirs  Plaionicx  Scholx  prxfiiit ,  fuit  nationc 
Lycius,  difcipuUis  Siriani,  (cripfit  commcnt.itiiim 

Platoiieni,  cpichercmata  in  Chriftianos,  &  tra- 
^fcatum  valdc  parvum  dc  fphita ,  in  quo  loquitur 
T»m,  /. 


tontum  de  quinquc  parallelis ,  ncmpc  xquarore' 
tiopios,  &  polaribus,  de  mcridiano ,  &  honron' 
r'ai  co»ftenation,bus  q.ii  tradatu,  noii 

lutbc.t ,  ad  doccndam  fphxram  calcftcm. 

Compofuit  idcm  Proclus  Hypotyp„fi„  Allro- 
nomicarum  poiitionum,  qux  eft  q,^.  cpitorafc 
Almagcftimemorix  fablcvandx  catk  LcS,uit^ 
autcmmhoc  operc  quod  n..U..tn  h.ibetd.ftin- 
ftioncin  dc  nMtu  fohs.  lunx,&  mccurii.  Tum 

fol  infpcaionc ,  dchoi.,  Italicis.  Dc  ii.fpcaioiK 
ftcllanim.  additx  funt  rarix  praxcs.  ad  iinxn.cn- 
das  horastam  Aftionomicas  ,  qtiam  PUetaiias 
dc  invcnieiido  cliinatc  in  quo  vcrfamur;  * 
Opus  cft  exigui  momenii,  vixquc  uuclligi  po- 
tcft.quu  fine  figutadc  aftroUbio  loquinit ,  vii 
cnim  potcft  fciii  de  quo  loq.utui.  Omnia  igitur 
m  hoc  opcrc  funt  obfcura ,  qux  ex  co  addifci  iion 
poliunt. 

Idcm  Proclus  compofuit  ut  volunt  nuilti  Para- 
phradn  Grxcam  in  Opus  Ptoknnxi  quadripartiiii, 
illudquc  nriclius  cxplicat.  Hoc  Opus  laiinc  veitii 
Lco  Allatiusiugduni  Batavohim  i6j  j  iiiodavo. 

Porphyrius  coinpofuit  brevcm  cjufdcm  opetis 
expUcatioiicm  qux  eft  parvi  momcnti ,  cx  q.io 
concluditur  hoc  Opus  nonfiiillc  Ptodi  quem  aii- 
teccflit  Porphyrius. 

Cytilliis  Epifcopus  Alexandrinuj  fctipfii  de 
cyclo  Pafchali.  .  , 

S.Profpcr  Aquitanus  fcripfit  de  cydo  Pafcali, 
Prxcipuc  cycKim  magnum  annorum  5^1. 

Viaoiinus  Aquiianus  Aftionomus  .ib  Hil.arib 
Papa  Rom.im  invitatur  ad  Kakndaiii  corredlio- 
ncm. 

Pippus  Alcxandritius  compofuit  commcnt». 
rium  in  Ptolcmxi  magnani  fyiitaxin. 

Extant  ejus  cxplicaiiones  in  Ariftarchum  Sa- 
roiuin,  dc  inagniiudinibus ,  &  diftantiis  folis 
lunx.  Quas  lannas  fccii  ut  &  Aiiftaichum  Fcdcri- 
cus  Conim.indinus.  Pifauii  anno  1571. 

Eodcm  fcic  tcmpotc  fioruit  Thcon  Aletandri- 
mis  qui  commcntarium  cdidit  in  magnain  Syn- 
taxin  Ptolein.iri.  Oblcrvavit  cclypfin  lolis  quain 
tefcri  anno  Nabonalfaii  11 11  leu  Chiifti  j6/. 
Scripfit  itcm  dc  ortu  caniculx. 

Huj.is  filia  Hyp.^tia  Aftfonomi.T  pciitifllina, 
qiix  a  fuis  concivibus  mifcr^occifacft  &  per  ur- 
bcm  trada,  Ica  Hcfichius  ,  &  Suidas,  lcripfic 
Aftronomicuni  caiioncm. 

Circa  anmim  Chrifti  417  claruilfc  dicirur 
Cleomcdcs  cujus  extatduobus  libris  ciraiiaris 
mcteoroium  iiilpcdio.  E-mi  vertit  Georgiu»  Val- 
U  Placcniinus  quam  Gixci  piimus  cdidit  Conra- 
dus  Ncobarius  Parifiis  i^  jj.poftca  Hcniicus  Pc- 
tri  Bafilex  i{6i. 

Sexto  Chrifti  fxculo  innmte  fcu  anno  tod. 
Diocletiani  116  Athcnis  Thius  M.uhcmatiais  in  ^ 
fyderibiis  oblctvSdis  opcrain  pofuit.H  ' jus  fcptcm 
obfcrvationes  valdc  utilcs  P.irifiis  cdidir  Irmafl 
Bullialdus,  c6  gtatiorcs  quod  !l  Ptolcmxo  ad  At- 
titegniuin  nullx  cxtcnt.  Exfcripflt  cx  vcieri  co- 
dice  manufcripto  Biblioihccx  Rcgi*.  . 

Eodcm  fxculo  C.ilTu^dorus  vit  confufarij  fcri- 
pfit  dcqu.ituor  maihtmaticis  Geometfia ,  ktnh- 
meiica,  Aftronoinia,  Miifica. 

Hcfo  Altci ,  itcm  rocch.micuj  afterit  in  fua 
Gxodefiaftcllasin  confeqncntia  i  icmporePto- 
lemxi  ad  fuam  xutcro,  fcu  ut  aircrit  Albaiegnius 
annis  460  ,  eftc  ptogrclTis  7  gradibus. 

Dioiiyfius  Exijpms  Abbas  Romanus  compu- 
.  t 
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tura  &  cycUim  pafchakni .  alitci  ac  Gtrci  ordi- 
luvit  ann.  D.  j  »i.q"«^>"  LitinaEcclclu  fccutacft, 
ufque  ad  coricaioncin  Kalcndatii  fub  Gtcgorio 
Xlll  fj<a.ini.  Primus  annos  i  naiivitate  Domnu 
numcrarc  cccpit ,  qui  prius  i  Dioclctiano  nunic- 
rabjnnir. 

Hii  tcmporibtis  Maliomctani  pet  Africani  ic 
cxtendunt  ,  &  cclfavii  Aftronomta  Alcxandri» 
excrccri.  Non  taincn  proccrca  hzc  naiio  bcUum 
fcicntiis  inJixit ,  nam  Caliphz  quampUirimos  li- 
bros  Grarcos ,  omnium  fcicntiaium,  ac  at cium,  ex 
Grxco  in  Aiabiaim  fcrmoncm  vcrti  curavctunt, 
lu  fyncaxis  Ptolemzi,  juflu  Mainionis  rcgis  Sara- 
ccnornm  Dabylonc  Arabicc  rcddita  eft  anno  Chii- 
fti  817.  Hcgirzni.  Q^iarc  btcvi  apud  Atabas 
multi  cvafcrunt  Fhilofoplu  ,  &  Aftronoini,  multo 
plures  Aftroiogi. 

Scptirao  Chrifti  fzculo  Ifidorus  Hifpalcn^is 
omnium  mmhcmaticarum  compcndium  inlcrit  in 
fuo  libro  dc  originibus.  Egit  itcm  dc  cyclo  pa- 
fchali.  Et  in  hbro  dc  mundo  Tradatum  dc  Cphx- 
ra  brcvcm  edidic. 

Martianus  Capclla.  qui  Sc  Mincus  Farlix  didlu» 
eft,  fcripfit  dc  4  Mathcmicicis. 

Aniio  Chrifti  6)}  S.  M.iximns  monaciuis  ,  & 
■i.-triir  compofuit  Grzcc  flrcvcm  cnarrationem 
Chndiani  Pafchaf is ,  qu.im  Dionyfius  Pctavius  i 
Societatc  Jcfu  intcrprctatur.  Hubet  pro  rarionc 
illorum  tcmponim  .quidquidreqniritur  ad  invcn- 
tionemdici  Pafchx  ,  lunationum  ,  cztctorumque 
ad  coinputum  ccclcfi.ifticum  pcrtincntium. 

Idcm  Petavius  intctptctatus  cft  ifaaci  Argyti 
monachi  ad  Ocnzotcn  Andronicum  computum 
ccclcfufticura.  Sicut  fragmcntum  Incognitt  de 
cadem  maceria  quz  omnia  iitilia  cire  poirunt  ci 
qui  antiqiias  mcclK>dos  fcire  ciipir. 

Ad  hic  circitcr  ccnpora  rcfcrimus  Achillcm 
Statium  fcti  Tacium,  fccundiim  Siiid.im.  Hic  Alc- 
xandrinus  fuic  qui  dc  Lcucippo ,  &  Clitophuntc 
fcriplu  ,  &  alia  amatoria  libris  ofto  ;  tandon  fa- 
Chriftianus.Jc  Epifcopus,  fcripfit  dc  fphzi.i, 
&  etvinologia,  ittin  hiftot iatti  mifccllanctm,  qux 
nnilcorum  magnorum  virorum  mcntioncm  facit. 
Ipfius  vcfo  otatio ,  in  omnibus  fapit  ftylum  ama- 
tofium.  Hujus  ifagogcn  Grzcam  in  Arati  phz- 
nomcna  vulgavit  Pccrus  Viaorius  cx  Mcdicca  bi- 
Miorhcca,  &  hanc  Dionvfius  Pctavius  cx  Socic- 
tatc  Jcfu  larinam  fccit.  l'n  hic  igimr  loquitut  dc 
natura,  &  figiua  Univerfi,  dc  motu,  an  fit  aliquid 
cxtra  raundum.  An  tcllus  ftct.  Dc  ftcll.-mim  natu- 
figura,motu,  dc  Planais,dc  ordinc,  &  numc- 
ro  lphirarum,&  planecarum,  de  anno  magno.  Dc 
yZt-  ^  magnitudinc ,  dc  Luna ,  dc  circulis 
Z  Jliaco  p.uallelis,  coluris,  axe,  zonis.  nmbrarum 
diftercntiis,  dc  mctcoris,  vcmis,  comctis,dc  motu 
»ydcrum.  orcu,  occafu,  &  dijfcrcntiis. 

Oaavo  Chrifti  fxculo  VencrabiUs  Beda  fcri- 
putdc comptuo  ecclcfiaftico. 

Nono  Chrlfti  facculo  incuntc  nempc  anno 
«00  hctctz  apud  Atabcsflotercincipiunt.  Al- 
eon,lcu  Artuamon  quinquapinta  amiis  antc  Al- 


«cgniuin  dicitur  obfctvalTc  roaximam  folis  dc 
•^^onetTvgraduum  xj.  s itcm  in  campis  Sin- 
^ipTopcBabyloncmobfctva>-      "  • 


ivit  uni  gr.idui  icrrz 


«o  .  ob&  -^"''^^"  Arabs  anno  Chtifti 

gt^uum  M  dcclinarionem 

ab  interfcai;nV;c';r„"^,,?^«^P^°-°^'^  ^«"0 

autcm 

hic 


urbs  Syiiz  i  qua  diaus  eft  Aiaccnfi, 


aiuhor  diflus  ctiani  eft  Machomctus  filiu?  Achat' 
rani.  Librumquc  cdidic  dc  fciencia  ftcll.irum  fcu 
Alli^oiiomiam ,  qu*  cxcat.  Sequituc  aucem  fcri 
ordincm  Ptolcmxi.  Nam  przmittit  noimulla  dc 
chordis  in  circulo  ,  in  ordine  ad  trigonomc- 
triam.  Tum  fcicnciam  pimi  Mobiiis,  &  cjus  pro- 
blcinata  capitibtis  jycxolicat.  Secund6dc  ftcllis 
fixis  capitibus  10.  Tcrtid  dc  folc  ttibtis  capitibus. 
Qii.ut6  agit  dc  luna  cjufquc  oppofitionibus , 
conjundlionibus  ,cclypfibus,  cxindcde  aliis  pla- 
netis  ,  totamque  Aftronomiam  rcftituit.  Multas 
h.ibct  obfcrvationcs  proprias.  Diftidlis  cft  hic  an- 
tlior  ob  phrafin  non  fatis  latinam  ,  fcd  quz  fapic 
Arabicum  idioraa.  Typis  mandatus  eft  Norimber.' 
gx  in  quarto  i  j  57.  &  itcrum  Bononiz  1 54j,cum 
aliquot  adJicionibns  Joannis  Regiorrwntani ,  ex 
Vaticana  Bibliothcca  ttanfctiptus  inquarto. 

Ejus  obfcrvationcs  circa  dcclinationcm  Zodia- 
ci ,  &  loca  ftcllarum  funt  maximi  momcnri  in 
Aftronomia. 

Hoc  codcm  remporc  Pftllus  author  Grxcus « 
qui  filios  Impcratoris  docuit.  Aftronomiz  coni- 
pcndiuin  tradidit  in  qtio  univcrfalcs  tantum  notio- 
nescirculorum  &  Thcoriz  Planctanim,  ita  brcvi- 
tcr  tradit,6c  finc  figuris,  ut  illud  lcgcrc  fit  difpcn- 
dium  tcmpotis  ,  in  quo  ncmpc  nihil  addifccs,  nili 
prlus  illud  fcivcris.  Hoc  Opus  ^  Xylandro  latinJ 
vcrfum  eft  ,  &  annocationibus  ilKiftratiim.  Bafi- 
Jc.r  in  o^lavo  i  j^fi. 

Paulus  Philofophus  Intrtxluftionem  Aftrolo- 
giz  compofiiir. 

Pctofdris  ^gyptius  Aftrologica  c  facris  libris 
pertrattayir. 

Gibcr  Arabs  i  quo  dicitur  Algcbra  nomcn  ac- 
cepilTc  ,  Opus  Aftronomicum  cdidit ,  in  qiio  no- 
vcm  libtis  Ptolcmzi  Almagcftum  exponit ,  ac 
coi^igit.  Similitciqtic  aim  Ptolcmzo  awit  de 
tfiangiilis  fphxricis.Ex  hoc  Opcre  mulca  himpfit 
Georgius  Putbachius  ,  &  Rcgioinontanus  dum 
Almagcftum  in  cpitomcncontiahutit.  Voluit  Gc- 
bcr  Ptolcrnxum  cmendarc.  Hunc  vocat  proptctci 
Copcrniais  Ptolcmzi  calumniatorcm.  Norimbcr- 
gz  I  j  5 }  cum  inftrumcnto  ptimi  mobilis  Apiani. 

Dccimo  Chf  ifti  fxailo  floruir  Ebcnncfophin 
aliis  Afophi  didus  qui  loca  ftcllariim  obfcrv.ibac 
anno  956. 

Jam  ab  Anno  71 1  Arabcs  in  Hirp.iniam  tran- 
ficrant,  Sc  fccum  Philofophiam  Pcripatcticira,  & 
Aftronomiam  advcxcr.int ,  idcoquc  multi  in  Hi- 
fpania  obfcrvationcs  fyJcrum  facicbant. 

Eodcm  tcraporc  apud  Pcrfas  inftnurabatur 
Aftronoinia,  armus  Pctficus  cx  vago  dicnim 
faftus  cft  Juli.mus  ,  ncmpe  initium  anni  affixum 
cft  .Tquinoftio  venio  h.ibucruntquc  t.ibulas  co 
tcmporc  cum  ccclo  congtucntcs  ,  cxccptis  tabuUs 
Mcrcurii. 

Alph.irabius  Aftronomus  infignis  his  tcmpcri- 
bus  floruit. 

A1bumaz.ir  Aftrologus  fcripfit  dcmagnis  con- 
junftionibus ,  Sc  aliis  ad  judici.iriam  pcrtincii- 
tibtis. 

Alphtaganus  Aftronomus  Arabs  fcripfit  de  ni- 
dimcntis  AftronoiT»ia:,Prim6  cnim  proponit  non- 
nulla  principia  Gcographix.  Agit  dcindc  dc  fin- 
gulis  planccis  ,  dc  fixis  item  ,  mcnfurafquc  halvr, 
&  diftanilas  ,  onus,  cclypfcs  Scc.  Non  tamen  dc- 
fccndit,  adparticularemmotuum  conftitutioncm. 
Hunc  public^  inicfprccatus  cft  Joannes  Dcmonte 
Rcgio  ,  cjufquc  Opcribus  prxfixit  Oracionem 
quam  habuit ,  qui  fcienrix  raathematicx  dccla- 

rantur 


\ 
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nQitur  eonimqucurilitatcs.  In  quarto  Norimbcr 
g*  '  5  JT- 

Undccimo  Chrifti  Gcculo  Alhafcn  Arabs  irt 
ffia  Optica  nonnulla  l^nbct  dc  crcpurculis. 

Arzahel .  (eit  ArzacVI  Hifpanus  circa  annum 
1070  ,  ncmpc  190  annis  oblcrvavit  maximaiTi 
eclTpricxdcclinationcm  graduum  ij.j^. 

Ilajc  Argyrus  monachus  Grxcus  egit  de  Pa- 
fchitis  corrciaionc. 

Anno  Chrifti  lojo  ,  Scgencrc  &  doftrina  cla- 
rus  fiiit  Hcrmannus  Contradus  filius  Volfcradi 
Comitis  Varingcnfis  ;  fiiir  inonachus  Augicnfis , 
intcr  fcripfit  dccclypfibu$j&  decoinputo  j  de 
Alh^oLbio  &  mufici. 

Circa  annum  1080  cclcbris  fuit  Guillclmu4 
Hirfjugicnfis  Abbas  in  dioeccfi  Spircnfisqui  phi- 
Jo/Kphicas  &  aftronomicas  inftirutioncs  cdidit. 

Anno  1 100  feu  duodccimo  fxculo  incunte  Si- 
gcbcrrus  Gcmblaccnfis  fcripfit  dc  computo. 

Anno  iijo  d.uus  fuit  in  Anglia  Athclardus 
monachus  Bathonenfis.  Scripfit  dc  Aftrol.-ibio,& 
Erichiafarin  Arabem  de  Planetis  vcrtit  in  lari- 
niim. 

Anno  1141  Almcon  Alm.inforius  folis  maxi- 
inain  dccliiutionem  obfcrvavit  gr.  zj.j}.  Idcm 


i»4i  con- 


Alpecragius  Arabs  codcni  rcmiwe  i,u6  Al 

mconcandcmmaximarafolij  dcdi^iationcm  o£ 
icrvavir. 

Anno  ,170  Clcmcns  Langthonienfis  Prcsby- 

Joanncs  Hifpak-nfis  drci  annum 
Vfernt  Alpluaganiim  in  latinum. 

Aniio  ,100  fcu  dccimotcrtioChriftifxculo 
mcumc  Campanus  Novaricnfis  Italu*  fcripfit 
computum  ecc  cfiafticum  ,  librum  itcm  dc  com- 
pDfit.onc  quadrantis  ,  Kalcndarium  ,  fi  hxrani 
ThcoricasPl.incrarum.  Vcrrit  itcm  Eudidcn  c» 
Arabico.  Scriplit  itcm  intro^Uiftorium  in  Aftro- 
iiomiam.  In  <juo  primo  conftiruit  gcneralia  qux- 
daincircaterr*  locum  ,  m.7gnitudiiitin.  fipui!im 
circulos  ccrlcftus  confidci.t ,  ortufciuc  iVdcnnn- 
poprictatcs  itcm  cock-ftcs  tcrrarum  nibjcel..rum 
divcrfis  cocli  partibus,dc  cclypfibus  folis  &■  lunjc! 
Nihil  habct  quod  vulgarc  non  fit.  Non  habct  de- 
inonftrarioiKs. 

Idcm  CTmpanus  fcripfit  Kalcndarium  in  q«b 
agit  dc  ertoribus  K.acndarii,  &  corrcftionibus.de 
Hpailis  irem.  Tra(a.itus  hicmcthodicus  cft.in  jj 
capita  divifiis.adjcftis  t.ibnl.s  ad  invcnicnda  om- 


propfu.oncs  aliquot  ,  quafi  Aftrologix  judida-  nia  ad  Kalcndarium  fpcdantia 

n*  compcnd.um  m.fic  .id  Saraccnorum  rcgen-..  Anno  .zjo  juflli  Fridcrici  fccundi  Impcr.iro- 

Opus  brcye  quod  intcrprcratus  dl  cx  Arabico  in  ri$  Magna  Ptolcmii  fyntaxis  cx  Arabico  in  lati- 

larmumPIatoTiburt.nus  149}.  iu,m  fcimoncm  vcrfacft.  Ei  tamcn  rcmanlit  indi- 

"lanv  temporc  Hcrmcs  Aftrologns  Arabs  tum  nomcn  Ar.nbiaim  ut  diceretur  Alinapc ftum 

centum  Aphorifmos  edidit ,  ncmpc  100  propofi-  Anno  11,1  ]oanncs  Dc  Ccro  Bofco  '  vcl  dc 

tiones  exphcantcs  quibus  in  locis  planeta:  fi.u  ficro  Bufto  rradatum  dc  fphira  mundi  cdidit 

tortunati,  aui  infbrtunati.  qucm  multi  commcnt.ni  funt,  &  in  fcholis  lcecrd 

Beihem  pantcr  Aftrologus  Aribs  fimilc  Opus  folcnt  mulri.  Opus  clarum  &  bonum.  Ea  tjmcn 

Wdit ,  quod  extat ;  ficut  3c  aliud  dc  horis  Planc-  qux  profcrt  ut  plurimum  dcraonftrationc  circnr  , 

,  l"''  ftcilc  cx  Thcodofio  dcmonftrari  potcrant 

fle^ •    u.    ^°        '^"^*         ^P"^"''"»"  Dc  induftria  tamcn  id  faaum  pufaraus ,  ut  tcrlo. 

"eaionibus,  in  quo  docct  qu.indonam  fit  aliquid  nim  notitiam  etiam  iis  Harct ,  qui  Gcnmctricii 

agcndum,  ycl  no.i  agendum  F.xtai  itcm.  principiis  funt  dcftituti.  Hujus  tr.iftatus  fu..t  qua- 

Mciuiulach  Arabs  Opufculum  edidit  dc  ratio-  liior  pjirtcs.  Prim.i  cft  dc  parnbus  {vhxrx  ,  i\  fi. 

nc  circHU  &  ftcUarum  qualitcr  opcrantur  in  hoc  gura  mundi.  Sccunda  dc  circulis  fphariar.  Tcrtia 

•«cuio.  hlt  autcm  pr.Tc.puc  in  ordinc  ad  muta-  de  ortu  ,  &  occafii  fignorain  , diverfitatc  dierumi 

t«)ncs  acns  co.u.nctquc  duo  folia.  no<aiumque,  dc  diverficate climatuin.  Tcaia  con- 

um.ir  Bcn-AIforgdianus  TibLriadis  Aftrolo-  rinct  alia  accidcntia,  ut  cclypfcs  &c. 

^s,  Upulculiim  edid.t  de  nativitatibus,  tribus  li-  Anno  ,15;  Jcanncs  AlkiifJus  fcripfit  dc  fa- 

ons :  utiturque  voabus  Arabicis  ,  qux  dcindc  ab  diis  ftcllarum. 


Aftrologis  confequeiuibus  funt  rcceptx.  Ut  Al- 
miita  pro  dominatorc  ioci ,  Hvlech  pro  afccn- 
ociitc.    •  '  ^ 

Albohazcn  Haly  filius  Aben-Ragel  Arabs  U- 
brum  eJidii  dc  judidis  Aftroru.n  .  qucm  Yhuda 
hlius  Mi.fcx  cx  prifcripto  Alphonfi  Rcgis.tran- 
«ul.tdcArabico  in  fcmioncm  Hifpanicum  ,  & 
quem  ^EgidiujdcTebaldis  Parmcnfis ,  aulxlm- 
pcrialis  Notarius  ,  uiu  cum  Pctro  de  Rcgio  cjuf- 
.  protonotario  tranftulii  in  latinum.  Di- 

«djunxiire  de  fdcntia  ftclbrum  ,  collcgilTcquc  cx 
«nuJtis  hbris  fapicntiiro.  Prima  crgo  parre  loqui- 
tiir  dc  fignis  &  eoruin  n.inira ,  dc  pLinctarum 
qualitatibus,  aic  aliis  principiis  judidarix.  In  tri- 
«"s  fcqucntibiis  agit  dc  quxftionibiis.  Inquinta, 
« lcxta  dc  Nativiratibus.  In  fcptima  dc  dc  revo- 
'utioiiibus  annormn  nati.  In  oikava  dc  rcvolutio- 
"'bus  annoruin  inundi. 

Rabbi  Abraham  fcripfit  dc  fphxr.i. 

Anno  1 149  Avcrroes  fcu  Abcn-Rocs  Mcdicus 
Cordubenfis  Epitomen  edidit  mngni  conftru- 
^onisqui  Commcnurios  fcripfit  intotum  Ati~ 
ftotclcin,  diftufquc  propicica  Comincntator.- 
T«jii.  /. 


Anno  I170  Alphonfus  Rcx  Caftclli ,  &  Le- 
gio.iis  acccrfiris  tindiquc  Tolctum  Aftrono.nis 
i..fignibii<;,  inter  qnos  prxcipuus  fiiit  Rubbi  Ilaac 
Hazan,  TjbuLu  Alphonfin.is  ed:dit.  Expciifis  in 
Aft.'ono.ni.iqiiadi.ig..ita  inillibus  duc.itoruni.  Ex 
quo  fcniporcapud  Europxos  cxpra  cft  coli  Aftro- 
nomia.  Hoc  Opus  cditum  cft  Parifiis  in  foliu 
anno  1511. 

Anno  iij  j  Rogcrius  Bacon  Anglus  Oxonien- 
fis  mulra  fcripfit  dc  Aftionomia.  Primo  dc  utili^ 
taic  Aftroloe'!  ,  dc  locis  ftcllarum ,  de  radiis  Co- 
laribus  ,  afpcdibus  lunx  ,  introdu^ioncm  iir 
Aftrologiani,  dc  judicib  Aftrologiar,  prognufticx 
cx  fydcrnm  curfii.  Accufarus  fuit  roagix  ,  qu6d 
Aibologii  crtct  dcdifus. 

Anno  I  ?ao,  fcu  dccimo  qi.arto  Chrifti  fxcult^ 
iiteunrc  ,  Thcbit  primus  in  Aftronoiniam  invcxit 
motum  trcpidationis  oftavi  fphxrz ,  nempe  aJ 
obliq"'"ri$  Eclyptirx  v3ri;uioncm  falvandam. 

Anno  noj  Pioph.itiiis  Judziis  folis  maximam' 
dcclinationcm  notavit  g.ij.ji.  In  Hifpinia  ob- 
fcrv.ibat. 

Anno  i?ff  Nicolaus  Linncnfis  Anglus  vari» 
fcripfic  dc  Aftxologia. 


Digitizecj  byGo 


84 


De  progrenii  Mathefeos, 


Aftroloca  prognofticationibus.Hic  in 

burm.u:di  in  tinivcrfum.  Sccundus  dc  accidcnti- 
b„»  mondi  in  particulari.  Primus  traftatus  ui  u 
diftinftioncs  dividitur;  in  prima  agit  dc  pnncipio 
raundi,  &  quis  plancta ,  aut  fignum doniinctur  in 
rcgione  noftra.  x  Dc  prognofticationibus  ra.igna- 
rufnconjunaionuin,  j  Eclypfiiun,  4  Dc  figni- 
ficationibus  Planctarum  cuin  fiicrint  domini  an- 
noruni,  conjunaionum ,  Eclypfium.  j  Dc  fignifi- 
cationc  Planctx  fupra  alium  clcvati.  6  Dc  ftcllis 
fixis.  7  Dc  naturis  fignorum  Sc  duodccim  domo- 
ruin.  8  Dc  dominio  l'lanctatum  ,  &  fignoruin  in 
rcgioncs.9  Dc  prognofticationc  accidaitiuro  mun- 
di  pcf  rcvolutioncs.  10  De  mutatione  planctanjm 
dc  natura  in  n.ituram,  1 1  Dc  fccundis  ftcllis  Sc 
comctis.  1 1  Dc  qualitatibus  planctaruni ,  Sc  fi* 
gnorum  quafi  pcr  compcndium. 

X  Tradiatus  habet  paritcr  11  diftindliones. 
I  Dc  prognofticationccalorii.  1  ftigoris.  j  fcrc- 
nitatis,&  ficcitatis.  4  iinbrium.  f  nivis  ,  &  gran- 
dinis.  6  vcncorura.  7  tonitruomm.  8  terr*  mo- 
tuum.  9  pcftilcnriarum.  10  carifti».  li  bcllo- 
rum.  1 1  praxin  habec. 

Nullum  rcpcrics  qui  plura  habcat  de  cvcnti- 
bus  phyficis  &  natur.ihbiis. 

Anno  1411  PcinuDc  Alliacopoftca  Cardina- 
lis,  coinpofuit  ccrias  quzftioncs  mathcmaticas 
circa  fphxcam,  Sc  orbes  coctcftes,  fcd  diflEcultaccs 
proponit  exigui  momcntL  Peccavit  item  quod 
credidcrit  Chrifti  nativitaicm  przfciri  potuiflc  cx 
gcnethliacis  obfcrvationibus,  adducitque  ftcUam 
Magorum  ad  id  comprobandum.Vidc  Sixtum  Se- 
ncnfein  libro  j  Bibliothccx  fan^. 

Anno  1440  illufttis  fuit  Nicolaus  Cufinus 
Cardinalis  titulo  Sti  Pctri  ad  Vincula,  Nationc 
Gcmunus ,  cx  dicione  Trcvcrenfi  :  qui  intcr  aHa 
muica  fctipfit  reparationcm  Kalendarii,  &  corre- 
xit  tabulas  Alphonfinas. 

Anno  14  <o  floriiit  Dominicus  Maria  Bouo- 
nienfis,qui  fuit  priccptor  Copcrnici. 

Eodcm  Tcmporc  ruit  Gcorgius  Purbachius 
priccptot  Rcgiomontani.  Scriphi  Cornpcndium 
Aimagcfti  Ptolcrazi ,  fcd  mottc  fiiblatus  cam  vix 
icxtuin  hbruro  abfolvilfct.  Rcgiomontamis  cjus 
difcipuius  natus  amio  1456  Opus  hoc  pcrfc- 
cit.  Compofiiit  itcm  Thcoricas  planctaruro ,  ut 
diccmus  infctius ,  qui  Romam  ad  cmcndationem 
Kalcndatii  evocatus,diciiurabinvidis  vcncno  fu- 
Watm  annos  natus  j  ncmpe  anno  1469.  Rcfc 
tc?mus  infta  utriufquc  fcripta,  co  temporc  quo  ty- 
pis  fuin  mandata.  Primus  dicitur  Ephcincrides 
confaipfilTc. 

Anno  1471  ]oanncs  Blanchinus  Tabulas  mo- 
fuum  coclcftium  edidit,  quas  poftca  Lucu  Gauri- 
ticas  Vcnctiis  cdi  curavit. 

Anno  1491  Bcmardus  Gualtcrus  Rcgiomon- 
tani  difcipulus  ,  przcipue  docuit  quantum  in  fy- 
•etibus  horiionti  vicinis  rcfradlio  noceat. 

Anno  1470  Thcodonis  Gata,  author  grxcus, 
''*»pfit  de  mcnfibus  Atticis  Ubtum.  Hnnc  intcr- 
prctaius  eft  )o.'uiiies  Pcrcllus  anno  citcitcr  i  s  ?o. 
Loquitur  autem  in  hoc  Opufculo  dc  mcnfibus 
Atiicis.dc  anno,  dc  cpaais.dc  mcnfe  intcrcalario. 
1471  Prodiit  Almanach  pcrpctuum,  fcii  Enhe- 

mendrs  fic  diarium  Abr.hnnii  Zaaiti  Htbrzi, 

cumThcorcmaiibus  ]oaiuus  MichacUs  Gcrmani 


Budurcnfis  aim  Lucx  Gaurici  caftigationibus« 
&  plcrifque  aliis  tabulisj  ut  rcvoluxionum  fcpicin 
planetarum,  tabulis  vcri  motus  folis  &  limac,  op- 
pufitionum  &  conjun^lionum  nodorum  ,  ad 
cclypfcs  latitudinis  lunx  Scc.  Vidcmr  autcm  hic 
aiithor  ,  ficut  tabalx  quatuoi  annorum  pro  fole 
cjus  locinn  (cmper  indicant ,  invcniflc  alias  tcvo- 
lutioncs  in  fingulis  plonetis  ,  poft  quas  redcant  ad 
cadcm  bai  iirdcm  dicbus  ;  qu6d  n  vcrum  fbrets 
poflct  utiliflimum  cftc  ad  invcnicndum  locum  pla- 
net.irum  fine  calculo.  Sunt  auccm  iftx  rcvolutio- 
ncs  pro  fo\e  4.anni,pro  luna  aimi  j  i.  pio  Saturno 
59.  anni,  quibus  pctficitur  revolutio  motus  > 
ccntii  &  argumcnti.  Jupitcr  intra  8}  anno$.Mars 
79.  Scd  centium  6c  argumeiumn  aunis  j  1.  Ve- 
ncris  motus  annis  o&o  ,  ccntra  vcrd  Vcncris  ,  8t 
Mercurii  anra"$  4.  Mcrairii  motusannis  laj.  ar- 
guuKntum  annis  40.  Quae  omnia  cxadliorc  exa- 
roinc  egcrent.  Vcnctiis  in  quarto  1471. 

1489  Lcupoldus  Ducis  Auftrix  filius  dc  aftro- 
nun  fcicntia  compilationem  edidit,  in  dccem  di- 
ftindam  btcviUimos  traaatus. 

Primus  dcfinitioncs  fphztx ,  81  ciiculoruni 
continct. 

Sccundns  planetarum  thcorias. 
Tcrtius  dc  probationc  fcicntiz  judiciorum. 
Qiurrus  dc  inuodudtoriis  judicionim ,  in  qtio 
dc  fignis,  planctis  ,  in  fc  &  comparative.  Rcliqui 
itcm  pcriincnt  ad  aftrologiam  judiciariam.  Vcnc- 
tiis  in  quarco  1489. 

1496  Camillus  Leonaidus  Pifauienfis  Opii-* 
failum  cdidit  cui  titulum  appofuit,  Libcr  defidc- 
r.itus  Canonum  xquatorii  ccelcftium  motuuin 
finc  calculo,  ncmpc  ut  quis  loca  planctaruin  fine 
ullo  calculo  pcr  citculos  Sc  rotuus  ckirtaccas  in- 
Tcnirc  pofEt.  Dividit  hoc  Opus  in  tics  partes  j 
quanim  prima  fcx  quafi  tabulas ,  &  inftrunicnta 
ciiculis  conftantia  ad  locimi  planctanun  inve- 
niendum  continct.  Secunda  pars  introduftori» 
crit,  8c  quidquid  dc  fignis ,  gradibus,  flclUs  ftxi» 
dici  poccft.compcndio  dccbratur.  poteftatesitcm^ 
&  vircs  tam  cflcntialcs,  quim  accidcntalcs.  Tcr- 
tia  de  afpcflibus  ,  dc  diebus  criticis.  Omnia  ex 
dircAorio. 

Opus  hoc  viam  apcrit  ad  fimilia  inftrumcnra, 
qus  utilia  funt  iis  qui  omnimodam  prxcifionctn 
non  dcfidciant.  Pifauri  in  quarto  1549. 

Anno  1 J07  Lucas  G.iuticos  NcapolitanusFcr- 
rarix  Mathcfcos  profclfor,  cdidit  Altronomiatiu 
Incipit  ab  orationc  de  laudibus,  &  utilitatcaftic^» 
nomii  i  cxindc  proponit  Opufculmn  dc  fphacra 
cum  figuris.  Omnia  tamcn  carminc  cxplicat.  Sc- 
quunmr  tabulx  amplillimx  motuum  omnium 
planccarum  fatis  intricatx,  ncc  ita  facilcs.  Tcrtio 
tft  calcndariuin  non  bcni  cxplic.itum,in  quo  con- 
gcfHt  multa  carmina ,  aliiquc  finc  otdinc  ;  atque 
hxc  in  primo  tomo  contincntur.  In  fccundo  \cx6 
habet  traftatum  dc  judiciaria  aftt ologia,  prxmii- 
tit  ifagogcn  in  pixdidivam  afliologiam  ,  in  q«a 
lamen  multas  cxhibct  tnbulas  de  alii  matcria. 
Exindc  habct  traAatumdc  primo  Mobili  in  qiio 
innumcras  tabulascxhibct.  Alii  multa  congcflic 
in  finc  Opcris  ,  ut  prcgnoflicen  pro  multu  ^nnii 
CMrmint.  Toium  Opus  cft  indigcfta  molcs  6c 
confufa  ,  in  qui  nihil  addifces  nifi  pr>u»  »i 
fcias, 

Anno  i  jz6Laurcntius  Bonincontrins  Minia- 
tenfis  dc  rcbus  coclcftibus  Ubros  trcs  cdidit,  a  Lu- 
ca  Gaurico  iccognitos,  Sc  Opciibus  Cauiici  ad- 
ditos. 

In 


Diqitizod  hv  CiOO<7lr' 


&  illuftribus  Mathematici*.        g  j 

In  hoc  bpete  cleganci  carminc  tota  traditur     rium  judiciorum  aftrorimi  Ifagogcn  cominc  • 

.  Anno  .5.0  Jo^«  Stoflcrinus  Juftingcnfis  Auguft.nus  Riccius  iraWum  com«o 

apud  Tubingiin  aftronomix  rrofciror  fcnpnt  dc  fuit  dc  motu  odavx  fyhxrx,  Onus  M3thcm.,J.I 

Kalendario ,  adjcd.s  tabuLs  tam  ad  fcfta  mobilia  &  Ph.lofophia  ple,iu.n.  In  quo  tam  antiq.Z^ 

invcnicnda,  q"»»"     cyclos  rcliquos  dctcrmman-  quinj  jumorum  crrores  clariffimc  dcmonftranwr 


dos.  Adjccit  nonnullas  tabuhs  rolis,&:  lunx,  itcm 
&  wbiiUs  n"'^""''" Sc  iunz  in  circulos  ,  Sc 
quifi  aftroLibia  digcftus.  Totuiii  Opus  obfcuruni 
cft,  &  dnc  mcthodo  &  ordinc  proccdit.  Ita  ut  fic 
pcrdifficilc  ci  qui  Kalcndarii  rationcm  ncfciat 
jllam  iu  co  luthorc  addifccrc. 

Anno  ijM  Joanncs  Vcmcrus  Gcrmanus  firdu- 
16  mofus  fydenim  obfcrvabat.  Rcliquit  duos  tra- 
ibtus  dc  odava  fpha:ra,ftatuitquc  maximam  folis 
dcdinarioncm  grad.  i).  18.  Obfcrvavit  priraam 
Ariftis  gradus  i6.ab  Arictc  progrcllam.  Ejus  ob- 
icn'ationes  ut  lcgicimas  admittic  Tycho 


Anno  iji8  ]oamws  Bapcifta  Capuanus  de     ncra  Alphonfinam  ac  rccemiorum  omnii.m  dc 


&  quamplunma  Platonicorum  ,  &  antiqux  M»; 
g.«  .quamCabalam  Hxbr^ti  diamt,  do^nata  vi- 
dcrchcct  cogmm  fuaviffima.  Ejufdcm  dc  aftrono- 
mix  authotibus  cpiftola. 

Intcr  alia  rcjicic  mutationem  dcclinationis 
ecJyptic*  &  alios  motus  quos  invcftos  putat  ab 
oblcrvaiionibus  pcrvcrfis  .-iniiquorum.  Hunc  tta- 
etatum  magnifccit  Orontius  Fuia:os,  &  typisdc- 
nu6  m.indari  curavit.  In  quarto  Parifiis  1  jii. 

11  Albcrtus  Pyghius  Campcnfis  Apologiam 
edidit  lcu  potius  cxpoftulationem  advcrfusno. 
vam  Marci  Bcncvcnti  Aftronomiam,quit  pofitio- 


ManfircdoniaCanonicusRcgularis  Ordinis  fanili 
Auguftini  Congrc£»ationis  Laccrancnfis ,  expofuic 
Sphxricum  Opus  ^oannis  Dc  facto  Bofco  Aftro- 
nomi  ttUbcrruni.  Ncmpc  dc  fphxra  mundi ,  dc 
principiis  tara  gcographix  quam  aftronomix. 

Ucrumquc  Opus  utilc  cft  &  bonum.  Itcm  Put- 
bachii  Thcoricas  planctatum 


motu  oftavi  otbis  mulcis  modis*d4>ravavit.8c  fe- 
cum  pugnantcm  fccit.In  qua  dcmonftiat  Alphon- 
finam  rationcm  quam  putac  ^  p.iucis  intcllcaami 
&  a  Puifcachio  in  multis  malt  cxpUcatam. 

Brevis  eft  &  iuailcntaciurratio  Al|  honfinx 
pofitionis.  Ejufdan  Explanatio  mcthodi  qua  pof- 
fit  t.ibularHm  .ibacus  rcfctti  ad  ctlypticain  mobi- 


Eodcm  circitcr  tcmporc  Jacobiis  Fabcr  Stapu-  lcm  oaavx  fphxrx. 
lcnfis  Comnjcntariuin  cdidic  in  Incroduaorium        toca  altcrcatio  cft  dc  motu  quafi  trcpid.itio- 

Joannis  dc  Sacro  Bofco,  faciic,&  clarum  ;  fcqui-  nis  ,  qi.o  pundta  iquinoftialia  cali  ftcliifcri  vi- 

tur  autcm  cumdcm  ordincm.  In  primo  acit  dc  dcntur  rcciproco  motu  inovcri  circa  iiaioncm 

tcrrx  figura,  nugnitudinc,  loco,  quictc.  In  lccun-  vcrn.im  fupcrioris  cccli,  ncmpc  ut  cxplicctur  irrc- 

do  drculos  cxpUcat  orones  ,  corumque  ofiicia  .if-  pularitas  qiia  ftcllx  iniqualiiet  rcccdcre  vidcntiir 


fignat.  In  tettio  de  occafu  fydcrum     de  climati 
bus.  In  quarco  dp  circulis  &  mocibus  planecarum, 
dc  caufis  cdypfium. 

'S'9  Joanncs  Scicurcus  Brictulianus  Bcllova- 
cenfis  Opus  quadripartitum  Ptolcmxi  tecogno- 
vit,  &  typis  maudiri  curavit.  Parifiis  1619.111 
quano. 

i$i8  Albcrtus  Pyghiiu  Campcnfis  Mathctha- 
ticus  ac  Thcologix  baccalaurctis  cdidit  Opus  ad- 
vcrfus  prognofticatorumvulgus  qui  annuas  prx- 
diaiones  cdunt ,  &  fc  aftrologos  mcntiuntur  ; 
aftrologix  dcfcnfioncm  ad  Auguftinum  Nyphum 
Sucflanum  nftrologix  finccrioris  rcftauratorcm. 
Parifiis  in  quarto  i  j  18. 
Excat  Hbclbs  D.PauIi  Vcncti  thcologi  clariffi- 

Auguftiniaiii  dc  compofitionc  mundi.  Habcc 
«ucem  nonnullas  dcfinitiones  dc  fphxrx  circulis, 
polis ,  ficc.  Habcc  ctiam  nonnullas  ptopufitioncs 
ciicamotus  ccclcftcs  ,  quarum  prob.-itioncs  funt 
potius  Philofophifx  quam  Maihematicx.  Ton.ra 
Opus  cft  cxigui  momcnti.  Inquarto  Parifiis.  Nc- 
fcicur  arnius. 

1  jio  Albcrcus  Pyghius  Carapcnfis  ttaaatura 

cdidit  de  iquino^kiorum ,  folfticiorumqnc  invcn- 

jjone ,  dcfquc  aftronomorum  crratis  intoletandis. 

Prarcipuc  in  ftcllarum  locis,  Proccdit  aiitcm  ra- 

liociniuni  fecundum  Alphonfinorum  dodlrinara 

diftingucntium  duas  cdypticas.  Non  videtm^  fatis 

clatcoftcndcre  crrorem  qui  fadliiks  oftcndi  po- 
tcrat  ^  ^ 

'  J 10  Idcm  alium  tra^tatum  compofuit  dc  ra- 
tionc  Pafchatis  cclcbraiionis  ,  dcquc  rcftinitionc 
ecclcfiaftici  Kalcndarii  ad  Lconcm  decimum, 
Pontificem  Maximum.  Non  fatis  cxplicuit  mc- 
thodum  corrcdionis  adhifcKindx  •,  hoc  cft,  non  fa- 
tis  ad  parcicularia  dcfccndiu  In  qiurto  Parifiis 
'j»o. 

1 ; ti  Joanncs  Saxonius  Alcabitij  ad  raagiftc- 


i  pundis  xquinoCtiaiiijus.  Communis  tftopinid 
aftronomorum  hujus  imiporis  fiditiijA^  tlTc 
hanc  inxqiulitatcm,  &piovcnirc  a  motu  tcllutisi 
qui  rcfunditur  in  ipfas  ftcllas  •,  quarc  torum  hoc 
Opus  rcdditur  inutilc.  In  quatco  Parifiis  1512. 

Anno  1 J14  &  ij  xj  Pcttus  Appiaiuis  Ingolft.»- 
ftii  docuit.  Scripfit  dc  quadrantc  aftronoraico  i 
aUifque  inftrumcntis. 

IJ18  Joaniics  Ferndius  Ambianas  Cofino- 
rhcoriatn  libris  duobus  comprchcnfam  cdidiB 
Prior  mundi  totius  formam  &  compolitioncm< 
ejus  fubindc  pattium  lilUs ,  &  magiutudincs  ,  or- 
bium  tamdcm  motus  qiiofvis  folcrter  tcfirat. 

Poftaior  cx  mbtibus  fydctum  loca  &  pafliones 
c]ifi]uitit/cdomniapcrcpicomcn.Nihil  h.il>ctqiiod 
in  ptxccdencibus  non  rcpcrias  ;  latinc  bcnc.  lo* 
qiiiiur. 

jjjo  Joannis  Hicdhtcmbergcrs i*rognoftica- 
tio,quamolim  fcripfit  fi.pcr  m.igna  iila  Saiuini 
ac  Jovis  conjundlionc  qux  fuit  anno  14S).  pr.T- 
tcrei  ad  cclypfin  folis  annifcqucntis  i^Sf.qux 
dur.it  ad  annum  i  J67.  jain  itctum  prodiit  in  lu- 
cem.  Parifiis  in  quarto  ij)o.  Opus  non  folidum; 

ij)o  Pctrus  Nouius  Salacienfis  annotationes 
fccit  in  thcoricas  Putbacliii ,  in  quibus  cxplicac 
qux  vidcbancut  obfcuriora,  auc  non  facis  dcmon- 
ftrat.1. 

Opus  qiiidcm  bonuro,  ix)nam  continet  dodri- 
nam  fcd  malc  explicai.im. 

ijji  JaLobus  Zicglems  Landavus  Bavarus 
in  Plinii  libtum  fccundum  dc  naturali  hiftoria  , 
commcntarium  edidit ,  qno  difficultatcs  Plinianc 
prafcrtim  Aftronomicx  tollunnir-.item  Organum 
aliquod  hxc  oculis  fubjicicns  fcu  fplixra  maic- 
rialis. 

Item  Gcorgios  Collimitius ,  9c  Joachirous  Va- 
dianus  in  cumdcm  fcamdum  PUnii  Ubtum  edidc- 


runt,- 


L  iij 


IR 


1 
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Ih  hocOperc  kxi  tota  .iftronomu  continctur, 
»ion  tamcn  .n  bonw.n  ord.ncm  digcft.i  ,  ncc  idio- 
matc  Intis  cLiro.  In  q.urto  B..filcx  i  j  j . . 

Anno  ifH  J"»nn<^*  Stofl.>nnus  Jiiftmgcnd» 
hiuK  Procli  Ditdochi  tija.uiim  de  hxra,  com- 
mentario  cnidito  cxplicnit ,  fcd  non  fatis  ordiiw- 
co.  Poniirtct  cnim  tot.un  hanc  do^binam  mclioti 
ordinc  digcrcrc ,  &  non  c.im  addiccrc  ordini  i 
Proclo  ptopofiro  ,  oii  fipc  non  ita  bcni  con- 

Anno  inj  Otho  Bnmfclfiu»  libellum  cdidit 
Ifcgogiciim  ad  afttologiam  judiciariam  dc  dcfim- 
tiombus,  &  tcrminis  .iftrologix. 

JJJ4  Joachimus  V.idianu$  Sangallcnfis  Epi- 
tomcn  trium  tcrrx  partium,  Afix,  Africr,  Sc  Eu- 
ropz ,  prxcipuc  eorum  locorum  qiiomm  fit  mcn- 
rio  in  Evangclio.  Habct  noiuiulla  initio  dc  Zo- 
nis  &  circuhs,  fcd  p.-iuca. 

i;)4.  Jacobis  Milichius  profefror  Mathcma- 
riais  in  Schola  Vviicmbcrgcnfi  Comincntjriiim 
edidit  in  ciundcm  fccnndiim  Plinii.  Hic  commen- 
urius  noncft  ita  ;»nipliisac  fupcrior,  &  fcquitnr 
ad  amuflim  authorcm,  &  cxplicar.  Bonus  ramen 
cft.  Plinius  antem  in  hoc  fccundo  libro  agit  dc 
mtindo,  &  ejus  fcmia,de  fcptcm  planctis,folis,& 
limx  magnitiiJinc ,  Sc  cclypfibns ,  dc  crrantium 
motu  ,  liimine ,  dc  rcpcntinis  fydcnbus,  dc  coro- 
ni$  .  parirliis,  dilciiifii  ftell.mim,dc  echo.ventis, 
fiilminibiis  ,dc  naiura  tcrrz,  dc  mari,n.ivigatio- 
nibiis ,  dc  fydcrum  ortus  divetficaic.  In  quarto 
Hag.ino«  if  54. 

if  j ,  NoriinbcrgT  Ptolcmxi  Opus  quadripar- 
tinim  G;zcc  imprclfuin  cft,  timi  Latinc. 

Ejuf-icm  friidliis  librotum  fuorum  fca  centum 
di^a  dc  eadcm  materia. 

\um  tr.idi'(3ro  in  linguam  latinam  Joachimi 
Cimcrjrii  Pjbergenfis. 

Tndu&io  cenrnm  diflomm  Joviniani  Pontini. 

Maihzi  Gii.-irimbcrti  Panncnfis  Opufailurodc 
radiis  &af)'cdibiis  pbnctarum. 

Aphorifmi  Aftrologici  Luduvici  de  Rigiis  ad 
Patriatcham  &)nftantmopolitanum.  Norimbcrgz 
in  qiijrto  n  j  5» 

'<1J}8  Hycronimus  Fracaftorius  Vcroncnfis 
traiiatum  c6pofiiit  quem  homoccntrica  nomiiia- 
vit.  Finis  iftius  Opcris  cft  toUerc  dc  mcdiocircu- 
los  oroncsccccntricos,  &  [ki  homoccntiicos  om- 
«s  motiis  orlcftcs  cxplicarc,  Qiarc  hic  mctho- 
do  utitur  in  fingulis  motibus ,  ut  obftrvationcs  , 
Ku  apparcntias  refcr.it ;  tum  aliorum  cxplicatio- 
ncs  Icu  hypothefcs  afFcrat  ,cxitidccas  rcfcll.u  ,  5: 
luum  moduin  cxplicandi  cxpliccL  Qui;i  tamcn 
cogitur  ad  explicandas  inxqualitatcs  motuum  cce- 
lcftium  ,  imroduccrc  citculos  rctardantcs  ,  &  in 
lua  hypothcfi  vix  poteft  explicarc  inutationcm 
apparcntuim  diamctrorum  ,  ejus  homoccntrici 
circul.  fubfiftcre  miniini.  potuerunt. 

Habct  ittm  traaatum  dt  dicbus  criticis,  pcr  ea 
qux  in  nobis  infunt ,  in  quooptimc  ratiocinatur 
Jcrumcriticomminipforum  humorum  putrcfa- 
«loncm  ,  Sc  quafi  fcnncntationcm  rcfcrcns.  Vc- 
netiis  in  o£lavo  1558. 

Anno  I  j  j8  Prodicrunt  Thconis  commentario- 
num  libn  „ndccim  in  Magnam  conftruaionem 
Ftolcmx,  Grzce.B.ifilcz.  Ib.dcm  Magnaconftru- 
aioPtolcnx,.  InquartoVcncriis  ,5^8. 
tnl  fnn.ru?*  Ptxdiftiones  fupcr  omni- 

Anno  r  iT""'"  <>^fiq"»^>in  finitorVvcncto. 

vci^;:;S&s~«su.«cc.uftes 


Paraphrafcs  &  annotationcs  in  Cl.uidii  Ptole* 
mzi  I  librum  apotclclmutiim  fiipcr  luminuin 
cclypfibus  ,  Procli  Diadochi  Lycii  decrcta  ccly- 
pfiiim  utriufquc  Uiminaris,qu.T  111  quolibci  figno- 
rum  dccano  acciderc  polfunt ,  Intcrpictc  Lauicn- 
tio  Mmiatcnfc.  Vcnctiis  1  j  59.  in  quarto. 

IJJ5)  Joanncs  Schoncnis  Caroloftadius  Opu- 
fculum  aftrologiaim  cx  divcrforum  libris  fumma 
curapro  ftudioforum  utilnatc  collcdlum,  ncmpe 
inftf.iAioiKm  intclligcndx-  EpheiiKridos. 

ifigogc  Aftrologix  judiciariz  dc  clcaionibiis 
communibus.  Canoncs  fuccindli  iiativitatiim,  tta- 
dlatum  intcgium  cleaionum  Marci  Laurcntii  Bo- 
nicontrii  Miniatcnfis. 
Alfcrtio  contra  calumniarores  aftrologiz  Ebhcr- 
hardi  Schciifingcri.  Norimbcrgzin  quarto  ijjj;. 

M.igillcr  Ricardus  Roulfat  Cmoniuis 
Lingonienfis  Atcandam  Aftrologi  tradatum  de 
prxdiaionibtis  nativitarum  corrcxir,  &  in  mclio- 
rcm  formamredcgit.  Parifiis  in  odbvo  1541. 

I J41  Orontius  Finzus  Dclphinas  Rcgius  Ma- 
thcmatiais  dc  mundi  fphxra  ,  fcu  Cofmographia 
primiquc  aftronomix  partc  Iibros  qtiinq  -ccdidit 
Primus  agit  dc  mundo,  de  quictc ,  loco,  figura, 
&  magnitudinc  terri. 

Scciindus  dc  circulis,  &  zonis.. 
Tcrtius  dc  ortu  6>r  occafu  fydcrum. 
Quartus  dc  dic,  cjnfquc  inzqualitate  ,  dc  alti- 
tudinc  fydcruni,  umbris. 

Qiiintus  dc  circuUs  diftindlivis  climatum,  de 
long.tudinc  &  latitudinc,  dc  numcro  vcntorum 
«d  hydrographiam ,  chord.irum  &  finuum  dcfini- 
tionc  h.inc  matet iam  clari  cxphcuit ,  &  brcvitcr, 
Parifiis  in  odavo  1 J41. 

1/41  Pctrus  Diiatus  Vcroncnfis  Mathcmati- 
ais  novum  Almanach  edidit  ,  ncmpc  Ephcmcri- 
dcs ,  fupcradditis  annis  quinqtie  fupta  uitimos^ 
ncmpc  ufouc  ad  annum  1561. 

Itcm  lugogc  in  ccclcftcm  aftronomicim  difct* 
plinam  traaatus  trcs  pcrbrcvcs  dc  clcftiombus, 
rcvoltitionibus  &  mutationc  acris. 

Itcm  horarix  rabulx  altitudinum  folis  ac  ftclla- 
rum  pro  mcdio  fcxti  climatis  ncmpc  k  lautudine 
57.  adj4. 

I  j  41  Joanncs  Virdunt;us  H.isfiirdiiis  M.tiIic- 
maticus  &  Mcdicus  tabulas  rcfolutas  cdidit  de 
fupputandis  fydcrum  motibus ,  cx  quibus  fydc- 
rum  omniuin  motus  tam  ad  prxtcrita  qiiain  a<! 
fiitura  tcmpora  calculari  f.tcilc  pontint.  Adjccic 
&  ufus  ,  niniis  brcvitcr  j  ncquc  cnim  omnium  ra- 
tioncm  ita  rcddit  ut  plcnc  doccat.  Norimbcrgx  in 
quatto  I  (41, 

Anno  iy4j  prodiit  Epitomcs  Ahnagtfti  Ptolc- 
mci  i  Gcorgio  Purbachio  inchoata  ,  &  i  Joannc 
Dcmontcrcgio  pcrfcdVa.  Scopus  autem  autho- 
rum  in  hic  Epitomc  concinnanda  fiiit ,  ut  Alma- 
gcftum  ,  quod  difficultcr  ctiam  a  doftioribus  in- 
tclligi  potcft  ,  fivc  ob  phrafin  grxcam  nonnihil 
i  noftra  abhorrcntcm ,  fivc  ob  aliam  caufaro  ,  in 
hac  cpitomc  rcddcrctut  facilius,  Hxc  Epitomc  fi- 
cut  !c  Almagcftum  in  trtdccim  libtos  dividitur, 
Proponuntur  in  priroo  univcrfalia  principia  cir- 
ca  coeli  &  tcrrx  figiiram  &  fitum,  Tiim  quia  finc 
trigonomettia  in  aftronomicis  progrcdi  ncmo  po- 
lcft  ,  chordarum  ,  fcu  fubtenfarum  omnium  aun 
diametro  comparationcm  inftiiuit ,  exindcmaxi- 
mam  eclypticx  dcclinationcm ,  Sc  cx  ei  angulum 
cjufdem  cum  iquatorc  obfcrvat ,  &  ex  ea  afccn- 
fioncstcaas  &  declinationes  omnes  dctcrminat. 

Sccundus  libcr.  Ortus  varictatcm ,  prolixita- 

tcro 
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&  ilfuftribus  Mathematicis. 

tcra  dici,  altltu^iiicin  poli ,  umbras  folis  ,  variof-  dc  anni  ratione  fcn  comn,.ro  i  r  ' 
Muc  in  fplvrra  angnlos  pro  quihbct  rceionc  con-         Qux  dicit  ut  pl„. hnun,  Lt  vuwfl  '''u 

co^rrcaionc..IbctKa,cndari.^ 


»juc  in  fphira  angulos  pro  quilibct  rcgionc  con 
(idcrat,  fcu  do^Uiiiam  primi  mobilis  tradir. 

"tcrtius  Iibcrcltdc  iblis  motu  annuo,cjus  pro- 
prictatiixis  rquinoftiis  ,  foillitiis  ,  dc  morus  mc- 
dii  &  vcri  diffcrciitia,  coriiinquc  caulls. 

Quarfu»  dc  motu  lunr  ptatcipuc  ex  cclypfibus 
d«crimn.indo ,  fcu  dc  prima  motus  luni  liijcqua- 
iitafc. 

Qiintus  dc  fcainda  motus  inarqualitatc,  &  ob 


1548  Claadii  Ptolcmari  Pcluficn/;.  m,,u 
nc.  Opcris  quadriportiti  t  a^S  i  aIi 
GciTava    Artr„i„  ■         .  ^""'o  *o  Antonio 

G^x^^i  &Lali::!^'"  ^"'^  ^^»-  4  Camcrario 
Aftrologica  cd.ta  Opufcula  a  Thairo  H.gccio 
«n.x.  l.bc.  Rcgumfcudc  fienifica^W 


fervliionibjis  quibus  dcprchttiSTtmn  ^70«!^     planXZ \'n' d^^X^^  dc^^^^^  fiKnifica°i;„'e 


i  I   .«.j 

patationc diamctroruin  apparcntium  folis  ,  lun« 
&  umbrx  tcrrx.  Itcm  dc  par allaxi  omnimoda. 

ScKfiis  lumin.irium  cognitioncs ,  oppolitioncs, 
&  cclypfcs  conlidcrat. 

Scptiraus  motum  fixarum  in  loiigitudincm  de- 
renniiut, 

Oaavus  ftcllarum  fixamm  finim  dcfaibir^va- 
riamqiic  ad  luminaria  &  nb.netas  habitudincni. 

Noniis  fphxrarum  coclcftium  ordincs.plancta- 
nitn  omniummotus  mcdios.&Thcoriam  Mercu- 
rii  habct. 

Dcdmns  Veneris  Thcoricam  &  Martis  perfi- 
cit,  gcncraiimquc  dc  aliis  loquitur. 

Undedraus  de  Jovc  ,  &  Saturno  fpcciatim 
agir. 

Duodccimus  planctarum  progrcirum  ,  ftatio- 
nuin  ,  &  rcgrcfl'um,variationcinQue  in  loiigirudi- 
ncm  cjsplicat. 

Dcciinus  tcrtius  laiirudincs  commdcm  plane- 
tarum  intucnir.  Hrc  Epiromc  bona  cft  folida  ,  & 
"tilis ,  vacquc  Ptolcmxi  doftrinam  f.iciliorcm 
jeddit.  Pcrffftius  tamcn  cfTct  Opus  fi  dum  mo- 
aiim  conftitucndi  aliqucm  motum  docct ,  veras 


.00  AphorifmL  4^  PaVli  id.m  "nta"dd 

nataluiis  Grxcc.  &  Latiiic.  "«"«ncntadft 

Itcm  dc  fcdlionc  Conica  orthogona  fcu  de  pa- 
Gcmmxfirifii.  Lovanii  in  quano  ,548. 

rj^f  Opufallumcdidic 
r«.s  bonum  dc  globi  ulu  aftrifrri.  Q,od  additum 
cft  .nfine  ,radl.nus  Gcmmxfr.fii  dc  prindpiii 
Aftronom.x,&  Gcographix  Annicrpii  ,  j 

y  49  Prodicrunt  Mcirahalx  antiquinTim, ,  ac 
andatifllm,  intcr  Arak.s  aftrologos  l.bri  trcs,opc- 

matid      ™  "      "  ^""'"^^g"»^™'  Mathc. 

Libcr  primus  di  revolutionibus  annorom 
mnudi .  de  dominis  anni,  &  loco  cjus,  de  divifio- 
nc  climarum,  dc  natura  vcntomm,  dc  cclypfi. 

Secundus  liber  dc  fignificationibus  pl.-Jietarum 
'n  nativit.nibu5. 

Tcrtius  dc  rcccptioiw:  unius  nlanctx  ab  .ilio. 

In  codcm  voluminc  lubciur  libcr  A.bohali  dc 
)"d.c.is  nativitatum.    Norimbergx  in  quano 

1H9  Meflahalx  Arabis  aftrologi  dc  elcmcntis 


obfrrv,r.  „  r  ' ,  vc.«5  ,^49  Mcuanaix  Arabis  aftro  og  dc  c  cmcnri 
oWcrv  at.oncs  aut  fu.xs  ,  aut  alienas  rctuldfct  j  fic     &  orb.bus  crrlcftibus  libcr  antiqrais  rvpirmaL 

«tr,  cum  in  particular.  novx  occurrant  difficulta-     ria  aftro.»omix  placita.  ^  ^ 


t«.  Hinc  mcthodum  in  noftra  Aftronomia  ufuf- 
pandam  cenfuiinns. 

1544  Prodicrimt  fcripta  joannis  Rcgiomon- 
tani  de  Torqucto  inftrumciuo  conft.mtc  circnlo 
tcmcnli  &  horizontali,  quo  (imul  altitudo  fydc 
ns ,  &  vcrticalis  obfcrvat.ir.  Dc  Aftrolabio  ar 


inilla,;  „r .^. .  ......        niiroiamo  ar-     utiUa.Hxc  Clironojogix  prodcrtc  poftl.n 

aft  oL  l^  ""'S".'  Ptolcmaica  ,  bacul6quc  tcri  cod.cc.  NorimbcT^x  in  quarro^H? 
aitronomico  :  item     nhrrrv-.r;rvr.;k..,  ^  '  a  ^    .   5       '  ?.V 


aftronomico  ;  itc^  dc  obfcrvationibus  Con^cTa 
f«ni  aufta  Jo.inni$  Schovcri  Caroloftadii  additio 
nibus. 


Huic  adjetflnin  cft  fcriptum  ctijufd.am  Hcbrxi 
de  Aris ,  fcu  intervallis  rcgnomm  ,  &  dediveifis 
gcntium  annis  &mcnfibus.  Itein  iifdein  dc  rcbus 
rcriptiim  cii)nlcl.iin  Sar.icciii  contincns  pr«raca 
prxccpta  ad  nfum  tabiil.iriiiu  afti<jnoinic.irum 
utilia.Hxc  Chronojogix  prodcflc  poflimt.Ex  vc- 


Itcnt  obfcrvationcs  moniuin  folis  ac  ftcllarum 
Itcra  libcllus  GeorgiiPitfbachii  dc  Qnadrato  gco- 
*n«nco,qux  omnia  non  funt  fatis  bcnc  cxplicata, 
«orimbergi  apud  Joannem  M^ntanuni  ,  544. 

'Hj  Pafchafius  H.imcllius  MathcmatuinRc- 
gins  profirflbr  tabulas  ^aftronomicas  Alphonfi 
"'Ipan.arum  Rcgis  in  propriam  intcgritatem 
'«^ftituit ,  aim  adjcftionc  tabularum  cx  divcrfis 
awthoribus  aim  ufibns  haruin  tabnlamm.  Ad- 
Ft»x  fuht  in  fine  tabulx  fiximm  cx  Gaurico. 
Opus  uiile  fi  tabuli  Alphonfinx  \  ccclo  non  ab- 
etrarcnt.  Parifiis  in  quarto  i  j^j. 

'14^  Lucas  G.uiricui  GcophonCnfis  fuper 
««•faus  decrctoriis  quos  cti.Tm  criticos  vocirain, 

«xiomata  ,  fivc  aphorifmi  grandcs.   ,  .   ~ 

In  hoc  Opcrc  cnuclcavit  plcraquc  Hipocraris     Georgio  Trapczuntino 

«  Galcni  thcorcmata,  qux  cx  cocleftium  rcrum   Cr,!^,..,  o-.,. 

^ognitione  pcndcnr. 

Hic  uadlatus  ifagogicus  cft  .id  Aftrologiam, 

tncdicis  utilis,  dcmonftrationibus  carer,  ut  omnia 

opcraqux  ad  Aftrologiam  judiciariam  pcrtincnt. 

In  quarto  Romi  i  y  46. 

»J47  Joaimcs  dc  Sacro  Bofco  libeUum  edidit 


Anno  I  j ,  o  Gnido  Bonatus  Forolivicnfis  Ma- 
thematiais  rradtarus  dcccm  cdidit  de  Aftronoiniit,' 
ncmpc  dc  jndiciarla  rationc  iiativiratum ,  &  airris 
tcmpcftatuin. 

Iii  priino  rradiatns  fticnriam  confirmar.  fn  /c- 
ciindo  agir  dc  divtfioi.c  orbis  in  figna  diiodccim. 
Tum  dc  domibns  planetarnm,  gaudiis,  cxaliatio- 
iiibtis,  dctriincntis,  fortitudinibus.  In  tcrrio  dcna- 
rnris  lcptem  plaiictarum.  In  quarto  dc  conjun- 
dionibus.  Inquinrodc  fignificatis  ftclljrum  ,  & 
qiixflionibus.  In  fcxto  dc  judiciis  prxcipucde 
fingulamm  doinorum  judiciis. 

TradVatus  fcptem  dc  clcaionibos ,  odo  dc  re- 
volutionibns,  iwvcmdc  narivitaribns ,  dcccmdc 
mut.itioiiibus  acris.  Opus  immcnfum  &  malc  di- 


gcftum. 

Additum  cft  Centiloquium  Aphorifmomin 
Claudtj  Ptolcmxi  cx  Grxco  ih  Latinum  vctfi  k 
"  ■orgio  Trapczuntino. 

ijyi  Eraltnus  Reynnldus  Saveldenfis  tabntas 
Prurenicas  compofuit  cx  inL-ntc  Copcrnici  ,  \  q«o 
fumpfit  tantiim  obfervationcs  ,  &  dcmonftrdtio- 
niim  vcftigia  ,  canones  omnes  dc  now  condidir. 
Ex  his  tabnlis  anni  magniiudo  apparens  eclypfi<,' 
motus  omncs  fupputantnr. 

Opus  arduuin  bcni  pctfcAuai  :  hxc  tamcn 


Diqitizod  bv  Cojr-v 


88         De  progrefTu  Mathefeos, 


'^Tr^JmhS  Arab,b.,scxccrmurr,.n^^ 
^'Sl u     Ar^^  Alkindo.  ZaX.  Albcpair. 
C£:W.Ariftorclc 
pe  ob  oculos  ponitur  .  quulnam  cx  quol.bct  do 
micU.o  iv>a.cium  futncndmn  l.t .  &  horum  at.tho- 
tcftm^nio  confirmatur  authorc  Pctro  L.e- 

^MpAntonius  Mifaldus  Mo..flucianns  PU- 
netoloRiamcdidit  rcbus  aftronom.cis.  mcd.cis.  Sc 
philofophicisrcfcrtam  in  qua  cocleft.iim  corpo- 
rum  cum  h  imanis.  aftrobgix  cum  med.cma ,  lo- 
cictas  dcmonftrarur.  ■    ■  c, 

In  hoc  Opcrc  muUa  cft  crudit.o  ex  ant.qms  ta- 
bulis  dcduaa.  multatamenvanaut  funtpltraque 
quz  ad  aftrologiam  fpcftant.  In  quarto  Lugdu.u 

To.nnis  Rc^iomontani  rabulx  dircdio- 
«um"&  frofca.onu.n  prod.erc,  non  ram„,.lc, 
aftcologix  ind.d.-irix.  qtum  tabul.s  Sc  inftrumcn- 
tis  .ftronomicis  confic.cndis  Itcn,  tabolx  i.iuium 
per  (Inp.ia  minuta  ..nivcrfam  fphxr.comm  do- 
Jhi.,am  comprchcndcntcm .  a.m  fuccmaa  me- 
thodo  proccdcndi  in  dircaiombus  .  illuftrata 
cicmpljs.obfcrvaro  diligcnti  ordine. 

Tum  taUilas  t4  pofitionum  ad  dirctlioncs  . 
quari..n  ufus  fc  extendit  .id  climata  4.5.6.7.8.9. 
Opus  optimum  q  untum  materia  pcrmittit, 
]oaiines  Angdi  Ephcmciides  compofuit  pro 
anno  1494.  &  fcqucntibus  fcx.  Itcm  aftcolabium 
pLmum  in  t.abt.lis  afccndcns .  contincns  qiial.bct 
nora&.ninuto  iquitiones  domorura  c<rUftiu.Ti. 
Moram  nati  in  utcro.  Cum  quodam  traftatu  nati- 
Titatura ,  in  quo  ptidiftio.KS  figuris  vjriis  illu- 
ftrantur.  Itcm  horas  inxqu.ilcs  pro  qiwlibct  cly- 
mate  mundi.  Hoc  ultimum  Opus  k  Joannc  Aii- 
geli claboratum  cft  1494.  Opus  obfcurum. 

15  (1  Andrias  PciUchius  Stirus  Mediais  & 
in  Acadcmia  V  icnncnfi  otdinarius  Mathcraatiais 
Commcncaria  Ephcmctidum  ita  fciipfit.  ut  quif- 
quc  finc  priceptorc  intcgram  Ephemeridum  ar- 
tcm  acukim  confcqui  polllt.  Hic  commcnt.uia 
quatuor  habcnt  partcs.  Prima  nonnulU  ducet  ad 
Kalcndariu.n  fpccbniia.  Sccunda  motum  pla.ic- 
taru.n ,  cjufquc  proprictatcs ,  cclyplcs  cxhibct. 
Tcrcia  mulra  problemata  primi  Mobilis  folvit,  uc 
longitudinem  dici  Sc  cx  ea  maxinura  clcvatio- 
ncm.  Qiiarta  pats  thcma  ccclcftc  crigit,  citcraf- 
que  legcs  Aftrotogiz  judiciarii  proponit. 

Opusnon  contcmnendum  ci  quod  cUrc  pro- 
cedat.  Vicnni  Auftrii  i.i  quarto  i f  p- 

Anno  15  (4  ptodicrunt  t.ibuli  ampUITimi  fc- 
Cundiimmeihodum&  hypothcfes  Alphonfi.ncm- 
pc  tabulx  oftoginta  quinquc.  authoribus  Joannc 
Blanchino ,  Nicolao  Pragnero  ,  Gcorgio  Pur- 
bachio. 

H's  tibulis  primiffi  funi  17  canones  inPurba- 

«hii  tabnUs.ln  toto  voUimine  nihil  aliud  contine- 

ptitcr  ubuUs  -.  Opus  immcnfum.dccutfu  ta- 

«pcn  cempoiis  Alphonfinx  ubuli  dcprchcnfi 

luiu.in  planctis  pnfcitim  minoiibus.a  coclo  ab- 
crrare.  ^ 

«Jf4  Lucius  Bell.miius  Scncnfis  Mathcmati- 
cus  ,  Aniim  &  Mcdicini  Ooftor  ,  librum  cdidit 
qniftionum  dc  Aftrologica  vctitatc.  Hic  libct 
editus  eft  poft  rnortaTi  Pici  MiranduUni.  Conii- 
viginii  quiftiones.  Prinu  de  fticntia  Aftro- 


logii.  Secunda  dc  coclorum  dominio.  T^ftia  A; 
nacura  partiuinccrli.  Quarta  dc  nuinero  fphira- 
rum.  Quiiita  <Jc  ptimo  mobili.  Scxta  dc  oaavx 
fpharra,  &  conftelUtion.bus.  Septima  dc  pUnctis. 
Oflava  de  fphiricis  pUnctaium.  Nona  dc  afpc- 
aibus.  Dccima  de  autiftiis.  Undccima  dc  conjun- 
aiotubus.  Duodccima  dc  domibus.  Dccima  tcr- 
lia  de  principiis  univerfalibus.  Dccima  quarta  <k 
principiis  paiiicuUtibiis.  Dccima  quinia  de  fl- 
giiificatoribus.  Dccima  fcxta  dc  virrutc  dirigibi- 
li.  Decuna  fcptima  dc  pontc  fiirtunc.  Dccima 
oaava  dc  tfiplicitatibus.  Dccima  nona  dc  coUi- 
gationc  fcqucncium,  &  prxcedcntium  figuraiuin. 
Vigcfima  de  pariibus  tct ri. 

Idcm  librum  compofuit  icfponfionum  adobj<f- 
aioncs  ]o3unis  Pici  Mira.idulaiiL,  Rcfpondct 
duodccim  libris  objeaionuin. 

Eodcm  tcmporc  Gabricl  Pirouanus  Philofo- 
phus  dc  aftrologix  vcTicatc  librum  cdidit. 

15(4  ]o.inncs  Schonerus  Caroloftadius  pro- 
fcdbrMathcmatiimNorimbcrgi,  icr.pfit  trcsli- 
bros  dc  judiciis  nativitati.m. 

In  primo  proponit  nonnuUa  gcncraUa  ,  confi- 
dcranda  anrc  judicium  nativitatis  .ncmpe  dc  p*- 
rcntibus  natis,frattibtis  &  fororibus ,  de  fbrma  & 
figura.infirmirat.bus,  de  fbrtuna  ,conjugiis,  ami- 
c.iiis,pcregriiutionibus. 

In  lccundo  libro  agii  de  fignificaiis  domorum, 
rriplicitatum  partium,  tum  dc  con)unaionibu5,& 
afpeaibus  planctanim,  dc  fignificatis  dominotitm 
in  fingiilis  domibiis  .  planctatum  fimilitcr  in  fiir- 
gulis  domibus .  vcl  in  propria  doma 

I.i  ccrcio  dc  cvcnruris  naco  per  finguUs  itatcf, 
dc  gi.beirucoribus  feptcmartaiu.n.dc  viti  fpatio, 
de  progreffionibus .  de  Stylcg.  Algcbwtar.  Alfri- 
dariis .  Cronocratoribus .  dc  dommo  oibis.  De 
tranfitu  pUnetarum  .  de  cligendis  tcmponbui 
aaionum ,  dc  veftium  Sc  cquorum  coloribus  nato 
idoncis .  qui  dies  feliccs  &  infcliccs.  His  addica 
tft  initio  prifaiio  Philippi  McUncihonis  in  hos 
libros  dc  judiciis. 

IJJ4  Nicol.uis  Simus  Mathematicus  Bono- 
niciifis  Eplicmcridcs  compofuit  ab  anno  Chrifti 
I  5  54  ad  I  j 68.Cum  catwnibus  ufum  harum  Ephe- 
mciidum  cxplicantibus  ,  &  tr.aa.ntu  dc  dca.oni- 
bus ,  inutat.onibus  actis  ,  &  annorura  rcvoluiio- 
nibus. 

AcccflTit  t.-ibula  ]oannis  Baptifti  Placcrtini 
juxca  mucuin  horarium  pUnctarum.  ad  invcnicn- 
dum  eorum  loaim  in  horis  k  mcridic.  Vcnctiis  in 

quarto  i  n4. 

ijjf  Hycronimus  C.-irdanus  Med.oUncnfij 
Mcdiais  in  Cloudii  Ptolcmii  Pduficnfis  quatuot 
libcos  dc  aftrorum  indiciis  fcu  qu3drip.irtitx  con- 
ftruaionis  commcntarium  edidU  ,  cum  duodcciro 
cxcmplis  .  &  aUis  noiatu  dignis ,  ad  hanc  fcitn- 
tiam  rcdlcr  cxcrcend.un,&  ecrypfcos  quam  gravif- 
fima  pcftis  fubfecutacft.Lugduni  in  oftavo  ij  fj. 

ijy6  Cyprianus  Lconuius  i Lconicia Bohc- 
mus  Hradeccnfis  EUaoris  Palatini  Rhcni  Ma- 
thcmaticus  ,  aim.vidiiTtt  tabulasPuibachii.  Al- 
phonfiim  fcilicct .  in  cclypfium  fupputatione  fc- 
mihora  fipc  intcgt a  ^  ccclo  diftcntire  ,  ilU»  cor- 
rcxit  ,&  in  fpccimenOpus  cdidU  ,  in  quo  ecly- 
pfcs  cxhibuit  .nb  anno  15  f  6.  ad  annum  1606. 
taUilas  tamcn  non  cdidit.  Ptidiaioncs  Aftrok»- 
gicas  harumcclypfium  adjccit. 

Opus  hoc  utilc  clVc  non  potcft  mfiad  exern- 
plum,  ncmpc  ut  quis  fc  in  fupputauiis  ctlypfibus 
cxcrccat. 
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&  illuftribus  Mathematicis:       8  o 

inCS  G3rc.Tils  Tunior  m/l-,  i-k   ■    •  I       .  '  ^ 


^lnno  Joanncs  GarcTiis  Juiiioi  kxzQli- 
tum  edidit  dc  crigcndis  figuris  corli ,  verificado'- 
nibiis  ,  rcvoluiionibiis  &  djredionibus.  Vvitcm- 
bcrgx  in  o(5avo 

Anno  Er.arnHis  Ofiialdus  Screacnflifius 
commuotjrium  compofuit  in  iiovas  thcoricas  ola- 
nct.irmn  Gcorgii  Purbacliii.quas  ctiam  illuftravic 
brcvibu»  nbulis,  pro  clicicndis  riim  mcdiis  ,  tum 
vcris  motibus  omnium  planctarum  ,  tabulis  item 
conjimaionum  &  ccdypfium.  Addidit  item  va- 
ria  cxcmpla  &  methodum  conficicndarum  tabu- 
lariim.  Opos  hoc  iu  trcs  partes  dividitur. 

Prinu  tra«aat  dc  orbibiis  cx  quibus  iJnguljc 
planetarum  fphxra:  compomiiuur ,  &  dc  honim 
motuumproprict.nibus,  &  dc  ucccrrariis  ad  cal- 
culandos  rrrs  motus. 

Sccanda  agit  dc  paffionibus  fingulorura  pla- 
nctarum.  ^ 

Tmia  dc  fphxrx  o<flav«  fcu  cocli  ftellifLri 
motibtis.  Hic  Commcnttrius  clariflimus  cft  &  ra- 
bulx  adjcftx  ad  praxin  feu  fuppuationcm  mo- 
tuum  funt  aptiflima, 

Totum  Opus  tyronibiis  accommoclatum.  I., 
S"o  Aftronomiam  addilcerc  poinmt.  Scnuitur 
autem  ipfum  Purbachij  ordintm. 

Addita  eft  in  finc  Philippi  Imfcri  Mcdici  & 
&  Mathcmana  tabiila  fc-u  cataiogus  omnium  or- 
bium,  &  Jincarum  qux  in  his  thcoriis  ocairrunt, 
JJOT  rn  duobus  foliis  q.iafi  per  cpitomcu  totam 
Aaiic  dodnnam  complcaiair. 

Anno  ijj^CyptiajuisLconitiusBohemusP.i- 
mmi  Rhcni  Mathematiais,  Ephcmcrides  amplif. 
I;'"i5  cdidit  pro  annis  jo.  ab  anno  ,  jjU.ad  ,6c6. 
«  mcfhodura  addidit  conftrucndi  calcftis  the- 
Z'V  ^  '^y^         prxftandum  ncceUarias, 
f«n  'ocisfteliarumfixarum.  Ab  anno  ,549.  ad 
amwm  zoi,.  Sunt  addita  fchcmata  eclypfium  & 
po  Iniguhs  thcmata  quatuor  anni  tcmporum. 
"i«s  immcnfi  bboris  fmc  magno  opcrxpretio; 
^  cUpfis  his  annis.  libcr  hic  magna  ci  p.nrtc 

carlcftium,  .,I„fq,ie  ad  primi  mobilis  moaim  per- 
»"«nnbus  ^cpraxibus  erigendonim  thcmatum 
n„.'?\Ji  Gauricus  Geophoncnfis  Epifco- 
P  t.jbulas  primi  Mobilis.  quas'  diredlionum  vo- 
'"T  ^^"'''^•'"«ibus  facillimisi&  tradh- 
'"m  mdicandi  omnium  aphetarum  apotclcfmata. 

Datirnr  ftP".'  •  ^  ^«"""i  quantum 

Cx  f/,!|°S'«  )"diciarix  vanitas.  lu  quarto 

_„'^7  f-""^  Gauricus  Gcophoncnfis  Epifco- 
Lc  .'^'«^'onum  cdidit  a,m  problcmati- 

"  faciliimis.quibus  anncftitur  tradatus  indi- 
c-">di  omnium  .iphctarum  apotclefinata. 
mnlrf "j  j"diciariam  fpeclat ,  habctque 

mx  fpcOantia.  Liquarto  Ro- 

nafivT  "'""^«um  Aftrologix  judiciarixde 
aliic ,  T  ^1^°™"^  ac  mulicrum,cx  Ptolcmxo  & 
n,:.  ^"nonb"s  digniffimis  .  cum  multis  aphorif- 
/inc  iTn "  P'^°''"«  «^o<lcm.  Addito  in 
cnm  *^  Antonii  dc  Montulino  dc  eadcra  rc 
an?*"!!?'"'""'^"'  Joannis  deRcgio  montc.  In 
^"^oNorimbcrgx  ,j4o.  ^ 

Gcorgius  Purbachius  Germanus  thcori- 
5  novas  planctarum  compofuit  .quas  Erafmiis 
|>f'nhoIdus  Salvcldenfis  pluribus  figuris  auxit.A: 
jchohis  illuftravit.  Incipit  \  theotica  folis  .  tum 
,  tum  trium  fupcriorum  planct.inim  Vcneris 
'^etoirij.tum  dc  paffionibus  planetaru  diflcrit. 


Opus  quidem  bonum.  quodexccllcntius  for« 
fi  ad  p.unculana  dcfccndi/St.  &  his  t.,bu  ie 
ricis.  taKiiLic  i.ik;— ,-/r„    •  '-«uuus  tha 


ncis.  tabulas  fubjecifl-ct  ad  not^n  ^rrl 
ricarum  confonnatas.  Poflbntcnim  cx^;^,^^ 
mimcrx  hujufinodi  theoricx  ,  fcddiSas  cJ' 

NlcflmcnfisC?"'  '^^«•ycusSiculus  Abba, 
gos  aiftinaam   ,n  qu,b,.s  dc  forma  ,  fitu,  nun^* 

cZ^d  AftT'°"'"^"T 
li '"n^i^'"'"™"  "'"^*"^^  'pcaamibtisV 

n.tu.n"i-'^"-'^'T''""'"'"''  '"«'^ 
n.itu.n  &  nunis  fasc.  utpote  pcr  dialogifmum  cx- 

phcatum.  PariliisinodavoVjjg. 

|H9  Arati  phxnoiwnaaim  Thconis  fcholiis. 

t^r^Z,  ^P*^"^  Arati.  Imptcir; 

lunt  Grxcc  Pacii.is  in  qu.irto  1  jj^. 

I  f /z  Liicas  Gauricus  Geophoncnfis  Epifcopus 
C.viutenfis  Opus  Aftrologicum  compoVuit ,  in 
quo  agitur  dc  prxtcritis  multorum  hominum  ac- 
cidcntibus  pcr  proprias  eorum  genituras  exami- 
nat.s .  quorum  Cxcmplis  confi.nil.bus  ,  unus  quif- 
■  que  vaticinari  poterit  dc  futuris. 

Dividitur  in  fex  tradatus.Primus  civirarum  & 
qnocumdam  oppidorum  figuras  coSeftcs  ,  &  co- 
rum  cveutus  proponit. 

Sccundus  fiimmorum  Pontificum  ,  Cardina- 
luun.  &  quorumdam  prxlaiomm  fchcmata  atquc 
apotclcfmata.  ^ 

Tcrtius  Impcratorum  ,  Rcgmn  ,  Principum 
Uhcma  &  dcccct.-L 

l^iartus  ilUiftrium  viroruro  ,  philofophorum, 
pocc.uum,  oraronim,  muficorum  ,  pidorum  figu- 
r.«  coelcftcs  &  cvcntns. 

Q,uintus  de  violcnta  ftragc  peremptis. 
Scxtus  dc  vitiatis,  isc  mutilatis. 
y.mitas  hujus  artis  eluccffit,  in  co  qiiod  cjus 
pladta  &  fibi  ipfis  contraria  ,  ut  nulla  fit  gcnitu- 
ra.  qux  ad  quoflibet  cvcntus  aptari  non  poffit. 
Vtnctiisin  quarto  ,5,-1. 

I  y  n  Orontius  Fmxus  Dclphinas  Mathcmati- 
ciK  Rcgius  Lutctix  profclfor  dc  duodecira  cccli 
domicil.is  ,  &  horis  inxqualibus  uaiibtimi  fpe- 
^lantcm  ad  Aftcologiam  jiidiciarum  edidit. 

Ejufdem  Canonum  Aftronomicorum  libri  diio^ 
Iii  primo  doAi  inam  prinii  Mobilis  tradit.  In  fc- 
cundo  dc  inotn  particulari  p!anet.iriim  agit  pcc 
varia  problcmata.Videtur  noii  fatis  cxadc  trafta- 
rc  Aftconomiam  ,  fed  tantum  aliquas  praxes  & 
ufus  tabularum.  Lutetix  inquarto 

Guillclmus  Poftcllus  vidctur  ftcllas  i'ir 
alium  ordinem  digcrcrc  voluilfc .  ita  ut  fub  nomi- 
iie  unius  figni  comptchcndcrcntur  ;  qux  quidein 
ratio  divifionis  lcgitima  videbatur  ,  fcd  proptef 
airuetudincm  rcs  vidcnir  fucccflu  caruiflc.  Prodiit: 
ejus  Opufculuro  Parifiis  1 J5  }. 

jjj)  Gafpar  Pcucerus  compofuit  clcmcnta 
dodrinx  dc  cirailis  carlcftibus,&  primomotu,  in 
quo  ncmpc  explicat  principia  Aftronomix,  Hoc 
Opm  nihil  haoet  quod  ubivis  non  repcrias  ,  ncc 
eft  bcne  ordinatum.Vvitcmbcrgx  inoftavo  IJ51, 
,j6o  Valentiniis  Nabod  Scnatus  Colonicnfis 
Mathematiais  ordinarius,  cdidit  Enarrationcm 
clemcntorum  Aftrologix,in  qua  prxtcr  Alcabicii 
qui  Acabum  doftrinam  compcndio  prodidit ,  ex- 
pofitionem ,  atquc  cuji  Ptolcmxi  principiis  colla- 
tioncm,rejcdki$  fortilcgiis  &abfurdis,dc  vcrx  arti» 
priccpiisjOiieinc  &  ufu  diflcritur.Colonir  ijio» 
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,c6o  jacobns  Tufanus  Rcgius  Uuctarmn 
Gt«omm  profertor .  in  rj,hxra,n  ITocb  annota- 
Sn^Us  cx^gur  tnotncnti  cd.d.t.Parifus  m  oaavo 

'^Anno  ,56.  DaniclSanbcch  Noviomagus  tra- 
aa.umcdid,t.propt.c  loqucndo  dc  ufu  quadtan us 
afttonomici  m  fcptcm  fca.oncs  -l-viu;'-  »"  P"; 
nia  docct  modum  obfcrv.mdorum  ^^^2^!^ 
«t-idrancis.  In  fccunda  affcrt  multa  orcidoan. 
Ln  ptuni  Mob.lis.  In  tctt.a  loqu.tur  dc  horolo 
giis  Ltcricis.  m  quarta  dc  g^n^^J^I^^/J-^E- 
rudi.uimd..ncnriombus.  Inqu.ntadc  l.bclUt.o 
nibus.  In  f.xta  dc  cjacuUtionc  globorum  toi- 
rocntis  bcHids.  In  fcptiroa  dc  oblcmt.onc  g^o- 
graphica.  In  plct.fq.c  hic  authot  dcmo,.ftrat.o. 
mbls  carct,  ptxcipuc  in  horologiis  fc.occric ».  I-i 
dirigcndis  tirmcuis  bclUcis  fard.flimc  halluc.na- 
tur.dum  cx.ftimatin  jaa..  dcvato  g  obospcrjKn- 
dia.latitcr  cadcrc.  Habct  talncnmulta  bbna.  hcct 

malc  cxplicara.  «.j.v,, 
,56,  Sa.nucl  Sydcrocratcs  Brctannos  ord.na- 
riu,  Marhcmaticus  Tubing«,F.rog..oft.con  cd.d.i 
pro  .-.nno  ,;6..  In  q..o  pro  l.ng  l.s  noy.lu.n.s  , 
plcnilu.nis&quadraturis.cx  fydcrum  alpcft.bus 

mulrj  prxdicir. 
Opus  cxig^i  momcnti.  Tub.ngi  in  qiurto 

•'^yi^  Pctn.s  Pitatus  Vcroncnfis  in  Acadcmia 
PhiUrgmnica  Mathcfeos  profclTor  compendium 
ed.dit  fupcr  annUa  foUris ,  atquc  lunans  anin 
quantitatc  ,  pafchilis  item  folemnitatis.  juxta  vc- 
tcrcs  Ecclcfix  canoncs  rccognitione.Romaniquc 
Kalcndari.  inftaurationc  cu.n  nova  p.ifchalis  cclc 
britatis  fbrma  Pontificis  Maximi  P.i  IV.  ji.lTii 
cxccutbni  mandanda.  Dc  ortu  quoquc  &  Ovtaiu 
ftcllarum. 

Opus  bonum  &  utile  ,  non  fatis  tamcn  bcnc 
ezplicatum.  Vcnctiis  in  quarto  1564. 
Idcm  Petnis  Pitatus  compofuit  Canones  Paf- 


anoinaliam  in  longitudincm.modum  aflignat  con- 
ftituendi  ptoftaphirefcs  &  locum  cjus  lupputan- 
di  Mooim  item  Utitudinis  dcfinit ,  &  ad  patticu- 
Luia  dcfccndit ,  folis  Sc  tcrrx  dkftaittiaj  ,  diaroc- 
iros  .-.pparcntes ,  patallaxin  ,  conjunftioncs,  cdy- 

''*'*Qi»intu$  dc  motu  in  longitudincm  quinqiie 
rcliq.iorum  planctarum  ,  coru.nqiic  anomah.s ,  dc 
dircdionibi.s,  ftaiionibus,  rcgttflionibus,qua$  cx 
motu  tclluris  patiuniur. 

Scxtus  motu.ntn  laiitudinem  quinque  minonim 
pl.uictatum  confidciat ,  &  Mcrcurii  «kviationcm. 
D.nique  ordo  fcrc  idcm  eft  qui  in  Alm.igcfto 
Ptolcjnxi.  Et  ficui  Ptolcmius  traditos  ab  hypar- 
cho  nwtus  examinai.  Itaciiam  Copcrnicus  tradi- 
tos  a  Ptolcmxo, 

C^..'.mvi$  Copcmiais  non  fiierit  inventor  hy- 
pothcfis  qui  motum  tcUuri  nftlngit.quam  fcimus 
hi.ilc  Ariftarchi  S.imii ,  mag,nam  tamcn  Undera 
mcretur,  qiiod  cam  concinnarit,&:  m  pnicuUri- 
bus  accidcnt.bus .  ca.n  ad  Aftronomorum  obfer- 
vationes  txcgcrit.  Colbpfam  fcrb  fi.o  tcmporc 
Aftronomiam  rcftituit ,  hancquc  hypothefin  fim- 
plicffi.nam ,  fcrc  totam  condidit  i  addita  tamc» 
fu.it  poft  cu,n  multa  atg.imcna  ad  eam  con£r- 
mandain  ,  prxcipuc  a  Galilio  &  aliis,  mcliufquc 
adh  rc  totii.n  hoc  Syftciv.i  a  Bahaldocoi.ftitutum 
cft.  Copcinicus  ititer  priftantiorcs  Aftronomos 
rcccnfctur. 

1567  Conradus  Dafipodius  Elcmema  Aftrono- 
mica  comrofuit ,  in  quo  operc  ferc  loUs  aliquo- 
rum  cira.lorum  dcfinitioncs  trad.dit.  Fecit  itcra 
Afttonomiam ,  in  qua  paul6  ubciiiis  dc  hac  m.i- 
tcria  dilfcrit.  Ncmpc  ca  tradit  qux  commun.tcr, 
in  intioduftionc  ad  Gcogi.iphicam  traduntur. 
Dcfcribit  itcm  coiiftcllatio..ct.    Argcntoraii  u» 

oftavo  ij67.  ,    I  i> 

1567  Gilbcrtus  Gcntbrardus  Tkeologus  Pa- 
rifienfis  Chronologiam  brcvcm  ab  init.o  mun* 


Idcm  Petnis  IMtatus  compoimtv.anoncsi-a.-  v...  .~t,—   -   j,,  „„.-,,„,  Hcbixo 

chalcs  novilunionmi,  &  plcn.Uiorum.  In  quano  ad  Chr.ftutn .  ex  Scr.ptui.s,  '"""^"  "f '^^^ 
«     ..        .  ^  n.m  Annn  hM«  dcfiimrtam  ed.dit  ;  quou  upti 


n,m  Annalibns  defumptam  edidit  ;  quod  Optis 
potins  Inftoricii.n  cft  quim  matliematicum. 

Anno  1 570  Joanncs  G.ircxus  Aftrologiam  gc- 
nethlialogicamcdidit  fcu  Aftrologix  mcthodum, 
in  qua  fccundum  doarinam  PtoUmxi  trad.tur  ra- 
tio  fcicillima  gcnituras  quafcumquc  indicandi. 

Opus  cft  inordinatum,  praxcs  multas  &  excni- 
pla  ccniturarum  continens,  prxcepta  malc  cxph- 
cans  nifi  pci  prnxin.  Vidctur  fuilTc  Mathcmati- 
cas  Elciaoris  Saxonix.  ExcmpU  plufquam  roe- 


Venetii»  m6, 

tf66  Nicolaus  Copcrnicus  Torincnfis  de  rc- 
volutionc  otbiiun  coclcftium  libros  fcx  compo- 
fuit. 

In  ptimo  agit  de  figiuamundi  Sc  terri.ln  quo 
^uiftioncm  ceicbrcm  movet ,  an  terix  compctat 
niotus,  folvitquc  objcftioncs,  fcu  rationes  a  Pto- 
lcmio  allatas  pro  quictc  telluiis  ,  exindc  tripli- 
ccm  tcUuris  motum  explicat.   Dcniqno  Ptolc- 

mtum  imitatus  nonnulU  ad  triangulorum  fol.i-  —   

tioncm  ncceiraria  affert ,  in  quibusmulta  addit  dc  diam  opcris  partcm  obt.ncnt. 

fuo.  qua.nviscj..s  trignomaria  pcrfca.i  non  fir.  ipo  ]o. Francus  Offufius  Opnfculum  ed.^ 

In  Pccundo  l.bro  dodrinam  primi  Mobilis  tra-  dc  di%-ina  Aftrorum  fiicultatc  ,n  latvatam  AltrcH 

dii.  nempc  agit  dc  ciroilis  coclcftibus.obliquitatc  logi.im  ,  in  quo  qux  ad  mutationes  acris  pcri|- 

7.odiaci  maxima  ,  dc  angulis  tt ium  cirojlorum  ncnt  cx  Afttis  conjiccrc  nit.tur,  qu,  lcopus  opti- 

Bclypticiquaioris  &  .ncridiani.dc  longimdine,  mus  cft,  Sc  Uudc  dignus,  p«to  tamen  eum  non  ai- 

latitudine,  dcclinatio,»c,  afcenfionc  rcfta,  &  obli-  tingcrc.  Parifiis  in  quarto  1 570- 

qua,  de  mixima  die,  dc  orni,  &  occafu  fydcniro,  1 571  Francifcus  Maurolycus  Abbas  wciia- 

dc  eorum  locis  dctcrminandis.  «nf«s  ««lidit  computum  Ecclefiafticum  valdc  bre- 

,    Tenius  cft  dc  folc ,  primoquc  iniqualem  mo-  vcm  &  fuccinaum.  Colonii  Agrippmi  m  odta- 

tum  priccflionis  iquinodiorum  conlidcrat,  Itcra  vo  IJ71.                                    .  • 

dc  mutatione  maximi  declinationis  Eclypiici,  iJ7i  Gafpar  Pcuccnis  in  Acadcm.*  v>  ro- 

i^porumcxplicatiomediamhujus  libripartcmob-  bcrgenfi  profirftbr  hypothcfcs  ^^^i^^^T'"^ 

tinct,  Hi  timcn  duo  motus  a  plcrifquc  rcjiciun-  ihcoricas  pla.ietarum  cx  Ptolctnn  dottrina  ad 

tur ,  nctnpc  ut  introdufki  cx  erroncis  antiquonim  obfcrvationcs  Nicolai  Copcmic  &  p"*"l"r'°" 

obfcrvationjbus,  Agit  cxindc  de  folis  aut  potius  tuu.n  ab  eo  conditos  accommodav,t,  Prim6  t hco- 

terri  motu  in  ccccntrico,  Item  dc  mutationc  ricas  in  gencrc  cxplicat ,  nira  in  part.cu  ar.  o 

Apogii,  &  ccccntricitaris.  cxindc  luni ,  nim  rrium  fiipcriorum  planctan.ra 

(^iortus  circa  luni  motum  veifan,r,  rejicitque  in  longitudintm  Vcneris,&  MercHri.,moti.m  .tcm 

hypoihcfe»  antiquas  •,  conftituit  duplicem  cjus  in  Utitud*nan,  paffioncs  plajictirum  ,  prtct  pui 


ca« 
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f«  quas  per  refpeftum  ad  lolcm  iubecei.  Dcni- 
qiic  dc  motu  odi\x  fpharrx.  Traclatus  hic  fatis 
clarc  «plicat  ijroprictatcs  h^pothefeon  non  ra- 
mcn  in  partiailari.  His  adaptat  obfervationibus, 
nec  ultimo  inotus  conftinut.  Vvitcmbcrgs  ' 


zx  in 


oAavo  1/71. 

ipt  Ari&itchi  Samii  dc  magnitudinibils  & 
diftjiitiis  /blis  6c  liinx  ttbrum  cdidit  cum  Pappi 
AJcxandrini  cxplicitionibus  quibufdam  Fcdcri- 
ais  Coniraandmus  Utbinas,  in  latiiiuin  vcrtit,  & 
Commcntariis  iliuftravit.  Pifauri  in  quarto  1  /71. 

i;7}  Thom.is  Digcfcus  Nobilis  Cintienfis 
Alasfcu  fcalas  Aftronomicas  cdidit,  in  quo  opcre 
circa  Cailiopcii ,  parallaxin  &  diftantiam  invc- 
niendam  przcipu^  ial>orat ,  fectindiim  principia 
Regioniontani  Sc  aliorum  Aftronomorum  ,  dat- 
qiicbonaspraxcsobfcrvandi  hiijufmodi  phxno- 
mcna.  Opus  utilc,  quod  ad  alia  viam  aperir.  Huic 
opcri  additus  eft  paralladticx  commcntationis  & 
praxcos  Nocleus.authorc  ]oanne  Dcc  Londincn- 
f\.  Londini  in  quario  157^. 

H7}  Cyprianus  Leonitius  i  Leonida  Bohc- 
mus,  Hradcccnlls  M.uhem.iticu$  ,  H  ftoricam 
enarrationem  compofuit  de  magnis  conjundio- 
nibus  fuperionira  planctarum.folis  dcfcaionibus, 
Si  cometis.  Londini  in  quarto  157}. 

Ejufdcm  prognofticon  ab  anno  1564  ad  vi- 
gmti  annos ,  &  conjunftionibus  fupcriorum  pla-     .v^j;.u>,  oc  uucis  aaoauaix  Mathcinaticus  Tabu- 
neraruni  ,  edypfibus  aliifquc  ejufinodi  dcfum-     l-»s  Bcrgcnfcs  xqu.ibilis  &  apparcmis  motus  or- 
,  ,  ctrlcftium  Colonix  Agrippini  cdidit,di<aui 

Wctn  tabulas  pofitionum  pro  variis  poli  cleva-  Bcrgenfcs ,  quod  domino  Robcrto  dc  Bcrg  $  cu- 
nonibus  ,  ad  dircftioncs^  ncccirarii  pcrtincntcs     jus  douKfticus  crat  dicatx  cllcnt.  Dcccin  caiio- 

ncs  continent  hx  tabulx.  Priinus  quodcumqne 
tempus  in  l^xagcnas  convcnit.  Sccundus  inotus 
xqu.ibi]cs  exhibet.  Tcrtius  cpochas.  Qiiartus 
proftaphxrcfcs.  C^iintiisxquabilcm  moiumoda- 
va:  fphxrz  in  appatentcm  mutat.  Scxtus  xqua- 
biictn  folis  in  apparcnrcm  mutac.  Scptiinus  idcra 
prxftat  circa  lunx  Itmginidinem  &  latitudincm. 
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cata.utpotc  fine  ullis  figuris.  Duaci  in  oftavci 

Anno  I  j  76  prodiit  Eraimi  Ofiialdi  Svhrccken 
fuch  I  Auftrn,  Mathcmatumqiiondam,  &  l.nguk 
Hcbraicx  m  Fnburgiorum  Schola  profcHorir 
Opus  pofthumum  prxc.ptutrum  gcnln   A  1' 
xandnnorum  ,  Grxcorum ,  ^eypfiorum  Pcrfa 

nm,.Arabum.Hcttxorum,i,7oma;;or:'K:: 
lcndarii  rat.oncm  contincns  .  &  cum  anno  Tulii. 
no  coUationcin  Opus  in  d.aloRi  fomiam  com- 
politum.  Pr.m6ctgo  proponit  uonmilla  de  cor- 
rcaionc  Kalcndan.  Komani  ;  cxindc  loquitur  dc 
Kalcndar.o  Alcxandrinorum .  illudquc  cxhibct 
Tcrrii  KalcndariaGrxcorum  &  Atticorum.Q,,ar. 
t6  Kalcndar.um  >€gyptioruni.  Qj.mto  Kaln.da- 
rium  Pcrfarum.  Scxto  Kalcnd..rium  Atabum. 
Scptimo  Kalcndarium  Hcbrxorum, 

Opus  quidcm  bonum.non  umcn  fatls  cJarcct- 
plicaruiri.  ^ 

tf-i  Fraucifcus  Jundlinus  Florcntinns  Thcd- 
logia:  Dodor  Coinmtiitaria  cdid.t  accuratiffima 
»>  fphxrara  dc  Sacro  Bofco.  Scquitur  autcm  tcx- 
tum  authoris.multaquc  addit  cxplicationis  causL 
Nomnimqu.im  vidctur  longius  cxcutrcrc,  abfolu- 
tc  taincn  Opus  hoc  optimura  cft.  Lugduni  ih 
odavo  duobus  tomis  1578. 

Anno  i;6o  ]oanncs  Stadios  Leoiuiouthcfiui 
Rcgius,  &  Ducis  Sabaudix  Mathcmaticus  Tabu- 


,  .>~'.^>ivi    ■■«.«.Vlioi  lU  UllllllCIKCS 

«upputavit.nim  tabulis  afccnfionum  obliquarnm, 
Opus  immcnli  laboris. 

1/7}  Alcxandcr  Picolomini  Scnenfis  fphx- 
ratn  mundi  compofiiit  Italice  in  iibros  fcx  divi- 
lam.  In  primo  folas  habct  communcs  notioncs , 
lincanira  ,  angulorum ,  fupcrficienim  corponim, 
«prxcipuc  fphxricarum.  In  feamdo  agit  dc  nu 


r  u  —  ■t^.iiiiuu  uc  nii-  j't«.n.ui  tiii.a  luuj;  luiigiuicimcm  oc  uiiiuaincm. 
inero  (phxrarum  coclcftimn.  Tum  probat  tetram  Oa.ivus  xquat  dics.  Nonus  quinquc  Pl.inctaiura 
m  mcdio  immobilcm  eirc  .  rrclnt  d.ir/.m  .«^,..,:      mnr,f„    a,  ^rt^—  f.,u-r  r.A  .   r»— ;  


in  medio  immob.icm  clfc  ,  coelos  autcm  movcri, 
Iphxricos  clle,  6c  tcrram, 

Iii  tcrtio  de  dcccm  drculis  fphxrx  materialis , 
xqtiinoaiali  &  polis  cjus.  dc  Zodiaco.cjus  of- 
ncio,divifionc,  polis,  dc  coluro  utroquc,  de  mcti- 
dJano  horizontc  rcfto,  de  tropicis  polaribus, 

Inqiurto  dc  Zonis,  de  orm  ftcllaruin  vario,  de 
diverfitatc  dienim  artificialium,  de  crcpufculo,  dc 
nofis  pianctariis. 

quiiito  dc  habitantibus  in  fphxra  rcdla ,  de 


In 


^  .  _   _j  j,-,  .   ..... 

motus .  &  oftavx  fphxrx  confiderat.  Dccimus 
pi.inctarnm  ftationes  ,  rcgrcllus  ,  &  latitudincm 
cxhiiaci.Hjbct  ircm  motus  xcjuabiics  planct.irum. 
Dcniquc  tubulas  rcfolutas  ,  quibus  tuocus  xqua- 
bilcs  annis  ]ulianisrcfpoi>dcnt. 

Addims  cft  Connncntatius  fixarum.  Mocus  edu 
rum,ortus,  occafus,  cxtcrafquc  affcdliones  cxhi- 
bcns  ,  tum  prognoftica  tilm  univcif.iiia  tcmpo- 
rum,  qiiam  panicularia  nativitatum  compledcns. 

Dcficic  hoc  Opus  ,  quiid  tabulai  linc  ihcoriis 
proponat,  fic  cnira  folis  addifcitur  ufus,  cujus  ra- 
tio  ignoratur.  Redditurquc  tota  praxis  confii(a, 
cujus  difticile  eft  rccordari.  Proicdit  fccundum 
mcchodum  Alphonfinam. 

i;8o  Michael  Mocftlinus  Gc<}ppingeufitf 
Ephcmcridcs  confcripfit  ab  anno  1  {77  ad  1590. 
ex  tabuhs  Pniienicis  ad  horizontnn  Tubiiigcn- 
fcin,  in  quiUisnihil  aiiud  invcnittir  prztcr  Ephc- 
mcridcs.  Tiibinpx  in  quarto  1580. 


«liis  habitationibus  ,  &  carum  proprictatibus  dc 
climatibuj.  ^  ^ 

fexio  dc  eclypfibus ,  dc  annulo  Aftconomi- 

co,  dc  magnitudine  terrx,  &  ctrli. 

EjufdcTO  traaattis  dc  ftcllis  fixis  cum  Kalcn- 

a«>o  ,  in  quo  ftdlx  fccundum  dies  funt  diftri- 
butx, 

EjiifJcm  diftcrtatio  an  in  Globo  terraquco  plus 
"t  terrztjiijn,  aqux. 

toto  hoc  opcrc  nihil  invcnitur  nifi  do^irina 
conimunis ,  nimis  fus6  traftatx  In  quarto  Vcnc- 
"«';7}. 

Anno  i|7j  ].icobus  Cheyneius  ab  Arnagc 
Scotus  ,  Diiaci  Mathcfcon  profcflbr  ,  de  priori 

Aftionomix  partc  ,  fcilicct  dc  fphxra  duos  hbros     In  primo  tomo  initio 

'^pfir,  In  quorum  primo  dc  circulis  dilfcrit,  In     gorirmiin  lcaindo  ifj^^.^.-"..  — -  - 

fccundo  dc  fydcribus ,  corumque  ortu  &  occafu.     jogiam  ,  dcindc  ponit  qiiadripartiti  opcris  Ptoic- 
Adjccit  &  dno  Opufcuta  ,  unum  dc  Globi  ccele-     roxi  librum  ptimum  &  lecundum.  Tcrtium  autcm 
fti$  fabrica,  alteruin  de  fphxrx  armiilaris  ufibus.     &  quarnim  commcntatus  eft ;  &  hic  Ccxiunenia- 
<>iac  profca  communia  funt ,  non  fatis  cxpli-     rius  plufquain  diraidiain  partcm  tomi  obtinet. 


llllllll  CiCtlllOIIII.*l»">  ^ji.i., , 

fpcniium  Aftroiogix,  univcrfam  fcicntiam  in  va- 
cblles  digcftain ,  duobus  tomis  compU  Aens. 
tomo  initio  h.ibct  dcfcnfioncm  Aftrolo- 
gonrmiin  fcaindo  ifjgogicum  traOatmn  ad  Aftro-' 
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De  progrenu  Mathefeos, 


Adaidit  centiloquia  Ptolcmxi  &  HcmKUJ  cum 
Alma»roris ptopolitionibi.s , &  Ludovici  deRc. 
ciis  Afttologi  fcmciwi^s.qua:  fum  qiuiuor  Opu- 

fcula.  .       .       ,  _ 

Ad)anxit  tradtatum  fuutn  dc  jud"^"»  nattviu- 

tum  annotaiioncs.  Alium  dc  ditcaionibos.  Tcr- 

tiuin  iii  qno  excmpla  vaiia  n.-itivitatum  profcrt. 

Quanum  dc  convctfionibus  annui*  ,  iiem  dc  oi- 

bc.dc  ptftdcntiacariftiadc  bello.  . 
Hoc  Opus  non  cft  bcnc  ordinatum ,  ied  lapit 

compilationcm  ,  in  qua  prxtcr  inanit.ucm  maic- 

ri«,  mulmm  tcmporis  impcndatur. 

Texitautcra  Catalogum  authorum  loo  quibos 

ufus  eft.  ,  . 

In  fcamdo  tomo,  prim6  Commcntanum  habct 
in  Purbachii  Thcorias  planctaruni  ,  cxplicafqiic 
(Mi  qux  obfcura  vidcbantur,  addit  cjufdcm  Pur- 
bachii  tabulas,  &c  ufus. 

Itcm  Commcntarium  in  traaatum  dc  Iphxra 
Joannis  dc  Sacro  Bofco  in  quo  Commcntano 
rcfrrr  quatuor  Amcrici  Vcfinitii  mvigationcs  ,  m 
quibus  niliil  cft  ad  fciaitiain  navigationis  pcrti- 
nens.  .  _ 

Itan  traaatum  dc  ftcllis  fixfs  m  q«o  cft  Cata- 
Jogus  fixarum  ,  itcm  Opufculum  Ptolcmxi  de  fi- 
gnificationc  fixariinx 

Irem  tra<fh»tiim  de  rcfbnnationc  Kalcndarii , 
qai  non  cft  alicujus  momcnti  ncc  rcm  benc  cx- 
piicat. 

Irem  de  fignificatione  cclypfium  Sc  comcta- 
rum.  Author  hic  in  omnibus  cft  compilator,  8c 
tnnltitm  confufus,  ita  ut  in  ejus  opcribus  niultuni 
fit  confafioni». 

Anno  ij8j  typis  mahdatiun  eft  Parifiis  in 
oAavo  Kaiendarium  Romjnum  perpctuum.qua- 
le  fummus  Pontifex  edi  juffit, 

Gemmafiifius  Mcdiais  &  Maihcm.itiais  coin- 
pofuit  tndJtum  dc  annulo  aftronotnico  ,  cujas 
compofitionem  &  ufus  cxplicar.  Idem  rraftatum 
edidit  dc  ufu  gbbi  iKriufque  ,  irem  alium  tra^a- 
fum  de  Aftrolabio  univcrfali ,  fcu  in  plano  coluri 
Iblftitiorum,  oculo  in  pundo  arictis,  aut  vcri  or- 
tu$  pofito,  qui  (xnncs  trad^atus  optimi  funt.  An- 
tucrpix  in  quano  i  ^84. 

I  jSj  Francifcus  Maurolyais  Abb.is  Mcftanen- 
fis  multa  cdidit  Opufaila  mathcmatica ,  intcr 
qux  primo  occurrit  dc  fphxra  libcr  unus  quaii 
«d  Aftronomiam  Ifagogicus,  in  quo  agit  dc  mun- 
•do,  axe,  polis,  xquatore,  ztxliaco,  tropicis,xqni- 
nodiis ,  folftitiis ,  de  polaribus  quinquc  Zonis , 
coluris  duobus,dc  horitontc,  tnetidiano  almican- 
tharath ;  Dc  umbris  ,  de  loco  aftri ,  longitudinc, 
latitudinc ,  afcenfionc  redti  ,  dcclinationc  ,  dc 
fphira  reaa,  obliqua,  parallela,  dc  afccnfionibut 
le&is  &  obUquis.  Pcrioccij,  Antoccis ,  Antipodi- 
bus ,  Amphilciis,  longitudinibus  &  latitudinibus 
locorum ,  de  occafu  &  onu,  die  maximi,  climati- 
bus,  motu  folis ,  luni.plinctariim  direaionibus, 
rerrogradationibus,  de  latitudine  planetarum,  pa- 
fallaxi ,  cclypfibos ,  de  motn  oftavx  fohxrx  ,  dc 
iHimcro  &  ordinc  fphxrarum.Omnia  clarc  &  brc- 
^tcr  finc  figuris ,  in  quo  pundko  vidctur  deficcre, 
«o  quod  imaginationcm  non  fbrmet. 

Sccundns  cj\ifdcm  tradtatus  cft  conjpimis  ec- 
Clefufticuj.in  c^uo  ,gjj  tcmporis  divifione.dic, 
«ora,  Anno  Arabico,  iCj^vpiiaco,  racnfc,  Kalcn- 
lis ,  novis  idibus,  dc  cyclii,  folari,  de  bilfcxto,  dc 
cyclo  aureo  fcu  lunari,  epaais,dc  infticutione  P«- 
lchatis. 

Tcrtiu»  dc  inftrutneniis  aftronomicis ,  de  qua- 


drato,  cjufqtic  ufibus  ad  menfurationcm,  Je  qtia- 
drantc  cjufquc  ufibus  in  Aftronomia  ,  habctauc 
aliqua  ad  aualcmnna  pcrtinentia  ,  de  Aftiol;a>ii 
ddcriptionc  ,  &  ufibus ,  de  lincis  horariis ;  quaK 
omniafuni  nimis  brcviter  indicata,  nec  fufficicn- 
tcr  dcroonftrata, 

Tenius  libcr  totns  cft  dc  fc^ionibus  conicis. 
TraAatus  hic  non  cft  ordinatus,idc6que  diffidlis. 
Vcnctiit  in  quatto. 

Quatium  traftatum  habet  dc  lineis  horariis 
quafi  cx  profcifo ,  fcu  Gnotiranicam  in  ircs  libros 
divifam. 

In  primo  poft  placita  univerfalia  tradit  horo- 
logia  quafi  rcgiilaria. 

In  fccundo  libro  agit  dc  parrallclis  fignonun, 
aliifquc  in  plano  boroiogiis  dcfcribcndis  ,  &  ad 
praxcs  dcfccndii. 

ijif  Francifcus  Barocius  ]acobi  filius  Patri- 
tius  Venctus  Cofroographiam  in  quatuor  libros 
drftribtitam  quafi  Ifagogcn  ad  roagnam  Ptolcmxi 
conftru^ioncm  compoluit ,  in  cujus  prxfatione 
84  crrorcs  ]oannis  de  Sacro  Bofco  dctcgit,  prc- 
cipui  circa  (ignorum  afccnfioncs. 

In  priino  hbro  agit  de  fphxra  mundi,  &  dc  oc- 
bibiis  cam  conftitucntibus. 

In  fcaindo  de  circulis  fphxrx. 

In  tcrtiodc  ortu  &  occaiu  fydcrum,  Sc  cUnU- 
tibiis. 

In  qiiarto  dc  planctarum  orbibus. 

Orania  fatis  pctfpicui  &  bcnc.  Venaiis  iQ 
odavo  1  j8;. 

1589  Prodicrc  Aftronoinica  veterum  fcripu 
Ifagogica,  Grxca  &  Laiina  Procli  fphxra. 

Arati  Solcnfis  phccnomcna.Atatus  patrcnattu 
cft  AthciK>doro,matrc  Lcoiiodora  in  utbc  Cicilix 
Soloc,  fcu  Poropeiopoli.  Vixit  tcmporc  Ptolcmxi 
PhiLidclphi.  Dcfcripfit  carmine  conftcllationc» 
Leonti j  inechanici.  Dc  fabricatione  fphxrx  Arati 
addita  cft  Poctica  Interpreutio  Arati  phxno- 
nienon. 

Ptimo  authorc  Maco-Tullio  Cicerone. 
Secundo  Fefti  Rufi  Avieni. 
Tcrtio  Gcrroanici  Cxfaris. 
Itcra  vctcrum  Poctarum  fragmcnta  Aftrono- 
roic.1. 

C.Iuli  Hygini  Pocticon  Aftronomicon.  la 
o^avo  I  ( 89. 

I  j  9 1  Thcodofii  Tripolitx  dc  dicbiis  &  nodi- 
bus  libri  duo ,  fcholiis  antiqiiis  &  figuris  illu- 
ftr«ti,ex  Vaticana  Bibliothcca dcprompti.in  lin- 
guam  Latinain  vctfi  funt  a  Jofcpho  Autia  Nex- 
politano. 

Hoc  Opufculum  continet  inacmcntiim  &  de- 
crcmcntum  dicrum,  xqualitatan  ,  &  inxqualiu- 
tcm  ,  quorum  omniura  drcunftantias  oroncs  cx- 
plicat.  Romx  in  quarto  1591- 

IJ9I  Thomas  Finkius  Horofcopographiam 
edidir ,  five  Aftrologiam  de  invenicndo  ftcllarum 
fitu.  In  quo  habcnmr  rabulx  dcclinationum , 
afccnfioniun  re£brum  ,  diffcTcntiarumquc  afcen- 
fionaliura  gcnerales  afcenfionum  obliquarum  pro 
omni  gradu'  pofiiionum ,  &  ccclcftium  domofum 
pro  Gcrmania  &  toto  Scptcntrionc  ,  card«nura 
vcro  ad  clevationem  Ranzoniana  aun  foHs  dia- 
tio ,  &c. 

Opus  magni  laboris  prxcepta  pauca  comple- 
€tcni  ncc  ita  bcn^  cxplicata  ,  utile  ramctms  qui 
Aftrologii  fttidciir  ,  cujus  prxccpta  fupponit 
aliundc  lencri. 

1J9J  Hyeronymus  D»edo  Nobilis  Vcnetus 

Italici 


&  illuflribus  Mathematicis, 


fralicc  fcriprtr  anatomiam  coeleftein  in  qu^  Hocct 
nicthodum  dividcndi  domos  ccclclles  in  figiira 
aftrologica  ,  qiiarrcndi  dircdioncs  ,  &  adxquajidi 
afpc^us  plancranim  pro  mcnfura  horarum  ,  om- 
nium  pun(2oniin  Zodjaci.  Duos  libros  habct  aim 
tabiilis  ad  i^ftrologiam  judiciariam  fpcdlantibus. 
Opusraris  cUrum.  In  quarto  Vcnctiis  1 1 93. 

tf^f  Chriftophorus  Clavius  Bambcrgcnfis 
Socictatis  Jcfu  cdidit  Opufailum  contra  Elcn- 
chiun  Jofcphi  Scaligcri  ,  &  Caftgationcm  Kalcn- 
dariam.  lu  quo  folidc  dcfendit  Kalendarij  Roma- 
ni  rcfonmtioncm  contra  objcdboncj  Scaligcri. 
Romz  in  odavo  1^95. 

David  Origaniis  Gbccnfis  SilcfiusGcr- 
inanus  Mathcmatiais  Elcdtoris  Acadcmix  Bran- 
dcnburgic*  Francofurti  ad  Viadrum  ordinariws 
profcllor  novas  Ephcmcridcs  nwtuum  ccclcftium 
«nnoromfcxagimancmpcab  anno  i;9j.  ad  an- 
num 

Diiplici  calculo  Tychonico  &  Copcrnicro ,  & 
variis  divctfarum  nationum  Kalcndario  accom- 
moJatas. 

Primus  tomus  introdudkorius  cft  in  rfcs  p.irres 
divifus,  prima  agir  dc  cpochis  v.viis,  &  modo  nu- 
mcrandi  annos  ab  illis  ,  dc  annis,  mcnfibus  ,  notis 
viilganbus  annorum,  de  fcftis,  arquationc  tcmpo- 
rum. 

Anno  1^96  jonnncs  Galucius  Saloenfis  Aca- 
dcmicus  Vciictus  Opufculum  edidit  dc  fiibrica  & 
ufii  hcmifphirii  uranici ,  quo  inftrumcntoomnia 
cbfcrvari  poire  comcndic  ccelcftia  phxnomcna. 

Optis  hoc  in  trcs  partcs  dividitur.  In  prima 
trsdit  fibncam  hujus  hcmifphxrii.  In  fccunda 
ufus  communcs.  In  tcrtia  ufus  pcculiarcs  trigono- 
OKtricos  &  aftrologicos. 

1600  Francifcus  Victa  Fontcnxcnfis  Gailui 
edidit  rationcm  Kalcndarii  vcrc  Grcgoriani.  Itcm 
Kalcndarium  Grcgorianum  pcrpctuum.  Utrum- 
que  Opus  bonum  cft  ,  non  tamcn  rcccptum ,  co 
quod  in  co  pafchales  lunationcs  non  in  omnibns 
quadrabant  iis  ,  quar  temporc  Nicxnx  Svnodi 
ufurpabantur.UndccnmClnvii  lucubrationrs  fuis 
prxff rn  vidfr,  in  gr.ivc$  cxpoftulationcs  in  Chri- 
ftophorumCIaviiim  pronipir,  in  qnogravitcr  dc- 
hquit,qu6d  con tcft.it ioncm  fchobfticam  accrbiiis 
"t  profcauus. 

1601  Natahs  Torpolxns  Salopicnfis  trafta. 
tnm  cdidit  cui  titulum  appofuit ,  Diclidcs  carlo- 
"jcttici  ,  fcii  valvx  aftronomicx  univcrfilcs. 
Omniaartis  totius  munera  fcphophorcticaindui- 
«iJ  tabulis  methodo  nova  contincntes ,  prxcunte 
aircftionis  acciratx  confummata  dodlrina. 

Prima  pars  cft  aftrologica  ,  in  qui  habct  pluri- 
^  ad  hinc  artcm  fpedlantia,  fcd  obfoir^.  Habct 
"cmmulta  dc  tiiangulo  peius  explicata  ,  &  aU- 
quas  tabulas ,  fuas  propofitioncs  divcrfis  nomini- 
*  vocat ;  fcd  doilrina  in  co  contcnta  non  eft 
ot  quis  eam  cxtricct.  Li  quarto  Londini 

nJoi  Jacobns  Chriftmannus  Joannis  Bcrgeti- 
•/s  Acadcmix  Hcidclbergcnfis  in  Logicis  profcf- 
'or  ordinarius  ,  trcs  libros  cdidit  obfcrvationutn 
lolariam,  in  quibus  cxplicatur  verus  motos  folij 
•n  Zodiaco,  &  univcrfa  do^lrina  triangulonira 

rationes  apparcntium  cceleftium  accommoda- 
tur. 

In  primo  libro  dcfcribit  feTtanfem,&  trianguld 
finuolum,  tum  de  parallaxi  ic  rcfraiflionc  diflcrit, 
Dat  mcthodos  elevationis  poLiris  obfcrvandx, 
Ephcmeridcm  folis  ,  &  tabulas  proftaph*rcf«on, 
*q»ttiionera  dicrum  explicau 
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In  fcoindo  ex  doarina  triangulotum  nro*^„ 
problcmau  pr.mi  Mob.i.s,  initio  prop<^^i 
thcfcs  &  definitiones,  1"«?°"«  hypo- 

In  tcrtio  cadcm  problcmata  profequitur. 
Hoc  Opus  prohrrt  mftrumenta  fine  Houri, 
qux  tamc.H.nc.liisinteU.gi  non  Jw  ^ 
prxftar  circa  hypothcfes  f  do^rinT  ri  "£1 
rum  fpha..r,corum  ncc  Ctis  cxpl.cat.  nec  fa^.fde- 
monftrat.  In  quarto  Bafilix.,601. 

ifioi  Henricus  Ranzovius  ProJur  riml,,; 

ncthhacorum  thcm.itu.u  jud.ciis,  pro  fingulis  Tc~ 

amwt"  "  r^''^'^'^°P""-  S-buLnqu. 
Uox  FrancofurU  in  UkVo 

A.mo  1601  Tycho  Nobilis  DanusAftrono- 
m.x  reftauratx  mcchanicam  cdidit ,  in  quo  opcre 
.nftru.nc..ta  aftronomica  .  qux  in  obfcrvardi, 
^dcnbus  adh.buit  dcfa.bit ,  eon.mquc  fabricam 
&  ufus  propomt.  In  fine  itcm  globum  fuumccr- 
lcftcm  in  quo  ncmpe  omncs  ftellx  fixx  fuis  locis 
rcft.tu(x  exh.bcntur,  proponit .  ejufquc  parirer 
ufus  cxphcat.  Opus  util.lllmum  e.  prxfert.m  qui 
ac  ccelo  oblcrvat.ones  faccre  cupir. 

Anno  .60}  Joanncs  Bayerus  Rhavnanus  Ura- 
nomctriam  cdidit  omnium  aftcrifmorum  conti- 
nentcm  fchcmata  ,  nova  mcihodo  dclineata  xreis 
uminis  exprcrta. 

Opus  utilc  ad  addifcendas  ftcllas  ;  in  co  ftclla- 
nim  longimdinem  &  latitudinctn  addilccre  facil* 
pofcs.  Opus  elcgans  «c  accutatum. 

ijoj  Lucas  Gauricus  Gcophoncnfis  Epifco- 
l>«i$  Civitatcnfis  Kalendarium  ccclcfiafticum  no* 
vum  cx  facris  littcris,  piobatifquc  fandorum  pa- 
inim  fynodis  cxccrptum  juifu  fummorum  Ponn'.» 
fiaim  Julii  fecundi ,  Lconis  decimi ,  Clcmcntij 
fcptimi,PauIi  tertij  cdidit  cum  f.iftis  Julij  Cxfaris 
&  alia  quampliirima  fcitu  digna. 

In  hoc  Opere  funt  multx  tabulx  finc  explica- 
tione  fufficicnti ;  ncquc  cnim  bcnc  explicat  eiro- 
res  veteiis  Kalcndaiii.  Venctiis  in  quarro  ifoj. 

160J  Robertus  Balforcus  Burdigalcnfis  Clco- 
mcdis  nictcora  ex  manufcripto  Bibliothccx  Car- 
dinalis  Joyofii  latinc  vcrtit.  Occafio  finbcndi 
fuit.quod  Gcorgius  Valla  Placcntinus  iilam  pcfH- 
mi  vcncrat.ita  utubique  crronbus  fcatcret  addi- 
dit  &  notas.  In  hoc  autem  Opcrc  Cleomcdcs  agit 
dc  figura  tcrrx  ,  magnitudine  8c  firu  primo  libro. 
Scciindo  de  coclo.  Habct  autcm  tantum  univcrfa- 
lia  prindpia. 

Hxc  antcm  vcrfio  Balforci ,  Sc  commcntariu) 
optimuscft.  In  quarto  Burdigalx  i6of. 

1606  Eiias  Vindlus  brcvia  fchoiia  in  fphas 
ram  ^  Sacro  Bofco  cdidit  fimul  cum  rextu  ,  cni 
Opcri  adjiinxirCompcndium  in  fphxram  ^  Picrio 
Va  eriano  Bclluncnfi  cditum. 

Addidit  8c  dcmonftrationcm  Pctri  Novii  Sala- 
cicnfis  circa  climarum  inxqualitatcm. 

Opus  facilc ,  &  fatis  clarum.  Lugduni  in  quar- 
to  1606. 

1606  Joanncs  Kcplcr  Cxfarcx  Majcftatis  Ma- 
thcmaticus  Tradatum  edidit  dc  ftclla  nova  in 
pedc  Scrpcntarii,&  qui  fub  cjus  cxortum  dc  novo 
iniit  rrigono  ignco.  Acccifcrunt  primo  dc  ftvlla 
incognita  Cygni  Narratio  aftronomica  ,  fecundo 
de  Jcfu  Chrifti  nativitate  anno  natahtio. 

In  hoc  Opere  primA  multis  difterit  de  trigono 
igneo  coiura  Picum  Miiandulanum,  tum  dc  tem- 
porc  magnx  conjunftionis  qux  fuit  principiunt 
mijus  trigoni  ignci ,  ad  quem  fcilicet  hujus  ftcil* 

M  iij  exortuB» 
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cxortum  rcfcn,  tum  dc  conftcllationc  Scrpcnt.uH, 
tum  dc  loco  hujiis  fydcris  ,  quod  puur  intcr 
fixas  fuilfc ,  tura  dc  nutcria  cjuldcro  quam  com- 
parat  cum  comctis  &  aim  ftclla  anni  15  7  cum 
(klla  cygni.  ^ 

In  hoc  Opcrc  multa  funt  vana,  praccipic  qnx 
dc  irigonis  diircTtt ,  multa  alia  non  fatis  probara. 
Scd  matcru  difficilis  in  quanihd  ccrti  dici  potcft. 
In  quario  Ptagx  1 606. 

1606  Chriftophonis  Clavius  Barobcrgenfis 
Societatis  ]cfu  ,  in  fphxr.im  ]oanni$  dc  Sacro 
Dofco ,  Conuncntarium  ampliflimum  cdidir ,  in 
quo  benc  &  clatc  cxplicat  Aftronotnix  principia, 
itcm  &  gcogr.iphii.  Habct  itcm  in  co  tra£hrum 
dc  Ifopcriroctris.  Itcm  tradlaium  fatis  amplum  dc 
crcfpufculis.  Plurimas  itcm  pciiui  Mobilis  tabu- 
las,  qux  omnia  optinu  funt,nirois  tarocn  fusc  fuo 
more  explicara.  In  quarto  Lugduni ,  nova  cdiiio 
ab  authorc  rccognita  &  suxCki  1 606. 

1607  Elias  Molcrius  Hdvetius  OfniL-iiIiiro 
edidit ,  Aftronomicuscpilogifmus  cclyplinin  iolis 
&  luni  annonim  i6o;  1607.  Danonftranir  In 
hoc  Opcre  doarina  dc  fiipputandis  cciypfJbus 
juxta  Tabul.is  Pnitcnicas.  Cui  adduntur  cpiiogil- 
mi  plancrariim  quinque ,  Satunji ,  Jovis ,  Martis 
Vcncris,  6c  Mcrciirii. 

Sccimda  cnarratio  dc  planerarum  ecccnrricis, 
foruinqiie  dcfrrcnnbtis  apogxis,  pcrigxis,xquan- 
dbtu  &  epycidis.  Tertia  cnarratio  dc  fydcrcno- 
Tomonim  1604&  i^oj. 

Opus  hoc  nihil  habct,quod  communc  non  (it. 
Inquano  Gcncvx  1607. 

1608  Dominus  dc  faint  Loup  Ephcmcridein 
maniulcm  compofuit ,  in  qua  nunui  &  digicis 
curfum  folis  &  lunx,  epadas  aliique  ita  adaptat, 
ut  bci\c  invcniii  poflinc.  Mcthodus  hxc  ftiblc- 
vandx  meinorix  caufa  adinvenia  cft  ,  propterca- 
quc  utiliflima  clfe  potcft.  Parifiis  in  odavo  1608, 

i<o8  Joanncs  Antonius  Maginus  Patavinus 
liathcfcon  Bononix  profcllor ,  de  aftrologica  ra- 
lione  ac  ufu  dierum  cricicontm  fcu  dcactorio- 
lum ;  ac  prxtcrca  dc  cognofccndis ,  &  mcdcndis 
morbis^ex  corporum  cakftium  cogniiionc, 

Opos  ad  Ephcmeridum  fupplemcntum  cdidit, 
&  duobus  libris  diftinxit. 

Quoram  primus  comple&irar  Commcntarium 
in  Claudii  Galcni  librum  tcrtium  dc  dicbus  dc- 
cretoriis, 

Altcr  agit  dc  iegitimo  Aftrologix  in  medicina 
Itcra  Je  annui  tcmporis  mcnfura  in  dircftio- 
n|D"s,  &  dc  dirc(2ionibii$  ipfiscx  Valcntini  Nai- 
bodi  fcriptis.  Francofurti  in  quarto  1608. 

1608  Joanncs  Antonius  Maginus  M.ithcma- 
ptoftiror  Bononix,  novas  coclcftium  orbium 

»neoricas  congruentcs  cum  obfcrvationibus  C 


o- 

iS  mocus  coc- 


Liber 


.  primus  omncs  monis  longitudinis  com- 
piewitUr.  Sccundus  rootum  latitudinis  confidcrar. 

Opus  quidem  abfolutum  cui  nihil  decft,nifi  ui 
*"bMs  chforicis  roocus  coclcftcs  in  particulari 
"Ptentur.  Moguntiaci  inoftavo  1608. 

'608  Simon  Stcvinus  in  iraaara  primo  fuo- 
™^  hypomnenucum  libtum  quarram  habct  de 
'  '0"m  doftrinam 

primi  Mobdis  compWacmcm  :  Vidctur  nonnihU 
fc<xarc  qu6d  fapc  non  utatur  vocibus  confuetis 
rr  • fignificaiionc. 

r  hypomncmaium  partc  tcrtia" 

agii  dc  csch  nuxa. 


Primus  hbcr  cft  dc  planetanim  fydcrumqufe 
cxlo  aflixoium  nx)iu  cx  obfcrvarionibus  tccri 
immota  dcduflo. 

Sccundus  dc  moras  planetarum  invcftigntione 
ex  ratiocinio  mathcmatico  tcrra  ftabili  &  hypo- 
thcfianomalix  primx. 

Tcrrius  de  anomalia  fecunda  ubi  Copemicxx 
hypothcfes  exprimunwr. 

Hxc  aftronomia  manca  eft ,  &  impcrfraa,  nec 
aftrt  dcmonftrarioncs  ad  invcnicndos  omncs  mo- 
tus  ,  itcin  ocdinata  non  cft  atquc  adco  confufio- 
ncm  paritt 

1608  Georgius  Hcvifcius  Medicus  &  Mathe- 
matinis  Commcntarium  cdidit  in  fphxram  Pro- 
di  Diadochi  fitis  clartim  Sc  longum ,  in  quo  ex- 
plicarionis  graria  multa  addit  ad  aftronomiam 
pertincntia. 

Huic  adjundhis  cft  computus  ecclefiaftian 
cum  Kalendario  triplici,  &  prognoftico  tcropcfta- 
tum  ,  cx  ortu  &  occafu  ftcll.irum.  Habct  itcm  ta- 
bolas  afccnfionuin  re6brum,obliquarum,  quamt- 
tatis  dicnun,  declinacionum,  amplitudinutn  orci- 
variim  pro  clcvationc  gtadus  48.  In  quarto  Augu- 
ftx  Vindchcorum  1609. 

Anno  1 609  Joannes  Antonius  Maginus  Pata- 
vinus  Bononix  publicus  Mathcmaticus  pritnum 
inobile  duodccim  libris  contcntuin  cdidit,  in  quo 
lubcntur  varia  problemata  trigonometrica ,  gno- 
monicj,  geographica,  cum  magno  trigonomctrico 
canone ,  &  magna  primi  Mooilis  tabula  ad  de-> 
cadcs  primorum  lcrupulorum  pcr  utriuroquc  latu* 
fupputata. 

In  primo  libro  ttigonomctriam  fphxricam  vi* 
detur  abfolvcrc.  Primo  cnim  docct  modum  con- 
ftiracndi  canonis  finuum,  rangcntium ,  &  fccan- 
riuin. 

Sccimdo  triangula  fphnica  redangula  folvtt. 
Tcrtio  obliquanguta. 

In  (ccundo  agit  dc  aliqua  nncthodo  peculiari  in 
qua  ope  ahcujus  tabulx  fibi  proprix  folvuniuc 
nrianeula  fadli^s.  In  Ubro  tcttio  alias  praxcs  tra- 
dit  lolvcndorum  triangulorum  fphxricorum  rc- 
dlangulorum.  I11  quarto  obliqu.ingulonim.  In 
quimo  problciTuta  gcographica  folvic  ad  fplur- 
ram  rcdam  pcrcincnria.  In  fcxto  ad  fphxramobli- 
qtiam.  In  lcpcimo  prnblcmaca  gnomonica  cradit« 
In  o(£lavo  problcmaca  primi  inobilis.  In  nono  pro- 
blcmata  ad  tempus  fpedtamia.  In  undccimo  pro« 
blcnuta  gcographica.  In  duodccimo  problcinata 
.-id  monis  planctanim  &  comctanim  fpcftantia.  In 
finc  habct  duas  tabulas  valJc  amplas  ad  folutio- 
ncm  triangulormn  fecundum  fuaiu  nKthodum 
ncceftarias. 

Opus  immcnfum  in  quo  multx  rcpcticiones 
func.  Videtur  autcm  non  fatis  cxplicuiflc  ufum  & 
artificium  fuarum  tabubrum  \  puco  autcm  quod 
non  faciliiks  his  tabulis  quam  communibiis  loga- 
rithroorum  triangula  folvantur.  Potcrat  toca  hu- 
jus  Opcris  doikrina  partcin  fcxt.im  voluminisnon 
obttncrc  &  clariiis  proccdcrc.  Fcdt  itcm  fccunda 
mobilia. 

1610  Prodicrunt  Tychonis  Brahc  Aftronomi* 
progymnafmata.  Primd  agit  dc  rcftirucionc  mo- 
tuum  folis  &  luni  ftcllarumquc  incrranriuin ,  & 
prxccrca  dc  admiranda  nova  ftcUa  CaJfyopcyx 
anni  1571, 

Doftrina  optima ,  &  cxqXufiris  nix»  oWcrva- 
tionibus,  fcd  inordinata  ,  ncc  iia  fatis  bcni  cxpli- 
cata.  Ejufdcm  cpiftol.nrum  aftronoroicanim  libri. 

Cckbcis  cft  auilioc  iftc  inccr  Aftionomos,  cum 

Dullu» 


&  illuftribus  Mathematicis. 


fiullus  flt  <jui  imjorfs  expcnfas  in  obrcrvationi- 
bus  aftrononiids  titc-  pcraccndis  fcccrit  ,  imde 
tu  aftronomi*  rcftitutor  ab  omnibus  habctur. 
Utrumque  Opus quarto  Uraniburgi  1610. 

1610  Hvctoninuis  Zanchius  Bergomas  V.i- 
ria$  divinatiomnn  fpccics  rcfutavit  potuis  thcolo- 
gicc  &philo(ophic^  quam  mathenuticc. 

Thomas  itcm  Eraftus  fccit  dcfcnfionem  libclli 
Hvcroniini  Savonarolir  dc  aftrologia  divinatricc, 
advcrfus  Chtiilophonim  Stathmtoncm  Mcdicum 
Coburgcnfem.  Hanovije  in  ofkavo  1 6 1  o. 

1610  Ptodiit  fphzra  Joamiis  a  Sacro  Bofco 
emendata  ,  auila  Sc  illiiftr.ita ,  ciim  fcholiis  Elia: 
Vincti  Santonis  &  Francifci  Fundkini.  Itcm  Al- 
berti  Hcronis  &  Chriftophori  Clavii  brcvibus 
Commcntiriis. 

Huic  Opcri  adjun^bum  eft  compcndium  in 
fphiram  pcr  Picrium  ValeTi.inum  Bclluncnfcm  , 
Cc  Pctri  Novii  Salacicnfis  nonnulla  dc  clim.iiibus. 

Opus  Bcilc  ,bonum  t.imcn  Sc  utile.  Colonix 
Agrippinc  in  odavo  i^io. 

i6io  Joarmis  Kcplcr  Mathcrnatici  Cxfarci. 
Ditrcrtatio  cum  Nuncio  fydcrco  nupcr  ad  Mor- 
talcs  milTo  ^  Galilzo  Galila;i  Mathematico  Pa- 
taviiio. 

Occafio  faibcndi  fuit  liber  ^  Galilxo  confcri- 
ptos  in  quo  loqucbatur  de  Novis  Planctis  circa 
Jovem  dctc^s.  Hic  autcm  novorum  planetarum 
introdii^lio  convellcrc  vidcbatur  Joannis  Kcplcri 
myftrria,  qui  totius  Aftronomii  placitaex  corpo- 
tibus  folidis  duxerat.oftendcrifquc  conatus  fiierat 
non  plurcs  potuilTc  clfc  planetas.  Cum  crgo  illius 
doilnna  hoc  Sydcreo  Niincio  convcllcrctur,hanc 
qu.i/i  relponfioncm  dcdit.  In  quarto  Pragac  1610. 

ifiii  Nicolaus  Mulcrius  Dodlor  Mcdiais  & 
Gymnafiarcha  Leouvardianus  cdidit  tabulas  fri- 
ficas  Imz  folares  quadrupliccs  c  fbntibus  Claudij 
Prolcmii,  Rcgis  Alphonfi,  Nicolai  Copemici  Sc 
Tychonis  Brahc,  quibus  acccffcrc  folis  tabulz  to- 
tldcm,  Uini  itcm  totidcm,  Tychonis  Hypothcfcs 
illuftrata! ,  Kalcndarium  Rom.inum  vctus  aim 
niethodo  Pafchali  cmcndata. 

H.r  tabtil.T  nihil  habcnt  dc  quinque  minoribus 
plinctis,folcmque  tantiimmodo  &  tunam  fpcAant 
Ptolcmaicx  traduntur  in  annis  Julianis ,  SC  .innis 
Nabonairari.  CommodifTimc  cxiftimantur  ad  ec- 
rlypfcs  indagandas  ficillimiqiK  conftruuntur. 
Suo  tcmpore  fiddifnmx  funt  cxiftiinati ;  i  mul- 
t's  fucrc  typis  imptefrx  cum  multis  crratis.  Illi 
funt  corrcfti  qui  initio  fubfcripri  funt  authoris 
chyrogr.ipho. 

'6ti  Chriftophonis  Cl.ivins  Bambcrgenfis 
Societatis  Jcfu,in  fphiram  dc  Sacro  Bofco  Com- 
mcntarium  cdidit  fatis  .implum ,  in  quo  plurima 
habcnrur  ad  aftronomiam  pcrtincntia.  Dividitur 
in  quatuor  capita. 

lupriraocxplicatur,  quid  fit  fphira,  ccntram, 
*x's,polus,  quot  fint  fphxrx,  figura  mundi. 

In  fccundo  de  circulis  fphzri,  corumquc  offi- 
ciii. 

In  tenio  de  ortu  Sc  occafu  fignorum,divetfitatc 
dierum,  divifionc  climarum. 

In  quartodc  circulis  Sc  motibus  planctarum,5c 
oufis  cclypfiuin.  Adjecit  plurimas  tabuUs  ad 
primi  Mobilis  monim  pertincntcs  ,  Sc  tradatum 
ae  CTcpufculis  dcduftum  ex  analcmmatc. 

Hic  tradlatus  cft  optimus  &  clarus  viamquc  ad 
Aftronomiam  apcrit ,  potcriique  dici  ad  Aftrono- 
iniam  ifagogicus. 

x6ia  P.Chriftophonis  Griftnbcrgcnis  Halicn- 
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fis  Societatis  Jcfu  cdidit ,  catalogum  reteres  affi.. 
xariun  longitudincs  &  latitudincs  conflrcntcai 
cum  novis.  Tum  inugiiuim  ctrlcftium  pcifpcai. 
v.im  duplicem  ,  altcram  raram  cx  poLi  mundi  in 
diiobus  Hcmifphxriis  ,  xquino<ai.ilibus  pcr  t.ibu- 
las  afccnhonum  rcaaiuin  &  dccl.nationum.  alrc- 
ram  novam  cx  mnndi  centro  in  divcrfis  planis 
globum  ccrlcftcm  tangcntibus  pcr  tabulas  parti- 
tularcs.  Opus  utilc  in  quarto  Roraz  16 1 1, 

1611  StthusCalvifius  Elcnchum  cdidit  Ka- 
lendarii  Grcgoriaiii,  in  quo  crrores  qui  paflim  in 
fliini  quanritate  &  epaftis  qni  fcfta  mobilia  vU 
lioliflimc  dctcrminant ,  comuiiituntur,  manifcfti 
dcmonllcaiuur  ,  cum  duplici  Kalendarii  lucUori» 
formula. 

Hoc  Opus  in  plcrifquc  nihil  probat ,  Sc  mali 
totnm  ncgotium  cxplicat.  Agit  ann  acriinonia  in 
Clavium  indigna  homine  hoiicfto.  Francofurti  in 
(]uarto  1611. 

Huic  clencho  abundc  refpondet  qDattior  libri» 
P.  Paulus  Guldin  Societatis  Jefu  ,  qui  libniin 
quintum  addidit  dc  ratione  ac  praxi  Knlend.irii 
Ecclcliaftici  Chrifti.inor«m,&  computi  Hcbrzo- 
riim. 

Tr.»ftatus  P.Chriftophori  Clavii  Bambergcnfij 
in  fphiram  Joaiinis  dc  Sacro  flofco  Impuiru» 
cft  Lugduni.  In  quarro  i6ox. 

1611  Chriftopliorus  Clavius  Bambergenfis  i 
Socictatc  Jcfii ,  Romani  Kalcndarii  a  Gi  cgorio 
dcciino  tcttio  rcftituti  julTu  fummi  Pontificis  Clc- 
mcntis  odavi  cxplicationcm  cdidit.  Fuit  autein 
unus  ex  iis  qui  hujufmodi  cotrc^tioni  opcranl 
fuam  navavit.  Lilitis  tamcn  prxcipuas  in  ea  corre- 
dlionc  p.ittes  obtinuir. 

Occafio  fcribcndi  fuit  quod  in  corrcAione  K*« 
Icndarii  fafta  fub  Gregorio  XIII.  fiinplidtcr  pro- 
ponerctur  ipfa  corrcdbo,  ncc  raiio  rcddcretur,  fa- 
tis  maniftfta  air  ita  ficri  convenicbat.  Exqutu 
fiebat  ut  .nb  hircticis  piidpuc  impcterctur ;  qii.i- 
rc  ut  iis  fimul  omnibus  tcfpondcrctur  ,  onMnbut- 
cjuc  conftarct  qukm  fapicntcr  clfct  inftituta  hic 
corrcflio.jiiflit  fiimmus  Pontifcx  ut  ea  dc  rc  fcri- 
berct  Clavius.  Qiiod  hoc  Opcre  prxftat  &  qnnfJ 
dc  novo  toMin  correflionem  inftituir ,  nonnihil- 
que  priorcm  corrtftioiicm  immutat. 

In  hoc  igitiir  Opcrc  prim5  proponit  compcn- 
diiim  novi  reftitutionis  Katcnd.irii  mifrmn  k 
Grcgorio  XIII.  ad  ptincipts  Chriftianos  uiii  cuin 
Kalcndario. 

Incipit  cxplicationcm  ab  iis  qui  facrz  lirren, 
&  Patrcs  dc  hacmatcria  tradidetuiu.  Tuin  ratio- 
ncs  cur  corrigi  dcbucrir  Kalendarium  ,  ncmpo 
proptcr  mutationcm  iquinoftii,  &  filfiratem  au- 
rei  numcri.  Tum  explicat  correaioncs,  pricipui 
vcr6  cp.iftas  in  loaun  numeri  aurci  rcftituras  ,  SC 
modum  pcr  eas  invcnicndorum  noviluniorum , 
nun  cvclum  folarem  docei ;  exindc  de  frftis  mo- 
bilibus  loquitur  ,  modofque  varios  tradir  fuppu- 
tandoruin  plcniluniorum  pafahalium. 

Hibct  itcin  brevcin  compntuBi  ccclefiafticum 
per  dicitoruin  aniculos  Sc  t.ibulas  rraditas. 
^  Addita  eft  apologia  Kalendarii  novi  advcrfui 
Michairlcm  Mocftlinum  Mathcmatioim  Tubin- 

^"in  "^uo  Opcre  cndcm  fcxi  habct  qui  in  fuo 
Kalcndario  difta  funt  cum  minori  ordinc ,  co 
qilod  cogatur  refpOnderc  objcftionibus  Mocft- 

'  "in  Kalcndario  roultas  habct  tabulas  iitutilf»- 
Doftrina  cater oquin  folida  eft  &  bona.     ^  ^  ^  ^ 
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ediJit  in  q;io  coinjmmcs  tantum  notioncs  &  dc- 
^i;;;  rincntur  n.ctl.oaic^  digcftx.Fr.bur- 


,/.1  j  GAilxui  Galilxi  Linccus  Florcntinus  &: 
M.uhematicusmagn»  Ducis  Hctrurii  fctiptlt  Ita- 
licc  Hiftoriani  &  dcmonftrationcm  macuUrum 
folarium  tribus  littctis  ad  Marcum  Vcizctum 
fcriptis. 

Addiix  funt  alix  littctx  ad  cumdcm  Vclzcriim 
Apcllis  poft  tjbulam  latcntis  ncmpc  Pitris  Schci- 
ncii  c  Socictatc  Jcfu,  ad  cumdem  Vclzcrum  dc 
iifdan  Maailis  Sc  Jovis  fatcllitibus.  Romx  in 
quarto  1615. 

Anno  161  j  edidit  magniim  canoncm  fimnim 
jam  olim  i  Gcorgio  ]oac]iimo  Rhctico  ingenti 
labotc  fupputatum  ,  in  quo  radiui  fuppon|tur , 
1, 00000, 0000, 00000.  ad  dena  qnxquc  fcrupula 
quadrantis  pro  primo  &  ultimo  gr.u)u  quadian- 
tis  ad  fmg  ib  fccunda  adjundis  diffcrcntiis  pri- 
mis,  fccundis,  &  tcttiis,  &  ali^- 

Opns  immcnfi  bboris    utilitatis  maximx.  In 

Trigonomctria. 

>6i4  P.  Chriftophonis  Schcincr  Socict.itis 
Jcfu  Difqiiifltioncs  nuthcmatic.Ts  edidit ,  dc  con- 
trovcr/I;s  &  novitatibus  aftrooomicis  ,  funtqiic 
thc^cs  pauld  ampliorcs  ad  difputationcm.  H.ib;.nt 
mulu  curiofa  Bc  nova.  In  quarto  Ingoiftjidii 
1614. 

1614  Auguftimis  Niphus  Philofophus  SuclTa- 
nusde  Aiignriis  libros  duoscdidit.  lii  priino  vani- 
tatcs  omncs  ab  antiquis  circa  aiiguria  prolatas  tc- 
ftrt. 

Sccuitdo  libro  caiifis  &  opinioncs  quibus  hu- 
jufmodi  vanitatibus  fidcm  dcdcriint ,  reprobat. 

Idcro  de  dicbus  cnticis  Itbros  dtios  cdidic. 
Terttum  dc  ptogm>ft<cis ,  in  qiiibus  roulta  futu 
vana,  multa  tamcn  utilia  ad  mc.iiciii.im, 

Huic  Opcri  additus  eft  Rodolphi  Goglenii 
mcdici  afttoiog'z  gcncralis  hbcr  unus  contincns 
gcncralcs  n ;i.»r(i.im  prxceptioncs  6c  canoncs  cla- 
nfliinecxplicatos.  In  quarto  Marpurgi  1614. 

16 «6  Antonius  Sanu  Ripomarancius  LcQor 
publicus  Mathcm.mim  in  Pifaiu  Ac.idunia  ,  6c 
Cofmographus ,  traa.uumcdidit  dc  comctis  ,  in 
quo  oftcndcte  conatur  comctas  coclcftcs  tiTc  ,  & 
in  rcgione  clcmcntari  produci  non  polTc.  Anti- 
quos  autem  afrtimit  comctas  ut  .mni  iji?.  annl 
i6o4.aliofque  cx  dcfcftu  parallaxis  in  ccelo  fuitlc 
contcndir. 

Addidit  Sc  aliquod  capnt  &  fphxram  ignis  Sc 
acreara  moiu  circubri  viginti  quatuor  horarum 
non  moveti  oftcndit.  Fiorcntix  1 6 1 6.  in  quarto. 

><i6  P.  Rcdcmptus  B.iranz3nus  Vcrccilenits 
ex  Otdinc  patrum  Paiilinorum,Uranofcopiam  fcu 
tradbtum  dc  cocio  cdidit.  In  prima  partc  coclcftia 
pridicata  communiora  explicat  potius  philofo- 
phiccouam  mathematicc. 

In  fccunda  partc  agit  dc  particularibus  coclis. 
1  ot  enim  agnofdi  quot  motus.Explicat  itcmptin- 
opiaaftrologir  judiciarix.ln  finc  habct  Opufculu 
^uo  docct  roahodum  confictcndi  aimuum  pro- 
p^wlUcon  fccundum  rocntem  aftrologorum.  Col- 
«g't  tamen  in  fine  ex  variis  .luthoribus  progno- 
«'camutationnmwris  ,  de  motibus  coclcftibus 
nimim  c,„3|-,     ^^^^  ^  ncropcquafi 

ph'lolaphu,.  nrq„c  .-,d  particularia  fatis  dcfccndit. 
inq-tarto  Cnlo,,;!  Ml„brogum  x6,6. 

»6 »7  loauncs  Kcplcr  CxfarU  Maihemaiicus 


Ephancridcs  rootuuro  coelcftium  pro  quatnor  an- 
rui  conipoliiit,  incipicndo  ab  anno  «617.  cx  ob- 
fcrv.uionilHis  Tychonis  Brahc  ,  &  hypotlicfibus 
fi  ii  tabiiiis  Rudolphinis  ad  mcridianum  Urano- 
pyrgicum.  Prxinittitur  cxplicatio  prxfcnim  pro 
motii  luni ,  in  qiio  rcccdii  i  Tychonc.  Rcfpondcc 
Davtdi  Fabricio,  &  cxaminat  cjus  opinioncs  cir- 
ca  umbram  tcrrx.  Dat  cti.im  lationcm  cur  noii 
obftrvct  formaro  Ephemcriduro  confuctam. 

Adjcilx  luiu  Ephcmcridi  1617.  obfervationcs 
mctcorologicx  ad  dies  finguios  Sc  aftronoroicx 
nonmillx.  Lincei  Auftrix  in  qiiarto  1617, 

16 17  Nicoiaus  Muicrius  Mcdicus  &  Mathc- 
fcon  profcllbr  Groningx  ,  Nicolai  Copcrnici  To- 
rinciills  aftronoroiam  inftauraiam  iibri  fcx  coin- 
pichcnfam  qui  dc  rcvolutiombiis  infaibuntur, 
intcgritati  tcftituit  notifquc  iliuftravir. 

Liber  primus  nonnulla  habct  gencralia  circa 
locuin  telluris ,  vctcremquc  opiniontm  dc  tcrra 
^nmobili  dcpcilerc  conatur  ,  dc  tripiici  rootutcl- 
lufis  agit.  Halict  itcro  nonnuiia  ad  trigonoinc- 
triam  Ipedantia. 

Seaindus  do^lrinam  primi  Mobilis  tradit. 
Tcrtius  dc  foic  cjufquc  motibus  &  hypothcll- 
bus,  prxciptic  dc  prxccilionc  xquinodtiorum. 

C^urtus  de  lunx  dnplici  inxqualitate,  item  dc 
dijractris  app.-irentibus  foiis,  lunx  &  tcrrx. 

Qiiiiitus  dc  moikbus  quinqnc  plancianiro  in 
longitudincro. 

Scxius  dc  inoni  in  latitudincni. 
In  finc  addttut  aftronoroicarum  obfcrvacio- 
num  thcfaurus. 

Notx  cum  calailo  \  Mulerio  .addiix  hanc  do- 
^rinam  clariornn  icddunt.  An^crodami  in  quac- 
to  1617. 

1617  Josuincs  Antonius  Mnginiis  Patavinus 
profeflbr  Mathcmaticaruin  in  Colicgio  Bono- 
nicnfi  hanc  Scaiigeri  Diatrib.im  confutat ,  ficuc 
i>ova  qiixdaro  doginata  de  ftclla  poiaii ,  &  muta- 
tione  xquinoAioium  &  ftdlarum  (ixarum  itnino- 
bilitate,  6c  vaiiis  aiiis  rcbus  aftronomicis. 

Puto  tamcn  hic  aitcrcati  dc  rc  nullius  rooroenti. 
Oftcndimus  cnira  pcr  fulam  mutationcin  poli 
nnindi ,  ncmpc  ut  circa  aliud  pundlum  ph^licum 
&C  rcalc  ccclum  movcrciur  cxplicari  pollc  faciii 
motum  ftciiarum  in  confcqucntia ,  cnm  pcrinde 
fit  aut  ftellas  promovcrc  in  confcqucntia  aut  fc- 
fiioncm  vernam  in  antccedcntia  rctrahcre.  lo 
quarto  Romx  1617. 

1617  Chriftophonis  Sehcincr  Socieutis  Jcfu, 
Opufculiim  cdidit  dc  rcfra^lionibus  coelcftibus, 
finc  folis  cllyptici  phxnomcnon  iliuftravit,  variaf- 
quc  aftronoinoriim  circa  h.inc  materiam  difficul- 
tatcs  foivit.  Opus  cft  in  qno  mulia  circa  hanc 
materiam  &  ciica  tubum  optiaim  optima  coiui» 
nentur ,  non  taracn  fatis  oidinata.  Ingolftadii  in 
quatto  1617. 

1618  Villcbrordus  Sncilius  pnblicavit  cocli& 
fyderum  haflTiacas  iiluftriflimi  Principis  Vvilielmi 
Hafliz  Langravii  aufpiciis  quondam  inftitutum. 

Item  Spicilcgiuin  bicnnale  ex  obfcrvaiionibus 
Bohcinicis  Tychonis  Brahc. 

Itcm  obfcrvationes  Noribcrgicas  Joannis  Rc- 
gioroont.ini  &  Bernardi  Vvaltcri. 

In  toto  hoc  Operc  prxtcr  obfcrvationcs  nihil 
aliud  habcs.  In  quarto  Lugduni  Batavorum  161S. 

1618  Saninicr  Mcdicus  Bc  Intcrprcs  Principis 
Condii  CofnK)logi.im  cdidit ,  fcu  tradVatum  de 
mundo  coclcfti,&  terrcftri,  divifum  in  trcs  p.irtcs, 
Priina  cft  de  aftronomia  5c  fpxra  ,  fcciinda  de 

gcographia. 


niqWzpd  hv  ("oo'- 


&  illuftribus  Mathematicis. 


gcographia  ,  tertia  dc  Kaleiidarto.  Toca  cius 
^{onomia  confillit  in  rcccnfcndis  conftcllatio- 


nibiis  ,  &  cairrandis  brcv-itcr  fabulis. 

Qux  liabct  de  ecographi.i  pauca  funt  &  niinu- 
ta  paritcr  dc  Kiici»dario  pauca  cxplicat ,  quatc 
totus  tradatas  cll  parvi  momenri.  Parifus  tn 
odlavo  G-»''icc  i6i«.  »  «11111013 

1619  PI"1'PP"5  Lansbcrgius  progymnafma-  plaiia^um /adcSjft!!'^' ''"'"'l""''''! 
tura  aftronomix  reftitutx  Lbrum  primum  cdidit     ftitutir  ^pparcntias  fimil 

dc  nijru  lolis ,  in  quo  nov.tm  profert  iblis  hypo- 
thcfin^ux  ncmpc  mutationcm  cxccntricitatis  ad- 
inittat.  Contcndit  autcm  fuam  hypothcfin  omni 
fxculo  convcnirc.  Difliciliorcm  t.imcn  calculum 
habct  ob  converfionem  in  fexagenas. 

Opus  optrmum  &  convcnicntibus  tabulis  in- 
ftrudum  Middclburgi  in  quarto  1619 


iUcr  rc- 


Cum  appcndice  dc  afcititii.:  l 
fc«  dc  Stc&vis  &  Comc   .  Hic'^"°"^ 
pcrfcda  cft  obfcrvatiombtls  cx  £s"  ™* 
to  Amftcrodami  ,  6z , . 


Anno  ,6»,  idcm  Jamnes  Kcplcr  Prodromum 

.tftcrf^^^ 


i.i,  Joanncs  Kcplcru    Impcratoris  Mathe-  P^^^^ZtilZ^^      ''""'f'^  P- 

matiais  dc  Comctis  trcs  hbtos  compofuit  Pri  ri  coelonnn  m7               '  ^^^^^^^^  c^^s  numc 

mum  aftronomicum  thcorcmata  conErem  d'  n-1cnr„rT;r^^^^^ 

inotu  cometarum  .  &  dcmonftrationcm  novam  &  quinolc  rLVa  rcffia  iT^K",?'""  '  ^ 

paradoxon  ptxcipu^  vcro  dc  .notu  qucm  rc^um  m  lu^cm  cd^s  2  "^^"  "'^  ^'^'''^^ 

dfe  contcnd.t  Sc  oftcndit.  Hnr  n.,„  a 

Sccmdum  Phyficum  contincntcm  phifiolo-  -"^cnull^^^^ 

Sian,  co,nctarum.H.c  hbcr  non  cft  adc6  bonus  ncc  .no.U  J.ont^^.x^Xmct^r^'"'''^ 

<i"'f  f-rc.  .r6VcC2riv;^7c7ftl- 


gnificationc  comctarum  annorum  1607.  &  1618. 
Aiigu/lx  VinJelicorum  in  quarto  1619. 

1619  V.llcbrordu$  SncUius  dcfctipfii  comc- 
tamanni  16, S.  cjufquc  a  tcrra  dift.intiajn  tradi- 
dJt,c=tcrafquc  circumftantias  tum  dc  cjus  natura, 
Sc  matcriadifputavit  bicviter. 


I  T       — ..  .....vi  uuua  cpiltOU 

Itfr^  TI  ^*'^"^'"  R-b^rtum 

dc  Fiua.bMs  Mcdicum  Oxonicnfcm  qui  ulc  Odus 
jurc  rcprchcndcrar.  ^ 

1611  P.Gcorgius  Schonbcrgcrus  ^  Socicrate 
jclu  dcnvonftrationcm  &  conftruaioncm  horolo- 
eioru.n  radio  rcfto  rcfraao  ,n  aqua,  rcflcxoin 


.Hjicaccclfit  Chriftc^^t^Rothmani  Vvillcl-     f^aZ  S^m^c  h^^^l^ZL^lT 

curau  comctx  amn  i ,  8  j .  Lugduni  Batavorum.  Pars  piima  aRit  dc  rcfradis  in  aaua  ncm.^r 

ocl. 1)1^7^^^^^^^^  '  So-  -logiuLrtro^omicum.ltalSSS 

Sccunda  pars  dc  rcflcxis  in  quocumquc  plano 
vcrticah  ,  fpcculo  p.-iritcr  vctticali ,  vcl  horolo- 
gium  horizontalc.  Itcm  in  laqucari ,  in  cylindro 
concavo,  quod  funul  tadio  dirciao,&  tcflcxo  uti- 
lc  fit. 

Pars  tcrtia  h.ibct  horologia  magnctica  nempe 
iii  quibus  acus  .nagnctica  horas  indicct. 

Mclius  funt  praxcs  traditxquam  dcmonftraiio' 
nes.  Friburgi  Brifgoie  in  quarto  1611. 

611  Andrcas  Argolus  Mcdicus  Ephcmcridcs 


dcmonftrativam  facili  modo  compofuit. 

Pjts  nrima,  Apparatus  ad  fphxram. 

Pws  fccunda,  Explicatio  fphxrx  materialis  ac 
mundanx  fimul ,  in  qua  dc  mundi  loco ,  motu,  fi- 
pra.  quantiiatc,  lumine.  Sc  umbra ,  tum  dc  partis 
elcmcntaris  loco.  ,notu  &  figura.  Prxcipuc  vct6 
« tcrra,  tum  dc  mari  &  acrc. 

In  fcftionc  fecunda  .igit  de  cccio  traditdue 
«^tononnx  ptincipia  in  traanu  pri,no,in  fecun- 
<»o  dc  luna.tcttio  dc  folc,  quarto  dc  maculis  folis. 
qutmo  dc  mcrcurio ,  fcxto  dc  vcncre,  fcptimo  de 
nivte ,  oihvo  de  jove ,  nono  dc  )ovis  comit.bus, 
dicmo  dc  faturno,  undccimo  dc  comctis  ,  duodc- 
crnio  dc  finnamcnto  ,  dccimo  tcrtio  dc  ftdlis 
novu. 

tiaUs*'^*  "'^  appcndiccin  dc  ufu  fphxrx  mate- 

Itcm  additamcntum ,  fcu  brcvcin  introduaio- 
ncmadGeographiam. 

Itcm  appautmn  ad  Mathcmaticas  ad  difccndas 
«  ptomovcndas. 

Hxc  omnia  Opcra  bona  funt  &  folidaJn  quar- 
to  Bononix  ,6io. 

M  'u* '  Chriftianuj  Longomontanus  profclTor 
ftlathcmatum  in  Acadcmia  Hai.nicnfi  Aftrono- 
nram  Danicam  cdidit  in  duas  panes  divifam. 

Pnor  doftriium  dc  diurna  apparcntc  fiderum 
jevoiutionc  fupcr  fphxra  armillari  vctcrum  in- 
«aurata  duobus  libris  explicat. 

I"  prinio  agit  dc  tti.mgi.lorura  dodlrina  ,  itcm 
compofitioncm  fpKzrx  matctialis  cxplicat. 

In  (ecundo  problcmata  primi  mooilis  folvit. 

Secunda  pars  theorias  pbnetarum  duohus  li- 
ofis  cotnplcftitur.  Prior  poft  dcfcriptiQncm  Sc 


ad  longitudincm  Urbis  Rouix  cx  tabulis  Prutcni- 
cis  fiipputavit,  primo  ab  an.io  .611  ad  i^^o.cum 
Ifagogc  Sc  caiionibus  ciica  ufijm  EphcuKridum 
fuUris  motus  .6zi.  i6zt.  162).  1614.  juxta  Ty- 
chonis  hypothcfcs.Itcm  mcthoduin  rcvoluiionuin 
anmian.m  addidit  &:  tradtatum  dc  acris  &  tcm- 
porum  mutarionibus.  Itcm  tra^tum  citca  at tc.u 
mcdicam,  aut.chirnrgicam.  Dcniquc  Cat.iloguin 
fixariim.cum  longitudinibus,  latitudinibus,  alcen- 
fionibus  rcdis  ac  declinationibus.  Romx  ,6i,. 
in  quarto. 

iJcm  ArgolusEphemeridcs  pro  tneridiano  Ro- 
inano  compofuit  juxta  hypothefcs  Tychoni* 
firahe  ab  a.uio  164 1.  ad  annum  1700. 

Cum  Catabgo  ftcllarum  fixarura  &:  tabula  of- 
tus  &  occafus  pto  qualibct  latitndinc.  Primus  to- 
mu^  varia  continct  prxccpta  circa  aftrologiam  » 
acris  mutationcs  ,  varias  itcm  tabulas  domoruiQ 
ccclcftium.  Liigduni  in  quarto  ttibustoinis  1659. 

i6it  Joanncs  Kcplcnis  Mathnnaticus  Cxfa- 
rctis  epitoroen  aftroi^omix  Copcrnicanx  ufitata 
fbrma  quxftionum  Sc  tcfponfionuaiconraipta,fiC 
iu  fcptcm  iibros  diflcfta. 

"   N  tiiraiHt 


Digitized  b^, 
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De  progreflu  Mathefeos, 


Air  nrincipia  afttonomica  in  gc- 
Priinus  tradii  pnncip- 

•^^'        ,     AAr  Cohxu  &  circulis  cju*. 
^^^/«tilSS^saoatinamaKoricx 

Lcnti.s  in  oAavo  duobus  tom.s  .6 18.  .^^^^^ 
JoanncsTardo  Canomcus  Op"5j"" 
dc^maculisfolar.U».  in  quo  conatur  oftcnd 
cfli  vcri  aftra.  T.tuKis  autcm  l.bri  cft ,  Lis  4/lrts 

In  hocOpere  licct  Sreviffimo  ag.tdc  lcnt.bus 
vitrcis  convatis  .  &  fpcciUis  concavis.  omma  le- 
vitcr.  Parifiis  inquarto  j6xi.  ^  , 

JoanncsDaptifta  Stclluti  FAbr.ancnfis  doAor, 
edidit  traftatum  Italicumdc  Comctis  cu.  t.tulum 


&philofoph,ca.  Hic  Sarfimultadixcratcontr.n 
GaLlKi  placita  &  aliorum.Huic  rcfpondit  Stclluti. 
In  hoc  Operc  multa  funt  minuta.  Tcmi  in  quar- 
to  1611. 

Anno  1619  JoannesKcplerHarmomcesmun- 
di  libros  quinquc  cdid.t.  In  prifationc  mulmiti 
invchimr  in  Petrum  Ramum,Schoncrum,&  Sncl- 
lium,  &  alios  qui  ccnfcnt  librum  dcciminn  Eucli- 
dis  I },  &  14.  dc  quinquc  corporibus  cJfe  inutiles. 
Coniendit  rationcs  cx  iis  corporibus  dcfujnptas 
continerc  totam  pLinetarum  thcoriain.  In  primo 
libro  diftinguit  varia  gcnera  quantitatum  fcibi- 
lium  ,  iic.npc  lincarum  comnKnfurabilium  longi- 
tudinc,  potcmia  tantum.&  compofitarum,  oftcn- 
ditqiic  hguras  tantum  cire  cognitas  qu«  geome- 
tricc  infcribuntur  circub  ut  trigonum.cxagonum 
quadratum  ,  oAogonum ,  pcniagonum  ,  dccago- 
num,dodccagonum  &c.Endecagonum  vcro  nullo 
modo  fciri.  In  fccundo  libro  agit  dc  angnlis ,  qui 
ita  congrucrc  potfimt  ui  totu.n  fpatium  planum 
itnplcant.  licm  de  angulis  planis  ad  angufum  fo- 
lidiim  concntrcntibus,  &  confcquentcr  dc  figuris 
folidis  qux  invicem  polTum  congmcrc. 

In  tenio  libro  agit  dc  confonantiis  valde  ob- 
fcurc  ,  ncc  kth  in  plcrifquc  aliquid  dcmonftrat. 
Multa  enim  flindat  fupcr  axiomata  qux  ncc  lumi- 
nc  naturali  nota  funt  nec  dcmonftrata.  In  genctc 
ergo  qui  muficam  ncfcit  ,  cam  in  hoc  Opcrc 
non  addifcct ;  ncc  qui  tcnct ,  aliquid  difcct.  Qux 
item  de  Pythagoreonim  tctrafti  dicit  initio.id  fi- 
ftc  fufficicnii  fundamcnto  aflcrit.  Fundat  itcm 
ottmes  harmonias  in  fcaione  cira.li  per  figuras 
regularcs  pl»n.n  demonftrabiles.  Hoc  etiam  non 
probavit ;  dcbcret  cnlm  oftcndcrc  circulum  pcr 
hujiifmodi  figuris  ita  fccari  ut  partcs  eflent  cora- 
mcnfurabilcs,  aut  (acerc  confonantian,  quod  non 
probat  nifi  dc  latetibus  ficuranim  rcfpcftu  dia- 
"Jccri.  Secundo  ctiam  f.il{um  cft  omnia  latcra  fi- 
cerc  confonantiam  ,  ita  ui  totu.n  illud  cxcmplum 
«on  vidcatur  ullo  modo  ad  rcm  fAcerc,  cu jus  n»m- 
pt  compatatio  in  omnibus  vacillat.  In  quarto  li- 
oro  agit  dc  hannonicij  radion.m  fydcralium  in 
*eita  corHmquc  cftefbi  in  cicndis  incicoris. 

lu  quinto  dc  harmonia  perfcfkifliroa  moiuum 
ccelcftnimiqu»  omnia  funt  8c  obfairc  difta  &  fi- 
w  tundatnentoiita  ui  nc  unaquidcm  nifi  fotfitan 


dum  dc  corporibus  folidis/xrcurrat  demonftratio. 

Hic  libcr  fupcrioribus  fatailis  in  quibus  ob- 
fcuritas  ut  fignum  reconditioris  dodhinx  fume- 
batui  ,  magni  fadiun  fuillct  j  in  hoc  vci6  in  quo 
authorcm  parvi  pcndimus  fi  obG»re  loqu.itui  non 
ita  \  plcriiquc  xftimabitur. 

161J  Galilzus  Galibei  tradlatumcdidit  Itali- 
cum  ,  II  SMggHMtrt,  in  quo  ncmpe  cxpcnduntur 
ca  quz  contincntur  in  libra  aftronomica  &  philo- 
fophica  Lotarii  Sarfi  Sinucflani.  Controvctfia  cft 
de  cometis  tam  dc  loco  quim  dc  motu. 

Hic  nvodus  fcribendi  pcr  difputationes  eft  val- 
dc  fufus,  multaque  continct  inutilia. 

Jacobus  Capreolus  Modcrator  fchol« 
Harctuianac  &profcirurphilofophix  fphxram/eu 
tradkatum  de  fphcra  cdidir,  in  quo  brcvitcr  &  fa- 
tis  clarc  tradit  circulos  coclcftcs  ,  communcfque 
quxftiones  dc  coclo  brcviter  pcrftringit.  Multa  in 
hoc  Opcrc  contiiKntur  minuta ,  &  non  bcni  dc- 
monftrata.  Multa  itcm  dida  f.nc  figtitis  atque 
adc6  quz  nuUam  ideam  rclinquant.  Parifiis  in 
odlavo  i6x). 

16x4  Antonius  de  Villon  profcflbr  Philoio- 
phiar  in  Univerf.tate  Patifienfi ,  ufum  Ephcmeri- 
dum  Gallice  compofuit ,  cum  mcthodo  etigendi 
thcmatis  coeleftis  .  modumquc  judicandi  dc  con- 
ftitutionibus  tcmpcftatum  aimi  &  rcliquonim  in- 
dc  confcqucntium .  ut  bcllorum  ,  pcftis  ,  famis  & 
aliorum  evcntuum  qui  homini  acciderc  poflum 
falva  hbertatc  ;  repetit  ca  qua:  ab  aliis  Aftrologis 
di^la  funt.  Parifiis  in  oftavo  duobus  tomis  1614. 

1615  Adrianus  Mctius  Almarlanus  profcffoc 
Mathcfcon  in  Academia  Frifiorum  ira^laiuni 
compofuit  dc  genuino  ufu  utriufquc  globi. 

In  primo  libro  agit  dc  omnibus  circulis  coruro* 
que  ufibus. 

In  fccundo  dc  fitu  cujuflibct  ftcllx  conflitucn- 
do,  dc  ortu  &  occafu,dc  thanatc  conftimcndo  pet 
globum. 

In  tertio  variorum  inftrumentorum  aftronomi- 
corum  fabricam  &  ufum,  mcthodum  itcm  defcii- 
bcndi  horologia  ex  globo. 

Hic  traftatus  optimns  eft.  Amftelodami  m 
odavo  1615. 

1615  Joannes  Kcplerus  Mathcmaticuslmpcra- 
toris ,  Tychonis  Hypcrafpiften  cluaibravit,  fca 
dcfcnfionem  adverfus  Scipionis  Claroroonrij  Cx- 
fcnnatis  luli  Dodboris  &  Equitis  Antetychoncrn. 

Occafio  fcribendi  hujus  libri  fuit  Claromontii 
iiber  in  quo  oftenderc  conatur  ,  ncquaquam  ex 
Tychonis  obfcrvationibus  concludi  comctas,  aut 
ftellas  novas  fupra  lunam  cxiftcre.  Huic  in  hoc 
Opcrc  rcfpondct  Keplcms,  fuiquc  Tychonis  do- 
dtfinam  tucmr  ,  oftcnditquc  bcne  cx  co  concludi 
comctas  coclcftcs  cflc. 

Rcfetunmr  in  unoquc  Ooerc  quaroplurim* 
obfcrvationcs ,  co  tamcn  tfs  dcduAx  ,  ( ut  Patcr 
Ricciolius  concludit )  in  ancipiti  difputationcm 
pofiiam  cflc.  Francofiirti  in  ciuarto  1 6 1  j . 

161J  Adrianus  Mcrius  Almariamis  ufum  glo- 
bi  tcrreftris  tradidit  nimis  brcvcm.  Itcm  inft.ni- 
tioncm  navigationis  marinx  ,  in  quo  multa  opti- 
ma  habet,  non  tamen  omnia  fatis  praftica.  Non 
bcnc  tradidit  dofkrinam  loxodomiorum.  Amftc- 
lodami  in  oAavo  i6iy.  ^  ^ 

1616  Henrion  profcflbr  Mathcfeon.  Cofmo- 
graphiam  compofu.t  Gallic^ .  feu  traa.irum  um- 
vcrfnlem  rcnim  ccrleftium.&  clementanum.  Itcra 
dc  proprictaiibus  &  accidcntibos  caruin  ;  libtis 
quinque. 
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.wmeii.  ■■'"'^  CUro. 

Hic  Jonnncs  Cajnillut  f:l/«-;^r 

romont,'i,s  qu6d  in  cum  .^^^    7  g^=^"<T  Cla- 

-^sta.,bu?,accr^;^:s^;:S^«^ 

Anno  .6,^.  Joanncs  Camilbs  G^^^^^^^^^^^ 
ft  Sat.oncm  cdidit  cxa.ninis  Claro,no„dr^ften" 
dit^iuc  cum  mcntcmfuam  non  intcUcxS-^Near 

i6i8.  Fratcr  H.Iarius  Attobcllus  Sehior  & 
Monrcch,o  Nob.l.s  Au.imanus  Ord.n?Minr 
morum.  rabulas  Rcgia,  cdidit  div.Tionum  d^odt 
cm  part.um  cocl.  fcu  domorum  ccclcft.We. 


fitu  icriz. 

In  fccundo  dc  circulis. 
In  teniodeortu,  &  occafu  fydcrum. 
In  qiiarto  de  tcmporc  8c  dc  obfcrvationibus 
ctelcftibas.  Ircm  dc  problcmatibus.  Hoc  cft  do- 
^na  primi  niobilis. 

Qtiinrus  gcogrnphicus  cft. 
Hoc  Opys  .lon  eft  abfolutum  ncc  fatis  ordina- 
nim,  Pjriilisino^lavo  i6i6. 

i6i6  Hcnrion  profriror  Mathcfcon  Parifiis  in 
iibro  qiiinto  fui  Cofraographix  gcogrnphiam 
rradit ,  fupponit  autcm  principia  jam  fupra  tradi- 
ra.  QH.irc  pauca  tantum  addit,  cxindc  ad  particu- 
Jarc^  dercriptioiics  regnorum  &  provinciarum 
defcendit.  PanTiis  inoilavo  i6i6 

Amo  ,616  Lotharius  Sarfius  rcfpondct  tam     cun&";;"  ^T^p';",  carlcftium  fe- 

.G.iiJa:oquam  Stclluto  in  Opcrc  cui  Kulus  ,  ra-     i yTidu S  sT" .  i       lantudinibus  i 

tio  ponJcrum  l.brar  &  fimbcll».  in  qua  c  Lotha-     4  £ne«(tjt ^  aT"A^'^^^^ 
njSarfiij  Ibra  aftronomica,  quidquc  c  Ga  fl^Ji     maTLl^  ^^T^'       ^"^'"^  P^ok- 

G^.l.i  f„.bcIUorc  dc  comctil  Sendum  ^^^^^     dcm  nt^o  "^1  ^  "^'^«^"i- 

collatis  utriufquc  rationum  momauis  ph.lof:::     p^^^^^^^^^^^^     ''^^:  f  >  «I.o^um 

^>horumatb.trioproponitur.  L.A,r  1  j  »'^rolog..im  judiciariam 

Rcpetitcaumniaqux..baliis&ifcdidbfbfc.  uTotf  K.T  ""^ f\^l-*«"^«  .6.8.  . 

r^t.  Lutctixinqua/to  ,6z6.  '^;''^^  ^'^P'""!'^^'''' Ephcmcridcs  ab  amxi 

^  .6z6  Code/ndus  Vcndclinus  Bclga  Loxium  tct Vdfnon  nn,"            •^"''^'ph'"'^  T-x  a„- 

fcu  tr.aat„m  parvum  dc  maxima  !.bliquita«  jSc  ircxaT;  «1^.^"  ''""^' 

cc  ypt.cir  edidit .  in  quo  conftituitur  hyp^thcfis  Jctui    cfufat  .^,^        I^^  P«- 

obl.qu.taiis  eclypricx  rem  tamcn  non  Jcrfl-A^  rio  JiTkVJ^^    a                '^*'""'"'"  ^«-"P^a: 

co.>ft.a,ir.  AntucTpi.  in  qu.nto  .           ^^^''^  ^d'  re;"."  -tcotoIog.c.  ac^pro. 

Anno  16,7  Prodicrunt  RMdolphinx  tabulx  Hoc  confiSrSi  .1., 

operi  Io.u,nis  Kcplcri  ct  Tychonianis  moni-  fi  m.^ti  M  i            ^'.«1««  "P5""um  in  q„o 

mcntis  errrn/>,  .  „..11  •           ,  '  niulti  Ma  hcm-uici  qoiquc  m  fuis  rcR.on  bul 

Inborar^nr  aim.iiA  ^r^i    ; 


mcntis  cxtrudtx  ;  nuUas  enim  tabulas  rcliquit 
iychoBruhc.  Occafio  autem  iftarum  tabularum 
"  fuit  qii6d  Prutcnicx  cx  obfcrvationibus  & 
f i;.c;ris  Copcrnicii  Rcynoldo  concinnatx  jam  ab 
Jn.t,o  fint  rcprchcnfx  ,  decurfu  ycro  tcmporis  ad- 
nurciarius  anno  cnim  1616.  fcx  gradus  Marj 
u  cr.us  q„im  ^.Mx  Prutcnicx  fcrrcnt.  pro^ref- 
cft  dcprchcnfus  i  quodquc  jam  f.crat  obfcr 


I  ,  1     .  .  1— ...  luit  rccion  bui 

Inborarcnt  al.quid  ccrri  circa  ncris  mvuationcs 
torfitan  poflct  coiiftitui.  Sagav.  Silefiorum  in 
quartoi6jo. 

i65o.Philippift  Lansbcrgius  Opifculum  cdidic 
nim  titulo  Commctationes  in  motum  tcrix  diur.^ 
num  &  annuum  ,  &  in  vcrum  afpcdabilis  cceli 
Typumjin  quibus  oftcnditurdiurnum  annuumque 
mon.m  qui  apparct  in  folc  &  corlo,  non  dcbcri 


««rm  a  Tychc^Br,hc^ S T.hT      a  '  7^'''""  *1'"  ^'PP""  '«^  ^■"'^  &  dcb^cri 

fcd  cum  m!S  rpr^tcn  uTca?Lrfi«^  ^J"'^^?  ^^'8'^° L--"-  ^  Ma,- 
t,.,7r..    L     LP"^.*cntuscas  pcrhccrc  non  po-     tino  Hortcnfio  nplfi-nf5  in   ,  .  


C,A  '  "-"'-"c  Lum  1  aouias  incditarctur 

iM  cummortc  prxvcntuscas  pcrficcrc  non  po- 
n^nct,  hmcOpcri  Kcplcrus  pr.xfcaus  fuir.  In 

«  '.n  logar.thmonim  &  doarinam  primi  Mo- 

in?  -  1  ^"^  '"^'f  nKtliodum  in- 

.nven.cndorum  mcdiorum  motuum  cx  tabuli, 

pro  taphircfcon,  &  dctemiinandorxim  verorum 

n^otuuni.In  tcrtia  partc  dat  mcthodum  ctiam  fup- 

fwtand.  moti.s  in  ordinc  ad  aftrologiam  judicia- 

mm.Tabuli  funt  bonx.non  t.imcn  bcnc  cxplica- 

«  ncc  orduuw  ,dcficir  ctiam  hic  author  ,  quAd 

S;^''*"''''!-*  ^  circulorumfcu  hypothefcon; 

ft.bft.tuat  caufas  phyficas  .  ita  fxpc  i  commun! 
Ph'loiophorum  fcnfi,  alienas.ut  dcmonftrationum 
ncmaricarum  vim  om.»cm  infringat  &  tcnc- 
Poflci  rota  harum  tabularum  do- 
7  nicl.uj  compingi  &  ad  mclio,  c  ufum 
der  K         P'°  Cl.Uomontius  C 
160    ll  ftcllis  annorum  ij^i.aaieoo. 

ftcil^  <!  Ir*  ^^*'*I"'^"*  dcmonftrarc  conatiir  eas 

fiis  T   1!  '  ^       coclcftcs,  advcr.     laribus,  dc  refraaionibus,  fpccil 

.V<^nonem  .  Gcramum  ,  Meftlinum ,  Digcf-         i6jo.  Dyonifius  Pctavius  Aun 
cirni,  Rigccitim,  Sanftrciam  ,  Keplcrum  aliof-     tatis  Jefa  Uranologiam  cdidit ,  fc 
quotum  rationcs  folvuntur.  rioriim  Authorum  ,  qui  dc  fphxn 

•'^rgumentum  opcris  fatis  pcr  fe  p,iret.  Rcm     ribus  Grxcc  commentati  fiint.c 
«tttem  ita  jn  omnem  parrcm  vcrfu  ut  vel  dcmon- 
*rct,  vel  faltcm  dubiam  rcddat.Cxfenx  in  quar- 
»01618.  ' 

Wcm  Scipio  Claromontius  anno  r6j6.  cdidic 
Tom.  i. 


tino  Hortcnfio  Dclfi-nfi.  In  hocopcrc  porius  ex- 
plicat  circonftantias  Copernicani  fyftematis  quim 
illud  probcr  &  ftabiliat 

1 6j  i.Ide  Ur.uiomctrix  Iibros  trcs  cdidit  in qui-^ 
bus  lunx  &  reliquorum  plancrarum  &  fixarum  di- 
ftantiar  i  tcrra  &  inagnitudincs  haOrnus  ignorar;^ 
dcnio.)ftrantur.  Primus  libcr  diftantiam  lunxi 
rerra  conftituit  minimam  femidiamctrorum  /1. 
maximam  66.  qux  non  omnino  quaJront  cunt 
diametris  npparciuibus  poftca  obiervatis.  Sccun- 
dus  metitur  folis  ftiftantias.  Tertius  rcliquorum 
planetarum  &  fixarum,  in  quibus  multa  funt  noia 
/atis  folide  dida.  . 

-  i6}0.  Prodiit  Joannis  Kcplcri  Mathcmatici 
Cxfarci  admonitio  ad  aftronomos,  rcrunaqiie  ctc- 
lcftium  ftudiofos  ,  &  variis  anni  16;  i  phxnome- 
oi  c  ufiim  aprari.     nis.Vencris  puta  &  Mcrcurii ,  in  folcm  incurfii, 
ixfenas  fcripfit     cxccrpto  cx  Ephcmcridc  anni  16}  1.  a  Jacobo 
IJ71.  adi6oo.     Bartfchio  Lauba  Paufnto  Mcdico.  ,  ..^ 

arc  conattir  eas         In  hoc  Opcrc  mulr.-<  habcntiir  dc  maculis  fo» 
laribus,  dc  refra£lionibus,  fpccillisfifc. 

"  "      lus  Aurcliancnfis  Socie- 

,  fcu  Syfthcma  va- 
ixra  eorumqiie  mo- 
tibus  Grxcc  commentati  fiint  ,qvios  fcr^omneg 
Latinos  fecit.  Sunt  autcm  fcquenies. 

Gemini  iTagoge  ad  Araii  PhxnoincnalnteSi^ 
prctc  Hildcrico. 
Pfoloroxus  de  «ppaieudif  inerraniium.  • 

N   i;  ijuSiaS, 
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Ro—  i  Joannc  Gcorgio 

"Sllis^ludi  Ifagogc  ad  At«i  phxnomcna, 
libri  irci  Intcrprctc  1'etavio. 

HipparchiBithyni  ad  Auti  phxnomcnacum 
ciufaem  {racmcntis  Intcrprcte  Pcuvio. 
^  iSdcn^  Baza  dc  mcAbusMcrprcrc  PcrcUo. 
'   Maximi  computas.lntcrprcte  Pctavio. 

Fra«mentum  Gtrcum  de  Pafchate. 

Notx  Petavii  ad  Gcminum  Ptolonmim  & 
HIpparchum.Additi  funt  yariarum  diircrtat.onuro 

libri  o&o.  r  r  i 

In  libro  primo  agit  dc  orttt  &occafu  fydcrum 

cum  labuhs  adcos  invcnicndos. 

Infccundo  dc  xquinoaiis .  (blftuus ,  alafquc 
punais  Cardinalibus .  &  odava  fphira. 
^ln  tertio  confutat  Scaligcri  Opus  Pofthumura 
circa  morumo<a..v«fphxr»:,&«q"'"«f«"™ 
anricipationcm ,  dcfrndltque  vetcres  Auihorcs. 

Qu^os  liber  eft  dc  anno  Grxcorum.prrfcrtmi 
Atri^rum,  contra  Diatnboin  Alphonfi  a  Caran- 
2a  Jurifconfulti  Hifpani. 

4>mtus  de  annis  Judatco  ,  iEgipt>aco  ,  Ko- 
maxiy  vctcrc  contra  cundcm  &  Claudiuin  SaUna. 
iium.  ,  . 

Sextus  contra  Salmafium  de  menfibus  tttic». 

Septimus  contta  eundem  circa  canicul*  or- 
tum  &  ahis. 

Oftavus  dc  Grzcoruro  «ris  ctmiputii. 

Toturo  Opus  miram  habcc  eruditioncm  8c  fo- 
liditarcm. 

lij  i.Martinus  Honcnfins  Dclphcnfis  rcfpon- 
lloncm  edidit  ad  additiunculam  Joannis  Kcpleri 
Gtiarci  Mathcmatici  prifixam  cphcmcridcm  in 
■nmtm  1614.  in  qua  cum  dc  totius  aftronomix 
rcftinuionc  tum  in  primis  dc  (Afcrvationc  dia- 
metri  folis ,  fide  nibi  dioptrici ,  &  dc  cclypn» 
bus  utriufquc  lumin.iris  luculcntcr  agiiur. 

1651.  Libcrtus  Froroundns  in  Acadcmia  Lo- 
Vanicnfi  Profellor  Ordinarius  Antariftarchn5,fiNX 
Otbis  tctrx  immobilis  librum  uniaim  cdidit. 

In  quodecrcram  S.  Congrcgationis  1616.  ad- 
Tcrfus  Pyihagorico-Copcrnicanos  editum  deftn- 
«Jitur.  In  hoc  Opcrc  inulta  affcrt  argumenta  con- 
tra  Copernicanos  ,  qux  nuHius  funt  roboris ,  eo 
excepto  quod  a  Scriptura  fumitur.  In  quarto  An- 
rucrpii  1631. 
Idem  anno  i6$4.Libnim  cdidit  cni  tirulumap- 

Efuii  Ant  -  Ariftarchi  vindcx  advcrfus  Jaco- 
mLansbergium  Philippi  fiUum  Medicum  MiU 


g' 
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aliiiquc  probta.  Parifiis  inquarroi6ji 
Idcm  aiuhor  refponfionem  compoliiic  ad  Jaco- 
bi  Lansbcrgij  Dodtoris  Mcdici  apologiam  pro 
tcUuris  moiu.  Parifiis  >n  quarto  16)4. 

Idcm  aliud  Opufatlumcdidit  contra  Gaifcndi 
Opufculum  de  Motorc  tranOato  ,  cui  titulum  ap- 
poluit  Alz  telUiris  (ia6lz.cum  phyfica  dcmonftra- 
tionc  quod  opinio  Copctnicana  dc  rcUuris  ir^tu 
fit  falfa ,  &  novo  conceptu  dc  oceani  fluxu  &  re- 
fluxu  advcrfus  Pctri  Gaifcndi  Dinicnfis  Ecdcfic 
Przpofiti  hbellum  dc  motu  impreftb. 

In  his  omnibus  fzp^  Morinus  hallucinatur, 
nec  fatis  bcni  pcrcipctc  oftcndic  luiuram  inonis. 

16)  I  Prodiit  in  luccm  OpufcuUim  Galilzi  Ita- 
lic^  &  Latin^,  cui  titulus  Nora  antiqtu  fandtifli- 
morum  Patnim  &  probatorum  thcologorum  do- 
^na  dc  facrc  Sctipturz  teftimoniis  in  coclufio- 
nibus  mctc  naiuralibus  qux  fL-nfacacxpcricntia, 
&  necelfatiis  dcmonftrationibus  evinci  polfunt, 
tcmcri  non  ufiirpandis,  a  Galilio  Nobili  Floren- 
tinojPrimario  Ducis  Etruriz  Maihcm.itico.  Hoc 
Opus  non  dcdit  in  lucem  Galilzus,fcd  Robcrtus 
Rolcntinus  Borulfus  allatum  cx  Italia  manufcri- 
ptum  Italice  Dcrncggcrotradidii  in  linguam  Laii* 
nam  vertcndum  ,  an  fidelitcr  ncc  nc  dubitatiir. 

1651  Adrianus  Mctiut  Mathcfeos  profiHrot 
Ordinarius  in  Acadcmia  Frifiorum  piimum  mobile 
aftronomicc ,  fciographici,  georoctrici  fii  hydro« 
gnphicr,  cxplicuit  quatuor  tomisi 

Primum  lonuun  in  quiuque  libros  dividir. 
Priroo  libro  poft  Aftrotvomix  dcfinicioneni 
Sphxrara  ftellarum  dcfcnbit  ,  originem  dccem 
circulorum  in  quatuoi  hypothcfibus  oftcndit.dic- 
tum  ac  no^bum  viccs,  ortus,  zoius  ,  aliatjuc  ad 
Gcographiam  fpcAantia  cxponit. 

Sccundo  litus  ftellarum  per  longitndines  &  la» 
ticudines  ,  afcenfionc*  redas  ,  &  declinationc» , 
onus  earumdcm,  circulos  vcrticales,  elevationum 
dircAiones,aliaquc  fimilia  cxplicat. 

Tcrtio  agit  dc  obfcrvationibus  fydcrum  ,  pei 
aftrolabium,  radium,  0c  glubum. 

Qiurto  nova  mcthodo  horologia  fciaterica  pcx 
fphzram  &  tangentium  tabulas  conftruit. 

Qi^iinto  oibem  tcrreftrcm  dcfcribit  nov.imque 
navigandi  artem,  pcr  globuro  &  canoncin  rumbo- 
rum,  ab  authorc  uipputaturo. 

Sccundus  tomus  habct  trcs  partes,  Prima  habct 
dcfCTiptionon  aftrolabii  patiicuUris  in  pbno  fd- 
licct  tropici  Capricorni. 

Pars  fccunda  quatuot  libros  habct ,  PnmO 
aftrolabium  generale  conftniii. 

Sccundo  problcroau  ptimi  Mobilis  in  codcm 
aftrolabio  oftcndii. 
Tcrtio  domicilia  ccelcftia  &  dircftiones  « 


dctburgenfcm  \  in  quo  dccrctum  %\n(Xx  Congrc-     triangulis  fphzricis  proponit 


giticmis  i6i£.  &  165;.  itcnim  dcfcnditur.  Mui- 
ta  a^rt  argumcnta  c  Phyficis  pctita  qux  nul- 
lius  funt  robotis,.&  proccdunt  cx  non  fatis  intel- 
leftis  rebus  inithcmaticis.  VJnumlcgitimum  tan. 
ntm  profert  ex  facra  Scriptura  pctitum.  Antner 
pixinquarto  16)4. 

»6)1.  Joannes  Baptifta  Morinus  Francopoli 
tanus  Doftor  Mcdicus ,  &  Regius  Mathcmatum 


Quarco  problcmata  geographicJ  codcm  aftro- 
labio  folvit. 

Pars  icrti.-»  trigonometriam  complcftitur. 
Tertiustoimis  dicitut  hiftoria  aftroiiomica  tri- 
btis  hbris  comprchcnfa. 

Priinus  hiftoriam  de  fitibus  aftrorum  &  pe« 
aftrolibium  &  pcr  triangula  iiadit. 

Scnindos  Gnomonicin  qui  in  aftrobbio  &  m 


PtofirfToT  ,  cdidit  Opufculum  aii  lituluin  appo-     angulis  fphzricis  horologia  dcmonftrar. 

Tomus  quamis  Georocirica  aftrolojK'^- 
Primi  parte  problcmata  ptimi  Mobihs  gcome 
ccfolfit.  .  . 


»  Famofi  &  antiqui  ptoblematis  dc  tel\uri» 
jnotuTcl^,i„g  haftcnus  optata  folutio.  Qiii  ti- 
^ius  potir.s  jaftabundc  ,  quam  vcrc  apPoTitus. 
RjamTw  CT^im  mnlta  hibcat  oprima  nihil  tamen 
ucmonftrat.licct  cwn-.iria  arjriimenta  folvat.  Re- 
tclUi  auttm  ttgumcnta  4  kcplero  ,  Lantbci- 


tricc 


16,1  Claudius  Bcrigardus  in  Academ.a  Pifa- 
na  Philofophii  nrofcifot  Dubitationcs  edidit  in 
Dialoguin  Galil»  Lyocci  ja  Codcm  Gymnaf.o 
°  Maihcinatici, 


&  iiluftribus  Mathematicis; 


Mat{iemaiid,in  qntbus  nocatur  vcl  Simplicii  pri- 
varicatio  vcl  fiir^icitas,  quod  nullum  cfficax  fu- 
pcr  cllc  pcrip.itet;cis  argumcntum  ad  probandaiii 
terrx  immobiJitJtcm  tam  facil^  conccflcrit. 

Occarto  fcnbendi  quod  Dialogum  Galilseus 
inAituerit  Je  Syttcmatc  raundi  ,  inrroduxeritque 
fiinplicium  qui  partcs  Ariftotclicas  fc  communem 
nrntcntiam  tueacur.  Cum  aiitcm  in  hoc  dialogo 
G.ilJxiis  non  ca  omnia  dicat  pro  hypothcfi  com- 
nwn/,  qtix  vidcbantur  poffc  dici ,  jurc  Bcrigardus 
eain  reprchendit ,  afftrtquc  aJia  paul6  mcliora. 
FlofCinia:  inqa.ifto  t6j8. 

In  tenii  do<arinam  primi  Mobilit  in  fupcrfi- 
dcbus  planis  pcr  fciatcrica  dcfcribit  tres  tabuLis 
gcographicai ,  Sc  mmbonim  lotamque  artcm  na- 
vigandj  rradic.  Opus  optimum  &  clarum.  Am- 
liclodami  iti  quarra 

Anno  r6ji.  Parus  GafTcndus  duabus  Epifto- 
lis  oftcndit,  8c  refcrr  apparentiam  Merairii  llib 
difco  folis  tranfcnntis.qux  quatuot  horis  fuit  tar- 
dior  quam  cxhibercnt  Kcplcri  tabulx. 

Scaind.i  cibula  oftendit  Vcnerem  fub  fole  non 
apparuilfc ,  &  confcquentcr  Kcpleri  vaticinium 
vatuim  fuiirc,  ita  parum  exadc  conftitutus  cft 
noram  fyJerum  motiis. 

Anno  1631  Philippus  Lansbcrgius  Gandaveh- 
I»  tabuLis  motuum  cttlcftuim  pcrpctuas  cx  om- 
mtim  tcmporum  obferv.irionibus  conftitutas.tcm- 
poriiinqtic  omnitnn  obftrvationibus  confcntien- 
tescdidit  cumtheoricis  novis  &  genuinismo- 
«•jum  cilcftium  ,  &  thefauro  aftronomicarum 
oWcrvationum  ,  in  confirin.uioncm  fuariim  tabu- 
'"um.  Hoc  Opus  bonum  cft  &  ab  omnibus  plu- 
nmiiftimatiir.  Voluiirem  ramcn  primi  ut  con- 
•en/om  t.bal.irum  ad  thcoricas  pauli  incliis,& 
«arus  oft.-„diirct  :  thcorias  enim  niinis  brcviter 
"ii"'""'"  «cm  ufumita  tradit.ut  in 
niultis  itdifficik  animadvettetc  thcoricas  in  ta- 
«liis  ad  praxin  cftl-  rcvoc3t.is. 
^  Secundo  fcquhur  mcthodum  Alphonfinam  & 
'««piismdienim  fex.igcnas  mutat.  qu.-cmctho- 
Jas  qmdquid  dicat  longior  cft,a.m  «qui  opcrofa 
ifta  convcrfio,  ac  ipfa  mquifitio  immediaia 
"Kwns  qui  qniritur. 

Tertio  varictas  prxccffionis  iquinceiiofutn. 
mjtatio  cxccntriciratis  in  folc  .  &  declinationis 

«^^'ypriw.^^ontvaldcdubia.miibus 
«a mcn  fuum  calailum  irapLcat  opcrofum  quc  red- 
«'t.  cxtcra  htnh  proccdunr.  ^ 
lnialm°  P°""  ptogrcfrum  aftrono- 


nj$  Doayr  McJtt:us&  Rcgius  parifiij  m„. 
tum  proK-dur  .  trigononj^.^  cZ^l^^'^ 
trcs  edidit .  quibus  pLinorum  K-  f  u  '^'"^ 
triangulorum"heoria  \7ZZ:^i,  ^P^"^orum 
brcv.inmcquc  dcmonftrS  ^  ''«"""ffini* 

Adjungrtur  libcr  quarrus  pro  conftruA; 
bulx  logarithmonim.  &  ufu  ''^"'^""'""'^ 

Opus  optimum  &  clariflJmum  rrft.i 
cnim  trigonomariam  ad  quinTTh^orc^^^^^^ 
vocat .  Iphxricam  ad  unicim^  N.^S  ^nS; 
liobctomncs  praxes  qux  m  hac  mateTK 
Follunt.  P.infiis  in  quarto  ,655  *»^bcrf 


ru,"^"  ^"fo"ius  Rocco  Philofophus  peripate- 
r  . "  f^ctcitationcs  philofophicas  Italic^  compo- 
"J|t.  m  qiiibas  confidcrat  poficioncs  ,  &:  obic 
«'oncs  contencas  ,  tn  dialogo  Galilxi  GaLIxi , 
l.'ncc..conrra  Ariftotclis  doarinam. 

Jn  prima  agit  dc  pcrfcdbionc  mundi. 

m  fcciinda  dc  ccntro  univerfi  &  motu  cirailari 
K  accelcrationc. 

In  tertia  dc  diffcrentia  inter  ccelos  8c  clcmenta. 

'n  quarta  de  corruptibilitate  ccclorum  ,  come- 

maculijfolaribus,  tclcfcopio. 
quinta  comparatio  lunx  cum  tcrra. 
lcita  arjnuTicnta  Sc  folutiohcs  pro  tcrr;t 

motu. 

^cptima  dc  quicte  tcrrx. 
In  oftava  an  terra  fit  magnctica. 
Hoc  Opus  fchohm  fapit  lubccquc  multa  non 
ptobata  8c  mal^  explicata. 

T6i }  Joasnes  Bapiifta  Morinus  PrancopoHc»- 


cram  fcripcuram  &  fanaoll^^l^rteSuI^ 
quivc  cctntudme  altcrutra  fentcncia  tenenTfif' 
oftcnditur.  Romx  in  quano  i^,,. 

1634  Laurentius  Eichftadius  Mcdiais,8f  Phv. 
fia.s  ordmarius  in  vcccri  ScdiiK,  Pomcranonim 
Ephcmcnden  confcripfitab  anno  .6,6  &  ,5,0 
Pro  fohs  &  lunx  motibt.s  cx  tabulis  Danicis  7n 
rcl.qu.s  planccis  cx  cabulis  Rudolphinis  oim  px- 
d.a  fcu  .nftruaione  circa  uccndi  mcthodum.  ^ 

Sccondaparshabct  inftruflionem  aftronomi: 
eam  lcu  praxin  trigonometricam  pcr  Locarith- 
inos  quorum  ctiam  tabulam  ttadir. 

Tcrtia  p.irs  continct  annos  3l  iffi.  ad  iStc 
cui  acccircrunt  cciuum  aphoiifmi  dc  judiciis  ge^ 
ncthl.ac.s.    Prima  p.irs  &  fccunda  impreftk 
lunt  Stctm.  ,  tcrtia  Dantifci  1644.  Omnej  iri 
quarto. 

1654.  Prod.it  loannis  Kcplcri  Mathematid 
ohm  Impcratotis  (omnium  fcu  Opus  Ponhumum 
dc  aftfonomia  lunari ,  nenpc  ineo  dilTem  dc  ii^ 
qux  accidcfcnt  lunaribus  incolis  .  quam  luminis 
&  dicrum  divcrfitatcm  experircntur  ,  alilquft 
«ftronomica  accidentia. 

Ide.n  Keplerus  Appcndicem  cdidir  Sclenogra- 
phicam  &  notas  ad  appcndiccm ,  item  libclluni 
Plucarchi  de  facie  inorbe  lunx  ,  ex  pluri.ni$  fra- 
gmentis  collcftum  lacinc  reddidit  &c  notis  illu- 
ftravit.  In  hoc  Opcrc  dcmonftrat  in  luna  mon- 
tcs  eirc  &  valles ,  inultaquc  alia  ad  ejus  naturam 
rpcfhntia.  Opus  curiofum  &  facile. 

1634.  i£gidius  Bucherius  Atrcbas  Societatis 
Jefu  .  de  do^rinatcmporum  Commentarium  edi- 
dit  in  Vi^lorium  Aquiianum  ,  qui  floruit  circa" 
annum  4^0  poft  Chriftum,&  rujuj  lucubracioncs 
lucera  .idhi.c  non  vidcranc,  rcfcrt  itcm  aJios  an- 
tiquos  Canonum  PafcJt-iIium  fcr.ptorc». 

Concinccur  igicur  in  hoc  Opcrc  Canon  anno- 
rum  551.  fcriptus  anno  Chrifti  vulgari  4^7.  nunc 
primum  in  luccm  cditus  ,  &  ubcriore  Commcn- 
tario  illuftratus  quo  dies  paffio.iis  Chiifti,  multa- 
que  l.im  vctCTHm  Latinotum  placita  Pafchalia; 
quim  hiftorica  &  Chronologica  ctuantur  tc  illu-. 
ftrantur. 

Additus  cft  latercnluj  Laanonim  ab  anno  ,  i  i." 
quo  Conftantinus  vicit  Maxenrium  ad  41 1.  non- 
dum  cditus.  Acccdunt  nonni.lla  Faftorum  Con- 
fiilaiium  fragmcnca  ,  nondum  vifa  ,  itcm  vccus' 
Kalcndarium  tcmpore  Conftantij  Impcratoris  SC 
Liberij  P.ip«  cx  vctutilI.mo  Manufctipto. 

Hippditi  Canon  pafchalis  cum  bicvibus  lio- 
tis  Judxomm  tcmporc  Chiifti  Sc  Machabxoium 
CtcIus  Pafchalis  84.  annorum  ,  tum  ex  Epipba- 
nio  tum  ex  Chronico  Piofpcti  manufcripto.  Ad- 
difos  item  alius  Cyclus  pafchalis  toiidcm  an- 


nonim. 


^>  iijf 
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De  progrenu  Mathefeos, 


Item  Anatolii  L^d-ccnhs  Onon  Pafclxal.5 

DcL..c  PMcs  *«c-n.m  ahquot  Ph.l.pp. 
dcCxJir.cnrt  Conlil.o  .  Ambrofi,  .  Innocentji 
Prinii ,  Lconis  V.  Thcoph.li  Alcxandrini .  Cynl- 
li ,  Prorerij ,  Pafchahni,  Dyonifij  Ex.gui  abbatis 
fiotis  illullraii. 

Opus  hoc  ad  Kalcndarium  reformandam  niil- 
fet  fumroe  utilc,  &  Chronologiac  ftabilicndx  non 
panim  confcrte  potcft. 

t(Sf.  Petnis  Crugctos  Mathcmaticus  Danrif- 
canus  doarinaro  aftronomix  fphxricam  edidit 
przctptis  pcr  globnm  .  tabulas ,  tncononwtriaro 
vcterem  ,  &  logariihmica  cum  tabulis  adca.ii 
pcnincniibus. 

Libcr  primus  agit  de  circulis  caleftibtis  «can- 
gulis  eorum  ,  ncmpc  dc  doiltina  j>rimi  MobiUs. 

Libcr  fccundus  de  octu  &  occ.ilii  (yderuro  ,  af- 
ccnftonibus,  dedinat.onibus,  cactailquc  accidcn- 
tibus. 

Totus  hic  traaanis  trigonoroerriom  fupponit, 
a.jus  praxe»  refcrt ,  &  non  taroen  dcroonftrai. 
Dantifci  in  Odavo.  i6jf. 

Galilxus  Gal.lxiAcadcroix  P.fan*  Mathcnia- 
ticus  cxrr.iordin.iriiis ,  fyftcma  colinicura  ,  fcu 
dialogum  dc  fvftcmatc  mundi  cdidit  quadripar- 
ntum ;  in  quo  de  duobus  maximis  mundi  fyftc- 
nutibus  Ptolemaico  &  Copcraicano  ,  utriufquc 
ranonibtis  philofophicis  ac  naturalibus  indcfi- 
nhc  propofitis  dilleriiur. 

Primo  cotutur  oftendcrc  oinnia  expcrimenta 
qux  in  tcrra  fieriportunl  ad  infaendam  cjui 
mobilitatem  cflc  inUifBcicntia  ,  dcindc  phxmo- 
mcna  ccclcftia  corrobotando  Copcniicanam  hy- 
pothclln.  Tcnio  conanu  cxpUcarc  ceftum  marii 
pcr  morum  tclhiris. 

Reprchcnfus  foit  GaUixus  a  Sacra  Inquif.tio- 
nc  qujfi  nimis  incltnaflct  in  Copcrnicanain  opi- 
nioncm  ma|ufquc  pondus  arguincntis  dcdillct, 
cx  qua  rcprchennonc  ita  induluit  ut  mortuus 
fuerir. 

Hic  ditlogtu  Italic^  fuit  faiptus  fcd  in  Laci- 
num  converlus  i  Mathia  Bcrneggcro  qui  addidit 
prxfationcm  qiix  &  dcactiim  Congtcgationis 
rcptchcndit ,  &  alia  multa  habct  qiu;  nunqiiam 
fuere  Gahlzi.  Addit  &  appcndiccm  gcininatn 
qoa  fandx  Scripturz  loca  cum  tcrrz  mobiUtatc 
conciliantur. 

Liber  Galilzi  fi  przcisi  fpcftcmus  Copcrni- 
cananj  do^inam  in  ratione  hypoihefis,  optimus 
eft  Sc  caiuo  vito  dignus.  Latinc  in  quarco  Augu- 
ftz Ttobcc  i6j5. 

ifiyj.  N.  Duiret  Gallus  Profcflbr  Parifienfis 
Galhci  novas  planetarum  theorias  protulit,  quas 
al&rit  confotmes  obfcrvationibus  Ptolomzi,  Co- 
petnici ,  Tychonis ,  Lansbcrgij  &c  aliorum  aftro- 
i«>motum  ,  cum  tabulis  quas  RicheUanas  vocat, 
quibiis  &  loca  plaiietarum  &  ftcllariun  fixarura 
taalc  invcniunmr  ,  &  cdypfcs  folis  &l  lunz  fup- 
putantur. 

In  hoc  Authotc  Aftronomiam  non  addifccsjin- 
<:'pit  cnim  a  ptaxibus  ,  nulU  ptzmifta  thcoria, 
qui  modus  cas  tcddii  i.»tcUc£lu  d.fiicilcs ,  cmn 
can.m  ignotctut  tatio.  Hypothcfcs  itnn  profcrt 

difhcilcs  «tpotc  plcnimquc  dupUci  epicyclo  con- 

ttamc.  Vanfm  in  quano  i6,j 

frfTrfr^t  ^i""""'  S^»^°"wus  CaroloftadiusPro- 


(td  quodlibcr  tcmpus  calailari  facili  polTunt.iOpu» 
hoc  nihil  continct  aliud  nili  tabulas  &  iifum. 

Idcm  aliud  opus  cdidit  cujus  titulus  jtqnato- 
rium  afttonomicuin  ,  iii  quo  pct  lingulos  Char- 
taccos  &  qiufi  aftrobbia ,  loca  planctarum  ad 
quodlibct  tcmpus  invcniuntur.  Praxis  quidcm 
commoda  fcd  non  przcifa. 

Idem  faipfit  noiinulla  Gcogr.iph!c3. 
i6}6.  Scipio  Claromontius  Czfenas  Opufcu- 
la  tria  edidic  ,  de  fedc  fublunaii  cometaium  in 
fupplcmcntum  Antitychonis. 

Priino ,  Coiifidctatio  obfctvaijoniim  Judaica- 
ruracometzaraii  1618/Goz,  &  in  tia^  Ma- 
labarico. 

Sccundo,  Solutio catiommi  pro  coeLcfti  comc- 
tarum  fcdc.  Sunt  autcra  dc  cometis 

r  1576  Antonij  Santuti). 

I  15S1  Ejufdcm. 
Ann  <  '^^^  Chriftophori  Roth.nani. 

I  1597  Santutii  fic  Joaunis  Kepleri. 

I  i<i8  Kcpleri ,  Villcbtordi ,  S.Kllii ,  8c 

V.  Fro.nondi. 
Tcrtio  Libcllus  Apologcticus.  Amftclodami 

in  quarto. 

i6j7  P.CaroIus  Malapertius Belga  Montenfi» 
c  Socictaic  Jcfu  ,  Opus  afttonomicum  cdidit  cui 
ticuliim  pofuit  Auftriaca  fydcta  HcUocycliaaftro- 
nomids  hypothifibus  illigata.  Ptimo  dat  mctho- 
dum  obfcivandatum  macularum  folarium.  Se- 
cundo  hypothcfin  motuum  conftityit.  Duaci  in 
quarto  1657. 

i6j7  Jacobus  Humius  Scotus  ttaaatiim  Cal- 
licum  cdidit  fphirx  Copcrnici  &  Ptolomzi  ciiin 
ufibus  &  confttuftion.biis  tabi.brum  fphxrica- 
rum  Rcgio.not.tani,  ncmpc  primi  roobilis. 

Qux  habcnmr  in  hoc  Operc  ut  plurimumcom- 
rounia  funt  finc  otdinc  prolata.  Sunt  itcm  mulw 
de  Morini  difpitaiionc  circa  longitudincJ.  Pari- 
fiis  ino^avu  1657. 

i6j8  ]oanncs  Barcnchius  Opufaihim  cdidit 
Italicum  cujus  titulus  cft  ,  CmfiderMitent  fefr*  tl 
dtMltje  dt  duet  mMjfimi  SyfUmi  Tcltmatio  & 
CtptrnicMt.Xn  hoc  Operc  dcfcndit  AriftotcUcuin 
in  libris  de  calo  .  cjiifque  fcntcnii.im  pro  motu 
rtdlo  clememonim  ,  &  quicte  tarx  in  ccntto& 
motu  oibium  calcftium.Habct  philofi>phix  com- 
munis  pctipatcticx  placita  fatis  bcnc  cxplicata, 
quibus  cam  vim  omncin  tribucte  conatut  quam 
poteft.  Ea  tamcn,qiix  dicit,  funt  communia.  Pifz 
in  quatto  1638. 

1659  Philolaus  fupprcftb  fuo  noroinc  diircrta- 
tbncm  cdidit  dc  vcro  lyftcmatc  roundi  libris  qii.i- 
tuof.  Primo  libro  fyftcmata  antiquorum  Ptolcmzi 
fcilicet  &  Alphonfinotum  proponit ,  expUcat,  SC 
confiitat  tam  phyficc  quam  gcoroetrice  fcu  cx 
motibus,  przcipo^  vcri  latitudinis  planctan.m. 

Sccundo  libro  Syftcma  Tychonicum  ptopo- 
nit  &  impugnar. 

Tcrtio  aliqua  thcorcmata  necciTaria  ad  confti- 
turioncm  opinionis  Copcrnicanx  przmittit. 

In  quano  vctiim  fyftcma  invcftigat.opinioncm* 
quc  Copctnican.-im  conftiiuit  quidcm,  in  nonnul- 
Us  tamcn  rcprchendit. 

Opus  brcvc,  bonum  t.imcn  Ucet  ea  oronia  qiiz 
affcrt  non  fint  dcmonftrativa  ut  putat  autbor. 
Amftcrodami  in  quano  16)9. 

Anno  1659  Vinccntius  Rcnerius  Gcraicnfis 
Olivetanus  Tabulas  Mcdiccas  cdidit  univc.falcs, 
fcilicet  fcamdorum  inobiUmn  .  qoibus  poft  nni- 
cum  ptoftaphzrcfcon  orbis  canoncm  planctarum 

calculu4 
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&  iliurtribus  Mathematicis.  j  o  * 

calculuscxhibctot.  JuxtaRudoIphJnasDanicas,        Sccuiida  pars  fiabec  multaj  nra,P  '  • 

Lansbcrgiaiias.Pr.iccnicas,  Abhofiliiias  ,  Sc  Pto-  in  opinionc  Copernicana.  pcculivej 
lcuuicas.  Tab  ibs  autan  p.xnxit  ufus  fiinplicitcr         Latinc  donata 


finc  hypothciibiiJ.  q""c  qui  jam  aliundc  hypo- 
ihefcs  fcirct ,  in  hoc  authorc  praxin  aadifcere 
polTct.  Habtt  itan  praxiii  fiipputandarum  ecly- 
pfeon.  ^.'X  oiniiia  niinis  brcvitcr,  funt  indicata. 
Qax  vidc&intur  paulo  ubcriottra  cxpiicationcm 
rcqiiircrc. 

Anno  1 1^40  Chriftianus  Longomontanus  pro- 
fr/for  Mathcmatum  in  Acadcinia  Hafiiicnfi  Aftro- 
iioiniam  Dunicam  cdidic,in  duas  partcs  divifam. 

Priinajpars  dc  diunia  fyderum  rcvolutionc  do- 
Ariium  luper  fphcra  armiilari  duobus  iibris  cx- 
plicar. 

Pofterior  duobus  Kcm  libris  fccundum  obfrr- 
vationcsTychonis  Brahc  &:proprias  inotuum  pla- 
ncta  iim  Thconas  complcdlitur  ,  cum  appcndice 
de  ftcllis  novis  &  comctis.  Hi$  przmillt  pnco- 
gnitionum  tradacum  in  diias  partcs  divifum , 
quirum  prior  triangulorum  analyfm  compcndi- 
ofam  hjbct.  Hzc  pars  nimis  cft  brcvis,  habet  ta- 
men  raulta  bona  circa  proftaphjcrcfin,nempc  folu- 
tioncm  triangulonim  per  additioncm  ,  &  fubtra. 
dioncin  ctiara  indepcndcntcr  \  Logarithmis.  Po- 
ftcrior  dc  inarcria  ctrlornm  dilfcrir.  Prioris  partis 
Aftronomia!  Oantcz  I.ljcr  primus  habwt  divifio- 
ncm  circulorum  fpharrr,  in  quo  nihil  nifi  com- 
miinc  iiivcnies.  Sccundus  libcr  problcmata  pri- 
mi  Mobilis  fblvit  trigonometricc ,  tabtilafquc  cx 
lij  con/icit.hjbct  item  tabulam  mediationum  cen- 
tumftellarum,  ibidem  cxhibct  prxcipua  inftru- 
"fnu  aftronomica.  Item  agit  de  parallaxi  &  rc- 
n:a<aionc. 

In  aftronomi*  panc  (cainda  theorias  plane- 
tanwn  duobus  Iibris  reftiruit :  C^iotum  prior  pri- 
«iprof.Tt  triplcx  Syftema  Ptolcmaicum.Copcr- 
nicannm,Tychonicnm,tiim  dcmotu  fixarum.itcm 
fohs  &  lunx  c".-M  doftrina  eclypfium  &  ufu  Umx 
pecul  ari.  Pofterior  demotibus  roliquorum  quin- 
quc  pl  im  tai  nm  fupcr  triplici  illa  hypothcfi. 

Opiis  ift  id  po-fcibim  eft  ,  quamvis  enimqux 
«"citinitio  ,  fint  f.itis  communia ,  rcftituit  tamcn 
Jndcc  itfi  aftionomiam  totam  ,  &  ad  parricula- 
^  defcrndir  conftitiitis  ctiam  tabuhs ,  novus  illc 
lunr  cft  in  longitudinibus  invenicndis  qiii 
•dhno  non  cft  f-fficienter  cxaftus.  Circa  comctas 
nih  l  h.;b  t  novi. 

164,..  Giiillclmns  Blaeti Inftinitidnem  aftrono- 
nvcm  de  nfu  globorum  &  fphxrarum  coclcftium 
«  tcrreftnnm  duabi  s  parrbns  comprchendit. 
Un.im  feoindnm  hvpnthcfin  Ptolemaicam  ter- 
q  licffcntis.  Altcnm  juxta  mentcm  Copemid. 
"rima  duos  conrrnet  !ibros;primu  dc  adomationc 


M.ithcicon 
1^40, 


A'^^"""  agitur  de  circuiis  circa  globos, 

«dc  cirailis  in  ipfis  giobis ,  tum  dc  diftTibutione 
'fgionum ,  dc  ft-  lli$  ,  &  motucarum  circa  axcm, 
«  rootu  folts  (n  horizontc.  Secundus  agit  dc  ortu 
j  '^cafu  fydcrum  ,  dc  horoiogiis  fciatericis, 
ftat*''"^'''"""  ''^^       pfoWcnutis  con- 

Sccunda  pars  diiobus  parircr  libris  conftat. 
rimus  agit  de  ordinc  fphxranim  coeleftium  ,  de 
P^fttuaionc.dc  triplici  moru  terrx/;jufque  cxhi- 
*'t'one.  iten,  dc  conftruaionc  fpiirrx  parricula- 
1''«  ftellanim.  Secundus  agit  dc  ortu  &  occafu,& 
''orologiis  fciatcricis. 

ptima  parrc  cnntinentur  tantum  qux  funt 
*"'giri.i,exccptis  iis  qux  dc  hotologiis  pcr  glo- 
concinnandis  uadit. 


Amftcrodami 
profblFore.  Amftcrodami  in  odalS 

1640  Joanncs  ^aptifti  UozinxK  FrancoDoIt 
tanus  Dodor  Mcdicus  &  Rr„;..,  xa  l  ^  ^ 
profclfur  .  Opus  c^rcu^fi  ^''^"^}''^' 

Sftronomia  ^Ldaitt^isl^r'!  cS'""  ' 
ftituta.  ° 


re» 

Hoc  Opus  novcm  pattcs  complcainir 
Pruna  lf.gogen  comptcaitur  ad  longiiudinuni 
rciniti.un.&  ad  tabuias  aftronomicas  condcndas, 
Scciinda  nonnulla   problemata  aftronomick 
proponit,ad  longmidinum  fcicntiam  ncccfTaiia. 

Tertia  fcientiam  longimdinum  pcr  Iunam<le- 
monftrat. 

Quarta  contra  mvidos  fua  pladta  defendft. 

Quinta  CommiiTariorum  judidum  profcrr. 

Scxra  varias  epiftolas  profcrt  quibus  i  multii 
authoribus  cjus  invcntum  comprobatur.  AlFcrt 
item  aliquos  niodos  rcftituendanim  tabularum. 

In  fcptima  tcmporis  xquandi  ratio  dcmonftra- 
tur,&  Galilxi  atquc  Hcrigonij  mcthodus  dc  lon- 
citudinibus  captandis  j>cr  Jouis  fatellitcs  vcnti,i 
latur. 

Odava  dcmonftrat  Vetam  paraliaxium  io6tzi' 
nam. 

Nona  dc  rcfcadionibus  ccslcftibus  agir. 
tiuic  opcri  %|ius  litulus  apponcndus  cftct.  Ett 
eniin  traftatus  dc  longitudiniBus  rerrcftribus  in- 
venicndis,  multa  coroplcacns  aftroiiomica  ,  noii 
tamcn  nova.  Pctiaat  hic  author  judiccs  ut  prx- 
mium  dc  fcicntia  longitudinum  invcnta  adlpifce- 
retur,  fedcausi  cccidit.  Hinc  tot  qiicrimonix  iii 
judiccs  ,  prxcipuc  vcrd  in  Herigonium  qui  cura 
aliis  judicarat  problcma  pra^iic^  non  efTc  folu- 
tum  ,  c6  qiiod  innitcrcnir  obfcrvatiunibus  lunxi 
cujus  motus  haAcnus  ad  cam  prxcifionem  con- 
ftitutus  non  eft,  qui  in  t.ili  ncgotio  requiriiur.  Iii 
quartoParifiis  1640. 

Idcm  anno  1654  qninque  hujus  Operis  pariei 
jam  dederat  qnas  auxit,  aliifquc  adjunxit. 

Anno  1648  prodiit  galiice  Apologiafcu  ez« 
poftulatio  concra  Morinuin  quafi  contra  ufurpa'* 
torcm  fcicnrix  longinidimun,  ^  Rcvercndo  Patre 
Leonardo  Duliris  ex  Ordine  Recollcftoruro.  In 
quo  uftendir  fc  Morinooftcndiirc  eas  praxcs  quas 
in  fiio  Opcre  viilgavir.   Vidctur  autcm  in  hotf 
Opcrc  innucie  tale  problema  criam  praftice  folu- 
tum  cfTc  ;  itnmo  etiam  ad  captum  naiu.inim  cffiS 
accommodatuin.Scd  quim  lonpc  abfit  .ibeodccla- 
rarunt  judiccs  dati  Morinoquicri.im  hanc  apolo- 
giam  vidcnmt.Fuerunt  autem  illi  DD.Pafchaliusi 
Mygdorgius,  BouUngcrius.BeiigTan  &  Erigonius 
omni  cxceptionc  majores.  In  miarto  Parifiis. 

1641  Naralis  Durrcr  Cofinographus  regiuj 
Ephemerides  moniiim  ctrlcftium  Richelianai 
compofiic  abanno  16)7  &  16+9.  Sex  primi  anni 
funt  cx  rabuhs  Lansbcrgianis ,  reliqui  *  Kcplc- 

rianis.  «    •  • 

In  priori  parte  habcturlfagogc  in  aftrologiam; 
In  fccunda  rr.iaatus  dc  abris  mutationc. 
In  reaia  doftrinaprimi  mobilisfai  trigonome^ 

tria  fphxrica,in  qua  porius  jfraxes  quam  dcmon- 

ftrariones  rraduntur.  .  ,  „ 

In  fcciinda  parrc  habetur  ufus  t.ibHlamm  aftro- 

nomicanim  pro  rebiis  omnibus  ad  aftronomiarti 

fpc^iantibus  inftitucndis. 

t,  Dc  ctifium  myfterio.  ^ 
~  Gnofiionicfl! 
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I  Gnomoniccs  libcr  unus ,  in  qoo  traaitur 
mctiiodiis  Jclincandi  horologia  fciaurjca.  Hic 
mcihodus  omni.1  horologia  ;id  hotizontaha  rcvo- 
car  Sc  pcr  trigonoinctnam  dcvationcm  poh  iu- 
pra  talc  planum  ahifquc  circumftantias  quxnr. 
Hilx-t  multa  bona  fcd  rocthodus  difticihor  c(L 
Pafifiis  iii  qiurto  1640. 

i«4i  Annibal  dc  Spadacinc  Aftrologus  Mc- 
diolancnfis  Spcculom  alhologix  naturale  cdidir. 
in  quo  :igii  dc  hominis  inclinationibus ,  de  nati- 
vitatc  ,  dc  ommbu»  tiKnfibus  anni.  Ircm  «^J- 
bis,  mulicrculanim  inclinationibus  &t.  galhc*. 

Opu»  nuUius  momcnti,habct  &  chiromantuua 
Pariliis  I6j4  inoftavo. 

1641  Pctrus  GalTcndus  Ecdefi*  Dinienhs  Pr«- 
kaus  .ttaaamm  cdidit  dc  apparcntc  magnitudi- 
nc  folis  ,  humilis  Sc  fublimis  ,  quatuor  Ej>iltolis 
comprchenfum ,  in  quibus  compluta  phyhca  op- 
ticaquc  problcmata  proponuntur  &  cxplicautur. 
Occafio  fcribcndicft  diftJculras.cur  fol  hotizoiiti 
vidnus  ma)or  appareat ,  ciim  tamcn  rcfradlio  lim- 
borum  folis  cos  cxtra  cirnilos  fuos  vcrticalcs  non 
abducat ,  fed  tanrum  altiiis  cvchat  ,  idcoque  mi- 
ror  apparcrc  dcbcrct ;  hoc  tribuitur  ampliationi 
pupilla^  InquarroParifiis  1642. 

Idcm  alium  trAaatum  cdidit  dc  moni  imprdlb 
^  mocorc  tran/lato,  Epiftolis  duabus  comprchcn- 
fum ,  in  quibiis  aliquor  prxcipuc  tum  ac  motu 
univcrsc,  tuin  fpcciatim  dc  motu  tcrri  attributo 
diftiailtatcs  cxplicantur.  DoAcinam  continct  lo- 
lixlam.  InquartoParifiis  1641. 

164;.  Antonius  Dcufigius  Mcdicus  diifcna- 
tioncm  cdidit  dc  vcto  fyftcmatc  mundi ,  qui  Co- 
pernici  fyftctna  rcfbrmat  fublatis  multis  oibi- 
Dus  ,  &  cpicydis  ,  quibus  in  Ptolcmaico  fyfte- 
matc  humana  mens  diftrahiiur  ;  TcIIuri  autcm 
motum  tantum  diumuin  icUnquit.  Alios  itcm 
motus  tcrrz  tribuit  ,  ut  cxplicct  inzqualitatcm 
przcdlionis  zquinoAionim ,  mutationcm  ecccn* 
tricicatis  &  dcchnacionis  cclypticx  ,  qux  omncs 
inxqualiuccs  inodo  plerifquc  rcjiciuntur.  Qiiarc 
hxc  hypochcfis  non  cft  fcmicopcrnicana  pura. 

O^us  hoc  multa  habct  dc  motu'gravium  qux 
facilius  6c  graviiis  conftiiui  potcrant.  Amftcro- 
dami  in  quarco  164). 

164$.  P.  Rcyta  Capudnus  ad  Putcanum  fcri- 
pfcrac  a  fc  obfcrvatos  novcm  Jovis  fatellices. 

Pctrus  Gaftcndus  fcripfit  ca  dc  re  fuura  judi- 
ciuin,&  halLicinaium eftc  Rcytanu 

16)0.  Scripfic  icnn  quid  judicaret  dc  qaatuor 
parhcliis  co  tcmporc  apparcntibus. 

164}.  ScipioCbroiiwntius  Cxfcnas  Antiphi- 

lolauin  edidit ,  in  quo  Philoloo  icdivivo  dc  motu 

tcrrz  ac  folis  ac  fixaium  quicte  pwgnatur  ,  ratio- 

nefquc  ejus  quas  pro  demonftrationibus  affcrt 

f.\Uaccs  deteguniur.  Pofitio  cadcm  dc  rc  Copcr- 

wci  confiitanu  ,  fic  Galiloci  dcfcnfioncs  rcii- 
auntur. 

UtnimqucOpuslcaioncdignum,  Cxfcni  in 
quarto  164}.  " 

1644.  loannes  Caramnel  Bcncdiainus  Opuf- 
culum  cdidic  fub  hoc  ciculo  Solis  &  artis  adultc- 
na.  In  prupa  pattc  oftendcrc  conatur  fphxram 
aUter  tradcndain  cllc  quam  haaenus  tradica  fuc- 
«  ob  icFraa,ones  ,  qui  tamcn  confidcracio  cft 
"'gui.womemi ,  &  i  p\nuhi»  nocaca.  Inrnio 
SpWat'^"  ''^  ocris  &ac- 

gnomonica  ptomutit  inua  paucas  horas 


tradcnda.  li  non  prxftat  in  fuo  Operc  in  tpo  nul- 
\ivn  aftcrt  dcmonftrationcm  fufficienccr  cxplica- 
tam.  Horologiorum  dcfciipcioncs  varic dcformnc 
ob  ftyh  tranlpofitioncm,dccurtaiioncin,momm 
altcrnum  ,  candcbm,  itcm  folis  vicariam  in  horis 
indicandis  adhibct.  Tocum  opus  cft  cxigui  mo- 
nicnti.  In  folio. 

1644  Andrcis  Argoli  Equcs  fan^li  Marci  Pri- 
mum  Mobilc  cdidit,fca  tabiil.as  ad  ptinumi  Mobi- 
Ic  fpeilantcs.  Totum  fcrc  Opus  obtincnr  tabulx 
afccnfioniim  obliquarum  pro  fingulis  latinidini*- 
bus.  Opus  immenfi  laboris.  Pacavii  in  quarco 
1^44  duobus  comis. 

Idcm  Andrcas  Argoli  Philolbphns  dc  Mcdicus, 
&  in  Gymnafio  P..taviiio  profcHor  Mathefcon, 
Tabulas  lcaindorum  Mobilium  cdidit  juxta  hy- 
pochefcs  Tychonicas  ,  &  ccclo  dcdu&as  obfcrva- 
tioncs. 

Idcm  16  j  t  cdidit  Pandofiinn  fphiricum.tnquo 
fingula  iii  clnncntanbus  rLgionibus  atquc  zthc- 
rca  mat hcmaticc  percradtiniur.  Hoc  cft  loqninir 
dc  mctcoris  omnibus  ,  propriecaiibus  maris  cctrx 
brcvicer  tamcn  ,  &  fcic  mhil  dcmonftrando  fcd 
tantum  judicando.  Profert  iccm  hypothcfcs  pla- 
nctarum,quaium  primam  idcam  exhioct.  In  quar- 
to  i6f }  Editio  fccunda. 

Anno  164J  Ifmacl  BuIIialdus  Parificnfis  edidit 
aftronomiam  Philolaicam ,  in  qua  motus  plineta- 
rum  pcr  novain  ac  vcram  hypothefin  daiion- 
ftrantur  ,mcdiiqiic  mocus  aliquoc  obicivacionum 
authoritatc  ftabiliuntur.  Q^ix  cx  inanulcripto  Bi- 
bliocheae  Rcgix  dcfumpiz  funt  &  h.idcnta 
ignotx  fucrunt.  Tabulas  itcm  facillimas  lccun- 
dum  cain  Iiypothcfin  adjnniic,  mcthodumqucfi>- 
larcs  cdypfcs  fupputandi  finc  ulb  folutionc  criin- 
guloruin  Iphzricorum.  Addica  cft  hiftoria  ortus 
&  progrclVus  aftionomix,  Suam  Aftronoraiam 
in  libros  duodccim  diftribtiit.  In  quorum  priino 
dc  ccclo  ,  folc,  &  planetarum  motu  diircrit ,  & 
cclypticx  hypothcfcos  fxmdainenta  jacit. 

in  fccvuido  dc  anni  magnitudinc,  cxtcrifquc  ad 
motiim  tcrrx  annuum  fcu  iolis  apparentcm  pcni- 
ncntibus  ,  przcipucquc  dc  vcra  dicrum  zquatione 
agit,  &  Ptolcmxi  crrorcm  dctegit. 

In  tcrtio  dc  lunx  nvicibus  cjufqiic  hypothcfi. 

In  quarto  contincntur  ca  quz  fpcftant  ad  dc- 
tcrminandam  magnitudincm  folis ,  icrrz  &  lunz, 
&  utriufquc  luminaris  cclypfcs. 

In  quiiuo  fixanun  motum  &  obliquicatcm  2o- 
diaci  dcterminat. 

Libcr  fcxtus  Saiurni  motum  confidcrat  cciam 
lacicudinis  &  AphcUi ,  &  nodorum  cpochafque 
confticuic. 

Libcr  feptimus  idem  przftat  circa  ]ovcm. 

Libcr  o^avus  Martcm  incuecur. 

Liber  nonus  Vcncrcm. 

Liber  dccimus  eft  dc  Mcrairio. 

In  undccimo  continentur  varia  problcmatl 
citca  motus  planctarum  prxcipuc  circa  ccccntri- 
citates,  &  figutas  orbium. 

In  duodccimo  tabulz  motuum  contincntur, 
carumque  ufus  traduntur. 

Opus  iftud  maximi  facio  aim  hypothcfin  Co- 
pernicanam  adufquc  minimas  circoiiftantias  pcr- 
fcaitus  fic  vir  iftc  apud  cxtccos  quim  apud  fuos 
nocior.  Qjiem  Ricciolius  noftcr  vocar  virum  pro- 
fundx  indaginis  &  mcrit6,muliiquc  cx  co  in  fuij 
Tabulis  conficiendis  mutuatus  cft.Vidciur  abejiis 
tcmporc  hypochefis  clK-ptica  pcrfi:ilior  cvafiflc, 
&  faciliiks  ad  pcaxin  cllc  revocatam  adje^sncm. 


niqW7r.d  hv  Cooqlc 
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Matiieniaticis. 

de  a:fta  imris  &  caufis  motuum.  Hunc  P.  de  Ro^ 
berval  Ma.hematicus  fecgius  notis  illuftravtt 

Francifcus  Monteferunii  Patritius  Genucnfis 
ephemerides  motuum  coclcftium  elucubraJit  Ij 
long.tndmem  Bononienfcm  ab  anno  i  r  co  ad  an 
numr66o  cum  catalogo  infigniorum^  fi.arum^ 
ad  annum  ,6yo.  earumque  ortu  &  occafu  pro 
mud.ne  poh  44.  cx  Phaippi  Lansbergi 
marici  celeberrimi  obfcrvationibus 

Pra.miffis  etiam  nonnullis  ad  c^nftruaioneni 
&  d.judicationem  coeleftis  fioura:  neceS 
BononiaMnquarto  1650.         ^  necellariu^ 

16,0.  Joannes  de  Monte  regio  tabulas  diro- 
<aionum  8c  profedionum  edidic ;  tabulas  item 
cenfionum  obliquarum  cum  tabuhs  finuum  pet 
fing^ila  minuta  univerfam  trigonometriam  com- 
pledent.bus  Inquoopcredatur  ufus  tahum  ta- 
bularum.Tubingx  in  quarto  1650. 

165 1.  Pater  Joanncs  B.Ricciolius  Ferrarienfis 
5>ociecatis  Jtfu,  Ahnagcftum  novum  edidit  aftro- 
nomiam  veterem  &  novam  compkaens,  obfer- 
vationibiis  ahorum  &  propriis  promotam ,  in  trc'^ 
tomos  diftr.butam. 

Libro  primo  dc  fph;Era  mundi  in  communL 
Sccundo  de  fphaera  clementari. 
Tcrtio  de  folc  ejufquc  motibus'. 
Quarto  de  luna. 
Qiiinto  de  ecclypfibus, 
Scxtodeftellis  fixis. 
Sepcimo  dc  planetis  minoribus. 
Odavo  dc  comctis  &  ftclUs  novis. 
Nono  de  fyftcmatibus.  Praccipuc  impetitur  Co^ 
pernicanum. 

10.  Trigonometriam  exponit  etiaii  logarith- 
micam  per  compendium  &  problcmata  primimo- 
bih*s,gcographica  itcm  &  cofmographica  de  par- 
rallaxibus  itcm  Sc  refradlionibus. 

Hoc  Opus  inftar  bibliothccx  integrx  haberi 
poteft.  Collegit  cnim  omnia  qux  alicujus  crajic 
momenti  in  anterioribus  aftronomis. 

Videtur  tamcn  non  fcqui  ordinem  fcicntiac  nec 
fatis  indicare  cjus  progrefliim.  Infuper  diverfl 
nonimnquam  profert ,  ncc  fatis  detcrminat  cui 
parti  fc  addicat ;  ita  ut  perplexum  rcddat  lcdo- 
rcm  &  confufum. 

Idcm  compofuit  Chronologiam  rcformatani 
anno  1669  ,  hi  duos  tomos  divifam.  In  primo 
tomi  prmi  hbro  agit  de  menfibus  &  annis  pracci-  " 
puarum  Nationum  praecipuc  Hcbrstrorum  ,  Agy^ 
ptiorum  ,  Pcrfarum  ,  Gra:corum  ,  Romanorum, 
tum  aliarum  minus  pr^cipuarum  Nationum. 

Sccundus  habet  conncxionem  prjccipuarum 
epocharumcum  epocha  Chrifti.  Libro  terciode 
Grxcorum  epochis.  Qiiarto  dc  Latinorum  epo- 
chis.  Libroquinto  de  annis  Regum  Afiac  cuni 
epocha  Chrifti.  Sexfo  de  annis  Hebracorum.  Sc- 
ptimo  de  annis  mundi  ad  Chriftu.Odavo  dcannci 
nativitatis  Chrifti.Nono  dc  annis  poft  paffionem. 
Secundus  tomus  tria  Chronica  compkaitur: 
16; 5.  P.  Petrus  Courcicr  Sociciatis  Jcfu  aftro- 
nomiam  pradicam  compofuit,fivc  motuum  ca  le- 
ftium  praxcs  per  aftrolabia  quxdam  quibus  fyr 
derum  loca,mocus ,  dcfedus  pro  quoUbet  tempo^ 
re  facilc  cognofcuntur. 

Sunt  autcm  hacc  aftrolabia  circuU  chariacci 
coaptati ,  feu  potius  tabulac  motuum  coelcftium 
in  circulos  digeftae ,  quae  omnia  praecifionem  har 
bcre  non  pollunt  perfcaam.  Sufficerent  tomen  ad 
plcrafque  operaiiones  aftrologisc.  Nancci  in  o6ta- 
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5  m  tarum  lutura  diircntur  ,nova  comctariim 
fhcoria  &  noviflimi  comcti  hiftotia  proponitiir 
lc^ionc  Oxonii  habita  nimis  comucndiosc. 
*  iJtm  Inquifitionem  cdidit  in  Ifmaclis  Bulhal- 
di  afttonomii  Philolaici  fvmdanienta  ,  ollcnJit- 
quc  hypothcfin  cllypticam  a  Bulliaiao  aliilqiic 
propohtam  bborarc  agcomctria. 

Ii»  hoc  Opufculo  nonnulla  profcrt  ad  hanc 
hypothcfin  promovcndam  idonca. 

Idcm  idcam  trigonomctrix  dcmonftratx  cdidic 
fcd  nimij  brcvitcr  ,  ita  ut  in  ea  trigonomctrum 
non  addifcas  nifi  aliundc  fcias.  Bononix  m  quar- 
to        G:  1654. 

1 6  j  j  Andrcas  Argolus  in  Patavmo  G  ymnalio 
Mathcfcon  profcflor.  Brcvcm  dilTcrtationcm  cd.- 
ditdccomcta  1651.  i6n-"b'  aliis  mctcoro- 
logicis  imprcflionibus  agit.  In  Romano  Collegio 
habita:  funt  difputationes  dc  comctis  1619. 

Aiino  1654  Yvo  Capucinus  Aftrologix  novam 
mcthodiim  ttadidit  fnb  nominc  Francifci  Allxi 
Arabis  Chrilliani.  In  pluribus  priciptic  circa  rc- 
volutioncs  habct  prasccs  a  rcliquis  difTercnrcs  , 
quanim  fublev.imr  labor  ope  circulorum  char- 
teaccorum.  NuHum  peculiarc  de  hac  rc  judiciiim 
firro ,  ncc  urra  praxts  altcri  lit  prifcrcnda  ,  cum 
enim  omnia  hxc  atbitraria  cxiftimcm ,  puto 
utramque  iqiulitcr  fc  habcrc ,  nihil  in  utraquc 
elTc  foliditatis.  In  ptifationc  profcrt  ahqium 
fabulam  quafi  hxc  placita  ab  Arabc  acccpctit. 

16  j4  Pctrus  Gaflcndus  Dinienfis  Ecclcfii  pn- 
pofitus,  Rcgius  Nlathcfcos  profltTbr ,  Rom.iiiuin 
Kalcndarium  compendiose  cxpofuir ,  cui  acceflit 
corollariumde  Romano  M.irryrologio. 

Opus  brcvc&'  ciarum,&  uiile.  Parifiis  iu  quar- 
to  1654. 

i6j6  Athanafius  Kirchcr  c  Socictatc  Jcfu, 
Itcr  cxtaticum  compofuii ,  quo  mundi  opificium 
fydcrumquc  tam  erramium  quam  fixorura  natu- 
ra,vircs,proprictatc$,  fingulorumquc  compofitio, 
&  ftrudlura  ab  infimo  tclluris  globo  ufquc  ab  ul- 
tima  mundi  confinia  pcr  fidi  raptus  intcgumcn- 
lun)  cvponitur. 

Opus  hoc  potius  philofophicum  cft  quam  ma- 
them-itiaim.  In  quatto  Ronii  1 6  f  6. 

i6f6  Jacobus  de  Billy  Compcndienfi»  Socic- 
tatis  Jcfu,  Tabtil.ts  Lodoiccas  cdidit,  fcu  univcr- 
fain  eclypfcon  do^inam ,  tabulis,  prxccptis ,  ac 
«lcmonftrationibus  cxplicatam.  Adjtaus  cft  cal- 
ailus  altquot  ccclypfcon  folis  &  luni  qui  proxi- 
mc  per  totam  Europam  vidcbuntur. 

Dividitur  hic  ttailatus  in  duas  partcs.In  prima 
agit  dc  hypothcfi  folis  &  luni,  moduroquc  tradit 
confidcndarum  labularum,  Agit  dc  fcmidiaiiKtrif 
lolij .  luni  ,  &  urobri.  ItcTO  dc  parallaxibus  Sc 
rehraftjonibus. 

Iii  fccunda  parte  agit  dc  cclypfi,5£  modum  tra- 
dir  invcnicndorum  noviluviorum  ,  5c  plcnilunio- 
mm  tam  incdiorum  quim  vcrorum.  Cxtcras 
ec^ypfeon  circumftantias  petftquitur.Dcindc  pro- 
«rt  calculum  viginti  cclypfcon. 

Opus  hoc  clarifEmum  eftSc  optimum,  optime 
pr^Axm  doccm  .^:  demonftrans.  In  quarto  Divionc 


Opus  ptrfcdhnn  in  hac  matetia. 
Idcm  P.  Jacobus  de  Billy  Compcndicnfis  So- 
cictatis  Jcfu,  libruin  gallicurocdidit.  Ncmpc  tu- 
nuilum  aftrologii  judiciarix.  In  quo  fingula  pU- 
cita  illius  dodtrinx  profcrt  clariflTunc  iolidcqoc 
rcfcllit ,  ita  ut  nihil  amplius  rcquiri  vidcatur.  Pa- 
rifiis  inquarto  16^7. 

i6{7  Joanncs  Baptifta  Morimis  Do^ior  Mc- 
dicus  &  Rcgius  Parifiis  Mathcmatum  profcflor, 
Tabulas  Rudulphinas  ad  Mcridianum  Uraniburgi 
fupputatas  in  compcndium  rcdcgit.idco  quiaTa- 
biili  Rudolphini  a  Kcplcro  fupputatx  hint  ccc- 
lcftibiis  appnrcntiis  conrormiorcs ,  fcd  earum  ufus 
eft  intricatifllmus,ut  funt  plcraquc  qui  ^  Kcplc- 
ro  prodicrtint.  Quarc  Morinus  infiftcndo  cidcn? 
dottrini  dcdudli  ab  obfervationibus  Tychonis 
Brahc,  cafdem  tabulas  ad  praxin  faciliorcs  rcddit, 
Opus  utilc  &  facilc.  Elfct  Ojnis  abfolutum  li 
pritct  praxin  addidifTct  brcviter  hypoihcfcs 
&  cum  praxibus  comparaflct.  In  quarto  Pari- 
fiis  i6j7. 

1 6 j  j  Comcs  dc  Pagan  fatis  apud  Gallos  notns, 
Optifculum  cdidit  dc  thcotia  planetarum  in  quo 
omiKS  orbcs  ctrlcftcs  gcomctricc  ordinantur  con- 
tra  fentcniiam  comtnunem  Aftronomorum,  boc 
cft  pro  cpicyclis  aut  ccccntricis  communibus,  cU 
lypfts  invchir.  Quamvis  autcm  primus  non  fit 
gui  talcs  cllypfcs  in  pUnctarum  theoriis  admi- 
(critjdod^rinam  tamcn  cllypfium  ita  promovit  ut 
ad  facilcs  calcutos  cjus  invcntis  rcvocari  poflit. 
Qiiarc  hoc  Opufculum  cft  ituximi  momenii.  Pa- 
riliis  in  quarto  1^57. 

Idcm  anno  1658.  Tabulas  cdidit  faciliimas  ad 
ufum  ,  in  quibus  fcilicct  novas  mcthodos  adhibet 
pcr  (olam  .idditiuncm  aut  fubtradHonem  loga- 
rithmorum.  Opus  non  contcmncndum.  Habet 
itcm  nonnulla  de  longitudinibus.  Parifiis  in  quat> 
to  i6j8. 

i6j9  Chriftianus  Hugcnius  Zultxhimij  Conft. 
Fr.Syftcma  Saturnium  iivc  dc  caufis  mirandorura 
cjus  phinomcnon  Sc  comite  cjus  plancta  novo. 

In  htx:  Operc  fyftcma  proponit  quo  cxpliccn- 
tur  omncs  apparcntii  Saturni  &  cjus  ctMnitum. 
Neinpc  cxhibct  Saturnura  difco  aliquo  latoquafi 
fafciaiiim,  cx  cujus  v.irio  ad  t>culum  obvcrfb  fita 
vaiix  fcquantur  apparcntix ,  quod  invcntuin  iiw 
gcniofum,  rcmquc  fclicitcr  oailis  fubjicit.  H.igx 
Comitis  in  quarto  1^59. 

i6j9  Comcs  dc  Pag.Tm  Opufculum  Gallicum 
cdidit  nempc  Aftrologiam  naturalcm  ,  in  quo 
ncmpc  principia  hujus  fcicntii  iraduntur.  Ptubac 
autcm  hanc  attcm  prohibit3mnoncflc,mt>doin- 
f.illibilitcr  non  ptidicct  adliones  hominum  li- 
beras ,  .-iffertquc  Authorum  etiam  facrorum  rc- 
ftimonia ,  qux  aftrologii  faveanr.  Exinde  tradic 
principia  illius  univcrfalia  Parifiis.  in  Odtavtx 

i6j9  Andrcis  Argoli  Divi  Marci  Eque$,&  in 
Patavino  Lycio  Mathcfcos  Proftrtbr  ,  Ptolc-. 
mium  paivum  in  Gcncthliaci$  jundkum  Arabi- 
bus ,  audhim  ,  &  mcndis  cxpurgatum.  In  hoc 
Opctc  brcvitcr  colligit  omnia  placita  intUciarii 
aftrologix.  Lugduni  inquano  1659. 

1660  Joanncs  Baptifta  Du  Hamcl  Aftronomiam 
phyficam  edidit  libiis  duobus  comprchcnfam.  In 
priori  agit  dc  luminc  &  coloribus.  Priino  ttipli- 
cem  dc  luminc  fcntcntiam,  Pcripateticorum  qua- 
ht.ntm  ,  Epicurcorum  fubftantiam  ,  Carthcfi| 
ithcrcx  fubftantii  motum  clTc  cxiftimantium 
cxpcndit  ,  &  priiiM  inhitcr.  Tum  dc  luminis 
motu  ,  rcftadtionc ,  &  rcflcx»<»nc  caruro<iuc  Ugi- 

bus> 
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bvB  ,  exinde  de  natura  pcrfpictii , ,  Sc  caufa  lumi- 
nis.  Dtni^uc  dc  coloimu  divcrfitaic  ,  onincs  i 
luce  dim-in.irc  oftendit  Sc  alia  fiinilia. 

Iii  libro  rccimdo  agit  dc  niaieria  cccli  &  fydc- 
nini  dc  diftinflionc  pljnctamm  8c  fixarum  in  na- 
tura.tum  dc  (bliJ  natura  ,  maailis  comctannn,  lo- 
co  &  geiicrationc  ,  dc  inotu  diurno,  an  tclliis  mo- 
vcauii ,  dccirculis  qui  in  fphxra  ddincari  folcnt. 
Tuni  df  folis  theoria ,  Sc  cincndationc  anni  Ju- 
liani,  d.  /unxthcoria  ,  cjufquc  nanira  in  fluxi- 
bus,  dc  rcliquonim  pUnetarum  thcoria  &  ftclla- 
luin  fix.iruni.  Dcniqtic  ad  praxin  dcfccndit ,  Sc 
mcthodos  ohrcrv.indi  ufum  globi, ,  horologiuin 
iolaxc  dcfcribcndi ,  vcra  (idcium  ioca  cx  tabulis 
cnicndi ,  modos  Sc  alia  fimilia. 

Oinnii  idiomatc  clcg.nui  &  crudito.  Non  in- 
hrfit  d  fficilioribiis  aftr ononiii  tricis  quai:  ad  infti- 
tutiim  ritu.-n  non  Faciiint.  Acccflcrunt  Pctri  Pctiti 
Obfcrvationes  aliquot  eclypfium  folis  Sc  luni, 
aiin  dilTcrtationc  dclaritudinc  Lutctix  ,  dcclina- 
tione  magnctis  ,  ncc  non  dc  fyftcmatc  mundi 
quod  Anonynius  propofiiit.  In  quarto  Parifiis 
1660. 

1660  P.  Gafpat  Schotus  Rcgifcurianus  in  Pa- 
normiiano  &  Herbipolitano  collcgio  mathcma- 
tum  proftlfor ,  P,  Athanafi)  Kirchcr  Itcr  cxtati- 
cura  prilufionibus  &  fcholiis  illuftravit  &  fign- 
ris  cxornavir.  In  quo  opcrc  cx  occafioiic  totam 
corlcft  um  orbium  dodlinam  trndit.  Hoc  Opiis 
habci  oinnia  airiofa  qux  dc  ctclo  &  fydcribus  di- 
cuntur  j  Aftronomix  tamcn  difficiliora  non  cxpU- 
car.  Htib  |X)li  in  quarto  1660. 

1661  P.  Jacobus  Grandam.cus  Socictatis  Jcfii 
Ci;>iftioiii:in  Evigclic.-uncd.d;t  dc  N.itali  Chrifti, 
>n  qiu  aftcfituf  pcrftftacnnfcnfio  annorumChri- 
fti  &  xri  cominunis  in  Ecclcfia  i  millc  &  am- 
plius.innis  ufu  rcccpta.  Hoc  Opus  potius  cft  hi- 
ftoricum  quam  mathcmaticum.  Fixi  Andccavo- 

1660  Patcr  Joannes  Fran^ois  cx  Societatc  Jc- 
wTraa.itum  g  illicum  cdidit  d.-  influentiis  ccrlc- 
«ibus,  in  qm>  aftroIogi.im  indici.iriam  rcfcllir. 

Vidctur  clTc  fiifior  in  rcbus  aiam  facilioribus. 
Reaonis  in  quarto  1660. 

Anno  1661  Joanncs  Baptifta  Moriniis  Franco- 
polii^nus  Mcdicus  &  Mathcmaticus  Regius 
Aftrologiam  judiciariam  fub  timlo  Aftrologix 
pallici  cdidir.  !n  quo  Opcrc  placita  illius  dodri- 
non  tantiim  proponit ,  fcd  cti.iin  probarc  niti- 
eorumqiic  omniura  rationcs  rcddcrt.  Prim6 


loni- 
us  8c 


p.o  aftrologii  judiciariT.  Vigcfimus  de  divifion. 
tcllurispcr  l.giia  Vigcfimus  primus  dc  err^ 
Aftrologorum.  VigOmus  fcoAidus  dc  d.rcS 
bi...  V^climus  tcnius  dc  nativitamm  rcvoluti 
bus.  V.gtfiimis  quanu,  dc  pioercffiombu 
tranlitibus.  Vigcfimus  quintus^c^cc^Sut  ,ni 
bus  ca:li  un.vcrfahbus.  VigciJmus  fcx  u  Tr 
terrogationibus  &  rcfponfioli.bus  aftxolocic« 

Opus  hoc  phyfica  habct  muha  qu*  ad  ren\ 
non  pcrimcnt.  Suntquc  minoris  roioris  n»Z 
paffiin  h..bcantur  in  rcliquis  Ph.iofophis  Erildi 
tioncm  tamcn  habcnt  inajorcm.  Afttoloe  ,  u.di" 

c.  ai,i  priccpia  fatisclara  rcddit.  Uhfquc  pioba- 
b.l.taton  ahquam  darct,fi  hic  matcril  prub^bi- 
litatis  circt  capax.  In.mit3tis  hujus  aftioloa  t  in 
.pfo  Mor.no  fSamn  cft  cxpertmcntum.  rcffrcnte 
UallcnJo.  Hororcopum  cnim  rogatus  cx  fuis 
Fn.Kip,is  crcxit  aliquando  Morinus  in  ommbas 
rere  pundis  fallaccm. 

i66i  P.Jacobus  dc  Billy  Compcndicnfis  cdi- 

d.  t  Opus  aftrortomicum,  in  quo  fydcrum  omniuiil 
hyptithcres,  corum  morus  lum  mcdii ,  tum  vcti 
tnbularum  condtnda.u  ratio.cclypfcon  fupputani 
darum  mcthodus,  obfcrvationum  praxcs,  citero- 
nimmic  omnii.m  ciux  ab  aftronomis  pcrtradan- 
itir ,  fcicntificus  cafc.lus,  brcvi  ac  facili  via  cxpo- 
nuntur  libris  novcm.  Libcr  primus  dc  fulc.primd 
hibcr  doarmam  primi  Mob.Iis,  linci  mcridian«i 
Azimuti  lolis ,  altinidinis  polaris  invcntioncm 
compleaitur ,  iqu.itionem  tcmporis .  obliquita- 
tem  cclyptici ,  dccliiuiioncm  fingulotum  pun- 
ftorum.tiim  apogium  folis,cxccntricitatcm,con- 
ftitutioncm  totius  morus  folaris.  Libcr  fcomdus 
eft  dc  hma  ,  cjufquc  iniqualitatc  prima  &  fccun- 
da  Sc  Htramquc  conftituit.  Tcrrius  dc  cclypfibus. 
Quarrus  dc  ftellis  fixi$,Qiiinn]s  de  Samrno.  Sex- 
tiis  de  Jove.  Septimus  dc  Martc.  Oilavus  dc  V6- 
ncrc.  Nonus  dc  Mercurio.  Adiicit  omnium  tabu- 
las.  Opus  bcnd  ordinatutn ,  pcrfpiauim ,  &  foli- 
dum.ln  qu.irto  Parifiis  1661. 

1661  P.  Gafpar  Schotus  Rcgifcurianus ,  So- 
dctatis  Jcfu,  in  fuo  Curfu  Mathcmarico  aftrono- 
miam  clcmcniatcm  tradit ,  in  qua  cxplicat  com- 
muncs  notioncs  aftronomii,  habct  itcm  .-.ftrono- 
miam  thcoricam.in  qua  planctarnm  Thcorias  ex- 
plicar ,  fcd  niinis  brcvitcr,  &  qiiafi  in  gcncrc,  nc- 
quc  cnim  ad  particiilaria  dciccndit.  Tradit  iicin 
brcvc  Kalcndarium  in  quo  habctur  prima  cogni- 
tio  difHaihacum  qu.T  in  Kalciidario  iiivcniiintur; 


i66j  P.  Pettrlntcndcnsinunitionum  rcgiarum 
jgiti.r  in  Otationc  apologctica  judiciariam  aftro-  Opus  gallicuin  cdidit.  (  DifmMiion  fur  U  ndturt 
'ogiamicalumniisvindicarc  fat.igit,  exindc  vi-  dt'  cornties.)  In  qua  diftcrt.itionc  tcfcrt  varias 
g"'ti  fcx  libris  totum  fuum  opus  comprchcndit.  opinioncs  dc  nanira  comctanun.  Itcm  cxponit  li- 
k-r*  '^"  «^'^«"giiitioiic.  Sccundo  dc  creaturis,  ncam  irajcftionis  comctarum  ,  h.^bct  itcm  in  co- 
«bufquc  phyficis.  Tcrtio  dc  divifionc  mundi. 
Q:'^""  de  quantiutc  ,  &  cxtcnfionc.  Qiiintode 
ipJtio,  &I0C0.  Soxto  dc  motu,  Sc  tcmporc.  Scpti- 


  ,     tcmporc.  bcpti- 

caufa  cfficicntc.   Odavo  de  altcrationc. 
0110  dc  principiis  Sc  clcmcnris.  Qiii  omnia 
|I''«npariiniad  inftitutfi.f  ciant.qnodqucadaftro- 
ogiam  non  pcrtincant  f  icilc  p  itct.  Dccimus  libcr 
tib^      "^'^  cxpcrimcntis.  Undccimus  dc  virtu- 
'ous  ccrlorum  ,  pricipnc  dc  luminc.  Duodcci- 
jpus  dc  influcntiis.   Decimits  tcrtius  dc  viribus 
"'igulorum  planctanim  &   fixarum.  Dccimus 
S"«tus  dc  duodccim  fignis.  Dcc  imiis  qtiintus  de 
Plaacianim  dignic-itibus  ctfenfialibtis.  Dccimus 
cxtus  dc  afpcdlibus.  DccimMs  fcptimus  dr  domi- 
wis.  Dccimits  o^avtis  dc  planctan.m  fortitiidi- 
'^ibus  Sc  dcbihtaiibus.  Dccimus  nonus  de  princi- 
Tom.  I, 


dem  .iliqua  dc  prognofticis.  In  quo  coclcflcs  co- 
mctas  nihil  maii  cfficcre  contcndti.  H.ibet  itcm 
fcrmoncm  dc  eclypfcon,  ptognofticis  8c  in  fine 
rcfcrt  obfc-rvntioncs  coincti  1664. 

Saiis  clarc  rcfcrt  opinioncs  communcs  circa 
comctas,  non  tamcn  fatis  validc  cas  iinpugnat. 

i66f  Prodicre  tatMiIi  longitudinnm  Sc  latitu- 
^inum  ftcllarum  cx  obfcrvationc  UJach.  Rcich. 
Tamcrlanis  m.igni  ncpotis.cx  tnb-.is  mamifcr.ptis 
Pcrficis,qiias  Kuinitati  doi.avicThomas  Hydc. 

In  cilcc  libri  acccirtTunt  Mahommcdiftezini 
taboli  dclineaiionum ,  &  rcaarum  afccnfionum. 
Additur  dcniquc  clcnchus  nominum  ftcUarum: 
Opiisutilc aftronomis.ln quartoOxonii  i66j. 

Patcr  J.icobas  dc  Billy  Compcndicnfis  Socic- 
taris  Jcfu,  Criftfi  afttonomicam  de  motu  cometa- 
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T^ad^urquc  h>"athcr..  ncn-a  ad  motus  comcta- 
,  iinnpc  pcr  circuU.m  qni  terram  non  com- 


rum 


nrehendut.  Hancque  hypothcfm  vidctur  dcmon- 
ftrarc  cx  rcgtcllu  comctatum.  Qux  dcmonfttatio 
bcnc  concludit  fi  vcri  rcgrediuiitur.  Divione  in 

odiyo  t666.  ,  -   .      t  r 

i66i  P.Jacobus  Grandamicus  c  Socictate  Jdu 
Tradlatum  cdidit  dc  ccly pfibus  folis  &  hinx. 

Praxis  cjus  cft  difficihot  confucii.  Parifiis  in 
qairio  i<>68. 

1669  Aftronomia  Patris  Andrcx  Tacquet 
Antuetpicnfis  e  Socictatc  jcfu.inluccm  piodiit 
odo  liDris  comprehcnfa.  •  •  1  1  c 

Libro  primo  agit  dc  motu  folis.  Inciptt  i  dcfi- 
niiionibus&  principiis  univetfalibus  circa  figu- 
ram  cccli,  tcrri,  baim,  quictem.  Tuin  cxplicato 
duplici  folis  motu  explicat.accidcntia  fphxrx  re- 
&x ,  obliqux  ac  parallclx  ,  tum  agit  dc  paraUax.. 
&  rcfraaionc.  Hvpothcfin  folis  cxpUcar,  datquc 
praxcs  .id  invcnicndos  motus  folis  incdios  &  vc- 
ros,  cxccntricitatcm,  epochas,  cxteriquc  in  hunc 
modum. 

Libio  fccundo  confidcrat  monim  lunx  in  lon- 
giiudiiic  &  obfcrvationcs  tradit  ,  cx  quibus  pri- 
ma,  fcainda,  i.n.no  &  tcrtia  cjus  inxqualitas  coti- 
cJiiditur.  Hypothcfes  lunx  proponit,  tum  quanti- 
tatcs  mcnfiiim  ,  cartcraquc  accidcntia  dctcrminat 
&  utramquc  inxqu^nUtatcm  ad  xqualitaiem  rcdu- 
dt,de  motu  itero,&  latitudinc.in  quibus  progref- 
fum  aftronomix  oftcndit. 

Libcr  tertius  foUs  &  lunx  parallaxes ,  rclra- 
dioncs  ,  diamcttos  apparcnics,  diftaniias,  magni- 
ludincs  dctcrminat. 

Quanus  agit  dc  cclypfi  foUs .  &  lunx,  cdypfi 
item  tcrrx  ,  fcu  in  qiiibi.s  terris  fit  apparitura 
«clypfu  indcpcndentcr  i  parallaxi,  modos  itcm 
oblcrvandarum  eclypfcoa 

Quintus  ftcUas  fixas  carumque  motum ,  8:  ac- 
ddcntia  confidctar. 

Sexnis  motum  in  longitudinc  quinquc  mino- 


rum  pl.inciarum  ex  obfcrvationibus  detciminac 
ctim  uttaquc  inxqualitate. 

Scptinius  motuin  in  latitudine  corumdcm  quin- 
quc  pbnct.irum  excquitut. 

Oclavus  varios  traftatus  complcftitur.  Primo 
hypothefin  tcrrx  immoix  ,  Ttaoatum  dc  novis 
ftcUis  &  cometis,  aa^atura  de  macuUs  foUs  ,  tc 
lunx. 

Tradarus  hic  cft  pcrfcdHfllmus  proccdens  fc- 
cundum  ordincra  fcicntix  ,  &  progrcirum  aftro- 
nomix  oftcndcns.fi  tamcn  cxcmpla  vcra  alfumpfif- 
fcr,&  addidilTct^Scnun  tantu  iiidicalfct  cx  quibiH 
obfcrvationibus  in  gcncrc  concludantur  rootus 
quilibct  coelcftcs,  fcd  paniailarcs  ufurpaftct ,  & 
infupcr  tabulas  condnnafict ,  mhil  potuiirci  mc- 
Uus. 

1671  Jacobus  de  Graindorge  PriordcCulcy 
&  in  Abbatia  dc  Fontenay  prope  Cadomum  Rc- 
ligiofus  ,  Optifailum  cdidit  cum  titulo,  Compcn- 
dium  phyficx  aftronomicx/cu  Litrodudkioncm  in 
phyficam  afttonomicnm  ,  hoc  cft.non  tam  ad  jn- 
diciariam  cventumn  libcroriun  ,  quam  vcntoruro, 
pluviaium,&c. 

In  co  multa  funt  bona  ,  licet  vix  putcm  hxc 
certo  prxdici  po(Tc.Cadomi  in  qiiarto  1671. 

1675  Prodicrc  HierciTiii  Hcrtocci.  Livcrpo- 
licnfis  Angli  cx  Palatinatu  Lancaftrix  Opcra 
pofthuina.ncmpc  Aftronomia  Kcplcriana  dcfcnfa, 
&  promota,  cxccrpta  cx  epiftoUs  ad  Ctabtixum. 

Obfcrvatiomim  coclcftium  Catalogus. 

Lunx  ihcoria  nova. 

Itcm  Gnillclmi  Crabtrxi  Manaftricnfis  obfer- 
vationcs  cccleftcs. 

Dcniquc  Joannis  Fbmftedii  Dcrbicnfis ,  de 
tcmporis  xquatione  diattiba  ,  &  numcri  ad  lunx 
thcoriam  Horoccianam. 

Hoc  Opus  inordinatum  eft,  quamvis  rouha 
contincat  fcitu  digna ;  in  planetis  loco  cpicydo- 
rum  admittit  tantum  librationes  aliquas.  An  hjec 
nova  lunaris  hypothcfis  fatisfadat  phxnomcni$ 
iongius  rcquiiit  cxarocn.  In  qu^rto  Londini  1673. 
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TRACTATUS  L 

E  U  C  L  I  D  I  S 

ELEMENTORUM 

L  I  B  R  O  S  XIII- 

COMPLECTENS. 

AD    FACI  LIOREM    CAPTP^M    AC  CO  M  MOD  ATO  S, 


LIBER  PRIMUS. 
Defimtiones, 


Punftum  cfl:  cu]us  pars  nulla. 

•/£  C   itpnitio  iu  de- 
btt  inttltigi  ,    Mt  HU 
^MMtitd*   vocetHT  pun- 
Bmm   ^Mm  fic  tonei- 
pimm  ,  ut  dh  ejm  pmrii- 
bus  MbJlrahAmus  ,  ftv 
rt  ver*  fit  indivifihiln, 
five  non  \   nefue  tntm 
pMnO^  mAihematica  fnni 
<ur,  J  "/  '""'^'  ^tnfnicA  ,  de  fuornm  pejftbilitMt* 

""*a>^,ntm,dnhitMrepolPt. 
1.  Livacft  longitudo  ciijiis  nulla  latlmdo. 
oaim  modo  tnttUij^Mtr       fnpertor,  concipi- 

}•  Linex  cxtrcma  fimt  punaa. 

punda       '^^^  '^^  •"«rjacct 

Vel  eft  minima  linMrum  cofdcm  tcrminos  ha- 
Kntium,  vclcft  ea  cujas  cxtrcma  oburabrant  ora- 
wa  meia. 

Superficics  cft  quantitas  loneitucUncm  8c 
«titudmem  habcns  finc  proflinditaic. 
Supcrficici  cxtrcmafunt  lincx. 
7.  Superficicj  plana ,  cft  qux  cx  xquo  fuas 
""«l»cet  lincas. 

yd  cft  ea  cnj  is  omnibus  parcibus  accomrao- 
w>  potcft  rcda  linca. 


8.  Planus  angulos  cft  duarum  linearum  Cc  tani 
gentium,  &  non  in  dirc^him  jaccntium  }  alterinj 
ad  ahcram  inclinatio. 


Vt  inclingtio  fuam  hdient ,  eid  intictm  litied 
j4B.  BC.  ^u*  non  jdcent  in  direQim :  id  tfl  non 
etnftituunt  undm  rtHdm  linedm. 

9.  Angulus  rcAilineus  ,  cft  inclinatio  duarum 
lincarum  rc^anim. 

D(  hoc  poiilfimum  hic  dgimm  :  ^uis  ia  hune 
Ispidem  ut  plurimum  tyrtnes  impingunt  i  <jui  un- 
gulerum  quMtitdtem  tx  lineurum  Itniitudine  me- 
ttuntur  i  ide*  aiifuid  explicdtiinit  ddhihendiiim 
ep. 


O  itj  'AnfftlMi. 
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Elementomm  Euclidis 

1 1.  AnguKis  obtufus  eft  qui  major  xeQto. 


Antultu  ctnfttur  4/«»  »^•1«' .  7«»  w<j#r  tft  li- 
ntMTHm  4p,r,Hr4  ,  id  tft  ^ni  Mui  tintt^  mAgvs  *b 
,nvictm  iifctiHnt ,  tn  tdiim  difldnu^  4*  Mf  *ct 
s„tHJ$ ,  H,  Mngulm  A  .  ift  mititr  *nfHlt  B  %  luit 
lintis  eonllti  lonfitrihm  i  jHisftfHmAntHr  in  Htrif 
tfMtdnfHlu  pHnQM  d^Hulittr  (iiftdnii4  dpiciim 
snfHiorHm  A&  B,  vtrbi  grMid  CJ),E,F,  p»»"* 
E,F,  mdfis  diftdnt  dh  invicim,  jnMmpHncU  C.D, 
autd  fi  continHdrtntHT  lintd  RE,  SF.idtmidmtn 
tjjii  dHgHlm  •  <jHid  pnnUd  E,  F,  cdndim  bdhtnn, 
inttr  fi  dilUn,i.tm  ;  vil  lUt  dnfnlm  iri,  minor, 
CH]m  dpix  trii  sCHtior  ,  iUi  mdi»r  CHjm  spix  ift 
tktmfttr.  Communtttr  tret  tiiirdt  ddhibtmm,  dum 
angHlnm  MpptHdrt  volnmm  ;  Apix  dutim  ftmpir, 
t(l  in  littiTd  mtdsd.  Hifi  dicertm  dngnlm  CA  D  tfl 
Mniulm  (jHtm  rjfciHnt  linit  CA,  DA.in  pHnilo  A. 

AniHlarnm  mtnfitrd  tft  circnlm  ,  Hiftfit  exph- 
TAndu  ^Hdititm  dngnli  CA  D,  tx  pnnflo  A,  dpict 
sngHli  Ht  eintrt  ,  circHlnm  dtJcrihimHs  j  &  f «« 
flnrtt  initr  lintdi  dngnti  ,  eircHli  pdrttt  initrci- 
fitKtnr,  I»  mJi\or  erit  dngnlm  :  fdTHm  duttm  intt- 
Ttft  ,  Htrnm  cireulm  fit  md]or  ,  dul  minor  ;  n^tn  fi 
ifftnt  plHrit  cireuli,  tx  todtm  dfice  dnguli  A,  dt- 
/cripii :  drcm  G  H  initr  lintdi  dngul*  inttrciptHt, 
tot  f*rtts  m4]oris  eireuU  eontine,  ,  ifuo^drcHS  CD 
centtntt  mintrts  :  jnid  duttm  ufu  rtctftum  til  ut 
tirCHtui  dniddtur  in  jt;o  fdrttt  fuds  vocdnlgrd- 
dus  ,  dicimHt  Mgulum  uniHs  ,  duorum  ,  lo  ir^^i 
duHm,  fHdndo  drcHS  in,tr  dudt  lint*t  dngult  icn- 
ttnlHt ,  m:nm ,  duos  ,  lo  grddus  continthit.  / lle 
igitHT  dngulus  mdjor  erit  tjHititi  inttr  t')Hs  linedi 
plurit  grddsts  contintbumur  ;  llle  miner  ejuotitt 
fAHCtertSyH,  MngHlut  EBF  md)oreft  dngult  GAH, 
tjuid  dTCHs  eF  flures  fdrtts  fui  (ireuli  comintt 
ijukm  drcHi  GH:lined  IB  dividit  dngulum  EBF, 
iiftridm  fuiitm  fi  drcus  El ,  IF  ftnt  t^iuiUt ; 
iM  MgnlHt  EBl  tft  p*rs  dMguli  EBF ;  f  »14  drcut 
El  tius  menfurd  eU  fdrt  trcus  EF  menfurd  dn- 
giili  EBF. 

10.  Qiundo  rcfta  fupra  rcdlam  confiftcns 
zqujks  utrinc^ue  angulos  fcccrit ;  RcCbis  cft  utcr- 
que  angulurum,  &  linca  pcrpaidicularis  dicitur. 


Vt  dngulut  ABD  eliiMfut  efl:  fmdt\ut  drcui 
AD  ,  flkres  grddus  ^ukm  90  ciminer. 

1 1.  Angulus  aaitui  di  qui  minor  rc^ko. 

Vt  dngulut  ABC  efl  dcutus ,  ^uid  e]Ut  dXtut 
AC  ift  fduciorum  ^udm  90  grdduHm. 

ij.  Tcrminus  cft  quod  .olicujus  eft  cxtrc- 
n>um. 

14.  Figuracft  quantitas  quz  fubano,  aut  plu- 
ribus  tcmunis  continctur. 

Dtltt,  d»,em  ejudntiidt  efft  urdiefue  ctdufd. 

I  y.  Circuliis  eft  figura  plana,  unius  linci  cir- 
cuitu  compichcnfa,  qux  circumfcrcntia  dicitui.k 
qiu  omncs  liiwx  ,  ad  unura  puiiftum  inirk  pofi- 
tum  duili.fimt  zquales. 


Vt  ft  lined  A  B ,  eonfifteni  fufrd  linedm  CD, 
fdci*,  hinc  inde  angulos  ABC ,  ABD  ee]u*lts,  hoc 
eft  f*l\o  in  puntlo  B  circulo  ,  fi  tircus  AC  fiitrit 
t<iH»Ut  etreni  AD  ,  tunc  dnguli  ABC  ,  ABD  ve- 
CAntirr  rttli,^  hnta  AB  ftrftndicHtaris,  (jr  ifuid 
ut  »fttnd*m  loiut  arcus  CA  D  tft  ftmieireulus  ; 
arcHS  AC  ,  AD  ,  trunt  tjuadrantes  ctrcHli  eonii- 
ntntis  fmguli  ^«^rijm  fariim  5C0  ^radulim  ,  td 
ifi  ge^tradu,.  IH,  igitar  aniHlui  riUui  tft  cuius 
urcHi  cinitnt,  90  gradHs. 


1 6.  Hoc  vct6  punftum  ,  centrum  vocatur. 

17.  Diamctcr  circuli  cft  linca  quicumqu* 
pct  ccntrum  dufta ,  &  in  circuli  circumfctcntu 
utrinquc  tcrminata :  circulum  &  pcriphcriam  bi- 
foriam  fccans. 

A  C  B 

Vt  linta  AB  fer  centrum  C  trdnfiens  &  termi' 
vata  HtrintfHe  in  perifherid  in  f «nflx  AB  ,eft  etf 
eult  diamtttr. 

Quia  tamtn  duhiidre  ^uis  feffet  utrum  didmettt 
iivtSat  eirculum  bifariam  ,  ita  eflendemus  fdrttm 
ABD  iffe  eijualim  fdrti  AEB.  IntiHigtiur  tnim 
ti  fuftrponi ;  dice  juod  in  talt  cafu  circumferentid 
AEB,  cadtifufra  crrcumfertntidm  ADB.Si  tmm 
tlli  non  tongrHirtt,cadirit ,  aut  tnira  ilUm,dai  *x- 
tra\cadat  frimo  iritra,  dHcaiurjue  linea  CG.  i^u 
fir  dtfinmonem  crcult  Itnid  dunt  i  ifmbup.ibet 
fmnilis  ctreumfertmid  dd  cintrum,  funt  ''jualts ; 
ftmttrttur  linias  FC,  CG  iffe  d^ndlei  ,  cum  tamin 
FC  fit  fdr,  Imtd  CG.  idtm  abfurdumftqu.lur  fi 
cadtri,  ixtra.  Iiitur  circumjtrtmiu  AEB  eadtt 
fufra  circmnferemiam  ADB,  &  *fl 
cut  pari  AEB  dqualii  efl  farii  -^DB. 

18.  Scmicirculu» 
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ifL  Scraicirculiis  cft  figura  qux  continctur  fub 
diainetro ,  &  fcmicircumfcrcntii. 

19.  Rcdilinc*  figurx  funt  qux  rcdis  lincis 
continentur ,  trilarcrx  qux  tribus  ,  quadribterx 
qux  4.miilrilitcrx  qux  pluribus. 

Di$plieeM  hie  irAdi:  EittUdtt  trian^Hlerum  di~ 
vifi»ntm>>in4m  ftr  UierM  n/i^m  ptr  anguloe. 

io.  Triangulum  xquibtcrum  cft  quod  tria 
larcrj  habct  xqualia. 

it.  Ilofcclcs ,  Cea  cquicrunun ,  illud  cft  quod 
duo  latcra  habct  xqualix 

11.  Scalcnuro  quod  oiimia  latcra  iubct  in- 
zqualia. 


II  r 


50  Rhomboidcs  cft  fig„ra  cmx  advcrfa  Ur.r, 
&  -.gulos  habcns  xquafcs  ,  ^..c  cft  Ji^i  rc« 
ncc  xqnungula  ,  ut  MNOp.  -^'"'««a. 

larcV  W'^  '"^  quadrilatcrx  qux  irrcgu- 

larcs  lunt  vocoiitur  trapczia ,  ut  RSTr. 


ij.  Triangulum  rcdkangulum  cft  quod  habcr 
onum  angulura  re^hmi ,  m  ABC,  cujiu  tuttulM 
B  rtliui  ttl. 

14.  Amblygonium ,  fcu  obtufmgulum  ,  cujus 
unus  ajigulus  cft  obtufus  ,  ut  DEF. 

if.  Oxygonium  fcu  acutanguluni  cujus  omncs 
«guJi  funt  acuii  m;  CHI. 


i6.  Rcdangulum  eft  figura  quadrilatcra  cuius 
"nncs  anguli  iimt  reai, 

i;.  Intcr  quadribteras  quadratura  cft  quod 
«qu.Utcrum  cft.  &  redtuigulum.  Id  efl  eujulom- 
"M  lutr*  €^H*it0funt :  (^-  M^ui,  rta,^t  ABCD, 


J »  Parallclx  lincx  funt  qux  iii  codcm  pbno 
cxiftcntcs  quantinnvis  producantur  ,  ncutram  in 
p.irtem  comcidcnt ,  fcd  pari  ubiquc  fpatio  intct  fc 
diftant. 

*y£<]i,*lis  inttrvulU  dtfumuntur  in  ptrptndicu. 
Urti,m  ;utfil,ntx  EF  ,  GH  fint  xqu^le,  per- 
pendtcuUre,  ,  hnet  AB.  CD  trunt  parulltU.nMm 
gtntrantur  parMltU ;  fi  linea  perpendicuUri,,vtrbi 
gratta  EF  ,  inttlligatur  mwtri  fupra  rei}am  AB, 
ita  Mt  fit  femper  perpendicuUrit  ,  eju,  putiUum  B 
defcrtbet  lineam  CD  a^ual,  intervallo  diflantem  , 
ytddidtmm  dtfiKitioni  Euclidit  ut  pari  intervallo 
tlU  hnea  dineiit,tfuia  fum  ali^ua  lintt  no»  ijuidem 
reaa  ;  ^ut  licet  femptr  minu,  diflent  ab  invitem, 
mnquam  tamtn  corjcurrttnt,     nojt  fum paralUU» 


fcd^ri^'^"^  ^"^^  longior  eft  figura  rcftanguU 
''^'»n*quaatcra,«Wc;. 


Rhombus  eft  qui  xquilatcrus  cft ,  fcd  non 
'««angulus ,  ut  HIKL. 


j4  Diametcr  cft  p.u:alkIogramrai ,  iinca  advcr- 
fos  anpulos  conjungcns,*»  Itnta  AC. 

j  y  Complcmcnta  funt  duo  parallcIogramm.i 
inira  aliud  nujus  cxiftentia  ,  pcr  qux  dumctcc 
non  tranfir  ,  ut  duUu  lineii  EF,  GH,  tn  punil»  I, 
fe  interftcantibu,  duo  paralleloframma  E  I  G  D, 
HIFB,per  ^ua  non  iranfu  diamtter  ACtVotMtur, 
(otnplemtnta. 

Poftulaca. 
PofiuUntur  ctnctii, 

I  A  quovis  pun£lo  ad  quodvis  pun£lum  do» 
ci  poffc  lincam  rcAam. 

X  Rcaao) 
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»  Kc&Mfy  Uf^  tcmin^'«" .  poffc  continuari 

^"""o^^;;^' ad  quodvis  mtcrvallum  cir^ 
^ir^-dcfaibi  polTc. 

,  Qii*  cidem  funt  «qnalia ,  &intcr  fc  funt 
imulir,&quod  unoarqualium  majus  cft  aut  im- 
nus,m.ijus«iam  cft  aut  minus  altcro  aqnalium. 

i  Si  xqualibus  xqualia  addas.tota  funt  xquaiia. 

j  Si  ab  iqualibus  xqualiaaufcras.qux  tcftant 

funt  xqualia. 

4  Si  inxqualibus  addas  xquaUa  .  tota  cnint 

inxqu.ili.i. 

i  Si  ab  inxqualibus  xqualia  aukras  ,  q««  re- 
ftant  fimt  inxqualia. 

*  Q  <x  cjuldcm  aut  xqualium  dupla  funt ,  tn- 
pla,quadnjpla ;  dimidia  i  intct  fc  funt  xqualia. 

7  Qiii  mutu^»  fibi  congruunt,  iqu,ilia  limr. 

8  Si  rcdx  aut  anguli  xqualcs  fucrmt,  mutuo 
fibi  congracnt. 

f  Totnm  fiia  panc  majustft. 
lo  Omncs  anguli  icdli  intcr  fc  funt  xqualcs. 


pcrpcndicularet  inter  eas  intcrceptx  zqoalet 
crunt. 


c    F  H  r 

Vt  fiUntM  AB  ,C1  fint  pdrMlUU,  dKt^niurfjin 
dud  ptrptndtcitUrti  Df,  EH  ;  difHAlti  inttr 
/f  trnni ,  quod  in  ipf*  p*rJlltUrum  dtfinuiant  in- 
cludiiHr  ;  ifut  ktkti  iUiu  4t(}M*lt  jtmptr  mtrvdllo 
inttr  ft  dtfidrt :  initrvdlU  *>*ttm  mttiri  dthtmu 
ftr  lintM  brtvtffimt* ,  &  ptrptndiculxrts. 

II.  Duac  tcdz  lincx  fpatium  non  comprc- 
hcndunr. 

Htc  tft  [pttium  non  cldHdunt  undifut,  ftd  tpus 
tU  fitlttm  mbus, 

I }.  Dux  rcdkx  Unttc  non  habcnt  fcgnvcntum 
communc. 


H     F     G  C 


Sit  tnfului  rtUus  ABD  &  tdiiu  EfG  itim  rt- 
Bus  ,  ntctjfdri»  dqudlts  funt ;  HAm  inttlligdtMr  li- 
ntd  HG  iidfHptrpeni  lintt  CD,  ut  punllMm  F  [it 
in  punQ»  £,iunc  liitcd  EF  cddttfuprd  Itntam  AB; 
fitnimntn  CAddi  fupr*  iUdm  dtfltildt  in  undmp.tr- 
ttuh  VtrhigTdtid,  fiiprd  linttm  Bl  tnfulus  ABCt 
fSl  dftutlit  dn/ule  ABD  ptr  dtfin.  lo.  ftd  dngulus 
ABD  mdjtr  tfl  iutgul»  I BD^fiilicti pdrit  fud:igiiur 
dngului  ABC  tft  md\tr  dtigult  IBD  :  fid  (juid  tn- 
gulus  IBD  itidm  riBus  ifllndm  ifi  idtm  *c  EFG,) 
rnnjpilus  I BC  tfi  tiidm  illi  tqudlii  ( ptr  difn.  i o. ) 
igttwr  dngulus  jIBC  tjftt  md]tr  dntult  IBC,  ptrs 
jcilictt  t»t».  Igtiur  hec  feri  nen  ptttfl  ;  fid  lintd  EF 
Cdditfuprd  AB,  *i<jHi  ddt»  dnguh  ABD.EFG  fibi 
congruunt  &  zqualcs  funt. 

1 1.  Si  in  duas  rc^as  re^a  incidcns  angulos 
intcriores  ad  cafdcm  partcs  minorcs  feccrit  duo- 
bus  rediis ;  iUx  dux  rcftx  (1  pioducmuir  ,  con- 
currcut  ad  cam  partcm  in  qua  funt  ilU  angiilL 


Vt  rtnd  AB  incidtns  in  duM  riadi  CD  ,  £f » 
^ctdt  dngmlos  inttrnos  tx  tddtm  parit  ,  mmpt 
FBG  ,  DGB,  minorts  duobus  rtUtt  •  ditii  ifft  lu- 
^*nt  naiur^l,  /-^,^  ^0,  EF  produ- 

'y*""  Dd-  p  (tncitrrdni  ,  ^uod  lictt  vt- 
rumjii,  noutn  lamtn  iia  cUrum  ui  axiomdtU  U- 
eum  mtridiur  ,  idiotjHi  tfus  toco  fHhflttutmus  aliud 

1 1   Si  dux  UnCK  paiaUclx  fueiint ,  oinncj 


Hoe  tfl  dut  rtn*  nan  ctaltfcitnt  in  unm  '»* 
ntam  ;  ut  lintt  AB,  CB,fi  predncantur,  ntn  «•»- 
ci^nt  in  Itntam  BD  :  nam  faOo  circul»  pnnU» 
n ;  ut  ctntrt  Jt^utrttwr  tircuUm  dividi  b»ftri4» 
a  Itnta  ABD,&  itcm  hifanam  a  Imi*  CBD  q»»* 
tfi  impoffihiU ,  iHiaAED  rjfti  ftmicircuUt  ,  & 
CED  ittm  ,  dr  ita  pars  dr  ftum  tjualia  tflt>*f- 

Propifitionum  alia  proptnuni  ali^uid  fdcitn4um 
v»cantur<fut  probUmata  ,  alid  in  fiU  centimpU' 
iiont  fifluni  dicuPiMrtjut  thiorimaia. 

In  citationihus  primus  numtrus  pr»pofiti»nim 
dtfignaitftcundus  vtro  lihrum  ,  ut  (  ptr ^t.  jfi' 
gniflcat  ptr  ^uartam  prepefitientm  /»<"•»  fiji"'''* 
uhi  vtro  unus  tantum  numirus  appil1»n*f^*dtfign*t 
prepefititntm  tltiMs  librt  in  ^ue  vtrfdmur. 

PROPOSITIO  PRIMA. 
Problcma. 

Suptr  data  rtUi  Unia  termiaaii  triangHUm  ijui' 
Uttmm  cenSlitutrt. 


Sit  data  rcfta  AB  tcrminata  ( id  cft  dctermi- 
tutz  longitudipis }  fupci  quam  conftniendum  /i( 

ttiangulum 


J  by  Cji 


Li 


trUnguUim  jcqoflarcnim ,  cx  piin£lo  A  ut  ccnrro; 
intcrvallo  AB  fiat  ctrctiliis  BCD  ,  &  cx  B  inrcr- 
vallo  BA  dcrcnbatur  alius  circulus  ACD  ,  prio- 
rcm  fccans  in  pundlo  C  ,  ducantur  lincx  CA  , 
CB  :  dlico  ftdmn  cflc  triangul  tiin  ABC  xquila- 
tcrum. 

Demonftratio,  lincz  BA,  AC^Judac  ex  eodcm 
cenrro  A  aJ  circunifi:renti.im  cjufdcm  ciraili 
BCD  ;  Tunt  zqualcs  ,  ( ptr  dtf,„.  circHli )  lincx 
AB ,  BC  dudlz  cx  centro  B,  atJ  circumfcrcntiam 
circuli  ACD ,  funt  ctiam  wjualcs  :  lincx  itcm 
CA ,  CB  cidein  AB  oftcnfx  «quales  intcr  fc  func 
xqualcs ,  igimr  fccimus  trianguUim  A  B  C  tri- 
bus  conftans  latcribus  xqualibus  ,  quod  ^cien- 
dum  crat. 

0  flBS9S95tUS5S 'S99?6BBSBff--S3BBSBBB3n6969Sa 
PROPOSITIO  11. 

Problema. 

'Adddium  pKnanm  pmtre  Imtam  tfMMUm  dau 
lintg. 


ber  \.  it* 

PROPOSITIO  IV. 
Thecrcma. 

Siduo  triangMUduoUitrM  U  invictm  4quJii 

duo  Uitra  comtnm  ajualts  :  trum  ^  baft,,  ^ 
lingHh  MngnUfingulu  ^^^tts,  <^  ,r,4ninZ 


Sit  danim  punftnm  A  ,  cx  ciuo  duccnda  eft  li- 
na  iqujlis  lincx  BC  fumcciicino  imervallum 
B  C,  &  co  intcrvallo  cx  pitnao  A  dcfcribatur 
orculus :  duc  cx  pimao  A  quamcunquc  lincam 
AD  ,  manifcftum  cft  hanc  elTe  xqualcm  h'- 
nei  BC  ' 

liter  aUhj  vuIxo  »}fignetMr  modM,  in  pr4xi  M- 
,  »7?»  /emptr  Hiimur  :  vidttHrfMt  ttfui  ftcile 
frmrdo  inttrvallHm  BC  dtfcribtrt  circHtmm  tx 
fMnQ»  A ,  4f  illHm  dtftrihert  tx  punllo  B. 

PROPOSITIO  IlJ. 
Problerox 

^*tu  dMjm,  rtUis  in4<jMMl,bus,  dt  majiri,  Uittm 
»intri  (tjuMem  Mb/cindtre; 


SimduotnangulaABC  ,  DEF ,  firque.latu* 
AB  laccn  DE  xqualc  :  &  hnis  AC,  latcri  DF,Sc 
ang>.lus  A  .ingulo  D.dico  bafcs  BC,FE  cft^cxqua- 
les  &  angulos  B,&  E.ficut  C,&  F.  dcnique  trian- 
gula  clTe  xquaha. 
Dcmonftratio.  IntcIIigatur   fupcrponi  linca 
lupra  lineam  BA  ,  quia  illi  :a^ali$  cft,  illt 
congruct  (  per  Mxiotna  8. )  cjufquc  punftum  E 
"it  fupra  pundhim  B  ,  &  pundum  D  fupra  pim- 
tJiimA.  Tunc  linca  DF  cidct  fupra  lincam  AC, 
alioquin  angulus  D  cftbt  major  aut  minor  angii- 
lo  A  ,  cum  tamcn  fupponatur  iqualis  ,  fic  quia  li- 
nca  DF  cft  xqualis  linci  AC  ,  punaum  F  cadct 
in  punaum  C.  aim  igitur  lincx  EF  punftum  E 
fit  fupra  punaum  B,  lincx  BC,  Sc  pmihtm  F  fu- 
•  pra  piinaum  C ,  bafes  BC  ,  EF  congrucnt.  Ne- 
quc  enim  bafis  EF  potcft  tangcrc  lincam  BC  in 
punftis  B  &  C  ,  &  cadcrc  infti  aut  fupra  illam  fi- 
cut  facit  ImcaBHC,  alioquin  contra  [n.pro- 
nunciatum  ]  dux  rcftx  fpatimn  cl.iudcrcnt  :  igi- 
tur  &  bafes  ,  Sc  anguli  B&E,itemC&F,  &ro- 
ta  triangula  congruunt :  igitur  hxc  omnia  xqua- 
h'a  funt. 

•••»««»'«•»««»  m  m«wMHi».«M 

PROPOSITIO  V. 
Theorema. 

I/ifceliMm  triang^Hlorum  angnli  fupra  ba/tn  pt/ttii 
fum  aqualis  ,  t^  produRts  lattribus  ,  aHgHli 
fub  bafi  funt  afualts: 


fe^ix  AB  minor,  CD  major.cx  qua 
picindcnda  cft  Unca  xqtiahs  minori  AB  ,  fuinc 

c'tcino  intcntallum  AB.adquodex  punfto  C  dc- 
cribcs  cirailum  aut  partcm  cius  fccantcm  Uneam 

^'n  punao  E  ,  clarum  eft  Uncam  CE  xqua- 

*mcfle  Uncx  AB. 


iit  triangulum  A  B  C  ifo/cclcs ,  id  eft  ejus  Jate- 
raAB,  AC  fint  xqualia  ,  dico  angulos  ABCV 
ACB  clfc  xquales,  itcm  produdis  btcribusAB, 
AC  ,  in  G  &  H  :  dico  angulos  GBC  ,  HCB  infra 
bafin  cffc  xqiales ;  intclligatur  cnim  aliud  trian- 
gulum  DEF  ca)iis  latcra  DE,  DF  fint  xqualia  la-i 
tcribus  AB  ,  AC  ,  atquc  adco  4.  linci  AB  ,  AC 
D£  >  DF  fint  xquales,  itcm  wgtdus  A  fit  xqualiJ^ 
angulo  D. 

p  Dcmonllr; 


Diqi^izod  bv  Ci 


Elementcmim  Euclidis 

1  1  fcj»   —  —  — 


cft  'q"»J^'  '^  j  r.  rupcrponcrcntui  trianpi- 
anguloD.  r/'    ?  ^    „i5s  ABC  cffct  iqiuhs 

X  iqu  EI  cadcrct  fupja  BG  al.oc,uin  I.nc, 
8G  .  E?.  habcrcnt  idcm  Ccgmcntx>m  ABcom- 
numc  (»«/r4frB»-«f.M.)  igitur  angiih  GBC, 
lEF  funt  iqualcs.  Si  vet6  fitu  contrario  compa- 
rcnmritam  pnnaum  F  cadat  in  B .  &  pun^ 
£  in  C.quialinca  DE  cft  iqualis  Imcx  AC, 
&  linea  DF  Unc*  AB  ,  &  anguli  A  &  D  fcmper 
funt  iqualcs  .  in  co  f.tu  (  f<r  4. )  "^"f 
&  ongulus  ACB  congrucrct  angulo  DEF .  I.cuc 
HCB  ,  ipfi  lEF  ,  quarc  anguli  ABC,  ACB  c.dcm 
DEF  iqnilcs  ,  intcr  fc  rqualcs  crunt  fi.ut  anguli 
GBC ,  HCB  ,  cidcm  angulo  lEF  iqualcs  oftcnli 
inter  fc  xquales  erunt ,  igitur  in  triangul.s  iloicc- 
libus,  anguli  fupra  bafm  funt  xqualcs  :  l.cut  & 
anguli  iniPra  baf.n. 

COROLLARIUM. 

Sequitut  trianguU  iquUarcra  cfTc  xqui.-m. 
g..U. 


PROPOSITIO 
Thcorema. 


VL 


5«'  tTUngfdi  iuo  MttiHh  fiitrtnt  4<}umUj,  &  Uttr» 
iit  tffofu*  trHifi  djualiJ. 


Sint  trianguli  ABC,  anguli  B  &  C  xquales  :  di- 
co  Utcra  AB  ,  AC  ciTc  xqualia  :  fn  cnim  aliud 
triangulum  DEF  ,  cujus  baHs  EF  f.t  xqtialis  bafi 
BC ,  &  ongnli  E,  F,  xquales  angulis  B,  &  C  atquc 
ita  4  anguU  B,  C,  E,  F  fum  xqualcs. 

Dcmoiift.  IntcUicatur  baf.s  EF  fupcrponi  bafi 

BC  quia  xqualis  cft ,  congruct  (  ftr  Mxitm.  8. ) 

(unc  .icccffai-io  Unca  ED  cadct  fupra  lijic.i.n  BA, 

alioqiiin  angulus  E  eirci  .najor ,  ai.t  .ninor  angu- 

k.  B  \  cum  tamcn  fupponatur  xqualis ;  codcm  mo- 

do  Unca  FD  cadet  fiipra  Uncajn  C A  :  igitur  pun- 

Coxm  D  cadct  in  A.  Ncquc  enim  Uncx  ED,FD  rc- 

cedcrc  poiruni  k  Uncis,BA,CA  alioquin  dux  rcftx 

hibctcnt  coinmunc  lcgmcnium  (  contrM  .  j .  fre- 

ttmnt.  )  Quate  lincx  ED ,  BA  ,  xqualcs  crunt. 

Tura  vcTO  fi  contrario  fitu  comparentur  trian- 

guU ,  ita  ut  pundum  E  cadai  in  C  ,  &  F  in  B  , 

cum  anguli  E  &  C  f.m  xqualcs  ,  ficut  F  &  B  li- 

nca  ED  cadct  fupra  C A ,  &  FD  fupra  BA  ,  &  pa- 

ritcr  punaum  D  in  A  :  quarc  Uncx  ED  ,  C A  , 

con^uent  ,  &  crunt  xqualcs  ,  unde  linex  AB, 

AC ,  cidcm  DE  xquales  oftcnfx,  intcr  fc  xqualcs 
«ttnt. 


t*R.OPOSlTlO  VII. 
JEft^antumpjopu.,aavam  qux  finc  illi  dc- 


PROPOSITIO    VII  i. 
Theorcma. 

5i  duo  trignguU  pnguU  Uttrn  Jiniulit  Uitribut 
<^«4/i4  h*hu*rini,  itinm  MHguhf  d^MMliltut  U- 
ttrihus  «fftfiict  MjudltJ  hdhliunt» 


'  Sit  triangulonim  ABC ,  DEF  latus  AB  latcri 
DExqualc  ,latus  Xc  latcri  DF,  latus  BC  lateri 
EF,  dico  angulum  A  angulo  D  clTc  xqualcm .  8c 
angulum  B  angiilo  E,&  angulum  C  angulo  F.  Ex 
punfto  B ,  ui  ccntro,  intervaUo  B  A  fiat  circulus 
AGH  ,  itcm  cx  pun«ao  C  intetvallo  CA  fiat  alitu 
circulus  AIH. 

Dcmonft.  IntcUigauir  lincaEF  fupcrponi  liiwx 
BC ;  quia  illi  xqualis  cft  congruct ,  ninc  autnn 
pun£lum  D  cadct  in  A  ,  non  cnim  cadcrc  potcft: 
nifi  fupra  circumfcrcntiam  ciraiU  AGH  ,  alio- 
quin  lincx  BA  ,  ED  non  eflcnt  xtjualcs  ,  dtbct 
ctiam  cadcrc  fupra  circumfcrcntiam  AIH  alio- 
quin  lincx  FD  ,  CA  non  cflcnt  xqualcs  :  cadit 
igitur  in  imcrfcftionemA.Quarecongnninttnan- 
guU ,  fi:  unguU  A  &  D,  B,  &E,C&Ffuni 
xquales. 

PROPOSITIO  ix; 

Problcma. 
Dmtum  nngulum  rtniiintMm  kifArittm  ficm* 


Sit  angulus  teft.Uncus  A  divldcndus  in  duos 
anrulos  xqualcs  :  abfcindantur  dux  Uncx  AB, 
AC  xquales,&  fupra  lincam  BC  fiat  [ptr  ..)trian- 
guhuTi  xquiUtcrum  BCD ,  ducanirmic  linca  AD, 
dico  angulos  BAD ,  CADcflc  xqualcs. 

Dcmonftrat.  TrianguU  ABD,  ACD  ,  habcnt 
fingula  Utcra  xqualia  ,  ncmpc  AB  ipfi  AC ,  AD 
coi^mune  utrique  triangulo  ,  &  BD  xqunlc  .pli 
DC  proptcr  trianguIum^Tquilatcrum  BDC  :  .gi- 
tur  {ftr  8.)  anguli  BAD>CAD  funt  xquales. 


PROPOSI 


Digitized  by  Gi 


Liber  I. 


»«•»  N»  MMMHM  «M  tM  ««» .  M»  «M  «•»  < 

PROPOSITIO  X. 

Problcnia, 
Linttm  trrminatAm  bifjerigm  ftC4tre. 


Sit  rtda  tcrminata  AB  divycnda  bifariam/u- 
pra  illain  conftituc  triangulum  xqiiil.itcnim  ABC 
iptrx.)  cujus angiilus  C  ( ^«r  9. )  dividatiir  bi- 
fariam  linci  CD.  dico  lincam  AB  clTc  divifam 
bifariain  in  D. 

Dcmonft.  in  triangiiiis  ACD  ,  BCD ,  latcra 
AC,  CD  fiint  xqualia,  latiis  CD  utriqac  commu- 
nc  &  angiili  ACD ,  BCD  fafti  funt  xqualcs,  cum 
anculiis  C  fit  divifus  bifariam ;  crgo  (  o,r  4  ) 
bafcs  AD,  DB  funtiqualcs  quod  "crat  proTO- 
fitura  '  ^ 

«MfiM«M-«M«it«f4«¥4«W  CM«M  ««■Cff^N^ 

PROPOSITIO  XI. 
Problema. 

^  f"^* ptrftndicuUrtm_  txcitAre. 
1> 


«ccntro,  fi.u  c?rcSu.s  £uj^:,rfr 
P"na.s  B,  &  C.  Dividatur  uZ  ncTf 
^'(F^rio.)  ducaturqucIbS^AD   ;  "'L''" 
<^Tc  pcrpcndicularcm.  Duc  I  ^^7^  1?  Ar 
,  Dcmonft.  In  rriangulis  ADB    ADC  fi  f 

AB  Ppfi 'i^7,hr  ff 
anguli  ADB.  ADC  ,q  fa^3?;;  s",-  ^  ^""rS'' 
dcfi„.,o.]liiicaADcftVr;c& 

PRoposiTio  xiir. 

Thcorcroa. 

/itn4  f.prM  rtnAm  conf.nens  ,  Aut  Juts  rta,.  4«- 
i-/"  fucu ,       duobu,  rtilu  AjMAltr. 


S.t  punaum  A  in  Knca  BC  ,  cx  qno  cxciranda 
"t  papcmLcularis  ad  cnndcm  BC  abfcindann.c 
J-nc  indc  hncx  xqualcs  A  B,  AC :  &  fi.pcr  lincam 
j  ttungulum  arquilatcriim  BDC y(ptr,.) 
Iar"r*^"'    "  ^'^-  ^'^«^  pcrpcndicu- 

Dcmonft.Triingula  BAD.  DAC  h.ibcnr  fin- 
CVnT  f'*'"''^ .  cum  AD  fit  co.nmunc  ,  & 
xau.li  I  ""^*  ^l"^^''*  ''"«^^  AC  ,  &  BD  fit 
hrln  '     *  DCcum  triangulum  I>DC  fit  arqui- 

lunt 

***••«•»«•».       «M  «4  ^  ^ 

PR.OPOSITIO  XII. 

txirM  liftram  infinitam  punUe  ,  dd  tam 
ftrpindiculdrtm  ductrt. 


Rcdla  AB  ,  confiftat  fupra  lineam  C  D ;  dico 
angulos  ABD.ABC  aut  rcdos  cllc,  aut  cos  fimul 
liimpros  duobiis  rcdlis  xquivalcrc.  Ex  punao  B 
ut  ctntro  fiat  fcmicirculus  CAD. 

Dcmonft.  Si  angiili  ABC  ,  ABD  fint  xqualcs, 
crunr  rcfti  (  ptr  defi.io.  )  fi  vcro  fint  inqualcs, 
fcmper  arcus  AD,  AC  fimul  funt  xqualcs  fc- 
micirculo  D  A  C.  Arcus  aute.n  duoru.n  rcao- 
rum  funt  duo  qu.idi  antcs  circuli  ,  ij  cft  (cini- 
circulus  ;  crgo  duo  arcus  angulorum  ABD,  ABC 
fimul  fumpti ,  funt  xqualcs  arcubus  duorum  rc- 
dlorum.qiKxl  cft  xquivalcrc  duobus  rcdis.  Capa- 
citatcm  cnim  angulorum  mctimur  pcr  arcus  (  ttr 
d'f9'  ) 

«»» M«      »4  («»«W  ■  «•»  «w  ««  «M 

PROPOSITIO  XIV. 
Theorema. 

Si  due  rtUt  in  idtm  punHum  uhtrius  cttutittt» 
furu  tlla  fuciAnt  duos  AnfHlot,  dnetuj  rtflit 
tjutlts,  itU  cttnpentiit  unAm  lintAm, 


Tm.  r. 


Concurranc 


Digitized  by  Go 


Elementorum  Euclidis 


Concurrant  in  idcm  punaum  Alincx  AB,Jii« 
te&x  CA.AD.f.iciantqiicaimillaangulos  BAC, 
BAD  duobiis  rcftis  xquaks.dico  lincasCA.AD, 
e(6ccTC  unam  lincam  ,  id  tft  fi  l>nca  C  A  conti- 
nuarctur  congnicrct  cum  A  D,  (i  cnim  non  con- 
pfuit.cadct  aut  fiipra  aut  infra  illam  \  ita  ut  CAE 
lu  una  rcfta  linca.  Ex  punfto  A  ut  ccntro  dcrai- 
batur  circulus  C  B  D. 

Dcmonft.  Qiiia  anguli  BAC  BAD  fuppo- 
nuntui  iqualcwluobus  rcdis  ,  arcus  DB  ,  BC 
«quivaleUmt  duobus  quadrantibus  circuli ,  fcu 
crunc  fcmicirculus,  fcd  diciturCAE  effc  linca  rc- 
«a ;  ergo  ( prr  dtf.ij. )  circumfcrcntia  C  B  E  cft 
fcmicirculus ,  crgo  circumfcrcntix  C  B  E ,  C  B  D 
cllcnt  xqualcs  quod  cft  abfurdum,  non  igitur  CA 
conttnuata  cadit  niH  in  lineam  A  D. 

«MIMMM  «•»«•*«•»:«•!«•»«•»  «•» 

PROPOSITIO  XV. 
Thcorema. 

5»  dui  rtHd  ft  invicem  ficMtrint ,  mifnUi  dd  ver- 
tictm  ,  ftM  epfofitas  /tfUMltJ  f^cient. 


Du«  rcdli  AB,  CD  fc  inviccra  fccent  in  pun- 
Ao  E  ,  dico  angulos  AED  CEB  oppofitos,  cflc 
xqualcs:  itcm  angulos  AEC ,  DEB.Fiatcnim 
ex  centro  E  circulus  quiaunque. 

Dcmonftr.  quia  linca  AB  tranfic  per  ccntrum 
t,  crit  arcus  A  D  B  femicirculus  ( ptr  dff.ij. )  Sc 
nnr"  T"*  DC  iranfit  pet  ccntrum  arcu« 
etit  fcmicitculns  :  ergo  arcus  ADB  ,  DBC 
r!n'  'T'l  atcum  aufcras 

UB  rcftabunt  arcus  AD  CB  xqualcs  &  confe- 
qt^nter  (;,^  d.f.,  )  anj,„li  CEB,  AED,  xquaics, 
codem  modo  ptobabis  angubs  DEB ,  AEC,  cfTc 
iqualcs. 

«»«»«»»»  «•..«»«,»^,^^^^^ 

PROPOSITIO  XVL 
Thcorema. 


Tri.inpMli  ABC  latns  BC  rrodncatur  in  D. 
diio  anguhim  cxtrcmum  A  C  D  cllc  majorcm 
quolibct  mtcrno,  &  oppofito,  ncmpc  A  aut  B  > 
&  primo  oftcndo  t\Vc  majorcm  angulo  A.  DiTi- 
cUtur  liuca  AC  bifariam  in  E  ,  ducaturquc  linca 
BEF  ita  ut  lincx  BE,  £F  fint  xqualcs,ultiino  du- 
catur  linca  CF. 

Dcmonftr.  In  ttiangulis  BEA,  CEF  duo  latcra 
funt  xqualia  fiugula  fingulis,  ntmpc  EC  ipfi. 
EA  ;  &  EF  ipfi  EB,&:  anguli  AEB,CEFoDpofiti 
( pf.tj. )  funt  xquales,crgo  ( ptr.^. )  anguli  A  8c 
ECF  oppofici  laicribus  xqualbusEB,  EF  func 
xqualct  i  fcd  angulus  DCA  cft  major  angulo 
FCA,  ncmpc  fua  partc  ,  crgo  angulus  DCA  cft 
majoc  angulo  A. 

Repctatur  idem  rriangulum  ABCoftcndoan» 
gulum  cxtcrnum  ACD  cllt:  majorcm  angvilo  B 
oppofito.producatur  latus  AC  in  E,  diviliiquc  b- 
tcrcBC  bifariamin  F  ducatur  AFG,  ita  ut  liiicas 
AF  ,  FG  fint  xqualcs  conjungatijrque  linca  CC 

Dcinonftr.  In  triangulis  AFB,  CFG  duo  laten 
funt  fingula  fingulis  xqu.-ilia ;  ncmpc  BF  ipfiFC, 
FA  ipfi  FG  ac  anguli  BFA  ,  GFC  ad  vcnican 
oppofiti  (  ptr  15.)  funtxquaIcs:crgo  (^rr.4.) 
anguli  B  ,  &  FCG  opi»ofiti  latcribus  .rqunlibns 
AF ,  FG  funt  iqualcs  :  fcd  angulus  ECF  ,  !c 
(  prr  15.)  illi  iqualis  DCA  cft  majorangub 
FCG  ncmpc  fua  parcc  •,  igitur  angulus  cxicruus 
DC  A  cft  niajoc  angulo  B. 

PROPOSITIO  XVIL 
Thereocna. 

CM']Mfcumt}ut  triati^Mli  duo  Anguli  fmul  frmfti 
tnitioTts  funt  duobMi  rttltt. 


Sit  tri.-ingulum  ABC  •,  dico  duos  cjus  angulos 
fimul  fumptos  vcrbi  gratia  A  &  ACB  cllc  mino- 
rcs  duobus  tiais.  Prodncitur  Litus  BC  in  D. 

Dcmonftr.  angulus  A  intermis  minor  tft  an- 
gulo  cxtcrno  ACD  (  ptr  \$.)  quarc  fi  utriquc 
addas  angiilum  ACB.crunt  anguli  A  &  ACB  rai- 
norcs  angul  s  ACB,  ACD.  qui  cum  fiut  arqu.ilcs 
ducbus  rc£Vis  {prr  15.)  crunt  anguli  A  &  ACB 
minorcs  duobut  xcCth. 

Eodcio 


Dlqltized  bv  Goo^Ie 


Liber  I, 


Eodem  moio  prob.ircs  anj»iilos  B  &  A  C  B 
eflc  minorcs  duobus  uais  ,  ilcut  A  &  B  proJu- 
fto  alio  latcrc. 

PR  O  P  O  S  I T  I O  XVIII. 

Theorcma. 
/H  mniiriMiHlo  m^jMs  Uim  majori  anguh 

cpponimr.  Sit  trianfnilum  ARP  J-  i 

yiium  Al5C,,dico  atcra  An  &r  r  i 
J.mpta  rcbcjuo  BC  clTc  maj..ra  Ptodu^^ 
CA.  .ta  utlinca  AD  xquaHs  1:11«^^ 
gJturquc  linca  BD,  '  J""" 

Dcmonft.  Q„oniam  lincx  A  B     A  n  f 

guio  «^UU.Ergo  m  triangulo  DBC  r  i>«  .  i 
trianculi  ADC^rr  1 6.  ma pr  cft  anpnlo  r  c-  ^ 

m  w       w  w  f*j  m  i« 
PROPOSITIO  XIX. 
Theorcma. 

h,mniiri,„gHlo  major  a.^HlHi  fnajori  Uuri  / 
tpponiiHr.  / 


5'ipri  eandcm  bafin  AB  intra  triangtilum 
ABC,  fiat  tiiangulum  ABD.  Dico  primoYucra 
AD  ,  DB  cllc  minora  latcribus  AC  ,  CB.  Produ- 
cJtur  cniin  latus  AD  in  E. 

Dcmonftr.  Qnia  latcra  AC  ,  CE  fimul  majora 
luntreliqiio  AE.fp^r  io.)fi  ntrifquc  addatur  larus 
EB.cninc  latcra  AC.  CE,  EB  ,  hoceft  AC  ,  CB, 
nujora  Ijicribus  AE  ,  EB.fcd  Ii.tc  majora  func 
latcribus  BD ,  DA  ;  cnin  cnim  BE  .  ED  «i.ijo- 
ra  fint  latcrc  DB ,  atfdito  coinnuini  D A  ,  erunt 
BE  ,  ED  ,  DA  ,  lcu  BE  ,  E  A  ,  majora  latcribus 
BD,  DA.  Igitur  latcraCA  ,  CB  muItdm.ijora 
erunt  lateribus  AD.DB. 

Secund6  dico  angiiluin  A  D  B  elTc  majorcm 
angulo  C  ,  angulus  ADB  tft  m.ijor  angulo  DEB 
(^ir  i(j.)cum  fit  extcmus  refpctau  trianguli  DEB, 
angulus  DEB  cft  m.ijor  angoIoC  (  pertandtm) 
igirur  nngiilus  ADB  cft  n).ijot  angulo  C. 

f«*H»Wf<M 

PROPOSITIO    XX IL 

Problcma. 

Ex  trihHt  ddiii  lineit ,  tjusrurn  Jut  rtliquM  Jint 
fn<i}ores,  iriaitgHlum  corJirHere, 


.V  B 


IntTianguIo  ABC  angulus  A  fit  m.ijor  anmilo 
2,1;^  cllc  btcrc  AB  oppofito^angulo  C  mi- 

tcrf  Ar''^'" 

le  rt,.;  '/       '^^'  ^S"^''-"  vcl  minus  :  non  xqua- 

«<is  BC  ''.'FP-J"-»t"r  major.  Ncc  cti.im  la- 
18  )  diciminiis  Litcrc  AB  ,  quia  {per 

•  anguiusCcllctmjjor  anqulo  A  cum  tamcn 
PPonatur  major  j  rcftatcrgo  ut  latus  BC  fit 
niJjUi  Jjtcrc  AB. 

PROPOSITIO  XX. 
Thcorema. 

"Hcunjut  ,riA„f>uli  duo  Uiera  y7««/  /umpia 


relijHO  funt  ma\or4. 


P    iij         Sint  f 


Digitize<fb^ 


Tl8 


Elementorum  Euclidis 


Sint  trcs  Jati  lini  A  ,  B  ,  C,  cx  qmbos  con- 
(Ifucndum  cft  triangulum.  Suniamt  linca  D  E 
aqnalis  nu)oti  A,  &  Unci  EF  iqualis  linci  B .  Sc 
linca  DG  iqualis  linci  C  Et  cx  punfto  D  intcr- 
vallo  DG  fiatcitculus  GH ,  &cx  E  intcrvalio  EF 
alius  circulus  EH  ptiorcm  fccans  in  H.  Ducaniur 
linci  DH  .  HF-.  dico  fjftmn  cHc  triangulum  cu- 
ius  ttia  btcra  funt  xqualia  lincis  A,  B,  C. 

Dcmonftr.  Linca  DE  fa^a  cft  iqualis  linci 
A ,  linca  DH  { ptr  itf.  arcuU )  cft  iquahs  Imcx 
GD  qui  fa<aa  crat  iqualis  lincx  C,  &  EH  cft 
iqualislinciEF,  fcu  B.  igitur  latcra  trianguli 
xqualia  funt  lincis  A,  B,  C. 


Qu6<J  n  draili  non  fc  inrcrfccarcnt  oftcndc- 
rnn  Imcam  DE,  hoc  cft  A,  elFc  majorcm  diiabtis 
EF ,  DG  fiinul  fumptis ,  hoc  eft  duabus  B  &  C, 
contra  fuppofidoncm ;  nam  linca  DE  continct 
lincam  DH  iquajcm  ipfi  GD,&  EI  iqualcm  ipfi 
E  F  &  infupcr  H I.  igitur  fola  D  E,  fcu  A  major 
clTct  lincis  B  &  C. 


PROPOSITIO  XXIIL 
Problcma. 

la  isto  funao  rtild  Hntt^an^ulnm  t§cert  tqiulcm 
tdttri  dAio. 


Sit  dAtom  pun£^um  A  linex  AB ,  in  qno  con- 

"rucudus  cft  angulus  xqualis  angulo  C.  Ducatiui 

uuumquclinca  DE  ,  &  linca  AB  abfc  ndarur 
«qu»l„  line^e        jj^^  ^^^^  gp  ^^^^^       ^  ,j 

JI""  &  faftis  ccmtis  in  pundis  A 

A  nu  T""^^'  AG.  BF,  conftfu.inir  tiiangulum 
ABH  cx  lincis  AB,BF.  AG,  (  fir  xi.)  dico  angu- 
«um  A  cffc  iqualcm  angulo  C. 

Dwwnftr,  quia  ttiangulaBAH,DCE,habcnt 


omnia  latera  iqualia  fingula  finpilis  nempc  AB 
ipJi  EC  ,  &  A  H  larcri  C  D  ,  &  B  H  ipli  DE  . 
(ftri.)  anguli  A  &  C  xqualcs crunt. 

^f^f^-  ^fl^  49^49^  MM-fV^ 

PROPOSITIO  XXIV. 
Thcorcma. 

5«  trUr^Mlum  duo  Uitrd  hahtdt  dijMdlid  dMohmt 
Idienbmi  Alttrttu  tridngMit  ,  MngMlMmvtrf)  b*fi 
eppofiiMm  m*)trtM  hMhtAni :  O"  i-fjin  mdjortMt 
hAbikii. 


Sit  trianguli  ABC  latus  AB  iqualc  latcri  DE 
trianguli  DEF ,  &  Utus  AC  latcti  DF  ,  angiiUis ' 
vcr6  BAC  fit  majot  angulo  D.  dico  bafin  BC 
inajorcm  cfTc  bafi  EF.  Fiat  angulas  BAG  xquaiii 
angiilo  D,  {ptr  II.)  ic  linca  AG  latcri  DF ,  du- 
canturqiie  lincx  BG  ,  CG. 

Dcmonftr.  (^iia  triangiila  ABG,DEF,  habcnt 
latcra  AB,  DE,AG,DF,  srqualia,  &  angulus  BAG 
fwSius  cft  xqualis  angulo  D  >  cnint  ( fcr  4. )  b.ifcs 
BG,  EF  xqualcs ;  quia  vcro  lincx  AC,  A  CciJcm 
DE  fuiit  xqualcs,  crunt  xqualcs  intcr  fc  ,  quarc 
( ptr  f . )  anguli  ACG,  AGC  funt  iqualcs.fcd  aij- 
gulus  AGC  cft  minor  angulo  BGC,  cuin  fit  illius 
pars  ,  crgo  angulus  ACG  codcm  BGC  minor 
crir  ,  fcd  adhuc  angulus  BCG  minor  cft  angulo 
aCG,  cum  fit  illius  pars  :  crgo  angtilus  BCG 
multo  minor  crit  angulo  BGC  ,  quarc  in  ttiangu- 
lo  BGC  cum  anguTus  BGC  fit  major  angub 
BCG  ,{per  \  ^.)  latus  BC  majus crit  latcrc  BG, 
fcd  BG  cft  xqualis  bafi  E  F  ,  ut  vidimus,  igitur 
bafis  BC  roajor  cft  bafi  EF. 


PROPOSITIO  XXV. 
Thcorcma. 

Si  iridngMlMm  dMO  Iditrd  hahtat  dfMaliA  ,  due\)Mt 
UttribMi  dUtriMi  triaalMli  :  hdktdt  dr  hdfiif, 
hdfi  mt)ertm  :  angulum  jMcqMt  bdfi  efpofiiMm 
mdjortm  habebtt. 


Zl 

A 


F 

Sit  trianguli  ABC  lacus  ABarqu.ilc  latcri  DE 
triangiili  DEF  ,  &  latus  AC,  latcri  DF,  fcdballs 
BC  fit  ina)or  bafi  EF.dicoangulum  A  cllc  nujo- 
rcm  angulo  D. 

Dfmonftf.Non  cnim  angulus  A  iqualis  cft  an- 
gulu  D,  quia  ( per  4. )  balcs  clfcnt  «quaks  ;  ncc 
ininor  quia  (  p^r  14. )  bafis  BC  cirtt  minotbaft 
EF ,  fupi^ionitur  tamcn  major :  crgo  icllat  ut 
gulus  A  ,  fit  major  angulo  D. 


an- 


PROPOSI 


Liber  I. 


PROPOSITIO  XXVI. 
Thcorcma. 


d^uAltj  i  (tr  hAftj  EC ,  ED  dfHtila  irunt  j  iied 
AngHli  ylECJ)EB  yw»  tiblMti  ix  AtigHlit  dauMlilna 
nimpi  rtHu  AEF,  BEF ,  rtUn^uHnt  sngHles  CEF 
DEF  *ju*Us.  In  tri^nguMs  Auttm  CEF ,  DEF 
cum  iMiTM  CE  .  EDfm  AjusJiM ,  Utm  FE  com- 
munt.cr  ur.ff,U  CEF.  DEFMtjHaUj :  (  ptr  4. )  un- 
guUCEF  ,  DFE  ^uaUs  irunt  :  confiauenttr 
rtai.  ^  ' 

LEMMA  SECUNDUM. 
St  duo  irtAnguU  rtn*n^HU,  h,htAnt  du»  quttcum- 
^HtUttru  AjuuUu;  dr  relttjuum  Utut  MUMit, 
rrUquof^ut  MnguUt  tijUMUs  hAhebunt. 

D     r  H  A 


Tmnguli  ABC  angulus  B  fic  «qnalis  angii- 
io  E  ,  trianguli  D  E  F  &  angulns  C  angulo  F, 
itcm  l.icti$  B  C ,  quod  fitiiin  cft  inter  ucrumque 
angulum  fit  aiqualc  latcri  EF  ,  dico  reliqua  laicra 
elkxqualia  &  an^lum  A  angulo  D. 

Inielligatur  cnrni  bafis  E  F  fupcrponi  b.ifi  BC 
quia  zquales  funt  congruent ,  iia  ut  punftiun  E 
cadat  fupra  B,  &  F  fupra  C.  tunc  linca  F  D  cadet 
fupra  lincam  AC  ;  non  cnim  cadcre  potcft  cxtrk; 
quia  alioquin  angulus  F  cllcc  m.ijor  angulo  C  ; 
ncc  intra  quia  m*rtor  cjrLt ;  igitur  fupra  illam  ca- 
dct :  xizm  dico  de  linca  E  D  rcfpedu  lincz  BA, 
igitur  piinaum  D  cadct  fupra  pundhjm  A  &  to- 
nmi  triangulum  toti  triangulo  squalc  crit. 

Si  vcf6  ponatur  latus  A  B  clfc  xqualc  latcri 
DE.  IntcUigatur  iterum  fupcrponi  lacus  D  E ,  fu- 
pra  latus  AB,  ita  ut  D  cadat  in  A  ;  &  E  in  B;qtua 
«nguli  B  &  E  fupponuntur  xqu.ilcs,  linca  EF  ca- 
«t  fupra  Imcam  BC ,  dico  ctiam  punftum  F  ca- 
ocre  in  C  alioquin  aut  cadct  intra,  aut  cxtra  ?  non 
wtra  ucin  G,alioquin  angulus  AGB ,  id  eft  DFE 
«rcc  major  angulo  C  ( f  «•  1 6. )  non  cxtri  uc  in  I 
angulus  C  elfec  ma  jor  angulo  AIB  ,  hoc  cft 
«igulo  F  contra  f.ippofitioncm  :  igitur  pundum 
Fadic  irt  C  cocumquc  triangulum  congruit,  creo 
&  anguli  &  latcra  funt  zqualia. 

fetjutniis  prepofiiiones  ut  ditnonflrMntur 
EHclide  fuppenunt  MxiemM  X/.  <}ued,  iMmin  iia 
lum,„e  vMturMU  noium  nen  ifl :  hi  nomin  MxiomMiii 
^iMur :  ideopMuloMliter,  iMmdem  prepofiiionem 
fiit  tU»  demofiflrAbimm ,  ijuMre  htc  duo  lemmMiM 
primtiiimM. 

LEMMA  PRIMUM. 
^t^tndiculMri*  Ad  unMm  pAralUlarum  tfl  itiMm 
ptrptndicuUru  ud  MUaia. 


Stnt  duo  triMnguU  jlBC ,  DEF  quorum  Mnfuli 
j1  &Dftnt  riai ,  &  iMiirMAC  ,  DE  ,  tiem  C  B, 
EF  fint  MfUMliA,  dico  ^  Uttra  AB.DF  ejfe  ^fHM- 
ItM  MnguUfqut  B,&  F,item  C  (j- E  tffe  AquAUt.  Stt 
enim  Jifiir,  petefl  Utm  ulB  mAjm  Uiert  DF  fu- 
tnMtur  linea  A  G  Afuulu  Uiert  DF ,  ducMturiTut 
UncM  CG. 

Demenftr.  QttjM  trtMnguU  C AG ,  EDF  hAhenk 
duo  iMierM  yiC,  DE  i&  AG  ,  DF,  MfUMliM  &  mu- 
gulos  A  ,&D  MfUAUs,  nempe  reiles ;  bMfes  CG, 
FE  AfuAles  erunt ;  quiA  vero  in  tri.tr.fulo  CAQ 
produlh  Utirt  BA  Angulm- extlrnm  HAC,  mMjor 
ifl  interno  AGC ,  (  pcr  1 6.  )  AGC  Auiem  mAjer  efl 
Mngulo  B  ,  Mngului  HAC  fui  rtllm  efl  utrequi  B 
&  AGC  tttMjor  irit ,  Mtfut  Mdte  uitrfue  minir  ri- 
Ho  id  tfl  Mcutm  irti.&  fuiM  (pcr  i  j.)  anguU  AGC, 
CGBfuni  MfUMlti  duobm  rttlis ,  &  AGC  tfi  reUt 
minor  rilifum  CGB  mA]or  irit  ri£lo,(*r  conftfuin- 
ttr  mMjor  irit  anguU  B  achio  fuari  (  pcr  1 9. )  Utm 
CG,  minm  erit  Utere  CB.fed  CG  ijt  xfuAU  Uttri 
FE  :  igitur  BC,  FE  ron  erMnt  MfUMlei,  conirM  fup- 
fofitionem-yfUMre  AB,  DE  MfUMUi  funi  &  ( pcr  4.) 
rilifui  Mnguli  funt  t^uMlts. 

PROPO  SITIO   X  XVIL 
Thcorcma. 

Si  in  diiai  liniat  mUa  inciJens  ,  ariguloi  MliAnei 
MfUAles  fecerii,  tlU  pAralUU  erunt. 

In  lincas  AB,  CD  incidar  litjca  BC,  fac/arque 
angulos  alccnios  ADC ,  BCD  arqtialcs  ,  dico  pri- 
mo  lincas  AB  ,  DCqiiantumlibcc  produdas  non 
conrcnirc.  Htt  inim  tMntu  dtmenflravit  Euclidijj 


Sint  lintt  AB  ,  CD  pMrMlUU,  fitfue  linia  E  F 
F*rptndtcuUris  ^d  AB.  ita  ut  unguU  FEA  ,  FEB 
'""  "P*  >  dico  CMndetn  lincMm  EF  iffi  pirpindi- 
f»l*rt  Md  liniAm  CD.  AbfdndAntur  Untx  EA.EB 
fu^ts  ,ducMntur  (  pcr  11.  )  liniMm  AB  per- 
ftndtculare,  AC,BD,)ungMniurfue  lineM  EC.ED, 

Dimenflr.  Cum  tn  iriangulis  EAC,  EBD  Uiera 
^E,  BEfint  4f umUm,  itemUierM  AC ,  BD  {  pcr 
««f- P"al. )  & MnguU  A,&B  fint  rtUi  idtifu* 


Dcmonftr.  Convcniant  enim  (  fi  ficri  poteft)  in 
pun^  E,  cft  igitur  triangulum  BCE,  cu/»is  hmi 
E  B  produ(£him  cft  in  A.  quare  aiigulus  exccrnuj 
ABC  major  elTet )  pir  i6.angulo  interno  BCE, 
quod  cft  contra  fuppofitioncin. 

{hiiA  tAmtn  pojjei  futs  cincederi  lineMAB,CD 
nen  convinirt ,  nigAn  iMmtn  ijji  parMlliUi,  id  ifl 
MfUMli  jtmptr  inttrVAlU  diSlMri  ah  invicem  ,  ut 
Mccidit  in  concboidi ,  ul  fcrfeUM  fii  pnptfiiio  pro- 
bandum  tH  iM  ijft  fMr»lUUt. 
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Elementonom  Euclidis 


PROPOSITIO  XXIX. 
Theorcma. 

Si  reH*  in  ptrMlUlM  incii*l,  MgHli  dlitrni  trunt 
dqM*U$ ;  dr  exiernHi  inierno  opptfii»  ex  eidem 
pdrie  ,  duo  tnttrnt  dd  ed/dtm  psruj  *f»4Ut 
dnobni  reQis. 


Sint  igitur  Unc*  AB  ,  CD  ,  in  quas  incidcnj 
linca  B  C  faci.n  angulos  altcmos  ABC ,  BCD 
«qualcs  •,  dico,  illas  clTc  parallcLs.  Sienimnon 
fint  parallcLx ,  intelligatur  per  pundum  B  cflc 
dufta  linca  BE  ,  ipfi  CD  parallcla  ,  in  quara  cx 
pun&o  C  ducatur  pcrpcndicularis  C  E  ,  &  cx 
punfto  B  ad  lincam  CD  perpcndicularis  BD , 
itcm  &  cx  pundko  C  ad  lincam  AB  perpcndicula- 
rii  CA. 

Dcmonftr.  Qiiia  linca  CE  eft  pcrpendicularis 
ad  EB ,  cft  ctiara  perpcndicuJaris  ad  illi  parallc- 
lam  CD  ( per  Itmm*  primum  )  quare  (  per  def. 
p*r»ll.)  lincx  CE.BD  xqualcs  eruntiidcoquc  quia 
in  triangulis  rcdanguli»  EBC  ,  DCB ,  cum  latus 
CB  fit  communc  ,  &  latcra  CE  ,  BD  zqualia 
(  per  temm  i  ftcundMm  )  anguli  EBC,  BCD,  crunt 
rquales ;  fed  angulus  ABC,(uppontus  cft  zqua< 
L's  angulo  BCD  ,  igitut  .inguli  ABC,  EBC  clTent 
cquales  pars  &  totum,  quol  cft  abfurdum  ,  non 
igitur  alia  pcr  pun£lum  B  duci  potcft  parallcU 
iinc2  CD  ,  quam  AB  ,  idcoquc  hzc  cft  paral» 
lcU 

^^fr      ^^^^'B^  099  * 

PROPOSITIO  XXVIII. 
Theorcma. 

S»  in  duu  iinett  ineidens  iint*  jeetrit  *ngU' 
l»m  exttrnum  t^u*lem  imerne  eppofiio.vei  dmes 
txternes  *d  e^dempartes  djMdles  duebm  reQu, 
p*r*Htld  funt  tU*  tinet. 


In  paralleks  AB  ,  CD',  incidat  linca  BC  ,  dico 
primo  angulos  altcmos  ABC,  BCD  clFc  xqiialc», 
ducantur  cnim  cx  B  &  C  pcrpcndiculatcs  B  D> 
CA,  quz  ( ex  def.pmr*ll. )  lum  xqiialcs. 

Dcmonftr.  In  triangulis  BAC  ,  BDC ,  anguli 
A  ,  &  D  tcdi  funt,  latcra  AC,  BD,funt  zqudia, 
&  latus  BC  commune,igitur  {per  lemm*  i.)  trian- 
gula  fimt  zqualia ,  &  anguli  ABC  ,  BCD  oppo- 
fiti  latcribus  zqualibus  AC  ,  BD,  funt  zqu.iles. 

Sccundc^  angulut  cxtcmus  EBF  cftzqualis  an- 
gido  ABC  oppufitoad  verticcm  {per  ij.)  fcd  hic 
oftcnfus  cft  zqualis  angulo  BCD  :  igitur  idcm  an- 
gulus  cxtemus  EBF  zqualis  cft  angulo  BCD  in- 
tcmo  oppofito  cx  cadcm  partc. 

Terti6  cum  anguli  CBA  ,  BCD  fmt  xquales 
addito  communi  CBF  crunt  anguli  BCD  ,  CBF, 
zqualcs  duobus  CBA  CBF  ;  lcd  ifti  {perti.) 
fimt  duobus  rcftis  zqualcs :  ergo  anguli  BCD, 
CBF  qui  funt  intcmi ,  ex  cidem  pane ,  funt  doo- 
bus  rcdis  zqualcs. 


PROPOSITIO  XXX. 
Thcorcma. 

Qu^*  eidtm  lint*  funt  p*r*lltU  ;  inttr  ft  fnnt 
p*r*iitl*. 


In  diu$  reaas  A  B,  CD  incidat  linca  BC  ,  & 
faciat  angulum  cxternum  EBF  ,  zqualcm  angulo 
B^D.mternooppofito  cx  cidcm  parte  :  dico  pri- 
»6  Imcas  AB,  CD  efTc  parallclas. 

Dcmoaftr  cum  anguli  EBF ,  BCD  fint  zqua- 

ponfoS'^:t«u?j"'=^'^"f'^ 

FBC^ScR?''^  "  partencmpc 

""sAB.CDcffcparallclas 

Dcm.,nguU  ABC,  FBC.r^«.  . funt  duobus 
?o^^mTA  DCB.  FBC  fiip- 

A^C  FBc"^'  «^iis  zq^alcs  :  igitur  .nSi 

=»8"li  ABC  Bcn*"""'?"'  FBC  reft.inc 

linez  AB,  cb  (  oTr*'^^"  ''"^  =»1«^"' 

V  P""  *7  )  parcllclz  erunr. 


Sint  rcaz  AB  ,  CD  ,  cidcmlinex  EF  paralle- 
Iclzjdico  ilUs  ,  inter  fccflc  paralleUs ,  incidat  li- 
nca  BH  in  trcs  illas  lineas. 

Dcroonftr.  Quoniam  lincz  AB  ,  EF  funt  paral- 
lclz ,  crunt  anguU  altcmi  ABG  ,  BGE  zqualcs 
( ptr  19. )  &  quia  Uncz  EF  ,  CD  ,  funt  par.-illclz, 
erit  angulus  cxtcrnus  BGEzqualis  intcrno  op- 
pofito  cx  cidcm  parte  ,  ncmpc  angulo  GHC  j 
ergo  anguli  ABG  ,  BHC  funt  zquales ,  qui  cum 
fint  altemi  Uncz  AB,CD,  (prr  »7.)  parallclae 
crunt 


P  R  O  P  O 


liber  t 


lOPOSITIO  XXXI. 
Problema. 

unm  funnum  ducert  pardlUUm 
ltne4  diut. 


im  A  p«r  qnodducendacftparalJcla 
C.  Diicarur  utcumque  linea  A  B>  & 
iptrxj,.)  fiatacqualis  angulus  BAD. 

BC  elTe  parallclas. 
it.  Cum  cnim  anguli  DAB  ,  ABC 
alcs ,  &  fint  altcrni  {ftr  x-j. )  Xuxtx 
icparallclx. 

POSITIO  XXXIL 
Theorcma. 

Angulo^  uno  latere  prodHElo  externus 
^lnttinternis  oppofitis  ftmul  fumptis 
item  tridnfftli  tres  anguli  Muales 
reHU: 


Lim  ABC  ,  cujus  unum  latus  B  C 
D.  Dico  angulum  cxternum  ACD 
s  oppofitis  A  &  B  a:qu.ilcm  cfrc, 
;  ducatur  linea  CE  parallela  lincx 

^ia  llneac  AB ,  CE  funt  paralle- 
ni  ECA  ,  CAB  (  ver  15,. )  n,„t 
ia  in  eafdcm  parallclas  AB  ,  CE 
>  angulus  externus  DCE  «qua- 
oppofito  B  (  per  eaudem  )  fed 
cft  xqualis  angulis  ACE ,  DCE 
t  luis  partibus  j  crgo  idcin  angu- 
^liseft  angulus  A  ,  &  B,  firaul 

res  angulos  trianguli  ABC  xqui- 
:ftis. 

igulus  A  C  D  cum  angulo  ACB 
ivalct  duobus  redkis  :  fi:d  anguli 
funt  angtilo  ACD,  {per  prtmam 
rgo  .nnguli  A  &  B  cum  angulo 
int  duobus  rc^is. 

CorollariA. 
anguli  unius  trianguli  .xquales 
angulis  alterius  irianguli. 
guk>  unus  reftus  Cft  ,  alij  duo 

ianguli  diio  angtili  xqualcs  fiint 
t  celiquus  angulus  rcliquo  cric 

indlo  ad  aliquam  lineain  unica 


PRoPosiT.o  xxxim 


Theorcma. 


"«r< ,  tlU  ofuaies  erunt ,  c?-  paraUeU. 


Duas  parallelas  Ab  ,  CD  &«quales  coniuri: 
gant  Imeac  AC ,  BD  non  t..mcn  trla"  fiP  dt 

Dcraonftr.  Q^ua  Uncx  AB,  CD  fimt  parallelar; 
"unt  (  pcrx^,  )  anguli  altcrni  BAD  ,  ADC 
^qualcs,  n,  triangulis  autem  BAD.  ADC  ,  latera 
-ft»,        (unt  arqualia,  latus  AD  communc  & 


^"guh  BAD  ,  ADC  fiint  oftcjifi  arqualcs 
bafes  AC  ,  BD  arqualcs  erunt  ( per^j^. )  a 
BDA,DAC  oppofiti  latcribus  arqualibus  A^Bi 
p  C  xqualcs  enmt  j  fcd  illi  altcrni  fiint  refpeau 
Iinearum  AC,  BD,  crgo  ( per  17. )  fimt  ctiara  pa* 


Poteft  hic  facilc  probari  axtoma  Euclidis  unde- 
cimum  quod  ira  habcr. 
St  $n  duoi  lineoi  alia  incidcns  yangulos  internei 
*x  eudemDartey  duobttt  reHit  minores  fuciat :  ceri' 
current  ilu  tinea  ex  eadem  parie. 


in  iaai  lineas  AB  t  CDy  incidens  linea  Cj4  > 
faciat  angulos  iniernos  BAC  ,  ACD  minores  duo- 
hui  reElii ,  dico  pre  »t  ilU  Imex  concurranr  Ji pro' 
ducAntur  ad  partes  B  t  &  D.  Cum  enim  anguli 
BAC,  ACD  fint  minores  duobM  reHS  alteruter 
faltent  acutut  erit.  Sit  ACD  ac/itui,  ex  puriHo  D 
ducatur  ( pcr  51.  )  linra  DE  pnrallela  lirte*  ABi 
ejue  ntcejjario  cadet  ir.ter  A  cr  C.  non  entm  cadere 
pttejl  in  puutlum  C  aut  in  Ai,  f  «m  cum  anguli 
BAC ,  BAF  (  per  1  j . )  fmt  aquales  duobm  teElis; 
majores  erunt  angulis  BAC  ,  ACD  ,  (*r  ablato 
communi  BAC  angulm  BA  F  rnujor  eft  anguld 
ACD.  fi  igi"*^  paralleU  DE  caderet  in  C  ,  aut 
itiam  in  My  dngulm  DEF  iniernm  minor  ejfet  an-j 
giilo  BAF  externo.  (  contra  19.  )  fumantur  linei 
EC,  Cf,  €<imaI<s  Iwt*  CE  ,  &  boc  donec  ptrvem 

niAttif, 


Digliizoa  b\rCoOgIe 


I2X 


Elementorum  Euclidis 


PROPOSITIO  XXXV. 
Theorcraa. 

TtrslUltgrsmmd  fi^ir  tidtm  hgfi.dr  inter  ttfim 
p4tr*lltl/u  conftiuuM  fnnt  njuain. 


numr  infr»  fnnaHm  ji,  SumMntKr  tttMm  t»  bH4 
CD  proLnA  itndtm  Itnt*  DH,  Hl  tfft  CD  y*- 
ht.  cr  txpnnUu  £  (^-  «  (  pcr  }  1.)  dMCsntur  Unt* 
J)K,  HL  fArAlUU  tpfi  CF,  &  ^ 
Zlliima  ducMniur  lintM  GK  .  Hi<  yfL,lL. 

Dtmonfir.QuiMlintMED,  GK  con)ungunt  t- 
ptM,  EG  .  DK  eidem  CE  m^umUs  .  &  pMrMlltlMi; 
(  pcr  5 , . )  M^uMts  trunt  &  P^rMlUU ,  ^uMrt  (  ^r 
\\.)  LuHGKD.  KDB  trun,  dutt^tts  rta» 
IJMUt,.,uU  Muttm  ItntM  CA,  KD  fitnt  pMrMlUU 
in  quas  incidtt  HntM  CD ,  trit  (  pcr  19. )  Mugulm 
exitrnus  KDH  M^nMltt  inttrno  ECD  i  f-;' "» 
triMntulii  ECD  ,  KDH,  cum  MnguU  ECD,  KDH 
fint  tuMttt ,  &  iMttrM  ECDK  ,  ittmCD,  DH 
riltiui  Mn^ult  E&K  m^umUs  trunt  ,  fcd  propitr 
pArMlUlMtAC,  DK ,  Mngultu  E  ,  (  pcr  19. )  m<jum- 
lit  tp  Mlitrno  lf.DK:  trg»  Mnfuh  EDK,  DKH 
fitnt  t<juMU,,ftd  EDK,  GKD  oHtnfi  fitnt  duobm 
reaii  tjHMlti :  igiiur  GKD  ,  DKH  truni  m<jumUj 
dmbmrtait ,  (J-  (  P"  M- )  GAV/  unM  trit  liniM, 
quMm  ofttndimM  ejje  pMrJUUm  lintM  ED ,  ^utM 
ED  ftaM  tjl  pMralltU  lintM  AB  \GH  trit  iiiMm 
pMrMtltU  lintM  A  B  ,{  pcrjc.)  im  ofltndMm  li- 
ntMm  fl  eidtm  AB  tjft  p^rMUUm  tfUMre  fi  proiu- 
CMiur  lintM  AB  cum  ficMXt  non  poffii  ItntMi  GH  , 
Fl,  fiht  pMrdlUlMi ;  nectjfario  lintMm  Hl  fiCMhit  in 
mIi^uo  punilo  initr  H  &  l  pofiio. 

<t»WW«M  m<<»  W       Wt*»  W  MM  MW  WW 

PR0P0SIT1,0  XXXIV. 

lu  pMrMlleltgrdmmo  oppofiti  Mnguli,&  UitrM  t<^HM' 
Um  funt  i  rir  ipfum  diMmtier  btf^riMm  divtdtt. 


Siipcr  eldcm  bafi  AB,  &  intet  eafdcm  paraOe- 
las  AB ,  CD.fint  condiiuta  duo  parallclogramma 
ABEC  ,  ABDF.dico  illa  clfc  arqualia. 

Danonftr.  Ctim  triangulaFC  A  DEB,  habeant 
omnia  latcra  cqualia  [  nam  C  A  ,  E  B  ( j^. ) 
funt  xqualia,  fiait  FA  J)B,&  cum  lincx  CE,  FD, 
cidcm  AB  fint  xqualcj, crunt  intcr  fcxqualc$,& 
additi  communi  EF ;  crunt  lincx  CF,  ED  xq^ua- 
lcs  J  quarc  triangula  FC  A  ,  DEB  (p»r  8. )  lunt 
xquaiiaicx  quibus  fi  aufcras  triangulum  EGF 
utriquc  communc  ;  e?Qnt  trapczia  C  A  G  E , 
F  G  BD  xqualia  ;  igitur  fi  utriquc  trapczio, 
addas  triangulum  A  G  B  crunt  parallclogramma 
ABEC,  ABDF  xqualia. 


PROPOSITIO  XXXVI. 
Thcorcma. 

PMrMlItloffrMmmM  fuper  tquMlihm  bMfihm  dr  iitff 
CMfdtm  pMrMlltlM  confittutu  funt  m^umIim, 


Sit  parallelogrammum  ABCD,  dicolatus  AB 
crtc  iquak  htcri  CD ,  latus  AD  latcri  BC  ,  an- 
gu\ura  A,  angnlo  C,  &  angulum  B  .mgulo  D. 

Dctnonftr.  Cum  lincx  A  B  ,  CD  fini  parallc- 
Ix.  &  linca  AC  in  ilbs  incidat  •,  ctunt  ( ptr  ij. ) 
aiiguli  altctni  BAC ,  ACD  xqualcs ,  paritcr  cum 
eadcin  Ad  incidat  in  lincas  AD  ,CB  ,  parallclas 
anguli  alrcrni  DAC  ACB  xquaks  cnmt,quare 
cunuriangula  ADC.ADC  h.ibcant  duos  angulos 
fingubs  fingulis  xqualcs  ,  &  latus  AC  commu- 
nci  ctuiu  (  fer  i6. )  Xqualia  &  anguli  B  &  D 
oppofiu  eidcm  Uicri  AC  xqualcs  ,  &  latcra  AB  , 
C  D  oppofiia  xqiulihiis  angulis  ACB  ,  CAD 
Kouilu ,  ficui  &  Utcta  AD.BC.  itcm  angulus  to- 
lalis  A ,  iqmlis  crit  angulo  lotali  C.  patct  etiam 
dumcttum  AC  dividcre  patallclocrammmn  in 
duo  ttungula  xqualia. 


Sint  duo  parallclogramma  ABCD  ,  EFGH  , 
intcr  cafdcm  parallclas  A  F  ,  DG  ,  quotum  bafcs 
AB ,  EF  fint  xqualci ,  dic"  illa  clTc  iqualia.  Du- 
cantur  linei  E  D  ,  F  C. 

Dcmonftr,  Lincx  AB,EF  fupponuntur  xqualcs, 
fcd  hncx  A  B,  C  D  funtxquaks  ( per  ,4. )  ig««r 
lincx  C  D  ,  EF  funt  zquaks,  fupponuntur  ctiam 
parallclx  quarc  Uncx  DE  ,  CF  eas  connedcn- 
tcs  (ptr  )  funt  p.irallcix  ,  cft  iginir  parallc- 
logr.immimi  DEFC,  cui  cft  xqualc  ABCD,  ( per 
4?. )  cum  candcm  habcani  bafin  D  C  ,  &  ctiam 
EFGH  cidem  xqualc  cft  cum  eandem  h.ibcanc 
bafin  EF,  igitur  parallelogr.Tmina  AECD,  EFGH 
cqualia  uni  tcrtio,  funi  «qualia  intcr  fc. 


P  R  O  P  O 


OPOSITIO  XXXVII. 
Theorcma. 

fnper  laAem  bafiy(^  iuter  eafde?»  paral- 
tttod  conftuittai  fmtt  atjualia, 

E      D  jp 
T 


"  A  B,  &  intcr  cafdcm  parallclas  A  B, 
•nfticuta  diio  triangiila  A  B  C.  A  B  D. 
:r  le  cfTc  arqualiaJatcribiis  AC ,  AD. 
iraIIcI.T  B  E,  BF. 

»t  parallclogramma  ABEC ,  ABFD, 
lii.ilia  ,  fed  iriangiila  ABC  ,  ABD, 
dmndu(;;rr54.)  'gitur  funt  ctiain 
alia. 

•*  ■      ^  ^       W  fflf 

*OSITIO  XXXVIII. 
Thcorcma. 

'tr  d^ualihus  bafibus,  inter  t.tfd(m 
lltLu  cenflituta./unt  d^ualia. 


Liber  I 

quc  linca  B  E.  AD  in  £  j  jungatur- 

tcr  fe  clUnt  ^quaha  JT'''  ^""^ '  ^BE  i„. 
furdu,,, .  igitu?  nuUa^r/-  """"'■^"'x' 
ncar  AB.  pfxtcr  C  D         '  ''"""''^ 

PROPOSITIO  XL. 
Thcorema. 

paratie/a4. 


i»s  atqnnl.bns  AB,  CD,  &:  intcr  caf- 

^f?;-  fi"^  conftuuta  di.o  trian- 
LJH.dko  illa  circ  xqMali  i.  AE  CF 
llclar  latcTibusBG,  DH  (;»^r  j,.) 
arailclogramn.a  A  B  G  E  .  CDHF, 
afqnalia,rcd  triangula  ABG.  CDH,' 
um  funt  dimidia     c*go  funi  intcr 

We#»p©»  «h»       ff4  t4» 

POSITIO  XXXIX. 
Thcorcma. 

»liafiper  eaAem  b.ifi  CfinslitHtafunt 
'tr  eafdem  paraLe/of. 


angula  xqnnlia  ABC  ,  ABD  fupcr 
nc.mi  CD  cllc  patallclaiu  hncx  AB. 


bns  A  B,  D  b  .rqualibus  j  &  in  cadcm  linci  AE. 
dico  Iincam  C  F  clfc  parallclam  linca:  A  E  Si 
cn.m  non  cft  ,  fit  linca  C  G  parallela  Uncx  A  E 
producatur  laiiis  D  F  in  G  ,  conneaaturque  lil 
nca  E  G.  * 

Dcmonft.Tri.ingula  A  B  C,  DGE  inrcr  paral- 
lelas  AE,  CG,  (  per  j8.)  funt  arqualia ,  fcd  trian- 
gulum  D  E  F  fiipponitur  xqualc  trianculo  ABC, 
•g.tur  triangula  DEF ,  DEG  cffcnt  arqualia.  pars 
&  totum  ,  non  iiiuur  alia  parallcla  Jincx  AE  duci 
potcft  prancr  C  F. 

PROPOSITIO  XLI. 
Thcorcma. 

Si  paralleloxramum  ,  triafigulum  eandem  ,  aut 
aqnaltm  bufin  huhcMit ,  cr  fint  iiiter  eajdcm 
parallelM  \  paraUeloorMmmum  eft  duplum  trian- 
guli. 


Intcr  parallclas  AB  CD  fit  parallclogrammum 
A  E  F  C  ,  &  tiiangiilum  G  B  D  ;  quonim  bnfcs 
AE  ,  GB  fiut  iquaIcs,dico  A  E  F  C  cflc  duphun 
iriangiili  G  B  D.  Ducatur  linca  C  E. 

Dcm.  Triangulum  AEC  cft  mcdia  pars  paralle- 
logr.-unmi  AEFC  [per  54.)  fcd  triangulum  G  B  D 
(per  38.)  eft  acqualc  tri.mgulo  A  E  C  ;  igitur 
triangttlum  G  B  D  eft  mcdia  p.irs  iplius  AEFC. 


PRoro 


t24 


Elementorum  Euclidis, 


PROPOSITIO 
Problcma. 


XLII. 


SJt  triangulum  A  B  C  .  cni  iqualc  faccnaum 
cft  pavallclogrammum.  quoJ  lulKat  «mm.  angi.- 
ium  rqualcmanguloE.  r'"«o  ^  ^7  a\ 
ncam  CH  paraUcla.1,  lincx  AB  ( ptf  V^  )  J^v-jf 
lincam  AB  bifanam  in  F.  fiatquc  angi.lus  AFG 
xqualis  anguIoE  ,  (/"r  ij. )  &  l"ncar  F  G^"ca- 
tur  paraUcU  AH.  aico  feaum  crtc  quod  |ubctur 

Dcroonftr.  Ptimo  par.illdogrammum  A  F  G  H 
habct  .ingtilum  A  F  G  xq.ial:m  angulo  E.  Sccui> 
do cft  diiplum  ttianguli  AFC  (  per  ai.)  fed  cjuf- 
dcm  trianguU  AFC  duplnm  eft  tnanguUim 
ABC  .  cum  triangula  AFC .  FCB  bafcs  AF  .  FB 
squalcs  habcntia  ,  fint  iqi.aUa  :  igitAif  paral- 
lclogrammum  A  F  G  H  .  cft  iqualc  ttiangulo 
ABC. 

PROPOSITIO  XLIII. 

Ciiin/!iht  pdrslltltgrMmmi,  dite  eotnpUmtnt*  initr 
fe  funt  xqMali*. 


In  parallclogramtrto  ABCD.  dicoccHripU.mcn- 
M  E  F  ,  GH  clfc  xqualta. 

Deroonftr.  Cum  cnim(/?rr  34  ^tri.mgula  ACD. 
ACB  fint  stqnalia  ,  cx  iis  fi  aufcras  niangula 
I- 1 A  ,  A 1 G  itcm  iriangula  F  C  1 . 1  H  C,  qu.T 
pcr  cattdcm  fimt  iqtiaUa  :  rcftabunt  parallclu- 
gtammaEF,  GH  iquaUa,  hic  autcm,  cx  dcf.j  j. 
lunt  complemcnta. 

«*9*f.5  4*» 

PROPOSITIO  XLIV. 
Ptoblcina. 

Supir  idUvi  rtn^m  iitto  triAtiffiU  *<}u*U  pdrnlU' 
iogrtmmHm  tenjiitHtrt  in  daio  an^ulo. 


I 


Sit  triangiiUim  A  B  C  cui  squalc  parallclo- 
gramtTsuin  conftrucndom  cft ,  cujus  utium  latus 
lit  acqualc  lincx  D  ,  &  unus  angulus  xquaUs  an- 
gulo  E.  (  Ptr  41.  )  triangulo  A  BC  fiat  iqualc 
parallclogrammum  F  C  G  H  t  habcns  anguUitn 
C  F  H  acqualcm  .-ingulo  E.  Sumatur  Unca  G  I, 
zqu.ilis  lineat  D ,  duaiquc  linca  IC  .produca- 
tur  linca  H  F  cam  fccans  in  K  ;  ducantur  Uncx 
L  ,  K  L,  CM,  paralld.T  fuis  oppofttis.dico 
parallclograinmum*  C  M  L  N  clTc  id  quod  quar- 
ritur. 

Dcmonftr.  Primo  C  M  LN  ,  cft  iqualc  jpC 
FCGH  ( />*r  4). )  fed  F  C  G  H  faftura  cft  «quale 
triaiiguU)  ABC  ,  igitur  CMLN  cft  a:qu.ile  itian- 
gulo  A  B  C.  Dciirdc  quia  Uiici  G  N  ,  KH  ,  funt 
parallcli ;  &  in  cas  incidit  F  C  .crunt  anguU  il- 
tcrni  HFC  FCN  ( per  19. )  iquales,  itcm  .inguU 
FCN  .  CNL  iqualcs  quia  Uncx  N  L  .  C  M  kint 
parallcli.  igirur  anguU  CNL  ,  HFC  funt  iqua- 
lcs,  fc J  C  F  H  faaus  cft  iqualis  angiilo  E  ,  igitur 
parallclocr.immum  C  M  L  N  unuro  angulum  ha- 
bet  iqualcm  angulo  E ,  deindc  linca  C  M  iqua- 
lis  cft  linrx  G  I .  G  l  autcm  xqu.ilis  fafta  cft  li- 
nci  D  ;  igitur  parallclogrammuni  C  L  h.ibct  li- 
ncam  C  M  xqualcm  lincx  D. 

«WfM  «••«M«WC«>«I»CM  wi«««M  m  m 

PROPOSITIO  XLV. 
Problcma. 

D^lo  renHinto ,  d^uaU  pardlUUffrjmmurn  ctn- 
fiiiutre  htihent  angulMm  4qu*Um 
MP^uU  ddie. 


Sit  datum  rcailincum  A  B  C  D  ,  cui  xqualc 
parallclogramnwm  conftrucndiim  cft  i  habcns 
unnm  anguluin  iqualcro  angn!»  E.  Rcfolvc  rc- 
ailincumin  rri.mguladu<fl:i'litici  BDitumtrian- 
gulo  A  B  D  ( /'^r  4X. )  fac  xqualc  nar.iUclogr.ira- 
mum  F  G  H  I ,  cujus  angulus  G  lit  iqualis  .in- 
guloE.  itcm  triangulo  BCD  {p*r  4,A.)  I" 
iica  l  H  ,  xqualc  hat  parallclogr.immum  IHKL 
Iwbens  angulum  1  H  K  xquakm  anguU>  E-  dico 
G  K  L  F  crtc  parallclogrammuro  xqualc  rcftt- 
linco  A  B  C  D. 

Dcm.  Prim6  quidcm  patct  parallclogtammum 
cir»  iqualc  tediilinco  ;  cum  cnim  G  H  I  F  fic 
arqualc  triangulo  A  B  D  ,  &  l  H  K  L  ipfi  BCD: 
crit  totiun  GKLF  xquale  toti  ABCD.  qiiod  vc- 
r»  fit  unicum  paraUclogrammum  GKLF  cftcndo; 

nam 


Diqitized  by  G( 


Liber  I 


[cuin  utcrquc  fi:  hAus  arqualis  angulo  E  ]  cnint     ducatur  linca  A  F  narallrU  I;  IT 

anguli  IHK  ,  IHG  xqu.lcs  duobus  rcdlis  ;  &     canturquc  linca:  AE    An    ^  ^}-^^'  ^*"- 

f  per  14. )  linct  GH  ,  HK  ,  unam  lincain  confti-     fio  rcpctatur  triancnlum  R  A  r        r  ^!-'^- 

A  B  ,  I  B  funt  »<,,„|u, ,       ABIK  fi,  „  „J,. 

r,'r,™,""5.-?''''-ABE'TB'c; 


inum  GKLF. 

PROPOSITIO  XLVL 
Problcnia. 
SMper  ddia  ren't  ^HadrAiHm  conjlntert. 

c 


D 


B 


Sitdatarcdla  AB  ,  fi.pra  quam  conftm.ndum 
e»  qiudratiun  in  punais  A  ,  &  B  ( />rr  , , . )  f  xxi- 
rentm  Ju*  pcrpcndicularcs  A  C  .  BD  ii  ii  AR 
«q-ules ,  ducaturquc  Unca  DC  dico  f.aum  tllo 
qiudijtum. 

Dcmonftr.  cura  cnim  lincx  AC.  BD  rint  xqua- 
1«.  &  pnralldx  ( ^er  x8. )  proptcr  angnlos  A  & 
B  r^aos ;  Imcx  AB,  DC  c.is  con,.mgcntcs  f  /  r»- 
JJ-cnint  xq„a!cs  &  p.uallclx  :  func  iciti.r  1.  if- 
"f*  «,..nlcs.  &  anguli  A  &  C  ,  itcm  B  &  D  op- 

tZ^"  ^^'  'S'^"^  ABCD  cft  quL- 

PROPOSITIO  XLVII. 
Thcorcraa. 

r  ao  .^ji  ^^^^^.^  rel..uorL 

^^'rhinfiMulfutnpii,. 


C  BD  F 

S«triangulum  ABCcHjusangulus  A  rc«auj, 


lunt  xqualcs  ;  cuni  cn.in  anculi  IBA  Fur  r  * 
rcili .  I?  illis  addas  commu.Ln  an?„'u ^ 
cunr  anguli  ABE,  IBC  xqualcs ;  i|  (  .'^j!^ \ 
«ungula  ABE.  IBC  funt  xqualia.L  pLnnct 
gran.nm„  B  F  ^^p„  )  ,\  duplum 'tri.4l:ii 
^  B  E  .  cura  candan  bafm  B  E  h.ibcam  ,  &L 

guur  par  UfcIogrnmmum  BF  ,  &  quadratum  BK 

r  M  ""T     '  !V?^°  quadratum 

t-M,  cllc  xqualc  parallclogr.nnmo  CF  •  criro  to- 
n>m  quadi.„um  BEDC  cft  xqualc  quadrat.s  B  K. 
C  Al.  (imul  fiimpcis. 

PROPOSITIO  XLVIII. 
Thcorema. 

5,  ifUadrMium  uniut  iaieris  irianf^uH  tfl  aqutlt 
diiobus  tjUAiruits  rttijuorum  Uterum  :  4nra/M 
tili  oppofiius  reElut  ejl. 


Iii  triangulo  A  B  C  quadratum  latcris  C  B  ,  fit 
arqnnlc  qu.idraris  latcrum  A  ^  ,  AC  ;  dico  angu- 
RAC  cllc  rcdhim.  ducatur  ad  B  A  perpendi- 
c  il.uis  A  D  .rqualis  lincx  .A  C,  coiijuiigaturqiic 
liiica  B  D. 

Deinoi.ftratio.  C«m  .iiigulus  B  A  D  fir  rcftiis 
trit  (  />fr  47.)  quadratiim  lutcrisBD  xqualc  qiia- 
ihatis  l.ittrnm  B  A  ,  A  D  ,  vel  AC  •,  nim  AC  lit 
.rqu.ilis  ipd  AD  ,  fcJ  quadr.uis  latcrum  BA,  AC, 
jjin  poiicbatur  xqunlc  quadratum  latcris  B  C  , 
jgiiur  quadrata  larcriim  BC,  BD  funt  xqualia  ;  & 
coiifcquentcr  lincx  B  C  ,  BD  iqualcs.  Ciim  igi- 
tiir  in  triangulis  BAD  ,  BAC  latcra  AD  ,  AC 
liiit  .xqunlia  ,  A  0  coniiniuic  &  bafcs  BD  .  BG 
xqiialcs  (  per  8^)  .nnguli  B  A  D  ,  BAC  xqiuics 
crunt ;  fcd  BAD  faftus  cft  rcdus  iguiir  DAC  rc- 
dlus  cft. 


Q.  iij  EUCLI 


E  U  C  L  I  D  I  S 

ELEMENTORVM 

LIBER  SECVNDVS- 


Defiaitiones. 


I.  Paralleloj^rammiim  rcaangultim  contiirCTi  di- 
citur  fub  diiabiis  lincis  rcaum  angulum 
comprchendentibus. 


6.  nMmtrnm  ^uddrMtorum  unius  prdu,  jut  conti- 
ntniuT  in  rtlUn^ut»  EFGH.  R*it»  cUrM  tft  fi  fixm- 
r*  CHm  lon^iiudint  FG  irium  ptdum  h^htrtt  mn- 
tuM  *huudintm  uniut;  fitrtt  filum  unus  ordo  trium 
quAdr*terum,ftd  EF  tfl  duorum  ptdmn  tjUArt  du» 
trdints  fitrt  pojjunt  ,  undt  multiplicMndo  unum  U~ 
lus  ptr  Mliud  ,  txuTfit  MriM  rtHAnguli  tottus,  cum 
igitur  ptr  multipliCAiiontm  hoc  modo  fisni  rtQsn- 
guld,  mUjiu  propofitionn  in  nunnris  txhiitntur. 


NetAndum  primo  nos  ptr  voctrn  rtHAnf  uli  di- 
incips  inttUtiluroj  pArAlltlogrdmmum  CH;m  emnts 
Mfuli  funt  rtUi ,  fufficiinitr  uutim  dittrminAmM 
rttlAtifulum  ,  dum  t\ut  longitudintm  ,  crl*titudi- 
ntm  ajjijrnamm ;  duM  fcilictt  JiniM  vicinsu  upptl- 
ljintts,ut  in  rtcljingulo  ylFCD  Ji  dittrmintmm 
lintAS  AB,BC ;  ulu  tmm  ifiufunt  i<ju4lei,<)UArtfi 
duo  rtlUn^uU  duas  vicinM  liniM  t^uMti  hAbtant, 
ilU  dfuAlia  trunt. 

I nttlligitur  duttm  gtnintri  rtnunfu  'um  ylBCO 
fi  linm  AR  ftsuu  ftmpir  ptrpendicuUritir ,  ttd  ti- 
nmm  B  C  ,  tdm  ptrcurrAt ,  ^ni  dMBm  re[pondtt 
multiplicAtion»  Ariihmlticd  ,  itA  ui  fUut  ductndo 
liniAm  AB  fuprA  liniAm  B  C  ,  prodmtitur  riHAn- 
gidum  ABCD  ,  ua  multiplicAndo  Utus  B  C  ptr 
BA  idtm  rtnAngulum  producitur,juod  iiA  txphco 


H 


Scamda  in  rcdangulo,  du^  diamctro ,  unum 
rcftangulorum  per  qux  diamctcr  nanfit  cum 
duobus  vicinis  complcmcntis  vocatur  Gnomon. 
Ut  in  rtil.uigulo  ABCD  fi  fumas  rc£langulun 
E  G  uni  cmn  complcnicntis  E  F  ,  G  H,  hr ' 
quia  figuram  Gnomonis  Icu  rcju.idrx,  cr 
vocantur  Gnomon. 

WriMty  MWW  tOCW  Cfl»3«H  <WW«t«» 

^  'XP  R  O  P  O  S  I  T I  O  I. 


Thcotcma. 


Zitui  td  diitrminAndAm  longituJintm  4licujiii 
linit  utimur  mtnfuTA  nohii  noiA  ui  cur»  dicimus 
^  $.ftdum,itA  dum  amm  ahi  CApucitA- 
tim  A/ieujus  fuptrfictii  deitrminart  volumHs,  iam 
tnetimur  ptr  tjuAdrAiA  nohis  neiA  ;  V.g.  ptr  ptdtnt 
'iMdratum,  hoc  tft,ptr  ^utdratnm  cujus  finguU  Ia- 
'y*fintunius  ptdis.  Viimur  Auttm  pottus  ijUA- 
^itMn  ultis  menfurii ;  (juiA  cum  t\as  ton^iiu- 
**^ftt  *iUAlii  Utiiudtni.finliui  exhibetiir  AjjifnA- 
iM  «nif.;  tius  dinenfune.  Ce^nila  vtro  longitudt' 
»t  aIicu)hs  rtHwifuli  ftcite  innottfcit  ptr  muttipli- 
CAitontm  numtrus  tjnadrAiorum  ,  <fUA  in  to  conti- 
ntniur.  Sii  tnim  rtUAngnlum  EF  G  H  eujus  li- 
niA  E  Ffii  duorum  pedum  ,  &  F  G  irium  ;  dico  fi 
muii.pUfu  FC,ttrEk\dieAfyHt  bi,  invtnits 


Si  futrini  ^dud  lintt  fuamm  una  ftcttur  in  juot- 
cum^ui  ft^tKniA  ,  aUa  vtro  tnftSA  mAsiiAt :  rt- 

flanguUm  fiib  illis  duAbus  lintis  conttntum 
A^uatt  eft  oinuibuj  ftmul  rtUAnfulis  ,  (jiix  fi'b 
tnfelU  or  pArtibus  ftQa  conttntntnr. 


Q 

E 

B 

D 

C 

A 

Sit  linca  A  B  fcfta  in  quotaimquc  fcqmcnta 
AC  ,  CD  ,  DB  ,  &  .ilia  AF.  infcfta ,  dico  h  cx  his 
du.ibiis  fi.u  reaangnliim  ABFE  ,  illud  dfc  xqua- 
lc  rc^ingulis  omnibus  fimul  fumptis  ,  quo- 
rum  primum  comprchcndcnir ,  hoc  cft  ^  habc- 

bit 
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hii  anura  larns  aqiule  lincae  A  E  ,  &  aliud  fcg- 
menco  A  C.  SccunJuin  h.ibcbic  imum  lanw 
cqualc  cidlcni  linc*  AE  ,  &  aliud  fcgnwnto  CD. 
Tcrtium  habebic  nnurn  laius  iqualc  lincx  AE 
aliud  rcgmcnro  D  B.  ducantur  cnim  lincx  CG. 
DH  parallcla:  lincis  AE  ,  FB.  ita  ut  fint  iria  ic 
ilangulj  AG ,  CH,  DF. 

Dcmonftr.  Rc<aangiiltim  A  F  folum  ,  «qnale 
cft  tribus  rc<aangulis  AG,  CH ,  DF  omnibus  fci- 
Jicct  fuiJ  panibus  j  fcd  rcdlanguUim  AF  comprc- 
JienJitur  fub  lincis  AB,  AE  ;  8c  rcaangula  AG, 
CH  ,  DF  habcnt  pro  uno  l.uete  aur  jpfnm  AE 
aut  illi  «aaalcs  CG  ,  DH  ,  (^auo  i pchnae  tjfj  Sc 
pto  alii  linei  fcgmcnta  AC  ',  CD ,  DB.  Igitur 
rcdkangulum  fub  AB,  AE,  comprchmfum,  xqua- 
lc  cft  rctianeulis  omnibus  comprchcnfis  fub  AE 
&  fingalis  (cffXKntis. 

Idcni  in  nomeris.  fir  linea  AB  9  pedum ,  fir- 

quc  agmentum  A  C  ttium  ,  CD  4.  DB  duorum 
•vJ...n      Kmm  Ai:  r..  .j   1- 


1^7 

PROPOSlTip  m 

Thforcnu. 


h 


'l";  "S""':: »,       4.  UU  duomm        Rc<aa  A  B  fcccrur  in  C  .  dico  reaaneulmn 
pcdum .  k  Iinea  AE  fit  ;  pcdum.  dico  redlangu-     comprchcnfum  fub  A B.  &  AC  ,  iqualc  cire  qua 
lum  A  F  hoc  cft  quinomcs  novcm  fcti  ±(.  a-oii.,U     <Ir.ito  lincsc  AC  &-  rc<q^aitff„1^   i.-..r_  V.t, 


m  A  F  hoc  cft  quinquics  novcm  fcti  4;.  xquale 
ciTc  quinqiiics  tribus  ,  feu  i  j.  Sc  quinquics  4,  fcu 
10.  &  quinquies  duobus  ,  fcu  10.  nam  i;.  xo.  & 
10.  fociunt 


dratolmcse  AC  &  rcifVaiigiilo  comprchcnfo  fub 
AC,  CB.  Repctaturcnim  linea  AC. 

Demonftr.  (Ptr  1.)  reftangulum  comprchcn- 
fumfiibAB,  ACiqu.ilceft&  re<aanguIo  com- 
prchenfo  fub  AC  AC,  Sc  altcri  coroprchcnfo  fub 
AC.  CB;  fcd  comprchenfiuTi  fub  AC;  AC  cft 
quadratum  fcgmenti  A  C  ,  ergo  rc^SlanguIura 
comprcbenfum  fub  AB,  AC  xquale  eft  quadra- 
to  latcris  AC  ;  &:  redlangulo  comprchcnfo  fub 
AC,  CB  hoc  cft  fiib  fcgmcntis. 
S,  r,n^  r  numeris  AB  fii  7.  AC  i.  CB  4.  dico  ter  7. 

1!'% 'r  f «'?'"7'"y?jr'«'«-,'',^7-r«i«/4     fcu  1 1.  xqualia  cfTc  tcr  tribus  fcu  9.  &  tcr  quatuoc 
"^frthtr,f.  nh,ou.^f,nsHlisftfmtms.         fcu  ix.nJn  .x. &  9.  cfficiunt  i,  ^ 


8W  ^^x^fmmsmBmmimBBisBmQm 

PROPOSITIO  II. 
Theorcma. 


ReOa  AB  fccctnr  uteumquc  in  C  &  D.dico  re- 
"^gula  comprchcnfa  fub  toU  A  B  ,  &  fingulis 

cgincntis  AC.  CD,  DB.c(re  funul  fumpta  .xqua- 
lia  quadrato  Uncx  A  B.  Sit  linca  A  b  xqualis  li- 
ncx  AB.  ^ 

nemonftr.Pcrfiipcriorcm  rciSlangulum  com- 
ptchcnrum  fub  AB  ,  A  b  ,  xqu.alc  cft  rcftaneuUs 
comp^henfi,  fufc  Ab,  AC  ;  CD ;  AB,  DB.  igi- 
"  ^eoaigulum  fi,b  AB  ,  Ab  (quod  eft  quadra- 
,  AB .  cum  AB  ,  Ab  fint  xqunlcs  )  cft 

''^'^"8">i*  Tub  AB  ,  AC  j  AB,  CD  i  AB, 
coinprchcnfis. 

4  d'»" ABnovem,  AC  j.  GD 
^  °  i.  dico  novics  novcin  fni  8 1 .  xqualia  cfTc 
^  *|c$  tribus  ,  hoc  cft  »7.  novics  4.  fcu  j6.  & 
"^icsduobus  hoccft  18.  nini  xj.  *6.  Sc  i8.cf- 


dettrrtMfitw  tyrones  etinmfi prefofiiionts  hiijiU 
libri  minus  bini  concipiMnt. 

M»  «M>MH  «•»  M»  «•»««»«•»  l«»«WM9l«t 

PROPOSITIO  IV. 

Thcorcmx 

Si  reilM  fetlM  fit  utcunufue  ;  erit  efUMdratum  tottMi 
linet. ,  ttjuMle  quadrMtit  fegmtntorum  fjjr  rellMtl-^ 
guh  compribtnfo  fub  fcgtnentis  bis  fampio. 


Tom.  1, 


Rc<5a  AB  ft<Jl.i  fit  in  C,  dico  quadranim  ejus 
AF  «qualc  cfTc  quadratis  fcgmcntorum  AC  ,  CB, 
ic  duobus  rcikangulis  comprchcnfis  fub  AC,CB. 
j)j,^3  diamctro  DB.pcr  C  ducatur  CE  parallcla 
lineis  AD,  BF,  fccans  diamctrum  in  G,  &  per  O 
ducamr  G  H  parallela  lincis  AB.  FD. 

Demonftr.  Primo  quidem  C  1  eft  quadratmjl 
latcris  C  B  ;  nam  cum  latcra  A  B  ,  A  D  fine 
xqoalia  (per  dtftH.  ^adr.)  erunt  j.  1.)  an- 
guli  ADB  ,  ABD  rcqualcs  ,  fed  cum  lincx  A  D, 
C  £  fim  patallclx  m  quas  incidit  D  Gj  angulul 
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Elementorum  Euclidis 


exrcmujCGB  erit  jtqaal»  angiilo  ADB  inter- 
no  19. 1.)  Igicut  anguli  CCB,  CBG  xqua- 
Ic$  crunt  &  dimidia  pars  refti  cuin  angulus  C  fit 
reaus.  Igitur  latcra  CB.CG  funt  xqualiai&  quia 
angulus  C  B  l  erat  rcdhis  abbto  feinircao  CBG 
leftabit  G  B  l  fonircaiis .  itcm  1  G  B  rcmirc^aiu 
erit.iginu  (p*r  16.1.)  iriangula  GIB,  GCB  habe- 
bunt  latera  xquaUa :  igitur  4.  latcra  CG,  Gl.CB, 
I  B  fuut  xqualia.  cft  igitur  G 1  qu.idr.uiim  latcris 
C  B.  eodcm  modo  oftcndam  H  E  c(Tc  quadra- 
tum  larcris  A  C.  Sc  redang  ilmn  A  G  coinpre- 
\  hcndi  fub  A  C  ,  C  B ,  cum  C  B ,  CG  fint  xqua- 
les,  &  rcdtmgiiluin  CF  fub  CB,  AC  comprchcn- 
ditiir ,  aut  illi  xquaii  GE.  nam  cuin  liiicT  A  B, 
C  E  Hiit  xqualcs,  ablatis  xoiialibus  C  B ,  C  G. 
rcftont  xqiialcs  A  C  ,  G  E.  lcd  patct  quadratum 
AF  flfc  xqiulc  quaJtAiis  C  l  ,  H£  ,  fic  rc£lan- 
gulis  A  G  ,  G  E.  igitur  quadratum  lincx  A  B  cft 
«qualc  quadritis  lcgmentorum  A  C  ,  C  B ,  & 
duobus  n-ftangulis  comprehcnfis  fiib  fcgmcntis 
A  C  ,  C  B. 

In  numcris  A  B  fit  7.  A  C  j.&CB  i.  dico 
fcpties  7.  fcu  49.  xqualia  cflc  quinquies  j.fcu  x f . 
&  bis  duobiis  feu  4.  Sc  duobus  rc^ngulis  id  cft 
<|ninqwies  duobus  bis,  feu  10.  &  10.  nara  15.4.10. 
&  10.  cfficiunt  49. 

W»«*»  WWN  WHMWC«CWMg.«g» 

PROPOSITIO  Y. 

Theorcrax 

SirtQdfeceiMr  itiftiM!iier,(jr  imtfUMliter  ;  erii  r«- 
^Mngulum  frb  intqHdlihuj  fegmentis  ctnieniHm, 
1»*  ciim  <fHddrtto pMrti/  irtitrmeiit  :  dtjHAle 
pudrM»  dimidi*. 


Sit  linea  A  B  xqualitcr  divifa  in  C  &  inxqua- 
hter  in  D.  dico  quadtatum  C  E  ,  dimidix  C  B, 
«qualc  cffc  rcftangulo  comprehcnfo  fubAD, 
D  B.  &  qoadrato  intcrmcdii  C  D.  diifta  dinme- 
troFB  .  &  DG  parallcla  lincis  CF  ,  BE; 
«emlK  pirallcrl  Uncx  A  B  .  &  A  K  parallcli 
ipfi  C  F.  ^ 

Dem.  Oftend.Tm  fiau  in  priori  Dl  cflc  qua- 
drat,..  h„«  p  B  t  „„^  L  G  ciTc  qnadranm;  li- 
ncx  CD.  cum  LH  fu  ilU  «quali,.  ium  rcaangii- 


Uim  A  L  clTe  xquale  reaangolo  D  E  ,  nam  linea 
AC  ,  BE,  cidem  hncx  CB  funt  xqualcs,igiu)r  in- 
tct  fc  funt  x((ualcs  :  latus  L  C  xqiulc  eft  laicri 
D  H »  &  hoc  latcri  D  B.  quibas  rcdlangiilis  A  L. 
D  E  fi  addas  rcdi.inaulum  C  H ,  crit  totum  A  H 
xquale  tribus  G  I ,  DI ,  CH,  fcd  tria  G  I ,  I  D, 
C  H  una  cura  quadrato  L  G  xqualia  funt  qua- 
drato  CE ,  igitur  AH  (qiiod  comprthcndicur  fub 
AD,  DB)  oni  cum  qu-idrato  L  G  fcilicct  quadra- 
10  lincx  CD,  xqualc  cft  qtiadrato  lincx  CB. 

In  numcris  fu  AB.  lo.  AC  j ;  C  D  3.  DB  1. 
dico  quadratiim  dimidix  C  B  hoc  eft  quinquies 
j.fcu  ij.  xquale  cifc  rc^^angulo  fub  AD7.  & 
D  B  1.  hoc  cft  bis  fcptcm  lcu  14.  &  quadrato 
C  D  }.  hoc  cft  tcr  tiibus ,  fcu  9.  na>n  14.  &  5. 
efficiunt  aj. 


PROPOSITIO  VI. 
Thcotcina. 

5i  relld  lint*  biftriam  feretkr  eijn*  rtHd  tjMedMm 
itd)ici4tHr  erii  rCilitnj^uiMm  cemprehenfHm  fnlf 
linti  campejlid  ex  lolM  cJ*  Md^ini ,  (J-  fnk  adje- 
Cli ,  Htia  cnm  <juMdr*i»  diwidn  t^Hnli  jHddrtt* 
tt  compcfiu  tx  dimidiA  <^  adietla. 


\ 

H 

K 

Linca  AB  dividatur  bifariam  in  C  ,  eique 
datur  BD.  dico  quadratum  CE,  linc«  CD  |.com- 
pofitx  cx  dimidii  CB  ,  &  adjcfta  BD.]  iqualc 
ellc  rcdangulo  comprchenfo  fub  AD  [compoliti 
ex  AB  ,  &  adjcfta  B  D]  &  fub  adjedU  B  D  & 
qnadrato  lincx  C  B.  dudla  di.imctru  FD  ,  ducan- 
tur  parallcli  BG,  H  I. 

Demonftr.  Rcdian^ula  AL,  KE ,  fnnt  zqualia 
eidcm  C  K,  igitur  &  mtct  fe  :  quarc  fi  illis  addas 
communc  C  H,  crit  totnm  A  H  xqualc  ipfis  KE, 
C  H  :  fcd  K  E  G  H  ima  cum  quadrato  L  G  x- 
qualia  funt  quadrato  C  E  ;  igitiit  A  H  una  cnra 
quadrato  L  G  xqualc  cft  quadrato  C  E,  fcd  A  H 
compichcnditur  fub  A  D  compofita  cx  A  B  ,  & 
adjcfta  B  D  ,  &  fub  B  D  ,  aut  illi  xquali  D  H, 
nam  B  H  cft  qiiadratum.  igitur  rcftang.  fub  A  D 
&  BD  comprchenfum  ,  una  aim  quadrato  lincx 
iiitcrmcdix  CB  ,  xqualc  cft  quadrato  lincx  C  D 
compofitz  ex  C  B,  &  B  D. 

In  numeris  fit  A  B  6.  CB  }.  BD  4.  dico  reftan- 
guUim  A  H  id  cft  quatct  10.  &  quadratum  linc« 
C  B  fcu  L  G  quod  eft  tcr  tria  fcu  9.  «qualia  clfe 
quadrato  Uiicx  C  D  fcu  7.  id  cft  fcpiics  7.  quod 


PROPO 


Diqitizcd  bv 


Liber  I. 
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^POSITIO  VII. 
Thcorcnaa. 

utcnmqHe^trHrjt  ejuniratA  totiuSidr 
i^mtntiy  d^nalia  dnobus  re£languiit 
ful/  tota ,  dr  diElo  fegmento ,  una 
1  alterius  fegmenti. 


;g353636S635a55(SG6i3  comprchc.nni  fub  AB  ,  BC  ,una  cum  quadr.r^ 
-  I  O    V  I  L  ^^g!^eenti  AC ,  xqiulia  cire  quadraro  A  E  linc^ 

A  D  compohc.cx  AB  &  rcgnx,ro  BC,  nZ 
BC,  BD  funt  xqualcs.  duaa  diametro  AE,duc;m 
tur  parallclx  CF,  BG.  Hl,  LM  ''^'«^^^^- 

r.n^Tof  r'"'^"'^''°  invenirurquadra- 
eula  HR  ,  LG  BM,  qux  omn.a  unam  lineam  ha- 
Bcnr  arqualcm  Imcx  AB  ,  .liam  linca:  CB  Tnve- 
niunrur  ,rc.n  CP  ,  &  GM  quo:  duo  fimul  xqul 
valcnr  redangulo  L  P.  &  nihil  aliud.  Cum 
qiiadratum  AE  fir  xqualc  omnibus  fiiis  riartibusu 
ent  quadratum  AE  arquale  quadrato  fcgmcni 

l  n  ^  «dbnguhs  comprdienfis  fub 

A  "  >  B  C. 

In  numcris  fit  AB7.  AC,  4.  &  CB  tria;  dico 
qaadrarum  totius  AD  10.  id  cft  decics  dcccm 
lcu  100.  arquale  elfc  quadrato  linex  A  C  4.  id  cft 
quatcr  4.  fcu  iG.  &  rcftangulo  fub  AB  7.  &  BC 
iribus  feu  II.  qu.iterfumproi  nara  xi.  xi.  ^1.^,, 
&  16.  faciunt  100. 


(Jatilr  iii  C,  dicoquadlarnm  AD 
Ti  quadraro  fcgmcnti  CB,  id  cfl: 
il.acqualia  clTe  duobus  redtangu- 
&  didlo  fcgmcnto  CB  comprc- 
ijuadraro  reliqui  fegmenti  AC. 
c  duo  quadrata  AD  ,  CF  arqua- 
;uIo  HD  [  comprchcnfo  fiib  H  I 
&  linca  I D  a:quaH  ipfi  KI,  fcu 
ulo  KF  [  comprehcnfb  fub  KE, 
c  fub  EF  a-quali  ipfi  C  B.  ]  item 
i  cft  quadrato  linea:  AC  ,  om- 
partibus  ;  igirur  quadrata  linea- 
ualia  funt  quadraro  fcgmcnti 
redangulis  comprchcnfis  fub 

AB     CB.  1.  dico  quinquics  j. 
id  cft  4.  qux  faciunt  19.  xqua- 
fcu  10.  bis  fumpto  &  qua- 
er  rria.  fcu  5.  nam  10. 10.  &  9. 

s I T I o  VIII. 

Thcorcmai 

'»»7«^,  erunt  4  reilan^ula  com- 
•  cr  t*no  ftfinento  una  cum  <jua~ 
menti ,  ^efualia  (juadrato  linea 
» &  ditlo  fegm»ntOi 

\  c 


0 

/ 

H 


PROPOSITIO  IX. 

Theorcma: 

Si  reUa  fecetur  hifuriam  ,  ^  non  hifjriam  erunt 
quadrata  partium  int^ualium  dupla  ejua- 
drati  dimidia  lines  ,  &  qttadraii  irtrermtdi) 
fegmcntr. 


£ta  in  C ,  dico  4  rcikangula 


Sit  linca  AB  divifa  bifariam  in  C  ,  &  non  bi- 
fariam  in  D,  dico  quadrata  fc^mcntorum  inxqua- 
liimi  AD  ,  DB  fimul,  dupla  cllc  qundrati  dimidiai 
hnei  hoc  cft  AC ,  &  intcrmcdia:  fcu  CD.  Duca- 
lur  pcrpcndicularis  CE  acquahs  ipfi  C  A  ,  jun- 
ganturqiic  linca:  AE,  EB.  ik  pcrpcndicularis  DF, 
&  FG  parallcla  lincx  AB  ;  ultim6  ducarur  li- 
nea  A  F. 

Dcmonftr.  Qiiia  lincx  AC  ,  CE  funt  arqua- 
les ;  .inguli  EAC ,  CE A  xqualcs  crunt  ( per  j.i.) 
&  quia  angulus  C  rcdlus  cll ,  crunt  ambo  femire- 
€t\,  lemiredi  item  funt  CEB  ,  CBE  ;  &:  quia  .in- 
gulus  D  rc£kus  cft,  ciit  rcliquus  DFB  femircdus.* 
undc  (  f?fr6.i.)  lincxDB,  DF  func  a:qualcs,& 
paritcr  G  F  ,  E  G  xquales  funt  lincx  C  D.  qua- 
dratum  AE  proptcr  angulum  rcifkum  C{per  47.1.) 
xqu.-ilc  eft  quadratis  latcrum  xqualium  AC  ,  CEi 
Sc  confcqucntcr  diiplum  quadtati  latcris  A  C; 
paritcr  qiudratum  lincx  E  F  duplum  cft  quadra- 
ti  lincx  GF,  hoc  cft  CD  ;  fcd  quia  ;uiguli  A  E  C, 
CEF  funt  fcmircai  totus  AEFredus  cft  dc  (  per 
47.  I. }  quadratum  lincx  AF  cft  xquale  quadracis 
Ltcrum  AE  ,  EF ;  igitur  folum  quadratum  Iinc« 
AF  cft  duplum  quadratorum  AC  ,  CD,  fcd  qua^ 
drata  AD  ,  DF  (per  47. 1. )  xqualia  funt  quadra- 
to  lincx  A  F  ,  ciim  angulus  D  rcdus  fit ;  igitiu: 
quadrara  AD  ,  DF,  aut  AD,  DB,  funt  dupla  qua- 
dratorum  BC,  CD. 


Dlgitlzed  by  Gpogle . 


j  ^  Q        Elementorum  Euclidis 

,  ^«is/Ic/ineaABio.  AD  8.  DB  x.  di- 
„':uSn'incxAD8.hocc,U4.&l.nc. 
n  H  j  hoccft^.  dfc  aupLi  quadratorum  linc« 
/C  f •  h«c  cft  ij.  &  CD  j.  C:u  9.  anu  64-  &  4- 


PROPO  S  ITIO 
Problcma. 


Xl 


PROPOSITIO  X, 
Tbcorcma. 

5»"  rtliA  bifdriAm  ftetiHry  titjmt  tlia  Mdjici4tur,trit 
^uadratnm  hnt*  ctmfo/itd  tx  ttt*,cr  ad]H)itU> 
tum  ^AdrMo  Mdjuna* :  dMplum  ^MdrMi  dtmi- 
diA  ^uMlrati  lintd  comptfitt  tx  dimtdU  # 
tidiunQi. 


Linca  AB  Hr  divifa  bifariam  in  C.ciquc  adda- 
tur  BD,  dico  qiiadratuin  lincx  AD[compolitx  ex 
tota  AB  &  adjunfta  BD  cum  quadrato  adjundkx 
B  D,)  elTc  dupUim  Sc  quadrati  linca:  CD  [comjxj- 
fitz  cx  dimidia  CB  &  adjundb  B  D 1  &  quadrati 
'  lincx,  A  C,  dimidijt  fcilicet  lincx  A  B.  Ducatur 
cnim  pcrpcndiailaris  CE  xqualis  linex  A  C  &: 
C  B ,  alia  itcm  pcrpcndicularis  D  F  lincx  C  E 
zqualis.  Ducanirque  linea  EB  ufque  in  G ,  &  li- 
nca  E  F,  ircm  linca  A  G. 

Dcmonftr.  Cum  linci  A  C,  C  E  fint  xquales  j 
anguliCAE  CEA  iqualcs  crunt,&  quia  angulus 
C  re^his  cft  ,  illi  crunt  fcmircdh ;  itcm  anguH 
CEB,  CBE  fcmircai  funt ,  &  angulus  GBD 
oppcfitus  ad  vcrticcmfcmitcfto  C  B  E  fcmircftus 
«ft ,  &  cum  angulus  D  fit  rcdus  rcliquus  B  G  D 
^tmiredus  crit  {per  ^1.  i.)  8c  {ptr  (,.  i.)  latcra 
BD,  D  G  funt  «qualia,  lincx  itcm  E  F,  F  G  funt 
xqualcs  ( ptr  tAndtm)  cum  anguli  G  E  F ,  E  G  F 
fint  xquales  ,  nempc  fcmitcdi  ,  linci  E  F  C  D 
coDjungcmes  lincas  C  E  ,  D  F  xqualcs  &  paral- 
lelas  {per  45.1.)  funt  xqualcs ;  quiaautem  an- 
ulus  C  tc&us  cfl ,  qiudratum  lateris  A  E  xqua* 
lc eft  quadratis  A  C,  C E  ,  (^rr  47. 1.)  qm  cum 
Zqualia  fint  intcr  fc,  qu.-idraium  A  E  crir  duplimn 
quadrati  A  C.  Itcm  quia  angulus  F  reftus  cft 
qwaJrawm  E  G  dupluro  erit  quadrati  E  F ,  aut 
C  D  ;  8c  qiiia  angulus  A  E  G  conftans  duobus 
fcmircftis,  re^his  ift  ,  quadratum  A  G  eft  «qualc 
quadruis  A  E,  E  G. igitur  folinn  quadratum  A  G 
eft  dupliim  quadcatorom  A  C,  CD ;  fcd  quia  an- 
Eiilus  D  rctauscft,  quadrata  A  D,  D  G  ,  fai  DB, 
lunt  xqiialia  quadr.ito  A  G  :  igitur  quadrata  AD, 
D  B.  Dupla  quadratotiim  A  C,  C  D. 

In  numcris  A B  fit  6.  A  C  ,  ).  B  D  4.  quadra- 
A  D  ir:.  crit  100.  &  BD  4. crit  16.  dico 
»00;  8c  ,  6.  cfTc  dupla  quadrati  A  C  ) .  hoc  cft  9. 
j.    ^     fcu  43.  nim  49.  &  9.  feu  j  8.  funt  mc- 


f. 


D*tam  lintttm  it*  ftcxrt ,  ut  rtQdHgulum  cemprt' 
htnfum  fub  iUa  {j-  uno  ftgmtmo ,  tquAli  fii  ^jua- 
tlrAto  Aittnu/  ftfmtnii. 


I 

H 

Q 

Sit  linea  A  B  ita  dividcnda  ,  fupra  illam  6at 
quadratum  AC  (^«-46.  i.)  cujus  dividatur  bi- 
fariam  latus  AD,  in  E  i  dufta  linci  E  B  ;  fumatur 
illi  xqualis  E  F,  fiatqiic  quadratum  fupt a  AF,  cu- 
jus  latus  G  H  ptoducatur  in  L  dico  rcdLmguJum 
H  C,  coinprchenfum  fub  B  C  ,  hoc  cft  A  B  {cum 
fintAtjuAlti)  &  fub  fcgmcnto  HB  xquak  cfl« 
quadrato  fegmcnti  A  H.ncnipc  qu.idraio  A  G. 

Dcmonftr.  Cum  linca  D  A  fit  divifa  bif^rianl 
in  E  ,  ciquc  adjunda  fit  A  F  ,  crit  rcftaiigulum 
D  G  comprchcnfum  fub  D  F  compofita  cx  U- 
nca  D  A  &  adjunila  A  F  ,  &  fub  F  G  feu  adjun- 
ila  A  F  (ttAm  fnnt  dijuAltt  j  )  una  cum  ciuadtato 
A  E  xqualc  ouadrato  linex  EF,  aut  EB  illi  iqu*- 
lis  (  ptr  6.)  itd  quadratum  linCx  E  B  cft  xqualc 
quadr.itis  A  B,  AE,  {ptr  47.  1.)  igitur  qiiadrata 
lincarum  A  B,  A  £  xqualia  funt  reftangulo  DG, 
&  quadrato  A  E ,  quod  quia  communc  eft  ,  fi 
utrinquc  aufcraiur ,  rcftant  rcftangulura  D  G,  & 
quadratnm  lincx  A  B,  ftu  A  B  C  D  iqualia ,  ha» 
bcnt  autcm  communc  rcftangulum  D  H  ,  quod  li 
utrinquc  aufcratur  :  ctit  quadratum  A  G  xquale 
rcdtangQlo  H  C. 

«»M>4M«W4«»  «•»«■»«••  •••«««««■•«■» 

pROPosiTio  xn. 

Thcorema. 

IntriAn^ulo  ohtufAntule,tjuAdrAtum  lAtcrii  fpptji- 
ti  AH^ulo  obtufo  ,  trit  AijUAlt  ^uAdrAiis  rtlt^ut- 
rum  tAttrum,(ir  infuptr  duobus  rtHAnffilis  com- 
prehtnfit  fnb  uno  Uicrt  (in  (}uod  dtmijf»  tflptr- 
ptndnuUrii)  <^  fub  lintA  qu*  rtflAt  ffj"t  Ad 
ptrptndituUrtm. 


dia 


pws  116. 


o 


Oigitized  b;. 


Sit  rc(3angtiliim  A  B  C,  cnjus  aiiguliis  AC  B 
obmfus.  dico  qujJrawm  latcris  A  B  clTc  «qiialc 
quadratis  AC,CB  >  Sc  duobiis  tciaangulis  com- 
ptchcnfis  fub  B  C,  &  linca  C  D,tj«a:  rcllat  ufque 
ad  pcrpcndiculjrcra  A  D. 

Dcinonftr.  In  triajigulo  A  B  D  aijus  angulus 
Drc<9ui,  {ptr^y.  i.)  quadratum  A  B,  cftiqua- 
Jc  qnadratis  AD,  BD ;  &:  quia  linca  BD  divifa  cft 
in  C  (ptr^.)  crit  cjus  quatlratum  arqualc  quadra- 
tis  BC,  CD,  &  duobus  rcitangulis  comprchcnfis 
fub  BC,  CD,  qiia;  omnia  loco  quadrari  BD  poni 
poflum ,  igitur  quadratum  A  B  cft  xqualc  qua- 
dritis  AD.DC,  CB,  &  duobus  rc(a,ingulis  fub 
BC,  CD  coinprchen/is.  Loco  autcm  quadrato- 
nim  A  D,  D  C  potcft  poni  folum  quadratum  AC 
illis  arqualc  (per^y.  i.)  igiiur  quadraium  A  B 
cft  «qualc  q(iadr.nis  AC,  CB  &  duobus  rcdan- 
gulis  comptchcnfis  fub  BC,  CD. 

41»  1«  «•  M»  i«4      ■{«»  f<«  >  e«»  «W  MN  -  M»  IM 

PROPOSITIO  XIII. 


Dcmonft.  Ouia  Jinca  BC  divifj  ^ 
^  D,  crit  ( S-adratum  totstc  Tr 
^cnt.  D  C.  ;rquale  duobus  rcdanguSb  bT 

D,  &  quadrato  incar  R  n  " 
AD  .  crum  quadrataTc  Hf  •  4  n 
b«srca.fubBCVCD  '"^"^'^  ''"o- 

AD.pro^uibu;s.fq;.:a-^^^^^^^ 

rcft  pon,  quadrarum  AB  Ulis  xq  'lc  f.* 
^icut  loco  quadratoruni  Dc  Tn^^  > 
quadratum  AC  :  igirur  crL^ql.fdn.fBC 
xqtiaha  duobus  rcftangulis  fub  BC  DC  ^  * 
drato  A  B.  quod  crat  oScndcndum        '  ^  '^"^' 


Thcor 


cma. 


JntriMngulo  ^UKuimfHtt  ^uadratwn  Uierii  eppofi- 
ti  MfHlo  deuto  ;  unk  cum  duobM  rtHanoulh 
comprthenfis  fnb  ille  Uttre  in  ^uod  cndti  ptr- 
ptnduu/aris  q-  fih  lintd  pe/ita  initr  angulum 
amitu»n,rr  perpendicuUrtm,  dquali  tfi  ^uadra- 
rtli^uorum  Uterum 


J J;f  A  B  C  aijus  angulus  C  acutui. 

rUAn  ^f^I^^^i  A  D.  dico  quadratum  latc- 
SA  B  oppofiri  angulo  C  acuto  uni  cum  duobus 

clfc  3  '■"b  B  C,  CD  ,  xqualc 


PROPOSITIO  XIV. 
Problcroa. 

Dato  rtmnto  Mjuate  fuadraium  connrutrtl 


Sit  datum  rcftiUncum  A  ,  cui  afquale  quadra- 
tum  conrtrucndum  cft.  Fiac  (fft-  45. ,.)  paraUc- 
logrammum  rcaangulum  xqu.ilc  rcftiUneo  A  4 
iuquc  B  D,  cujus  fi  latcra  B  C.  CD  xqualiafint, 
faaum  cft  quod  jubctur  ;  fi  vcr6  fint  inxqualia, 
fit  BC  majus  quim  CD,  producaturque  linca  BC, 
ita  ut  CF  fic  xqualis  ipfi  CD.  Dividatur  bif.uiain 
B  F  m  G  ,  fadloquc  cx  G  ut  centro  intcvallo  BGi 
aut  GF,  fcmicirculo  B  H  G  producatur  linca  DC, 
ufquc  in  H  ,  dico  qu.idratum  lincx  C  H  fi  ficreti 
elfc  xqualc  parallclogtammo  BD  ,  8c  confcqucu- 
ter  rcdliUnco  A.  Ducatur  cnim  linea  G  H. 
^  Dcmonftr.  Quoni.un  linca  B  F  divifa  cft  bifa- 
riam  in  G,  &  non  bifariam  in  C,crit  {ptr  j.)  qua- 
dratum  dimidix,  fcilicct  G  F  ,  aut  GH,  illi  zqua<- 
lis ,  xqualc  rcdbangulo  comprchcn/b  fub  BC.CF, 
aut  CD.hoc  cft  rcdangiilo  BD,  Sc  qiiadrato  GC, 
fcd  quadrato  G  H  {ptr  ^y.t.)  xqualia  fiint  qua- 
drata  G  C.  CH  :  igitur  quadrata  GC,  CH  xqua- 
lia  func  rcdlangulo  B  D,  &  quadrato  C  C  ,  quod 
quadr.-itum  G  C  commune  utrique .  fi  .lufcratur : 
reftabit  quadratuni  C  H  .rqualc  rcdlangulo  B  D  j 
&  coDfcquGDtcr  rcftillneo  A< 


Q  ij  EVCLI 


Dlgitized  by  Go 


E  U  C  L  I  D  I  S 

ELEMENTORVM 

LIBER  TERTIVS. 


Befimtioms. 


1 .  iEqiiales  drculi  funt  quonim  diaiucui ,  aat 
fcmidiamccri  funr  xqnalcs. 


».  Linea  drculitm  tangit ,  qur  circulo  ocair- 
rens ,  fum  tamcn  ultcrius  produda  non  fecat.  ut 
iinca  AB. 


).  Circuli  fc  tangunt  qni  fibi  mutuo  occurrcn- 
tes  fc  tamcn  inviccm  non  fccant.  Tilcs  funt  cir- 
AB,  AC. 


4.  Linea:  in  drculo  «qualitcr  \  ccnrro  diftanr, 
SS^Pf"'*'^}""  =^  'P'"«  i  ccntro  dua^, 
WcjTf   r  pcrpcndicu- 
'''^»  tG  lunt  a:quale$. 


5.  Sfgmcntum  drculi  cft  figutacomprchenra 
pcriphcrii  circuli ,  &  linca  rcili  ;  ut  figuri  AflC 
vcl  ADC. 

6.  AnguUij  fcgmenti  cft  anguhii  mixtui 
qucm  facit  pcriphcria ,  cum  linca  ic^la ;  ut  aii ju- 
his  BAC,  vcl  ADC. 


7.  Angulus  in  fegmcnto  eflc  dicitur  ,  in  quo 
lincac  ciim  comprchendcntes  coiitincntitr  •,  ut  an- 
gulus  FGH  didcur  cflc  in  fcgmciuo  FGH. 

8,  Angulus  infiftcrc  dicitur  periphcria:  cui 
opponitur  ul  angulus  FGH  iniiftit  pcriphe- 
tiz  FIH. 


9.  Se^ut 


Digitized  b\ 


tiber  Ili. 


Se&ot  eft  figura  comprchenni  duaBos  (crai- 
d/amctris  &  arcu  inter  ilLis  interccpto ;  ulis  tff 

PROPOSlTlb  L 
Problema. 
J)Mi  cirtnli  ctntTHm  riftrirt. 


Sit  invcniendum  ccntrum  circuli  A  B  C.  DudU 
''ne4AB,&  divifabifariam  in  D,acatur  pcrpcn- 

S  P^J'^^/^''*^'"'  cibifafLuS  m 

puntto  F,  hoc  dico  c(Ic  ccntrum  circdi. 

De,nonfl  Si  centrum  eft  in  hnci  C  E  non  po- 

"  tx  iccntroadpcriphcnain  non  cfl-cnt  arqua- 

Trt  e  tr^T  '•■"^•^  C  E  ,  „am 

G  A  r  u  tT  ''"'^  P""<^l"m  G  .  ducantur  hncx 
»^«rl.  A  D  b  r7"'"S"'7.  G  D  A,  G  D  B  cu.„ 
mnnc^l  *q"-il'^>  ^eni  D  E  llt  com- 

Sr^^I^f  «ai.red  ia.T.  FD  A  crnt  rc<aus; 
txoZ^  1 D  A ,  G  D  A  xquales  cirent.par, 
«totuni.cjuodcftabfurdum. 

COROLLARI  A. 

Ex  L 

fcviam  ^P""  ^  cirailo  una  Hncaaiiara  bi- 
ccntrum'.     P"?*"^'*^!-»"!"  fccat ,  in  ca  clfc 

PROPOSITIO  11, 
Thcorcma. 

^i  ' 

'  «1»  orf«/i  circumfrreniii  duo  punUd  fumMntHri 
""»4  rttU  ilitt  ctnntnenj  tota  iutrtt 
tireulum  C4dit. 


c,.cnWK„,„^^^ 

Dononftr.  In  triangulo  A  D  B  ,  latcra  D  A, 

^."t  orquales.  fcd  (ptr.6. ..)  angulus  D  C  B  cft 
l^^jor  angulo  A  ergo  &  angulo  B  raajor  erit , 

««gflo  DCB,  .Tiajus  crit  latcrV  D  C oppofito 
mmor,  angulo  B.  Igitur  cx  ccntro  DufqucadC 
non  invenitur  pcriphcria.  quarc  pundln.n  C  cft 
imra  c.rculnm  ,  idcm  de  afiis  pundis  linci  A  B 
Oftcndi  potcft,  tota  igitur  eft  intra  circuUun. 

M»«W  Ml  IM  IM  Mi)  ^«W  ««».  CM  ««^ 

P  R  0P  O  S  l  T  I  O    1 1 1 

Thcorcma. 

f  f  dt  Amtitr  lintam  non  ptr  cintrum  dHEldm  bift- 
riamftctt ,  perptndicuUris  ad  ilUm  trin  Si 
vtro  fittrit  ptrptndicuUnt  tam  bifariun  Jicat: 


Diamctcr  A  B  Uricam  C  D  non  tranfcuntcm 
pcrcenrrum,  dividat  bif  u  iam  in  E,  dico  priinil 
angulos  F  E  D.  F  E  C  cllc  aqualcs. 

Dcmonft.  Triangula  FED  ,  FEC  habcnt  late- 
ra  ED.EC  xqualia,  EFcft  comraunc  &  bafes  FC; 
FD  {ptr  defrir.)  funt  xqu.nlcs  :  igitut  (ptr  8;  i.) 
angiili  FED.  FEC  funt  xqualcs  &  rcdli. 

Viciflim  Ci  .ingtili  FED,  FEC,  fint  xqualcs  dico 
lincas  CF ,  ED  eire  xqualcs,  nam  cum  lincx  CF, 
FD,  fint  xqualcs  ;  (f>tr  i.)  .ingoli  C  &:  D  funt 
xquales  ,  quirc  triangnla  F  D  E  ,  F  C  E  habcnc 
angulos  C,  &  D,  F  E  D,  F  E  C,  xqualcs  >  &  'fr 
tus  FE  communciigitur  {ptr  x6.i.)  laicra  EC,EIJ 
xqualia  cruuc. 


^  iij  tKOVO 
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PROPOSITIO  IV. 
Thcottma. 


Elementorum  Euclidis 


Si  dn*  rrSji  •»  circMU  fi  fietnt  exir*  eentritm  j 
nen  fi  mutMO  bif*ri*m  ficdbHitl^ 


Da*  linci  A  B  ,  C  D  fc  mwtuo  fccent  in  F, 
quod  non  fit  ccnttum  :  dico  illas  non  fc  miuud 
bifariam  fccarc  :  &  ptimft  fi  una  Pcr  ccnttum 
tranfirct  ccnuin  eft  cam  non  fccari  bifAnam ,  li 
vcro  ncutra  tranfcat  pcr  ccntruro,  cx  ccntro  E, 
ducatur  linea  E  F.  . 

Deroonllr,  Si  linca  C  D  bifariam  fecatitr  m  F 
(  ptr  j.  anguli  E  F  D ,  E  F  C  crunt  rcfti ; 
ft  linca  A  B  «iam  bifatiam  fecatvu  m  F  ,  ajiguli 
EFA,  EFB  fcai  erunt :  ieitor  anguli  EFA  ,  EFC 
ambo  rcdi,  &  iqualcs  dTcnt,  pars  &  toturo.quod 
cil  abfuidum. 

msmmmsBmifmummmasBsm 

PROPOSITIO  V. 
Theorcma. 

Duc  eircnli  fi  mutHt  fic*ntes  ,  non  babent 
idem  eentTMm. 


Duo  circuli  ABCD  ,  A  F  C  £  fc  fcccnt  in  A, 
dico  illos  non  habcrc  idcm  ccntrum  ,  habcant 
cnim  idcm  ccntrum  G  ,  fi  ficri  poccil.  Ducantur 
linex  G  A ,  G  B. 

Dcmondr.  Linex  G  A ,  G  B  du£bz  ex  eodem 
centro  ad  circnmfcrcntiam  ciroili  A  B  C  D  cf- 
fcnt  iqualcs,  iqualcs  iicm  cflcnt  GA,  GF  ;  igitur 
GB,  GF,  cidcm  G  A  zqualcs,  intcr  fc  xquaks  cf- 
feni  i  pars  fic  iotum,quod  cft  abfuidum. 


PROPOSITIO  VL 

Thcorcraa. 

Dh9  eireuli  interim  fi  tdngentes  ntn  hAbent 
idem  centrMm. 


Sit  cnim  ficri  potcft ,  idcrt  centnmi  A  cir- 
culorum  fc  tangcntium  in  B.  Ducantur  lincat 
A  B,  A  C. 

Dcnvjnftr,  Scqucretur  lincas  A  C ,  A  D  cidcm 
A  B  clfc  xqualcs:  ctgo  &  intci  fe  i  pirs  &  totmn} 
quod  cft  abfurduin, 

msBBmwssmssBSSssm  t  ssesssssssissBna 

PROPOSITIO  VII. 
Thcorema. 

Si  inir*  circulHm  tx  dlia  putino  tjuim  centro,  plw 
rimt  Itntx  dMcantur  ad  circumjtrtmtAm. 

I.    Mnximd  trit  ^ut  ptr  ctnlrum  trnnft, 
X.    Rtli^u»  tju/dtm,  tril  niinima. 

3.  RtliijHwum  14  m4\tr  ift,qut  maximt  prepin* 

ijuitr. 

4.  Dh<  iMium  duci  pvj[unt  njMAltst 


Ex  pun^lo  A  qnod  non  fit  ccntrum  ,  cadan: 
plurima:  lincz  in  circumfcrcntiam,  AC,  AF,  AE, 
AD,  &  AC  quidcm  pci  ccntrum. 

Dico  prinio  A  C  clle  maximam. 

Dcmonftraiia  In  triaiigula  A  B  F  latcia  A  B, 
BF  funt  majora  reliquo  A  F,  {ptr  xc,  1.)  fcd 
linca  A  C  cft  .rqualis  lincis  A  B  B  F  ,  [  cum 
B  F  ,  B  C  fini  iqualcs  ;  fic  A  B  communis  j 
igitur  A  C  cft  major  quim  A  F.  idem  oftcndif- 
fcm  dc  B  E. 

Dico  fccundi  icUquam  A  D  cffc  omnium  mi- 
aiinam. 

Demonftiatio. 


Libef  I 


Dico  quart^ ,  Al .  nm..; 

quimfitAK  .  ipfa  ^  H     "  "^'"'"'^^  AF* 
Dc.««lba;in'^^„^?_:"^'"™^'rc. 


Dcmonftratio.  In  triangtilo  E  A  B  latcra  EAj  tranrtr  pcr  ccntrnm  ^  ^ 

AB  .  (  ;,,r  lo. ..  )  fi.nt  major.i  rcliquo  EB  .  fcd  linc."  I  B  ''^'  *  ''"«^«"r  cnim 

BD  cft  «qiialij  ipfi  EB  ,  igitur  E A  ,  AB  fimt  ma- 
jor.i  quaiii  BD  .  habcnt  autcin  commiincm  AB, 
qux  fi  ab  utraqoc  aufcratur  »  rcftabit  E A ,  nujor 
quam  A  D. 

Dico  tcrrio  .  AF  propiorcm  maximx  AC,  ma- 
jorcm  clVe  quim  A  E  rcmoriorrm. 

Dononftr.  In  ttiangulis  ABF ,  ABE  latus  AB  '  Dcmonrtrati6.^c:u.n'  cni^^T''''  ''^^ 

eft comroune,  latcra  Ut ,  B£  Cint  xqualia  ,  angu-  A  K,  K  B  r  wr  ^ ,  "''^  lincis 

jus  FBA  ma)or  angulo  EB  A  ,  igitur  (ptri^,.)  r^cis  xqualibus  B  K  '  R I    I  """^"^ '  '^'■'"^ 

bafis  F A  .  majot  cru  bafi  E  A.  li.?ci  A  K        '  ^  ^ '  '"^"  A  I  reftat  mi- 

Dico  quarti  .  Juas  umtura  c!t  pundo  A  duci  Diro     •  x 

polTc  xqiulcs.  Fut  .ngulus  ABG  -^qual.s  a.,gulo  cadc  c  inTclmTr  ?  '^"^ 

ABE,  diicanirqucr  AG.                          ^  ^7""'     """'"'^'^"  cmm  angulus  ABL  xqua- 

Dcmonrt,.Q.iia,nrti.ngulis  ABE  .  ABG  U-  ^1^^^^ t , f     ^  AL,hancfoU,n 

tus  A  B  c(i  cornmunc .      l..tcra  BE  .  BG  funt  n.     '„^"^'"1'"^'  AK. 

«<r.alia ,  item  anguli  A  B  E  ,  A  B  G  fedi  fimt  AB  cftToml "  L  ,  A  B  K  ,  latu, 

«qtulcs  .  tprr  t. )  bafcs  AE.  AG  crunt  .xqua-  1^1     ,  '  .u\'TJ^  '  '4»^- 

l«,ncquc  aliadud  potcft  xqualis  l.ncxEA.  lo  ^R^           ?         fHdus  cft  xqualis  a.L- 

Suiaq,„„„:H,ucducat«r,  autmagis  rcccdcrct,  xaual.  S!' l'''' ^-i ^  bafcsAK,AL  iSnt 

ant  m,„f<   .   :  ^  >  ""1  •»  •u.tcm  al,a  potcft  duci  xqualis  ipfi 


^  -j  ]  y  «uMgij  »C^CUVl.Clj 

aat  magis  acccdcrct  ad  maximam  AC  ,  quam 
A  E  ,  aut  A  G  :  ergo  illis  aui  maior,  aut  minor 
dTet. 

raoposiTio  viil 

Theoremai 

tepftin*  fxfr4  cirtultm  ncctpto ,  tii  CMm  pU- 
rii  rtUt,  dncMiur , 

1.  Ednm  ^Md  in  c»VAm pnipheriam  ctidHnitnuxi. 

m*t/lpup*r  ftnimm  iratijii. 
*  m»\or  tfl  ^H*  m*ximt  propier, 

y  /"''nvcx^mptriphtr.am  CAdtntiHm  ,  «4  mini- 

«M<y?,  tfut  proJnn.,  ptr  ctnirum  tranfii. 
4.       mntm*  prtpior  ift,  rtmoiiort  minor  eft. 
i.Nm  plurtj  rjHMm  dnx  i^haUs  ,  ftvt  in  CAvam 
five  tn  convtxam  penphtriam  dMctniHr. 


"«l^nt^Hn^  Ar"  A n"rr  P"'?''"^^'"  CDE 
"um  B  rr,rJ  '  AD ,  AE  ,  d.co  AC  pcr  ccn- 
linca  B^'"'^""^"»  noaximam  cITc  ,  ducaJur  cnim 

^^^-  ^T^'      .  BD  )  funt 

•Pfis       r         '^•J         AC  xqualis  cft 

ifiitur  Ar      •  ^  '  ) 

<g  "'^ior  eft  quam  A  D.  idcm  diccnduin 

*^'«-  'inea  EB   ''P        •«ajorcm  clTc.  Nam  du- 
Dcrnonftratio.  In  triangulis  ABE  ,  ABD, 


A k'      \     A,    i-^t^-ii  uuci xqualis  jpfi 

AK,  quim  AL,  q«,a  quxcumquc  duccrc tur  maeis 
acccdcrct  ..d  AF,.n,t  ab  iHa m^gis rcccdcrcr  qX 
AL,  q»arc.n.nor  cfllt  aut.m..,orquim  AL  at- 
Suc  adco  quam  AK.  Eodcm  modo  ojcdam  duls 
tnntum  duu  polTc  xqualcs  ad  coucava.n  pcripKe^ 

PROPOSITIO  IX. 
Thcotcma. 

Si  atuno  intTA  circulum  prniao,  trej  li„t4  cadm 
tn  peripberiMm  t^HAtes ,  itlMd  punnum 
cenirum  ejh. 

t\  cnim  illud  punftom  crTct  aliud  i  centroi 
dux  tantum  Imcx  orqualcs  cadcrcn,  in  pcriphc- 
ri.im  (  ptr7.  5.)  fcd  fi.rPoinmtur  caderc  trcs 
arqiialcs  ,  igitur  punftum  Olud  non  cft  divcrfum 
a  centro. 

«W  WHiM»w«!T«»  tiMf^^jmjmjll 
PROPOSITIO  X. 

Thcx)rema. 

Dm»  circttli  non  ft  ficant ,  in  pluribm  qitatn 
duobMt  pHnElis. 


«Jirnl!'?*  A  B   fit  communc  ,  &  jj  D 

4ut  ABP"  °  V  angulus  ABD  «ajor, 
^uio  ABE  ,  cnt  ( per  14.  ,.)  bafis  AD  ,  major 

Dico  tertiJs  ,  lincanim  c.ndcntium  in  con- 
«xam  pcriphcriam  KIF  •.  AF  quc  produa» 


Si  enim  ficri  potcft  duo  drculi  fc  fcccnt  in  tri- 
bus  puiiilis  A ,  B  ,  C.  invciuo  cotro  citculi 
AFBC  ,  ducantnr  lincx  G  A  ,  GB ,  GC. 

Deroonftr.  Trcs  lincx  GA  ,  GB ,  GC  ci  ctti- 
tro  G  ad  pcriphcriam  circuU  AFBC  dudlx  funt 
xqualc!  :  lcd  illi  trcs  funt  AwQac.  ad  circum- 
fcrcntiam  circuli  ABCE,quare  pcr  prxccden- 
tcm ,  G  erit  cenirum  iliius  ;  igitut  duo  circuli  fit 

fccaatts 


i?6 


Elementomm  Euclidis 


fccantes 


PROPOSITIO  XL 
Theotcmx 

Si  dM.  cWculi  fc  in.iriUs  tMngAnt ,  lim*  ^«fl- 
„rum  ccntr^ir^nftpcT  cm^tRnm. 


•!J  .nuTi  fieri  potcft  linca  A  B  per  ccntra  co- 
^.m  n  contadb.m  non  cadat ,  fit  ccn- 
^TSuli  C  &  m.jotis  D.  fuquc  conta- 
ems  B;  diicantur  hnci  Cb,  tu.  .  . 

DLnftr.  Lincx  CF.  CE  l«m  xq-^  j  >B!- 
tut  additi  comn.om  C  D.  totaD  F  eft  xqu  s  h- 
ncis  C  E.  C  D .  fcd  CE.  ED  ( lO.  i .)  rchqua 
rDfum  majorc  5  ipturUncaDF.  cft  major 
cuam  D  E  ,  fcd  quia  D  cft  ccntrum  majoris  cir- 
SrUncx  D  E.  D  A  funrxqualcs  :  .guur  hnca 
D  F  cft  major  quam  D  A  >  pats  quim  totum  quod 
eft  abfutdum, 

rROPOSlTlO  XII. 
Theorcrax 

Si  dut  citculi  /*  txttrtui  tMffiAm  .  rtSla  ctntr» 
cQniungtnj  ftr  ctai<»QMm  trtnfit. 


PtimJ»  fi  duo  circuh  fc  imcriis  ungant ;  dico 
fc  faLT^c  in  «no  tant.m.  punfto  ,    non  m  to^ 
Sa.  Ducarur  cnim  pcr  coru.n  ccmra  A  8.  B  U- 
■ARmix  in  contaftum  C  cadct.  S.  dican- 
jrffranP^ihucinpunaoD.ducanturU. 

"%^r  Lincx  A  D.  AC  ex  eodon  centro 

A  duflx  fum  xqualcs ,     J-^f  ^/"^S  B  D  cft 

tota  BC  cft  xquaUs  hnc.s  »  A.  A 

minor  (^rr  xo.  .  )        ^ J^^; rD  non  pcr- 

^^^C^S.Kt;;?f^a.-,orisalK^ 

2,  alis  cfTcr.  Si  vcr5  circuU  fc  »"6--«^"-^ 
S  linca  AB  co..,ungens  cc.ura  A  B 
/pn-ii.)  tranf.t  pct  conuftum  C,  hd.cantut 
nfTa^gcrc  adhuc  in  pundo  D  ducantur  U..cx 

Dc^o^l.ftr.  ScqucrcnirUncas  B  D.  D  A  cftc 
xqualcs  tori  A  B?quia  B  C  .  B  D  f-i^^J';»  ^ 
ficut  AC.  AD.  &  tamcn  duo  laicra  BD  ,DA 
Uquo  AB  majora  cllc  dcbcnt  (ftr  10. 1.) 

PROPOSITIO  XIV. 

Theorcma. 

,  Mu*litf  i  ctntre  di/lMt, 

In  crcuh  4<}U^t,  rtU*,J^  ^uAltj  funt. 


Sit  entra  fi  ficri  potcft  refta  A  B  conjnngcn» 
duo  ccntra  A  &  B  circulorum  «tcrius  fe  tangen- 
tium ,  qux  non  tranfeat  pcr  contaamn  C.  Du- 
cantur  linex  A  C,  B  C.  1    »  /-  n  j 

Dcnwnftr.  Scqucrctur  in  triangulo  A  C  B  duo 
Ltcra  A  C ,  C  B  rcUquo  A  D  clTc  m.nora  {ctntru 
pr,/,.,o. ,.)  nam  A  C  .  A  D  funr  xqualcs  .  fia.t 
BC,  BE.  fcd  Un.n  A  »  cft  major  quin.AD.BE : 
igitur  Unca  A  B  '«»3°'       «1"=^  A  C,  C  B. 

PROPOSITIO  XIU. 
Thcorema. 
Circuli  fi  idngunt  in  uno  tantum  punQ». 


Sint  iquales  AB,  C  D,  ad  quas  cx  ccntro  du- 
cannir  pcrpcndicularcs  EF  ,  E  G ,  dico  illas  clle 
asjualcs  ,  hoc  cft  cnim  xqualitcr  diftarc  a  ccntro. 
Ducanmr  hncx  £  A,  EC. 

Dcmonftr.  Lincx  pcrpcndicularcs  E  G  ,  E 
lincas  A  B,  BD  bifariam  dividunt  ( ptr  i.)  quarc 
cum  A  B,  C  D  fint  xqualcs,coruin  dimidix  A  G, 
C  F  xqualcs  crunt  1  in  ttiangulo  E  G  A  rc^Van- 
gulo  quadratum  Uncx  E  A  xqualc  cft  quadra- 
lis  lineanim  A  G  ,  G  E  i  ( p»r  47'  i-)  &  P«"" 
quadratum  Unex  E  C  ,  xqu.-Jc  cft  quadratis  U- 
ncarum  C  F.  F  E  ;  fcd  quadtata  lincarum  xqaa- 
lium  E  A  .  E  C  funt  iqualia  ;  iguur  qna^rata 
A  G.  G  E  ;  xquaUa  fum  quadraiis  CF.  FE  .  qua- 
rc  fi  cx  iis  aufctas  quadrata  xqualia  A  G ,  C  F. 

[  cuni 


fami  linei  fint  «qnalcs  ]  qaadrata  linearum 
G  E  ,  E  F  cnint  *qnalia  Sc  confcqucntcr  linc« 
£  G  ,  E  F,  xqiialcs. 

Vicifllm  vcr^  fi  lincx  E  G  ,  E  F  ,  fint  *quaJcj 
[  hoc  cft  fi  linrar  A  B  ,  C  D ,  .Tqiialitcr  diftcnt  i 
ccnrro]  dico  linas  A  B,  C  D  clfc  xqualcs  .  nam 
pariter  oftcndam  quadrara  A  G,  G  E,  a-qualia  efle 
ijuadrarisCF,  FE,  quarc  aufcrendo  quadr.ita 
xqu.ilfa  E  G  ,  E  F  ,  rcftont  quadrata  A  G  ,  C  p 
arqualia,  &  confcquentcr  lincT  G  A,  FCxqualrfs 
&  cotum  duplx  A  B ,  C  D  xqualcs.  * 

rROPOSITIO  XV. 
Thcorcm.i. 


Liber  III. 


ligearum  nreuh  infcriptarum  mAxima  tft  di*. 
HKitr  j  ctieT*rHm       centro  fraptor  , 
'4  nujor  tfl. 


PnmA  ixco  dijmctrum  A  B  c(re  omnium  li- 
«anim  m  circulo  infaiptarum  maximam.  fit 
cnim  alia  q„xvis  C  D ,  ducantur  lincx  E  C.  E  D. 

Demonftr.  I,,  triangulo  C  E  D  duo  latcr.i  C  E. 
ED .  tcliquo  CD  funt  ma,ora  ( p,.  ,o.  . .)  fcd  li. 

A  B  cft  xquali.  dunbus  C  E  ,  £  D  ut  patct ; 
•gitiif  A  B  m.ijor  cft  quim  C  D  ^ 

SccundA  linea  G  I  magis  diftct  ii  centro  quim 
LD.  hoc  cft  pcrpcndicularis  EH .  fit  ma ,or  quim 

ll;  r ''r'"       Abrcindatur  cx  E  H; 

^ca  EK  xqua l.s  l.ncx  EF,  pcr  k  agatur  ncr^ 
FnWins  LM  ,  ducanturquc  Lncx  E  L.  E  M. 

.crfrNr^*,'";"'"^"''^  ^E^* '  GEI,  cum  la- 
GFI  '     ^"R"'"*  L  E  M  major  angulo 

cx  n.n^r  •    *  7    ^qinliter  a  ccntro  diftantcs 
•"-L>titm.ijorquam  GL 

PROPOSITIO    XV L 
Thcorema. 

^'^nj^f'^*^"      fxirtmitattm  dijmttri  ters 
ter  ^tf"^^"''"^  fdii,  eumaue  tMPfii ne^ut  i,i- 
'Pj-"«  .  &  cirrulum  Mh»  reiid  ai  centutiurn 
-Mcttur  ,  ^,„„  crcuhtm  fecet. 


ris  AC^^^dr"  ^  ^  i  '^"^"  perpendicala 
ris  A  C  ;  dico  primA    neam  A  C  rnr-iL  j 

cxtra  circulum  rdubitctur^i.!SJe  2  ^ 

punfto  utrum  fit  intra  circulum  aut  ih  L?  ^ 

aimlcrcnta  fitque  punftum  E,  cx  ccntroIc;i:; 

Dcmonftr.  In  triangulo  D  A  E  angulus  DAE 
^caas  cft .  .gitur  a„gt,lus  D  E  A  acutus  cft  alio! 

"i-g-n  r-pcrarcnt  duos  rcd:^ 
i"^'^^ prop.il. ..)  quarc  linca  D  E  onpofita  ma- 
jot.  angulo  D  AE  ma,or  crit  quam  D  a'^,  Ccd  S\ 
p«tmgu  .id  circumfctentiam  ?ergo  D  E  ultra  cir- 

cuJum  pofitum  cnt. 

Dico  fccundi»  ,  nullnm  infra  A  C  duci  pofTc 
Wam  ad  coutaaum  Aqux  circulum  „0^^?. 
cct ,  fit  cmm  hxc  A  F  ,  quia  angulu,  D  A  F  cft 
acutus  ,  fi  ad  cam  ducatur  pcrpc.idia.laris ,  hrc 
;f^^^P^"«  AF.fit  igitur  pcrpcndicula' 

Dcmonftratio.  Qi.ia  angulus  D  G  A  rc€tn$ 
m.i,orcftanguloDAF;  (peris>.u)  latus  D  A 
majus  cnt  laterc  D  G  .  fed  D  A  pcrvcnit  ad  cit- 
cumfcrcntiam  circuli ;  igitur  D  G  ad  illam  non 
pcrvemt,&  pundum  G  invcmtur  intra  citculum. 

i^thfua  ^U4  deducumur  ex  Ijmc  prepc/ititne ', 
«tmpe  tfnod  Mnjiulut  ctniingeniu  cempe/itm  ex 
circumfereniiM  circuli  d"  t*ngentt  ,  ut  Mngulut 
E  AC  .  fit  minor  quocumtfue  einfule  reUilinto 
*CMt»  ,  n«m  (fUAntulMfcumcjue  McetpiMiur  emgw 
C  A  F,femper  circumferentia  videtitur  cem^ 
frehendert  cum  t»n^tmt  anfmlum  mixium  mino- 
rtm.  Hxcimfuam  coroUari*  funt  fulldcijt  ut  ben» 
netMt  Tjc rjueius  ;  oriuniMryue  prtcise  tx  ee  ifuld 
/oijui  videatnur  de  dxf^uio  tfu*fi  de  verA  fpe- 
cit  ^udHiiiaiii  cum  lAmen  fii  idntum  ejui  pro~ 
prieiM  rtempe  inclinMtto  linearum  ,  tjud  inclindiio 
eiiauijl  mirtudniur  lintd  i  tndtm  lAmtn  puiut. 


T«>m,L 


Cum  enim  Anj^utij  Attribuimui  pftiicAiA  qu* 
vidiniurfeli  cjUAititati  cenvenire,  ui  cum  dicimm 
unum  Angulum  efje  mAjorem  ,  minerem  ,  duplum^ 
triplum,  dividi  in  duAi ,  trti  partet ,  dtctndum  tft 

$  ffC/ 
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ms  titn  um  hqnl  it  ifftt  an^mlh  frtciit  &  m  ft 
^im  de  iUtrum  mtnjHru.  Hoe  ftnfm  fii  mi^hIm 
B  AC  ifHtm  vtlmmm  d$vidi  Ififtridm  Imt*  A  D- 
mclmmm  iUdm  inclinationem  dividi :  ftd  inttlh^t- 
mm  tfuod  ^Micnm^mt  nrcm  fiti  tx  pmnih  A  mt  ctn- 
tre,diwdtimr  biftriAm  *  linti  AD,&  i»  hac  [tnfm 
aeeipienda  fmnt  reli^m*  fm*  triimi  ptffmnt  mgmlu. 
Cmm  igitmr  mtnfmrA  anfmli  ctHlingtnnd  nenfit  e»- 
dtm ,  MC  Angmh  rtdilinei,  immh  nrnll*  fii ,  ideo  *n- 
tmlm  ceniinftnti*  inctmpjTabilu  ift  cmm 
rtaHinte.  N in  fif^mrd  prepefiiienis  fi  tx  A  mt 
ctntre  ftrtnt  plmrimi  «rcm  :  tnvtnirtntmr  Mrciii 
intercepii  tnter  t»Kgentcm  AC  &  circnmftrentiam 
A  F,  *liijm4nde  mtnerts  *li<)mAnd»  mMjerti  arcm- 
tmi  inltrctptit  inter  lintai  AC,  AF,  mndt  (onclm- 
di  nan  pettft  dngmlmm  contingtniit  abfolmt  minc- 
rtm  ejfe  Mgmlo  rtOilinto  CAF,  (fmod  mentre  volui 
nt  demonnrdtienti  mdthemtiticd  trici*  Phileftphi- 
tii  dr  divifiiilitMti  fnrtimm  itnplicentur. 

PROPOSITIO  XVII. 
Problcma. 

'A  dMo  fnnQo  rtHam  dmctrt,  ^u*  diuitm  circulmm 
tMHiai. 


Sit  punaum  datum  A,  ex  quo  ad  ccntrum  cir- 
culi  B  ducatur  Unea  A  D.  E%  ccnrro  B  intenrallo 
B  A,  duccirculum  A  C.  &  pcr  punaiim  D  duc 
pcrpcndiaibrcm  D  C;  itcm  l.ncam  C  B  fccan- 
tem  minorcm  circulum  in  punfto  E.  dico  hnc-am 
AEtanKcrcparvumc.railummE. 

Dcmonftr.  TriangviKim  C  B  D,  nabct  duo  l.i- 
ttta  BD.  P^'  "l"*^'*  duobus  iaictibiis  AB ,  B  E 
trianp.il'i  A^B,{ptrdtf  c,r.)  &  angulus  B  iis 
compichenfus  cft  communis  :  igitur  (prr  4.1.) 
trianpiili  funt  aequalia ,  &  argiili  C  D  B ,  A  E  B 
oppoliti  hteribiis  iqualiboi  C  B,  AB  fuiu  acqua- 
lcs ;  fcd  CDB  cft  faOus  rcdhis,  igitut  BE A  tc^us 
ctii  &  E  A  {ftr  16.)  crit  ungens. 


PROPOSITIO  XVIII. 
Theorcma. 

Silitira  circuliim  tant,at,rtna  a  centre  *d  anf- 
llum  dmila  ad  imm,ftrfindtcmlarii  tft. 


IJnca  AB  cirailum  tangat  in  B  dico  lineam  CB 
ad  cam  cllc  pcrpcndicularem  ;  fi  cnim  noncft,  ad 
cam  cx  ccntro  C  ducatut  pcrpcndicuhris. 

Dcmonftr.  Quia  angulus  CDB  reftus  cftpn.ijot 
crit  angulo  C  B  D ,  alioquin  trc$  anguU  roajorc» 
cncni  duobus  rcftis  {contr.  pr.ji.  i.)  igiwr  (/>«r 
19.  I.)  linca  C  B  oppofua  m.-ijori  angulo  C  D  B, 
m.ijor  ciTct  UncaCD  ;  quixl  cft  abfurdum  oim 
C  D  cxtra  citculura  cadai. 

PROPOSITIO  XIX- 


PtrftndicHl.ris  ad  tangtnttm  ,in  pmnno  centaaas 
duaa.ftrctntrmmtranfii. 


Sit  Unea  A  B  perpendiailaris  ,  ad  tangentetn 
AC,  du£la  pcr  punAum  contaftus  A.  dico  in  A  B 
dfc  centuim  circuU.  Sit  cnim  li  ficri  potcft  cca* 
trum  D  cxtra  illam  ;  ducatur  Unca  D  A. 

Demonftr.  {fer  18.)  Unca  D  A  eft  pcrpendicu- 
latis  ad  langrntcm:  tgitur  anguUis  D  A  C  reftus 
crit,  ftd  B  A  C  j.im  cft  rc£kus,  igitur  aiiguli  BAC, 
D  A  C  xqualcs  crtcnt  ;  pars  &  lotum ,  quod  cft 
abfiirdum. 


PROP  O 


Liber  I. 


PROPOSITIO  XX. 
Thcorcnia. 

l4niulHi  dd  etntnm  tfl  Jmpltu  aagitli  ftrifhc' 
riAm  i  fi  tidtm  Mrcmi  inpPant. 


liquus  ABC  rchqui  ADC  duplVs 

PROPOSITIO  xxi.i 
Thcorctttt. 

tttamfHntMfitmlij. 


Sint  anguli  ABC  ,  ADC  cidein  arcui  AC  infi- 
ftcntcs :  dico  angulum  ABC  in  ccntro  B  pofitum, 
eirc  duplura  anguli  D  in  pcriphcria.  Triplcx  cafus 
eflc  poreft.  In  primo  latera  AB,  AD  coincidunr. 

Dnnonftr.  In  triangiilo  BDC  latcrc  DB  pro- 
dudb  in  A , [ j2.  i.  ]  ungulus  cxtcrnus  ABC 
cquaiis  cft  duobus  intcrnis  D  &  C>  qui  cuni  fint 
«qualcs^^j.  I.  ]  nam  lincx  BD,  BC  fiint 
cqualcs,  angulus  ABC  erit  dupiiis  aiiguli  D. 


Sint  primi  diio  aneuli  ABC    Ar>r  :      i  ■ 

cd  11  los  cffc  xqualcs  ;  duc^ntur  cnin.  ad  cenrrl 
circuh  E  hnex  A  E  ,  C  E.  «•cntrum 

Dcmonftr  AnguU  B  &*  D  i„  periphcria  fiini 
«rerquc  d.m.d.a  pars  anguli  E  ad  ccnt^^um  f 
la.  J  crgo  Uint  mtcr  lc  xqualcs.  ' 


k^Tt\      P"""""  prxccdentem  ,  angulus 


^  Ji^tertio  cafiilatera  fcfccant.  DucaturKnc» 
/. 


Scamd&  fint  anguli  ABC  ,  ADC  in  eodem 
(cgmcnto  circuli  ABDC,  qitod  nor»  fiipcrct  fctai- 
circuIum,dico  illosadhuc  cHcxquales. 

Dcmonftr.  Omnes  anguli  rriaiigtili  BEA  fimt 
xqualcs  omnibus  angulis  triaiigulis  DEC  ,  hoc 
ei^  duobus  ic€t\s  ( prr  )  t.  i.  )  (ed  anguli  B  E  A  j 
DE  C  ad  verticcm  oppofiti  (  prr  i;.  i.)  fiirit 
«qualcs :  ergo  reliqui  diio  ABE,BAE,  fimul  funt 
xqualcs  rcliquis  diiobus  CDE  ,  DCF.  /cd  l  pir 
pritn^m  purirm  huiui  ]  anguli  BAE,  DCE,  in  CO- 
dcm  fcgmento  BACD  fupcrantc  fcmicirailum  ^ 
funt  zqualcs  ;  crgo  rcliqui  A  B  C  ,  C  D  E  foni 
xquales. 

Vides  angulos  ABC  ADC  ,  in  cod^m  legmcfi- 
to  ABDC  cxiftentes ,  infiftcrc  cidcm  araii  AC; 
idcoquc  patct  angulos  cidem  aicui  infiftentM 
cfle  cqualcs. 


i  i) 


PROPO' 


Digitizcd  bv  Co 


14^ 


Elementorum  Euclidis 


PR.OPOS1T10  XXIL 
Thcorcnu. 

QHtirilMtiTtrum  circulo  infcriptorum  eppojiii  ari' 
^mii  dnobui  riUti  fnnt  t^nMiu 


Sitqnadrilatcram  ABCD  cirailo  infcripturn, 
dico angiilos  AScC  oppofitos, duobus  rcais  eflc 
arqualcs.  Ducanciir  eniin  luicac  AC,  BD. 

Dcmonilr.  Trianguli  ABD  orones  anguli  finit 
aqualcs  duobus  rcais  [  pir  }i.  «.  1  igitur  fi  loco 
A  B  D  ponas  A  C  D  iUi  xqualcm  [pcr  ii.] cum 
eidcm  arcui  A  B  infiftam  ;  &  loco  ADB  ;  ponas 
ACB  ilU  xqualcm  •,  aim  cidcm  arcui  A  B  infi- 
ftani ,  angufus  A ,  cum  angulis  ACD  &  ACB 
hoc  cft  cura  aogulo  totali  C  duobus  rcdtis  «qua- 
lis  erii. 


nmmmmmmm 

PROPOSITIO  XXIII. 

Thcorcmx 

Suftrtidtm  rtQi\  cenftitMt*  *d  tdfdtm  pdritt  due 
ftgmtnt*  circulorum  fimiUa ,  t^H«li*  fnnt. 


Super  rtai  AB ;  dico  ad  eafdcm  pnrtcs  conft:- 
ftitutaduo  fcgmcma  fimiUa.  hoc  clt  qux  conri- 
ncant  angulos  iqualcs,  xqoM» 
ficri  potdl  ita  conftituta  ACB  &  ADB  ,  d.co  illa 
cong^ucre  ,  f.  enim  non  congruunt.  ducatur  l.nea 
AC  utmmque  fccans  in  C  flt  D .  &  ducantnr  h- 

near  BD ,  BC. 

Dcmonftt  P-^tct  angulum  ADH  encmum,  ma- 
j«em  clTc  aiigu»"  [ptrtui.]  igitur 

non  contincnt  angulos  xqualcs :  crgo  non  funt 
fimilia  fegnwnta  :  contra  fuppofitipncm. 

PROPOSITIO  XXIV. 
Thcorcma. 

Snpif  tquMut  rtHis  fimiliji  circHltrum  fegmtntM 

fnnt  tqHMtit. 


Sint  fupcr  lincis  AB.  CD  xqu.-ilibus,  co"ftitu- 
ta  duo  fcgmcma  cfrculorum  AFB  .  CED.  fimihai 
dico  illa  clfc  xqualia.   

Dcmonftr.  hitcUigatut  chim  hnea  CD  tupcr- 
poni  Imcx  AB  quia  ilU  xquaUs  eft  congruct  tunc 
rcemcntum  CED  congruct  c«m  fcgjTicnto  F  A  B. 
ahoquin  fupcr  ciden.  line*  A  B  ,  cirent  conft.tu- 
ta  diu,  fepncnta  f.miUa ,  Sc  inxqualia  conaa 
[  prop.1}.  ] 

PROPOSITIO  XXV. 
Problcmx 

Ddle  drcM  circnU  teium  circulum  dtfirlhtri. 

Sit  datus  arcus  ABC  pc.ficiquedcbcatc.rcu- 
lus  invcnto  rchcct  c,us  ccntro.  In  .ircu  doto  i^- 
mo  tria  punaa  A  .  B ,  C  fic  dua,  1'"^« 
quibus  dlvifis  b.f.riam  in  D.  &  F  ,  .'i-o  Pcn- 
dicubrcs  DE,  EF.  dico  ptmaom  E  mtcrfca.oms, 
circcentrum  circuh  ABC  .„  i-  ,- 

Dcmonftr.  C.im  cnim  dufta  fit  mea  AB,  d.v.- 
fa  bifuiam  in  D.fic  duda  pcrpcndiculans  AE.m 
ci  AE  cftccntrum  circuU  i  p«r  cerelUrium  prm* 
huiHs  ]  cft  etia.n  in  linca  EF ;  quarc  dtbct  cfic  in 
pundo  E  intctfcaionis. 

PROPOSITIO  XXVI. 
Thcorcma, 

In  circnlis  d^udlihus  (kjmaUs  anguH  ,  fh>i  *d  ctit' 
lr4  ,  fit/t  ad  ptriphtriam  ,  tquMlibut 
mrcubiu  ttififiuni. 


Sint  anguU  xqualcs  A  &  B  ad  centra  in  dr- 
cuhs  iqualibus  :  dico  arcus  CD  &  EF  quibi.s  in- 
fiftunt  cHc  xqualcs.  Licct  Ivrc  propofit.ofii  ip- 
faiiKt  dcfinitio  angulotum  xquaUum,  ut  diximuj 
initio,  nihilominus  ita  oftcnd.tur.Ducantur  hncx 

Dcmonftr.  Cum  iriangula  C  A  D  ,  E  B  F  ha- 

beaot 


tiber  1 1.  j  ^ 

bcant  duo  Ucra  CA  ,  A  D  «qt.alu  duobus  EB  ,  &  F  xqualcs  funt ,  &  r  Pfr  ,8  ^  *  7  . 
BF ,  propter  iqualitatcm  circubrum,  &  angulus     ClD  ombus  i-ififtMn,  r  . '         A  H  B  > 

A  r.t^;al.lgulo  B  .  Unc.  C  D  E  fC  SiTiqu^l.ii^Xt,^^^^^^  « 
»quai«  :  faaij  autun  ai,gul,$  ad  pcripheriam     C  L  D  ,  xqualcs.  f«"pbcrias  A  K  B, 

G  &  H;cum  Hnt  diinidia  pars  aiigulorum  A  &  B 
zqualium,  intcr  t  arqiialcs  crunt,  igirur  fcgmcn- 
u  CGD,  FHF  funr  Imiilia  ,  funt  ctiam  fupra  li- 
ncas  CD,  £F  xqualcs  :  igitur  ( ptr  ij. )  a:qualia 
fimr :  igitur  |i  ex  cirailis  xquahbiu  auferas  fcg- 
roenta  CGD  EHF  xqualia,  rcliqui  arcus  CD,  EF 
xqualcs  crunt. 

Vidcs  etiam  angulos  G  &  H  ad  pcriphc- 
riam  iqualcs  infillcrc  aicubus  CD ,  &  EF  xqua- 
Jibus. 


Baflagffi»giag-gflaflB»g.  jBSSS-82iaUBBB8S6B 
PROPOSITIO  XXVII. 
Thcorcma. 

/»  cirrulimfUAUbiu  ,  Mnguli  infjinitts  ptriphtriit 
tfititkm,  ^fUdUt  fitm  ,  fivt  Md  ctntrs  fivt  dd 
ftnfhtri^m  nnfliittdniur. 


Sint  anguli  A  &  B  infiftcntes  periplicriis 
«qualibus  CD  ,  E  F :  dico  lUos  cfTc  xqualcs  ,  fi 
C3i/m  hoc  non  eft  :  fit  A  major,  fiatquc  C  AI 
arqualis  .logulo  B. 

Dcmoiillr.  Quia  anguli  C  A I  &  B  funt  xqua- 
ies,  crunt  [ptr  u. )  arcus  C  1  5c  E  F  xqualcs: 
«gitur  CD ;  EF  non  eram  xquales. 

Paritcr  ad  pcriphcriam  pofiris  .nrcubus  CD.EF 
•qualibus ,  fi  angulus  G  cifct  m.ijor  angulo  H  • 
faaoangulo  CGl  xqu.ili  ipfi  H  ,  fcqucrctur  pcr 
»6.  arcus  C  I ,  E  F  circ  xqualcs. 

PR.0POSIT1O  XXVIII. 

Thcorcma. 

''{"Mm*  ,  tju.,Uj  rtUi  tijualcs  4Tcm 
«tftmm  rtiinqHunt. 


^  circulis  xquahbus  fint  lincx  A  B ,  C  D 
«quiiej :  dico  arcus  AHB,  ClD  ellc  xqualcs,  & 
«««cquentcr  AKB.CLD.  Ducamur  cnim  ad  cen- 

E  &  F,  lincx  AE  BE,  CF,  DF. 

Demonftratio.  Triangula  AEB  ,  CFD,  habent 
AE,EB;CF,  FD  xqualia  proptcr  xqua- 
'•tatcm  drculorum  ,  fupponuntur  ctiam  bafes 

B  »  CD  xqualcs  i  ergo  {ptr  8.  i. )  aoguli  E 


(-9969 

PROPOSITIO  XXIX. 

'  Theorcma. 

Jncircnlis  .^,bus ,  ^«./,.  ^^^^^;^ 
rta4  fitbttndHnt. 

Dicofi  in  circulis  xqualibus  arcus  AHB  CID 
fint  xqualcs,  rcOas  A  B,  C  D  cfiJ:  xqualcs 

Demonftr.  Cum  arcus  AHB,  ClD  fint  xqua- 
M,  crunt  (ptr  17.)  anguli  E  &  F  xqual«s.&  quia 
in  tnanguhs  AEB ,  CFD  latcra  AE  .  EB  ,  Lt 
Jfqiialia  latcnbus  F  C  .  FD  ,  &  anguli  £  &  F 
hint  xqualcs,  crunt  (/-rr  4.  i. )  bafcs  AB  ,  C  D 
xqualcs. 

PROPOSITIO  XXX. 

Problrma. 
DAtum  MTcum  bifjridm  ftcdrr. 


D  C 

Sit  data  circumfcrcniia  ABC  dividenda  «quafc^ 
h'ter.  Duc  lincam  A  C  qu.im  dividcs  bifariam  in 
D  ,  ducefquc  perpcndicularem  D  B  ,  dico  aratra 
A  B  C  dtvifiim  cllc  bifariam  in  B  ;  ducantur  cium 
lincx  AB ,  BC. 

Denionftr.itio.  Triangula  ADB ,  CDB  habcnt 
latera  AD,  DC  xqualia  ,  [  currt  AC  divifa  fir  bi- 
fariam  in  D  J  larus  D  B  communc  ,  &  anguloj 
BD A, BDC  redos  Sc  .Tquales :  igitur  (  ptr  ^.i.) 
bafcs  AB.BC  fi:nt  xqualcs  &  [  ptr  18.  3.  J  arcui 
AB,  BC  funt  xqualcs. 

PKOPOSITIO  XXXI. 
Theorema. 

AngHliu  in  fimicirculo  rtnus  tfi,in/igmtnto  fitpt- 
rantc ftmicirculum.acutus  •  infrgmtnio  vtr» 
minert,  obtufm. 


Sit  .mgulus  ABC  in  fcmicirculo Jico  illum  c(Ic 
rc<tum,  ducatur  cx  ccntto  D  linca  D6. 

S   iij  pcntoa 
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ivnwnflratio.  In  triangulo  A  B  D  aim  Utcra 

A  D  B  D  fi'«  «■q"»!'^ '  (  J-  '• )  ang"  > 
A  B .  &  D  B  A  rqiialcs ,  pantcr  crunc  anguli 
D  C  B  !  &  D  B  C  jcqualcs  :  igitur  angiilus  to- 
taJi*  B  cnt  xqualis  duobus  angulis  A  &C.  fcd  in 
triangulo  A  B  C  tres  anguli  ncmpc  A,  B.  &  C, 
funt  duob«s  rcftis  xqualcs,  ( />fr  j  igitur  an- 
giiliis  B  cft  nicdia  pars  duotuin  rcaorum,  &  rcli- 
qui  A  &  C  fimul,  funt  alia  media  pars,  igiiur  cft 

icftus-  .  f. 

Sccand^ ,  dico  angulujn  E  exiftcntcm  m  leg- 
mento  B  E  C  minori  cftc  obtufuro  ,  cum  cnim  in 
quadrilatero  A  B  E  C  anguli  oppofiti  A  &  E 
«quivalcant  duobus  rcftis  (pf  xi.  }•)  &  angu- 
lus  A  fit  minor  rcao  ,  angulus  E  erit  major 

reao.  .  . 

Terti6  ,  patct  angulum  A  in  fegmento  roa|Oh 

B  A  C  effc  acutum. 


lus  A  B  E  cft  iqualis  duobus  6  B  E,  A  B  D,  orti- 
nibus  fcilicct  fuis  narnbus  \  igitut  anguli  D  B  E. 
A  B  D  ,  iqualcs  lunt  angulis  D  B  E  &  E ,  crgo 
fublato  coitwnuni  DBE  ,  rcmanct  angulu»  AB  D 
scqiialis  angulo  E.  r 

Sccund^» ,  quia  anguU  A  B  D  ,  &  D  BC  funt 
xqualcs  duobus  reAis  (/'/r  i y.  i.)  &  in  qnadnU- 
tcto  BEDF ,  anguli  E,  &  F  ( prr  i  x.)  xquales  funt 
duobus  rcftis  \  erunt  anguli  A  B  D  ,  8c  D  B  C , 
xqualcs  angulis  E  &  F .  cx  quibus  fi  aufctas  an- 
gulos  oftcnfos  xqualcs  A  B  D  ,  &  E  }  teftabuni 
anguli  F.  &  DBC  xqoales. 

PROPOSITIO  XXXUL 
Theorcroa- 


PROPOSITIO  XXXII. 
Theorcroa. 

5i  lintt  ctrc^nm  t^gtt ,  &  -  ««Mf?*  iucAtHt 
dlU  circulum  fccAU  ,  -iji;*/»  f-i"et  cum 
iMngtntt  ,  dimdln  trHnt  iu  jui  in  slicrnu/t^- 
mtntii  futnt. 


Sit  linea  A  C ,  drailum  tangens  in  punito  B, 
\  quo  ducatur  linca  B  D  cirailum  fecans ,  dico 
angulum  A  B  D,  cfTc  xqualcm  angulo  B  E  D  qui 
fit  in  fcgmcnto  altcrno  D  E  B.  &  angulum  DBC 
cfle  xqualtm  angulo  B  F  D. 

Et  primA  quidcm  fi  linca  B  D  per  ccntrum 
tranfirct,  pcrpendiculatis  ciret  {ptr  \%)  f-iccret- 
que  angulos  reftos  cum  tangentc  :  anguli  itcm 
qui  fictcnt  in  fecmentis  qua:  circni  fcmicirculi  fo- 
rcnt  etiam  rcdi  (  Ptr  » i.)  igiw^  conftarct  propo- 
fitio.  Sed  non  tranfeat  per  ccntrum  ducatur- 
quc  linea  B  E  pcf  »  *  jungatur  li- 

nca  D  E. 

Dcmonftratio.  Linca  B  E  {ftr  perpcndi- 
cnlaris  eft  ad  lincam  A  C  ,  quarc  angiili  A  D-  E 
E  B  C  funt  diio  rc£ki  ,  fcd  tres  anguli  trianguU 
B  D  E  xquivalcnt  duobus  rcAis  (  p«r  51.  1.  igi- 
tur  trcs  anguli  ttianguli  B  D  E  fiint  xqua- 
Ics  duobus  E  B  C  ,  E  B  A  ,  cx  quibus  fi  au. 
frras  anguliim  E  B  C  rcftum  &  angulutn 
BDE  in  fcmicirculo  itcm  re£bum  {pcr  ^\.) 
rcftabunt  anguli  E,  &  D  B  E  fimul  uni  rcdlox- 
^uales,  Ac  confequcatcr  angulo  A  BE  j  fcd  angu- 


Suptr  dAii  rcHi  fipntntum  circuli  dcfcriitri  c4- 
pitttt  *nfulmm  dMo  dfUAltm. 


Sit  data  reOa  A  B  fupcr  quam  dcfcnbcndum 
fit  fcKmenturo  ciraili  capicns  angulum  *q«-»'"* 
angulo  C  D  E,  fi  angulus  datus  ellct  rcftus  fu- 
pcr  A  B  dcfci  .bcndus  cflit  fa«icira.Ius  q.u  capc- 

xcz  angulum  rcOum  {prr  V  •)  A  t 

r\  c  n  Ct  Tc£tus  i  fiat  aneulus  B  A  F 

tus  ut  C  D  E  non  «it  »ck">  ,  b 

I-  1«  rn  E  &  hnex  A  F  in  punao  A 
xqualis  anculo  ^,.  'tinc 

exdietur  peV"'!*'"':"*  ^  ^,'  ^,'"/""?"  S 
angulus  A  B  H  xqual^  angulo  H  A  B ,  d.co  ;  Sl 
ex  H  intervallo  H  A  fiat  crculus  &  illura  tr.an. 
firc  pcr  B,&  fcg'^""""  capcrc  anguluro  I 
rqualcm  angulo  C  D  E.  ,.      i  „  „  „  1 

Deroonftt.  Primd  quia  anguli  H  A  B,  H  B  A 
f.\&i  funt  xquales  ;  {ptr  6.  1.)  lincx  H  A  ,  H  D, 
funt  xqualcs  ;  igiiur  circulus  dcfcriptus  ad  inicr- 
vallum  H  A  iranfit  ctiam  pet  pundum  B.  Sccun- 
d6  ,  quia  linca  A  F  cft  pcrpcndicularis  ad  lincani 
H  A,  iranfeuntcm  pcr  ccntri.m  H  ,  ( ptr  16.)  crit 
tangciu  circuh  :  &  angulus  F  A  B  zqualis  erit  an- 
gulo  I,  in  alterno  fegmcnto  cxiftenti  ( pcr  prtctm 
dtnttm)  fed  angulus  F  A  B  fadlus  cft  xqualis  an- 
gulo  C  D  E  :  igitut  angulus  1  qucm  capit  fcg- 
incntum  B  G  H  cft  xqualis  anguto  C  D  E. 

Si  autcm  datetur  angulus  L  D  E  obcilfus  co- 
dcm  mod6  oper.-indum  cflct  quafi  pro  anpulo 
•  CDE  acuto :  nam  angulus  qui  fierct  in  fcgmcnto 
A  K  B  cftct  xqualis  angulo  M  A  B  ,  cui  xqualis 
eft  angulus  L  D  £. 


PROPO 


PROPOSITIO  XXXIV, 
ProWcma. 

Ex  d4io  circult  Mftrre  fejtntntum  cdipiens  Mnfu- 


Liber  III. 


I 


Si  »gt.lus  aati;se(rctrcaus.  duda  diametro 
duo  /caucirculi  capcrcnt  angulos  rc<flo$ 

Si  m6  dorctur  angulus  A  non'rcaus',ducatur 
1  f     p  '  "'7''""  "V8"'"  «CD  .  fiatquc  angu. 

r  «qaahs  angulo  A.  rcg.ncntum  altcrnmn 
£FC  cap«t  anguluni  xquoJcm  angulo  BCE 
l/^r  jij  &conicqucntcr  angulo  A. 

*••"**«»*»•»•»«»«•»», 

PROPOSITIO  XXXV. 
Thcorenia. 

>^  y^^„,„„  ^^^^^^.^  co,Hfrehe„fi. 


f"b  CE  Vn  r  ^^'-^^"S"»o  con^prchcnro 

>  •r?'''^S"'cmisaltcrius. 

rcZ^  .•^'^•'"T        ^  (/"^      ad  an. 
»"b  AF  FR        1°  ™"g"'"™  coniprchc  nfum 
CF  'pn  7"  rcaangulo  con-.prchcnfo 

«qualcs  '"T'"*'^"''  FDcuniCF,  FD,  fim 
"^4"»ics,ducaturhiKaED. 


{txrL  I  »'f'"ani  in  F  ,  crit  (  f»r  m  J  re- 
'*»ng"lum  comptchcnfiuT,  fub  AF,  FB,  clm 


F  rca^us  cft  ^.^'  *l"'»»"g"l.^. 

FD.  E  F.  gitur  r;A;i  T"^'  ''^  «1"^^"'« 

J"tis  FD  .  £F  ;  aufcr«"r  i  '  "'l"'''  '^'^  1"^" 
FE  ;  rcftat  rcaanKi,lum  rn    'T'''; 'l""^'*^"""' 

FB  .  «qualc  cnrq?  rtoTD''''^"?"  ^''^  ^  ^ 
dcndun,.  ^  '^^-        crat  oftcn, 

cu~;„'^f  fub  AF.  FB  ,  „.1 

tjujuiato  r  t,  clt  iqiialc  quadrato  Fr 
Pir.tcrrcaangx.lum  fubDF.FC  ^TJ"^' 
<lra.o  FE  cft  xqualc  quadrato  CE  ctitTcIn' 
g'.hun  f„b  AF  .  FB  .  .x!,ualc  rcdbngu  o  fub  DF 
1-  C.  Probatur  a.itcn,  hxc  ita  fe  Lbcrc  \ 
j;nmo  qnidcm  a.n,  h^^^^^ 

'e^n^L^rb  A '/Tb  !-^'> 

F  F  »o„  I         j      '        '  ""^  quadrato 
I  E  arqualc  quadratoEB.  aut  ilh  arquiu  EC 
Prob..tur  dc  fccund^  fcu  dc  rcaangnloYub  D  V 
FC.cnm  cni.n  hnca  CD  d.v.fa  <u  |,if.Wam 
G  ,  &  .,onh,far...,„i.,  F.cr.t  rcaanst.Ium  fui 
?ru   ^^r;,""^""".''"'''"'^^^.  xqualcqu.-,. 
dr.to  G  C.qu.bus  fi  utrinquc  addas  ladra^tuj, 
EG    C.U  rcaangulum  fub  D  F.  FC  .^una 
q..adr.-.t.s  F  G  ,  G  F  ,  aut  loco  illorum  cu,n 
ci.3to  EF.auodiIIisx-q.ulccft.(^,.;V) 
.  proptcr  anguU  rcaum  G.  xqt,aU  qu.dra;ir 
CG  .  GE  .  auc  quadrato  CE  ,  quod  illis  iquale 
eft.  .gitur  rcdangulum  fub  DF.FC.  unacum 
quadrato  FE  xqunlc  cft  quadrato  EC.  igicur  rc- 
^langula  fub  A  F  .  F  B  ,  &  fub  D  F ,  F  C  funl 
zquaha. 

Qi.artA  .  fi  ncucra  CB,  CD .  tranfcat  pcr  ccn- 
truni  E.oftcndo  tanun  rcftangula  f,ib  AF,  f  B,  & 
"b  CF,  FO,  clfc  xqualia.  Ducatur  pcr  ccntruiu  E 
hnca  FE.  dc  cft  F.  l  «  n 

Dcmonftr.  quia  lincr  GH  ,  &  C  D  fc  fccant 
G  H  pcr  ccntr,i,n  tranfit  ,  crunt  rceianpula 
<-'b  G  F  ,  F  H  ,  &  fub  C  F  ,  F  D  xqualia  (V 
p*ritm  itrnam  U\m  )  pariicr  crum,  rcftjneula 
Inb  GF  ,  FH  &  iiib  AF  .  FB  xquali.i  :  igitur  rc- 
ft.mgula  fub  AF  .  FB  ,  &  fub  CF,  FD  fuut  intcr 
fe  zqualia. 

r«»  f4«  fM.  ««»?#»  «M  E«»  M»  M»  M»  »■»  M» 

PROPOSITIO  XXXVI. 
#  ■ 

m  Thcorcma. 

Si  mtifiio  extra  circMlum  punno  dut  lian  iu^ 
CAntur,  MHA  circMlhm  tanieas,uUM  circulMm  ft- 
t»ns  ,  trit  quAdrutum  tAnttntu  eejuAle  rttlAir- 
gMlo  comprthttifo  fuk  tota/ttdntt ,  txttrio- 
rt  linti. 

Ex  punOo  A  ducaiur  AB  tangens  circlum 
B  C  D  .  &  A  C  fccans  qui  prinid  tranfcat  pcr 
cennum  E.  dico  qundracum  hncx  AB  xqualc  clTc 
rtaangulo  comptcbcnfo  fub  AC  ,  AD.  Ducatuf 
linca  B  E. 


Dcmcnftr. 
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Dcmonftr.  Qjjia  linca  C  D  divifj  cft  bifariam 
in  E  ,  ciaue  aJdita  D  A ,  etit  ( p#r  6.  i.  J  tcCtm- 

fjliim  fiiD  AC  ,  A  D  uni  cutn  quadrato  te&x 
D  ,  aut  EB  ,  xqualc  qiudrato  tcCkx  A  E  ,  fcd 
ctLun  quadratum  rcfti  A  B  ,  una  cnm  qnadrato 
tcdi  BE  C  p*r  4/.  «.  j  cft  xqualcNquadraio  A  E  , 
cum  angiilus  B  fit  re£kus  f  frr  \6.  )  igitur  qiu- 
dratum  AB  cft  iquale,  rcdiangiilo  fiib  AC  ,  AD. 

Sccundo  ,  fccans  AC  ,  non  tranfeai  pcr  ccn- 
trum  E,  ducantur  Uncx  AE ,  ED  ,  &  pcrpendicu- 
larij  EF  dividcns  (  ftr  j. )  Imcam  DC  bifiiriam, 
dico  quadratum  A  B  edrc  xquak  rcdangnlo  fub 
AC  ,  AD. 

Dcmonftr.  Quia  linca  C  D  divifa  cft  bifariam 
in  F  ,  eique  addita  AD,  erii  ( frr  fi.i. )  redangu- 
lum  fub  AC,  AD  una  cum  nuadrato  FD,  xr^ualc 
quadraio  A  F  ,  utriquc  addatur  quadratnm  EF, 
erit  igitur  rccUngnlum  AC  ,  AD,  uni  aiva  qua- 
dratts  FD,EF,  aut  loco  illorum  una  cum  folo  qua- 
drato  ED ,  aut  EB  ( tfnoi  p*r  47.  t. )  illis  xquale 
cft ;  xquale  quadratis  AE  ,  FE  ,  aut  loco  illorum 
quadtato  EA  iWi  xquali  (  ptr  47.  i.  )  fcd  paritct 
quadratxtm  AB  una  cum  quadrato  BE,  [ptr  47.1.) 
cquale  eft  qiiadrato  EA  ,  i^itur  quadratum  EA, 
cft  xqualc  icdargulo  fub  AC,  AD. 

COROLLARIUM  l. 

Sequitur  fi  plures  ab  eodcm  ptinfto  A  duccren- 
tut  (ccantcs  ,  fbrc  ut  omnia  redangula  comprc- 
hcnfa  fub  fccantibus  &  cxtcrioribus  lincis  cCfcnt 
intcr  fc  xqualia ,  effcnt  cnim  fmgula  xqualia  qua- 
drato  tangcntis. 


COROLLARIUM  II. 

Sequitur  fecnnd^ ,  fi  duc  ducaniut  ab  codem 
cxtcrioii  pun£ko,  tangcntcs  iilas  clTe  xqualcs. 

PROPOSITIO  XXXVIL 
Thcorcros, 

Si  rtnAHfulmm  ttmprthtnfum  fmh  ficsntt ,  &  ix- 
imtri  lin**  tfUAlt  futrtt  fiudrMt  UM4  »»  <■'- 
fM/nm  $neidtniit ,  b*t  rrtt  tmt£*ns. 


Sit  cx  pundlo  A  duda  fccans  AB  &  alia  AC 
incidcns  tn  circuhtm,  iu  ut  rc^Ungulum  comprc.» 
henfumfubAB,  AD  xquale  fit  quadrato  tc&s 
AC.  dico  AC  cftc  tangentcm  ;  Ex  pundlo  A  cx 
alia  partc  ducatur  tangens  AE,  {ptr  17.)  |ungan- 
turque  linex  FC.FE,  FA. 

Demonftr.  Rcdanguliim  comprehenfum  fub 
AB  ,  AD  (  ptr  )6. )  xqualc  eft  quadraio  icCtx 
AE  ,  fed  fuppcniiur  xqualc  quadiaco  rcdlx  AC, 
igitur  quadrata  AC ,  A  E  funt  xqualia ,  Sc  confc- 
qucnicr  linex  AC  ,  AE.  igitur  triangula  AFE, 
A  F  C  ,  habcnt  omnia  latcra  Kqualia  ,  igittir 
(ptr  81.)  omncs  angulos  habcm  xqualcs  ,  (cd 
quia  A  E  cft  langens  [ptr  li.)  angulus  E  cft  re- 
£tui ;  igitur  angulus  C  re^s  ctiam  crit  ,  (  (jr 
ptr  I  (^)  linc^  AC  tangcns  crit. 
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Definitiones. 

PROPOSITIO  I. 
Problenu. 

Ciradt  rtUAtn  JUt*m  ,  diMmeiro  non  mMj^riiiil 
Accommoddrt. 


I.  Figura  rc^ftilinea  in  circulo  infcribi  &  drcu- 
lus  figurz  circurafcribi  dicitur  »  cum  (inguli  figu- 
nt  anguli  in  circuli  pcripheria  fucrint. 

Vt  truuigM/um  ABC  tnfcripttan  tfl  circulo,  n»» 
DEF,&  circHlm  trnmfHlo  ABC  circnmfiripiHt  t/K 


I 


1.  Figura  re&ilinfca  drciilo  ctrcumfcripta  e(i} 
&  circulus  figurz  inrctipcus  cum  finguU  figurz 
latera  circulum  ungunt. 

Vt  tridngmlMm  Ctil ,  cmiuj  Uttra  itttgMnt  cir- 
rnlum  in  fMnOit  K  ,  L  ,  M,  dtciiwr  circMmfcri' 
ftum  circulo,  dr  cirtnlMs  infcriptuj  trmniMlo. 

j.  Lincj  circui 
lo  aptari  aut  ac- 
oomrnodari  did- 
tur ,  cujus  cxifc- 
ma  funt  in  cir- 
cuii  pcriphcrii. 

VtlintmNO, 
non  »nttm  P  R. 


T»m,  t. 


in  circulo  ABC  fit  accommodanda  Unea  D,  ex 
AC  abfcindc  lincam  AE  .xqualem  lincx  D ;  tc 
ex  A  ut  ccntro,  intctvallo  AE  ,  fiai  ciraihis  BEF 
fecans  priorcm  in  F ,  ducatur  A  F.  dico  lincam 
A  F  accommodatam  in  drculo  ,  ciTc  arqualem 

linei  D.  .  r  •     \  r 

Demonftr.  Lincx  AE  ,  AF  {ptr  def.  crc. )  func 
«qualcs :  fcd  AE  faaacrat  xqualis  hncx  D ,  igt- 
tur  hnca  AF  cft  xqualis  linex  D. 

^  edt  {«•  e*»  s*»  *•»•«•»••#•***«•••••<•• 

PROPOSITIO  Ili 

Probleroa. 

In  circulo  truOigulMm  infcribtrt  dAto  tritnguli 
k^MinngMlum. 


Sit  in  drculo  Infcribcndura  triangulum  cnjoi 
finguH  anguli  fint  xquales  fmguhs  angiilis  ttian- 
giih  ABC  ;  ducatur  {ftr  i6. }. )  linea  F  E  D  tan- 
gcnscirculum  in  punfto  E,  fiatquc  angulusFEO 

1  xquaEi 
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I   .„».  k>C,  itCJTi  angiiliis  DEH  iqualis 


D"Iinftr.an(h,U.s  H  cft  xqonlis  angulo  FEG 
,  5.)  Ccd  FEG  cft  arqiiilis  angulu 

C  igitur  angiiliH3iC  funt  .xquales,  paritcran- 
rJIu^  G  cft  xquilis  auguto  B.Jcconfi;quentcr 
cum  aijufcumquc  trianguU  tics  anguU  lint  diio- 
Uii redis  «qualcs  ( ^rr  j x.i. )  rcUiiui  A  &  GEH 
rquaJcs  ctuur. 

PROPOSITIO  IIL 
Problatia. 

CtrcHlo  tTUngulum  circumfcrihtrt  dato  Irianxulo 
d^uiAHgulMUi. 


Sit  datutn  triangnlum  A  B  C  cui  xquiangulum 
circumfcribcndum  fit  circulo.  producatur  latus 
BC  in  D  &  F  >  ftatquc  anguUi?  GIH  xqualis  an- 
pulo  DDA  i  itcm  angulus  H  I  K  xquaUs  angulo 
FCA  ,  (kicamur  in  punais  G,  H,  K  trcs  tangcn- 
tcs  LM,  MN  ,  LN  ,  qux  nccdTario  convcnicnt, 
nam  fi  ducctctur  Unca  GH  ,  anguU  MGH,  MHI, 
minorcs  clTcnt  duobus  tcftis  MGI ,  MHI ,  igitur 
HM,  GM,  ( ffr  j  1.  I. )  convcnicnr,  ita  oftcndam 
aUa$  convcnirc ,  fict  igitur  triangulum  quod  dico 
efff  xquiangulum  triangulo  ABC. 

Dcinonftr.  Omncs  anguli  quadrilarcri  MGIH, 
equivalcnc  4  rcflis ,  porcft  cnim  in  duo  triangula 
dividi,fcd  angnli  G,  &  H  funt  rcdi  ,crgo  rcliqui 
M  &  GIH  xqualcs  funt  duobus  rcdis ,  (cd  ctiam 
anguii  DBA  ,  ABC  xqnaics  funi  duobus  rcAis , 
igirur  anguli  DBA  ,  ABC  xqualcs  fimt  duoUis 
G 1 H  &  M  ,  fcd  GIH  faaus  cft  xquaUs  angulo 
DBA  ,  ergo  rcliqui  M  &  ABC  fimt  xqualcs.  co- 
izm  modo  oftcndam  angulum  N  xqu.ilcm  cflc 
angulo  ACB.igitur  cum  trcs  anguli  triangnli  duo- 
bas  tamam  reftis  (tnt  xqualcs  :  reliqui  L  &  A 
•quales  cnmt  i  &:  triangulaxquiangula. 

PROPOSITIO  IV. 
Problcma. 
TriMigul»  (irculum  infcribcrt. 


vidantut  bifatiatn  anguU  D  ,  &  C  ( f  rr  9. 1. )  & 
cx  punfto  D,  concuifus  Unciium,  duc  lincas  DE, 
DF  .  DG  pcfpcivdiail.ucs  ad  fmgula  laicra  .  quas 
dico  clfe  xqualcs  &  ita  circ\ihim  dcfctipnmi  ex 
D  intcrv.illo  DE  .  tranfirc  pcr  punfta  F.E,  G ;  & 
fingula  latcra  tiingcrc. 

D.monftr.  In  tranguUs  DEB ,  DFB  ,  atm  an- 
culi  E  &  F  fmt  .xqualcs,  ficut  DBE.  DBF  [  cum 
angulus  B  fit  divifus  bifariam  ]  &:  latus  DB  fit 
conimune,  crimt(  p*r  x6.i  .)  reliqua  latcra  xqiu- 
lia,  ita  linex  DE,  DF  xqualcs  crunt  ■,  codcm  mo- 
doluntDF.DGiqualcs.  igitur  pctcru  dcfctibi 
cx  D  circulus  pa  E  ,  F,  G ;  &  aim  anguU  E.F.G 
fint  rcftl ;  Uncx  AB  ,  BC  ,  CA  funt  tangentcs, 
igitur  triangulo  infaiptus  eft  circulus. 


PROPOSITIO  V. 
Problcma. 
Tridnguh  circulum  eircumfcrihre. 


SJt  droilus  ciraimfcribcndus  rriangnlo  ABC. 
Divid.u,tur  btfariam  larcra  AD  ,  AC  .  m  D.  ^^^^^ 

j:^Urr<  EF,  DF.  concurrcn- 
dncanturquc.pctpcnd.cnUrc  E  .  ^ 

;::;;;rs^c^;s^;c,Futccntrodc.r,bi 

E  B  funt  xqualia  [quia  A»  J-v.ra  b.^^^^^^^^^ 
Intus  EF  cft  communc  ,  anguh  FEA  ,  hhB  ,  lunt 
fafti  rcai .  ig'">r  «qiwlcs  ;  quatc  ( ^rr  4.  i . )  ba- 
fcs  FB,  FA  funt  xqualcs.  iialincx  FB,  FC  xqu.i- 
lcs  cruni  ut  bafcs  trisngulocum  ADF  ,  CDF. 

PROPOSITIO  VL 

Problema. 
Cirtulo  ^tdrdtum  infcribtrt. 


Sir  infctibcndus  cticulus  triangulo  ABCDi' 


In  dato  cirailo  duc  duas  dijmctros  ^ ,  CD  fe 
fc&UiCCs  ad  anculos  rcftos  in  ccntro  E ,  ducantur 

itcm 
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Kcm  linei  AC.  AD,  DB,  BC.  Dico  faauni  clfc 
(^iadratuitu 

Dcmonftr.  In  iriangulis  AEC,  C  E  B  cum  la- 
tera  AE  ,  EB  fwt  asqnali  i  (prr  4ef.  etrc.)  &  latus 
EC  commuiic,  Sc  angtili  AEC.  CEB  rcfti,  xqua- 
les  ;  per  4.  i.)  bafcs  A  C  ,  C  B  ,  arqualcs'crunt ' 
idcm  oftcnJain  de  ahis  lattribus.  Dtmdc  in  trian- 
gulo  A  E  C  angulus  A  E  C  eft  rcdus  ,  igitur  rc- 
fiqui  duo  E  A  C,  £  C  A  fiint  xqiulcs  uni  rcfto, 
funt  autem  raualcs  intcrfo,  {per  j.  ,  J  quia  late- 
w  AE,  E  C  lurtt  arqualia  :  igitur  qnilibct  cft  fc- 
mircaus.  ita  femtrcaus  cft  anguhis  E  C  B ,  qua- 
rc  lotus  angulus  C  compofitus  cx  diiobusVcmi- 
rcdlis  redlus  cft  ;  ita  oftcnd.im  reliquos  B,  D,  A 
cfle  icEtos. 

PRoposiTio  VI r. 

Problcma. 
CircMcircHlHm  qHadraium  dtfcribert. 


11 


r 

V 

J, 

.  Oa&h  pariter  diiabus  diam-tris  AB  Cn  ,•„ 
'«mpcrpcndia.lanb.is.  per  p  naa  A  B  C  n 
Jcantiir  tangentcs  F  G,  G  H,  H  1  ir '  A  P 
^  circ  qua^dratum  cir^  c";".,!,: 

^PalfcU:r'"'T^^''"^'^^'GI^ 

E  &  D,  .tcm  paraUtla:  fun  DE  G  A 
•n»"'DG  ,  EA,  AG  (\er\? 
«S-^Us  3'„tif.    ^  'iP^^Hctrc.)  func 

A  G  ci  E  o'/'  r^^^r  "^"  ''""^  B  H. 
finguU  Jatera  fg.Th  "  '""/^  ^  ^""«^ 

^iuadratl      '  '^"^"       '8'^"^^  G  H  I  cft 

fRoposiTlO  VIII. 

Problcma, 
^f^rMto  circHlHm  infcribtrii 


DivicftmturbifanamIater3AB.BD  nr  Af^ 
r         c,  I ,  tj,  H,  ducantui   ncx  F  G  M 
c.ntcrlccantcs  in  punao  I,  dico.  lina;,  E,"f 
at  "  31"^"^"     Pcrpcndicularcs  ad  ffnguU 
n tc  vll lo  l'^^'"-?™."  citaim 

3"  lalmfn  ''-^^'^  -4"alcs  aim  fint  dimi- 

d.*  latcnun  xqu..  u.n,.crnntEG  .  BD  parallclx; 

c^lus  cftigtur  E  redlu,  erit.  ita  olLdam  angu 

£  X  EB  BF  r"''  P--^llflogramm'um  E  F^  cu,u. 

rclLu^^P^P  iV'^'!"'''^ 

rchqux  lE.  IF  , .  l.s  oppofitx  xqinlcs  cn,nt^(r«: 

J4.I.)  'ta  oftendamlF.IGxqualcseff-c  :  Lt 
•g«tur  4  lE  IF.  IG.  I  H  xqual«.  crgo  defcr.bi 
|>otcft  c,ra,lusperE,F.G.H.  &  prlptcr  ang^ 

'f^'  n  P""^"     ^'  ^' "'  1«'"  A  B,  B  D. 
Uv->  AC,  iUum  tangcnt. 

PROPOSITIO  IX. 
ProblcinaJ 
CircA  ^HadratHm  circHUm  dtfcribtrt. 


Ducantiir  diamerri  A  C,  B  D ,  dico  ex  E  def- 
criptiim  circulum  intcrvallo  EA  tranfirc  pcr  pim- 
fta  B,  C.  p,  hoc  cft  lineas  EA ,  E  B 1  E  C,  ED 
xqualcs  cllc. 

Dcmonftr,  In  triangiilo  D  A  B,  aijiis  angulus 
D  A  B  rcaus  cft  ,  rcliqui  duo  xquivalcnt  uni 
rcdo.  Sunt  autcm  xqu.alcs  (ptr  f.  i.)  quia  latc- 
ra  A  B,  A  D  funt  xqualia :  igit\ir  angulus  A  B  E 
femircdu^  cft.  Eadem  mod6  oftcndam  angulum' 
E  A  B  fcmircdlum  clfc,  igitut  ( ptr  6.)  lincx  E  A; 
E  B,  funt  .Tquales,  ita  lincx  EB.  EC,  EA,  tD; 
oftenduncui  xqualcs. 


Tvm.  I. 


T  i) 


VROSCf 


,  a8       Elementorum  Euclidis 

*  T"^    circulo  infcribatur  tri: 


PROPOSITIO 
Problanna. 


TrisfitulMm  ffifieles  covftrMert  cttjm  uttrfU  *nr- 
gulm  *d  irmfiny  fit  dMplm  rtUjui, 


Scccnir  rcaa  A  B  (ptr  it.t.)  ita  ut  rcfbn- 
fub  A  B,  C  B  ;  *qualc  fit  quadraro  rca« 
/  C  Ex  A  ut  ccntro  intcrvallo  A  B  circulum 
dcfcribc,  in  qoo  aptetur  rcAa  B  D.iqualis  linca 
A  C ;  ducantuf  itcm  linei  A  D  C  D  dico  tnan- 
ouli  A  B  D  utrumquc  angulum  A  B  D  ,  A  D  B 
auplum  cfTc  anguii  A.  Circa  triangulum  A  C  D 
circulus  dcfcrihatur. 

Dcmonftr.  Quia  redangalum  fub  A  B  ,  B  C 
iqiulc  cft  quadrato  rc^lz  A  C  ,  aut  D  B  illi  «• 
qualis  •,  linca  D  B  (f»r  37.  j.)  tangct  minorcm 
circulum,ide6quc  {ptr  31.  j.)  erunt  anguli  BDC, 
lc  A  xquales.  quibus  fi  addas  angulum  commu- 
ncm  AD  C ,  cnmt  duo  A  D  C  ,  C  DB ,  fcu  to- 
lus  A  D  B  xqualis  duobus  A  &  A  D  C  fcd  cxtcr- 
nus  D  C  B  (f ) 1. 1.)  eft  xqualis  duobus  intcr- 
jus  A,  &  A  B  C,  igitur  angulus  D  C  B  cft  zqua- 
lls  anguloD  :  fed  angulus  D  cft  zqualis  {per  6.1.) 
angulo  B  cum  latera  A  D  ,  A  B  ,  {per  dtf.ctre) 
fint  zqualia  •,  crgo  angulus  D  C  B  &  B  funt  x- 
qualcs,  &c(ftr(,.i)  Tatcra  D  C,  DB  funt  zqua- 
lia;  fed  D  B  fa£kum  fiicrat  zqualc  lincz  AQ,  igi- 
tui  Unci  A  C ,  C  D  funt  zqualcs  &  ( per  j.)  an- 
guli  A,  &  ADC  funt  zqualcs  :  fcd  angulo  A,  cft 
ctiam  xqualis  CDB,  igiiur  trcs  anguli  A  ,  ADC, 

C  D  B  funt  iqualcs,  igitur  totus  angulus  D  cft 
duplus  anguli  A,  ficut  ctiam  angulus  fi. 


PROPOSITIO  XL 
Problema. 

in  dAU  circnlo  ptntagonMm  t^fuiUtemm  &  tfni- 
tminlitm  infiribert. 


circulo  infcribatur  triangulomDE  F  »zquianga- 
lum  triangulo  ABC  {ptr  x.)  cujus  anguh  E,&F 
dividantur  bifariam  lincis  E  G,  FH ,  ( 9.  i .) 
J^timTaucanturlinczDG.GF.EH.HD  Dico 
f.aum  clfc  ncntagonum  DGFEH  .  zquiUcioni 

^CTrMuliDEG.GEFucmcdj-a 

nars  anguli  totalis  DEF  ,  funt  zqualcs  angulo 
rDF.TcucetiamanguliDEH.HFE:  quarc 
rptr  16.  i.J  quinquc  arcus  D  G,  G  F,  F  b ,  t  M, 
H  D  funt  zqualcs ;  cft  igimr  «^"'1^«"''"  P/"^^^^ 
gonum.  quia  autcm  patct  fcgmcma  HG.  DF.  cftc 
Lualia  iguli  H  D  G.  D  G  F  funt  zqualcs  Cp'r 
»7  ,  ;  ita  omncs  alij  anguli  probantur  cfle 
zqualcs :  quarc  pcnugonura  crit  ctiam  zquian- 
gulum. 

PROPOSITIO  XIL 
Problcma. 

CircMlo  ptnt*ionnm  t^ilnttmm ,  &  tininngulnm 
circnmfrrtbtrt. 


B  c 


Fiat  per  pzctdcntcm.  trianguluro  A  B  C ,  cu> 
jtts  anguU  B  Cc  C,  fint  dupli  anguli  A,  6c  ia  daio 


Inaato  circulo  per  przcedcntcm  in^ribatu» 
r       jcquilatcruro.  &  zqui- 
E.  m  P»nSu  A.l  C.  D.  E  du 
CptriG  i  )  tangcntcs  F  G,  G  H.  H 1, 1  K,  K  F. 
di^o  fiaum  clTc  quod  jubctur ,  nam  ex  ccntto  L. 
ducanturlinczLA.LG.LB,LH,LC. 

Demonftr.  Lin«  G  A.  G  B  «c  codem  punao 
G  tangcntcs  circulum  (ptr  «^,36. 3.;  funt  zqua- 
Ics  i  quarc  {ptr  8.  ij  ttiangula  A  L  G  ,  G  L  B, 
fibi  mutu6  congruunt.  &  anguli  A  L  G  ,  B  L  G 
funt  quilibct  mcdia  pars  anguli  A  L  B,  ita  oftcn- 
dam  angulum  B  L  H  cffc  rocdiam  paricm  anguli 
D  L  C,  qui  zqualis  cft  angulo  ALh,  (per  17.  j.] 
cum  linez  A  B ,  B  C  fmt  xquales :  igitur  angu- 
U  G  L  B  ,  B  L  H  funt  zqualcs  :  funi  ctiam  an- 
guli  L  B  H  ,  L  B  G  icfti  zqnalcs  ,  &  latus  L  B 
commune  triangulis  GLB  ,  BLH  ,  quare 
[  per  16.  i.]  lincx  G  B  ,  B  H  zqualcs  funt .  ita 
oftcndam  lincas  F  A  .  A  G  zqualcs  ertc ,  quare 
latcra  F  G ,  G  H  zqualia  funt.  Eidcin  mcthodo 
oftcndam  rcliqua  latcra  cftc  zqualia  ;  igitur  cft 
cquilaicrum  pcntagonum  :  &  quia  oftcndimuf 
angulos  L  G  B  ,  L  H  B  cifc  zqualcs  qui  func 
quilibct  media  pars  angulorum  G  &  H  crunt  an- 
guli  G  &  H  xqualcs.  iia  ctiam  zquiangulum  crit 
pcncagonum. 


PROPO 


I 


Liber  I V. 
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PROPOSITIO  XIIL 
Ptobtcnia. 

Ddto  ftiii»ltn«  tijuil'ttrt^  4ijHi4tngulo  circtilMm 
infirikirti 


tentagoni  rcgularis  A  B  C  D  E  duos  quoilibet 
angulos  A ,  &  B  (  ptr  ^.i.)  dividc  bifariam  H- 
neis  A  F ,  B  F ;  dudiquc  pcrpcndiojlari  FG  d«- 
foibatur  cirailus  cx  ccntro  F  intcrvallo  FG,  dico 
illum  tangerc  fingiila  latcra  pelungoni  ABCDE. 
hoc  eft  pcrpcndicularcj  F  G  ,  F  H  ,  &  aiias  cflc 
cquales. 

Drmonftr.  In  triangulis  AFG  ,BFG  ,  cum  an- 
Ruli  FAG  ,  FBG  nni  quilib<^t  mcdia  pars  angu- 
«ruin  zqualium  A  &  B,  crunt  intcr  (c  xqaalcs  : 
angiiU  ctiam  in  pundo  G  tcdli  funt  &  confc- 
qucnter  zquaWs  ,latus  autem  F  G  cft  commune 
igifur  linex  AG  ,  GB ,  (  ptr  16.  i. )  funt  acqua- 
Jcs  ,  ficut  BH  ,  HC  ,  &  quia  latcra  AB  ,  BC  funt 
«qna/ia  corum  dimidu  GB  ,  BH  funt  xqualia. 
quadrarum  autcm  lincz  FB  (f  «•  47.1. )  cft  xqua- 
ic,  &  quadratis  GB  ,  FG  ,  ficut  ctiam  quadraris 
BH,  HF,  igitur  quadrata  GB  ,  FG  ,  funt  xqualia 
qoadratis  BH  ,  HF  ;  cx  quibus  fi  aufrras  zqualia 
quadrata  GB  ,  BH  ,  rcftabunt  quadrata  HF ,  Ft3 
«qualia  :  igitur  lincx  FH  ,  F  G  funt  xqualcs.  Ita 
oftcndam  rcliciuas  pcrpcndicularcs  ,  du^s  cx 
fan&o  F  ,  c(lc  xqualcs  ;  Sc  confcqucntet  circu- 
Irnn  ttanfifc  pcr  carum  cxtrcraa. 


PROPOSITIO  XIV. 

Problcmii 

i4tiiM  ptntt^oriMm  4<jMiUttruin  d^uiM' 
iHlum  circMlum  dt/cribtrci 


ncis  A  F  ,  B  F ,  dico  fi  cx  pundo  F  iiitervallo  FA 
dcfcribatur  circulus  illura  tranfirc  pcr  punfta  B, 
C.  D,  E,  hoc  cft  lincas  AF  ,  F  B ,  ik  cxtcras  clTc 
xquales  ,  ducatur  cnira  perpcndicularis  FG,  qux 
ficut  pruis  dividct  bifariam  lincam  AB :  trianeu- 
a  .guur  FGB  FG  A  habcntia  latus  FG  communc, 
latcraAG.  GB  xqualia,  fic  angulos  inpunaoG 
xqualcs,bafcs  FA.  FB  «quales  habcbunfcp^r  4.,.) 
ita  fi  duccrcntut  F  C  .  FD  .  FE  ,  oftcndcrcmur 
aequalcs. 

rcgulari ,  divifis  f)»s  anguhs  circulum  infcri- 
bcs  aut  cidcm  cirtumfcribes  ,  item  fi  pofl;, 
culo  figuram  icgularcm  infcriberc  duftij  tan- 
gentibus  figuiam  funilmi  facilc  circumfctibete 
potcris, 

PROPOSITIO  XV. 

Problcma. 

ExMgtnum  4tfMiangulum  ,  dfuiUirriui 
dMO  circulo  irrfirihtre. 


bucatut  pcr  ccntruro  A  ,  diamctcr  BAC  &  ct 
C  ut  ccntro  intcrvallo  CA  dcfcribaturcircului 
DAE  ;  du^lifquc  lincis  DAF  ,  EAG  ,  conjungan- 
lur  redx  CD  ,  CE  ,  EF ,  BF  ,  BG ,  DG.  dico  fa- 
^mcfic  quod  jubctur. 

Dcmonftr.  Prim6  triangulum  A  C  E  cft  xquii 
laterum  ,  ficut  &  A  C  D  .  igitur  quilibct  angulo- 
fum  ut  C  A  E  cft  tcnia  pars  duorum  reftoruro  * 
fiair  &  DAC  ;  tres  autcm  anguli  DAC,  CAE» 
EAF  (  ftr  16.  I.  )  fiinr  xqu.iies  duobus  it&iSy 
fublatis  igitur  angulis  DAC,  CAE  du.ibus  tertiis 
duorum  rcftorum  rcftat  angulus  EAF,  tcrtia  pars 
diionun  rc^lorum,  Sc  confcqucntcr  aliis  xqualis  j 
quarc  trcs  rcftx  DC,  CE  ,  EF .  funr  iqualcs  ,  « 
luia  anguli  DAG  GAB ,  BAF  prioribus  oppofiti 
.unt  ad  vcrticcra,  ( />fr  ij.  i. )  iis  ctunt  xqualcs  j 
fic  confcqucntcr  ( f 17.  }. )  hncx  DG.  GB.  BF 
xqualcs  crunr  prioribus ;  cft  igitur  xquilatcrum 
exagonum  ,  ejus  autcm  quilibct  angulus  compo- 
nitur  cx  duabus  rcrtiis  duoriim  rcaorum  ,  ig«ut 
&  xquiangulum  cft.  ^  . 

CoROLL.  Exco  patet  latos  cxagofii  xt^aW 
efle  fcinidiamctro. 


? 


Pentagoni  rcgnlaris  A  B  C  D  E  duo  quilibet 
anguli  A  &  B  bifariam  dividantui  ( ^rr     i. )  li-<! 


T  fij 


PROPCf 


•Digitized  C"noqIc 
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Elementorum  Euclidis 

PROPOSITIO  XVI. 


Problcmak 
dtfcrihtre  in  dAte  circule^ 


lum  iquilarcrum  A  B  C ,  &  [  f  f r  1 1 .  ]  rcntago-> 
num  regularc  ADFGH.  dividatur  D  C  bif4ri.im 
in  I.  dico  fi  ducintur  linca:  DI ,  IC  » CF  ilLis  clTc 
tria  latcra  pcntcdccagoni.  Et  ii  in  rcliquis  arcubu» 
pentagoni  trcs  liiicx-  illis  xquales  aptcntnr  pcrfe- 
aun»  clfc  penicdccagonum. 

Dcmonftr.  Quia  linca  AC  cft  btUStruhguh 
srquilatcri  arais  ADC  crit  }  pars  totius  circuli. 
iricur  fi  circulus  lir  dividcndns  in  i  j  partcs  ar- 
cus  ADC  contincbit  cx  iis^^uinquc  ,  &  .arau 
AD  continct  cx  iis  trcs  ,  nccnOn  arciis  DF  ahas 
tres ;  igitur  in  arcn  D  C  iunt  dux  •,  &  li  arcu» 
D  C  bifariaro  dividatot  h  .Ub  mus  ircs  araii 
Dl ,  IC  ,  CF  ,  pro  niUis  putibus  pcntedccagoni 
&  lincas  fubtciifas  pro  iribus  Utcnbus  pentcdc- 
cagoni. 


In  daio  cirailo  [per^.]  infcribatur  triangi*- 

E  U  C  L  I'D  I  S 

ELE  MENTORVM 

LIBER  QVINTVS- 


Defimtiones. 


6  E 
A  B 

C-4  D 


Pxrt  efl  minor  m*gnitudo,  compa- 
r*t4  cum  mdjere:  ut  linea  C  D  ^pc- 
dum  ,  dicttur  psrs  lints.  A  B  6  />*- 
dum  :  licet  C  D  vtrt  nenfit  in  ipjA 
iinet  A  fufficii  emm  ad  bec,  ui  U- 
rcA  CD  dicdtur  pars  linea  AB,  lineam  AE,  a^na- 
lem  linea  C  D,  centineri  in  linea  A  B. 

Parii  rt^endet  totum  ,  eflqut  majer  ^ustitiiM 
temparaia  cum  mintri ,  five  eam  ceniineat  vere, 
ftvt  nen  :  medo  ceHlintat  tjuMntu-ttem  mittort  a- 
fUdlew.  .  * 

Dividiiur  auiem  part  generici  hee  medo  fum- 
fta,  in  partem  aliauotam,  cr  ali<iuatitam. 
a.  Pirs  ahquota  (^juamfoUm  hic  '<fA»'«"' 

tUd^sJcfi  ni.ignltudo  ^^P^  ^sTeft  ml 
jons ;  cum  minor  inctitur  nw)oren>- 

ner  ma^nitudo  ^'''-P'^^.^!'' '/^lrZV.nl  duerum 
quones  repeiiia  pracise  adaquat .  » 

pedm»eflparsAliqiie'*''"**^K  ■    j-  • 

a.  Mulciplcx  cft  magnitudo  .nagnuud.n.s , 
major  minoris,  aim  minor  met.tur  majorcm.  Sen 
efl  ma,or  quin.itM  cemparata  cum  minor,  ;  a^u* 
aiiJne,  repeiiis  pr*cise  adarjuaiur.  ui  hnea 
Cpedumcfl  muliiplcx  linea  duorum  ftdum  ;  eft 

enim  eim  tripid. 

Pur,  alifUjmA  eft  miner  tjuantiiM  ,  cemparaia 
cum  m.i\ere,  tjuam  Mit]ueiiet  repeiiia  non  adaijnat 
pratiti ;  ui  liuea  4  ftdum ,  tft  part  aliqMama  li- 
net  6  fedum. 


Sint  dui  ijuamiiaies  ejustrum  und 
C.  i.  j.  I.  yj^^^  cotfcjnemem  loiie,  tontineat , 
^  ^  ^  ^  queiies  aHa  fuam  iitm  coifeijurnttm 
contintt :  d.cuntur  a^ue  mu\tif  iicts;ui  fiA  fit  tri- 
pla  iffim  B,&Cfii  eiiam  iripla  .pfimD;  dicun- 
lur  y1,  &  C,equi  muitiplttt,  tpfarum  B,&  D. 
r.  Ratiocft  duanim  cjiifdcin  gcncrisinagnitudi- 
num  mutua  quardain  fcamdum  quantitatcm  h.ibi- 
tudo.D/  vi  e\ufdem  {enerii,  nam  ita  habei  Euclides. 

RaiiQnem  dicuntur  habcrc  magnitudincs, 
qux  muUiplicatx,  fc  mutuo  fupcrarc  polVunt.  Ad 
hoc  auiem  requtritur  ut  fini  ejufdem  teneris.  it* 
lintA  raiionem  nullam  hahet  cum  ^uadraie  ,  ^uis 
quatiiHmlihet  mulnpliceiur  linia  ,  ^uadratum  ta- 
men  nun^uam  fuperabit. 

QuAndo<]utdem  ratto  eft  fpecies  relatienis  necef- 
fario  dues  lerminos  retjuiriiy^uorum  prtmM  {qui  a 
Phiiefephisvecaretur  fitndamemum]diciitir  a  jMa- 
thematicit  aniecedent :  ttrminus  vtre  dicitur  ten- 
fei^uens.ui  rAiienis  tjua  eflAAdB:A  diciiur  Ante- 
cedens,(^  B  cenfeijuetis.  rAlienis  vero  <jHa  eft  B  Ad 
A,  B  dititur  Anietedens  }  cr  A  cenfeijuens. 

Dtviditur  raiio  in  rAlienem  rattonalem ,  dt  ^*- 
tienem  irrationaiem.ratie  rationaiis  efl  ititer  <juan- 
titaies  <jua  cemmunem  habent  menfuram  ,  ut  inier 
lirteam  4  pedum  qt  hneam  6  peditm  ,  hahem  enim 
Itneam  duorum  fedum  pro  communi  menfura. 

Ratio  irraiionAiii  efl  inier  duas  matnitudinei  in- 
cemmenfurahiles,  id  tft  tjua  nullam  habeni  cornmu- 
tiem  menfurAm;ut  rAite  ^ua  eft  iAierit  tfuadrAii,Ad 
diameirum  ejufdem  :  nMlla  enim  foieft  »fi.V'ar$ 
quantumvi*  parv*  lintA,jMA  Miram^n*  hneAtnfr4- 

fiie 


mi  mttUhtr.  iitt^ut  tttc  rAtio  nMmtrii  txfrimi 
ntn  ptitfl. 

i n  taJtm  rMitnt  trunt  4  mjgnitutlintty  htc  ifl, 
tMmdtm  r4ti«nem  htbtvtt  pnma  ad  fecur.d.tm  , 
^uMm  l^thtt  ttrtiu  dd  ijHjrium  ;  qMMido  habtbitnt 
fimiltm  rtUtitnem,  ftcundum  quantUAttm.  Qutd 
fit  Mutem  hjditrt  fmiltm  rtlttiia  •lem  no»  ii»  fucile 
txfticatur  ,  cr  "»     inttlli^tndo  lota  difftcHltiB 
bujm  tibriptftd  tfl,  tJam  Eutlidet  non  dtdit  dt- 
fnitiontm  fmlitudinit  r*tionum  ,  tjut  itliiu  natn- 
r«m  explicdrti :  ftd  taniiim  ajfigimvit  aliquod  fi- 
gnum  ifuo  pojftmm  dignofctrt ,  utrum  4  ijuantitM- 
tts  in  t«itm  tfftnt  ratitnt.  Quod  tfutdtm  fignum 
licii,  fii  infuUiiile,  non  tamen  11,1  ctarum  tf,  »t  lo- 
eum  dxianuiii  thtintrt  poffit.  imo  ferc  nutta  tfl 
prtpofiiio  in  teto  liiro  jux  illo  clarior  non  fii ; 
idt»<]at  tjuapotitri  jiirt  tanjuum  axioma  prcponi 
tunptfii:.  ^oi  dtdit  tccafienem  attc^uibm  tai  fim' 
plicittr prtpontndi,  fmt  mlta  prohanent;  ExiHima- 
runt  tnim  tM  proht  txplieatM  nulta  dtmonHra- 
litBt  indiiert :  ^nod  fuidtm  tictt  dt  aliijuihM  nt- 
gtriimptgiti  de  omnihM  tamtn  non  aufim  afft- 
rtrt  iJttjtti  mtdiam  fuandam  viam  inirt  ttniah, 
&  reliiit  ttn^o  ejite  muttipticium  circtiiiu  ,  oiftu- 
riertifaluM  dtmeiislrart ,  tjuod  quidtm  prtnitif. 
fini ali\  fintcefjarium  fudicajftnt. 

S-  Viilt  igirur  Euclidcs  4  magniriidincs  in 
cadcni  elFc  rjtione  qiiotics  audis  cadcin  mulii- 
plicitionc  priroi  Sc  tcrtii  C  qna  funt  anttctdtn- 
itt)  3u(kii  ctiaro  ,  alii  qu.iciimqiic  multiplicatio- 
ne,  fcamdi  &  quarti  (id  tft  conftijutntit/iu)  fem- 
pcr  evcnit  \  ut  fi  multiplcx  primi  cft  majus  mul- 
|"plicc  fccundf,tiiultiplcx  tcrtix  fitetiamma- 
l"s  multiplicc  quani  ;  &  fi  tft  xqualc ,  aliud 
"f  ctiam  «quafe  ;  &  fi  cft  rainus ,  fit  ctiam 

ItURlU. 


Liber  V 


P^.  fZl"  fi""'!  'nWili 

ntiur.  iiM,pofio.  «•t""-r«  tonii- 

A.  B.  C,  D. 

Prima  ad  fecundam  tandem  rari»^»^  1.  L  ■ 
l"'  .  -  tertia  ad  ,uartam  ,  fi  ^''^^f- 
neat  fecunda  parits  ati^notai  ^uafium  :  Zt 
tntia  iiii.ru  fimite.  par.ts  al.^Li  clXi  Z 
fimagnttudo  ^iotits  con„„e,  magnitudinu  B  L. 
itsctnttfimiu  ,  mitlefimai,  ctntUs  militfimj,  o> 
IHafcum^u,  aliM  aliifuotai  ;  ^uoiits  C  continet 
magniiudniu  D  partts  ctnitfimM,nitlefimM,  ctn- 
iits  mitttfimM  ffr  IHafcumque  aliM  atiouotits  fi. 
mlts  ;  ua  ui  tiuitafii  pars  maffiuudinis  B  Jua 
plnrits  cont.r.tatHr  ,n  ma^nitudtn,  A,  tfuamfim,- 
lii  pars  atiifuoia  ipfim  D  contintatur  i„  C  lictt  ,rt 
irrationaltbiu  rtiUi  ftmptr  aliijua  quantUM,  lunc 
tjl  AadJtutC  ad  D.  Hac  propr„t.u  ,ft  g,„tralu 
tonvtm^ut  tam  proportionibm  a^uatitatis  cuan^ 
inae}ualitattf,  rationalibui  ^uam  irrationatibus^af 
fijnatiirciue  a  R.  P.  T acejutt  titct  ta  non  ntatur  in 
dtmonflratitnibui  bujus  libri. 


1. 


6.  M.i}orem  auttm  rationtm  kabebit  prima 
nd  ficund.tm ,  ^uam  ttrtia  ad  cjuartam  •  ijuetits 
priM.i  Miifiiam  paritm  atijuo.am  ftcunda  pluritt 
coiitintbit ,  ifuam  leriia  ctntintai  fimiltm  pariem 
altijuotam  ijuarta;  ut  \oi  ad  to  majorim  raiioiiem 
h.ibet  ifuam  100  ad  10  ;  ^uia  101  contintt  ctn- 
tits  ,  cr  femtl  dtcimam  parttm  numtri  10  dr  100 
etntits  tantum  contintt  binarium ,  qua  tfl  dttimd 
pars  numert  10. 

yinieijuam  ulttriui  pre^ediamur  ,  dtmonnrar- 

/  ^'"^^"     lf*c  dtfi»uio,duofMt  probanda.Primum 

3 .  6.  "f"'"'  f"""*  f'  -  ^  itrttt  C  ;     tfl  ifuid  fi  fiierii  tadim  ratio  prima  ad  ficundam, 
Jinifut  h ,  ^  a  ;  iitm  fiiniarttir     ac  itrttt  .id  ijuenam,  id  quod  propofui  accidtt ,  f,- 

tnndtim  ^uod  ubicumifiit  bac  propntiM  invtnitiuri 
^iiatiiir  ftiattiitaits proporiionales  eruni ,  (j-  vicif- 
fim  quotiet  dictntur  ejujtuor  tjHaniiiaits  nen  tjft 
priportifialtjfiatits  eiltndtre  pcjfit  hujufmodi  pr,- 
frittaleiu  abejji. 


^>  B.  C,  D.  r  * 

O,  fumatttur  auttrn  eejue  mul- 


8-  8.  II.  II.  '1'"  muttiplicti  ftcund*.  B  ,  (j- 
^Harta  D,  fintqHt  F     H ;  fiijut- 
^>  F>  G,  H    "'1  £  tfl  tnajm  quam  F  ,  te- 

.■   r  I,         ^ """**  1"'""  ^ ;  &  1»o- 

ilr.  I.  'ffi  F         tfl  ttiam  aijuaft 

FJ'  H  ;  e-  tjuetits  E  tfl  mnm  quam  F  :  C  fit 
minai  ifuam  H  ;  ilaut  boc  von  taniHmfe. 
Tn'"jr    "       '"         ""'''ipiicMtone  to  modo 
J*"*  'dfimpertveniat  :  ,unc  tadcm  eft  raiio  A 
**^  -^<!n*tfic  odD. 

r«w'^Tfl  Ficliies  hoe  tfft  ve- 

ceiu        I  "f"'  'V- 

,  ■'"''^"'"'''^^ciiint  ,vtl  unu  a^ualia  funt, 
"  4  "^^iuudtnts  in  tadem  ratiene  ejje.  ^uod 
le  :T^"^'^""<*'  fipropefiiiont,  hu,mlibri,fi. 

»1  mtl     -  f"J^'"'  ''""■>"'■  Qii*^' 

ttrrf,         "'*''ifi'nr  ,  aitid  fit  4  maffnitudinet 

mllTr'':'     • '  9--'"  P^'' 

terii!,  """"^ '  pnrs  ftcunda  ac 

'^natiV'^'*  *      '^'  /"■«"''''w . 

tia  ,  aiit  in  ta  cominttur  ;  ac  ter- 

^    ^itariam  ,   H  t.uuen  uon  convtni.  ratieni 
V*  uati»  :  ^uare  ut  defnitiontm  j^tntr.tlem  af- 

J'.V*nim  ,  fcitiiium  tfl  quid  fit  fuHilit  pars  ali- 
fnet.:.  ^   ,      ^  ,  , 


A,  B,  C  D. 

Puod  ad  pritnum  attintt  ,  ntmpt  fi  fittrii  A 
ad  B  ut  C  ad  l)  ,  ijuod  A  coniintat  partts  ati~ 
cfuotM  ma^nitudiris  B  tjuotits  C  contintt  fimi- 
let  partes  atiifuotM  majiniiudinis  D.  hoc  aiifuam 
pitntlum  manifiilum  mihi  vidttur ,  ft  tnim  A  ttn^ 
tinti  ctniits      ftmtl  dtcimam  parttm  maj^nitu. 
diiiit  B,  (^C  toniintai  lantum  ctntits  partem  de. 
cimam  mafnitudinii  D  ;  ma^nituda  A  tru  majm 
totum  relpeHu  ma^ritMdinu  B ,  ijuam  C  refptflu 
mM^mtudinis  D  ,  fuart  nen  eodtm  medo  com- 
parabi/ur  ,  nec  confiifatnitr  tandem  rtlaiieuem 
habtbii ,  feu  ratienein ,  fud  fHni  emnes  vects  fj- 
nenmti 


Setutfjliim 


Digitized  by  VjOO 


Bementorum  Euclidis 


E 


I  j ,  AUctna,  Tcu  pmnatata  ra- 
A,  B,  C,  D.  ^  comparatio  antLCcdcntiuro 
4.1.  6.  }.  cu,t,  antccc<icntibus,a£confcqucn- 
lium  cum  confcqucmibus  j  ui />  ex  tc  f-dfit  A 
adB  utC*dD  tg»  t»«clMd*m  >  rrjo  «»<  »/?  A  «« 
C  ^  O  wdo  lAmtnfint  t)ufdtm  gtntrtt. 
nlm  fiA&B  tfim  lintt ,  &  C  &  D  iUMdr*t* ; 
T»m  *rgmmttitAndt  nt>n  VMltrtt;  tfut»  lint*  wn  /w- 
ttfi  h4btre  rsiicntm  sd  ^uMdr^um.  Vtde  prop.i6. 
14,  Convcrfa  raiio  cft  quando  confcqucns  m- 
.     j  „u«num  it»  Pr,b4t»r,ntmPe  ftrl     ftar  amecedcniis  fumitur.  V  fi  ex  e,  rfucd  fii  A 

„  «-i""-^''"^';^'^/,,^,^,,  pj,ts^l,>,nc-     A  ficut  D  ^d  C  (^d. prcpofiKo.u  16.  CoroU. 
^^"''";;r/c^T-"  £  '  J-  Compcfuio  tatiot.is  cft  cum  anrcccdcns. 

,M  m^„,  ud.nu  CDJ^  J  confcqncns  rnftar  vmu.s  fumptum.  ad  conf^ 

Tt^rl  fuPPonZl  ^Muniilm  AR  t^  nim,.  datt  C  ad  D  ,  concbdarr.  crgo  cft  A  B  ad  B. 
iiriTr/,..  J.r     W,-,  r-     id  cft  6  ad  x  Hcut  C  D  .  ad  D  «d  cft  ficut  9  ad  5. 

4i  C  D,  1-»  fc-*"  ^     f  •  -i»/""'"'*""'     Vidc  propof  1 8. 


iUt  txcti  u,  '14  ut  AG'dCD  eamdtm  rAitontm 
luhtAi,  -f  £  sd  F.  lum  diViitiur  CDbif*r,*m,n 
funtlo  H.  pir.ttr  HD  t'/-""-!"  ,n  I  ,  dr  l  O  bi^ 
Uriam  inKsfiboc  mcdc  fimptr  fiat  d,v>fio>  lAn- 


occurrti  «uaniitu  minor  tjuam  G  B.  fii  hat  pof.17. 


i6.  Div.fio  rationis  eft  compatatio  exccfli» 
amcccdcntis  fupra  confcqucns .  ad  ipfum  confc- 
qucns  ,  ui  fitx  t.  quid  fiiABsd  BuiCD  ad  D 
lonctudam  :  ergo  tfiAMdButC  ad  D.  V.de  pto- 


X  D  fU4  tfl  part  altiiuoid  Unet  C  D,  ut  puiM  UMtM 
«r  atvifioae  per  mediumitru  etiim  Vtl  mtd,ttM,vtl 
madrdnt,  vttoaMva,  vtl  dtctm*  ftxia,  (*rc.  cum 
mt  t*dtm  fit  rttio  UntM  A  C  ad  CD,  ijum  itnta  E 
sd  F,  totitt  AG  coniinebit  K  D  pariem  Mli<}uoi*m 
^HAHiitatu  C  D  ,  fuotttt  E.  conitntt  fimtltm  par- 
ttmMlijuoiam  tjUMniiiMiii  F,&  cum  GB  mAjtr 
fUm  KD  tam  ftlitm  ftmtl  coniintat,  AB  plurtet 
eoniintbit  K  D  pjirtim  ahifuoiMm  ipfiM  CD^MC  E 
etniinti  fimiltm  pMritm  AhifMOtMm  juM  itiiMiu  F. 
fud  tft  cotttrM  fuppofinotitm  ,  erfo  fiA  maiorem 
rttionem  habet  ad  CD  tjuam  E  Md  F  ,  A  pluriet 
cmtntbii  ahijuam  pariem  aU<fuoiam  ^uantiiMiit 
CD,  luam  E  coniineai  fimilem  pMTttm  Aii^uoiMm 
tfmtUMiis  F.  . 

7.  Qiz  funt  in  eadcm  ratione  magmiudincs 
proportionalcs  voccntur. 

8.  Nam  analogia ,  fcu  propottio  cft  lationum 
iimilitudo.  .  . 

9.  Proportio  in  ttibus  nimirilm  tcrmim»  coo- 
fiftit.  H^c  ffl  ut  fii  prcpornc  ftu  fimiliiudc  tMiio- 
num,  dtbtnt  tjfit  dua  raiionts  ;  ^uxhbtl  autemrM- 
fo  tum  fit  reUiiodebe,  habere  duct  lermmos :  tdeo- 
^e  ,n  duabm  raiiombm  dtbtrtnt  tjft  ^itrm,». 
lU  cum  dicitur  „a  tft  AadB,  ficut  ^,^^0:  n^i 
wim  bit  repfiaiur,ut  cum  dicimn*  hm  tfi  A  aA  , 

^"^'ti^  -   r       .nntimii  prorortionalcs 
,0    Magn.tt,dincs  "^^  '""j? ^Pbis^T.muntut. 
funi  illi  qnaxum  qui  mcdix  lum  <■ 
fcmcl  ut  .^cccdcntcs  .  &  icmcl  ut  confcqucnte. 
^^fifitAMdB,u.Bad^C^f;^^^^^^^^ 

A,  B.  C,  D.    r  haberc  duplicai»"»  rationem  il- 
«••"4-    liu'squimh.bctA=,dB,  &Aad 
D  haberc  tripUcata^n  tationcm  illius  quz  cft  A 

^fi  M.-.gnitudincs  dicuntut  homologx  ante- 
ceJcntcs  antcccdcntibus  .  &  confcqucntcs  confe- 
qucntibus.  V.fifrif^  adltcundam,  tandtm  ra- 
nontm  habtt .  mc  ttri.M  Md^uariam,  pr.ma  CT  fe- 
tunda  dicuniur  hcmotcga.  ficui  ftcunda  &  ijuartM. 

Sii^uenitt  dtfi'iititnts  funi  mod,  argumtntandi, 
Mi  fucrum  pratiput  prtbMiitntm  inflitutiu  tfl  hie 
hbtr. 


17.  Converfiorationis  cft  cum  nrtteccdcns  ai 

diffcrcntiam  tcrminofum  .  vclut  .id  confeqixns, 

co.npatatuf  ;  ut  fi  tx  to  auod  fit  AB  ad  B  uiCO 

ad  O.  concludam  :  trgo  tfl  AB  ad  A  ificut  CD  ad 

C.  Vtdi  propof.i  8 . Coreil. 

18.  Propofitio  cx  «quo,  eft  com- 

A.  B.  C.  D.    ^^jj^jj,  magnitudinum  cxtrcm.uum 

E.  F.G.H.  f^jbtrahcndo  imcmicdia$,«/^  «  « 

tfuod  fii  utAMdB  UM  EMdF,  &>^' 

F  MdC  ■,&utCMd  DttM  G  MdH  ,e^t  c.nctn. 

dam ,  erfo  itM  eft  A  Md  Dficut  E  Ad  H. 

,  n    Propofitio  cx  xquo  orJinata.  cft  cum  co- 
19.  iropu     ,„„mr  auam  tatcs  m  utraque 
dcm  otdmc  comparanttir  quai 
fcric  ut  in  MllMio  exemplo.  Vide  pr.p.ii. 
lcrie, propofitio  ex  xquo  perturbaM, 
A.  B.  E.       ciJm  non  codcm  otdinc  comparan- 

F.  C.D.        quantitatcs  in  utr.iquc  fcric,  ./  fi 

\A  r.i  ut  AadB  iiM  C  MdD:&uiB  Md 
T!tA7iic  'f,o  concludam  ;  trgo  tft  A  Md  E : 
KtutF  MdD.yidtprop.X\. 

'  H,c  fub]tcio  omntf  modts  Mrfft' 

A.  B.  C.  D.  ^tniMndi ,  ^uim  tfl  ui  A  Md  B  ilM 
9'  5-  CMd  D. 

AlttrnM  rMtie. 

Erto  iflut  AMiC  itMBMd  D. 
ConverfA  rMiie. 

ErgeefluiBMdA  iiMD*dC. 
Cempofiiio  rMtionit. 
Erge  erit  utABMdB  iiMCD  di  D. 
Divifie  rMtienit.    1 1    }    8  1 
Erfo  iiM  erit  6  4^  )  ut  ^  Md  x. 
Converfio  rMtior.ii. 
Ergo  er.t  ^  ad  6  ui  6  Mi  4.' 


E.x  *<}ue  ordiHMtM. 
it.  6.  }.  I  S.4.X 


I  I 


Ex  M<jitt  ptrturhMt*. 
IX.  6.1.  I  i^-*--*" 


ti. 


MdyUt^iMdx.  II 

Hic  liber  centine, pktpefiiienet  EHclidii  15. 
bmMCCcJftrnnt  mIim  ic  apud  MMthtmui.ret 
rtctpu.  C.priorts  tanium  fu»i  ufut .  hi  rthtfUM 
frobtniur,  ptra<,ui  mult.phctt  ;  cfuam  mtihcdum, 
au,M  nc»  fiauimur  ttu  rtli<,n,mH>  tmtnutaio  M- 
mtn  rthtiHMrum  prepofittenHm  ordtne  ,  tu  tn  cija^ 


Liber  V. 


propcJiiuMs  funt  T})toremAtJi 
Pctitio. 


DMts  triiiu  ptMntitMtlfMJ  A,  Cpetitur  ean- 
etdi  Juriptjje  tjUArtam  ^UAnttiuitrn  D  ,  .td  ^uam 
C.  tdmdetn  rMtontm  hdheat  ,  ^mmm  hAbet  A 
nd  B. 

<«4       £•»  W»  «M  «M- MH  •  M»  H»>)  f«4  HW  «•»  «■» 

PROPOSITIO  VII. 

e/£jM/«  4id  tMndtm  mu^ntiMJinem  e.tndem  ha- 
btnt  rdticnim ;  &  e.idem  ttd  tquales. 


thnihta  commnnHiuft  atijuid  dtffuuhati,  cmnes     drantc  ior^nc  rr^  ^  ^  ^ 

Sivcroquodrans  ipL  rn  '  AB- 
drans  ip,l„s  kZ^ ^^^^  ccrcumcftqno4  qua- 

'Ritur  HG  .i/^.dat„tq„c tnd  "^^^^r^^i."*!"" 
f-uiann  &  rurfus  bif.rln.^d^t'^'^'?'^"*  bi- 
alicjuota  fit  minor  quim  FH  fit  l!*^"' P"* 
anns  <,„adrantis  .  L  ,6  pars  .pfi.rs^^JJ^S"- 

"piius  A15 ,  in  FH  cr„nr  lo  partcs  i£  i.,<7m.  ar 
M«UFH  ma,orcftunr,;;fi':'£S,fr^: 
g^m  EF  zo,u,EHcrunrnpWs  ipfi,, 

•  6  «pfius  A  B  ,n  rchqni  HG  ?  faltcm  totidcm 
crunt  parccs  ,6  ipfi„s  CD  .  .um  ininorc^ 
.p,u.s  AB.  Igitur  tota  EG  plurics  contln 
partcs  m.noris  CD  .  quiai  majoris  A  B 


s. 

A.C.4. 
B. 

i. 


Sint  magnitudincs  A  &  B  xqualcs, 
dico  illas  ad  candcm  niagnitudincm  C 
ii  ibcrc  candtm  racioncm;  fi  enim  A  non 
habcrct  candau  rationcm  ad  C  quam 
B  ad  C  ;  crgo  A  (  per  dtf.^.)  aliquam 
partciT)  aliquoram  magnitudinis  C  ,  ph.rics  conti- 
iwbit  quim  B  illam  conti.icai:creoAmaior 
crK  contra  fuppolTtioncm. 

Sccuiidi  dico  magnitudincm  C  eandan  ha- 
ftcre  rationcm  ad  magnitudincs  A  &  B  xqua- 
1".  nifi  rnim  h.ibcrct  candcm  rationcm  ad  urram- 
quc :  aj  alicrutram  vcrbi  gratia  ad  A  .  m.ignitu- 
do  C  ,  aabcrct  majorcm  rationciTi ,  quim  .id  B 
crgo  f  ^.r^,//,. )  ahquain  {)artcm  aliquotam  ip- 
lUis  A  vctbi  gratia  quadranccm  pltirics  continc- 
fct.quimquadrantcm  magnitudinis  B:  crgo  qua- 
«Iransiiwgnitudinis  A  minor  cfllt  quadrantc  nu- 
Rnitudmis  B  :  quarc  3c  toa  A  roinor  clTcc,  toti 
B;  contta  fuppoGiioncm. 

**•*•"**•»•*•»«••«•»  «M  !•»«•  HH 

^ROPOSITIO  VIII. 

MAjor  sd  eandem  mjjfnitudmem  ,  majorem  ha- 
*ti  raitonem  ,  <juam  mtnor  :  creadem  ad  maw- 
rfm  tjuantitatem  ,  minortm  habtt 
fMm  ad  minortm. 


i6 

lem  Ai.  'l"^'" 


raiiontm , 


Sit  A  B  major  quantitas  ,  &  CD 
minor  ;  fitquc  tcrtia  E.  dico  AB  ad 
E ,  maprcm  rationcm  habcrc  ,  quam 
CD  habcatadcandcm  LAbfcindatur 
AF  xquahs  magnitiidini  CD  ,  tnnc 
biint  -d  P  r  ^        ^  ^  eandim  rationcm  habe- 
j  i:  ^ 7"  ^  '"fclhgatur  autcm  dividi  ma- 
bif«ia"    ^  ,  5:  illud  mcdium  itcrum 

alian  '•'^ '''^'""P*  ta"<lcm  lit  aliqua  pars 

m:i„.,'^  1-    ^CDcandcm  habcnt  rationnn  ad 

7SZT^T'-' ^^z''^'-^'^ ''''''' p"^ 

M  wa  tG  coniincbitur  in  A  F  ,  acin  CD: 

nor "^^''^  P  »  •  «^»" 

£    I  FB  :  igitnr  EG  pars  aliquota  ipfius 

^'P^"^*<^°"t'ncturinAB.  quim  in  CD.  quarc 

J,,x.  *k]^''  ABm.iiorcm  habct  rationcm  ad  E, 
qiiiin  CD  ad  E, 

Dico  fccund^  ,  eandcin  magnitu- 
•1'nem  E  ad  majorcm  AB,  haberc  mi- 
norcm  proportioncm  ,  quim  ad  mi- 
noremCD.  Sutnatur  eniin  quxaim- 
qiic  pars  ahquota  ipfius  CD  ut  qua- 
drans  qux  aufcratur  cx  E  quantum  ficri  potcft 
»ivcniaturquc  in  E  ,  vcrbi  gratii  quinquies ,  fi 
nihil  rciinquai  fcd  cam  mcti.itur  ,  ccrtura  cft 
quod  quia  qiudraiis  majocis  AB  raaior  eft  ,  qua- 
Tcm.l.  ^ 


i?ROPOSIT10  IX. 

ad  tandem  magnitudinem  habent  tandem  ra-^ 
ttonem ,  ttU  ttjuales  fum  :  ^  ad  ^uat  eadem 
nabet  eandem  raiionern. 

A,  B  C.        ^'"^  magnicudincs  A  &  B  ,  qux  ad 
C  habcani  candcm  rationcm  :  dico  A 
&  B  cllc  xqualcs. 

Dcmonftr.  Si  cnim  non  fint  iquales ,  alccrutra 
ponatur  mapr  ,  ficquc  A  i  crgo  (  per  h. )  major 
A  ad  candcm  C  majotcm  habcret  rationcm 
quim  B  minor  ;  contra  fuppofitioncin. 

Sccundi  ,  fi  magnicudo  C  ad  A  &  B 
candcm  habcat  rationcn.  ,  dico  A  &  B  clfc 
xqualcs.  g. 

Dcmonftr.  Si  cii.n  non  funt  xqualcs ,  fic  A 
raajor  quim  B  ;  crgo  C  ad  nujorcm  A  ,  mino- 
rcm  habct  racioncni ,  qnim  ad  B  ( per  8. )  quod 
taracn  cft  contra  fiippomioncni. 

PROPOSITIO  X. 


mdem,  ea  majcr 
majorem  ratio- 


A,  B,  C. 


Qut  majorem  habtt  raiionem  ad  ej 
ejl ;  ij-  ad  t^uam  eadtm  hubet 
ntm  .  ta  minor  efl. 

Magn.rudo  A  ,  habcat  mtforcm  ratio- 
min  ad  C  ,  quim  B  habcat  ad  c.mdcm 
C  i  dico  A  majorcm  clfc  quim  B. 

Dcinonftr.  Si  cnim  A  non  fic  major  quim  B, 
aut  circt  xqualis ,  &  tunc  ( /'<r  8. )  A  &  B  can- 
dcm  habcrcnt  rationcin  ad  C  ,  coiura  fuppoficio- 
ncro  :  aut  A  clfcc  minor,  &  tunc{pir  9. )  B  habc- 
rct  majorem  rationcm  ad  C  ,  quira  habcat  A  ad 
candcro  C  ,  contra  fuppofit. 

Sccundo ,  fi  C  lubct  miiKjrcm  rationcm  ad  A 
quiinadB,  dico  A  majotcm  clfc  quim  B. 
^  V  Dcmonft. 


\ 


154 

f  f'"  ^nJ  "n  iion^i  conrra  Tuppofinoncm  : 


Elementoruffi  Eudidis 


PROPOSITIO 


XL 


Ok.  udcmfi»!  r^mrttimnfcfunt 

ttiim. 

SitTatb  A  adB  ;  uiratioC 
AB.  C.D.  E.F.  ^     «iam  tatio  E  ad  F  5  ut 

4.  i.  8. 4.  6.».  j5^,io  c  ad  D  :  dico  clTc  A  ad  B> 
ficnt  E  ad  F.  , 
Dcroonftr.  Qiiia  A  condcm  rationcm  hibct,.ia 
B  i  quam  h.ibcT  C  ad  D  ,  rr  iff.^. )  tot.cs  A 
comincbit  quafarniqnc  partcs  al-qaotas  .fIii  s 
Biquoties  C  continct  fimiics  partcs  al.qnoc  s 
maKnitudinis  D  ;  fcd  qnotics  C  quafcnmquc  par- 

tcs  aliqnotas  ipfius  D  ' ^^.0^« 

dem  t  dtf.)  E  continct  fimilcs  p.artcs  ahquota, 
ipfius  F  i  ieitur  quotics  A  continct  partcs  ma- 
^itudinis  B.t*.tics  E  continct  fimilri  pancs  ma- 
|nin.dini$ F. crgo  {f*Tyd*[.)  cadcm cft  raiio  A 
ad  B,  qtix  E  ad  F. 

PROPOSITIO  XIL 

Si  fuerint  tjiuttmmqn*  m«imittiintt  preperiienA- 
Ui  i  trit  m  miiA  snitcedtritiMmdd  mnAm  coii/t- 
^iuntimm ;  itd  omntt  aniectdtnti/  ,  *d  omntt 
€onft^titnttt. 

Sit  A  ad  B  i  ut  C  ad  D.  dico  ia  cfTc 
A  &  C  (imul  ad  B  &  D  firaul  i  ut  A  fola 
ad  B  folam. 

Deinonftr.  Qi.ia  A  halict  eandcm  ra- 
lionem  ad  B  i  qi.im  C  ad  D  i  A  continc- 
bit  totics  quafcumquc  partcs  aliquotas  magnitu- 
dinis  B  ,  quoties  C  coniinct  fimilcs  pancs  ma- 
g.mudinis  D.Ponamus  A  contincrc  tcrunam  dc- 
cimam  quintaro  paitcm  ipfius  A  C  paritct  conti- 
ntbit  luum  decim.im  quintam  ipfius  D.  Scd  mu 
i;  ipfuis  B,  junfta uni  15  ipfius  D.ftcit  unam 
1 5  ipfannn  B  ,  &:  D  fimul  fumptarum  :  igitar  in 
magnitudinibus  A,  &  B  fimul,  lunt  ttcs  ij.  ipf^- 
*rum  B ,  &  D  i  quare  A  &  C  fimul ,  toiies  conti-- 
ncnt  unam  1  j  masniiudinum  B  &  D  ,  quotics  A 
fola  continct  unairi  1 5  ipfios  B.  q»od  probavi  dc 
una  ,5.  Idcm  probabo  dc  <iuibuftibct  alns  par- 
tiboj  aMquotis  :  quarc  (  ?tr  def.i-  )  etit  A  ad  B  i 
ficuiA.&Cfimul,  adB  &  D  finuil. 

•5355638862  »0352  5a§Bra588E» 

POSITIO  XIIL 

Sidms  fMiontt  t  ^'7'  ■ 

lidtm  ttrti*  m*\»r 

Sit  ratio  A  ad  B  ,  rqualis 
A,  B,  C,  D,  E,  r,  jjj^jo^j  C  ad  D  ,  ratio  .lutcm 

C  ad  D  fic  major  ratione  E  ad  F  ,  dico  rationcm 
ningniiudinis  A  ad  B  raajorcjn  tlTc  rationc  ma- 
gnitudmij  £  ad  F. 


A. 
C, 
i. 


9- 
R 

D. 

6. 


6.}.  4-1. 
A,B.  C,D, 


Dcmonftr.  Cam  enim  C  ad  D  m.ijorcm  rat'o- 
ncm  habcat  quan.  E  ad  F ,  C  pluries  contincbic 
aliqu.Tm  pattctn  aliquotam  ipfius  D  ,  quam  E 
coniincat  fiinilcm  partcm  m.ignitudinis  F,  fcd 
qiiia  cft  ut  C  ad  D  ,  ita  A  ad  B  ,  A  totics  con- 
tincbit  fimilcm  pactcm  aliqiiotam  magnicudinii 
B,  quotics  C  continct  fimilcm  paricm  ipfiu» 
D^iptrdcf.^.)  Ctgo  A  pUirics  continebit  ali- 
quam  partcui  aliq'iotam  magnitudinis  B  ,  quain 
E  contineat  fimilcm  partcin  magniitainis  T\ 
qiiare  (  per  dtfs. )  nnjor  ctit  taXiD  A  ad  B  quam 
E  a.lF. 

PROPOSITIO  XIV. 

Si  primd  Mdftrmndam  ,  landtm  kil»ierit  r.vioitm 
t/hj»!  itfttd  *d  (juartdm  :  (y  priind  m.tjor,s<ju4' 
tti  ,  ««/  wiH0r  jutrit  iiriia,  fecundd  ijueijHi 
^uurii  Hujor,  4^u.\iii,  dut  utifo' 

Sit  A  ad  B,  f.cut  C  ad  D.  dJco 
prim5  ,  h  A  major  fii  quam  C. 
quoquc  qukn  D  majpr  ciit. 
Dcmoiiftr.  Quia  A  ma  ior  eft,  qiiim  C,{per  9.) 
ei;t  major  rario  A  .id  B  ,  quim  C  ad  candiin  B, 
A  d  ut  A  ad  B  ,  ita  C  ad  D.  quarc  ( /^r  1  j.  1  mi- 
nor  crii  ratio  C  ad  B.quam  C  ad  Diquarc(/.<r  lo^ 
B  qsiim  D  nia)OT  ctii. 

Dico  ftcundi,  fi  A  fit  xqualis  ipfi  C  ,  B  fotc 
arqu.ilrm  tp(i  D. 

Dcinonftr.  Cum  crtim  A  &  C  fint  xqualcs  , 
( per  8. )  cadcm  crit  ratio  A  ad  B  ,  &  C  ad  B ,  fad 
ut  A  ad  B ,  ita  C  ad  D,  igitut  (per  ix.)  ita  cric 
C  ad  B.  &  C  ad  D,  qi..^rc  ( />*r  «. )  B     D  xqiu- 

lcs  enint.  .  n 

Dico  tcrtl6  ,  fi  A  niinor  kt  quam  C  ;  B  quo- 
quc  minorem  clTc  qi  am  D. 

^  Demonftr.  QlJi-^ ^'"«^ ^ '"'"""'^ ^l"' „  r  J 
( ptr  8.)  crit  ma)ot  ratio  C  ad  B,  quim  A  ad  B.fcd 
m  A  ad  B .  ita  C  ad  D  ,  igitur  n«jor  ent  ratio  G 
ad  B.quam  C  ad  D,  quavc  (pir  10.)  B  nunor  cnt 
quim  D. 

PROPOSITIO  XV. 

^^uimuliiplitet  in  eddtm  fmnt  rdiioni ,  dC  ntd- 
jnituiintf  ^uarum  funt  multiphttM 

Sint  du«  qnantitatcs  A  &  B, 
quarum  C  &  D  fint  xquc  multi- 
pliccs  :  hoc  cft  C  totics  contincit 
magnitudincm  A,  quotics  D  conti- 
nci  ipfam  B :  dico  iia  cllc  C  ad  D. 
ficut  A  ad  B.  Litcllig.nur  C  dividi 
in  parics  E,  F,  G,  xqnales  ipfi  A  ,quod  ficri  po- 
tcft  cnm  fit  illius  multipicx  ,  dividatui  paritcr  D 
in  p.ittcs  H.I.K  ,  ipfi  B  xqualcs.tot  critnt  in  D 
partes  magnirudini  B  xqnalcs  ,  quot  funt  in  C, 
partcs  magnitudini  A  xqualw  ,  cum  fmr  xqui 
imiltiplices. 

Derooiiftr.  Erit  E  ad  H,  fiait  A  ad  n,ciim  fint 
xqualcs ,  ita  ciit  F  ad  I,  ficut  A  .id  B  i  paritcr  ira 
crit  G  ad  K,  ut  A  ad  B,  igitar  ( pir  1 1.) """^ 
oinncs  E,  F,  G,  fcu  C,  ad  omnct  H,i,  K ,  fcu  D, 
ficut  A  ad  B. 


G.t.  K.} 
F.  1.     I.  i 
E.i.  H.j 
6.  1. 5.9 
CABD 


COROLLA 


l 


Liber  V. 


iCOROLLARIUM. 


»5y 


Totiitm  pMriu  slitjteu  dnerum  tetvrum,  in  ta- 
dtm  fnni  rdtient,  dc  lotd.  Otiendimm  in /iiperiori 
frepvfitient,  it*  tjjt  E  dd  H,  fitut  ^  4idB,(fr  /»«- 
rittr  F  dd  l  ,  ficut  A  *d  B,  (jMArt  (pcr  i  j.)  l,ct. 
hit  eeneJudert,  it*  funt  E,  F,  Jimul  Jiu  duo  iritnits 
Wdfuitudinit  C  tid  H  %l  dua  tritnits  mdf^nitudi^ 
ntJ  D,  ficMi  A,  dd  B,  fid  eHmdimm  eimm  itu  ejft 
CMdD./ici^A  *dB,  ijl^itur  due  iritnttt  maj^ni. 
ludinij  C  ,  fe  hditnt  nd  duos  iritntet  mngniiudt- 
nu  D.fuut  teta  C  md  teiam  D. 

«•»m«««={«»«f*«f*M»  «ft» «4» 

PROPOSITIO  XVL 

5»  4.  mM^nitudinei  preperiioniiUi  fuerinl,  ejuf- 
dtm  raiienit :  tti*m  alttrntuim  preper- 
nenMlts  tTunt. 

h  8  0  (f  Sit  A  ad  B  ,  ut  C  ad  D  ,  fintquc 
A  B  C  D  '"'g"""'^'"<^s  ejuClcm  radonis ,  hoc 
•  eft.vel  omnes  lincx,vcl  omncs  fupcr- 
ficics ,  vcl  omncs  rotidx.  Dico  ita  cflc  A  ad  C, 
£ait  B,  ad  D. 

Dcmonftr.  Si  cnim  hoc  ita  non  cft  ,  fit  major 
ratio  A  adC,  quam  U  ad  D  :  quarc  {ptr  dtf.G.) 
A  pluries  coitincbit  aliqiiam  partcm  aliquotam 
magnitudinis  C  ,  quim  B  contincat  fimilcm  par- 
tcmaliquocamiipfius  D.Ponatur  A  contincrc  qua- 
ler  trientcm  tnagnicudinis  C  ;  &  B  tcr  tantum 
contincrc  tiientcm  magnitudinis  D.  intcliigatur  A 
dividi  in  quuuot  quadraiucs  ,  ficut  &  B.  quan- 
doqiiidcm  t«a  A  ,  fcn  quatuor  ejus  quadrantes, 
contincnrquatcriricntcm  nugnitudinisC  finguU 
0;iadra7ucj  unum  trientcm  contincbunt ,  fi  cnim 
/ingtiJi  tiniim  non  continercnt ,  in  duobus  tricns 
non  eiret  bis  ,  nec  in  c^uatuor  quatcr.  Qi^iia  vcr6 
quatdor  quadrantcs  iplius  B.fcu  tota  B,  non  con- 
tincr  quatcr  tricntem  roagniiudinis  D  ;  nec  fingu- 
li  (juadrantcs  unum  quadcantcm  continebunt, 
quare  ttes  quadraiucs  magnittidinis  A,  nes  tricn- 
fcs  ipfias  C  faltcni  contincbunt  j  hoc  eft  non 
crunt  minorcs  ipsi  C  ;  trcs  autcm  quadrantcs 
mjignuudinis  B  ,  non  contincbunt  trcs  tricntcs 
ipfiiis  D ,  fcu  illa  erunt  minores ,  aliundc  Mmen 
qv«a  {perfuperiHt  coroH.)  ttcs  quaJraritcs  magni- 
iiiJmis  A,  fc  InJbcM  ad  tres  qu.idrantcs  m.ignini- 
aJnisP.uttotaAadtotam  B  ;  &  ut  tow  A  ad 
totam  B  ,  ita  C  ad  D  ;  crunr,  ut  tres  quadrantes 
nlagn.tudmis  A  ad  trcs  quadrantcs  magnitudi- 
"'sB  ;  itaC  adD-,  qnare  {per  14.)  fi  tvcs  qu.-i- 
jTJntcs  magninidinis  A  non  minorcs  funt  tcrtii 
ires  quadrantes  roagninidrnis  B  non  mincrcs 
e!r'f  rS"'""''"':  D  ,  quod  tamcn  oftcnfum  cft 
«  cfallum.non igitur  A  habct  mnjorcm  r.itioncm 
C ,  quim  B  ad  D ,  ncque  B  ad  D  majorcm  ha- 
«iJixt  rationcm ,  quim  A  ad  C  ,  proptcc  candcm 
fitoncra :  igitur  iqualem  habcnt. 

L  E  M  M  A. 

Si  prtmM  MdficundMm  fuerit  kt  ttriiM  Md  tjUAr- 
:  ttiMm  tiutlibti  pMrs  Mli^ueiM  prim»  dd 
ficundAm  trit ;  ut  fimilis  pMrs  MiijuotA  ttrtu 
*d  ^uartMm. 


»6.  J.  3i.  «.  ^'^  A  .id  B  ;  ut  C  ad  D.  dicd 

A.  B.  C.  D.  ^"•■""cunique  partcm  aliqnotam  B, 

E.      F.    '  ""gnitiidinis  A  vcibi  gratia  qua* 

4.       8 .  drantcm ;  ita  circ  ad  B ,  ficut  qua, 

n,      a  c"'"  C.tftadD. 

contincat  quatcr  trientcn,  ijL.s  B-        L  tan 
tum  contincat  tricntem  ipf.us  D  Vifi  T 
ig.tur  magnitudo  E  bis  L^.F^^^H^t 
tr.cntcm  ipfius  B  ,  &  F  bis  i^mpta  non  cS 
rct  oaics  tricntcm  ipfi„s  D.  &  k  quatcr 
fcu  A  contincrctdccics  fcxics  tricntcm  ipfiurB 
&c  F  quatcr  fumpta  ,  ftu  C,  non  coritincret  dccics 
fcxies  tricntcmipfius  D,  l^t^xx  [p,r  6.  dtf.)  noa 
eflct  A  ad  B ,  i.ait  C  ad  D  ;  contra  fuppofirio- 
nem  ,  lcquinir  codcm  modo  ,  ctiaiti  ita  ellc  duos 
qii.idrantcs  ipfius  A  ad  B  ,  ficut  duos  ipfius  C 
adD;  .         r  V- 

CbROLLARIUNI. 

Quod  in  Euclide  tfl  pofi  4  prepefitientm.  Cenvtr- 
f-t  rMiie  ,  fi  primM  tid  JicundMm  fuerit  ut  ttrti» 
Md  ^uMrtMm  :  eritftcnndM  Md  primMm  ui  fUMriH 
Md  teriiam. 

4-  8. 6.  1 1.  Si  fit  A.  ad  B :  ficiit  C,  ad  D  :  di- 
A.B.C.  D.  co  convcncndo  ita  cire  B  ad  A  :  fi- 
E.  F.  cwt  D  .idC,  nam  {per  fuperiertm) 
I  crit  A  ad  C,  ficut  B  ad  D.  ( ptr  iMn- 
■ —  ^"'»)  (lit  ut  B  ad  A,  ita  D  ad  C. 
>•  I  z.  V^i4  tamen  hic  medm  argumin- 
tMndi  fiippenii  4  /fujniitMiet  tjft  ejufdem  rationiri 
lictt  hec  Cerell.fit  umverfMle  ,  dmenflrMri  dtltt 
a!i»  modo, 

Sit  igitut  A  ad  B  :  iit  C  ad  D.  dicd  ita  cflc  B 
ad  A  ,  ut  D  ad  C.  Sit  cnim  fi  ficri  potcft  majoc 
tatio  B  ad  A  ,  quam  D  ad  C,  quarc  ( per  dtf  6.) 
B  plurics  contincbit  aliquam  partcm  aliqdotam 
.ipfius  A  ,  quiin  D  ipfius  C.  B  contincat  oCiies 
quadrantcm  E,  ipfius  A  :  &  D  lantum  fcptics  con- 
tincat  quadrantem  F  ipfius  C  fi  ficri  potcft, 
qnia  A  cft  .id  B  ut  Cad  D  ;  etiam  (ptr  Lemm* 
fuptriui)  quxcumquc  pars  aliquota  ij>fius  A  ,  iic 
qii.-jdr.ins  E,  crit  ad  B,  ut  F  qu.idrans  ipfius  C  ad 
D  ,  &  {ptr  idem  Ltinma)  ita  crit  quadrans  E 
oftics  fumptus  ad  B  ,  ut  totidcm  quadr.inrcs  F  ad 
D.  hoc  tamen  f.ilfiiro  cflcc  nifi  clTct  B  ad  A  ficuc 
D  ad  C.  n.im  8  quadrantes  E  non  fupcrarcnc 
ipfam  B  cum  quadrans  E  o£kie«  contincatur  in 
B,*:  S  quadr.intes  F  lincx  C,  fuperareni  lineant 
D,  cum  in  D  quaJrans  F  fcptics  tanium  continca- 
nir:  igitur  B  ad  A,non  habvt  majorcni  rationem^ 
quam  D  ad  C. 

f«  M»  £*3  M4  m  M» 

PR.0P0S1T10  xvn. 

Divifio  r.itionis. 

5i  cempofiiM  maj^r.itudines  propertieHMlts  fiitrini  J 
divif*  properiionMlu  ermnt. 


Sit  A  B  ad  B :  ficui  C  D  ad  D  j 
dico  ita  clfc  dividcndo  A  ,  ad  B  fi' 


.C 


cui  C  ad  D. 


Tem.  /. 


V  ij 


Diqitized  bv  Go< 


r  6        Elementorum  Euclidis 


r-^;5^toric,  condncbic  q-[cu^^  p  R  O  P  O  S.    X  X.  &  X  X  T. 


£!1  ,lt  fLilc»  parres  .pfius_D.  po.u.nus..i  A  B 


Dcn,<>n(lr.(5i"-ftAB»dB:ficutCDadD: 

sta; 

ioudcmmCD 
cront  „icntcs.i.ag.umdinisD.  aufcrcndo  .pfain 
B  lufrruntur  ttcs  iplius  tricntcs  &  tot.dcm  tr.ci- 
tcs  magnitudinis  D  ,  dum  aufertur  ipla  D.  ignur 
rcftabunt  quinquc  tricntcs  in  A  ,  ipfius  B  i  &  in 
CipfiusD.  &  q"od  dctricntibus  dc  aliis 
quiburcu.nquc  partibus  aliquotis  oftcndi  potcft, 
igimt  { ftr  dtf.  j.)  ita  cft  A  ad  B,  ficut  C  ad  D. 

PROPO  SITIO 


i»«a»«*>>4 

XVIII. 


Compontio  rationis. 

S»  iivif*  tMf^Hituiintt  pr»p*riionAUt  futrint ;  & 
comfopt*  profortuttitUs  irHnt. 

Sit  A.  ad  B :  ur  C,  ad  D  :  dico 
^5-  ^-P  componcndoitacflc  AB,adB:ut 
A.J.  IO.C  CD.adD. 

Dcmonft.  Qiia  eft  A  ad  B  ut  C  ad  D  toties  A 
continct  quafcumquc  partcs  aliquot.is  ipf.us  B : 
quotics  C  continct  fimiles  ipfius  D.  B  autcm  to- 
tics  continct  cafdcm  partcs  aliquotas  fuas  i  quo- 
ties  D  fuas  iJmilcs  continet:  quare  fi  utrinque  ad- 
dancur  partibus  in  A  &  C  contcntis  :  tot  crunt 

Jiartes  aliquoti  magniiudinis  B  ,  in  A  B  :  quot 
imt  f.milcs  paries  magnitudinis  D,  in  CD :  qua- 
re  {ptr  dtf.y)  erit  AB  ad  B  :  ut  CD  adC. 

COROLL  ARIUM. 
Convcifio  rationis. 
Ex  hit  dnaopSrMri  poitjl  tonvtrfto  rtitionit. 


B  ! 
A5 


<;.D 
10.  c 


Sit  mt  AB  UB,  itM  CD  *d 
D.  dico  iiM  tp  ABMdA  ftCHt  C  D 

Md  C. 

DtmonnrMtio.  QiiiM  tft  A  B  Md  B,  Mi  C  D  Md 
2),  trn  dividtnd»  (per  17.)  ut  A  Md  B  :  it^C, 
MdD  &  eonvtriindo  ( pcr  cor.  1 6.)  ut  B  Md  A  , 
iiM  DMdC.  comfontndo  (  pci  1 8.)  »/  AS  Md 
A,itMCD,  mAC. 


PROPOSITIO  XIX. 

Si  fiurit  M/  ittM  Md  toiMm :  iiM  MklMiM  Md  MblMtMm, 
($*  rtlifUM  Md  reliijnMm  trit ,  u*  toiM 

Md  lOIMm. 


ut 


B  4.  1.  D  Sit  ut  A  B  ad  CD  ,  »ta  B  ad  D 
A.  11.  6  C  '^^'^  rcliquaro  A  ad  C  , 

ABadCD. 
Dcmonftr.  Quia  cft  ut  AB  ad  CD,ita  B  ad  D : 
erit  pcrmutando  ( per  16.)  ut  AB  ad  B  ,  ira  C  D, 
*d  D,  &  ( ptr  for.i  8.)  pcr  converfioncm  rationis 
«t  AB  ad  A,  it.i  CD  ad  C ,  &  rurfus  permutand» 
WAB,adCD,  itaAadC 


fn  htc  modo  MrgumtniMndi  non  funt  ntctffmit  i 
contintntur^Mt  in  ix.  13. 


B&  5863936969^6569^ 

PROPOSITIO  X^IL 

Ordinata  latio. 

5i  fnt  ijiwtCHmque  mMgnitudints,  (jr  mUm  teiidem, 
qu*  bint     biHM  in  tidtm  ordinMtu  rMiiont  fu- 
tx  Mfuo  ixtrimM  in  iMdtm  rMiiont 


qu* 

mMntur 

tTUItt. 


11. 6.  1.  6.  }.  I. 
A.B.C.D,  E,F 


Siot  trcs  magnitudincs  A, 
B,C,  &  alix  totidcm  D,E,F,bi- 
nx  in  eidcm  ratione  otdinatS, 
hoc  cft  fit  A  ad  B  :  nt  D  ad  E,  &  Bad  C,  ut  E. 
ad  F  i  dico  clTc  extrc.nas  in  eadcm  rationc  ,  hoc 
cft  ut  A  ad  C  ita  D  ad  F. 

Demonftr.  Si  hoc  non  ita  fit  :  ponatur  t^c 
major  ratio  A  ad  C,  quam  D  ad  F  i  igitur  [ptr 
def.6.  A  contincbit  plurics  aliquam  partem  ali- 
quotam  ipfius  C,  quatn  D  ipfiu»  F  :  fit  haec  par» 
dimidia  ita  ut  A  contincat  1 1.  partcs  dimidias 
ipfius  C,  fic  D  tanrum  1 1  partes  dimidias  ipfiusF 
n  fieti  poteft  ,  &  quia  eft  ui  B  ad  C ,  ita  E  ad  F, 
B  tot  contincbit  partcs  dimidias  magninidinis  C, 
quot  E  ctjntinet  dimidias  roagnitudinis  F ,  fint 
utrobiquc  6.  (jiiarc  A  continens  i  x  dim.dias  ipfius 
C  majorera  habcbit  tationcm  ad  B.continentcm  6. 
dimidias  ejufdcm  C ,  quam  D  continens  tanti>m 
n.  dimidias  magniiudinis  F:ad  E  cont.ncntetn  6. 
dimidias  ejufdcm  F:  qnod  cft  contra  fuppofiuo- 
ncm  }  igitur  eft  A  ad  C :  ut  D  ad  F. 

PROPOSITIO  XXIIL 

PeiTuibau  ratio. 

Sijint  trts  mMgniiudints,  mHm  tetidtm  iu  tMdtm 
rdiion*  perturlfMiM  ;  ittMm  extrtmM  in  tidtm 
TMtione  trunt. 

A  r\  c  c  Sint  trcs  mapiitudinCs  A, 
A  B  ;  D.E.h.G  ^q.^  ^j^  ,otidcro  D  ,  E, 
11.6.}.  8.4.4.1.  F,incadcmratio.icpcrtutbati; 
hoc  eft  fit  AadB:  ut  E  ad  F,  Sc^Bad  C,ut  D  ad 
£.  dico  ita  elTc  A  ad  C,  uc  D  ad  F. 

Dcmonftr.  Addatur  quantitas  G  ,  ita  ut  fit  uc 
ad  C  i  ita  F  ad  G.  quia  igttur  cft  ut  A  ad  B ,  ita 
E  ad  F:Sc  ut  B  ad  C  :  ita  F  ad  G  i  eric  ( ptr  11.)  uc 
A  ad  C,ita  E  ad  G.  Rurfus  quia  eft  ut  B  ad  C,  ita 
D  ad  E ,  &  F  ad  G  ,  eadem  erii  ratio  {per  11 .)  D 
ad  E,  qua:  F  ad  G,  &  pcrmutando  ( per  1 6.)  ut  D 
ad  F  :  ita  E  ad  G ,  fcd  ut  E  ad  G,  oftendimuf  ita 
cflc  A  ad  C,  igitut  ut  A  ad  C  iu  crit  D  ad  F. 


PROPO 


Liber  V. 


PROPOSITIO 


XXIV. 

Si  frims  dd  JicMnJiim  hdbeMt  tandem  rMtitjitm 
sc  ttriia  sd  fHAriMm  :  fit  MHttm  ^uintM  Md /e- 
tMtid*m  Mt  6  Md  tfHMriMm  :  ertt  pnma  cum 
quiniM  Md  fecundMm  ut  ttrtiM  cmm  fexiM  mM 

fUMrlMm. 

Sit  AadB.iitCadD,  &  E,ad 
B  ut  F,  ad  D :  dico  totam  AE  ad  B.ita 
^  j '        dfe  i  ut  totam  CF  ad  D. 
A  B  C  D       Dcroonftr.  Qiiu  cft  E  ad  B,ut  F  ad 
D  :  crit  convcrcendo  ut  B  ad  E  ,  ita 
D  ad  F ,  qiua  igitur  cft  ut  A  ad  B  ,  ita  C  ad  D, 
ur  B,  ad  E,  itj  D,  ad  F,  crit  f  per  n.  ]  m  A  ,  ad 
E  :  ita  C,  aif  F,&  componcndb  [  per  1 8.  ]  ut  AE 
ad  E,  ita  CF  ad  F  :  quare  cum  fit  ut  AE  ad  E  ita* 
CF  ad  F  :  &  ut  E  ad  B ,  ita  F  ad  D  :  crit  cx  xquo 
(/vr  21 J  ut  AE,  ad  B :  ita  CF  ad  D. 

PROPOSITIO  XXV. 

Si  4  mM/miMdines  propariienMlet  fuerim,  mMximd 
&  minima  retitjuu  duabM  mAjorej  eruni. 

Q  j)  Sintmagnitudincs  AB,CD,E&i^ 
8.  6.  proportionafcs  :  fitquc  AB  inaxiina  , 
4.  1.  4. 1.  ^  "^'""«^  'lico  «^uas  AB,&  F  rcliquis 
A.  C  E  F  majorcs  crtc. 

Demon.  Qiiia  cft  AB  ad  CD,  ut  E 
M  F,  &  AB  cft  major  quam  E  ,  CD  cti.im  major 
Quatn  F  [^er  ,4)  q«are  cx  CD  abfcindatur  C, 
«Tiahs  ipf,  F ,  &  «  AB,  abfcindatur  A  ,  arqualis 
i?h  £ ;  crit  igitur  ut  AB ,  ad  C  D  ;  ita  A  ad  C  & 

rrT  ^  ' ^B  ad 

i  /cd  major  nipponltur  quam  CD ,  igitur 
B  nu)or  crit  quam  D.  quia  ..utcm  A  &  E  funt 
'q«'cs ,  fi  illis  adJantnr  F ,  &  C  ircm  xqualcs, 
A ,  &  F  fimul  ;  xqualcs  ipfis  E  &  C  f.mul 
Jin.ptis  quarc  fi  primis  addatur  B  ,  major,  po- 
fterionbus  D  minor,  erunr  AB3c  F  majorcs  i^fis 
«-U  &  E  :  quod  crat  oftcndcndum. 

Rtli^HM  9  propofiiimes  huju,  liiri ,  „cn  funt 
tntluU, ,  ^«,4  umen  M  plerif^ue  MHihoribus  ci- 
^"■rur  ijHMfi  ejfent  Euclidu.  ideo  illMt  non  prMier- 
fntjimu,.  ' 


55- 


pRoposiTio  xxvir. 

Thcorema. 


Si  prima  Md  fecunJ..... 

9-'.  '^nltXTiZT''  '■"r *'^"« 

rertiMm  mM\orem  7LT^'"TLY'''f'"""'  "'^ 
cundM  Md  ^UMr^Mm  ''"^'^"  *  /" 

9.  4.  6.       „  A  ad  B  .  majorcm  ratio- 

A,  B,  C.D  7'"  C  ad  D  :  dico  p^"^. 

E.  niajorcm  rationcm  cfl-c  A^] 

kalaTB'^'**^'^"'""^"^^^^^. 

t  ad  B,  8c  [per  ,0.]  A  majot  crit  quam  E  :  cum 
^.tur  A  /it  major  quam  E  ,  crit  m.,jor  ratio  A  ad 
C  quam  E  ad  C.  &  quia  cft  E  ad  B  ut  C  ad  D,crit 
p«nuitando  ut  E  ad  C  ita  B  ad  D  [ ptr  ,6.1  iBitui 
cnt  m.ijor  ratio  A  ad  C  quara  B  ad  D. 

PROPOSITIO  XXVIIL 
Theorcnu. 

5j  primM  MdfecHfidMm  mMjorem  rMtionem  hMbeM 
yiMm  leriiM  Md  tjuMriMm  :  primM  tfuo^ut  cum 
ftcundM  MdfccundMm  mMjirtm  rMiientm  habtbity 
fUMm  tertiM  cum  ^uMriM  ad  quMrtMm. 


PKOPOSl.TIO  XXVI. 
Theorcma. 

S«;nM4  aifecHndam  mM]ortm  rMtiontm  habtat ; 
?«MM  terua  ad  ijHariam  :  habebii  tor.verttndo 
SHariM  ad  leriiam  majortm  rationem  :  «uam  fe- 
'd  primMm.  ^ 

4. 6.  j.  ^'^  "lajor  ratio  A  ad  B  ,  quam  C ,  ad 
A,B,C.D.  '^'^  convcnendo  majorcro  D  ,  ad 
E  C  cllc  rationcm  ;  quam  B  ad  A.pona- 

8.  'uf  cnim  cJTc  E  ad  B.  ficut  C  ad  D. 

Dcmonftr.  Quia  A  ad  B  habct  ma- 
joron  rationem  quiun  C  ad  D,  ut  autcm  C  ad  D: 
t  ad  B  :  major  quoquc  crit  ratio  A  ad  B , 
quim  E  ad  B  ,  &  {^rr  10.  )  A  major  cft  quamE. 
^«3  autcm  cft  E,  ad  B,  fiau  C  ad  D  :  convcr- 
''"'^o       «r.io. )  crit  B  ad  E,  ficut  D.ad  C,fcd 
j    ■  *  """°^cm  rationcm  ad  majorcm  A,  quam 
ad  nainorcm  E  (  per  8. )  igitur  major  cft  ratio  Df 
«,C,  quain  B  ad  A. 


9.  4.  6.  j.  ""V^"^  ""o  A  ad  B  ,  quim  C 

A.B.CD  ^  •  ""ajorcm  cflc  rationcni 
£  AB  ad  B  ,  quim  CD  ad  D ,  fit  cnin» 

g  ■  ut  C  ad  D.  ifa  E  ad  a 

Dcmonftr.  Qiiia  cft  major  ratio 
A  ad  B  ,  quim  E  ad  B  :  E  minot ,  erir  quim  A 
(  per  10.  )  &  additi  communi  B,  AB  major  crit 
qnam  EB.  quia  autem  cft  ut  E  ,  ad  B,  ita  C  ad  D 
crit  componciido  (/^fr  18. )  ui  EB  ad  B ,  ita  CD. 
ad  D,&  quia  AB  major  cft.quam  EB  :  ciit(;>*r  7.) 
major  ratio  A  B ,  ad  B  :  quim  EB,  ad  B  :  igititf 
major  cft  raiio  AB  ad  B,  quam  CD.  ad  D. 

PROPOSITIO  XXIX. 

SiprimM  cum  ficundM  Md  fecmdMm  mMjerem  rMtie- 
nem  hateMi  ijuam  leriiM  cum  ^uuria  Md  ^uar- 
IMm  :  etiain  dividendo  prima  MdfcundMm  wm- 
jorem  rMiiontm  habtbii ;  ^UMm  iiriiM  Md  fUMr" 
tMm. 

Habeat  A  B  majorem  rationcra 

A  B  CD  ^*^^'  ''"^  CD  ad  D  :  dico  A 
.  •     L'-      B  j  majornn  rationcm  haberc 
quam  C  ad  D.  fit  cnim  ut  CD,  ad  D, 
*•  ita  EB  ad  B. 

Dcmonftr.  Major  crit  ratio  AB  ad  B,  quim 
EB  ad  B  :  &  (  ptr  w. )  AB  major  crii ,  quain  EB, 
&  aufcrcndo  cumrtioncm  'B  ,  A  major  erit  ,  quara 
E,  quia  autem  cft  ut  EB  .id  B,  ita  CD  ad  D.,  cric 
dividcndo  (  ptr  17. )  ut  C  ad  D  ;  ita  E  ad  B.  fcd 
qnia  A  major  eft  qu^  E,  crir  ( ptr  8. )  major  ra- 
tio  A  ad  B  :  qu^m  £  ad  B :  crgo  majot  etit  n- 
tio  A  ^  B  =         C  ad  D. 

1? 


i  iij 


PROPO 


Digitized  by  G 


T  r  8        Elementoaim  Euclidis 

vvv  PttOPOSITIO  XXXTII. 


PROPOSITIO  XXXTII. 

yi//  mi»j»r  r^r/tf  *d  rciHm  tj«am  dbldti  *A 
nbmium  ,  rrii  rilnjui  ad  rtlignnm  maj»r  r*u» 
qukm  lHint  md  itinni. 

Sit  major  ratio  totius  A  B  ad 
totam  C  D,  quam  ablaix  B  ad  ab- 
l.itam  D.  dico  nujorcm  cJTc  ratio- 
ncm  rcliqiii  A  ad  rcliqium  C  }  quim  lotius  A  B 
aJ  totam  C  D. 

Dcmonftr.  Q<.iia  major  cft  ratio  A  B  ad  C  D 


A. 


6.  1 
C.D 


PROPOSITIO  XXX. 

^*^ZJh»bL  quim  icriia  cum  <,HAr,a  *d  ^-^r- 
;i  •  h^Mipiy  ccfivrrfionm  r4iicnu  prima 
t^,„  fcfHndi  4d  primAtn  ;  mincrem  r4itcntm, 
qHdm  itrii*  cnm  <lH*ri*  Ad  itriiAm. 

Sit  major  ratio  A  B  ad  B  ,  qoim 
9.A'^i'  CD  ad  D.  dicominorcm  clTciatio- 
A.B.CD.  ^pj^^BajA.quamCDadC. 

Dcmo.ftr.C^,iacftmniortatio  AB^^^^^  q.^^  B  ad  D  cnt  con;ctt«.Jo  (ptr  ^C.)  ma.or 

CD  ad  D  .  cr,t  ( ptr  19. )  «"»  °^  ""^  ^     ,  ^  B  ad  B  quim  C  D  ad  D.  &  {pcr  jo.)  i>cr 

quim  C  aJ  D.crgo  -""".^  j^^';''^^  .^.  T)  convcfioncm  mtionis  minor  crit  ratio  A  B  ad  A. 

«it  rat.o  D  ad  C  .  quam  B  ad  A_.  Cv      _  J  ^^^^^^  ^  ^  j  ^  ^  ^^^^^^^^  convcrtcndo  ( /.rr  16.) 

minor  crit  vatio  AB  ad  CD,  qukm  A  ad  C. 

PROPOSITIO  XXXIV. 

Si/i'11  <]uoiCHm<]Hi  rMgniiMdints,  dr  *H*  tciidtm  \ 
JiiejHt  uiA)cr  rAiie  primt  priorHm  ad  fnmAm 
pofttriorum  ,  7«'«»»  ftCMnd*  priornm  ad  ftcun- 
dam  pofleriorum  &  b*c  majer  <)UAm  raiio  itrii* 
fricrum  ad  itriiAm  pcntricrHm  ,  &  iiA  dtin- 
ctpt :  mU}er  erii  raiio  omntum  fimul  priorum,Ai 
omnti  /imui  poileriores  ,  ijUAm  omnium  prierHm 
relinJi  prima,  ad  omnts  jimHl  pefttriirtt  rtlilli 
prima  ,  minor  tAintn  ^uam  fit  ratio  prima  prio- 
rum  ad  primam  pofltriorum ,  mA\er  dtni^ui 
^HAm  fii  rAii»  uliimA  priorum  ad  ultimAm  pofit- 
riiruM. 


componcndo  nujot  crit  tatio  C  D  ad  quam 
AB  ad  A. 

PROPOSITIO  XXXI. 

Sifini  trtt  mA^iiHdincs  <,ha  in  mA]orifini  rAiioH, 
'^HAmAliA  irtt  :  primApnorHm  '"•')'^'«;;'  " 
ItmtMiiAd  itriiAm,  ^HAm  primA  fPtrw 
rum  Ad  f»am  itriiam. 

Sit  major  r.itio  A  ad  B, 
\€.  10.  }.  \  $'  6.  X.  D  .iJ  E :  >ttm  lit  nia- 

A.  B.  C.  I  D.  E.  F.  >  ^  ^^jjo  B  c,  qium  E 
ad  F  ,  dico  inajoicro  clTc  rationcm  A  ad  C,  quam 

D  ad  F.  -   A    j  o  1 

Dcmonftr.  Qniacft  major  ratio  A  ad  B,  quim 
D  ad  E  crit  pcrmutando  {ptr  17. )  major  ratio  A 
ad  D,  quim  B  ad  E  :  &  quia  cft  major  latio  B  aJ 
C ,  quim  E  ad  F  ,  majoi  quoquc  raiio  crit  B  ad 
E  qaiun  C  ad  F  :  crgo  multo  majoc  cft  ratio  A 
ad  D  quam  C  ad  F,  icitur  pcrmutando  ( /if r  17. ) 
erif,  major  ratio  A  ad  C,  quam  D  ad  F. 

4W M»M*=M»«I*      M»»  W»      €«  «M  €•» «■» 

PROPOSITIO  XXXIL 

Sifint  trtt  mAgnitmdints  in  mA\»ri  rationt ,  tjuAm 
aUa  ntt  in ptriurbAta  raltont  illit  refpondtniet: 
erit  ex  AfHo  ma\or  rAito  primt  priorum  Ad  ler- 


1 1. 


8.  4.  4. 
B.  C.  E. 


1. 1. 
F.G 


Sit  major  ratio  A  ad  E  , 
quam  D  .id  F  .  &  h.rc  m.iiot 
quim  C  ad  G  ,  &  i" 
qucntcr  fi  circnt  plurcs.  dico  primi» ,  rationcra 
omnium  antcccdcntium  A  ,  B,  C  ad  omncs  con- 
fcqucntcs  E,  F,G,  majorim  clVc  lationc  nhimx 
.-mtcccdcntiumad  ultiroam  confcqucntium  lcilicct 

C  •'»J  G.  ^  •    A    j  c 

Dcmonftratio.   Cum  fit  ma|or  ratvo  A  ad  b 
qiiim  Bad  F  ,  ciit  pcrmutajjdo  {per  16.)  major 
ern  ex  aoho  ma\or  rAtto  frima  fr.«r.,r.  -  ratio  A  ad  B.  quam  E  ad  F  i  &  (frr  x8.)  compo- 

»«»1:91.4^  rriw/  fofttrtomm  ad  fmam  teriiam.     ncndo  cft  majoi  latio  A  B  ad  B,  quam  E  h  ad 

'  ptrmutando^/^fr  x6.)majorcritiatio  ABadEF, 

Sit  ma jot  latio  A  ad  C.     quam  B  ad  E  ,  fcd  ratio  C  ad  G,  cft 
quim  1  ad  K  ,  itcm  fit  m.ijor     r.itionc  B  ad  F :  '  '  .     -   c  c  


 „   .  ipinir  ratio  A  B  ad  E  F  major  cft 

ratio  C  ad  E  quam  H  .iJ  1.  r.itionc  C  aJ  G  ,  &  componcndo  (  per  18.)  major 
dico  majotcm  clTc  lationcm     cft  ratio  A  B  C  ad  E  F  G,  quim  C  ad  G.  quod  cft 

urimum.  . 

Dico  fcomdJ» ,  rationem  omninm  pnomm  ad 
omncs  poftcriorcs,  fcilicct  ABC  aJ  EFG  ,  majo- 
rcm  idc ,  r.itionc  omniimi  piioium  icliai  piimJ, 
aJ  omiics  poftcrioics  rclidti  primi,  fcilicct  ratio- 
nc  B  C  ad  F  G. 

Dcmonftr.  Qnia  cft  majoc 
n  r  V  vr  A  ad  E  ,  quim  B  ad  F : 

D.  C.E.F.G.         pcrmutando  major  raiio  A 
ad  B,  quam  E  ad  F  :  &  componcndo,  major  ratio 


fl  F 

II.  j. 

I ).  6.  X.  ^i.  1. 1. 

A,  C.  E  :  H,  l.  K,  ^     ^  •  ^^^^^  „  ^ 

Demonftr.  Sit  cnim  B  qui  candcm  r.itioncm 
habcat  ad  C,  quam  habct  I  ad  K  ,  &  quia  A  ad  C 
habct  mijorcra  i.itioncm  quam  I  ad  K.  ,  A  ad  C 
m.ijorcm  lationcro  lubebit  quam  B  ad  I  :  quare 
(per  10.)  A  jnajor  crit  quam  B  ,  fit  ctiam  ut  H 
ad  1,  ita  C  ad  F ,  &  quia  C  ad  E  habci  maiorcm 
rationcmquam  H  ad  1 ,  ma)or  crii  ratio  C  ad  E, 
quam  C  ad  Fjundc  {per  ic.)  F  nujor  crit.quam 
quia  autcm  cft  ut  B  ad  C,  ita  I  ad  K  &  m  C 


1 1 
A. 


t :  quia  autcm  cft  ut  B  ad  C,  >ta  I  ad  K  C!c  m  a«i  0,  q»'am  11  aa  r  :  oc  tuiupui.ii.uv/, ...»,-.  — --- 
ad  F  ita  H  ad  1,  erit  (  per  xj.)  ut  B  ad  F  ,  iia  H  AB  aJ  F :  quam  EF  ad  F  :  &  pcrmutando  ma)ot 
ad  K  ,  fcd  A  major  quim  B  .  majorcm  habct  ra-     ratio  AB  ad  EF  ,  quim  B  ad  F :  quia  igitur  ma)ot 

••-        "■      •    "   "    cft  r.itio  totius  A  B  ad  totam  £  F  cjuaro  abl.ntx  B 

ad  abl.it.)m  F  :  major  crit  ratio  rcliqui  A,  ad  rc 


lioncm  ad  Fvquam  B  (per  8.)  igiiur  cft  major  ra- 
tio,  A  .id  F  quim  H  ad  K,  &  quia  E  minor  eft 
quam  f  :  {per  8.)  muUo  major  ciit  ratio  A  ad  E, 
quim  A  .id  F  •,  igitur  nujor  ift  r.iiio  A  ad  E , 
quim  H  ad  K. 


liqu.im  E ,  quam  totius  A  B  ad  totam  ^^'^ 
pcr  candcm  rationcm  }  majot  ciit  ratio  D  ad  F, 
quam  B  C  ,  ad  F  G  :  multo  crgo  major  cft  ra- 
tio  A  ad  E :  qukm  D  C  ad  F  C  :  &  pcrmutando 

nujoi 


nwjor  cft  rjtio  A  :ui  K  C  ;  quani  F  aJ  F  G  :  Sc 
co(iipoiKii<Io  nujor  erit  ratio  A  B  C  ad  E  F  G , 

2uim  BC  aJ  F  G :  quod  eft  fccunde  loco  propo- 
tiun. 

Dico  rcrtii^  ,  raajorcin  cfTc  rationcm  A 
aJ  E  :  primi  dilicct  priorum  ,  a«i  ptiinain 
poficfiotum  ,   qiiim  oitinium    priorura  ad 


Liber  VI.  , 

otT;nespoftcrior,.,idcftciuamrarioABC^ 

-J?:s7bc  •  d^^^lrE'?^  ut  oftcndimu. 
ablatam  FG, crit  /„"  'l'"'" aJ 

ad  rdiquam  E  o  ,i„  ^  ^'^  '""J'"        •^^^"ar  A 


E  LE  M  E  N  TO  R  VM 

LIBER  SEXTVS- 


Defiaiti 


lones. 


ftinij»  A  B  iuficaur  in  C,  n,  fit  taitm  r^io  AB 


Pnma,  Sin,,lc,  fig„rar  ttailincT  fimt  ,  q„x 
^  «^uhi  fingulo,  n„g„li,  ,,^bci.t  :  & 

ute:i  arca   iqualcs  ani;u!o»  proportionaUa. 

liotm  T     "^'''"^      ^'"«^"«lcntcs  termini 


"JS:]'^"'/'^-*  "'^  ""'"^.«"'eJii  ratio- 
'n>,  quar  cft  nujotis  lcgmtnti  ad  minus.  Vt 


ri.?."  '  i;""perpendia,Ia. 

^^C         ^  L>,y?^,  ,^4^,  fiurav,rJttx. 
/r^  ;  /ri.*«.*/.,  4«/fw,o5-  f*r^ltl,^r.„n.n*  tM,dt,M 
H-»bt'„,4  *l,„Hdinc,n.u„tr  t^itm  PAr^lltlM  «//•- 
c^t  p>j]„n,,u,  bAft,  P,C  cm<,ci,Hr  ,n  t^dzm  lintt, 
/I  Ali,tHd,nt,  ftu  pttptnd.cuUrtj  AD.AO  fint 
*^haUj,  cumprcpttr  duoj  an^ulcj  rtHtj  ,n  puv.nii 
D. Dfin,  f.,rAUtU  .  I,„t*  BC,  AA  HIm  cn^un- 
gtmt,  (pcr  j  },  ,.)  farAlltU  truui.fMiicr  ,r,*nfu. 
U  ABD,  ABC.<]„trii  b*fn  BD,  BC {un,  in  tAdtm 
linta  BC.dr  kaben,  tnndtm  vtrtictm  fant  inttr  taf~ 
dcii  pKr„Uttji  cr  t>*btn,  tAnitm  «littuiinttn  AD. 

Cji,int3  ,  Ratio  cx  rationibus  comjxjni  dicitur, 
cum  rationu,n  qtiantitatcs  inter  fc  i,iulti,)Iicatx 
aliqnam  r.itioncm  cftlccrinr. 

Scieiiium  tft  fUHmcu,afuerMignem,ftu  prapor- 
titntm  uriM  CjHAvtttaiu.Jti  a/iam  h„tere  fuHm  ne- 
mtn.ifuoi  iiemen  fuwiiur  eb  aliijHo  numere  fi^nif- 
ctiitt  ijHcmoiio  fc  hahtut  nnttecitnj  ad  eenftfutnj, 
r.am  ti*  ft  lube,  ut  numtrm  k  tjHe  fumitur  iene- 
minati»  /r  hAtt,  ti  uuitMm,  ^Uei  initltifeninm 
tft  i*  praforiitnikm  rAtioHaliim^iAm  ,n  ,rrAiien4- 
l,bm  mA\tr  efl  i,ficult.u  ,  iu  fi  prfpor.jnttir  iut 
mAj^niiuimtf.HiiH  iuoicciin  peiuin,  aUh  6  ptinm, 
iicmm  rAiioncm  primt  Ai/ecuniAm,  ejft  impUmt 
ttA  ui  d  btnATto  /umAiur  nemtn  iniicAH,,  fuei  pri- 
mA  fie  »i  ftcuniAm  ,  u,  tinAiim  ni  HKttAtem  tjuoi 
fi  prepontretur  pre  pnmA  4.  pre ficuniA  n.  di- 
ttrtum  f/t preperiionem  fitbmpUm,  114  m  irient 

fffti 


Dv 


Elementoilini  Euclidis 


t6o 


""^  n  di»»m,r,*ior  ruiunu  ,i*A6<,HAtfl 
jC'l^ll''rr>'r,H./iV'lt4  hAbitf  d.ni,m.r,4icr.m 

nAriMm  .  dr}i*ni6.  tasio  iffiur  .  xAd  i.  efl fixiu- 
,U,  «4  (omptni  ditiiitr  ix  r*,iombM  1 1  *d  6.  & 
6  ad\,  id  tfi  tx  dupU.  &  tripU^niA  t,m  dtntmi- 
tiMtor  fit  tx  MHhiphcMicnt  dtnaminMorHm/nlictt 
Hn4rii  &  tern*rii.  tfi  tnim  propcnio  ftx,MpU,bu 
tripU  auand»  i^^.tur  dicimm  rM.onem  componitx 
mUii  rutioniiHS  ,  nihit  inttlligimus  Almd^HMm  dt- 
vcminMorem  illiu.  ,  fieri  ptr  mHti.plicMiionim  dt- 
mmin*torum  sIiarHin  rMionum. 

PROPOSITIO  I. 

Thcorfma. 

TriMtmlj  &  pMrAlltlogrMmma  fuorum  eAdtm  fue- 
rit  Aliitudo  fi  hAhtnt  mt  i>.tjeu 


P  ROPOSITIO 
Thcorcma. 


II. 


5i  in  trijMgnlo  ducdiur  lintu  uni  Uteri  pdrAtlth, 
hec  ficAbit  tAitru  proportionAliier  ;  <jMod  fi  hntu 
duo  triAnfuti  lAter*  ftctt  proporiionaliitr ,  htc 
trit  utttri  t*teri  pArAlittA. 


H  G  E  C  M  KB 


Stm  duo  trianguU  ABC  ,  DEF  quornm  altini- 
do  fit  eadcm,  Dico  primo  candcm  ctlc  rationeui 
triangub  ABC  adtriangiilum  D  E  F,qux  cft  bi- 
lis  BC  ad  bafiin  E  F. 

Dcnwi>ftx.  IutcUig.irat  bjfis  E  F  divifam  quot- 
cumquc  paric^  iqualcs,  vctbi  gratia  in  4 ;  &  cx 
punfto  D  ducantur  linci  D  G  ,  D  H  ,  D  l ,  &  li- 
nca  BC  quadrarttcm  lin<;t  EF  contincat  tcr.  fint- 
quc  Unci  C  M  ,  M  L  ,  L  K  ,  qoi  fmt  fipguli 
«quikiLneis  EG  .  GH  .  Hl ,  1  F.  ducaiuutquc 
linei  A  K,  A  L.  AM,  triangula  D  E  G  .  D  G  H. 
DHI.DIF.  fmgulafuntzqualia  {per  )8.  i.)quja 
funt  funra  bafcs  iqualcs ,  &  in  cifdcni  parallclis  : 
igirur  funt  quadrantcs  triangiili  D  E  F  :  quia 
tti.inguU  ABC  ,  D  E  F  h.^btnt  altitudincs  .rqua- 
Ics  (ptrdtf^.)  eiiam  iii iifdcm  parallclis  crunt,  & 
triangula  A  K  L,  A  L  M,  A  M  C,  habcntia  bafcs 
arqttaWs  cum  ttiangulis  EDG,  EGH,  DHl ,  DIF. 
illis  iquaLa  cruni :  ctgo  quoi  crunt  quadranics 
linciEF  ,  in  linca  BC  ,  tot  crunt  quadrantes 
trianguli  DEF,  in  triangulo  ABC,&  quod  oftcn- 
di  dc  quadraiuibus  ,  potcft  ctiam  oftcndi  dc  qui- 
buflibct  p.trtibus  aliquotis:  igitur  (  p«r         5  ' 
ut  bafis  BC  ad  bafm  EF.  iia  ttianguliim  ABC  ad 
ttiangulum  DEF. 

Quia  vcio  paraUclogramma  ABCN  ,  DEFO 
funt  dupla  triingulorum  ABC,DEF,  ( f>#r  41.  i.) 
fe  habebunt  ut  ttiangub,  ( ptr  5.  5.)  fcd  triangula 
funt  ut  bifcs  ;  iguur  parallclogramma  A  B  C  N, 
D  E  F  O  intcr  cafdcm  parallclas  ,  fcu  candtin  ha- 
bcntia  altitudincm  fc  habcnt  ui  bafcs. 


Sit  ih  triangulo  ABC,  dufta  Unca  D  E latcri 
BC  parallela.  dico  Iiiera  AB  ,  AC  fcfta  dfc  in  D 
&  E  proportionalitcr :  hoc  cft  ita  clTe  AD  ad  DB, 
Mt  A  E  ad  EC.  Ducantur  linci  BE,  DC. 

Dcmonftr.  Tri.ingula  DBE,  DEC  eandcmh.v 
lin  DE  habcntia ,  &:  intcr  cafdcm  parallcLi&  D  E, 
BC,  [ptr  j8.  1.)  iqualiafunt.  igitur  (ptr^.  y.) 
ita  crit  triangulum  ADE  ad  DBE  ,  licut  ad  DEC, 
fcd  ut  triangulum  ADE  ad  DBE  ,  ita  balls  AD  ad 
bafin  DB  (per  i.  [cum  eumdem  hAbeunt  veriicem, 
&  ctnfiqutitter  unu  tadtmifut  efet  utrijue  aIii' 
tttdt  cjuAm  onenderet  peTpendicmtArii  tjut  pojfet 
dHC,  ex  punBo  E  ud  lineAm  y1  B]  ic  ut  triangu- 
lum  ADE,  ad  triangulum  DEC,  iia  balls  A  E  ad 
bafm  EC.  igitur  ut  linea  AD  ad  lincara  D  B ,  ita 
linea  AE,  ad  line.tm  EC. 

Sccundti,  fi  fit  ui  AD  ad  DB  ,  ita  AE  ad  EC, 
dico  lincam  DF  cfTc  parallclam  linci  BC. 

Dcmonftr.  Eft  cnim  ficut  ptiis  ut  AE  ad  EC, 
ita  ttiangiilum  ADE  ad  triangulum  DEC  ,  &  ut 
AD  ad  DB  ,  ita  idcui  ADE  ad  DBE  :  igitur  idcin 
trianj^iilum  ADE  c.mdcmh.ibct  rationciu  ad  DBE 
&  DCE  ,  q>i.irc  (per  «;.f.)  triangula  DBE  DEC 
funt  iquah.i,  qui  ciim  candcm  b.ifin  DE  h.abc.mt 
{p*r  59-}-)  cruntintcr  cafdcm  patallclas  DE,  BC, 

«»|M.«Mi4l  ««•  <•»«»«•»«•« 

PROPOSITIO  Ilt 

Thcorcma. 

Si  tincA  ungHlum  triAnguli  b^fariAm  dividtnt ,  bd- 
finfccei,  eum  in  feimtntA  reti^nis  tAtenhus  pro- 
portionAltA  dtviiet.  Si  vtro  l.ntu  un^ulumJi- 
videni  fecuerit  IsAfin  in  fr^mintA  relti}His  tAit- 
ribus  proportionAliA  ;  tum  bifAriam  dtvidei. 


Trianguli  aneulus  A  BC.  dividatur  bifarian, 
linca  B  D.  dico  cffc  utABadBC.ua  AD  ad 


Liber  VI. 


i6t 


COaOLLARiUM. 


ut 

duo  triongula  A  8  C  ^171"  ^"'^' 
fimilii.  >     t  h  arquiangula ,  Sc 


bC.proJucaturlirtcaBC  ,  itautBE  fit  xqualis 
lincjt  AB.  dticacurquc  linca  AE. 

Dcmonllr.  Ang-ilus  A  B  C  cxternus  rcfpc(flu 
tnanguli  AEB  di  xqualis  aiigulis  AEB   B AE  E  h 

qu,l.bcc  coc^^itmcdu  pars  anguU  ABC  .  fcd     duo  zri.n^T.^A  P^^ilda  ktcri  AcflTr 

emm  anguli  ABD ,  DBC  ifuni  cjufdcm  aneuli 

ABC  media  pars  cum  lit  df^tCus  bif.iriam  •  crco 

angulus  ABD  eft  zqualis  angulo  BAE  ,  qui  cum 

fint  akerai ,  liticae  AE  ,  BD  erunt  parallelx  (  ptr 

19.  u  )  &  (  ptr  i.  6. )  cric  ut  £  B  aut  A  B  illi 

«qualis  ad  BC  ,  ita  AD  ad  DC.  quod  erat  de- 

moiillr.-mdiua 

Secundi  ,  Imca  BD  dividat  ba/in  AC  ,  in  fe- 

crncntj  AD ,  DC  proportionalia  I;Ucribu's  AB 

BC,  hoccd  /7rut  ADad  DC.  ita  ABsd  BC  dico 
angiiluin  ABC  divifum  circ  bifariamifaai  eidem 
conftruaioiic  ;  qaia  Imcx  AB  ,  EB  funt  xqua- 
fcs,crit  urEBad  BC  ,  it  ,  AD  ad  DC  .  igitur 
(  fr  1. 6. )  hncx  AE,  DB  funt  parallclx ,  &  con- 
lcqucntrt  r/>rr  ,<». ,.  anguli  EA  B ,  ABD  xqualcs 
erunt.  Eft  autem  rotuS  A^C  ,  (  per      i  ) 
xqiuli}  duobus  angulis  intcrnis  B  A  E  ,  B  E  A 
;cq.ulcs  iLnr  (perf.t.)  crgo  rcliquus  D  B  C 
tHxquiluangujo  E.  funt  igitur  .iiiguli  ABD 
pBC  iquales ,  crgo  divifus  cft  angulus  A  B  C 
bifariam. 


PR6POSITIO  V. 

Thcorcma. 


PROPOSITIO  IV. 
Thcotcraa. 

rri4«^»l4  t^iMniuU  hMient  iMera  eirct  t<,M4Ut 

SmtduotrianeuIaABC  ,  DFE  xquianeub . 
M  ngu lus    B  fir  ..ualis  angulo  e\  & 
m  i,2        •  '"E"'"'  C,  angulo  F.  IntelliL 
^^gulus  E  fupcrponi  angulo  B  xquali .  con- 


^tx^^C  ^  '"^  %rpofitione  quia 
Ix  )         AC  .  DF ,  paVaUe- 

,  t  _  PCI  COnvrrlir>n,-rv.  r^.X — /  «_ 


angulus 
oppofi- 


I S. ;  7       *=^vcrfioncm  rationis  (  per 
(Ptr  16.;. )  critut  AB  ad  BC; 


per,rJ:  j""' '      "D ,  ita  BC,  ad  BF 

^  F  fuD  r  t*"^""  '  applicando  angu- 
AC  aJ  r  B  ^  xqualcin  oftcndctcm  ita  crte 
AB  „  ^"^"^  DF  ad  FE.  vides  amem  latus 
j    '  quod  ell  antcccdens  in  rationc  A  B  ad 

antccedcns  in-racionc  DE 


an 


°Pponi  ang,.Io  C.  &  btus  DE  ,  quod 
xedcns  in  racionc  DE  ,  ad  EF  oppoal 
obga.  C.  «juod  eft  clTc  ho; 


«a  DE  ad  EF .  ut  BC  ,  ad  AC  j  ita  EF  ad  DF 
^  I>  .  B      E  .  C&  F  circ  xq^: 
cs  fia,,„g„,     FEGxquali.angulo  B,a,anV 

xqualis  erir;  ouia  «nnis  uianguli  rrcs  ;3,ruU 

guu  A      ,  EFG,  lunr  xquiangula. 

Dc,nonftr.uio.  Quia  triangula  A  BC .  EFG 
lunt  «qui-ngula  erit  ( per  4. )  ut  EF  ad  EG ,  itl 
^'.^r^    '^"^  ad  AB,  ita  fupponituc 

Jd  EG  ;  .gitur  (per  7.     )  ED  &  EG  fimtxqua- 

r      "."^S.t'  ^  ^  xqualcs.quiaautetn 
tf.angula  DEF.  EFG  habent  oinnia  htcra  xqua- 
l'a  (  perS.  I.  )  r.bi  inviccmcongrucnt,  &  fin- 
gulos  angulos  habcbuat  xqualcs  ita  angulus  D 
aiigu  o  G  crit  xqualis  .  ftd  'angulus  G  crat 
xqualis  angulo  A  ,  igitur  anguli  A  &  D  crunc 
xquales }  ita  rcliqui  auguli  B  Cc  E,C  &  F  xqualcj 
erunc 

PROPOSITIO  VI. 
Thcorcma. 

5»"  tridnguid  unum  MngulHm  4p,*ltm  l>MhtJini\ 
eirea  <fuem  l^terA  fint  pr»porii,n4liA  :  diuinn' 
£uU  erunt  triAn^HU. 


Trlartgubi 


.  bigitized  by  Goov 


i6z 


Elementorum  Euclidis 

gulo  C  «qi»H  »pfi  BAD  .  ad  DC  latus  oppofi- 
lunJ  angulo  DAC  xqiuli  angulo  B. 


£C  F 


Triongula  ABC  ,  DEF  »^«.=^"8^^°*^^^ 
E  Muales  ,  f.tquc  ut  AB  ad  BC ;  >«  D  B  ad  Eb. 
t  «quaics  ,  1  4  «quiangula.  in- 

tdUgatur^^iim  angulus  E  fuperponi  angulo  B, 
quia  xqualcs  funt ,  congrucnt.  ^ 
^  Dclnftc  Qj'^""ft  ABadBC  .u.DE^=^ 

EF  ,  ctii  pcnmuajido  ( prr  17.  J •  )  ^  ^ 

ita  BC  ad  EF.     dividcndo  ( />.r  . «•  J-  "t  AD^d 
DE.ita  CF«lfE.  ip-r(^J.)^^^^^^^^^ 
funt  parallcl,.  &  ang..!.  F     C .  D  &  A  ppo 
&d  cafdcm  partcs  ( f t^.  t.  )  «q"    r»pr  ^ 
tur  iquijogula  funt  tnanguU  AB^. .  UfcJ . 

PROPOSITIO  VII. 
Rdinquatur. 


PROPOSITIO  VIIL 

IntriMipti»  rtntnfftlo  ptrftndicuUru  iM^l*  *^ 
an^titirtae,  dd  Utut  opfofitnm  divid$i  mdn- 
gHUm  in  dxo  trtMgHU ,  toi*  trisnptlo  fimtliM, 

Sit  triangulum  ABC  ,  cujus  angulus  A  fit  rc- 
Gus  i  quo  ad  latus  B  C  oppofuum  ducatur  pcr- 
pcndicularis  A  D.  dico  fafta  cfTc  duo  trianguU 
ABD.  ADC  fimilia  toti  ttiangulo  ABC.ad  ciuod, 
,  fufiicit  cHc  atquiangula ,  quia  (prr  4. )  habcbunt 
latcra  ptoportionalia.  fi  fint  iquianguU. 


PROPOSITIO  IX. 

Problcroa.  \ 
A  ddii  riOi  imftrtuttm  fmtm  tutftrn. 


Ex  lineaAB  fit  aufercuda  4 pars,  ducatur  li- 
hca  AD  infinita  componcns  angulum  A  ,  in  qua 
abfcindaiuur  4  lincz  xqualcs  AC  .  CE.  EF,  FG  ; 
ducaturquc  linca  BG,ac  ilU  parallclaCH  ,dicoU- 
neam  AHcircquartamparicmlinci  AB. 

Demonftr.  Qiiia  linca  C  H  cft  parallch  lateri 
GB  ,  crit  (prr  475  ut  AC  ad  C G.  ita  AH  ad  HB, 
&  componcndo  (  prr  1 8. )  ut  AG  ,  ad  A  C  ;  ita 
AB  ad  AH  fcd  AG  continct  quatcr  lincam  AV-, 
igitur  AH  eft  quarta  pars  Uncac  AB. 


PROPOSITIO  X. 
Problema. 

DAttim  lintm  il*  ftcArt ,  ut  dli»  rtd»  f*a* 
fittrit. 


Dcmonft.  Cum  triangula  ABC,  ABD  habcant 
«ngulos  BAC ,  BD A  rcdos  iqualcs .  &  .-inguluin 
B  communcm  rcliqui  BADSc  C  xqualcsctunt 
{ptr  )i,  1. )  Cc  ctuni  zquiangula  .  eodcm  modo 
tf  iangula  ABD  ADC.toti  ABC  xquiangula.inict 
fc  xquiingiila  crunt. 

COROLL  ARIUM. 

Ex  eo  requicur  lineam  AD  clTc  mcdiaro  pro- 
ponionalcm  intcr  lincas  B  D  .  D  C  ,  nam  quia 
triangula  ADB .  ADC  funt  xquiai^guU  ,  crit  ut 
latus  oppo4itunr.  angulo  BAD  ,  ad  A  D  latus 
«ppoGium  angulo  B,  ita  AD  quod  opponitux  an- 


Sit  linca  AB  ita  fccanda  ut  rcfta  AC  ^t&a.  (ue- 
rit ,  ducatur  rcfta  BC ,  &  illi  parallclx  EG ,  DF : 
dico  faftum  cifc  quod  rcquiritur. 

DoTionftr.  Cumcnim  latcri  EGduda  fit  pnral- 
lcUDF,Kacrit  [ptr  ADadDE,ut  AFad 
FG ,  hoc  primum  :  &  componcndo  ut  DE  ,  ad 
FG  ,  ita  AE  ,  ad  AG  ,  &  quia  latcri  BC  duOa  clt 
par.illcIaEG ,  crit  ctiam  ut  AE  .id  EC  .  J-t,' 
GB. crgo cx  xquo {ftr  »a.  J. )  ut  l?fc,  a» 
£C  ita  FG  ad  GB. 


PRO  PO 


Liber 


PROPOSITIO  Xl 
Problenu. 

i>iuhu  ddtit  riBit  liniii  itrtUm  frtpwtionMlttit 
invtnirf. 


Jm  ir«  Wz  A  B ,  B  C  .  AD.  quan.m  AD 
no.uhs ,  duc,u,  ii„;,  .  &  ill?  paraIlcla?E. 
^""''r^foportionalcn.. 

n.r  ll'?*^'^"  ''''"i         ,  IjJlCil  DB  fit 

P".illeU :  cr,t    AB  ad  liC,  ita  AD pE.crgo 

PROPOSITIO  XllL 
Problcina. 

t>n^m         mtdiMm  preptrtUnfilem 
invtmrt. 


Smt  djtat  Aaz  rc&x  AB,  AC,qiiibus  invenicn- 
dacll  tcriu  proportioiulis ,  iia  difponamur  ut 
aiigulum  cfficiant :  abfcindatur  lineaBD,  «jualis 
ipfi  AC ,  du«axqiic  lincr  BC  fiat  parallcla  DE, 
lecans  ACprododam  in  pundo  E.  dico  CE  circ 
Mc  tcTt  im  pFoportionalcm. 

Dcmonftratio.  Cum  crtimlinca  CB  ,  fit  paral- 
lcblacri  DE  ,  crit  (/-«r  4  )  ut  AB  ad  B  D  ,  ita 
AC  i<5  CE ,  8c  aira  BD  ,  AC  fint  xqualcs  5  ita 
wu  ABad  AC,  ficut  AC  ad  CE.quod  cratoftcn- 
iKndum. 

PROPOSITIO  kll. 
Problcma. 

TntHt  iMit  tifmt  tjuariAm  preftrtitn*liBk 
ittvenirt. 


Smt  datr  AB  .  BC  .  quibus  qu„cnd.  cft  hk- 
gapropornonahs.totaAC  fccctur  bifariam  in 
IJ  .  &  cx  D  ut  ccntro  fiat  lemicirclus  inrcrvallo 
IJ^A  ,  ducnturquc  BE  perpcndiculatis.  Dico  ita 
cfTc  AB  ad  BE  ,  ur  b  E  ad  B  C.  ducantur  W« 
At .  CE. 

Demonftr.  Angulus  AEC  in  fcmicirailo  ( 
J I.     )  rcdus  cft  &  ( ftr  ecrcU.t. )  pcrpcndicJc 
laris  BE  mcdiaeft  ptoponionalis  inter  AB  .  BC 
quod  faciendum  crar. 

PROPOSITIO  XIV. 
Tbeorcma. 

PMrAlleloffrMmma  equdi*  ,  &  MJniArtj^uU  hdieat 
Idier^  circit  ah^u/oj  £^lej^eciproc*:(!r  pMral- 
leto^rMmmM  tjuorum  circ*  tptAiej  Mngulot  latt'- 
TM  rttiprotAntwr  ,  [utit  dqMAliM. 


raraltclogranima  A  &  B  fin<  arquiangula  8c 
nabeanc  latcra  circa  angulos  C  xqualct  rcciproca, 
lioc  cft  ita  fit  DC  ad  CE,  ficut  GC  aJ  CF,  dico, 
A  &  B  cfTc  xqualia. 

Dcmonftf.  Anguli  C  ira  conjungantnr  ,  ut  li- 
nci  DCE  faciant  unam  lineam  ;  luiic  lincar  l  CG 
ctiam  unam  lineam  cfiicienc  i  nam  li  F  C  produ- 
Aa  hon  cadcrct  fiipra  CG  ,  cadat  in  H,  igitur  an- 
guli  oppofiti  HCE  ,DCF  {per  xj.  i.)  xquale^ 
cirent  contra  fuppofitioncm  ;  cum  anguli  C  &  B 
fupponantur  zquales,  petficiatiu  igitur  parallclo- 
gramniurB. 

Dcmonftr.  Quia  A  &  B  funt  :fcqualk  :  crit  uc 
A  ad  I.itaBadl,  (/»«-7.5.  )fed(/>*ri.)utA 
ad  I  ,  fta  bafij  D  C  »d  bafin  CE  ;  5c  ut  B ,  ad  I  j 
ira  bafis  GC  ad  bafin  CF  ,  igitur  ut  DC  ad  C£  , 
ira  GC,  ad  Cf .  quod  cft  primum. 

lo  cJdcm  conftniftione  fi  latera  rccipioccn- 
tur  ,  hoc  cft  fic  ut  DC  ad  CE  ;  ira  GC,  ad  CF  ; 
dico  A  &  B  iqualia  cllc.  nam  {ptr  1 . )  ur  DC  ad 
CE,  ita  A  ad  I,  &  ut  GC  ad  CF ,  ita  B  ad  I ;  crgo 
ur  A  ad  I,  ita  B  ad  I  j  quarc  {ptr  i.)  K  »  6c  t 
equalia  fiuit. 
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PROPOSITIO 
Thcorcma. 


XV. 


t^AUm.  Et  iriMniHls  <fmorum  rectproc*  Junt 
imtr»  circ4  Mf»lmm  eqM»l*m,  ttjMtt»  fitntx 


Elementorum  Jbucj 

CE  rocdiis  fiit  tc^bngulum  H.  dico  G  &  H  dte 
xqiulia. 

Dcmonftr.  Cuihcniih  rcaangiiU  O  &  H  fint 
«quianguU  ,  &  Utcti  11111  t(u;iptoca  ncmpc  ut 
A  B  fld  CD.itaCEad  Af,{ftr  i^)  G  ScH 
jcqualia  ctunt.  , 

Sccundi»,  fi  G  &  H  xqualia  fint  {ptre*nitm) 
erit  ut  AB  ad  CD  ;  ita  CE  ad  AF. 

C  O  R.  O  L  L  A  R 1  U  M. 
Ex  hdC  frofofittcni  itwunflrMmr  rcguU  trimm 
in  tjUA  tUitt  irilfms  nmmtrtjj^ut^iiur  fuartMS  pr»- 
porntnsUs.  (i  tnim  dtniur  ires  riMmtrt  AB  4,  CO 
X,  CE  6,  AF  j  ;  f «»  uitimus  tgntriiHr.  mutitpli- 
c»  6  pir  i,  fit  1 1.  rtSiangulum  H.  ^utU  cum  fu 
tifMAle  ipji  G*  h  'btiur  ritUngMlum  G,  ifliut  iii*m 
I X ,  cMfMJ  Imms  AD,tfl  4.  itvuL»  i  i,  ptr  4.  ©•  fr9- 
vtnii  dthtd  Uius  Af,  futd  tjl  j. 

PROPOSITIO  XVIL 
Theotema. 

Si  trts  linti  pr»p»rii»n*Us  fittrint ;  irit  rti\Ang»- 
lum  fnb  txirtmis  ,  difMstU  fu*drai»  midtd.  Et 
vtcijjim  fi  ^MtdrAtMm  mtdu ,  &  ritiangMiMht 
fuk  ixtrimisfint  a^ujUa  i  tris  hitea  prop»riu~ 
nalis  irmnt. 


Smi  ttiangula  A  &  B  xqualia ,  quonim  angu- 
li  in  punOi)  D  fint  xqualcj,  dico  iatcra  circa 
«qiialcs  ajigiilos  edc  rcLiproca  ;  lioc  cft  ita  efle 
CD  ad  DE,  ficut  DF.ad  DC.  Conjungantiir  .m- 
£uli  «qualcs  ,  ita  ut  fiiu  oppofiti  ,  &  licut  ptius 
CDE  ctit  una  Unca  ,  &  GDF  alia.  ducatUrquc 
Jinca  G  E. 

Demonftr.  Quia  ttiangula  A  ,  &  B  fimt  arqua- 
lia  ,  ita  crit  { ptr  7. 5. )  A  ad  H  ,  ut  B  ad  H  ,  fed 
quia  A  & H  h >bent  eundcm  vcrticcro,  G  ;{ptr  \.) 
crit  ut  A  ad  H  ,  ita  bafis  CD ,  ad  bafin  DE  :  & 
quia  B ,  &  H  cundcro  habcnt  verticcm  E  ;  crit 
{ptr  ew.dem  )  ut  B  id  H  ,  ita  bafis  DF  ad  DG> 
igitur  cft  GD>  ad  DE  ;  ficut  DF  ,  ad  DG. 

Sccund^,  rn  cidcm  fitppofitionc,  dico  fi  btera 
reciproccntur  hoc  cft  fi  (it  CD  ad  DE  ,  ut  DF  ad 
DG.  triangula  A  &  B  ciTc  zqualia. 

Dimoi\ftr.  Cmnenimfit  ut  CD  adDE,ita 
DFadDG,  &  ficm  bafis  CD,ad  bafin  DE , 
(piri.)  ita  fit  A  ad  H  ,  &  ficut  DF  ad  DG ,  ita 
fit  D  ad  H  ,  ita  crit  A  ad  H  ,  ficut  B  ad  H,  igitut 
( pfr  9.  j . )  aiangula  A  &  B  fiint  zqualia. 


PROPOSITIO  XVL 
Tbcorema. 

Si  fUMtuor  linia  proporiionalis  fiterint ;  rtilangu- 
lum  c»nlenium,f»h  txtrtmi*  :  atfualt  efl  riElan- 
gul»  contintB  fub  medtis.  Ei  vicijfim  fi  reRan- 
gula  fub  ixtrimis  dr  fMh  mediis  a^uaUa  fint, 
lined  pr»ptriitnal»s  ermnt. 


A 
D 
D 
B 


B 
E 
E 


SU  ut  AB  ad  CD ,  ita  C  E  ad  A  F .  &  ex  AB, 
M  cxiwaas  fi«  tQaanguUun  G  ,  itcm  cx  CD, 


Sit  AB  ad  DE  ,  ficut  DE  ad  DC. 
dico  fi  ex  AB  ,  &  BC  cxtrcmis  fiac 
rc£kangulum  illud  clfc  xquale  qua- 
dt.ito  Uncz  b  E.  fiinutur  Imea  DE 

Demonftr.^Quia  ita  cft  AB  prima  ad  firamdam 
DE  ;  m  fi:amda  DE  ad  BC.  ( Ptr  .  <5. )  reaan»u- 
la  fub  AB,  BC,  Sc  fub  DE ,  DE  funt  zqua  u :  fcd 
rcdaneulum  fi.b  DE  ,  DE  cft  ejus  quadratutn, 
ig.tnr  aaangulum  fub  AB,  BC  cxttcmis,  zquale 
crt  quadraio  mcdir  DE. 

Viciffim  fireftangulum  fub  cxtremis.  zqualc 
fit  qiudtato  mcdiz  ctit  {  •  6- )  AB  ad  DE. 
ita  DE  ad  BC  ,  quod  eft  eas  luicas  proportJona- 
lcJclTc. 

PROPOSITIO  XVIIL 
Problcma. 

Suptr  iata  reUa  itfcribtre  iate  rtnHinl»  fimili 
Jimiliterjue  pcfium  reaitineum. 

Ji.  BC  F 

Sit  datareaa  A  B  \  fuper  quam  dercribcndum 
cft  rcililincum  fimile  rcailinco  C  D.  div.datui 
CD  in  trianguli ,  dufti  fcilicct  lincJ  FE  :  &  »u- 
pra  lineam  AB  fiant  duo  anguli  ABH,&  A  zqua- 
ics  angulis  CFE,  &  C  j  quirc  ( per  j  1.  i  •  J 
gula  ABH  ,  CFE  «quiangula  funf. 
guli  HBG  ,  BHG  ,  zqualcs  angulu  EFD » . 
funt  ctiam  tt.angula  HBG,  EFD  zquiangula.  d.co 
rea.lincum  AG  fimile  cftc  rcailmco  CD. 

Dcmonftt.  Cum  aianguU  pariijdta  utr.ufque 

polygoru 


nt  xquiangula ,  paret  tota  polygona 
gul.i. 

.lia  ttiangula  ABH,CP£  funt  «quian- 
per  4.6.)  ut  H  A  ad  A  B  ,  ita  E  C 
it  A  B  ad  B  H  ,  ita  C  F  ad  F  E  ;  item 
la  H  B  G ,  E  F  D  funt  arquiangula  ica 

B  G,  ut  EF  ad  Fp.  crgo  ( per  n.  c) 
5  ut  A  B  ad  B  G  ;  ita  C  F  ad  F  D. 
iliquis  latcribus  :  igitur  duo  poly- 

&  angulos  acqualcs  ,  &  b.tcra  cir- 
foruonalia;  crgo  pcr  {def.i.)  func 

OPOSITIO  XIX. 

Theorcm.i, 

w/m  fiint  in  duplicMta  ratione  Ute- 
ruTH  homologorum. 


Liber  VL 


t6y 


iiIaA^CDEF,  fimilia.  id  cft  fint 
co  rriangulum  ABC  ad  D  E  F  ha- 
duplic.ntam  iilius  quar  cft  bafis  BC 
loc  cft  li  BC,  clfet  dupla  ipfius  EF, 
C  clFct  bisduplmnttianguli  DEF. 
igulum  A  B  C  elTet  xqualis  altitu- 
gnlo  D  E  F,  cum  boTis  B  C  fit  du- 
;  iriangulum  A  B  C  efTet  duplum 
■ ,  quia  vero  duplo  altius  eft ,  erit 
fiat  igirut  ut  BC  ad  EF,  ita  EF  ad 
iico  ABCnd  D  E  F  habcrc  ratio- 
1  rationis  B  C  ad  E  F ,  hoc  cft  e/Te 
&  hoc  eft  h.nbcrc  rationcm  dupli- 

^iia  ang  ilus  C  cft  arqualis  .ingu- 
tione,  cft  ut  BC  ad  EF  ,  ita  E  F 
ncm  B  C  ad  E  F  ,  cnm  tri.mgula 
^^{pn  irafic  ACadDF.  ita 
^  DFjficut  EF  ad  CG.icitur  trian- 
'  F  E  habcnt  circa  angulos  «quales 
ciproca :  [erp  per  i  y.)  fimt  xqua- 
triangulum  A  B  C  ad  triangulum 
undem  ■vcrticcra  A  (per  i.)  ut  ba- 
CG,  igitur  triangulum  A  B  C  ad 
F  i  crit  ut  BC  ad  C  G,  quod  crac 


POSITIO  XX. 
Theorema. 

•  in  totidem  /imiJia  trianguUy  ho^ 
\viditntHr.  Et  polygona  fimilia  du- 
nt  rationem  laterum  homolo^otHrn, 


ie: 


I 

Sintpolygona  fimilia  A  &     .  dico  ea  divid! 
oilc  m  toctdcm  trrangula  fimiUa.  qux  fint  fiimi- 
lcs  partcs  Uiorum  totdrum.  ducantut  aiilh  line» 
CK,  KD,  HF,FI.  «^iincac 

Dcmonftr.  QuJ^  polygona  A  &  B  fimt  fimilia 
iper  i.  def.)  anguli  L  &  G  cnmt  a:quale$,  crit- 
quc  ut  KL  ad  LC,  ita  FG  ad  GH,  quare  (perC) 
tr;angula  K  L  C  ,  F  G  H  xqniangula  crunt.  Ita 
oftcndam  triangula  KED,  &  FKI  cflb  etiam  arqui- 
angula.  &  quia  totus  angulus  C  crat  scqualis  an- 
guTo  H,  &  totus  D  toti  I  {per  eandem  def. ;  &  an- 
guli  L  C  K  ,  G  H  F  fijnt  arquales  ;  item  K  D  E, 
&  F  I  K  ,  cum  trianguLi  fint  ortcnfa  xquiangiila, 
erunt  anguli  KCD  ,  Kl5c  anguhs  F  HI ,  F  i  H 
arquales,&  trianguhim  KCD  acquiangulum  trian- 
gulo  FHI.igitur  omnia  triangula  funt  fingula  fin- 
gulis  fimilia. 

Dico  fi:cundo,  ca  cftc  totis  propbrtibiialia,  hoc 
trt  ut  tota  polyJ»ona  fiint  inter  fc,ita  trianglila 
fibi  refpondchtia. 

Dcmonftr.  Quia  polygona  funt  fimilia ,  ita 
erit  LC  ad  CD  ficut  GH  ad  H  1  •,  &  pcrmutan- 
do  (per  16. y.)  tatio  LC  ad  G  H  cadcm  erit  ac 
CD  ad  HI.  fcd  triangulum  K.  L  C  ad  triahgulum 
FGB  fimile  ;  cft  in  duplicata  rationc  latcris  L  C 
ad  latus  GH  ,  &  triangulum  K  C  D  ctiam  in  du- 

f)licata  ratibnc  brcris  CD  ad  H  L  igirur  triangu- 
um  KLG  ad  triangulum  FGH  erit  ut  KCD  ad 
F  H  I,  &  ita  oftendaro  etiam  ellc  K  E  D  ai  F  K  I. 
quare(^fr  11.5.)  ita  crunt  omnia  iriangula  po- 
lygoni  A  ad  polygonum  B,  ilcut  unum  ex  triangu- 
lisi  ad  criangulum  fibi  rcfpondens. 

COROLL  ARIUM. 

Ex  eo  fetjuitur  gudcumqMe  reElilinea  jfimilia  ,_/# 
hdhere  in  ratione  dtiplicata  laterum  homoh^orum  : 
nam  fe  hahent  ut  triangulnm  ad  triangulutn  ftbijt- 
ptile  (fu£  (pcr  ip.)  funt  in  raitone  duplicata  latt^ 
rum  homologorum. 

Sccund6,  fi  trcs  lihex  fint  continuc  proportio.1 
nlles  \  ctit  ut  prima  ad  tcrtiain  ;  ita  quzcum- 
quc  figura  rcikilinea  fupra  primam  dcfcripta ,  ad 
hguiam  fimilem  fupra  fccundara  dcfcriptam ,  fic 
enim  erit  in  ratione  duplicata  laterum  homolo^ 
gorum. 

PROPOSITIO  XXI. 

Theoreraa. 

ReQilinea  eidem  fimilid  inter  fe  ftthilia  fiini. 

Sint  reailinea  A  B  C,  D  E  F ,  eidem  redilincd 
GHI  fivuiha :  dico  ea  inicr  fc  fimiha  efTc. 


X  iij 


Dcmonftfi 
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Elementorum  Euclidis 


Demonftr.  Angnli  A  &  Dfiidarx  G  funt  *qua- 
lia:  quarc  int«  fc  xquilia  funt,  &  ka  <ic  aliis,  & 
quiacftO^rr  6  dtj.x.)  uc  GH  aJ  Hl,  ita  ABad  BC, 
&  ctiatn  DE  ad  EF,  ita  et"  AB  ad  BC  ,  ficut  DE 
ad  E  F  ,  &  ita  dc  aliis  latcnb  is ;  quarc  reailinea 
ABC,  DEF  ( p*r  6  def.t. )  iia^^^  funt- 


PROPOSITIO  XXII. 
Thcorema. 

Si  tjMinw  lintt  frtftTtitnnUs  ftnt ,  f9lygen*finu- 
iiA  fitprd  lUdi  dtfiriptUieruni  prtporKQnMlttS^i- 
ttfftm  fi  p»  ygonA  fimtliA  fnprA  ^uttuor  Jintsi 
lle/eriptd  Jint  prepwiitiuUiA ,  lint*  frtptrtitnM- 
Us  triutt. 


L 

M  1 

» j 

^  1 

Sint  parallclogramma  A  fl£  Bxqoiangula.  dico 
rationcin  A  ad  B  coniponi  ex  raiionc  CD  ad  DE« 
&  rntione  DF  ad  DG.boc  eft  fi  fiat  «t  CD  ad  DE, 
ita  H  ad  I,  &  ut  F  D  ;id  DG  ita  I  ad  K.  ita  cflc  A 
ad  B  ut  H  ad  K.  Conjungantur  tuini  p.irallclo- 
gramma  ptopc  angulos  zqualcs>ita  ui  CDE.FDG 
compon.int  rcftas  lincas. 

Dcmonftr.  Quia  (ptr  i.;  cft  utCD  ad  DE,  iti 
A  ad  L,  ut  autcm  CD  ad  DE ,  ita  cft  H  ad  I ,  iia 
erit  A  ad  L  ficut  H  ad  1  j  &  quia  ctiam  ( ptr  i.) 
ita  cft  L  ad  B ,  finit  bafis  F  D  ad  D  G  ,  ut  autcra 
F  D  ad  DG  ;  ita  cft  I  ad  K.  criint  ttcs  qu.intita- 
tcs  A,  L,  B,  &  ahx  ircs  I,  K,  ita  ut  fit  ut  A 
ad  L,  ita  H  ad  1.  &  ut  L  ad  B  i  ita  I  ad  K  ,  igituc 
cx  acquo  (pmi.  5.)  ctit  nt  H  ad  K  ,ita  A  ad  B. 
ratio  autcra  H  ad  K.  cotnponitur  cx  rationc  H 
ad  I ,  hoc  cft  CD  ad  DE  ,  &  rationc  I  ad  K  ,  hoc 
cft  FD  adDG  :  igitur  ratio  A  ad  B  componitur 
cx  rationibus  CD  ad  DE,  &  DF  ad  DG. 

BBBBgawWg  g^BBaQBgBBBBiroBlg-gg-flBBBg 

PROPOSITIO  XXIV. 

Thcorcma. 

/n  emm  paraMegrMmm»  pMrMlleloffrMmms  (jutfiint 
eirf*  iijtmetrHM  ,  &  w»  .  &  ■ 
fint  fimilid. 


Situt  A  6  ad  CD  ita  GH  ad  KL  dico  fi  fupta 
AB,  &  CD  fint  dcfcripta  polygon.i  fimilia  E  ,  Sc 
F ;  &  fupra  G  H  ,  K  1  alia  fimilia  L ,  &  M  i  clfc 
iit  E  ad  F,  ita  L  ad  M. 

Dcmonft.  E  adF  (ptr  ctroU.x.)  cft  in  dupli- 
cata  ratiohc  ,  rationis  AB  ad  CD  ,  fcd  cadcm  cft 
tatio  G  H  ad  K  I,  ac  ratio  AB  ad  CD,  igituc  E 
ad  F  eft  in  duplicaia  ratione  rationis  G  H  ad  KI« 
fed  ctiam  L  ad  M  cft  in  duplicata  ratione  ratio- 
tm  GH  ad  KL  igitur  cft  ut  E  ad  F  ;  ita  L  ad  M. 

Dico  fccundb,  fi  fic  ut  E  ad  F  i  ita  L  ad  M.  ita 
ttiam  effc  A  B  ad  CD  •,  ut  GH  ad  KI. 

DcTOonftt.  Cum  cnim  racio  E  ad  F  ( ptr  et* 
••cO.i.)  fit  duplitata  rationis  AB  ad  CD ,  &  ra- 
tio  E  ad  F,  fit  cadcm  ac  ratio  L  ad  M ,  ratio  L  ad 
M  dtiplicata  crit  rationis  A  B  ad  CD.  fcd  etiani 
'Wo  L  ad  M  (  prr  coroll.i.)  cft  duplicita  rationis 
GH  ad  K  l :  igiiur  rationcs  AB  ad  C  D  i  &  GH 
•d  K  I  funi  ei  Jcro. 

PROPOSITIO  XXIIL 
Theorana. 

PMTAiUlogramma  t^„Uv^uU  rAiionem  h«htnl  :  tx 
iMitHm  Tntionibm  compofitAm. 


tn  parallclogrammo  AC  fint  cifca  diamctriira 
BD  p.ir3llelogramma  EF  ,  GH  •,  dicoea  &  toti  Sc 
confcqucntcT  intcr  fc  clTc  fimilia. 

Demonftr.  Parallclogramma  EF,8:  AC.angu- 
him  B  communcm  hnbcnt  &  proptcr  parallclas 
H  E  ,  D  A>  angLili  BEl  &  A  cxtcrnus  Sc  mtcinu» 
(  ptr  19. 1.)  fimt  xqualcs ;  iginir  funt  «quiangula- 
Deinde  in  triangulo  BAD,  cum  linea  E  H  ht  pa- 
rallcla  latcti  AD  crunt  {per  eoroll.^.)  tri.-ingula 
BEI.  BAD  xquiangula  ic  {  per  4-)  ent  ad 
Ei ,  ita  AB  ad  A  D  ;  igitut  latcra  paralWogram- 
morum  A  C  ,  E  F  proportionalia,  alia  ctiam  la- 
tcta  eodem  modo  (e  h.ibcnt ,  cum  54-  'J 
•ppofica  lateta  fini  zcjiwilia ,  igitur  A  C ,  &  EF 

fui»t 


Diqitlzed  b' 


Liber  VI. 


fanr  fimilia  eoiem  moclo  oftcnJam  A  C,  &  G  H 
effc  Cmilia :  crgo  EF,  &  GH  funt  fimilia. 

PROPOSITIO  XXV. 
Problemi. 

Cnniiucrt  rclUlinf'"  tqimU  date,  ^  idttn 

Jimile. 
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Sir  conAiroendinr.  rc^^itincnm  xquaic  ciato> 
A  i  &  fimilc  ipfi  B  fupra  CD,  f.ic  (  f rr  J4.  i .)  pa- 
rilielogriinmum  CE,  xqualc  rcAilinco  B,  &  fu- 
pra  DE  In  ikio  angiilo  N  dat  parailcloerammum 
D  F,  xquale  ipfi  A.  hoc  cd  ita  ni  anj^iiTus  D  E 
fit  zqualis  ipfi  N.  fic  enim  CDH ,  ent  una  linca. 
intcr  lineis  CD,  DH ,  quacratur  ( per  i  j.)  media 
proportionalis  j  fitquc  KL,  fupra  qu.im  {ptr  18.) 
nttic£lilincuro  0,fimilc  ipfi  B.  dico  O  clfc  xqua- 
k  rtailineo  A. 

Demonftratio.  QtiiaKL  cft  roetiiaproportio- 
naJis  inrcr  CD  &  DH ,  erit  ut  C  D  ad  K  L ,  ita 
KL  id  DH,  &  (per  twrtl.x.  10.)  crit  polygonum 
fupra  priinam  C  D ,  qiiod  cft  B  ,  ad  polygonum 
/iroiJc  ftipra  fcciindam  K  L  ,  dcfcriptum  quod  cft 
O,  ut  priina  CD  ad  tci  tiam,  fed  nt  C  D  ad  D  H 
( pir  I.)  ita  eft  C  E,  ad  D  F.  igitur  ui  B  ad  O,  ita 
eft  C  E  ad  D  F  ,  fcd  C  E  cft  xqualc  rciailinco  B , 
&  D  F  ipfi  A  ,  igitur  ut  B  ad  O,  ita  B  ad  A.  qua- 
re(/>rr9.  j.)  A  &  O  xqualia  funt.  Scd  O  £a- 
^ttim  cft  fimilc  ipfi  B  iginir  O  cft  zqualc  rcAili- 
nco  A,  &  firaik  rcftilmeo  B. 

«WtM  M»1«»  .«««M  «M IM  «»4W  6«  ««M» 

PROPOSITIO  XXVL 
Theorcma. 

S»  intrA  pArAlUUgrammMm,  aUud  miniu,  &  fmil» 
ctn/liiHMtur  ,  ftmmunem  ^r^jn/nw  cnm  illo  h«- 
'tn  ■•  dtmtitr  mA]»rit ,  trMjit  ptr  «ntuUt  mi- 
ntriti 


Sit  patalUlogrammum  A  C  ,  intra  quod  fit 
>'iud  fimilc  D  G.  communem  habens  angulum 
D.  dico  diaiiKtnun  D  B  uanfire  pci  G  angulum 
minotis. 


Dcmonftr.  Si  enim  non  rranfit  pcr  G,  tranfcat 
pcr  I ,  ita  ut  fit  di.imctcr  D  I  B.  Ducatur  linca 
pcr  I,  par.illclalinca:  H  D,  fiatquc  paraUclogr.Tm- 
inum  D  1  qiiiKl  ( ptr  14.)  ctit  limilc  toti  ,unde 
crit  ut  H  I  ad  HD,  ita  AB  ad  AD ,  fed  ut  A  B  ad 
AD  i»  fupponitut  HG  ad  HD  ,  curo  GD  fiippo- 
natur  limilc  toti  A  C  .igitur  crit  ut  I  H  ad  HD, 
ita  GH  ad  candcm  HD,  qnare  ( p,r  9.5.)  GH.IH 
circnc  xqualcs  iKin  igitur  tranfit  D  B  pci  aliud 
pundum  quam  pcr  G. 

«•»«H«MM»M»fM«»CMi««»««»««  «M«a» 

Pkop.  XXVII.  xxviii.  XXIX, 

Rclinquantur. 

Pft.OPOSITIO  XXX. 
b*tMm  lintdm  txtrtma^MC  mtdia  rttiant  ftetri. 

Sit  fccanda  reda  A  B  ,  ita  ut  tota  A  0 
8d  majus  fcgmcnturo  A  C  ,  candcm  ratio- 

Incm  habcar,  ac  majus  fcgmcntum  AC  ad 
minus  CBitafccetur  (^er  n.i.)  utrc£ban' 
_;_  gulum  fub  toti  A  B  ,  &  minori  fcgmenio 
CB  xqualc  fit  quadrato  fcgmcnti  AC,  di- 
co  fiflum  etfc  quod  jubctur. 

Dcinonftr.  Quia  rccUnguliim  fiib  AB, 
CB  ,  xqualc  cft  quadrato  redx  A  C ,  ita 
crit  (f*r  17.)  AB  ad  A  C  ,  ficut  AC  ad 
CB  quod  facicndum  ciat. 


PROPOSITIO  XXXL 
Thcorcma. 

fn  tritngulit  n{ljuifmlii  rtlUlintum  fntdvis  fxpr^ 
hifin  dtfcriptmm  ,  dijiiitlt  tjl  rtiiilintis  fimtlibllt 
fitprn  Iditrd  dtftriftis. 


6 


Sit  triangulum  ABC  cujus  angulus  B  A  C  fit 
rcaus.  diao  rcailincum  quodvis  D  fupra  bafia 
BC  dcfcriptum ,  xquale  etlc,duobus  reajlincis  fi- 
milibus  E  &  F  dcfcriptis  fupra  latcra  AB.  AC. 

Dcmonftr.  RcAilinca  F,E,  D.  fimilia  ,  lunt 
Iptr  10.)  in  duplicara  ratione  laterum  BC,  AC, 
AB  fi  aiitem  loco  illorum  fupra  cadcm  latcra 
dcfaibcrentur  quadrata  i  clTcnt  criaro  {  per  tM- 
dim)  in  duplicati  rationc  eovumdcm  Litcrum  : 
ioiturrcailiUD.E.F  ;  fc  habcnt  ut  auadrata. 
S^cd  quadtatum  bafis  B  C  [ptr  47.  i-)  elfet  xqua- 
lc  quadra(*s  latcrum  BA,  AC  ,  igitur  rcdblmeum 
D  cft  xquak  rcailincis       F  fimul  fumpas. 


PROPO 
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PROPOSITIO  XXXIL 

Rclin<}uatur. 
PROPOSITIO  XXXIIL 
Thcorcraa. 

iu  timlis  t^tulikm  ,  MnguUfive  ctntrn,  fvt 
sd  ptripheriMm  ctnSlitiui  tMndim  hdktnt  rmit'- 
ntm  y  MC  MTcm  tpiibm  infUiMnt  ,  fiQertt  ktu 
tmuUm  bMkint  rMtititim, 


Sint  «qualcj  circuli  A  B  C ,  p  E  F ,  in  qaibi» 
Cnt  anguU  ad  ccnua    G  C  ,  E  H  K.  dico  ita 


eflc  arcum  B  C  ad  arcmn  E  K  ficut  angulus 
B  G  C  ad  angulum  E  H  K  ,  nam  fmc  atcus  E  O,  * 
O  F,  F  K^quzcunu^uc  parics  aliquotz  arcus  EK, 
£nt  vcrbi  gratiatcttix.  dudbs  lincis  H  F ,  H  O» 
«juia  arcus  E  O  ,  O  F  ,  F  K  fui«  a:quales  angtili 
EHO,  OHF,FHK(p»r  17.J.)  fum xqua- 
lcs-,  atque  adeo  qualibci  icrtia  pars  arcm  E  H  K, 
ponamus  araim  F  K  quatcr  tnvcniri  in  arcu  BC, 
ita  ut  I  C,  L  I ,  M  L,  BM  fim  cqiulcs  arcui  FK 
dudlifquc  lincis  G I  ,  G  L  ,  G  M  ficnt  qnatuor 
angiili  BGM,MGL,  LGI.IGC  xquales 
angulo  FHK  ',  ctgoquoiics  in  trcu  BC  invcnicur 
arctis  F  K,icrtiapars  arcus  EK  ,  toties  inangu« 
lo  B  G  C  invcnitui  angulus  F  H  K  i  tcctia  pars 
anguii  E  H  K  ,  &  qiiod  dixi  de  tcrtiis  pattibus 
idcm  odcndi  potdl  de  quibuflibct  aliis  partibut 
aliqucxis  :  igituc  {per  t.  dtf.^.  )  ut  aicus  BC 
ad  araim  E  K  ,  ita  angimis  B  G  C  ,  ad  angulum 
E  H  K.  idcm  diccndum  dc  angulis  A,  &  D,  qui 
cum  fint  mediz  panes  angulorum  B  G  C,  E  H  K 
(  per  10, 3 .)  eandan  ciun  ipfis  lationcm  habe- 
bum. 

Idcm  diccndiun  dc  fcdtoribus  A  G  C  ,  E  H  K. 
nam  fcAorcs  I  G  C ,  F  H  K  xqualcs  funt ,  cum 
Cnim  dudis  reftis  iC,  FK,  quxdu£lx  non  funci 
in  triangtilis  ic£kilinci$  IGC  ,  FHK ,  latcra  pro- 
ptcr  zqualitatcm  circulorum  fiiu  xqualia ,  &  an- 
guli  IGC  ,  FHK  fint  xquales  ,  ctunc  ( per  4.  i.) 
triangula  zqoalia  ,  &  bafcs  I C  ,  F  K  xqualcc 
crunt ,  oux  ex  drculis  zqualibus  (peri^^.) 
^ualia  (cgmenta  aufcrunt  quz  .iddita  triangulii 
cqualibus  ^ciunt  fcdoics  IGC  ,  FGK  zqualcs » 
idcm  probabodc  aliis  parvis  fc£bQribus  ,  quare 
fe&ox  totalis  B  G  C  totics  tcrtiam  partem  lcdlo- 
ris  £  H  K  contincbit ,  quotics  arcus  B  C  conti- 
net  tertiam  partcm  arcus  E  K.  quare  fcdlorcs  Sc 
arcus  ( per  j .  def.j .)  in  cidcm  rationc  cnint.  Idcm 
intclligcndum  de  fcilotibus,  angulis  >  tc  atcubut 
cjufdcm  ciiculit 
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E  U  C  L  I  D  I  S 

ELEM  ENTOR VM 

LIBER  SEPTIMVS- 


A  C  T  E  N  U  S  cgit  Euclidcs  dc 
priori  Gcometriz  partc  aux  circa 

Slana  feu  fuperficies  verUtur,  rc- 
atqiie  altera  rolidonim.  Cui  ta- 
mcn  do^namdccommcnfurabi- 
libus  ,  &  incommcnfur;ibilibut 
quantiiatibus  ptzmifit ,  co  qtiod  plurima  latcra 
ccgulatium  przfcrtim  cotpomm  incotnmcnfura- 
biles  lincas  contincrcnt.  Nos  alium  otdincm  fc- 
quendum  cxiftittuvimus  >  expcrientii  fcilicct  cdo- 
ai,  in  his  difficultatibus  ita  Tyrones  implicari,  ut 
in  iis  cnodandis  initio  tempus  terant.  Pizfcrrim 
cum  fctc  tota  mathcfis  ab  h.ic  incommcnfurabi- 
lium  doilrina  ita  parikm  pcndcat }  uc  finc  iis  fcri 
koca  dcmonftrccur.  Nc  quid  camcn  in  hoc  noHro 
opcrc  dccflc  vidcacur  Euclidem  rcfiunimus ,  & 
quanci^m  poirunius  claic  explicamus. 

Hefinittents . 
Unicas  eft  fccuiidum  quam  unumquodque 
i^tur  umun.  Ncmpc  ab  unicace  dicicur  unus  ho- 
mo ,  unus  Jeo ;  unus  lapis.  Hzc  dcfinitio  dat  pri- 
mam  tanium  unit.-itis  cognitioncm ,  quod  in  prz- 
fcnti  maccria  fiifBcit,  uivtacem  enim  per  fe  mclius 
coRiiofcimus,  quim  cx  quacumque  dcfinirionc. 

Numctus  eft  cx  uniutibus  compofita  multi- 
tndo.  UnAt  itt  habtt  pArttt  t^uot  unuMttt ,  dtno- 
minAiiontm^Mt  hdibti  tx  mHltiiudine  Hnimium.  Ex 
fuoftijuiiur  omntt  numtrot  inttr /i  commin/Hrd- 
kilts  efft ,  rum  tos  unittu  tneti*tur. 

Pars  eft  numcrus  nurocri ,  ininor  majoris  cum 
minor  mctitur  majorcm.  Stu  p*rs  mlitfHot*  ( t» 
tnim  inttlli^iiHr  )  ^uotiti  it*  mintr  numtrm  cum 
tnMfore  compjtTMtHr ,  Ht  *li<}uoiiti  fumpim  eum 
frticiu  *d*^i :  Ht  4  efi  p*rs  nmmeri  1 1, ,  qui* 
nmmerm  4  ter  fiimptui  *d*^mai  1 1.  P*rs  fimilis 
mJifuot*  ,  e*  tfi  qu*  toties  in  fmo  i»io  contintiur 
tu  *li*  tn  fuo. 

Partes  autctn  atm  non  mctitur.  Stm  tjl  minor 
timmerus  eomp*r*tms  cmm  m*\«re^mem  Mnfuotits 
rtpttiiHi  non  *d*ifm*i  ,mt  f  tfl  p*rtts  ,  ftm  p*rs 
*ii^H*nt*  numtri  1 1. 

Mulciplex  eft  majot  minotis ,  cum  minor  meti- 
tut  majorem.  Stu  ifl  m*'\or  numirut  comp*ruiui, 
emm  fu*  p*rte  *li^moS* ,  ^u*m  mltquotits  fcilitit 
eentinti  tx*ili, 

Numcnis  pat  eft  qui  biiariam  dividi  poceft} 
Tel  quem  binarius  mccicur. 

Impar  qui  bifariam  dividi  non  poteft  ;  vel  qui 
unitatc  diCrt  ^  pati. 

Parttet  par ,  eft  numems ,  quem  numeru»  par 
metitut  per  numcrum  p:ircin ,  ut  j  1 ,  tjutm  nm- 
merms  p*r  4  ,  mentur  per  8  numirum  p*rcm. 

Paritct  impar,  cft  numetus  pat ,  qiicm  numc- 
rui  par  metintr  pei  imparcm  ,  mt  to,  qutm  4  nu- 
$itMr  per  j. 
T»m.  I. 


Impaticct  impar,quem  impar  pcr  impatem  me-  10 
titur  i  M/  15  ^utm  j  metiimr  per  f. 

Primus  numctus  abfolutc  dicitut  is  quem  fola  1 1 
unitas  mctitur ,  mi  1,  j.  j.  7. 1 1.  i  j  ,^mi*nmll*m 
h*hent  p*ritm  *Iii)mot*m  mnit*tt  m*\*rtm. 

Numcri  primi  intcr  fe,  feu  rcfpt&ivc.quos  fb-  i  x 
la  unitas  meticui }  netnpe  qui  nuUam  pattcm  ali- 
quotam  communcm  habcnt  majorciTi  uniiate ,  ut 
j  &  j. 

Compofitus  numcrus  abfoluce  dicicur  ,  quem  ij 
non  fola  imitas  mecicur,feu  qui  parccm  aliquocam 
babccmajorcm  uniute,ut  4  cujut  binacius  eft 
pars  aliquota.  Undc  omnis  numcrus  par  fuprabi- 
narium  compoficus  cft. 

Compofici  numeri  intcr  fc  funt  quos  numetus  14 
atiquis  ut  communis  meiifura  tnetitur,  fcu  qui  ha- 
bcnt  parcem  aliquocaro  communcm  majorcm  imi- 
tace  i  ut  numeti  15  8c  14^  habcnt  cnim  tcmarium 
communero  paneiti  aliquotam.  ' 

Numcrus  numcrum  multiplicare  diciiur  ,  cum  1  jj 
totics  multiplicatus  fumitur  quot  funtunitatcs  in 
mulciplicantc  ;  ut  nuroerus  j  mulciplicarc  did- 
nir  numcrum  4  ,  cum  toties  futnitur  4 ,  quot  func 
unitates  in  nuroao  j.  Ex  quo  fcquitur  numcti 
producfVi  II  multiphcatum  ,  cfTc  fimilcm  paitan 
aliquotam  ac  unitas  roultiplicantis  \  ncmpe  quo- 
ties  unitas  cft  in  multiplicante  totics  numctus  4 
cft  in  produflo.  Qtiarc  cadcm  cft  ratio  unitatis  ad 
inultipiicantcm  quz  muttiplicatt  ad  ptodr^lt.m. 
Idcoquc  in  mulciplicaiione  qiizrimus  numcrum 
ad  quan  mulciplicatus  cindau  habcat  rationaiis 
ac  unit.is  ad  multipIicantcm.Exqno  fcquitur  qu6d 
fi  utcrquc  miiltiplic.^ns  &  multiplicatus  fit  intc* 
gcr  ,  nnmcrus  produd^us  major  eiic  inuiciplicaco. 
Si  fit  fradtio  minor  crit. 

Dicimus  item  numcniro  in  numcruro  ducere. 
Dicimus  ctiam  A  in  B  ,  aui  A  pcr  B. 

Plures  numeri  dicuntui  invicem  multiplicari 
j.  4.  X.  fi  primos  duos  invican  multiptices  utfiat 
produdhim  11  pcr  1  multipliccs ,  ot  fiat  14. 
Numerus  numcnim  dividetc  dicitut ,  cum  nu-  id 
inenis  invenitur  indicans  quotiens  divifor  cft  in 
divifo.  Ut  numcturo  1 1  pct  j  dividimus  cum  af- 
fignamus  nurocrum  4  indicantati  pcr  fuas  unita- 
tcs  ,  qaotics  ntuncrus  j  eft  in  divifo  11 » vcl  cft 
invcntio  numcri  qui  ad  unitatem  fe  habcat  "C  di- 
vifus  ad  divifbrem.  Qnod  in  nuineris  vocat  divi- 
fio,  applicatio  dicitur  in  quanticacc  concinuaincm- 
e  applicatur  divifot  numcro  divifo ,  quantitaS 
i.ifi  ut  habcatut  altitudo ,  vel  aliitudini  ut  h»- 
t>catur  bafis. 

Numcnis  planus  cft  illc  qui  ex  mul-  I7 
*      tiplicationc  duorum  numcrorum  pro- 

j  ducitur,  &  nurocri  fc  multiplicaines  di- 

11     cuntui  ejus  btcia.  De  hac  coiifidcratio- 

Y  »• 
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nc  maUiplicationU  jom  diximu»  i..  fccundo  libto 
Eiiclidis,  &  in  Ariihinciica. 

Nuinerus  foJidus  cft  illc  numcru5.qui  cx  tnum 


A 

nnments  14  etit  numetus 


numctorurn  muUi- 
plicationc  oritut, 
ut  Q  ttcs  numcri 
i.j^.  fc  multipli- 
cent  ncmpc  primo 
ft  &  )  fc  miutipli- 
ceni ,  fiatque  nu- 
inerus  6  ,  tum  6 
6c  4  ut  fiant  14, 
(blidu$,&  numeri  i,}^4, 


Quoruili)  idcm  numcrus  xquemultiplez ,  aut  k 
xqucmultipliccs  funt  zqualcs ,  illi  funt  xqu;des. 
i£qualcs  funt  numeri,  qui  ejufdcm  funt  (unilis  j 


diccntur  cjus  latcra. 
tf  Sirailcs  plani  numeri ,  aui  foUdi  lunt ,  qui  pro» 
portionalia  habcnt  latcra ;  ut  numcri  6  &  14 
fiint  plani  fimilcs-,nam  latcra  numcri  6  funt  i  &  J , 
latcra  numcii  14  funt  4  «c  6;  cadcm  autcm  cft  ra- 
tio  X  ad  j  qu«  4  ad  6.  P.ititcr  fi  numcri  i.j.4.  & 
46.  'i  frcerint  nuroetos  14  &  191.  «11»  enint  nu- 
tncri  folidi  fimiles. 

10  Numcrus  quadratus.cft  nuincrus  planus  iqua- 
liiet  iqualis  •,  Scu  nuroerus  pianus  cujiis  latcra 
funt  nim»cri  zqualcs  .  hoc  cft  cx  multiplicatione 
alicujus  numcri  pcr  fcipfum.  Hic  numcrus  radix 
quadrata  dicitur,  ut  4  cujus  radix  quadrata  1. 

11  Nurocrus  aibus  cft  xqualitcr  xqualis ,  fcu 
mimcrus  aiji»$  tria  btera  funt  numcri  zqiia- 
les,  Scu  qui  lit  cx  multiplicarionc  trium  nuroero- 
himzqualium.  Ut  hic  numcrus  8  qui  fit  cx  mul- 
tiplicaiione  binarr)  ter  pofiti  x.  x.  1.  fi  cnim  1 
pcr  1  multipUccs  fiunt  4.  fi  nirfus  4  per  1  multi- 
pUces  fiunt  8. 

XI  Numcrus  petfcftus ,  cft  numenis  qui  omnibus 
fuis  partibus  aliquofis  «qualis  cft  :  Hoc  cft  fi  fu- 
mamr  una  pars  aliquota  cx  xqualibus ,  fcu  ut  ita 
dicam  una  cx  qualibet  fpccie ,  8c  illc  omncs  addi- 
tac  adxqucnt  numenim,  illc  pctfcdus  crit.  Ut  nu- 
mcms  6  cujus  parics  aliquotz  funi  i.  x.  j.  &  illz 
fimul  faciunt  6. 

ij  Numems  numetum  metitur  pcr  numenim  ,pcr 
quemmiiltiplicatus  illiun  proJucit  ,ut  numcrus  j 
nunMrum  t  x  metitur  pci  numerum  4.  pci  quem 
rouliiplicatus  pioducit  numcrum  ix. 

14  Ratio  unius  nurocfi  ad  aUum  ,  cft  habitudo 
unius  nuroeri  ad  alium,  quoad  quantitatcm,  funt- 
que  in  omni  tarionc  duo  tcrmini  anicccdcns  & 
confcqucns. 

*J  In  mirociis  duz  rationcs  funt  zqualcs ,  cxdcm, 
aut  fimilcs  cum  numeri  fucrint  ptoponionalcs, 
fed  ifta  jam  initio  quinti  libri  expofuimus. 

Tcnuini  fivc  radiccs  proportionis  dinmtur  duo 
numcri/juibus  in  cadcro  rationc  minorcs  fumi  iwn 
poirunt.  Mclius  cnim  concipimus  paivos  nume- 
ros.qukn  maiorcs  •,  crgo  melins  adhibentur  uc 
fint  qaafi  legula  cztciorum. 

17  Cum  trcs  nurocti  proportionalcs  fiicrint,  pri- 
mus  ad  tenium  duplicatam  rationem  habcte  dici- 
tur  cjusquaro  habet  ad  fccundum.  Si  quatnor  nu- 
meri  continui  proportionalcs  dicrint  >  primus  ad 
quartum  triplicatara  rationcm  habct  iUius  quz  eft 
primi  ad  fcaindum. 

»8  Q^iotUbct  numeris  ordinc  pofiris,  Ratio  primi 
«d  ultimiun  coraponi  dicitur  cx  rationc  primi  ad 
»cnindum,fecundi  ad  ttrtiura,&  iu  confcquenter. 


A  X  1  O  M  A  T  A. 


p.us,  aut  partcs. 

Unitas  omiicm  numerum  metitur  pet  ipfum-  4. 
nJet  nmtictum ;  ita  tcr  unum,  cfHciunt  tiia. 

Oinais  numenu  fcipfum  metitur  pcr  uniutcm.  ; 
Si  numcrus  aUum  multiplicans  tcrtium  produ-  6 
xerit.metietui  produanm  per  muliiplicatum,  & 
viciflim  tmiltiplicatus  piodu^lum  metictux  pcc 
roultiplicantcm. 

Si  numctus  numctnm  metiatut  per  tcttium,  vi-  7 
ciflim  tettius  cundcm  mctictur  pcr  primum. 

Si  pars  aliquota  multiplicct  eum  mimciaro  pct  8 
quem  roctitut  fuum  totum,  illud  producet. 

Nuracnis  aliqiicm  mcticns,  mctimr  omncm  du-  9 
roerum  quem  illc  ractitur. 

NuiTxrrus  alios  duos  meticiu,metitut  &  nmne-  1  o 
rum  ab  ipfis  compofitum. 

Numcrus  mcdens  toiiim  &  ablatum  metitur  &  1 1 
rcliquum. 


PROPOSITIO  1. 
Theorema. 

f 

Si  frtpindniMr  iuo  numeri,  ijuorMm  minor  it  mM- 
jtri  fimptr  dttrdh«iwr  Alttms /HhirdQiint ,  it* 
Mi  reliquuf  ftrdftdtnitrn  non  mttidiHr  dontc 
nnitdttm  divtm*tMT ,  fnmi  inttr  fi  triuit  hi 
nMwuri. 

Proponanntr  numeri  A  B » 
C  D,  &  cx  majori  A  B  dctra- 
hatur  C  D  quotics  potcft ,  8t 
relinquatur  EB  qui  ex  CD  Ae» 
traharur.rclinquaturquc  FD  ;  q"i  F  D  dcirahatuc 
cx  EB  ,  relinquaturquc  unitas,  hoc  cft  fempcr  in 
finguUs  detraaionibus  aliquid  ielinquarur,doncc 
perveniatur  ad  unitatcm  GB  :  dico  numcros  AB, 
CD  primos  cfle.fcu  non  habcre  partcm  aliqiiotam 
communcm  nujorcm  uniate.  Sitcnim  pais  ill» 
aliquota  comrounis  H. 

Dcmonftratio.  Cum  H  metiatui  CD ,  mcrituc 
&  A  E  qucm  CD  metitut ,  fcd  fupponitui  metiri 
totum  A  B :  cigo  ( prr  1 1 .  Axiem/)  ractitur  &  icli- 
qiium  EB,  itcm  &  CF,  quem  EB  mctitui.fcd  mc- 
ticbanii  tonim  CD,  crgo  mctitur  reliquum  FD  Sc 
EG  quem  FDmcticbatur  :  fcd  jammcticbaiur  to- 
tum  EB  :  crgo  mctitur  uniutcm :  ergo  H  non  eft 
major  unitatc. 


PROPOSITIO  IL 

Ptoblema. 

Numtrerum  eompefliartim  m*xim*m  cimmuntm 
mtnfurnm  invenire. 


A  E— B 

C— F— D 
G — 


■»«kipUces,zquale$  funt.  ^ 


Sint  numcri  compofiti  A  ^ 
CD,  feu  non  primi.quonim  mi-  • 
nor  cx  majore  dctrahatur  ,  al-  . 
temi  quidaiu  dctraaione&  rc- 
liquus  ex  przccdente,  doncc  pcrvcniatui  ad  iw- 
mcrum  FD  majorcm  unitatc,  qui  metianir  exatte 
przcrdentcm  E  B.  dico  F  D  cffc  nwximam  com- 
muncm  racnfuram  numctonim  A  B,  C  D •  '^["T"* 
•ftendo  numeium  F  D  mctiti  numcios  AB,  CD. 

Dcmoiutr, 


Dcroonftt,  Cam  F  D  metiatur  EB,  &EB  mc 
lianir  CF,  FD  mciittur  &  CF.  fcd  roctimr  &  fc- 
ipfumjcrgo  FD  metinir  torum  CD;  fcd  CD  mcti- 
tur  AE  .  crgo  FD  mctimr  AE  &  EB ,  crgo  Sc  to- 
tum  AB.  ad<jo  &  FD  clfc  maximain  communcm 
racnluram,fi  ojim  non  fit  maxima,  fu  G  maxima 
comtmmis  menfura.  Cuir  G  mcriatur  totum  AB 
iiem  CD.  CD  mctitur  AE,  G  rocricrur  AE  creo 
&  rcliquum  E  E  item  Sc  CF .  qncin  EB  mcntur. 
fedmctimrtotinn  CD.crgo  Sc  rcJiquum  FD.Non 
eft  crgo  G  major  quani  F  D. 

CoKOLi.  Nnnicrtu  G  meticns  numcros  A  B, 
C  D  mctitur  F  D  mMimam  coriun  communan 
tncnfuram. 

PROPOSITIO  rij. 
Problcma. 

Trium  numirtrmm  ntn  primarum  imtr  fi  ,  „jxi. 
m*m  (tmmiutm  Menfnrnm  rtptrirt. 

A  «      Sint  niimcri  A.  B,  C  non 

B  D —    P""*'         '"^»  '"quc  invc- 

 E  "'<^<**'""'macomraunisco- 

F  rummciifura.    Prim6  numc- 

,v   ,          .  ^f^x^A&B.invcniararma- 

Jtww  commumj  mcnfura  qux  llt  D  qux  fi  mcri 
turnun^um  C.  habctur  btcntum.  Si  vcr6  non 
n>ctitur,  «juxrarur  E ,  maxima  communis  mcnCira 
^ou^  C  &  D.  dico  E  c<lc  maximam  com- 
mcnfuram  numerorum  A.  B.  C.  PrimA 

Ta 

A    B ,  E  racnetur  ctiam  numcros  A.  B  C 

SlSlr"'™"-'^-'^-     «nm  Fm^: 
J"na  mn)/iira  nuincrorum  A.  B,  C 

^onftr.  Cum  F  mc.iatur  numcros  A  &  B 
S^t  c.^^?-""""^  ."cnfuram.fcd  mc- 

E        ^i'""''"  "^"^^0™"  D  &  C  mcnforam 
'  A  B  C  communis  me^ 

^'«jor  dar.  potcft  q«am  E.quod  dcnK>nft  ran> 

PROPOSITIO  IV. 

Theorema. 
Omnii  ntmtrm  ,  - 

f»U  Vtl  M/ijHAntO. 

^^onftr,  riit«  ™; 
vcl  ill„„     .       m«nor  contincanir  in  maiorc, 

^""tSt^"'"^'^  c)usparsaliqnot...vcI 
fcj  fcHirr.  P*""  n»meti  maioris,  unita- 

"^"''«Suibuscoalcfcit. 

PROPOSITIO  V. 
Thcomna. 

c* 

"^«'«o  numeri  fimiti,  fsrt  frerlt ,  itr  ^/wr  4/- 
'«■»««• .  HitrtfHt  ftmmt  Miriufyut  fimul  t^dtm 
pitri  trit. 

^   H«c  propofitio  cgntiiictur  ( iw  1 1.  t,'E»tl.) 
Ttm.  /. 


Liber  VII. 


Thcorcma. 

'"'"^'>'ui  numtri  partej  fiurit .       ,      ,  . 

*4dem  pMTit,  erii, 
Continctur  in  cadcm. 

****  **«»mfwt«m«.i«» 

PROPOSITIO  VII, 

Thcorcma. 
-*/4/< ,  (f-  rth.fHui  reU^u,  eadtm  pnr,  tr,t 

ttlUJ  IttlUI. 

Comincturf.,,  19.  J.)  ncmpc ;  Siquemadmo- 
dnm  tomin  ad  totum .  ita  ablatum  .nd  ablatum  5 
&  rd.quum  ad  tcliquum .  ut  totum  ad  totum ,  fe 
nabcbit.  ' 

PROPOSITIO  VIII. 
Thcotcm.i. 

Si  rumerui  numtri  p^rtt,  f,trit ,  ^uMltt  ,hlMut 
ubtAi,,(ir  rtli^HUi  rili^H,  fimilei  p^rtt,  er,t. 

Contincnir  in  cadnn. 

PROPOSITIO  IX. 
Thcorcnw. 

Si  numeru,  nttmtri  parj  frerii     „litr  dlltrin,  r*. 
dem  par,  er  viciffim  ^u*  p«rt  tfi  primus 
ttrii],  eru  <y  ficundus  fUArii. 

Continctiir  (in  i^.j.)  Si  quamor  magnitudincs 
proporrionalcs  fucrint  ;  &  vicinim  proportionii- 
lcs  enint. 

m '  T-"  -        -r  Tf r  'n  nr  if  t  fii  iw  m  m 

PROPOSITIQ  X. 
Theorcma. 

Si  uumtrui  nutntri  partti  futrit,  Mlter  alttrimt 
t*dem  furiti :  (j-  vicijjim  iju*  partti  tfl  frimui 
ifrtij,  uut  ttdtm  fariti  erit  (J-  ficundui  fuurii, 

Continctur  in  cadnn. 
B5SB3BBB-Bl(!ZJSB9BBBBSBS[.BBSBBB6BBSSB  SBSB  BB 


PROPOSITIO  XL 


Theorema. 


Si  frtrii  ui  Itiui  numtrui  ad  teium  numtrutu ,  1/4 
aiiuiui  ud  ublatum  :  trii  riiitjuuj  ad  rt- 


li^uum  ut  iciui  ad  luum. 


(Eft  19./) 


Y  ij  PROPO 


Elementorum  Euclidis 


PROPOSITIO  XII. 
Thcorcnia. 

l,„fifMentmfH,tU  *nttc*dtntts  *d  tmtio 
(Eftu.J.)EucUdis. 

PROPOSITIO  XIH. 
ThcorcnJi. 

Si  <fu4iM9rn>tmtri  frtptrtitnMla  f»erint ;  &  »«- 
tifUm  frtfartt»it*Ut  tritnt. 

(Efti6.j.) 

PROPOSITIO  XIV. 
Thcorema. 

Siftnt  futtcnmfnt  nnmtri ,  &  slij  HUj  dfmAltt 
mnltiiiuliHt ,  fHt  bini  fMm*ntur  ,  &  tn  t*dtm 
rniitttt  i  tiiAm  ix  ^uslitntt  in  tidtm  rMitn» 
trum. 

(Eft  ii.  J.) 

PROPOSITIO  XV. 
Thcotctna. 

Si  nnilM  ftcundi  nnmeri  fntrti  fimilis  fMrs  diifit»- 
U ,  M  ttriiui  quitrtt ,  trit  uniiM  ttrti)  ,fimitu 
fMft  nJiquttd  dc  fecunduJ  qu/trii. 

Continetnc  in  i )  hujus. 

flWB  BBinfin^ifOBO&CBCBCSBPBBMflMtMiO  flflBKIflM 

PROPOSITIO  XVL 

Theorema. 

Dmo  mtmtrifi  invictm  muliiplicdntis  dqttdlts 
numtrts  frtducunt. 


PROPOSITIO  XVII. 
Theorcma. 

5i  idtm  numtrus  dnos  numtros  muliiplicdns  dli- 
fues  froduxtrii ;  frodmUt ,  dr  multifhcdti 
froftrtiondltt  trunt, 

Numerus  A  muhiplicans 
mimeros  B  &  C  ,  prodiicat 
numeros  D  &  E  ,  dico  numc- 
^  ros  B  &  C  numctis  D  &  E 
ptoportionalcs  eflrc. 
'  Dcmonftr.  Cum  numerus  A 
muhiplicans  B  faciat  D  ita  crit  unitas  ad  A,  licut 
B  ad  D.  iptr  dtf.if.)  paritcr  iu  crit  unitas  ad  A» 
ficut  C  ad  E.  ergo  ita  erit  B  ad  D ,  fiau  C  ad  E, 
&  pcrmutando  ita  erit  B  ad  C  ;  ficui  D  ad  E  i 
quod  ctat  dcmonftraiulum. 


Unitas 
I 

A  3 

B  1 

D  6 


PROPOSITIO  XVllI. 
Thcorcma. 

Si  niuiCMmifue  numeri  eundem  multiflicMntes  dlt- 
^uoj  ftierini ;  froduQi  &  tmtltiflicdnttt 
frofortiondlis  trunt. 

Numcri  A  &  B  muhiplicante» 
^  °  ^  cundcm  numerum  C.producanc 
_  J  numeros  D,  E,  dico  numnos  D,  E 
"      ^  '  ^    n.imcris  A  ,  B  proportionalcs  elTc. 

Dcmonftr.  Nam  aim  A  multiphcando  C,  pro- 
duxcrit  D  i  viciflim  C  mukiplicando  A  cundcm 
D  producct  (  ftr  i6.  ;  paritcr  C  muhiplicando 
B  producct  E.  quarc  per  prirccdcntcm  A,B,D,E 
ptoponionales  ctunt. 

«•»•»3  »i»W«W-W»«t»  W  t»0— 

PROPOSITIO  XIX. 
Thcotcma. 

Si  ^udtuor  numtri  frofortiondlts  fntrint ,  frodu- 
llut  tx  muliiplicdtiont  txtrimcrum  ,  d^ualu  '/» 
frodMll»  tx  multiflitdtiont  mtiiorim.  Et  vi- 
tiffim. 


A  i.  B  1.  C  6.  D  4- 


Qiiatuor  numcrt  A,  B, 


Unitas 
1 


Numcnis  A  mukiplicans  B 
faciat  C.  &  numcrus  B  muhi- 
A  6    B  phcans  Afaciat  D.diconumc- 

C  14.  D  14.         C  &  D  iqualcs  eirc. 

*  Dcmonftr.  Cum  A  muhi- 
erit  ( ftr  d*f.i$. )  ita  unitai  ad 
•«4  mt;.  8t  { prr  frdctdtntem)  ita  crit  vicif- 
fim  unitas  ad  B  ut  A  ad  C.  Rurfus  quia  B  muhi- 
phcans  A  produdt  D .  ita  crit  unitas  ad  B  ut  A 
adC.  -       -  -_ 

(ftr  4  .. 
demonft. 

C  o  R  o  1 1.  Si  numcri  A  &  B  fe  muhipUcantcs 
fcccrint  C.  A  metictur  prodiiftum  pcr  B  ,  &  B 
«undem  metietur  per  A.  ncmpc  A  oftcndit  per 
»i«s  unitates,  quoticns  B  invcnitur  inC.  &  vicif- 
iim  B  oftendit  pct  fuasunitaiet  quoiicns  A  invc- 
nitux  in  C. 


A  D  II.   BC  12. 
AC  i8. 


C,D  fint  proportiona- 
lcs  ,  dico  A  D  produ- 
dam  cx  muhiphcatione 
cxtrcmorum  A  &  D ,  «cjualcm  cfTe  numcro  B  C 
produfto  cx  muhiphcatione  mediorum  B  &  C. 

lyc^TKjniu.  v-vu»  «   -     Sii  numerus  AC  produaus  cx  rouhiphcationc 

pUcans  B  faciat  Cerit  (p»r  <i*/i5.)  itaunitaiad     A  in  C.  •  •  ,•     j  r 

<  w  4  »d  C.  &  (  »«■  prdcedentem)  ita  crit  vicif-        Dcmonftr.  Cum  numerus  A  muUiplicando 
r™.._=^--.„        r  -  _    -  &  D  tccrit  A  D  &  A  C.  Erit  A  C  ad  AD  ficut 

C  ad  D,  hoc  cft  ut  A  ad  B  cx  conftruaione.  Pan- 
ad  C.  ergo  ita  erit  A  ad  C  ,  ficut  A  ad  D  :  crgo  tcr  cum  C  muhiphcando  A  &  C  fccerit  AC,  BC, 
iper  dxifmm  i.)  C  &  D  funt  zqualcs.  quod  ctat  crit  AC  ad  BC,  ut  A  ad  B.  crgo  ita  cft  AD  ad  AC, 
''•^"'^  ficut  BC  ad  A  C.  crgo  A  D  ,  BC  funt  xquaks 

quod  erat  dcmonftr.andum. 

Scaind6  fi  produftus  cx  A  in  D,  fit  «qi">'« 
produdlo  tx  B  in  C ,  dico  numcti  A ,  D,  C,  D 
proportion.-tlcs  tirc.  ,  _ 

Demonftratio.  N.-im  cum  A  multiphcando 
&  D  firccrit  A  C  &  A  D.  ita  crit  A  C  ad  AD  v.t  L 
ad  D  ,  fcd  ita  cft  A  C  .id  B  C  ,  aim  A  D  &  B  C 
fint  xq,i.ilc$,  &  ut  A  C  .id  BC  ita  eft  A  ad  B  : 

crgo  ita  cft  A  ad  B.  ficui  C  ad  D.  „^ 
"  PROPO 


Liber  Vll. 


PROPOSITIO  XX. 
Theorcmj. 

5»  trei  nHmeri  prtp«rtion*lts  fiterint ,  ^UMjrdtmt 
wudij  4/]iMur  prodMn»  exprimoin  terttum, 
vtctjfm. 

A  i  B  4  «4.  C  8  ^"^*  """i"'  A,  B.  C 

AC.  16  Bb.  i6.     r°P««'onal«.  aico  q„.v 
dratum  mcdij  B  «quari 
prodiiao  ex  ptimo  A  in  tcrtium  C.  Rcpctatur  nu- 
inerus  b. 

Dcmonftr.  Cum  /it  ut  A  ad  ita  b  ad,  C  nu- 
mcruj  A  C  «quatur  numcro  B  b,  &  cum  numcri 
B  &  b  tint  xqiulci ,  numcrus  B  b  quadratus  crit 
nuuKriD.  crgo  quadratus  numcri  B  xquatur  Dro- 
duOo  cx  A  in  C.  ■»  f 

£odcni  modo  prcb.;bo  fi  quadratus  mcdii  B 
«qoalis  f.icrit  proJM<ao  cx  A  in  C.  numcros  A.B. 
C  proportioiulcs  {.Xc. 

^mmmm¥ttmm^^^^.ff^ 

PROPOSITIO  XXL 
Thcoronj. 

Mmmi  infid  praperiime  d^ui  meiinnHfr  luime- 
r»t  iffit  prtferitenMles, 

A . . .  G. .  B   r  "'■"'^' 
C  H  .  D  propottionc  ;  (intquc  niimeti 

E   majorcs  E,  F  ij  fis  propcrtionales; 

F . "          numcroj  AB,C  D  clTc  iimilcs 

p«:cs  aliqiiotas  mimcrorum  E&  F 
Dcmonftr.  Cum  nonKri  A  B.  C  D  (int  pro' 
pomoiulrs  n.imcrorum  E  &  F.  ncmpc  A  R  /ft  .id 
'-U.nrEadF.itairit  pcrmutando  A  B  aiF. 
!r.'^.'?-!l'^'*-'-"ABfitminorqu..E: 


erit  A  B  fimiUs  pars  aut  p"r''cs"ipfi^*E  .''^c  D 

^  r "  ?  -^^'""'.^  i  'I 

mimcfl-ct  fimilcspartcs.dividatur  AB  in  AG  GB 

P*ncs  ,pfi„s  E.  &  C  D  in  totidcm  partcs  .rJlas  F 

hwcftAB  contincrct  AG  nar-L  l 
infiM^c  *  f^r.     ^  y^-         par.cm  .nliqiiot.im 
Jfi^s  E.  &  C  D  contmcrct  C  H  p.vtcm  lliquo- 
«n  fimdcm  numcr,  F.  fcd  partcs  fimiic,  aiiquo- 

J^CH.utEadF  fcuutABadCD.  c,i;oAB 
-ra"^^^^^^^^^^^^ 

'^^^  ""°nc ;  totidcm  fibi  proportiona- 
iquc  raeticntur. 

PROPOSITIO  XXIL 
Thcorcma. 

J«A«irw  ni,  numeri,  ^  ^lij  it/idem ,  ijui  hinifi- 
t^fititr  in  t4dem  ratione  ptriHrbAlM  ;  Ex  *<Jhji- 
Iftite  in  eadem  rAittne  iruni. 

Eft  >J  quinti. 
**** 

PROPOSITIO  XXIIL 

Thcorcma. 

^^»«1  tnitr/i  nMmeri  ,  minimi  pinl  omniMm  ip/is 
preportitnAlium. 


^73 

A  .;  .  B  8  r  ^r"""'  A  &  6  Tmt  primi  in,er 
C  E  D  '  '^o'^  '"bwnt  coniniuncn 
mcro*  A  n  "««'"ram  nifi  unitatcm.  dico  nu- 
rocros  A  &  B  mmimos  omnium  ipfij  nmn^r, 
nal.um.  S,  en.m  dcntur  ali,  minorS  K  °" 
portionalcs  fint  C  &  D.  'P''*  P^o- 

Dcmonfttat.  Cum  numtti  C     r»  r.,, 
tionalcs  numcris  A  &  B    co,  t  A 
{per  „.  huju.)  fin,  p„  cund^    ^  "«^ncntur. 
nnmcri  A  &  B  habc^nt  num^^n"""  ^ 
;;«nW:cr,ononruntprCco'„  — 

^"^-am\S^ 
nimi  m  fua  rationc,  """ 

PROPOSITIO  XXIV. 
Thcorema. 

NHmericmniumpiproporiitnnliHm  minimi  fi„t 
luier  Je  primi. 

A  I  y  .  B  8  .^'"^  """'"'  A  &  B  minimi  om- 
C  E  D  ""^"'  pi^oporrionalium  ,  djco 
A  &  B  cfTc  imcr  fc primos.  Si  enim 
non  funt  intcr  fc  primi  habcant  communcm  mcn- 
«Ijram  E,  qux  mctiamr  A  pcr  C  &  B  pcr  D.  meo 
C  &  D  iquc  mcticntur  A  &  B ,  crgo  A  &  B  cll 
"  „  .^^  •  '"  D  ad  B  .  &  permutando  ut  A 
ad  B ;  .ta  C  ad  D.  ergo  A  &  B  non  funi  miniral 
iiDi  propottionaliunj. 

K-aJSSSfi553«i555Sjg53:wB353B5P.B8IS?35a'29 
PROPOSITIO  XXV. 

T  licorcma. 

5j  numeri  primi  inier  fi  fuerini  fi  nHmeriu  unum 
inctiAiur  .  Md  nlium  pritmu  irif. 


A  u  .  B  S 
C    E  D 


N;u«cti  A  &  B  fint  inter  fepri- 
mi,  &  numerus  E  mctiatur  nwmc- 
nim  A>  dico  quod  ad  numerum  B 
crit  primui. 

Dcmonftr.  Si  cnim  E  &  B  non  funt  primi , 
h.ilKbiint  coinmuncm  menfuram  .  quac  mcticrur 
numcros  D  Sc  E.fcd  E  mctitur  cx  fuppofirione  nu- 
mcruro  A  ,  crgo  hxc  communis  mcnfura  mciictuf 
jiunicros  A  &:  B  :  crgo  non  fimt  ^imi  j  contra 
fuppofitioncm. 

PROPOSITIO    XXVL  * 
Thcorcma. 

5»  din  numeri  *d  leriium ,  printi  fierini  :  etiam 
gtniiHt  ex  ecrum  multiplieatitiie,  md  lundem 
primut  erii. 


A  7       B  5 
C  8 


Numcri  A  &  B  Gut  prtmi  ad 
numerum  Ciiico  nonien.m  A  B 
A  B    II       produftum  cx  multiplicationc  A 

  F—       ^  '  P''™""' ^^*-"  numcrum 

C.  Si  cnim  A  B  &  C  non  func 
primi ,  fit  D  communis  eorum  mcnfura,  qtiae  me- 
tiatur  numcrum  A  B  pcr  F  ,  hoc  cft  numcrus  D 
tnuUiplicans  F  faciat  A  B. 

Y    iij  Dcinonftr. 


Digitized  by  G 
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n.   /"■^  ninneras  A  B  tam  fiai  cx  D  m 

C.  irtrpr^cidtnum  )  ciii  D  .id  A  primuJ, 
/t  ^rr  a'j )  ^'""^  miniini rntionccrgo  {ftr 
f!  )  ,qui  wiiuntur  numeros  B  &  F  ipfis  pro- 
ponionales  nttnpc  D  ipfom  B  ,  &  A  ipfrnn  F.  fcd 
fam  dicitur  D  mctiri  numcrum  C:crgo  D  meiimr 
B  &  C :  crgo  B  &  C  non  funt  priroi,  contra  fup- 
pofitionctn :  ago  fi  A  &  B  ad  C  primi  fint,  A 
C  piimi  crunt  •,  quod  erat  dcmonftrandum. 

««•"  •^**»*^***^ 

PROPOSITIO  XXVU 

Theorema. 

Si  mtmtrut  »i  Mliitm  frimui  frerit  j  etiMit  qft- 
Jhrdtm  t\uj  ,  *d  tum  frtmut  trtt. 

Mumcnis  A  fit  primuj  ad  nu- 
mcruin  ttdico  quotl  qu.idraius  cius 
Aa,  ad  eondan  B  pnmus  crii.  Re- 
peratur  numerus  A. 
i^^..<„...w.  Cum  numerus  A  /it  primus  «d  B  , 
ctiam  nuracrusa  adcundem  ptimus  critjcrgo 
(  ftr  frtctdtnttm )  produftus  ex  A  m  a,  fcu  qua- 
ckatus  numcri  A  ad  B  priraus  erit }  quod  crat 
dcmonArandum. 


A4 
B 
Aa 


16 

Dcmonftr. 


PROPOSITIO  xxvin. 
Theorema. 

Si  iu»  numtri  ,  Mi  dutt  numerot  uitrfu*  ai 
Mtrumfutprimifrerini ;  iiidm  itb  111  fredudi, 
primt  inttr  ft  truitt. 


AB 


g      Uicrquc  namerus  A  &  B  ,  ad 
utnnnqitc  C  ,  fic  D  fint  primi :  di- 
Q  D       qtiod  AB  produftns  cx  A  u»  B, 

^  Sc  CD  ptoduitus  ci  C  in  D  priini 

inter  fc  erunt. 
Deroonftr.  Cum  A  Jc  B  fmt  primi  ad  C,  ctiam 
AB  primus  ait  ad  C.  ( pir  16. )  Patitcr  A  B  &  D 
primi  enint.  Cum  crgo  C  &  D  ad  AB  primi  fint, 
ctiamCDSf  AB  pir  tdndem  primt  crunt.  quod 
crat  dcmonftrandum. 


PROPOSITIO  XXIX. 
Thcorema. 

Si  iLu  nnmtri  frimi  intir  fi  futriiH  :  tii/tm  larttm 
fttiirtui ,  ijr  cubi  ,  qH*draie-<^nddrMit 
frimi  inttr  ft  trunt. 


kx    B  ) 
AA  4    BB  9 
AAA  8  BBB  17 
AAAA  16.  BBBB  8 1 


Numeri  A  B  fint 
primi  intcr  fe  dico  6c 
AA  ,  BB  eoruin  quadra- 
tos  primost(rc,&  AAA, 
BBBcubos&:  AAAA  & 
BBBB  quadrato-quadratos  ctiam  intcr  fc  ptimos 
eflc. 

Detnonftr.  Cum  A  &  B  fint  primi ,  etiam  A  A 
8c  B  ptimicrunt  ( ftr  17, )  5c  cum  A  A  &  B  pri- 
mi  fini  (  f„  tMdem  )  BB  &  AA  primi  erunt. 
Rurlus  cwn  A  &  B  primi  fim  ctiam  BB  ad  A  pri- 
«uu  eiu  i  quatc  cum  B .  6c  BB  ad  A  priroi  fint. 


etiam  BBB  &  ad  A  ptimus  crit  ( fir  xC. )  &  BBB 
&  AA,  immo  BBB  &  AA  A  primi  ctum. 

^  *»*»«•»•*»*•»*•**»**•»«••«•♦ 

PROPOSITIO  XXX. 

Thcotcma. 

S»  duo  numtri  frimi  inttrfi  futrint.  Eorum  afgrt. 
gAium,  jtduiruiiuiuefTtmumerii.  VtaQim  fi 
0gp,gMum  ddttlieTHtrumfrimumfu  :  numtri 
ittitr  fi  frimi  erunt. 

Numeri  A  &  B  intcr  fc  primi 
A     •     ^    (Iin  ,  dico  ntnmTquc  fimul ,  ntmpc 
^  ^  ^       A  t  B  ad  utrumquc.  Si  enim  A  t  B 
^  non  fit  primus  ad  A ,  cos  roctiatur 

comrounis  mcnfura  C. 

Demonftr.  Ctim  numcrus  C  metiatur  totutn 
A  t  B  ,  mctiatur  Sc  A,(ftr  sxioma  11.)  meric- 
nir  Sc  rcliquum  B  :  crgo  A  Sc  B  non  funt  piinrij 
contta  fuppofitioncro. 

Viciflim  fi  A  t  B  fit  ptimus  ad  A.  dico  quod 
A  &  B  fint  primi  imcr  (c.  fi  cnim  non  fint  primi 
eos  mctiatur  C  qui  mcticnir  &  A  t  B,crgo  A  t  B 
&  A  primi  non  lunt;  contra  fuppofitioncm. 

«•»•««««««»»<•»«••*»«««♦»«•»««♦•» 

PROPOSITIO  XXXI. 
Tbeoicma. 

Si  nutntrut  frimut ,  alifuem  nin  meiUiur  ;  U 
tum  frimut  trit. 

Numerus  primus  A.  fcuquein  fola 
^  ^  ^  unit.is  metitur;  non  rocii  uut  mimc- 
^  rum  B.  dico  quf»d  nunwrus  A  ad  B 
prtmus  erii.  Si  cniro  prirous  non  cffct  ad  B,  habc- 
rent  coromiincm  mcnfuram  C :  etgo  numciiis  A 
non  clTet  incompofinis.  contra  fuppofitioncm. 

«•»  t««  «*  H»  W«  «••■•■♦«»♦««••«•*••* 

PROPOSITIO  XXXIL 
Theorcroa. 

Si  numtrat  frimM  ,  geniium  ex  mHhipiicAtioui 
dHOTHM,  mtiuiur  ;  mtuiiur  f*Utm  unum 
tx  hit  nHintrii. 

Numcrum  pl.inum  AB  ncmpe 
A4  produaurocxmuhiplicationen*. 

A  B  *♦      mcri  A  in  B ,  metiatur  ntu\icrui  ^ 
C  5   •   ^  '    primus  C  pcr  D  j  dico  quod  me- 
tictur  altcrniruro  A  aut  B, 

Dcroonftt.  Si  cnim  C  non  mctimt  numtnim  A, 
crunt  ( fir  prtctdtnttm  )  C  6c  A  primi  mtci  lc, 
Sc  (/>*ri5. )  minimi  in  fua  propcriionc  •,  «£  cum 
C  mctiatur  AB  pcr  D  ;  C  in  D  producct  AB :  fol 
AB  producitur  ctiam  rouhiplicatipjic  A  in  B:crpo 
{pirx-r  hu\Hs )  crit  C  ad  A  «t  B  ad  D  ;  &  cum C 
&  A  fiiit  in  fua  tationc  roinimi.meticntur  B  &  D, 
nempc  C  roctictur  ipfum  B  ;  quoJ  «ai  dcmon- 
ftrandum. 


PRO  PO 


PROPOSITIO  XXXII!. 
Thcorerm. 

Ctmfofitum  ttumernm  ,  alsfuh  primuj  metiiur, 

^  ^  Sir  mimeriis  A  compofitiis  ,  ha- 

B  i    C—  ^^"V''^!''«rpanemaliquoramm4- 
jorem  unitare.  dico  quod  aliquis 
pumcrus  ptimus  eum  metiatur. 

Sit  nmnctus  B  mijiimiis  corum  qui  metiuiitur 
numcrum  B  ,  dico  numcrum  B  cffc  primum  ;  fi 
fcnim  primus  non  cfTct  cum  metiretur  aliquis  mi- 
uor  C, qui  {ptr  dxiemA  li.)  mctircrur  numcrura 
C.  ergonumeais  B  non  cffet  minimus  eorum  qui 
mctwntiir  nurocrura  B.  quod  cft  contra  fuppofi- 
noncm.  *^ 

PROPOSITIO  XXXIV. 
Thcorcma, 

Omii  numrm  aut  primm  cfi,  aut  eum  *li^uU 
prsmm  rnetitur. 

5«  cnim  primus  non  cfl,  crir  compofitus ,  ereo 
wmal„iu,sjpcunus  metictur  {pn prtcedemem  ) 

PROPOSITIO  XXXV. 
Problcma. 

Qffliht  propofm,  numerit ,  invenirt  minimet 
ill"  proporiion*les: 


A  4  B  tf,  Cio 
D  i 

H— I— K— 
L— 


Liber  Vll  .  - 

Sint  propofiti  numcri  A  &  r  • 
proponitur  quxrendus  minimn; 
nunier»s,ciucrnA&Braeriantur 
VlnumcnA&Bfiintprimiin- 
Pn.1.i.  fitquc  A  B  p  odul?"  T  '  S'PP°'"""^ 

plicandoBfaciat^^B  A      ^""'«^  ^""^  A  mult,- 
fi  «mdem  tnctietur  Si  A^ii"'""'^  ®'  ficutetiam 
n.um  quos  A  &  B  mcticntur"°fir  r 
A  metiatur  pcr  E  ,  &  B  pct  D  1^^"''"°'*. 
fir  ex  A  primo  in  E  quar^l ,  &  ^ 
in  D  tcrtium  ctit  (P*r  lo  )  JkJI  "  '"=cundum 
&cumA&BfinlVirai  itl^^^^^  ^fE, 
^ratbncrainirai^A  .qiiSl^^  ^ 
n>crus  B  raetitut  numcrum  E  Et  o,,,.,  *     ^  T 
"ns  A  &  E  ,  fecit  A  B  &  C  .rfr^  T^''?^'" 
E  ita  A  B  ad  C  ■  C.A  1        '^-^  » 

^AB  mtorl^^ui^^rnl^^t^^ 
.In.sminorquJAB,q';;^°;Xt;;n?^^^^ 

SccundonuraeriA&Bnonfintpr.r, 
A  4  B  6  ^*^*^  mintml  in  fua  ratione  In, 
veniantur  numcri  C.D  minirai  in  ea- 
dcm  rationcjtum  raultipHcctur  A 
pcr  p,  vel  B  per  C,  idcm  numcrus  E 
producctur,(;„r,9.)  cumnuraeriA; 
cft  antera  A  in  P^oportionalcs :  Clarura 

n,m  p!S-       ?  """'«^^"n^  E.  Addo  nurae- 

runtur.  Si  cnim  non  cft  miniinus.  fit  numerus  F  ' 
co  ra.nor,  quera  A  ractiatur  pcr  H  &  B  per  G  & 
ctira  idcra  numerus  F  prodLtur  cx  m^u  tiplica, 
tione  A  prirai  m  H  qu^rtura  &  cx  raultipl  F^o- 
ncB  fcaindi,  m  G  tcrtiura.erunt  A.  B.  G.H  pro- 
porrionalcs  crgo  &  proportionalcs  erunt  C,  D  & 
^.M  ;  lcd  C,  D  dicuntur  rainimi ;  ergo  D  rainor 
cft  quain  H,  quarc  cura  A  multiplica^do  D  .m- 
norcm  fac.at  E,  &  majorera  H  pVoducat  F.  erit  F  ' 
major  quam  C  D  ;  quod  protatitur  de  quocum- 
quc  aho :  ergo  E  rainimus  cft  omnium  quos  A  & 
o  ractiuntur.  ^ 

PROPdSlTIO  XXXVII. 
Thcorema. 


Proponantur  numeriA,B.C. 
fintquc  quirendi  rainimi  in  ca- 
dcmrationc.  qiiairatur  maxi- 
ma  communis  mcnfiira  num«. 

rorumA,B,C.(^fA«/K.)qux 
i  h  P  metiatur ,  fcu  dividat  numeros 



r°"  D .  multiplicanJi*     Si  Jmi  nm.nri  Ali^m  n,ii,mm  ;  mi„lmu  ,,nl 

mttietstr. 


humcTosE  F  r  mult.plicandd 
^do  nHnimo  Stc       L^'     ^  proportionales ; 

tione.meticncej         '     minimi  in  cadem  ra-  q    £       ium  v...  mquc  r  i 

mctiVn  A,B,C:crgo(;;erii.)  C. . .  I. .  ,D    ^."^'n  numeri  A  , 

ifuramL  :  crgo  F  i  i             c^^^  numer 

A  :  creo  ( per  raeruin  C.  Cum  i 


nictienturcosnrrr  ' 
L  in  H  facit  ^^".'^"^"^"ncra  racnf 

itaerit  D^j  ^7  ^  A  :  crgo  {per 

S^i"!  L  cum  fir  ^*^^  "  »d  E  D  eft  major 
go  H  maior     "^*"^  communis  mcnfura  :  cr- 

S"in,  E :  er,o  F??  r  '  '8'^"'^ " 

CoRott  lu  *  "^  tnmmu  in  ca  rationc. 
^orum  ouon,  ^'^'"^  coraraunis  mcnfura  numc- 
ncarat/onc  ^^"^""'""""'^  minimos 


A  4 

C 


B 
E 


xxxvl 


PR.OPOSITIO 

Problcma. 

iMis  numeris  ,  repcrire  minimum  nuta*£ 
rum,  t/uem  ilU  metinnturt 


Numcri  A  &  B  metiantur  nnine- 
rum  C,  fi  tque  F  niiiunms  aumeru^ 
icri  A  ,  &  6  metiantur, 
numerus  F  metitur  nu- 
 '^-  Cum  cnim  F  fit  rainor 

2uim  C  D,  aufcratur  ab  co  quantiun  poteft ,  &  fi 
eri  poteft  rehriquat  E  D  fe  rainorein. 
Dcraonftr.  Numcri  A  &  B,  meiiuntur  totum 
C  D,  fed  mctiunnir  C  E  ,  qucm  F  metitur  :  crgo 
per  1 1  axioma  mctiuntur  rchquum  E  D  minorem 
quam  F;  quod  cft  contra  fiippofitioncm  cum  F  di- 
catur  minimus  oraniura  quos  A  &  B  mctiuntur 
trgo  F  metictur  totum  C  D  &  nihil  rchnquet  : 
quod  crat  demonftrandoTrw 


.  a 


PROPO 


Jigiiizca  b>  v^tJD^lt 


Elementorum  Euclidis 

 —  ,  n  — r  r  .  hoc  cft 


ptoToS.T.O  XXXV.U. 
Pcoblemi. 

Proponaniur  tre»  numcri  A,  B,  & 
Cquxritui  minirou»  nurocrus.Qu«- 
raiur  {ftr  j6.)  minimus  niuncrus . 
qucm  A  &  B  mctiancur ,  fitquc  D:Si 
numcrus  C  cundcm  meiitor  i  perfrc- 

ftum  cft  problcma,  Si  v.r6  C  non  mctitur  numc- 
rum  D.  quxratur  (fn  ^'r'^. 
mus  qucm  C  &  D  mctiantur  •.  6c  cum  A&  B .« 
ritotHr  numcrum  D  n>eticntur  &  numcrum  E.  di- 
co  numcnan  E  minimuro  clTc  qucm  A,  B  «  V" 
mctiontur:  Sit  cnimfificri  po«ft  ""'^^^^J  ™- 
nor  qu.im  E.  qucmnumcri  A,  B  &  C  mct.antur. 

'^D^nonftr.U-r^^l-^^^^^ 


rum  B  pcr  C  ,  hoc  cft  toties  A  invcnitur  in  B 
quot  fimt  unitates  in  C  unitas  itacrit  ad  C  ut  A 
ad  B  &  altetnando  ita  crit  unitas  ad  B  uc  C  ad  B« 
hoc  cft.toticsCerit  inB  quot  funt  unitatcs  in  A. 
crco  A  dcnominat  fcu  indicat  pcr  futs  uniiatcs, 
qualis  pats  numcri  B  fit  numerus  C.  ui  in  hoc 
cxcmplo  eft  tctiia  pars. 

«M  W»«M«»(«  *MM» 

PROPOSITIO  XL. 

Theorema. 

Si  fmntru*  pttrtm  h/ibutrii ;  tmm  mttitinr  ^difitit 
rttmermt  «b  tm  dtn»m$nMtmi, 

Numcnis  A  habeat  partem  ali- 


A 


14 
C8. 


quam  B,  dico  qu6d  numenim  A 
mctictut  aliquis  mimeius  C  k  par- 
tc  B  dcnoroinatus. 

4U.U..                          r  ininirous  qucra        Demonftr.  Ciini  •numcnis  B  fit  pars  numcri 
^Tfnum«rA  nii-J^-''--^          Aaliquota.ncrope  qux  ..liquotics  rcpctita  adx- 
inet.antur  """"LA.  B.^le  J  p       ^^^^^  ^     q„,tlurocnm.  A.  ponatur  quot  funt  umtatcs  m 
uctur  numcrutn  ^J^^^Jf^  £  .  E  non  cft     J  :  „go  B,  metictur  numcnnn  A  pcr  C :  ergo  pcr 
mctin  i  ctgo  1' i '"J!"'    .'t,  ^  .„,r.,c  C.  ctlt  oars  i  numcro  B 


mctiri  ;  croo  u  r  i"         -i   , 

mcuii  ,  '■'h  meiiantur :  contra  fuppo- 

miiumus  qucm  mcu."»"'  rr 

fitionem.  N..II..S  igimr  cr.t  m.nor  quam  E,  quem 
numcri  A,  D.  &  C  mct.anror. 

CoROLi. . .  Eodcm  artifico  propofitis quot- 
cumq.ic  nuroetis  invcnicmus  minunum  quem  ilii 
tnetiantur. 

CoiiotL.  X.  Si  trcs  numen  abqHcro  metian- 
tur.  eiiam  minimns  qucm  ilU  mctiuntur,  eundcm 
tnctictur.Oftcndimus  cniro  D  .nctiri  numerum  F; 
&  curo  C  &  D  metiann.r  eundcm  F .  &  E  fit  mi- 
nirous  oronium  quos  C  &  D  rociiuniur ,  ciiam  E 
ipfum  F  rocticnu. 

PROPOSITIO  XXXIX. 
'  Problema. 

Si  mimtrm  nMmtrmm  ptr  ^uotienttm  mtiidimr: 
^titnt  trit  f*ri  menfi ,  4  mtiitnit 
itn«min*ts. 

Nuroetus  A  numcrum  B  mctia- 
lur  pcr  numcrura  C,dico  quod  C 
crit  pars  numcti  B  dcnominata  i 
numero  A  hoc  cft  unitatcs  nu- 
men  A  oftcndcnt,  ipfius  Bqualis  fii  parsnutnc- 
rus  C 

Dcmoofti.  Cim  numerus  A  mciiatur  nuroc- 


Unitas 
3    B  11 


V-  :  crEo  D,   r  o  i 

prxccdcntcm  numcrus  C  crit  pars  k  nurocro  B 
dcnominata.  quod  crat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XLI. 
Pioblema. 

Mimimmm  numtntm  rtptriri,  ^mi  h^btAt  p4rttt 
M  dtitii  nmmtrii  dtnominMii. 

Sit  quxrcndos  minimus  na- 
rocrus ,  qui  partcs  habcat  i  nU' 
mcris  A,B,C  dcno.ninatas.  In- 
vcniatur  (ptr  jS.J  minimus  nu- 
mcn.s  D  quem  nurocti  A,  B,  C 
nietiantur,  dico  numcrum  D  eum  ctfc  qui  qu«- 

'"DOTOiftr.  Numeti  A,  B,  C  roetianntr  nume- 
rum  D  pcr  nuroeros  E,F,  G  i  iU>  [ptr  crunt 
partcs  numcti  D  i  numcris  A, B,  C  dcno.nmatx. 
Qu6d  ver6  nvuncrus  D  fit  minimus  ita  oftendo, 
Sit  cnim  alius  roinorH,  qui  dicinir  habcreparte» 
k  numeris  A.  B,  C  dcnoroinatas,  quarc  (per  40.^ 
nuroeri  A.B  &  C  :  roetienwr  nurocrum  H  :  ergo 
D  non  clfet  minimus  qucm  A,  B,  C  mct.unnir, 

CoROti.  Idcm  mctiri  aliqucm  numcruro  ,  & 
cum  habcre  parics  i  roetientibus  dcnoroinaias. 


Ai  6j  C4 

D  II 
E6  F4  Gj 
H 


)  < 

)  (  } 


EUCLI 

« 
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L  I  D  I  s 

NTORVM 

O  C  T  A  V  V  S. 

&  BB  ffcic  BbTS  r*^"  ^^^- 

Ta  *       .  BBB.Oftcndam  eodemmodo  numefos 

port,onales.&(/„r.6.)  &  ;,r4«^„,,;„  elFe  mi- 
nimos  Jii  liia  ratione. 

Co  R  o  L  L.  Trium  continuc  proportionaliuni 
mmrmorum  in  fua  ratione,  cxtrcmi  primi  funt  3c 
quadrati ,  &  quatuor  continue  proportionalium 
mmimorum  in  f«a  rationc  cxtrcmi  cubi  funt  & 
pnmi.  Duo  rarionis  data^minimi  A  &  B  reliquos 
omnes  metiuntur.  Unitas  A,  A  A,  AAA  funt  con. 
timic  propoitionaJcs  ,  ficut  &  unitas,  B,  BB,  BBa 
&c.  Tot  func  mcdii  intcr  cxtrcmos  quofqucquoc 
intcr  ipfos  &  unitatem.  ^    i  ^ 

PROPOSITIO  III. 
Thcorcma. 

St  fiitrint  juotcnmqfie  cominue  proportionatij 
mtntmi  in  fua  ratione  5  eorum  extremi 
primi  erunt. 

A ,  B ,  C,  D  mmtn  A,  B, C,  D  coriti- 

E  ,    F       ""^  proportionalcs  ,  &:  minimi 
G  H  K  L  rationc,dico  extrcmos  A  Sc 

D  primos  cfle.  Invcniantur  ( per 
35' 7-)  numcri  E,  Fminimi  in  ca  rationc,&  ( pgr 
pTMJentem  )  totidcmnumcnG,  H,  K,L  mini- 
mi  in  ea  ratione  E  ,  F ,  quorum  cxtrcmi  G  &  L 
erunt  primi  per  coroll.  pracedens.  fed  numeri 
G,  H,  K,  L  funt  minimi  /lait  A  ,  B,  C,  D,  crgo 
funt  illis  arqualcs  :  crgo  A  &  B  funt  ctiam  primi; 

PROPOSITIO  IV. 

Problema. 

toatas  tjuotcumijue  rationes  in  minimis  numerU 
difp^ratni  eafdem  in  minimis  numeris 
continuarei 

A  P  r  n  ^'^^^  ^^^^  primo  duac  tatid-i 
2    ^    ^    ^    nes  difparat.-E  AB,  CD  datx 

•  in  minimis  numcris ,  oportet 

F  24E  20  G  15  . 

^  £    invcnirc  trcs  numcros  mnumos 

in  datis  rationibus  ,  ita  ut  pri- 
mus  ad  fccundum  fe  habeat  ut  A  ad  B ,  &  fc- 
cundus  ad  tertium  ut  C  ad  D.  Inveniatut  E  mini- 
mus  quem  metiuntur  C  &  B,  fiatque  ut  B  ad  E 
ita  A  ad  Fj  &  ut  C  ad  E  ita  D  ad  G  :  dico  F,E,  Q 
cffc  minimos  qui  h.ibeant  datas  rationes. 

DcmoHftr.  Ita  cft  cx  conftrudionc  A  ad  F  ut  B 

Z  %d 


Elementorum  Euclidis 


AB 

6  S 
H 

»4 
M 


CD 


4« 
G 

lO 

N 


i 

K 

o 


EF 
i 

L 

10 

P 


. .  c  .  ,,fo  olremanclo  iu  eft  A  ad  B  •,  ficut  F  ad 
E  eft  C  ad  E  .  ur  D  ad  G  :  crgo  altc^ 

)\iraeftC»dDutEad  G  :  ergo  F.E.G 
rMn  Stis  ration.bus.  Qv6d  vcr6  F ,  E,  G  f.nt 
n.mi  in  ca  rationc  f.c  ollendo.  Slnt  fi  ficri  po- 
tcft  H-K.  L  mi.»orcs  incadcm  rationc  Cujt.  A,U 
fint  ininimi  in  fua  rationc.mcticntur  ipfos  H  &  K 
f  «rii.  7. }  &  B  &  C  mcticnmr  K  &  L.  Qtjo- 
niam  igirut  B&:  C  metiuntur  K.  etiam  E  m.n.- 
rous  qucm  B  &  C  mctiuntur ,  mct.ctur  .pfum  K 
ergn  K  non  cft  minor  quim  E,  contia 

fuppofitior.cm.  ,  .  . 

Sccund6  dentur  trcs  rationcs  in  minimis  nu- 
mcris ;  ncmpe  AB,  CD.  EF  , 
fintquc  invenicndi  quattior 
numcri  qui  fint  minimi  in 
diftis  rationibus:fit  G  mini- 
mus  qucm  mctiantur  B  5:  C 
ficquc  ut  B  id  G.ita  A  ad  H, 
&  nt  C  *d  D  iia  G  ad  K.  Accidcrc  polfunt  duo 
cafus.VclcnimEmctictur  luimerum  K.vclnon 
mtticn.r:fi  primum;fi.u  ut  E  ad  K  ita  F  ad  L.Pa- 
1«  autemnumcros  H.G,K,L  cflTc  .n  "t'o- 
nibus.  Cum  enim  itafit  A  ad  H  i.cut  B  ad  G.cr.t 
oltemando  A  ad  But  H  ad  G.Paritcroftendam  ita 
efTc  G  ad  K  ut  C  ad  D,&  K  ad  L  ut  E  ad  F.  Ql.>od 
VC16  fint  mininii  in  iifdcm  rationibus.ita  oftcndo. 
Sint  enim  fi  ficri  potcft  alii  minorcs  M,  N.  O,  P. 

Demonftr.  Cnm  A  &  B  fint  minimi  in  fuis  ra- 
tionibu$,iqucmciicmur  numcros  M  N(p*r  11.7.) 
Paritcr  C.D  xqucmcticnti.r  numcros  N,0 :  crgo 
itumeri  B  5c  C  metientur  numerum  N,  &  cum  G 
f.t  minimus  conmi  q'ios  B  &  C  mttiuntur,mctic- 
tur  nuraerum N:crgo  N  non  cft  minor  numero  G: 
ergo  ncquc  crtcri  .ninorcs  crunt. 

Scd  numerus  E  non  metiatur  numerum  K  In- 
vcnto  nu.ncro  L  minimo 
qucm  E  &  K  mcriantur. 

Quotics  K  ipfum  L  me- 
titur  totics  G  ipfum  O,  & 
H  ipTum  M  mciianrur  \  & 
qtiotics  E  ipfum  L  mctitur; 
totits  F  mctiAtur  numctum 
N:dico  numcros  M,0,L  N 
e(Ic  in  di&i$  rationibus  mininvos  :  nam  H,  G,  K, 
numcros  M ,  O  ,  L  mctiuntur,  xqualiter  fc  habc- 
bunt  M  ad  O  ut  H  ad  G  feu  ut  A  ad  B.  Paritcr 
crit  O  ad  L  ut  C  ad  D  :  &  quia  E  &  F  numcros 
L  fi:  N  xquemctiuntuT  crit  L  ad  N  ut  E  ad  F. 
Qii&dveiifint  minimi  itaoftcndo.  Sinonfunt 
minimi  fint  alijminorcs  P.R.  S.T. 

Dcmonftr.  Cum  A,  B  fint  minimi  in  fua  tatio- 
nc  iquemeticntuf  numcros  P  &  R  in  eadcm  ra- 
tione  cxiftcntcs  {  pn  it.y.)  ncmpc  B  ipfum  R. 
Paritcr  C  &  Dmeticntur  numcros  R,S  :  crgo  B 
&  C  mctiuntur  numcriim  R  ;  &  a.m  G  fit  mini- 
tnu»  eorum  quos  metiuntur  numcri  B  Si.  Cnume- 
rus  Gmctietur  numcrum  R  \  Sc  cum  G,  K ,  R,  S 
fint  proportionalcs ,  numerus  K  mcticrur  numc- 
ttim  S/ed  ctia.Ti  E  mctitur  ipfum  S  ficut  F  nume- 
^*"^  T  }  &  ctim  E,  F  fint  in  fua  ratione  minimi  fi£ 
ficut  E  ad  F  ,  ita  S  ad  T ,  numcrus  L  minimus 
qucm  E  &  K  metiantur  mctictur  numcrum  S 
(  P»'  57. 7. )  ergo  S  non  eft  minor  quam  L  :  crgo 
neque  alii  p  R  S  T  :  ergo  M  O  L  N  funt  mini- 
on  »nearatione.  Eodcm  artificio  in  minimi*  na- 
rneiis  contiiwabuntut  quatuor.  &  quinqocra- 


PROPOSITIO 
Thcoicma. 


V. 


A  B 

i  4 
A  B 

IX 


AB 

<  S 

H  G  K 
Xi  ir,  ij 
M   O  L 

»4    XO  )0 

P    R  S 


C,  D  E 
4    i  » 


N 


4t 

T 


C  D 
5.6 
CD 
30 

BC 
10 


l^Hmrri  pUni  h*btnt  raiivntm  tx  Uttrum  rih 
titnthm  compe/iiam. 

Sint  mitrwri  plani  A  B  C  D 
quorum  latcta  A,  B,  C  ,  D  i  dico 
rationem  numcti  plani  AB  ad  nu- 
mcriim  planum  C  D  componi  cx 
rationc  A  ad  C  &  B  ad  D.  Nume- 
rus  D  multiplicct  C  faciatqucBC. 
Dcmonftr,  Oiioniam  B  multi- 
plicans  C  facit  BC  ,  5c  multiprica.is  A  producit 
AB,  crit  ABad  BC  ut  Aad  C  (ptr  17.7.)  Patitcr 
aim  C  multiplicans  B  &  D  pioduxcrit  BC  ,  Sc 
C  D  crit  BC  ad  C  D  ut  B  ad  D.  quarc  AB  ,  BC, 
C  D  fi.nr  dcinccps  proportionalcs  in  raiionibus 
AC  ,  &  BD  i  fcd  ratio  AB  ad  CD  componit..r  cx' 
rationibus  AB  .id  BC,&:  BC  ad  CD{pir  dtfi^uii.) 
crgo  rario  AB  ,  ad  CD  componitur  ex  ratione  A 
ad  C,  ^  B  ad  D  qui  funt  lateranuiiKrorum  pU- 
noriun.  quod  erat  dcmonftrandum. 


PROPOSITIO 
Thcoreroa. 


VL 


5; 


A  B  C  D 
16,  »4.  )6.  f4 
E4  F6  G9 


rmmiremm  dtinctps  prepcrii»ndliHm  prunm 
JtcHndum  ncn  mtiiMtur  ;  ntqiu  mUm 
ullHm  mtiittwr. 

Proponantuf  quotaimquc  nu- 
mcri  continuJ  proportionalcs} 
ncmpc  ita  fii  A  --id  B  ,  ut  B  ad  C, 
&  C  ad  Di  &  prlmus  A  nonmc- 
tictur  fccundum  Btdico  qu6d  nullus  alium  mctie- 
tur.  E  ptimo  qiiidcra  nullus  fcqucntcm  metictur, 
alioquin  non  eflct  ut  A  ad  B ,  ita  B  ad  C.  fcd  ne- 
quc  A  metieiui  C.aut  B  numcrum  D.  Qaxrantut 
cnim  trcs  numcri  E,  F,  G  minimi  in  ea  rationc. 

Dcmonftr.  Erunt  cxtrcmi  E  &  G  inter  fe  pn- 
mi  ( ptr  j  hu\M  )  &  aim  fit  ui  A  ad  B  ita  E  ad  f , 
&  ut  B  ad  C  iia  F  ad  G  ,  crit  cx  xquo  ui  A  ad 
C ,  ita  E  ad  G  j  fcd  E  non  mctituf  numctiim  Gj 
crgo  A  non  mctitur  numcrum  C.  Eodcm  modo 
oftcndam  numerum  B  non  metiri  muTicuim  D  i  & 
acccptis  qnatuor  proportionalibus  minimis  m  uia 
rationc  ,  oftcnd.-im  A  non  meiiri  numctum  D 
nempe  tcrtium  a  fe,  atque  iia  dcmccps. 

PROPOSITIO  Vll. 
Thcotema. 

5*  tiumtrerHm  eentinui  prep»r$ionslium  aIi^'^ 
alium  divtrfum  m  ftcunde  mtiiAiur ;  ttidm 
primm  ftCHndum  mttittur. 

Si  enim  primus  fccundum  non  roetirctur  »  nec 
ullum  metirctuf  (  ptr  prMtdtnttm )  ^uod  cflei 
contra  fuppofitionem. 
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PROPOSITIO  X, 

'•  .  .V  Theorema. 

.W4.  proporuon^u,  .  ,„,„  ipfo,  ^ 

totiiem  exiftinu 

Inter  unitatem  &  numerum  A  A  A  r  , 
dn  .  quot  inter  candem  unUatem  T 
dant  BBB ;  dico  quod  inter  AAA  &  BBBfofr'™"* 
n,eri  medii  proportionales  i  fad^em  atnT;^ 
t  A  B ,  qui  funt  mmimi  in  fua  ratione.  Sunt  enim  „S 
!  B  men  ptopofu,  a«t  fimiliter  quadrati  aut  fiS« 
°na.  cub,:nempe  fi  fiac  progreffio 'propofitionis  fecu" 
o„  t  ""'S''"  n">""i,&  inter  tot  erunt  b,c, 
dn^uot  mtcr  fingulos,  &  unitatem. 

CoRotL.  Si  fiicrint  duo  ordines  continui 
propornonahum  ab  tuVtatc  procedcntes .  crunt 

A  J  A  Rnn  ''"l'^'""  A  ad  B,  & 

A  A  A,BBB  m  triphcata  tatione,cum  intet  ptimo» 

mternciatur  unus  medius  proportionahs .  intec 

iccundos  duo.  pariter  crit  unitas  ad  AA  in  diipli, 

t     cata  ratione  unitatis  ad  A  &  iu  dc  rchquis. 

in-  55M88gB?g53gtT.ggsgB853(5:.55gggggg,gg8BBB535a 
on-  « 

PROPOSITIO  XI, 
Thcorema. 

tmer  duos  quadratos  numeros  unus  cadit  mediut 
proportionalu  ,  ratto  tjuadrati  ad  quadraium 
dupltcata  ejl  rationis  iaterurn, 

A       8  PrcJponanrnr  duo  liu* 

"^*  1        ^  ^icri  quadrati  AA,BB. 

J  *  AA  AB  BB  pi'od"<^i  ncmpe  cx  muU 

469  tiplicatione  A  in  A  :  8c 

AAA  AAB  ABB  BBB  ^ ^J^^co  intcr  numc- 
8      II       ,s   ^7    ros  AA  &  BB  cader» 
.  unummcdium  propor-. 

cr     tionalem  ,  nempe  A  multiplicct  B  &  faciat  A  B. 
a-     dico  A  B  elle  mcdium  inier  A  A  &  BB. 

Demonftr.  Cum  A  mulriplicans  fcipfum  ,  & 
ic     nnmcrum  B  fecerit  AA  &  AB,  erit  (periy.  j,) 
cr     A  A  ad  AB,  ut  A  nd  B,parirer  aim  B  mujciplicans 
)-     A  &  feipflim  fccerit  AB  &  BB,ira  crjt  AB  ad  BB 
>     ut  A  ad  B.  crgo  ita  cll  A A  ad  AB,  ut  AB  ad  BB. 
rr     ergo  AB  eft  mcdius. 

n        Irem  cum  fint  trcs  numeri  A A,  A  B,  BB  m  con- 
tinua  ratione  lateris  A  ad  B,  erit  A  A  ad  BBin  du- 
$     plicata  ratione  A  ad  B.  per  defirj,  dupUcat^  r^t 
n  tionis, 

C  o  R  o  L  L.  Hic  mcdius  proportionalis  cft  nu- 
mcrus  integcr ,  quem  fcilicet  mctiuntur  duo  nu^ 
t*     meri  integri. 

Ex  quo  polTct  probari  incommenfurabilitas 
dingonalis  quadrati  cum  latere  ejus.  Si  enim  /inc 
commenfurabilcs,  fc  habcrent  ad  inviccm  ut  nu-« 
mcrus  ad  numerum  ncmpe  ut  numcrus  A  ad  B,  Sc 
eorum  quadrati  ut  AA  ad  BB  :  fcd  corum  quadra- 
ti  ( per  47. 1 .)  fe  habcnt  ut  i  ad  %  crgo  A A  ad  BB 
fe  habcnt  ut  i  ad  1 :  fcd  intcr  1  &  2  nullus  cadic 
mcdius  proportionalis  ,  crgo  intcr  duos  numcroj  > 
quadratos  nulius  cadcrct  medius  proportionalisi 
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PROPOSITIO  XII. 
Thcorcnu. 

htrr  itui  ent»t  cddmnt  itu  mtii]  frtftrtUmtdtt, 
i»ntm  rati»  irtflicMM  tfi  rmtitHU  Uttrmm, 

Nuracnis  A  multipli- 
cans  rciprtim  fjciat  quj- 
AA  AB^BB         <i«tam  luimi  AA.  &  itc- 
^  rum  ntultiplicans  fuum 

AAA  AAB  ABB  BBB  ^"^'«7  ^«^"^  A^A. 
-  -  paiiicr  B  cmcut  luum 

I  II  15  »7  cubun,  BBB.  A  rouitipli- 
cct  AB  faciatquc  AAB.  &  B  cundcm  A  B  multi- 
plicans  faciat  ABB.  iam  fupra  odcndimus  A  AA, 
A  AB,  ABB  &  BBB  clFc  continu5  proportionalcs 
ii)  rationc  A  ad  B.  crgo  intcr  cubos  cadunt  duo 
mcdij  proponionalcs  ,  in  ratione  laicruro.  crgo 
ratio  cuboium  triplicaca  cft  rattonis  Utcmm. 


PROPOSITIO  XV. 

Thcorcina. 

5j  cukiu  cutmm  mtii*twr  ;  &  rdiix  tjmt  rmiictm 
mtttttmr,  ^  vicifim. 

Cubus  AAA  cubum 
B  B  B  mctiatur :  dico 
qu6d  radix  A  radiccm 
B  mcticnir.  inrcr  cu- 
bos  AAA  &:  BBB  duo 
cadtint  mcdi|  proponionalcs  AAB,ABB,  in  ratio- 
nc  A  ad  B  (ptr  7.  yj  fcd  AA A  mcrinir  BBB  et 
conRruAionc  ,  crgo  ( ptr  7.  hm}mj]  primos  AA  A, 
mctitur  fccundum  AAB.  Scd  ut  AAA  ad  A  B^ 
ita  A  ad  B:  ctgo  A  mctitut  B  quod  crat  prtmum. 

Sccund^  A  inctiarurB,  ergoAAA  mctictut 
A A  B.  crgo  ptr  6  AAA  mcticiur  AAA.  quodcrat 
fccundum. 


AAA  AAB  ABB  BBB 
8.      14.  71. 
A  B 
1  6 


PROPOSITIO  XIII. 
Thcorenu. 

Nmmtrtrmm  frtptrtionmlimm  ^m*ir*ti ,  cmti  (^t. 
fiuit  itidm  frtptriitnaJtt. 


A      B  C 
AA  BB  CC 
AAA.  AAA.BBB 


Sint  numcri  A,  B,  C  pro- 
portioiulcs ;  hoc  cft  ita  Itt  A 
ad  B,  ut  B  ad  C.  dioo  nuroe- 
ronim  A  B  C  quadratoi ,  & 
cubos  proponionales  circ. 

Dcmonftr.  Ratio  AA  ad  BB  c(l  duplirata  ra- 
tionis  A  ad  B  {ptr  prtttienitm)  fcu  B  ad  C  fcd 
ratio  BB  ad  CC  eft  duplicata  radonis  B  ad  C  ergo 
ratio  A  A  ad  BB  eadcm  cft  ac  ratio  BB  ad  CC. 
quod  cft  nurocros  AA>BB,CC  clfc  coniinu6  pro- 
porcionalcs. 

Idcm  dicito  de  nuincris  A AAj  BBB,  CCC.  feu 
ciibis. 


««»  «M  fNM  Mt  «M  M»  M 

PROPOSITIO  XIV. 
Thcorcma. 

Si  fMdirAtmi  nmmtrmt ,  nmmtrmm  ifmAiratmm  me- 
timtmr  ;  rmiix  ejmi  rjtiicem  mlitrimt  meiiciur. 

vicifiim  fi  rdiix  rmiicem  mttnumr ;  ^MAirm- 
tms  fMdirMmm  mttittmr. 


AA  AB. 
4.  IX. 

A 


BB 

B 

6. 


Nomcrus  quadratus  AA,  nume- 
rumquadrAtumBBmctiatur:  di- 
co  qii6d  latus  cjus,  fcu  ladix  A, 
ladiccm  B  rocticnir.  A  multipli- 
plicando  B  faciat  A  B. 
Dcnx>nftrario.  (/>,r  1 1.)  AA.AB.BB  fiint  con- 
tinuo  proporrionalc*  in  rationc  A  ad  B,&  cura  A A 
mctiatur  BBcx  ruppofitione,  (/>*r  7.  8.)  AA  me- 
lienjr  AB.  fed  ut  A  A  ad  AB  ,  ita  A  ad  B  ,  crgo  A 
mctictur  B  quod  erat  primuin. 

Viciffim  fi  A  mctianir  B,  A  A  mttittur  AB :  i't 
awem  A  A  ad  AB,ita  AB  .id  BB :  ergo  AB  mctic- 
tur  BB ,  erjo  {tx  1 1  mxitmstt)  AA  raetictur  Ba 


PROPOSITIO  XVL 
Thcoreina. 

5«  ijmmirmtmi  <pMir«imm  ntn  mttimtmr  \  ntfmt  r/t' 
eUx  tjmi  raitctm  mtiitimr,  vicijjim. 

Si  entin  radix  radicem  metiretur  ,  quadratni 
cjiis  quadratum  ractiictur  {ptr  14.}  contrafuppo- 
fitioncra.  pariccr  fi  radix  radiccm  non  mctiatur 
ncc  quadranis  quadiatum,  quia  fi  quadratus  qua- 
drarum  metirctui ,  ladix  ctiara  radiccm  tnctiiecur 
contia  fuppofitionan. 


PROPOSITIO  XVII. 

Si  embmi  cmkmm  ntm  mttiimtmr,  ntc  rmiix  rmiietm» 

d-  vififfim. 

Dcmonftiacio  eft  cadcm  (^w  ij.) 

^^^^  {"Bi^  '"§^^  M^fff^  fffl^ 

PROPOSITIO  XVIII. 
Tbcorema. 

Itiitrfltutti  nmmlires  fimilet  mnms  mteimt  frtptr- 
litnitUt  cmiii,  rdtit  flani  di  ftdnum  fimilem 
eft  iuf/icdid  rdtitnis  htmtlogcrmm  Uierum. 


AB 
1 1 
A 

J 


BC 
B 


CD 
48 

C  D 
6  8 


Sinc  numeii  plani  fimiles, 
oniexmultiplicacionc  numc- 
roium  piopoitionalium,  ncm- 
pc  fii  A  ad  B  ,  ut  C  ad  D  i  & 
ex  A  in  B  fiat  A  B  ficui  ex  C. 
in  D  fiat  CD.  B  multiplicando  C  faciat  BC. 

Dcmonfti.  Ita  cft  A  ad  B,  ut  C  ad  D  cx  con- 
ftnidionc  :  ergo  ita  cft  pcrmut.indo  ut  A  ad  C } 
ita  B  ad  D  :  Eft  autem  A  B  ad  B  C  ,  ut  A  ad  C, 
( per  17. 7.)  cigo  iti  cft  A  B  ad  B  C  uc  B  ad  D, 
fcd  ita  cft  BC  ad  CD  ficut  B  ad  D  pci  camdcra: 
crgo  ita  eft  A  B  ad  BC,  ut  BC  ad  CD,  ergo  BC  cft 
mcdius  propottionalis  intcr  nuineros  pbiios  A  B, 
CD  cum  ratio  AB  ad  BC  fit  ut  A  ad  B  qi.-x 
ftint  homologa  latcra  :  erit  r.itio  numcri  A  B  ad 
CD  diiplic.ita  raiionis  A  ad  B  homologorum  fci- 
Jicct  latciuin,  quod  crat  dcmoiiftiandum. 


PROPO 
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PROPOSITIO  XIX. 
Thcorcina, 

Intir  dn»t  filiitt  fimitts  im»  r^dMrri  mttli)  prtpor- 
ttoiiAtei.  Et  TMtio  fitiAi  dd  filtdHm  e/i  dttpIicMttt 
rdii»nit  hcmotogtTum  Idttrum. 

MSC.  BCD.  CDE.  DEF. 

a  a       ,    miles  vocanius ,  qux 

A  B  C      D  E  F  proportiona- 
o  ,        liiun  laicrum  oriun- 

'  '  tur.  Sint  crgo  talcs 
loJiJi  ABC  ,  DEF ,  fintqtic  latcra  A,B,C }  D,E,F 
proportionali.i,nciTipc  ita  Ht  A  ad  B  ficut  D  ad  E; 
&  B  ad  C  ficiit  E  ad  F.  dico  fi  A  multiplicct  B 
&  produftum  ducas  in  C.fiatquc  ABC,&  paritcr 
ducas  D  in  E ,  &  produftum  in  F,  fiatquc  D  E  F, 
quod  inquam  intct  ABC  ,  DEF  cadent  duo  mcdij 
proportionalcs  in  rationc  latcr\im  homologorutn 
A  ad  D,  fiatmimcrus  BCD  &  CDE. 

Dcmoiiftratio.  Ita  cft  ABC  ad  BCD  ,  fiait  A 
ad  D  {ptr  17,  7.)  aim  idcin  nuinerus  B  C  multi- 
plicct  numcros  A  A:  B  ,  paritcr  ita  cft  B  C  D  ad 
CDE  ficut  B  ad  E  :  Eft  autcm  B  ad  E,  ut  A  ad  B; 
nam  cum  ita  fit  A  ad  B  ,  ut  D  ad  E,  erit  pcrmu- 
rando  ut  A  ad  D,  ita  B  ad  E  &  C  ad  F,  parircr  ita 
eft  CDE.ad  DEF  ut  C  ad  F:  crgo  ut  A  ad  D  ;  cr- 
goABCBCD^CDE.DEFfuiu  quatuor  numeri 
continuo  proportionalcs  in  rationc  A  ad  D  ,  crgo 
intcr  ABC  ,DEF  diio  mcdij  caduni  proportionl> 
les  in  rationc  A  ad  D  :  crgo  cft  ratio  triplicaia ; 
qiiod  erat  dcmonftranduin. 

«■•(•»«»««»««•««»■«•»•••••»«•»«•»(•)«•» 

PROPOSITIO  XX. 

Theotcau. 

Si  inier  dues  numtroj  cddjt  mimi  medim  preper- 
tiotdlis  Jimtles  pltni  erunt. 


AB  BC  CD 


Intcr  A  B  &  CD  cidar  mc- 
t*     xa,     XX     Jius  proportionalis  BCfitqiic 

A    B  C   D     *"  ^       ^^' BC  ad  CD  , 
g         g     dico  numcros  AB.CD  cftc  fi- 
milcs  pl.inos.  Sumantur  mini- 
mi  numcri  A  &  C  in  rationc  AB  ad  BC. 

Dcmonftr.  Numcri  A  &  C  ut  minimi  in  ra- 
tione  AB  ad  BC  (^/r  11.7.)  iqiic  mcticnturnu- 
mcros  AB,  BC.  Mctiantur  pcr  B  paritcr  A  &  C, 
cruiu  minimi  in  rationc  BC  ad  CD  ,  fupponitur 
enim  clfc  ut  A B  ad  BC,  ita  BC  ad  C  D  ;  xquc  mc- 
ticnnir  numcros  B  C  &  C  D  metiantur  pcr  D. 
quarc  B  multiplicans  A  &  C  ,  facit  A  B  &  B  C. 
Simt  igitur (;»(rr  i7.)AB  ad  BC,nt  A  adC.Pariter 
C  innltiplicans  B  &  D  f.icit  BC  ,  CD  tra  crit  B 
ad  D  ut  BC  ad  CD  :  Scd  ita  cft  AB  ad  BC,ut  BC 
ad  CD  :  crgo  ita  tft  A  ad  C,  ficut  B  ad  D,  &  pcr 
in«ir.irdo  ut  A  .id  B  ut  C  ad  D  :  crgo  fuiu  plani 
itmilcs,  ^uod  crat  dcmoni^randuro. 


J  9 
1    I  14.'  j.  j.  7» 

A  B  C  E  F  D 


^fl^  ftf^  ^ff^ 

PROPOSITIO  XXL 
Thcorema. 

5«  inttr  dues  nnmtrtt  csisnt  iuo  wuiij  propertin, 
HMlts :  fimiltt  foltdt  trMut  iitli  nHttttrt. 

ABC  BCD.CDE  DEF    '"f"  "«"»«01  ABC» 

../:    /0  DtFcadant  duomedii 
af     71     116    64»        ^  .     ,    „  „ 
Q       H      Yi^  propOrtionalcs  B  C  D» 

j  CDE  Suraamur  (^«r 

5  j .  7.)  tres  numcii  G» 

H,  K,  minimi  in  ratio-> 

ncABC.BCD,  CDE» 

DEF,  cruntquc  G  &  K  plani  fimilcs  ( ptrprtct- 

dtnttm)  cum  mcdiet  intcrcos  numerus  K.Sint  la- 

tcra  numcri  G,  numcri  A  &  B  ,  &  numcri  K  fmt 

latcra  E  F,  prioribus  proportionalia. 

Dcmonftt.  G,  H,  K  funt  minimi  in  tatione 

ABCjBCD,  CDE  ,  crgo  cos  xqucmeticntur  {ptt 

11.7,)  mctianturpcr  C,  5c  cum  iidcm  G,  H.K 

fint  ininirai  in  rationc  BCD.CDE.DEF  cos  xqut 

mcticntur.  Ponantur  ractiri  pcr  D,  hoc  cft  Cmul- 

tiplicans  G,  H,  K,  prodiicit  ABC,  BCD.CDB,  84 

D  multiplicans  G,H,  K  producit  B  C  D  ,  CDE 

DEF  :  (ed  G  faftus  cft  cx  multiplicationc  mutua 

latcrum  fuorum  A,B  &  K  cx  multiplicationcfuo- 

nim  latcrum  D  E  F  :  crgo  A  numcrus  folidus  cft 

prodti&us  ex  multiplicatioue  laterum  A  B  G 

&  D  E  F  cx  multiplicationc  numerorum  DE  F  | 

quia  vcr6  C  &  D  multiplicantcs  H  faciunt  BCD 

CDE,  ita  crit  C  ad  D  ut  BCD  ad  CDE ,  feu  ut  O 

ad  H,  fcd  ut  G  ad  H,  ita  A  ad  E,  aiit  B  ad  F  ,  atia 

H  fit  mcdiiw  intcr  G  &  K,  &  A,  B,  E,  F,  fint  la- 

tera  numcrorum  G  &  K ;  &  {hot  ptr  1 9.  huiiti.) 

crgo  ita  cft  A  ad  E,  B  ad  F  ,  C  ad  D  ;  ergo  ABC, 

DEF  funt  nnmcri  folidi  fimitcs ,  habcntcs  fcilictt 

fua  latcra  proportionalia  ;  quod  dcmonftrandum 

crat. 

PROPOSITIO  XXII. 
Thcorcma. 

Si  primm  trimm  eoniiriiie  preporiienMlinin  JMddrA* 
IM/  fHtrit  i      ttriiut  ^MMdtMtns  trit, 

A    B    C      Numcrorum  A,B,Ccoi«imiipro- 
,  portionalium ,  prirous  A  quadratus 

^  r  c  r  '•t-' dicoquartum  C  quadtatum  cflc4 
"  Demonftr.  Curo  intcr  A  &  C  ca- 

*  *  ^  '  dat  ex  conftrudkionc  unus  mcdius 
proportionalis  B  ,  crunt  (per  io.hM]ui)  A  &c  C 
plani  firailcs  :  ncmpe  fi  D,  E,  fint  latcra  plani  A, 
&  F,  G  latcra  plani  C,  erii  ut  D  ad  F,  ita  E  ad  G, 
&  pcrmut.-uido  ut  D  ad  E,  ita  F  ad  G  ,  fed  D  &  E 
funt  xqtialia  :  crgo  &  latera  F  &  G  ctuni  xqua» 
lia ,  crgo  nuroctus  C  cftcjuadraius. 

«»w«*»  «#»  f  I  nm  m  wa  cw  »•»««'*•»•«•» 

PR.OPOSITIO  XXIIL 

Thcorema. 

Si  ^MAtuer  certtinMi  preperlion*liMm  primut  n«- 
tneru/  culiMs  futril ;  ^Mttrtut  cuhus  trii. 

A  B  C  D  Proponantur  quatuor  nutneri 
8  IX  tS.  17    continuc  proportionalcs ,  fitque 

Z    iij  primui 
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A  flib'JS  i        q<'a«uiTi  D  aibum  cfle 
f^TltrcL  inc«  A  &  D  cada.u  d«o 


Elementoaim  Euclidis 


mc- 


iTdfi^J^a"-  WcumA  f.t  a,bu.:B 
eciam  cubus  erit. 


PROPOSITIO 
Thcorema. 


XXIV, 


PROPOSITIO  XXVL 
Thcorcma. 
Simihi  plMti*  tdm  initr  fi  ratitntm  h*l>mt  > 


Si  mtmtrtu  fHadr*tm  4d  rmmttnm  tAm  rstnnrm 
kAktM  f      ^tntdrattu  «d  ^HddrMum 
fieundM  ^H*dr«tuf  trit. 

Mumcrus  quadratns  A  ad  ntt- 
mcrum  B  cam  rationcm  hibcat 
qiiim  quadratus  C  ad  qiudratum 


A  E 

10  lO 

C  F 

I  X 


B 
40 
D 
4 


A 

16. 
C 
4 


F 

14 
E 
6 


B 

D 
9 


Nuroeri  A  &  B  rinc  plani  rmtilesi 
dicu  qi^od  ratto  A  ad  B  cadcm  dl 
ac  quadrati  numcri  ad  quadcacumt 
hoc  cft  dari  duos  numcros  quadra- 
tos  t  quorum  primus  ad  fccunduia 
eindem  racionem  habeat  quam  A  ad  £. 

Dcmoaftr.  Cum  numcri  A  &  B  fint  plani  fimi- 
lcs  ,  inccr  eos  cadct  unus  inedius  proportionali» 
E  (  Per  1 8.  8. )  Sumantur  ttes  numeri  minimi  ii» 

Dj  iio>  numctum  B  qaadtatum    ^^^^^  ^  ^  ^^^^  ^^^^^.  _ 

dranis  crit.  ,    •   j  j  „ 

CoROtt.  R«io  quadrati  ad  non  quadratiira     ^^,,..,,,.^  . «tmaaM 

exprimi  non  potcft  numcris  quadratis ;  alioqum     B&i3B0DO0!mtMrf  fi:0  DDODnWOTflOOmi ■M»«i«f- 

fcaindus  quadratus  effct.  PROPOSITIO    XXV IL 

Thcorema. 

Similtt  filidi  tMH  rMitntm  hAktnt  ^m*m  cnhm 
md  emhnm. 

Sint  duo  numeri  folidi  fimilet 
A  &  Bidico  qu£>d  ita  fc  babcant 
A  ad  B  ut  cubus  ad  cubum ,  fcu 
poftc  invcniri  duos  cubos  qut>- 
rum  primus  ad  fecundum ,  eaca 
rationcm  habeai ,  qukm  A  ad  B. 

Dcmonftr.  Ciim  A  &  B  fint  folidi  fimiles  ,  c»- 
dcnt  intcr  cos  duo  mcdii  proporiionales  C  &  D. 
Suinantur  quatuor  minimi  numcri ,  in  continiu 
rarione  A  ad  C,&  C  ad  D :  ( ftr  1  hn\m )  cxtrcmi 
E  &  F  cubi  ctunt.  Cum  autcm  fii  ut  A  ad  C  ii* 
E  ad  G  i  &  ut  C  ad  D,  &  D  ad  B  ita  G  ad  H  .  &: 
H  ad  F';  erit  ex  xquo  ut  A  ad  B  ita  E  ad  Fj  nem- 
pe  ut  aibus  E  ad  cubum  F ,  quod  etat  demon- 
iliandum. 


PROPOSITIO  XXV. 

Thcorcma. 

5i  (ubm  sd  ntimtrum  ,  tttndtm  rMitntm  hdbtAt 
fHMm  eiJnu  *d  cHbum  ,  fieiuulM  eubm  trn. 

Cubus  A  ad  numerum  B 
candcm  rationcm  habcat/^uiim 
cubus  C  ad  cubum  D  ,  dico 
numerum  B  cubiim  cftc. 
Demonftr.  Cum  A  fit  ad  B 
ut  C  ad  D A  { ftr  1 1.8. )  mtcr  cubos  C  &  D  ca- 
dant  duo  medii  proportionalcs  Ei&  F  ;  intci  A  & 
B  cadent  ctiam  duo  mcdii  {ftr  8.  8. )  crgo  (/'rr 
15. 8. )  numcrus  B  cubus  crit. 

CoROLL.  Ratio  cubi  ad  non  aibum  cxprimi 
non  potcft  numctis  cubis ;  alioquin  fccundus  nu- 
lacius ,  ^ui  fupponitui  non  cubus,  clTct  cubus. 


A  G  H  B 
t  II  18.  17 
C  E  F  D 
64  96. 144.116 


A  C  D  B 
10  zo.  40. 80 
E  G  H  F 
1x48 


EUCLI 
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ELEMENTORVM 

LIBER  NONVS- 


B 


PROPOSITIO  PRIMA. 

Thcorcma. 

fimiies  pUni  fe  irtvtcem  muliiplic/nties 
quAclrAtum  froducunt. 

Dno  pbni  fimilcs  fc  invicetn 
miiltiplicantcs  producant  nume- 
rum  AB.dicoeumquadratiimeirc. 
Numcrus  A  fc  multipliccr.produ- 
cAtquc  fuum  qnadratum  AA. 
Dcmonftr.  Cum  A  mnltiplicando  A  &  B  pro- 
ducatnujncros  AA  ,  &:  AB  ,  crit  A  A  ad  AB  ut  A 
*iB  {p*r  17.7.)  &  c6m  A  &  B  fint  plani  fimi- 
ks, mtct  cos cadit unus  mcdius  {ptr  \%.%.)  ergo 
&  intcr  A  A  &  AB  cadct  unus  medius  D(/>*r  8.8.) 
*f  AA  fir  quadratus ,  crit  ( ftr  21.  8.  )  AB 
numerus  quadratus. 


A  C 

AA  D  AB 
J6.7X.  144, 


»  ««»  €M«M4M  S»«W  m  »»  «M 

PROPOSITIO  IL 
Thcorcma. 

S»  Aiu  itMmeri  ft  invictm  mMliifUcMtts  tjuAird- 
iHm  gignMnt  ,ftmilts  pUni  trHm. 


A  C 
«  u 
AA  D 

3^-  71.  \4,4,. 


g      Numcti  A  &  B  fc  multiplican- 
tcs  producani  numcrum  quadra- 
j^g   tum  AB,  dico  A  &  B  ciTc  fimiles 
planos.  A  fc  multiplicct ,  faciat- 
que  fuum  quadratum  A  A. 
7™°"*^-  {''«'11.8.)  intcr  numeros  quadra- 
os  AA.&ABcadit  unus  mcdius  D.&cumA 
mnJt.pl.ans  A  &  B  produxcrit  AA&AB,crit 
AA  ad  AB,ut  A  ad  B  (       ,7.7. )  «go  (  ftr  8.8.) 
1  ^  '^^^^^  mcdius  proportionalis  :  crgo 

\     10. 8. )  numcri  A  &  B  funt  plani  fimilcs. 

0*011..  1.  Si  duo  quadrati  fc  multirtliccnt, 
quadratum  ptoduccnt,  ciim  fmt  plani  fimiles. 

ORoiL.  i.  Si  duo  numeri  quadratiun  produ^ 
^m,  &  unnj  £„„11  quadratus ,  altcr  quadratus 

I  J.Si  unus  quadratus  non  fit ,  ncc 

ftltcrquadratuscrii. 

CoROLL.  4.  Si  duo  nurocri  non  quadranim 
producant.&unus  quadratns  fit,  altcr  quadratus 
erif,  alioquin  quadratum  producerent. 

CoRoiL.  5.  Qiiadratus  &  non  quadratus 
nan  quadratum  producant. 


PROPOS ITIO 
Thcorcm^u 


C«^«#  fe  ipfum  mulnpticMns  cuhum  producir.  . 

A  A  A  Cubus  A  fcipfum  multiplicaiij 

AA  P^^O"^""!  numcrum  B,dico  nume- 
B  ruin  B  cubum  ciTc.  Sit  latus  fcu 

j  radix  cubi  A  A  A  ,  numcrus  A 
qui  fcipfum  multiplicans  produs 
cat  quadramm  AA. 

Dcmonftr.  Ex  (  prcp.t^.i, )  Cum  i.  A.  AA^ 
AAA  contmuc  proportion.ilcs,  crgo  intcr  unita- 
tcm  &  aibum  AAA  cadunt  duo  mcdii.  itcm  cuni 
AAA  multiplicando  fcipfum  ,  &unitatcm  fcceric 
numcnim  B  &  fcipfum,  ita  crit  (pn  i7. 7. )  uni- 
tas  ad  AAA ,  ut  AAA  ad  B  :  ergo  intcr  AAA  3c 
B  cadcnt  duo  mcdii  lper%.%.)  &  dim  primus 
AAA  fit  cubus ,  Scamdus  B  ( pcf  15. 8.  )  cubus 
crit :  quod  crat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  IV. 
Thcorema. 

C«^«i  mulsiplicAns  CHbum  producit  cuhum. 

g       Cubus  A.multiplicando  cubum, 
AA        AB    B  pftKli'"'  numcrum  AB  ,  dicO 
numcrum  AB  cubum  cflc.  A  du- 
catur  in  A.fiatquo  AA. 

Dcmonftr.  Cum  A  du6tus  in  A  &:  B  producac 
AA  &  AB  crit  (  per  1 7.  7. )  ut  A  ad  B  ita  AA  ad 
AB.  fcd  (  ptr  1 1.  8.  )  intcr  A  cubos  A  &  B  dno 
cadunt  mcdii ,  ergo  Sc  intcr  AA,  AB.  &  cum  AA 
fit  cubus.  AB  (^*r  25.  8. )  cubuj  crit. 

gS59S9SS<!S?e9S9S9&9SSfi99SB9e9fi9S9699fifififS9ea 
PROPOSITIO  V. 

Thcorcma. 

Si  cutus  muliip/icMnt  alitjMem  nHmtrum  ftciMt  cu- 
bum ;  mHltiplicMtui  cubm  trit» 

Cubus  A  multiplicans  numcrum 
producat  numerum  A  B  cubom  ,  dico 
numcrum  B  cubum  clfc,  A  ducatur  in 
fc  faciatqiic  AA. 

Dcmonftr.  {Ptr  j.)  AA  cubus  crit ;  erit  itcm 
lit  in  fiipcriori  A  ad  B  ut  cubus  AA  ad  cubum 
,AB,  fcd  {_ptr  12. 8.)  iriict  AA  &  A  B  cadunt  duo 

ftitV*) 


A 

AA 


6 

AB 


,84        Elementomm  Euclidis 

•  «,1«  •  creo  ( prr  8.8.  intcr  A  &  B 
„«dij  ?'^^^'Z7  lc  <^^Afit  cubus.  cri:  (per 
cadimt  tli»  "'«n'J  •  * 


''^  ^rrC .fbas  non  cubum  n.ulrirUc.ns  fa- 

J  cZs  nu>lriplica.u  nmuerum  f.c.t  non  cubum, 
illc  non  cubiis  crit. 

PROPOSITIO  VI. 

Thcotcroa. 

Si  «umnus  infi  duBMS  fAcit  nknm ;  &  'pfi 
fiAsm  trtt. 


cnlinB.C,  D  continui  propottlonales  3c  B  pri- 
mus  quadratus  cft  :  cr^o  tcrtitis  quaUratus  crit, 
ncmpcD.&F.&H.&L.&N. 

Tcttio  C  cubus  cft  ,  quu  ita  cft  \  ad  A  ut  B  ad 
C.  fcd  unitas  mctitur  A  pcr  ipfuro  A  :  crgo  &  B 
nKtinir  C  pcr  A  :  crgo  A  multiplicando  fiuim 
quadraturo  B  eflicit  numcrum  C  ;  crgo  C  aibvis 
cft:&  cumC.D.E.F  fmt  continuc  proportio- 
nalcs  &  piirous  fit  cubus.crit  &  F  cubus  {^tr  ij. 
8.)  idcm  dico  de  K,  N  &  C. 

Qtiarti  numerus  F  cft  oftcnfus  fimul  quadtatus 
8f  cutus  ficnt  >3,  intcrmiffis  ncmpc  qninquc  tct- 
minis  G,  H,  K»  L,  M. 


AA. 


AAA 


A  B 

6  ri 
D  E 


C 
€6 


Numcrus  A  dudhis  in  A  feciat 
aibum  AA.  dicoqu6d  ipfccubus 
crit.  Ain  AAptoducat  AAA. 
Dcroonftr.  Cum  A  multiplicando  A  A  fccent 
AAA.critnumetusAAA  cubus 
«i,.  qtiarc  cum  A  in  AA  fixcr.t  aibum  AAA. 
ttiaro  cubus  AA  multipl.cans  numctum  A  fac.t 
aiburo  AAA  {€rg<>r*r  5-)  A  aibus  crit. 

««♦fjM»  »»«•«*••*•»»»••»«•••■•*•• 

FROPOSITIO  VIL 

Tlwotcma. 

Ctmpc/iiMJ  numerus,  multiplicans  tfHemvis  numt- 
rumy  gtntrat  Jolidum. 

Nuroerus  coropofitus  A  ,  multi- 
plicans  nu.iKrum  quc.nlibct  B ,  fa« 
ciat  C,  dico  C  efTe  folidum. 

Deroonftr.  Cum  numcrus  A  fup- 
jponatut  coropof.tus  ,  cum  orxter 
nuitatcm  meuctur  aliquis  numcrus  ( ptr  iifin.x  j .) 
Sit  illc  D  qui  roctiatur  cum  pcr  E  ,quarc  D  mul- 
lipticando  E  producct  A,  &  numctus  B  multipli- 
cando  produftum  A,producit  C  :  crgonumcrus 
C  orinu  ex  multiplicationc  muncrorum  D,  E.  B. 
Ergo  ex  dtfi...  folidus  cft  :  quod  crat  deraon- 
ftrandura. 

PB.0P0SIT10  VIIL 
Thcorcnu. 

Sifntrit  ferits  ctniinuo  prapcriionMliMm  mI>  MnitMf 
inctpitns  ,  ftCMndus  ab  umitiie  ^MddratMS  erii : 
&  tlicmAiim  omnts.  Ttrtius  ja  Mniiait  cubiis 
tfl  .  d-  dutbus  femper  iniermilfis  ttteri.  Sexius 

«fc  HniiMt  tubHi  fimHl.df  <iM*dr4iMS  ift  &  ^uin- 

1"*  inttrmtffii  ctitri. 

I  1  5  4  y  6  7  8  9  lO  II  II  M 
ABCDEFGHKL  MN  O 

Sit  fcrJes  continuc  proportionaliuro  incipicns 
»b  uniute  ,  dico  prim6  nunictum  B  fccundum  .ib 
unititc,quadtatuni  t(lc,Cum  cnim  fit  i  ad  A  ita  A 
ad  B,  nmvcrus  fub  A  ,  &  cx  B  in  i  aqiiBtui  qu*- 
dtaro  nimuu  A  mcdij  (  pir  xc>.  7,)  Scd  mimcrus 
ex  n  ii^  uniiaicm  «ft  i«fc  numcrus  B  cum  uiiitas 
Wh.l  >m.i.utt,,  cTgo  nun.ctus  quadratus  tft. 
Sccundi  dico  li.  D,  F.  H  quadiaios  clfe ,  fun? 
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PROPOSITIO  IX. 

Theorctna. 

//I firit  ceniinui  prtftriionAliHm  *b  MnitAli  inci- 
pitnitum,  fi  primus  tjUAdraius  fit,rili^Mi  omnts 
erunt  quddrsti.  Si  frimui  efl  cmIimi  reh^ui 
tTMnt  CMbi. 


A,B.C,D,E,F,G. 


Sit  (rrics  continui  pro- 
portionalium ,  fiiquc  pti- 
mus  A  quadiatus  ;  dico  B  ctiam  quadratum  cffc, 
Sc  rcliquos  omncs. 

Demonftr.  Ita  cft  A  i  ad  A  f.ait  A  ad  B :  ergo 
Bin  i  fcu  B.cumunitas  nihil  immutct  louatur 
quadrato  numcri  A  :  paritcr  curo  ita  f.t  i  ad  A  ut 
B  ad  C,  A  in  B  xquatur  i  in  C,  id  cft  numcro  C, 
quarc  A  multiplicat  omnes  nurocros  ut  producat 
fcquentes.  Scd  A  cft  quadratu»  ,  &  B  quadtatus 
oftcnfus  cft:crgo  &  C  quadratus  crii.  Idcm  oftcn- 
daro  de  aliis. 

Sccundi  f.  A  cubus  fit ,  &  A  fc  muh.pl.cando 
ftcit  B, crit  B  «iam  cubus  { per  $.9.)  ita  A  cubus 
in  B  cubum,  facict  cubum  C  (ptr  4.9.) 


PR.OP  OSITIO 
Thcorema. 


X. 


Inferie  contitiuc  prtporiionalium  MmtMlt  tnci- 
pitntt,fipnmus  ijundrAtMS  non  fii  }  nt^t  ^j 
prmtr  ftcundum  ,  ^MMrtum  ,  ftxtum,  tjUMdrAtt 
erunt.  Si  primus  cubus  non  ftt,  ntc  4/»)  pr^*r 
trrtiMm,ftxiMm,  ntnMm,  cubi  erMni. 

Sit  fctics  continui  proponionaliuro,  ab  unitate 
incipic.is,&  primus  nurocrt.s  A  non  f.t  quadr.atuj; 
dico  nullum  alium  prxter  feaindum  ,  qu.utum  , 
fcxtum.&c.cflc  quadratum.  Sii  enimfi  ficri  potcft 
ncmpe  E  ;  cum  ita  fit  E  ad  D  ut  B  ad  A ,  &  E,  D 
&  B  f.nt  quadrari.crit  etiam  A  quadraius  (per  i3. 
j.)  contta  luppof.tioncm. 

Sccundb  f.  in  cadcro  fcric  prirons  A  cubusnon 
fncrit,dico  quod  practcr  tcrtium  C  fntturo  F,  "o- 
ijuro,&c.  nulliis  aUus  cubus  erit ;  fii  eniro  fi  nm 
porcft  alius  nuroerus  G  a.bus  ,  curo  ita  fit  G  ad  P 
ut  C  ad  B,  &  ttes  G  ,  F  &  C  dicantur  cub. ,  cr.t 
&  B  cubus  ( prr  15.  8).  Si.«ilitcr  oftcndam  &  A 
aibum  eflc  contra  fuppofitioncm;non  cft  crgo  G 
cubus.  Similitcr  oftci.dam  E  cubum  non  clTc ,  a.ir 
aliu.n  qucmcuroquc  j  cxccpri»  iis  quo$  lupri  rc- 
ccoTul. 


PRO  PO 


Diqitized  bv 


Liber  IX. 


PROPOSITIO  XL 
Thcorcma. 

//» firie  eoniinui  proportionalium  ab  Mnitate  iaci- 
pitnte ;  <jMitthtt  minor  mAjortm  metttnr  per  *ti~ 
ftum  <jiu  4  feriem. 

Unins  A,  B,  C.  D.  E,  F,  G,  H. 

j.  9.  x?.  8 1. 14}.  7*9. 1187; 

Proponatur  ntimf  rus  G  major ,  &  C  miilor ; 
dico  quoii  C  mctictur  niimcnim  G  pcr  aliqucm 
Dumermn  qiri  cft  in  fcric.  Intcr  C  &  G  fint  ircs 
niimcri,  &  lumantiir  totidcm  infcr  unitatem  &  D. 

DciTTonftr.  Qiiia  ita  cft  unitas  ad  D  ficut  C 
ad  G,  iit  probaiur  cx  xqualitate  ;  produAus  cx 
C  iii  D  xqiiabitur  produdo  cx  unitatc  in  G  fcu 
numeroG  [ftr  19.  7.)  crgo  C  mctictur  G  ptr 
nmncnim  D. 

CoRoLL.  Qtianium  mcticns  diflat  abcoqucm 
fiictitiu  ncmpc  G  ,  t.iiuum  is  pcr  qucm  mc- 
tirur  ncmpc  D ,  diftat  ab  unitare.  In  cadcm  fc- 
ric  numcriij  C  fcipfum  multiplicaiis  producit  nu- 
mcnim  F  t.intum  ab  ipfo  diftantcm  quaniiim  ipfc 
diftit  ab  unitaic.  Si  duo  numcri  fcriei  fc  inviccra 
innltipliccnt  produccnt  numcrum  qui  t.mtum 
«liAct  ab  uno,  quantum  altcr  diftat  ab  unitatc. 
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PROPOSITIO    XI L 

Thcorcnia. 

ii  fiurit  firin  tmmtrerum  eentmtu  prcportiemt- 
liHm  4i  uniiau  inciptensy  numerut  prumii  me- 
titns  Hltirnum  meiitiur  eMin  ^mi  proxirrms 
'ft  MniiMi, 

A   B     C    D  ^'^  {^crics  continii^ 

»•  «0. 100.  icoo.  1 0000    Pfoporrionalium  A,B, 
E    H    G      F       C,  D  ab  unitatc  inci- 
J  10  100    1000     P^*^"*'  numcrus 
ttltimnm  r>  E  primiis  qui  nicti.itur 

J?*'coquod  iJcra  numerus  E  mctictur 
A.  Si  cnim  non  ractiatur  5  cum  A  lit  pri- 
o., P"'"'  '"'^^    Primi  (pern .7.) 
E  mct ''^"'^  'niplicare,cum  fequatm  quod 

ad  A  N     '^^""^  ^  '  P"'""* 
•  i^omctuscnun  E  mctiatur  numcrum  D  pcr 

inC  ^*"  ■'^'^™  numcrus  D  fiatcx  A 

A  id  P  "  "c^  "^*^  (pfT  i9.T.)  primus 

t  ut  Fad  C.  Et  aim  A  &  E  inrcr  fc  primi 
um.enmt  min/mi  in  fua  rationc  ,  &  xqi.cmcticn- 
ipfum  F,  &  E  ipfiim  C. 
uf  P  *  "  ftpttm,. )  E  mctiatur  C  per  G  ,  ita 
A  in  b"  P^*^""'  C  ;  fcd  idcm  C  producitur  ex 
«dB  ^ '9-  7-  > "it  A  ad  E  fiau  G 

fatioB  ^  ^  ^  ^"^^  primi.fcu  minimi  in  fua 
Q  g^  E  ^""™^"<^»tnr  G  5:  B  i  nempc  A  ipfura 
B  twr  '^'""crus  E  mctiatur  numcrum 


18^ 


PROPOSITIO  XIU 
Theorcraa. 

'"'"^"propmionafiMm. 
MmtMti  proxtmm  pr,mm  n.  .  n""**'"'"** 

— ./,"/1^ 

A  B    C     D       S«  foics  cdntinu? 
Unitas  j  z,   uj  6if    ^'■''Portionalium  ,  ab 
E  F  H  G  K     ""'"^^  incipicns  ;  fit. 

|i.  nuraeru,  primus  :  dico  q'u^tSm"rnS: 
us  numerus  mctictur  practer  eos  qui  funt  i"t 

poimis,ad  ncutriun  admitti  potcft  ;  non  primus- 
•  cnnn  tciTcc  ^xm^.{per\r.ceJi,„„J^  ' 
rcmr  numcmm  A  .  qui  tamcn  primus  fupponin,r. 
Non  etiam  cft  compolitus  faitcm  divcrf^^ls  i  6  po- 
lit.s  in  fcr.c.  Si  cnim  lit  compofitus.  cura  raetie- 
wr  aliquis  numctus  primus  non  alius  quam  A 
Sit  cnim  illc  F  ,  cura  F  mcriatur  ipfum  E» 
&  t  ipiiim  D  ,  F  quoque  mctictur  ipfum  D  • 
CTgo  (  ptr  prtctdtmtm  )  mctictur  numcriim  A 
quod  ficri  non  poicft,  ann  A  lit  primus  :  crgo 
nullus  alius  metitur  numerura  E  prxtcr  ipfiira  A 
Jara  E  mctiaiut  D  pcr  H,  &  A  cumdcm  D  mel 
titur  pcr  C;iti  erit  A  ad  E/icut  H  ad  C(p«r  j  9  7  ) 
Jcd  A  mctimr  E  ,  crgo  H  mctitur  C;dcbet  autcm 
H  cllc  divcrfus  i  numetis  pofiiis  in  fcric  ;  f,  cnim 
H  tlTct  idcm  cura  aliquo  ;  pooamus  cura  B.  Cum 
B  metiatur  D  pcr  aliqucm  contcntum  in  ferii 
{ptr  II.  ScH mctiatur  D  pct  E  ,  E  clTct  contcn- 
tus  in  fcric  ;  Itcm  oftcndam  ficut  oftcndi  dc  nu- 
mcfo  E  nnmcriim  H  compofitura  eflc,  qncm  mc- 
tiatut  numcrus  A:H  ergo  mctiatut  C  pct  G  ;dc- 
bcbit  ctiam  G  non  contincri  in  fcric,  alioquin 
ct iam  H  in  fcric  contincrctur.Ciiro  ergo  H  mcria- 
tur  C  pcr  G,  &  A  metlatur  C  pcr  B,  ita  crit  A  ad 
H  ficut  G  ad  B  j  fcd  A  mctitur  numcrum  H,  crgo 
G  mctistur  numcruin  Ij.  Et  oftcndam  pariter  nu- 
uicrmn  G  cflc  compofitum-qucm  numcius  A  me- 
tiatur.  Dcnique  numcnis  G  inctiatur  niimcrum  B 
pcr  K  i  fcd  cundcm  numcrum  B  niiracnis  A  nicti- 
nir  pcr  A  ;  crgo  ita  crit  A  ad  G ;  ficut  K  ad  A  fc^ 
A  ractiiur  numcrum  G  ,  ergo  etiam  K  metitur 
numcrum  A  quod  cft  abfurJum  cum  A  fii  mimc- 
rus  primns.  Hoc  autcm  abfurJum  fcquitur  cx  eo 
quod  pofitiis  Aicrit  numcrus  E  divcrfus  ab  iis  qui 
funt  in  fcrie.  Non  ergo  numerus  E  diverfus  ab  iia 
qni  funt  pofiti  in  fcric. 


4*^^  f^H' '      '^V^  ^ 

P  R  O  P  O  S  I  T I  O  XIV. 
Theorcma. 

AiinimMm  numtrum  fuem  primi  mettMntMr  f 
tiMllM*  aJiM*  rmmerm  primm  mtiitiMr. 


pcr  ntimcrun,  H,hoccft  E  in  H  producat  B.  fed 
producirur  eti.im  cx  A  in  A  ;  ergo  ita  crit  A  ad 
JV'<^ut  H  ad  A.  Et  aim  A  &  E  fint  primi ,  6c 
mij  jn  fija  rationcxqucraciicntur  numcros  H 
«  A ;  ncmnc  A  ipfum  H  ,  &  E  ipfum  A;  crgo  E 
«nctitur  ipfum  A  :  quod  erai  dcmonftrandum. 

Attificium  hujus  dcmonftrationis  hoc  habet 
pcciiharc ,  ncmpc  cx  co  quod  E  &  A  fint  nuracri 
primi,conclud4t  noiicirc  numctos  ptiioos. 
Tom.  I, 


_  Sit  miroerus  A  minirous  qucm 
^  n    rnetianuir nurocri  primi  B, C,D 

"  dico  quod  luillus  alius  nunicrus 

K  V  ^  pritmis  racrietur  nutncrmn  A.Me- 
^  tiatur  cnim  cura  fi  fieri  potcft  nu- 

mcnis  E  pcr  F. 

Dcroonftr.  E  multiplicans  F  facit  A  ;  ergo  ( pet 
ji.  7. )  quilibct  B,  C,  D  ractictur  altcrutrum  nu- 
mcrormn  E>  F 1  noo  nuioerum  E,  qui  primus  fup» 

,A  a  -pOnitur) 


I 


uiyiiizea 


Elementomm  Euclidis 


A  B 

AA  AB  BB 
469 


»86 

r,  A«SlnJ.n,.™nu,.c,i  pd,n,  B.C.D 
luctuntur. 

w  «*»  m 

PROPOSITIO  XV. 

Thi-oicroa. 

Si  frtrini  ntj  ctniinue  frtpiriitndUt  in  rAlitni 
frA  minimtjici  dnes  qaiflikci  JimHl  fimpin 
rtli^Hum  pnmn  fjff. 

Sit  ratio 

dau  A  ad  P,  &  A  &  B 
minimi  &  confcquciwcr  primi  {ptr 
Z4.  7. )  (intquc  juxta  ( prof.i.i. ) 
dati  trcj  numcri  minimi  in  ca  ra- 
tionc.nwpcAA.AB.BBidico 

AA  t  AB  ad  BB  primmn  cllir.  ittm  AB  t 
AA.  dcniqnc  AA  t  BB  .ad  AB  pnminn  cllc. 

Dcmonftr  Cum  A  .id  B  prinuis  fit.ctiam  AtB. 
ad  A  aiit  ad  B  primus  crit  (per  jo.7.)  Cum  igitur 
tam  A  t  B  qi  im  A  ad  B  primi  (int  ,  prodnftMs 
cxcoriim  miiltiplicatn.nc  ntnipe  AA  t  AB.id  6 
priiTUS  crir.  (  f  rr  t6  7. ;  itcm  quadraius  BB  ad 
AA  t  AB  pi  :m  iscrir. 

Ortciidam  codcm  modo  BB  t  AB  .id  AA  prf- 
mum  effc. 

Deniqiic  ciiin  l.iin  A  qt  im  B  .nd  A  t  B  fint 
primi,  gtnitus  cx  A  in  B,  fcu  AB  m\  A  t  B.piimiis 
eiit  (pcT  16.7.)  iciprr  17.)  AB.id  qujdratum 
ipfius  A  t  B  pritnus  crit.Conft  t  autcm  (per  4.1.) 
qu.-idr.inim  A  B  quadraiis  AA  &  BB ,  &  duo- 
bus  AB.  Et  (Per  )n.  7.)  crit  AB  p  iinus  ad  duos 
quadratos  AA  t  BB  ,  quodcr.it  demonftranduni. 

PROPOSITIO  XVf. 
Thcorcma. 

Vutbns  nHtntris  primis  ntn  JaiHr  lertius  pro- 
poriton*tis. 


Sint  dati  mimcri  primi  A  &  B. 
dico  quod  iij  non  invcnictur  ter- 
iiu$  proportionalis.Rcpctatur  nu- 


D  fint  intcr  fc  primi ;  dico  hanc  fcriem  nlteri&s 
continuari  non  polfc  j  hoc  cft  non  poifc  alium 
numctum  E  inveniri,  nempc  ita  fe  habcat  D  ad  E 
ficut  A  .id  B,  aut  Cad  D.  Sicnim  id  ficri  potcft, 
fiiAadButDadE  ;  ctit  pcrmutando  A  D 
ut  B  ad  E  ;  fcd  A  &  D  funt  primi  inicr  fe  ,  ctgo 
minimi  in  fua  ratione  ( /^fr  i  j.  7. )  crgo  xqiicme- 
ticntut  niimeros  D  &  E,  ncmpc  A  n\imciiim  B  & 
D  numerum  E.  Et  cum  fit  ut  A  .nd  B  ita  BadC, 
&  C  ad  D  B  mctietur  C  ,  &  C  mct-.ctur  D.  cigo 
A  mctictut  D  >  contra  fupjxjfitionem. 


PROPOSITIO  XVIIL 

Problcma. 

Diitrnin^rt  4n,duihs  d^iis  numeris,p9jfit  itriiiu 
prcpiTi.tndlis  exhikeri. 


c 

A 
6. 


'          Proponantur  duonumcti  C  & 
^  D.  fi  f^icrint  C  &  D  primi,  nou 

/  potcrittcniuspropoitionaliscx- 
'  •  hibcri(/^rr  t6./7«)«*r)  iiitcll.gun- 
tur  ha:  propofitiorcs  in  niimcriiintcjgiis.  Suppo- 
n.intiit  A  &  B  non  cl\c  primi  inter  (c  ,  fcd  qua- 
dr.mis  BB  talts  fit  uteum  nonmetbtur  niimeTus 
A  ;  dico  qiiod  non  potcrit  teitiiis  ptoportionalis 
cxh.beri,  Dctutcnim  tcrtius  propottioiulis  E.ct- 
gn  (  per  10.7.)  A  in  E  *qu.ibitur  niimero  BB.hoc 
clt  Amoltiphcando  E  producct  BB.hoc  cft  Ainc- 
tietur  BB  pcr  E  i  quod  cft  contta  fuppofiuo- 
ncm. 


A  B 


A  B  D 
*  i  i 
mcnu  B. 

Demonftr.  Cum  numcri  A  &  B  fint  primi, 
erunt  minimi  in  fua  ratione  (  ptr  z  t .  7. )  Icd  di- 
ninnir  B,C  clTc  in  eadcm  ratione,eigo(p»r  11.7.) 
A  &  B  jcqiicnncticntur  ipfos  B  &  C:  iicmpe  A  ip- 
fum  B  ,  quod  ficri  non  poieft  cura  A  &  B  fint 
primi. 

Vcl  cum  A,B ,  C  fini  coniimi^  ptoportionales 

quadr.Aivis  A  xq'.ialis  crit  ptoduftocx  A  in  C, 
hoc  cft  A  mctictur  quadratum  B  pet  C ;  qiiod  fieri 
non  poteft  cum  ( per  16.7. )  A  fit  ptiraus  ad  qua- 
dratum  numeti  B. 

w»w  wcwfj.m        m  m  m»  tm 

PROPOSITIO  XVIL 
Theotema. 

in  firie  tintinui  propariion*liHm  primus  (jr 
P''"'»»  initr  fi  fitertni  ;  Non  poitrit 
•tttniu  cniinHATi  hte  /tritJ. 

A  B  C  D  E       I"  fcric  A,  B,C,D.  continui 
ptopottionaUum  cxaemi  A  6c 


PROPOSITIO  XIX. 
Problcma. 

CinfitrMe  4n,tribuj  d*tis numtris,pifftt  juariut 
proporiitndlis  invtniri. 

Propon.nntuf  ircs  nuroerl  A,B,C} 
inquiritur  an  illis  qiiartus  propor- 
noiulis  repcriri  polTIt  ;  ducatut  B 
in  Cfiatque  B  C.  Si  A  mctitut  BC, 
mctiatur  pec  D  :  dico  numcrnm  D 
cftc  quarram  proporiionalcm ;  n.-un  aim  A  in  D 
fiiciat  BC  ,  crit  (ptr  10. 7. )  ita  A  ad  B.  ut  C  ad  D. 
Si  vef6  Anon  meiiatur  BC,non  d.ibitur  qiiartns 
pioportionalis.  Si  cnim  dicatur  cfTc 
D,  ncmpe  ita  cffc  A  ad  B  ut  C  ad 
D  :  crgo  ( ptr  10.7  )  A  in  D  zqua- 
bitui  C  D,  hoc  eft  A  pcr  D  mctic- 
B  C  ;  contra  fiippofitioncm. 

88gBfiB5BSa'SSW5ae98BW«l8B885B8B^8P«88B  B58S 
PROPOSITIO  XX. 

Thcorcma. 

Primi  numtrifunt  plurts  ^uicHm^ui  pnpcfiii 
muliiiuditit. 


C  D 
).  6.  9. 
BC 
18 


A  B  C  D 


J  i 
BC 
18 


A 

X. 

D  )o. 


B 


C 


Sint  propofiti  numcri  A.  B.  C, 
dico  &  alios  dari  polfc. 

Sit  cnim  numcrus  Dni'r«'nnis 
qticm  mctiantut  numeri  A,  B.  C, 
-   '       ^  '  *   &  huic  addatur  unitas,m  fi.it  nu- 
mcrus  E,  vcl  nuroctus  E  ptioius,  vel  compofitus. 


Diqitized 


nini 
ier6 
fic 


itus,  PROPOSITIO  XXIV. 

nir- 

[is  i  Theorcnia. 

ideA  5,-  4  parifHhrahatur  p^r,  reli^uu,  par  trit. 

A    B      ^  P«i  A  aufcratur  par  B  :  di- 

luit  fct  impar,  adduus  pati  B  .  faceret  fum- 

tS     e™„!mcV;r'"  =  ^^^^- 

PROPOSITIO  XXV. 
Theorema. 

Si  a  p^ri  impnrfeihtrahatur,  rcli^uus  erit  impar. 

Ex  A  pari  aiiferatur  impar  B,  dico  rcliqmim  C 
eflc  imparem.  Si  enim  cfTct  par  cum  impari 
fummam  A  imparcm  cfficerct  ( per  zi.)  quod  cft 
contra  fuppofitioncni. 


im: 
rgo 


PROPOSITIO  XXVL 

Theorcma. 

Si  ab  imparefHhtrAhatur  impar  ;  reiitjuus  eritpar. 

Siab  imparc  A  auferatur  B  impar,  dico  re* 
h*quum  clTe  parem.  Si  enimC  ctTet.impar  cum  im- 
parc  B  Facerct  fummam  A  parcm  {per  13.)  quod 
tamen  cflet  contra  fuppofltionem. 


«»«»€^>€^  i<mmt99  m  cnfti  m  m  «w-w 

•PROPOSITIO  XXVII. 

Thcorema. 

Si  ab  impare  fubtrahatur,  par  reflabit  impar. 

Si  cnim  reftarer  par,  cum  parc  fubtra<fto,  facc* 
ret  totum  parem,  qui  tamcn  fupponitur  impar. 

PROPOSITIO  XXVIII. 
Thcorcma, 

SipMt     impar  fe  invicem  multiplicem  produ^ 

cunt  parem. 

Cum  numcrus  impar  per  parem  multiph'catur, 
fiuxiitur  multitudo  imparium  arquahs  numero  pa- 
ri,  fed  tahs  muhitudo  {ptr  ii.)  facit  parcm  :  ergo 
par  &  impar  inviccm  multiphcati  faciunt  paremi 

CoROLL.  Pariter  imparcftpar.' 

CoROLL.  2.  Par  muhipUcans  parem  facit 
parem^ 

^^^v^mmm  f#» 

PROPOSITIO    XXI  Xi 
Theorcmai 
imp^^r  mHltiplicans  imparem  facit  imparem 

Cum  numerus  impar  muhipUcat  imparem  ,  fit 
multitudo  impar,  numcrorum  imparium :  fcd  hscc 
( per  15.)  componit  iroparcm :  crgo  impat  mulci-i 
plicatus  pcr  imparcm  producit  imparem. 

A  a    ij  CoROiL. 


i88 


Elementorum  Euclidis 

Munienis  impar  iiiciitur  imparcm. 


CoROii- » 

fc^j^?""^-  ^        his  dcmonfttare  polTumus 
iSrnTita^dividi  non  portc,  ut  totus  multiph- 


A  B 
i 

C 


cZ'P:>n.n.  partcm.producat  nmT»n,m  xqua. 
"quadrato  altcrius  pattis  5  ut  in  Imas  pcrficuu. 


Sit  cnim  n  ficri  potcftnumcrus  A  B  ,  qui  ita 
fccctur  in  C,  ut  gcnjtus  cx  A  B 

A  C — B    jn  DC  ,  .xquctur  qiudrato  nu- 

D  E—      mcriAC  SuppcMiatur  primo 

E —  A  C  par,  &  CB  impar  ,  8c  con- 

fcquentcr  A  B  impar  pcr  B  C  imparcm  producit 
imn.ucm(p»ri9.)  B  C  autcm  par ,  pcr  fe.p  itm 
ptoducct  parcm :  crgo  non  poiTunt  cflc  xquales ; 
d  larc  hic  cafus  implicat  contradiOioncm, 

X    Si  A  C  fit  impar     CB  par ,  A  B  crit  .m- 
par;qaarc  A  B  imparpcr  parcm  BC  producet  pa 
rem.  A  C  autcm  impar  feipfum  mMlt.plicans  pro- 
ducit  imparcm.  non  crgo  poffunt  clTc  iqualcs. 

I.  Ucerq  c  AC, CB  impar  fit.  rotus  A  C  pat 
erit,qui  multiplicatus  pe'  imparcm  prod.ic.t  pa- 
rcm.  Scd  A  C  impar  multiplicans  fc.pium  foc.t 
jmp.irem.  non  ergo  eft  iqualitas.  Dcn.que  fi  fint 
ACCB  parcs  qu.  folus  cafiis  exammandus  rcftat: 
fiijt  duo  numcri  D,  E  minimi  in  rationc  AC.  CB, 
qui  pcr  14  primi  intet  fc  funt ;  ereo  non  funt  am- 
bo  parcs.alioquin  cos  metirctur  binarius  ,  quarc 
refpeau  numcrorum  D  &  E  tccurr.int  cifus  prx- 
cedentes :  nam  cum  fit,  ut  AC  ad  CB  ita  D  ad  E, 
ita  crii  ABad  AC,iitDtEadD  ;  Et  cumAB, 
AC,CB  fiincontinitcproportionalcs.crunt  DfE. 
D  &  E  continuc  proportionalcs :  quatc(r*r  1 9.7.) 
pcnitTis  cx  D  f  E  in  E  «quibifur  quadrato  mcdij 
D,  qiiod  hcri  non  pofic  probavirous ,  cum  D  &  t 
fton  fiflt  ambo  parcs. 

PROPOSITIO  XXX. 

Thcorema. 

Si  impMT  vuiiAtur  partm  iimidium  ^Hfjut 
ejui  mtiictnr. 


Numcros  A  impar  fit  primus  ad 
f  numcrum  B.dico  quod  primus  crii 

10  D —   ad  numcrura  C  duplum  ipfius  B; 

fi  cnim  A  non  cft  primus  ad  C  eos 
mctiatur  D»  qui  nccttfatio  impar  crit :  nam  fi  par 
circt.ctiam  multiplicarct  numcrum  imprem,fiicc- 
rct  tamcn  paran  ( per  x8.)  oiin  tamcn  A  fuppona- 
tur  jmpar:cft  ergo  numcrus  D  impar,qui  cummc- 
tiatur  C  parero ;  mctictur  ctiam  cjus  dimidium  B 
(per  prtctdentem)  crgo  A  &:  B,  hibent  mcnfurara 
communem  Djcrgo  iion  funt  primi  contra  fuppo- 
ficioncm. 

Cnroll.  Si  numerus  impar  fiicrit  ptimus  ad 
aliquem  nurocrum,  crit  ctiam  primusad  cjus  qua- 
druplum  ,  o£luplura,&c.  hoc  rood6  progrcdicn- 
do  in  ratione  dupla. 

PROPOSITIO  X3(X1I. 
Thcorcma. 

Si  d»pld  prcptriio  c»ntini$tiMr  ;  h»btntur  omnit 
numtri  pMritir  psrti  lAntmtn. 


k 

11 

fi 

J 


C 
6. 
D 

4 


Numcnim  parcm  A  roctiatur  nu- 
mcrus  impar  B ,  dico  quod  dimidium 
cjus  C  idem  numcrus  B  mctictur. 
Numen.s  impar  B  non  poteft  mctiri 
parcm.nifi  per  parem  mctiatur :  crgo 
eum  pcr  numerum  D ,  qui  cum  fit  par  habcbit  fc- 
mifTcra  1. 

Demonftr.  Eadcm  cft  ratio  numcri  D  ad  A, 
qu*  rcmiffis  E  ad  fnniftcm  C  ,  crgo  numcnts  D 
«quc  mctietur  numcrum  A,  ac  £  ractietur  norae- 
rum  C,  fcd  D  metitur  A  per  B  ,  crgo  E  mctictur 
numcnmi  C  pcr  cumdcra  B ,  crgo  vici(fim  B  mc- 
tietur  numcr.ira  C  pcr  numerum  £;  quod  demon- 
ftraiiduna  crat. 

PROPOSITIO  XXXI. 
Theorcma, 

"»^«r  ti.  Aliqntm  primu,  fit  ;      imut  iuplum 
frimus  erit. 


B  C  D  E 
4  8.  16.  )i 
KH  G  F 


Proportio  dupla  con- 
tinucti.r  qiianniin  libuc- 
rit  ;  dico  qiiod  «mncs 
tcrroini  crunt  paritcr  pa- 
res  tanrum. 

Dcmonftr.  Ex  (^r*;>.n.9  J  binariits  qttcmlibct 
metitur  pcr  aliqucm  qui  fit  in  ipfa  fcric ,  &  qui 
fit  par ;  crgo  quilibct  cft  pit iter  par. 

Sccundo  oftcndo  cos  cffc  paritcr  parcstantum, 
cum  cnim  binatius  fic  numcrus  primus.nollus  nu- 
merus  mctictut  hos  taroinos  prsctcr  cos  qui  func 
in  fcrie.  (pir  1 5.  S. 

j.  Addo  nulUtm  alium  cftr  paritcr  parcm  pt«- 
ter  cos  :  fit  enira  fi  ficri  potcft  alius  paritcr  pat 
prjttcr  cos  qui  funt  infcric,ncropc  F,qui  cum  fic 
p.iritcr  par,dcbcbit  cjus  fcroiflis  cflc  G  par  ;  alioi 
quin  bin.irius  pcr  imparcm  fcmiircm,fcilicet  meti- 
rctut  numcrumF.  Addo  quod  fcmiCTis  numcri  G 
nctnpc  H.fit  adhuc  par,fi  cnim  clTct  impar  numc- 
rus  4  prr  imparcm  H  mttirctur  numcrum  F  .  qut 
coiifcquentcr  efict  impatitcr  par.  Idcm  dico  de 
odava  pane ,  doncc  tandem  dcvcninmus  ad  uni- 
tatem,atquc  adc6  per  continuam  duplat ioncro  in- 
vcniemns  K,  H,  G,  F  cfTc  numcros  lcrici. 

PROPOSITIO  XXXIU. 

Thcorema. 

Si  numtrut  dimidium  Ubtttt  impArtm  pAritif 
impur  efl  tartium. 

Nuraenis  A  habcat  fcroiflcm  ira- 


A  10 

B  y  C  X 
D-E— 


parcm  ;  dico  A  cflc  paritcr  unpa- 
tcra  tantum.  Patet  priino  cum  cflc 


pariter  imparcro.  cum  binarius  cura 
metiatur  pcr  numcrum  imparcm. 

Qiiod  VC16  fit  p.-iritcr  impar  tantum  fic  oltcn- 
do7?it  cjus  fcraiffis  B  &  C  binarius5i  et.am  nu- 
rocrus  A  cflct  paritcr  par  ,  cum  aliquis  numctus 
_       .      •         '      c   Cr  ^r<To  A  tam  ex 
par  D  metirctur  pcr  parcm  £.  nt  ctgu  ^ 

D  in  £  ,  quim  cx  B  in  C  ;  crit  crgo  ut  C  ad  u, 
ita  E  ad  B.  Scd  binarius  C  mcritur,  pf  ; 
go  E  mctictur  B.  par  imparem  quod  cft  ablurdum, 
quaic  nurocrus  A  ciit  paritci  impu  lantum. 
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omnes.  ™*  ^"P"  ad  reliquai 

tion^^tSLdSr»^  - 
Porcio  rripla .  i^^^ZTriTjl  ' 
unius  termini  ad  minorem  vicin..  "t'°nera 
»d  r  i  f.  aufcrarur  unius  cx  ZZZ:"'^^  » 
que  habebirur  ratio  cjuam  LbetTxS" 
rerrnmi  ad  proxime  minore,r.ncmpe  u  1  L""'"' 
S.  fiac  ergo  uc  hic  denominatoF  unitatf  '*  1 

™  mterve^u^i^^^^^^^^ 
crgo  d,ffcrcnnam  maximi  fupra  minfmum  diWdai 
per  denom.nacorcm  unitatc  mulftatum  habebitur 
fu,™na  omn.um  terminorum.excepto  mS 

Ex  hac  propofitionc  multa  dcducimus  in  fine 
Anthmcfcx,  inordinead  progreffione  ^ 

nci  harc  non  animadvcrtcrunr. 

CoROLL.  2.  In  proportione  dupla  quiadcno- 
niinator  cft  i  &  imminutus  unitatecft  , ,cvancS 
d  vifio  ,  ,deoque  fi  minima  auf^ratur  ex  .naxima 
liabetur  ferics  tota  cxccpri  raaximS. 

PROPOSiTlO  XXXVI, 
Thcorcma. 

Si  proportio  dupla  ab  unitate  continuetur,  donec 
fummaomnium  terminorum  fit  numeru*  pri^ 
mus  5  tota  feries  in  ultimum  du^a ,  producei 
numerum  perfeBum, 


I. 

E 
5» 


A    B     C  D 

F  G  H  K 
61.  12^.  248  45)^ 

L  M 


u 


Sfit  proportio  duplaatl 
unitate    ijicipicns  cjuac 
concinucrur  quantum  li- 
buerit    doncc  numcrus 
fumma  /it  nnmcrus  pri- 
nius.  Id  .lutcm  frcqiicnrcr 
accidit.  nam  duo  tcrmini  i  &:  i  cfficiinu  j  nume- 
rum  primum.  1.2.  4.  cfficiunt  7  numerum  pri- 
mum.  I.  i.  4.  8.  efficiunt  ij  qui  compofitus  cft. 
I.  2.  4.  8.  16  efficiunt  3  i  numerum  primumidico, 
quod  fi  3  i  multipliccs  pcr  16  fiatque  45)6,  quod 
illc  numcrus  crit  perfc<ius,  ncmpe  iqualis  omni- 
bus  fuis  partibus  aliquoris  fimul  fumpris.  quoc^ 
funt  numcri  A  ,  B,  C,  D,  tot  fumantur  dupH  ip- 
^us  £  ,  ncmpc  F.  G.  H.  K. 

Dcmonftr.  Ita  cft  cx  squo  A  ad  D  ,  ficut  E  acf 
H  :  crgo  idcm  numcrus  fict  cx  A  in  H  ,  ac  ex  E 
in  D :  fcd  numcrus  genirus  mulriplicatioiK  ex  A 
in  H  cft'  numcrus  K,  cum  A  fit  binarius,  &  K  /ic 
duplus  numcri  H.  ergo  produ<ftus  cx  E  in  D  eft 
numcrus  K  i  &  cum  E,F,  G,  H,K  fint  contnnic 
proportionalcs  in  proportionc  dupla,fi  cx  K  aufi- 
ratur  E  ,  habcbitur  aggrcgatum   E  F  G  H  per 
coroll.  pruedens.  E  autem  cft  xqualis  fummac 
I.  A.  B.  C.  D.  crgo  K  minus  E,  arquabitur  nume-i 
ris  H.  G,  F.  1.  A.B.CD.  addc  utrinquc  E.  fict  K 
«qualis  omnibus  nuracris  1.  A,B.C.O.E.F.G.H. 
qui  numcri  funt  partes  aliquotae  nuracri  K.  nam 
aim  E  F  G  H  K.  fint  continuc  propornon.>les' 
in  proportione  dupla,  finguli  mcticmur  numcrum' 
K ,  pariter  1  A  B  C  ractiuiltur  numcrum 

A  a  n} 


*  "^iqWzod  by  Googl 


Elementorum  Euclidis 

nTJ' prol^ndum  numcnm,  K  nullos  h..bcrc 
oartes  aliquotas.  Ponaiur  cnim  al.a  quxv.s 

cft  ndo  una.n  e.fc  cx  rcccnf.tis.  Mcaarur 

u  "cru..  K  pcr  M :  crgo  L  .n  M  produc.t 
K  fcd  ctiam  E  in  D  produxit  K .  crgo  .ta  eft  E 
Id'M  ut  L  ad  D.  Et  quia  A  unitati  proxunu, 
ncmpc  X  cft  numcrus  primus .  &  L  cft  d.vcrfus 
abannibus  ABCD.  numcrus  L  non  mct.c- 
tur  numca.m  D  r  9. )  «go  "«^^"f  ^  «^^' 

ticnir  ipfum  M.  Et  cum  E  fu  pnmus.  E  &  M  «n- 
cer  fc  primi  crum  ( prr  , . .  7- )  &  7"^^ 

k  M  mctitur  D.  Et  a.m  A  primas  f«."'^^^* 
quis  ipforum  A.  D.  C  D,  ( prr  .  ?•  9-) 
L,  h.8c  quoi  funt  B.C  .  D  tot  funiantx.r  abE 
dupli  F.  G.  H.  critquc  cx  «quo  ut  B  .^d  D  .ta  b  aa 
H,  fit  crgo  idcm  cx  B  in  H,  qui  cx  D  .n  E.  ncmpc 


K  Et  quia  ^  mciitur  K  pcr  M  M  in  L  fa- 
cict  K.  idtm  crgo  K  fit  cx  L  in  M.  &  cx  B  in  Hj 
&  cum  M  oftc.ilus  f.t  idcro  cum  B,  ctit  ctia.\i  L 
idcmcum  H.  Nullus  igitur  F  habci  partcs  aliquo- 
tas  quam  prius  pof.tas. 

Ex  hac  ptopof.tionc  invcnicmus  cnncs  numo. 
ros  pcifcdlos-.Summa  cnim  cx  1  &  1  cft  ..mncnis 
primus  ;  qux  «luaa  i.i  x  cfficii  6  numcrum  pcrfc- 
aum  furo.na  i.  i.  4  cfficit  7.  qux  dufta  in  4  cffi- 
dt  18  numcrum  pctfcftum.  Summa  i.x.4.8  cffi- 
cit  15  numcrum  compofitum.  Summa  1.1.4.8.16 
cfficit  31.  Ex  quooftcndimus  produci  numcrum 
pcrfcdkum.  Fac.Ic  autcm  habctur  fumma.  fi  .ibii- 
ciatur  unitas  cx  aliquo,  fit  fumma  antcccdcntiuro. 
Pauci  autcm  funt  hujufrhodi  rcpcrti  ncropc  tantu 
undccim  6.x8-f96-Sii8.  i,jtojj6.  8589869056. 
ij74)869i}x8.i}8584joo8i399Jxn8.&  nuUi 
jiiter.ncdii. 

Scd  ifta  funt  valdc  inutilia ,  atque  adco  lufc- 
ciant. 


E  U  C  L  I  D  I  S 

ELEMENTORVM 

L  I  B  E  R  DECIMVS- 


1         Ommenfurabilcs  magninidincs.quas  cadcm 

mJ^  convnunis  mcnfura  mctitur. 
X     Incoromcnfurabilcs.quas  nuUa  comrounis mcn- 

fura  mctitur. 

}  Rcd*  lincx  potcntii  funt  commenfurabilcs 
cum  eorum  quadrata  cadcm  communis  menfuia 
roctitur. 

4  Rcftz  lincx  potcnria  funt  incom.ncnfurabilcs 
cum  corum  quadrata  nulla  communis  .nc.ifura 
mcrirur. 

5  Linci  cum  qua  comparantui  rcliqux,&  in  ordi- 
Qcad  qium  dicuntur  commcnfuriibilcs  aut  incom- 
menfutabilcs  fivc  longitudinc,  fivc  potent.a,dica- 
tur  rationalis. 

6  Linci  qui  funt  rationali  commcnfurabilcs,  fivc 
longitudinc  fivc  potcntia  taniu.n,  dicantur  ratio- 
nalcs. 

7  Qux  ver6  fiint  rationali  incommcnfiirabilcs.tam 
longitudinc,  aukm  potenri.i,dicantur  irrationalcs. 

8  Qtudratumiincxrationalisdtcatur  rarionalc. 

9  Omnes  fupcrficics  quadrato  raiioiuli  commcn- 
fur.ibilfs,diaintut  ritionalcs. 

10  Et  huic  incommcnfutabilcs  fupcrficies.aut  qua- 
drata,irtaiionalia  dicantur. 

J 1    Lincx  veti  qux  incommcnfurabiliuro  quadta- 
torum  funi  Utcra,  dicantur  irrationalcs. 

A  X  1  O  M  A  1. 

Magnitudo  quotcumquc  magnitudines  mc- 
ocn$,  mctitut  flc  tx  iis  compofiiunu 


Defimtiones. 

A  X  I  O  M  A  It 

Magnitudo  quamcumquc  magnitudinero  m* 
tiens,  mctitur  &  omncm  quam  illa  .nctitur. 

in. 


A  XI  O  M  A 

Magniiudo  mciiens  totam,  &  ablatam  metinir, 
ac  rcliquam. 


PROPOSITIO  l. 

Si  tx  mAinhudint  MujtrAtwrfluf^iHAm  dimidium, 
Cr  iX  Tilianc  fhfyuAm  dm,d»um  , 
dium,  (tr  UA  deinctpt.nhniMmr  ^hmpw  mt- 
mr  qHdCum^Hi  froftjit*. 

Sit  quantitas  A  ex  qua  aufcras  diroi- 
°  dium,  aut  plufquam  di.nidium,  &  cx  rc- 
liquo  plufquam  dimidiiun  ,  &  ita dcinccps,  d.co 
id  ita  ficri  pclTc  ,  ut  rclmquatur  qnantitas  roinor 
quim  B.  MultipUcenir  quaniitas  B.doncc  f.c  mul- 
tiplicita  cxccdat  magnitvidincm  A  :  Ponatnus  B  . 
tcr  fu.nptam,  exccdcre  roagnin.dincin  A ;  dico 
fiamtrcs  fubtraaioncs  dimidij  cx  qoant.tatcA 
rclinqui  quaiititatcm  roinorcn  quin.  B. 

Dcmonftr.  Si  cnim  cx  ttipU  iffius  B  aufc  s  B, 
ai.fcrs  m.nus  quJiro  d.midii..T. ,  "n  i  ^,,^-. 
fcriur  dimidium :  am  plufquam  '«J 
quod  rclinquitur  cx  l,  roinus  cft  q"'",  ''^l"^/ 
rclinquitur  cx  tripla  Binempc  quam  d"pl^  »^  "^" 
rum  cx  dupU  B  auferatur  B .  &  cx  '^M"°^A^=;^ 
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5353  PROPOSITIO  IV; 

Problcma; 

tefi,  ^^rifHTAm  teperire. 


niums  maxima  menfura.    Si  ^0^« 
tur  tertiam  etunt  faltem  commenauS 
^  B     qt.a:cum,ue  menfura  communis  mSt  t^^r 
gn.tud.nes.  metietur  &  duas  ptimas  :  ctJo  p' 
re-     Coroll.  communcji  earum  .mnrurair.  Erco  {Z 
c  I.-     mcnfura.  &  tertia  funt  commenfurabilcs  Q.^rT 
ha-     tur  ergo  carum  maxima  communis  menfurT;  di-* 
boc     co  hanc  elTe  tr.um  magnitudinum  majt.mam  coL 

m  :  nctur  communem  menfuram  duarum  primatumi 

iira  &  cu.n  metjatur  &  tertiam  ,  mciitur  &  commu 

».1-  ncm  pr.mt  nienfura:,&  terti=  mag.iitudinis  com- 

,&c  iiiu.ic.n  mcnfuram  ( p,r  CoroU.prtccdcs;)  maiot 

ra-  m..iorem  ,  quod  eft  .ibfiirdu.n.  ' 
B        CoROLi.  M.igiiitudo, meticiis  tres,metitut  « 
inaximam  earum  mcnfurami 


ex 


n-  6a63e5sa<gg5a6a!5a)5a.y.gaa?e5sg53R!5ae555t5asa 

P  R  O  P  O  S  I  T  I  O  V. 
"fheorema,  ' 

r- 

B,  Commenfurabiles  magniiuiines  eAndem  rationem 
T,  habetit  jiiam  nHmeriu  ad  numtrifm. 

Sinr  mngnitudines  A  dd 
jy         B  commenfurabiles,  dico  ira 
3     cfle  A  &  B  ut  numerds  ad 
X     numcrum,  Sit  enim  C  maxi-» 
p        ma  communis  earuna  mcn- 
iiira;  &qnoties  C  invenirur 
3  in  A  ,  roties  uniras  invenia- 

.  tur  in  numero  D;  itcm  quo- 

ties  C  invenitur  in  B  tocies  uniras  invcniatur  iii 
numero  E. 

Demonftr.  E.idcm  cft  rario  A  ad  C  ac  numcrl 
Dad  unirarcm,  cum  finr  xqucmultipliccs.  Parircr 
cadcm  c(l  rario  C  ad  B  qux  uniraris  ad  nu- 
mcrum  E  ,  cum  fim  (imilcs  parrcs  aliquotae :  crgd 
ex  ajquo  ira  cft  A  ad  B  ur  D  ad  £  ,  quod  erar  dc-  ' 
monftrandum. 

PROPOSITIO  VI. 
Thcorema* 

/ll4£rjitHdirtes  ^f4£  fe  habent  ut  rtumerta  ad  nU* 
merumjjHm  C9mmenfurabiles.  i 

$ir  A  ad  B   ut  numcrus 
^       D  ad  numcruin  E  ,  dico  ma- 
^  gnirudines  A  &  B  eire  com- 
j    mcnfurabilcs.Sir  A  divifa  ia 

JT  tot  partes  quoi  funi  unita- 

K  2.  tes  in  numcro  D  ,  fitquc  C 
uni  carum  partium  aequalis, 
A  C  B  Dcmonllr.  Cum  C  toiics 

contincatur  in  A,ac  unitas  in  D,  cadem  crir  rario 
C  ad  A  ac  unicatis  ad  D  ,  fcd  us  A  ad  B  ita  D  ad 

E  j  crga 
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r     ^  ex  «qno  ad  E  ut  C  ad  B. 

t ;  crgo  e«  «"1         aliquota  nuiTKti  E:  crgo  & 
Unitas  a"««     1         cftcotnmunis  uiriufqi 
C  qiianntatis  B.  ctg" 

men/iira. 


lUC 


PROPOSITIO 
Thcorcma. 


VII. 


Dationftr.  Tam  AB  ad  CD  cft  in  fubduplicatl 
rationc  qiudrati  AB  ad  CD.  quim  numcrus  E  ad 
numerum  F  cft  in  fubdupUcaia  ratione  GadHj 
ergo  ita  cft  AB  ad  CD  ut  E  adF  crgoprr  6. 
funt  AB,  CD,  commcnfurabilcs. 

Tcrtium  probatur  ncmpc  fi  AB  ,  CD  fint  >n- 
commcnfutabilcs  ,  carum  quadrata  non  fc  habcrc 
ut  quaJratus  numcrus  ad  quadratum.  Si  alioquiii 
linca:  fc  habcrcnt  ut  radiccs  numcrorum  quadra- 
torum  ,  crgo  ic  ut  numcrus  ad  numcrum. 

Qiartum  probatur  •,  nempc  fi  quadrata  non  fc 
habcant  ut  quadratus  numctus  ad  qiiadratum  nu- 
mcrum,  haberc  latera  incommenfurabilia.  Sicnim 

.  rtvnr  fommenfurabi-     comraenfur.ibilia  cfTent,  eorum  quadrata  fe  habc- 

Qiua  pcr  jrxccdcntcni  cflent  commenlutaDi  ^„^„«5  numetus  ad  quadratum-,  contra 

fuppofitioncm. 

CoROLL.  Lineac  longitudinc  commcnlurabi- 
lcs,  funt  &  potcntia,  hoc  cft  nim  quadrata  carum 
fc  habcant  ut  numcrus  quadratus  ad  quadratum, 
fc  habcnt  abfoluti  ui  numcrus  ad  numerum. 

Poftunt  tamcn  dari  quadrata  qui  fe  habcant 
ut  nimicrus  .nd  numcrum ,  &  non  ut  nurncrus 
quadratus  .id  quadratum.  Poftuni  crgo  dari  Uncx 
incommcnfurabilcs  longitudine  ,  qux  tamen  Imt 
potcntia  commcnfurabiTcs.  Dcniquc  fi  lincx  Imt 
cnim  clfcnt  commenrurabiles  ,  fe  habcrcnt  incommenfurab.lcs  potentia  ,  ctunt  &  •°"g""'^'- 
f  pn  rTr  numeris  ad  nun,eru.n.  nc  .  quia  fi  efTcnt  longituditK.  c(rcnt  Sc  potent.a. 

•*  contra  fuppofuioncm. 


JnimmtnfHrMts  qutntiuu,  nonfunt  uinHmt 
TM  *i  numtrum. 


i  

ks  i  conua  (uppofitioncm 

PROPOSITIO  VIIL 
Thcorema. 

DH4m4gni,Hiint,rAticnfm  n,n  hMhtntts  tsnAim 
oHAm  numirus  aA  nHmirum,  funi 
incommtnfurdbiUs. 


PROPOS ITIO 
Thcorcma. 


IX. 


Qiudr4l4  Unt^rum  ctmmtnfurMbtUHm  fi  h^btnt 
Hi  m,mtms  quAirdtm  aA  ^uddr^tum  nHmtrum. 
It  fHMtlrMdfthdbtntut  ui  ^uMdrAius  numtrHS 
*d  fH4dr4tHm  ,  hdbent  Unr*  commtnfHr^biU^. 
LintArum  ir.cemmtnjitTAbtlium  fU4dT4i4  nenft 
h4ient  ut  fu^draiHi  numtrHS  4d  cfMAdrMHm 
numtrum.Ei  >]H»dr4iA  non  ft  h4binit4  HtnHHit- 
rus  fH4dr4ius  dd  fu^dr^tum,  hdbtHi  Uitr^  tn- 
itmmtnfHT^bilia, 

Sint  linee 
AB ,  CD  lon- 
gitudinc  cora- 
menfurabiles , 
dico  fc  habcre 
quadraium  cx 
AB  ad  quadr.!- 
B  C  D  tum  ex  CD  ut 

quadratus  ali- 
quis  numcrus 
sul  quadratam 


I 

1 

£i 
G4 


F3 


PROPOSITIO  X. 

Si  fH4,Hor  m4gni.Hdint.  r'/"'"''''-;".?'^';';  J 
/r,«M  ftcHnd4  Jittrit  commtnfHriJtiltt  t^ttn 
cmminf,ir4kau  ,tirnsV*^t*  «m»*nAr-*. 
tii  irit. 

Sint  4  magnitudincs  P^^op^;*'^ 

E  F  nalcs,&  prima  A  fccut^»  «/'l 

4'   ^„  comnvenfurabilis.fehabebuutnu- 

ABCD  merusv.g.EadF-.fcditacftCad 
D  ut  A  ad  B ,  ergo  C  al  D  crit  ut  E  ad  F  :  ctgo 
pcr  6  funt  C  &  D  commcnfuiabilcs. 

Si  A  &  B  fmtincommcnfurabjlcs.  <^ 
ctia,n  incoromenfurabilc»  erunt ,  alioqum  A  «  » 
commenfutabilcs  clfcnt. 

L     E    M    M  A. 

Jnvtniri  duos  numtres  fUnoi  ntti  fimiln  &  1"^ 
rMtoaim  non  h^Jit^nt  <]H4m  fH4dr4iui 
4d  qu4dr4iHm. 


nuroerum.  Cim  enim  AB  CD  fmt  commcnfura- 
bilcs/e  habcbunt  ut  numcrus  ad  numccum.Sc  ha- 
bcant  ut  numctus  E  ad  numcrum  F,  quorum  qua- 
drati  fmt  G  &  H  ,  dico  quadratum  ex  AB  ad 
quadratum  cx  CD,  fc  habcrc  ut  numcrus  quadra- 
tus  G  adnumcrum  H. 

Dcmonftr.  Qijadratum  ex  AB  ad  quadrat\mi 
«X  CD  cft  in  duplicata  rationc  AB  ad  CD  ,  feu  E 
ii?  {ptr  10.6. )  fedpatitcr  G  ad  H  cft  in  dupli- 
cau  tatione  E  ad  F :  crgo  ita  cft  quadr.  cx  AB  ad 
quadtatum  cx  C  D  ui  G  ad  H  j  quodctat  pri- 


AB 
4.  1. 
6 
F 


CD 
6.  4 
14 


NumcrospUnos  fun>l«'°- 
co  ,  qui  producuntur  cx  multipu- 
cationc  numetorum  non  propor- 
^    tionaliuro,utf.  AadBnonCt.ul 

^    CadD&F&E  ptoducantur  « 
multiplicationc  A  pcr  B,  &  C  per  D.  n"'ncril- 
E  funt  numcri  plani  non  flmiles,  fcu  quab  rcctan 
gula  non  fimilia.  Clarum  eft  autcm  nuincfos  qua 
diatos  cflc  nuraeros  plano»  fimiic». 


Secnndum  probatur-.ncTOpc  fi  fit  quadratumer 
ABidt^uadvMnrocx  CD  ut  quadtatus  niimcru» 

id  quadrannii  numetum  H,  Uocas  AB,  CD  effc 
tottuncnrutabile». 


PRO  PO 
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PROPOSITIO  XL 
Problcrtia. 

Pnftfut  lintM  itvenirt  inconmenfirMtiltm  lcn- 
gitniint  tanntm  ,  item  Atium  omnin» 
ineommtnfiirMbiitm. 

Sit  linea  A  aii  incom- 
_3l0  Ticnrurabilis  longimdinc 
'  tantum  qiiiritur.  Propo- 

nantur  diio  numcri  B  & 
Co      C.qui  non  lint  plani  H- 

  rnilcs,  fiatquc  ur  A  B  ad 

A  F  E  D  C  ita  A  ad  D  i  ncrape  di- 

vidatur  A  in  lo  partes 
xqualcj,  &  fiat  D  6  partium  ;  critquc  A  ad  D  ut 
nurtcrus  B  ad  C.  Qiiairatur  inter  A  &  D  mcdia 
proportionalis  E  ,  entquc  quadratum  cx  A  ad 
quadtatiim  cx  E  ut  A  ad  D  fcu  ut  mmicrus  B  ad 
C  Scd  B  ad  C  non  fc  habct  ut  numcrus  quadra- 
tui  adqujdratum  :  crgo  ( />«r  6. )  A  &  E  i.mt  in- 
comracnlurabiles.  Quadrata  tamen  eanim  fe  ha- 
bcnt  ut  numcrus  ad  numcrum  :  crgo  limt  com- 
mciifiirabiliai  crgo  lincx  funt  potcntii  coinmcii- 
furabiles. 

Sit  jam  invcnicnda  incommenrurabilis  omni- 
no  cidcm  A.  Inter  A  &  E  quxratur  alia  mc- 
dia  propottionalis  ,  eritquc  quadranim  A  ad 
quadratum  F  ut  A  ad  E  »  fed  A  ad  E  non  fc 
hibct  ot  numcrus  ad  numcrum  cum  fint  in- 
comnvcnfurabiles  :  ergo  quadratum  A  ad  qua- 
dratum  B  ix»n  fe  habct  ut  numcrus  ad  numcrum: 
crgo  incoraincnfurabilia  funt  quadrata.  crgo  liiicx 
omni  ratione  incommcnfurabilcs. 


•55aS5BS.55fBgg5aB3,fiSgafi38B65Ei563 
PROPOSITIO  XII. 
Thcoretiu. 

Q*S*idtm  md^rsitndint  fini  eommen/nratHej  inier 
fi  ctmmenfnrmbiles  fitni. 

E  10  Mjgnitudines  A  Sc 

A  B  C      ^  ^    K  j  f    B  eidcm  C  (int  com- 
G  J  menfuMbilcs ,  dico  A 

r    t.\  ^  2  '"fcr  fc  commen- 

lurabiks  effc.  Sit  enim  ut  A  «d  C  ita  numcrus  E 
F.  &  ,„  B  idC  i  ita  G  ad  H.  Fi.it  itemut  f  ad 
1  "*  *     3  T-  Erit  ex  xquo  ut  E  ad  K  ita  A  ad 
» :  crgo  (;vr    )  A  &  B  crunt  commcnfurabilcs. 

■S96868S9 
PROPOSITIO  XIIL 
Theorema. 

"^fm  nMfniiudinum  «>m  f*r/ii«  fit  eommen* 
/xrnti/,j  ^  ntttra  etdem  incommenfitrMit  , 
"'"'>u»enfi,r4iilti  ermnt. 

.  5"  A  ipfi  C  commcnfurabilis  ,  &  B  cidcm  C 
incommcnlurabili5,dico  A  &  B  ciTc  incommenfu- 
"biles.  Si  enim  A  &  B  commcnfurabilcs  ciTcnr, 
cum  C  rip|K>natiur  clTc  cc>mmei)ftirabilis  ip(i  A  , 
«Hait  B  &  C  commenfurabilcsjcontra  fuppofitio- 
ncm.  '  * 

Tom,  /. 


Si  dn. 


PROPOSltlO  XIV4 

Thcorcnu. 

5;  /)«..r«*  magniiuiinum  commtnfurMtUiui^ 
nnM  fit  tertiA  inc,mm.nfi.rnktiis  ,  „/,„4 
ttdem  tra  tncomtntnfitrabilis. 

Si  cnim  fecunda  tertix  cfTct  commcnfurabiirs » 

p^^oFuL":^^'""'''^"^'^'^'-"^-^'^-- 

L    E    M    M  A. 

DHAhus  dttiit  lineie,  irtvenirt  txtefum  qutkdrtui 
m*\orit  liniAfitfr*  quMdrAium  mintrit. 

Sint  iincai 
A  B  major ,  C 
tninor.  Citca 
A  B  dcfcriba- 
tur  fcmicitcu- 
Jas,>nquoaptc- 
tur  ADxqualis 
r..^  ^        ^  Cjdico  quadra- 

tumBDcfTc  cxcclTum  quadrati  AB,  fupraquai 
dratumC.  {ptr^j.i.) 

6&»®6a«>S553B.BaBaB88«WttSr.5SB68eB53 
Ph.OPOSlTIO  XV. 
Theorcraa. 

Si  4  tinet  propariionalts  fiterinl ,  primt 
drntum  fitperet  ficunci*  ^uadrAtum,  tjUAdrMo 
lined  fiii  loniitudint  tommtnfitrttbUit ,  idtm 
Mccidtt  ttrtiM  rtfptQM  ^unrn  ;  Si  primt  ijua- 
drntum  fuptrtt  fieundt  <juAdratum  qundrttto 
iintdfiki  longiiudint  tncommtnfHrabilts,  idim 
Mccidtt  ttrtjd  rtg>t{lm  qudritt. 

T     Sint  lincx  A,  B,  C,  D  pro- 
portionalcs  6c  quadratuirt  A 
fupcrct  quadratum  B,  qu.idra- 
to  E  hoc  cft  ,  fint  quadrata 
B,E  quadrato  A  xqualia, /icuc 
quadrata  D  &  F  quadrato  C; 
A  "R  IT  /"  ■n-T'       fi  A  &  E  fint  commci>(u- 
_A  ii  Ju^^UJ:  raijiJcs.C  3c  F  crunt  commcn- 
furabilcs. 

Dcmondr.  Cum  fit  ut  A  ad  B  ita  C  ad  D  ,  crit 
ctiam  tit  quadrarum  A  ad  quadrarum  B  ita  qua- 
dratiim  C  ad  quadratum  D  i  (eu  ut  qu.-idr,ita  BE 
ad  E  ita  quadrata  DF  ad  D  ;  &  dividcndo  ut  qua- 
dratum  B  ad  quadratum  E  ita  quadratum  D  ad 
&  ut  B  ad  E  ita  D  ad  Fiquare  ita  eritcxxquo  A  ad 
E  fiait  C  ad  F.  Idcoquc  ( ptr  prtctdtnttm )  fi  A 
cft  commcnfurabilis  aut  incommcnfur.Tbilis  ipfi 
E  i  C  itein  firoilitcr  erit  rcfpedhi  ipfius  F. 


PROPOSITIO  XVI. 
Thcorcma. 

Ctmpofitst  ex  duttbui  commeHfurttbilibut  mtrifue 
commenfurdHli*  efl.  Si  compofit*  uni  pttrtium 
tommin/uTabiUs  fuerit,  psritt  initr  fe  commtn- 
furahiles  iruni. 

t)cinoDftr,  Utriufquc  partis  ficilis  c(l  U  eotn- 
Bb  ekiic 
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«Ji.*,mi  co  prlncipio.  M.gniiudo  quotcumquc 
tJZnt  Lu.k  .ncfcur^c  nscoj.ro».- 
tan?  Sicrtim  parf"  ttm  conwcnfurabiWs  habcnt 
co,nm.incm  mcnforaro.qux  cCm.  mctuiur  mram- 
<,iif,  fompo/it.Tn>cx  iijmctictur. 

Sciunda  par»  coincidii  cum  co  pnncipio  ,  Si 
irflgnirudo  rotani  mctiatut  ,&  abUam  metictur, 
ic  (cliquum. 

PROPOSITIO  XVII. 

Thcotenla. 

Si  eliit  mtgnitMeliiits  inc»mmtnfurabitt$  cempt- 
n*mury  tx  iis  compefita  uirit^ut  trit  inctmmtn- 
fuTdkilis^  Si  compejiia  mAgmtudo  uni  cempentn- 
tium  jutrit  inctmmtnfwr^iiilis  ,  trit  CT  Alttrt 
ineemmtnfurdhiht. 

Prima  pars  fscilc  probatur.  Si  cnim  cfTct  alre- 
rutri  commcnfurabilis  parrcs  commenfurabilcs 
clfcnt  (  ptr  prtctdtnitm  )  Sc  per  candcm  utri- 
quc  crtct  commcn/iirabilis. 

Sccunda  non  minus  facilis  cft  j  fi  cnim  altcri 
tflctconwncnfurjbiliSjCfrct  &  prim*.  Omniaquc 
fbrmt  canuncnfurabiba. 


PROPOSITIO 
Theorcma. 


X  V  1 1 1. 


Si  rtUAngulum  cemprtbtnfitm  fui  ftgmtniit  uniiii 
lintd  m*\tris  ,  t^utilt  Jiicrit  ^udrtd  pArti  fua- 
drdti  mineris  lini»,c;rftfmtntA  fucrint  commtn- 
fursbitiM  ,  rtlU  lintM  ptttni  txctjfum  tjuadrsti 
piMjerisfu^M  fundrdtum  minerit,trit  commtn- 
fnrabilis  mMjori.  Vicifjim  fi  lintM  potini  tdltm 
txctjfum  futrit  mM\»ri  cemmtnfurAbilisftgmtn- 
/4  majeris  trunt  cemmtnfurAbiliM. 

Prim6  proponantur 
dnx  lincz  A  B  ma]or  > 
CD  minor  qux  divida- 
tur  bifariam  in  pundlo 
E  ;  critquc  qu.ndrncuni 
cx  C  E  ,  qiiarr  i  pars 
^  quadr.iti  cx  C  D.  It.^  di- 
^        *-  D    vidatur  A  B  ut  reftan- 

gulum  comprchenfum  fub  cjus  fegmcntis  xqualc 
6t  quadrato  cx  C  E.quod  facillimum  cft.  Divida- 
tor  A  B  bifari.im  in  F  ,  dcfcriptoque  fcmicirculo 
excitctur  pcrpcndicularisF  G,  xqualis  lincx  C  E; 
drcatut  G  H  p.irallela  F  l,&  H I  pcrpcndicularis 
M  A  B  ;  fitqiic  l  K  iqnalis  A  l,  eritquc  rcdlanpii. 
Uim  B  K  ( fir  ,7. 6.)  iquale  quadraio  H  I ,  fcu 
FG.hoccftCE. 

l  ASf'*  ^^^"  '""PPofitionc ;  dico  fi  fcgmenta  B  I, 
I A  hicrint  coinmcnfut.ibilia ,  linca  qux  porcrit 
"ccfTum  quadrati  AB,  fupra  quadratum  CD,  crit 
cot^mcnfurabilis  iincx  AB.Abfcindatur  FL  xqua- 
»'i  F I,  eruntquc  Al,  L  B  xqualcs.  Dico  I  L  poffc 
^xccflum  quadrati  AB  fupta  qii.idratum  C  D  ,  & 
<"e  commcnfurabilcm  lincx  A  B. 
furiKir"''^'"  S"PPO""nt"t  B 1. 1 A  cfle  commen- 
furSli  T^''  "'•^  A  B  illis  erit  commcn- 
iuSfb'"  ^  ^  '  eommenfnr.biles 

Al  LB  ^^i'       fcgmcnris.  &  compofita  cx 
i.l-B  .  cum  crgotota  A  B  fu  commcnfurabi- 


lis  compofitx  cx  A  I,LB,comrncnfurabiIis  crit  & 
rcliquj:  1 L  ( 16.)  cum  autcm  lin;a  AB,  fit  di- 
vif*  bifariam  i«  F,  &  non  bifariam  ctit  {ftr  j.i.) 
rcAangulutn  B  l  A  fcu  B  K  ,  ann  qxaJrato 
I  F  ,  xqaalc  qiiadrato  A  F ;  crgo  quadratum  l  F 
cftexcclfus  quidrati  AF  fupra  rcd-ingulum  BK, 
fcu  quadratum  C  E  i  fcd  quadrata  A  B,  C  D ,  I L 
funt  quadrupla  quadr.itorum  AF ,  CE  ,  IF ;  ergo 
quadratum  I  L  cft  cxccfius  qiudrati  AB  fupta 
quadratum  CD. 

Sccund6  lifdcm  pofitis  fi  1  L  fit  commenfura- 
bilis  lincx  A  B,  ( 1  rt.)  crit  rcliqua  fcu  compo- 
fita  cx  A 1 ,  L  B  iifdcm  commciifurabilis  ;  eft  aii- 
tcm  A I  dimidia  compofitx  cx  A  I ,  L  B,  cidcm 
commcnfurabilis ;  crgo  A  I  roti  A  B  cft  commcn- 
furabilis :  crgo  &  ( /Jtfr  1 6.)  A  1 ,  l  B  crunt  com- 
menfurabiles. 

«r.  MWM— M—.IOllMltllimW.MMiWi  ■  XKMWH  .  33naBz  fntigt 

PROPOSITIO  XIX. 
ThcorciTu. 

//» iMdem  fmppefttiont  fi  msjerii  ftgmenld  futrint 
incemmtnfurttbilia  ,  ItntM  ptttns  txcrjfum  (jux- 
drdii  mM]eris  fuprM  quddrMtum  minorii  trii  in- 
CemsntifitrAbilii  mAjeri.  Viciffim  fi  lintM  peltnt 
txceffum  fUerit  incemmtnfitTMbilis  mMjeri  ,ffg' 
miniM  irunt  incemmtnfurAiHiM, 

Fit  cadem  conftruilio&  fupponuntur  fcgmcn- 
ta  A 1, 1  B  clTc  incommenfiirabilia  :  ergo  &  tota 
A  B  uirique  fcgmcnto  cft  incommcnfurabilis 
( ptr  17.)  &  cum  compofita  cx  A  I  ,  B  L  fit  com- 
mcnfurabilis  fe^ento  A I  ,  utpote  dupla  A  B  illi 
crit  incommcnlurabilis  :  crgo  &  rcliqux  ILcrit 
incommcnfurabilis. 

Sccunda  pars  fimiliter  dcmonftratur. 

DEFINITIO  L 

Ratiorules  linex  funt  qux  expoficx  rationali 
vel  longitudine  ,  vel  potentia  tantum  funi  com- 
menfurabilcs, 

Racionalcs  autetn  dicuntur  in  ordine  ad  al>- 
qium  lineam  primo  expofitam  ,  qux  fc  habeat 
tanquJtn  rcgiila  :  polTunt  tamcn  dux  alix  ratio- 
nnlcs  compar.ui  intct  fc  triplicitcr.  PrimopofTunt 
dux  lincx  commenfurabiles  longitudine  ,  ita  Co 
haborc  ut  una  fit  cxpofitx  rationali  xqualis  ,  tC 
conlcqiicntcr  utraquc  primx  ratioiuli  crit  com- 
mcnfurabilis. 

Sccundo  potcft  ncxitra  eflc  xqualis  primx  ra- 
tionah  xqualis  ,  fcd  tamen  utraquc  eidcm  com- 
incnfurabilis,  &  confcquattcr  intcr  fc. 

Tcrtio  polTunt  dux  rationales  eftc  tantum  po- 
tcntia  comincnfurabilcs  cxpofiti  rationali,intcr  Ce 
autcm  commcnfurabiles  longitudinc  vcl  pocentia. 

DEFINITIO  IL 

Spatium  quod  k  prima  ratiotuli  dcfcribinir  cft 
primum  rationale  ,  ita  ut  fpatia  illi  commcnfura- 
bilia  dicancur  r.itionalia.  Si  crgo  fit  fptium  an- 
cumquc  alteri  fpatio  rationali  a)Uimenfurab:le,& 
ipfum  rationalc  crtt,  hoc  cft  primo  raiionali  comr 
mcnfurabile. 


PRO  PO 
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PROPOSITIO  XXi 
Thcoreina. 

li*Q*nlH!um  tontmiMm  fub  lintii  rMienAlibiu  in- 
$tr fe  etmmtnfHrAhilibii*  lan^iikdint 
rMitndlt  tj}. 

Siipponunnir  diut  lincx  B  C,  C  D  cornmcnfu- 
rabiles  longitudine  intcr  (c,quac  cum  cxpoHta  ra- 
tionali  A  ita  fc  habcant ,  auc  ut  una  illi  /it  2:qua- 
Jis.auc  utraqurilli commcufurabilis  longitudmc, 
aut  iirraqiif  porcniia  tantum  illi  comtncniurabi- 
Ijsjiiicoredangulum  BD  fub  talibus  lineis  com- 
prchcnfum  cfTc  rationalc ,  fcu 
A  commcnfurabile  quadrato  pri- 
""""^  mx  iinex  raiionali  feu  A.  Fiat 
quadratum  lincx  BC  fitquc 
B  E,  fintquc  pcoptcrca  BC.CE 
xqualcs. 

Dcmonftr.  Quadracum  B  E 
commcnfurabile  eft  quadra- 
to  A,  cum  linca  B  C  fit  rationaiis,  hoc  cft  cxpofi- 
tc  rationali  falccm  potcntia  comtncnfurabilis. 
Sed  {ptTi.6.)  quadratumBE  ad  redlingulum 
B  D  fe  habct  ut  EC  ,  feu  BC  ad  C  D  ,  qux  funt 
coinmciiruiabilcj :  crgo  ( ptr  lo.)  quadratum  B  E 
redangulo  B  D  erit  coinmenfurabilc.  Ergo  &: 
eoramenfurabile  quadrato  A  {ftr  ii.)  qu«i  erat 
(kinonftranduin. 


B 

:  D 

PROPOSITIO  XXL 
Thcorema. 

Si  ruitnAU  mA  rdtitnaJt  Mppliceiur ,  Uiituiintm 
*§tu  TMitntttm  ,  ti-  ti^^uMm  4pptieMMr 
Ungitiidiin  ttmmtnfHrabiiem. 

Supponinir  racionalis  A  j 
itcm  alia  raiionalis  hoc  eft  ci 
i>otcncia  falteni  commenfuta- 
bilis  B  C  ,  cujus  confcquenccr 

?uadratum  B  E  crit  rationalc. 
it  fpatium  rationale  ,  fcu  re- 
1j  danguluin  BD,  applicntum  ad 

™o.cuutit,ir''"^^''"'"^,^f"" 

R  n  A„.;a.  quoticns  divilionis ,  qua 

n^.^  n.  ^D  cilc  liiieam  raoonalem. 

j)  Q  Qr^r  commcnfurabilia  :  ergo  & 

ctini  BC  /•  '"'*!°^"^'^"f"rabilc$  longitudine,  & 
er^^  r  .  "''0"al's  ,  hoc  cft  faltcm  potcntia 
ir»m  rr\  A  cxpofita  rationau  ;  erit 

"emCDrationalis. 

Jrrati°*  r^'"  ^*'*^  potens  ipatium  trrationale  cft 
tia  f /T      *  rationalis  elfct  faltcm  poten- 

enec     '?"^"'""bilis,  hoc  cft  cjus  quadratura 
'^"^''rato  rattonalis  lincx  comroenfurabilc, 
*occftrationaiccirct. 


tm.  J, 
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PROPOSITIO  XXIL 
Thcoreraa. 

1  Snpponitut  A  rationalis  cx- 

 P°""'fi'<l»creaanguli,mBD 

contentum  fub  rationalibu* 
BC,  CD,  longirudinc  incom- 
mmfurabilibus  ;  dico  tcAan- 
pilum  B  D  eirc  irrationalc  ,  Sc 

E.     c  ~D  .  pofcf^  •  clTc 

irrationalcm,8c  vocari  mcdiam. 
Dcmonftr.  Qoadratum  B  E  linex  rationalis 
KC,  rationale  cftthuic  autcm  eft  incomincnfurabi- 
le  rcaangulum  BD,fub  lationalibus  poientiatan- 
tiun  commcnfur.ibiiibus  contcntum.  Si  eniin  cftct 
cotnmcnfurabiic  ,  clTcnt  lincx  commcnfurabilcs 
longitudinc  {  ptr  prMtdtniem.)  Cum  crgo  rcaan- 
gulum  B  D  lit  incommenfurabilc  quadrato  B  E, 
quod  fupponitur  qiudrato  A  commcnfurabiie.it- 
dangulum  B  D  cidcm  quadrato  A  incoinincnfu- 
rabilc,  ergo  crit  iirationale. 

Linca  qux  ipfum  potcft  irrationalis  crit  &  vo- 
cabitur  rocdia,  eo  quod  fit  mc- 
dia  proportioiulis  intcr  duas 
potcniia  tantum  commcnfura- 

jj—  1    bilcs.  Medium  cft  rcdkangu- 

lum  fub  duabus  lineis  potcn- 
lia  tantum  commcnfutabili- 
jj    bus,  vel  quadratum  illi  xqua- 
lc,  aut  aliud  rcAangulum  huic 


£  C 

xqualci 


9SSSSSSSSS*ISSSSe5&i1SSS5WSSSl5Sm59aS5f3ai 
PROPOSITIO  XXIII. 
Thcoreroa; 

Mtdium  nd  rntioialtm  ApplicAiMm ,  Uiitudintni 
tjjicit  ratiofiAitm  lon^iiMdtni  inctrmmtn- 
furabiltm  ti  eui  /tppliCAiur. 

Supponitur  liiKa  A  inedia ,  cujus  quadratum 
mcdium  cft  ,  hoc  eft  xqualc  rcdlangulo  coniprc- 
heiifofiib  rationalibus,  fcu  potcntia,  fcd  non  lon- 
gitudine  comrocnfurabilibus.  Dcnir  quxcumqu^ 
rationalis  BC  ,  cui  applicctur  rcAangtilum  BD 
xqiialc  quadraro  cx  A  i  dico  CD  cJTe  quidcin  ra- 
tionalcm  ,  fed  BC  ,  CD  elfe  longitudinc  incom- 
metifurabiles.  Ciiin  A  fit  media  poterit  rc- 
ftangulum  fub  duabus  rationalibus  fed  longi- 
tudinc  incoinroenfurabibbus  contcnturo.  Sit 
iilud  EG. 

Dcmonftr.  Rcdbngula  BD  ,  EG  funr  «qtialia 
^A.  cum  quadrata  cx  A 

Hiit  xqualia :  ergo  iia 
Gcft(^*r  i}.6.)  BCad 
EF  ut  FG  ad  CD; 
&  iia  eft  quadratum 
BC  adquadratiunEF 
ut  quadratam  FG  ad 
qu.ijraaim  C  D.  Scd 


D 


B  C  E 


primuin  fcctindo  cft  coramcniurabile  curo  lincae 
'  Bb  ij  iinf 
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f.nt  tadooJcs,  crgo  q"^d»ca  FG.  CD  funt  com- 


''^Sccundo  EF  ad  FG  ff  habct  iit  qu.idratum  EF 
ad  rcdangul"'"  EG.  Sunt  autttn  EF&:  FG  in- 
coinmcnfurabilc*  longitudinc  :  crgo  quadtatum 
£F  inconimcnfur.ibilc  tft  rcftangulo  EG,  fcu  BD: 
fcd  quadratum  EF  commcrji.rabilc  tft  quadrato 
BC  cum  EF  ,  BC  fmt  rationalcs  ,  crgo  quadra- 
ctim  BC  &  teaangvilum  BD  funt  incommcnfura- 
bilia  fcd  ui  quadtatum  BD  ad  rcaaiigulum  CD 
ita  BC  ad  CD  ( pir  i  .6. )  crgo  BC  ,  CD  ilint  in- 
commcnfiitabi  lcs. 

Cokoll.  Si  igittir  ponantiir  duz  iincx  poicn- 
tia  taimim  commttifnrjbilc$,red.ingiilum  fub  iis 
coMientum  mcdiuin  cft  ;  quoJ  fi  divid.itur  per 
q.iamcumque  lineam  potcntia  cantum  commcn- 
Uirabilcm  ,  facit  quotientcm  potcntia  tantutn 
commcnfurabi  lcm. 

vsasmm  msmmsmsamimimaam 

PROPOSITIO  XXIV. 

Thcorcma. 

Mttli*  emmtnfur*bilis  mtdU  tfl. 

' .  -A.  ^       Proponatur  media  A  ,  cui  li- 

^  nca  B  fit  commcnfutabilis  fivc 

■  -P  longitudinc  ,  Hvc  potcnciaian- 

1,  tum  ,  dico  lincam  B  mcdiam 

X  cflc.  Sit  CD  rationalis  ad  quam 

-r  applicctur  tcd.ingnlum    D  E 

J "  •nji^  arqualc  quadrato  A  ,  &  rcft.in- 
guluni  DC  zqualc  quadr?to  B. 
Dcmonftratio.  (  Ftr  prdcidenitm  )  crit  EC  ra- 
tionalis  longitud.nc  cum  CD  incommenfurabilis, 
ctim  A  &  B  fint  commenfurabitcs,  eorum  qua- 
drataeninc  commcnfurabilia,  &  conffqucntcr  rc- 
ftangula  ipfis  zquali.t ;  ut  autem  ED  ad  DF  ita 
£C  ad  CF ,  crgo  EC,  CF,  funt  commenfurabilcs, 
quarc  (prr  13.J  l:ncz  CF,CD  funt  ration.ilcs,fcd 
longitudinc  incommcnfurabiles  -,  quarc  rcftangu- 
lirni  DF  mcdium  tft  ,  &  confcqucntcr  qujdracum 
B  ipfis  rqualc ,  fic  linca  B  media  cftiquod  crat  de- 
monftTaitdiun. 

CoRoii.  Seqiiitur  fpatium  medio  commcn- 
furabilc  medium  cflc. 

mimmmmmmmmBmim  mssm 

PROPOSITIO  XXV. 

•  Thcorema. 

SpMtium  fuh  mtiiit  longitMdine  eommtnfHraiili* 
iuj  cenientMm  medtMm  eft. 


1  c 


Sint  mcdii  AC  ,  CD  com- 
menlurabilcsjdico  fpatium  AD 
medium  cllc.  Supcr  C  D  de- 
fcribatur  qu.idratum  BD. 
Dcmonftr.  Ita  cft  AD  ad 
AC  ad  CB  (  ptT  1.6. )  quz  fupponuntur 
commcnrorab.lc5  .  ergo  AD  cft  commcnfurabilc 

Ceft.^°  '  =        ^f*'  ^ 


BD 


C  B 


PROPOSITIO  XXVI. 
Thcorema. 

Quod  fmb  mediit  poier.tii  lAntMm  inter  fe  ctmmtn- 
fMrdkiHyM*  contineiur,  vtl  rMiontte  eft , 
vcl  mtdiMtn. 


D  B 


L 


H  KM 


Sic  redbmgulum 
A  C  contcntuni 
fub  mcdiis  A  B , 
BC  }  dico  illud  vcl 
rationalc  cflc ,  vd 
iT»cdiuin.Fiantqiu- 
drata  AD  .  CE  li- 
ncatuin  A  B,  B  C, 
quz  mcdia  crunc 
[ptr  zi.)Sit  ratio- 
nalis  G  F  ad  quam 
appliccntur  primi 
qt)adr.\tum  A  D , 
rcdang  iKim  AC  . 


&:  qiudratuin  C  E,fintquc  illis  ordinc  zqualia  rc- 
ftanguh  G I,  HL,  KM,  qtiarc  FI,  ML  enint  mc- 
dia  appUcata  ad  rationalcm  FG,  &  {ftr  zj  )  FH, 
K  M  etunt  rationalcs  ,  fcd  rationali  F  G  longitu- 
dine  inconmcnfurabilcs  :  inter  fe  verA  commcn- 
ftirabilcs  erunt  quia  cnm  quadrata  A  D ,  C  E  flnt 
media,fiHit  intcr  fe  commcnfurabilia  {per  i4.)Uc 
autem  quadratum  AD  ad  CE,  ita  rcaangulum  FI 
ad  M  L,  &i{ptr  I.  6.)  ita  FH  ad  KM  &  {per  10.) 
rcdangulutTi  fub  F  H,  KM  rationalc  crit.  Rurfu* 
quadratum  A  D  ,  rcftang.  A  C  ,  quadrantro  C  B 
funt  continoc  proportionalia  ,  &  ipfiszqualia  re- 
a.mgula  F  H,  HK,  KM,  &  ( f"^  1 . 6.)  FH, 
H  K,  KM  quarc  tcaangulum  fub  cXtremis  F  H, 
K  M  qiiod  oftcndimus  ration.ilc  eflc ,  etit  zquale 
qiiadrato  mcdiz  H  K  quod  confcqnenicr  raiiona- 
lc  crit ,  bnca  H  K  rationalis  faltcm  potciu.a 
commcnfnrabilis  ipfi  FG  feuHl,  &  fiquidcm  HlC 
fiicrit  etiam  longimd  nc  commcnfurabilis  ipfi  HI, 
crit  rcftingulum  H  L  fcu  A  C  illi  zquajc  ratio- 
nalc.  Si  vcro  potcntii  tantum  fucrit  commcnfu- 
rabile,crit  mcdiuin  \  quod  dcmonftrandum  crat. 

«••«••■•■•.«^ 

PROPOSITIO  XXVIL 

Thcorcma. 
MtdiMm  non  fupertu  mtdium  rdtitnali. 

C    B     Medium  A  B,  fuperet  mc- 


r 


1 


j 


KI 


dium  A  C,  rcdangulo  D  B  t 
dico  D  B  non  clfc  rationale. 
Exponatur  rationalisFH  ad 
quam  applicetur  AB,hoceft 
E  G  fit  zquale  rcft.ingHlo 
AB,&EHipfi  AC:  confe- 
qucntci  reliquum  KG,  rcli- 


THQ 

quo  D  B  zquale  erit. 

Dcmonftr.  RcaangulaE  G,  E  H  mcdiis.Tq"a- 
lia  mcdia  funt ,  6c(per  ly)  crunt  lincx  FG,  FH, 
rationalcs  quidcn)  potentia ;  fcd  ratioiuli  F  E 
commcnfurabilcs  longitudinc.  Si  vcro  dicati.c 
D  Bcflc  rationalc,  &  confcqucnter  HI,  Imca  H  G 
eiit  lincz  E  F  commcnfurabilis  longinidinc.  Siint 
ergoFH.HG  incommcnfurabilcs  ;  A«l  FH  ad 
H  G,  ita  quadratum  F  H  ad  «aanguluro  fub  FH, 

H  Cj 
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HG ;  funt  crgo  h.rc  duo  incomraenfurabil.a-oua  /  *  9  7 

au  autcm  FH  ,  HG  iuicarum  rationaiiuni  runt     "^""^^'"bilcs  ,  crunt  D  &  E  pormriS  r  • 
commcnf;irabiiia.a.adr«imi  ergo  HC  J  r,^  "^«'^moirurabilcs  •  rron  7„      P^^f"^'^  "nnim 


fubFH  ,  HG  nmt  mcor.imciifurabilia.  itcm  dno 
q.udraca  FH.  HG,  fimul  .ncommcnfurabilia  funt 
rcaang.,lo  b.5  lub  F  H  ,  H  G  ;  quarc  {p,rjo  ) 
P  tompofitum  ex  his  ohinibus  fc«  quadr.uum  cv 
F  G,  cf  jc  mcommcnfurabilc  quadratis  F  H  H  C 
Scd  hxc  duo  quadrata  funt  rationalia  :  crco  ou^' 
dratum  F  G  irrauonale  crit,  &  linca  F  G  irratiol 
nal,s  cumtamcnjatnoftcnfa  fit  rationalis  ieitur 
mcdium  non  fupcrat  mcdium  rationalr 

CoROLi.Rationalc  fupcrat  rationale  rationalf 
Ouu  fcd.cctaimtot..mRationaIe  fit  comnKn- 
furab.Ie  rar.onaI.,utpotc  cidcm  quadrato  expofita: 
r.t.ona,.s  com.ncnfur.ibilc  ;cr.t  reliquum  l  tori 
&  aJtcri  parti  commcnfiirabilc, 


Itcm  ita  eft  B  ad  C  ut  D     i:  T'  T  """^^^ 

D  ad  E  ;  fcd  A  &  C  .     •  A  ad  C  iu 

Potentiarantum  cL?or"*!!', 
-«l-mtantumc^mrn^:;;        :  «goD  &  E 

I-  E  M  M  A. 


PROPOSITIO 
ProblcjTia; 


XXVIII. 


:  E 
8 


;  D  8 


-I" 


i,„,rnire  potentii  t^ntum  commenrur,hi- 
rdiionale  (omprehcndAm. 

Inveuiantur  primi  dux  ra- 
tionalcs  A  .  &  B  potcntia  tan- 
tum commcnfurabilcs  (j)er  1 1.) 
intcr  quas  fit  mcdia  proportio- 
ut  A  ad  r  ir,  n  ..j  A  .  ji  ^ 


A 

c 


Prim&  invcnianmr 
duo  plani  numcri  fi. 
"  miles ,  ira  ut  utcrquc 
fit  par  aut  utcrquc  im- 

&  nnnor  dc  m.ijori  auferat..r:  reftnbir  fempcTu 

muncro  C  .  &  rcl.quus  AD  bifariam  d.vida/ur  iit 
E  ,  d,co  numcrum  produ<fh.mcx  AB  in  BD  qu" 
'-f-)  q"^d"mselt  &quadrar„mex  EDfa- 
^r umin  =  AD  d.v.daruTS-. 

fub  AD  DR  "^*^'™'  •  rca.mgulum 
d  at^?R^  ^"•'''"'^  xquale%ua. 

.        ^^/      '4.  9. )  Inventi  etiam  funt  duo  „u- 


prop6sitio 

Problcma. 


XXX. 


i»W..r  c  M"-»»  "c  mcma  proportio- 

BadD;5lcoC  drato  EB  (  „  V . ''^^^^^ 

f  D  c  Ic  duas  mcd.as  potcntia  t.mtum  commcn  xrZi^u.i  r  ^'^'^           "'^"^^  '^"^^  J"o 

rurab,lcs.  qu,  rarionalc  co.nprchcndant                        ^  '  "««""^  <l"="l'«"s  cft 
Dcmo..ftr.  A  &  B  funt  potcntia  taimim  com- 

««da,m  cft  (;,,r  XI.)  &  quadratuni  C  ipfi  arqualc 

Tt  cTdt"^!"^!  ^"'^  I'«nua^ftr:d  B 
^-nt.a',%^  ^  l  «I,^-^  commcnfurabilc, 
rTbiL-.  rrn„r    ,  ^  potciit.i  com.mnfi,- 

mcmirtr'*        ^4;)Dmcdia  erit  ipfi  C 
St md.'  r'"'-  """^'^"^^•bilis.  item  cL  C 
"f  mcdia.itaerit  A  ad  C  ut  C  ad  R      n  n 
rcaang       f,B  C  &  D^L  'u5;fft^q.^afa: 
J^"B  quodtat,onalccft.  a.m  B  rationali  fup- 

^•^^.y^f^^^r^"-^  fub  C  &  D  rationak 
"t  •  quod  crat  dcmonftrandum, 


PROPOSITIO  XXIX. 
Problcma, 

MediM  i,^o,ire  ,  fo.entiJi  t^ntum  commenfur^ 
'^"iium  conttneiint. 

quacranmr  trcs  lincjc 
poicntil  tantiim  com- 
«ncnfurabilcs ,  quod  fict  fi  quz- 
'«ifur  trcs  numcri  primi,&:  qua- 
•t.'oncm  ar  I,;  ''ncariun  cam  habcant  ra- 

oft^nditur  nu!,"'""'  •  "^"^  Arithmcticis 
dcmrat.onr  9"=>dtatos  non  haberc  cam- 

«'«liaDfi  P"'"«-  '«^'"A  &B  fit 

cffc™  I  ^  D  ad  E  ;  dico  D 

lcs  ourm  J    '  commcnfutabi- 
mcdiun,  ccntineant. 

comTT'^';  -P""  A  B  fintpotcntia  tantnm 
J°'^">cnfurab.|cs:  .ned.um  contiLbunt  (per  ^T) 

^  ut  D.id  E,  &  B  &  C  funt  potcntii  cautum 


/ffrf«»rr  rAtionMltt  fotentik  iMtum  fr»». 

meiifurAitlts  ,  ita  ut  /inea  poiens  excefHm 
^H*drdiommJii  msjort  cornmenfurAbUij. 

Proponiiur  li- 
nea  rationalis 
AB  ,  invcnian- 
tur  duu  numcu 
quadrati  CD, 
■O  C  E  ,  quorum 

Cii.  Eit.  D. 

quadratus  noti 

fir.  Fiat  item  ut  numerus  CD  ad  numerum 
ED  ira  quadrarum  AB  ad  quadratum  AF,  &c  li- 
nca  AF  aptctur  circulo ,  jungaturquc  BF ,  often- 
dcro  AB ,  AF  potentia  tantum  cifc  commcn- 
furabilcs ,  &  AB ,  BF  cllc  ctiam  longicudinc  com- 
mcnfurabilcs. 

Dcmonftr.  Quadramm  AB  ad  quadramm  AF 
cft  ut  niuTKrus  CD  ad  numerum  CE  quiquadra- 
tus  non  cft ,  quarc  AB,  AF  (per  potcntia  tan- 
tum  funt  comincnfurabilcs.  Eritautcm  q(i.idratum 
AB  ad  BF ,  ut  CD  ,  ad  ED  qui  funt  nuineri  qua- 
drati :  crgo  AB  .  BF  funt  ctiain  longitudinc  com- 
mcnfurabiles ,  funt  crgo  invcm.r  diue  lintx  AB, 
AF  potcntia  tantum  commenfurabilcs,&  linca  BF 

f>otcns  exccflum  quadratorum  majori  AB  ctiadl 
ongitudine  cft  commenfurabilis; 


6b   iij  PROP0 
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PROPOSITIO 
Problcina, 

/nvenirt  iuAS  rAtiontlts  pcttniii  lAmum  commin- 
furAhHti,  &  iintM  ftttni  txctjfum  tfMdr^ic- 
mm  fit  mM\9ri  incommtnfMTAbilis. 

Ad  hoc  rcquiruntiir  duo  quadrati 
^  ^  AB  ,  BC  qui  fnnul  junfti  nonqua- 

C  9  ^  ♦  ^  dratura  A  C  cfficiant  j  fiatquc  ut 
AC  ad  A  B  ita  quadtatum  A  B  ad  qiudratum 
AF,  &  confcqucntcr  crit  quadratura  A  B  ad  qua- 
dratura  FB  ut  CD  ad  ED,  hoc  eft  utrinquc  ut  nu- 
mcrus  non  quadratus  ad  quadratum  :  crgo  utra- 
quc  linea  cft  linex  A  B  coramenfurabilis  tantum 
potentia. 
«i» w w» 

PROPOSITIO    XXXI I. 

Problcroa. 

Invtnirt  dnat  mtdiM  petintis  lantum  ctmmtnfk- 
rshilts  (fM4  rdtionule  eoniintsni ,  &  Imeu  po- 
ttns  ixttfjnm  ifUdirMorum  ftt  majori  loniitudi- 
nt  timmtnfurubilis. 

Smtiptrio)  invcnt*  duat 
rationales  A  &  B.potcntia  tai>- 
tum  commcnfurabilcs,  ita  ut  li- 
nca  potens  Mccllum  quadrato- 
rum  fit  commcnfurabilis  longi- 
tudine  majoti  A,  tum  intcr  A 
A  C  B  D  ^  g  ^(  roedia  C  ,  fiatquc  ut  A 
ad  B  ita  C  ad  D  i  dico  C  &  D  fatisficcrc  qux- 
ftiont. 

Dcmonftr.  Nam  aim  A  &  B.  fmt  tantum  conv 
tncnfurabilcs  potcmia  ;  crit  r/'"' iij  C racdia, 
&  cum  ita  fit  C  ad  D  ut  A  &  B  qux  funt  com- 
mcnfurabilcs  ,  D  crit  commcnfurabilis  potentia 
ipfi  C.Paritct  cum  A  pKis  pofTit  qiiam  C  quadra- 
drato  linci  fibi  commcnfiirabilis  ,  C  plus  potcrit 
quim  D  ,  quadiato  lincx  fibi  longitudinc  com- 
mcnfutabilis  ;  cum  fit  A  ad  C  ,  ut  C  ad  B,  &  fit 
etiam  ut  A  ad  C,  ita  B  ad  D  ,  ita  crit  C  ad  B  ut 
B  ad  D  quatc  rcaangulum  fiib  C  &  D  xquale 
quadtato  B  rationalis  linci  rationalc  erit. 


PR  OPOSITIO 
Problema. 


XXXIII. 


Inviniri  Ausu  miiisu  peitntia  tMium  etmminfu- 
rJoilis  miiiHm  contintunt,  ita  ut  liniu  pi- 
tiM  txctjfkm  tfUAdrAiorum  fit  mujori  Uniit»- 
dint  ctmminfHTtiinlis. 

Qiiirantur  prim6  trcs  ra- 
tionalcs  A  ,  B,  C  potcnti4 
tantum  comracnlurabiles , 
itaut  lineaqux  poteft  cxcef- 
fumqiiadraii  A  fupra  qua- 
draium  C  ,  fii  ipfi  A  cotn- 
mcnfurabilis  longitudine ! 
hoc  cft  invcntis  A  6c  C  qux 
n«  juftnodi  conditiones  habeant.quxratur  tenia  B, 
qux  utviquc  A  &  Cfit  potcntiatantum  coinmen- 
lurabiUs  (p,r  ,  f„  item  D  mcdia  intcr  A  &  B, 
bat  item  ut  D  ad  B  ita  C  ad  E. 


A  D    B   E  C 


Deroonftr.  U,i  cft  A  ad  C  ficut  rcftang.  A  B 
ad  rcaangulum  A  C  (ff  i.  6  )  cum  cidcm  fic 
altitudo.  Eft  auicm  rcOing.  A  B  iquale  quadia- 
lum  D  ,  &  redangulo  B  C  xqualc  reaangulura 
DEcumD.B.CE  fint  propottionales  i  crh 
ereo  ut  A  ad  B  ita  quadratum  D  ad  rcaangulum 
D  E  fcu  D  ad  E,  [pir  i-  6^cum  eadcm  fit  altitn- 
do  Sunt  autcm  A  &  B  potcntia  tantum  commen- 
furabiles  :  ergo  etiara  D  &  F,  quaie  cum  D  lic  ir- 
rationalis  &  media ,  ctit  firaihtcr  E  media ,  quarc 
invcnimus  duas  mcdias  D  &  E  potentia  tantum 
comraenfuiabilcs.  Itcm  leaangulum  fub  BC  mc- 
ditrni  cft ,  co  quod  B  &  C  fint  tantum  commen- 
fiirabilcs'potentia  i  crgo  rca.ingulum  D  E  me- 
dium.  Denique  quia  ita  cft  A  ad  C  ficut  D  ad  H, 
&  A  plus  potcft  quim  C  quadtato  lincx  fibilon- 
eitudii^c  comracnfurabilis ,  D  paritcr  plus  potc- 
nt  quam  E  quadrato  linex  fibi  longitudine  com- 

rocnfutabilis. 

Pariter  fi  A  plus  potuiflct  quim  C  quadrato 
linei  fibicommenfutabilis.fcrvatis  aliis  omnibus, 
D  pliis  potcrit  quam  E  quadtato  lincx  fibi  incom- 
menfurabilis. 

L  E  M  M  A. 

Si  dcrar  tiiangulum  reaangulum  B  A  C,  &de- 
iniiiatui  pcrpcndicul.-iris  A  D, 
primo  cnt  rittang.  CB,  BD 
xqualc  quadrato  A  B  ;  Siint 
cnim  triangula  A  B  C  ,  A  B  D 
«quisngula  :  crgo  ita  eft  C  B 
ad  A  B  ut  A  B  ad  B  D. 
Eodem  mod6  fcquitur  tcaanguluro  fub  B  C, 
C  D  acqualc  clTe  quadtato  A  C. 

Item  reaang.  BDC  xquale  quadrato  AD, 
cum  A  D  fit  raedia  proponionalis  j  dcniquc  rc- 
ftangulurafubBC,  AD  xqualc  rcftangub  fub 
AB  ,  A  C  ,  quia  utrumquc  duplum  cft  tnangu- 
U  ABC. 

«#»«•«•»«•»»»  «»••»«<»  «»ew«^«««* 

PROPOSITIO  XXXIV. 

Problcma. 

Invtniri  duas  rtHM  pottntiA  incommtnfuTAttlttt 
i'*  "f  ^ii^*^''"'"*  ^i**i'^*">''*^  fif  rationdli,  & 
Titldttgulumfub  ipfis  conttntum  fii  mtdium. 

Prim&  per  51  quirantur 
dux  rationaks  AB,  C  D  po- 
tentia  folum  comincnfurabi- 
les,&  major  plus  poflit.qukni 
minot  quadiato   lincx  fibi 
longitudine  incomiTKnfura- 
bilis.  Sccetur  C  D  bifariam 
in  E,  tura  ita  fccetui  AB  {ptt 
,7.)  ut  leaanguluro  fub  AF,  FB  xqualc  fit  quadra- 
to  C  E,  defcribatuf  citca  AB  femicirculus  ,  enga- 
lurque  pcrpendicularis  FG.junganturquc  AG.BG. 

Demonftr.  Etit  {ptr  19.)  A  F  incoinmenirura- 
bilis  longitudine  ipfi  BF.  Eft  autera  ut  A  F  ad  hH. 
ita  rcftang.  fub  AF  ,  A  B  ad  rcftang.  fi'b  F  B,  A  u 
{piru  G  )  cum  eadcm  fit  altitudo ;  fcd  tca=»g''- 
lum  fub  AB.  A  F  xqualc  cft  quadrato  cx  A  o  , « 
rcdlangulo  fub  AB.  FB  xqualc  cft  q«=^";"'"  ^.^' 
quarc  quadrata  AG.GB  fimt  incommcnfurab  I  a. 
&  linci  A  G  ,  G  B  potentia  incomnKnfiirab.lcs^ 
Etit  lamcn  aggrcgaturo  quadratotum  AG  GB  r:^ 


Diqitized  hvC^- 


Liber  X 


ifcnale.cnm  fit  xqualc  (pcr^j.      ,,„3^^  , 
iicx  A  B  r JtionJlis. 

R..iruj  cum  rcdtaiig,.Iiim  AFB  fit  xqualc  qna- 
iJrato  C  E.     quadrato  FG.  illx  cri.nt  .cqualcj  & 
FGdu,v<1.aimcxC  D  :  q-.arc  rca.ngulum  fuh 
A  F.  FG  ,  cni  dim.Jia pars  rcdanguli  Cvb  A  B 
C  D  ;  qiurc  lici.t  hoc  ult.mum  mcclium  cft  .  ut 
rotcca..rct.Mn  rib  ration.il.bus  potcntia  tantum 
co.nmcn(urab.l.bus,  crgo  &  tc<aangulum  fub  A  B 
FG.autillirqualc  i P*r  Umm*  p,^,,^. 
aangulum  fub  AG.  GB,  incduim  erit :  invcnimus 
crgt)  lincas  AG.GB  potentia  incommcnfurabilcs 
quanim  agercg.mim  quadratorum  ratioiulc  cft  ' 
&  rcdang.  /.i|>  iplis  tft  mcdiuitj.  * 

PROPOSITIO  XXXV. 


Problcma. 

Lvtniu  duMrrn^u  p,„K,U  incommer,r„r,h,Us 
,u  «'Siy^^um  ^uMr.rcrHm/n  m.dsum  rd 
U.,^nh.mjub  >FJiscomprehe„/i.m  ranon^U, 

^^."""'"^^/■«'j-Oduz 
nicd,arAB,CDpotcm.atan. 
tuni  co.nmcnfurabiles ,  qux 
rationalc  contincant ,  &  ma- 
)or  rlus  poinr  q.iam  minor 
quadrato  lincx  /Ibi  longitu- 
^  '"^  commcnfurabilis.  Fiant- 

bifcs.  P'"*'""-'  '"fOinHicnfura- 

1.  Ciim  qnadrarum  mcdii  AR  fic  mcdium  Hr 
«q^alcaggrcgato  quadrarorum  A  G.  G  B  iTlud 
«ggreg.iri.m  medii.m  crit.  ^  » >  •""d 

priccdcnti  duplum  clfc  rcaang.il.  fub  A  B  F  C  • 
V^^^  cum  prun..m  fupi«natur%ationalc    fcam  * 

PROPOSITIO  XXXVL 
Problcma. 

Primo  ( />fr  ) ; .)  invcnian- 
tiirdiii  nicji^  AB.C  D  po- 
'cntii  tantum  commcnlura- 
*"lc$  ,  qi,_.j  mcdium  conti- 
"f^t ,  ac  major  A  B  plus 
rouit  quam  minor  quadr.ito 
nienf«r.ibi|is  •  fi         '  ''^'  '°"R'""''"e  incom- 

«>«-<ic.n.sp.uiJ^TEsA2^^ 
«>mmenfuratiics  clfc  ^  ^  ^  .  G  B  potcntia  in- 
AB  mcdi        ft  quadratnmex  mc- 

A  G.  GB,  illi  «pgauim  quadratorum 

1    r»™  — ,     '  a:q'.alc  mcdiiim  crit. 

fi«  ."rcar.  1  fub  A  B  .  C  D  mcdium 

.  rcct.nigalum  {iiK  A  n  v  r-        j  j 

niedium  crir.  ^  "  ^u.c  d.m.dio  «qualc, 

3-  Cum  AB,  CD  (Int  longitudinc  incommcD. 


r  ^99 

-^^'"•^J^^if^^t^c?^""^ 

ad  rcdunp.  A  B  FC  '(Z  \ S"3dratum  AB 
«'b  A  G.i. :  cric':'^^';;;^-^  rc<aangulum 

G  B.  mco.n.ncnfurabfc  carT'r  u'r"'"  ^« 
°  'c  rc«.,ngulo  fub  AG.  GB. 

PROPOSITIO  XXXVII. 
Theorcina. 

tx  btnti  nomtnibiu. 

I  — 
A 


B  C 


Sint  dux  lincx  A  B  ,  B  0 
r«.onalcs  ,  potcnt.a  folum 

ACcfrcirr.r.-.T"'""'^'"''''"  '  'o- 
^  ciic  irrationalcra  :  nam  cum  A  R  r, 

com.„cnn.rabilis  Ug,rudinc  ipfi  B  C  .  &  „  A  B 

•^d  B  C  ita  quadratum  A  B  ad^rcOan^I  f„S 

AB,  B  C  aim  cadcm  fit  altitudo .  quadSt  ,m  1  n 

•..commenfurabilc  rccbneulo  A  R  r 

«^-g.ABCbisfumpto.st;^tt^ 

dut.ArB"^'^''" 

niclrabill      "^'"2"'*'  ^'^  '"^«'n- 

>Zt ; ;  rr  '^tp^'"""'"  his  omnib«, 

AR  Rr  r  *1"=^'  «'""  "  A  C  quadratis 
AB  BC  qux  lunt  rationalia  cft  incommlfurab 

(Prr  ,4.)  crgo  quadratum  AB  cft  irrationalc  & 
l.nea  .pfum  porcns  irrationalis.Vocetur  aut^^^c^ 
b^ms  nonnmbus  fcu  binomium.  Binomium  i JStS 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Thcorcm.^ 

Si  duM  mtdi^  ptttmia  tantum  cemminfurMtit 
fux  rMtionale  coniintnnt  CBmpen^ntur  j  Tet4 
trrtitionalij  trit,  <j-  vecttur  tx  binij  nominikus 
frimM. 

I  .  f— -I       Supponuntur  dux  mcdi«> 

A  B     C    '"*'cnt*  C  ptrxi)  A^R,  BC 

poccntia  tantum  commcnfu- 
r.ibilcs  qux  rationalc  contincanc,  dicototam  AG 
irrarionalcm  cllc. 

Dcmonftr,  Ita  cft  A  B  ad  BC  ut  reaangtiluni 
fi;b  AB,  BC  ad  qu.id.  atum  BC  ,  fcd  AB.  BC  funt 
longitudinc  incomrocnfurabilcs  :  crgo  rcdangu- 
lum  A  BC  ctiam  bis  fumptuin  incommcnfurabile 
eH  quadrato  BC ,  imm«^  &  quadratis  AB ,  BC  in< 
tcr  fc  co.nmcnfurabil.bus ;  quarc  {per  14.  Jcom>' 
poiitum  cx  his  omnibus  ncmpc  (  per  ^.i.)  qxu- 
dr.ntum  cx  AC  incoinmcnfutabile  eft  rc^langulo 
ABC  qiiod  rauon.iic  fupponitur,  crgo  quadratum 
cx  AC  itratioiulc  cft  ,  Sc  linca  AC  iirationalis. 
Dicatur  cx  binis  mcdiis  ptima  ;  fcu  bimedialt 
primura< 


t»ROPO 


2oa 


ElementorumEuclidis 


rRCPOSiTio  XXXIX. 

Thcorema. 

U^/»  *r,t ,  d,cs,Hr  MHttm  e.x  mcd.tsfi- 
cund»  fiH  btmtdMlt  ficHndHm. 

Supponuntur  ( ftr  i<>)  in- 

I  i    vcmz  AB.  BC  potentu  tan- 

A  ^     ^  lum  commcnfutabilcs ,  qux 

mcaium  coniincani  dico  totam  A  C  irtationalcm 

'^Dcmonftr.  Eft  «t  AB  ad  BC  qu«  funt  incom- 
„Knfurab.lcs  longitud.nc  •.  «>  ad 

tcaangulum  ABC  q"--*« ^"^^"V"'"Kif/&«m 
rulo  ABC  ctiombiscft  incommcnfurab.lc,ac  cum 

AB.BC  fmt  potcmia  commcnfurnb.lcs  ^ff'»^ 
BC  taliaVnmt.  Ergoquadrara  A.B.BL  f.mu  . 
incom.rKnfurabiliaA.nt  rcaangulobrs  ABC  cr- 
goquadratum  cx  AC  iH.s  omn«b.rs  .^qualc  .  cnt 
(p,r  .4. )  incommaifurab.lc  quadrat.s  AB  .  BC, 
qnarccritirranonalc.  &  Hnca  AC  luauonal.s. 
qux  dicatur  bimcdialc  fccundum. 
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PROPOSITIO  XL. 
Thcorcma. 

Si  du4  rtBt  peitniU  inetmmnfitrahilts  compe- 
PMnlMr  fHd  fdci^l  cemfepiHm  tx  *ff'"*'J* 
fHMdraiii  rMinnah  ^  riQHnfHlHm  fHb  tpjis 
mtdinmtteid  irrsiitnHlis  trii,dietiHrnut  m*)er. 

Supponuntur  du«  rcAx  AB, 
'      \  BC,  invcntx  ( ftr  34.  )  ita  ut 


B 


rcftangulum  ABC  fit  mcdium 
tC  confcqucnter  bis  furoptum ,  medium  crit  \  fcd 
aggrcgatum  qiiadratorum  AB.BC  fupponitut  ra- 
lionalc  ,  qiurc  (  ptr  17. )  rcaanguU.m  ABC  bi^s 
mcdium,  bcommcnfurabilc  cft  quadr.ins  AB,BC: 
«go  (/>«•  14. )  quadratum  AC  iis.omnibus  xqua- 
le  (p*r4.i. )  etit  irraiionalc  ,  &  Unca  AC  irra- 
ilonalis. 

Vocanir  autem  major,  quia  cum  quadtata  AB, 
BC ,  majora  fint  rcaangiilo  ABC  bis  «t  facile 
probari  polTct,  &  qiudrata  AB.BC  fint  ratioiwlia, 
a  roajori  panc  fumitur  dcnomijiatio.  Quarc  huic 
nomen  erit  major. 

PROPOSITIO  XLI. 
Thcorcroa. 

Si  dnt  rtHt  pettr.iiH  ineemmtnfur/thilts  cempe- 
ndniur  ;  tfu*rMm  nfjregAium  ^uMdraierHm  fit 
mtdiHm  ,  cr  rrn^noulMm  fub  ipfis  r*iien*lt  i  10- 
14  irrMtenMlu  trit ,  &  veciibiiwr  ratienaie  (j- 
medium  peitns. 


PROPOSITIO  XLIL 

Theorcma. 

S,  dnt  Ttn*  pelinii*  incemmenfiiTA^ilti  cempo- 

„*niHf,fi^nt  -JX^ir^^.r^TJ^LT." 
diumjuut  &  relUn^HlHmfub  ipfn.fid  fint  *n- 
cemmenfHTMbiht-  Tei*  trrtnenttu  tru  ^ut  4,- 
ctiHT  binn  medid  peiens. 

Supponuntur  lint*  invcntx  (  per  j6.)  Clan.ra 
autem  fi  aggregatum  quadratorum  &  rcaaii- 
cul.  fub  hncis  fmi  in  commcnfurab.l.a,  totum  rc- 
fultans  .  fcu  quadratum  totius  irrat.onalc  dlc ,  « 
lincajn  ciTc  irtationalcm.  Dicatur  auicm  b.na  roe- 
dia  potcns. 

L     E    M    M  A. 

Si  rtn*  his  intiHtliitr  fecetwr  ,  trHn,  iHMirats 
psrtiHm  msgu  int^HtUum  .  fimHl  i»-;*r-  f 
drMis  p*rimm  minm  intjualium. 

Ltnca  AB  dividatur  in- 
A        E  D  C  B    ^qiialitcr  in  D      C.  dico 

I  1— l-l-l    quadrata  AC  ,  CB  fimul 

majora  elTc  quadratis  AD.DB.  Nam (P'r  y.x.)  re- 
dbngulum  ACB  uni  cum  quadrato  EC  xqualc 
eft  quadr.uo  EB  .  cui  xq.ulc  cft  ^«■•«^"8" 
ADB.  una  cum  quadrato  ED.  Et  cum  q;'=^J";"^ 
EC  majus  fit  qua'»"^^^^'"^'"^^"'^  ,^ 

majus  e!it  rcftV^"  ^^^  A'^  '  TTIT 
ACBbisaunquaiatis  AC,CB  xquanturqua- 

drato  AB  ( per\  a. )  cui  ctiam  «q^^T^^^f;"" 
eulum  bis  fub  AD  ,  DB  uni  cmn  quadrat.s  AU. 
DB.Ouarc  fi.blato  minori  ex  una  parte  «^^"PJ'- 
lo  bis"  fub  AC  ,  CB  .  reftat  quadrata  Al- , 
majora  effc  quadratis  cx  AD,DB. 


Supponuntur  dui  rcCtx  invcntx  (  p»r  j  5.)  po- 
wii  i.icommcnfurabilcs  ita  ut  3g(;tcgatiim  qua- 
»  fit  .ncdium  ,  &  reft  wgulum  fub  ipfis 
'  «r.iu  crgo  inco.nmcnfurabilia  ,  5c  qu.i- 


tcnti 

diaiorxHn  fu  i 
i.^tionalc 

draui.n  ACctit  irrationalc ,  «c  linca  irraiionalis. 
Vocctur  rationalc  &  mcdium  poiens. 


PROPOSITIO  XXXIV. 

Theorana. 

BintmiHm  in  nne  untHm  puntle  dividHur  i» 
nemin*. 

Sit  AB  blno- 
mium ,  divifa  in  C 
in  fua  no.Tiina  ,  ita 
ut  AC,  CB  fint  rationalcs  potemii  tantum  com- 
mci.furabilcs  :  dico  AB  non  poffc  m  pun«o 
D  ita  dividi  ut  AD  ,  DB  fim  rationalcs  potcnti» 
tantum  commcnfurabilcs.  Prim6  conftat  ncutfam 
divifioncm  dividcrc  AB  bif.ui.-.m ,  quia  l.ng«« 
partes  clTcnt  ciiam  longitudi.ic  commenlurabiics, 
quare  quadr.nra  unius  divifionis  iniqual.a  lunt 
quadratis  altctius  jfcd  aggrcgatum  utrumquc  qua- 
dratorum  utriufquc  ncmpe  divifion.s  "t*onaic 
eft,  rationale  autcm  fupcrat  rationalc  rationali 
( ptr  it. )  crgo  cxcclTus  unius  aggrcgan  qi>adra- 
torum ,  fupraaliud  aggrcgaiv.m  ""«"7,,  /r„u 
idcm  excelTus  cft  recipr^oc^  «ftangul.  b    fi  b 
fcgmentis  unius  d.vifionis ,  fupra  ^^«-^"5^"  ° 

ful  fegn.entis  alteriu, .  co  q»^'! ',?B."f^™  5  di- 
drarormn.&  talc  rcaang..lu.n  b-s  m  ut  j  * 
vifione  adxquctur  qu.^a.o  AB.  tcaangulum  a,- 
.  ^  j  ;A^nr  fiiDPonittir  mcd.umcllc, 
tcm  .n  «traquc  «^-v-fionc  luppo 

fed   mcdiura  non   lupcrai  i»»-  ^ 


Diqitizpd  bv  Cv 


Liber  X. 


(ptr  t7.)cTgp  idcm  cxcefTus  cflTct  rationalis  & 
irrationalist  quod  c(l  abfurduin. 


PROPOSITIO  XLIV. 
Thcorcma» 

Ex  binis  mtdiis  prima  in  uno  Untum  punHo 
divtduur  tn  nomuiM. 

Sit  AB  ex  binis  mcdiis  prim.i,  divifa  in  fua  no- 
mina  in  pun(3o  C  dico  in  alio  pundlo  D  dividi 
nonpo<rcm  nianomina.Oftcndimuscnim(i«  j8.) 
re(ajnguJuni  bis  ,  Tub  fcgmcntis  cllc  rationalc,  8c 
flggrcgamm  quadratotum  cllc  mcdium  ,  &  hoc  in 
utra^ucdivi/ionc  verumcirc,  quarcaim  cxctllus 
rcifljiiguli  bis  fub  fcffmcntis  unius  divifionis ,  fu- 
pti  rciJhngulnm  bi$  fub  fcgmcntis  altcrius.dcbcat 
cirerationahs  (pcr  17. )  coquod  rationaJc  fupcrec 
rationalc,  rationali,  &  idcm  cxcclTus  fit  unius  ae- 
grcgati  quadtatorum  fupra  aliud  aggrcganim ,  & 
ilb  aggrcgata  fint  mcdia ,  mcdium  autcm  non  fu- 
pcrct  mcduim  rationah,  idcm  cxccllus  rationalis, 
«irrationaliscllct. 

PROPOSITIO  XLV. 
Thcorcmai 

£x  hinis  mtiii,  ftcundA  ,  in  uno  tMtum  punHo 
dividitwr  in  nomina, 

Oftcndimus(«»  quadratatum  aggregatnm 
e»e  mcommcnfurabilc  rcdlangulo  comprchcnfo 
■"bpartibus,  qnarc  idcm  cxcclfus  non  poteft  clfc 
"ggfcgati  qu.idratorum  imius  divifionis  ,  fupra 
«Rgrcgatum  altcrius  ,  &  clTc  rcdanguli  bis  unuis 
amlioms ,  fupra  rcftangulum  bis  ^ltcrius  ,  quia 
«flctcommcnfurabilis&non.  ^ 

'^«WJiaSftfiaSiSSSflB  886558^35566338 
PROPOSITIO  XLVL 

Thcorema. 

^-i»^  tn  mo  Untumpunao  dividitur  in  nominM. 
fub^!^,!'""'  •nraajori.  rcdangulum  bis 
convcniTns  nc^  "'^*''^  "8°''''"^  fcquitnr  in- 


PROPOSITIO  XLVIL 
Theorcma. 

pottnt  tn  uno  tMtum  pun- 
•««  dividitur  $n  nomina. 

furdo*^""  ^^-  «'o  P««a      codcm  ab- 

m,^:.*  aggregatum  quadratorum  eft 

^«^'"n,,  &  tcdlangufum^is  fut  fcgmentis  ra. 
"onale,  atquc  adco  idcm  cxcciTus  clTct  rationalis, 
« irrationalis. 


Tom.  t. 


2or 

PR.OPOSITIO  XLVIII. 
Thcorema. 
Bi,:a  mcdi.  pottns  ,  i„  ^^^, 
lur  M  nomtnd, 

S..ppo„itm  rcmpt,  „ 

u«.f.bii„„gf„di&:,SL 

DEFINITIO  L 

Inntl'"?"''^'"  1"'°""^'  commcnfurabilc 
Jongitudine,  d.catur  ex  binis  nominibus  prima. 

DEFINITIO  II. 

Si  mimis  nomcn  fuerit  rationah  longitudine 
commenlurabilc ,  dicatur  cx  binls  nominibus  fc- 
cunda. 

DEFINITIO  in. 

Si  Neutrum  nomcn  fit  rationali  longitudine 
commcnfurabile  ,  dicatur  cx  binis  nominibuj 
tcrtia. 

Ruifus  fi  majus  nomen  plus  poffir  quam  ml- 
nus  quadrato  lincx  fibi  longitudine  incommcn^ 
fur.3bilis. 

DEFINITIO  IV» 

Si  majus  nomcn  fuctit  commenfurabilc  longi* 
tudinc,  dicctui  cx  binis  nominibus  quana. 

D  E  F  l  N  l  T I O  V. 
Si  minus  nomen,  vocetur  quinta, 

DEFINITIO  VL 
Si  neutnim,  dicamr  quinta^ 

PROPOSITIO  XLIX4 
Problcma. 

Invtnire  tx  binis  nominiltus  primnm. 


B 


D- 
E- 
H 


■I 

G 


PrimA  iiK 
vcniantur 
duo  nu« 
meti  qua- 


drati  AB  ,  CB  quorum  excelTus  AC  non  fit  qua» 
dratus.  Sit  rationalis  linca  D  cui  EF  fit  commen* 
furabilis  longitudinc.  Tutii  fiat  ut  numcnis  AB  aj 
AC  ,  ita  quadratum  E  F  ad  quadratum  FG  ;  dico 
EG  clTc  ex  binis  nominibus  prim.im. 

Dcmonftr;  Ex  primis  rx>miiiibus  prima  ca  eft 
qui  divisa  in  nomtna  nujus  nomcn  £F ,  plus  po' 
tcft  qu.im  minus  FG  quadrato  lincz  ,  fibi  com- 
mcnfunbilis.   Sit  autem  A  B  numcius  major 

3u.im  AC ,  cigo  EF  erit  majus  nomcn  cujus  qua- 
latum  ad  quadratu  FG  fc  habct  ut  AB  ad  ACB. 
Sit  cigo  cxcclfus  quadrati  E  F  fupra  quadratura 
FG,  (jiudratuiti  linc*  H  \  quam  oftendo  cflc  corrt- 

^  (  meufuta' 
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-  Elementomm  Euclidis 

„^r«r.bil™  ¥'  V  •  TJ^rrC,    L      m  .a  quaJ.atun>  E  F  ,  ut  AB  aJ  AC  ita  qu.dt.tum 

"M'''^'Tc^"«c.S^-ABa;^^^^^^^  EF^dquad.FG.etBOcx.,«.it.„ia.JAC. 

?"*rfqfalr.torh.S;t  q^  ndt^.  ,„„'g,tudi.  con2nfu,*n.,.Eft 

EF  ad  quadr,t«u.  H  .  uc  m..ncr«s  quadratus  "f^^jX,.^,^  cum  f.t  ut  AB  ad  AC 
.«.iraunn :  crgo  (  pn  ^^  )  Imcx  funt  comt^n-  ^^rE %  nd  quldtatum  FG,  ita  crit  A  B 

?un.b:les  longuudmc   Eft  autcm  EF  cxpofi^  r  -  n.  9«^^^"^'^  ^c.ncmpc  ut  AB  ad  CB. 

nonali  commcnfurab.hs  lonRUud.nc  ;  &  rat  ona-  ad  ^        .d^xccirum  qvUat.  EF.  fupra 

li, .  &  mmus  ..omcn  faltcm  potcnt.a  comm  nfu-  "  ^^^^^^^^  ^      J,,,,^  „.  iJc  cSra 

rabac  :  crgo  adfunt  o.nncs  propr.ctatcs  Uncx  ^''f  ^  Ep  plus  potcric 


qui  vocatur  bina.nium  primuni 

PROPOSITIO  L. 
Problctna» 
Jnvtnire  «x  btHit  tumimbus  ftcund^. 

Sint  invcmi  duonumcri  ur  prius.fitquccxpo- 
/ita  rarionalis  D,  cui  FG  fit  commcnfurabilis  lon- 
gitudinc,  fiatquc  ut  numcras  AC  ad  AB,  ita  qua- 
dratum  cx  FG  ad  quadraturo  cx  EF .  eritquc  ut 
AB  ad  cxcifTam  CB,  ita  quadratura  EF,  ad  txccf- 
fum  quadraton.m  ;  fit  illc  cxccfiiis  quadratu.n  cx 
H  ;  fcd  AB ,  CB  funt  quadrati  numcri  :  crgo 
{ftr  tf. )  raajus  nomen  E  F  plus  potift  quam  mi. 
iw.s  quadrato  linci  H,  fibi  longitudtnc  coromcn- 
futabilis.qiii  cft  prima  conditio.Fccimus  itcm  FG 
elTc  commcnfurabilcm  longitudine  lincx  rationali 
D  .  qnatc  adcnmt  omnia  qux  rcauiruntur  ad  hoc 
ut  lii.ca  fit  ex  binis  nom.nibus  lccunda  ;  nciiipc 
ut  minus  nonwn  fit  cojnincnfurabilc  loiieitudinc 
linex  racionali.  &  majus  nomen  plus  poUit  quam 
minor ,  quadrato  linci  fibi  longitudinc  coramcn- 
ruiabilis. 

^^Kw^^M'^^^v^^^^n  ^^^r        ^^Fw^nn  w^n  wi^w 

PROPOSITIO  LL 
Probleraa, 
InvtHire  tx  bir.is  ntminihuj  itrtidm. 


A  B,  C  B  fint  quaditti  nuracri  E  F  plus  poterit 
quim  F  G  quaJrata  linci  fibi  commc.ifurabilis 
longitudinc  :  crgo  E  G  cft  bi.io.nium  tcrtiujn. 

auStfise^sssAesssasasBfiB^iRS&ssea-ssdBQBBB 

PROPOSITIO  LIL 

Problcina. 
Invinire  binemtMm  ^uxriMrr. 


A  6    C  }  B 

Dl-l-l— 1 


IF-G 


H 


ii 


1  >X 


C 

-I- 

D 


B 


E 

H — 


-I- 
F 


Exbinisno- 
rainibus  cer- 
tiahoc  haber, 
uc  neucrum 
nomcn  fit  cx- 
pofiti  rar.o- 
nali  coramcn- 
furabilc  lon- 


Binomium  quartum 
talc  cft,  ut  majus  nomen 
plus  poflit  quam  .ninus 
quadrato  linci  fibi  in- 
commcnfurabilis  longi» 
cudmc  ,  &  inajus  norocn 
fic  expofiti  rationali  comracnfiirabilc  longitu- 
dine  :  ad  id  priftandum  invcniatur  numcrus  A  B 
quadratus.qui  ita  dividatur  in  partcs  A  C,  CB,  ut 
ncucrafic  nuroerus  quadrari.s.Exponatur  rationa- 
lis  D  ,  cui  E  F  fit  longitudine  co.nroenfurabilit 
qiiarc  &  ipfa  rationalis  crit.Fiant  cadcm  qui  in  49. 
ac  oftcndam  patitcr  totam  E  G  ex  binis  nominl- 
bus  efte,  addo  fc  eflc  quartam. 

Dcmonftr.  Quia  eft  ut  AB  ad  AC,  ica  eft  qua- 
dracum  cx  E  F  ad  quadratum  cx  FG  ,  ica  erit  AB 
ad  BC,uc  quadratum  cx  EF  ad  quadraturo  H  i  fcd 
AB  ad  BC  cx  conftrudl.onc  non  cft  at  qvadr;>tui 
ad  qnadraturo  :  ergo  (p/r  j?.)  H  ipfi  E  F  cft  in- 
coromcnfurabilis,5:  roajus  norocn  EF  plus  potcft 
qium  minus  FG  quadratolmc«  fibi  longitud.ne 
jncororocnfutabilis:quarc  EGcft  binomium  quar- 


tum. 


gitiidine  ,  majus  amcn  nomcn  plus  pofllt ,  quam 
njinus  quadtato  linc*  fib.  longitudi.ic  co.nmcn- 
furabilis.lnvcniantur  duo  numcri  ut  prius,  fitquc 
tertius  m.merus  l  qui  .icquc  ad  AC  neque  ad  AB, 
•5  habcat  ut  quadratus  ad  qiudratu.ii ;  ncmpe  fi 
flit  uniutemajor  quam  AC  ,  aut  binario  prouc 
opus  fucrit  ut  nujTicrus  I  non  fit  quadrarus.  Ex- 
ponatur  rationalis  D,fiarque  ut  numerus  1  ad  AB, 
«a  quadratura  D  ad  quadratum  E  F ,  crurcquc  D 
EF  commcnfurabilcs  tant.im  potcncia,&  D  ra- 
«onalis.  Fiat  itcm  ut  AB  ad  AC,  ita  quadratuin  Ot 
EF  ad  quadraturo  FG  ,  eruntquc  EF.  FG  potcntia 
lantnm  commcnrurabilcs  ,  &  aim  EF  fit  rationa- 
lis,  FG  quoque  rationalis  crir.  Sunt  crgo  EF,  FG 
rationalc»  potentia  tantura  cotinrocnfurabilcs  ,  & 
^I"'^-  itratvonalii  eft,  &  cx  biiiis  n©- 

«a»wbui  dico  8c  iciium  effc. 


PR.OPOS1TIO  LIIL 
Problcma. 
Invtnire  Itinemium  ^Mintum. 

Bino.nium  quintum  calc  cft  uc  majus  nomeO 
pluspoITit  quimminus,qoadrato  linci  fibi  incom- 
incnliirabilis.  Repcticis  iifdcm  mitncris,  airuroatut 
FG  coro.ncnfurabilis  cxpofiti  rationali  D,  fiatquc 
ut  A  C  .-id  munerum  A  B  ita  quadracum  F  G  ad 
quadraturo  E  F  :  oftcndcmus  ut  in  ;o  lincaro  E  G 
clTc  binomium,  addo  clft  quinniro. 

Dcmonftr.  Erit  cnim  ut  A  B  ad  CB.  ita  qua- 
draturo  cx  EF  .id  cxccflliro  ,  fciliccc  ad  qiiadratu.n 
H,  &  cum  AB  C  B  non  finc  nuroeri  qnadrari.  li- 
nca  EF  plus  poccric  quaro  FG.  qu.-»drat6  tmci  aM 
incororoenfur.nbihs ,  8f  roinus  norocn  F  ^  '^' 
pofiti  rationali  coromenfurabilc  :  crgo  t  v» 
binoinium  quintuin. 


PROPO 


Digitized  by  G< 


.1 


PROPOSITIO  LIV. 

Problcm* 

favtnirt  binomium  ftxtumt 

Binominm  fexinm  tale  tfl  ui  mtjM  nomtn  plut 
ftjfu  fnim  minm,  tjUAdraio  iintd  fibi  incommer- 
furj^ilii ,  fjf  ntHirum  nomen  fii  commtnfmrabili 
linti  TMionM/i  txptfitt. 

Sint  nuineri  ACi  CB  plani  diflimilcs,  quornm 
ncutcr  fu  qiiadratuj. 


A7 
L 

D- 


C  ;  B 
9 


H 


-1—1 
F  G 


patitet  A  B  quadratus 
non  fit,  ncc  habcat  ad 
utnimlibct  rationcm  , 
quam  quadrntus  id 
quadratum.Sit  1  quili- 
bct  numcrns  quadra- 


ti»,  Sit  rationalis  D  ,  fiatquc  ut  I  ad  A  B  ,  jta 
quadraniin  cx  D  ad  quadratiim  cx  E  F  ,  &  ut 
A  B  ad  A  C  ita  quadratum  cx  A  B  ad  qiia- 
dratmn  «  A  C.  Eritquc  cx  xquo  ut  I  ad  A  C, 
ira  qaadranim  cx  D  ad  quadratum  FG  ,  &  cum 
tam  I  ad  A  B ,  quam  I  ad  A  C  non  habcat  ra- 
nonem.qtiim  quadratus  numcnis  ad  quadratum ; 
linci  EF,  FG  cxpofira:  rationali  D  potcntia  tan- 
tum  commcnfurabilcs ,  {per  9.)  rationalcs  igitur 
enint,  qaarc  tota  E  G  binomium  erit.Addo  &  fcx- 
tum  e(Icinamprim6utrnmq;  nomcn  probatum  cft 
«pofirx  rationali  incommcnfurabilc  longimdinc, 
Scciindicum  fit  ut  Afl  ad  A  C  ita  quadrirum  cx 
E  F  ad  qiiadratum  ex  FG,  iu  crit  AB  ad  rcliquum 
icu  CB,  ut  qiiadratum  E  F  ad  cxcefllim  quadraio- 
ram  fcu  qnadratiim  H  ,  &  cum  A  B  ad  C  B  non 
iubat  rationem  q  >i,n  quadratus  ad  qnadrarom, 
ef"m  iper  9.)  EF  &  H  incommcnfurabUcs  longi- 
wdinc  :  quarc  majus  nomcn  plus  potcrit  quim 
»nm«  qnadratA  lincx  fibi  longitudinc  incom- 
mcnluiabilis. 

PROPOSITIO  LV. 
Theorcma. 

S'  ^'i««  rmo„^n  „ominihut  primi 

»mtne„ur  ;  Hne^  tpfumpoiens  irrMi.onalu 
tx  htnu  nominihuj. 


ber  X. 

quarc  rcaangula  A  H,  G I  cnmt  comrtitnfurabi- 
&  rcAr  '"^'T^"  AH  xqualcquadr.a,.m  L  M. 

g^nir  a<r  .nng^du™  rcdium.  Pcrficiamr  quadra- 
tumT  S  ,  quod  oftcndcrc  dcb.o  tqualecflt  re- 

tZt^^ '''-'-^-^^ 

clt  inrcr  cadcm  mcdumi  proponionale  n«« 
Ka  eft  LM  ad  MT  uc  L  q  nd  q  T,K P  .^J  pT 
Scd  ut  Tp  ad  PN  ;  ica  cft  q]»  ad  MN  itl,'^^ 
Cft  mcdium  proporUonalc  intcr  quadrata  ;^crlp 
xqiulc  rcdangulo  E  K  .  &  confcqucncr  rcdbn? 

I^^iT  '/^'^g"»^  o  ;  cr go  totum  A  l 
*qualc  eft  quadrato  L  N. 

Sccund6  AG,  GE  funi  commcnfurabiles  •  et- 
go  {ptr  j6.)  tora  AE  utriquc  cnt  commcnf.ir  Abi- 
iis  ,  &  cum  m  binomio  primo  ,  majas  norocn  fic 
rationali  AB  commcnfurabile  ;erunt  AG,  GF,ei- 
dem  AB  longimdinc  coramenfurabilcs  :  cnint  er- 
go  rcamg.  AH,  GI.  Sc  quadrata  LM  .  MN  .  ra- 
tionalia,  &  Imcx  L  q ,  q  T  ration  .lcs.  Itcm  A  E 
majus  nomcn  cft  incommcnfiuab  lc  ionginidine 
minori  ED,  &  ejus  fcmifll  EE  ;  AF  autcm  &  A  O 
funt  commenfurabilcs  longitudine ;  igipir  Ar,,EF 
funt  incommcnfurabiles  ;  crgo  &  rcdiang.  A  H  , 
EK,  fcu  miadr.  LM  &  rc£biig.'li,mq  P,  ctunt  in- 
commcnfucabilia,quatc  L  q,  qT  funt  incommcn- 
furabilcs  longitudine  ,  funi  tamcn  oftcnfx  ratio- 
nales,  Erit  crgo  {per  j?,)  tota  oP  tationalis,&ex 
binis  nominibus. 

69S9SB69  tfiagaaMmiCTnMamisKmi^^jtipjij^ 
PROPOSITIO  LVl. 
Thcorcma. 

5i  rtnMngulum  coniintAiur  fub  raiiondli ,  (jr  «Af 
binii  nominihus  ftcund^  ,  radix  ejut  tfuiidr4t4 
irit  irrAtion^lis,     ex  binis  meiiis  primA. 


h 

M 

Spatiirm  A  C  conrincatur  rationali  Unea  AB , 
P"'"^      •  dicolincamcuius  quadra- 
tumxquaic  cft  rca.-ingulo  AC.  e(Tc  irrationalem, 
«  "  binis  nominibus,  Sit  AE  majus  nomcn.E  D 
""nus,q"od  bifariam  dividatur  in  F,  critquc  qua- 
craturo  ex  EF  quarta  pars  quadrati  ED,  ita  fccc- 
r   "aius  nomcn  A  E  in  G  ,  ut  redancu  lum  fub 
lcgmcntis  A  G.  G  E,  xqualc  fit  quadrato  E  F.  Et 
quia  AE  plus  potcft  quam  ED  quadrato  linex  fi- 
01  commcnnirabilis  ( prr  def.  btnom,]  primi)  enmt 
■AG,  GE,  commcnfurabiks  longitudinc  {ptr  18  ) 
Tm.   I,  ^ 


Rcdangulum  A  C  contineatur  fub  rationl- 
li  A  B  ,  &  fub  A  D  cx  binis  nominibus  fc- 
cunda  ;  dico  lineam  potcntcm  fpatium  A  C  elle 
ittationalan  ,  Sc  ex  binis  mcdiis  pt imam.  Sit  A  E 
majus  nomcn,  E  D  minus,  crnntquc  hx  linex  ra- 
tionalcs  potcntia  tantnm  commenfurabiles,^  AE 
plus  porcrit  quim  ED  quadrato  lincx  fibi  com- 
mcnlurabilis  &  minus  nonicn  E  D  crit  rationali 
A  B  incommcii(iirabile  :  fiat  cadim  conftrufbia 
qux  pfiiis  ncmpe  rcdangula  AH  ,  Gl  fint  .Tqua- 
lia  quadratis  LM,  MN,  Sc  tcaangiila  EK,  FC  rc- 
ftangtilis  q  P  ,  R  o.  Oftcndam  fticilc  redkangu- 
lum  AC,  &  qtiadramm  LN  cftc  xqualia,  addo  « 
lincara  L  T  tlfc  irtationalcm  &  ex  binij  mediis 
primam. 

Dcmonftr.  Ptimd  minus  noroen  E  D  eft  lme« 
,  Cc"  i)  AB 
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B  iiicoinmcnrur-bilcs  longitiidinc  :  fuiit 
«■oo  //vr  ii.)  r«£tingiila  A  H.  G 1  mcdia  , 


iitcm 


Jjjj^L  N>.  M  N  ciuiit  mcdia ,  intcr  fc  tamcn 
coinniciirutjbilis.  co  quod  lincat  AG,  GE  fint  in- 
ter  fc  commcnfurjbilcs ;  crgo  &  rcd.tngula  A  H. 
QI  quadrata  LM,  MN  :  crunt  crgo  liiitz  Lq. 
qT  potcntia  falccm  commcnfurahilcs,  non  tamcn 
Iongitu<lmc,quia  AG,  EF,  funi  incommcnfurabi 


AB  i  &  Tiib  binomio  qiurto,dico  lineam  qnje  po- 
tcft  fpntium  AC  clVc  irraiionalcni  qu»  vocatuc 
nwjor.  Sic  AE  niajus  nomcn,  ED  miuus.Sunt  AE| 
ED  lincx  rationalcs  potcniia  lantum  commcnfu- 
rabilcs  ,  &  AE  plus  potcrit  quam  ED,  quadrato 
lincac  fibi  incommcnfurabilis,  &  AE  cft  comnun- 
ftirabilis  longitudinc  rationali  AB  Bant  rcliquauc 
prius. 

Dcmonftr.  Cum  AE  phis  pcflTit  qnam  ED  qnju. 
drato  lincx  fibi  longitudinc  incommcnfurabifi»  | 
Si  fccctur  AE,  ita  ut  rcdangulum  AGE,  scqual» 


Ics.criio  &  reaangula  AH.  EK ,  fcu  LM  ,  q  D  i  fi'  ( /">'  •  9- )  q"i«lr«o  EF  ;  crunt  AG  ,  G  E  lon- 
«eo  &  linci  Lq,  qT.  111.t  autcm  medix  funt  po-  gitudinc  incommcnfurabilcs  ,  &  conflqucmcr 
«■ntia  tantum  commcnfur?biIcs  contincntcs  rc-     (^'"1.6-)  rcdangnla  AH  ,  Gl.  &  quadrata  LM, 


icniia  tantum 
flanguliun  q  P  rationalc ,  utpotc  zqualc  rationali 
EK  i  crgo  (ptf  j8. )  lincaLT  cft  irrationalis  ,  & 
tx  binis  mcdiis  priraa, 

BHB'6BB6999e958'89SSSa63.69SBS96S69-6aS8S96B 
PROPOSITIO  LVIL 
Thcocemo. 

5i  Rt^*ng^idam  coniirttttMr  fub  rMtontli  &  tx 
binit  afmtnibu*  itrtijt ;  rthd  illnd  potfnj,  irrd- 
tundJij  trit,     tx  bini»  mtdiii  fieundd. 

Rcftangiilum  AC  contincatur  fub  rationali 

AB,  &  fub  AD  quT  fif  cx  binis  nominibus  tcrtia, 
fitqiic  quadratum  LN  xqualc  tcdjngulo  AC  ,  di- 
co  tiiicam  LT  cffc  irrationalcm  ,  &  cx  binis  me- 
diis  fccund.im.  Sit  AE  majus  nomcn,  ED  mimis, 
cnmtquc  A  E,  E  D  r.itiotulc5  potcmia  tantum 
conuTicnfurabilcs  ,  &  AE  phi$  potcrit  quam  ED 
quadrato  lincx  fibi  iongitudine  commcnfurabilis, 
&  AE  ,  ED  fiint  rationali  AB  incommcnfurabilcs 
Jongitudinc  i  fa^flaeadcm  conftru^ionc  ,  often- 
d.im  quadratum  L  N  xqualc  clfc  reftangulo 

AC,  &  lineam  LT  illud  polle.  Addo  cam  clfe  irra- 
tionalem,  4"'£cxbinisnKdiis  fccundam. 

Demonftr.  PrimocuraAE  fit  incommenfura- 
bilis  longitudini  ipfi  AB  AG ,  GE,  commcn- 
furabiles  ipfi  AE  cidim  AB  funt  longitndinc  in- 
cc«nracnfurabiles,idcm  diccndumdc  FD  qux  qui- 
dcra  eft  rationalis  {per  definiiionem  )  cft  ra- 
lionali  AB  fai  EI  longitudine  incommcnfur.ibi- 
lij :  ergo  (per  n. )  IK  ,  cft  mcdium  ficut  &  QD 
ipC  xquale,  ctgo  Lq ,  qT  fubquibus  continctur 
funt  potcntia  tantuin  commcnfurabilcs  critquc 
{ptr  t4r.dtm  IX.)  LT  irrationalis  qux  cx  binis 
«Jorainibui  fccunda  appcUatur. 

n6BM«B6greS89?9«}6S6B^'696e9Se9698B6969 
PROPOSITIO  LVIIL 
Thcorcma. 

St  Rta*nj^Hlum  etniinettitr  fub  rAtioHMli  ,  &  tx 
biM,  nomtnibu,  qutrt*  |  rtUA  ^H4  illnd  pottfi 
trrttionuli,  tft,  ^ut  vocdtur  m*]or. 

A  r-1 


KC  L 


M 

Reaangnlu^  AC 


M  N  ipfis  xqualia  funt  incommcnfurabilia ,  &  ji. 
ncx  Lq ,  qT  qux  ipG  polTuni  crunt  porcntia  iiv. 
commcnfurabilcs.  Sccum  AE  fit  commcnfiirabilii 
longitudinc  ipfi  AB,  crit  rcd^angulum  AI  fiib  ra> 
tionalibus  contcntum  rationalc ;  crgo  agrjregnmm 
cx  quadratis  LM  ,  MN  rationale  tft.  Rurfus  ciim 
ED  fit  ration.^li  AB  incommcnfurabilis  longito» 
dinc  ;  crit  &  £F  cjus  diroidia  cidcm  AB  incotn- 
mcnfurabilis  longitudinc ,  &  cum  EF  fit  rationa» 
lis ,  cfit  rcftangulum  EK  &  MT  illi  xqualc  me- 
dium  {ptr  it. )  quare  aun  Lq  ,  qT  fint  potcnti* 
incomtncnfur.ibilcs  &  aggrcgatum  quadratoram 
ratioiulc  habcant,  &:  rcdlanguliim  mcdium ,  linca 
LT  crit  major  (  ptr  40. )  quod  dcmonftranJutJl 
crat. 


CM  «W  <••»«•»  4M  «•»  M»  «M  «»  f«9 

PROPOSITIO  LIX. 

Thcorcma. 


Si  re04ngulum  contineMur  fub  rttienAii  dr  hinf 
inio  ^uinto  ,  rttl*  illud  poient  irrdtionaln  tjl 
^U4  rationalt  d;  mtJium  fotens  diciiur. 

Sparium  AC  continc.iiur  fub  rationali  AD ,  8c 
fub  AD  binoraio  quinto,dico  lincaii»  illud  potcn- 
tem  irrationalem  eiTe,  qu.T  dicitur  tation.ilc  ,  5C 
mcdiimi  potens.  Sunt  crgo  {tx  dtfin, )  AE,ED/t« 
tionalcs  potentia  tanium  comincnfurabiks ,  8c 
AE  plus  potcft  ,  quam  ED  quadrato  lincx  fiW 
longitudinc  incommcnfurabilis ,  &  EDcoimncn- 
furabilis  cft  longitudine  ipfi  AB.  Fiat  cadcm  con- 
ftruaio. 

Dcmonftr.  Cum  A  E  plus  pofllt  quam  ED 
quadrato  lincx  fibi  longitudinc  in  cominciifura- 
bilis.  Si  itadividatur  AE,ut  red.mgiiUim  AGD» 
xquale  fit  quadrato  cx  EF,  crunt  AG,  GE  longi- 
tudinc  incommcnlurabilcs  {ptr  i9.)Sc  confcqoco- 
xet(ptr  1.6.)  rcftangnla  AH,  GI,?C  quadrat.iLM, 
MN  funt  inconuTicnfurabilia ,  &  rcftx  L  q  ,  <^T 
incommcnfurabiles  potcntia ,  A  E  cft  linca  ratlo- 
nalii  longitudinc  incommcnfur.ibilis  eft  rationali 
AB,  quarc  (per  11.)  rcdkanguluni  A  l  aut  aggrc- 
gatum  quadiatonim  medium  crit.  Dcniqnt  ciiiQ 
ED  fit  rationali  AB  longitudinc  commcnfi)r.:bilU,  - 
crit  &  EF,  quatc  E  K  crit  raiion.-ilc  ,  ficut  &  MT 
illi  xquale :  cum  crgo  L  q,  q  T  fint  potcntia  in- 
commcnfurabilcs,&  aggrcg.uiim  quadratorum  fic 
medium  ,  &  rcaangulum  ration.nlc  lineaLT  (ptr 
41.)  crit  irrationalis  qux  dicitur  potcns  talioaalc, 
&  mcdiura  poccos  dicitur. 


contincatur  fub  rationali 


PROPO 


Digitizeu  by 


Liber  X. 


PROPOSiriO  LX. 

Thcorcma. 

Si  rttl*ngtilum  eontintMtnr  fnh  rationAli  ffr  hinO' 
mio  Jixio,  rtQ*  tUuiptitns  irrAiioiiAlu  tfi  ^«4 
hnA  mtdi»  pottns  dicnHr. 

Sit  rc^bngulum  AC  contentiim  fub  Rationali 
/B, &  AD  binomiorcxco,  &  qiiaJratum  LN  lit 
iUi  iqualc  :  iico  lineam  L  T  cllc  irrationalcm 
quam  41  ftoftfuitnt  dcfcripfimus  qux  dicitur 
bina  mcdia  porcns.  Eadem  fiant  qux  in  propofi- 
rionc  prxccdctui  eadem  ctiain  fcquuntur  ,  pccu- 
Jijrc  ramcn  erit  cum  in  binomio  lcxro  ,  ncutrum 
nomcn  /Ir  rarion.iIi  liner  commcnfurabilc^tam  AI 
ioc  c/l  aggrcgatum  quadratoniro,  quam  E  K  ,  fcu 
M  T  racdiiim  erit:crgo  {per  41.)  linca  L  T  irratio- 
»ulis  crit  quat  bina  mcdia  dicitur,  quod  crat  dc- 
moiiftr. 

PROPOSITIO  LXL 
Thcorcma. 

Qkddratiim  lintt  qtutx  hinit  nminitiUMd  rdlio-^ 
ntUm  MpplicMMm,  Uiitudintm  f^ctt 
hinomiMm  frimMm  tfl. 


PROPOSITIO  LXHL 
Thcorema. 

ttrtmm, 

r^ionalcmrcftit^^biZr^';';;^''""^^ 

PROPOSITIO  LXIV. 
Thcorema. 

QitsdrAtHm  majoris  ^d  rAtionAltm  ApplicM.Hm  /4- 
iiiMdtnim  ffficit  binomiMm  ^MArtum. 

Ocmonftrntio  (ptr  58.)  rcaongulum  U  ratio- 
nai' ,  &  b.nomio  q.urto  contcnr.un  .rqualc  cft 
qt.adrato  ma  joris :  crgn  quadutum  ma,oris  ad  r.- 
nonalcmapplicatum  fac.t  lat.tudinem  binomiunl 
quartum. 


H 


y 


D  S 

o- 


L 


M 


LXV. 


P 


PROPOSITIO 
Thcorenu. 

QMadrtiMm  e\m  ^ut  rAticnMlt  m  midiMm  poti/l 
*d  rationMttm  ApplicttHm  Utitudintm  t§c,t  ex 
Vinis  nominihtu  (juintHm. 


Demonftratio  {per  ^9.)  binomium  quimiini 
Sit  quadratum  L  N.  cius  latus  LT  fit  cx  KinU  """"'''i™  >""lfp'*"t>'ni  cffirit  quadraturt 

«Iraro  L  N  applicatum  adTationalem  AB '  Tco  ''^""'^ 

Jatmidincm  AD  ciTc  binomium  primum   

Dcmonftr.  f>,r  ,  .  fi  rcftangulum  A  C  conti- 

«^74-"^^°""''  binomio  primo  ,  li- 

L.  i  iiiud  poten»  cft  quac  cx  bmis  nominibus 
*ci tur crp  fi  nuadratum  lincx  L  T  qt.i  cx  bi- 

mum  ^"""^"      AD  binomiun.  pri- 

^mn  quod  cnrni  £oi«poai:  multiphcatio.  d.v.fio 


PROPOSITJO  LXIL 
Thcorcmi 

'ppiiCM,um,U,h^Ji„,„  /4«, 
nominihHi  fecmndAm, 

rari^?i'*"'^"''''-  binnmtum  fcamdum  pcf ' 

tionalcm  multiplicatum  cfficit  quadratnm  cx 
^is  mediis  pnmi:  crgocj..adrarum  cx  binis  pri- 
n,-  <l"'Jratum  cx  btnis  mcdiis  primx  pcr 

"tionalcra  divifura  cfficit  binomium  fccuudum. 


f«»  m  «M .  {«•      tM  m  Ht»  F««  (M- |t»«M> 

PROPOSITIO  LXVL 

Tlicorema. 

QutdrdtHm  ejm  ejHt  bina  mediA  poiefl  td  rMtiand* 
lem  4ppliC4iH'n  ,  /jnindinem  efcit 
biiiomium  fextum. 

Demonftr.  (  Per  60. )  binomium  fcxtum  peif 
rattonalcm  multiplicatum  tfficit  qiiadratum  po- 
tentis  bina  mcdia :  crgo  poremis  bina  mcdia  qua- 
dratum  pcr  rationalcm  divtfum  rcftituit  bino- 
mium  fcxtum. 


PROPOSITIO  LXVIL 
Thcorcma. 

Lengiiudine  commenfm thilis  hirtemie  j  (J*  ipf4 
hinomium  efl  fiinile. 

A  C       B  Sit  binomium  quod- 

— —  1        ■  I       nimquc  AB.  divifiim  in 

I>  F         E    fua  nomitia  in  C ,  fitquc 

I  (  DEillilongiiudjnc..om- 

menfuiabiUs  :  dico  DE  clTc  binomiumfiinilc,hoc 

C  c  »i) 


Digitiz9d  b\ 


^  06        Elementomm  Euclidis. 


^    1  vel  fccnndum  j  h  AB  primum  aiit 

.o.)AC  co.™.enfurabili.  ipf.  DF. 

^  ^lSlifU^  AC ,  CB  cam  fint  nom.-na.funt  ra- 
tionalcs  poicntia  tantum  commcnfurabilcs  (  prr 
)  crum  &  DF  .  FE  rationAUs  potcnt.a  tantum 
cornmcnfurabilcs,quarc  DE  crit  binomium.  Smii- 


litcr  oftcndam  f.  AC  f.t  rationali  linci  commcn- 
furabilc,  DF  cidcm  cflc  commcnfurabile  ;  quod  fi 
A  C  plus  poffit  quim  C  B  quadrato  lincz  fibi 
commcnfurabiUj  .oftcndam  ( /»*r  ij. )  D  F  plus 
pofl*e  quam  FE.quadrato  lincx  fibi  potcniia  com- 
Jnrnfnr:,miis  :  ctEo  quai  cft  longitudinc  com- 


DE,  EF  :  crgo  &  mcdium  erit  i  idcm  piobabicur 
dc  tcftangulis  ACB  ,  DEF. 

PROPOSITIO  LXXL 
Thcorcitw, 

Cemnunptrthilit  Hnd  me^id  potenti,  bina  mtdi* 
poiejl. 


Jncnfnrabilis  :  crgo  qua:  clt  longin.dinc  conw 
mcnfurabilis  binomio ,  &  ipfa  fimilc  binomiura 
crii  j  quod  crat  dcmonftrandum. 


Dcmonftratio  cadcm  crit. 

mssBBsmsfms^BmsmsB^smf 

PROPOSITIO  LXXn 
Tbcorema. 

a.BBmBmSSBSm6B56mSSBmBB5-BmS6SB         j^^adngnlum  TMicnale  cum  medio  componMtHT-, 


PROPOSITIO 
Thcorcma. 


LXVIIL 


RttU  lotnm  peitni,  irr»tionAln  erii ,  vel  ex 
fi//  nomtmkHi  \  wl  ex  tinit  mediit  prim* ,  vet 
vel  rntionMe  ,  dc  medium  poient. 


mafor  ; 


Longiindine  commenfHrMit  riUt  ^iu  ex  Hnii 
mediit,  (jr  ipf*  ex  binit  mediis  erii  cr/imiht. 


E     H  K 


C 


D 


E 
--1 


Sit  AB  cx  binis  mc- 
diis>  divifa  in  fua  nomi- 
na  in  C  ,  &  DE  ei  fic 
longitudinc  commcnfu- 
rabilis,  fiaiqiic  ui  AB  ad 
AC  iu  OE  ad  DF  ,  dico  DE  ctfc  cx  biiiis  mcdiis, 
&  divifam  in  F  in  fiu  nomina. 

Demonftr.  A  C,  C  B  fum  mcdi«,  Sc  commcn- 
futabiUs  loiigitudinc  ipfis  DE.EF:  crgo  {ptr  14.) 
D  E,  E  F  cmnt  racdix,  &  (icut  AC,  CB,  fiini  po- 
tentii  tantiUTi  commcnfiuabilcs,  D  E,  E  F  potcn- 
tia  tannim  commcnfLir.ibilcs  crunt  :  ctitquc  D  E 
cx  liinis  nicdiis.   Itcm  cum  fit  A  C  ad  C  B  ut 


Sii  rcftan- 
gulum  AB  ra- 
tionale  ,  cui 
jungatui  tnc- 
dimn  CD,  di- 
co  lincim  po- 
tciitcm  totum 
fpotiuin  A0> 
clfc  irratioiu- 
lem  Sc  unara 
cxfupradidis. 
fitcnim  cxpo- 


fita  rationalis  EF.ad  quam  appliccntur  reaangula 
EG,  H I  prioribjs  xqiialia.  Cum  AB,  CD  xqua 
lia  non  fint  ,  alioqui  ambo  vcl  rationalia  dlcnt 
vel  ambo  mcdia  ,  crit  E  H  major  , 


cnt, 
minot 


c  J  nr   ,          A         A  r  r.A.nZ  vel  ambo  mcdia  .  crit  E  H  ma,or  ,  aut  minoc 

p  E  ad  D  F  .  &  «i  quadratum  A  C  ad  tcftangu-  h  K  (  P«ri .  6. )  com  crgo  E  G  fit  ratio- 

lum  ACB,  &  ut  DE  ad  DF.  ita  quadratum  DE,ad  4^^^                  ^  ^      rationalis  ipfi  E  F  lon- 

re^langulumDFEicrgo  itaquadr.ni«mcxACad  .^^^jj^^  ' ^on^nenfurabilis  ,    &c  (  per  M-  ) 


quadratum  cx  DE  ut  rcftangulum  A  C  B  ad  rc- 
aangu\iim  DFE ;  &  (  10, )  fi  rciaangulum 
AC,  C  B  fucrit  r.itionalc  rcaangulum,  OEF  ratio- 
iialc  ctit ,  vd  contra :  crgo  fi  AC  fucrit  cx  binis 
nominlbus  prima,  aut  fccunda,  DF  crit  paritct  cx 
binis  mediis  ptima  aut  fccunda. 

•  £4*3       'C^i  • 

PROPOSITIO  LXIX. 
Theorcnu. 

Majtri  commenfurabilis,  cr  ipf*  mjjor  eft. 

Dcmonftr.  Eadcm  adhibeatur  ,  pcrcurrcndo 
omnes  proprictaics  majoris,  oftcndcndo  compofi- 
lum  cx  quadratis  AC .  CB  commcnfur.ibiIc  ctTc 
compofito  cx  quadratis  DE,  EF  ,  &c  cum  priraum 
fit  rationalc  fccundmn  cfrc  rationalc. 

BB^S&S6f^.iSimsm^^.i^mB6ISB^.'?BS&StBB'5B 
PROPOSITIO  LXX. 

Theotcma. 

RuioHMlt  fj-  mtdtHm  ptienti  commenfHrnbilit , 
raiton^t ,  (j  midinm  potifl. 

^^*^ftr.ShniUmodoinftituctur,  oftcndcndo 
apecatun,  quadratorum  AC,  CB  qiiod  mcdium 
«t.cnc  commcnfuiabik  aggrcgato  quadiatoru» 


gitudinc    _  . 
H  K. ,  erit  ratioiulis  longitudinc  incommcnlura- 
biUs  ipfi  E  Fi  flc  cum  E  G  ,  G  I  fint  iiicoinmcn- 
furabiiia  ncmpc  laiionalc  cum  medio,  E  H ,  H  K 
crunt  inconuncnfurabilcs.  Suiu  cigo  E  H,  H  K 
rationalcs  potentia  commcnfuiabilcs  ;  quaic  EK 
cft  cx  binisnominibus.fic  cum  EH  majus  no- 
racn  ,  fit  lationaU  lincac  E  F  comracnfui  J)iie 
longitudine  .  fi  plus  poflTit  E  H  quam  HK  qua- 
diaro  linc*  fibi  longiiudinc  conuncnfurabilis , 
crit  EK  cx  binis  noininibus  primaiquare  {per  i^) 
linca  potcns  fpatium  E  I  contcntum  fub  rationali 
E  F ,  &  cx  binis  nominibus  prima  erit  irratio- 
nalis  qux  cx  binis  no.Tunibu$.  Si  v«o  E  H  plus 
poflit ,  quam  H  K  ,  quadiato  Uncx  fibi  incora- 
mcnfiiiabilis ,  crit  E  K  binomium  quartum  ,  & 
( pir  58. )  Unca  potcns  fpaiium  E  I  ciit  major. 
Si  A  B  minus  fucrit  quam  C  0  ,  crit  E  H  rai- 
nor  quain  H  K  ,  vel  crgo  minus  noiuen  H  K 
plus  potcft  quam  minus  E  H  auadrato  linfx  "bi 
commcnfurabilis  ,  crit  EK  binomiuni  fec^"- 
dum  &  ( /»rr  56. )  erit  Unea  potcns  fpatkim  E  I, 
cx  bi.iis  mcdiis  prima,vcl  H  K  plus  potait  qu.Tm 
E  H,  quadrato  lincx  fibi  longiaidinc  mcom- 
mcnfurabilis ,  critquc  E  K  binomium  qummro, 
&(/'"'  59- )  1'.."  potens  fpatium  E  I ,  aut  AU  , 
itiatioiulis ,  qux  raiionalc  ^  rocdium  poicns  di- 
citur. 

PROPO 


Digitized  by  G 


Liber  X. 


PROPOSITIO  LXXin. 

Thcorcrna. 

S»  iud  medid  intir  ft  incommefifiralilis  ctm' 
pen*ntur  \  lintd  tllitd  peitos  trr^tton/tlh  ertt, 
vtt  tfut  exbints  tutdtts  JicHnd^  ,  vtl  biitA  mt- 
d$d  pottns. 


g   h:  K 


Duo  mcdia 
AB,  CDin- 
commcnfura- 
bilia ,  compo- 
nantur  ,  <fico 
rcdam  quac 
totiim  fpatiu 
potcft,cllc  aut 
cx  binis  mc- 
diis  fccudam, 
vcl  bma  me- 

r\    •  e        ■  .  potcmem. 

0.nni.i  fi.intut  inprxcedenti  propofitione.fi  AB 
mjjas  fic  quam  C  D  ,  erit  etiam  E  H  maior 
qu.im  H  K.  ' 

Dcmonjr.  Cikm  fpatia  AB  ,  CD  fupponantnr 
mcomnv-nfurabilia,  E  G  ,  H  I  erunt  incommen- 
furabilin,  &  uG. )  E  H  ,  H  K  incommenfu. 
rabilcs  Iong.tudinc,  9c(ptrx^.)  uttaque  rationa- 
lis  longmidinc  incomincnfurabilis  rationali  E  F, 
eritquc  E  K  cx  binis  iiominibus  vel  tcrtia  vel 
feiH.  * 

Et  (  fer  57.  )  linca  potcns  fpatium  E  I  ,  crit 
«rrationalis  qtiar  cx  binis  mcdiis  fecunda. 

Si  verd  E  K  fuerit  fcxta.  linca  potcns'  fpatiHm 
tl  erit  irrationalisquxbiua  mcdia  nominatur. 


PROPOSITIO  LXXV. 
Thcorcraa. 

'Poton..fZr       ''^  rntdttt 

A       C    B  .^"''""'^"^"•«ABmediA 

I  1— .  /^Y'P**^<:"^'it^ntumcommcn- 

tionalcm  cffe.  *       ^^^'^*"'"  CB  irra- 


Principium  fntAritrum  ptr  dttrtinitneim, 
PR^OPOSITIO  LXXIV. 
Thcorcma. 

Si  J  r4/,-,w/,  4*/,r4/«r  rMtian^lis  p,„„,a  lantum 
"'"^'"["r^bd,,  ,  rtlt^u»  irrationMlts  , 
frit,  dtclM  Jp  otomt. 


B 


A  Rationaii  AB  aufir- 
ramt  rationalis  AC  ,  fcd 
»pfi  potcntii  tantuni  com- 


^  C 

m^^farabilis.dicotcliUBCeireirrationa- 

/B^^aTr"!^'-  ^'T  '^^^  ita  qtudratum 

erunrrr»         '°"g""ci'nc  incommcnfurabilcs : 
"ntcrgo,ncommcnn,r.b.Iiaqundrat,.m  «  AB. 
*  rcdangui.^  UaB,}c;  Cum  autcm 

drata  AR  P?'"'"^  commenfurabiics  ,  qua- 
aparr»  ;  co^^tncnfurab  l  ;i .  immo  & 

Ab  T  ?  ^1""'*"^°"»««  AB ,  A  C  quadrato 

fiikai.  'ncommcnfurabilc  rcdangulo 

AB ,  AC  ,  criam  bis  fumpto.  Scd  ( ptr  71.  ) 
Bgrcgatum  quadratornm  AB,  ACxqu.alccft 
j:«angnlo bis  fub  AB ,  AC,  uni  aim  quadrato 
AB   A^r^^  ^ '^*  ^  '^^'■'^g^tum  quadratorum 
era  '!r  '  BC  cft  incommcnfi.r^biie  , 

r,-  .  «  ''""onilis.  nam  quadrarum  AB  ra- 
fonak  cft  ,  ficut  &  quadratum  AC,  &  aggrcga- 


eftSna&"i^™^^~ 
quadratis  AB.AC  ta"3"  " 
?ubAB.ACponiturrationa!rEftttl''(;;^'T^ 
«ggr^g."um  quadratorum  A  B .  A  C  .  xqualc  re 
eiangulo  bas  fub  AB  .  AC  &  q.udrato  BC  •  erod 
(F'r  17. }  rcdangulum  bis  fub  AB.  AC.  ou^kI  ta- 
tionale  cft  .  incommcnfurabiic  cft  quadiato  BC- 
crgo  BC  irrationahs  cft  :  dicaiur  mcdi*  Apotol 
taz  prima.  * 

PROPOSITIO  LXXVI. 
Thcorcma. 

St  4  medi4  ,  media  MitJerMtHr  poteniii  idntnm  i!li 
comrmenfurMbtlis  ,  ^nt  cum  ioim  mcdiitm  conti' 
neMi  j  reH^M  irrMiionMtis  erit  dicMinr  MUictH 
medid  MpoiomM  fecundM. 

A        C    B      A  inedia  AB  fubftahanirme-» 

I  dia  AC  potcniia  t.intum  iili  com- 

mcnfurabilis  ,  fitquc  rcftangu- 
lum  A  B,  AC  mcdium.  Oftcndam  facile  aggrc- 
gatum  quadratorum  A  B.  A  C  roedium  clfc,  iicuC 
6c  rcd.OTguliim  bis  fub  A  B,  AC.  Cum  crgo  qua-» 
drata  AB,  AC  «qualia  fini  (,  er  7.  x.)  rcdhngulo 
bis  fub  AB.  AC,&quadrato  CB,  Sc  mcduim  non 
fupcrct  mcdium  rationali  (per  67.)  quadratum 
B  C  irrarionalc  crit ;  crgo  &  linca  BC  :  Vocctuf 
autcra  mcdiz  apotomx  fecundj. 

^»»       M»       <4»  «<*  E4* 

PROPOSITIO  LXXVIL 
Thcorema. 

Si  4  reUd  lineM  ,  MiiftrAtur  peientiM  ei  incommtn-i 
fmrMhilts ,  iiM  ui  compofuum  ex  ipfarum  ejuM- 
drMiis  fjr  retiMnfulum  fuh  ipfis  contenium  mt- 
dium  i  reliquM  irrMiionMlts  trii ,  ^mm  dtcetuf 
minor. 

.      A  linca  A  B  fnbtrahanir  A 
^  potcntia  ipfi  incommcnfur.ib.lis. 

I  '         Sir  autcm  aggrcgatiim  quadraro- 

nim  AB,  A  C  rationale,  &  rfftii  guliim  fub  A  B< 
A  C  mcdium  :  dico  rcliquani  A  C  iirationalem 

Demonftr.  Cum  aj»grcg.itum  quadrntiTum  AB 
AC  rationalc  fit,&  rcd.ingnlam  fi  b  AB,AC  mc- 
dium  fcu  irrationale ,  crit  aggrcgatum  quadr.  A  B> 
AC,  fcu  ( P**'  1-  i-)  rcftanguliim  fiib  AB,  AC  bis 
&  qnadr.iti.m  B  C,  incommcnfurabilc  tc£hmgulo 
bis  fubAB.AC.Qiiarc  (prr  17.)  aggrcgatum  qua- 
dratonim  AB.AC  quod  rntionalc  cft  ,  quadi.ito 
B  C  cft  incinnmenrurabik  :  eigo  qaadratum  BC/ 
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^  Elementorum  Eaclidis 

,    ^..^lincaBCcftirrrationalisi     crgo       A  D  fupcrac  E  F  quim  D  fupcm  H  : 
cft  irrationale :  rrgo  qiVod  crai  dctnonftrandum. 

dicanir  mii»'^ 


PROPOSITIO 
Theorentu. 


.6868696869 

LXXVIIL 


SiirtnsfuhrMhMHr  fcttntii  t*ntMm  eommittfi- 
r^Ailit ,  itt  ut  ttgfrtgMttm  tfu*Ar*t<,rum  ft  mt- 
Mum ,  &  reaMgtdmm  fuh  tpfis  rAtion^t  ,  rtU- 
^uA  trrMtionaht  trit.  Vtctiur  Mttm  c»m  rstt»- 
tuii  mtdium  t^cttnt, 

Subtrahanir  ex  rcfta  AB, 
A  9      ,    linc^i  A  C  ipf»  potcntia  in- 

I  1  1    coinmenfurabilis ,  fitque  ag- 

crceanim  qunaratorum  AB,  AC,  mcdium,  rc- 
aangitlum  fub  AB,  AC  rationalc  i  dico  rcliqunm 
C  B  elfc  irrationalcm. 

Demonftr.  Nam  aggrcganim  quadratotiim  AB 
AC ,  hoc  cft  ( ptr  7.1. )  rectangulum  b.s  lub  AB 
AC  uni  aim  quadrato  BC  ,  incommcnfurab.lc 
rcaangulo  bis  fi.b  AB.BC  :  crgo  rcibngulum  bi$ 
fub  AB,  BC  quod  rationalc  cft  mcommcnlurabi- 
lc  cft  quadrato  BCquod  proindc  irrationalc  ctit, 
ficut  &  linca  BC.  Vocctur  autem  cum  ratioiuli 
mcdium  torum  cfiiciens. 

PROPOSITIO  LXXIX. 
Thcorcma. 

5»  4  rtUd  fuhtrtihMwr  lints  ti  inctmmenfurA- 
kUu  pttMtid ,  iid  mt  um  Mfgrtgatum  <jiiAtlr4- 
lorum  fuiut  rtadngulum  fuh  tpfii,fit  mtdmm 
intommenfurahile  ^uMdrAtorum  AggregMo,  reli- 
fUM  irrAtieuslit  eft ,  quA  dictiur  cum  mtdio 
mtdtum  lotum  tfficitnt. 


PROPOSITIO  LXXX. 
Thcorcma. 

jlpotemd  mnM  untum  congruil  rtHM  UniM  rMiitfiM' 
lu,  pttcntiM  iMntum  commtnfurMbilit  toii. 

Sit  Apotomx  AB ,  cui 
congnut  B  C  potcntia 


B  C  D 
-1  1-1 


canium  commenrurabilis 
toti  AC  i  hoc  cft  fi  cx  AC  rationali  aufcratur  BO 
illi  lantum  potcntii  commcnfurabili$,rcftabii  AB 
apoiome  ,  viciflim  pioponatur  apotomc  AB  ,  cui 
addatur  BC  qux  fit  rationalis  potentii  tantum 
commcnfurabjlis  toti  AC  ,  dico  aham  ut  BD  non 
polfc  illi  addi,  qux  fit  rationalis  potcntii  tantura 
commcnfurabili&Toti  AD. 

Dcmonftr.  Si  hoc  ita  dTct  nempc  tam  BC.AC 
clTcnt  potentia  tantum  commcnlurabilcs  quam 
BD.AD.  ?t\mh  {per  7.1.)  aggrcgaiumquadra- 
tfiam  AC  B  C  fupcrat  rcdangulum  bis  fub  A  C 
BC  quadrato  A  B  ,  ficur  aggrcgatum  quadrato- 
rum  A  D  ,  B  D  fuperat  rcaangulum  bis  lub  A  D, 
BD  codcm  quadrato  AB.  Ergo  {ptr  Umms)  idcra 
quadratum  AB.  crit  exccrtus  aggtcgati  quadrato- 
rum  A  D,  B  D  ,  fupra  aggregatum  qu.-idratorum 
ACBC,  qui  rcaanguli  bis  fub  AD.BD  luprarc- 
aangulura  bis  fub  AC  BC  Scd  tam  quadrata 
AC,  BC  quam  ADi,  BD  funt  tationaha,  cCim  di- 
cantur  lincx  clfc  rationalcs  potcntii  commcnfu- 
rabilcs,  &  confequentcr  cxcclfus  iUc  {ptr  i6.)  ra- 
tionalis  cfTct  :  rcaangulura  autcm  tam  fub  A  C, 
BC  quam  fub  AD  ,  B  D  funt  mcdia  utpoic  cora- 
prchcnfa  fub  lincis  potcntia  commcnfnrabihbns, 
mcdium  autem  non  lupctat  mcdium  rational»  {ptr 
17.)  ergo  ille  cxceflus  nonclfct  rationaUs  ,  quare 

.    ...  ,  ,  uicnfurabuis. 


I  

A 

qu.idratorum  medium  lit ,  fcd  incommenfurabilc 
quadrato  bis  fub  AB,  AC  j  fcd  aggrcg.itum  qua- 
dratorum  AB,  AC  (  ptr  7.1.  )  xqualc  eft  rcftan- 

SLilobis  fub  AB,AC,una  cum  auadrato  BC  Ergo 
C  cft  cxceirus  unius  fupra  aliud  ;  fcd  mcdium 
non  fuperat  mediiim  rationaU  (  ptr  17. )  Ergo 
quadratum  BC  irrationalc,fjcut  &  linca  BC  Di- 
catur  autcm  cum  mcdio  mcdium  toium  cfficicns. 

L  E  M  M  A. 

5»  idtm  fii  txctffm  inttr  primam  ftcundMm  mM- 
fnitudtnim^Hi  inttr  lertiAm  cr  ^uArtam ;  idtm 
itiMm  trit  inttr  primam  (j-  itrtiMm  ,  fui  inttr 
ficmdAm  fUAriMm. 

C  B  llt  excclTus  intcr  AB  primam,  &c  D  fecun- 
A  ^      D    '^"^  >  «qusUs  G  F 

C  f    cxctlfui  intetEF 

r»_  '         I    tcttiam,  fic  H  quar- 

tam  i  dico  cundcm 
eflc  excclTum  intct 
primum  A  B  &  tcr- 
tiam  E  F  ,  qui  intct 


B 


C 

-  U 


D 


H 

fecuruli 
fus. 


G 
■I- 


■n»  D,  &  quartam  H.  Abfcindannir  exccf 
"«luquc  AC  &  D  iqn.ilcs,  ficut  E  G  &  H  : 

v-B,  EF  xqualibu»  iwn  rouutm  exceiTus  : 


PROPOSITIO  LXXXL 
Thcorcma. 

MtdiM  ApotmM  primA  mnM  iMntum  congruil  rtnM 
ItntM  mtdiM ,  poitntiM  fclum  commtn[urA\,tUt 
toii,  &  cum  lotM  rMtionMlt  cinitntnt. 

Sit  A  B  mcdix  Apo- 
tomx  prima,  cui  con- 
gruat  BCmcdia,  toii 
A  C  potcntia  tmtum  commcnfurabilis,  ita  ut  rc- 
<aanguUim  fub  AC  BC  fit  rationalc  i  dico  aharti 
B  D  aim  iifdcm  conditionibus  ipfi  AB  non  poftc 
congrucrc. 

Dcinonftr.  Linea  AC,  BC,  fioit  &  A  D,  D  D 
dicuntiu:  rocdix  ,  &  potcntia  commcnfur.ibilc$  , 
crgo  quadraca  carum  funt  commcnfurabilia :  ergo 
tam  acereeatum  quadratorum  A  C  ,  B  C ,  quam 
AD,  BD  mcdiumeft  ;  rcaangulum  autan  lub 
AC,  BC,  itcmfub  AD,BDn.ppo""^''. 
crco  utrumquc  ctiam  bis  fumptum  ratioiiaic  cr.t. 
Oftcndam  autcm  f.cut  prius ,  cundc.n  cxccl- 
fum  acerccati  quadtatoruro  AC  ,  B  C  ^  "RR.'" 
gati  qTudratorum  AD.  BD.  ac  rcftanguh  bis  fub 
AC  BC,  &  rcftanguli  bis  fub  AD,  BD.  Scd  pri- 
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mus  eft  irrationalis  (per  17.)  fecundus  rationalis 
(prr  16.)  crgoidcin  exccfnis  fimul  rationalis  ,  &: 
irratioiTAKs  cflct,quo<I  implicar. 
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PROPOSITIO  LXXXlL 

M*di4  j1p9iem4  ficundt  mia  tsnium  congrMtt  mC' 
■did  poienttd  filum  corttmtnfitrtiktlit  t»ti,^  cnm 
M  mtdtnm  ctnttittrtf. 


A  B 

J  H- 


TKHM 


Q  Sit  A  B  tncdia:  Apo- 

_f  1  tomc  fct  nnda  ,  aii  con- 

gruat  BCtoti  A  C  po- 
tcntii  tantiim  commcn- 
fiir  ibilis ,  ita  ut  rcOan- 
gulum  fub  A  C  ,  BC  nt 
incdium  :  dicoaliamBD 
*^ni  iifdcm  conditioni- 
F  1    Gl*  "ibus  ,  non  refpondcre 

-  .      „  ""ct:  A  B.  Si  cnfm  id 

fieri  potcft.exponatur  rarionalis  E  F  ad  quam  ap- 
plicrt.ir  E  G  iquale  aggrcgato  quadratorum  AC, 
BC,&  £1  Tqualc  quadrato  AB.  Itcm  EL  .Tqnalc 
aggrcgjto  qiiadratonim  AD  ,  BD ,  &  quia  aeerc- 
g.tinn  quadratorum  AC,  BC  fcu  EG  ,  xqualc  cft 
rcftangMiobis  fub  AC,  B  C  .  &  q.iadrato  A  B 

r  L^^.T:^"^  "      '^^'^       '1''^'^  rcftinBiiio  bij 
Itib  AC,BC,  Sicut  El  rcdjngulo  bis  fub  AD.Bb 

Demonftr.  Dicuntur  AC,  B  C  mcdi.T  potciv 
tla  CommcnfLirabilcs  :  crgo  q.iadrata  canim  fuMt 
«ommcnrarabilia  ,  aggrcgacum  quadratorum 
AL-.BC.  mcdium  crit,  &  {pcr  ij.)  crit  EH  rario- 
nalisrationali  EF  incommenfur.ibilis  longir.idinc 
^-^Hc.-cijm  tedmgtilum  fub  AC.CB  fit  mcdiuro; 
^^'s  duphm  crit  eium  mcduim,  &  KH  crit  rario- 
JUis  ipfi  E  F  incommcnfurabilis  longitudinc 
I«m  Wx  AC.  BC  funt  longitudinc  incommen - 
'"rib.  c,,„t  autcm  AC  ad  B  C,  ita  qu.idramm  cx 
AC  od  :cftang.,Iam  fub  AC  ,  AB  erit  quadratum 

A  ^  ,  &  iggTegatum  qiiadratonim  AC  ,  BC, 
^•co.nn,cnf„tabile  tcftan  Jilo  bis  f.ib  A  C  B  C  • 

nc  rarin  V  '  '"coitimcnfiirabilcs  longinidi- 
prop  80  probavimus 


PROPOSITIO  LXXXIIL 

Thcorcraa. 

Dcmonftratio  cadcm  cft  qu«  8x  propofi- 
o Oftcndam  cnim  fi  dux  tales  lincx  mi- 
ori  congruerent  .  cundcm  clTc  cxccfTum  agetc- 
g    quadratorum  unius  .  f.ipra  aggrcgatum  qua- 
orT^T  '       rc^langurbi?  unius^L- 

pra  rcaanguli.m  bis  altcrius.  Et  cum  aggrcgata 
q"idrator.„n  (t„t  rationalia  .  i|lc  cxccirus  cfrct\a. 
na«'s :  cx  alia  vcr6  partc ,  cum  rcdlangula  fint 
T9m.  I. 


PROPOSITIO  LXXXIV. 
Thcorcnu. 

EadciTi  dcmonftratio  vim  fuam  habcr. 

PROPOSITIO  LXXXV. 
Theorcma. 

Li"*'  tfUM  cum  mtii^  tntitHm  totum  Ucit ,  nnk 
t*ntum  con^rnitpottntti  tncommen/uU.tu  t.ri, 
J  cum  e^f^citnsMg^tgruum  ^uMdr..,oru,„  m,. 
antm   cr  rtn*ngulummcd,nm,fid  tncommtn. 
Jurnbtlt  ^ojrtf^^t^  ^tt^drMorHm. 

DEFINITIONES  TERTlyF.. 
Expofiti  rationali  &  apotomi.fi  tota  pJus  pof- 
fit,  quam  congrucns  quadiato  Une«  fibi  commcn- 
iurabilis. 

Si  tota  fit  cxpofira:  rationali  longirudine  com-  » 
lucnfurabilis,  dicatur  apotomc  prima. 

Si  conerucns  fit  cxpofitjc  rationali  longitudinc  % 
coinmcnfurabilisdicatur  Apotome. 

Si  ncc  congruens  nec  tora  fi.crir  rationali  lon-  j 

gitudiiic  commenfurabilis.dicatur  Apotomc.q^^^od 
fi  tota  plus  polTit  quam  congiucns  quadrato  li- 
nea:  fibi  incommcnUirabiHs  longitudinc. 

Si  tota  fucrit  rationali  longiiudinc  commcnfu-  4 
rabiiis  ,  dicatur  Apotomc. 

Si  congrncns  fucrit  rationali  longit.  commcn-  ^ 
fur.ibilis,  dicatur  Apotomc. 

Si  ncutra  fuerit  rationali  commcnftirjbiHs,  &i-  ij 
catur  AjKJtomc. 

w  c#)  rin  tmtmtmimfi^imtm  m 

PROPOSITIO  LXXXVL 
Problema. 

Invtttirt  primMm  /ipotomtn, 

Inventis  duobus  nume- 
tis  quadratis  AB,  CB,quo- 
rum  diffcrcntia  A  C  non 
fit  numerus  quadrarus  ,  fit 
rationalis  D.ciii  EF  fit  lon- 
gitudinc  a)mmeiifiitabiiis 
&  confequcntcr  fit  rationalis.  Fiat ,  ut  numcrus 
A  B  ad  niimcnim  A  C  ,  ita  quadratum  cz  E  F  ad 
quadratum  G  F  dicd  E  G  cftc  primam  Apo- 
tomcn. 

Dnnonftr.  Primi  aim  E  F  fit  rationalis,  &  EF 
G  F  quadrata  comrocnfurabilis,erunt  E  F,  F  G  ra- 
tioniics  potcntii  tintum  conimcnfur.nbilcs  ,cum 
quadrara  carum  fc  habcant  ut  AB  ad  AC ,  hoc  cft 
non  ui  qiiadrarus  ad  q.iadratxni  :  quare  pcr  ^4 
£  G  cft  Apotomc,  quim  addo  cfte  ptimaro.  Poflit 


f 


A 

D  

E  G 

I— I- 
H- 


C  4  B 


cniiq 


2T0 


Elementomm  Euclidis 


fit  numcn.s  AB  adnumcnim  AC  ut  qua- 
crgo p  j  quadratum  G  F  crit  pcr  convcrfio- 
'^''"I^tionijnumcrus  AB  ad  rcliquum  BC.fcucx- 
5«  AB  fuF"'  AC  ficut  guadratum  tF  ad  cx- 
,j;„n  fcu  quadraium  H  :  Icd  numcri  A  B ,  BC  i 
qnadrari  funt :  crgo  quadratuin  EF  ad  quadratum 
II  fe  habct  ut  numcrus  quadtatus  ad  quadratum  : 
ereo  lincjc  EF&  H  funt  commcnfurabiles  longi- 
tudinc  :  crgo  adfimt  omncs  condiiioncs  ut  linca 
E  G  fit  Apoioroc  priroa. 


PROPOSITIO  LXXXVII. 

Problcroa. 

Invtnirt  Apetomcn  ftcunidm. 

Invcniantur  numcri  ut 
in  propofitionc  prxccdcn- 


A  j    C  4  B 


tiicxpoHtaquc  ratiunali  D, 
&  ci  longitudinc  commcn- 
furabili  GF,  fiat  ui  AC  ad 
AB  ita  ad  E  F. 
DcmcMiftratio.  GF,  &  EF  crunt  commcnfurabi- 
lcs  tantum  potcntia  Sc  rationalcs,  ut  patci  (fcr  9,) 
crgo  reliqua  G  E  ctit  apoiomc,  quam  dico  fccun- 
dara  c(rc.  PoIEt  cnim  rcda  EF  plufquam  GF  qua- 
drato  linca  H.  Q^iia  ita  c(l  AB  ad  AC  ficut  qua- 
dratum  EF  ad  quadrainm  GF,  ita  crit  AB  ad  rcU- 
qnum  CB  ui  quadratum  EF  ad  diffcrcnti.im  qtia- 
dratorum  fcu  id  quadratum  H  &  cum  AB  ,  CB 
fini  numcfi  quadrati,  crunt  E  F  &:  H  longitudinc 
commcnfiirabilcs :  quarcadfiint  omncs  conditio- 
ncs  rrquificx  uc  EG  (it  i  Apotomc, 

*mm'mim*m'm     wt  w  i—  ww  cw  w» 

PROPOSITIO  LXXXVIII. 

Problema. 
Im/tnirt  ttrtidm  Af»l9m*n. 


A 
K 


C  4  B 


D  

G 

E|--l- 
H  - 


Sint  duo  numcri  AB,  AC, 
ut  prius:  fitquc  tcrtius  K  qiii 
ad  ncutrum  rationcm  habcat, 
qu.im  quadcatus  numcrus  ad 
quadratum  :  fiat  ut  K  ad  AB 
iia  quadratum  D  ad  quadra- 
tum  E  F  cruntque  lincjc  po- 


tentiacommcnfurabilcs,  &  cum  D  fupponatur  ra- 
tionalis  ,  E  F  rationalis  crit.  Fiat  itcm  ut  A  B  ad 
AC  :  ita  qDadratum  DF  ad  quadratum  GF,erunt- 
gue  E  F,  GF  rationalcs  potcntii  tantum  commcn- 
futabilcs  i  ctgo  EG  (pir  74.)  erit  Apotomc  quam 
dico  tcruamtffc  co  quod  ncquc  GF,  ncquc  EF  fit 
longitudinc  commcnfurabilis  rationali  D  :  qua- 
drarum  cnim  D  ad  quadrata  G  F  Sc  E  F  rationcm 
Ii*bct  quam  numcrus  K  ad  numcriim  AC  aut  AB, 
qui  non  cft  nuiTKti  quadrati  ad  quadratum.  Fa- 
oh  item  oftcndcrc  polTum  ,  ut  priiis,  lincam  E  F 
pl"s  poffc  quam  GF  quadraio  linc»  fibilongiiu- 
«utc  comnicnfurabilis. 


PROPOSITIO  LXXXIX. 

Probkma. 

Jnvtnirt  ^uxrtAm  Afoiemtn. 

Invcniantur  numcri 
ita  uc  A  B  ad  neu- 
tram  partcm  A  C ,  & 
C  B  fic  ut  quadracus 
ad  quadraturo.  Sit  ra- 
tionalis  Dcui  fitlon- 
gitudinc  commcnfurabilis  E  F  ;  fiatquc  ut  A  B 
ad  AC  ita  quadr.  EF  ad  quaJr.  G  F,  &:  cum  E  F 
fit  rationalis  crit  GF  raiionalisi  lcd  potcntij  tan- 
tum  commcufurabilis ,  c6  quod  numcrus  A  B  ad 
AC  non  habcat  rationcm  ,  quiun  numcrus  qua- 
draius  ad  numcrum  quadratum  :  quatc  (ftr  86.) 
E  G  ctit  apotomcquam  dico  clVc  quart.\m  :  cum 
cnim  fit  ut  AB  ad  AC ;  ita  quadr atum  EF  ad  ci-u- 
dratum  G  F  i  ita  crit  pct  converfioncm  rationi» 
AB  .id  CB  iit  quadratum  EF  ad  diffcicntiam  qua- 
dratorum  EF  &  GF,  fcu  ad  quadratum  H,  &  cura 
AB  ad  C  B  non  habcat  rationcm  qu.im  quadratu$ 
numcrus  .id  quadratum ,  linca  E  F  plus  potcrit 
quim  GF  quadrato  lincx  fibi  longitudinc  ir.com- 
reenfutaUilis  :  quod  ctiam  rcquucbatur  ut  E  G 
cifct  Apotoroc  quartx 


PROPOSITIO  XC 

Probleina. 
Jnvenirt  ^uimtan  Apoiemtn. 

Sit  cadcm  conftruaio,  &  inventio  numctoruro. 
Pfoponatur  itcm  tationalis  D  ,  cui  G  F  fit  cotn- 
mcnfurabilis  longitudinc.  Fiat  ui  A  C  ad  AB  ua 
GF  ad  E  F,  clarum  cft  GF,E  F  clTc  lineas  rationa- 
lcs  potentia  tantum  commcnfurabilcs  ,  fc:  aJclTc 
rcliquas  conditioncs  ad  hoc  ut  E  G  fit  apotome 
quinta,cum  GF  fit  rationah  D  incommcnfutabi- 
lis  longitudiiK,  &  EF  plus  poffit  qu.im  G  F,  qi'a- 
drato  lincx  H  fibi  incommenfurabilis  longitudmc. 

PROPOSITIO  XCI. 

Problcroa. 

Jnvtnirt  fixtam  Apfoftn. 

Repcrianturnumeriqui 
talcs  fint  ut  A  B  ad  ncu- 
trum  illorum  ACCB,  ra- 
tioncm  habcat  quam 
,  quadi.-itus  ad  qu.->draiuin. 
Sit  iicm  numcrus  A,q"» 
ad  AB,  AC  r.itioncmnon 
hibcat  quam  quadratus  numcrus  ad  quadrstum, 
Cjctcra  fianiut  in  projtofitionc  8S  JJiffcrct  t.nmcn 
hic  cafus  in  co  quod  AB  ad  BC  non  habcat  ratio- 
nem  ,  quam  habct  qu.idratus  ad  q«a<lr«'^  '  ^ 
confcqucntcrquadraturocx  EF  plus  P«t"it  quaiTi 
quadratiim  cx  GF  quadrato  linca:  fibi  longitiidi- 
nc  incomanenfur.  bilis.  Ncutractiam  E  F  ad  G  F 
"it  lincx  rationaU  D  coouncnfutabihs  longiiu- 
dinc. 

PROPO 


A 

K 


C  5  D 


E 
H 
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PR.0P0SIT1O  XCIL 
Thcorcmj. 

Si  f^  ttinm  tmiirtediitr  fnt  raiienAJi  Apott- 
mAfrtmA  ,  ImtA  tllud  ftttm  *rii  Apetttnt. 

P  FGE    .  ^««-'Vingiilum  AC  con- 
nncuiir  fiib  r.itionali  AB  , 
&  Apocoinj  A  D  .  dico  li ' 
nr.wi    porcntcm  fpjtium 
A  C  cni.  Apotomcn  ;  hoc 
cll  n  Q^R  fupponanir  elfe 
h=:c  liiica  qiix  poteft  fpa- 
tHiin  AC  .  itj  ut  fpatilim 
AC,&qiiaar.-itu  TR  (fnt 
■  ^  q  ialij.dtbco  probirc  O  M, 
R.M  c(Ic  rationalcs  longi- 
tudinc  incommennimbijcj- 

n  Apotomcn. 

pnun.r  DE  cl  c  ,1,  congr.en, ,  erirquc  tota  A  E 
co.njwnn.r.bil.s  longiu,di„e  rarionali  AB  ;  itcm 
AE.  DE  crunr  rationalcs  longitudinc  incon.mc,i- 
furab.  e.;Jcn.q;.,c  AE  plus  potcrir  q.im  DE  qna- 

«lr..tol,n:x  fibuongitndinccomn>cnfiirabili5  Sc. 
Cf  urc  go  D  £  b  fariam  in  F ,  q.i..drat«m  cx  DF 
cnt  ou;^ci  par,  quadrari  DE.  Huic  q.udrato  DF 
«q.ulc  fiat  rcaangulum  AGE.  crunrq.,c(^..  ,  9. 
AG,  GP  io.,g,tuduic  commenfurabilcs :  crgo  & 
«Pli  AB :  crgo  r.uionales  crunti  &  (  Ptr  10. )  rc- 
f.T  J"^5  '.'■'"°'"'i-^""nt.  DE  rarionaI,s 
juidcm  c(J  fcd  .ncommcnfur.ibilis  lo.igitudinc 
'««na  ,  AB  :  crgo  DF.  FE  illi  com.ncnfurabiles 
"J.onales  ipfi  AB  potcntia  t.intum  commcnn.ra: 

DK.Fl  me.lium. 
Sit  quadran.m  LM  a-qualc  rcftaneiilo  AH.  tc 
Juaratu™NOre^tjng^.,.Gl.„ifq,,e..tru;^^ 
q  cqu:ulrat..m  rat,onaIc.  &  hnex  LP,  NP  ratic 
n  lcvEx  conftr„ft>o„e  rcaanguium  AGE  xqualc 
^  c,"..arato  DF  ,  ergo  trcs  'ncx  AG  .  Df!  GE 
DK  Tu"  P"»f«^"°'»l«.  &  r^a^ngula  AH  . 
lia  &  n  ir  ' ■  V  «^o"tinu6  propctiona- 
U  K.  cnt  med uim  mtcr  AH  ion\C^  ■ 

fft  mcJium  •  '^P^""«^-''"P'l'"^  L  O 
NO  pftT  W«'onalc  inter  quadrara  LM. 

£alum  LoTj      l'^    ''^•^  '"«'•''"^ 
M  P   ad  op*'^'''^"'"^NO  utLPadNP.  feu 

<'^'t^tan«,loGI  -  „;^'J;'.'^""''" 
««ajne,,lfFH  V 

TR.reaan"j?r"'  7^  •,■"'' 

'Sn,q:ad,ataLM  Nn"°  .''^^^1---'' ' 
RM  iir,  ^         '       "t.onalcs,  &  lin-.x  QR. 

mcdi  1  T"'"  ""■«'^•-''"•Oftcndimus  itcm  DK 

'  ''  "K°LOinixq,ulcmcdiumcrit, 

J  car  LP.  Np.feu  QM.  RM  fm.t  incommenfura- 
AfSom;'""^  =        ( f<r  74  )  «liqua  QR  cft 


Liber  X.  ^,, 

PROPOSITIO  xciu 
Thcorcma. 


Sir,nAngMhm  contineAtnr  fuk  r^.:.,  r  ^ 

tinr!^r?''"'"ACcon. 
V™=««rfu'i,t„io„,,i 

&  apotoma  fccunda  A  D 

'«-^npnmamiurfi  qL 

rcct.inPulo  A  C      j  l 

"«cndcrc  l,neasQM.RM 
n;cd.as  cfl-cpo,:<i.;;^^;;; 

tilmcommenfurabiles.q,,* 
contincant  rationalcarTfi.- 
'cqncntcr  lincam  QR 


R.  M 


-   X. ^ 

i^rionaii  Uh  ;  ac  AE  plus  poterit  oni.r.  ,^1: 

Te  '^^-oS-'  '""^■'"•'"'^  ~elZ'abife?;n 
AE  .&  confc-quenter  ,ncommcnfur.,bilcs  lonS 
t,.d..^  rat.onal.  AB ,  fa„t  tamcn  AG  .  GeS 
&  AE,  rat.onales :  crgo  re<aanm.la  AH  GI  n^^ 
d.aerunr(,...ODF\utem^'FE.ficu;^';:; 
L>  E  »"ntlong,tud,nccommcnrur.abilcjipfi  AB 
&  utrumque  rc^kanguluin  DH ,  F  l  fub  rationalU 
bus  co„rena,m  rationalc  cft.  Oilcndemns  itcm  ut 
m  prarccdcnr,  quadratum  T  R  xqnalc  cfTc  rr, 
etangulo  AC.  Igirur  oftcndcre  dcbco  QR  c/fc 
mcdix  Apotomn,  pri.nam.  ^ 

Dcmonftr  Lincx  A  G,  GE  f.mt  Jongitudine 
commcnfurabiles,eigo&rca.inguU  AH  GI 

iTwA  Ir f  ^  1"-^^^«ta 

LM.INO  .ll.s  a-q.,al..i:rrgo  latera  corum  QM.RM 

Iiinrlincx  potcntia  coin.nenfurabilcs;fcd  crant  Sc 

mcdii .  F I  antcm  rationalc  cft ,  &c  confcquentcr 

illi  xqualc  LO  ,  &  confcqucnter  .ncdio  NO  in- 

commcnfur.ilc;  flmt  crgo  lincx  QR,  Rm  candcin 

nim  illis  rationem  h.ibcntes  longitudinc  incom- 

mcnfur.ib.Ics :  quarc  (  ftryj.)  QR.critmcdi* 

apotomx  priina. 

...  rmm  >w.  t^.  rjM  ra.  f.».  ^ 

PROPOSITIO  XCIV, 
Thcorcma. 

S/  riildngittiim  ctniintAtur  fuh  rAtienA/i  cr  j^po* 
itmd  ttriid  ;  RttU  tllnd  poitni  tfl  mtdit 
dfoitmt  ftcHndd. 


Tom.  I. 


D  d   ij  Rc^ad 


.  j  ^         Elementorum  Euclidis 

I  ,^  AC  concincatur  fub  rationali  AB 
Rcaangt>l>'J^ ^  ^poionu  tmia  AD/lico 
'^'       liitnni  potcntcm  fpatium 
AC  circmcdix  Apotomcn 


cllc  mctlix 
fccnndam  j  hoc  eft  o(lcn- 
derc  dcbco  (i  quadratum 
TR.  fucrit  xqualc  rcdan- 
giilo  AClmcjs  Q^M ,  RM 
ellc  roedias  potcntia  tan- 
tum  commcnfurabiles  con- 
tinentcs  mediutn. 

Primo  (  ex  (Ufinitiont ) 
conftat  AE  ,  DE  rationalcs 

  clle  potentb  tantum  com- 

KM  m-nfurabilcs,  ncutram  cHc 
cflc  commcnfurabilcm  longitudine  rationali  AB  , 
&  AE  plus  potrc  qukm  DE  mudrato  fibi  bngi- 
nidinc  commcnfutabil:s.Divira  DE  bifariam  m  F. 
fi  fiat  reaangulum  A  G  E  iqualc  quadrato  DF, 
crunt  AG  ,  GE  ipfi  AE  longinidinc  commenlu- 
rabilcs  (  frr  i6. )  &  incommcnfurabiles  rat.onali 
AB :  quarc  rcftangula  AH,  Gl  mcdia  funt ,  ficut 

&  DK,  FI.  „.  . 

Fj<aa  ig;tur  cadcm  conani<aionc  crunt  quadra- 
ta  LM.NO  mcJia,  commenfurabilia  tamcn  ficut 
rcdanguU  A  H.  H  I ,  &  rc<a*  AG,  GE  i  crunt- 
qiic  rcftz  QNI ,  R-M  potentia  commcnlurabilcs. 
Dcmdc  cum  AE.DE  fmt  longiiudinc  incommcn- 
furabilcs  pariicr  ( ptr  14. )  GE  ,  FE  longitudine 
incommcnfurabilts  crunt.  ficut  GI,  FI,  ( ptr  1 .6.) 
fcu  ilUs  xqualia  LO  .  NO  ,  &  Une«  t^M,  RM, 
qui  funt  mediz  potentia  folum  commenfurabiles 
continentcs  LO  medium;Quarc(/>fr  76.)ctit  QR, 
mcdix  apotoroe  (ccunda. 

PROPOSITIO  XCV. 
Thcorcma. 

Si  rtUdniulHm  eontintdiiir  fmb  rdiiondli  &  tfo- 
toma  <]Harii  ,  hnt<»  iUud  poitm  miitar  erii. 


JJ     P  GX 


B      C  KHI 


'  1 

K  IM 

Sii  rcftanguluro  AC 
coniciitum  fiib  ratioiiaU 
AB  ,  &  apotoma  quarti 
AD  ,  ac  Unca  illud  potcns 
fit  QR  ,  hoc  cft  fu  qua- 
dratum  TR  zqualc  rc- 
a.Tngulo  A  C  ,  dico  Unca 
QR  clfc  minorem  ,  ncmpe 
QM,  RM  potentia  clTc  in- 
commcnfiirabile5,&:  .iggrc 
gatum  quadratorum  ex 
Q_M  ,  R  M  elTc  rationalc, 
&  rcftangulum  L  O  fub 
ipfis  comcmum  cllc  mediij. 
Ciira  Unca  AD  fuppoiutur  Apotoma  quaria, 
crit  AE  rationati  AB  longitudinc  commcnlurabi- 
lis,  crunt  AE,DE  rationales  potcntia  commcnfu- 
rabilcs  &  A  E  plus  poiccii  quam  D  E  ,  quadrato 
lincz  fibi  longitudine  incommenfurabiUs  juxta 
(  dtf.)ff\zux  Apotom.Tiquarc  fadaeadcm  con- 
ftruftione  etunt  AG  ,  GE  ,  tam  inter  fe  qu.im  li- 
nez  AE,  inco»nmcnfurabilcs.  Eft  auicm  AI  com- 
ptchenfum  fub  rationalibus  A  E ,  AB  rationalc 

Itcm  c^im  DE  fit  rationaUs ,  fcd  rationaU  AB 
"ongiiudmc  incommcnfutabilis  erit.DI  &  cius  di- 
rnidmm  F  l  crum  mcdia.  Rurfus  cum  AG  ,  G  E 
UKommcn(iuabilcs.ctunt  uicotnmcnfutabiUa 


A  B 


AH  ,  G  I  &  iUis  zqualia  quadrala  L  M  ,  N  O. 

Dcniquc  ciro  A I  xqu.-ilc  fit  r.itionalc,  eo  quod 
AB  ,  AE  fint  commcnuirabilcs  ,  &  Al  fit  zqua- 
lc  aggrcgato  quadratotum  LM,  NO.  illud  -iggrc- 
gatmn  r.uionalc  ctit  ,  rcftangulum  aut  LO ,  cum 
fit  zqu.-ilcmcdio  F  I .  mcdium  ctit ;  etunt  igit  ir 
redlz  Q_M ,  R  M  potcntia  incommcnfurabilcs.Sc 
aggregarum  ex  quadratis  rationalc  .  redbngnlum 
fub  iplis  contentuin  mcdium  •,  crgo  ( ptr  77. )  re- 
Uqua QR  mcdia  crit ;  quod  ctat  dcmonftt anduro. 

PROPOSITIO  XCVI. 
Thcorciua. 

Si  rtUMii^HlHm  ctniintdimr  fnh  rmien^H  jlpt- 
lomd  tfutntA  ;  Rttld  /p*ltHm  pettns  t»  t/i  qm* 
fHM  TniienuU  mtdiuin  loiHm  efficii. 

Vide  Figuram  prsccJentem. 

Rcflangulum  AC  contineatur  fub  rationali 
.  B  .  &  apotoma  quinta  AD.  dico  lincam  potcn- 
tcm  fpatium  AC,  cam  clVc  quz  cum  rationaU  mc- 
dium  totum  cfficii  ;  hoc  cft  fi  cjuadtatum  T  R 
zqualc  fit  rcaangulo  AC.crunt  Unez  QM,  RM 
potcniiiincommcnfurabilcs,  &  aggtcg.itum  qua- 
dratorum  mcdium  crii ,  rcdangulum  lub  ipfis  ra- 
tionalc.  Sic  cniin  rcliqua  Q^R  ciit  quz  cum  ta- 
tionali  mcdiumtotum  cilicit. 

Supponitur  ergo  AD  dfc  apotoma  quinta,  crgo 
pcrdtf.  AE.DE  porcntii  tanium  commcnlurabi- 
Ics.  &  D  E  tationali  A  B  longitudinc  commcnfu- 
rabiUs ;  iicm  AE  plus  potcrii  quim  D  E,  quadra- 
to  lincz  fibi  longitudinc  incommcnfurabilis  :  & 
quarc  fi  fiat  quadrato  D  F  iqualc  reaangulura 
A  G  E,  erunt  {ptr  ix.)  AG  ,  GE  incommcnfura- 
biles  longitudinc.  Itcm  cum  AE  fit  longitudine 
incommcnfurabilis  ratiomU  AB.erit  Al  mcinm, 
Sc  cum  D  E  r.itionaUs  fit.ficut  &  cjus  fcmilUsDh, 
crunt  D  I,  &  F  l  rationalia.  FadUcadcvti  conftru- 
dionc  crunt  AH,  G  l  incommcnfurabili.i. 

Dcmonftratio.  A  l  medium  eft  ,fcd  A I  «q"alc 
cft  ex  conftfuAionc  aggrcgato  quadtatonim  LM, 
N  O  ,  ereo  talc  aggrcgatum  mcdium  tft.  Porifcr 
cum  F  1  rationalc  fii ,  crii  LO  iUi  zquale  rano- 

nale.  .      _  . 

Oftcndcmus  itcm  ut  in  priccdcnti  rc«a$ 
QNI.  RM  eHc  potcntia  incommcnfurabiles  :  crgo 
( ptr  78.)  QR  cft  ea  quz  cum  tationaU  mcdium 
tottmi  cfficit. 

PROPOSITIO  XCVII. 
Thcorcma. 

Si  rtndneulHm  centintHiHr  fnb  rMiiondU  &  jlpokh' 
nH/exiA  ,  rtllA  iHud  peitns  tjl  tA  ijH*  nm  me- 
die  mtdium  teiHm  tfficit. 

ViJe  F>goiam  pixcedeoteni. 

Rcaangulum  A  C  contincatur  fub  rationaU 
AB,  &  apotoma  fcxta  AB,  dico  lineam  potentcm 
fpatium  AC  cam  cflc  qiiz  cum  mcdio  mcdium  to- 
cfficit  :  hoceft  fi  L  q»^""""  f  o  v« 
fit  fpatio  AC  ,  oftcndete  dcbeo  reaas  Q.M  . 
potcmiacfrcincommenfurabiles  :  itcm  «^B^^B*- 
tum  quadtatcrum  L  M  .  N  O  mediufn  cftc .  Iicnt 
tcdkaiigulum  fub  QNI.RM  med.um  cftc  l.c  cn  ra 
probaveto  rcliqu.in^  QR  cffc  cam  qi-*  cum  mcd.o, 
mcdiumtoturocfficit,  Suppcnitur 
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Supponitur  A  D  cfTc  a^Jotoma  fcxu  ,  hoc  ncc 
i^E.ncc  DE  cllcconimcnfuubikm  rationali  A  £• 
itcm  AE.OE  clTc  r.nionalcs  potcntia  tantum  coml 
nicnfuiabilcs.  Ec  A  E  pliis  polll-  cjnam  D  E  qua- 
drato  lincz  llbi  longitudinc  incomnjenfiirabilis, 
Sccctnr  pariier  D  E  Difariani  in  F  ;  fiatqne  qua^ 
drato  D  F  rquale  rcdl:ingiiliiin  A  G  E ,  cruntque 
A  G,  G  E  incommcnftir.ibiIcs  longituilinc.  Ouia 
autcra  tam  AE  quim  Af  lunt  radoncs  longitudi- 
ne  incommcnrurabilts  rationali  AB.crunt  AI.DJ 
F I  mcdia ;  itcm  iit  in  of  cruiit  AH  ,  G 1  incom- 
mcnfurabilia.  Pariter  AI,  DI  fuitr  «ncommenfura- 
bilu.co  qiiod  rc<!l«  AE,  DE  Cim  poccntia  tantuin 
incommcnfurabilcs ;  &  cum  DI,  FI  /Tnt  commcn- 
rurabilij.cnmt  fl,  Al  incommcnfurabilia.  Oftcn- 
dimus  Almcdium  circ;auarcaggregatum  qu.idr3- 
tonim  LM.NO.quod  illi  «qu.ile  eft.incdium  erit 
Itcm  quia  Al  ,  F I  funt  incommcnfurabilia, crit 
aggrcgatum  quadratorum  incommcnfurabilc  rc- 
^langulo  LO  quod  fccimus  arqualc  rcaanetilo  FI 
Dcniqiic  lin«  QVl.RM  codcm  modooftcndcntur 
mcoinmcnfurabilcs  potentia  ac  in  propofitionc 
9f  >  crgo  (  prr  79. )  linca  CLR  cft  ca  qux  cum 
«nedio  mcdium  tocum  tfficit. 

PROPOSITIO  XCVIIL 
Thcorcma. 


Liber  X. 


o  mc- 


I  -y^**! 

iMiiMdiitem  [4cit  ylpotomen  f/rimnm. 

Sit  Apofomc  cujus  quadratum  applicenir  ad 
mionalcm ;  dico  latitudmcm  fcu  quoticntcro,  cOe 
-''potomen  primam. 

Dcinonftr.  Vidimus{,«  9i.)rcaangulum  com- 
prchcnlum  fnb  Apotomc  prima  &  rationali,  cire 
'jalc  quadrato  Apotomcs  ;  hoc  cft  fi  multipli- 
l':""^ '      ""onalcm  .  produ^^c- 


PROPOSITIO  ci. 

Thcorcma. 

to  mmor  s :  crao  auadrim.^^  quadra- 
l^.na.vi.maaU^;---:^^ 

PROPOSITIO  CIL 
Thcorcma. 

^'^'jr.ium  Hliiu         cum  r.no^.li  medium 

LZ  f"'f  "pplicaium  .  U,„u. 

OtnemfMcit  ^poiomen  juintam. 

In  96  habcmus  rcaangulum  fub  rationali  Sc 
Apocomc  quint..  n:quale  clfc  quadrato  illius.  qu« 
cum  rational,  mca,um  totum  cfficit :  crgo  quadra 
tumillms  qmr  cumr.itionali  mcdium  totum  cffi- 
c.t,  pcr  rationalem  divifum.fcu  ad  rationalcm  at,- 
plicatum.htitudincm  facit  Apotomcn  quintam. 

PROPOSITIO  CIII. 
Theorcma. 


Apotomcs  nrima.  naiem,  rcitituctur         f"^  >  'irAiion»lem  ^ppUcatum  Utitudimm 


Apotomcs  prima. 

taJSin        ^',<l"^''"t"ni  Aporomet,  pcr  Apo- 
^'viiitur.  quotiens  erit  r«ionalis. 

'••^** «♦ 

PROPosiTlo  XCIX. 
Thcotema, 

^"tr  ""'7  ^^*"'»-         *i  raticnalem 
jetknd^m, 

nilL&A^'"  ^^^'patium  contentiim  fub  ratio- 
^"•itpn^T  P."""  '■  "«^^  ^'"^ 


facit  yipetomen  /extam. 

Quia  (  per  97.)  Rcaangulum  fub  rationali  &r 
apotome  fexta  contcntum  arqualc  cft  qiudraro  il- 
lius  qua:  cum  mcdio.  mcdium  rorum  cfficit :  crgo 
quadratum  cjufdcm  pcr  rationalcm  divjfum  lati, 
tudincmcfficit  Apotomcn  fcxtam. 

PROPOSITIO  CIV, 
Theorem.i. 

jlpoiomd  commenfurAbHif,fmilis  tjl  Apottmt^ 

Sit  Apotomc  A  B, 
ipfiquc  congnicns  DC, 
cruntquc  AC  ,  BC  ra- 
tionalcs  putcntia  tan- 
tum  commcnfurabiles. 


B 


D 


PROPOSITIO  c. 

Thcorcma. 

^•ir*tum  medii.  Apotomt  Jecund*  mA  raiionM, 
'"n  MppUcMumy  Utitudinem  egicit  Apo~ 
tomnm  tertiam. 

54-  habcmus  fpatium  contcnrui^  fub  ratio- 


Sit  D  E  longitudine  commcnfurabilis  linex  A  B, 
dico  DE  Apotomcn  cffc  ,  im6*  &  fimilcm  fcu  or- 
dinc  eandcm.  Fiat  ut  A  B  ad  D  E  ita  B  C  ad  E  F, 
critquc  [per  \  1.5.)  ut  AC  ad  DF,  ita  AB  ad  D  E, 
aut  BC  ad  EF,&  (prr  10.)  crunt  AC.D  E  \  itcm 
BC,  EF  commenfurabilcs ,  5c  aim  AC.BC  finc 
rationales  potCntia  commcnfuf abiles,  enmt  D  F, 
E  F  rationaics  potcntia  tantum  commenfurabilcs, 
quarc  [ptr  74.)  DE  eft  Apotome.  Addo  &  clTc  fi- 
Dd   iij  mikra, 
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Elementoaim  Euclidis. 


;^,dinc  commcna'"biHs.  vcl  conita.  Si  A  C 
iSx  "tionali  fn  com.ncnfurab.lis.  crit  &  DF 
X  conrncnfutabiUs  .  atquc  ita  dc  «tcr.s  : 
ereo  fi  A  B  hibcat  omnes  conditioncs.ut  lit  qux- 
Apotome,  oftendam  D  E  cas  omncs  ha- 
bcre;  Sc  confcqiicnter  cffc  fimilcm  Apotomen. 

Eodcm  mod6  oftcndam  105  mcdia:  Apotomi 
commcnfiirabilcm  mcdiam  Apotomcncnc  &  or- 

dinc  candcm.  ^    ,  .• 

Propof.io6.  Minoricommcnfurabilcm  mmo- 

rem  eltc.  -    .  . 

Propof  107.  Rcdam  lineam  commenl.irabi- 
lem  ci  qu*  cum  ration.ili  mcdium  toium  efhcic, 
cum  rationali  mcdiuro  totiim  efflcerc 


Subtiahatur  imcdio  AD ,  taiionAle  C  D ;  dico 


E     H  K 


re£lani  quz 
potcft  rcliqui 
A  B  vd  clfe 
mcdiz  Apo- 
tomc  prima , 
vcl  cam  qu» 
cum  rationali 
mcdium  to- 
tiun  efficir. 
Fadacnimci-» 
dcm  conftru- 
^onc^  cum 

AD  fit  medium  ,  crit  E  l  illi  arqualc  mcdium  , 

eritquc  (  ^•r  ij.  )  E  K  rationalis ,  rationali  E  F 

longitudinc  iiKommenfurabilis.  Et  cum  H  I  ra- 

tionali  C  D  zqualc  fit,  Sc  ipfmn  rationalc  critt 

...  .-..v,^.   ciim     &  H  K  lonpitudinc  commciiUuabilis  crit  tatio- 

Propof.  .08.  Comincnfurab. Icn  c.  qvx  cum     «  ^ 

cdio  .^edium  tomm  cffict.  &  ipfam  com  medK,     n ^  ^  t       commrnfurabilcs-.quarc  (p^  Z  rcH- 

qua  E  H  cft  Apoiomc.  Vcl  crgo  E  K  plus  po- 
teft  quam  H  K  quadrato  linez  fibi  commcnfura- 
bilis,  vcl  incommcnfurabilis  \  fi  primum  EH  irit 
Apotomc  fccunda,  8c(  ptr  91.)  linca  potens  fpa- 
t.um  E  G  ,  fcu  AB  nicdiz  cft  Apotome  prima  i  fi 
fccundum  E  H  (txdtf.)  eft  Apotomc  quinta,  & 
( pfr  96. )  linca  potens  fpatium  E  G  ,  fcu  A  B,  ett 
ea  quz  com  tationali  mcdiuin  totu.n  cfficit. 


'Vncdio 

mcdiam  toium  cfficerc 


BgS8SKg.6B8888"8E 

PROPOSITIO 

Thcorcma. 


CIX. 


D  J 


Mtdie  M  TMMTiAti  dttr^lla  ,  liniM  rtliquum  f»ttns 
vil  Apoiemi  vtl  minor  ift. 

Sit  reibm- 
'  (  gulumratio- 
"    nale  AD  .  i 
quo  fubtra- 
hatut  me- 
dinm  C  D , 
dico  tc^a.n 
quz  potcft 
rcliquu  fpa- 
tiiim    A  B . 
unam  clTc  cx 
duabus  irra- 
tionalibus  , 

nempe  Apotomcn  aut  minorem.  Exponatut  ratio- 
nalis  EF.ad  quam  appliccntur  rcAangula  EI  >  H  I 
rcdingulis  AC,  CD  iqualia. 

Dcmonftr.  Rcdlangulum  E  I  rationali  A  D 
zquale,  rationalc  cft,&  (f»r  11. )  crit  EK  ratio- 
naii  E  F  longiiudine  commenfurabilis.  Itcm  aim 
H  l  mcdio  C  D ,  fit  zqualc  ,  mcdium  crit ,  & 
(  pir  15  )  erit  HK  rationalis  longitudinc  ipfi  HG 
foi  rarionali  EF  incommcnfuiabilis,  6c  (pt^  1  }• ) 
etunt  E  K  ,  H  K  longitudinc  incommenfuiabilcs. 


PROPOSITIO 

Thcorema. 


C  XI. 


Mtdi'  »  mtiii  dttrmai ,  fuodfit  toii  incommtn- 
furabitt ,  fiunt  rtlifud  irrMionMlts  ,  vtt  midid 
yipoicmt  ftcundd ,  vtl  curn  mtdio  mtdium  to- 
lum  tffcitns. 


E     H  K 


G  I 


Subtraha- 
tur  a  mcdio 
AD  mcdium 
C  D  ,  fcd  ipfi 
incommcnlu- 
rabile  ;  dico 
rcilam ,  quz 
potcft  rcU- 
quum  fpatiu 
A  B ,  vol  crtc 
mcdiam  Apo- 
tumcn  fccun- 
dam,  vel  eam  quz  aim  mcdio  mcdium  totum  cfb- 
cit.  Fiat  cadcm  conftruftio. 

Dcmonftr.  Cum  A  D  &  ci  zqualc  E I ,  fit  me- 


1 


t.  n.  ,  [I  n.  .uug.vuu..... ...v»^......v  ..^..^,.  Dcmouftr.  L;u.n  A  U  6C  cj  zqua.c  c  1 ,  m 

critquc  E  H  Apotomc  ,  &  H  K  congtucns.  Vcl  ^.^^^^^  &  E  F  fit  rationalis.erit  E  K  rationalis  ipfi 

wgo  E  K  plus  potcft  quam  H  K  quadrato  linez  ^  p             t..^nt„,„  commenfurabilcs,  Idcm  di- 

fibi  longitudinc  commcnhirabiUs,  vcl  incommen-  j_  hk.  Et  aim  AD,  C  D  &  eis  iqualia 


futabilis.  S.  pii.num  ciit  EH  apotomc  piima  ;  fi 
feamdum  ctit  E  H  anotomc  qu.\rta  ,  Sc  ( pir  91. 
•  &9S')  l*nca  potens  fpatium EG,  fcu  AB  crit  aut 
Apotomc ,  aut  rainot. 


PROPOSITIO  CX. 
Theotcma. 

R*ti,»,li  i  ic^j^fig^  irrationAlts 

pMnt  ,  w/  medU  Apoiemt  primA  ,  vtl  cum 
'Mitn^U  mtdium  totum  tfficitns. 


cendum  dc  HK.  Et  aim  AD.  C  D  &  eis  iqualia 
E  I ,  H  1  fupponantui  incommcnfutabilia  ;  ciunt 
E  K  ,  HK  camdcin  cum  illis  rationcm  habentcs 
(ptr  \.  6.)  incommcnfut.ibiIcs ;  Ratioualcs  crgo 
funt  potcntia  tantu.Tj  commenfiirabilcs  ,  Sc  (ptr 
74.)  rcliqua  EH  crit  Apoto.nc.  Vcl  crgo  EK  plu$ 
potcft  qiiam  HK  quadraio  fibi  longitudine  com- 
mcnfuiabilis  ;  &  fic  EH  ciit  Aj>otomc  tcrti.i ,  & 
( ptr  9^.)  Unea  potcns  fpatium  E  G  ,  fc"  A  B,  ell 
mcdii  Apotomc  fccun/a.  Vcl  E  K  ^lus  potcft 
quim  HK  mudrato  lincz  fibi  longitudme  .ncoui- 
menfur.-.bilis,&  tunc  (ptrdtf)  linca  EH  ci.t  Apo- 
romc  fcxt.n.  Et  (ptr  97.)  1*""  P^"^"'  c 
fcu  AB,crit  ca  qui  cum  medio  mcd.um  totum  tf- 
ficii ;  quod  ctat  dcmwnfttanduin.       p  r_  q  P  O 
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1 1.  Cum  ratlomU  medium  torum • 
M.Cu.,med..ediumtrm"S£r^^ 

PROPOSITIO  CXIII. 

lon  Theorema. 


iiis 
cri 


Qa^^ratfim  ratiortalir  . 


0 


E  r  r  --i^^       ^'"'^  nominibus 


BC ,  ad  quam  appH- 

•Db  ,  icqualc  quadra- 
toex  A.  Sicquc  lati- 
_  tudo  DF ;  hanc  dicb 

A  =>J  .r,.  ''^-  ^pplicetiir  idcm  qiiadratum 

i  ule  Zr"''".  ^^'  ^'"1"^  -•a.nguUun  CG^ 
«quaic  quadrato  A.  ° 

Demonftr.  Rcaang„la  BE ,  CG  cidem  quadr... 
to  A  arquaha  ,  mtct  le  nmt  arqualia  •  ergo  (  Zr 

BF,  &  d.vidcndo  ut  BD  ad  DC,  ita  FH  ad  BF.  Ec 

BrsTr  Rp'7r"T"'"''  ni^.jorq.itn 

ita  FB  ad  BK  ;  erit  componendo  ut  H  F  .,d  I  F.feu 
BF.  ua  FK  ad  B  K.  Eft  autem  ut  HF  ad  BF  .  ita 
BD  ad  DC ,  ergo  ut  cft  BD  ad  DC .  ita  FK  a(i 
BK.  Sunt  autem  ( pcr  i  o. )  BD  &  DC  ration.iles 
•  potentia  tantum  commcnfurabiles  ,  erao  &  FK^ 
BK  crunc  lationalcs  potentia  tantum  commenfu- 
rabiles. 

Deinde  cum  fit  iit  HF  ad  BF  ita  FK  ad 
B  K  ,  erunt  antcccdentes  flmul  confcaucntes 
iit  una  ad  unam,  nempe  ita  crit  HK  ad  FK  ur  FK 
ad  hKy&c  FK  crit  media  proportionalis  inrcr  HK 
&  B  K  :  crgo  ita  crit  quadratum  H  K  ad  quadra- 
tum  F  K  ur  H  K  ad  B  K. 

Itcm  CG  quadrato  rationalis  A  xquale  ratio- 
nale  ell,  &c(  per  u,)  apphcatum  ad  DC  Eicit  la^ 
titudincm  DG  feu  HB  rationalcm  ipfi  DC  longi^ 
tudine  comnKnfiirnbjlcm.  Efl:  aut(!^i  ut  B  D  ad 
D  C  ita  F  K  ad  B  K  ,  aut  HK  ad  F  K  ;  ergo  uc 
quadratnm  B  D  nd  qiindratum  DC  ita  qitndra- 
tum  H  K  nd  qundr.  F  K ,  fcd  quadrata  B  D, 
DC  funt  commcnfurabiha,  ciim  lincx  B  D  ,  DC 
fupponantur  rationales  potcntia  commenfur.ibi- 
lcs  :  ergo  qundratum  HK  commenfifr  h  Ic  cft 
quadrato  cx  F  K  ,  ut  anrc  m  qundratun  H  K 
quadr.  F  K  ica  HK  ad  B  K  :  Sunt  ergo  H  K, 
longitudine  commcnfuiabjles,  quare  &  leliqua 
B  H  qu:E  oflcnfa  ( fl  rationalis.  Efl  ieiriT  H  K  ra- 
tionahs  ficut  &  B  K  ;  fed  F  K  ipfi  B  K  potenria 
commcnfurnbihs  eft  oftenfn,  quarc  cum  FfC  ,  EtH 
rationalcs  fint  potentia  tantum  commcnfurabilcs* 
frit  (per  74.)  rchqua  BF,  Apotomc  8c  congrucn^ 
E  K  ;  quod  erat  primnm. 

Oflendimus  HK,  BK  longitudine  cOmmcnfu- 
rabiles  cflc  :  ergo  (p^r  1 6)  BK  BH  funt  longi- 
tudine  commenfujabilcs/cd  BH  ipfi  DC  cft  com- 

menfurabilis  i 


^ ,  A        Elementomm  Eudidis 


;Sl,  q»^cftfca.nJumiimmo  &  propomo- 

""Dcniqur  vcl  BD  plus  poteft  q^^^rn  DC  qua- 
Jraro  Cihi  lonein>ainc  conupcnfurabilis ,  vcl  in- 
comincnfurabil.s.  Probabi.ur  itcm  FK  pIus  polle 
nuam  B  K  quadrato  linc*  f.bi  longitudinc  com- 
rncnfurabilis  vcl  mcommcnfurabilis  cx  f.mihtu- 
dinc  rationum,  f.cut  &  cxtcrx  omncs  condu.o- 
n«s  :  quarc  Apotomc  B  F  ipf.  B  C  ordinc  rcfpon- 
det  quod  dctnonftrandmTi  crat. 


OfiSSi 

PROPOSITIO  CXIV. 
Thcorcma, 

QMidrMtum  rtti»n*lu  *d  ^potomtn  ^pplicMtum  , 
UtnHdtnem  fuct  btnommm  .  /«"/f-r 
utrtmfytu  ,  &  proportitnAit*  &  cammtnjHrAbi- 
Ls .  >»/  item  *mlfs  in  todtm  orditit. 


r 


A  C 


G. 


GH 
-7— 


Sit  rationalis  A  ,  Apotomc 
BC,  congriicns  CD  i  &  appli- 
cctur  ad  BC  fcft.-»ngulum  C  E 
jrqu.ilc  quadrato  rationftlis  A; 
dico  B  E  clfc  bi..omium,  cujus 
nom.na  etunt  commcnfurabi- 
lia  &  proportionalia  nomini- 
biis  lincjc  B  D.  Applicctur  ad 
BD  rc(£bngulimi  B  F  ,  xqualc 
cidcm  quadtato  A  ,  cruntque 
CE,  BF  iqi.3lia,&  (ptr  1 3. 6.)  crir  ut  B  E  ad  B  G 
ita  B  D  acl  B  C  ;  &  pcr  convcrlioncm  ut  B  E  ad' 
GE  iti  BD  ad  CD.  Sit  itcm  EH  ad  HG  ut  BE 
ad  GE. 

Dcmonftr.  Qiiia  eft  ut  tota  D  E  ad  totam  G  E 
ita  EH  ad  BE  ,  ita  crit  rcliqua  BH  ad  HE  ut  tota 
BE  ad  totam  G  E  ,  hoc  cft  ut  E  H  ad  H  G  :  crgo 
ita  cft  BH  ad  HE  ut  HE  .id  HG  i  quatc  HE  cft 
media  proportionalis  intcr  BH  &  GH  ,  erit  crgo 
ut  B  H  ad  GH  ita  quadratum  BH  ad  quadratmn 
HE.  V.d  imus  iam  ita  circBD  adCD  ut  BF  ad 
GE,  fcu  BH  ad  HE.  Sunt  autcm  BD.CD  ..omina 
ApotoiTKs  linci  raiionalcs  potcntii  tanrum  conv- 
mcnfurabilcs.crunt  BH,  HE  potcntia  commcnfu- 
tabiles ,  Sc  corum  qaadrat.t  commcnfurabilia.  Ut 
autcm  conimjquadrata  ita  BH  ad  GH  :  ctgo  BH, 
G  H  fum  commcnfurabilcs  longitudinc.  Qjiare 
rcliqua  BG  eildem  crit  longitudinc  commcnrura- 
l>>lis.  Itcm  cum  B  D  rationalis  f.r,  ncmpc  majus 
nomcn  Apotomc  ,  &  rc£langulum  B  A  quad.ato 
rationali  A  zqnalc  rationalc  ;  crit  B  G  latitudo 
rationalis  {ptr  n.)  commcnfurabilis  longitudinc 
ipf.  BD  ;  quarc  B  H  quoquc  rmionalis  etit.  Sunt 
«utcm  BH ,  H  E  potrtuia  folum  commcnfurabilcs, 
&  B  H  rationalis.  Sunt  crgo  rationilcs  BH  ,  HE 
potcntia  folum  commcnfur.ibilcs.  Eft  crgo  BE  bi- 
nomium,  quod  crat  piimfi  dcmonftrandum. 

Oftcndimus  itcm  ita  eftc  B  H  ad  HE  licut  BD 
a''  C  D  ,  &  petmutandoiia  crit  BH  ad  Bl3  f.cut 
HE  ad  CD  i  quarc  cum  BH,  BD  f.nt  longitudinc 
cowmenfiitabilcs,  cnmt  &  HE.  CD.  Quarc  BH, 
Ti^"**  ^>"omia .  commcnfurabiliaTunt  ipfis 
HU,  t.D  nominibus  Apotomi ;  immo  &  propor- 
l.onaluiq^K,dctattcu„dum. 


dc  rcliquiscuuuiv.^..   1  » 

me  &  binomium  in  codcm  etunt  ord.nc.  Hoc  eft 
vcl  uttaquc  pri.T.a,  vcl  utraquc  fecunda  &c. 

PROPOSITIO  CXV. 
Theorcma. 

SifPMHm  coniincMiur  fub  Apotoma  ,  &  hifiomi» 
cu\m  nemin*  funt  proporttonAtiu  ,  &  eom- 
mtnfurubihu  ,  ritlM  ^stium  fottnt  rMtoHa- 
iu  e/l. 

Spatiiim  A  B  contlncatuc 
fub  Apotoma  AC,  &  bino- 
mio  C  B  ,  ita  ut  nomina 
illius  C  D  .  DB  fmt  com- 
mcnfurabilia ,  &  proportio- 
nalia,  C  E  ,  A  E  nominiUis 
apotomi  A  C  J£  in  cadcm 
fmt  rationc  ,  &  icfta  F 
poffit  fptium  AB ,  dico  rc- 
ftom  F  rationalcm  cflc.  Sit  cnim  ration.dis  G  , 
cujus  quadratum  applicctur  binomio  C  B,  fi.itq.ie 
rcdangulum  CH  cui{per  nj.^btitndoBHApo- 
tomcciijus  nominaH  I ,  BI  crunt  &  proporno- 
nalia  &  comnKiifurabilia  nominib"»  C  D  ,  D  B, 
hoc  cft  C  E  .  AE  .  &  pcrmutando  ut  toia  H  I 
adtotam  CE  ita  ablata  B  I  ad  ablatam  A  E  j 
ergo  &  rcliqua  BH  ad  rcliquam  A  C  ut  tota  H I 
ad  tot.un  C  E.  Commenfurabilcs  autcm  fu"t  lon- 
gitudinc  H  I  ,  C  E  quod  utraquc  e.dcn.  C  D 
i^mcnfurabilis  f.t :  crgo  &  BH  ,  AC  longitu- 
dine  funt  commcnfurabilcs  ,  Sc  HC  iph  BA  ;  lcd 
H  C  xqualc  quadrato  lincat  rationalis  rationalc 
cft:  ctgo&  AB.  Ergo  linea  F  illud  potcns  rai.o- 
nalis  crit. 


D 

I  ] 

B  H 

*■?»*•* 

PROPOSITIO  CXVI. 
Thcorema. 

A  mtdia  infinittt  fiuni   irrtititnulet  diverft  u 
fuptriiii  enumtrdiu. 

Sit  media  AB,  dico 
ex  illafitriirraiionalcs 
infiniias  divcrfa  h  trc- 
dccim  fupri  rcccnfitis. 
Expof.ta  eniro  ratio- 
nali  A  C  fpatium  AD 
contincatnr  fub  A  B 
mcdia  ,  &  rationali 
AC.illud  (p*r  j8.)  irr3tion.ilc  erit.Poffit  ipfi.m 
rcfta  BE  ,  qui  iirationalis  ctit;  dico  BE  non  elle 
candon  cum  fupra  reccnf.tis.  _ 

D.monftr.  Quadraturo  medi*  ad  rationalcm 
AC  applicatiim  latitudincm  facit  rationalem  ipU 
AC  incommenfura  bilcm  longitudinc  (/"^  »W  « 
quadrata  reliqiinrum  ad  camdcm  AC  appUcata 
faciant  latitudincs  aut  apotomas,  a.u  'J!"'"^"'' jT^ 
quadratnm  hujus  irrationalis  BE  fimil.tc':  app 
«tum  ficiat  mediam  AB,  hxc  irrationalis  Bb  aD 
iis  omnibus  erit  divcrfa.  ...  . 

Qi,6d  fi  complcatur  reftangulun.  BE.iUud  con- 
tcntum  erit  fub  rationali  BD  .  &  iirii.onah  BE, 

itratioflale 


L  ] 

S  1 

Z  1 

C  . 

D 
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I 


iiTjtionalc  crit.  Po(Et  eum  reOn  EF,  hzc  irratio- 
nalis  crit :  huxc  oftcmio  cfle  divcrfam  h  acdedm 
fupca  rccciifjtis,  ncc  ipii  DE.  Nam  quadratum  EF 
ad  rationalcraapplicatuin.faciat  laiitudincm  BE 
oftendam  «^uadrata  aliarnm  applicataad  BD  facc-^ 
rc  aliam  latitudincm  i  BB;Gc  aiix  atquc  alii  ina 
(ioiules  divcrlie  compaiari  poilunr. 


PROPOSITIO  CXVII. 
Theorcma; 

Dimttn 


dratum  A  C   ir"-,^  ^     q"adratum  AB  ad  qua- 

•^ft  cjuadrati  AB  :  er^^l'^""^"'"'"  «l"P»um 
quadrati  «  G  ^  ^  «^"Pl^ 

»'ifir.am.Dcl>ctaurcI^^  ^/T'  "  E  F  dividitur 
&  numeru,  E  F  ipS^rrS ^  ^^' 

^■•"Pl"»  crit  quadt     "  ^'.^^^^^"^  ^«  EP. 


^drAii  ,  iju/Jtm  Uieri  Ungituiini 


Sit  quadratum  A  B  C  D, 
fitquc  diamctcr  AC  ,  &  la- 
fus  ACidico  ABelTelongi. 
ludinc  incommcnfurabilcm 
ipfi  AC.  Si  cnim  commcn- 
furabilcs  clTcnt  habcrcnt  ra- 
iioncra  ,  quam  numerus  ad 
numcrum.  Habcant  igitur  fi 
ncri  poteft  camdem  qnain 
numenis  EF  ad  numcruni  G, 
fintque  numeri  EF  &  G  mi- 


nimi  in  fua  proportionc 


j;"drupl„s  erit  quaduti  e"  "  ^^"1^"^^ 
•^ft  quadrari  cx  G  ,  quarc  n„ti  ^"P'"' 
^  quadrati  cx  eA  lZ,Tt'T     ^  «^"Pl"' 
cum  habcat  dimidium  Sel?;''^"'"  H  par 
ft"tum  cft  (1  nnmcri  ,„  f„,  „' '  «iemon- 

.  fi  unus  fir  par,  '^"^ 
"tcrquc  par  clTh  S      "^P"^"  =  fi  enim 

nonclTcntminimi:  "tione ,  crgp 

Al'tcr  idem  dcmonftratur  AC  id  AR  J 
rationcm  halvr,.  ^*"  dicantut 

naocrc ,  quam  numcrus  ^Ar- 

bi"«ius         0..on  1  ■        "f"^'""  " 


SYNOPSIS  T 

Dtf  commenjurahilibui 

1^^^^^,°""  commcnfurabihtatis  fit  rc- 
,  P^^l^vadcbet  .-.d  aiiquam  magnitudincm 

toatut  r  J   v'*"'^"-  "'^  pri«mmagnitudo 
SS""?*  • commcnVurabiles  livc  po- 
Poff  m  !r'^''  ""■''"•^"«  dicunt^ir. 

«i  ralnlf'""  «"^gnitudincs  qux  cum  propofi- 

^ipfxrcr  fc?!:::^"''r' '  poiruntnonm.nquam 

'"t  rrrfis''"^^  P*™liareslincas  dcfccnda- 
co.nm«,furab^^"'  ^T'^''  tradcren.ur  qu.hus 
gnofcercrur.        '     '"commcnfurabilitas  di- 

<lo^b&  S«od    una  magnitu- 

trahan  ur  'erun  '  ^'"'"^•^  altcmatim^fub- 

«^'Suu;"^::  ;:r"'^"^-='b,lcs./Inunqt.am 

"""cm  meE^?"'''^"^^f"""h.lium  com- 
*?"cntcr  m^l^-  ^"'""^ndi-  Stab.hmus  confe- 
r«L^"'"  commcnfurabiles  eamdem 
'f«n  /fncarii       '''"'"^  numerus  ad  nimicrum, 
quadrata  J  i  «^«[""icnfurabilium  longitudinc 
qu^frL    "^"  ""«n^'"  nume- 


ttquo  fi.o„.v.    i"     """"  cumlms  convci 

OuaZ?^       "  "'^'^' "«"«n  viciffim. 
fi-ttk  co^  P^^PO^ionalium  fi  prima  fcamdi 

^^^cidcmfucrmtcommenfnrabilcs.erunt  &  >„- 
qtiim*  f."  P?P°"'onal'bns  fi  prima  plus  pt.ffit 
r!bm  'r'"^  'i"«  ^^bi  incommnifu- 

P^tc^commenfurabilcs  fim.  &  totum  finguhs 


O  T  I  U  S    L  1  B  R  I; 

incommenJurabilib/Ui. 

crit.  Si  prte»  incommenfurabilcs  fint ,  &  totum 
«inguhs  crit  incomn>cnfur3biIe,&  viciffim 

Si  rcauigulum  fub  fcgnHrntis  ma.oris  «quale 
lit  quadrant.  quadrati  minoris ,  &  ftgmcnra  iUa 
hnt  commenn.rabilia  ,  nujor  pius  potc.t  quam 
m.i,or  quadtato  h.ic«  fibi  commc.furabihs .  & 
v.ciffim.  * 

Eidcm  reia*  duas  incomme.jfurabilci  unara 
potcntia  tanium,  altcram  omnii  6  rcpcrirc. 

Rtdangiilum  conrcnmm  fiib  longitudinc  com- 
.nenfuubilibus  Imcis  &  rationalibus,  hoc  cll  pro- 
pofiti  rationali  Imcx  faltcm  potcntii  commen- 
furabiiibus,TJtionale  cft,fcu  quadrato  rationahj  li- 
ticz  cominenfurabile. 

Rationale  divifum  pcr  lincam  rationalcm  ;  ho« 
cft  laitem  potcntia  primx  rjtionali  commenfura- 
bilcm,  quodcntem  clficit  rationaiem ,  &  divifoxi 
longitudine  commcnfurabilem. 

Qtiod  fiib  raiionalibus  potentil  tantum  incom- 
mcnlurabihbus  continctur  cft  irrationalc,  &  radii 
ejus  cft  irrationalis  di&a  mcdia.  Dicitur  me- 
diiim  ,  quia  cft  mcdium  proportionale  intcr  qua- 
drata  lincanim. 

Qu.idratum  incdix  divifiim  per  rationalcm,  hoc 
eft  priinx  rationalt  (altem  potentii  commcnfura- 
bilcm,  qiioticntem  fjci,t  rationalcm. 

Mediz  commcnfurabilis  faltcm  potcntia  me- 
dia  cft. 

RcAangiilum  contcntum  fub  mediis  longitu- 
dinc  roinmenfurabilibtis.mcdium  eftifub  coinmcn-. 
fiirabilibus  tantum  potcntii ,  vel  rationale  cft  vcl 
roedium. 

Mediuin  non  fuperat  mcdium  rationali. 
Invenirc  inedias  potentii  tantuiQ  commfnfu- 
£  e  rabile^ 
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labilcs  quat  rationolecontincant.itero  qui  mrd.u. 

Invcnirc  duat  ratianjlcs  potcntii  tantuin  cuni- 
nicnfurabilcs ,  ita  ut  nujot  plu»  poflit,  qulni  ini- 
iior  qiia<lratoUaex  ilbi  iongitiidinc  comnicnrura- 
tilis.  Item  incomnietirucAbilis  fimilitci  de  dui- 
bus  incdiis  rationolc  contiiicntibus.  Itcm  dc  mc- 
diuro  contincntibus. 

Invcnirc  dius  ic&zt  potcntii  incommcnflira- 
bikst  ita  ut  aggrcgatum  qmdratotum  ftt  rationa- 
lc,  &  redanguhun  fub  iplis  mcdium.  Vd  comra. 
Vel  utcumquc  mcdium,  fcd  incommcnfurabilc. 

Binomium  irrationalis  c(l  linca ,  ex  duabus  ra- 
tionalibus  potcntia  tantuin  comiiKniurabilibus 
compofita. 

Ex  diubu»  mcdiis  prima  conftat  duabiis  mediis 
potentia  tancum  coinmcnfuiaBilibus,qux  tationa- 
lc  contincant. 

Ex  duabus  mcdiis  i.  conftatduabusmediis  po- 
tentii  tantum  coinracnfuiabilibus  qtuc  mcdium 
contitKant. 

Majjor  cft  irrationalis  linea  cx  duabus  poten- 
til  incoromcnnjrabiUbus  cnnftans ,  ita  ut  aegtcca- 
tum  qiiadtaiorum  fit  mcdiuro,  3c  rcdtangulum  lub 
ipHs  tnediiun. 

B.m  mcili.1  potens  eft  irrationalis  linea.cx  dua- 
biis  potcntia  incommcnfutabilibiis  conftans,ita  ut 
tam  aggccgatum  quadtatorum  ,  quiun  rcdtangu- 
lum  fic  medium,  fcJ  Cxni  incommcnfurabilia. 

Q,\x  cx  binis  nominibus,  in  uno  tantum  pun- 
Cto  in  fua  nomina  dividitur. 

Sicut  cx  binis  mcdiis  ptima ,  (iccunda,  major , 
tationalc  8i:medium  potens,&  bina  mcdia  poccns. 

binumionim  funt  6  fpccics. 

Prima  talis  eft  ui  majus  nomcn  plus  [xifCt 
^uSbn  minus,quadraio  lincz  (ibi  longitudine  com- 
mcnfutabilis,  Sc  inajus  nomcn  fit  cxpofitx  tatio- 
tiale  longintdinc  cominciiliirabilc. 

X.  Binotnium  vult  mtnut  norocn  cftc  raiionali 
expofitT  commcnfutabile. 

5.  Ncutrum. 

Quattum  binomiitm  talc  eft  ut  majus  nomcn 
plus  poflk,  quim  minus,quadrato  lincz  fibi  lon- 
gitudinc  incommcnfiirabilis  ,  &  m.ijus  nomen  f\t 
expolttz  rationali  commcnfutabilc. 

Q^iintum  nt  fit  minus  nomen. 

Scxtum  ut  ncutrum. 

Titm  traduTitur  mcthodi  ad  cas  invenicndas. 

Linea  potcns  reftanguluin  fiib  rationali ,  &:  bi- 
iKmiio  primo,  irrarionalis  eft,  &  cft  binomiiim. 

Si  fub  rationali  &  binomio  fccundo,  ex  binis 
fitcdiis  prima  crit. 

Si  f  iD  ratioruli  &  biiwmio  tettio,  cx  binis  mc- 
4tis  tecund&r 


Si  lub  tatioiuli  &  binomio  qo.-vrto,  Major. 

Si  f  ib  rationali  Bc  biiKMnio  quinto,  tationalc  & 
tTKduim  potcns. 

Si  fub  laiionali  6c  biiKxnio  Icxto ,  biiu  mcdia 
potms  Cfit. 

Dinomi|  quadratum  pcr  rationalcm  divifuro  , 
quoticntcm  cxhibet  binomium  primiiin. 

Qtiadtatum  ejus  qux  ex  binis  nicdiis  prima 
per  rationalcm  divilum  quoticntera  habci  bino- 
mium  i. 

Quadranim  cx  bints  rocdiis  fccatidx,  binomium 
tcrtium. 

Quadrattmi  majoris ,  binomiuro  qturturo. 

Quadratum,  lationalc ,  &  mcdiuro  po(ciuis,bi« 
nomium  qiiintum. 

Qiiadtjtum  bina  rocdia  potcntis,  binoraitmi 
fcxtum. 

Binomio  cotnrocnfurabilis  long.  (iroilc  eft  bino- 
nuum,  idem  dicito  dc  binis  iiicdiis,  dc  nujorc,de 
ratianali&  incdio  potcnte,dc  bma  tnediapotentc. 

Si  rcAanguIum  rationale  &  nicditim  compo- 
nantur  ,  linca  totum  potens  ictaiionaLscft  ,  vd 
binomium,vcl  qux  cx  binis  mcdiis  prima,vcl  ma- 
jor,vcI  rationalc,&:  incdiuro  poicns. 

Si  duo  rocdia  incoinmcnfutabilia  componanrar, 
linea  totum  potens  vcl  ctit  cx  binis  incdiis  fe- 
cunda,  vcl  bina  ntcdia  potcns. 

Si  i  tationali  rationalis  potcntia  lantum  ctnn- 
mcnfurabilis  auFcratur  ,  reftat  Apotomc,  qux  eft 
irratiunalis  ,  ficut  &  fcqucntcs. 

Si  i  tiKdia  mcdia  auR-ratur  potcntia  tantum 
commenfqux  cum  tota  rationalc  contincat.vocc- 
tur  mcdix  Apotome  prima.  Si  rocdium  contincat 
ctit  rocdix  i^potoroc  lccunda. 

Si  i  rccbi  alia  aufcratiir  potcntii  illi  incom- 
rocnf.  ita  ut  aggtcg.  quadratorum  fit  tationalc 
fcdlatigtiltiro  incdiuro,  dicatut  roinor.  E  contra  G 
aggr.  quadr.  fit  n>ediuro,  &  fedkang.  rationale,  di- 
cituf  cuin  lationali  medium  totum  efScicns,  Sl 
utrumqiic  mcdiiim  dicatur  cilro  rocdio,  rocdiurti 
totutn  ctliciens. 

Omntbus  his  lincis  unica  tanniro  congniit  li^ 
nca,  qui  h.tbcat  fupradidlas  conditioncs. 

Sex  funt  fpccics  Apotomx.  In  tiibus  primis 
tota  plus  potcft  quatn  conerucns  quadrato  lincx 
fibi  longitiidinc  coinjncnfiicjbilis.In  itibus  poftc- 
tioiibu*  incoirrocnfutabilis. 

In  prima  &c  quarta  ,  tota  cft  cxpofitx  ratio«ati 
commciifurabilis  longitudinc.  In  fcainda  Sc  quin- 
ta  congrucns.  In  tertia,&  fcxta  ncutra. 

Exindc  fcquitur  invcntio  Apotom.-iniro. 

Si  rc^kangulum  contineatui  fiib  rationali  tc 
Apotoma,piinu  linca  illudpotetis  cft  Apotoroc. 
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Dejwittones. 


I.  Solidom  e(l  quantius  longitudinemi  Utitu- 
jincm,  &  crafliticm  habons. 

ii  Solidi  autcm  cxtinna  runt  rupcr  (idcs. 

3.  Linca  dicitur  ad  pla- 
num  rcda  ,  tjux  cft  pcr- 
pcndicularis  ad  omnci  li- 
ncas  dudas  in  przdido 
pbno  ,  &  cam  tangchics. 
Vi  ItntA  ytB  dtciiur  re- 
Dd  dd  planum  CD  ,  fi  ai 
emats  lintM  duHiU  in  pla- 
n»  C  D  f>er  fnnfltim  S, 
^Alts  fmnt  EF  $  G  H  futrit  ptrptndiculMrit 
itd  kt  an^uh  ABE  >  ABF  ,  ABC  ,ABH ,  0-c. 
fint  rttli. 


4.  Planum  ad  planum  icAum  cft,  cum  lincae 
in  uno  plano  dui^x  pcrpcndiailaics  communt 
planorum  fc&ioni^ad  aiiaum  planum  funt  rcdlir. 

ComntMntm  plmnvrHm  fiUitntm  vocamiu  Itntam 
txifttnttm  in  utrofHt  ptano,fHalit  e/l  AB,  t}H*  tft 
tam  in  plano  A  C ,  fHam  in  plano  AE.  Si  ifiiur 
linta  EF  dmUa  in  plano  AE  &  perpendicMlani  ad 
commHntm  finienem  AB  ;  fittrii  reHa  ad  planmit 
^C ;  planitm  AE  ad  plaaMm  AC ,  rtHHm  tft. 


ad  pl.anum  C  D  rcfla ;  ducattir  itcm  linea  BE, 
angnlus  ABE  cft  intlinatio  lince  AB  ,cum  pla- 
no  C  D.  ^ 


6.  Plani  ad  planum  inclinatio,  dl  angulus  ani- 
tus ,  qucm  cumpichcndunt  dux  Uncx  in  titroquc 
plano  dudx  ,  &  perpcndicularcs  ad  commuiuin 
coiuni  fcftioncm.  Vt  plani  AB  ad pUnum  CD  tn- 
clinatio  tft  anguliu  acHttu  EfG,  qntm  comprc- 
htndHnt  lintt  EF,  FG,  HtraqHt  ptrptndicHlarit  itt 
fiio  ptano  ,  ad  communtm  fiHiontm  A  H. 

7.  Planum  ad  planum ,  nmilitci  inclinatum  cft 
cum  anguli  inclinaiiontun  fucrini  xquales. 

8.  Plajia  parallcla  funi  ca ,  qux  quantumvis 
producantur  cx  omni  paitc ,  xquali  fcmpct  intcr- 
vallo  ubiquc  diftant. 

9.  Similes  folidx  figurx  funt ,  qux  totidcn» 
planis  fimilibus  contincntur.  Vi  dnt  cuhi.Htc  la- 
tntn  dt^nitio  convtnit  Jphtris  ;  talts  Mtem  ft^ir* 
angnlos  filidos  aijHalei  habent. 

10.  itqu.iles  &  fiujilcs  foliJx  fignrx ,  Ilint ; 
qux  fiinilibus  planis ,  multitudine,  Sc  magnitudi- 
nc  xqualibus  conttnentui  ;  nam  fi  animo  conci- 
piantui  fe  penctiare ,  neuiia  aliam  cxcedct  cuid 
ongulos  &  lataa  xqualia  habcani. 

1 1.  Aiigulus  folidus  cft  plu- 
rium  quani  dtiaium  lincarum  iil 
diverfis  planis  exiftentium  mu- 
tua  inclinatio.  Vt  inclinatia 
tjHam  habent  tres  linea  AB  » 
AC  ,  A  D  in  divtrfis  planit 
ixiftenies. 

II.  Pyramis  eft  figura  Ib-» 
lida  ,  qux  triangulis  continc- 
tut  :  quoriun  balcs  funt  in  eo- 
dcm  plano  j  vertcx  vcro  cortK' 
monis.  Vt  fgHra  A  B  C  D. 


J.  Si  linca  A  B  non  fueiit  ledla  ad  planum 
C  D ,  &  ex  cjus  punao  fublimi  A  ducatur  A  E 
Tom.  I. 
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PRO  POS  ITIO  L 

Thcorcmsu 

HtHdlinHi  p^t  *lii]H*  nontfl  inttli^iu  fUntt 
Mid  vtT»  in  fMhlimi. 


Prifma  cft  figuta  folida.cujus  advctfa  duo  pla- 
na  rquaUa.fmJlia,  &  pataOcla  funt,  aUa  vct6  pa- 
tallciogtamma.  P*J}'itnt  4Htim  fsralUU  Utn*  tjft 
mMCumqu*  P*ht«t*  i  **t »"  h"^*  JBCDBF. 

1 1.  Sphita  cft  figuta  folida  ,  unici  fupctfic.c 
contcnta  ,  ad  quam  ab  uno  punOo  intta  figuf am 
pofito  iu&x  lincx  funt  iqualcs.  yf/ij 
definiunt  per  (ircumvtlMiioHtmftmicirtHU ,  ttrc* 
diMmttTMm  ouiefceniem. 

ij.  Axis  cftquiefcons  illalinca  .  circa  quim 
femicirculus  convcrtitur. 

1 6.  Ccntnim  fph«rx,  cft  idero^ac  ccninim  le- 
micircuJi.  /i»/#//fj#  *U»m  femicntMli  ;  CMjm  eir- 
tumvtlutitnt  gtnertiiur  f^htr*. 

17.  Di.imeccr  cft  quzcumquc  iinca  ,  pcr  ccn- 
trum  fphxrz  tranficns :  &  in  ejus  fupctficie  uain- 
que  tctminata. 


B  G 


Sii  in  plano  A  B ,  alicujus  linc«  fcft*  pws 
CD,dico  tcliquam  paitem  cjufdcm  Unc«  non  clTc 
cxtra  illud  planum,  qualis  cft  D  E. 

Dcmonftr.  Cenum  cft  in  plano  A  B  ,  cfte  ali- 
quam  lincam  D  F  qu«  in  dircaum  jaccai  cuw  U- 
nd  CD  }  (nam  polTemus  duaa  hni-a  D  G  ,  duoi 
angulos  CDG  ,  GDF  facctc  duobus  tcftis  iqua- 
lcs,  &  tunc  (/>«•  14.  X.)  DF  unom  lincam  e&cctct 
aim  CD  ,  quod  tamcn  ficri  non  podct :  nam  du« 
rcftK  E  D  ,  F  D  ,  idcm  lubcrcnt  fcgmentum 
communc  C  D,  {contrn  10.  prenunciMMm. 

PROPOSITIO  IL 
Thcorcma- 

Si  dud  rta*  fi  mutuo  ftctnt ,  in  itiimfunt  plMti 
omnt  triMniHlum  in  todtm  eft  pUno. 


t$.  Si  cx  pundo  fublimi ,  linea  circumfi:rcn- 
tiam  circuU  dccurrat ,  conum  dcfcribct.  Vi  fi  li- 
ntM  AC  mAntnt  immohtht  in  punflo  A ,  dtcurr»t 
circumftrtmixm  circuli  CD  dtfiribit  conum,cuiuj 
viriex  efl  punnum  A  in  fublimi  pefitum  ,  bafis 
fubjcdus  circulus.  Axis  Unca  du£ta  a  vtiticc  ad 
centnim  bafij. 


lo.  Si  citca  duos  cirailos  parallclos  morcarur 
l>nca,iuut  fu  fempcr  parallcla  lincx  connc<acnti 
.iccntracirculotum  v  dcfcribct  cylindrum.  Linca 
«railoruTO  ccmra  conncftcns  dicitur  axis  ui  AB. 

ii.  SimiWs  com,&  cy\indri  fi  rcfti  fmt  (  voco 
«uem  rcaos  cum  axis  cft  perpcndicuUris  ad  ba- 
fiu)  Vum  quonim  axcs  ,  &  diamttri  bafnun  funl 
|»roporticm»les. 

In  incWis  verj>  addcndum  eft  ;  ut  axcs  fmt 
•*b»fcs(injilitctiocUnati, 


Du«  rcftx  A  B ,  C  D  fc  mutu6  fccent  in  pun- 
Glo  E,&  adjunOa  linci  BC,  fiat  ttiangulum  EBQ 
dico  lotum  iriangulum  E  B  C,  &  totas  Imcas  AB, 
B  C  in  codcm  crfc  plano.  «  c  r 

Dcmonftr.  Si  cnim  ficri  potcft  pats  oY^^ 
ttianguU  EBC,  in  uno  fit  plano,  &  aUa  E  F  G  ,  m 
alio  :  igiiur  lincanim  EB,  FG  ,  pars  una  EF,  tO 
in  uno  crit  plano  i  alia  FB,  GC  crit  in  alio  (««- 
trtt  I.  buim)  Sc  confcqucntct  lincz  AB ,  CD  qu« 
in  codcm  plano  ttianguU  E  B  C  cxiftunt  ,  tot» 
funt  in  codcm  plano. 

w  mnmw  m  ww  WM  wi  tw  w> 

PROPOSITIO  Ilt 

Thcoieina. 

Si  dui  pUn*  fi  mutui  ftctnt  cimmunit  tirum 
fiaio  tji  Im*  rtUd. 

PUna 


Digitized  by  Goot^ 


A 

B 

Liber  XI 


"unt :  tandcm  trianp.h  a  «  K  A  «  r 

latus  AB  communc  eft    T  i  « ^  ' 

funt  xqoalia .  i^n  ^  ^.'^^'^' 

gulos  A  B  K  ,  A  B  L  *n,f  F*  *  '^abebunt  an- 

Suod  oftcndcndum  crat^      '  ^'^'^ 


B 

Plan.  >IB  .CD  fc  mntt,6  fcccnt ;  fitqaccorum 
Lnca  E  F .  dico  can,  cffc  litK^ 

Dmonilr.  Si  cnim  EF  non  eft  linea  rrA,  a 

fGF.&mplanoCDlincarc/tjPHP 
coincidcnt  f  al.ocjuin  ni^Vd^t;!";;^^^.^ 
Pcrcncrcnt   cTcntquc  communis  coTj^aT 
tanc  igitut  d<ix  lincx  rca*  EHF   FrT r 

PROPOSITIO  IV. 
Thcorcma. 

««  r#i?w  ATigMlos  trir. 


PROPOSITIO 

•   

Thcorema. 


-^caturoSl;""  r  CD.  EF.  hoc  cft 

P^rpcndiXcntrm  k'l'  "^^T-  '.''^' 
4.1inc5r  BC.  B  D  B  P  n  ?      ^  '  abfc.ndantur 

AC.  AD.  AE,AF  cFdI   '  ^"^"^'"'^"^ 

^O.  BE.  BF  fmuiS   "^?'  '^'  *  '^^"•^  « 
.^Bf"nt;ca'L,??^"^  p""- 

>*C,  AD  AP    /t?"'*" '  '-^ 
'rianwiarRc  r  nl' .     ''^"^'cs  :  quia  autctn 

^•^«-n^lqS  1'°  '^"f  '«"^  BC,  Bt.  BE,  BD 
^»'' vert/cl &angu|os  CBF,EBD,oppofito$ 

'"frian';,-;'^^!''^- IcemanguliBED,  BFC. 
vcrtiSm  f^nf '         ''"'^  ^'^8""  ^  BF ,  EBL 

'  •  ^^'  KB.  «qualia  crunt :  mr- 
/F  AP  1??^'"  ^^'^'  AED  hnbcnt  btera  AC. 
anJuIo.  n    '"J?'!''  CF,  DE  xquolcs  : 

^runtque  anguli  AED  .  AFG  arquales  :  quia  vc  A 
^  "^^"euUs  AEL.AFK.  W  AB.AF  i  itcm  iZ 


BD  BE  '  r."^^  P"P^ndicuIaris  ad  tres  lincas  ^C, 

Demonftr.  Intcliigatur  nlanum  A  r  ; 
runt  lir^  AB.  BE  cff!  duauTirpLll^ 

communtm  rca,onem  planorum  AC  .  FC  .itoue 
«dcoeam  efreinplanofc.  Sicnim  noncft  Z! 
mun„  reftio.  Sit  BG  communis  fcaio.  OaH- 
nea  AB  cft  pcrpcndicubris  ad  li,^as  BC.BDjpcr- 

qi'cmer  ad  Imcam  BG.iguur  angulus  ABG  rcdhi» 

D  U  ,  A  B  E  m  codcm  plaiio  cxiacntcs  cUcnt 
«qualcs :  pars  &  totum  quod  cft  abfurdum. 

PROPOSITIO  VI. 
"rhcorcma. 

Dttx  Jtttu  4d  idtmpU>t„m  rtHd ,  inier  fi  fitni 

pMulUts, 


5int  linc*  AB,  CD  ad  idem  planum  E  F  rcAjty 
dico  illas  cflc  parallclas.  Dufti  linca  BD,  {ptr  dtf. 
3.)  anguli  ABD,  CDB  funt  rcili :  quarc  fi  liiKjc 
AB,CD  probcntur  iu  codcm  cffc  plano(;>?r  29.  i .) 
crunt  pralielx  ,  quod  ita  fict :  ducatur  ad  lincim 
BD  pcrpendicularis  DG,  xqualis  Uncac  AB .  jun- 
ganairquc  linex  AG,  AD. 

DcmpDilr.  biu>angulisABD,BDG,  latusBD. 

£  iij 
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^  «ni.it»c,  Uter:»  AB,  DG  funt  fafta  zqiulia ; 
^ ^1"?bD  B D G  funt  rcftt  &  rqi.alcs :  igttur 
anguli  fl         ^  ^       j-^i^j  xqualcs.  In  trian- 

(/"T  \qq  aDG.  latcra  AB.DG  5  itcm  BG.  AD 
,  *flualia,  &  bafis  AG  communis,  igitur  (p^r 
r/rruli  ABG,  ADG  funt  rqualcs  fcd  ABG 
i^rdeM  «aus  cft,  igitur  A  D  G,  rcftus  crit : 
f/d  G  D  B  jam  rcftus  faftus  cft,  &:  G  D  C  ;  itcm 
Loia  linca  C  D  cft  rcda  ad  planum  E  F  Igitur 
nOti  GD  eft  pctpcndiculatis  ad  trcs  Imcs  CD  A  n, 
BD,  qux  ipn  5.)  in  codcm  plano  erunt .  fcd  linca 
AB  cft  in  codcm  plano  in  quo  cxiftunt  A,  D,  B  D, 
(per  i.)  igitur  AB.CD  incodcm  plano. 


C  D  B  funt  rcfti ;  Uncx  ctiam  R  D,  A  D  .  in  eo- 
dcm  funt  pUno  in  qno  lincx  A  B  ,  CD.  In  trian- 
cn,lis  autem  A  B  D,  B  D  G,  laicra  A  B,  GD ,  funt 
iqualia  B  D  communc  ,  &  angulus  ABG  tcftus 
Iptr  dtf.y)  &  B  D  G  faftus  cft  tcaus,  igitur  an- 
guli  funt  xqualcs  ;  quarc  (prr  4.  1.)  bafcs  BG. 
A  D  xqualcs  funt.  RutCus  in  iriangulis  A  B  G , 
ADG  latcra  AB;  DG.  AD.  BG  funt  xqu.ilia  .  & 
bafis  A  G  communis  :  igitur  (prr  8.  1.)  angull 
ABG,  A  D  G  funt  iqualcs,  fcd  A  BG  rcftus  eft, 
cum  iinca  AB  f.i  refta  ad  planumEF  ;  iginu  an- 
eulus  G  D  A  rcdus  cft.  quarc  linca  G  D  rcfta  cft 
ad  planum  in  quo  funt  lincx  AD,  BD  ( ptr  dtf.^.) 
Sc  Lrdif.,.)  angulus  G  DC  tcftus  cm.  quare 
cum  angv.Ii  C  D  B.  C  D  G  rcdi  fmt ,  bnca  C  D 


PROPOSITIO  VII. 
Thcorcma- 

JJne*<ju*  du»  punllM  pMrAUtUrMm  (on\ungit,  tn 
etdtm  cum  ipjis  tjl  pl*n». 

Linca  A  B,  conjungat  duo  ptiniaa  A  &  B  ,  pa- 
rallclarumlA  C ,  D  B  ;  dico  lincam  A  B  cxiftcrc 
in  codcm  plano  in  quo  cxiftunt  hncx  AC,  DB. 


rcfta  crit  ad  planum  E  F. 

MHHiymynnnmrnT  mmm  tto  ««««gga» 

PROPOSITIO  IX. 

Thcorcma.  > 

QuM  tidem  linetfunt  purMlleU ;  licit  nw  w  eedim 
cum  tlU  plano,  inter  fe  pMTMlleU. 


l)cmonftr.  In  co  plano  ducatur  rcda  linca  \ 
pundo  A  ad  B ,  qux  nifi  coincidat  cuin  A  B  fit 
AEB :  du«  rcdx  A  E  B,  A  B  fpatium  daudcrent 
{contrM pron.ix.)  igitur  Unca  A  B  cft  incodem 
pLuK). 

9SS9 


PROPOSITIO  Vlll. 
Theorcma. 

Si  pMrMUeUrum  MlierM  fii  perpendicutMris  Md  pU- 
num  tjmdpiMm  ;  &  mUm  Md  idem  perpen- 
dicuUrii  erii. 

Sim  paralleUe  A  B,  C  D,  quarum  A  B  fit  rcfta 
ad  planum  EF  :  dico  Sc  CD  ad  idcm  cflc  rcaam. 
Ducatur  in  plano  E  F  linea  D  G  perpcndicularis 
ad  lincain  BD  &  xqualii  Unex  AB;  junganiurquc 
linci  AD,  AG,  BG. 


Sint  Unex  AB,  CD  cidcm  lincx  E  F  parallclx, 
licct  non  in  codcm  curo  ilU  plano.  Dico  lincas 
AB  CD  circ  patallcUs.  Ducatur  in  pl.ano  Unca- 
rum  AB,  EF  ;  Unea  G  H  perpcndiailaris  ,  &  m 
pUno  Uncarum  EF  .  C  D  ducaiur  pcrpcnd.cula- 

'"Demonftr.  Linca  E  H ,  pctpcndicularis  ad  li- 
ncas  H  1.  &  G  H  {per^.)  rcftacft  ad  planum  p« 
ilUs  duftum  :  crgo  {per  8.)  Uncx  AG  ,  &  Cl  .pU 
paralldx  ad  idcm  planum  rcftx  crunt  :  quarc 
(^rr  5 . )  AB  CD  intcr  fc  parallclx  funt. 


PROPOSITIO  X. 
Theorcma. 

Si  duM  reOM  eoncurrentej  ,  flnt  pMrMlleU  duAhus 
Miiit  licet  non  in  eodem  flMno  ,  M^UMlem  4«^«- 
iim  comprelHndent. 


Demonftr.  Prim&Unci  A  B  ,  CD  in  eoJcm 
wnt  yUn«,  cum  fim  paialkli  j  &  anguU  B  A  D, 


Sit  Unca  AB  parallcla  Unex  CD  >  f  ^  E  ipf. 
C  F  .  Ucct  non  in  codcm  plano  :  f ''/"S"'^ 
B  A  k  ,  D  C  F  cfl-c  xqualcs.  Abfcuidantur  lm« 
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AB ,  CD ;  AE  ,*CF  xqaales ;  ^ucanturque  lincac 
BD,  AC,  EF,  BE.  DF. 

Dcmonftr.  Cum  linci  AB  ,  CD  fint  zqualcs, 
&  parallclx,  linc*  BD,  AC  ( j  j.  i. )  arqualcs 
erunt  &  parallclz.  Ita  parallclz  crunt  Hnca:  AC, 
EF  ;  &  ( per  5. )  linci  BD,  EF  parallebc  crunr,  & 
aaualcs ;  &  linea:  BE  ,  DF  cas  conncftcntcs  pa- 
raflclx  crunt,&  xqualcs.  Intriangulis  vci6  BAE, 
DCF,  cum  latcra  AB  ,  CD ;  AE  ,  CF  ,  fada  fint 
xqiialia  ;  &  bafis  BE  ba/i  DF ;  ( ptr  S.  1.)  anguli 
BAE  ,  DCF  iqualcs  crunt. 

PROPOSITIO  XI; 
Prorflcma. 

'M  iat$m  pUnum  yftrptniicHUrem  iuctri  tjt 
fHna»  txtrti  iUnd  daio. 


Liber  X  t. 


^^{ptr  jo.  I. )  duc  paraJlelaraCF   hin.  j' 
cfl-ercaamadplanum  B  A  "^'-^' 

"fc  DP?'"  •       fint  pa- 

""cix,     DE  fic  rcaaad  plaiium  AR  •  Cv 

quc  ( /^rr  8. )  ad  idcm  refta  «Tt  '  ^ 

PROPOSITIO  XIU 

Thcorcma. 

rrrfli,^  pUnipunU.  duM  ptrpeniicul^,,  J 
Ti^n^»  txtrMiHudp,fi,e. 


Sit  plamnn  AB  .  ad  quod  ex  onnao  C  duccn- 
djcft  pcrpcndicularis.  Ducaturlnca  DE  utcrnn- 

CF  'ptT:j  npT''"  «^".^r  [P^"*-i-cm 
v-r.  rcr  h  ad  DE  duc  pcrpciid  cu  arem  FG  •  -xA 
3^™«  Cd«  ^.^LL,.  C  H ,  dico  6  h 

IKT.  iX,  K'f*'P'""''"'™'HiCFH 

KHC  rca[u ^  '^'f  i- ^-^"g»'- 
-gulosrcatc^^^^  ' 

«ft  pl^num  AB.       "  )    '''°'"™  P'^""^  q"»*! 


tar  ad  ,llud  dnx  pcrpcndia;brcs. 

Dcmonftr.  Sint  cnim  fi  ficri  potcft  due  pcr- 

cft^bf^llm^'"'''''»"^^^^^^^^ 

Ncquc  ctiam  cx  eodcm  punOo  G  ad  Ucm  pla- 
num  B  C  polKmt  duci  dux  pcrpendicularcs  S  iiit 
cmm  dua*  fi  ficri  potcft,  ncmpc  GF,  GH,  dufll 

FHG,  GFH  clFe  rc^os,  (  contrM  17.  i .  ) 

PROPOSITIO  XIV, 
Thcorema. 

PidHM  4d  qud  t^dtm  lineA  reHM  tftjuni  parMlltUl 


^ROPOSIT/O 

Pfoblcma. 


XII. 


f^-^^P^rpt^ndicul^,^ 
^'"'^-'ntntid^tum. 


Pc^dte  P-^"»  C  ducenda  fit  per- 

SimS^  A  •  ^^"^^'^q"^  pundo  D.  Ad  idcm 
^  ^  ducatur  pcrpcndiculari,  DE  (^rr  11  ) 


Sint  pTana  AB  ,  CD  .  fitquc  linca  E  F  rcdfci  a</ 
(itrumquc  ;  dico  ptana  AB,  CD  clFc  parallcla.Du- 
catur  linca  G  H  linca:  E  F  parallcla  ( ptr  j  o.  1.  ) 
junganturq«ic  lincx  G  E  ,  H  F. 

Dcmonftr.  qiiia  linex  CH,  EF  fijnt  prallclx, 
5f  EF  ad  plana  A  B  ,  C  D  ncia  cft  ( pcr  i. )  linca 
G  H  -id  utriimquc  rcila  erit :  igirut  ( per  ri>/j.  ) 
anguli  FEG  ,  HGE  ,  GHF,  EFH  u€t\  funt ,  & 
( per  18.  I. )  lincz  GE  ,  HF,  funt  parallcla: ;  igi- 
tur  GEFH  cft  Liar.iIlt!ogr.mimum,  in  quo  (^rr 
j4. )  latcra  oppohta  GH  &  EF  funt  xqualia ,  igW' 
tur  ctiam  in  G  &  H  ,  plaiu  xcjunlitcr  diftanr ;  it;i 
oftcnd.iin  in  quocumquc  alio  loco  xqualiicr  difta-' 
rc  ;  igitur  funt  parallcla. 


PROPC^ 
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PROPOSITIO 
Theorema» 


XV. 


Si  in*  reHi  cccHntt,  ,  fnt  ptralUU  duMbfU  fi  tM- 
ttriitbiu  ytttn  tn  tedtm  fUnt  •,  plMiaptr 
ipfm  duaa  ,  fnni  parsiUU, 


'II 


-7 


B 


Reft*  AB.  AC  rtrtt  parallel*  rcdis  DE  ,  D  F 
in  alio  pLino  cxiftcntibtis  \  dico  plana  AL,  DI  p« 
AB,  AC  \  Sc  pcr  DE,  DF  duda.circ  parallcla.  Ex 
pun<ao  A  dacmiT[ptr  11.  linca  A  H  reftaad 
planum  DI ,  &  pcr  pundum  H  ( p'r  jo.  1. )  du- 
cannir  lincx  HI ,  HK  parallclx  Imcis  D  E  ,  D  F. 
quz  (  ptr  t).  )  parallclx  ctiam  erunt  1  lincis 
AB,  AC. 

Dcmonftr.  Qjia  linci  A  C  ,  H  I  fimt  parallc- 
\x  ,{ptr  1$.  i. )  anguli  A  H  1 ,  HAC  ftint  duo- 
bus  Tcftis  xaiiales  ;  fcJ  AHI  reftus  eft  (  cum  It- 
nca  A  H  ,  lit  rcfta  ad  planum  D  G  ;  )  igitur 
H  AC  rcdus  cft,  Ita  oftcndctur  rcdus  cfTcan- 
giiius  H  A  B  ,  quare  (ptr^)  linea  AH  reda  eft 
ad  planutn  AL  ,  tgitur  rcda  cft  ad  utrumquc  fci- 
licct  ad  plana  AL ,  &  DI  :  unde  ( ptr  14. )  funt 
parallcla. 

PROPOSITIO  XVL 
Thcorcrax 

Si  duc  pUn*  pMTMUtla  todtm  plane  fictniur,  ctm' 
natnij  ftQionti  funi  pitrdlUU. 


PROPOSITIO  XVIL 
Thcorema. 

Vu*  luuM  ptrAlUlit  pUnis  prefcriionAlittr 
ftCMturi, 


Sint  lincx  AB  ,  CD  ,  quz  planis  parallclis  EF. 
GH .  IK  fccentur  in  punftis  A,  C,  L,  M,  N,  Oi 
dico  illas  proportionaliict  fccari ,  hoc  cft  ita  cfle 
AL  ad  LN  ftcui  CM  ad  MO  Ducaiur  linea  AO, 
fecans  planum  G  H  in  punfto  P.  Ducantur  itcra 
lincx  A  C  ,  N  O  ;  ftntquc  communes  fcdliones 
plani  ttianguli  ACO  ,  &  planorum  EF .  GH ,  li- 
nex  AC  ,  PM,  qui  (  ptr  16.  )  paralk  Ix  crunt. 
Parallclx  itcm  ctuntNO,  LP,  communcs  fcaio- 
nes  planorum  parallclorum  GH  .  I  K  ,  &  plani 
trianculi  AN  O.  .  « /-  i- 

Dcmonftr.  Qiiia  m  trtangolo  A  O  C  inca 
PM  eft  parallcla  latcri  AC  ,crit  ut  CM  ad  M  O 
ita  AP  ad  PO  (  ^«-4.6.)  Paritcr  m  triangulo 
ANO  crit  AL  ad  LN  ficut  AP  ad  PO;  .eitur  eft 
ut  CM  ad  MO  ,  ita  AL  ad  LN  ,  quod  oftcndcn- 
dum  crar. 

PROPOSITIO  XVIU. 
Thcorcma. 

Si  lints  ftt  Md  pUnum  rta*,  omnidpUnuptr 
tpfam  duila  ud  idem  pUnum  rt£lAfunl. 


Sintduo  plana  paralle\a  AB ,  CD  ,  qux  fecen- 
tut  planoFG  i  dico  communcs  fcaiones  FE,  GH 
«ffc  parallcl  as. 

Dcinonftr.  Si  cnim  parallclx  non  funt.conve- 
^'am  in  pundo  1  ,  crgo  fi  plana  producantur , 
cumtotxlinei  (ptr  \.)  fmt  in  fuis  planis  ,con-  . 
▼cnieni  plana  in  punfto  1  :  ergo  parallcla  non 


Sit  linta  AB  rcda  ad  planum  CD ,  dicoomna 
plana  pcr  AB  duOa  ,  hoc  cft  in  quo  cxtftet  linet 
A  B ,  qualc  cft  AH,  clTc  tcdkum  ad  CD  i  hoc  elt , 
( ptr  def.^. )  Uncam  quamcitmquc  I H  p«rp<^":f^ 
cularan  ad  communcm  fcdkioncm  planoruro  CD 
&  F  l  .  cftc  rcdkam  ad  planum  C  D. 

Dcmonftr.  Ciim  linea  AB  fit  rcfla  .id  planum 
CD  (  ptr  dtf.i.)  angulus  A  B  G  rc^us  cft  :  & 
cum  Unea  1  H  fit  pcrpcndiaiUris  ad  Imcam  FG, 
angulus  I  H  B  rcdlus  crit :  igitur  (per  li.t.^h- 
ncx  AB,  I  H  funt  parallclx  ;  &  c"m  AB  fit  redU 
ad  planum  C  D .  Uuca  I H  ( /»«•  8. )  "dcm  plmo 
Kiki  erit. 

PROPO 
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Liber  XI. 


PROPOSITIO  XIX. 
Theocemi. 

5i  dMo  pUnM  ft  invictm  ftCMti*,  eiitm  fini  4id  rt- 
tlos  Mnj^ults  i  nmmuus  tmim  ftUie  tidtm  p/m. 
«9  rtdt  trir. 


qmbi.s  latus  A  C  commune  cft .  &  Jatus  A  D 
BAE  BAD.  cfunt  B  A  E.  E  A  C  n.nul  tu  totus 


PROPOSITIO 
Theofema. 


XXI. 


X)mnts  MgHli  compfsntntes  Mnj^sUHm  foUdtim 
Bcrtsfuni  4  rrfli/. 


Sint  plana  AB,  CD  cidcm  plano  EF,  ad  rcdds 
an^ilos.dicocommunem  eorum  fcdioncm  C  H> 
cflc  rcdani  cidcm  plano  E  F. 

Dcmonftr.  Si  cnim  hoc  non  fit  ita.  Ducatur 
in  plano  A  B  pcr  punftum  G  perpcndicularis  ad 
co:nmunem  fedioncm  I  B ;  fitquc  K  G,  &  in  pla- 
noCD,  lincaGL  perpcndicularis  ad  commu- 
hcm  fcaioncm  G  D.  Qiix  fi  non  coincidant  cum 
Jiiicj  H  L  ,  dua:  K  G ,  G  L  pcrpcndiailarcs  ad 
tommuncs  icdiones  planonim  fuorum  redlorum 
ad  pkmim  E  F  ,  (ptr  def^.)  iWx  ad  planum  E  F 
te£kx  lunt.  Igitur  ad  idem  pundlum  G  duar  per- 
pendicularcs  aid  idcm  pianum  duccrentur  ,  (con- 
»•4  1).)  iginir  illx  pcrpcndicularcs  coincident 
tumlincaGH  :  quz  propterca  pcrpcndicularis 
«tit  ad  planum  E  F. 

PROPOSITIO  XX. 
Theorema. 

kx  iribut  tnfulis  fUnis  filidum  AntnUm  compo- 
tifnubm,  du»  ^Htliitt  rtUifuofunt  majorts: 


^it  angulus  folidus  A  compofitus  ex  qnotlibct 
angulis  planis ,  dico  illos  ucs  D  AC.C  A  B .  B  Ad 
roiijorcs  efic  4  rcdis.Si  componatur  cx  tnbus  fiac 
tnangulum  D  C  B. 

Dcmonftr.  In  punftis  B  ,  C  ,  D  fiont  angufl 
lolidi  quornm  duo  rcliqiio  fint  majorcs  ,  ut  in 
B,  anguli  ABD,  ABC  tcliqno  D  B  C  f.mt  majo- 
res  (ptr  10.)  fcd  omnes  angiili  trianguli  D  B  C 
xqiiivalcnt  duobus  redis  (;>rr  ,,.,.)  jgjrm.  ^ 
anguli  ACD,  ADC,  ACB,  ABC.  ABD,  ADB  ; 
majorcsfunt  duobus  icftis  :  fcJ  omncs  anguli 
trium  triangulotum  ADC,  ACB  ,  ABD  xquiva- 
lent  prxcisc  fcx  rcftis  ,  cx  quibiis  fi  aufcras  an- 
gulosACD,  ADC,  ACB.  ABC.  ABD,ADB 
majorcs  duobus  rcAis.  Rcftabunt  rchqui  com- 
poncntcs  angulum  A  minorcs  4  rcftis. 

Idcm  oftcndcrctur  licet  plurcs  quim  ttcs  an- 
guli  componcrent  angulum  A. 

P  R  O  P  O  S.   XXU.  Sc  XXIIL 

Rclinqu.inrur. 
i>ROPOSITIO  XXIV. 
Thcorcma. 

Sifelidnm  pdrMllilis  pUnis  cemintaiur  ;  advirfk 
pUna  funt  paralUlBgrdmmd  fimtlia, 
sifKalta. 


con/Hr .  '"g"':  PJ^i  B  A  C  3  B  A  D  .  D  A  C. 
Ts  B Tr"J'"S'^'"'"  ^°'"'"™  A  ,  fitquc  maxi. 
Fiar  ,n    r         «•'■quos  duos  illo  cffc  majorcs. 

angulus  B  A  E  xqualis  angulo  B  A  D ,  &  li- 
£EC.  BD^^Jc"  ""^'  AD  ,  ducanturque  linc. 

Denwnftr.  In  triangnlis  B  A  D,  B  A  E  ,  larus 
Z,       ^«"imunc  ,  latus  A  D  xqualc  latcri  A  E, 
'{'gulus  B  A  E  .mgnlo  D  A  D  fiKfh.s  cft  xqua- 
» J  igitur  ( per  4.  , .)  bafcs  B  D  ,  B  E  fiint  xqua- 
^p,  "'•■'"Rulo  B  D  C  (;,rr  10.  i.)  latera  B  D, 
D        ^  ^        majora  :  quarc  fi  aufer.i$  li. 
""s  B  D,  B  E  xqualcs .  rcftabit  lincaD  C  major 
"^ea  E  C.  quatc  in  irianguUs  B  A  C ,  E  A  C  ,  in 


Sit  folidum  A  H  parallclis  planis  contcntmn  ; 
dico  advcrfa  plana  cflc  patallclogramma ,  fimilia 
&  xqualia. 

f  f  Demonftr; 
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Demonftr.  Qiiia  eiiiin  plma  BG  ,  CE  plano 
AC  fecaninr ,  fcilioncs  AB  ,  C  F.  (per  i6.)  funt 

furalcllz.  Paritcr  quia  par.illcla  plan.-i  A  E,  DH 
ccantur  plano  A  C,  fcft-oncs  B  C  ,  A  F  funt  pa- 
rallclx  :  quarc  DaralUlogr.imm"m  cft  A  C.  Ita 
oftcndcs  D  E  cflc  p.uallclograinmiJm ;  angnli  au- 
trm  oftcnduntiir  zqiialcs  in  opp«.firis  ut  in  C  E, 
B  G  cum  enim  A  B  ;  B  D «  mic  parallclx  lineif 
C  F ,  C  H  angnli  A  B  D  ,  F  C  H  (/><t  lo.)  funt 
rquules  •,  Oftendcntur  ctiam  latcr.i  oppofitorum 
plinorum  BG  ,  CE  xqnalta  :  nam  AB  cft  zquale 
latfri  C  F,q  "ii  A  C  eft  parallclogrammum  pari- 
tcr  CF  ifli  CH ,  &  ita  dc  aliis.  Igitur  funt  fimi- 
lia  &:  zqiiaha. 


PROPOSITIO 
Thcoretna. 


XXV. 


Si  filUbim  ^MTdlltltf  ipiJiMm  ftcttur  vltn»  pdral- 
/(/•  pUniJ  tppefiiu  {  trii  fMtnmameditm  bAju 
4i  kdfin  itM  fitidum  dd  filidum. 


B 


\ 

[) 

\ 

I 

G 

F 

\ 

\ 

\\ 

1  c 


Sit  folidutn  AB,  quod  rccenir  planoC  D ,  pa- 
rallclo  planis  oppofitis  DE,  AF  ;  dico  ita  cflc,  fo- 
lidum  AG  ad  folidum  G  E  ficut  bafis  C  F  ad  ba- 
fin  C  B. 

Dcinonftr.  Sit  cnim  bafcos  C  D,quzcum<iue 
pars  C I  vcibi  gratia  quaria ;  pcr  qu.im  fi  intclli- 
gcretur  duci  planum  parallclum  pl.Tno  CD,  ficrct 
paralltlcpidcdum  quod  cftct  quarta  pars  folidi 
G  E ,  nam  fupra  rcliquas  |)artc$  bafis  tria  aUa 
«qualia  folida  conftirui  pollcnt  zquahbus  fcilicct 
planis  &  fimilibus  conftantia.  bi  autan  parallc- 
«>RT.immum  C  1  quod  cft  quarta  pars  b.ifcos  CD, 
quiiiqnics  invcniatur  in  bifi  CF  i  in  folido  A  G  , 
quinquc  folida  invcnircnnir  zqtialia  (ptr  def.io.) 
lohdo ,  quod  fupra  C  l  conftitui  pollct ,  &  quod 
oftcndimus  t(rc  q.iartnm  partcm  fuIidiGE.  Ha- 
««rent  cni-n  fimilia  ,  &  xqualia  plana  ,  ac  illud, 
S|iod  autem  dc  quaria  pattc  diximus  dc  aliis 
'"Wtibus  aliquotis  oftcndi  potcft  ,  quare 
cs  b^j^j  p  Q  co„tinj.t  quamcumque  partcm 
a»quoram  b.ir„  CB  :  quotics  folidum  A  G  ,  con- 
»«nct  Innilcm  partcm  aliquotam  foUdi  GE,  igitut 


(ptr  def.f.  j.)  crit  ut  bafis  F  C  ad  bafin  C  B  iia 
(oUdum  AG  ad  folidum  G  F. 

ggfiiBB8gfi8686Bgfi963.CB6BS8.fiBB8B8.BWBg8Wg 
P  R.  O  P  O  S.  XXVI.  &  XXVII. 

Rclinquantur. 

PROPOSITIO  xxviir. 

Thcorema. 

PtndltUpiptdum  ficMtwr  biftridm  pUn»  ptr  did- 

mttroi  ttdvtrferitm  pUnnrMm  dMQ». 


Sir  parallclcpidcdum  A  B,  in  qiio  fint  oppolita 
plana  AC,  BD  quorum  diaiiKtri  fint  E  F,  G  H. 
Dico  planum  per  EF ,  GH  du£hun  dividcrc  foli- 
dum  A  B,  bifiii-un. 

Demonftr.  Cum  DG  fit  par.illtlogramniuro  li- 
ncz  A  D  ,  G  E  ,  erunt  p.iiallf  !x  &  (ptr  j^.  i.) 
zqualcs.  Poritcr  F  H  ,  &  A  D  funt  paraUcIz,  Sc 
zqualcs.  IgiturGE.FH  zqualcs  &  parallcUj 
uni  terriz  ,  zqualcs  funr ,  S<  (p*rt).)  parallcle 
funt :  quarc  lincz  EF,  &  E  H  (/J/r  j  }.  i.)  &  pa- 
rallclx  funt,  8C  equalcs.  Eft  igimt  EH  parallclo- 
grammum.  Sccantui  autcjn  parallclogramma  DB, 
AC  zqualia  (per  14.  i.)  m  triangula  zqualia : 
igitur  fiunt  duo  prifmau  B  H  E  ,  AFG  conftaii- 
tia  triangulis  zqualibus  ,  &  par.iUclogrammis 
zqualibus.utpotc  oppofitis :  igitiu  prifmata  (ptr 
dtf.  10.)  funtzqualu. 

68  BBC8gBCBroD88B»Cg(gSgSB.lgC«BaB.88aBaWI 
PROPOSITIO  XXIX. 
Thcorema. 

PMrallelepiptda  fMptr  tandem  hafin  conilituta,  & 
in  eadtm  aliiiMdint  ^uorMm  irfjlintei  in  njdtm 
liniit  cillieantMr  funt  ajHalia. 


B 

|M 


C     H  I 


Supcr  bnfi  AB  fint  conftituta  duo  parallelepi- 
peda  ABCD,  ADEF ,  in  cidcm  altitudinc :  (id  cft 
intcr  duo  plana  par.illcla  A  B  ,  DE )  &  Ui>c«  '"»- 
ftcntcs  utriufquc  ncmpe  BC,  BE  fint  in  cadcm  U- 
nca  lE  ,  dico  folida  ABCD,  ABEFellc  arq^fUa. 

Dcnwnftr.  ParaUclogramma  GBEH  ,  GBCI 


Digitlzed  iJy  G* 
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( ptr  5j.  I. )  funt  squaliaiginir  fi  ab  iis  aufcraj, 
rrapcziumG  B  C  H  ,  rcftabunt  triangula  BCE  * 
H  G  I  acqualia;  ici  zqualia  erum  ttiangula  DAF 
KLM :  item  xqualia  funt  (  pn  )6.  i. )  parallclo- 
gramma  CM ,  IF  :  xqualiactiam  funt  (  ptr  ) 
parallclogramma  GF,  BM,  item  DG,  KB  :  quare 
prifimta  BMC,  GFI,  contenta  «qualibus  planij 
&  iqualibus  angulis  ut  patet  zqualia  fuiu  ( 
dtf.  lo.)  quibtis  fi  ajdas  communc  ABKH  ,  fiunt 
parallelcpipcda  ABCD  ,  ABEF  zqualia. 

B«eB69»S993»633d96B£!9Bnaona86Bl&S993 

PROPOSITIO  XXX. 

Thcorcma. 

PMralleUpiptd^  fuptr  taittn  bAft  ,  i„ 
alntHitnt ,  licti  totHm  infifientti  non  ftnt  in 
ttfdtm  lintu  -.funt  tj^atiM. 
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ABCr  Jipn^  fint  conft  t^Ka  parallclcpipcda 

parallcla  A  B  .  F  E  ;  &  infiftcntcs  BC.  BF. 
"on  fintm  cadcm  linci  conftitutx  ;  dico  adhuc 
Solr?' J';^'""'"-        J^G.  HD.  doncc 

rJTRNr^^'«N.RO.fi.pa;ali^^^^^ 
P«  S£f  J'S'''P'^''^^  ABCR.  ABNI .  fu- 

ARNI  ABFD  f  P^^ildcpipcda 
«3«-S;fFK  .  BF.  funt  in  ci- 

c'Cfuntzq.^:,''i;f,^'£:-""-ftcndxquaIia 

^'^OPOSITIO  XXXI. 
TijCQrcnu. 

"  ai..„,d,ne  f„„,  ^jj,,,, 

^^^^^QDtv'^^^'^  AK  ,  BD  ,  qux  fint  fupra 
cft  l»'ica  r  r"      '     '"  ^*'^'^"'  alticudinc  G. 
'^^•'■oppo  ''''^r'''-^"'ip'^"o  CD  ad 

''•co  illa  cfTc    '  V""  '  1*'""°  ^  oppofitum. 

?  F .  fiarqtZlll  "'l"^''^  '"'^^ 

''•"ilc  narn  I  j        ^'^"'"""^  *  L  .  xqu..lc  S< 

•'-^crDFf  Mr  '  ''^"'^"^  P-ducantur 

'Jifin  H  1  h!k  '     / .  ^"^''-^ '  «^"'"  candcm 


Suu  aurcm  primi  Imcx  infiftcntcs  C  B    F  V 
Fipcnd)a.larcs  ad  pl.ma  CD  F  n  i 
cnint  linr^  t-  >  q"x  xqua  cs 

'  nrn^  '  """"  ^'"t"^'"«  mctimur  pc/  t>cr- 

KM  of  I  ''"'"'S-'"^  P-allelcpipcrB^S 
fin.  1'  nn^  '  ^"°*""'  '"fi'^^n«s  cum  xqualcs 
fl"^'  CB  .  &  cidcm  p..rallclx  „t  patet  ?x  pa! 

^Sr^G^'""^^  HabcUmt^ltitud^; 

J.cbafisClLdbafiHM^Ua'^^^^^^^^^ 

fi..  HM.,ta  foI,dum  OS  ad  folidum  HT  ,  fed 
bafcsCD,  HN.cumfimqualcs)prr7  ) 
c.imdem  rationcmhabcnt  ad  bafin  HM  :  creo 
fohda  BD  OS  .  candcm  racioncm  habcnt  .id  £ 
l'd.'.n  HT  ,  quarc  (per  9.,. )  fi,nt  ^^qualia  ;  fcd 
OS  (/'«', o.)  cftxqualc  fohdoLS  ;  igiturfolida 
xquliha  fi'»ilc&xqualc,  &  B  D  funt 

Si  vcro  lincx  infiftcntcs  non  dTtnt  nerpcndi- 
culares:  .ntclligantur  fupra  utr.,mquc  bafin  duo 
alia  parallclcp.pcda  ,  quorum  infirtcucs  fint  pcr- 
PcndicuLics ,  quz  ci  unt  xqualcs  alritudini  C  • 
illa  autcn  p.irallclcpipcda  quorum  infiftcntcsfiml 
pcrpcndicularcs  ,funt  zquales  intcr  fc  ( pn- pric- 
rtw  pMitm  (jHjm  )  &  quodlibct  ( per  jo.)  xqualc 
cft  illi  quod  fupra  fuani  bafin  dcfcribimr,  Sc  in  ci- 
dcm  ahifudinc  .  qualia  funt  AK,  BD  :  igitur  pa- 
rallclcpipcda  A  K ,  B  D  funt  zqualia, 

pROPosiTio  xxxn, 

Theorema, 

PjruHtltpipttla  fn  tAtitm  altirudint  tonfiituiA  ft 
Ijubtnt  ut  bdfis, 

Si.it  parallclepipcda  AB  .  CD,  cjufdcm  alti- 
mJinis  ;  dico  ita  clfc  A  B  ad  C  D  .  ficut  bafis 
AB  ad  bafin  CF.  Fiat  ( 45.  i.  fupra  lincam 
FG  ,  parallclogr.iinmum  Fl.  aqualc  parallclo- 
grammo  AB  h^bcns  angulum  F  G  I  xqualctn 
angulo  HCG  ,  ita  ut  Imcz  Gl ,  FK  jaccanc  in 
tlircc^um  cum  lincis  C  G  ,  H  F  ;  pctficiaturque 
parallclepipcdiim  CL  ,  folida  CD,  GL  hnbcbunc 
camdcm  altitudii.cm  quia  con-i|X}nunt  unum  ro- 
laleiblidum  ;  fLd  CD  fupponitiir  habcrecandcra 
F  f   ij  altitucU 
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altiroaincm  ciim  AB 
bibcnt  altitudincm. 

fi 


Elementorum  Euclidis. 

.  •  ri  i<^AB  caiidcm  habct  ut  AE  ad  EF  ,  igitut  folidutn ad  GD  fe 
,g,tur  GL  .  &  Ab  caudcm     ^^^^     ^  £  ^d  EF.  quarc  funt  4.  paraUclep.pcda 


D 


\ 

\ 

\ 

K  _  
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H 
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Dcmonftr.  Parallclrpiped»  AB.GLcjufdcm 
altitudinis  fupcr  xqualibuj  badbus  AE.  <f\if"^ 
, .. )  funt  «qualia ,  fcd  C  D  ad  G  L  H:  habct  ut 
bafis  C  F  .  ad  bafin  G  K  .  ai.t  ad  f  ^q";»^") 
A  E  ;  igitur  C  D  ad  AB  fc  habct.  ut  bafis  CF  ad 
bafin  AE. 


PROPOSITIO  XXXIII. 
Thcorcmx 

SimHiM  fdrdiltlfpiptd^i  Junt  in  triplunu  rMitni 
iMttmm  homologorum. 


AB,  EL.  EK.,  CD  continuc  propoiiiojulia  in  ra- 
tionc  latcris  A  E  ad  latus  EF,quarc(pr  i  i.dtf.^.) 
>\B  ad  C  D  crit  iu  triplicai»  lationc  latctis  AB 
ad  E  F. 

COROLL  ARIUM. 

Si  4.  lincx  continuc  proportionalcs  fueriDtut 
cft  ptima  ad  quartam  ,  ita  crit  parallclcpipcdum 
fupra  primam  ,  ad  par.-illclcpipedum  fimilc  fupra 
fccundam  dcfcriptum.Exquo  vidcs  quodproble- 
ma  celcbrc  duplicationis  cubi ,  folam  diniculta- 
tcra  habcat  ,  in  invcntionc  duarum  mcdiarum 
proportionaiium  inicr  duasdatas  lineas. 

BBSS^SSSaSS  BBSBOSS-SSSSSr.Ba  ^SBSBSBSBSm 
PROPOSITIO  XXXIV. 
Thcorcma. 

t/£qudliHm  par*IUltpipedoritn  btftt  (jr  Mltirndi- 
nts  rtciprocaniur  ,  cr  '<*  ^torum  b^fts,  (j"  4//1- 
tuiints  rtciprocantur  funt  t^uAliA. 

Priroi  ,  quidcm  G  zqualium  parallclcpipedo. 
rum  b.>fcs  hmt  xquales  ,  neccflarii  altitudincs 
funt  xqualcs :  quarc  cvidcns  cft  reciprocatio. 

Sint  duo  parallclcpipcda  xqualia  AB  ,  CDj 
fJntquc  prim6  lincx  infillcntcs  EB,  FD  pctpciidi- 
cularcs  ad  baics  ,  cruntquc  propterca  vcra  altitu- 
do  folidorum,  dico  ita  clfc  bafin  AE  ad  bafin  CF, 
ut  altitiido  DF  ad  altitudinem  BE.Abfcmdatut  cx 
aliitudine  FC  altitudo  FG  xquahs  altimdini  BE, 
intclligaturquc  pcr  G  duaum  planuro  GH  .  pla- 
no  CF  paraliclum. 


D 
G 


Sint  parallclcpipcda  A  B  ,  CF  fimilia ,  hoc  cft 
fuigula  plana  unius  fini  fimilia  fingulis  planis  al- 
tcrius.ad  quod  icquiritut  piimo,  ut  omncs  anguli 
fint  iqualcs  :  undc  coUocari  pollunt  paraUtlcpi- 
pcdaut  AE  ,  GE.HE.Lincx  unius  jaccant  in  di- 
rcaura  cum  lincis  altciius.  Sccundo  ui  ita  fit  AE, 
ad  E  H  ficut  F  E  ad  E  I  ,  &  pcrmutando  ita 
fit  A  E  ad  E  F  ficut  H  E  ad  E  I,  &:  ita  ctiam  fit 
GE  ad  EC  fictit  AE  ad  EF  ;  dico  igitiir  AB  ad 
C  D  effc  in  triplicata  rationc  illius  qux  cft  l.itc- 
ris  AE  ,  ad  laius  horoologum  E  F  :  hoc  cft  fi  pcr- 
ficiantur  paiallclepipcda  EL  .  EK  ,  oftcndam  cflc 
4.quantitaics  continuc  proportionalcs  in  propor- 
tionc  AE  ad  EF  i  quarura  A  B  fit  ptima ,  &  C  D 
quana. 

Denwnftr.  QuU  patailclepipcda  AB .  AL,  funt 
'jufdcm  altitudinis,  funt  intcr  fc  ,  ut  bafis  A  H, 
ad  bafin  E  M  ,  (  prr  j  i.  )  fed  bafis  A  H  ad  bafin 
E  M  fc  habet  (  per  1.6.)  ut  A  E  .nd  EF  ,  igitut 
AB  ad  EL  ,  fc  habct  ut  Unea  AE  ad  EF.  Paritct 
folidum  £L  ad  folidumEK  ,  eft  ut  b.-.fis  HF  ad 
Ep,fcu(peri.6.)  utHEad  El;id  cft  ut  AE 
^Jr  \  ^R''"'  E  L  ad  E  K  fc  habct  nt  B  E  ad 
l  r'  E  K  ad  C  F  fc  hab«  ut  b.ifi,  GF.  ad 

Warin  E  N  ,  hoc  cft  ui  linca  GE  ad  EC  .  qnx  fc 


B 


E 


Dcmonftr.  C^.ia  paraUclcpipeda  AB,  CG,  funf 
cjufdcm  altitudinis,  crit(/>rr}i.  )  AB  .id  CC, 
i.t  bafis  AE  ad  bafin  C  F  i  fcd  ut  AB  ad  CG, 
ita  fc  habet  (  prr  y.y. )  CD  iUi  xqualc  ad  CG  , 
igitur  »t  bafis  A  E  ad  bafin  C  F  ,  iia  CD  ad 
C  G  i  fcd  quia  C  D  fccatur  phno  H  G,  P^"!- 
lclo oprofitis  :  crit  (  pmj, )  DH  .id  C  G  ,  ut 
bafis  D  K  :  ad  b.ifin  FK  .  fcd  ut  DK  ad  FK  ita 
(  ptr^.  6.)  DG  ad  G  F.  igitur  crit  ut  DH  ad 
CG  ita  DG  .id  GF,  &  componendo  (  ptr  18.  ' 
crit  nt  DC  ad  CG,  hoc  eft  ut  AB  ad  CG  i  »ta  U«- 
ad  GF,  .lut  .id  EB  illi  xqualcm  :  crgo,  crit  ut  balis 
A  E  ad  b,ifin  C  F.  ita  altitudo  DF  ad  alatudt- 

ncm  B  E.  .      u  r 

Si  vcr6  fint  in  cadcm  conftniaione  balcs , « 
alritudincs  .cciptocx,  dico  parallclcp.peda  AM. 
C  D  cfll-  xqualia ;  ann  cnim  ita  fc  hAbcat  A  u 
ad  C  G  ,  fiiut  bafis  AE  ad  CF  .  "t  ^^^^^J'''' 
.id  b.iHn  ,  rcciproccita  f''f°J  ^J^ 
.1UC  ad  F  G  .  qu.irc  ita  crit  AB  ad  CG ,  ficut  a.  . 
tudo FD  ad  GF  ,  fcd  ut  FD  ad  FG  .  ua  (/"7^'  ' 
DK  ad  FK .  &  ut  DK  ad  FK  ,  ita  ( ptr  1  ^ )  H  H 
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aJ  C  G,  igimr  ita  erit  AB  ad  C  G ,  ficut  CD  ad 
CG  ;  qiiarc  (per  9,5.)  AB,  CDfuin  iqualia. 

Qiicxl  n  fupra  bjfcs  A  E  ,  CF  intclligcrcntur 
d.u)  purallclcpipcda  arqiulia  cjufdcm  altitudinis 
cum  aB  ,  CD  quorum  infidrnccs  non  cfllnf  pcr- 
pcndlailatcs  j  illa  clfcnt  I prr  jo.)  xqualia  toli, 
dis  A  B ,  C  D :  quarc  ficut  hxc  zquaLa ,  iu  illa 
xqualia  clfcnr ;  crgo  bolcs  folidorum  A  B  &  C  D 
quz  fuiit  communcs  aliis  folidis  rcciprocancur 
cum  airiradinibus  qux  funcciiam  coramuncs,  igi- 
tur  parallclcpipcda  xqualia  tcciptocas  habcnr  ba-     v-  aa  u  •  ieit  r 
fcs  &  altitudines ,  Sc  c  convcrfo  fi  rcciprocantur     plicaii  rationell 
bafts&aititudinesarqualia  funt  parallclcpidcda 


Liber  XI 

B  SitAadB,utCadD.d.co  fi 
-  J  ?  «  ^^^"cnbanrur  priic- 
D    l^P'pcda  fimilia  .  iccm  fupfr  c  L 


PROPOSITIO  XXXV. 
Rclmquatur  ut  inutilis  fcquenti. 
PROPO.SITIO  XXXVL 

Si  trtt  tintt  tiniiHMi  proportioHAlet  frtrint ,  4fuoi 
*x  fs  fit  p4rMtp,ptdHm ,  MfHMlt  tflp^rnHeU- 
fptdoftao  a  mtdt^,  cJ-  d^uidneulo  prtori. 


/  *^  »i'us,qua:  cftUncx  "c^jT'^'*  ^^' 

in  triplicati 


ctum  i„  t,ip,i,^j,  ^^^^^^^^        ,  qux  c(V  1- 
ad  lincam  D  :  ioitur  nr  0.1^4      1        ""ci  C 
i"  folidum  C  affdi^um  D    ™  ^  ^ 
Econtra  fifoIiJiiniAadfolidumR   r,  f 


Smt  trcs  linc*  A,  B,C,  continu^  proportiona- 
«  firquc  patallelcpipcdum  D  E  cx  iis  fadlum 

'«"cx  B  ;  &  F  G  .pf.  C.  Sic  ctiam  aliud  parallc 
"K,KL,  LI  finr  zqua. 
cflc^ujia  '         ''q^i^-ig^'!^""  pnori.dicoilla 

fun^'"°"'^'-  P=»""clogr.imma  DG  .  HL  ; 
r^pponjjntur  xquiangula  ,  &'dF  cft  xquaiis  ipfi 

DF  ad  KH  '^'^  ^  »  K  &  KL  mcdix  B  :  crit  ut 
habcant,  ( ,  V^^J  ^  i         """"  "''P'*^' 

in  G  ant  1  ^  ^  ^  '^'"^  "J"^"  ^ «  L>ncrctur 
G  E  fiS.  ^'^^^""cnt ,  Sc<joia  tam  L  I  qnim 

S  p4"rr        ^  '  "  intclHgatur  dc- 

XuS-'"^'  ''^P^^"'""  bafium;  harc  crit 

i^RoposiTio  xxxvn. 


•  ■        ^  , — ^  »  oico  ica  cile 
lujcam  B,  /rcut  linca  C  ad  lineam  D   n..,  r  a 
ad  IincamB(,.3,.)  eft  in  fXHpli^^a rar" 
^Uius^uxcft  folidi  A  ad  B.autfolidTc  Vd  r 
P  'n"         ^  ^«  cciam  in  ur.' 

tur  ita  cft  A  ad  B  ut  C  ad  D.  P 

PROPOSITIO  XXXVIIl. 
Thcorcraa. 

btc  m  communtm  fentoatm  c*der. 


-5  B 


Si 


Thcorcma. 

5,-      A     *  "•■^  defcrtpiM  propBriionaliA  erunt. 
dercrtol  ^*"'*"'''/"/"'''»  /""'/m  /«/"'4  4.  /,^^4» 
'  /'^J""prop»rtienaliM  ,  ilU propornontdts 


Plana  A  B ,  AC  fint  ad  inviccm  re&A  j  rffco  fi 
cx  pnnfto  D  plani  A  B  ducatur  pcrpcndicularis 
ad  planum  AC.illam  cadcrc  in  communcm  fedio- 
ncm  A  E.  Ducarur  in  plano  A  B  cx  pundlo  D  pcr- 
pcndicularis  ad  lineain  AE,  fitquc  DF. 

Dcmonftr.  Linca  DF  pcrpendiciilaris  ad  com- 
muncin  fcdioncm  cum  plana  fint  rcfta  ad  invi- 
ccm  {perA.def)  rcdacft  ad  planum  AC,dux  au- 
tem  cx  pundh>  D  duci  non  polTunt  pcrpcndicula- 
res  ad  planum  AC,  {per  i  j.)  igitur  nul^  alta  duci 
portft  nifi  Iwcc  qux  in  comrauncra  fcdioncm  cadir. 

PROPOSITIO  XXXIX. 

Rclinquatur. 

PROPOSITIO  XL. 
Thcotema. 

5i  feerint  duo  prifmMt»  rridnftiUrid  4fuJit  atii- 
tudinis  ,  tfuerum  unum  hafin  parnlleltgrumm/im 
duplam  hahe^i  b.tfis  ,%litrius  triAngtilArit  ,prif- 
tHAtA  truni  djituiid. 

F  f  Sint 
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Elementomm  Euclidis 


ta  A  B,  CP.  (p""  funtmedix  partcs  par.il!f- 
lcpipedorum  :  igitur  priflnau  A  B  ,  C  D  fiuit 


COROLLARIUM. 


Sint  prifmata  A  B  ,  CD  iriangularia ,  qiiorum 
AB  habcat  bafin  A  E  parallclogrammam,  duplam 
bafis  C  F  G  triangularis,  fint  autcm  xqualis  alti- 
tuJinis  ,  dico  iila  circ  iqiialia  ,  intclliganturpcr- 
fe^clTc  paralklcpidcda  AH,  G  I. 

Demonftr.  Cum  bafis  A  E  ,  fit  dupla  trianguh 
CF  G.  &  paralIclogr.tmmum  G  K  ,  fic  ctiam  du- 

tlum  c)ufdem  (prr^^.  i  )  xqualiacrunr  paralk- 
igramma  AE,GK,quiavcr6  parallclcpipcda  AH, 
Cb  baffs  AE  ,  GK  habent  xqualcs ,  &  altitudo 
eadem  cft  ;  (per  ji.)  xqualia  crunt ,  fcd  prifma- 


Ex  hac  propofitionc  facilc  probari  potcfl:  qiiod 
prifmata  quoruro  unum  planum  cx  parallclis  fu- 
mctur  pro  bafi  ,  fi  fint  cjufdcm  ahitudinis  fc  ha- 
bcbunt  ut  bafcs  ,  &  primo  quidcm  dc  triangnla- 
ribus  conftat ,  nam  vidcs  prifma  C  G  F  D  ,  clfc 
dimidium  parallclcpipcdi  candcm  altiludincm  ha- 
bcntis  ,  &  bafin  cjus  C  G  F  c(fe  dimidiam  par- 
tcm  bifis  parallclcpipcdi  :  crgo  fl  comparetnr 
atm  .-ilio  cjufdcm  altitudinis ,  ad  illud  ita  fc  ha- 
bcbit  ut  parallclcpipcda  ,  igitur  lixc  fc  halxbunt 
ut  bafcs  parallclcpipcdorum  ,  &  confequcntcr  ut 
hafcs  proprix.  Idcm  ctiam  probari  poierit  dc  prif> 
matibus :  quorum  bafcs  crunt  unum  cx  phnis  op- 
pofitis  polygonis  ,  quia  fciUcei  in  triangularia 
prifmata  rcfolvi  podunt. 


E  U  C  L  I  D  I  S 

ELEMENTO  R VM 

LIBER  DVODECIMVS- 


PROPOSITIO  L 
Thcorcma. 

PtlygtriA  fmilU  circulis  infcripu  fint  ml  ijMMdr*- 
14  diamttrormn. 


F  G  N  .  q"»  habcnt  angulos  M  &  N  iqualcs , 
itcm  angdos  ABM&FGN  in  fcmicirailo 
(per  j  I-  J.y)  teftos,  &  xqualcs,  xquiangula  funt. 
Idcoquc  crit  (ptr  6.  6.  ;  ut  A  B  ad  A  M  ita  G  F 
ad  GN  ;  &  pcrmuiando,  ut  AB  ad  G  F  ita  A  M 
ad  G  N  i  quarc  (ptr  ii.  6.)  crit  polygonum  fu- 
pcr  A  B  qualc  cft  A  B  C  D  E  ad  fimilc  polygo- 
num  F  G  H  K  L  dcfcriptum  fupcr  G  F  ;  ut  poly- 
gonum  fuper  A  M  ,  qu.ile  cft  cjus  quadratum 
ad  fimilc  quadtatum  dcfcripium  fupcr  F  N  , 
(ptr  11.6.) 

L  E  M  M  A. 

Sifit  ijuarjttiai  minor  circkU,  itfcrihi  poitrit  iiurd 
circulum  poligonum  ordinatum  mt*\M  i"* 

tjUATttilMtC. 


Sint  polygona  fimilia  citailis  infcripta 
ABCDE ,  FGHKL  ,  fintquc  diamerri  circulo- 
runi  AM,FN,dicoitacirc  polygonum  ABCDE 
ad  polygonuni  F  G  H  K  L  licut  quadratum  lincx 
A  M  ad  quadratum  lincx  F  N.  Ducantur  lincx 
AC,  BM.FH,  GN. 

Dcraonftratio.  Quoniam  polygona  f«nt  fimi-' 
"a.  crunt  {per  i.Atf.G)  anguli  B  &  G ,  xqiulcs  ; 
"uque  ut  A  B  ad  BC  :  ita  FG  ad  GH.  Qiiarc 
"unguU  A BC,  F  G H  ,  rfr  6.  G.)  xquiangula 
crunt  ifunj  ACB,&  FHG  xqualcs. 

sum  auictn  hi  anguli  xqualcs  aiigulis  M  ti  N, 
a     r  M  ji/v^r"*  ^*"'     cadcm  poctionc :  igitur 

nguu  M&N  funt  xqualcsiquatcttianguU  ABM, 


Sii  ma^nituJo  A  minor  ,  circuU  B  ,  dict 
circulHM  B  ,  pofe  defcnl»  pol^£»nunt  vrAi 


/Uco  intrit 
mstutn 
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mjMj  mMgnitttiini  A,  fit  mMgnitudo  G  ,  id  mHtd     nn    A      •  ^ 

y?-/fr<.r«r  ;  y?  vcro  fit  m,nui,  d,v,d*r,tHr  ^cms  CD,  culo  A  nnr?a           '"^gnmido  G ,  minor  cif- 

X>£.  £f .  f  C  fc,/.rM«  .n  «  .  /A'/..             J  nnn  l.trCn  'i'  "^'"7'^  ^'^"''"'^  ^  ur  q.udra- 

C//,  //£)  (^.,.         .fl*g<.««»,;          2j_  3j  3     '  ^  ad  quadratum  lincar  EF  :  Jiarc  A 

Imc  mMfUJ  non  tft  m4gn„ud,nt  A :  d,v,d^ntHr  hi.  dratum  CnTl  ^'^^'  >  qua- 

ftriMM  Mrcu,  otUgon, ,  ut  jUt  Dclyionum  fixdtcim  C o  r       l   '^"^'^^^^"'^  ^  ^  ^ 

/4/*ri,w, ;  c^yj ntnfufficii^Mtfolyf^cum  trigin-  di^mttroruJ' .  ^'"'"''^*'"  "» V'>-"«  r^/wM 

tMdHorumlMttrum&it4di,nc,f,f,rpunElumH;  rpctio  ^TruJ^V**    *i' '     f"»*'*' fitnr* 

ducMtur  ,4ngou  N  O,  producMnturfut  /atna  FC,  Llotorum  -ZcZ,^  '''''^'''^'''' 

inN  o-O.  ^^,  .S"^'""  •  cirf «/,  auttm  oFlinf,  funt  i„ 

fUMi  eflptH/^uam  iliim  d,m,d,um  ,  cum  fi,  dimi.  C          „  '^*"'- 

d,um  >,H4drMti  circumfcripti ,     tx  riliauo^id  tfl  toliZnH)-'  .  f'""^'  *^iem  tAtiont  eum 

i.frgmt..i.DHC,CL/,  FKL,  EID^XZ  ^Z^o^^  i  rr^t''^"^^ 

fluffUAm  dimidium  ;  fclicet  triAntuU  D  H  C  /f,-             ,     .  ^'^^  f-od  fl  fimUtt 

CLF,  FKL,  EID  (« J  tr,.n,ulum^DHC  "fldC  '""/"^  '''^"'>'-'  ^  --/"t 

n^^d,umf^.litlogr,,nm,CD6N,^uodm.  Jtfl  fiTirZttf^r/"  '^'""''"'fi^hZ 

figmtmo  DHC.  Igttur  ir.antulum  DHC  tR  mi  ^7           ^  firvtn,  :  t„4m 

i,m,i,o  ftgmtnti  DHc\  &  rt.  ditiZs  {T^ccXZZ' 

m^ngulu)  ,g,tur  .ufirtur  flufyu.m  dimidiut^Z  fir^^" ^^^J^'""  7'-  f 

^fx/.  Et  fMTitcr  dnmfitpolyf^ommfixdtcim  U-  it>  Hm  d  'J  ^  circmlum ,  ut  in 

tirHm,4ufirturplufyuAm  d,rn,d,um  rtli.ui ;     iu  drTor  Jll       '  <f /'«^/"/"'f      rationtm  9,4- 

fn  uli,tpolyfomi^,ndtm  rtlm^uttur  minolZ  ^t  ttiuZ      *  ""'"^'  '"'""'"^  f' 

tu»*  ^m  G.  Quari  illud  poly^onum  ,  minus  rt- 
ii»futttxcirculo  B,  ^ukm  ^UMtitM  B  ,  cui  dttfl 
fUMtitm  G,  ut  circulum  B  AdMjutt.  Qujtri  tUttd 
ptlygenum  msjm  trit  fUdntitutt  A. 

PROPOSITIO  11. 
Thcorenja. 

Ciftidifuni  inttrfi.ut  tjuMintt»  iimitttrrum. 

«JicottfffA^d^LV"^™^'^ 


\nbunt. 

PROPOSITIO  IIL 
Theorema. 

Omnis  Pyrumis  trisnguUrem  hubens  l,^„ . 
di  potefl  in  dmo  prifm^t*  t^ualia  ;  ^U4  fimui 
fiimptu  mu\ord  fini  dimidio  PyrMmidis  j  ^  id 
duat  Pjramdet  t^ualts,  cr  fimtles  toti:  * 


11 1 


htt^j!!  "^'"""s  circulus.vcrbi  gratia  A, 
tmCD  T'"!  B  quim  quadra- 

bcbir  rT^  'J"^"'  A  ,  qux  ad  B  caiidcm  ha- 
quadran  m"cT'  T"^  qu^d^tum  CD  hab«  ad 
?t  cS.    "•^"^«l"^"""^^  G.ut  minorc  qua.n 

S  intracralm  A  dcfcriptum 

Jmilc  intcll.gatur  dcfcriptum  intra  circu- 

ut  ^.7"\  A  &  B        ,. )  crunt 

»J  quadrata  d.amctrorum  .  fcj  magiiitudo  G  ad 
cuium  B  fupponitur  ut  quadrata  diametro- 
:  ig.tur  ita  crit  polygonum  A  ad  polygonum 
*  m  magmiudo  G  ad  crwKim  B.  Scd  polygo. 


Sit  Pyramis  ABCD  tri.ingii  larcm  habcns.  ba, 
fln  B  C  D  i  dico  priiTio  in  ilTi  invcniri  pofll-  duj^ 
prifmata  arqualia  tBFl ,  EHKF.Dividantur  fin, 
gula  latcra  pyramidis  bifariam  iii  punftis  E.F.G 
H,  I,  K  ,  ducanturquc  lintac  EG  ,  EF ,  FG  ,  El 
FH.EK.KI.IH.  ' 

Dcmonflr.  Quonfam  in  triangulo  A  B  D  cft 
ut  AF  ad  FD  ita  A  G  ad  G  B  ,  cum  AD  ,  AB 
fint  divifx  linciF  G  bsfariam,  G  F  ,  H  B  crunc 
parallclx  (/"r  J.6.)  nmiliter  parallclx  erunc 
FH,  GB  :  eft  igitiir  FGBH  parallclogrammum. 
Ita  oftendain  B  G  E  I ,  E  F  H  1  cllc  parallclo- 
gramma  ;  itcm  DHIK,  DFEK.  Quia  autcnr 
E  G,  G  F  .  fiint  parallclx  lincis  1  B,  B  H  ;  crunc 
(per  I  j.  1 1.)  plana  pcr  ipfas  dufta  ncmpc  E  G  F, 
1  B  H  parallcla,  idc6  prifma  crii  E  B  F I.  Simi- 
li  modo  oftcndam  E  H  K  F  cllc  prifma.  Qtii* 
autan  hxc  duu  priiiiuta  funt  cjufdem  akitudi-' 

oi» 


Elementorum  Eucliciis 

•  \  DaruHclogrammum  KH  quod  cft  baf.s 
aCcftrrunpol.  IBH  (f.r  4.. ) 
""^  /ft  bills ^lt«ius,  crnnt  (ptr  40.1 1. )  prifma- 


ni,ohcuna6.«nvcnin  ctiam  Pytamides  xqua- 
1  s  A  E  F  H .  t  C  K  I,  nam  triangiiltim  A  F  G, 
Mualc  cft  ( f rr  8.  .. )  tt.f ngiilo  F  D  H .  &  hoc 
(ibi  oppofito  E  1  K  .  ut  patct  propter  paralklo- 
eiamina  i  igi^ui  tri.ingula  A  F  G  ,  E  I  K  lanc 
iqualia  i  tnangula  itcm  A  E  G  .  t  l  C  .  A  E  F 
ECK ;  EFG  ,  ClK  ,  funt  «qiuha  •,  quia  conltaiu 
Utcribus  «qu»hbu$  ,  ncropc  dimidiis  latcruni 
pyramidis.  Iginic  pytamidcs  funt  a:qualcs(/*r 

dtf.to.w.)  ^  ^  .,        .  J- 

Dico  tcrii6  ,  eas  elfc  firoilcs  toii  pyramidi 
ABCD  ,  triangula  AEG  ACB  quia  hnca  EG  cd 
parallcla  Utcri  C  B  ,  ( f  »r  i.6.  )  funr  Cmilu  ;  ita 
oftcndam  rcUqua  iri.ing^la  parvx  pyramidis,  eflc 
fimilia  trianguUs  ma)otis. 

Dico  quan6 ,  prifmata  clTc  majora  dimidio 
pyrimidis.Ducantur  lincx  GI.  GH  i  fit  pyramis 
G  I  H  B  ,  xqiiahs  pyramidi  AEFG  ;  nam  primo 
trianeuh  EFG  .  IBH  xqoalia  funt  j  &  cu.n  Hncx 
AG  FH  fiut  parallclx  Sc  xqualcs  ,  hncx  G  H  , 
&  AF  { p*r  ii.i-}  xqualcs  crimt ; ita  Gl ,  &  AE 
xqii.ile5  cn.nc ;  qu.irc  triangiila  AEF,  GIH,  AEG 
GIB  ;  AFG  .  GHB  (pni.  i. )  funt  xqualia  :  igi- 
dct  AEFG  ,  GIHB  funt  iqnalcs  ,  fcd 


i«r  pvramic 


prifim  EBFl ,  mnjus  cft  pyramidc  GIKB ,  igitur 
ic  pyramidc  AEFG  majus  crit ,  &  prifma  EHKF 
alia  pyramidc  E  C  K  l  m.ij"s  crit  :  igitur  duo 

Erifmaia  fimul ,  majota  funt  duabus  pyramidi- 
us ;  quarc  eroni  plufquam  dimidia  pars  totius 
pyramidis. 


ffliMBngflflflB  B808B8BB  B8BB8B68 
PROPOSITIO  If. 

Theorcma. 

Si  iut  fiyrami/Uj  t(\utdis  altitHdinit ,  (jr  tridnfu» 
Uru  bafts  ,  dividAntur  [ingHU  in  due  prifmdiM 
dfUAliMt  &  dutu  pyrdmidts ,  &  ht  rurfu»  divi- 
dAntur  fmiliitr  ,  trunt  omnis  prifmaiM  uniust 
»d  mniM  prifmatM  Alttriut  ut  bdfis  sd  btfin. 


Sint  dux  pyramides  ABCD .  DEFG ,  «qua 
*H«udmis  ek  tri.ingi,btis  bafis  .  qux  dividantur 
r^,«;  F""*  * prifmata  arqualia  &  duas  py- 
duo  otif  *  Jubdividantur  in  alia 

dcinrLT*'*  '  ^  ''"^  pyramidcs  ;  &  ita 

""^-^i^^^  i«  ihi,  iuui  totidcm  gcne- 


rcntur  prifmata  in  utraquc  ;  dico  omnia  priimata 
iinius  ,  fe  h.ibcrc  ad  onmia  pnfmata  altcuus ;  ut 
h  habct  bafis  D  C  B  ad  balui  E  F  G. 

Dtuvjnftr.  Cum  pyramidcs  ABCD ,  DEFG 
fint  xquaUs  aliitudinis  &  jnfm.ita  oria  cx  pti- 
ma  divifionc  utriufquc  ,  (int  dimidix  altitudi- 
nis  ,  ca  ctiaro  intcr  lc  xquaUs  alciiudinis  cnmt  \ 
qtuic  oxxn  fint  dimidia  pars  parallclcpipcdo- 
rum  camdcm  b.ifin  habcntiura  ut  propof.4.  1  u 
olk-nfum  cft  ;  &  parallclcpipcda  ejufdan  altiio- 
dinis  (  ptr  ^x.xi.)  fc  habeant  ui  b.ifcs  ,  prif. 
mata  quoquc  fc  h.ibcbiint  ,uibafcs.  Eft  igimr 
prifma  B  H  ad  prifma  E  L  Ccut  bafis  TVB 
ad  bafin  P  X  E  ,  fcd  T  V  B  cft  quarta  pars 
trianguli  BCD.ut  pacct,  quia  parrfllclogrjm- 
mum  C  T  tft  duplum  tiLnguh  T  V  B  ,  ficut 
&  trianguU  D  S  T  ,  [per  /^\.\.)  itcm  triangu- 
lum  P  X  E  ,  eft  quarca  jjais  crianguU  E  F  G  : 
igitur  piifma  B  H  ad  priima  E  L  lc  h.ibct  ut 
bafis  B  C  D  ad  b.ifiii  G  E  F  ;  &  quia  alia  duo 
prifmaca  C  H  .  F  L  prioribus  fi  nt  xqualia ;  prif- 
maca  cx  prima  divifione  ona  fe  h^bent  ut  bafei 

Ey tamidium.  Pariter  ca  qux  fiercnt  in  pyramidi- 
us  A  H  N  O  ,  D  L  Y  S  fc  h.ibcrcnc  ut  b.ifcs 
HNO  ,  LYS  ,  qux  [cum  fincxqualcsoppofirif 
triangiilis  BVT.EPX.qux  funt  quartx  partcs  ba- 
fium  cotalium  DCD  ,  EFG  ]  fc  h.thcnt  ctiiim  ut 
bafcs  tot.^lcs  i  quarc  prifmata  cx  fcciinda  divifio- 
ne  orta  fe  habcnt  adhucut  bafcs  BCD.EFG,  ita 
oftcndom  fingiila  prifmnta  ex  quJci^mquc  divi- 
fione  orta,  fc^^lubcrc  ui  bafcs  totalcs  ;  quarcora- 
nia  fimul  priCnata  unius  pyramidis  ,  ad  totidcirt 
altcrius  pvramidis  .  fc  habfbnm  {  ptr  ix,  ^.)\xt 
bafis  D  B  C  ,  ad  bafin  E  F  G. 

TOinnnniff  gff  "ggg-gaggagag.gaBiia.riffingnBMi 
PROPOSITIO  V. 
Theoreroa. 

Tyrmiits  triMfulxrit  bAfis  dr  eju/dtm  Altitudi- 
nis  ft  hAbtni  ut  bafet. 


Sint pyramides  ABCD.EFGH  ejufdciT* 
tltitudinis  ,  dico  ita  clfc  pyramidcm  A  D  C  Dj 
ad  pyramidem  E  F  G  H  ficut  bafis  B  C  D  cft  ad 
balin  F  G  H.  •  •» 

Si  hoc  ita  non  eftuna  pyramis  vcrbi  gratil 
A  B  C  D  majorcm  rationcm  habtbit  ad  aliam 
quim  bafis  BCD,  ad  bafin  FGH  :  igitur  dar.  po- 
ccft  aliqua  quantitas  L  minor  pyraroidc  A  B  C  D, 
qux  eandcm  rationcm  habcat  ad  pyram.dcm 
EFGH  ,  quim  habet  bafis  B  C  D  ad  ba- 
fin  F  G  H.  Dividatur  pyramis  A  B  C  D  «n  duo 
prifmata  xqualia  &  du.is  pyramidcs  :  &  ha 
rurfus  dividantur  ;  Sc  ira  dcinccps  ouantum 
opus  crit.  Quia  duo  prilmata  funt  pUilquam 
^  dinudiuin 
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ICRH, 


l 


Jlrtiidium  pyamidis  (;/r  j.  )  «c  rclifjui ,  j j  cft 
piruanim  pyramitiiim  prifmaw  ,  funt  plufq„ain 
dimiJium,  taiiJem  tot  nctit  priHnara  in  pyramidc 
ABCD,ut  <a  fimul  ftimpta  minus  dcfictint  ab  e4. 
dtm  pyramidc  ABCD.quam  magnitudo  L ;  atque 
aico  fiiu  majora  magnitndinc  L,  totidcin  fiant 
prifmata  in  pyramidc  EFGH,  pcr  totidcin  divi- 

llOIKt. 

Dcmonftr.  Prifmira  fi&z  in  pyramidc  ABCD 
funt  ad  prifmau  EFGH  ut  bafis  BCD  :  ad  bafiii 
FGH,  fcd  iit  BCD  ad  FGH  :  ita  fupponitur  ma- 
gnirudo  L  ad  pyramidem  EFGH.igimr  ut  prillna- 
t.i  ABCD  ad  pnYinaia  EFGH.ita  niagnitudo  L  ad 
pyrjmiJcm  EFGH ,  ftd  pri£nata  ABCD  mjjora 
^iiH:.mg.„mdincL,.girur(^,r  ,4.  p,)/;^^^^ 
EFGH  luajora  cnint  pyramidc  EFGH ,  quod  cft 
a^iurdiim;  cum  in  illa  contincantur,  &  fint  illiu, 
prs.   Ipftur  nulla  magnirudo  L  minor  pvrami 
dc  A  B  C  D  .  habcbu  cvidcm  rationcm  ^ad  pv. 
tamidein  EFGH.  quani  habct  bafis  BCr 
ad  b.ii.,  F  G  H ,  quarc  ncutra  pyramis ,  ad  pv 
n.indcm.majorcn>ratiomm  lubct  :  quambai; 


tiber  XII 

S.tpnmiprifinatri      ,.reAB  A 
"''dcm  candcm  altitu  -  »  .  dico 

bafinhabcntcm.cfTc 


-lnrudi„tmT&cVnd<;m"'S;iP^- 


illo 

duOit  dianjttri  AF, 


m 


quam  ba/u 

PROPOSITIO  VL^ 
Thcorona. 

ntm  h*btnt  m  ydfii. 


Dcmonftr.  Divifiin,  cft  nr;f„,  • 

;;dcsACFE.CFBD:SACF""''PrT 

circqualcsinamACFE.  ACFn*'"''  ^ 
b"htbafcs  AFE,AI^)  fp^r  ,4  f  f^T''''- 
"ndcm  altitudinem  I.ne  r/it  l^'!"!^^  *^ 


ir.  drJl'"^"/^D'''"G.xquc  altx.  Dico 

b^l^u  EFG  ?  w  '•^""'^''^ '        ^^^^  C  D  ad 

Dcl  a'  /v"'*'""'  "iangnla. 
^^t- fy"™«'«  BE,AC^nt  tri.m. 

B  F  ad  A V  r     }f  Parircr  ita  crit 

1/ r  1        '  ^     bafin  C :  qiiarc  (Pcr 

"midL-Ar  r  L  "  pyramis  BEFG  ad  py 
-  d-^n .  irffc  rL^'"  ^«^G Vd  bafin  C.  Sic  oftL'. 

-'^n,AD5iSyEFSar2.rn%^  ^^'^^- 

^'J»  C  ad  bafin  F  ^ r     ^5''«""'^'"  ^"0  ,  ita 

crir  ^^^^' D  ad  bafin  EFG.  ira 

fiEFG  r;...        '^*'^  Pyramis  ACD  ad  (otam 
CD  ad  bafin  EFG. 


eommuni  vcrricc  C    JeiT     !i'"i  « 

tc.  &  eadcm  bafis  ACE  ■  rft  r*«rr;,  _ 
_  ■  "v^c  ,  cii  tcrtia  Ciiis  Dart  Cr 

juiaomncs  qu,  halxrcnt  candcn  bafi.f  A  C  E 

1"  i^fvr  ^)  omnis  pyramis  trianguU,  eft  tSia 
pars  prifmatis  ejufdcm  altitudinisf&  I^fis' 

S.  ver6  prifma  eirct  polygonum  .  dividcretur 
m  Pnfmara  tr.angularia.  Pyramis  q,  «  eandcni 

nd".  ''!^'".^'"  P"^'^''^  «ccJemah.ru£ 
ncm,  d.vid.  poffct  m  totidan  pyramidcs  trianga- 
bres  ouarum  quxl.bet  clTct  tcrtia  pars  prirmL 
rcfpondentis.  ^ 

prZiris^''"'"''        7        ^ P«  totio. 

PROPOSITIO    VI U. 
Theorema. 

^imilts  pjramidts  funt  in  niplitMA  tMHtnt  Isui^ 
rum  homclogtrMm, 


>tr 


Owni. 


PRoposiTio  vn. 

Theotcma. 

'  r.»*'""»/  ,  efl  ttrti4  ptrs  prifmAtit  cantltm 
'*pn,  ^  Altiiuisntm  hs^tntis, 

Toro.  t 


Sint  prim^  dua:  pyramides  fimiies  triangula- 
ris  bafis  A  B  C  D,  £  F  G  H.  Dico  primam  ad  le- 
cundain  hi.berc  tripUcatam  rationcm  ,  illius 
qu.nm  h.ibct  latus  A  C  ad  fibi  hompicgum  E  H. 
Producantur  plana  triangulatia  A  B  C ,  A  C  D, 
BDC  ,  EFH  .E  GH.FGH  ;  itaur  pc.fi. 
ciantur  6  parallclogramma GM,  C.  L,  Cl ,  H O, 
HN,  HR,  rfu^Kfquc  lineis  ML.NO,  pcificiantuf 

G  g  prifmati 
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prifmataMCLB.OHNF.  Itetti  pcrficiantut  p> 

rallelcp^pcdaRC.PH.  /-    i  ,  /  ««■ 

D.monftr.  Cum  pyramides  fmi  fim.lcs.  { 
ief.^.  . omnia  .riang..b  fim.lia  crvmt.cnmuc 
ut  AC  ad  CB  :  ita  bH  ..d  FH  .  &  angj.lus  ACB 
•ng  .lo  EHF  «qualis  crit.  quarc  parn  lelogramma 

r*llclogt««m.  L  C ,  N  H  i  C  I .  H  K  .  5: 

pirVllcl.pidcdaRCrH  fim.Iia .  quarc  (/j.r  .,.,«0 
»ru.u  in  rripl.ciri  ratio.ic  latcfum  AC  .  EH  .  Itd 
prifnuta  ut  eo.mn  dim.dia.3c  pyraro.des  pr.Jma- 
Tum  tcrti;r  partcs  funt  in  cjdctn  rat.onc.  Igi- 
tur  pyramidcsfuntin  triplicau  rat.o.K  latctum 

Si  vcto  pyramidcs  nonefTcnt  tr.anguLjrcs , lcd 
•olye-.n*.  dividaniur  in  triang.ilates.  Curo  igi- 
ri.r/?iieul*tmngulafcifeh..bcant  ad  fuas  cor- 
refpondcntes,  in  tripl.cati  tationc  latcrum  i  eruni 
(f^r  7.  1 1.)  &  omoci  fimul,  ad  omncs  in  cadcm 
racionc  tripliciUi 

PROPOSITIO  IX. 

Thcorema- 

t/£ifiulet  fjrMmidit  recifrecmnt  h»f*t  &  stnnf 
diMt:  &  qM  reciprocsnibdfij^  *liuuiinet 


Sccundi ,  fi  rcdprocas  f.ntbafei ,  &  altitwdi- 
nespyram.dum  i  dico  illas  cllc  xqualcs  Cima 
cum  in  cldcm  confttuA.onc  b.tf;s  patallclcp.pc- 
dorun.  fintdupk  baf.unt  pyram.dum  .  &  al|»- 
tudincs  cxdcm ,  rcciptocabi.ntur  bafes,  &  aliita- 
diiKs  paraUelcpipcdotum  :  quare  { pfr  j^.  1 1.) 
illa  funt  xq..>l.a  ;  crgo  pyramides  qux  funt  lUo- 
rum  fexti  partes  ct.un  arquaLs  crunt. 

Si  vct6  pyramidcs  xqualcs ,  h  bcant  bafes  po- 
lygonas.  F.ant  triatigv.la  «qualia,  caruin  b..f.buf; 
quod  facllimum  cft  :  nan.  (Pfr  4  .  ..)  h.u  paral- 
lclogrammum  b..f.bi.s  *ci...ilc  ,  fiatq..c  tt.angu- 
lii.n  a.j^.s  baft»  f.t  dupl.  bafis  paraUclogramro., 
6c  q.iodf.t  i.ittr  cafdcm  Darallclas  ;  cntquc  {per 
41.  1.)  triang"lumarqua!cparalKl«'g  an  mo.  tC 
confeqacntcr  bafi  polygon*.  Supra  h«c  ttiangu- 
1.1  intclligantut  pyr.imidcs  ejufdcm  alt.tudim»- 
cum  pytMnid.bus  polygonis.  qu*  (  fer  6.)  lUi» 
*q.ialcs  erunt ,  &  mtcr  fc  ( per  fr,tn*jn  f  *ritm) 
trianm,l->'«b.fc$  rcciprocanti.r  cumalt.tud.nl- 
b..s  :  ig.tut  b  fts  polygon*  «qnnl^s  tranguUr». 
bus,  rcciprocantur  cu.n  altiuidinibus. 

L  E  M  M  A. 

Si  ietur  ^MMniitMi  mincr  cylindre  }  intr*  cjlin- 
irum  vifcrAi  poterit  fri/m4  m*]m  tlU  qu*t<tt* 

'^'sit  auMntilM  A,  mincr  cyUnirc,  cu\m  B  » 
i,cc,ntrA  cyl.nirum  trfirtb.  pcjje  fr.fms 

^''%['e'r.Ll'.tculc  B  ^u.iraiuminfcriptnm  CD 

EF.  er  circumfcr.fium  CHIK  ,  fi^i  "em 

nu^n  CLDMBSFO ;  proiuU.f^ue  U'<r.bu.  ',u^ 

^fupri  Irlc  omn.u  foljgon^,  i^njuum  fupra  b^"» 
Z  elLnturpr.fmntn  tiufinu  uln,ud..„  cnm  cy^ 
hr,irf.  ^uJm  ^uod  eftfupru  ^uairuium  c.rcum- 
fir.pium  ut/.h.t  toium  cjltniruin. 


Stet  prinii  pyramidps  triingularcs  A  B  C  D, 
EFGH  xqualcs,  dico  ita  clfc  baf.n  CBD  ad  ba  fin 
G  F  H  ;  ficut  altitudo  pyramidis  EFGH  ad  alti- 
tudincnj  prim*.  Pctficiantur  paralltlcpipcda  ficut 
prius. 

Dcmonftr.  Patallclepipedotum  bafcs  ,  ut  pa- 
tct  (p»r  54. 1.)  f„nt  dupU  b.ifium  pyramidum, 
altttudincs  auicm  funtc*dcm.  Cum  autcm  pyra- 


_  cs  pytamidum.qu*  fi.nt 

«ur  cum  aiuluSiSttll'''^''^''*""""  *  rcciprocait- 


Dimcnflr.  prifmuiu  ejufiem  uliiiuiin.ije  i*» 
htnt  ui  b^fet,  (pcr  cor.  4.  1 1.)  fii  juMiratum  1*- 
feriptum  efl  mti.*  purt  ctrcumfer.pit  ;  ergoprtf" 
ma  ttliM  e(l  mti.*  p*ri  c.rcumfcr.ptt  :  fid  c.r- 
cumfcr.pium  mU]M  tfi  cyUviro  ;  igiiur  pnfius 
^dirai,  infcript.  ifi  pluj<fUAm  mediu  p*rt  cyUn- 
dr..  Fm£Io  uutem  oUegone  ($■  prifmute  fupru  tUud: 
iico  uufcrr.  ex  cylindro  ,  pluf<}uum  meiiam  puT' 
lem  relKjui.NAm  triungulum  DLC  tfi  1hed.*psrt 
reauHguli  DC  PQj  tgiiur  pr.fmAfupr*  ir.Mngu- 
lumDLC  defcripium  (  pcr  cor.4.  1  )  '7' 
i,4  pur,  prifmAtit  iefir.pii  fuprA  reS*"^''''^ 
DCPQ  :  ,e,ur  iiem  prifma  trtungui.  Dt-i^ 
eft  plu/iuAm  d,m.d.mm,purt.T  cyl.ndr»  i^firt^ 
pu  fufr.  fi^menium  D  LC  Et  »>-  ^'/1^- 
fifLnt.,'L  oilenA^m  f^Q"  pchj,o„o  fixitcm 
luierum  uufcrr.  cyl.nir,  flufyu^'  d'm<d,um  rel,- 
^u,.  Cum  .g.tur  ex  cyl.niro  ium  nufiriur  pr.fn,A 
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^Hed»Hfi$prA  <jn4dr4iimi  Mfrrtur  pluf^utm  me- 
iis  p»-s  ;  (jjr  dum  Mfrrtttr  prifma  oHo^om  aufrr- 
tur  pltt/jujim  dimidium  rtU^ni  ,  ^  itA  deincept 
ttndem  rdintjUttur  ifuAniitMi  minor  ei  ,  epm  cylin- 
drm  /npertt  <}int»tiiMtm  A ,  fu*rt  ddiititr  mU- 
^McdfrifiM  intr*  cylindrnm  B  ^uod  minht  fupt- 
ralntm  M  fyltndro  B  ,  ^«4«  juatititM  A , 
mUo  mtiM  trit  fUMUitMtt  A. 

Idem  le  pyramidibm  infcriptit  nnt  eUtndi  pof- 
fif»  &  t*dv»  medo-. 


PROPOSITIO  X. 
Theorem». 

Omnis  cenm  efl  tertit  p^rt  cjlindri ,  isndtm  cutn 
ipfo  ktftnt  (jr  tltitudintm  habtmin 


^\  firpra  tirculuni  A  fir  conus  ,  &  cylindruj 
«juldcro  altitudinu ,  dico  cylindrum  clTc  tfiplum 
coni.  " 

Si  cnim  cylindrus  majotera  rationem  hatyat 
ad  conum  quam  u.plam,  dari  poirct  aliqna  quan- 
ntasBcylindrominor  ;  qbi  ad  comim  habcrct 

antem  crailo  polygonis  &  fedis  prifmatibus  in- 
«acylnd.um.  tandcm  potcrit  dari  prifma  intra 

Z  fl^7  Pnl^^atisbafis  polygonu  CDEFG, 
jucntcr  cnt  cjufdcm  alticudinis  cum  conov  cylina 

adconum  r  j  Py^^^^Jem  qni  qnantitas  B 
Cum  i^iV"^    """"  ""o>P=^^  «>- 


''ROPOSITIO  XL 

Tlieorcma. 

OWri ,  cJ.       ,^ya^„  altiiudinif,  intirft 
fitnt  Mt  baftt. 

titifir'  "^r"  ''y""'^"  '  '^«l  coni  cjufdcm  al- 
iLdr      /"P;;'  A  &  B.  dico  ita  clTc  cy- 

cuIuTr  VT  ^^*'"''^"'"  '^"f  circulus  A  ad  cit- 
dron/        A  "°"  ^**'  altcrmct  cylin- 

o«i«"^  'r       "^^  jorcm  rationcm  habcbit  ad  B 
S^Jm  bafisadbafm:  Igiturpoffibilis  crit  quan- 
«  L  m.not  cylindro  A  .  qux  ad  cylindrura  B 
'««lcm  utioncm  habc« ,  ac  bafis  A  ad  ballu 


cSJ^'^''^;^*/*"*'^  P°«ft  inf^ctibi  intr. 
c>  'ndrum  A  pr.fma  nliquod  majus  quantitatc  L 
Sit  pnfma  cuuis  bafit  r  r»  c  c 
cirr,,ln  R  c.    I      ,  E  F  .  mlcribatiuque 


Dcmonftr.  Ita  cft  prifma  fupra  CDEF  ad  prift 
ma  fupra  GHIK  ficut  bafcs  (per  cor.,o.  „  K 
JolyEonaipolygo.u  autem  fimilia  fchabcnt  ut 
c  cuT,  ,  igicuriracrtprifma  A  ad 

pnGna  B  ficxit  bafis  Aa^bafin  B.  L  ut  bafis  A 
ad  bafin  B  «a  quantitas  L  ad  cy lindrum  B.  igitoc 

mdrum  B;  fcd  prifma  A  majus  eft  quantiratc  L: 
igitur  [ftr  xp.  ,.)  prifmaB  ma|us  cft  cylindroB, 
quod  cft  abfurdum  cum  in  co  conrincatnr  «Sc  fic 
cjus  parS :  igitur  cylindri  funt  ut  bafcs. 

Cum  autcfn  cyUndri  fint  tripli  conoram,  ha- 
bcbunt  ctiam  coni  cjufdcm  altitudinis  candcm  ra- 
tioncm,  ac  balcs. 

PROPOSITIO  XIL 
Theorcma. 

StmiUs  cjHndri ,  <^  coni  funt  in  triplicsta  rstient 
diutttttrortim  fuArum  huftum. 


Sini  dao  coni  fimilcs  qaonim  bafcs  circuli  A 
&  B  i  dico  conum  A  ad  conum  B  elfc  iji  tripU- 
cata  rationt  diametri  CD  ad  £F; 

Si  cnim  hoc  ita  non  cjfct ,  alterutcr  majorcm 
habcrci  rationcm.  Sit  majot  ratio  coni  A  ad  B 
quam  triplicara  rationis  CD  ad  E  F  i  igitut  da- 
biiur  aliqua  ma^nitudo  G  minor  quam  conus  A, 
quz  ad  conum  B  habcbit  rationcm  triplicatam 
rationii  C  D  ad  E  F.  Quarc  ( ptr  Itmma  fupt- 
riutj  infaibi  pocerit  aliqua  pyramis  intra  co- 
num  A  nu)or  quantitatc  G.  Sit  illa  cujiis  bafis 
CHDI.  Inlcribatar  drculo  6  polygomim  EKFL 
fimilc  piiori  fnpra  quod  iniclli^atut  pyramis 
fimitit  priori ,  qa.x  candcm  habcBii  altitudincm 
ac  coniis  B  ,  nam  coni  fimilcs  habent  diaractros 

altitudincs  propoitionales  ,  {pirdef.ii.  n.) 

G  g    ij  uc 
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DadEF,iiaUt«s  CH  ad 
c  K  (  -/  0^«^»««^  prop.  1 . )  .guur  ut  C  H 
AB.  K  it^  aliicuao  coni  A.  ad  altinidincm  coni 
S  fc^  aitinvdo  pytaroidis  infcrlptir  cono  A  ca- 
^  cft  cutn  altitudioc  coni  A  :  >g»tur  >ta  eft 
altitudo  inramidis  A  ad  altirudincm  coni  fl 
ficut  CH  ad  EK  ,  fcd  ut  CH  ad  EK  ita  altitudo 
pvramidis  A  ad  altitudincm  pyramidis  hmhi  lu- 
pra  E  K  L  F  defcriptx  i  igitur  altitudo  pytami- 
ais  A  codcm  roodo  fc  habct  ad  altinidmcm  co- 
ni  B  &  pyramidis  cujus  bafis  EKFL  (ptr  75-) 
titudincs  coni ,  Sc  pyramidis  funt  xquales.  Supra 
candcm  bafm  EKFL  cono  B  mfcribaiur  pyramis, 
aux  cum  cindcm  habcat  altiwduiem  &  bafin 
cum  priori ,  illi  crit  xqualis  (ptr6.)  Scd  prior 
fimilis  pyramidi  A,  (piri.)  crat  in  tnpbcatS  ra- 
lionc  latctis  KF  ad  CH ,  aut  diamctn  EF  ad  C  D; 
ieitur  hzc  pyramis  infcripia  cono  B  ctit  ad  m- 
(ctiptam  cono  A  in  iriplicati  rationc  diametri 
EF  ad  C  D  i  fcd  conus  B  ad  nugninidinem  G 
cratetiam  in  triplicati  rationc  dianietri  E  F  ad 
C  D  ,  igitur  ut  pyramis  B  ad  pyramidcm  A  ita 
coniis  B  ad  magnitndinem  G.  &  convcrtendo,  ut 
pyramis  A  ad  pyramidem  B  ita  magmtudo  G  ad 
cooimi  B  ;  fcd  pyrarois  A  major  cft  magnitudine 
G  ,  igitur  pyramis  B  hoc  eft  infcripta  cono  B 
(p*r  14.  j. )  major  coxw  B  j  par$  toto:qoo(J 
abfurdum  eft. 

Q^iia  vcr6  cylindri  funt  tripli  conorum  ,  c*n- 
dcm  rationem  habcbunt  ac  coni  i  igitur  etiani 
ipfi  crunt  in  triplicata  rationc  diametrorum  fua- 
rum  baiium. 
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PROPOSITIO  XIIL 
Thcorenu. 

"SJ  tythdrm  fieemr  pUtie  btftbm  pat^Ulilo ;  it* 
trunt  inttr  ft  ftgmtntM  eylinin  s( 
fijmtntA  nxii. 


0 

Cylindrus  AB  feccnir  plano  C  D  ,  parallelo 
bafibus  A  ,  &  B  1  dico  ita  efTc  cyKndri  fcgmen- 
tum  AF ,  ad  fcgmcmum  FB  \  ficut  eft  linca  AF, 
ad  FB.  Sit  enim  linex  AF  quxcumqiic  pars  ali- 
quota  L  F  ,  fitque  vcibi  gratii  quaria  pars  ,  per 
qukn  iiuelligatur  duci  planom  bafibus  paraUe' 
hun. 

Dcmonftr.  Qnoniam  L  F  cft  quaru  pars  hncx 
lin    't  ^  ^  »  invcnientnr  trcs  partes 

»^fibut  j-P"  1""  fi/««rentur  plana 

»^„r.i;.  "^»  fcemcnra  cvlindn 

E  b[Sr'^°  LF  (      , )  cumxquaies  ha- 

»n^wm  LP  •  ig^wr  '"fg- 

V        «ft  *pi«ei  parj.cylindri  AF 


qaam  linea  L  F  lincx  AF.  Poiuraus  in  linci  F  B 
bis  inveniri  lincam  LF,  &  duci  planum  jjtralle- 
lura  bafibus.  In  fcgoKnto  F  B  invcnircnui  fal- 
tcm  duo  cylindtJ  squales  cylindto  L i  igitac 
quotics  in  linei  F  B  contincnir  quaro  pars  li- 
nex  AF,  toties  in  cylindri  fcgmento  ?  B  conti- 
nctur  quaru  pars  cylindri  AF  i  &  quoddc  fuatti 
parte  oftcndi,  dc  quaaimquc  partc  aliquot:  oftcn- 
di  potcft  ;  iginu  na  cft  (  ptr  dtf.^.f.  )  Inea  F  B 
ad  AF  ficut  cylindri  fegpcntum  F  B  ac'  fcgmcn- 
turo  AF. 


PROPOSITIO 
Thcorcma. 


XIV. 


Cyliniri  >  cJ-  coni  ^Mtrnm  b*l*'  ftnt  4juMlit  :fi 
hmbtnt  ut  dlttttuUnts. 


B 


D 


Sint  ptimi  doo  cyllndri  rcfti  A  B ,  C  D  quo- 
tum  baTcsfim  «qualcj  .  dico  ita  cin- cylmdrum 
AB  ad  cyhndrum  C  D  ficut  aliitudo  A  B  ad  aJti- 
tudincm  C  D.  Ex  majori  alticudinc  abfcmdatiir 
aitimdo  DE,  xqualis  altitudini  AB ;  imcUigatot- 
que  duci  plajium  F  I  bafibus  parallclum. 

Dcmonftr.  Cylindti  A  B  , ED  .  (  >• ) 
xqualcs  ,  fcd  cylindrus  C  D  (ptr  xs.)it:  habct 
adCylmdrumED  f«cui  axis  CDadaxm  ED. 
aut  A  B  illi  «qoalem;  [naro  in  cyhndns  rctti» 
axcs  ,  &  altitudines  cxdem  funt :  ]  igmir  cnt  cy- 
hndtus  C  D  ad  cyUndtum  A  B  ficut  alniuda 
C  D  ad  altitudincm  AD. 


At  ▼er6  fi  cylindri  non  efTent  teai  quale  cft 

H  I,  dcmittanir  i  pimao  H  pcrpcndicularis  HM 

ad  planum  KL  ,  qux  ctit  altitudo  cylindri ;  duca^ 

mrque  linea  IM.  Quia  planum  trianguli  H  I  M 

fecat  duo  plana  NO  ,  LK  parallcla  (pn  t6.  i.) 

fcaiones  NO.IM  parallclx  funt :  l 

iu  erit  HO  ad  OI ,  feaiones  axi$,  ac  HN  a4 

NM.fcftioncs  altirudinis:igitur  optimc  (cttionc* 

axis  pro  altitudinibus  alfumi  pofToirt.  quod  etiam 

notandum  cft  in  prop.i  j.  _iw 
fant  terrir  portes  cylin- 


Qiiia  autem  cooi 


droium 
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drorum  ( /wr  i  o. )  ita  fc  habcbtmt  ficut  cylindri; 
igitui  coni  quoruin  bafes  func  xqualcs  >  ita  fe  ha- 
bcnc  ut  altiiudiaet. 

PROPOSITIO  XV. 
Thcorema. 

i/EfHdltf  cylindriy  fjt  eoni  rtcifrracAni  Ifa/it 
altiimdinti.  Et  fui  rtciproftm  btfit  ©■  mhitit^ 
dtnts  tilli  fmnt  *^K0Uti 
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fntrui  irtfcrtpttrum  Ju  I-        7'"''«"«  «»- 


Sint  dao  cylindri  «qualcs  AB ,  CD  ;  dico  im 
cfTc  ba/,„  B  ^  bartn  D  Lr  cft  alt  tudo  C  D  ad 

A  B.  Ex  mnjori  alticudinc  C  D 
aW-c.ndatur  alt.tudo  D  E  ,  xquab.  altTtudi: 

Dcmonftr  Quu  cylindri  AB  ,  DE  runtciuf- 
«m  altJtudinis  •  ita  erir  /  «^-      \         .  ' 

C  D  c/r.  ,     .  AB  ,  cvlindros  AB  . 

alcitudo  C  D  T/l     j      ^  ^"'^     B  ^'d  D 
»l>i»qualcm  alnrud.ncm  A  B.  ant  DE 

DE,  iu  cft  ;  *  "'"^^^  ^  D  ad  altitudi. 
'gitur  ita  cft  cvlinr  '  \1  ^?'"^""*       .-id  DE. 

ad  DE  aua?r      ^  '^^"^  «^y»'"-!"» 

fant  xqiaJc;.'^"'"  ^  ^"^      ^  ^^^d"  A  B ,  CD 

^^OPOSITIO  XVL&XVIL 
R.clinquantur. 

^iiltSf ''""^*""  '*'*fr.t'««r. 

L  E  M  M  A  f. 
*^  IMmtMt  msjortt  Jim. 


J>cmo4r.  P*r^ttogramma  circumfcripti  ciri 
cnU  fuptr.r.t  .nfcript.  pAmiUU^rLL  L 

i-/-  p^MlUl^^^  dcfcrtbtnt  cylindroi^iam 
t^fcrtptoi  yu4m  tircumjcriptoi  fphaJi ,  exct/rm 
Muttm  cjhndrorum  circumfcriptorum  fphgr^  j  /i- 
/'r^  »«/<rr;/,«,  cmnti  ftmul  fumpti,  tijHAlti  funi 
tjlindro  dtfcript*  k  rtfUngulo  A  L  ,  ftd  fphtr* 
minHStxctdttcjliniroi  infcriptoi  ^uim  circuni^ 
fcript,  oofdtm  iifcrifm  fuftteH,  ,  tHm  intrj  cir. 
tumfcriptoi  contintMitr  :  igitur  txctffM  ^uo  fpht^ 
^f  f-ptrMt  cylindrti  infcriptai ,  minor  tfl  cyltndr» 
dtfcripto  4  pArmiltlogramm,  AL.  Quo  ^ttm  in 
pturtt  pdmi  iiiHdti»r  fimidiAmti^EB,  to  mi^ 
nor  tjl  cyltndrui  psrMltUgrammi  AL  ,  cumtiut 
Mtttudo  mtnorfu  :  igitur  itM  pMrvm  tff*  potefl  cy 
lindrm  AL :  ut  exctffm  fphMr^fuprii  cylindroi  L 
fcriptoi ;  minor  fn  ^uMm  id  fuo  fphtr*  fuptrMt 
fMMntnMtem  D  ifUjre  itM  fubdividi  patef}  femi^ 
diMmeier  E  B  ut  cylindri  infcripii  fimul  fitmpti  , 
m4\orti  fint  mcdia  partc  quanntatis  D,  quod 
dixi  dc  uno  hcmifphzrio ,  dc  aho'  ijuelligi  ctianx 
potcft  ;  igitur  potcft  ita  dividi  tota  dijmctcr ,  uc 
cylindri  infcripti  in  tota  /phaxa  fimul  fumpti  ma- 
jores  fint  quantitaie  D. 

L  E  M  M  A  IL 

Simitti  cyliniri  in  duMim  fphtrii  infcriptii 
hMhtai  riuitnem  diMmttrerkm 
triplicMiMm. 

In  duabus  fphzris  A  &  B  (int  duo  cylin- 
dri  rcfti  fimilcs  ,  produdli  cx  circumvotutio- 
nc  fimilium  rcdangulorum  C  D  ,  E  F ,  circa  im- 
motas  diamcCTOs  L  M  ,  NO  •,  dico  cylindtum  rc- 
flangiili  CD  clTc  ad  cylindrum  rcdanguli  E  F, 
in  tatioiic  tcipUcata  diamctti  L  M  ad  diame-^ 
tfum  N  O. 


Gg  iij 


Demonftii 
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l  I 

Dcmonftr.  Cum  rcaanguU  C  D ,  E  F  fint  fi- 
milu.ita  cxxi(p*rdtf.s.)  pDadPC.autHG 
ill.  xqualcm  ficut  QF  ad  K  l , &  confirqucntcr 
ka  crit  PH  ad  HG  (icut  Q^K  ad  K  l  i  quare  fi 
intelligantur  dud  lincx  P  G  ,  iJJ,  { <P"  tnfigmr* 
ntnfHnt  dun*  )  rriangula  PHG , QJCI  [frr  6.) 
proportionalia  erunt ,  eritquc  ut  PH  ad  PG ,  aut 
GM,  ita  QK  ad  Ql,  aut  lO  illi  arqualcs  ;  *:  con- 
fcqucnter  erit  PD  ,  dupla  ipfius  PH  ,  ad  G  M  fi- 
cnt  Q^F  ad  I O  ,  vcl  ficut  L  M  ad NO,  (ptr  5.) 
fcdcylindti  gencrati  circumvolutionc  rcftangu- 
lorum  P  D  ,  E  F  habcnt  pro  diaroctrii  ba/5um 
lincas  PD  ,  Q.F  ;  tiuare  (prr  11.)  habcnt  rano- 
ncm  trtplicatujn  illius  quam  habcnt  linex  PD  , 
Q_F :  igitur  habcbunt  rationcm  triplicatam  illius 
quatn  habcnt  lincx  L  M ,  N  O  ,  qux  fimt  diamc- 
tri  fphxranim.  Q^iod  fi  tot  in  una  fphxri  infcri- 
berentur  qttot  in  alii  ,  cum  finguli  ad  fuos  cor- 
rcfpondcntcs  habeant  tationcm  triphcatam  dia- 
roetrorum  fphxrarum ,  omncs  fmiul  ad  omnes 
fimul  (  ftr  \i.  )  rationcm  habcbunt  tri- 
plicatam  illius  ,  quam  habent  fphxrarum  dia- 
metri. 


PROPOSITIO  XVIIL 
Theorcroa. 

^fc<r<  ht^t  TMitnm  iimttrtnm  triflifMsm, 


Sint  fphcrx  A  &  B,quarum  diametri  CD,  EF  i 
dico  A  ad  B  cflc  in  rationc  iriplicata  rationis.qux 
eftCDadEF. 

Dcmonftr.  Si  cnim  hoc  ita  non  cft ,  alterutra 
fphxraruro.vcrbi  gratia  A,m3jotem  raiioncm  ha- 
beat  ad  B  quim  triplicatam  tationis  C  D  ad  E  F  > 
igitur  poilibilis  cft  quantttas  G  minor  fphira  A, 
qux  ad  B  habcat  rationcm  triplicatam  tationis 
C  D  ad  E  F.  Quia  igitur  G  minor  tft  fpharrl  A  > 
fiotcnmt  ( tx  Ummdif  prinu)  per  fubdivifioncm 
diamctri ,  toi  infcribi  cylindri  Iphxrx  A  ,  ut  ilU 
omncs  fimul  fumpti  majotcs  fint  magnitudinc  G. 
IntcUigantur  totidem ,  &  fimilcs  inlcripti  fphi- 
rx  B  ,  Cylindri  A  ad  cylindros  B  (ptr  Itmm*  x.) 
habcbunt  rationcm  triplicatam  rationis  C  D  ad 
E  F  i  fcd  quanritas  G  ad  fphxram  B  habct  etiain 
rationcm  triplicatam  rationis  C  D  ad  E  F  ,  igituc 
ita  erunt  cylindri  A  ad  cylindtos  B,  ficut  quanri- 
tas  G  ad  fphxram  B  j  fcd  cylindri  A  majorcs  funt 
quantitacc  G,  igiuir  (ftr  14.  j.)  cylindri  B  majo- 
rrs  cifcnt  fphxra  B,quod  cft  abfurdura  \  nam  lunt 
illiui  partcs ,  &  in  ca  contincntur ,  cum  fint  in- 
fcriptL 

Co  Rott.  Sphf  funi  inier  ft  »t  eiAi  /ti4rum 
AtAmitrtrum  :  cmmenim  cuii  fwt  p*rMlltUpiptdA 
fimtli»  y  h*ktlfmnt  rdtientm  iMirMm  triplUdtdm 
(per  JJ-"-)  ffiherd  h*kint  ttidm  raiitntm 
itiOMtrtrmm  tripltcmtmm  (  ptr  prtctitnitm)  trgt 
^*r*  fmnt  inttr  /r,  nt  cnki  tlinmtirtmm. 


tUCLI 
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PROPOSITIO  I. 
*  Thcotcma. 

Si  lintM  txtrtmi  m  mtdia  ratione  ficttwr  \  cot»- 
pefiiM  tx  majori  ftgmtnto  ,  (5-  dimidti  lintji, 
fmnnufU  tft  poitntia,  ipsi  dtmidiMA  linti. 

CnlS  ^^^^  ^  ^  ettrcnii,  ac  mcdii  rationc  fcce- 
rJ^n  tur  in  C.  Hoc  cft ;  ita  fit  linea  AB  ma- 
jus  rcgmcncum  A  C  ut  A  C  ad  C  B  ,  ad- 
darurquc  majori  fcgmcnto  A  C,  linea  AE.srqua- 
lis  Ai3,  dimidiaca:  AC  ;  Jico  lineam  AECquin- 
tuplam  cifc  potcntii  ipHus  A  E ,  fcu  quadratiun 
Cz  £  C  cflc  quintuplum,  quadrati  cx  A  hi 


fiu  fupra  E  C  quadratum  E  D,  duAaque  dia- 
^naJi  DE,  ducantur  FI,  AI  parallclx  fuis  oppo- 
iitis  :  eruncquc  £  I,  I D  quadrata ,  ut  odcndimus 
(>»  4. 1.)  ftai  item  quadrattim  A  L. 

Dcmonftratio.  Cum  A I,  rcu  E  A  (it  dimidia 
L'ncz  AC,  fcu  A  L,  &  {ptr  1.6.)  fit  ut  AI  ad  AL 
ita  rcdkmgulum  A  F  ad  A  G  ,  crit  A  G  duplum 
ipHus  A  F ,  crgo  xqualc  rc^nguliira  A  F,  H  I. 
Rcdangultim  autem  G  B  xqualc  c(l  qiudrato  iDi 
{ptr  16.  6.)  quia  ncmpc  AB,  fcu  BK,  AC  &  CB 
funt  continux  proportionalcs  ;  Ergo  qu.-idratum 
AK.  xqualc  c(l  Gnonaoni  HFA.  Scd  quadratum 
A  K  quadruplum  e(t  quadrati  £  I ,  co  quod  A  C 
fit  dupla  iphus  A  E  ;  crgo  Gnomon  H  F  A  ,  cll 
quadrupium  quadrati  E  I.  Et  addcndo  ipfum  qua- 
oratum  EI,erirquadra(um  ED  qtiintuplum  qua- 
^ati  £  1,  quod  dco^ftraiulura  ciat. 


.BBWBgaaCOBg  BBfiB0HB.BBSBBg-8BaRi8BflB8BBB8B8 

PROPOSITIO  IL 
Thcorcma. 

Si  linta  ^uintuplmm  pojfu  fui  fitmeuii  ,  rtlifud 
p*ri  tru  m*ini  ftgmtntmm  ,  £tpU  prierti  Jig~ 
mtnii  txirtma  ac  media  rationt  ftSlt. 

Linex  EC  quadratum  quintupluin  fic  quadrati 
ex  AE  ;  dico  rcliquam  A  C  tlfe  majus  icgmcn- 
tum  Uncx  A  B  duplx  priorit  fcgmcnti  AE.fcdlx: 
extrema  acmcdia  rationc  ,  hoc  cft  ita  cilc  A  B 
ad  A  C  .  ficut  A  C  ad  C  D  ;  fiat  caJcm  con- 
ftrudlio. 

Dcmonftr.  Cum  qu.idratum  E  D  quintuplum 
fit  quadrati  E  I,  fubtiado  quadrato  El  iTit  Gno- 
mon  H  F  A  ,  quadruplum  quadrati  EI ;  fcd  qua- 
dratum  cx  A  B .  nempc  A  K ,  cft  ctiaift  quadru- 
plum  cjufdera  qiiadrati  E  I  :  crgo  xqualc  e^ft  ci- 
dcm  Gnomoni ,  tc  cum  A  B ,  fcu  A  L  ,  dupla  fit 
ipfius  AE  aut  AI,  &  (  p*r  i .  6.)  ita  fit  AL  ad  Al, 
iit  rcdangulum  AG  ad  AF.crit  AL  dupJnmipfins 
A  F,  ncmpc  xqualc  rcdang^ilis  H  l  ,  A  F  ;  crg6 
quadratum  I  D  xqiiatur  rcdkangulo  C  K  ,  quarc 
{ptr  1 6.  6.)  ita  cft  C  G,  fcu  AB,  .id  AC  ficut  AG 
ad  C  B,  quoJ  erat  dcinonftranduiiu 

Bro(g;gHgflB!SiaB'39ga68W  53TOS3^gg9S5-  63S!S3 
PROPOSITIO  IIL 

Thcorcma. 

Si  linta  dividalur  txirtmd  ac  mtdii  ration»  i 
fuadraimm  comptfiia  ix  minori  ftfmtntt ,  fsr 
dimidio  majorij,  quiniHplum  tfl  ijuadrali  diini' 
dif  tjufdtM  tnajori/  figminti. 


H 


\ 

0  . 

M 

\ 

TC 

\ 

\ 

L 


Linea  A  B  fccetur  extrema  ac  mcdia  tationi,- 
fitquc  CB  minus  (cgmcutum  A  C  majus  divifuiit' 

bifafiaoB 
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bif-iriam  «n  D  .*  dico  quadranim  lincx  D  B  com- 
pofitz  cx  C  B  &  D  C  ,  eiTc  quintaplum  quadrati 
cx  D  C  Jut  A  D.  Fi.it  fupra  A  B  quaJratum  A  E 
tfudiquc  dngonoli  FB,  ducannir  CG,  DH,  &c. 

DcmonHr.  Cum  Cit  ut  AB  ad  AC  ux  AC  ad 
ad  CB,  erif  rcdangnlum  A  N  fub  citrctnis  arqna- 
lc  quadrato  mcdix  AC,  ncmpc  qu.idrato  IG  j  lcd 
quadratum  I  G  quadruptum  c(l  quadrati  M  O  ; 
ego  irdangulum  A  N,  fcu  Gnomon  D  N  O,  illi 
^iialc  ( trann.uo  fcilicct  A  M  in  K  L)  cA  qua- 
dhiplum  quadrati  M  O  :  crgo  :^ddcndo  quadra- 
tuin  M  O,  quadratum  DL  quintuplura  crit  qua- 
drati  M  O  quod  crat  dctnonihandiim. 


BSB 


PROPO  SITIO 
Theorcma. 


IV. 


Si  lintm  txtrtm*  ac  miitA  ratitnt  ficttmr  ;  qM4t- 
dr/iis  letmi ,  minarii fifmtnti  fimml ,  ttifls 
tTHnt  ^MAdrAit  mAjtru. 


H 


C,  addatur  AD  ^ualis  AC  ;  dico  DB  cxtrrroa  ac 
mcdia  rarionc  dividi  in  A  ,  &  AB  cilc  cjus  ma|u$ 
fcpncntum :  ncmpc  dcbco  probarc  itacilc  DB  aA 
A  B  licut  AB  adD  A. 

Dcraonftr.  Cum  fit  ut  A  B  ad  AC  ita  AC  ad 
CB,  fcu  Eh,  crit  ( ptr  17.  6.)  rcilangulum  E  H 
xqualc  quadraio  C  I,  fcu  AG,  cwn  DA,  ACfint 
zqualcs.  Addatur  coinmunc  A  E,  crit  ccAanga- 
lum  DE  atqualc  quadrato  AH  i  crgo  ita  cft  {f^ 
»7.  6.)  DB  ad  AB,  ut  AB  ad  BE,  fcu  DA. 

t>R0P0SIT10  VL 
Thcorema. 

5i  rtild  rMtitiMUt  ixtrtm*  ,  ac  mtdis-r/uiimi  fi- 
etiMr  ;  MiTMm^mt  figwuniMm  trti  trrMitnsltt 
iints  diil*  jiptitmi. 


\ 

A  C  B 

Linca  A  CTrremi,  ac  mcdia  rationc  fcccror ; 
dico  quadrata  cx  A  B,  &  cx  CB  (imul,  ttipla  dfc 
quadtatocx  A  C.  Fiat  fupra  AB  quadratum  AE, 
duAaquc  diagoiuli  E  B  pctficiatur  conftrudio. 

Dcmonftr.  Cum  fit  ut  A  B  ad  A  C  ita  A  C 
adCB  i  crit  {ptr  17.  6.)  rcftanguluin  AF  fub  cx- 
irctnis  zqualc  quadrato  mcdix  A  C ,  fcu  quadta- 
to  G  H.crgo  quadratum  A  D  ;  continct  bis  qua- 
dratum  GH,  &  prztcrca  rcdangulum  HF,  aii  fi 
dddatur  quadratum  C  F,  fient  quadrata  AD  ,  CF, 
tripla  quadrati  GH,  quod  crat  dcmonftrandum. 

aWBIBHKIOn  BaCiBiaWMW8B8W'BB8Bg>e9aa6£B8g3 

PROPOSITIO  V. 

Tbeoceina. 

5i  linn  txtrtmk  »c  midii  rMtiini  fitlt  addMiMr 
ind)Mj  txtrtMum  ;  ctmfofitA  tx  Mtrji<jHt,fitla 
«rii  ixirtms  ic  mtdta  r*iiint ,  frttrtjMi  lints 
tru  rjM  m^jM/  fiffiuniMm. 


D  A  C  B 

Linez  AB  extreroi  ac  medii  ratione  Cz&x  in 


\- 


Rcaa 

rationali 


T>  A  C  B 

trema,ac  media  rationc  fcccnir  in  C  ;  dico  utrutn- 
quc  fcgmcntum  AC  ,  &:  CB^ftc  Itneam  irratio- 
nalcm  di6lam  Apoiumcn.  AJdatur  A  D  dimi- 
dia  A  B. 

Dcsionftr.  Qiiadratum  rcAx  CD,  quintuplum 
cftquadratiAD  {ptr  i.)  crgO  coir.mv.iirui;>bilia 
fiini ,  &  lincz  faltcm  potentia.  Et  cum  A  D  flt 
tationalis,  C  D  etiam  ratioiulis  crit :  cuni  autcra 
quadrata  non  habcant  rationcm  quam  habct  nu- 
mcrus  quadratus  ad  numcrum  quadratum,  crunt 
C  D  ,  A  D  longiradinc  incommenfuiabiks,  fcd 
potentia  commcnfurabilcs.  Qiiarc  fi  cx  ratio- 
nali  C  D  dctraharur  A  D  ratbnalis  potcn- 
tia  tantum  toti  incoinmcnfurabilis,  rcftabit  A  G 
irrationalis  quc  dicitur  Apotomt^.  Sit  redangu- 
lum  AE  comprchenfum  fuo  A  B,  B  C  ,  iltud  erit 
cqualc  quadrato  cx  AC ;  qu.irc  quadrarum  Apo- 
tome  AC  applicatum  ad  lincam  rationalcin  A  B, 
facii  UtitudinciD  B  E,  fcu  CB  Apotumcn  prhnam 
{ptr  58.  ic.) 

PROPOSITIO  VIL 
Theorcma. 

Si  FiniAgit>i  ttfMilsttri  trtt  MfigMH  tjMditj  fia- 
rinf,  dfuinniMlMm  irit. 


Sint  prim^  rrcs  anjnili  A,  B,  C  in  pcnfagor» 
«quilatcro  ABCDE  iqualcs  ;  dico  pcntagonum 
cquiangulum  cflc.  Ducantur  B  E,  AC,  BD. 
Dcmouftr.  Comparcntur  tria  tiiangula  ifof- 
^  cciia 
t 
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cdiaBAE,  ABC,BCD,qux  (per  4.  i.)  &  bafcs 
h.ib(.bunc  zqiulcs ,  &  oTnncs  :ingiilos  ad  bafcs. 
NLmpc  xqiutcs  crunt  AEB,  ABE  ,  BAC,  BCA, 
CBD,CDB.Sum  itcm  xquilcs  BED,  BDE  {ptr 
5.  I.)  cum  B  E  ,  C  D  (inc  xqualcs  :  crgo  totalcs 
AED  ,  CDE  xqiulcs  erunt.  Rurfus  cum  anguli 
BAF ,  FBA  (int  oftcnfi  xqualcs,  cnint  (pcr  6.  i.) 
latcra  BF,FA  xqualia.&confcqucntcr  rcliqua  FE, 
FC.  kluarc  fi  conftdcrcntur  triangula  FED.FCD, 
hrc  habcnt  latcra  F  E,  FC  j  E  D,  C  D  xqualia, 
&  bifin  FD  communcni :  crgo  anguli  FED.FCD 
(prr  8.  I. )  xqualcs  cnint ,  &  additis  xqualibus 
BCA  ,  AEB,  (icnt  anguli  B  CD,  AED  xqualcs  : 
ergo  anncs  anguli  funi  xqualcs.  Si  vcr6  anguli 
xquales  non  fucrint  continui  fint  ilU  A  ,  C  ,  8c 
Di  oflendam  Itcut  prius  angulos  AED,  CDE  rfTc 
rqiiaics.  Quare  cum  tres  continui  A,E,  D  fint 
xquales  :  crit  pcntagonum  xquilatcruro, 

PROPOSITIO  VIIL 

Thcorcma. 


PROPOSITIO 

ThcorenMj 


IX. 


Si  iMMt  ix4g»ni ,  dicMgoni  ecmpcitMniurt  linut 
rrtt  fi[lA  txirtmi  mcdti  rnucnt  ,  mdji^tn 
figmcntnm  trit  Ituni  txAgoni^ 


Si  iti  pcn.if$n9  Mtjuilditro  dr  dfuidnj^ulo  int  ti* 
tici  fHbiindMnt  Mngulos  vicims  ;  h»  ixtrema  *c 
tnedi,t  rAiioni  fi  ficdkunt  invietm  ,  mdjiu 
fi^uuniHm  djHdli  trit  Idttri  pcntdgeni. 


A 


In  pentagono  xquilatero  ,  &  xquiangulo 
A  B  C  D  E ,  lincx  B  D  ,  CE  fubtcndant  angulos 
xq:ialcs  C  &  D  :  dico  utramquc  fccari  cxtienii, 
ac  mcdii  rationc  in  F  ,  ita  ut  majus  fegmcntum 
B  F  xqualc  fit  Uncx  BC  lateri  pentagoni.  Pcnta- 
gono  circuius  circ\imfcrib.itur. 

Dcmonftr.  Primi  trianguia  BCD  ,  EDC  funt 
{ptr  4.  I.)  omnin^  xq  ialia,rrgo  &  bafcsCE,  BD. 
Sunt  itcm  4  anguli  CBD  ,  CDB.  CED,  DCE  x- 
quales,quarc  lateraCF,FDeriintxqualia{/)<r  6.i,) 
Itcm  cum  aiig\iiui  cxtcnius  BFC  xqualis  fit  duo- 
bus  intcmis  fCD  ,  FDC  xqualibiis  ,  crit  duplus 
anguli  ECD,  fcd  angulus  BCE  , duplus  cft  anguli 
ECD,  cum  arais  BAE,  fit  duplus  arcus  DE,crgo 
xqualis  cft  angulo  BFC.  Et(p*r  6.1.)  BC.BFfunt 
xqualcs.Cum crgo  ttiangula CFD.B CD  finr  xqui- 
angula,  co  quod  anguli  C  B  D  ,  BDC.  DCF  fint 
xqualcs,  crit  (  prr  ^ .  6.)  ut  BD  ad  B  C,  fcu  F  D, 
ita  CD.fcii  BF,  ad  FD.  Ergo  BD  cxttema,  ac  rac- 
dia  rationc  fccacui  in  F  quod  ciac  dcinonAraO' 
dum. 


T»m.  r. 


Sit  A  B  lattit  decagoni,  cui  addatur  fi  E  latiis 
exagoni  in  eodem  citculo  infcripii  :  dico  lineam 
AE  cxtremi  &  mcdia  rationc  fcftam  eftc  in  B  84 
majus  fcgmcntum  elTc  BE,  btus  cxagoni.  Eft  BB 
cqualc  radio  BC. 

Dcroonftr.  Cum  A  B  fit  laius  dccagtmi,  arcus 
AB  crit  gtaduum  divifis  gradibus  )6o  per  10. 
qiiibus  lubl.itis  ex  180  crunt  rcliqui  duo  anguU 
trianguli  ABC  144  graduum  :  funt  autcm  xqtia- 
les }  crgo  quilibct  cft  71  graduum.  Eft  ergo  CBA 
graduuin  yx  ,  ftd  cft  xquatis  duobus  intcmis 
xqualibus  E  &  BCE,  crgoquilibct  eft  )6.  Eft  er- 
eoangulusE  j6,  tc  angulus  tCA  71;  ficuf 
t  AC.  Sunt  ergo  triarguu  A  E  C,  ACB  xquian- 
gula:  crgo  {per  j.6.)  ita  tft  EA  ad  CA,  fcuCB, 
aiit  EB,  ficut  CB,fcu  EB,ad  BA  :  crgo  EA  cft  di- 
visi  cxtrcml,  ac  mcdii  ratione-,quod  ctat  dcn)on« 
ftrandum. 

6B8aigB8-llBBBB8fl8aBBgS8g  69696BBBS3'  6SBBG8B9 
PROPOSITIO  X. 
Thcorcma. 

QuddraiHm  Utirit  pintdgoni  dfudli  ift  fudirtukt 
Idttrit  txdgoni  ^  dttd^onii 


Sit  pcntagonum  regularc  ABCDE  dico  q«a* 
4ratuin  Utciit  A  B  xquak  ciTc  quadiatis  cx  B  F* 

H  b  tadij 


r 
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w  l,rtCM»R<'m.&  BH  l.iteris  decagoni.DU 

;*3£?u,  5if  bit^-" 

Dcl^onftr.  Angulus  BFA  cft  oumta  pors  q.u- 

Ts  rca^scrunt  rcliqui  duo  .c8  fcu  hngul.BAF, 
Sa  f4.  Eft  arcus  BH  56  &  HK  iS.  Ergo  ata.» 
BHK  cft54:  crgoangulu.  BFM  54.*q-l'J 
anculo  BAF.  Smu  crgo  tria.,guU  A  B  F  ,  M  B  r 
.qu..angula  :  ergo  it.  cft  A  B  ad  BF  ,  Ucut  BF  ad 
BM  {p*T  }.  6.)  cigo  rcaangulum  lub  A  B  B  M 
rquale  cft  quadrato  BF.  (/"^  '7-  6.) 

Pariter  iquiangula  funt  quadtata  H1A,LMA, 
cimi  pritct  angulos  rcftos  in  l  &  L.  i...bcant  an- 
e,.lum  LAM,con.muncm  :  ergo  iqu.angula  lunt 
ttianeula  ABH  .  H  AM  :  crgc  (  J  «-^ 
AB  ad  BH.  ficiit  AH.  fa.  BH.ad  AL :  crgo  {f,r 
rcaang-.lum  fub  AB .  AM ,  arquatur  q>ia- 
drato  exBH.  E<go  qu^kua  cx  B  F  &  B  ». 
iqi..intut  tcaangulis  fub  AB,B.M.&  fub  AB.AM: 
fcd  hic  rcaang.na  (ptri.  i. '  *q'...ant..t  quadra- 
tocx  AB:f  rgo  qt.adratum  ex  AB.xq  .alc  cft.q  .a- 
drati»  tx  BF.BH,  quod  crat  dc.Ti<mftraudMm. 

CoRotLARi-iM.  Invcnire  in  circulo  latus  dc- 
cagoni,  &  pcutagonl 


F 

1 

m  ' 
m            •  / 

k   1 

l  F 

D  E  ; 

In  circulo  A  B  C  fit  invenicndum  latns  dcca- 
goni  &  cxagoni.  Ducatur  diamcter  ADC  &  pcr- 
pendicularis  DB,  dividatur  DC  bifarlim  in  E ,  du- 
canii  E  B  cui  fiit  iqualis  E  F  i  dico  FB  eflc  btus 
pcntagoni,  &:  FD  dccagoni. 

Dcmotiftt.  Cum  linca  D  C  fit  divifa  bif.tfiam 
in  E,  &  ei  addita  FD,  crit  {ftr  6. 1.)  leaangulum 
CFD,  uni  cum  quadrato  cx  ED,  xqualc  quadra- 
to  EF.fcu  EB.fcd  qiudrato  EB  iqualia  funt  qua 
drataED.DB  (prr  47.  1.)  -«--^-/-cr 

cum  quadtato  E  D  iquatur  q  —   

Et  abjcfto  quadiato  ED ,  erit  te£k.ingul.im  CFD 
«qualc  quartiato  DB ;  ctgo  iia  cft  CF  ad  DB ,  feu 
DC ,  ut  DC  ad  FD.  Ergo  linca  CF  divila  eft  Cx- 
iremi  ac  medii  tationc  ,  &  cum  majus  fe gmcn- 
tum  DC  fit  latus  cxagoni,  ctit  ( p*r  9.)  FD  lan.s 
dccagoni  :  fcd  quadtatum  linci  F  B  xqualc  tft 
quadratis  et  FD  &  D  B  ,  ncmpc  quadratis  latctis 
dccajoni  &  cxigoni  jcigo  FB  {fir  frutdtnttm) 
cft  latus  pcniagoni. 

PROPOSITIO  XL 
Theofcma. 

Si  iUmntr  cWruli  fiurit  UntA  rMlianMl  pnttd- 
S"»,  itui  tjl  hniA  tTrAittntln  d,lU  miMr. 


Sit  diametct  AG  ratiottalis  dico  latus  pentago- 
ni  e.dcm  ciia.lo  iiifaipti  clTc  lincjni  lat.oiul.iu 
quac  dicitiir  romoi.  Ducantur  diarai  tn  AG,  BH, 
qux  latcra  oppofiia  diviJcnt  b.fariim ,  ducaniur 
itcm  AC  ,  Ari,  abfcndauturqne  txfwid.amcuo 
FHqu.inaciui  pirs  :  fiait  6i  CMqntuparf 
l.nix  AC  i  cu...  BH  fit  rationals.cm  BF,  ficut  & 
FL,iaii>.inuli$,&:  loi-  BLcnt  t.ii)oi).ilis. 

Danonfti.Tnang.iU  AKF,  ACI  h..bcntia  an- 
gi.lum  CAI  co.iMminem,  &  piitcica  ang  lo;  tc- 
aos  in  K  &  I,  funt  iqii.angula  i  crgo  (  tr  j.6. ) 
iucft  Cl  -J  F  K  ut  CA  ..d  F  A ,  a  t  F  H.  P.o 
CA  &  FH  fu.n.tm.ii  qn  id,  antcs  CM,  FL  i  na  ciU 
Cl  ad  FK  ut  CM  ad  FL  i  &  petmur  rdo  ut  C I 
ad  CM ,  aut  ut  dupla  ncn.pc  C  D  H  CK  ,  it.i  FK 
ad  FL  i  &  co.Tiponciido  ut  CD.CK  li  I  ad  CK, 
ita  KL  ad  FL,  &  car.un  quadr  ta  n  c^d.m  ratio- 
nc  eruni.  Supponamus  di.ci  liiic.ni  BD .  AC  ,  & 
BD  fc  fecabunt  .n  O  txtrim4  ,  ac  n*dia  r  itlone 
(per  8.)etitqi.C  AO  xq'al.sCD,.V  ptr  I.)  qua- 
draium  compofiti  ex  A  O  fcu  C  D,  &  tx  CK, 
quintuplum  cft  quadian  CK,ergo  quadramm  KL 
qi.intuplum  cft  quadraii  FL,  .Uiq"C  commcnfi.ra- 
bilc  ,  crgo  cum  F  L  fit  raiionalis ,  &  KL  laltcm 
illi  potemia  commenfurabilis.rationalis  er.t. 

Dcindc  fi  B  F  fit  div.fa  in  qu.ituot  partcs,  cr.t 
FL  una,  &  BL  f.  Igiturquadratum  FL  eiit  i.  8c 
quadr.iium  BL  ij.  Quadraivm  auttm  KL  ctit  j. 
ut  vidi.nus.  Si.nt  igitur  linci  BL,  KL  U.ngitudi- 
ne  incommcnfurabiks  cim^  earum  quadi.ita  non 
fe  habeant  ut  numerus  quadratui  ad  quadrannij ; 
fiint  autcm  lationalcs.  Qi.arc  fi  cx  laiionah  DL, 
aufctatur  K  L  rationalis  poientia  tant.tm  cora- 
mcnfutab.lis,  teftabii  BK  i.tationalis  diaaaj  oto- 


me ,  &  ci  congnicns  ct it  KL. 
■  ,.  r-  T.im  verJ)  linca  BL  plus  poflit  qi  in  K  L  qna- 

ito  EB  'q"*'^ draio  rcax  N.  fc  habct  autcm  qu.adratum  B  L  ad 
,.)  "gorca..JpXFD  j„,„^KL.ut  x,ad  fif"'"t5  »d  '.&^«"'"» 
»tur  q  .adrans  E  D,  D  B.     ^      .f^       q,„j„™m  linri  N  .  4-  Su.u  crgo 

commcnfurabilia  quadrata  BL  &  N ,  cum  lc  h*- 
bcam  ut  ,  ad4.  linci  tamcn  potcnt.a  rnntmn 
fimt  incommenfurabilcs  i  quarc  cum  lota  BL  ra- 
tionalis  longitudine  commcnfurabilis  p""^* 
tion.ili  BH  .  poffitq..e  plus  q.iim  congrua.sKL, 
qu.idrato  Imci  N  ,  fibi  longitudinc  inccHnmcnUi- 
rabilis ;  crit  BK  apotomc  quartai  cx  dcfinitionc. 

Dcnique  ciun  AB  fit  mcdia  ptopori.on.-il.s  in- 
ter  BH.&  BK:  cft  enim  ang.iK.s  BAH  i..  fc'"|c.r- 
culo  fcftus  ,  &  triangulum  ABK  div.lu.n  cft  pcr- 
pcndia.lari  A  K  in  tri.-mgula  fim.l'.-'-  trit  crgo 
ABH  ad  AB  ut  AB  ad  BK  1  q"arc  quadratum  AB 
iqii.ilc  cft  reftangulo  fub  BH.  PK.Ql"!"""^.^- 
nc.  AB  nonit  rca.ingulum  con.cut..m  fub  rat.o- 
n..li  B  H  .  &  Apotoma  q..arta  crit  (  ' 
AB  lum  minorVqt.od  «x  Jcmonftr»"^»^- 


Liber  XlII 

PROPOSITIO  XIL^ 


{^drAtum  Juierh  Tri^^guH  ,<}uiUuri  triplnm 
'flt  qnddrdti  JimidiMmttri. 


Jit  triangulun,  xquflarcrum  Anr  •  . 
'criptum  i  dicD  quadrnrnm  .  r 
«'^«iradu  fcu  ?entrj?  "'P'"™  qun. 

,  Dcmonftr  Ciim  1    */'"^^nJr  BD.  ^ 

47.1. )  Ponatur  quar.rn        \      .  &  BD  ( 
^'^'"■'l'^mctro:^/o  p^d"^^^^^  BDxquali 


PROPOSITIO 
Problona. 


Tetraedrt. 


XIII. 

?oft»tU  ftfquulierum  ejft 


^>*r/t 


""<1^«  CA.CB  ^"P'^"'*'"'!^'^'^  DC.jungan- 
*'l>oDC.FUt  ,i^'r"'*^"^'"1"^  " 

H  «dtctur  pcrn  '     P'^"'^  G  E  F .  in  pun- 

i^ng^^nturquM  rf?^"''"^ "  ^  ^^"^''^  AD. 
'«racdrum  ,  fcu  L.ZJ. ' "  i  '''co  I  E  F  G  clfc 

'»  DB,  quod  fph,rl  P°"''^'^  "  K  xqua- 

g^^/^raA./dc,;  f„  L.  .o'^'''i*'^'=''^cter  I  K.  attin- 

fcr  /fh,rx  kTKb  rV  ^  ^^'  '"^'"^- 
^t^ris  illmsp;  J„5f;  '^'^'ialrcrumpotcnt.a 

Dcmonrtr  Dr-  \ 
^^'''^nt  a„o;,£  '";^^'^  "'■^'^gula  EHI.  A  D  C, 

f  I .  aui  G  l  eT'  °^^"''o  A  D  . 

FopoSnVcr"'^-^''""'  AD.DC.DBfinr 
AD  ad  aiL'^  AD  ad  D  B  ,  ira  a.iadra. 

pars  to- 

«•fati  DC-  rlf,'!"^"^''-^'"»^^  AD  .  d«plum  cft  q„a- 
/.  '"^'^7.1.)  qiudratum  ACxqua- 


Ic  cft  quadrati,  AD  .  DC :  crgo  AC  cft  rr/plum 
quadrat.  DC .  fcu  HE  j  fcd  ct.am  quadrat.mrFE 
ir.plum  cft  qaadrati  HE  :  r  p*r  1  ;  ergo  lincx 
A  C  ,  h  E  ,  /unt  .iqiialcs  j  fiint  iVitur  trianaula 
IFE,IFG.IEG.EFGxq«iUtcra.  ^ 

TcrtiA .  ciim  ita fit  AD  ad  DC.  nt  DC  ad  DB 
crit  ctiam  1  K  ad  H  E.  ita  H  E  ad  H  K  ,  circi.Ius 
dcfcriptus  fupra  diamctr.ira  K  I  tranfit  pcr  E  .  ita 
oftcncfam  tranfiic  pcr  F&G:  crgo  tctracdtum 
cft  fphxrx  in(criptum. 

Qiiarti  ,  cum  auadratum  AD  fit  duplum  qna- 
dr.iti  DC,  &  illis  /it  xqualc  quadrarum  AC  ,  crit 
}  &  qiiadratum  AD  1 ,  fcu  fi  quadr.  AD  pona- 
tur  4,  quadratum  ACcrit  6:  fcd  cum  AD  ad  AB 
fic  ut  lad  j  ,q«.idratum  A  D  adquadratum  AB, 
erit  iic  4  nd  9  :  crgo  quadrarum  A  B  ad  quadra- 
tiim  AC ,  feu  ad  quadratum  I  E  ,  aut  I  F,  crit  ut  9 
ad  6  ,  fcu  fcfquialtcrum. 

CoROLL.  Facile  cx  his  colligimus  qnadratum 
diamctri  fc  hab<rc  ad  q.tadratum  fcmidiamctri 
circiili  bafium  tctracdri  ,  ut  9  ad  x. 

Sccund^,  perpcndicularis  ex  ccntro  fplmx  ad 
bafin  tetracdri  cfic  fcxram  putcm  diamctri , 
8c  altitudo  tetracdri  continct  duas  tcrtias  dia- 
mctri, 

Hi»  ij  CoRoii. 
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Conott.  ».  Si  «  matcria  foUda  fiant  trian- 
guU  «quilatcra  qiutuor,  ut  figura  indicat,  fi«  le- 
iracdium  rcgulaic. 


PROPOSITIO  XIV. 

Problcma- 


\ 


Sit  fphrrx  diamctcr  AB  divifa  bifariam  in  C, 
ducatur  pcrpendiailaris  C  D  ,  &  jungantur  AD, 
BD  i  fit  E  F  zqualis  D  B  ,  fupra  quam  fiat  qua- 
dratura  EFGH  ,  cujus  diamctii  GE ,  FH  fc  imcr- 
fecantes  in  pimfto  I  ,  per  quod  ad  planum  E  G 
crigatur  pcrpcndicularis  I  K  ,  I  L  acqualcs  fcmi- 
diainctro  A  C  j  tumconncftantur  KE,  KF,  KG, 
KH  ,  LE  ,  LF ,  LG,  LH,  dico  fadkum  clTc  oOac- 
drum. 

Dcmonftr.  In  triangulo  rcdangulo  EHG,  cum 
angulus  H,  fit  rcftus  &  latera  HG ,  H  E  xqua- 
lia  erunt  anguli  HGE.HEG  xqualcs  &  fcmircfti. 
Similitcr  idem  oftendam  in  alii6  triangulls  H  E  F, 
£FG  ,  quare  oftcnd.-im  in  triangulo  v.  g.  H  I  G  , 
»ngulo$  H  G  I ,  IH  G  cffc  fcmircaos  &  confc- 
qucntcr  latera  H  1 , 1  G  dTc  xqualia,  &  angulum 
G  I  H  rcOum  cflc,  &  cum  (  ftr  quadra- 
tom  lateris  IG  iqiulc  quadratis  H  I  >  I  G  ,  fit 


«iam  xqu Je  quadrato  BD,  quod  xqnale  cft  qna- 
dratis  C  B ,  C  D  ;  crit  H  I  xqualis  fcmidia- 
metro  C  B  ,  &  cum  l  K  ,  cidem  fcmidiaractro  fic 
«qualis ,  &  anguli  in  1  fint  rcfti,  erit  quadratum 
E  K  xqualc  quadratis  1  E  ,  1  K ,  id  cftCD  ,  BC : 
creo  latus  E  K  iqualc  cft  DB ,  ita  oftendam  rcli- 
qualatera  H  K  .  F  K  ,  G  K  .  L  E  ,  L  F  &c.  clfc 
xqualia  latcti  D  B  i  cft  crgo  folidum  comprchen- 
fumofto  triajigulis  xquilatcris.  quod  iphxn  in- 
fcriptum  cft  cum  lincx  1  H,  l  G.  1 K.  l  L  &c.  fint 
xqualcs  fcmidiamctro  C  B  ,  manifcftum  autnn 
cft  qoadratum  diamctri  A  B  duplum  cflc  quadrau 

cx  D  B.  .  r  .  . 

CoROLi.  In  oaaedro  trcs  diamctri  fc  mvicem 
fccant  ad  anj;ulos  rcaos  in  ccntro  fphxrx  ,  itero 
tria  plana  HEFG  ,EKGL,  FKHL  cllc  quadrata. 
6  plana  oppofita  cfll  parallcla ,  &  diviJi  oaac- 
drum  in  du.u  pyramidcs  fimilcs. 


CoROii.  1.  Si  in  m.ittTia  folida  fianc 
rao  tiiangula  qualia  figuia  indicai  ea  coa- 
kfccnt  in  cdlacdrum. 


1»ROPO 
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P  R  O  P  O  S  IT  I  o  XV. 

Problcma. 


M 


Sit  fphira  cujas  diamctcr  AB  ,  &  iHius  tcrtia 
pars  lit  BC.excitctur  perpendicularis  C  D,  iun- 
ganturquc  A  D  ,  D  B  ,  aH.matt.r  E  F  ^qualis  ipfi 
D  B  i  fi.tque  quadratum  EFGH  ,  &  cxcitatis  in 
pundtii  E,  F ,  G  ,  H  ,  quatuor  pcrpcndicularibtis 
M  pionum  EG  pcrficiatur  aibus  j  dico  illum  cfTc 

qu«ntur.Ducatur  in  planis  oppofitis  LN,  EG 
Aaxnctn  LN.MK.HF.EG  ;  item  dncntur  SO  du 
canuir  ,t«„  dumctri  cubi  N  E,  M  F,  quifrrr  5  c. 

«Phjcrx  tra.ifcunt.s  pcr  M  F  ,  N  E  :  fi  ducercntur 
•i «  dMmctti.  oftcn,Jcrcm  cnndcm  fphxrnm  tran- 
eirc^B       '^'Kioftcndo  E  N  xq.alcm 

Danoi^r.  Com  AB  fit  tripla  C  B.  crit  AC  du- 


.     ^S,"*^  C  B  ,  ita  qi..idratum  A  C  .  ad 
quadratum  C  D  :  cft  crgo  illius  duplum ,  & 

Td  TZ  ^  ^.'^  ■"r^->c.cr?t  qu^adr^:; 
AD  tnplum  quadrat.  C  D  .  &  fc  h.,bct  ad  qua- 
dratum  AC  ut  ,  ad  x  .  &  quadratum  AC  adJ.L 

^»cx  ut  1  ad  j.  Sunt  crgo  qundrata  AC  4  AD.  U, 
AB  9,  n.nt  autcm  quadrata  AD.DB  xqualia  q«a! 
drato  AB ,  crj.0  quadrarum  DB  crit  j  \  c«m  E  F 
/it  'q-nl.s  D  B.cj„s  quadratum  crit &  quadra- 
tum  E  G  ill.ns  duplum  erit  6  ,  &  aim  q.iadratum 
E  N  fit  arqualc  quadrato  E  G  6  ,  &  G  N  i  .  c.u$ 
quadrattm.  crit  5,  ;  crgo  E  G  xqualis  cft  diamc 
rro  AB  cj.irquc  quadratum  9  triplum  cft  qua- 
dwti  t  F  j  i  qnod  erit  dcinoDftrandum. 


C  o  «  o  t  t.  Si  ex  marcria  foUda  fianr  6 
quadrata  xqunlia  ut  figura  indicat ,  ca  coakf- 
ccnt  in  ci:bum. 


HI?  iij 


PROPO 
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ma^iimataifmwm^^  O  P  O  s  i  T  i  O  XVI. 

Problcma. 

jccfudnm  ffh<u  infcrihere ,  &  demo»ftr*re  ei»s  l*t»s  ejfe  liffedm  irrmoatUm  ,  qiu 

dicitHT  miHor. 


Sic  AB  (Uamcter  rphzrx,  &  C  B  illius  quinu 
pars ,  excitetur  perpcndicularis  C  D ,  ducantur 
itcin  AD  ,  DBi  tum  intervallo  DB  centro  E  fiat 
circulus  in  quo  infcribatur  dccagonum  rcgulare, 
nempe  infcripto  prius  pentagono ,  &  divilis  bifa- 
riam  araibus  decagonum  \  tum  in  punAis  E,  & 
altctnatim  in  angulis  dccagoni  excitcntur  pcr- 
pendiculares  ad  planum  circuU  F  G I ,  quz  nnt 
zquales  ipfi  E  F,  ncmpc  EL,  lM,GN,OP, 
qux  conjungancur  du^is  lincis  LP,  LN,  LM  &c. 
&  cum  hz  perpcndicularcs  (inc  parallclz  &  zqua- 
les,  linez  eas  conjungenccs  enmt  parallclz  &  z- 
quales,  ut  LM,  EI  \  quare  du^z  cx  ML  ad  R,  P, 
N,  M  orones  zquales  crunt.  Quare  fi  cx  ccntro 
L  dcfcribcretur  circulus ,  illc  tranfirct  pcr  pundla 
P,  N,  M,&c.  Itcm  PN  dfct  iqualis  OG,  fi  duda 
effet  &  NM  linez  GI, atque  adc6  fi  perficcrencur 
omnia  ficrcnt  RP,  PN ,  NM  latcra  pcntagoni  z- 
qualis  pcntagonoF  H  T,&c,  qiiiaautcm  GN  cft 
linca  iqiialis  fcmidiametro  EF,  fcu  latcri  exagoni 
&  FG  cft  latus  dccagoni.cftque  angulus  FGN  rc- 
fius,  Unez  F  N  quadraciim  zqualc  erit  qnadcato 
latcris  dccagoni  &  exagoni  :  quarc  {ftr  10.)  etic 
FN  lacus  pcncagoni :  Idcm  diccndum  de  NH  :  eft 
crgo  FNH  zquilacerum  criangulum.  Pariccr  zqui- 
latcrum  cric  FNP  licec  figura  id  non  exhibeat :  cft 
cnira  .mgtilus  POF  rcftu5,&  PF  potcft  latus  cxa- 
goni  OP,  &  dccagoni  O  F  i  fiunc  ergo  fi  ncrficc- 
tcturfiguta  locriangulazquiangula.  Producanir 
perpcndicularis  LE  ,  utrinquc  in  q  ita  ut  L  q 
fitzqualis  latcri  dccagoni  circuU  FGHI,  &  ut 
vicccur  confufio  rcpctacur  feparattm  pentagonum 
P  N  M  &  linea  E  L  dividanit  bifatiam  in  V. 
Cuin  E  L  fit  fcinidiamcter  ciraili  FGI ,  fcu  lacas 
exagoni ,  &  Lq  Jccagoni  cjufdcm  ,  cric  E  q 
divifa  in  L  cxtrcma  ac  media  rationc,  ( per  9.  )  & 
EL  majus  fegmcntum ,  {per  j,  )  erit  quadratum 
ex  Vq  quintuplum  quadrati  cx  VL.  Ducaiuur  cx 


pun^o  q  ad  finguLi  pundla  pcntagoni  PNM  &c. 
lincz  q  P  ,  q  N ,  qM ,  quas  oftcndo  dTc  zquales 
latcri  pcncagoni :  duconcur  cx  centro  L  lincz  LP» 
L  N  ,  L  M,  cum  anguli  irt  L  finc  le&i ,  qua- 
draturo  ex  q  P  «quale  cric  quadracis  cx  LP  ,  Lq, 
nempe  quadracis  lacerum  cxagoni,  &  dccagoniicr- 
go  (  ptr  10.)  qP  cft  lacus  pcncagoni,  Paricec 
oftcndam  qN,  qM,  crte  laccra  pencngoni,  infcri- 
pti  cirailo  cujus  L  P  auc  EF  eft  radius:fiunc  ergo 
in  punAo  q  quinquc  criangula  zqiiilacera  ,  to(i- 
dcm  ficrcnc  ex  p.irre  advcifa  :  ergo  habcmus  »0 
rriangula  zquiLucra. 

Rurfus  cuin  omnes  anguli  in  L  refti  finc  ncm- 
pc  quos  linea  Eq  comprchcndit ,  fintque  lincz 
LP,  LN,  LM,  ahzquc  zqu.ilcs  cront  VN,  V  M, 
V  P  zquales  ,  earumquc  quadratura  eft  quinta- 

filiim  quadrati  VL:  nam  EL  fuppofitafuit  zqua- 
is  radio  E  F  ,  fcu  LN  ;  crgo  quadratum  V  L  cft 
quarta  pars  quadrati  LN  i  crgo  quadratum  V  N, 
utriqiie  xqualc  {ptr  47. 1.)  cft  quintuplum  crgo 
linea  VN,  VP,  &  aliz  omncs  du£lz  cx  Ccntro  V 
ad  omnes  angulos  funt  zqualcs  linci  Vq.  Erg» 
fphzra  attingit  hoc  icofacdrum  in  omnibus  an- 
guhs  quod  crat  dcmonftrandum. 

Dcinde  aim  ita  fit  AB  ad  BD  ,  ut  BD  ad  C  B 
ita  eric  quadratum  AB  ad  quadratum  DB,  ut  A  B 
ad  BC  {ptr  ao.  6.)  fed  A  B  eft  quintunla  ipfius 
B  C  ;  crgo  qiiadratum  A  B  eft  quintuplum  qua- 
draci  UD  :  lcd  quadracum  radij  V  N  cft  quincu- 
plum  quadrati  V  L  ,  &  confcquenter  quadratum 
diamctri  intcgrz  illius  fphcr.r  quintupUim  cft 
quadrati  totius  EL,  'cu  BD ,  crgo  diamctct  fphz- 
rz  zqualis  cft  lincz  A  B. 

Dcniquc  cum  qur.dratum  AB  fit  quintupliun 
quadrati  BD,  fcu  EF,  &  AB  fit  rationali$,ctit  E  F 
radius  circuli  F  G  1  rationalis  ,  &  {per  i  \ .)  Utus 
pcnt,igoni  ipfi  infcripti ,  fcu  latus  icofacdri  ent 
irrationalis  Imca  quz  dicitur  minor. 


Si 
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Si  conjungantur  vigiiH 
ti  tiianguk  xqiiilatcia  in 
matecia  folida.furmabitur 
cx  his  icofacdrum  regu> 
Lans. 


PROPOSITIO  XVII. 
Problcma. 

Doitcudrum  fi>htr4  infcr,bere  ,  dtm^nfir^, 
HHJ  iMtu  ejft  irr^ticnalem  Unenm  qu* 
didmr  apttemet 


On«^M  b,rccc„mr.&  pcr  d.v.fioncs  ducamur  HG. 
tur  cl».      *  NK.  I  H  fcccn- 

n-il    T  ""«"«^    P""«ais  Q.  P.  & 

U,'nqt«bu,  cxctrcnrur  lincx  pcrpcndiculaTcs  ad 
Plan.,  c,uadraton.m  DB.  AC  ,  xqJalcs  majoribus 
r-V  NP;  ducantur  lincx  CT.DT, 

^rrnD  c     ^  '  ''''^"  clfc  pcntagonuin 

'  "'Y'  «l^o^J  tot"m  fu  in  codcm  plano .  rit- 
5  0*3!"^"'™  '  ^  'q"iangiilum  cujus  punda 
al;,  j  '>  '^pcrficie  fphxrx  ,  ficriqi.c  poffc 
«naundccim  fimiliafupraalia  latcracubi.  Itcm 
"tus  cjus  cir,  lincam  irrational  cm  apocomcn.po- 
Jti  ncmpe  iiamctro  fpheri  rationali.  Ducatur 
V  parallela  ;  qux  produfta  attingct  centrum 
cubi,  &  rphrri  in  p„id  .  X,  Hncantur  itaii  U- 

CO,  DP.  DS.  DO.  HV.  HT.  RX. 
pLi     "     P^™^  totum  pcntagonuin  iit  uno  efle 

I^craonar.  CumPS.  O  R  fuit  rcd«  ad  idcm 


etncSR^PO^^^ST'  ^""^  ^"^  '^"^1«^ 
cum  PO.LD  i.nr  para!lclx.c?unt  SRCDUral  f- 
Ix  qua  e  tocu  trapcfium  SCDR  in  tino  cf  puio. 
pico  tr.angi.lum  CTD>n  codem  clTc  plano  Na.t^ 
"a  cft  NK  ad  NO.  fcu  NH  ad  NY  .  f.^ut  I  H  3 
qTXm  ut  QT  ad  QH.  Sum  itcm  anguH  in  N.ft 
^.rc(a.  cum  utraquc  iinca  NYO/lc  ad  fuum  pla- 
num  rcfta.  Sunt  ig.cur  triang  .|a  fim,l,..&  funt  ita 
collocata  ut  lattra  homologa  NY.  QH  fint  paral- 
lcla,ut|>ore  ad  idcn  planum  CM  rccta.  quare  (per 
J  1.6.)  incxTH.HY  in  d.rcdum  jaccnt,&  in  und 
luntpIanorriangul.CTD.quoddudtur  per  re- 
"  trapcfium  CSRD. 

Oftcndo  fccunda  illnd  clfc  xquilatcrnm. 
Si  duccrcntur  lincx  CP,  DO,  CO,  DQ,  cunl 
linex  LP,  OK,  QH  fint  xquaics  &Tnjmhrcai. 
«temCH.HD,  I,C.  DK.  illx  {ve.  ^l)  elTcnt 
«qualcs.Sunt  aui^m  (per  47.i.)quadrata  DR  JDT 
«qualia  quadratis  DQ_QT  i  DO.OR:crgo  Imc» 
KD.  DT,  CT,  TS  flraili  modo  funr  xquales. 

Rcftat  probandum  rcdas  SR.RD  tllc  xquales.  , 
Cum  NK  lit  fcib  in  K  cxtrcma  ac  mcd-i  ratio- 
nc,  erunt(;7*r  j.)q-tadrata  NK.OK.fcu  DK,  OKi 
tripla  quadrati  ON ,  fcd  quadratis  OK,  KD  (ptr 
4"'-  1.)  xqualc  eft  qu.idracu.\i  OD  ;  crgoqnadra- 
tum  OD  cll  triplum  quadrati  ON,  fcu  O  R.  Scd 
quadfatum  RD  xqualc  cft  qi.adr.itis  OR.  OD  j 
crgo  quadratum  R  D  quadniplum  cft  quadrati 
ON.  Scd  parirer  qiiadratum  PO.  fcu  SR,cft  qua- 
druplum  q.iadrati  O  N,  crgo  quadtata  R  D,  S  R 
«qualia  fiint:  crgo  xquilucrum  cft  pcnt.igonuoi, 
Oftciido  icrciA  cllc  xquian{»nluin  ncmpc  fi  dii- 
catur  C  R,  ficri  triangtilum  C  S  R  xquale  trian- 
gulo  CTD ,  &  angiilum  CSR  xqualc  cffc  angnlo 
CTD  ;  ad  quod  prob.induin  f  Hlcit  oftcndcrc  li- 
ncam  CR  xqualcin  tllc  lincx  CD.fcu  LK.  Cum 
lineaLN  Cn  ledlain  P.extreml  ac  mcdii  racio- 
nc  ,  ciq  ic  addatur  majus  fcgmcntum  N  O,  IwiCa 
L  O  fecabitur  cxtic.iU  ac  incdii  ratione  in  N 
(per  j.)  cnintqiie  (per  4  )  quadrata  LO.  O  N  fcu 
OR  trjjila  qi.adtati  LN,  fen  LC  ;  quod  ulti.Tiii(n 
fi  addatur  crunt  qu.idrata  LO.  LC.  OR  quaslru- 
pla  quadrati  L  C.  Pro  duobus  primis  fubftitue 
quadratum  CO  illis  xquale  (per  ^j.  i.)  crunt 
crgo  quadrata  CO,  OR, lcu  qnndratum  CR.qtia- 
drupliim  qiiadrati  LC  ,  fcu  C  H.  Sed  quadr.itunl 
C  D  cft  quadniplum  auarfrati  C  H  ;  crgo  lincs 
C  R  ,  C  D  funt  xqiialcs  &:  in  triangiilis  C  R  S, 
CTD.Cum  omnia  latcra  fint  xqualia  crunt(/;rr  8. 
I.)  anguli  CTD.CSR  xqualcs ;  ita  oftcndam  fc- 
liqiios  angiilos  elTc  xqualcs. 

Paritcr  fi  alia  cubi  plana  fimilicer  fcccmar, 
oftrnd.im  ficri  fimilia  &  xqualia  pcntagona  qii.i- 
lccftCTi,KGC,  DT  j  »,«c  fic  dc  c«tc/is 
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i;  orocrclTu  oftcndcntur  clVe  xquilatcra, 
"  "r*'  r,  .A.r  ^rr.Kin[iiim  lincos  duCXii 


qoc  fimili  ^^^'"^^'^'ft^/probandiim  linci;  duOtis 
«m^Jo^phxrx  X  ad  angulos  pcmagoni  cfTe 
xq.uEVcmiJiainc.ro  fphxix  .  ur  ^  duccrctui  h- 

.  VH  ad  anculum  pcniagoni. 
"  L^iVxN  f  qualis'cft  Imcx  B  L.  fcu  L  N  .  & 
NY  xqualis  lincx  NO.  Eft  crgo  X  Y  xqualis  h- 
iicx  L  O.  Cum  autcm  LN  divifa  lu  cxttcmi  ac 
mcdii  rationc.ciquc  additum  Ct  majus  fcgmcn- 
tum  O  N  ,  crii  L  O  divifa  exttcmi  ac  mcdii  ra- 
tionc  in  N  ( p*r  y.)  cruntque  ( per  4.)  quadrata 
LO.  ON,  fcu  X  Y.  YR  tripla  quadrau  L  N,  fcu 
XN.  Scd  r>  ducctctur  X  R  ,  cjus  quadratum  (ptr 
47.  I.)  xquale  crtct  quadtatis  XY  ,  YR  i  crgo 
qnadratum  XR  ttiplum  eft  qu,iarati  LN.Scd  vi- 
dimus  (.»1  ij.)  quadraram  diamctn  fphcrx  tri- 
plum  clTc  quadrati  latctis  cubi  i  &  confcqucnter 
quadraiumfcmidiamctti  fphxrx  triplum  critqua- 
«kati  Scmilatcris  cubi :  ergo  diameter  fphxtx  eft 
«qualis  linex  X  R  :  crgo  fphxra  atting.t  omncs 
angulos  illius  polygoni 


Dcniquc  'hco  latus  dodcciicdri  clTc  lineam  irra* 
tionalctn  Jiclam  apoiomcn.Ponitut  cnim  diamc- 
ter  fphxrx  clfc  hnca  raiionaUs  ,  qux  eft  potentia 
tripla  latcris  cubi ;  crgo  litus  cubi  cft  linca  raiio- 
nalis  potcntii  tantum  commcnfutabilis.  Idcm  di- 
ccndum  dc  fcmilatcrc  N  K  ,  &  cum  divifum  fit 
cxtrcma  ac  medii  rationc  in  O.  crit  ( ptr  6.)  N  O 
itrationalis  didka  apotome.  Qiiod  fi  fnmetctur  to- 
lura  latus  LK  ,  quod  dividctctur  fimilitci  cxtrc- 
mi  ,  ac  mcdii  rationc,  cffct  P  O  ,  fcu  S  R  majus 
fcgmcntum  i  crgo  S  R  latus  dodccacdii  eft  apo- 
lomc  1  quod  crat  dcmonftiandum. 

CoROLL.  1.  Si  latus  cubi  extrerpi  ac  mcdil 
ratione  fecctur  ,  majus  fegmcntura  ciit  latus  do- 
dccaeJii  cidcm  fphirx  infaibendi ;  Sc  fi  minu» 
fcgmentum  linec  iu  fcAae  fuciit  Utut  dodccac- 
dii  ,  majus  crit  latus  cubi. 

CoROLL.  i.  Si  ex  matciia  foHda  fiant  duodc- 
cira  pcntagona  xquianguia  ,  &  xquilatcia ,  qiue 
conjungantiu  ,  ut  figura  indicat  i  ca  dodccacdtum 
componenc 


mwwniiiMflMwutfnniBiiiniinfliinniigi 

PROPOSITIO     XVIII.  \ 
Problcma. 
LdierM  ^fifHurum  cemp*rm. 


Linea  A  B  diviJatur  bifariara  in  C  ,  tUTO  ita 
dividatut  ut  D  B  fit  cjus  icrtia  pats  i  6c  EB  quin- 
u,  fadoquc  circa  AB  fcmicirculo.cxcitcntur  pct- 
pendicolarcs  CF,  DG,  EH  i  conncaantur  AF.FBi 
AG  ,  G  B  ,  AH  ,  H  B  ,  abfcindatur  HI  xquahs 
laieri  decagoni  in  co  circulo  defcripti  cujus  fcmi- 
diamctci  B  H ,  fccctur  G  B  cxttcraa  ac  mcdia 
rationc  in  K .  • 

Dico  piimo  A  G  cire  latus  tctiacdii. 
Dcnjonftr.  Cum  (  ptr  8.  6. )  fit  ut  AB  ad  AG 
»ta  AG  ad  AD  ,etit  {ptr  zo. )  ita  quadratiun  AB 
ad  quadratum  A  G  ut  AB  ad  AD  i  cft  autcm  AB 
«pfiui  AD  fcfquialtcra  :  crgo  quadratum  AB  eft 
lefauialtcrum  quadtati  AG  i  ergo  (  »*r  ij.)  A  G 
«ft  latus  tcttaedri. 

Secund6,  dico  AF  cffc  latus  oaacdti ,  quia  AB 
cft  diipla  potcntii.  btcris  AF  :  ergo  ( ptr  i4.)  AF 
eft  latus  oaacdri.  ^ 

Tcttiii.Cum  BG  fit  mcdia  proportionalis  intcr 
'^B.  BD,  erit  ut  AB  ad  BD.  fcu  ut  :  ad  i ,  ita  qua- 

ni&,'^  \  fit  media  proportio- 

M  AB  fit  qnintupla%fi«s 

^  .  ctit  quadtatura  A  B  quintuplum  quadrati 


BH  :  crgo  (;>*r  erit  BH  diameter  drcu- 
li  ambicntis  quinquc  latcra  icofaedri.  Eft  autcm 
H  I  latus  dccagom  cjufdcm  circuH  ,  &  B  H  latus 
cxsigoni  i  crgo  B  1  (/"r  16.)  cft  latus  icofacdri. 

Dcniquc  cum  BG  latus  cubi  fit  fc£lum  in  K  ex- 
tremi  ,  ac  mcdii  rationc  ctii  ( ;>fr  17. )  B  K  latuf 
dodecacdri. 

Communitci  imcrprctes  oftcndunt  null.im 
polfc  dari  figuram  folidam  rcgularcm,(nempe  qu« 
conftet  figuiis  planis  rcgul.iribus )  prxtcr  reccnfi- 
tas.  Nam  ad  angulum  foUdum  ad  minimum  trcs 
rcquirunwr  anguli  plani ,  qui  quatuor  rcftis  fint 
minorcs,  fex  anguU  trianguli  xquilateti,4  anguU 
rcdli  &  trcs  exagoni  quatuor  icaos  adiquant: 
ergo  angulum  foTidum  pcrficcte  non  po(runt,qua- 
tuor  pentagonici,  ttcs  heptagonici ,  tics  otlogo- 
nici  quatuoi  tcaos  fupeiant ,  crgo  folum  cx  tn- 
bus,  quatuor  ,  &  quinque  anguUs  triaiiguh  xqiji- 
latcf i ,  ex  tiibus  anguUs  rcftis ,  ex  ti.bus  anguW 
pentagoni  cffici  poteft  angulus  fwlidus  i  crgo  prx- 
tci  tccenf.tacorporafolidarcgularia,  nuUaalia 

ciTc  poflunt. 


CompMT/uk 


ii 


Diamcccr  Tpluerz 
Laiuc  cccracdri 
Laius  cubi 
Latus  odaedri 
Lacus  dodecdcdri 
Lacus  icofaedri 
Supcrficics  fphxr* 
Arca  circuli  ma joris 
Supcrficics  tetraedri 
Siipcificics  cubi 
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1414*1""' 

7M«4i  '" 

105146""' 

Iij56j7""' 

,,4.59"'" 

46188'"" 

8. 


Superficies  oftaedri 

Superfidcsdodccacdri 

Supe,fic.csicoraedri 
Solidjcas  fpher* 

SoJiditas  cetracdi 

Soliditas  cubi 

Soliditas  0(aacdri 

Soliditas  dodccacdri 

aoUditaj  icofacdri 


69181""» 
ioyi46iiilU 

9;74J4"'" 
41879'lltl 

Jiji""' 

1JJ96""' 

i,j,5,rmi 

i78yi6"".i 
2;j6ijlini 


ELEMENTORUM  EUCLIDIS 

aut  potius  Hypficlis  AJexandrini 

LIBER  DECIMUSQUARTUS. 

fcu  AF.  E  D  func  arciualcs  ,  fcd  BF  fadb  cft  zauU 
f  »  AB  «qualis  cft  lincis  DE.Efi. 

"go  AB  cft  fcmiflis  lincariim  A  E.ED.  fcu  linc« 
compofitx  ex  A  E  Utcrc  cMgoni ,  &  E  D  latcrt 
decagoni ;  quod  erat  dcmonfttandmn. 

PROPOSITIO  n. 
Thcorcma. 

Si  dnt  lintt  extrtmM  m  mtdia  rMtiont  diviiMtttr\ 
frtptrtiondittr  JicnhHntMr, 

A  K     B  G 

»-  • — — ( 


PROPOSITIO  L 
Tbcorcnu. 

im  duU.  i  efir,„.Jf,.  compofitt  tx 


'^^  Jrn^/     W^^licuJaris  ad  CD  latus 

CD  ^      ,    r  .       "  '^'^"^'f  bifariam  lincam 

q"'  AED  ADF  '  "''T''°  ^  A  D  reli. 

J"as  q„J„as  T^""  ^"''^^ 
h^bcant  latc  a  B  =   n "r"^'^''  ' 
««nt  f.,.  ;  ^  c^'l"='''"»  ^  ^  commune, 

quinta»  H    r   '  DFE  continct  dlias 

«auiiis  ^*""^"'  '"'"""  f  A  D.  F  D  A, 

rum :  funt  11  **"°'^"" 

rJ«.  ?  &  0"r  5 . 1.)  AF ,  ED, 


p.  i;  1  ^ 

C        F    D  H 

linea  AB.  CD  fcccntur  cxtrcmS,  ac  mcdil  ri« 
tionc  in  E  &  F  j  dico  eas  proportionalitcr  fccari, 
fcu  ita  clTc  AB  ad  CD  ,  fiait  AE,  CF,  aut  EB  ad 
FD.Addatur  BG  xqualis  EB,  &  DH  xqualis  FD. 

Dcmonftratio  cum  fit  ut  AB  ad  AE  ita  AE  ad 
EB,  (per  ij.  6.)  crit  rcdanguium  fub  A  B ,  E  fi| 
xqualc  quadrato  AE,  ficut  rcdangulum  fub  CD» 
F  D  ,  zquale  crit  quadrato  C  F  ;  ergo  ita  cft  rc- 
dlangulum  fub  A  B.  E  B  ad  quadratuin  AE  ,  ficuc 
rcdangulum  fub  AB,  EB  ad  quadratum  CF,  crgo 
ita  cric  qu.idruplam  rcdlanguli  ABE  ad  quadra» 
tum  A  E  ficuc  quadruplum  reftanguJi  C  D  F  ad 
quadracum  C  F,  &  componcndo  ut  quadruplum 
redanguli  ABE  cum  quadtato  AE,hoc  cft  (per  i. 
1.)  quadracum  A  G  ad  quadratmn  A  E ,  ut  qua«  • 
druplum  rcdang.  C  D  F  cum  quadraco  C  F  iea 
quadratum  C  H  ad  quadraturo  C  F  j  crgo  ita  cft 
AG  ad  AE.ut  CH  ad  CF,  &  pcrmutando  ita  crit 
A  G  ad  C  H  ut  A  E  ad  C  F  ;  &  ita  crif  reli- 

3ua  EG  ad  reliquam  FH,  Sc  dimidia  £B  ad  dimi- 
iam  FD.  Cum  crgo  ita  fit  AE  ad  CF  .  ut  Efi  ad 
FD ,  ica  eric  loca  A  B  ad  tocam  CD  ut  AE  ad  CF) 
quod  crac  dcinoQftcandum. 
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PR.0P0S1T10  III. 
Thcorcnu. 


Si  Ftnumum  rtgulMtt  tirculo  inftubstur ,  jua- 
ina*  iMtrit  t,ut,  &  lintt  fubttndtntit  iuo  t)m 
Uter4,<juintufU  funt  quAdr^ti  r*it],fiu  Uttru 
tx4i«ni. 


Pcnragonum  rcgiilarc  ABCEF  infcriprum  fit 
circulo,  fitquc  ejus  latus  C  E .  &  linca  A  C  ful>- 
Tendat  duo  ejus  Uiera  ,  dico  quadrata  lincarum 
AC  ,  C  E  e(lc  quincupla  quadrari  E  F.  Ducatnr 
diaincccr  AGD  ,  quz  dividct  bifariam  latus  C  E. 
Ducatur  CD  qux  erit  brus  dccagoni. 

Dcmonftr.  Quadratum  A  D  quadniplum  cft 
quadrati  GD>  ergo  quadrata  AC,CD  illi  zqualia 
(ptr  47.  I .}  quaarupla  (iinr  quadrati  G  D.  Adda- 
tur  quadratum  GD,enmtquc  quadrata  A  C,  CD, 
GD  quintupla  quadrati  C  D,  pro  quadratis  CD, 


GD  fubftituatui  quadraium  C  E  illis  squ.ilc  {f>tr 
10.  I ).)  crgo  quadrata  AC,  C  D  quintupla  funt 
quadrati  GD,  lcu  latcris  cicagoni ;  qnod  trai  dc- 
nionftrandum. 

CoKOLL.  Quadranim  latcris  aibi ,  &latCTis 
dodecadri,  cidcm  fph«x  infcriptorum  quincupta 
fiuit  quadrati  radij  circuH  pcntagonum  dodec.-ic- 
dri  circumfcribcntis.  Si  cnim  in  aliqua  fphxra 
circulus  A  B  C  ambiat  pcncigonum  dodccacdri, 
crit  {ptr  17. 1 J.)  linca  AC  latus  cubi  cidcm  fphx- 
rx  infcripti.  Oftcndimus  aurcm  quadrata  AC,&: 
CE  fcu  latcris  dodccacdri  quintupla  cllc  quadra- 
ti  GD. 


PROPOSITIO  IV. 
Theorenu. 


Si  Utuj  txMgtni  ,  txirtmi  uc  mtiii  ratient  fict' 
tur  i  mujm  tjm  tdtm  trit  ilcca^oni  latiu. 


B 


Sit  AB  latus  exagoni,  medii  &  extrcmi  ratio- 
nc  fcdlum  in  C  ;  dico  majus  cxcrcmum  A  C  cflc 
lacns  dccagoni.  Adjungatur  AD  xqualis  A  C. 

Dcmonftr.  Cum  lincx  A  B  fcdbc  cxcrcma  ra- 
tionc  in  C  addirum  hr  AD.majus  fcgnvcnnim  erit 
DB  fcfta  fimilitcr  in  A,&  crit  AB  majus  fcgmcn- 
tuni  {per  (.  1  j.)  5c  cum  Unex  B  D  m.ijus  fcgmcn- 
tum  AB  ponatur  bcuscxagoni  j  cric  {ptr  9.  i  j.) 
minus  fcgmcntum  A  D  ,  fcu  A  C  latus  dccagonii 
quod  crat  dcmonftrandum. 


P  R  O  P  O  S  I  T  I 
Thcorcma. 


V. 


idemcircHlui  comfrthcndit  &  doiecitdri  ftnttgonum  ,  &  itofttdri  trisngHlum ,  eidtm 

fihtrd  infcriptorum. 


ABCDE  pcntagonum  dodccaedri.&  LMN     dcm  fphcra  ,  cujus  diametct  I K  ;  *c<»  circulos 
w»™  «X  uujigulis  itgCicdii  infcriptotum  in  ca-     ABCDE,  LMN  elfc  xqualcs.  ^.^ 
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Sit  quadratnm  I  K  quintuplum  quadrati  O  P» 
tum  OP  cxttcmi  ac  nK-dii  rationc  rccerar  in  Q^; 
critquc  (p*r  coro/.  16.1  j.)  OP  ladius  citculiquin- 
quc  Utcta  icof.icdri  ambicntis. 

Dcmonftr.  Qtiadrata  AB,  AC  (ptr  3.)  quintu- 
pla  funi  quadrati  FGjfcd  (per  8.  1  j.)  fi  AC  cmc- 
ma  ac  mcdii  rationc  fccctuficric  AO  xqualis  AB, 
crgo  ita  cft  AC  ad  A  B  licut  AB  ad  OC  j  fcd  iia 
cft  OP  ad  OC^ficut  Ov^ad  QP,  crgo  (f>er  i.)  ita 
cft  AC  ad  OP  ficur  AB  ad  Oq.  Eft  autem  A  C 
latus  cubi  (ptr  17.  tj.)  cujus  diamctcr  fphxrz 
tiiplacft  potcncia.  Ergo  triaquadraca  ACzquan- 
tur  quadrato  I  K,  Ccii  quinquc  quadraiis  O  P  cr- 
go  triaquadrau  A  B  zquancur  quuiquc  quadratis 
OQ.  Suni  autan  (prr  10.  tj).  quinqucquadraia 
M  L>  xqualia  quindccim  quadiatis  M  R ,  0c  cum 
ML  di  lacus  icofacdri.cu jus  quinquc  latcra  infcri- 
biinnir  circulo  ,  aijus  radius  O  P  crunt  quinquc 
quadraca  ML  xqualia  quiitquc  qiiadratis  cxagoni, 
ncmpc  tadi|  O  P  ,  &  quinquc  dccagoni  fcu  OQ_, 
ncmpc  tvibus  quadratis  A  C  ,  &  cribus  A  B  fcu 
quindccim  FG  -,  cigo  quadrata  RM ,  FG  xqualia 
funt :  crgo  &  radij  R  M  ,  F  G  ;  crgo  Sc  circuli 
ABC ;  LMN,  quod  crat  dcmonftiandum. 

PROPOSITIO  VL 
Theorenia, 

KtnMniulum  comprthtnfiim  /5ii  latirt  fentMj^oni, 
doJtCAtdri,  fith  ptrptndiculnri  dund  dh  tjMt 
cintro  dd  idtm  UiMi  trigtfiis  fumpiMm ,  ijmmU 
tft  fiipirficni  dtdtCMtdrtf 


Sit  dodecacdri  pcntagonum  ABCDE  circulo  in- 
fcriptum.fitquc  cx  ccntro  F  du£ta  pcrpendicularis 
FG  ad  Lttus  CD,  /itque  re^langulum  Cl  coniprc- 
hcnfum  fub  dida  pcrpendicuUri  &  latcrc  C  D. 
dico  rc£kangulum  C  1  trigcfies  fumptum  zquaii 
fupcrficici  dodccacdri. 

Dcmonftr.  Redibangulunt  C 1  (;»«r  41,  primi) 
duplutn  cft  ttianguli  CFD.  Sunc  autcm  in  dodc- 
cocdiofcxagincaciianguU  xqualia  triangulo  CFD, 
iKinpc  duodccics  quinquc  :  crgo  tiiginta  rcdian- 
gula  CI  fupcrficici  dodccaedri  xqualia  funi>quo(l 
ciat  demoufttaudunL 


6969936863^  S919S9fi&>S39aS9SB  '635S69fi8BaSBB8 
PROPOSITIO  VIL 
Thecrema. 

RtUjngnliim  comprthirjum  ,  fith  Uttri  trianf^uH 
icofifudri ,  fuk  pirptndiculKri  dudm  mb  r)us 
ctntro,  trigifitifumpiHm  ,  tt^Htilt  rfifMpcrficui 
Kofatdri, 


Triangulutn  ABC  fit  unum  ex  confticHcntittiS 
icofaedtum ,  lic  cjus  ccntrum  E,  ducaciir  E  F  pcr- 
pendiciilaris  ad  lacus  BC.fitquc  rcaangulum  BC, 
compichcnfum  fub  EF,  &  fub  latcrc  BC  :  dico  ic- 
ftangulum  BC  trigcfics  fumptum,  xqualc  efle  fu- 
pcificici  icofacdri. 

Dcmonftr,  In  quolibct  ttiangulo  ico&cdri  furlt 
tiia  ttiangula  «qualia  triangulo  B  E  C  ,  ut  patcc 
iptr  8.  I.)  crgo  funt  60  in  icofaedto  ,  fcd  leftan- 
gulum  BC  duplum  eft  (/>fr  crianguli  BEC : 

crgo  rcdangulum  BC  ciigcfics  fumptiun  xquatut 
fupcrficics  icofaedri. 

CoRoti,  Si  ficict  tcaangtilum  fub  AF  &  BC 
illud  duplumcflct  trianguli  ABC,  atquc  ade6dc- 
cics  fumpcum  camdcm  fupcrficicm  xquaret. 

CoROLi.  Superficies  dodccaedti  ad  fuperfi- 
ciem  icofacdri  fc  habei  ut  rcdangulum  fub  pcr- 
pcndiailari  &  latcrc  pcucagoni  ad  rcdangulum 
fub  pcrpcndiculaci ,  &  latert  iri.-tnj;iili,  &  hoc  fn 
quibtifaimquc  dodccacdris  &  icolacdris  ,  ctiatn 
non  in  cadcm  tphxia  ddciiptis. 

BB68»B8gBDa  flaSBBBBB.6iW8a.fl3'g«i63B86aig  69 
PROPOSITIO  VIIL 

Theorema, 

Pintdpnum  iquilMtrum  infiriptum  circulo  iijutt* 
li  tfl  rtilanguli  conttnt»  ,  fult  tribus  (fuadrami-' 
tibus  diamitri,  circuli  ,  fjr  fub  ^uinqut  ftxiit 
lintd  fukttndtniit  angulum  ptniagtni, 


T«M.  /. 


I  i  U  FroponatoC 
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Proponatur  pcmagonum  ABCDE  cirailo  in- 
fcriptiini,  &  Itnca  A  H  contineat  ttcs  quadrantcs 
diainari  AG  ,fi£  B  l  contincat  qtiinqiic  fcxtas  li- 
nca:  BE.fabtcndcntis  angtiluin  BAE;dico  tetkisv- 
gnlum  compichcnfiimfub  AH.BI  xquale  cilc  pcn- 
lagono. 

Di.moi)ftr.  A  H  eft  fcfquialtcra  lincx  A  F , 
&  B  K  fcfqiiialtcra  linei  B  1 :  crgo  iu  cft  AH  ad 
AF  ficur  B  K  ad  K  I  i  ergo  rcdangulum  fub  cx- 
cremis  AH  ,  KI  zqiucut  rcAangulo  fub  mcdiis 
AF.DK,  (pfT  i6.  6.)  fcd  rcclangulum  fub  AF  BK, 
duplum  cft  tri.in^iU  A  B  F  {prr  )  j.  i.)  cum  ha- 
bcanc  candcm  bahn  AF ,  Scc  Ergo  rc^ngulum 
AH,  KI  duphim  cft  trianguli  ABFifcd  rcdangu- 
lum  AH,  KI  duplumcci.amcft  rcdlanguli  fub  AH, 
lE,  cum  FI  fic  dupla  lEj  ergo  redlangiilum  fub 
AH,  I E  zquatui  triangulo  A  B  F  i  fcd  pcntago- 
num  ABCDE  quintupTum  cft  trianguU  ABF  ,  Sc 
re^laneulum  fub  AH,  B I,  quintuplum  cft  leAan- 
gulifubAH.IE.  Erpo  rcdangulum  fub  A  H,  B I 
«quatur  pciuagono  ABCDE.quod  crat  dcmonftr. 

CoROLL.  Rcdangulum  comprchcnfmn  fub 
pcrpcndiculari  ab  angulo  trianguli  icofacdrt  ad 
umimcjus  latus,  &  fub  quinouc  fcxtis  latcris  ai- 
bi,  arqualc  cft  pcniagono  icoracdri ;  nam  illi  per- 
pcndiailaris  zqualis  cft  linci  A  H  ,  fai  continet 
tres  quadrantcs  diamctri,  &  latus  cubi  zquale  cft 
lincz  BE  ut  oftcndimus  {m  17.  1  j.) 

<*i m  tw  »m  c#>  it  m  iw  w  wt 

PROPOSITIO  IX. 
Thcotcma, 

SHftrficiet  dtitCiudri  mL  fuptrficiim  icofttdri  in 
tddtm  fpbtTA  itfcrtftiy  tanitm  rAliontm  habtt, 
*c  IdtHj  CHii  dd  UtHt  ictfatdri. 


dodecaedri ,  tc  atjus  latus  B  D,  &  trigonnm  ico- 
facdti  aijus  latus  A  D  i&  ad  uirumque  cic  ccntro 
E  ducantur  pcrpcndicnlaics  E  F,  E  G ,  fitqiic  H 
latus  cubi ,  dico  ica  clTc  fupcrficicm  dodccacdri 
at  H  ad  AD. 

Dcmonftr.  Si  linca  H  cxtieml  ac  mcdii  ratio- 
nc  fccetui ,  nujus  latus  crit  B  D  latus  dodccac- 
dri  (  ptr  17. 1 }. )  Paritet  fi  E  G  fccctur,  crit 
E  F  majus  fcgmcntnm  (^o-  x.  14  )  ita  crit  H  ad 
EG,  ficut  BD  ad  EF,  Sc  ( ptr  17.6.)  rcftangulum 
fub  cxtrcmis  H ,  E  F  zquatur  icaangulo  fub  me- 
diis  BD,  EG.  Eft  auicm  ut  H  ad  AD  ita  reftangu- 
lum  fub  H ,  E  F  ad  rcdangulum  fub  AD  ,  E  F 
(  ptr  1.6.  )  Eigo  ita  ctit  H  ad  A  B  ,  ut  rc- 
aangulum  fub  B  D  ,  E  G  ,  fcd  ( ptr  7.  ^«|im  ) 
ita  cft  rtaangiilum  fub  BD  ,  EG  ad  rcdangulum 
fub  AD  ,  EF  ut  fupctficics  dodccicdti  ad  fupcrfi- 
ciem  icofaedri :  ctgo  iia  crit  H  latus  cubi  ad  A  D 
latus  icofacdri  ut  (uperficies  dodccacdri  ad  fupcr- 
ficicm  icofacdii  i  quod  crat  dcmonfttandum. 

Vidctur  declfc  ad  pcifcAam  dcmonfti.itionem 
qnod  fi  E  G  dividatut  cxirema  ac  mcdia  rationc 
quod  EF  fic  majus  fcgmcntum.  SuppoiK»  auicm 
probatum  cflc  (i«  1 1. 15.)  E  F  clTc  dimidiam  E I, 
6c  (in  prima  hu\m)  Uncam  E  G  eflc  dimidiam 
compofuicx  EC  latcrc  cxagoni ,  &  latcrc  deca- 
goni,  hzc  enim  compofita  fccatui  cxttema  ac  mc- 
dia  rationc ,  cftqiic  E  C  litus  cxagoni  mjjiis  fcg- 
mcncum.  Cum  ctgo  ica  fc  habcac  compofica  ECD 
ad  cjus  dimidium  EG  ot  EC  ad  fuamfcmiflcm  EFj 
fi  EG  cxticma  ac  mcdia  lationc  fccctui ,  ctit  EF, 
roajus  fcgmentum. 

PROPOSITIO  X. 
Theorcma. 

SilintM  fectiur  txtrimi  mc  midi»r*tient  ;  it» 
crii  lintd  CHjus  «fuairMum  M^*bi>ur  ^u*drMit 
totiut  ,  fir  mAjerit  fiimtnti ,  *d  lintam  cuiut 
^tiAdratum  dijudkiiur  tjuadrMtit  tetiut ,  (jr  m*- 
nerit  ftgmtnti,  ut  Imihj  cuki ,  Md  tMiui  icefMidri 
tjufiltm  JphtrM. 


CiiculnsABCD  circumraibat  pcntagonum 


AB  fccctur  exttcma  ac  mcdia  lationc  in  C ,  li- 
nca  B  F  potcft  quadtata  A  B  &  A  C,  ncmpc  qua- 
dracum  cxagoni  &  dccagoni  ( ptr  10.  1  i  )  »  ona- 
tur  quadracum  E  zqualc  cfl"c  quadratis  AB  , 
dico  ita  clfc  BF  ad  E  ficut  BG  Uius  cabiLptr  17. 
ij.)  ad  BK  latus  icofacdri.  n  v 

Dcmonfti.  {Ptr  i^.  M.)  quadtatum  B  K,  tn- 
plum  cft  quadiati  AB,& (f«r  ^i}.)  I^^^^^J^JJj^ 
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E  uiplnm  cft  qiudrati  A  C.  Ergo  ita  cft  qiiadn 
BK  ad  qiiadr.  A  B ,  crgo  pcrmutando  ita  cft  qiu- 
dratum  B  K  ad  quadtatuin  E  ut  quadratuin  A  B 
ad  qMadcatum  AC.  Scd  ui  quadr.-itum  AB  adqua- 
dratum  AC  ita  quadratuin  BG  ad  quadratumBF» 
nam  (per  S.  i }.)  fi  linca  B  G  cxtrcmi  ac  vaedit 
tationc  fccctur  ,trit  inajus  /cginc.nrum  latus  pen- 
tagoni.  Ergo  p*.  rmatando  ita  crir  qii.idr.ituin  B  K 
ad  qu.idratiim  BG,  ut  qiudratum  E  ad  quadr.ittim 
BF,&  (prr  11.6.)  ita  crit  BK  ad  BG.  ut  E  ad  B  F, 
fru  ut  BG  ad  filC  ica  BF  ad  E  i  quod  erai  dcmon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  XI. 
Tlicorciiia. 

SelidiiM  JtdecMtdri  ad  /olidtiMitm  ictfatdri  in 
eadtm  ^hsrd,  tft  ui  cuhi  Ulu/  dd  Iaimj 
ictjMdri, 

Sini  dodccicdrum  &  icofaedrum  dcfcripta  in  ca- 
dcm  fpharca,dico  foliditatcm  Jodccacdri  ad  folidi- 
latcin  icofaedri  cflc  ut  latus  cubi  ad  latus  icofacdri» 
Dcmondr.  Supcificies  dodccacdci  ad  fupcrfi- 
cicm  icofacdri  cft  ut  latus  cubi  ad  Utus  icofaedri 
(  ptr  9.  )  j  fcd  ut  fupcriicies  ita  folidiutcs  ,  qiiod 
oftcndo :  nam  idcm  circulus  coinpTehcndit,&  do- 
dccacdri  pcncigonuin ,  &  icofacdri  triangiiltim. 
Scd( ptr  6.  Tinad.)  ciroili  arquales  in  Ipharra 
xqitalitcr  \  ccntro  diftant  Jioc  cft  pcrpcndiciilarcs 
i  ccntro  fphzrx  ad  pi.tna  circuloium  diidlx  func 
cqnalcs ,  itlx  aoccm  funt  altitudines  pyramidum, 
habcnriiim  ccntrum  fphirx  pro  apice,&:  pro  ba- 
fibns  pcntagonum  ,  dodccaedri  ,  &  triangulum 
ico(acdri :  pyramides  zqualium  alcitiidinum  (prr 
6.  I  j.)  fe  habenc  uc  bafts.  Ergo  omncs  pyrami- 
dcs  dodecacdri  ad  omncs  icofacdri ,  fc  haoent  nt 
omnes  bafcs  pyramidum  dodccacdri,  feu  ut  fupcr- 
ficics  dodccak.dri ,  ad  fupcrficicm  icofaedri )  quod 

erat  dcinonfttandum. 

CoKOLL.  Iia  cft  foliditas  dodecaedri  ad  foli- 

ditatcm  icofaedri,  ut  fupeificics  cjus  ad  fupcr- 


Aciem  alrerius,ut  latus  cubi  ad  larns  icoraedri,uc 
linea  potens  quadratnm  tocius  lincz  divifccxcrc- 
mi  &  mcdii  ratione ,  6c  quadratum  majoris  fe* 
gtnenti  ad  liitcam  potcntcm  quadratum  linex  lo* 
cius ,  &  quadcacum  minoris  {cgmenci. 

PR.OPOSITIO  XIL 
Theorcma. 


LaIui  pentAgoni  djuUditri,  potentia  fef^Hittrtiumi 
tft  ptrptndicMUris  duUt  *b  uno  angHlo  nd 
Uiut  tppc/itum. 


Sit  triangutum  A  BC  iqnitatcrotn  ,  fitquc  i 

Siundh>  A  dcm  tT)  pcrpcndicularis  ad  latus  oppo- 
itum  BC  ,  dico  htu!.  AC  cflc  potcntii  fcfquitec- 
tium  pcrpcndictilaHs  A  D. 

Dcmonftr.  (Prr  47.  i.)  quadratiim  AC,auT  AB 
cquale  cft  quadratis  AD  ,  DC,aut  AD,DB  i  & 
aim  AB,AC  fint  zquali.i,  BD>  BC  zqiiales  erunt. 
Eft  ergo  DC  fcmiflis  lincx  BC  aut  AC.Ergo  qua- 
dracum  A  C  quadrupUuTi  cft  qtiadraci  D  C.  Std 
Kqualc  eft  quadracis  A  D,  D  C  :  crgo  quadracura 
AD  eft  crium  parcium  qualiiim  A  C  cft  quatuor ) 
quod  etat  demonftrandum. 


rnnnTirniii  iii      iiiiiniiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiii!iiiiii  iiiiiiiiiiiiii!iiiiin)uiiiiiiiiiiiiii  iiiiiiiiiiiiiiii 

PROPOSITIO  XIII. 
Thcorcma. 

Si  jpbtrt  diameter  nuofitlit  tAntum  fiterit\fHperfcies  tetrttdri  ^  &  ^ii/eJri  meilid  eritt 
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oaicdri  eiacffl  rpher*  infcriptorum.  Dico  utnuf- 
qiic  fiipcificicni  cCTe mcdiam ,  ncmpc  cotnprchcn- 
dcntiir  hx  fupcificics  Uib  lmc=$  rationalibiis  po- 
lentia  tantiim  coinjncnfatabilibus.  Dcmittannu 
pcrpcndiailarcj  BH,  EL 

DcmonfU.  (/'«nj.i).)  Unca  A  cft  potcn- 
tii  fcfquialrera  linex  BC,  &  (ptr  1 4.  j  j.)  &  du- 
pla  lincx  E  F;  crgo  canim  qn.idrara  fc  habcnt  ot 
6.  4. 5.  quaic  cuin  fmt  commcnlinabiHa,t.-un  lince 


ceiurum  fphcrx  C  Imca  ACB  ;  dicoillam  cadcre 
in  ccmrum  B  bafis  EFD.  Ducantui  BE.BF,  BD, 
itcmCD.CE.CF. 

Dcmonftr.  In  triangulis  ACF,  ACE.ACD  cum 
latcta  AF,  AE,  AD  fint  xqiuUa  .  Uuis  AC  cora- 
munc,  Sc  bafci  CE.  CD.CF  (ptr  defi».)  fphxrx 
xqnalcs ;  crunt  (prr  8.  1.)  anguli  D  A  C,  E  A  C 
F AC  xqualcs.  Rurfus  in  tii.uigulis  B  A  F  ,  B  A  E 
BAD.cum  latcra  AD,  AE.  AF  fmt  xqualia,  latus 
AB  communc,  &  anguU  in  A  xqualct,  ctuni  ba- 


A.BC.  E  F  auira  canimdimidii  C  H  ,  FI  crunt    .-  x  » 

xaScs      i  cmquadraiaCH.  HB  -.FI.  lE  ha-  fcs  BD.  BE.  BF  xqualcs  (per  ^  ^  (f^^^-J') 

wTatio^cm  qua  J.  ad    atquc  adc6  commen-  B  cft  ccmrum-,  quod  crat  dcmonftrandum. 
furabiUafunt  quadrara,  6i  cum  rationcm  non  ha- 


bcant  qnam  mtmcrus  quadratus  ad  quadrarum  , 
iUx  cruni  longitudinc  incommcnfurabilcs .  quarc 
rprr  11.  10.)  rcaangula  CH.HB  ;  Fl.  lE.  fcu  il- 
lis  xquaUa  triangula  BCD  EFG  mcdia  crunt ,  & 
aim  fupcrficics  tcnracdri  fu  commcnfurabiUs 
triangulo  BCD .  &  fupctficics  ©aacdri  rriangulo 
EFG,  iftr  14.  10.)  utraquc  fupcificics  mcdiacrit. 


P  ROP  O  S  ITI  O 
Thcorcma. 


XIV. 


Ai/f  ttirAtiri  JipftiiitritA  eflh«fi!  efldtiri  ;  (jr 
fuptrfifiu  ttUtdri  ftfijuiMitr*  tflfmpirjicui 
ltir*tdri. 

Supponitur  A  cftc  diamctcr  fphitx.BCD  bafis 
tcrracdri.  E  F  G  bafis  o^dri  i  dico  ptirao  B  C  D 
cflc  fcfquitcrtiam  trianguH  EFG. 

Dcmonftr.  Quadratum  A  cft  fcfquialtcrum  qua- 
drati  CD,  &  dupUun  quadrati  FG,  (ftr  ij.  cf"  '4- 
Ubrt  1 5.)  crgo  lc  lubcnt  ut  6.  4.  j.  crgo  quadra- 
tum  C  D  ad  quadratum  F  G,  cft  ut  4  ad  ) ,  fcd  ut 
quadrara  ita  triangula  (ptr  19.  6  )  funt  cnim  fimi- 
lcs  figurx  :  crgo  triangiiUun  BCD  ad  triangulum 
EFG  fc  habctut^ad  j. 

Sccundi  fupcrficici  odacdri  crit  14,  fupcrfi- 
cies  tctracdi  crit  16  ;  fcd  14  ad  16  cft  ut  }  ad  i. 
{eu  fcfqnialtcra.  Ergo  fupcificics  oftacdti  tft  fcf- 
quialtcra  fupcrficici  rctracJri,quod  ctat  dcinonftr^ 


PROPOSITIO 
Theorcrru. 


XV. 


JJni»  Ti{ld  tx  MtigHlo  itiraedri  ptr  ctnirum  f^htrt 
inlUj  csdii  in  ctntrHm  hAflt  tfptfuiu 


PROPOSITIO  XVI. 
Theorcma. 

OnAtdrnm  dividiiur  m  duM  PyrMniitt  t^dlti» 
f^fimilei  i  tjHArum  t^mjdis  Mtiiudt  \  bjfii  veri 
ift  ^u*dr*ium  fubiuplnm  ft»dT4tt  dumtiri 


Sit  oaacdrum  A  B  C  D  E  ,  dico  ilUid  dividi  m 
duas  pyramidcj  ABCDE.FBCDE.qui  Unt  iqua- 
lcs  &  fimilcs.  xqualis  aUimdinis,  &  quarum  bafis 
communis  at  qnadratum  BCDE.fubduplum  qua- 
drati  dianKtri  fphcrx.  Ducaniur  cx  punao  G  aJ 
fingulos  angulos  lincx  ic£kx. 
Dcmonftr.  Qiiadratum  diamctri  fphirx.cft  qua- 
diupUun  qu.iJrati  fcmidiamciri  BG  aut  GC.&cJl 
dupUim  quadrati  latcris  oaatJri  BC,  (per  1 4-  >  $•) 
crgo  quadrarum  B  C  dupUim  cft  quadrati  B  G  » 
ctRO  xqualc  eft  quadratis  BG.CG  ;  crgo  (per  48. 
,.)  anguUis  BGC  rcftus  cft.  &  GBC.  «CG  fcrru- 
rcdi.  Paritcr  oftcnd.im  angulos  BGE,DGEa)GG 
rcftos  cflc ;  ouarc  cx  4  angulis  in  G  punfto  non 
fict  angulus  folidus  (ptrii  Hndtcmt )  fcd  lincx 
BG,  CG,  DG  ,  EG  in  uno  ctunt  plano  :  &  aiin 
anguU  BGC.BGE  fint  xqualcs  ,  linci  CG,  GE 
in  dircaum  jaccbunt.  Itcm  cum  angulus  CBE  cx 
duobus  fcmitcais  conftci ,  tcftus  crir ,  cft  crgo 
BCDE  quadratum  Pvtamidis.  Itcm  A  BCD  E, 
FC  D  E  habcnt  oronia  plana  fimilia  &  xquaUa; 
bafin  c.indcin.altitudinc$  GA.  GF  xmialcs :  crgo 
funt  fimiUs  &  xqualcs:quadr.num  infupcr  BCDE 
fupra  latus  oaacdri  dcfcripnim  fubduplum  cft 
quadrati  diamctri  fphxrx,  u:  oftcndimus. 


Sit  pvm£hiro  A  angnlus  tcuaedii  >  ducacur  pec 
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PROPOSITIO  XVII. 
Thcorcma. 


Tetuedrum  fe  IjMhet  aJ  ociaedrum  ejufdtm  fiherM^  ut  refidngulum  fubline*  j>ote»te  i-j  fexagefi^ 
m4S  quATtM  fATtes  quddr/Ui  ItUeris  tetr/udriy  <ir  fub  ItneA  ctnttneHte  oHo  nonM  ftrtes 
ejufdem  Uteris ,  ad  quulfMiMm  dumetn  (^htr*. 


Sic  tctraednim  ABCD  y  &  o^aedruro  FGHI, 
cjardcm  fphzrx  ,  dico  ita  clTc  foliditaccm  tctrac- 
dri  ABCD  ad  foliditatem  oAacdti  FG  H  I  ut  rc- 
Aangulum  fub  linca  cujus  quadratum  cotitincc 
27  fcxagcdmas  quanas  partcs  quadrati  latcris 
ictracdri,  &  fub  ImcacontincnteoAo  nonas  par- 
tcs  latcris  cjufdcm  ad  quadratutn  diamctri  rphz- 
rx :  Sit  AK  diamcicr  fpharrx  AO  FL,fcmidi.imc- 
ccr  ducaiiir  pcr  O  planum  MN  O  bali  DCD  pa- 
railclum. 

Demonftr.  Cum  AO,FL  ahitndines  finc  xqu;v- 
lcsjcric  (^«r6.  11.)  tccracdrum  AMNS  adodloac- 
drum  FGHI  uc  bafis  M  S  N  ad  duplun^balis  G  I, 
ncmpc  ad  quadraium  diamccri  (p«r  frtctit>ittm) 
Eft  autcra  pyramis  ABCD  ad  pyramidcm  llmilcm 
A  MN  S  in  rationc  itiplicata  AC  ad  Kti,(ftT%. 
1 1.)  fcu  in  rationc  triplicata  A  V  ad  A  O,  &  cuin 
diamctcr  fphxrx  A  K  (u  rc(quialtcra  hiiex  A  V 
Cp*r  t}.  I  j.)  erit  A  K  6.  AV4,  AO  j.  ratio  .lu- 
cem  triphcata  4  ad  5  eft  64  ad  17.  Igitur  fc  habct 
pyramis  A  fi  C  D  ad  pyramidcm  A  M  N  S  uc  64 
ad  17. 

Sit  criangtilum  EPC^,  xqualc  triangulo  MSN, 
Gtqae  perpcndicularis  E  R,  lacus  E  Q^,  fcu  S  N, 
auc  AN,  fclquiccrtium  potcntia  pcrpcndictilaris 
ER  {ptr  11,  14.)  quarc  fi  quadratum  E  Q^,  fcu 
AN.ponatur  ^6,  crit  quadtatum  E  R  1-,  qu.idra- 
cum  autcm  AC  ,  erit  64.  nam  A  N  ad  A  C  fc  ha- 
iKnt  ut  }  .-id  4,  ncmpc  ut  6  ad  S.  ^  quadrata  in 
duplicata  fc  habcbunt  ut  64^^)6.  quarc  linca 
E  R  potcft  17  fcxagcfimas  quartas  quadr.iti  A  C 
latcris  cctr.icdri,  Producatur  latus  QJP  in  T  fi.-it- 
quc  ut  17  ad  64  ita  QP  ad  QT  dividatiirquc  bi- 
fariam  in  X ,  &  ducantur  ET  ,  EX  ;  critque  Q^P 
17  QX  }  1,  QT64.cft  autcm  AC  }6.  pofitoquod 
E  Q_aui  QP  fit  t7,cft  cniin  propurtio  f(.fqiiifcr- 
tia  36  ad  17.  ncrnpe  ut  ^ad  5.  quarc  Unea QX  ad 


A  C  fc  habet  ut  ji  ad  fcu  rcducendo  ad  ttii- 
norcs  numeros  ut  8  ad  «j.Continet  crgo  QX  oQa 
nonas  latcris  AC  tcti.Tcdri.  I.im  vcro  rcajngul  .in 
contcimun  fiib  E  R  ,  &  fub  QX  contmctur  fiib 
Q_X  contimntc  o(ko  nonas  latcris  AC  ictracdrt 
&  fiib  linca  R  E  ,  cujus  quadratum  fc  habct  ad 
quadraium  latcris  A  C  ut  ad  64;  fed  hoc  rc- 
ilangulum  iqualc  cft  triangulo  ETQjper 
criangulum  BFQjid  criangulum  EPQ^  aut  MSN 
fe  habct  {ffer  t.6.J  iit  QT  ad  PQ^,  ntmpc  ut  64 
ad  17  ncmpc  ut  pytamis  ABC  D  ad  pyramidcin 
AMNS  ut  64  ad  17.  cft  autcni  pyramis  A  M  N  S 
ad  tctracdniin  ut  bafis  M  N  S  aJ  qiudratum  du- 
mctri.Suiit  crgo  trcs  qu.nntitatcs  aliis  iribus  pio- 
portioiulcs  ,  ncmpc  rc^larguluin  dc  quo  fiipra 
rriangulnm  EPQ,  fcu  MN>,  qiiodratum  diamttri. 
El  cx.ilia  partc  pyramis  ABCD,pyrainis  AMNS; 
tctracdum  crgo  cx  quo  ica  cric  rcdangulura  fib 
RE  potentc  17  fcxagi.fmus  quartas  quadrati  AC 
lateris  rctraedri,  &  lub  linea  X  ^continentc  odo 
nonas  ejufdein  latcris  ad  quadratrum  diamctri 
fphxrx  ,  ut  tctracdrum  ad  odlacdrum ;  quod  crac 
dcnwnftrandum. 
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Thcorcma. 
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Elementoaim  Euclidis 


pla  I  E  ( f  w  prtctdtntem )  ctit  quaJratum  BE  4  , 
1  E  unum,  1  B  j  ,  A  D  1 1  :  crgo  AB  cft  triplum 
BE  ;  <^are  fi  AB  poiutut  6,  BE  ciit  i  ;  cum  crgo 
quiAratum  DB  fit  j,  BE  i,  erit  DB  i,  (^»r  47,1.) 
ergo  quodratum  DB  tiiplum  cft  quadrati  DE. 


PROPOSITIO  XX. 

Thcorcma. 

SMperfeitt  euki  4upudit  efl  Jiuplt  jM*drMii  dis- 
mtiri  fphdTd  :  Perpendicul^ru  ex  ceatre  ffhtr* 
md  ksjin  tuki  dem^St  MfUdJit  efi  dtmidtQ  Isteri 
tuki. 


In  trianenlo  acquilatcto  A  B  C  fit  A  D  perpen- 
diaiUris  ad  B  C,  fitquc  E  ccmrum  dico  AD,  iri- 
plam  dfc  linez  E  D. 

Demonftr.  Sunt  tria  triangula  A  E  C,  B  E  C, 
A  E  B,  «qualia  fper  8.  ij  eft  autcra  BED  fcroif- 
fis  trianguli  BEC,  crgo  BED  cft  fcmiflis  triangu- 
li  AEb.M  (per  I.  6.)  itacftAEad  EDuiABD 
ad  BED  :  eigo  DE  cft  femiflis  lincx  AE,crgo  AD 
eft  tripU  ED  quod  crat  dcmonftranduro. 


PROPOSITIO  XIX. 
Thcoretna. 

StmidiMmttr  ^tr*  peientia  tripU  tfl  perfe»- 
dicuUru  duHt  ex  centre  ffhtru  ud 
iufm  tSutdri. 


Sit  bafis  oaacdri  A  B  C  ,  ad  quaro  n  ccntro 
fphxrx  D  cadat  pcrpcndicularis  D  E  ,  qux  ( per 
ctrtU.io. )  cadct  in  ccntrom  trianguli  A  B  C  ;  di- 
co  DB  femidiamctrum  fphxrz  potrntii  triplam 
eirc  ,  pcrpendicularis  D  E. 

Demonftr.  Quadratum  diametri ,  quadraplum 
eft  quadrari  fcmidiametri  DB  &  duphiin  qtiadrati 
uteris  AB  j  crgo  fi  qiudratum  diametri  ponatur 
1 1 ,  erit  quadratum  AB  6  ,  &  DB  j  :  cft  autcra 
AB  triplum  quadraii  E  B  i  nara  cum  EB  fit  du- 


Sii  cubos  AB  ,  dico  duphim  quadrati  AB  dia- 
metri  fphzrz,  zquale  cftc  fupcrhcici  cubi. 

Dcmonftr,  Qnadratum  A  B  ( per  47.1.}  zquale 
cft  quadiato  cx  BC,  Sc  quadraio  AC ,  qnadratum 
AC  cft  duplum  quadrati  C  D  ergo  AB  cft  zqua- 
le  tribus  quadrniis  cubi ,  fcd  funt  6  in  fupcrficie 
cubi ,  crgo  duplum  quadrati  AF  zquatur  lupcrfi- 
cici  cubi. 

X.  Pcrpcndicularis  FG  zquatur  btcri  OE, 
ergo  ejus  fcmiflis  I  G  zqualis  cft  lateri  OF,  quod 
crat  dcmonftrandum. 

CoROLL.  Si  muhiplices  duas  tcitias  partci 
quadrati  diametri  AB  per  altitudincm  I G  ,  habe. 
bis  foliditatem  cubi ;  nam  6  tcrtiz  partes  quadra» 
ti  diametri  faciunt  totam  fuperficicm  cubi ;  cla- 
rum  cft  autcm  ficri  6  pyiainidcs,  quaium  apcx  in 
ccntro ,  haruin  autcm  habctur  foliditas  ii  bafcf 
per  tcrtiam  partcm  altitudinis  multipliccntur  i 
vcl  tertia  pars  b.ifium  pcr  toiam  altirudincm. 

Itcm  fi  multipliccs  latus  cubi  pcr  tcniam  par- 
tem  quadraii  Utctis  cubi,  habcbitur  f«li(liUi 
cubi. 
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PROPOSITIO  XXI. 
Thcorcma. 

JJem  cinulus  (ircumfcribit  dr  qMjtdrtium  cnhi  ,  &  triMngitlam  »aniri, 

F 


Circulus  EC  DE  cirnimrcrihit  qu.idr.itum  'cir- 
cali  BCDE,&  drcuUis  FGH  circuinfcribat  trian- 
gu  uro  oftaedri  FCH,  dico  circulos  circxqu.ilcs, 
ku  radios  IB.KF.cfle  xqualcs.Sit  A  duinctcr  FK. 

Dctnoiiftr.  C^iadratuHi  A  triplum  cft  ouadrati 
BC  ( prr  ly.  ,j.  )  quadratum  BC  duplum  cft 
qnadrari  B I  (  frr  47. )  crgo  quadratum  A  fcx- 
luplum  cft  qiiadrati  B  I.    Paritcr  quadtatum  A 


duplum  cft  qnadr.it!  FG,  1 4. ,  5 . )  8:  quadra- 
lum  FG  tripliim  cft  quadrati  F  K  ,  crgo  quadra- 
tiim  A  fcxtuplum  tft  quadrati  FK  :  crgoquadrata 
B  I  &  F  K  fuui  iqualia  quod  crat  rfomonftran- 
dum. 

CoRotL.  Hl.  Circiili  xqualicer  a  ccntro  di- 
ftant  i  crgo  altitudincs  pyramidum  qiis  fjunt  ia 
ccntro  funt  iquales. 


PROPOSITIO  XXII. 

Thcorcma. 

oatcdnm  fe  hdbet  *d  trt^lum  tttrtedrt  einfdem  ffhtrt  \  nt  Utus  oUstdri  nd  U:m  tctrudri. 


25« 


Elementorum  Euclidis 


pUiin  ictracJri  ncrnpc  »A  prifina  KGHIL  ;  fiait 
B  C  latiij  otbcdri  ad  GH  Uciis  tctfocdti.Ducinir 
diaroctct  AF  in  oajcdro,  dividaturqiic  iii  qua- 
ttior  pyr.wiiJcs  «qualcs  ,  commchcnfas  duobus 
trianeulis  cjaaedri ,  &  alii»  duobus ,  ncinpe  fiant 
pyramidcs  ABCF,  ACDF  ,  ADEF  ,  ABEF. 
AiTlimatUT  altitudo  unius  lalis  pyramidis  ,  litquc 
M  L  N  bafis  unius  xqualis  uni  triangulo  oftac- 
dri ;  fiarqiic  fupra  MLN  ,  &  fi>pr-»  P  q  R-  *qua- 
lcm  bafi  ictrjcdri,  duo  prifmaia  quorum  altitudo 
fir  xqiialis  altitudini  unius  ct  diftis  pyramidibusj 
fiat  itcm  fupra  G  H 1  bafin  tctrjcdti  ptifma 
zqualis  altitiidinis  ami  tittaedto. 

Danoiiftr.  oaacdtum  contiiict  quatuor  pyra- 
midcs  .tqualcs,  ptifma  LO  ttipUim  cft  unius  py- 
ramidis  {  ptr  ty.  ii.)  ergp  oaacdrum  ift  iUius 


feQ|uitcrtium  ;  fed  prinn  M  O  ad  prifma  PS  ,  Cc 
habct  ut  M  L  N  cnangulum  oaacdri.  ad  P  V^R, 
bafin  tetracdti,  netnpc  ut  j  ad  4,  cum  bafis  utrac- 
di  fcfquitcrtia  fit  ifianguli  odacdii  (  p»r  14.1  j.  ) 
crgo  oaaedrum  ABCDE  «quale  cft  prifmati  PS; 
fid  prifma  PS  ad  pnfma  GL,  triplum  tcttacdti,  fc 
habet  ui  altitudo  unius  pyian\idis  cx  rcccnfttis , 
ad  ahitudinem  tertacdi  -,  (c  habet  autcm  aUitudo. 
ad  altitudinrro  ut  latus  oftaedti  ad  Urus  tctracdi : 
njm  ahitudo  unius  cx  pyramidib«is  cft  larus  aibi, 
quod  ad  aUitudintm  tcctacdi  fc  h»bet  ut )  ad  4, 
ucut  Ucus  oAacdn,  ad  Utus  tetraedi  fe  habct  ut  ) 
ad  4  •(/•"">)•  ^  'f-  ''*»■•  M- )  cgo  «ca  fe  ha- 
bct  oAacdnim  ad  rriplum  reiraedri  ,  ut  Utus 
oaacdri  ad  Ucus  tctiaedii quod  crai  dcmoa- 
ftianduro. 


PROPOSITIO     XXII I. 
Thcorcma. 

Si  liites  pef^t  tottm  lifietm  friltm  extrcmi  tc  meiii  TMtiene  ;  ^  m»)tu  ffgmcntnm  ftfit 
dLjMt  liHt*m  ftmilittr  fcUtm  CT  mtnm  tiKS  fcgmenium ;  fi  h/tc  ptt  dumcttr  fpbgrM 
tttt  m^]»s  fcgmtfnnm  fntris ,  ktus  tctftedti ,  Qr  mtniis  Utus  dedtcAtdri. 

r  H  Tr 


Linetc  AB  quadratum  ,  fit  xquale  <}iudrato  11- 
ncx  CD  fcftx  cxtrcmi  ,  ac  rocdii  ratione  ,  & 
quadf ato  ro.ijotis  fcgmcnti  CE  ;  fit  idcm  quadia- 
tum  AB  zquaic  quadraio  lincx  F  G  fimilitcr  fc 
,  &  quadrato  minoris  fcgmcnti  HG  ■■,  dico  fi 
AB  fiat  diamctcr  fphxrx  ,  C  £  xquaUs  erit  Uteri 
icofacdti ,  &:  H  G  xqiialis  latcri  «bdecaedri  cji  f- 
dem  fphxrx.  L-itcra  opjiofira  icofacdri  A  I ,  B  K 
conjuiigantur  linci  rcdi  I D ,  ducaiurquc  alia 
diamctcr  I K. 

Dcnronftr.  Cum  AI ,  B  K  finr  parallclx  ,  crunt 
\ftr  }o.  I.)  angiiU  A  1 K  ,  I  D  K  xqtulcs  diiobiis 
rcAis ,  &  aim  triangula  A  1  D  ,  1  B  K  habc.irt 
omnia  Utera  xqu.-ili.i,crunt  (fcr  8.1.)  anguli  AIB, 
I  B  K  xqualcs ,  crgo  quadratum  A  B  xqualc  cft 
quadratis  A  I ,  I  D  ;  I  B  autcm  fubtcndit  angn- 
lum  pencigoni,&  (  ^tr%.  1  j. )  fi  fccctur  cxtrcma. 


M  O 


ac  mcdii  ratione  ,  crit  majus  fcgmcntum  xquak 
Utcri  cjdfdcm  pcntagoni  ncrope  l  A ,  fic  ( x. ) 
ita  crit  CD  ad  CE  ut  IB  .id  lA,  &  fimilitcr  earum 
quadrnia ,  &  cum  quadraiiim  A  B  ,  fit  tam  qua- 
draris  C  D ,  C  E  quam  quadratis  1  A,  1  B  xquJc. 
&  ita  fc  lube.inr  CD,CE,ad  IA,1D,  ut  CD  ad  lA, 
erunr  qu.ulr.ua  lA,  CE  xqualia. 

Sccunrfi) ,  dico  N  A  Utus  dodccaedri  xqnalc 
cfTvr  minori  fcgmento  H  G  \  nara  divifis  bifaiiam 
dodccacdii  Uieribusoppofiiis  NA  ,  BO  iincn  LM 
erit  pcrpcndicuUris.crgo  &  N  B  crir  pcrpcndicu- 
bri^,  &  angulus  ANB  rcdus ;  itcm  ( fcr  17.1).) 
fi  lirxa  LVi  extrana  ac  mcdia  ratione  fccctur,mi- 
nus  fcgniriuiiro  latus  dodccacdti  .quarc  adhibiro 
ftipcriori  ratiocinio  ,  etunt  H  G  ,  A  N  xquales} 
quod  cut  dcmonftrandum. 


PROPOSITIO  XXIV. 
Thcorcma. 

Si  Utns  cUsedri  fefit  ma)us  ^  minus  fcfmtMium  linet ,  extremJl^  tc  med  l  r*tiont  divift.\ 
Utnt  icoftedri  tiufdem  ff/ur^  fetcrit  duplum  mtaerjs  pgmt/iti. 


Lacus 
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Lanis  o£beari  AB  poflitmajus,  &  minus  fcg- 
mcntum  DE.  EF  liiwz  DF  fcdar  cxtrcma,  ac  mc- 
dia  rationc  .  dico  latus  icofacdti  G  H  polTc  du- 
p  ura  mmoris  fcgmenti  •,  fcu  cjus  quadtatum  du- 
plum  cflc  quadraii  E  F. 

Dcmonftr.  (  /«/r  8. 1 5.  ;  erit  G  H  maius  fcg- 
mcntum  Imcx  G  I  cxtremi  ac  mcdil  rationc  ft- 
ft».  &  r  p^rf.  ,,. )  ajjita  G  H  ad  G  I ,  com- 
polua  G IH  fccabitur  «trcma  ac  mcdia  ratione, 
entque  G  H  minus  fcgmcntum ;  fcd  quadranim 
diamctri  G  I  «qualc  cft  qiudratis  G  H  ,  G  I 
( 47-  I. )  ficut  quadranim  latcris  A  B  iqualc 
ponitur  quadratis  DE  ,  EF  ,  &  linez  fimilitcr  fc 
cannjr ;  cnr  ut  quadranim  HI  ad  quadratum  A  B 
ita  quadrata  G I,  G  H  ad  quadrata  D  E,  E  F ;  fcd 
quadrammdiamctri  AB  duplumcft  qaadrati  AB 
larcris  tetracdri ;  ergo  G I ,  G  H  dupla  funt  DE, 
E  F.  Ec  cum  fimilcm  habcant  rationcm  intcr  fc  . 
cnm  lincx  fimilitcr  fedx  /int ,  erit  quadramm 
G  H  duplum  quadrati  E  F, 

PROPOSITIO  XXV. 
Theorcma. 

ZMtMt  »ndeJr! pttentis  filiditplMm  eft  UUmi  lintd, 
f«x  poifjl  lincMm  txtrtmA  mc  medii  ratione 
ftilMm ,  minMj  eim /e^mentMm  ifiud  fn  Idttm 
dedecAtdr ' 


Sit  linca  A  B  extrcml  ac  medil  ratione  fedai 
fitquc  AD  xqualis  minoii  fcgmcnto  AC ,  nempe 
^  latcri  dodecacdri , 
fit  angulus  A  rc- 
£hi$ ,  atquc  adcO 
B  D  pomt  lineam 
A  B  ,  &  Imcam 
A  D  ,  fitcjue  E 
potcntia  litbdu- 
pla;dico  E  clTc  la- 
tus  o£tacdri  illius 
fphcrx,in  qua  AC 
cft  latus  dodccac-« 
dri. 

Demonftr.(;'n' 
17.15.)^  ACpona- 
tur  latus  dodecae-* 
dri ,  erit  BC  latus 
cubi,efitque  illius 
fphxrx  diametcr  potentii  tripla  majoris  fcgmcnti 
J3C;fcd(^<T  4,1  j.jquadraia  AB,AD  tripla  cjufdcm 
majoris  fegmenti  BC,  &  ( prr  47.1. )  quadratum 
BD  cft  xquale  quadratis  AB  ,  AD  ;  ergo  B  D  eft 
diaroctcr  illius  fphcrx  ;  fcd  diamctcr  tpiicrx  po- 
tcntii  dupla  cft  latctis  o^lacdri  ( f  rr  14.1 5. )  crgO 
Jinea  E  cft  latus  oftacdri. 


CAedri, 

i«4«M  ««t«Mi»4«»«W«W«««M«M«M  •»»€«»<»««»««««•  «•»«•»«»•«»««»4 

PROPOSITIO  XXVI. 

Thcorema. 

Si  l4tMj  teirdedri  p»Jfu  mAiMi ,  <^  mlnMt  fegmentMm  lirtcti  extretna  mc  medii  riuitnt  fiU*  )  Imm 
utftedri  pttentia  ftftiMiMlteTum  efi  mintrij  fegmeniit 
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Tetraedri  ABCD  Utu$  BC  pollit  roaius ,  &  roinus  fcgmentura  linc*  EG  extfemi  ac  medii  rationa 
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CeCtx  in  F  ;  dico  H I  Utus  icofaedri  ciufdcm 
fphcrx  potciifii  fcfqiiialtciara  cflc  minoiis  fcg- 
mcmi  FG. 

Demonftr.  Si  H  K  dividatui  extrcnii  ac  mc- 
dil  rationc,&  HI  lu  nujus  fcgmcntum(f>rr  8.1  j.) 
crit  K  H 1  cxtrcmi  ac  mcdii  rationc  fcfta ,  crit- 
qac  H  I  minuj  fegmentum.  Fiat  ex  trib»i»  lincis 
BC  ,  EF ,  FG  triangulimi  BLC  ,  &  cum  BC  qua- 
diaium  fupponatur  xquak  quadratis  EF,  FG,  fcu 


BL,  LC  ;  crit  angulus  L  reOus ;  ficut  I  H  K  re- 
^us  cd,  &  cmn  tam  BLC  quim  K  H I  ,  fit  fcdz 
cxtrcmi  ac  mcdii  rationc,  ciit  ut  BL  ad  LC  ,  ita 
HK  ad  KI,cigo  triangula  tcquiangula  cruni ;  fcd 
I  K  dianictcr  fphcrx  ^otcntii  fclquialtcra  cft  la. 
icris  tctragoni  lcu  BC.creo  Hl  larus  o£bcdri 
potcniii  lcfquialicmm  cft  uteris  LC,fcu  mi- 
norit  fegntcnti  F  G  ,  quod  crat  dcmonftran- 
duin. 


PROPOSITIO  XXYII. 
Thcorema. 

Cn^MS  ai  «OMeirnm  ft  hAtt  ut  /mferfidtt  cmh!  *i  fiperfititm  •UMfirl  ,  <J-  ut  i*t»i  eiAt  4d 

fcmtiidmeirum  ffhttt. 


Suppcmantut  in  eadcm  fphera  defcribi  cubuj 
&  oAacdrum  ,dico  ita  fc  habeie  cubum  ad  odac- 
druro  ut  fupctficics  cubi  «d  fupcrficicm  odacdii. 

Dcmonftr.  (  Ptr  la.  )  idcm  cirailu»  fphcrx 
circumfcribit  &  quadratum  cubi ,  Sc  iiiangulum 
odacdri :  fcd  xqualcs  circuli  xquahier  i  centro 
fphxTx  diftant ,  crgo  pcrpcndicularcs  dudlx  a 
ccntio  /phzxx  ad  quadratum  cubi>  &  ad  tiiangu- 


Uim  oAaedri,  funt  xquales  ;  fiont  autcm  in  cubo 
6  pyramidcs,&  in  oAaedro  8,habaitcs  eandein  al- 
tiiudincm :  cigo  { ptr  6.11.)  ut  omncs  bifcs  pyia- 
midum  cubi  ad  omnes  bafes  pyramidum  oftae- 
dri  itaomncs  pyramides  aibi  ad  omncs  pyra- 
midcs  o£bcdri ,  hoc  cft  iia  eft  cubus  ad  o^e- 
dium  uc  fuperiicics  cubi  ad  fuperficicm  oAacdiij 
quod  ctat  piimum. 


Secundo,  dico  ita  efTccubum  AC  ad  oftae- 
dium  EFGH  ut  laius  cubi  AB  ad  LE  fcmidiamc- 
tium  fpherx.  Sii  A  M  teriia  pars  lincx  A  B , 
eritquc  M  B  illius  fcfquialtcra  ;  fit  ctiam  E  O 
tertia  pars  fcmidiametri  LE. 

Dcmonftr.  Qiiadratum  F  K  H I  quod  cft  bafis 
duplicis  pyraiTudis  in  quas  rcfolvitur  pyramis 
{per  iS.  15.  )  fcfquialtcrum  cft  quadraci  BC  ; 
quare  fi  fupra  quadratum  FKHI  fictct  parallclcpi- 

Ecdum  ad  altitudincm  BM  ,  ilUid  zqualc  cllct  cu- 
0  ( ptr  ;4.  II.  )  tum  bafcs  &  altitudincs  eftcnt 
rcciprocx  dcinde  fi  fupra  idcm  quadracum 
F  K  H  I  ficrec  parallelcpipcdum  ad  altitudincm 
O  E  qsii  clTet  tcrtia  pats  L  E  ,  illud  (per  7.11.) 
cHcc  xqualc  pycamidi  £FKHI>crgo  quod  habcbit 


ahitudincm  LO  zquale  crit  oAaedro ;  fcd  priu4 
paiallepipcdum  fupra  bafin  F  K  H  I  &  ahitudt- 
ncm  B  M  quod  clTc  cquaic  cubo  oftcndimus ,  fe 
habcc  ad  hoc  ultiraum,  fcu  ad  oAacdrum  ut  b.-ins 
B  M  ad  ba/in  O  L  ,  fcu  ut  tota  A  B  ad  lotam  LE 
(  ftr  14.  1 1. )  crgo  ita  cft  cubus  ad  odacdrum  ut 
lacus  cubi  ad  fcmidiamctrum  fpherx  ;  quod  erar 
dcmonftrandrum. 

Ultcrius  ron  tft  progrcflus  Hipficles  in  com- 
parationc  hornm  corporum  inter  fc.  Addidit  ca- 
racn  unum  librum  dc  infcripcionc  unius  figurz 
incra  aliam ,  qux  matcria  aun  f.i  omnino  imicilii, 
nullumque  habcat  in  geomctricis  ufum,  non  pro- 
fcquar  ultetius. 
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TRACTATUS  IL 

THEODOSII  ELEMENTA 

S  P  H  ^  R  I  C  A. 

Kj^ClVyA  corpora  ,  qiu  funt  conjiderationts  MathematicJtt 
Sphxrua  ftnt  ideoquc  non  immeriio  Sph/ericorum  Elementa  bic 
mfertmiu,  ex  ejuxhus  fcilicet  pr^apua  caleflium  orbium  proprietates 
demonjirantur ,  htec  a  Theodofio  concmnata  funt  erudito,  Matbema- 
tico,  qui  tempore  Pompeij  magni ,  aut  Tripoli  in  Africa,  aut  in 
Phanicia  floruit.  Tyrones  primo  fecundo  libro  contenti  Cunt  j 
Tertmm  fio  tempore  refumem. 


LlBER  PRIMUS. 

Definttiones» 


I.  Sphxra  cft  fignra  folida ,  unici  fupcrficie 
coniprchcnfa,  ad  quam  omnes  lineac  ab  uno,  intra 
Sphxram  pbfKo  punfto  dudx  funt,  xqualcs. 
1.  Ccntrum  Sphirx  eft  hujufmodi  pun^m. 
J.  Axis  Sphxrx  cft  hnca  redla ,  pcr  centrum 
Sphxrx  diiaa ,  ad  fuperficicm  ejus  utrinquc  tet- 
minata ,  &  circa  quam  quicfcentem  Sphxta  intel- 
hgitu?,circumvolui. 

4-  PoU  Sphxrx  funt  cxtrcina  punda  illius  axii. 

J.  Polus  alicujus  circuli  in  fphxri  defcripti,  cft 
punihim  m  Sphxrx  fiipctficie  pofitum.i  quo  li- 
ncx  omncs  ad  prxdiai  circuli  circumfcrcntiam 
dudlx,  ^unt  xqualcs. 

6.  Circuli  in  Sphxra  xqualiter  diftant  i  cen- 
tro  ,  ciim  lincx  pcrpcndiculares  ab  co  ad  eorurti 
plana  dudlx.func  xqualcsi 

PROPOSITIO  L 

Thcorema. 

5*  SfhtTA  fUno  fuemedccmmfHe feceiKr  cemmmnis 
/e£i:»  Jphtrs,  ^  Ulius  fUnl  tfl  circulHS. 

Sit  Sphxra  ABCD,qux  fccemr  pbno  BGDH, 
dico  BGD  qux  cft  commimis  (cdtk)  Sphxrx  ,  & 
illius  plani,  circ  circulum.Primi  cnim  lupponatuc 
ccnirum  Sphxrx  E,  elTc  in  co  plano  fccantc  ,  du- 
cancur  lincx  FE,  EG,  EH. 

Dcmonftr.  Lincx  EG,EH,EF,  &  quxcumque 
alix  func  xqnalcs  {ptr  x.defin.  hu]Hs)  crgo  {fer 
ief.{treMli)  BGDH  cft  circuhis, 


Sccundi  plaiium  BGD  fccans  Sphxram  ,  noii 
tranfc.it  pcr centrum  E.  Dicotamcn  figuram  BGD 
communcm  fedkioncm  Sphxri,5c  plani  pcopoficii 
ellc  cicailum.  Ex  ccntro  E  in  planumproponcam 
cadat  pcrpcndicularis  ,  hxc  auiem  cadct  intra 
Sphxram  :  nam  fi  polTct  cadcre  cxtra  Sphxram, 
hxc  fit  EH,  attingcns  pknum  in  punj^o  H.  Du- 
camr  linea  H  F  D,  fccans  Sphxrx  fupcrficiem  irt 
pun(5lis  B  &  D  ,  ducantur  item  liiicx  E  B  ,  E  Di 
qux  {  per  def  Sfhxrd)  C\int  xqualcs,  dividaturbi- 
fariam  linea  BD  in  punfto  Fj&ducatur  EF.Cunl 
triangula  EBF,  EDF  habcant  omnia  laccra  xqua- 
lia,  enint  {jrer  8.  i.)  anguli  ad  F  xqt>alcs,&  rcdij 
ergo  rcfhis  non  cft  angnlus  E  H  B  ,  ergo  EH  8t 
quxcumquc  alia  cxtra  Sphxiam  cadrns  ,  pcr- 
pcndicularis  non  crit  ad  planum  B  G  D  ,  qiiaiC 
illa  cadet  incra  Sphxram  :  Sit  ergo  £  F  du- 
ftifque  hneis  B  F ,  F  G  ,  F  D ,  connedlanror  EBy 
G  E  ,  E  D. 

K  k   iij  UemoniiX) 
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Spha^ricorum 


Dctnonftr.  Qiiadrata  lincarum  EF,  FB  arqaalia 
funt  quadratoEB,  &  quailrata  lincarum  E  F,  FG» 
quaduuo  E  G  :  licniqnc  qua^kata  lincarum  fi  F , 
FD  quadrato  lincr  E  D  i  {per  47. 1.)  fcd  quadra- 
ta  EB.EG.ED  xqualia  font.cam  lincx  fun  xqua- 
lcs :  ergo  quadrata  EF ,  F  B  xqualia  funt  quadra- 
tis  EF,FG,&  quadtatis  EF,  FD  i  &  fubducto  com- 
rauni  quadtato  EF  .quadrata  FB,  FG,  FD  xqualia 
erunt ,  &  confcqucntcr  lincx  ;  quod  probabo  dc 
quibufcuniquc  aliij  :  igitur  (fft  Jef.circkli)  BGD 
cirailus  crir. 

COROLLARIUM  L 

IJcm  e(t  ccntrum  Sphxrx,  &  drculi,  tn  cujut 
plano  cciuruni  Sphxrx  invcnitunoftcndimus  cnim 
ptmAura  E  cffc  ccntrum  circuli  F  G  H,  iii  priori 
£gura. 

COROLLARIUM  IL 

Pcrpcndiailaris  dufta  ^  ccntro  Sphxrx,ad  pla- 
num  quod  noii  tranfit  pcr  illad,cadit  in  ccntrum 
drculi,  qui  cft  comraunis  fcdlio  plani  6c  Sphxrx. 


PROPOSITIO  IL 

Problcma. 
Centrum  Splurjt  reperlre. 


Proponatur  Sphxra  A  B  C  D  ,  aijus  ccntrum 
quxritur,fccctur  Splucra  pLmo  quocumquc,cu)us 
communis  fcaio  fit  circulus  BGD,  quxratur  Cjus 
ccntrumE  {f>eri.  j.Eik^/.)  &  per  Ulud  excitctur 
pcrpendicularii  EA  ( prr  n.  1 1.)  dividcnda  bifa- 
riam  m  F  i  dico  F  cllc  ccntrum  Sphxrx. 

Dcmonftr.  Si  circulus  BGD  tranfiret  per  ccn- 
Sphxrx,ejns  centrum  cilct  punftum  E ,  & 
''uai  pcrpcndiculati  divifa  bifariam  punftum  F 
«inciderctcum  ptmao  E  (t>rr  def.Spherx)  Si-vc- 
'6  circulus  BGD  non  fit  in  codcm  plano ,  in  quo 
«Ucciurumi  dito  in  pcrpcndicular  j  EA  cftcccn- 
rum  Sphnx:non  cnim  potcft  circ  cxtra  Uiamli- 

n^r?^^  P""^^""  "''oq""'  "  H  ad  pla- 
mim  BGD,duai  pcrpcndiculari  H  I.  nunaum  I, 
cuct  «ntuunciraiU  BGD.  (per  ficHr,d^m  c9r»U.) 
«^m  twjcnccntriun  cjus  prius  inventum,  fit  pun- 


COROLLARIUM. 

In  perpcndiculari  pcr  ccntrura  minoris  drcuU,* 
dijfti,  cft  ccnttum  Sphxrx. 

PROPOSITIO  lU. 
Thcorcma. 
Sphird  pldHMm  in  un»  lAntiim  pundo  tdn^ii. 


Sphxra  ADC  tangat  planuro  ,  a  q«o  non  fec»« 
tur  i  dico  planum  k  Sphxra  in  iino  tantum  pundlo 
tangi.  Si  cnim  fieri  potcft  fuppon.innis  planum 
illud  tangi  in  duobus  pundkis  B  fic  C.  Ducantur 
linca  BC.dividaturquc  bifariam  in  E  ;  tumdu- 
cantur  lincx  BD,  DE,  DC. 

Dcmonft.  Cum  triangula  D  B  £,  DCE  omni» 
latcra  habcant  xqualia,  angulos  in  piiniflo  E , 
xqualcs  habcbunt  {per  8.  i.EmcL)&:  confcqucntct 
rcdos,  critquc  latus  DC  Cpf  »8.  1.  £«f/Jmajuj 
laterc  DE ;  crgo  pun<aum  E  crit  intra  Sphxrani. 
Tota  autcm  linca  B  C  ,  conjungcns  duo  pun^a 
ejufdcm  planiquodfupponitur  tangcre  Splurrani, 
«ir  tota  in  codem  plano  tangcntc  {per  i.  1 1.)  er- 
go  planuin  quod  tangit  circumfcrcntiam  Sphxrs 
in  duobus  pimilis  B  &  C  ,  habet  aliqua  pundla 
tntra  Sph.Train  quod  cft  contra  fuppofiti  onnn : 
igitur  (1  Sphxrani  non  fccat ,  eam  non  attinget  in 
duobus  puncilis,  fed  in  uno  tantum. 

COROLLARlUM. 

Linea  rcfta  conjungcns  duo  punAa  fupcrfi- 
cici,  intta  Sphxram  cadit ,  &  omnia  cjus  punSj. 
Nam  du^li  linci  D  E  ,  vcl  ficnt  duo  tcfti ,  &  fic 
vim  habcbit  cadem  dcmonftratio  ,  vcl  fiet  unui 
acuius,  &  alius  obtufus.  Ponanius  angtilum  DEC 
cifc  obtufum,  crit  {per  1 8.  i .)  latus  DC  ro.njus  la- 
tete  DE,  atquc  adci  pimftum  E  ;  crit  intra  Sphx- 
ram  ,  quod  de  quocumque  alio  punAo  intta  B  SC 
C  pofito  oftendi  potcft. 

PROPOSITIO  IV. 
Thcorcroa. 

Linea  JmHm  i  etntro  Sph*r/t  si  ctntsnum  plMtt» 
Cr  Sphirt  sd  illMd  ,  reHa  e/l. 


us  lincx  AC,  {ptr  dejin.spbtr^.)        A  puuao  E,  ccntro  Sphxrx  ABCD,  ^'J*^' 
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Knea  aJ  piinftura  C  contaftus  Sphzri ,  gf  pianj 
F  G  H  •,  dico  line.tm  CE,  rcftain  c(Tc  ad  illud  pb, 
num.  latcliigantur  in  Sphiri  duo  phna  pcr  U 
ncjin  F  C  duaa  ;  hoc  cft  linca  EC  fit  cominiiniv 
fedkio  planorinn  ABCD,  AKCL  ,  quonim  itnn 
communcs  fcdtioncs  cum  pUno  tangcntc  fint 
F  H,  G  L 

Dcmonflr.  Plana  ABCD ,  AKCL  cfti.iimt  in 
Sph.tra  circulos  (ptr  i.hH;Ms)  &  cum  in  lis  fit  li- 
»ca  C  E,  &  conrcqiicntcf  piin^bim  E  ,  illud  crit 
ccntrum  circuloriim  (per  primHyn  corol.t.bM]Hs)!c 
linca  FCH  tangctcirailinn  ABCD.nnlhim  cnim 
pundbim  hatx  t  comnninc  oim  circiilo  ,  nifi  pon- 
^hjm  C,  ahoquin  plamim  FGHf ,  in  quo  hic  li- 
nca  duftacft  ,  Sphxnm  fccaict :  Cum  fit  itcm  l 
ccntro  cjtt/acm  arcnli  d;ic1.i  linra  E  C,  crit  (per 
18.  j.  Eud.)  Wnci  E  C  pcrpciidicubris  ad  FH  • 
eodcm  modo  oftcndam  c..m  circ  pctpmdicularcm' 
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PROPOSITIO  V. 
Thcorcina. 

duaM,ptr  centrHm  Sphxn  tranfii. 


^jp5it;rED'?"''s-^r 

«ntnimSpluS  <;      '        f         ^  ^  ^'^'^ 

Dcn,«  rt    l    ^'''""'"rqiic  linca  GA. 
wnonllr,  T  incT  r  A  /.  , 

"O"  i  aTln:  "I"  ^'^  •  •  •)  1'""  AF,  rcaa 
P--nfi5lmc:Af""""™^"^^'''^ 


ivcmri 


PROPOSITIO  VI. 

Thcorcma. 

l't  .T  traufrHmes 
'r»mSpbc.  Ou-'"^"", 
''}>^le'fHnt'  "  ^'fi""'^ 

'"'"trnfun,,  '  ^  *  ttntro 

Sit  circulus  A  n  P  •  1 
P"naum  E  ccntn.m  c  l  '"^"'"Wr 
C"»H,ucDF  KH  .^^''''•'^''-  .^'"^  ^  •''''j  q"'- 
''^  ccntrum'sphL'rx  ^'dr"™  ^^T- 

cojuur  hncx  EG  F^    i    1      '       f"""  ^ 
^"ca„tuthncx^GF,tiF:ErEC:""^^""' 


conf.qucnicr  arciilus  A  R  C  ^  >  & 
DF.KH.  "^^^  '"•^J°'^  cftcircQlis 

I>ico  fccmido  qiiod  fi  circulu»  tnnc 
mus,  cciurum  S,  n         A  B  C  fit  maxf. 

cc..rum;;aSitma;^:"r'^'="^l''^r« 

Dico  ttftio.  Qii6d  fi  drculi  DF  irrj  .• 

ccntto  d.ficiK.^r,c  fi  K  E^  SiT;  ':r 

KarcuhDF.KH.rqu..lcscrunt: 

Dcmonftr.  Cum  quadtata  linc.irum  E  G  G  F 
Jfq^nlia  h,u  q,i.ulrato  hnci  E  F    1-      T  i 

q^ud..ira  LG  ,  GF  .|uaJratis  EI,IK  xq.ialia  fuiu 

ru„?Er  M  ^-^'-"^vid.3icc:lir;: 
rum  EG.EI,  rcft..bunt  quad.ata  GF.IK  xquah ,  jc 
conrcqucntct  .i.ci  GF  .  IK  ,  qui  cum  fi  „  fanl^ 
cf.amctn  circulorum.  citcnli  .Tqu..lcs  crunr 

Dico  qiurtA.  Si  circuli  iqu..Ics  fint ,  d.ftan- 
113$  Oh,  It  xqiialcs  clU\ 

Dcinonftr  Oftcndnmcnim  ut  priis  qu.idr.na 
EG.  GFqu.,dr..t.s  EI.  IK  xq.,..liac(rc.&  cu,„cir. 
cuh  ualrs  fi„r,  radij  GF.  IK  xqualcs  crunr ,  & 
torum  quadrataxqualia.quibus  fubduais.rcfti- 
bunt  quadr.ita  GE  .  El.xqualia.  &  Ii„cx  £G.  EI 
qnx  (imt  diftamii  xqualcs  cmiit. 

Dicoquint6.  Si  c.rculus  DF  m.igi$  d/ftet  i 
ccntro,  quam  circulus  KH,  co  minor  crit. 

Dcmonrtr.  Oftcnd.im  cnim  quadrata  hncarinn 
E G,  G F  quadratis  lim.mim  EI , IK,  .rqualia  t ftl- ; 
qiiarc  fi  aufcratur  qiiadratuin  majus  E  G  ,  &  ab 
alio  apfrrcgato  ,  qii.idiatum  miniis  E I }  rcftahit 
qiiadratum  lincT  GF ,  minus  quadrato  lincx  I K 
qnarc  radius  I  K  inajor  crir  radio  G  F  ,  ^lf  conlc- 
qucntcr  c.cculus  KH  .n.-5jor  crii  circulo  D  F. 

COROLLARIUM. 

Omncs  circulimaximi,  feu  pcrccntrum  Sphc- 
r.T  tr.infcunrcs  xqualcs  funt,  qiiiaoftcnditmis  eo- 
rum  radium  cllc  radium  Sphzrx. 

PROPOSITIO  VIL 
Theorcma, 

Liara  duHA  4  eentro  Spbxr/t,  dd  efnirum etrculi  j 
dd  illiut  pUnMm  rrHA  e/l. 


Digitized  b 
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Sph^ricomm 


In  cadem  figara  Unca  A  B  dufta  fit  ex  punOo 
A  ,  polo  circuh  CDEF  ,  pcrpcndiculatitcr  ad  cjus 
plaiuun  ,  dico  punauni  B  circ  ccninuu  c|u$ , 
lincam  AB,  tranfirc  pcr  alium  polum. 

Dcnionllr.  Cum  A  (it  polus  circuli  C  D  E  F, 
cruiu  iper  dtf.$,)  lirter:  AC,  AD  ,  AE,  AF  iqua- 
lcs  i  &  aliundccum  AB,  pcrpcndicularis  lit  ad 
planiuTi  CDEF  ,  omncs  anguli  in  pundo  B  tc&i 
cruni,  &  (;)fr  47.£«c/,)  eruntquadrata  cx  AC, 
AD,  AE,  AF,  lingula  xqualia  quadratis  AB,  BCj 
AB.BD.AB.BE  ;  ABjBF.binis&binisicumauttm 
Linea  AB  diicatur  iccntro  SphiTX  A  ad  cen-     prxd.Ga  quadrata  fint  iquaha  inrct  fc,  AB,  BDj 
trum  B  circuh  CD  i  dico  AB  rcdlam  tlVc ad  pla-     AB,  B C.  &  rcliqua bina  &  bina  scquaha  imcr  fc 
mim  CD  :  li  cnim  non  cft  pcTpcndiciil.iris  nd  pla-     pf^„„  ^     dcrapto  communi  A  B  ,  ciuiit  quadrat* 
num  C  D  ;  ducatur  AE  pcrpcndicularis  ad  idcm     hnearum  BC,  BD,  BE  xqualia  •,  crgo  hncar  crunt 
p|.i„i,in.                                                        xqualcs  &  B  ccntrum  circuh  ;  &  hnca  AB  tr.infi- 
Dcmonftr.  (Per  cfr»U.i.,pr!mx  hitius)  pimftum               ccntrinn  Sf\\xiK(  per  corolUrlumftcutUA 
E  dlct  ccntrum  circuU  CD,  qnod  cft  contra  fup-              ^  (^^y  prueAcntew)  cadcm  hnca  AB  pro- 
pofirioncui-.Punctum  cnim  B  fiipponitur  crtc  cew-     j^,^^      alium  poium  G  cjufdciu  ciraili  uanfit. 
tnira  ciuQcm  circuh.      

PROPOSITIO  X. 

Thcorcma. 


PROPOSITIO 
Thcorcma. 


VIII. 


Fcrpcndicul^  -n  duiU  .  ccrr.ro  Sph.r.  ^d  fUnnm      L!.eyer  pol,s  .Hcujus  ^ircul!  iun.,  rcJUj 
'      '  I      '    '  ^  Sphtrt. 

Linca  AB  pcrpolos  A  &  B  circuli  E  H  F  G 
tranfcat,  dico  prim6  illam  rcdVam  clfc  ad  planHm 
E  H  F  G.  Ducantur  pct  piinaunm  C  linci  FE, 
GH  ;  conjungantur  lincx  AE,AH,AF,  AG  ;  itcm 
hncxBE,  BH,BF,  BG. 


Linca  AB ,  fit  rcdka  ad  planum  drail:  CDEF, 
&  tranfcatpcr  ccntnim  Sphzn  ,  five  illud  coin- 
cidat  cum  pun^o  B  ,  fivc  non :  dico  lincam  A  B 
prodiiftam  tranfirc  pcr  polos  circuli  CDEF.  Hoc 
cft  lincas  AC,  AE,  AD,  AF  arqualcs  cflc. 

Dcmonllr.  Cum  linca  AB  pcf  ccntnim  Sphi- 
rz  ttanfeat,  &  fit  pcrpcndicularis  ad  cjus  planum, 
vel  pundlum  B  crit  ccntrum  Spharrsc  ,  &  ciraili 
CDEF,  vel  {ler  eor.i.  i./jnjMj)  cadcm  linea  AB 
uanfit  pcr  ccntriim  circuU  CDEF  ;  quarc  in  cmni 
cafupun£kumB  crit  ccnttum  circuli  CDEF.  Ex 
quo  fat,  ciim  ttiangula  ABE, ABD, ABC,  ABF  ha- 
beant  angulps  in  pundlo  Brcftos  &  confcqucntct 
«qualcs  ,  &  lincas  BC,  BD.  BE  ,  BF  xqualas,  & 
AB  communcm, crunt  {per  4.  i.)  bafcs  AC,  AD> 
A  E.  A  F.iquak-s  &  [ptr  dcfin.^.hu]nt)  pun<Sum 
A  ciit  polus  ,  quod  ctat  demonftranduin.  Idem 
ptobabitut  dc  alio  polo. 


-Q9(S(695S5358S^ 
PROPOSlTiO  IX. 


Tbeorema. 


Ttr\ 


^ptndlcul*ru  4  ptf/o  Mlicu\us  eirculi  ad 
'i"'  duH*  ;  ptr  ctntrum  tjms  ,  &  ptr 
polurn  trsnfii. 


Ad  p]*f>um 
Aliernm 


Dcn-onftr.  Triangula  AEB,  AHB.AFB.  AGB. 
h.-.bcnt  finr^tda  latcratfquaha  ,  ncnipc  A  B  coin- 
munc  AE,  AH  .  AF,  AG  xquaha  imcr  ^ ,  hcuc 
BE.  BH,  BF.  l^G,  (per  ief.s. )  crgo  anguh  BAb, 
BAH  ,  r.AF  .  BAG  xqu.-ilcs  funt  ».  uJX 
confiquenttr  ttiangula  EAC.HAC.  FAC.GAt,, 
rrtr  4.  hahcnt  b^rcs  EC,  CH.  CF,  CG  xqua- 
lcs :  crgo  pimftum  C  cftccnoum  circuh,  ScA^ 
crit  pcrpcndiail.nis  quia  anpuh  GCA  ,  H«-A , 
tiim  FCA  ,  E  C  A  fuut  xqualcs  atquc  adu^  reih. 
Imxxlptr  co,e!.t.huius)in  eacrit  ccntrum  iphxr*. 

BB^afSf.jsii^mm^smmm^^^ 

PROPOSITIO  XL 

Thcorema. 

In  Spktri,  mtxitn!  drcHli  fe  "«/«i  ^'f'^'"" 
/eCA/it. 


In 


,  Digitizeci  by  GofKl<- 


Theod  Liber  I. 


26y 


Avnfi       A  B  C  D  fint  dtio  imximi  circuli 
AtCF,  BEDF ,  dico  iilos  circulos  fc  mutu6  bi- 
t^Tum  fccarc.    Et  primA  quidcm  non  pofTu.it 
nori  /c  /ccarc .  quia  in  utroquccft  ccntrnm  fphx- 
,  aun  hm  nuxmii  circiili .  undc  parajleli  dTc 
non  po/runr.  Sitcrgo  ccntrom  fphxr.  G  pcr 
qnod  ab  .ntcrrcdb-onc  E  .  ducaW  Ii„ca  'rcd^ 
tG  d,co  iJlam  ,n  aliam  intcrrcdlioncm  F  incidt 
rc.&  arcus  EDF.  FBE  ,  ECF.  EAFcirc  fcmict 

ccnra.m  utrmfquc  cira.h,  fcd  p.,.,ila  E.  &7  iW 
•n  «txoquc  plano .  quarc  pun^a  E  .  F.  G  A  „"i^ 

.nca  d..aa  pcr  punfta  E,'g.  V .  rcftf  cd,  t 
"goEFper  ccntrmn  utriufq,.c  circuh  tranfcr 
cnr  urriurque  diainctcr        hif.V-  » 

PROPOSITIO  XIL 
Thcorcraa. 


Pi^oPosiTio  xiir. 

Thcorcma. 

CirciJus  maximt.s  ARrn   •  t 
rtcct  ad  rcao,  angolo,    ho     a"?"'"'"  ^  E  D 

linca  BD  fit  co,..nu.,rs  ruCc"f\'E  ^  '  & 
1-cam  BD  CK-  diamctrrcS  B  ."n 
centrumfph^rarF.  i  quo  ad  li„el  an  ?'  ^'^ 
pcrpcndic«lar.s  FG,  quln.^^^ir 


ySw/  nuximi. 


fcant 


fcriara  in  r  '  """"'^  «^m  E  F ,  qux  fccctur  bi- 

ccntruin 

ccn^run^L.r?'*''"*^^  pnndum  G  .  efTc 

C  S."ef '^"^!,:  '^^^'  '^^^' 

«ilo  AECF    ^  "7  ccntrum.  Idcm  dico  dc  dr- 

Pla^mm  BE  Sf'"J  G  H ^  ^  '  "^'^ 
circuli  APrc  'l"'^      ^^^^  planum 

Pun«£h     r  V       ^  "S"  ^Jhuc  fcqnirur  .  q.,od 


D.monftr.  Cum  ccntrum  fphxrx  F.  fit  in  pU. 
no  c.rcuh  maxi,ni  A  B  C  D  (>^r  6.  )  llcm 
punaun,  G  .ncoJc,«  fit  pUno,  cum  linca  GBD 
nt  com.mmis  utriufquc  plani  fcftio  ;  tota  li„ea 
FG  ctu  .n  plano  circli  ABCD  quod  fupponituc 
cllc  reftu.u  ad  planum  B  E  D  ,  cft  itcm  FG  pcr- 
pcnd.a.!ans  ad  communem  fcftioncm  BD  ;  qua- 
rc  { per  4.  def.i ,. )  Unca  FG  crit  rcdla  ad  planum 
BED  &r pcr  X.  ct>e'.j.  hH  Mj)  punaum  G  crit 
ccntrmn  circuli  BED  ,  &  BD  diamcter .  &  arcus 
BEDf,  BFD  fcmicirculi.  Deniquc  {per  8.  hulHs) 
piuiaa  A  &  C  funt  poli  cira.U  B  E  D. 

H«c  propofitio  vim  fuam  obtinct,  fivc  BED, 
fic  maximus  ciiculus,  fivcnon. 

PROPOSITIO  XIV. 
Thcorcraa. 

CircklHS  nuximfu,rren  mAxirrmm  HfMriMm  fec*nt, 
*d.  recios  sn^nloj  tnm  fcc*t, 

In  cidem  fignri  .  circulus  raaximus  ABCD 
circuhim  minorcm  BED  bifari.im  fccet  in  puniiis 
B  &  D  ;  dico  planuiu  A  B  C  D  clTc  reifhiin  ad 
pljniim  BED.  Ducatur  linea  BD,  quxeritdia- 
jTictcr  ciraili  B  E  D  ,  &  in  ca  crit  ccntrura  illius 
G.  Ex  centro  fplirrx  F,  ducatur  hnca  F  G  ,  utrii*- 
que  producenda. 

Dnronftr.  Ccutrum  fphxrx  F  cft  in  plano  cir- 
culi  maximi  ABCD  ,  ficut  &  pundlura  G  cum  fit 
in  communi  /e£lia.ic  uiriufquc  plani ;  crgo  lota 
FG  cft  i.i  plano  ciraili  ABCD;  kd  ( prr  7.hHiHj) 
linci  G  F  cft  rcfta  ad  pi.iniim  B  E  D  ;  crgo 
(per  iS.  II.)  planiim  ABCD  cft  tc^lura  adpU- 
lu.m  B  E  D. 


Li 


PROPO 


Digitized  by  G^l^le. 
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PROPOSITIO  XV. 
Thcorenu. 

Sl  HMxhHHS  ;»  Sfhira  c!rcu'Hi ,  ptr  pdos  Mltniuf 
ITdtJurii,  tum  Irif*ri4tm  cr  dd  rtUti 
Anjt^ti  ftcdkit. 

Maxiims  cirailus  ABCD  ttanfcit  pcr  pobs 
A  ,  &  C  circuli  BED  ;  dico  quod  bifariain  illuin 
fecabit  in  punais  B,  &  D  ,  &  aJaiigulos  icftos. 
Ducatur  linca  AC  conncftcns  duos  polos,  lccans 
planum  B  E  D  in  punfto  G. 

Dcmonftr.Qtioniain  linca  AC.pcr  polos  A  &  C 
ducitur ,  crit  (^rr  \oMiiu  )  rcfta  ad  planum 
BED  i  ti[ptr\%.  II.)  Dlanum  ABCD  pcr  ilbm 
duftum  rcdlum  crit  ad  planum  B  E  D  :  quod  crat 
Primum. 

Item  (  ptr  eaodem  lo. )  linea  AC  tranfit  per 
ctntrum  drculi  BEDH,  crgo  ccntrum  cjus  G,  ctit 
in  communi  fcftionc,  Sc  linca  RGD  crit  diamctcr 
ftcans  bif.maro  cirailum  BEDF ,  in  puiviftis  B  Sc 
D;  quod  crat  fccundum. 

Hzc  propofitio  habct  fuara  vim  .ctiamfi  utcr- 
quc  cirailus  llt  maximus. 

COROLLARIUM  l. 

Si  drcalus  maximus  per  altcrius  maximi  po- 
k»  tranHcrit ,  viciflun  (ccundus  pcr  potos  primi 
tiannt,  fi  cnim  primus  tran(it  pcr  polos  fcaindi 
crit  ad  cum  rcdhis  C  pcr  bnnc  i  J. )  &  viciffim  fc 
cundus,crit  rcAus  ad  primura  ,  &  ( ^rr  1 3. )  per 
polos  ejus  tranHt. 


CORROLLARIUM  IL 

InSpKieri,  circulus  pcr  utnimquc  poUira  altc- 
rins  circuli  tnmficns  ,  maximus  eft  ;  quia  linca 
i  polo  ad  polum  dufta  tranfit  per  ccntnim  Sphx- 
rx  (f>rr  10.  huiHi )  fcd  illa  tota  cft  in  pl.ino  cir- 
culi  pCT  utrumque  pohim  ttanfcuntis :  crgo  ccn- 
trum  Sphacrx  invcnituf  in  cius  plano  ,  &c  (ptr  6. 
hkiut)  cixculus  illc maximus  cft. 

m  «•»  C«»  ««»  M»  «W  ■  C4W  «M  A  M«  fM 

PROPOSITIO    XV  L 

Thcotcma. 

Uited  AhUm  a  polo  circuli  maximi ,  ddeius  cir- 
cumfrrentium  ,  tijualij  tfl  Uttrl  quAdrnti^  in- 
fcripti  maximo  tirtui*. 


Linea  DC  dufta  f.t  ^  pimao  D,  polo  circu- 
»'  maximi  ABCG.ad  cjus  circumfcicmiam ;  dico 
Jjneam  pCclTc  xqualcm  latcri  quadrati  infcri- 
quocumquc    crculo  maximo  illius 


l>cndi  lu 

Sit  cnim  altcr  polus  iUiu»  draiU ,  punOum 


E,  CTanfeatque  pcr  iitnimquc  citniUis  A  E  C  D; 
diicatur  linca  D  E,  fccans  plonum  ciimli  ABCG, 
in  pundo  F.  Ducatur  itcm  Imca  ATC. 

Dcmonft.  Linca  DE,  (f>*r  10.  f?»i|i*)  rta»  tft 
ad  pl-umm  A  B  C  ,  crgo  ( per  drf^.n.)  anguUis 
DFC  rcftus  eft ,  &:  F  cft  ccntrum  ciiculi  AbCG, 
qui  cum  fit  maximus,  pundhtm  F  crit  ccntrwti 
Sphxrx.  Idcm  punftum  F  cft  ctiam  ccntrura 
circuli  AECD  ,  cum  {ptr  corol.x.prtctdentt<)  fit 
maximiis  ,  quarc  cura  in  circulo  nuximo  AECD 
fint  duftx  dux  di.amctti  AC ,  DE  ,  pctpcndicuU- 
res  ad  inviccm  crit  linca  DC,  («/  coUlitrt  licet  ex 
6.4.  Eucl.)  latus  quadtaii  in  iplb  infcribcndi. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I U  M. 

Circulus  maximus  diftat  i  fuis  polis  quadran- 
tc  circuli ,  cum  enim  anguli  ad  F  fiut  rcdli ,  crunt 
iqu.-ilcs:  quarc  arcus  AD.DC,  CE,  EA  xqualcs 
crunt  i  crgo  quadrantes. 

«•»«•»«»•••>«••«•»••»«♦  »»«»mt«i««» 

PRO  PO  S  ITIO  XVIL 

Tkcorcma. 

CirtulM  irt  Sphdru  disluns  4  fuo  polo  linti  tfuali 
Uttri,  ejuadrdti  in/crikendi  in  muximo  cirtulii 
mAximMi  ej}. 


Cirailus  ABC,  diftci  a  fuo  polo  D,  Unca  A  D. 
qux  fir  xqualis  laieti  quadrati  infciibcndi  in  nu- 
ximo  Sphxrx  circulo ,  dico  circulum  ABC  ma- 
ximiim  clfc.  Intclligatur  drca  ccntrum  Sphxrx 
Sc  per  punfta  A  &  D,  defcribi  ciraiUis  ADC,  qui 
( ptr  6.hu\ui)  maximus  crit,fccans  drculnm  ABC, 
in  A  &  C.  Ducantut  lincx  AC,  DC.  .. 

Dcmonftr.  A  D  cft  latus  quadrati  infcribcndi 
in  drculo  ADC, cui  DC  cft  xqualis  ( ptr  dtf.v»li) 
crgo  AD.  DC  funt  quadrantcs ,  &  A  D  C  fcnu- 
ritcoUis :  igitur  A  C  crit  diamctcr  maximi  ciroi- 
li  A  D  C  ,  &  in  ca  crit  ccntrinn  circuli  cjufdcm, 
qtiod  ctiam  ccntram  cft  Sphxrx  ,  fcd  linca  A  C, 
cft  ctinm  in  planociraili  ABC  ;  crgo  in  plino  cir- 
culi  A  BC  rft  cemnim  Sphacrs,  S<.{,ptr  G.hu\ui) 
circulus  ABC  erit  maximus. 

COROLLARlUM. 

Citnilus  diftans  k  fuo  polo  quadrantc  circuU 
maximus  cft  ,  quia  diftat  lincS  iqnali  latcri  qu»- 
drati  infcribcndi  in  maximo  circulo. 

PROPOSITIO  XVIII. 
Problcma. 

cttli  i»  Sphtra  dstl 


Lintdtn  i^naltm  diamttrc  ciri 
irveHirt: 


lAud 
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"Pucnt.  &  confcqucntcr  «qualcs  cront. 


Iftud  problenu  inutilc  non  cft,  qula  non  pofCu- 
intis  pcr  ccntrum  drcuJi  in  Sphxra  dati,  lincam 
rc«3am  duccrc. 

Proponatur  cirailus  ABC  .  in  cujnj  drcumfc 
rcmia  tna  punfia  norcnrur  A  B ,  &  C  :  fiat  trian' 
culum  EFG.  ita  ut  cjus  latcra  fingula  «qualia 
fint  latcribus  trianguli  A  B  C,  &  ad  latcraE  F 
FG  i  ducantur  perpcndiailarcs  E  H  ,  G  H  tum* 
ducatur  linca  FH.  hanc  dico  ciTc  iqualcm  di!unc- 
«ro  c.rci.li  A  B  C  :  intcUigatur  dufta  hxc  diamc- 
t«  BD.  &  dudx  linex  CD.  AD. 

Dcmonftr.  Anguli  BAD  .  BCD  in  fcmicirai- 
Jo rcdb  funt  (per  , ,.  j.)  ficut  Sc  anguli  F  E  H. 
J-GH,  nndc  fi  intcl/.gatur  triangulum  ABC  fupcr 
pon.  tnangulo  E  F  G, oirtnintN  quadrabit,  &  Jum 
-"Pih  BCD.f  GH.  fint  fcfti,linix  GH,  6d^Z 
gn,c^ficut&lincxAD.EH;  crgo  &  Uncx 
»U,  FH  congrucnt,  Sc  xqualcs  erunt. 

B95S'a?fi8gBS3:aBffl58fif--{ 

PROPOSITIO  XIX. 

Problctna, 
€fH4Um  dUmtro  JUt*  Sfhtrt  Mfflgnmr,. 


PR.OPOSITIO  XX. 
Ptoblcma. 


qT.  1^"'.  rT'°-  ^  H°  '"^"vallo 
Suocu.nquc  dcfcribatur  ciroilus  B I  D.  aij.«  dia- 

»a.ial.c  cT-  Z""  1^*"'^'""»)  invcniatur  linca 
4  alc  fi^5'     """S^"'"'"  "G.  aijus  latus  EG 
F  G  x  J  I  r''°  '"™''       :  latcra  autcm  EF. 
rcripS"-^"?  '^^'      -J"^  intcrvallum  dc 
EF  Vlf  "  P^'°  A.  tum  ad  latcra  FG, 

niftlr  P«rpcndicul.ircs  GH ,  EH  ,  conve- 

^rS.  ''"f  °  «^""^"^  I'""  FH  i  dico 

pcr.^   T.  Sphxrx.  IntcUigatur 

hn«  R  n  T  '''^"""^'  q»emadmod.;m  ipfa 
oucvll  „  ducaturpcr  ccntnim  Sphxrx. 
"""^  «ft  centrum  drVuli  B  A  D  .  d.-amctcr 

n  '  •'""ntur  dcnique  lincx  AB.  AD,  BC,  DC. 

D«nonftr.  Oftcndam  fiaitpriCs  angulos  ADC, 

cun,V"  ''"".'"''^l^  ««os  ciTc  (pfr  ,  undc 
«•m  tnangulum  EFG,  fit  triangulo  BAD  xquila- 
wum,  cum  co  congmct ,  &  i„  ca  fupcrpofuionc 
T»m.    I,  ^ 


Affigncntut  duo  punda  A  &  B  in  fuperfid* 
^phxri.  pcr  qux  duccndus  cft  circulus  maximusi 
ftabcatur  Sphxrx  diameter  qux  fit  CD.  (tfrprt^ 
cedrntem)  &  dividatur  bifariam  in  E  ;  ducaturqu« 
Frpcndioilaris  E  F ,  xqualis  fcmidiametro  ;  tun, 
ducatur  l.neaC  F  :  hxc  crit  latus  quadrati  infcri- 
bendi  m  maximo  Sphxrx  ciroilo ,  ut  patct  fi  fiac 
femiarculus  CFD.  r  «• 

Intervallo  C  F  .  cx  punfto  A  :  dcfcribatur  dr- 
culus  GHI,  &  cx  pundlo  B,eodcm  intcrvallo  cir- 
culus  K  H  L ,  qui  duo  ciraJi  fc  intcrfeccnt  in 
pundo  H.  Dcnique  ex  punao  H,  ut  polo,  intcr- 
vallo  HA,  autHB.defcr.batur  circulus.qui  rran- 
fibit  pcr  utrumqiic  punaum  A  &  B  ,  &  maximus 
crit.  Intclligantur  duci  dux  lincx  AH,  BH. 

Dcmonftr.  Cum  ex  A,  ut  polo  ,  dcfcriptus  ftc 
circulus  G  H  I,  intcrvallo  C  F ;  linca  AH  xqualis 
crit  lincx  C  F,  idcm  dico  de  BH,  quarc  pun^a  A 
&  B  xqualiter  diftant  i  polo  H  ,  unde  circuluj 
defcriptus  cx  H  intcrvallo  H  A  ,  tranfir  pcr  B  i  ic 
ciim  circujus  A  B  diftct  1  fuo  polo ,  linci  xqiialt 
latcri  in^cribendo  in  maximo  Sphxrx  circulo, 
{pfr  17.  hMjm)  maximus  erir. 

PROPOSITIO  XXL 
Problema. 
Cnjti/liht  ctrcul!  Sphtrt,  ptlum  reperirt. 


Proponatur  prim&.  Circulus  A  B  C  non  ina- 
ximus  cujus  polus  quxrinif  ,  dctermincntur  ut- 
cumqiic  duo  punda  B  &  D  ,  Dividanturquc  ar- 
ais  B  A  D  ,  B  C  D  bifariam  in  pundlis  A  &  Cj 
tum  pcr  A  &  C  defcribatur  maximus  cirailus 

Ll    i)  AECF 


Digiiizou  b,  j/t^ 


a68 


Spli^ricoiiim 


AECF  ( ftr  frtfidtntim.)  Denitjuc  arcus  A  EC, 
AFC  dividamur  biftn»m  in  puna«  E  &  F,  qua: 
dico  cdc  polot  drcuH  A  D  C  D. 

Dcmonftr,  Si  arcuUis  xqualibus  A  B  ,  A  D 
adJas  zquaics  arcus  BC  ,  DC»  crunt  arcus  A  BC, 
A  D  C  iqualcs ,  quarc  circulut  ABCD  ,  bifa- 
tiom  divitiirar  iti  pnn£H$  A  &  C  ,  ik  circulo  ma- 
ximo  AECF  ,  quarc  (^r  14.  i }.  )  cir- 
culus  A  EC  F  pcr  polos  ttanfit  ,  undc  punila 
£  flc  F  xqualitcr  diAantia  i  citculo  A  B  C  D  , 
erunt  cjus  poli. 

Pfoponaiat  fccund^  citailus  maximus  ABCD, 
cujiu  quiruntur  poli ,  artumptis  paritcr  in  co 
iluobus  pun^is  B  &  D ,  diviiiiquc  bifariam  ar- 
cubus  BAD  ,  BCD  ,  crunt  arcus  ABC  ,  ADC 
cqualcs ,  &  fcmicirnili.  Dividatur  fcmicitculus 
A  G  C  bi&riam  in  G  ,  iu  ut  AG  fit  quadrans, 
tum  cx  G  ut  pol6  intcrvaUo  GA  circulus  dcrcri- 
batur  AECF  1  divids  dcniquc  bifjriam  arcubus 
AEC,  AFC,inE&F  }  dico  pundla E  & F  clTe 
poios. 


Deroondr.  Circulus  A  E  C  F  dcfcrlptus  n 
polo  G ,  intcrvailo  quadrancis  GA  ( Ptr  iirril.xj. 
m|m  )  maximus  cft  ,  &  quia  circuius  maximus 
ABCD  pcr  polum  cjus  G  tranfit ;  ipfc  viciflim 
circuius  AECF  tranfli  pcr  polos  circuii  ABCD, 
( per  I.  eergll.ij.  hnim)  Quare  poii  crunt  pun£U 
£  &  F  cquaiicec  diftancia  i  pun^s  AScC. 


•C«4  M» «•»(*»«»»«•»•■»«••«••••»••» €M/M» 

PROPOSITIO  XXIL 
TheotcnuL 

Si  liitrM  ex  eentro  Spbdrt  JlmO*,Mllsm  nj^j>tr 
eentmm  JMsm  ilftrittm  dtvidAi  ;  perpettJi.' 
cnlMri/  ttd  esm  erit.  Ft  vitiffim  fi  md  edm  f>tr- 
ftndittdtirn  fittrii  ,  HfsriAm  ttm  dividti. 


Kt€a  A  B  per  A  centrum  Splixrc  du^  * 
bifariam  dividat  iincam  C  D  ,  non  pct  ccn- 
trum  dudam  :  Dico  A  B  cHe  pcrpcndicuiarcra 
ad  CD. 

Ducatur  enim  planuro  per  redas  A  B ,  C  D 
quod  in  Sphzra  facict  drcuiunrroaximum  CED, 
atm  ccntruro  Spluctz  ncropc  pundhunAinco 
invcniatur. 

Dcroonftratio.  In  circulo  CED  ,  rcOa  A  B 
ccntto  A  duda  lincam  C  D  non  pcr  ccntrum 
duOam  bifariam  fccat :  etgo  (ptr  i.Eufl.  )  ad 
eam  pcrpcndicularis  ctit  :  paritcr  ( ptr  tsndem  ) 
fi  ad  cam  pcrpcadiculaxu  f ucrit ,  bifaiiain  eain 
dividcc. 


THEODOSU 

.     •  .    ■   *  - 
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THEODOSII 

SPH^RICORVM 

LIBER  SECVNDVS- 


DefinUio  unica. 


Circtili  in  Sphxri  fc  mutn^  rangcre  dicunrur 
quando  communis  kOtio  pLanorum  utrumquc 
drculum  tctigcrjr. 

Vtfifint  trireuli  AB,  BC  iJiicrMm  pUna  prtdH- 
lia  bsiedfit  communem  fefllonem  DE,  <fM*.  N/r«m. 
^ne  circulHm  t4»gAt ;  hoc  tft  *nptU  ABD ,  yiBEt 
CBD  ,  CBE  fint  reQi  .-^  tircdi  fi  mMtuo  tnnftrc 
dicentHr, 


mm  tmmit^  cw>m  wi«w  mmmttt 

PROPOSITIO  IL 
Thcorcma, 
CircHli  co/dem  f>olej  h*ientei  fiuit  fntritlltli, 

Ciraili  AB  ,  CD  habcant  cofdan  polos  E  t 
6c  F ,  dico  illos  clTc  parallcbs  ,  hoc  cft  corum 
plana  cllc  parallcla. 

Demonftr.  Linca  E  F  rcfta  cft  ad  utriufqutf 
ctrculi  pbnum  (  prr  10.  i.  fc»!»', )  crgo  (  per 
14.  1 1.  )  plana  circuloruin  fnnt  parallela. 

PROPOSITIO  III. 

Si  in  Sfhtm  duo  circHli  fibi  otn/mo  occMrrunl ,  id 
eodtm  funnt ,  cirtHli  tnaximi  per  poioi  eorHHt 
trMnJcHtitu  ,  illi  fi  mutMO  ttf^tnt. 


PR.OPOS1TIO  L 
Theorema. 

JnSphsrA,  fdrMlleli  eirculi  tofdem  polot  hAhent. 


Prooonanttit  in  Sph»iparallcli  circuli  A  B, 
CD  ,  hoc  cft  plana  corum  hnt  parallcla ;  dico  il- 
lorum  circulorum  cordcm  clfc  polos. 

Sint  cnim  circuli  A  B  poli  E,  ^  F,  alTcro  cof- 
dcm  clFc  polos  circuli  C  D.  Ducatur  linca  E  F. 

Dcmonftr.  Linca  £  F.  Du£la  pcr  polos  circuii 
AB,  rcfta  cft  ad  illius  pKinum ,  &c  tranfit  pcr  ccn- 
trum  Sphirx  ( ptr  io.\.  hu)m:)  crgo  {ptr  i  11 .) 
erit  ctiam  reda  ad  planum  C  D;  &  cum  tranfcat 
pcr  ccntrum  Sphxrx  (  »;<i;m«/ )  tranfit  pcr 
polos  circuli  C  L)  (fcr  8.  1.  huim:)  crgo  pun^a 
E  fic  F  funt  poli  citculi  C  D. 

Ttm.  I. 


Circuli  AB  ,  A  C  fibi  ocairrant  in  pun&o  k 
circumfcrcntix  m.-iximi  circuli  A  B  C  pcr  polos 
utriufque  tranfcuntis  ,  dico  circulos  AB  ,  AC  fc 
muiu6  tangcre  in  punfto  A  :  Hoc  dl  fi  linca  EF 
fit  comraunis  fcdlio  pUnorum  AB,  AC,dicu  cani 
pcrpcndicularem  clTc  ad  diamctros  AB  ,  AC. 

Dcmonftr.  Circulus  maxiinus  ABC  fupponituf 
tranfirc  pcr  polos  circulorum  A  B  ,  A  C ,  crgo 
( pertj.  i.bujiM)  illos  bif.iriam,  6c  ad  rcd^os 
angulos  fccat ;  crgo  linex  A  B ,  A  C  communcs 
fcdliones  circulorum  AB  ,  AC  ,  Sc  circuli  AbC 
funt  corum  diomctri ;  &  ( ptr  19.  11.)  linca  E  F 
communis  Cc&io  planurum  AB ,  AC,rcda  crit  aJ 
planum  ciraili  ABC,  quarc  ( per  ^.def.t  1.  J  linea 
EF  pcrpcndicularis  erit  ad  diametrosAB,  AC^ 

( per  dtf  hu)m )  circuli  AB,  AC  fe  langani  iif 
pundto  A. 

j>tl  iij  pRoro 
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Spha^ricorum 


PROPOSITIO  IV. 


$!  in  SfbtTM  dm»  rircMl!  fi  iMnjmit,  nuximms  dr- 
emlmj  ftr  rtrmm  fltj  irdnficm  ,  trsnfit  fMtfme 
fcr  ttnti  " 


Circuli  ABC,  DBE  fc  tangant  in  pun^  B,  & 
nuxinius  circulus  G  F  tranfcat  pcr  corum  poloi 
G  &  F,  dico  eum  circulum  tranurc  pcr  ptinlihim 
B;  nam  fi  dicatur  non  tranflre  per  contadhim  B, 
fed  fccare  circuKim  B  E  D  i  in  pundlo  H  ex  polo 
G>  per  pundium  H  dcrcribatur  circulut  H  K,  qui 
necelliri6  Tccabit  circulum  BHD  •  cum  ad  majus 
intervallum  dcfcribatur  quim  A  B  C. 

Dcmonftr.  Duociraili  DHE  ,  KH,  fecant  cir- 
cumfcrentiam  circuU  maxiroi  tranfcuntis  per  eo- 
rum  polos  G  &  F,  crgo  ( ftr  }.  Innm  }  fc  mutu& 
tangent  in  punfto  H,  quod  cft  abfurdum  ;  cum  fc 
mutu6  fecent :  ergo  quicumqiic  drcuiusmaxtmus 
tranfit  pcr  polos,  tranfit  ctiam  per  contaAum. 


PROPOSITIO  V. 
Theorema. 

5*  dm»  tircm!!  in  SflurM  fi  imngMnt ,  mtximmi 
tircmlm  ptr  p»l»t  uniut  ,  ftr  ctnimnmm  dt~ 
fcripimJ ;  fcr  ftlu  ditrimi  irsnfit. 


Maximus  cirailos  AB  ,  defatptus  fit  pcr  po- 
Imn  A  circuli  C  B  D  flc  pcr  contaAum  B  ,  dico 
cum  tranfirc  pcr  polum  E  circuli  FBG.  Si  enim 
non  tranfit  qualis  cft  ABH  ,  (it  alius  circulus  ma- 
ximus  tranncns  pcr  polos  A  &  E. 

Dcmonftr.  Circulus  maximus  AE ,  .per  polos 
circulorum  fc  tangentium  dcfcriptustranfic  ctiam 
pcr  contaAum  B  (  ptr  pmctdtnitm )  ergo  duo 
circuli  maximi  ABH  ,  ABE  fc  fccant  in  B  &  A , 
&cnmbifatiam  fc  fcccnt  (ptr  11.  1.  hu^ui )  crit 
uteique  arcus  AB ,  fcmicirculus  j  quodcift  abfut- 
dum  aim  duo  poli  fcmicirculo  diftcnt. 


PROPOSITIO  VI, 

Theoictna. 

M*ximmt  circmlmi  mlifmfm  circmlmm  tsfifnt ; 
iwiitt  (jr  mlitrmm  t^msliim ,  ^  fsrdltlmm. 


Maximus  drculus  AB  tangat  drculum  A  C  in 
pundo  A  ;  lintquc  poli  circuli  AC  pun^  D,  tc 
E,  pcr  qux  ,  &  pcr  contadum  A,  tranfeat  iiuxi- 
mus  drcuius  ADBE.  Ex  pob  E ,  intcrvalb  EB, 
defcribarur  drcuius  BF  \  dico  circulum  BF  &  eflc 
parailcium circulo  AC  ,  &  tangcrc  circuium  A  B 
in  pundlo  B  ,  dcniquc  clTc  srquaicm  cirailo  A  C. 
Ducantur  lir>cx  AC,  BF,qux  ciunt  diametri  dr- 
culorum,  c6  qu6d  ( ptr  1 5. 1.  hu]m  )  btfariam  di- 
vidantur,  drcuio  inaximo  ADBE, pcr  polos  co- 
rum  tranfcunte. 

Demonftr.  Prim6  ctrcnli  AC ,  B  F  cofdon  po- 
los  habcntes  funt  parallcli  (  ftr  x. ) 

Secund6  circuius  maximus  A  C  B  tranfit  pet 
polos  circuii  AC,6c  per  conia^him  A  ;  crgo  tran- 
lit  per  polos  circuli  AB,  (  p*r  t. )  cum  ergo  idcm 
drculus  ACB,  tranfeat  perpolos  circulorum  AB, 
BF,  fibi  ocairrcntium  in  punfto  B  ,  ( ^rr  j. )  cit- 
cuii  A  B ,  B  F  fe  tangcnt. 

Tcrti6  cum  ciiculi  nuximi  AB  ,  ACB  fc  bifi- 
riam  fcccnt  (^n*  1 1.  i.hmim )  eiit  arcus  ADB  fe- 
micircuius  :  fcd  etiam  D  C  E  fcniidrculus  cft ; 
igitiif  abiato  communi  arai  DCB,  crunt  arais 
AD  ,  B  E  xqualcs  cruntque  etiam  arcus  dupU 
nempe  ADC,  BEF  zqiiales,  &  ( ftr  »9.  \.)  Wne^ 
AC  ,  BF  ,  zquales  erunt,  crgo  &  citculi  quotuin 
(iint  diamctri. 

CoKoLL.  Sequimr  punfta  contadhiumA& 
B  efTe  oppofict  pcr  diAmctium  ,  boc  cft  ,  diftan 
femidroilo. 


PROPOSITIO  VIL 


Si  fini  in  Sphtrm  du»  circnl!  tfudtSydrfMrdlcU; 
mmximms  clrculus  mnmm  nmftns  , 
dttrum  tmnftt. 


Sint  duo  ciraili  AB  >  CD  paralleli,  tc  zqu.-Jes, 
&  circulus  inaxirous  AD ,  tangac  dicuium  A  fi  ; 

dico 
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Theod  Liber  II. 


Jico  cura  tangcre  circuluniCD ;  fi  eniro  i<k6  non 
langit  circulum  C  D,  quia  illi  non  occurrit,  fccct 
circuluni  maximum  ABD  in  punfto  G,  petqnod 
ex  polo  F  dcfcribatur  citcuhis  G  H.  Scquerctur 
quod  clrculus  G  H  cfTct  iqualij  circulo  A  B ,  & 
confcqncntcf  zqualis  circuloCD  ;  quod  tamcn 
ficri  non  potcd  cum  arciis  G  F  H  ,  fit  major  arcu 
DFC  Ignur  circulus  tangens  ipfum  A  B  ,  attin- 
gct  circulum  C  D.  Cum  autcm  maximus  cirailut 
A  E  D  F  tranfcat  pcr  polos  ,  tam  circulotum  AB, 
CD,  quam  diculi  A  D ;  circuli  AD,  CD ,  Ct  mu- 
tuo  tangent. 

COROLLARIUM. 

Plures  quim  duo  circuli  parallcli ,  &  xquales 
in  Sphxra  elfc  non  pofTunt ,  quia  nec  fupra  ncc 
infra  CD  duci  potcft  circulus  patallclu$,&  xqua- 
liscirculo  AB. 

eW  ••»«W«»«MIMMH  «■»«•»  «•-^M«««««» 

PROPOSITIO  VIIL 

Theorcma. 

S/  wuxhnus  elrcMlus  «d  AliMm  oblitjMus  f%t  \  iUe 
t»nfet  AHts  circulos  ,  ^jmmIcs  inter  Je  j  ^  frt- 
diQ»  tirculo jnrdlUUs. 
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Cirailus  maximus  A  D  fit  obliquus  ad  circu- 
uim  G  H  j  hoc  eft  ncquc  ad  illum  rcilus  fit ,  nc- 
quc  illtim  tangat ,  dico  citculum  A  D  ,  tangcrc 
dJos  circilos  A  B,  CD  intci  fc  xqualcs,  &  paral- 
lcios  cirailo  H  G.  Circulus  maxin  us  A  C  D  H, 
«ranfc.it  per  polos  circulonmi  A  B,  C  D  ,  fimquc 
punda  E  ,  &  F  poU  ciraili  H  G  ,  tum  cx  E  intcr- 
v41o  E  A,  &  cx  F  intcrvallo.F  D  dcfcribaiitur  cir- 
cuh  AB.CD. 

Dcmonftr.Enmt  punfta  E  &  F  poli  circulonim 
AB,  C  D,  cum  ciraihis  A  B  C  tranfc.ii  pcr  ptilos 
crciilonim  A  B,  CD,  GH  {per  3.  circulus 
A  D  tangir  circulos  Ap  ,  CD ,  qui  {per  6.)  crunt 
intcr  fc  a:qualc$,&  cum  cofdem  polos  habcaift,  ac 
citculus  GH,  illi  etiam  pai.illcli  cruiit.  (per  x. 

gWflMflWflBMagg.gBB?  K.^scag?.  wwjiasa® 

PROPOSITIO  IX. 
Thcotcma. 

Si  dmo  circuli  in  Sfh*ra  fe  mmtuo  /ecent.maximui 
circulMS  per  tttriufyue  polos  duiius,fimentA  bi- 
f*ri^m  fecdt. 

Duo  cif  culi  ABCD,BEDF,fc  mumA  in 
Sph«ra  fccent,&  inaximus  circuUis  AECF  pcr 
eorum  polos  tranfcat ,  dico  circulum  AECP ,  bi- 
f-iriam  fccarc  fcgmcnta  utriufque  ciraili ,  nempe 
BAD.BCD.BED,BFD. 


Dcmonftf  ario.  Cum  circulus  A  E  C  F  tranfea 
pcr  polos  circulorum ,  crit  rcdus  ad  utriufque 
planum  (pir  ij.  t.huius)  ergo  (per  ip.n.^com- 
munis  fedio  uttiufouc  hoc  cft  B  D  fefta  crit  ad 
planum  circuli  AECF  >  jam  linea  EF  cft  diaroetec 
circuh  E  F  ,  cuin  biCiriam  dividitur  a  circulo 
AECF,  per  polos  ejus  tranfeuntc (^rr  ij.  i.)«tgo 
cuiii  AC  pcrpendicuiatitcrdividatlineam  BD.bi- 
fari.im  ill.im  dividet  {per  j.  ).)  intriang.  igitut 
BAG,  GAD,  cum  Utera  GB  ;  CD  fint  xqualia,& 
AG  commune ,  &  anguli  in  pundlo  G  fiiit  re^, 
cnint  ( per  4.  i.Eud.)  bafcs  R  A  ,  A  D  arqualcs  : 
ergo  (per  18.  j.)  arcus  AB.  AD  xqM.iIes  enint. 
Eodcm  mod6  oftcndam  arcus  BC,  CD  j  £B,E^| 
FB.  FD,  cfie  «qualcs. 


PROPOSITIO  X. 
Theorema. 

Sipfr  poloi  circuUrnmpMrjllelorum  defcribuntur 
circull  muximi  mrtus  purulUUrum  inter  eotinm 
tercepiifunt  fimiUi ;  (j-  urtui  nuximtrum  inttr 
purAlW.oi  inierctfti  funt  tjuAts. 

I 


Sint  a'rciili  A  B  C  D,  EFGH  paralleli  qnoruin 
(ptr  \.hu\us)  fint  iidcin  poU  I  &  K,  pcr  quos  d«- 
cantut  duo,  aut  plures  max.circuli  IBKD,  lAKC  : 
dico  arais  AB,  EF,  BC  ,  FG  parallclorum  clVc  fi- 
miles  i  &  arcus  AE,  BF,  CG,  DH  ,  cfi"c  xquales, 
iniclligantur  lincx  BD,  AC,  EG,  FH,  communc» 
fc^lioncs  pai.ilIelorum,&  m.iximonim  cirailorum. 

Dtmonftr.  Circuli  ABC  ,EFG  fccannir  \>.h» 
riam  a  circulo  maxiroo  I A  K  C  pci  corum  polos 
iranfeuntc,  (rcri;.  i.hujuij  jgtui.ircus  ABC, 
EFG,funt  fcmiciraili,&  AC,  EG  diamciri :  often- 
dam  paritei  hncas  BD,  FH  tftc  diametro5,&  con- 
fcquentcr  pundb  L  &  Meife  centtai  cum  autem 
plana  ABC.EFG  fint  paraIleb,fcaioncs  AC,EG, 
B  D  ,  F  H  ,  parjlklx  cnmt  ( rr  1 6.1 1. )  per 
10. 1  i.anguli  ALB.E.SIF,  erunr  xquales,  qui  cum 
ambo  fint  in  centro  conftiniri,  arais  A  B,  E  F  ll- 
milcs  cruiit  (per  ix.  j. )  hoc  eft  A  B  rot  gradus 
continebit ,  qnot  arcus  E  F. 

Sccund6,  cum  polus  I  fit  polus  circuli  A  B  C, 

ciunt 
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cmnt  (vn  i.drfif>.u  bu\m)  lincx  AI  IB  xqua- 
lcs  &  cinn  circiili  I A  K  C ,  IBKD  fmt  xqiiales, 
cruntarciis  A  1 . 1 B  «qualcs  }  fimiliter  «qualcs 
cnmt  arcus  lE,  IF  ,  cx  qmbus  fi  iquales  Al,  B  l 
aufcras  i  rcmajicbunt  A  E,  BF  xquaJcs  ;  fimibtcr 
de  aliif  dcmonftraba 

PROPOSITIO  XI. 
Theoceina. 

5«  dUmetris  eirculcrvm  d^mdliHm ,  inpfitnt  per- 
ptndicmluriier  dm»  (egmtnl»  pmiliA  dr  t^Mlid 
ht  amibut  fittaiiti  finmrcmi  €^m*ies ,  ind^mslei 
medietdu  cr  »v  iis  CMtdnt  in  eircmmferertiiM 
(iremlarmm  lin<*  t^Hales  ;  Hlt  ai/cirtdeni  itrtmt 
^jmmUs. 


Spha^ricorum 


Diametris  AC,  D  F  circulorum  xqualium  ,in- 
fiftant  pcrpcndicularircr  duo  fcgincnta  xqualia 
ABC  ,  DEF  i  fumanturquc  in  iis  fcgmcmis  ar- 
cus  xqualcs  A  B,  D  E  ,  qui  fmt  minorcs  aut  ma- 
jorcs  mcdictatc  arcuum  A  B  C,  D  E  F,  Sc  ^  pun- 
dis  B,  &  E  cadant  in  circumfcrcntias  circulonim 
<fux  lincx  xqualcs  B  M,  E  G  ;  dico  arcus  A  M, 
D  G  xqualcs  circ.Drmittantur  cx  pundtis  B  &  E, 
dux  pcrpcndicularcs  B  L ,  E  K,  in  plana  circulo- 
nun,qux  Cper  defini.^.  ii.)  cadcnt  in  communcs 
feftioncs,  fcu  in  diamctros  qiiibus  infiftunt  ;  hx 
vcl  intra  circulum  cadcnt,  vcl  cxtra  circulum,  vel 
in  ipfam  circitmfrrcniiam  ;  hi  cnim  tantum  trcs 
cafus  cxcogitaripoflunt.  Cadant  cr^  prim6  intra 
circulura  in  puncU  L  ,  K  ;  ducanturquc  lincx 
L  M,  K  G ;  8c  a  ccnttis  1  &  H  lincx  I  M ,  H  G, 
itcm  AB.DE. 

Dcraonlbatio.  Scgmcnta  ABC  ,  DEF  fuppo- 
nunturiquali.i,  &  fimilia:  arcus  itcm  A  B  ,  DE 
fupponuntur  iqnalcs ,  Sc  reliqui  BC  ,  E  F  crunt 
«quales :  quarc  ( per  xj.  3.)  lincx  A  B,  D  E  ;  x- 
qiialcs  cruiit ;  fc  ( per  17.  j.)  aiiguli  BAC  ,  FDE, 
itcubus  xqualibus  infiftcntcs  xqualcs  crunt.  Igi- 
rur  triangula  A  BL  ,  D  E  K  ,  qi;x  habent  angu- 
'os  K  &  L  rcaos,  &  angulos  BAL  ,  EDK  xqua- 
&  latera  AB.DE  xqualia,  crunt  in  omni  icn- 
ft>  xqualia  (ptr  16.  i.)  Pariicr  iriangulaBM  L,. 
EGK,  cum  fint  rcft.iivgula  in  L  &  K  j  erit  qua- 
dratum  latcris  B  M.  xqu.ilc  quadratis  B  L,  L  M  ; 
•icut  quadratum  EG  xqualc  qnadratis  E  K,  K  G, 
( f    47-)  funt  antcm  quadrata  BM  ,  EG  Xquali.i, 
cum  lincx  fupponannir  .Tqualcs  :  igitur  quadra- 
RL,  L  M  .qiiadratis  KE  ,  KG  xqualia  funt,  a 
n<"biis  fi  anfcras  quadrataxquali»BL,  EK,  rcfta- 
l^mt  q.iadrata  L  M.  K  G  xqualla.  Deniquc  cum 
''•Kx  A  1,  D  H  ,  liiw  diainetri  circulorum  xqua- 
"•»m..Tq,ules  crunt ,  &  fubdnais  arqual.bus  AL, 
"K  ,  rc        u  KH  x^.uics  crunt  :  quarc  cum 
"•ang„U  M  Ll.  QKH.  fmcul.ilnera xqualia  ha- 
«>fam.ciunt  {p,r  8.  ,.)  «quianguli  LlM  ,  KHG 


xqualcs,qui  cum  fint  in  centro,  crunt  (^fr  zg.j.) 
arcus  AM  >  DG  xquales. 


Seaindo,  cadant  perpcndiailares  BL ,  EK,  ex- 
ua  circulum.Cum  arcus  AB,  DE  xqualrs  fint,  ut 
pritks  ,  lincx  A  B,  D  E  xquales  erunt  &  anguli 
CAB  ,  FDE,  xqualibus  arcubus  infiftcntcs  xqua- 
tcs  erunt  :  quarc  rcliqui  L  A  B  ,  K  D  £  ,  crunc 
xquales  :  &  triangula  L  B  A  ,  K  D  E  ut  priiks 
cqualia  crimt  in  omni  fenfu  ,  eodcm  modo  ctiam 
oftcndam  in  tri.ingulis  redl.-mgulis  B  L  M,  EKG, 
lincis  K  G,  L  M  xqualct  clfc.  Dcnique  fi  lineij 
xqualibus  L  A,  K  D  ,  addas  fcmidiamctros  A I , 
DH  xqualcs ;  ficnt  lincx  L  I,  KH  xqualcs  :  qua- 
re  cum  triangnla,  L  I M,  K  G  H  habcant  finguU 
latcra,  fingulis  xqualia  ,  (peri.i.)  crunt  an- 
guli  L 1  m',  KHG  xquales ,  Sc  arcus  A  M,  D  G 
xquaies. 


Tcrtii» ,  perpendiailares  cadant  in  drcumfe- 
rcntias,  fintque  AB,  DE. 

Dcmonftr.  Cum  arcus  AB  ,  DE,  fupponanmr 
«qualcs,  crunictiam  lincx  AB  ,  DE  xqualcs.  In 
triangulis  igitur  rcdlangulis  B  A  M  ,  E  D  G,  [fer 
47.  1.)  crunt  quadtata  BA,  AM,  xquaUa  quadra- 
to  BM  ;  ficut  quadtataDE,  D  G,  quadrato  EGj 
Sunt  autcm  quadtata  B  M,  E  G  iqualia  ,  cum  li- 
ncx  fupponantur  xqualcs  ;  quarc  quadrata  A  B, 
A  M.  quadtatis  DE  ,  D  G  xqualia  funt ;  i  qui- 
bus  fi  fubtralus  quadrata  xqualia  AB,  DE,  rclin- 
qucnturqu.idrata  xqualia  AM  ,  D  G  :  crunt  igi- 
tiir  linex  A  M  ,  D  G  «quales  ,  Sc  arcus  paritrt 
AM,  DG  iu  circulis  xqualibus  {per  i8.}.)  xqua- 
Ics  erunt. 
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PROPOSITIO    XI L 

Sifc(mrm*  t^HMlis,  &  fmiliM  infiSlMnt  perpenii- 
eiiUrlier  diHmetru  circulorHm  dtjHAliHm  ,  & 
tam  in  fi^mentis,^*m  in  tircHlis  abfcindAntHr 
HTcm  t^Hdes  ,  line*  €en)m»genlcs  iHos  Mreia 
mjuhIcs  ermnt, 

Hic  eft  convcrfi  fuperioris .  fint  ut  priiis  fcg- 
mcnta  fimilia  ,  &  xqualia  qtix  infiltant  pcr- 
Dcndioilariter  diametris  circulotum  xquanum  , 
•  untque 
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/Jntque  arcus  AB,  DE  j  ftcut  AM.  DG  xqi.alcs 
dico  hncas  BM  ,  EG  ertc  aeqiialcsr  Pobabimuj 
cnim  ficut  fupra  ,  Hneas  AB  ,  D  E  cfTc  «quales  ; 
undc  iii  ultimo  cafu  cum  triangula  BAM  ,  DEg' 
habcant  duo  latcra  A  B,  D  E  ,  item  AM  ,  D  G* 
acqualia,  c6  qu6d  arcus  AM,  DG  arqualcs  fint,  & 
angiili  A  &:  D  squales  fint ,  ut  potc  rcAi  ,•  bafcs 
AM,  EG  arquaJcs  crunt  {  per  t.  )  Eddem 
mod6  applicari  poteiit  dcmonftraiio  aliis  ca- 
/ibus. 
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PROPOSITIO  XIIL 


Theorcraa. 

St  mAxlml  ciretdi  tundtm  paralUlum  tangdnt  re- 
ItjMts  veri  pdrdlltlot  jficent ;  erunt  srcM  »14- 
ximorutn  initr  paralleloi  eofdem  inttrctpti 
*1>uits :  p^rMlltltrum  arCHf  tnter  maxtmot 
tmtretptt,  ^ua  parte  non  conettrrunt  poft  Mtrtuf). 
fitf  ctKtaUum  tfimileu 


»  aritcr  oftcndara  arcus  AP.  E  V  iqullcs  cfTc  /Ir 
AS  RF  Pv     '  ,   *  •  PA. 

k  M  \  '  *  .  NG  xqualia,  Si  crgo  arcui 
K  M  ,  cx  una  paac  adda,  arcL  M  N  Z 
f"^V;-- *^-lcm  I K.  erunt  IM  kS  itt 

AE ,  crgo  ac  I  M  ,  eidem  AE  fimilis  crit 
oftcndcrcponi.mdcLG.l>R,SV;q 


PROPOSITlO   XV  L 
Problema. 

CifCMlMm  maximum  defcrlbere ,  ^u!  minaretH  tU» 
tum  tn  aft^nate  pMnao  taniatt 


Sinttnaximi  circuli  ABrn  Cftrc  . 
^""d-^circuhim  AE  .S^^ 
«ntcs  alios  parallelos  I  K^.^    pf  \t 

fint  f«^ic  ■  ^'  C  ita  ut  arcus  BRC .  BSC 
P"'m7  £  :  fig""  non  fatis  cx- 

^-d^^,ra~ 

Parallc  os  interfrnr;  r      '  » 
9"od  arcus  imc^t       '  '^"^  ^ico 

•'^'^'imiles  p^IJT'^''"'^  IM.LG^PR.SV, 

'ur  maxmji  circuli  .  Y  A  r>    v  c  t- 
Z  :  ^      f  ""'^;  contadluun^  A  &  E  .  5^1 

"circuli  Abv  ET?  '^*^^ ' 

•r  diamrrrU^  '  i  ^  '"^^""^  pcrpendicula- 
r  d  '^'^f"  °^'"  ABCD.  EBCF.  &  pa- 

bt  T^^O^  '  EXHZ.  inchoad  J, 

c.rculorum  .  quarc  fi  intelligantur  dudlx  li- 
XG.  XI,  .U^xqualcseruatt,..^,/^. 


Sit  minor  circulus  AB  cujus  polui  C  fitqufli 
defcnbcndus  circulus  maximuj  euro  tangcns  iri 
punfto  A.  Ptr  punOiim  A  ,  Sc  polum  C.  dcfcri- 
baturmaximuscirculus  ABD  {perio.  i.  huius  } 
fitquc  AD  quadrans  ;  ex  D  ut  polo  ,  intcrvalld 
AD  ,  dcfcribatur  circulus  A  E  ,  dico  illum  dTc 
maximum  ;  6c  tangcrc  cifculum  AB  inpundo  A» 
Dcraonftr.  Circulus  AE  dcfaiptus  cft  intcr- 
vallo  quadrantis  DA  ;  crgo  {per  17.  i.hMtMt) 
maximus  cft  ;  quia  autem  circulus  A  B  D  tranfii 
per  polos  utriufquc,  circuli  AB,AE,  {per  j  Jjuitts) 
Ce  tangunt  in  pundbo  A. 
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PROPOSITIO  XV. 
Problema. 

Per  datum pun^Mm  inter  dates  circMlot  fafaHtlei 
afuales  conftitMtMm»  maximMm  circulMm  d^eri' 
kere  ^Mi  utfMmpu  circMlum  tan^ati 


Sint  drculi  AB  ,  C  D  paralleli ,  &  atquaUc^ 
poli  coranuines  £  &  F »  &  pundtum  G  datutd 

M  m  defcriboQ 


UigiLizoa  by 


274 


dcrctibcndus  proponitur  maximus  circulus,  rran- 
ficns  pcr  pundum  G  ,  &  tangcns  utrumque  cir- 
ailum  AB,  CD.  Pcr  pnndum  G,  9c  polum  E  dc- 
fcribator  (r^r  lo.  i.  )  maximus  circulus 
EGF  ;  rtntquc  GK ,  BH  quadtantcs  j  Ex  polo  F, 
intcrvallo  F  H  ,  dcfcribatur  pamllcUis  H  1 ,  &  cx 
punao  G  ur  polo,  intcrvallo  GK.dcfcribatur  ma- 
ximus  citculus  K  L  N  ,qui  ncccirjfii  fecabit  pa- 
tallclum  HI.  Cum  cnim  BH  fit  quadrans,  AI  crit 
etiam  qnadrans  (  per  lO.  huimj  undc  BI  crit  qna- 
dranic  major  :  crgo  circulus  K  L  incipicns  infra 
H  I,  d.bct  produftiis  cadcre  in  N,  fuprapundum 
I,  quarc  fccabit  p.irallcluin  HI ,  in  punilo  L.  Per 
punaum  L,  &  poliim  E,  defcribatur  cirailus  ma- 
ximiis  FLME  ,  fccans  parallclum  A  B  in  pundlo 
M,  tum  cx  L  ut  polo,  intcrvallo  L  M  ,  quod  cft 
qiudtans  ,  dcfcnbanir  inaximus  circulus  ;  qui 
(»rr  f.hiijiti)  circulmn  AB  t.ingci ,  &  'per-j.) 
aiium  par.-illclum  xqualcm.  Dico  illum  cirailum 
tranlirc  pcr  pun£bim  G. 

D:monftratio.  Cum  circulus  NL  dcfcriptns  fit 
ad  iiitcrvall  m  qnadrantis  i  pundbiim  L  didabit 
quadrantc  i pundo  G.  Arcus  autcm  ML  cft  qua- 
drans,  cum  fit  zqualts  arcui  B  H  ,  qui  fuppouius 
•  eft  qiudrans  :  qu.irc  circuliis  dcfcriptus  cs  L,  in- 
tcrvailoquadrantis,tranfit  pcr  pundliim  G,qu.im- 
vis  plutimi  fiut  cafus  propofitiunis  hi  tamcn  non 
mutant  dcroonfVtationcm. 

PROPOSITIO    XV  L 
Thcorcma, 

Maximi  cireuUt  fimllti  drem  pMraOelorum  ittter- 
eipitniet,  dut  Mmko  ptr  polos  eorum  trnnfeunt ; 
mti  enndtm  pMrdlelum  dmbo  tAngunt, 


Sph^ricomm 

Dcmonftratio.  Circuli  maximi  A I ,  H  I ,  pct 
polum  l  patallckMum  tr.infcunt  &  inietcipiunc 
(cfr  10.  <>«j»«>J  afcus  AH,  FG,  fimilcs  :  fcd  ar- 
cus  A  D  fupponcbatur  fimilis  atcui  F  G  ;  crgo 
ctiam  A  H  erit  fimilis  atcui  A  D  ,  quod  eft  ab- 
rutdum. 

Sccundi»,  circuli  ABC,  DEF  in  fecunda  figuta 
intcrcipiant  in  circuHs  p.irallclis ,  arcus  fimiles 
A  D,  B  E ,  &  circulus  A  B  C  ungat  parallclum 
BE.  Dico  quod  cirailis  D  E  F  eundcm  parallc- 
him  rangct  in  punfto  E,  fi  cnim  non  tangit ,  fcd 
fecat  paiallelujn  BE,  in  piindlo  Ev  ducatur  citcu- 
lus  G  E  H,  tangcns  paiallcUun  B  E,  in  pundo  E. 
Hic  cirailus  non  tranfit  pcr  D ,  alioqiiin  arcus 
D  E.  G  E  clTcnt  fcmicirculi  &  confcqucntcr  A  B, 
BC  xqualcs  ipfi  GE  (pn- 1  j.  hu\m)  clTcnt  fcmi- 
ciiculi.undc  ABC  clfct  citailus  &  ponft.i  A  &  C 
coincidcrcnt ,  qux  omiua  funt  coiura  luppofi- 
tionem. 

Dcmonftratio.  Arcns  AD.BE  funt  arau  fimi- 
lcs  ex  fuppofitionc ,  fcd  ( p<r  i  j.  )  arcus  AG  , 
B  E  funt  eriam  fimiles  ;  crgo  atcui  A  D  >  A  G 
fuiu  ctiam  fimilcs  ;  pars  5c  totum  qucd  cft  ab- 
furdum. 

Tcrti6  ciraili  maximi  APC  ,  DEF  in  figura  fc- 
quenti  intcrcipiam  in  parallclis  arcps  fun  UsAD, 
GH,  ita  iit  utcrquccircuUts  parallclos  fecct  &  p<r 
polos  conim  non  tranfcat  :  dico  qrod  utcrquc  v 
eundem  parallelum  minorcm  t.Tngir.  Et  primo 
( per  8.  hu]m)  quia  circulus  A  B  oW  quus  cft  ad 
G  H  ,  cum  per  polos  c )us  non  rr.infc.it  ;  tangci 
dnos  minotcs  ipfi  p.iralklos.  Tangat  HE  in  pun- 
€to  B.  dcfcribatui  (per  15.  huM  cirailus  maxi- 
mus  tangcns  cirailum  BE  ,  &  tranficns  pcr  pun- 
aum  H  i  aico  quod  talis  ciroilus  coincidct  aim 
DEF.  fi  cnim  non  coincjdit,  fit  illc  circolus  KHI. 


Sint  in  prinu  figura  duo  circuli  maximi  ABC» 
p  BE,  iiucrapientcs  in  parallcUs  F  G,  AD  arcus 
fimilcs  FG,  AD.  Dico prim6  fi  umis,  neinpc  AB, 
pcr  polum  B  pitallclorum  tTanfii  ,  alium  ttanfirc 
cttain  pcr  poUim  B  :  fi  cnim  B  ubi  concurrunt 
»wn  eft  polu5,  fu  punftum  1  Polus  a  auo  ducatur 
citculus  I  G  H. 


Dcmonftr.  Cum  circuli  K  H I,  ABC  ,  ranganc 
cimdcm  circuluro  BE,  crunt  atcus  AK,  G  H  fimi- 
les  {Ptr  ii.hu)m)  fcd  AD  ,  G  H  fupponcbantut 
fimiUs :  igitut  arcus  AK,  AD  fimilcs  effcnt;  pars 
&  lotiim  quod  cft  abfiifdum  :  igitur  ,  circuln» 
tranfiais  pci  puuftum  H  ,  &  langcns  parallclitm 
BE,  coincidit  cum  D  F. 

PROPOSITIO  XVIL 
Theorcma. 

C/rf*i;  pgrdteli  inter  fuoi,&  eirculum  maximm 
intereipiuntur  Mrcm  tifuJej  mAximernm  nr' 
eulornm  ,funt  4,tfu*les :  lUe  smtem  mA,er  tjl »»- 
ter  ^uem  &  mAximum  ipfi p*rtllclu>u  tntertt. 
piuniur  ^rtut  mintrtt. 

Sit 
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SJnt  paralleli  drculi  A  B,  C  D,  E  F  ;  quoninl 
poli  GScHi  8c  cirniliij  E  F  /it  maximus.  Itcm 
arcusECAE  flnc  «qiulcsidico  cirailos  AB,  DC 
«qtulcs  cfTc.  Siipponatiir  prim6  circiilus  ADB, 
pcr  Doloj  paraiJcJorum  tranrtrc,  &  confcqncnter 
eos  b.fariam  fccare  (prr  tj.hMjMj  i.)  funt  igitur 
AB,EF,  CD  diamctri. 

Dcmonftr.  Plana  parallcb  AB,  CD,  EF,  (per 
16.  n.)  f.iciunt  ftaioncs  A  B,  EF  ,  CD  paraJc- 
Ias,&  c  tm  srais  AE,EC  fiiit  xqualcs  :  erunt  ar- 

AiJ,  atqiulcs  crunt :  &  confcqircntcr  circuii 
q-iorum  funt  diametri.  (^iod  fi  arciis  AE,  minor 
elk-t  aroi  EC  ;  arcus  AGB.major  circt  aroi  CHD 
Iinea  AB,majorc(retlincaCD,  quiauterque  ar- 
cus  AGB.CHD.minor  cft  fanicirculo,  &  confe- 
quenrcr  ciroilns  AB,  major  cffct  CD. 

SecundA  fi  circulus  maximus  uc  K  L  N  Non 
tranfeat  pcr  polo,  parallclorum  defcribatur  circu- 
luimaiurus  ABDC  per  polos  parallclorum  .  & 
pcr  polos  circuli  K  L  N  tnr.ficns.  qui  pcrpcndi- 
cuJanter  in^ftct  diamctro  K  N.  Dico  crgo  quod 
arciis  L  P,  LM  fint  «qualcs.  circuli  AB  ,  C  D 
equales  erunt. 

Demonftratio.  Cim  circul-ts  ACDB,  rranfeat 
per  polo,  fira.lorum  EF  ,  &  KN  ;  c.rculi  EF .  & 
K  N  v.aOi  n  pcrcius  polos  tianfcunt :  (  ver  C». 

'f.i.  tj.i.<i»,„)q,iarcpunaumL  circuli  ACDB 
poK^  erit ,  ernnt  ergo  L  K  ,  L  N  quadran.es .  Sc 
^Uns.aiuhbas  arcubus  LP  LM.  rcft..b  tnt  I^N. 

n„  V  " nf*l""'""'*"'  funt.-.rcus  HN,  CK. 
quare  f.  mtel  gnntur  duci  lincx  G  P  .  H  N.  iJU 

■]  ''^''"^«""'«.q  -xcum  fintdu<a« 
«X  polis  atoilor um  j  illi  erunr. 

tZZ  «c  confcquentcr 

iinea  GP  minoi  qnkm  H  M.  1  * 

PROPOSITIO  XVIIL 
Theorcnia^ 

««« ,pjix  p^rMUelum  ^puiltjfun,. 

In  figura  fupcriori  fmt  drculi  AD  .  CD  paral- 
'«>,&xqualcs,&  EF.n«imus.  ipfis  pwallc- 
i"s .  dico  arais  AE  .  E  C  cffc  xqualcs  :  fi  cnim 
£t  enet  major  :  circulus  A  B  minor  cftet  contra 

PL  L ir'™"  ^'^"  '^""•^'^  "'"'^ 


fcc^  hT^'  ^r"'"^  HBl.pnrallcIos  DE,  F(3, 
f  cat  b.farum  .  boc  eft  arcus  PEq,  eft  fctnic  rdi- 
J^s  ergo  arcns  KEL  major  eft  fc^idroilo  .  fpe- 
a.t  autcm  ad  po  „m  H  igitur  f.gmcntum  ma^, 
KEL,  ipcftat  polum  H,  vidnlorcm. 

PROPOSITIO  XX. 
Theorema. 

M^rimnr  eircnlHt  non  trdipensfer  pdfdiUloritlH 
folot }  nuiii  ind^BMlher  ficdt  vicinhru  p»/#. 


Cirailus  naximus  ABCD  non  tranfear  per  po* 
los  parallclorum  LM.  GO ;  dico  quod  magis  injc- 
qualircT  fecat  parallclum  GO,  vicitiiorcm  polo 
Ex  polo  E,  ducantur  ciroili  maximi  ElB,  EMC. 

Dcroonftr.  Arcus  lO,  BM,(;*r  io.i(;j<;i</)  fuftc 
fimiles ;  ficut  &  arcus  DM,  KO  :  iginu:  totus  ar- 
cus  lOK  fimilis  cft  arcui  BMD  :  fcd  arais  COH, 
major  cft  arai  lOK :  crgo  GOH,  nujor  cft.quijn 
ut  fit  fimilis  arcui  BKlD. 


PROP  O  SITI  O 


XXL 


Tttit.  /. 


Thcorcma. 

In  Splurii  tpudihmt  illt  (iremlut  ati  dllnm  !mcH' 
ndtior  trit  CMjni  folMi  db  dheriMS  pelo  minitJ 
el!ji.ibir,  dfMdlt*  poloTMm  dijldttiid ,  djMdlem 
inciindtientm  pr»i»cn, 

Mm    ij  Ifi 
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Sphsericorum 


In  Sphxris  «qunlibas  A  B  C  D ,  GH  ,  fint 
circul.  Bl  D,  FKH.  mcliiwti  ai  cira|^os  ABCD, 
EFGH  Dicoquoafi  polos  circuli  B I  D  mmiis 
diftct  i  polo  ciroili  ABCD  ;  quim  polus  ara.h 
FKH  a  polo  circuli  EFGH  ;  quod  inqoam  circu- 
lus  BID  inaiiiatior  erit  ad  ADCD  ,  hoc  cft  angu- 
lus  inclinationii  planorum  BID  .  ABCD  acut.or 
eritanculo  inclinationis  phnoruniFKH,  EFGH. 
Ex  pmdis  B  &  F  comuHin.bus  intcrfea.onibus 
circubrum  intcrvallo  quadrant.s  ducantur  cir- 
ouii  AIC,  EKG  ,  qui  t»ixmi  erunt  &  cum  cir- 
aili  A  B  .  D  ,  BIU  ,  tranfcant  per  pol.iin  B  cir- 
coli  A IC.  v.c,ai.n  ctrculus  A  l  C  pcr  polos  eo- 
ru.ntr.„f,t        r.r.i.i  f .  idcm  d.co  dc 

drtub  E  K  G.  Sit  ig  wr  L  polus  cucuh  ABCD. 
ec  M  ViAia  circiiK  BiD  .  N  polus  circuh  EFG  4c 
O,  circuh  F  K  H.  Ex  cciutis  P  &  q  ducantur  li- 

ntxPI.qK. 

Dcmonftr.  Q^ioniaro  cifculi  ABCD.BID  tran- 
feunt  pcr  pobs  B  &  D ,  dtculi  A  1 C  ad  ipfum 
««ftirum  {f>tr  if.i.hMiHi)k{!ffr  1911.)  com- 
munis  fcd  o  B  D  ad  planum  A  1 C  rcfta  erit :  & 
angtili  DPA,  DH  refti  funt ;  f/^fr  6. dtf.n.)  an- 
giihis  APl  cft  incliiutio  pUuoMm  ABCD,  BID. 
Ita  angiiKis  EqK.cft  angulus  intlinationis  plano- 
lum  EFGH  ,  FKH.  Supponirur  autcm  ML  ,  di- 
ftAniia  poli  i  pob.  minor  crtc  quim  NO  ;  &  cum 
M  I ,  L  A  fint  quadrantcs  ablato  commiini  L  I 
ernnt  arais  M  L  .  AI  atquales  :  fimiliier  xqu.ilcs 
eruntNO.KE.  Ergo  arcus  A I  minor  cft  arcu 
KE  ;  &  miia  arguli  Al»l.  EtiK  ,  funt  ad  centrum 
Sphxri  lcumaximofum  circulorum,angulus  API> 
minor  crit  angulb  EqK. 

Qiiod  fi  arcus  LM.  xqu.iris  tflct  arcui  NO,  an- 
giili  quoqut  inclinationis  xqualcs  eirent. 

CO-aaLL  AR.1UM. 

Scqnitur  fi  ex  intetfcftione  maximomm  dr- 
eulotum  quafi  polo  ,  dclcribaiut  inaximus  circu- 
lus.  qu6d  arcus  iniusiiitcrccptus  ii«cr  prididoj 
dtculos ,  erit  meufura  inclinationi»  circubrum  ut 
A  l  cft  iTKnTuia  inclinationis  ciicubrum  ABCD, 
BID.  Dum  autcni  bquimur  dc  angub  qucm 
compfchcndunt  diio  circuli  in  Sphzri,  intcfligi- 
nai»  Icmper  angnbm  indinaiionis  pbnotun. 

L  E  M  M  A  L 

Si  eji  pHftno  ifuoi  circuli  poliu  r»n  fit ,  dMcanitir 
tn  t\it4  ciriMmffTetiUAm  plurimt  lirte*.  :  tA  ifl 
^rtvlffiniM,  atiinfit  lincAm  dHOAm  per  i]ui 
tfnirum,  c$-  ptr  punhHm  in  <fH»d  cniit  perptn- 
flifii/4rr/,  tM  krevier  aliii  ifitd  ifli  vicinitr, 
^*>l'ift^  f«4  ifii  opp»Jit4. 


Ex  piindk}  B.quod  non  fit  polus circuli  AMKC, 
in  circutnfcrcniiam  ejus ,  codant  plurimx  hncz 
BA,  BM,  BN,  BC  ,  duOiquc  pcrpcndiculari  B  K. 
hnca  AKDC  ,  iranfeat  per  cenrrum  D.  Dico  lir 
ncain  BA,clIcbtcv.(fiuum,BC  long  Qlmaai ;  BN, 
majoicin  quam  BM. 

Dcmonftr.  Cum  enim  punAum  K  non  fit  ceih- 
trum  cirnili  AMNC,  olioquin  punfiii  B  tllct  po- 
lus ;  AK  ctit  bicviiOma  KC  nuxima,  K  N  uiajoc 
quatn  KM.  (ptrj.  )  }  quare  qiiadratuiu  cx  AK, 
minimum  crir ,  qttadratum  cx  K  C  maximuoi, 
quadraium  cx  KN  majus  qnadrato  cx  KM,&:  ad- 
dirocommuni  quadrato  BK,  cnint  quadrataex 
B  K  ,  K  C,  miixima,  &  quadrata  cx  BK  KA ,  roir- 
nini.i ,  Sc  quadraia  ex  BK,  KN,  majora  quadiatis 
ex  BK,  KM,  fcd  primis  fptr  47.  i.  EmJ.)  xqua- 
lc  cft  quadratuni  BC,  fcamdis  quadratum  ex  BA, 
Sc.  crgo  qn.-idrarum  cx  A  C  maximum  cft ,  A  B 
minimum,  BN  m.ijiis  quam  B  M.  &  confcqiieiue» 
linex  codero  mod6  fc  habcnt.  Ali)  cafus  faalei 
funt  ncmpc  fi  pcrpendicularis  fl  K  cadat  in  pei^ 
phcriam  ,  aut  cxtra,  advocanda  crit  oaavatcitjj 
Euchdis  cadcmquc  mcthodus  .-idhibcnda. 

L  E  M  M  A  II. 

5*  e.x  ^Mttmn^i44  pmnffo  ,  (fuoti  dlicHjiis  cirtnli  pf 
liu  nonjii  ,*d  ejus  periphtriAm  plurimi  ATcMt 
dncdniur  ;  mnxinui  trit ,  tfui  ptr  pohs  eims 
irsnjiitiilifrtpin^itior  rtmtiitre  m*iar  tril. 


Ex  punfto  A,  ad  pet iphatiam  circuli  BCD,  ac- 
cus  maximonim  ciraibrum  ducantur  ;  ncmpe 

AB,  AE,AD,AC.  dico  A  G  E  tranfeuntcni  pcr  po- 
lum  G  maximnmcllc  ;  A  D  majorem  cffc  quim 

AC,  mod6  quilibct  fcraicircub  minor  fit. 
Dcmonftraiio.  Cum  drcuhis  A  G  E  tran- 

feat  pcr  polos  circuli  B  C  D ,  bifciriam  Sc  perpcn- 
dicularitcr  cum  fccabit  :  igitut  B  E  crit  diaine- 
fcr  ,  «£  fcgmentum  B  G  E  pcrpcndicularitcr  in- 
fiftct  diamctro  ciiaili  BC  E  ,  &  oun  punaum  A 
non  fit  polos,  arcu»  B  A  non  erit  rocdia  pu» 
fcgmcnti  B  G  E.  Quare  ( per  ItmmA  pr*cedaii) 
crit  linca  A  E  fi  duccretur  maxima ,  A  D  major 
quam  A  C  :  &  A  B  miniroa  ,  igitur  arcuj  circu- 
lorum  xqualii.m  ncmpc  maximorum .  quos  prx- 
diax  hiicx  fubtcnduui  (ptr  li.  }■)  »» 

bcbunt 
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PROPOSITIO  XXII. 

SimSflttrA  mMxiimu  eiredui  ■mnurtm  Ungu , 
miH$rem  4lii$mpdrd!UUim  in  codem  hemif. 
fbdritfeett  ;  iuu  frim  circuli  tMngentu fu 
tHttr  lurumjHe  fdrdUlmm,cirtidt  mMXimi  t^„. 
ftnttt  nujtrem  psrMlUlHm ,  erunt  mclindii,  dd 
frinmm  illum  cirtuium  tMngtnttm :  iUejut  ma- 
git  trit  inilinmui ,  fui  tdnm  pi  n  pmna» ,  i» 
fia  miMM  fegmenium  iivlditmr  blfdridm  ,  iJle 
rraifimm  fmi  tan^t  fardlUlum  in  eo  pmnao  in 
fu»  nujm  ffgmentmm  dividiiur  iifdrimm  ;  UU 
mdfii  inclindbiiur  ,       i„  U„  remeiitre  eum 
&ptli  eircHUrum  imngemtum  mdjtrem 
fdrdl  elum  ermtt  in  todem  circuU  mi„orikmJ 
fdrdUelo,  djr  iffij  minorihus  etidm  mintre. 

Circulus  ABCD  maximus  rangcns  parallclum 

d.^  han4hxr,o :  f.cquc  polu,  E.  circuli  rangcn. 
t's  ABLD  .  mter  utrumquc  parallclum  pofiTus  • 

Oum  H  m  quo  minus  fcgmcntum  BHD 
tu  u '^"^ '  circulos^angcntcs  pa- 
raMcljjnHBGD.cflcincIinatosicirX 

Sr;  ;x  X  mT^""  r ^ 

^  .    .     *  *  ^*""*  *"«  magis  inclinatos  aui  rr- 

F^aomm  c  rculortmi  tangcntium  polo,  .  cfle 


KP"  Gp';l"u  ^'■'"V'  «cubus  xqualibu, 

Huaics ,  igitur  poii  cu^cu  i  tanccntis  in  K  *>Hr  .« 

rcu''E';^nr.l""".'^^~  cftquaarantN 

-iejuscir'cu:s^.™:;;X7^^^^^^^^ 
v/*-;icircuius*LCgL7:^A  TLr"^^'' 

clmatus.  tangens  in  G^mL^Cn"  '&  r""™;  '"• 
«^.tigcr.ntin^mOo  vic^o^^Vrflf  « 
cl.nabunturquiapoUeorum.S;^^^^^ 

PROPOSITIO  XXUI. 
TJieorema. 

^'/^'^P»f'"^r"reuteirculorum,dngenr,um  inter. 
ccpn  inier  eontdau.  &  nodo. ,  d^mdle.  fiurin,  : 
eirculi  tdnieniesfimiliter  inelinati  erum. 


A.  Z!^     ^         A^CD.  &  pcr  contaaum 

ZodT  l^'^^''"'^'  polum  drculi  AF. 
Zl  P""^"""  P      ctiam  polus  circuli  H  B  G 
jua^arculus  EA  bifi.ria.n  f{cat  fcgmcnta  BHD 
»GD  m  pundis  G  &  H 

A  P""^"^  E  cft  polus  circuli 

dr^,r  '  ^  q"=^ans  .  polus  autcm 
'  ""KI""V"  ^  '  ^irculo  E  A  V.  g. 
«fl  ita  «  G  q  f.t  quadrans  :  dcbct  crgo  cfl-c  in- 
"a  nrculum  AP  ;  &  q^j,  arcus  i  punfto  K  ad 
po  um  c.ra.I.  tangcntis  in  K  cft  quadians.  6c  talis 
POIus  cft  m  «rcuK,  uanfemtc  Jcr  polura  circaU 


Sit  raaximas  circulus  ABC,  cujus  polus  E  tan^ 
gcns  parvmn  circulum  in  A  ;  fccans  illi  parallc- 
lum  G  BHD  ,  in  codcm  hcmifphxrio  dcfcriprum^ 
Sc  paritcr  polus  E  fit  inter  utrumquc  parallc- 
lum  ,  8c  circuli   maximi  tangant  parallclum 
G  B  H  D  in  pundis  M  N  ,  Iccantcs  circulum 
ABCD,  in  O  &  Y.quos  nodos  vocabimus,  fint- 
quc  arcus  MO,  NY,  zqualcs :  dico  circuIosOM^ 
YN  ciTc  fimihtcr  inclinatos  ad  drculum  ABCD, 
Ducatur  nr  prids  circulus  EPA  pcr  polos  E,Sc 
qui  tranfit  pcrcontaAum  A  ;  ducantur  itcm  MP^ 
HP,  qui  (  fer  j.  bujmi)  tranfcnnt  per  polos  drcu- 
lonim  tangentium  &  ad  angulos  leQos  ipfos  fc- 
cant :  dcbcmus  oftcndere  arcus  GN ,  GM  Tqtia- 
les  c(Tc,  quia  hoc  pofitof^rr  prdeedeniemj  citcvn 
li  fimiliter  inclinari  eruni. 

Dcmonftratio.  SiarcusNP,  M P  intclligan- 
ntr  produci  doncc  N  X ,  M  V  fint  fcmicirculi/ 
erunt  infiftentes  diametris  circulornm  tangen- 
tium  ;  nam  maximi  drculi  fc  bi^i.im  fccanfy 
pnnftum  ai.rcm  P  non  eft  polus  circulorum  taiv 
gcntium,  &  fupponunnir  .nrcus  xqualcs  YN.MO^ 
igitur  (per  1 1.  huiui)  eflcnt  linrx  PY,  PO.  sequa- 
lcs  ,  quarc  circulus  defcripnis  cx  P  ,  tanquarrt 
dIo,  pcr  punihim  O ,  rranm  ctiam  pcr  Y,  &  eC- 
t  parallelus  circulo  GBH,  &  fegmenturo  BHD/ 
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Sphsncorum 


&  BGD,  bifjriam  in  G  > 
ig^ur  O  K  T  .  tranfcant  per  polos 

lcs  crunt.qina  corum  mcd.ctatcs  OM,NY,&  Tup- 
Ltioncxqualcsfunt  ;  undc  fi  fubtcndcrcntur 
tinc*  LY,  SO  ,  illx  *qual«  cf^cnt,  fcd  talcs  li- 
ne*  fubtendunt  ctiaro  atcus  LTY  .  O  R  S  :  er^ 
arcus  LTY,  ORS,  &  coruro  medictatcs  TL,  SK. 


zqualcs  funt,  8c  ablato  communi  LS,  erunt  arcus 
TS,  LR  xquales  ,  fcd  cum  arcus  YK,  KO  eircnt 
a:qualc$,co  quod  circulus  E  P  tranfcai  pcr  poluro 
E  circuli  ABCD  i  &  per  polum  P,  circuli  OKYj 
ablatis  iqualibus  T  Y,  O  R  :  item  TS,  LR  •,  re- 
Aabunt  arcus  KS  ,  KL  xqualcs,  quibus  fi  turfus 
addas  zqualcs  ST,LR  fient  arcus  TK,  KR  «qua- 
les.  Unde  crunt  ctiam  xqualcs  arcus  M  G  ,  G  N, 
(per  prieedentem  )  circuli  tangcmcs  fimilitec 
crunt  inclinati. 


arcus  1. 11 ,  ot  cu»u»m   

^^^^^^^^^^^^ 


■  THEODOSII 

SPH^RICORVM 

LIBER  TERTIVS 

dccrcfccrent  ufquc  ad  L  (Vt  vidlmmi  in  frlm 
lemmMe  Aytte  fenHUim^M  frtceitntu.) 

PROPOSITIO  IL 

Thcoreroa. 

cul,  dUmeter  ;  fit^  feimentum  pncru  crcuU 
inelinAtnm  ex  f*rte  figmemt  non  ma]«rufemf. 
eircnit  eadem  dcdieni  ^ut  frint. 


PROPOSITIO  L 
Thcorcina. 

5i  circidi  fipnenimn  infiilat  ferfendieuUriier  li- 
tut,  fiu  circnli  di*mtier  non  fit :  &  i  fHnQ» 
futd  feintenti  dimidium  nen  fit ,  in  maitrem 
eircuii  circumfrreHtinm  c*dani  flHrimd  lintt  \ 
tmnium  mlnim*  efi  ,  ^ut  minertmfiimenii  Ar- 
cum  fubtendii  ,  crefcunt^ue  ufijue  *d  cireu- 
li  ditinttrum  ,  decrefcuniijut  dcnec  dd  ttm 
ftrvenidJ  jut  nu]9rtin  etrcum  ft^nti  fuh- 
lendit. 


Supra  lineam  AB,  qux  iwn  fit  diameter  circu- 
li  ACB,  infiftat  pcrpcndiculariier  fcgmcntum  cir- 
culi  A  E  B  ,  in  quo  airumatur  ptmdluro  E ,  quod 
ejus  dimidiura  non  fii ,  ^  quo  ad  majorcro  dr- 
cumfcrcntiam  A  C  B  cadant  plurimx  Unex  :  di- 
co  minimam  ctfc  A  E  qux  fubtcndit  roinorcro  ar- 
cuii)  E  A  maximam  £  C  ,  duftaro  ad  diametrum 
FC  tranfeuntem  pcr  punAum  F  ,  in  quod  cadit 
perpendiailaris  E  F.  Crefccre  item  lincas  i  pun- 
A  ufquc  ad  C  ,  &  dectefccre  k  pun£ko  C  ad 
punAum  B.  Intclligatur  eiiim  circa  punda  ],E,C, 
d*fcfiptum  citculi  fegmentum  quod  infiftat  pcr- 
pendiculariter  diamctto  IC,  cum  linca  FE,  fit  per- 
P^ndicularis. 

'^^«nonftr.  (Prr  wr.ii.)  EC  maximacft,&  qux 
»}"  vicioior  crit ,  m.ijor  crit :  crgo  Unci  crefcunt 
iCTnpcr  ab  A  ufquc  ad  C ;  dccrcfamt  autem  i  C 
Huc  ad  B  i  imm6  fi  ulteiius  piogredercmur  dc- 


Segmetitum  AFB  infiftat  linex  AB  in  circo- 
lo  ABC  dudlx  qux  non  cft  circuU  ABC  dian^etcr, 
&  indinatum  fit  ex  pattc  fegrocnti  A  O  B ,  non 
roajoris  fcmicirailo.hoc  cft  itaut  linca  FG.tcaa 
ad  planuro  ABG,cadat  in  minus  fegmcntum  AOB 
duaa  diamctto  GD,  in  circulo  ABC  ;  dico  quod 
fi  fumatur  punaum  F,  quod  non  fit  dimidiiuii  ar- 
cusAFB,&cadant  plurirox  Uncx  in  citcumftren- 
tiam  ma.orciii ,  nerope  A  C  B  ,  q"od  mquaro  FH 
miniroacrit  i  FD,  maxima.&c.  Producatur  dia- 
mctcr  D  G  ufquc  ad  O  ,  intdliganirque  punttum 
F,  in  cidem  Sphxra. 

.:    Dcmonftr.  (  Per  Umnut  I.  tnte  fref.tr- 
ceAeniit  iib)  FD  maxima  eft,FO  mmuna,  qux 
proximior  erit  diaroctro  GD  roajor  crit. 


PROPO 


PROPOSITIO  III. 
Thcorcma. 

Si  iu»  circMii  tMximife  nmtMO  fctHt  >  c»m~ 
mmti  /tdi»nf  in  uiroifMe  djM*les  Mrcut  afptm' 
fti  jint  ,  Itntt  \BH\ufmii  Mrcm  Ctnntllentti 
ttyunitj  trunr. 
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PR.OPOSITIO 
Problcma. 


l!39 


IV. 


^riT^"'  ''""'r^O!""^  circMUrum  msxim^ 
n»ridi  £ilcsJ 

cuUr,,n  ZTu^rTJA  cir. 


Efi  F F  n^'  abfcindAnturquc  arcus  xqiulcs  E  A, 

^AEB.  dcfcbatur  circulus  ACUD. 
PCroLr"r-  ^r"^^""  AB.  CD  tranfcant 
buftf    o     • ^  »  "  b-f"^'^^  cu,n  fcca- 

S  A  n  'r?'  ''^^-  '  ^^--■^-'>' 
tiimCD      '  Cumcrgofcgmcn- 

"'"U  A  C  B,  a/niroorani.^   /v.  ^  , 


«quaJitcr  ipint  d' V^clT  P"'^'*^  ^  '^' 
AD  rn    '    1     -  '-^  C  diftantia ,  item  arcus 

L  E  M  M  A. 

Fjrrt.tl.CHl^r.  ,„  m  diocxcitMti,\lteravrro 


H^m  Jmd.uunnpu„^i,  D.  Sumanturlutem  li- 
iJt.UF,  xqualcs ;  &  ducantur  dux  parallcl* 

vix'Jc^i?T^T''  ''"^^P^  E  G  convcniat  aim 

aiitcm  non  con- 

vtnm  varfus  caa,n  partcs ;  dico  arcum  GB  mi- 
norcm  eflc  arcii  B  H. 
Demonftr.  Si  duccrcntur  pcrpendiailarcs  EK, 

Bh  !         ^'''n"'"^  »G  minor  cft  arcu  KB  .  & 


tKio  matimi  ciraili  ABC ,  EBD  fc  murui  iri-i 
tericcent  in  pundo  B .  in  conim  altcrodiio  arcU» 
xqualcs  AB.BC  abfciiidantur,  tum  pcr  punila  A, 
&  C,  ducantur  pbna  C  G  H  .  AFK  ,  ptr  ,. 
ii'*/.«xirailos  in  Splizra  facient  j  hi  duo  ciraJi 
aitcrum  circulum  EBD.  fccent  in  punais  F,&  G. 
A  Vn!^^'"  '       minores  llnt  arcubus 

AB,BC;nndc  cx  pun^o  B,  ut  polojintcrvallo  BA, 
duiaus  cirailus  non  artingct  punda  G  &  F ,  cuin 
suitcm  circuli  ABC.DBE  tranfcant  pcr  polum  cir- 
culi  A  E  C  D,  bifariam  cum  fccabunt  ,  cruiitquc 
communcs  interfcdioncs  AC ,  DE  ,  diametri  per 
ccnrruin  L  tMnfcuntes.  ItcmlincaLB  reaa  cft 
ad  planum  A  E  C  D.  Dico  ergo  quod  fi  plaluun 
AFK  convcnit  ciim  L  O,  produfta  ad  pancs  O, 
arais  BF,  minor  (\i  arni  BG. 

Dcmonftr.  Cum  planum  AFK  fupponatur  ccn- 
vcnirc  cum  linca  LO,  in  pundlo  O  ,  pundum  O 
cHt  in  plano  A  F  K  ;  fed  etiam  illud  cft  in  plano 
EBD  ,  crgo  pun^m  O  cric  in  commiuii  intcr/c- 
dlionc  planomm  ;  hoc  cft  in  linca  MF  ;  cuin  au- 
rcm  planuin  CGH  non  convcniat  cum  LO,ncque 
N  G,  qu«  {pcr  16.  h.EmcI.)  cft  paraJiila  ipfi  MFj 
ram  ea  convcnict.  Suur  ctiam  lincx  M  L  i  L  N 
scquales,  eA  quod  triangula  AML  ,  LCN  habeant 
angtilos  altcmos  ad  M ,  &  N ,  &  oppoHtos  ad  L 
zqualcs,  &  latera  AL  ,  LC  xqualia,  quare  ( pet' 
lemmM  pnctdtrn)  arcus  BF,  minor  crir  arcu  BG. 

PROPOSITIO  V. 
Thcorcma. 

Si  drcMi  spulej fitmAniMr  in  tircMJHferentid  Wj« 
ximi  cirCMii  ,  per  pMnfjMm  ^M»d  netfMt  fit 
ejitt  poiMi  yneifMt  fit  in  e\m  circMtnferentiM,  dtfi 
trihdiMr  nuxiniMt  circMlm  dd  ipfitm  retlm  \ 
iitm  tx  t»  pMnflo  mi  pol»  ptr  txtremiuiti  ar- 
CMum,  cirtMli  pdrAHtli  dMCdniMr  ;  illi  ttrcMt  in- 
tfMdltJ  dhfcindtnt  in  hoc  Mltimo  circMle,^  qnl 
i  pHitdo  pndin»  mAiii  diflsHi  mAjor  erit, 


Digitized  by  v 


Li  circomftrentw  maxinit  drcnli  A  B,  Ciman- 
lur  arats  xqualcs  C  D  ,  D  E ,  &  pcr  punihmi  F, 
quod  ncquefit  incius  circumfctcntia ,  ncqucht 
eiu$  polus,ducatur  circulus  F  A  B  ad  A  B  rcdus, 


Sphsericomm 

maiiinus,  cujus  E  polus  eft  ,  &  punaa  I ,  D,  C 

fint  in  codcui  hcmilphxrio ;  dico  aicuni  GF  pro* 
vcnientcm  ex  arcu  Dl,  ptopiorc  ipfi  polo  E  ,ma- 
jorcm  elTc  arcu  F  L.  Pcr  l ,  D  ,  C  ducantur  pa- 
rallcli  IR  ,  Dq,  CP  ex  polo  E  i  &  quia  {ptr  pr*. 
ttdcnttm)  arcu»  Pq  maiot  cft  arcu  qR,  abfcinda- 
tur  arcus  qS ,  xqualis  arcui  qR ,  ducatuique  pa- 
rallelus  S  O. 

Demonftr.  Cum  arcus  DX,  DV  {per  lo.  tJin- 
jm)  arcubus  (cqualibus  qSjRqatqualcs  fmt^zqua- 
lescrunc  intcr  lc.  ItcmDl,  &  DC  fupponuntiic 
zqualcj,  qiiare  {per  j.  fi  ducetentui  lincac 

XI,  VC  ,  »11«  stqualcs  clTcnt ;  aliundc  cum  citcu- 
lus  maximus  LE'ttanfcat  pcr  polum  parallcli  SO, 
hic  infiftcc  perpcndicularitcr  circiilo  maximo  EL, 
eft  autcm  OL  l\  pcrficcrctur  circinnfctcntia  majot 


ejus  polus,ducatut  j;'^"'"*  J^^V^^     t  fcmicirculo,  fi  vidcUca  pcrficeretur  doncc  itcrum 

r^fnl^rfo^Ta^  iS^  fit  maximu. quate  (pr  i.l«H  hncz 

D  co  o^  ilTpatalkli  abfcindent  VO  minot  crit  qua.n  VC  ;  eigo  mmorqn^  X. 

fn  ,i  t  cifcll^^               F  cianfeunte.  igitur  Hnca  majorlX,ex  minori circulo  RX.feg- 

Scus  G  H  HUiLquaks . .«  ut  aicus  H  l  pto-  mentt.m  ma.us  abfc.ndit  quim  ut  fim.lc  f;t .  kfr 

■          \Jl..i^nK  N  maior  fit  quim  H  G  j  mcnto  VO. fi:d  ( ptr  lo.  i.  fc«  •« )  =>^«^"      ^  ^ 

arculus  maxun..5.  1«     1"^«     ^^'^'l»  ^ 
Deroanftr.  Cum  duo  circul.  nux.m.  A  B ,  FO 


ffc  incctfccent,  fumpcique  fint  arcus  xquaics  E  D, 
*  DC  .  fle  per  C  .  fic  E  duda  fiut  piana  parallela, 
fcjl.cet  circulocum  GM,  lC ,  ita  ut  fi  iiuelligere- 
tur  ex  centro  Sphzrie  ,  duci  linea  pcr  inictftdio- 
nem  D,  ttanfiens,  cum  ea  con<renirct  planum  GM, 
non  autetn  l  C,  (fer  4.  hnfm)  arcus  M  D.minor 
erit  arcu  DN  fed  arcos  MD,  «qualis  cft  {ptr  .  o. 
xJmim)  arcui  HG  i  ficut  DN  ,  arcui  Hl,  crgo  ai- 
ctis  GH,  minor  eft  arcu  H  I. 


PRO  P  O  SITIO 
Theorema. 


VII. 


COROLLARIUM. 

Ex  hoc  vidcs  quarc  l.cct  fol  circa  folftitia  per- 
cunatxqualcs  arcm  iis  quos  percurtit  circa  xqui- 
noftia,  non  tamen  tanta  fiac  parallclorum,  lcix  dt- 
dinationis  mutatio. 

PROPOSITIO  VL 
Theocema. 

5«  ht  tircumfirtmU  citcul'  nuximi  fmmMwr 
*rrm  dtju^let  \  ^  per  purtQnm  ^u»d  p*lm  ejm 
ti$n yfif,  duc/iniur  per  extremit*tet  arcuum  tir- 
ttili  muximi,  illi  irufHMes  0rcm  «ikfcinAini  in 
*Uo  circml»  nuxim»  ,cu)m  pufinum  illttA  ptlm 
tft,  ilUfue  Mrcm  rrut\»r  trit  ^ui  ex  *rcu  vidui*- 
f*t  ipfi p*l»  prtveniei. 


Si  circulm  WAxirmu  pArnllelitm  mintrtm  t»nga, 
«f  msifrem  fictt,  in  pmnQ»  in  »pf  nlinicircn- 
lut  nuximuj  tum  tnn^ii ,  fitmMimr^ne  in  b»c 
cireml»  vuxim»  nrtus  fnnltt  in  e^im  htmif. 
ph^ri»,  Jue^nturfmt  pnrdUli :  Myn  prtmn 
circuU  tnnjienie.nrcni  intfunUs  nbfcindint^ 
victnitrftl»  minn  trit. 


In  circnmftrentia  circuli  A  B  fumantur  arcus 
»qualci  D  1,  DC.  5c  cx  puntto  E  ,  quod  circu- 
h  A  B  po\uj  non  fic  ,  ducantut  cifculi  maximi 
EIG.  EDF ,  ECL  .  ita  lamcn  uc  HF  fit  circulus 


Circulus  ABC  tangat  citculum  minorcm  AE, 
Sc  fccet  citculum  F  G  in  pundo  F  ,  in  quo  alius 
circulus  Fl  C  cundem  parallelum  FG.tangat.  Su- 
ituntut  in  circulo  FC  atcus  iquales  Hl ,  IK ,  m 
eodcin  hcmifpherio  in  quo  eft  polus  p.TraUeloium. 
Dico  quod  fi  pcr  punaa  K,  l  H  ducanturpatal- 
leli  NH,  Iq.  RK,  arcum  N  q  majorem  cfle  arcu 
qR,pct  pundum  I.  Ducatur  ciiculus  IM,  rangens 
minotcn  circulum  AE,  item  pet  polum  P  ducatur 
cicculus  I P. 

Dcmonftr.  Ex  punfto  I  daa«s  eft  circulus 
maxinu.<  l  P,  rcftus  ad  plana  parallclorum  N  H, 
RS.cuin  pereorum  polum  tranfear.  Quaie  {pert. 
Umms  nnit  1 7.  i.  kmiui )  arcus  l  Y  ro.nimus  cr.t, 
&  IL  rainor  quam  Hl,  &  lO  minor  quiMn  IK; 
quia  autcm  dufti  funt  duo  majofcs  cifculi  F 1  C, 
ML,  fc  intctfecantcs  iii  punfto  I,  funtque  fumpti 
in  eomm  alcero  arcus  xqualcs  I  H.  I  K,  du^aque 
func  plana  parallcla,&c.(/"#«''/'«'" /"'•^V""*""'* 
huim)  eritaifius  lO  minorquim  I L,  fcd  {ftr  i  j. 


niqitized  by 


arcus  lO .  qR  ,  itcm  IL.  qN  funt  iqua- 
les  :  ergo  atcus  Nq,  nujor  cft  quim  qR.  ^ 
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PROP  OSITIO 
Thcorcino. 


VIII. 


rtm  pMrMilclHm,  Mrcubiu  t<fual!bM ;  fi  dMc^mur 
fcr  etrmm  extrtmltMts  m^ximi  cireuli  tMHtert- 
tet  minerem  paralUtum  5  ///,•  c/rr,/i  Mnjrr„„j 
tnureiftem  in  mjxime  fMr^leUrmm  mtcm  !hm~ 
fM^ej.  ille^ut  mAfor  erit,  ^mi  ex  srti,  vicinio- 
re  tfpfilo  $rifmr. 


M  M  A. 

''*^'^''^>^HMmltericu,u/cHmauer,t 


Ciro.loi  ABCD  tagn  miiKjrcni  p„allc|„„ 


Sint  6ntx  magnitudincs  A  B.  A  C  1 
.nvc„.cndaqucrf't  alia  intct.t^u    h^oTS" ' 

.^^Aco-  -^«^Vcrrt::;^^:^^ 

AB    f,  cmra  mn,or  circt  quam  A  fi  .  dctraaTaT 

5  "^^"^"  AC  j  crgo  non lilTct  pro- 
x.mc  acccpta  ma,or  qui,,,  A  C.  S.  vcr6  D . 

cft  nunor  quam  C  B  ^  d.vidatur  D  ,  pcr  mcd.u^ 

6  tcrumpcr,ncd.um.  doncc  invcLtur  aliq". 
cjus  pars  al.quota  minor  qui,T,CB  ;  mult/pl.L 
tur  hxc  pars  a  bquota  doncc  fiat  magnitudopro. 
X  mcnujorquamAC  :  q,,.  ctiam  major  non 
cru  qui.^  AB.  al.oquin  dcttahi  .ndhuc  pofTct, 
pars  ahquota  .  qux  ruppo„itur  minot  5u=im  B  C 
Hic  autcm  magnitudo  produaamajorquim  Ac! 
m,nor  quam  AB,  commcnfutabilis  cft  mngnitudi* 

n.  Il.nim  tir  y^m  iZ.   1.1.        .  " 


y>f  VI         •  —  •••     luiiiantur  arcus  zqualcs 
GK,  K  I,  tutn  pcr  pundta  G.  K  .  I  ducantur  cir 
cuh.naxun,  RGN.qKL.PIM.  tangcntcsnW 

qP  mmorcmcirc  arcu  Rq.  Ducantur  pcr 
puntta  G,  K,  1.  cu^cuh  parallc  i  GX.  K  V  IT 

VX.abfc,nd,uat  atcu,  V  Y.zquaJis  ara.i  V  3f 
•n  arcus  KQ  arqualis  arcui  K  S  Zl  Zr  .  ' 

j:^Ko^^sxquaics&ir:;^[: 
'^i^l^rSan?^ 

fiJuccUtX&a-t''"^'';^^^' 

quatiOR.  i  fcdOl  majorcft 

••  quT(???"'""  °  circmfirrcntiam 
confcquentcr  r V^"  «  ^  '  & 

Suinj  Pq  **         "go  Rq  .  maior  cft 


PROPOSITIO  IX. 
Thcorcma, 

5/  /»  o%r»/*  m4x»w  CmmjitttuT  iua  nrcmt  non  con" 
Itlimi  d^medet.ex  eUemfMrte  ($■  ex  fmnHo  auoi 
felms  ejui  non fit,duc*imr  circmlms  mMximmi  *i 
iffum  re{lms  ,     mlij  eiremli  majorei  fer  exirr~ 
miimtii  mrcmmm  .■  Illi  in  fsrmHelormm  mAxiirw, 
afindent  mrcms  inM^mMles  \  ille^me  mtijir  eritf 
qmi  tx  mrcm  viciniore  ipf  polo  orieimr, 


Ttwt.  /. 


in  cirnilo  maxlmo  A  B  .  ex  eldcm  partc ,  it- 
/uinaniur  duo  arcus  no,i  cuntinui  cqualcs  G 
ED  .  &  cx  pundlo  C,  qui  polus  cjus  iion  /it  ,da« 
catur  ciroilus  maxinnis  ad  ipfum  rc^us  C  A.  ,Si 
pct  cxtremitatcs  atcuuro  ducantur  .tra,s  maxi* 
morum  circuloruro  ,  cx  pundo  C  }  ncmpe  arcus 
CGH  ,  CFI ,  CEK  ,  CDL  i  dioo  auicm  KL.  mi- 
norem  elTc  arcu  Hl.  Vclcnim  arcus  inicrmcdius 
FE  commcnrurabihs  eft  arcubus  cquaUbus 
CF,  £D,  vcl  iiicommenfurabilis.  Sit  prim^  conv» 
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mcnfurabilii  i  dividantut  tam  arcus  interrocaiuj 
E  F,  quim  arcus  F  G  ,  E  D  ,  in  panes  mcticnte$ 
lurumquc  arcum. 

•  Dcmonftr.  Oftcndcmns  arcos  faiUM  in  circu- 
loH  B,  proccJcndo  cx  L  vcrfus  H ,  fcnip"  «cf- 
ccre,  quarc  (i  KL  contineat  trcs  arcus  :  H 1  coi»- 
linebit  trcs  arcus  fingulos  majorcs  arcubus  con- 
tcntis  in  K  L  ,  quarc  arcus  H  l  ma)Ot  cnc 
quibTi  K  L.  f 

Si  vcri  arnis  intcrmcdius  F  E  fit  incommcnlu- 
rabilis  arcubus  iqual.bus  G  F,  E  D ,  dico  adhuc 
araim  H  I  majorcm  clfc  arcu  K  L  ;  nequc  cnnn 
ininor  cfl[c  potcft  ncque  srqualis.  Sit  enim  fi  heti 
poteft  minor ,  abfcindatur  cx  K  L  majorc,  arcus 
KM  arqualis  ipfi  H I ,  duOoquc  circulo  M  P  C, 
inveniatur  arais  E  O  ,  ma)or  quim  E  P  ,  minor 
qiiim  ED ,  &  commenfurabilis  ipfi  FE  ,  &  quia 
EO  minor  cft  quam  ED  qui  iqualis,  cft  ipfi  GF, 
abfcindatut  ex  GF  arcus  EN,  arqualis  ipfi  EO. 


COROLL  ARIUM. 

Eadcm  methodo  ali*  ttes  propofitioues  prss- 
cedcntes  probari  poircnt  in  arcubus  non  conti- 
nuis,  quas  Thcodofius  ,  lantum  dcmonfttavit  in 
ucubus  conthiuis. 

L  E  M  M  A. 

Si  ai  dcutt  dngulo  trlanguU  rtSUngdi  lintd  ii^ 
cAtttr  mH  latHi  opptftiMm,  w»4j«r  trit  raii»  inttu 
Idttru  *d  parttm  ^m*  tfl  propt  riibim  angiiUm, 
^uam  MfiiHli  dd  anidum. 


Dcmonftratio.  Quia  arnis  E  O ,  F  N  aequalcs 
funt ,  &:  coiTuncufurabilcs  orcui  intctincdio  F  £> 
crit  ( f>tr  primam  parttm  hM\iu)  arcus  ql ,  major 
(fuam  KS,quod  cft  abfurdum,cuiu  aicus  KM  po- 
liius  fucrit  zqualis  arcui  H  L 


Si  denicjuc  pofito  E  F  incomracnfurabili  arcn- 
E  D,  G  F,  dicatur  Hl  iqualis  jpfi  K  L,  divi- 
dantur  GF,  ED  b.fariam,  ducanturquc  circuli  per 
divifiones. 

Dcmonftr.  Cnm  arais  G  M,  M  F  fint  iquales 
{ftr  6j3u]ui)  «it  arcus  HP,  ma)or  quimPI,  finit 
«ttm  KO,ma)or  quhm  OL,&  Pl,minorcft,quim 
«fmiduimarcusHl,  ficut  KO.major  eft  quim  di- 
inidium  a,cus  RL,  pommtur  cnim  arcus  HI,  KL. 
»q>ialcs .  <j„„e  p  ,  .        Q  . 

l»n  ufuuium  cft  fccundi  pattc. 


Slt  triangulum  rcftangulum  ABC,  i  cujus  ani- 
to  angulo  A ,  ducatur  linca  A  D  ad  oppofitum  U- 
tus.  Dico  majorcm  cffc  rarioncm  Uictis  B  C  ad 
fcgmentum  DB,  quim  anguli  ADB ,  ad  angulura 
ACB.  Ducatur  C  E  parallcla  Lnci  A  D  ,  &  cx 
pundo  C  ut  ccntro  ,  intcrvallo  A  C  defcribatur 
circulus  GAF,  qui  cuin  latus  A  C  majus  fic  quara 
CB.  proptcr  angulum  B ,  rcftum.fccabit  CB  ul- 
tra  B  i  &  quia  E  C  roajorcft  quim  C  A,  projtcr 
angulum  obtufum  E AC,  fecabit  C  E ,  imcr  C  & 
E,  fcilicct  in  pun^lo  F. 

Dcmonftr.  Ur  augulus  FCA  ad  anguluni  ACG, 
ira  fcdor  FAC  ad  fcdlorcm  ACG.(f  f  uliiinam  6. 
fcd  triangulum  ECA,  m.ijus  eft  fcaorc  FC  A ;  er- 
go  (ptr  8.  major  cft  ratio  trianguU  E  C  A  ad 
fcaorem  A  C  G,  &  adhuc  multJ»  majot  ad  trian- 
gulum  A  C  B  ,  quim  anguli  E  C  A  ad  anpuhita 
A  C  B ,  &  componcndo  major  erii  ratio  totiu» 
tri.inguU  ECB  .id  trianguUun  ACD.quam  angiili 
ECB ,  fcu  ADB.ad  ACB  i  fcd  ut  ttiangulum  ad 
triancuUim  (pr  i.  6.)  itabafis  BE  ad  b.ifin  AB ; 
&  cum  AD,  EC  fint  paiaUcli ,  ut  EB  ad  AB,  «ta 
(ptr  4.  6.)  BC  ad  BD  :  crgo  major  crit  ratio  B  C 
ad  BD,  quim  anguU  ADB  ad  anguKtm  ACD. 

PROPOSITIO  X. 

Thcorcma- 

Si  In  tircul*  maximo  fumaniMr  iuo  punBatx  tt- 
tUm  parit,j  tr  ^jua  a  punno  tjnetiptlM  t)us  nt* 
ftt,  ducMiuT  maximi  circuU,  ufijut  *ti  parttilf 
iorum  maximum  JucatuT  ittm  circulHi  ad  ipfr^ 
rt[iut :  majtr  crit  rati»  arcuum  maximi  partl- 
Itlorum  ,  <fuam  arcuum  tirculi  prltni  ajjnntfl'' 
incipitndo  a  cirtul*  ad  ipjum  rtll». 

Sir  m.ixifTnis  circulus  AB,  in  quo  fumaniur  dno 
punaa  C  &:  D,  cidcm  partc  ,  tum  pcr  punftum  K 
qnod  polus  cjus  non  fit-.ducatut  maximus  circuWs 
E  A.ad  ipfum  rcaus.ducantur  itcm  maxuni  circu» 
EDG.ECH.  tenninati  ad  maximum  paranelorura 
F  B  ,  dico  cftc  majorero  rationcm  arcus  FG  ad  ar- 
cum  C  H,quam  arais  AD  ad  araim  DC.  Vcl  cn.m 
arcus  AD.DC  funt  comitftnfurabilcs.  vd  incom- 
mcnfutabilcs.Sint  primi  commeDfurabilcs,.nvcn- 
^  tique 


tlqoe conTmimi  menfuri  divfdantur  in  I,K  &  L 
Jiicanturqiic  ciraili  EIM,  EKN,  ELO.  ' 


Theod.  Liberlll. 
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'it  GL  dimidius  arcus  r:i-T  „ 

GK  ad  FG  ;  S  AD  L  A^^"'  ^^^'^ 
lioncm  quim  PG    Jrl"'''^°"^  ^^**" 
q-d  cft  p.obacu.„  rca.nl%rct;fs  ' 


OU 


l;;erur.iococi„sFGad^GH;^l'^^^^^^^^ 

S.  rni..  aliS  fc  rcs  hlbTr  ^  D  ad  D  C 

xqualU  ract  fart;  ^''^  ^  C, 

>i'quis  arcus  major,  qiin,  op  f ^  ^  .  crit 
Jnn  ratio,«„,  11«  ^^,?  ,  l'^"''" 

AD.&mcd/us  inrcr  D  nrT"'"'^'"^'''^  ^"'n 
nujcimut  £  k  L.  lucaturqiu:  circuLij 


PROPOSITIO  XI 


Cr  •Uum  fectt :  duc^iu^  i.  ^*' *'"^"rculm, 

p'rpoiui.uu.z:z:z:::t'^^^^^^  ^ 

P*rMelcrum ,  mMi,r  ertt  rlT:  '".'^'""'"» 
-dii^etrum  />.L/     .^'it"'"''  "^^^*^'' 

ctrculos  per  folum  tLfeun.es  Zt  r  pu  . 
ralUlos  tnitrceptam.  " * 


.  P'/Pj''"*n.,>„tcm  huiu, prc 

<l"i™FGTd';L  ^"^'"''^•^•^'^GadGH; 
S"ini  A  D  ad  ^H 
»d  GH  a„i„  •  "g^.'™»!^»  major  crit  ratio 

"';;"c.n  habcacqui^FG  a'd  gT' 
*-'cni<iuc /Ir  <;  «  • 

bifinam',A  7  ^  ^  «^ividatur  atcus 

"^'  ducaturquccirculusEIK. 


D«nonftr.  Q,,on.;„„        ^  1. 1 D  n.nt  .rqua- 
<^K,crit  majoc  dimidid  GH, 


Sit  poUis  A  in  circumfcrentia  maximi  circuli 
AB,  fit  itcm  maximus  circulus  DEL.qui  n.iral|c. 
«m  DM  tangat  in  pnnao  D .  fccet  vero  paralJc- 
liim  E  N  .n  punao  E  ;  per  quod  &  pcr  polum  A 
ducatur  circuKis  maximus  AE ,  dico  m.ijorcm  clTe 
ranoncm  diamctri  Spha:r«  BR,  ad  diamctrum  pa- 
rallcli  DM.  quam  circunifcrcntia:  BC  ad  circum- 
fercntiam  DE.  AG  ift  conimunis  rcdiocimjlo- 
rum  AEC  &  AB,  idcoque  (/»rr  1  j.i./,«/^}tranfit 
pcr  ccntra  parallclon.m  ,  &  rcrta  c(t  ad  comm 
plana  i  fiinc  igitur  rcfti  anguli  in  P.  H,  Gj  lincx 
DM ,  ON  .  BR  fi  nc  dianictii  prallclorum  , 
DL  diamcter  rirculi  obliqui, quia  circuli  maximi 
fc  bifiriara  fccant  ,  circulus  DEL  rcfius  cft  ad 
cirailum  AB ,  quia  tangit  circulitm  DM  in  pun- 
6.0  D  i  OEN.  iicm  rcftus  cft,  quarc  ( ptr  ip. :  i.) 
linca  E  I  qux  vix  apparct  communis  coruin  fc- 
dio  ,  re£ba  cft  ad  planura  A  B  :  cruntqiie  angnli 
EIH  ,  EIG  rcdi  i  ducanrur  lincx  HE ,  CG,  EG  : 
&  quia  in  triaiiguJo  I  H  G  angulus  I  H  G  rcdus 
cft,  Sc  confcqucntcr  latus  1  G  ,  majtis  quim  I H  i 
abfciiKlatur  1  K  arqualis  latcri  IH,  ducaturquc  ii- 
nca  E  \L 

Dcinonftr.  Duo  trianguli  EIH  .  EIK  iiabeiuia 
coinmunc  latus  EI ,  &  laicra  IK.  IH,xqunIia,5c 
.inguJos  in  I ,  rc^tos,  [ner  +.  i. )  xqu.ilia  funt,& 
Ji.ibent  angulos  IHE,lKE,a;qu3l»S  ',qui.iauteni  ab 
angulo  E  acuto,  du^a  cft  liiica  EK  ,  ad  latus  IG, 
major  crit  ratio  tocius  IG  adlK,  quim  anguli 
IKE,fcu  IHE,  ad  LG\y{ptr  lemmA  fupn $u'.)ing\\. 
lus  autcm  EHI,  xquall^  cft  angulo  BGC,cum  ar- 
nis  iis  fubtcnfi  fiiit  fiiniJcs  ( per  lo.iJiuius  )  cigo 
miiior  ci\  ratio  anguli  BGC  .  ad  angulian  DGE, 
lioc  cft  atcus  BC ,  ad  arciun  D£  ( funt  eisim  cir- 

Nn  ij  cuii 
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a.l.  D  G.  radms  aH  DP.  aut  tota 

?a.':iX"cl  BR. ad DM, quam arcus BC.ad 
arcmu  D  E. 

PROPOSITIO  XIL 
Thcorcma. 

5/  tlrttdnA  mMxtimu  unfetis  fdrMllelum  mA\orcm 
qu*m  Jit  tllf,  fiem  t*nfftfit  in»  ^if  cirtidi  WM- 
xlmi,  illoj  ftcit  inttr  f*rJltlHm  mMcimum,  (j 
pdrdlUlum  mintrtm :  ma]OJ  tiit  rAiio  diamftri 
Sfhirt  tid  didmttrum  p^rdlltli  iilluiM^itru 
jui  t/tngiiur  j  ^ujtm  circHwfirertii*  mdximi pA- 
r*Htli  initrttftt  tnier  duot  lirculos  tMHgtntes 
nd  circ*mfeTenti»m  cirtuli  oklijui  *k  iis  ps- 
fiier  inttrceptMm. 


Spha^rlcorum 


Maximus  circulns  AB  tangat  parollclum  AC  , 
tiujorcm  qu^  fit  DG  ,  qui  tangatur  ^  maximis 
circulis  FH,  GI,circulus  autcm  AB  fccct  cirailos 
FH.  GI.  in  pundis  M  &  L.  intcr  parallclum  DG, 
&  parallclum  maximum  P  I :  dico  majorcm  clfc 
rationcm  diamciii  Sphxrx,  ad  diamctrum  p.iral- 
lcli  AC,  quim  arcus  Hl  ad  arcum  ML.  Pcr  polum 
R, &  pimAa  A,M,L,  dcfcribantur  maximi  circuU 
RA,  RMP,  RLK,  &  pcr  L ,  parallclus  LO. 

Dcmoiiftr.  Mjjor  cft  r.ntiodiamctri  Sphrrx  ad 
diamtttuin  AC,  qujim  arcus  NP  ,  ad  arcum  AM, 
(ptr  1 1,  huiHi )  icd  f  ptr  lo.huiuj)  cft  major  ra- 
tio  arcus  NP  ad  PK  ,  quam  AM  ad  ML  ,  &  con- 
vencndo  eft  major  ratio  NP  ad  AM,qu^  PK.ad 
MLiCrgomulto  major  erit  ratio,diamctri  Sphx- 
tx,  ad  diamctrum  AC,  quam  PK  ad  ML  ;  fcd  ar- 
cus  Hl ,  minor  cft  arcu  PK  ,  nam  OL  &  PK  hmt 
fimilcs  (per  lo.  i.  huius  }  SL  ,  &  HI ,  funt  ctiam 
ijpulcs  ( per  I  ^.i.huiui )  &  OL,  major  cft  qiiain 
S  L  i  igiiiir  &:  PK  roajor  crit  quam  H  I  j  crgo 
multo  m.-ijor  crit  ratio  diamctri  Sphzrx  ad  dia- 
nwttum  AC  quam  HI  ad  ML. 

HSBiB&SiS&SiC;^  VS9S9S9  69^8Qt;69.^;S6t:-^aS3 

PRoposiTio  XII r. 

Thcotcma. 

duo  f*r^V.eVt  fctnt  eundem  mnximum  circultim 
in  dutbm  punUis  uirinjue  tgfaliitr  diflMni- 
itM  ;  Ak  inierfrUi»ne  maximi  fMr/illeli  ;  c!r  ffr 
hse  iriM  funUd  ducantiir  irei  maximi  ,  Ml  ptr 
folum  ,  Mut  lAnfeniri  eundtm  paraUelum  :  iHi 
">  rtjxima  farallelo  ariui  tauales  interei- 
fient, 

Patallcli  A  n  ,  C  D  fcccnt  maxiraum  circulum 
"^"  .  w  punOis  A  5:  D  xqualitcr  diftantibu»  )l 

\ 


maxitiio  parallclo  FE,  hoc  cft  Cnt  atcus  AE,ED, 
xqualcs  :  &  per  pundla  A,  E,  D  ducaniui  circuU 
maximi ;  aui  pct  poliun  G  tranfcuntcs    -  - 

   J  ...r^lUt.,^.  vxv 


.  laximi ;  aui  pct  poiiun  o  tramcuntcs  ,  aut  tan- 

fjcntcs  cuiidtm  parallclum  HK  qui  fccent  paial- 
clum  roaximum  in  pundis  L,  E,  M :  dico  arcus 
LE,  EM  xqnalcs  crtc. 


Demonftr.  Quoni.im  arcus  AE,  ED  funt  iqi»- 
lcs  cnmt  (  P»^  «7- 1- F«=»11«''/B  ,CD 
xqualcs,&  (  ptr  li.eiu/dem)  atcus  LA,BM.DM, 
LC ,  EN  ,  EO  iqualcs  ;  quarc  (  ptr  hutus )  U- 
nci  AN  ,  OD  iqu.iles  erunt;  &  conlcqucnut 
arcus  OD.AN  xquales  funt  v  fcd  in  prima  figura 
f  prr  lo.i.Ww  )  arcus  OD,EM  ;  item  AN.LE, 
funt  fimiles  :  igitur  LE.  EM  fimt  fimilcs.ac  cuin 
fim  cjufdemcircuU.iquales  crunt.  1"  fc"'"*» 
vev6  figura  ,  arcu»  A  N  ,  LE  ,  itcm  O  D  .  E  M 
( per  x^.xhuiui)  font  fimilcs  i crgo arcus  EM^-t 
xquales  funi. 


PROPOSITIO  XIV. 
Thcorema. 

c;  ArtulM  mtximui  fArdUlum  minortm  tMngf } 
TaU^  p^sHelui  mai.rcm :  ilH  intercifiout 
ZduoliJsliis  purfelts  srcus  '^^ff^ju^ 
rum  illtfittrtsgrMdm  ctmtnet,  folo  (onp*- 
euo  .  prtprior  eft. 


Circulus  A  B  tangat  in  punao  A  minorcm 
parallclum  ACD  ,  fitquc  alius  circulus  maximus 
EFG,qui  nuiorcm  circulum  E  Hianpai  M^^V^ 
parailcli  BF  ,  KG  i  dico  arcus  Fl ,  GK  clfc  d.Oi- 
milcs,ita  ut  FI  qui  ptopioreft  polo  confpiaiopiu- 
rcs  gradiis  contincar.  Per  F.Sc  G  ducaniur  citcu- 
li  maximi  tanecntcs  paralldum  CD  .  'ta  ut  lcmi- 
circuU  ABO  ,  CF ,  itcm  DLG ,  AIK  convcmant 
taiitum  poft  altcmttius  contaaum  ,  qucmadmo- 
dum  rcqiiifinim  fuit  in  propofiiionc  dccinu  tcrtu 
fccundi  hujus.  .  >  /•  • 

Demonftr.  Arcns  Ll.GK^fO'  ij 
Ics  fiint :  igitur  F I  pluics  gradus  comin«  q^am 
CK  i  vicilHm  BF  ,  ON.  fum  fimilcs;  ig-n';: 
( qui  vcrgit  ..d  alimn  polum  confpicuum  ^«^'n 
illlus  hcmirphxri, )  plurcs  eradus  cont.pct  quain 
B  F  ;  quod  crat  demonftrandonv       -j-j^aCT A 


Digitjzed  by  Goa^li 


TRACTATUS  III 

DE  SECTIONIBVS 

C  O  N  I  C  I  S. 

fofc.t  fincdcUnucoli.ac. 

-*iJJluc2Z^^^ 

'P^hU  Jc  tili         y""^""''^  """^"'y  1"^"'  plcfjq..c  q„s  ,»  Apdbn.o  /Mhctur;  AI,m  «t*//^ 
opcr^preno  vUcitur  ^'"^"'^""'"'*      "'     ^'"""'  f'''^'»^'         f"".  ton  magno  /4. 

">^»t!j"J'ii^'*^''','"''^  ^*' '"  ^'^»'^'^  fe^ioHibus  Aliqmd  Uteretecond,tioris  fecreti  exiW. 
fi^lpicwHtuJiJ  '^'"'^'''"''rnm^Jupltcttionfm  cuhi,  jluque  proh/cmjits  diu  expetita  ineffe 
quc  Itbres  p  '  "'*"'  ^""^  fnfciptcndum  exifiimsvt^  qucm  ut  fjciliorem  reddam  in  quta 

ff-ffimJTc'  P"'''"'^''  Secundus  de  hifperboU.  Tertm,  de  Elljpf,.  ^^„u's 

Simitus  Fn" r      ''"^'^""1^'^  ,  &  ex  t.ibus  confuetts  tius  ftaienibus gcnerArt  dcmoniifabit 
""W^fcyli/tdro  iniuebitur. 

L  I  B  E  R    P  R  I  mTTs! 
•De  Parabola. 

D  E  F  I  N  I  r  l  0  N  E  S. 

Ddcl^ript*^^^]"''^'''""     codem  plano     Ctz  parallclas  bifariam  diviacns.  Ucfi  propona- 
P    «  cft  linca  rca»  omncs  cidcm  tc-     m  figura  ciirviliiKa  pcripherii  conicpta,  in  qua 

N  n    iij  ducaptut 
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Seaionum  Conicamm 

^ "  ^  ...    J?.  nmbilicus  fcu  fbi 


r  ^  kC  EF.  parallclx  ,  quas  omnes 

^^"  Ord.nanm  npnlicata  cft  una  quxlibct  p^jl- 
klm.m  a  diametro  bifatiam  divifamm  ,  ut  E  b  , 
/  C  cft  ordinatim  applicaia.  communitct  tamen 
iiKclligicur  eius  dimidia  pars ,  ut  EG. 


J.  Axis  cft  diamctcr  ordinat\m  applicata.bi- 
firiam  ,  &  pcrpcndicularitcr  dividcns  i  ut  ii  linea 
BD  tion  tantum  bifariam  dividat  rc^as  lincx  AC 
piarallelas ,  fcd  ctiam  ad  angulos  rcdos ,  erit  BD 
axis  figiirc 

4.  Vertcx  figurx  cft  extrcmitas  axis ,  ut  pun- 
dum  6. 

f .  Sagittaeft  fcgmcntum  diamctri,  intcr  appli- 
caiam,  &  vcrticcm  intcrccptum,  ui  HB  cft  (agit- 
laapplicatx  GH. 


Parabola  eft  figura  ciijus  ordinatim  appli- 
"tarum  quadrata ,  camdem  rationcin  habent ,  ac 
"gittx.  Proponatur  figiira ,  cujus  diamact  BD, 
^dinatim  applicatx  AC,  El,  GK  ,  bifariam  divi- 
f*»  fifque  ut  quadratum  AD  ad  quadratum  E  F  ; 

fagitu  B  D  ad  fagittara  FB ,  &  ita  dc  reliquis, 
"itque  conjunftx  applicatarum  cxtremitatcs  li- 
"ci  curul  •,  voco  hatic  figuram  parabolam.  In  qu.» 
clarurn  dl  quod  ipfx  applicati  crunt  in  fubdu- 
plicata  raiioncfagittaruni,  &  figittx  in  duplicata 
rationc  applicararum  ;  nam  quadrata  funt  in  dii- 
plicaia  ratione  laterum  {per  x.  11. )  &  latcraiu 
lubduplicata  raiionc  quadratorum. 

7-  Latus  reaum  paumcier,fcu  linca  juxta 
quam  mcnfurati  poffunt ,  cft  Hnca  in  exiremitate 
•amctti  ad  diametrum  pcrpcndicularircr  duda, 
qua  utimur  tanquam  menfura  ad  mciicndum  qua- 
nratiim  applicatarum  i  nt  fi  linca  BL  fit  pcrpcndi- 

"lartj  ad  diametnioi  nn  _  nfVrnilnmiirniir.  nnnm 


•Tietet  figuri. 


8.  Umbilicus  fcu  fbcus  patabolx  cft  punaitra 
in  axc,  diftans  i  verticc  quarta  panc  lateris  rcili; 
ut  n  BD  f>t  axisJc  BM  fit  tjuarta  pars  parametri 
B  L ,  crit  pimftum  M  umbilicus  ,  fcu  focus  paia- 
bolx  ;  fic  diftus  quod  peculiares  habeat  ptcprie- 
tates,  prxcipuc  quod  omnes  tadij  axi  patalleli  in 
co  uniantur. 

gggggBggBB:SBBBBB6S63  53695S  SSSSSSeSfiS  &JBB 
PROPOSITIO  I. 
Thcorema. 

In  parM*  icrtiM  pr^ptriiariMlu  f<igiiu,  &  appU- 
CMIM  tfl  pttramettr  :  /Mlfne  reLUn^itUfuh  111*» 
ftjr  finimlii  fdflttu  ttmprehtnfr  ,  «quAlts  jkm- 
irMH  MpplieMidriim. 

Sit  parabola  ABC  fitque  RL  icrtia  proponk>- 
nalis  cuicumquc  fagittx  BD  ,  &  applicatx  AD, 
hoc  eft  ita  fit  BD  ad  A  D  ficut  A  D  ad  BL  ;  di- 
co  BL  ctrc  paramctrum  parabolx  ,  &  infupcr  cx- 
tcras  oinnesordinatas,  eirc  mcdias  proportionalcs 
intcr  fuas  fagittas  ,  &  B  L  t  fcu  carum  quadrat*V 
xqualiaclfc  tcdlangulis  coroprchciili»  fub  BL 
&  fuis  fagirtis. 

Dcnwnftr.  Fa«^a  eft  AD  media  proponionalis 
inter  DB,&  BL  ;  crgoquadratum  cx  AD  xqtia- 
lc  cft  rcilangiib  comprthcnfo  fub  BL  .  UD  ;  fcd 
cxdifinitionc  parabolx  qu.Adrarum  A  D  ad  qiu- 
dr.itum  E  F  fc  hjbet  ut  fagitta  BD  ,  ad  fagittJm 
B  F  ,  &  fumpta  cadcm  almudinc  BL  (  per  t.6. ) 
ut  rcftangxaom  DBL  ad  rcftangulum  FBL,  crgo 
ita  eft  qu.idratum  A  D  aJ  quadratum  EF  ;  ut  rc- 
ftangulumDBL  ad  rcdlangulum  FBL  ;  fcd  pn- 
raum  cft  iqualc  tertio  ,  ergo  &:  fccundum  qiar- 
to  i  idcm  dcmonftrabo  dc  rcliquis  omnibus  ordi- 
natis. 

COROLLARIUM  L 

Clarum  cft  ordinatas  vcnici  propiores  ficti 
minorcs;  ur  G  H  cft  minor  quam  E  F,  .itu  AD; 
ciim  cjus  quadratum  fii  minus  ;  f>  crgo  duccrctur 
hncaAG  ,  hic  cum  dian^ctro  BDconcuitact 
cxtra  fedioncm. 

COROLLAR1V3M  U. 

Si  fat;ittaxqualis  fit  paramctro.  cjus  ordinata 
cidcm  xqoalis  crit  ut  fi  ftgitta  B  H  ,  xqualis  iit 
paramctro  B  L  ordinata  G  H  cidcm  xqualis  clji 
nam  quadratum  G  H  ,  xqualc  cft  rcaangulo 
HBL,  &  cum  lincx  HB  ,  BL  fiippcnantur  xqua- 
les,  rcdanf^ulum  illud  lyrit  quadratum  Imcx  B  L, 
aut  BH  ;  funt  ergo  tres  Uncx  GH.HB.BL 
xqualcs. 

COROLLARIUM  HL 

Si  fagitta  minot  fiierit  parametro ,  ordinata 
eodcm  ininorcrit  :  cft  cnim  ordinata  mcdia  pt^ 
portionalis  iif*cr  figittam ,  &  par.imcttum ;  crEp 
minor  cft  p.nr.nmetio  ;  pariier  fi  major  fueriiU- 
gitta  p.iramciro,  ti  &  ordinara  major  crir. 

COROLLARIUM  IV. 

Omnis  parallela  diametro  i«  arm  t»nnm 
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ponrto  paralwlam  fecat ,  ut  GO  quia  applicacx 
ilipia  GH,  miiwircs  ilia  cniiu  i  c/go  xqiulcs  excra 
poraboLun  cadcni  &  infia  GO  majurcs  runc. 

iiirn  rtiwn  rii  rnitntttiniimmip, 

PROPOSITIO  II. 
Thcoftma. 

Si  per  extnmitdtem  didmiri  dtu4tMr  linea  ordi- 
natim  mpplitdtu  fttnUleld :  bte  trii  tMtgent. 

Sit  parabota  ABC  ctijus  diametet  BD  ordina- 
tim  applicara  AC,  cui  Cit  paralleb  BF,  dico  illam 
e(Ic  t.irqcntfm.  Si  eniin  rion  /It  tangcns ,  intra  /e- 
^ionera  cadot  quaiis  eft  £  B  j 
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'caar,gt,lu,n  HE A.  fcu  linex  DE  ad  HE  •  ...  r 
"dcm  altitudo  EA.quam  cn.adrati  C  D  T 

p-abui,";SJ:^Vi"d  '''""'V^ 

cata:  KH  w„o  ^    j         *°  qi"drarum  app^i- 

que  alio.  cxccpto  p„r,^lo  C^crt  WaTcr  "l^" 
tangen,  ^  quod  cra?  oilcndcndS!^  "^^^ 


Dcmonrtf.  Cum  E  B  fir  p.valleia  ordinaiis.  Sc 
wtra  rca<oncm ,  ( per  drfi,.  diametri  J  i  diame- 
tro  B  D  bifarum  dividccur,  crgo  vcl  non  cft  pa- 
Wlcla  vel  non  pertingit  ad  punaum  B  cxtrciBi. 
latem  diatnctrf. 

COROLLARIUM  |. 

tinea  intra  fcftionem  parallela  tangcnti  bif!i- 
nain  d,vid,tiir  i  diamctro  .  pcr  pundum  tadus 
teanfeuntc.  Sienkn  fit  parallcL  tangcnti.  erit  pa- 
rallela  rcl.q„,s  ordi,iatis :  crgo  cx  dcfinitione  dia- 
»ctri,  bifiriam  dividctur. 

COROLLARIUM  U 
Linea  panllcla  ordinatis,  aut  rangenti.  per  ali- 
J^od  pundVum  diamctri  duda. bifaria.n  dividitur. 

«>am  fcquuut  cx  dcfi nitionc  diamctri 


COROLLARIUM  L 

Sequitur  langentem  illam  in  anico  tatitom 
punfto  tangcrc  parabolam  ,  cum  reliqua  omnia 
pun^a  fint  cxtra. 

COROLLARIUM   \\.  .■ 

Si  per  E  diicanir  tangcns  ME.harceritdimiA4 
btdinat*  CD.cjufqucquadratnm  crit  qi.arta  pars 
rcftanguli  comprchcnf,  fub  DE  ,  aur  AE ,  &  pa- 
ramccro,  Eft  cmm  quarta  pars  quadrati  CD ,  item 
tangens  AC  dividitur  bifariam  in  M. 

M»  §•»«•»  M»«MNM  Ml  M»«*»4*i«*. «•»«■»«■» 

PROPOSITIO  IV. 

^■IF^'  Thcorcma. 

T4fi£tns  pmrabffl^m  akftittdii  in  diamttro  HntarU 
!*gtttA  £tjHalem, 


Linea  A  C  parabolam  rangat  in  C  ,  &  ordina- 
l-BSBaSBSS.gggggggjgj^^  gjgg^jjj     tim  applicccur  CD  i  dico  DE  ,  E A  ejfc  «quales,  fi 
"  "     "   cnim  non  funt.  .Tqualcs  fint  HE  ,  E  A  ,  &  ordina- 


PROPOSITIO  IIL 

Thcorema.  ''^ 

^»**^fcindens!nd:ame,r.  prodnnJi ,  fi^mtn. 
inmjagma  aqaale  ,  p^rabolam. 

cat!;r'r''^"?r"'*°^  pcriphxrix  p.-irabolx  du- 
"tur  hnca  AC.  dndaquc  ordin.ta  C  D.  fint  DE, 

J,  ™?^  ''""^"  AC  tangcrc  parabolam 

DUnA.     r    •  ACquodcumquc  aliud 

rj^rtr  ^  '""""^  parabolam.  Suppo- 

!^rff  k"*I  L  ''^'  "''""^  'pp*'"- 

Dcmonftr.  Q<tadratum  CD  adquadratum  FH. 
«e  nabctut  quadratumD  A  ad  quadratmn  HA. 
^utquadratmn  E  D.  q„arta  pars  quadrati  DA. 

u?T  ^"'"'^  HA  ;  fcd  rcaangu- 

««ra  H  E  A  mmas  cft  quarta  partc  quadrati  HTa  , 


tim  applicctur  KH  inccliigatur  A  K.  hzc  cangcns 
efrcc.  8c  produ^  lincam  AF  fccarct :  crgo  duz  li- 
nc*  rcdlx  fpacium  claudcrcnr. 

Idcm  inconvenicns  fcquinir  fi  AE  .  EI  dican- 
tur  «qnalcs.dufta  cnim  AL  cftct  rangcns ;  &  cum 
jim  A  C  fupponatur  cangcns  ,  produfta  fccarec 
tanecntem  AL. 

corollarium. 

Ex  codcm  pindlo  A  di.«  tangences  duci  non 
poiTunc.  Sicut  ncquc  cx  codcm  punfto  C. 

PROPOSITIO  V. 
Thcorcma. 

Linea  diametrum  ParakoUfecanj^prtdaHa  ntritf 
qae  parabelam  ftcat. 

Linea  DE  fecet  AF  diamewum  parabola: ,  dico 
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auocl  produda  paraboUm  utr.nquc  fccab.t.  In- 
tcilieatur  ixrr  pan£lum  A  ord.nat.m  appl.cata  pa- 
rallcla  netnjpc  AE,  fi  hxc  linea  fccans  diametrum 
ilJi  cftparailcla,  (fff  "r.i.i.J  bifariam  3l  diamc- 
tro  dividccur  &  parabolam  in  duobus  pundlis  fc- 
cabic 


Si  ver&  linea  propodta  DB.tangcnti  AE  paral- 
lcla  non  fderit  ;  cum  ea  convaiict  in  pundlo  E, 
crgo  priiks  fcdioncm  lecabir,  in  pun^  B  ,  duca- 
tur  ordinata  BC,  rttqnc  AM  parametcr,  fiatque  ut 
AC  ad  AD,  ita  AD  ad  AF  ,  &  ordinata  F  G  cum 
BD  convcnut  in  G  j  dico  pundhim  G  cffc  in  fe- 
dionc,  atqiic  adt6  lincam  BD  convcnire  cum  pa- 
tabola  in  pundo  G. 

DcTOonftr.  Cum  iu  fada  Cit  ACad  totam  AD, 
ut  AD  ad  totam  A  F,  ita  crit  rcliqua  CD  ad  DF , 
nc  AD  ad  AF :  &  cum  triangiila  BCD,  FDG  f.nt 
fimilia ,  fta  erit  BC  ad  f  G  hciit  CD  ad  FD  :  crgo 
4c  ui  AD  ad  AF :  quadrata  autcm  BC,  FG  font  in 
duplicara  rationc  BC  ad  FG ;  crgo  &  in  diiplica- 
ta  AD  ad  AF  :  h*c  autcm  duplicata  cft  ut  AC  ad 
AF,  am  trc$  linex  AC  ,  AD  ,  A  F  fint  continui 
proportionalcs :  ergo  qiiadratum  B  C  ad  quadra- 
tum  FG,  erit  ut  fagitca  AC  ad  figittam  AE  :  ergo 
{ffr  dffin.^MYiAoU)  pnn£him  G  ad  parabolam 
pertinet,  quod  crai  dcroonftrandum. 

•   •       PROPOSITIO  VL 

Theorcma. 

kU  t*ngenii  ,  ordinatd  in  funQo  itntAQms } 
trit  tri»ngulMm  db  hn  pdritlUlu  ,  diitmetro 
ftOmm,  €^H*U  rtiUtnguU  comfrebenfi fuk  «pfli- 

Sit  A  C  tangcm  parabolam  in  punOo  C  ,  pcr 
**"cacurordinataCH,  &  cx  quocumquc  pa- 
rwxjli  punao  D  ,  ducant.ir  D  E,  D  F ,  paralltl* 
langenii,  ^  ordin.at»  :  dico  tri.ingulum  Dl  F  his 
pa|allclis,&  di.imctro  comprchcnfum,  arqu.ilc  dfc 
F  G.comprchciifo  fub  fagitta  F  B,  & 
'"u  BG.fai  ocdiiiataCH. 

A»?T°"^'"  «qnalcs,  & 

"•m  ACH  rta.ingulo  HG  cft  .xqualc.  Item  ver 
lunrrTc"*^"''  quadratum  C  H  ad  quaira- 

draS  C  H  ""a^  F  G,  fcd  ur  qua- 

lum  A  r  «  j  -  '1"^''"'"'»  D  F  ;  iti  triangu- 
o  A I..  M  id  lunilc  ttia«giilura  E  D  F  j  ergo  ica 


cft  rcaangulum  H  G  ad  rcaangulum  F  G ;  ficut 
iiiangulum  A  C  H  ad  triangulunn  E  D  F ,  fcd  pti- 


roum  eft  «qualc  tcnio  :  ergo  fccundum  quano»" 
nempc  rcaangi.lum  F  G,  triangulo  E  D  F ,  quod 
erat  dcmonftrandum. 

|[JlllUUIIUII|Ul!iJUU.«690flfifiBfiBfi9'6BOeB98£g'^ 
/PROPOSITIO  VIL 
'  Thcorcma. 

I 

/ n  fMr^btUJines  di*mttro  pMr/dUU  dUmeier  tjl, 
JiCM<^ue  ^ifarimm  Une/m  lanitnii  fsrJUlM. 

Linea  CM  fit  diamctro  BD  parallcla ;  dico  CM 
eflc  diamccru.n  &  fccarc  b.faii.iin  omneslinca* 
tangcnti  A  C  parallclas  ,  hoc  cft  duCti  L  F,  tan- 
gcnti  AC  parallcli.dicolincasLNjNFclTL  xqiia- 
lcs,  quod  prub.ivcrofi  oftcndcro  uiangula  fimilia 
LNM.KNFcirecqualia. 


H 

r 

O 

N 

I 

M 

D 

Demonftratio.  ( ptr  prtcrdrniem )  rc£^angti- 

lum  GH,  rriangulo  EGF  iqu.nlc  cft.Itcm  cft  qua- 

drarum  L  D  ad  qi.adratum  FG  ( ftr  drfin,  pdra- 

hoU)  ut  D  B  ad  G  B  ;  fcu  ut  rcftangi.lum  DH  ad 

rcd.ingiilu.-n  G  H.  Ut  autem  quadratum  L  D  ad 

quadratnm  F  G  ;  ita  trianguliim  L  ED  ad  tr.an- 

gulum  EFG  ,  cum  fint  paritcr  fimilcs  figurx :  cr- 

go  ut  triangnlnm  L  E  D  ad  triangolum  E  F  G  ica 

reaaiig.DH  ad  rcdlangulum  GH  i  fcd  fecundiim 

cft  aequaic  quarto  ,  crgo  primum  tcrrio  arqualc 

crit ,  ncmpc  rriangulum  Ll  D.  rtdbngiilo  DH.Ac 

ablatis  xqualibits  rriangulo  E  F  G  ,  &  rc<ilJi)p"lo 

GH  ,  rcftat  rcaangulum  D  K  ,  xqu.ile  tr.>p2io 

GFLD;  &  abl.ito  cOTimi.ni  G  F  N  M  D ,  rtftant 

tri.ingula  xqivalia  LNM,KNF  cffc  xqualja}  quod 

dcmo.iftiaudum  crat.  *  ' 

Notaq 


Notinduin  autem  licct  locutus  fim  dc  rcdhin 
giilia,  tam  bcn^  proccdcrc  dcmonftrationcni ,  li- 
cft  pro  rciUngulis.paraUclogramma  pofuiircm.  " 

COROLLARIUM. 

Scqnitur  pcr  omnc  puniaum  cti.im  intra  para 
bol.im.i(Iumptiim,duci  poflc  diamctrum  ,  quiA 
dud  potcft  paralkb  diameiro.  ^ 
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PROPOSITIO  VIIL 

Tn  PardMs  omnts  didmeiri  furti  Mxt  fnrsHelt^ 

Sit  in  parabo/i  zxis  A  D ,  firquc  HM  diametcr 
quxcumquc ,  dico  H  M  ax,  A  D  clFc  paraJlclam 
Jnteiiigatur  pcr  punt^him  C  tangcns  C  A  hJ^ 

fcla  ord.nat.squx  pctpcnd.cnlarcs  fi.nt ,  l  il  ?'1"^'<^      quadrato  C  D  .  cr^o  F  ft  rn 

pcipendiculans  ct  t.  Sit  quicumnnri  r       .f  '""f  'qiialcs    C  A  Cn^,     ■    ^    ^  B  ,  C  D 

tTtangcnti  CA,  &  pcr  pr^^F  AL'ti"oer'  5'  ^  ^  «  ^^nt  pLtlL  "0^0  f?F 'I'^^  '»"8'^ 

pcnd.c.latisKFG.temLV        "^^^"P-  ^^n;.  ^^"^^^^^^^^^^ 

GF,  a,m  ita  fit  EF  ad  fil  j  H  FG  fd  A  R 
reftabuiit  AD  Cr  rfT.  -     i        ^**  q"we 
pofitiim.       •      ''^'  '^;'^^  >  ^"««l Fo- 

catarum  adcamdcm  d.amctr..m  fic^t  fagitt«.rL- 
per  quadrata  applic«arum  ad  nxem  crunt  min^ 
quamappbcatarum  ad  qua„Kumque  ,1^^^ 

PROPOSITIO  X. 
Thcotcmx 
Lmm  Reaum  mxu  minimMm  eJF. 

rv  ^f'^^      '  ^  quxcumque  aliadia- 
m«cr  C  F  ;  d.co  latus  tca.im  aais  .  ncmpc  qud 
utimur  ad  racticnda  quadrata  applicararum  aj 
axem  ,  minus  clTc  latcrc  rcao  diamcm  C  F.  Sinc 
enim  d.ix  Cigittx  xqi.alcs  AD,  CG ,  Sc  appl.cat« 
EG,  C  D,  quadratum  CD  (prr  i.)  xqualc  cft  rc- 
aangulo  fub  fagicra  AD  &  paramciro  axis.  Pari- 
tcr  quadratum  EG,xquaIc  cft  rcd.inguJo  fub  CG< 
&  paramctro  diamctri  CF  i  fcd  quadratum  E  G , 
majus  cft  quadrato  C  D/;>«T;>ri««^i*«/ri»)  crgo 
rc(Sbngiilum  fub  CG  :  Sc  paramctro  diamctri  CF, 
majus  cft  rcftangulo  fub  AD  ,  &  parainctro  axis^ 
&  cum  AD,  CG  fint  xqualcs  (ptr  t,  6.)  crit  pa« 
ramcfcr  diamctri  C  F  ,  major  pararoetro  axii  j 
quod  erat  dcmonftcandura. 

mmmmtK****mmmmmmm 

PROPOSITIO  XL 
Theofcma. 

T trttM  preptrtitrtsliJ  <jM*irupU  f*g*tlA ,  dupU 
tAtigtrtiS ,  eft  fdTjttnettr  diametri  per 
itntMQnm  du{ldi 

Linea  CD  tangat  paiabolam  in  ptin£k>  E^^ 
O  o  ducatm 


bcmon(lraf,o.  Cum  L  F  fit  parallcla  tangenti 
U  &  bif '  '''^'  ordinata% ; 

«^on  lit  p  ca^ct  TAD  f         "^'"'^  ^  ^  ^ 

P«cft.q£'c^^^^  parnllclalci  non 


■S69S9 

PROPOSITIO  IX. 
Theorema. 


'^nJatut  nti^"^lf  •  Dico  qttod  fi  in  co  ab- 

«<l"alis  .hfcS^^^  t^'""'  ^  ""^ 
«Jucamr .  n..»  ,J     '      P"  utramquc  applicata 
S«  cnim3i^:J^T  ^Pplicabitur  minor  cric. 

•^"Pla  ipfms  in  fi-^^^"^  AB  qua- 

5"«  div,daturb.f^.^;'"'';P"P^"'^'^^""^ 
«»ucaturqucAE  '  J""g«»'1"C  FC. 


Sedionum  Conicarum 

Dcniquc  fi  linea  ordinatim  applicanda  dcbcat 
effc  xquaUs  linc«  H  appbcataCF>fiatquc  ut  qua- 

D 
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Guxratiir  rcrtia  proporf.onal.s  duplx  X  C.  &  du- 
plx  D  C,  ritqiic  G.  Dico  lincam  G  eflc  pararae- 
Lm  diamctri  DN  ,  hoccft  qiudratum  KL  *qua- 
kcflc  rc^bngulo  comptehcnfo  fub  DL  fic  G. 


Dcmonftratio.  (Per  j.)  lineac  CB,  BX  feu  FD, 
fnm  xqiules  &  confcqucnccr  Hmilia  iriangnla 
BEC,  F  t  D  zqu.ilia  funt ;  addacur  communis  fi- 
g.ira  DEB^lND,fict  p.-irallclogramnium  FM,  feu 
iprr  6.)trungulu  PKM,«qualc  figiir*  DCMND, 
&  aiifirrendo  quod  commimccfi,  tcftar  triaiigu- 
lum  L  K  N,  xqualc  paralklogrammo  DCPL  ,  Sc 
oim  h  ibe.mt  ang-ilum  in  L  acqualcm  j  tcflangu- 
lumKLNO  cric  diiplumparallelogrammi  DLl^C, 
8c  xq  iale  paral]clogr.immo  fub  D  L  ,  &  dupla 
IXT.  Fedmus  autcm  ut  quadrupb  B  X  aut  F  D  ad 
duplain  DC,  feu  quadrnpl.im  Dt ,  hoc  cft  ut  D  F 
ad  DE  ;  aui  L  N  ad  K  L  proptcr  fimilii  idmera 
iriangulonim ,  ita  dupb  ad  DC  ad  <;  i  crit  crgo 
pcrmutando  ut  LK  ad  LN,  ita  G  ad  duplam  DC, 
&  fiimpti  eadcm  altitiidine  L  K  ;  ut  qiiadratura 
LK  .id  rcaangiilum  KLN  i  ita  redlaugulum  fub 
G,  &  DL  ad  re<a.mgiilum  fub  dupb  D  C  &  DL, 
fcd  fccundum  &  quartum  funt  zqualia  j  crgo 
qiiadranim  K  L  zqualc  cft  redl.ingulo  fub  fagitta 
DL  &  G  i  quod  ctat  dcmonftrandum. 


•tf  1  HA  t»i  «t  HH  WM  WWyO» 

PROPOSITIO  XIL 


Thcorcma. 

J  dAUm  pMrdheU  dlameirunh  ex  iato  fmntlo  11- 
neam  erdinaiim  applicMre  :  iiem  linesm 
dau  dtquaUm. 

Sit  parabolz  data  diameter  A  B  ad  quam  cx 
pundko  C  otdinatim  applicanda  fit.  Ducatur  ii- 
»ca  CA  ,  quz  prodncatur  ,  ita  ut  fiant  C  A,  A  D 
«qualcs,  fitque  D  E  parallcb  A  B  ;  dico  CE,  clTe 
otdinatim  applicatam. 

Dcmonftratio.  {per  j.  6.)  ita  eft  CA  ad  A  D  ; 
^^"^  C  F  .id  F  E  ;  fed  C  A  fic  AD  funt  zquales : 
"go&CF,FE. 

p  Si  pui,aiim  datnm  fucrit  in  diametro  ut  B. 
|V"         p  inao  C  in  pciipheria  ordinatim  ap- 
C  E  .  cui  prr  punOum  B  ,  aut  eti.un 
Jiu^  quodcmnquc  datum  ducatui  BG,  paiallc- 


dratum  CF  ad  quadraniro  H  ,  itt  AF  ad  A  B .  & 
per  B  ducatur  B  G  parallcla  C  F  ;  dico  B  G  ,  e(ft 
ordinatira  applicatam,  &  zqualcm  liruz  H  ;  cum 
ad  e)us  quadiatum  fc  habcat  quadiaium  CF  i  lU 
AF  ad  AB. 


PROPOSITIO  XIIL 
Thcorenia, 

Lintd  divideni  Mngulmm  imngenWtdr  didmeiri  ki- 
fAriam,  fecmi  tsnAoUm  in  punaoper  ^med  Af. 
fllcmimr  MfuJh  Idieri  reQo. 

Linea  A  B  dividat  bifariara  angulum  C  A  D^ 
tangcntis  aim  diamctro  AD  :  dico  applicataro 
BD,  zqualcin  elfc  laicti  rcdto. 


Demonftratio.  Tangcns  AC  eft  parallcla  appU- 
catz  BD,  {per  x.)  ergo  anguU  alterni  CAH  ,  ABD 
funt  zquaks,&:  ( per  ,.  i.£«W.)  lincz  BD,  AD 
zquales  funt.Scd  btus  reaum  cft  tcrtium  propot- 
lionalc  lineis  AD,  BD,  tcrtium  autem  proportio- 
nalc  xqnalibus  ,  iquak  cft  :  ergo  limz  B  D,  & 
A  D  fingulx  ftint  zquak»  laicri  ic£ko ;  quod  dc- 
monftrandum  crat. 

PROPOSITIO  XIV. 

Pcobleraa. 

Invenlre  Ittm  reSmm. 

Sit  qu«cumque  diameter  AB ;  ad  cam  applice- 
tur  ordinata  C  D  ad  rcftos  ;  ducaturquc  A  C  ,  ad 
quam  fit  pcrpendicubris  C  E :  dico  D  E  circ  laros 
rcAum. 

Dcmonftratio.  Cum  angulus  ACE  reSus 
fit,  ctit  C  D  media  proportionalis  inter  AD  ,  Sc 
DE  ;  ergo  quadratum  CD.  zqualecft  reaangulo 
fubAD,  DE.ergoDEcftbmsrcauni. 

Alitcr  fiat  A  D  axis  quz  major  fir  btcrc  redlo, 
pcr  pundlum  C  applicctur  ord-natiro  CE  .rum  cx 
D  ut  ccntro.  intcrvalloD  E,  fiat  arcus  E  Ijf""* 
pnrabobm  in  F,  &  appliccrur  ordinaum  FG,<iico 
GDzqualcmcflcUtcrircao.  p^nonftr. 


Digitized  bv  C  i 


Dcmonftr.  Qifidrarom  DE/eu  FD.fc  habct  ad 
quaJratnm  F  G ,  iit  A  D  ad  A  G  ,  &  fumpti 
cadfra  altiiudinc  DG,ut  redlangtiluin  A  D  G  ad 


Liber  E 


291 


xvr. 


«aangulum  AGD  ,  (cdCper  47.  ij  qnadratmn 
DF  xqualc  eft  qiudratis  GF ,  GD  j  crgo  quadra- 
»a  GF,  GD  fimiil  ad  quadratum  GF,  fc  habcnt  ut 
rcaangulmn  ADG  ad  rcaangulum  AGD ,  &:  di. 
vidcndo  crit  quadratura  G  D  ad  G  F  ut  quadra- 
tum  GD  ad  rcaangulum  A  G  D ;  quare  quadra- 
Wm  GF  iqualc  cft  rcdangulo  AGD.  Ereo  G  D 
eft  latuj  rcdhim.  ^ 

Pofcft  ircin  invcnirf  piindhim  F  ,  fi  divis3  A  D 
bjfbriam  /n  H ,  dcfcriberctur  fcmicirculus,  ficrct 
anguius  A  FD  rcdui ,  quia  dfct  in  fcmicirculo  : 

"go  pcrpninarapartem  hujus  ,  elTct  G  D  latus 
Kotira. 

^  •'•"8"''^  ^'^^'  invcntoqiic 
punaoD.cruntDF.FExqualcs.  ^ 


PROPOSITIO 
Thcorcma. 

biSiSt^^rJiT-^^^^^vidat 

^Tc  paralWam  itx  '''«"«ri 

>c'^.  ducatur  pir  r  "°"«^ftp«al- 
catur  pcr  C  paralIcUtangcntiqI,f„ 

V.c.flim  dico  parallcLm  lincJlc  pcr  ertre 
-«arcm  diamctr/dudlan.  clfc  t:.^ntj:;frc:^ 


laBB 

PROPOSITIO  XV. 
Thcorema. 

Sip^4t,U„  dut  Iniet  !uficeftt,m  punnM  feaie- 
nmm  umw^  „e„  cotttineaniur  Inira  pmnQM  mlte- 
;  ht  llatt  txira  parMhUm  convcnient. 

ABCD  fingnlx  in 
lH.n£lis  fcccnt,  iu  ut  punaa  fcaionum 


non  fit  tangcns  ,  parabolam  fccabit  in  duobii, 
punais  quahs  cft  B  L  .  ergo  (per  ,  j.  hu,.u)  cum 
AC  conveniet. 

PROPOSITIO  XVII. 
Thcorcma. 

Lineaper  contM3mm  duHa  iifariam  dividenspa- 
raltclam  lan^enii,  diameier  efl. 

ParaboI.im  A  B  C  tangat  rcaa  linca  FBG  ,  & 
parallclam  AC,  dividat  bifariajn  in  E  ,  liiica  BE  j 
dico  cam  c/Ic  diamctrun). 

Dcmonftr.  Si  BE  non  cft  diametcr,  fit  BI,  qux 
per  priccdcntcm  dividet  bif.iriam  lincam  AC,  in 
piindo  I ,  quod  cft  abfiirdum,  cii.n  jam  fuppona- 
tur  divifa  bifariam  iii  £  :  crgo  alia  diaractcr  duci 


iionpotcft  qu.vn  BE. 


altcrius  .I-  '°"""f-"''"r  '"tra  punda  ftftiom.m 
«ri  D ''""^  «"■•^  rc^lionem  concur- 
.  uucantur  pcrpundla  B  .\  D  di.x  diamctri 

&  intclIiltrlrBr'"^ 
«a^rxn?^''">  ^"«"l^EBD^GDB  funt  duobus 

KDB?rt&cai;s^^^«°^"^^''^^ 

'wnt  hx  Uncx.  mmorcs  :  crgo  concur- 


Ttm,  /, 


«H  C<»  «M  «M  »»»  f«*      fi>i  «*»  CM .  CM  «M  M» 

PROPOSITIO  XVIII. 

Thcoreraa. 

/«  Paraiola,  linea  duat  parallelju  kifatiam  divl- 
dens  efl  diameier, 

Sint  in  parabola  dux  lincx  pirallclx  AB.  CD, 
quas  linea  FE  bifariam  ftcct  in  E  &  F  ;  dico  li- 
neain  FE  cllc  diamctrum.  Si  cnim  non  fit  ducatur 
jKr  F  diainctcr  FG. 


O  o  ij 


Dcmonftr. 


Digitizeu  l>>  vjcyu^ie 


Sedionum  Conicarum 

^     ,nr   ( Ptr  1 6.)  wngct»  nct  pu»aum  G     tur  quxcumquc  diamctcr  E  F,  ad  qaam  cx  punfto 
A  Sl'"^c  plrnllcla  l.ncr  A  B  .  creo  &  p.rallcla     A  ducatur  ordinaum  app Ucata  A  F.  fiantquc  FD. 
W  CD  :  cnio(?^r  , 7.)  CD  crit  fcforiam  diviHi     D  E  xqualcs ;  clarum  cft  ( 4.)  A  E  tangentcm 
inH,  qood  crt  "abfurdutn  cum  jam  fupponatur  bi-  cflc. 
/ariam  divifa  iii  E. 

E(  sa:?S9Sae3.Q9^^'^S^'-6^SSS96a  6SS8S9 
PROPOSITIO  XIX. 
Problcma. 

DMS  i"  pardbols  Untd,  di«fr.itrum  tlucac  ,  Ittm 
ftr  ^MAcumque  pH«Unm. 

Sit  data  iii  parabola,  Linea  AB  .  cujas  di.imc- 


Sit  propontum  pun^m  E  ,  cx  quo  ducenda 
cft  tangcns.  Prim6  pct  pundum  E  ducaturqiuc- 
cumquc  diamctcr  E  D,  untquc  E  D,  DF  xqu.ilcs, 
&  pcr  pundhim  F  ordinatim  applicctui  FA ;  dico 
lincam  EA  rangcntati  cfle. 

PROPOSITIO  XXII. 

Problnna. 

In  fmrMtelM  tdri^entem  dttcere,ijmi.  cum  *xe  itter» 
mlnttum  Mgulum  ctmprehtndnt. 

Sii  parabola  in  qua  ducenda  cft  tangens ,  oiije 
cum  axc  A  B  .mguliim  comprehcndat  a^qualcm 
an"iilo  E  F  G.  Ex  quocumquc  punfto  E  ad  F  G ; 


ter  ducenda  eft.  llli  ducatur  parallela  C  D ,  & 
utraquc  dividatur  bifariam  in  F  &  E  ,  clarum  eft 
fer fupertwrem  iincam  FE  clfc  diametnim  li- 
ncx  A  B. 

Si  per  pun(!hjm  C  ducenda  (tt  diameter , 
quxratiir  quzcumquc  diamcter  FE,  cui  pcr  pun- 
dumC  dMcatiir  p.irallila  ,  hzc  etiam  crit  diamc- 
tcr  pcr  punftum  C  dufta. 

PROPOSITIO  XX. 

Problcma. 
TiM€f4r»ho\t  axtm  ducere, 

Inventatur  {ftr  frtctdentem)  quxcomquc  dia- 
ntctcr  AB,  ad  qii.im  ducatur  pcrpc-ndicularis  CD, 
qux  dividatur  bifjriain.  Si  pundhun  mcdium 
coincidit  cura  13 ,  linca  A  B  eric  axis  ann  illi 
convcniat  dcfinitio.  Si  autcin  iion  coincidit  cum 
B,  fit  piin£him  F  ;  ducatur  F  E  ,  parallela  A  B  : 
dico  E  F  dre  axcm,cum  illi  conveniat  definitio, 
dividitquc  bifariam  lincas  ad  ipfum  pcrpendicu- 
iarcs. 

«•»«••  (44  «•»<••  €«4  {-K  «4«««4C*» 

1'ROPOSITIO  XXI. 
Problcma. 

ftr  datum  tjHtdeum^ue  funHum  t*ngtniem 
ducere. 

Sit  dacum  pcim6  in  cirCTimfcrcntia  pnnftiim  A 
P*^  «juod  diicciulj  tft  tangcns  :  pcr  pundum  A 
«"cnnr  (  p,r  19.)  «liamctcr  AC.ciii  llt  ordinntim 
•jrpl.cata  no  {f.r  ,  ».)  h„icduc.inir  r:ir.-Tl!cla  AE., 
ctttum  cft  {frr  ,6.  AE  tangcnttm  cllc.  Vtl  duca- 


ducatur  pcrpcndicularis  EG,  dividatur  F  G  ,  b:fii- 
riam  in  H  i  ducaturqucEH.tum  anguloFHEfiat 
xquaiis  anguius  D  A  C  ,  ducaturquc  CB  perpen- 
dicularis.fintque  AB,  AD«qu.nlcs  :  dicoUncani 
DC  clTe  tangcntcm,  &  angulum  C  D  A  .Tqualan 
cllc  nngulo  F. 

D:monftr.  Triangula  HEG.ACBfunt  «qoian- 
guia  ut  pntct  i  crgo  {fer  4.6.)  ita  crit  EG  ad  GHi 
ut  CB  ad  BA,  &  confcqucntcr  ita  EG  ad  GF.dii- 
plam  HG. ut  CB  ad BD.  Qn;ixc{per  6.)  xqui- 
angpla  funt  trianEula  EFG  ,  CBD  :  crgoangui» 
D  i\  F  funt  xqualcs.  -  . 

Et  cum  omncs  diametri  fint  patalklx  "ciet 
xqu.-ilcm  angulum  cum  ommbus  parallelis. 

Potcrat  hxc  propofitio  ficti  univcrfalior  ,  li 
ncmpc  proponcrctur  pro  axc  quxlibct  diametct 
ABadquflm  ordinatim  .ippHcanda clTtr  IK,  tum 
angnlo  A  K  I  ficrct  xqualis  H  G  E ,  cxtcra  tncnt 
«•"ili.^  p  R  O  P  O 


I 


Liber  I. 


PROPOSITIO  XXIII. 

Thcorcnu, 

juitino  illim  dUtnttrnm  ftemnt. 

Sint  diii  tangcnrcs  AD ,  BD  du^lx  per  extre- 
nutates  ordinatim  applicati  A  B  ;  dicocas  con- 
currerc  in  codcm  punfto  D  diamctri  DF. 


mctcr ;  ergo  &  parallela  diaroctro  D  F  j  ^ 
abfuraun,cun,.r.punftoDrnvcn^': 

I^^^OPosiTip  XXVL 
Thcorema. 

Sint  dux  qmvis  ordinati  A  B  m 
cxtrcma  con,„ng,nt  dus  lincx  C  A  n3"""'" 
(prrcorclU)         diamiro  p  c  ' 
dico  illas  convcnirc  in  eoH««      a  *^°"^'f"'ent 
^  nirc  m  eodem  punfto  E  dianK- 


Dcmonftr.  Cum  AD  /It  tangens  (per  4  huiu,) 
«it  pun^lun,  D  concurfus.  ita  u^  EF.  ED  fint  x 
qwlcs ;  Jdan  tt>ccndum  dc  hnca  D  B  :  crro  con' 
vcmunt  in  pundlo  D  ;  quod  cr.t  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XXIV. 
Theorcma. 

»<f  dUmettr  erit. 
«Cncl':''"'^"^^^  '^■"'^•^  D  F  J'vidat  A  B 

^ontra  fuppuluio^cm.  ""8^'" 

**«»««««»«tl«il^      ^  ^  ^  ,^  ^ 

PROPOSITIO  XXV. 


Theorcma. 


«■PT/^i/ttW.V/, 

"J  K.ducaturquc  DK. 

L»"nonllratio.  Lijica  Dk'  \    ,r  i- 

*.mca  uts,,[per  14.}  clltt  dia- 


Dcmonftntio  Cum  EF  fit  ordinatamm  di.ime- 
rcr  .  crunt  divif«  bifariam  in  G  &  F  .  crirquc  ur 
CF  ad^A  G  ,  ita  FD  ad  GB :  fcd  ut  CF  ad  AG  ; 
"jS^  i  &  FE  ad  G  E  ,  &  paritcr  ut  FD 

ad  G  B,  ita  DE  ad  B  E.  &  FE  ad  G  E ;  «go  pun- 

E  l^^^^nv  D'  concutfus  trium  liacanmi  C  A , 
r  C»,  D  B, 

Secundam  p.irtcra  hujus  propofitionis  facilc 
cidcm  mcthodo  dcmonftr.vc  poflLmus ,  ncmpc  fi 
cx  concurlg  E  ;  ducatur  Unca  bifariam  divideiM 
unam  paralldarum,  dividcrc  &:  aJiam  Sc  cfTc  dia- 
mctruin, 

f«»  (93  fW  ««4  Mt  M»  «M  «M  «M  «•»  «M  {«9. 

PROPOSITIO  XXVII. 
Theoiema. 

5»  in  Mxcprtiiuno  f$tmAtur  lattu  renum,^utcum- 
e^ne  chorda per  veriicem  dnna  tji  media  prtpor. 
titnalii  inter  f*littam,i-  (tmptfitttm  ex  f^gtttSt 
dr  Istert  reno. 

Sit  A  B  Jartis  reiliim  fumptiim  in  .ixe .  firqne 
chorda  quzcumquc  BC  ,  pcr  vcniccm  iranlicns, 
ac  ducarur  ordinarn  C  D  ,  dico  C  B  cllc  mc- 
diam  proporrionalcm  intcr  AD  &  DB  ,  (eu  qiiod 
idcm  cft  qu.idratumC  B  eile  zqualc  rcdlanculj 
ADB. 

Dnnonftratio.  Qiiadratum  BC  (ptr  ^7.  1.) 
zqualc  eft  qtiadraiis  D  B  &  C  D,  pro  hoc  ultimo 
fubftituc  rcaanguUun  B  D  A  .  illi  zquali  (per  i  J 
crir  quadratuin  BC,  zqualc  rcdjnt;ulo  DBA ,  & 
quadrato  B  D ,  qus  duo  cfficiunt  redb.mguliiin 

Oo    iij  ADB 
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A      i«r  i  »  )  creo  qviaJratum  B  C ,  rcaangulo 

COROLLARIUM. 

Hxc  propofitio  potcft  cffc  utilis  ad  dcfcriptio- 
ncm  parabol*. 

PROPOSITIO  XXVIIL 
Theorema. 

Si  Altmttrmm  ftctt  uttmmifut  HrttM  ftr  tm\Ht  tx- 
tttwA  ducdniur  trdiuMiic,  ftcdhUur  dUtntttr  !h 
trtt  tcnihiui  proporitonMtt,  ^  applicMt*  trunt 
centinui  pTtpertioadlti, 

Ducatar  linea  AB  fccans  utaimquc  diamctrum 
in  punao  C,  &  pcr  pundb  A  ,  &  B  ducantur  ap- 
plicatx  AD,  BE  :  dico  lincas  FD,  F  C  «(Tc  conti- 
nuc  proporiionalcs.  Itcm  AD.GC,  HE  ellc  con- 
tijiuc  proportionaks.  Ducatur  tangcns  I  F. 


Conicarum 

qitcntcr ,  facilc  umbilicuro  cujafcumque  parabolc 
aflignabimus. 

Proponatur  parabola  BC  cujuiaxis  AE;  fttque 
tangens  A  C  ad  quaro  fit  perpcndicularisCE,  di- 
vidatut  AE  bifariam  in  F  ;  dico  punaura  F  dfe 
umbilicum,  &  DF  mediam  panem  laicris  tcdi. 


Dcmonftr.  (Ptrprimdm  huiiu)  ratio  FE  ad  FD 
cft  ficiit  Qiiadrati  B  E  ad  quadratum  AD  hoc  eft 
duplicata  linex  E  B  ad  lineara  A  D  ,  fcu  duplicata 
lincx  EC  ad  CD.Tota  crgo  EF  ad  fcgmcntum  DF 
eft  ut  quadratum  E  C  ad  quadratum  C  D.  Por,.t- 
tut  verum  cflc  quod  quxritur.hoc  eft  FC  mediam 
effc  proportionalcm  inter  FD,  3c  FE.  Quia  ita  cft 
tota  FE  ad  ablatam  F  C  ficut  tota  FC  ad  ablatam 
FD  ,etit  &  fcliqua  C  E  ad  rcliquam  C  D  ut  tota 
FE  ad  totam  FC  ;  &  cum  FE  ad  FD  fit  in  dupli- 
cata  rationc  FE  ad  FC,erit  etiam  in  duphcata  ra- 
tbnc  CE  ad  CD,  feu  EB  ad  AD. 

H.TC  confidcratio  utiUs  cft  ad  invenicndura 
punOum  B  in  qw  linca  AC  fccat  parabolam. 

Scctinda  pars  ptobatnr  ncmpc  A  D  ,  G  C,  HE 
cfle  coniinue  proprtionalcs  ,  qui  funi  cnim  in 
ftibduphcata  ratione  continuc  proponionaliuro, 
liint  etiain continuc  proportionalcs.  Sed  HE.GC, 
AD  C prr  pritrum  hu\iu )  fiint  in  ftibduplictta  ra- 
tione  fagitiarum  :  crgo  &  continuc  proportiona- 
les  Ginr. 

PROPOSITIO  XXIX. 

Problcma. 

PdrahaU  umbllitum  rtptrlre. 

PfiJTib  umbilici  invcntio  facilis  cft.  Cum  en"m 
f X  definitionc  umbiliciis  diftct  a  verticc  paraboli 
S'«artapaitcUtcTisrcfti,HcJcrimnrqticriirri  p!u- 
'"nas  ««ethodot  invcnicndi  Uicris  rcOi.  Confc 


Dcmonftratio.  Cum  angulus  A  C  E  fit  rcAtis 
erit  C  D  mcdia  proportionalis  intcr  AD  &  D  E  . 
ergo  cjus  quadiatiim  xquale  eft  rcftangulo  fub 
AD,  DE,  {ptr  I.)  idem  quadiaium  C  D,  xquale 
eft  rcd  •iigulo  fub  B  D ,  *:  latctc  rcdo  &  re^lan- 
gulum  fiib  BD,  &  latere  rtfto  xqiialc  rc^langulo 
Pub  AD,  DE,  &  ptr  14.  6.)  AD,  BD,  &  latus  re- 
ftum,  &  DE  funt  proponionalcs,  fcd  AD  eft  dii- 
pla  ipfius  D  B  ;  ergo  latuj  reauni  duplum  eft  li- 

IKC  D  E.  ^      .      .     .   r  . 

Sccundi),  quia  AE  divifa  cft  bifariam  in  F  ,  ita 
erit  A  E  ad  AF  ficut  ablata  A  D  ad  ablatam  A  B ; 
creo  rcliqua  D  E  ad  reliquam  B  F  cft  ut  tota  ad 
rotam.  nempc  iit  AE  ad  AF  ,  nempc  dupU  i  crgo 
BF  cft  mcdi<  pars  ipfius  DE. 


PROPOSITIO  XXX. 
Thcotema. 

Si  fdt  4ttj>ului  ud  ttmnnum  ttptdUi  dngulo  tsu- 
teniis  cmm  uxt,haktbiiur  focw  ;  vicifiimfilf  eu 
u  fice  ud  tailum,  tfuulu  tft  UntM  intirctpu  1»- 
ttr  f.cum  dr  cencurfmm  tArgmiis  tum  uxt, 

Fiat  in  cadcm  figtira  angtiUis  ACF  xqualis  an- 
gulo  C  AF,  dico  punaum  F  cflc  umbilicum.  Duca- 
tur  ad  AC  pciiKndifi\ilarisCE. 

Dcmonftr.  Cum  anguU  CAF,  ACF  fint  xqut- 
lcs ,  crunt  lincx  AF,  FC  xqualcs,  idtoquc  fenucir- 
culus  dudus  cx  F,  ut  ccntrcintcrvallo  FC.tranlit 
per  C  .  &  cnm  angulus  A  C  E  fit  rcftus,  irar.lti 
cnaro  per  E  ;  &  AE  divifa  eft  bifariam  in  F  ;  ergo 
F  focus  cft.  quodcrat  primtiro. 
Scctind6  F  rupponatur  focus.Cum  angulus  ACb 
fit  rcaus  ,  &  AE  divifa  bifariam  in  F.  f>  dcfcnba- 
tiir  fcrotciiculiishic  neoclTariotranfit  pctC  ;  crg^» 
lincx  F  A,  F  C  funt  xqualcs. 

COROLLARIUM  L 

Anguli  itero  F AC.ACF  funt  xquale»  (/«''•    '  ^ 
COROLLARIUM  H- 

Si  ex  F  nr  ccntro  dcfcribarur  circulus 
quc  intcrvi  llrt  FA.qui  fccct  parabolam  ni I' 
gatutque  AC,  hxc  crit  langcns.  COROL. 


Digitizoci. 
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COROLLARIUM  in. 

Si  ex  umbilico  F  ad  tangcntem  AC  ducatat 
pcipcndicuLifis  F  G,  hic  fccabit  bifiuiam  lineam 
AC  in  pun£ko  G  >  fiunt  enim  triangulj  ninilia 
AGF.  GFC  i  &  AFt  FC  fuut  zqualesi 


t    rut.,  DAC  «^ualcs  ,  fcd  ajiguli 


F^bobcuin         .  ^^^^^^^  «l-i  "^- 

«cllipcrernr       ,  T""'»""  capax  .  fi  ncmpc  in- 

Fod.,xi/re'  A  aW''^  p^abolicara 
omiirif  \"  '^''i''^  "«"^  «'vigatum  ;  dico 

anwC  T'"™  ««^"«nircflexionem  fieriad 

Pcnes  trgc2'°' '^'P"fi-« 

ouf  ^'L'"*  P«'^'«  DB.  fitquc  tangen, 
juxcumquc  AD  .  &  fccu,  c  ;  &  rac^us  incidcn, 

*^mr£;'^J:7'''~»^"-"<i-'"-fl^^- 

Dcmonftr.  Cum  linc*  ED,  C A  f.nt  paraUcUi 


COROLLARIUM  IV. 

Alitcr  invenir/potcft  focus.  Sit  axis  BD,  duca- 
ttirqu^cumqucordinataCE.qua:  dividatur  bi- 
Jnam  m  F.  ducanir  linca  BF  ad  qu.am  fit  pcrpcn- 
d^-larrs FD .  dico  ED  clTc  d.Wciam  foci  i L- 
ncc  B.F.at  cmm  BA  xqnal.s  BE.jungaturquc  AC 
"«IquainfitpcrpcndicularisCG  ^ 
Dcmonftravimus  EG  cffc  dimidium  latcris  re- 

.  crgo  ED  cft  quatta  pars  latcrij  rcdi. 

PROPOSITIO  XXXL 
Theoreroa. 


PR.OPOSITIO  XXXII. 
Thcorcma. 

4*-/ ,  Mh  r4     />  Wc/*,  ir^cur. 
rcftes  ,  t^MMlc,  funt  diJlMtiM  frd. 


AF  arquales,  &  pcr  pundhim  F  ,  ducacur  p^rwn- 
d  cuhr»  FG  ;  fumarur  pan<aum  q«oda.mqrC. 
fitqueCGparallclaaxi.dico  CG  &  CD  cfl6 
«quales  t  fit  tangais  CH  ,  &  ordinara  CE. 

Demonftr.  (P,r  4.  )  AE,  AH  funt  xqua- 
lcs.  &  add.ns  xquniibns  AD  .  AF  fiunt  F  E  .  fet 
v-O,  &  DH  xquales.  &  cum  (per  30.  ;  DCJ5H 
imt  xqualc,,  crunr  DC,  GC  acqualcs. 

Ex  hac  propofitione  deduci  potcft  praxis  ajf- 
qua  dc/cribendx  parabolx. 

PRoposiTio  Xxxm. 

Theorema. 

D'ntfi>tttr  aJ  (ptdm  ift  ordinMtim  Mpplicdtd,  tnt* 
nittm  diMrnrtrcrtim  ad  CAmdem  ordinMdtii 
ttTminMtMrim  mAximM  cfi, 

Sit  in  parabola  diameter  quxcumqne  A  B  ,  aj 
quam  fic  ordinarim  .-ipplicaca  C  B  D  ,  fiiquc  alia 

Juzcumquc  diamctcr  E  F  .  tctminau  cldcm  lincS 
!  D  i  dico  E  F  minorem  cffc  quam  A  6  ,  per 
punAum  A  ducatur  G  A  ordinatiin  applicata; 
C  D  parallcla  ,  hzc  (  fcr  4.  hmim  )  crii  tangcn, 
cadcns  cxtra  parabolam ,  crgo  linea  E  F  ad  cain 
non  pcrvenii,  ergo  F  £  minoi  cft  quam  fiA, 

COROL 


Sit  parabola  AC  nmbilicus  D ,  finr  Hncx  AD, 
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COROLLARIUM  L 

C  AD  cft  m.iximum  omnium  ttiaiigulorum  in 
puiboU  CAD  iiifcripiibjliuro.  Si  cnun  cx  pun- 


KH 


Ctis  A  &  E  ducantur  ad  C  D  ,  pcrpendiaitare* 
AH  ,  EI ,  ficnt  triangub  xqiiiangiil.i  FEl,  BAH, 
&  c«m  EF  minor  fit ,  qiiam  AB  ;  E  I  minor  cru 
quam  AH  ,  quarc  triangitlum  C  A  D  majns  cft 
tri.ingi'lo  CfcD  ( per  \£. )  cum  habcat  camdcm 
bailn,  &  majorcm  altitudinem. 

COROLLARIUM  IL 

TriangiiUim  CAD  mijin  eft  dimidii  paraboU, 
eft  cnim  dimidia  pars  CGHD  majoris  ,  quam  (ic 
parabola  CAD. 

PROPOSITIO  XXXIV. 

Si  mAxinyt  trfdti^uU  in  pgrMhls  bifMridm  ilvl» 
iMntnr  ,  &  fnrtr  ftfmentu  Ma  tridnj^t^ls  in- 
faibdnmri  dico  primMtn  tritingMlMm  catercrMrn 
«Je  ^M^dmplMm. 

SitmaiimnmtrianguKim  ABCin  parabola  in- 
fcripriim,  &  in  fcgmcntis  BDC  ,  AEB,  infcriban- 
tur  alis  maxima  tri.mgula  AEB  ,  BDC  ,  quod  fict 

divifis  bifariam  laicribus  AB  ,  BC  ,  in  pundis 
G,&:  F  ducantur  diamctri  EF,  GD  ;  dico  triangu- 
lum  ABC  ,  quadriipliim  effc  trianguloruiTi  fimul 
AEB,  BOC.  Pcr  B  ducatur  B I  occurrcns  diamc- 
tro  prodiiftx  in  I ,  diicatut  itcm  pcr  E  tangcnj 
£K  ^  &  applicata  £  L. 


Dcmonftr  TangensEK  cft  paralieia  ordinat* 
( "tr  diamctri  EF.BH  parallclx 

EP  vn  "^'^  pataUclogrammiim  FK,&  lincat 
tL^  ('"^  5  )  KB.  BL  (cu  EI  funt 

*S«*ic,.  crgo  E  l,  E  F  funt  xquaks  ;  Cf  go 


triangulum  I  B  F,  uianguli  E  B  F  eft  dnpluni.  Et 
cum  triangula  E  F  A,  E  B  F  cundcm  vcrticcm  ,  Sc 
baftt  arquales  habentia  fint  arqiuli.i  ,fnint  crgo 
iriangiila  IBF,  &  AEB  xqualia  ;  fid  IBF  &  BFM 
funt  xqMalu>&  cum  triangula  BFM.  ABH  fmtfi- 
milia,  &  latus  AB  duphim  latcris  F  B  ,  crit  trian- 
gulum  ABH  quadruplum  triangiili  I  BM.ut  pote 
in  diiplicata  rationc  laterum  ;  eigo  tri.ingulam 
ABH  quadruplum  eft  trianguli  A  E  B.  Similicer 
oftendam  triangulum  H  B  C  q  ladruplum  clTc 
trianguli  BDC.  Ergo  totum  ABC.duorum  AEB, 
&  BDC  fimul  quadruplum  eft. 

COROLLARIUM.  ^ 

Oftcndcre  firalliter  polfumus  rnangi.lum  AFB» 
quadruplum  efll  duorum  trianguloruin ,  quc  fitri 
polfunt  fuper  BE,  EA. 

L  E  M  M  A. 

Si  deiMr  feriej  infinltA  ^MtniiiMMm  dfCrrfcentlMm 
in  rahone  ^MudrupU  ,  erli  tgf^-eitiMM  omitMm 
*i  primmm  tcrminHm,  Mt  ^MMiMor  ad  iriM. 

Sit  prim6  quantitas  aliqua  AB,fi(quc  AC  tres 
cjus  quadiantcs  ,  fit  itcm  ACadCD  utABad 


A 


ECDB 


BC.critque  CD  quadrans  ipfius  AC  minorqulttn 
CB.quxcftquadranstotius  AB.  AbrcindaturEC 
ipfi  CD  iqualis ;  cum  fit  tou  AB  ad  ablatam  CA 
ncut  tota  AC  ad  ablatam  E  A,  crit  icliqua  CB  ad 
EC  fai  CD,  ut  tota  AB  ad  AC ,  ncropc  ut  4  ad  j. 
igitur  CD  ad  DB  fc  habct  ut  j  ad  1.  ficut  AC  ad 
C  B  fc  habcbat  ut  5  ad  i .  ita  oftcndam  fi  D  B  if» 
dividatur  in  F.ficut  CB  in  D,aut  AB  in  C,ita  cf- 
fe  CD  adDFut  4  .id  t.  &  DE  ad  FB  ut  5  ad  i.  Ei 
ita  confcqucntcr  nunquam  pcrvenietur  in  B  licet 
fit  infinitaferics  tcrminorum  in  proponione  qiia- 
dnipla,  &  femper  id  quod  rcftabit  erit  proportio- 
Ralc,&  crit  cum  libucrit  minus  quacumquc  quan- 
titate  propofita.  Igitur  fi  fit  quantitas  AB  qu*  fe 
habcai  .id  primum  tcrminum  ,  ut  4  ad  j.  &  terini- 
nus  quilibct  ad  fequentem  ut  4  ad  i,  infinita  fc- 
ries  tcrminonim  hujufimodi  fe  habcbit,  ad  pn- 
mum  tcrminum  ut  4  ad  j. 

PROPOSITIO  XXXV. 

PMrAbtU  efl  ftftjMiiertiM  trtMniMli  mMximi  in  ipfi 
infcripii. 

Thcorcraa. 

Sit  quafcumqucparabola  cui  infcribator  roaxi- 
mum  trianttuluni.  Dico  parabolam  c/Tc  ftfquircr- 


Diqitizod  by  G 


tiam  rriangnli  illiu,  :  am  mfm  triangulu,n  m,x, 
iTium  fit  qiiadruplum  tnaneulorum  .V.  f 

aliorum  ,  &  ua  confcqucntcr ,  &  pcf  fi^L  ?  r 
fcriptioncs  aufaatur  plu(quam  dinu.^,u.n  rclil,'"' 
WraboUc  i  ita  ut  cKccirus  paraix^Lr  funcr  trian 
h  nilctijiu  poflit  oftcodi  niinor  quil,bct  a,.a^' 
utc.  crit  in  Par4bolafcricsinfi,utatcnn2,oTl' 
«>  proportione  q.iadrupla.  crgo  pcr  Lcm.na  fu^ 
r.u.  tota  fcrics  cft  fcrqditcrtia  tcnnini.  fcu  nZ'. 
gu"  rnaximi ;  quod  crat  oftcndcndum. 

corollarium  I. 

Parabolx  tcrminatx  fc  h..bcm  intcr  fc,  ut  trian. 
gulaperaxcm.  i  inaq* 

COROLLARIUM  H 

Facilc  d.iro  fcgmcuto  parabolx  rqualc  trian 
^  affignabimus.  ncm^^  fi  bafin  trVn' ul 
axcra  q;i.-irta  partc  augcamus.  ^ 

PaOPosiTlO  XXXVL 
TheorcDu. 

p/Mm  'fl  fc^jnenti  cen:,txt. 
paraboli:.  D.cacur  ordi^uta  AD.'  ^"'P'»^- 
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&  dividcntes  diamcmim  4«  • 
P^'"  fivc  ^tqualcs  fiTc^..f  ?■ 1"«cumqu, 

?^^plurcs?crcbrio:;S  ir''l*".'"'«- 

AD  (ccans  oroncs  'cii^^iJu/      ^  P"pcn«licularis 


Demonftr.  Pcr  fi,™.,- 
T^  '  i  1"oderardcmnnrt     j  ''abet  ut  i 


n-cro  iTqZt."^  comprchcndcns  cum  dia- 
PordoLi?  ^t Ae"'"''  ^'^ 

COROLL  ARIUM. 

^  AK  ;  pund.  F  &  I  pertincbunt  ad  plra- 
boU,  qu„  cum  AG.EF/AK.HljAE.GF; 
ptt.KUintxqualcscruntqnadrataEF  HI  ur 
%'ttx  AE.  AH  Ju,ta  dcfin.^oncm  prrabolj.'  ' 

PRoposiTio  XXX vm, 

Problema. 
jiliM  tltfcrsptit  PdVdhtld, 
Proponatia  triangulum  ABC ,  cujut  pundurj 


A  E  FG  B 


O  P  O  <:  f-r  »  ^ 

"SITlo  XXXVIL 

Probicnia, 
^*-  ^^0*  . 

'iffcribfrr. 

.  ^lt  .^cm^A  r  **'''"^o  fufnr*  par a- 

*^^f«ibantur  plurii;,.'?'"  '  P^*'"^"'"  n^(<Acm, 


A  dcbcat  eflc  vene<  paiabole  ,  tranfeuwi» 

Pp  p« 
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^8        Secaionum  Conicarum 


^rC  ai«runniraIiap...ift:»cjufJem  parabolx. 
B  vrJac^r  latus  AD  m  qnocc.mquc  parjcs  .n  p«n- 

proportionalcs,  in  pimais  H.  I,  K  ,  du- 
Kouc^ri,  AH.  Al.  AK,&  pcr  punaaE.  F. 
gS  ED.  FM.  GL  parallclx  BC  ;  d.co  pan£la 
D  M  L.p«rtincrcadparabobm. 

Dcroonftr.  Ita  cft  ex  conftruftionc  A  E  ad 
AF  ficut  B  H  ad  Bl ;  fcd  (^«-46.)  ita  cft  BH 
ad  DI  ad  EO  i  crgo  ita  cft  AE  ad  AF 

iit  ED  ad  EO.  Paritet  ita  eft  (  pfr  4.6. )  EO  ad 
F  M  ficut  AE  ad  AF ;  crgo  ED  ad  F  M  tft  in  du- 
plicata  ratione  AE  ad  AF  ,  ncmpc  ut  quadrata } 
fc  habcnt  crgo  E  D  ad  F  M  ficut  quadrata  linea- 
rum  AE  ,  AF  :  ergo  pcr  corollarium  pr.rccdcns  , 
wmaa  D.M  &  C  i  pcrtincnt  ad  pcrifcnani  para- 
bolx  quod  erat  deroonftr. 

MiiiDiiiiii  iiiiiiiiiiiiiiniiiiii  II I  iiiuiininiiniiTinnTTiriTniTi 

PROPOSITIO  XXXIX. 
Probletna. 
jIIU  P*rAb»U  itf.rift'te. 

Prowinacur.  Idem  triangiiUim  A  BC  ,  fitq-Jc 
defcribenda  parabola  cujus  vcttcx  A  &  qux  de- 
bcat  tranftrc  per  C  ,  &  hubcte  diamctrum  par.il- 
IcUm  lincz  BC  .  ducantur  quzcumquc  linec  BC, 
GP,  FN  ,  ET  p.irallcl«  lincx  BC.  Pariter  ut  BC 
ad  GP,  tta  gat  GP  ad  G  L  ;  dico  pundla  A,  L,C 
pertincre  ad  parabolam. 

Dcroonftratio.  BC  ad  GL  eft  in  duplicati  r.itio- 
neBC  ad  G  P  i  fcd  ut  BC  ad  GP  ita  cft  AB  ad 
AG;  etgo  BC  ad  GL  eft  in  duplicata  ratione 
AB  ad  G A ,  ncmpc  ut  quadraturo  AD  ad  quadra- 
tum  AG  ;  ergo  pun£b  A,  L.  C  pcrtincnt  ad  pa- 
labolain  ( fer  cfroll.iS. ) 

PROPOSITIO  XL. 

Problema. 

C!rc4  fropofitum  trUngnlHTit  PMrAkotdm 
dtfcrikere, 

Proponatur  defaibenda  parabola  circatri.in- 
gnlum  A  B  C,  hoc  cft ,  cujus  peripheria  tranfcat 
P<f  punda  A,B,C,quxrenda  funt  alia  pundla  ;  di- 
vidatui  baiit  BC  bifaiiam  in  D,  ducaturque  AD, 


COROLLARIUM  l. 

Paritcr  dati  diaiTM!ti6  AD  .  &  applicata  BC, 
facil^  toiam  paraboUm  dcfcribcmus .  Ci  ncmpc 
ducamus  BM  par.iUelam  A  D  i  tum  A  D  divida- 
nius  in  qiiotcumqne  partcs  .  fitquc  AK  iina  divi- 
fio  i  ducatur  KM  parallcla  B  C  ;  fitquc  KS  mcdia 
inter  KM,&  KO  ;  cbium  eft  pwiftum  S  pciiine- 
rc  ad  parabolam. 

COROLLARIUM  II. 

Conftat  cum  EO  fitmedia  proponionalis  intet 
EI ,  &  EF  quadratura  EO  xquale  tfTc  reftangulo 
fub  EF  .  fcu  DC  ,  &  EI>  &  cum  idcm  quadtatura 
xqualc  fii  rc<fbngulo  fub  AE  Sc  paranjctro  ,  re- 
dlangulum  fub  AE  Sc  paramctro  iqualc  crit  re- 
Aangnlo  fub  DC  .  EI  ;  quarc  iu  crit  AE  ad  E  I 
ficut  DC  ad  paiametruni. 

«44«»  M»«M«W«»4M«i»«H4l» 

PROPOSITIO  XLI. 
Thcorcma. 

Si  trlMni»ll  riQiiMgMH  k*fii  tiftrUin  dividdtnr, 
(*r  ftrf»nQum  divtfionu  ducMitr  fsrMlleU  wfii 
Uteri  frrprndiCHlsru  occurrtni  parJleid 
dlteri  Ijueri  ,  illmd  punnum  occuriuj  ffrtinebit 
dd  pAr*boUm  cujtu  frcm  efl  in  extiemltdte  ba- 
fu,  zr  vtritx  Aprtm*  pMrdUrU  determnMtMr. 

Sit  iriangulumreaangulum  ABC  ,  cujus  hy- 
iHJthcnufa  ACbifariarodividatur  in  D  ,  &  pct 
pimdum  D  ducatur  pcrpendiailiris  GDt  otcur- 
rcns  lincx  CE  paralklx  latcri  AB  ,  ducatur  ittra 
HDF  patallcla  DE  ,  dico  punaum  E  peainerc 
ad  pai.ibol.iro  a.jus  vcitcx  F  .  umbihcu$  A ,  uo* 
gcns  GE  i  ducaiur  E 1  paiallcla  BC. 


tum  EF  fumatut  «qualis  DC ,  &  inter  EF  ,  &  E  1 
qiixratur  media  proporionalis  EO.  punftum  O 
pettincbit  ad  patabolam  .  quia  DC  ad  EO  erit  m 
wbdupUcau  wtionc  AD  ad  AE. 


Deroor.ftrario.Ciro  AC  fit  dupla  AD,(p/r 
erit  AD  Jupla  AF  ;  itcm  F  D  dimidia  BC  .  leu  ¥ 
H  .  fiint  iginir  FD ,  DH  «quales  ,  6c  chra  tr.an- 
«iila  GDF,  DHE  fint  fimilia ,  8c  FD  ,  DH  xqua- 
lcs.  crunt  FG,&  HB.fcu  FI  xqualcs,&  (  ptr  4- '-^ 
in  tiiangiilis  ADG  ,  ADE  .  erunt  bafcs  AE  .  A^ 
xqualcs.quare  ( per  19. )  fi  F  fit  vertcx  P*"'^* 
traufeuntis  pcr  E ,  G  E  crit  langens ,  &  A  umw- 
licus.  ^ 

Potcft  tarocn  oftendi  quadratum  lE  eflc  xq«a- 
lc  rcdangulo  fub  F I ,  &  qu.-idrupU  A  F ;  «"m 
angiaus  GDA  fit  rc^us  ,  &  in  '""'*^'5*^"L° 
erit  mcdia  proportionali»  inter  FG  .  «e"  Fi  oC  A 
F,cj«fquc  «juadiatum  xqualc  eiit  reftan  juto  ItA, 


I 

I 


Diqitizod  hv 


LiBer  I. 


8c  qtiadratiitY»  totius  F  H  fei\  I E  priorfj  quadm-  P 

A  F.  qux  cnt  paramcrcr^  quod  crat  dctnonftrL_     c^uTditncVcr^B  d^^E  F  G  Im^^.S^^ 

«Ilda  .  dico  .ta  cflc  DC  ad  IG  ficut  EF  ad  FG 


dttin 


CoROii.  AE.AG  funt  .-cquales ;  itcm  AF.FB* 
&  ablatis  xqualibus  FG ,  Ff,  Al  &  GB  fupcrfunt 
aqualej,  &  addita  communi  IG,  lunt  AG,  IB,  AE 
sqiulcs. 


PROPOSITIO  XLII. 
Problcma. 

Ddtt  verdcf,     MMiHice,par4hUfa  JUfcrl^ere^. 

S»r  parjbolat  umbilinis  A  \  B  vcrrcx.pcrficicn- 
daque  Cxx.  parabolx  dcfcriptio  ;  fumannir  AB,  BC 
atqualcs,  excitcnturquc  ad  B,C,pcrpcndictilares  C 
E.  BD  ;  ducamur  utcUmquc  lincx  ADE  fccantcs 
BD  in  p>m£H5  D  ,  ducantiirquc  pt  r  D  i>crpcndi- 
ciilarcs  DF.occiirrcntesEFparallcLx  AC  inpun- 
«is  F.  qtix  dico  tflc  in  fHpctficic  parabolx 

Dcmonllt.  Cum  A  B,  B  C  fint  «qualcs.  crunt 
A  U  .  DE  arqualcs  [ftr  1.  (,)  crgo  [ftr  prtcfdtH- 
um)  punaa  F  funt  iu  fupcrficic  parabolx. 

PROPOSITIO  XLIII. 
Problcma. 

t>*'»HmbiUco^ver,;cc,  parMboUm  d,fcril,ert, 

fic.endapantboIa.  Producan«  axi,  A  B  .  divL- 
turqt,e.nplur.maspartc,,&pcrdivifioncsdt- 


G  K 

r 

Dcmonftr.  Cum  oftendcrimus  (m  39.)  IG  clle 
mcdiam  proportionakin  inter  DC.fcu  IK  &  HI; 
«ta  cm  tora  DC  ad  totam  I  G .  rtcut  ablata  D  E 
ad  ablatam  1  H  :  cigo  erit  rcliqua  E  G  ad  rtli- 
q"am  G  H.  fiait  tota  DC  ad  tot.im  1  G  ;  &  cum 
triangiila  E  F  C  ,  F  G  H  fint  (imilia  ;  crit  ut  EC 
ad  G  H  ua  E  F  ad  F  G  :  ergo  ita  crit  D  C  ad  IG 
lcu  DE,  ut  E  F  ad  FG  :  quod  crat  dcmonftran- 
dum. 

COROLLARIUM. 

l^cr  pnnaum  F  ducatur  FL  prallcla  DE,  iunea- 
lurque  AL  LG  ;  cum  fit  ut  AD  ad  DE.fcu  LF.ita 
EF.  lcu  DL  ad  FG ;  ita  ctiam  crit  altcmando  AE) 
ad  DL  ;  ficut  LF  ad  FG ,  &  componendo  wt  AE 
ad  EG,  ita  AD  .id  DL  :  crs»o  AL .  LG  funt  unica 
rcaa  linca. 


B3.aa6SSSfflflaB88B»89«Kl  GB»<C8fiM5  KegflF.fig 
PROPOSITIO  XLV. 
Problcma; 

Cirr m  dAiMm  triAngulHin  pardktlMn  dtfirHerti 

Sit  trianguhim  A  BC  circa  quod  defi:nl»end« 
|nroponitiu  parabola.  Divijfa  B  C  bjfariaiu  iu  • 

A 


fcLaKT^^^^PP''"^  ndaxcnutDE.  flf 
.«fe  AExqualis  AG; 

P<^rrrnere  V;f   ^      P""^""  ^  p^raboUm 

paraboJx.  ^  pcriphcria 


PROPOSITIO  XLIY. 
l*roblcihfL  ' 

'"firiyMtHr,  dHCM- 

Tore.  I, 


Ucitur  diamctcr  AD.dividarur  ba  s  BC  in  quof- 
,umque  p.vtcs  in  pundis  E  ,  pcrqux  ducaniut 
^F  p.irallcb  diamctro  A  D  «  fiontquc  uc  D  C  atl 
D  E.  ira  EF  ad  FG  :  dicro  punfta  G  ad  parabolam 

Ecrtincrc  ,  qux  C\  appofitc  conjungas  unci  curvl 
abcbitur  parabola  ( fer  44.) 

Pp    i;  PROpg 


Sedionum  Conicarum 


PROPOSITIO  XLVI. 
Ptoblcina. 
jtlid  PMrA$U  deferlpih. 

Sit  proporitum  iiem  trianguliim  A  B  C  ,  drca 
quod  dcfctibcnda  fic  parabob :  divisi  p;uitci  biCi 
BC  bifariam  in  D  >  ducAtur  dlameter  A  D  divi- 
dcnda  in  qiioicumquc  pimAa  K  >  pcr  quz  ducan- 
tur  KF  parallcU:  bali  BC,  &  pcr  F.lincz  FG  pa- 
Tallclz  aiametro  ;  ducantur  item  lincz  B  K  oc- 
currcntcs  iincis  F  G  in  punAis  G  H-ibcbuntur 
punda  G  quz  aflcro  aa  paiaboUm  pcniaere  ut 
conftat  («X  fMJfm  44.) 

PROPOSITIO  XLVII. 
Problema. 
PtrtkttMm  fniinmdrt. 

Sit  propofitum  parabolam  A  C  coniiniuie :  fit 


diifta  diaroeter  AD,  &  ordinata  CD  quz  uUcrius 
producatut  in  E  ;  ducatur  EF  parallcla  di.inietro, 
ducarur  ireni  F  K  ordinata  ,  ducatur  cx  punfto  B, 
Irnea  B  K  G,  fccans  E  F  in  G,  dico  pundhim  G  ad 
parabolam  pcnincrc(^fr  4^.) 


PROPOSITIO  XLVIU. 
Problcma. 
f4tr»M*}ilm*ntt$m  reilituere. 

B 


F  Gssnc 


D  E  fit  reftitiKnduro.Ducacur  gnzcumque  diame* 
tcr  B  F,  docannuquc  AD  AE  lccantcs  di.-imetrum 
BF  in  punfti»  K  &  I.  Ducantur  iiem  D  G ,  E  H 
pralielz  diametro  BF,  dividatur  K  l  in  quotcum- 
que  partes  zqualcs  in  pun^s  O ,  &  GH  in  toti- 
dcm  ,  iii  pon<^  SS,  pcr  quz  ducantur  parallclz 
diamecro  ,  occurrcntc»  lincis  A  O  tn  pundts  T, 
quz  alfcto  ad  paiabolam  pertincrc. 
Demonftutio  cft  cadem. 


PROPOSITIO  XLIX. 
Problcma. 

5i  tireM  triMngulum  dtfcrik*iur  ParsioU  fiAt 
ui  dimiAiu  bsfij  md  fiimeMtumfumm,!rMpMrMl-' 
leU  diMmeiT»  dnHM  vct  txtrtmnMttm  bMfis  mJL 
fmmm  ,  dmcMimr^me  mu  mIim  (xrremiMte  lnjit  mJL 
tule  ^mnSlmm  reilM  lineM  \  hMC  tcemrrti  pMrMlle» 
U  diMmetri per  divifiontm  htfit  dmdM^tn  pmnQ» 
perunente  mA  pMrMbtlMm. 

Sit  dcfcripta  parabola  circa  triangulum  ABC, 
&  divisi  bali  bifariam  in  D,  fit  diainctcr  AD,  Sc 
illi  parallcla  CE  ;  fiatquc  ut  DC  ad  C  F  i  ita  E  C 
ad  CG  i  ducaturquc  linca  BG,  occurtcns  FH  pa- 
(allelc  diamcuo  in  pun^  H  :  dico  punftum  H 
penincrc  ad  parabolam.  Ducatur  Unca  K I. 


Detnonftratio.  Ita  eft  DC  ad  C  F,  ficut  AD  td 
FK.  ( per  4. 6.)  &  cx  conftrudtionc  ut  CE  ad  CG, 
&  (per  4. 6.)  nt  CE  ad  CG,  ita  AD  ad  DI ;  crgo 
Dl  &  F  K  funt  zqualcs  ficut  I  K  &  D  F.  Eft  itcra 
ut  BD  ad  Dl.fcu  FK  j  ita  IK,fcn  DF.ad  KH  :  cr- 
fp  pcrmutando  ita  crit  B  D  ad  D  F  ,  ficut  FK  ad 
K  H  :  ergo  (^  44.)  pundhun  H  pertinec  ad  p»> 
labolam. 

C  OROLL  ARIUM 
Si  dividaiur  D  C  in  quotcumque  panes  zqut-* 
les  ,  &  E  C  in  tofidem  ;  nneuue  paraliclz  dia« 
roctro,  dudz  pcr  divifiones  lincz  D  C  ,  occur- 
rcnc  lineis  daSds  i  panQo  B ,  ad  divifiones  li- 
nezEC. 


PROPOSITIO  L. 

Problema. 

CircM  tUtum  triMngulmm  PMrMboUm  deferHere. 


Proponatur  Parabola  A  B  C,  cujus  fcgmcntum       Proponatur  triangulum  A  B  C  circa  quod  def- 

ciibcnda 


Dlgitized  by  Googl 


Liber  I. 


cribenda  eft  puabola.  Dtvisl  B  C  bi&riain  in  D> 
diicatur  diamccei  AD>&  ci  puaUcla  C  E,qiueiui 


3QJ 


Wjs  B  C,  in  toti  jem  partes  zqualcs  divifie  fint  iii 
punfti^  rcilicet  F  &  G.  Ducantur  cx  punfto 
linex  BG,  &  pcr  F  paraltcUe  diametro  qux  priorcs 
fccent  in  pundlis  H.  Clarum  cft  Cpf  prtceden- 
tfmj  hxc  pundlaH  pcrtincrc  ad  patabobra. 


PROPOSITIO  LL 
Problenu. 
PmrMiaUm  coniinMdrr, 

§it  Parabolx  portio  B  A  C  continuantja,  Pei 
fon^hjm  C  ducatur  C  E  parallcla  di.imetro ,  qux 
ulteriijs  producatur,  ducatur  &  BE  fccans  fcftio- 
ttem  in  pundo  F.  Ducaturquc  F  G  parallcla  C  E, 


fiant  GC  ,  CH  ;  ficut  GF,  C<  xqualci ;  dividan- 
turquc  Cl,  &  CH  in  totidcm  partcs  xqualcs ,  & 
per  divifiones  CH ,  ducantur  diametro  parallclx. 
Item  ducantur  ex  pun6lo  B  lincx  pcr  divifioncs 
C  I :  dico  {ftr  48.;  pundla  concuifuum  clTc  in  pc- 
ripheria  parabolx. 

ftJJ  ^©f^^  *  ^99409 

PROPOSITIO  LIL 
Problcma, 

j4liM  dtfcriftU  PMTMhoU; 

Siipponitur  data  diameter  A  B  furarx  parabo- 
Iz  ,  uni  cum  ordinatttn  applicaca  C  D  ,  qua  bi- 
firiara  divi«4  in  B ,  iic  diaroetct  AB  :  fit  itcra  A  E 


zqualis ,  &  parallela  B  D  ,  di  vidacarque  in  quoc> 
cumquc  portcs  xquales  verbi  gratia  6.  Dividatur 
aucem  diamcccr  AB  .  in  parics  xquaics  fccundum 
numcrum  unitatum  ,  qux  in  quadrato  Uncx  A  E 
concincntur  nctnpc  in  primaAP  contincac 
unam  particubm,fccunda  quituor,  tcrtia  9.  &  ita 
confcqucntcr  dico  hxc  omnia  punAa  ad  parabo^ 
lam  pc^nerc.  Ducacur  eniro  G  H. 


A  <?  F  ^ 

B5 


Demonftr.  Ita  fc  habct  AB  ad  AH  ;  ficut  qu4- 
drarum  BD  adquadrarum  GH  :  crgo  cx  dcntit' 
tionc  parabolx  pundum  G  ad  parabolaro  pcc- 
tincc 

COROLLARIUM  I. 

Eadem  mcthodo  parabolx  mutili  fcgrocntuirt 
rcfticucmus ,  ut  fi  pacaboUc  fcgmcntum  K  l  rcfti- 
tuendum  fic.  Ducatut  applicaca  lO  furoancurque 
in  diamctfo  xquales  OA  ,  A  L  ,  ducatiirquc  L  I 
qux  tangcc  porabolam  in  punAo  I.  Ducancur  pcc 
punda  K  &  1  parallcbe  diamctro  ,  &  xquales 
K  M,  I  N  crit  I N  diamctct  tranfiens  pcr  conta- 
Auro  L  Dividatur  1  M  in  quotcumque  parccs 
xqualcs ,  &  1  N ,  in  parces  rcfpondcnccs  humcro 
qiiadrati,  linex  I  M.  Sicut  priis,  cum  pcr  divifio- 
ncs  tangencis  I  M  ;  ducanciir  parallclx  diamctroi 
quarum  proxiinior  pun£ko  I,contineat  unam  pat- 
ciculamjinex  1  N.  Sccunda  ^.tertia  9.  fic  ita  con- 
fcqucntcr  ,  clarum  cft  hxc  ,  punCka  pcrtincre  ad 
|>araboIain. 

COROLLARIUM  li 

In  idem  recidit  alia  praxis  ncmpe  B  D  divida- 
tur  in  patics  xquales  vcrbi  gracia  6.  per  qoas  du- 
cantut  patallclx  diaincito  A  3 ,  qux  dividantuc 
in  tot  partcs  xquales ,  qiiot  funt  uoitates  in  qua- 
drato  linex  BD,&  pritna  parallcla  feu  SP  dcficiat 
unitatc  linea  A  B ,  fecunda  dcficiac  quatuor  par- 
cicnlis,  9c  ita  confcqucncer  habebuntur  punda  iii 
parabolam  pcrtinentia. 


msmsi-wseiwsam 


PROPOSITIO  Liii. 
Problcma. 

DMtif  irihm  fMnQisy  ntn  in  direBMm  P»fttiti  & 
n€M  fer  u>mm  trMnfeuMU  jrro  mMA  aiMtMtiro, 
rulfolMm  dtfcribere. 

Proponantur  rria  punOa  A,B,C,  non  in  Hdcirr 
linel  rc^i  conftituta ,  dctur  &  linca  B  D  ,  quc 
debcac  ciTc  una  diameccr,  ficquc  petfidenda  para- 
bola ;  ducanu  Kiica  AC»  qux  dividatut  bi&tram 

Pp    ii)  ia 


Sedionum  Conicamm 
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^       j  ,,nir  EFG,  parallcU  BD,  fiatquc  iit  AE 
^•^t  ad  q BF.ira  GE  ad  FG.  Cla- 
^"rift  p»"»»'""  pcr  B  ac  G  wanfcunrcm,  tran- 


'"e^^  datis*duabus  lincis  AC  ,  B  D-  fe 
interfccantibus  in  punao  D,  inveniemus  parabo- 
lanicujus  BD  fitdiaroctcr. 

^t»mntmt»m  {«» «•»«••  «•»'««§«■» 

PROPOSITIO  LIV. 

Dms  fnrshtlii  Mli*m  tfu»itm  tUfcrilftrr. 

Sit  Parabola  ABC  in  x  fig.cui  aliam  zqualcm 
dcfcribcrc  volurous.  AiTumatur  AD,fitquc  D  ver- 
tcx  fiiturz  parabolx.  Ducatur  B  E  zqualis  &  pa- 
rallcla  ;  dico  punftum  E  pcttiiicrc  ad  parabolam 
xqualctn  priori. 


Demonftr.  Appliccnnir  BF.EK.aim  AD.BE 
fint  xqualcs,  &  parallilx  ;  itcm  BE  &  FK  ;  crunt 
A  F,  D  K  «qualcs ,  quarc  cadcm  crit  raiio  B  F  ad 
fagittamFA,  qui  EK  ad  fagittam  K  D,  quare  eft 
oinnimoda  zqualitas. 

COROLLARIUM. 

Chfum  cft  hujufroodi  parabolas.ita  nempc  dcf- 
criptas  non  conTcnirc :  crgo  eruni  afymptoti. 

PROPOSITIO  LY. 
ftrJitUMfympt^tiftmper  min$u  ititerfi  dijidnt, 

SintParabolx  afymptoti  produAx  nempc  co 
n»oAi>  qtio  diximus  :  dico  illas  fcmper  minis ,  dc 
«Tiinus  diftare.  Ducatur  cnimpcr  pundum  D  vcr- 
ticcm  interiotis  linca  B  D  qua  erit  tangcns  intc- 
rioris,^^  appUcata  cxtetiori ;  ex  punfto  B  ducatur 
B  F.,  iqiulis  AD ;  &  pcr  punftum  E  ducatur  or- 
dmau  CEF.  Per  punaum  G  aliaducanir.  Oftcn- 
do  primo  rcaangula  C  E  K,  H  G  L  clTc  xqualia 
quadrato  B  D. 

Dcmonftratio.  Linca  A  F  cft  dupla  lincx  A  D, 
lcd  ut  AF  ad  AD  ,  ita  Cprr  dffin.  psrMiolt )  qua- 
C?/""  quadratum  BD ;  quadratum  autcm 

{  otr  X.)  scqiialc  cft  rcdaneulo  C  E  K ,  & 
quadrwo  EF  fcu  B  D.  Ergo  rcaMigulum  C  E  K 


curo  quadrato  BD  duplum  cft  quadrati  BD.  Ergo 
(c£tangulum  CEK  xquale  cft  quadiato  BD.  Pari- 


fer  qtiadratiim  HI  cft  fcfquialtoum  quadrati  CF 
&  xqualc  rcdangulo  HGL,  &  quadiato  G  I ,  feu 
CF ;  crgo  abtato  quadraco  G  I  ,  rcftat  rcdlangu- 
lum  H  G  L  cfTc  dimidium  quadrati  C  F  ;  crgo 
xquale  quadrato  B  D  ,  &  iu  confequenter :  crga 
omnia  re(flangula  qux  ficnt  funt  inter  fc  zqualii. 
ncmpcCEK,  HGL  :  crgo  {per  13.6.)  itacft  CE, 
ad  HG  ficut  GL  ad  EK ;  fcd  GL  {per  i.)  eft  ma- 
jor  quam  EK  ;  crgo  &  CE,  cft  major  qukn  HG* 

COROLLARIUM. 

Patet  etiam  in  his  parabolis  rcAangula  LGH, 
H  N  L  clfc  xquaUa  &  confequcntcr  Uncas  N  L, 
H  G  e(Ie  xquues. 


PROPOSITIO  LVL 

Problcma. 

\/1liM  defcriptio  pardboU  afmptoii, 

Proponatur  parabola  ABC  artiimaturque  intrl 
iU.Tm  qiiodUbet  punftum  D  ,  i  quo  ducantur  li- 


nex  reftx  ADG .  EDC,  FDH.  BDI ,  fintque  AD, 
KG :  ED,  LC  ;  FD,  MH  :  BD,  NI  xquales.  Cla- 
rum  cft  (per  coroU.precedtntu)  punfta  K,L>1,N 
pcf tincrc  ad  paraboLun. 


LIBER 


'^'nitized  by  Go^ 


LIBER  SECVNDVS 

De  EllypfL 


bEFINlTlONES. 


L  i  Y  p  s  I  $  cft  figan  unl 
linci  curvi  contcnu  ,  cuju$ 
ordinatim  applicitanim  ad 
Axcm  quadraia ,  candem  ra- 
tionem  habcnr ,  ac  rcftangula 
fub  fci;racnti$  Axi$  contcnta} 
niis  tamen  a:qualia  non  (tinr. 

HJc  Ellypfm  definio  ,  nt  divcrfam  cirailo , 
quamvis  drculns  aliquam  affinitarem  habcat  cura 
Ellypfi  ,  eiquc  conveniat  principalis  proprie- 
las  ,  qux  Ellypfi  hoc  nomen  indidit ;  ut  autcm 
tncliis  intrllJgaturfcrtfiis  hujus  dcljmtionis.  Pro- 


Jonatiir  circulus  in  quo  fit  diaroetcr  A  fi.  &  ot- 
«l'natim  applicata  C  D ,  qui  ncceirario  dcbci  cfli 
pcrpendiailaris  ad  diamctium  ,  nequc  cnim  in 
circulo.qux  perptndiailaris  noncft ,  potcft  cfl*e 
ordinatim  ap^icata  ,  quia  netnpc  non  pctcft  bi- 
«nam  dividi .  nifi  qi.jc  pcrptndiailaris  cft  ad 
««roctrum.  Cerrum  eft  CD  mcdiam  efl-c  propor- 
tionalem  inter  A  C  &  C  B ,  atque  adc6  cjus  ^ua- 
aratum  cfl^  arquale rcdjiigulo  ACB.  Pariicf  qua- 
«rarurn  E  F  xquale  cft  redlangulo  AE  B  .  idcoquc 
crunt  ut  quadrata  intet  fc,  it»  &  rca.mgi.b.  Vo- 
Jo  igirur  ur  in  Ellypfi  qnadrata  applicatarum  fc 
nt  rcdbngxila  fub  fcgmentis  ,  non  ta- 
nen  ilhs  (i„t  iquaha,  f«d  aut  m.ijora ,  aot  mino- 
«  5  ut  fi  ua  fit  quadr.iruiTi  CG  ad  quadraiinti  EH,- 
Btreaangulum  ACB  ad  rcftangulum  AEB  ,  pri- 
ma  autcm  non  fint  fcaindis  «qualia :  H  mc  fiexi- 
««n  voco  Ellypfia  Paritcr,  fi  quadratum  C  K  ad 
Suadratum  El.fit  ut  reaangulum  ACB  ad  rcaan- 
gnlum  AEB,  fi.itq.ie  prima  fccundi*  mtiora :  vo- 
«0  illani  figuram  Ellypfin. 

Pofui  aurcm  in  dcfinitione  applicata  ad  axes  , 
qma  m  Ellypfi  ,accidir  ;  ut  cetiz  dux  diamctrl 
conjugatx  fcilicet,fini  «qualcs :  St  tunc  quadraw 


applicataruro  funt  iqualia  fuis  reaanguLs.  Se<J 
Ulx  diamctri  obliqui  fnnt  ad  inviccm. 

Volui  dcfinirc  Ellypfin  indcpendcntcr  i  Conoi 
Bc  eam  quafi  abfolute  confidetarc,  ut  totam  hanc 
dodlrinajn  in  unico  plano  pofitam  &ciljorcin  rcd- 
dcrcm. 

1.  Conjugat*  «liamctri  funt  diametri.  qna- 
rum  utraquc  alteri  .xquidift.mrcs  bifariaro  dividi^ 
m  diamctri  L  N  ,  &  A  C.  Si  ncmpc  A  B  dividac 
bifariam  omnes  lincas  parallclas  lincx  LN,  &  vi- 
ciflim  L  N  dividai  bifariam  omnes  parallelaj  dia- 
mcrro  A  B. 

j.  Axes  conjiigati  funt  diainctri  conjngatz 
fe  ad  angulds  redios  fccantcs. 

4.  Umbilici  fcu  poH  ,  aui  pun£b  et  compara^ 
tionc ,  funt  punfta  in  Axc  majorc  fumpta  it« 
eum  dividcnria  ,  ut  re£langulum  fub  fcgmontij 
ejus,xqiiale  fit  auarix  parti  figurx,  hoc  «ft  xqua- 
lc  ficquadratofcmiaxis  majoris. 

Ccnrrum  Ellypfis  cft  pmdlum  quod  biCi- 
riam  dividit  illius  diamctros. 

6.  Diamcter  diciiur  qiut  ordinatim  ci  appU^ 
catab'  bifjiiam  dividit. 


PROPOSITIO  l. 
Theorcma. 

fn  Hhfji  erdindtim  appHcMU  tid  Axrm  ,eafiitni 
r*tionim  hAcni  *d  erdi»*tim  MpplicMiat  *d 
ditimcirMm  rirculi  ,  circd  Axem  de/iripii  Jibl 
rr^tndenieti 


(  ^ 

B 


Sit  Aft  Axi*  EUyrfis.  dntque  •rdirtatun  ajfpti-' 

MMI 


Sedionum  Conicamm 

atx  CD.FC  DcrctUiuur  item  ckca  Axera  AB, 
circulus  AEB.in  qao  fint  orditurira  applicatx  CE. 
f  H,  dko  iu  CD  id  CE  Ucui  FG  ai  FH. 


ncain  M  dcfcubMut  citculu<i  i  ciun  npulem  ciTe 
Ellypfi. 

Dcinonftratio.  Circa  inajorcra  axem  AB,intcI- 
ligatur  dcfaipiiis  circulus  ,  qui  ad  circulinn  M, 
erit  in  dupUcata  rationc  lincz  A  B  ad  lineam  M  i 
&  cira  A  B,  M ,  O  K  fint  continuc  piopottioiTa- 
lci,  aii  A6  ad  M  in  fubduplicata  ratioiic  A  B  ad 
OK,  ut  auicro  quadraia,  ita  &  ciiculi  ( per  1. 1 1. 
£mcI.)  S<  pcr  corollarium  prxccdcns  circulus  AB 
ad  EUypfin  cft  ut  AB  ad  OK  i  crgo  Ellypfis  pro- 
pofita  .  &  circulus  M  xquaiuur.  Quod  crat  dc- 
monfttandum. 

COROLL  ARIUM. 

Ellypres  fe  habent  ut  Axium  rcaangula,  ncm- 
pe  illx  Ellypfcs  quarum  xmialcs  Axc»  raajoifs 
fc  habcnt  ut  minoies  ;  &  viciffim  Ellypfcs  ,  qu« 
recipiocant  Axcs,  funt  xqualesT 

Alix  rouUx  confidcraiioncs  adhiberi  poflunt. 


Dcroonftratio.  (  Per  itHmtlonem  EUjpfis)  ita 
cft  CD  ad  FG ;  ficut  rcftangulum  ACB,  feu  qiia- 
dratum  CE  illi  xqiialc,  ad  rc£langulura  A  F  B  fcu 
coadrarum  F  H  illi  xqualc  ,  &  altcrnando,  ita  cft 
qnadrannn  C  D  ad  quadranimCE,  ficut  quadra- 
tum  FG  ad  quadrauun  FH  i  &  cum  quadi.ita  fint 
in  duplicata  raiionc  fuorum  latcrumi  itacrit  C^ 
ad  CD  i  ficrn  FH  ad  FG. 

COROLLARIUM  I. 

Clarnm  cft  ita  cftc  C  D  ad  D  E  ,  fiau  FG  ad 
GH,  dividcndo  fcilicet. 

COROLLARIUM  IL 

Ita  cft  tota  Ellypfis  ad  circulum  dcfcriptum 
drca  majorcm  Axem  ,  tit  minor  ad  maiorcm 
Axem,pcr  mcthodum  fcilicct  Indivifibiliiim.  Da- 
^is  cnim  omnibus  ordinatis  ad  Axcm  majorcm , 
ciim  fit  ut  CD  ad  CE  ,  ita  1  K  ad  IL,  fcu  Al ,  ita 
crunt  omncs  ordinatx  Ellypfcos  fcu  ipfa  Ellypfis 
ad  omncs  ordinatas  circuli,  fcu  ad  drculum,ut  IK 
aJ  IL  ,  aut  ut  dupla  IK  fcu  minor  Axis  ad  majo- 
rcm  ABjquodetat  dcn^onftrandum.  Eodcm  moJ6 
Ci  defcribatur  circulus  circa  minorcm  axcm  ,  ita 
erit  Ellypfis  ad  cum  }  uc  major  Axis  ad  mi« 
uorcm. 

COROLLARIUM  IIL 
Ordinatx  xqualiter  a  verticibus  diflitx  ,  aut  k 
centro,  funt  xqualcs  ut  fi  linca  AC,  BF  fint  x- 
qualcs,  erunc  rcAangula  A  C  B,  BFA  xqualia,  & 
cum  quadraiaC  E,  FH  codem  mod6  fe  habcant, 
ac  rcftangula  (fcr  dcfnhiontm  Eilypfis )  &  ipfa 
xqualia  crunt :  crgo  &  lincx  xqualcs  crunr. 

PROPOSITIO  IL 
Theorema. 

Circuium  tM]m  di*mtier  medim  proj>irti«ndlu  eft 
tnter  m4]erem  axem  cr  minorem,  t£e  tpta- 
lem  Ellyffi. 

Sit  Imca  M  mcdia  proportionalis  intet  majo- 
rtm  axem  A  B.  «c  minorcm  OK  ;  dico  fi  circa  li- 


BsuaiigaiM-wuiiiwi  mimmmmssmdamsi 

PROPOSITIO  IIL 

Problema. 

Bllypfit  deftriftio. 

Proponatiir  Ellypfis  dcfaibendi  diamcter  AB, 
fupcr  qui  dcfcribatui  femicirculus  AEB ,  tum  di- 
visa  A  B  in  quotcumquc  partcs  ,  fivc  xqualcs  , 
fivc  iniqualcs  in  C  &  D,  &  alias  i  ducantnr  pcr- 
pcndicuhrcsCK.DE,  qux  fimilitcrdividantui  in 
ponais  F  &  G  i  hoc  cft  ita  fit  D  F  ad  DE  ,  ficui 
CG  ad  CK.  Dico punfta  A, F,G, B  peninerc  a4 
candcm  Ellypfin. 


A 

\ 

D 

L  F 

C 

C  D 

£ 

U 

B 

Dcmonftratio.  Qiiadratum  D  E  xqualc  eft  re- 
flangiilo  A  D  B  ,  &  quadratura  C  K,  rcftangub 
ACB,  &  cum  fit  ut  DF  ad  DE  ;  ita  CG  ad  KC  . 
iu  ctiam  erit  quadratum  D  F  ad  quadratum  D  E, 
ut  quadratum  C  G  ad  quadratuin  K  C  :  crgo  ita 
erit  quadratiim  DF  ad  quadratum  C  G ,  ut  re^n- 
gnlum  ADB  ad  reaangulum  AC  B  :  crgo  cx  dc- 
finitionc  Ellypfis  ,  punfta  A,  F,  G ,  B  m  cidcm 
Ellypfi  crunr. 

Pariter  fi  fiac ,  ut  DE  ad  DH  ;  i»  CK  ad  C  I, 
punaa  H  &  I  in  cadcm  Ellypfi  ciunt,  (per  depn. 


PRO  P  O 


Diqitized  bv  G< 


PROPOSITIO  IV. 

Problenia. 
Secunid  EUypJij  iefcriftU. 

Proponatur  rnmh  linca  A  B,  tanquam  axfs  ni.ii 
|or  Ellypfis  dcfcribcndxiquia  autcm  infinitx  pofi 


C.exateri.rqt,e  pcrpendicularis  CD  i 
«"nore.  Si  applircttir  quxcumquc  EF  fi,, 
qa^ntum  AC,  fcu  rcehnguir  ACfi  J  ^^^! 
tum  CD  •  irn  AFn  r,/v       i       .°  ^  suadra- 
Pm&lT  f  c  ''*^'"6"'"'"    qiudratum  EF 
punttum  F  ex  dcfinirione  Ellvpfis  «ir  in  »  • 
C"mL.rentia  :  fi  quadrato  CD  "fia  "q  a  1  ^^"'^" 
g"l"m  AEB,  haibitur  cjus 


Liber  I  L 

A'".  &  FG  fic  difflrentia  inter  maior^;,  «, 
rem  remiaxem  fTf„  ma;orcm,8c  mmo- 

tclligatur  dcfXus  f^^  ^»'" 

..  Dcmonftr'  lUfh  E.  ^  '{''T"'^ 
»itraque  iqiulis  f«.,;„    '     '^"^"  lunt.ncmpc 

P«Xus2,,:Flt;  ";:;S;  -i-g^-ntqu^ 
autem  ElK  .  ita  ft  O m  '  r  "'••'"  ''''"^^ 
qualcn,  minoti  fnnlx  "  K  a  l'"''  ^ 
ad  K  H  apphcatam  ad  F 1  •^'/PP^'"^ circulo, 
pundVu  H 'pcrti^^i^' (^^^  '^'fi"') 

ELrcaang.,loAEB.fitq^eutrE!f^^^^^^^ 
KH ;  jta  cnt  reaanuulum  AKR  j 

KH.ur.caangul.mAlBadq^.Lr^^^^^^^^^ 
omnu  func  juxta  dcfinitiencm\lS"  ^^*'!"* 

norZia';r'^trr'*'KI'^-''-'-- 

crcncx  M  E  arcum  G  F  dcfcribas  fccantem  C  E 

m.!  •  U  L  L^""  ''"""^  PGH.arqualcm  majori  f^ 
m.ax,.habcb,tt,r  punOumH  Paritcr  fi  fn  mTtc ria 
qujcumquc  lolida  notcs  lincam  «qualcm  ^ 
tH^nruerque  d...fam  in  G,  &  ita  ?llam  mov  s' 
ut  pm,aut„  G  non  difcedat  cx  .najorc  Axc  & 
pnndum  F  fcnnpcr  infiftat  minori  A^i.  cxtrL'um 

" f  yp^'"(p-  ''-^  rro^.) 

rmrrt^"^"'^  ^^^cfcripcioncmEII,pfi, 


PROPOSITIO  V. 
Problemt 
^li*  defcripth  EUjpfiti 

tiScTrrr  """«^  CD.  fc  in- 

t«»drcaos  mpunaoE,intclligatuf 


PROPOSITIO  VL 
Tlicorcnu. 

:Ax{*  minir  omnci  Aximm\or\  MfHiditJMmcj,  ^,/4- 
riam  divldit. 

Sit  Axjs  niajor  BA.minor  CD  ;  dico  axem  mi- 
norcm  C  D,  dividerc  bifariam  omncs  Ali  majorj 


in^^       '  •  it»  « 

Pundh,m  cjus  G  .  quod  in  diamctrum  A  E  cadit. 

••m  .ta  d.v.dat  ut  G  H  fit  «quali,  minori  femi. 
7»«».    /,  ^ 


barailclas;  abfcindantnr  EH,  EG  «quales,  ducari: 
turquc  pcrpcndic\.larcs  HI.GF.au*  (pcr  corell.i.) 
erunt zqualcs,  &  FI,  erit  parallcla  AB ,  quia  con- 
jungit  xqnalcs,&  parallclas.  &  cum  HF  fit  paraJ- 
lclogrammom,  &  bG .  EH  laualcs ,  crunt  ctiara 
KI.K  Fxqualcs.  Idcm  oftendam  dc  quacumque 
alia  linea.  Ergo  CD  dividit  omnes  lincas  majori 
Axi  parallelas,  atque  adc&  erunt  A  B,  CD  ,  Axel 
conjugaci. 
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PROPOSITIO  VIl. 

Problnua. 

Axif  Ellyffti  pAntmirum  litvtnlre. 

Sii  propof.txEllypf.s  Axis  AB  .  aiyus  qaacri- 
cur  paramacr  fcu  latus  rcOum  A  E  ,  fiat  ut  A  D 
«d  conjt.eatum  Axcm  CD  ;  itaCD .  ad  AE ;  d.co 
AL  elTc  paramcir..m  Axis  AB  ,  fcu  mcnruram 
quadratorum  ordinatim  ad  Axcm  AB,  iia  ut  qua- 


dratum  oijiiflibct  applicatz  FG  .  «qualc  fit  re- 
ik.ingvilo  F 1 ,  HA  ,  comprchcnfo  fub  lagitta  FA, 
&  linca  FI  qux  cft  minor  latcrc  rc^io  ,  ita  ut  dc- 
fcftus  hujus  rcftangnli  ^  rcaangulo  FE  ,  com- 
prchcnfo  fub  latcrc  rcfto  ,  &  fagitta  ,  fit  rcftan- 
eiiluro  I E ,  habcns  candcm  latitudincn» ,  ncmpe 
lagittam  AF  ,  &  fimilc  f.t  comprchcnfo  fub  AB, 
AE  i  cum  cnim  rc£bngulum  1 E  fit  circa  diago- 
nalcm  B  E  ,  f.mile  cft  rcaangulo  B  E.  Proptcr 
hunc  dcfcftu.-n  ncmpc  quod  quadrata  .iprlicata- 
rum  minora  fint  rcaangnlo  comprchcnfo  ,  fub 
fagitta,&  latcrc  ic€tot  huic  fcftioni  indiftum  cft 
nomcn  EUypfis  dcficicns. 

Demonftr.  (  Ptr  dtllmilonem  Ellyfjii  )  ita  cft 
quadratum  FG  ad  qiiadratum  M  D,  ut  rcftangu- 
lum  AFB  ad  rcaangulum  AMB,  fcu  quadra- 
nim  A  M  ,  ncmpc  in  rationc  co.npofita  latcram, 
AF  .id  AM  ,  &  F  B  ad  AM.  Scd  rationcm  cx 
iifdem  compofitam,  habct  rcaangulum  FI,  HA, 
ad  rcftangnlum  A  M  L  .ncrope  AF  ad  AM,  &  FI 
ad  ML  qiiac  cft  cadcm  {  Per  4. 6. )  ac  FB  ad  AM, 
aut  MB  :  crgo  ita  cft  rcftangulum  FIHA  ad  rc- 
^ngulum  AML,ut  quadratum  FG  ad  quadratum 
MD  :  fcd  quadratum  M  D  xqualc  cft  rcaangulo 
AML  ,  ut  probabo  ;  crgo  &  rcdangulum  FlHA 
«qualc  eft  qiiadrato  FG.  Probo  igitur  ultimara 
minorcm.  CiwnAB,  CD,  AE  fint  coiitinuc  pro- 
portionalcs,  crit  rcftangulum  fub  cxtremis  zqua- 
lc  quadrato  mcdix  C  D  ,  &  eorum  quadrantes 
zquales  crunt ;  fcd  quadratuin  M  D  cft  quadrans 
qitadrati  C  D  &  rc£langiilum  AML  feu  L  M  B 
eft  quadrans  redkangnli  BAE ,  funt  enim  fimilijii 
ergo  funt  in  duphcata  ratioiu  B  A  ad  BM. 

COROLLARIUM  L 

AE  parameter  Axis  m:ijoris,  Axis  roinor  C  D, 
Axis  roajor  A  B  ,  paramctcr  axis  minoris  ,  funt 
quatuor  lincz  continuc  proponionalcs  ,  quarc  Q 
quis  datis  paramctris  EUypiin  exhiberct ,  ii  dw 
rocdiai  proportionalcs  invcnirct. 


COROLLARIUM  IL 

Ita  cft  qoadratum  applicatx  FG  ad  rcOangu- 
lum  AFB,  fub  fcgmcntis  ut  paramcicr  AE.ad  dia- 
roctrum  A  B  ;  nam  funt  trcs  co.«inuc  proporrio- 
nalcs,  AB  ,  CD  ,  AE  ;  crgo  ita  cft  AB  ad  AE  ,  uc 
quadratum  A  B  ad  quadraium  C  D  ,  &  ut  qua- 
dratum  A  M  ad  quadratum  MC  ;  crgo  invcricn- 
do  ut  AE  ad  AB  ;  ita  crit  quadratum  CM  ad  qua- 
dratum  AM,  fcu  reaangulum  AMB  ;  fcdut  qua- 
draium  C  M  ad  rc£kang.I*i.m  AMB,  .tacft  qua- 
dratum  FG  ad  rcaangulum  AFB  ;  crgo  o;  qua- 
draiuro  FG  ad  rcaangulum  AFB,  ita  AE  ad  AB. 


PROPOSITIO  VIIL 
Thcorema. 

P„Adr4tum  MxU  mlnorts,  4  reaMniulc  fuh 

m*)ort  »xe  ,  &  fMrMmetro  ;  &  <}usdrMHm  m- 
noru  Semi-Mxii  ejl  qHMriM  ftrt  pi»r*. 

Propofitio  pcr  fc  patct  cx  invcmione  paramc- 
tri  maioris  axis  :  voluimus  enim  m.norcm  axcm, 
cfTe  mcdium  proportionalcm  intcr  roajorcm 
axcm,ac  paramctrum;ergocju$  quadraium  xqua- 
le  cft  riftangulo  comptchenfo  fub  majorc  axe 
&  eius  parametro ;  quod  rcaangulum  comrounw 
tcr  voc^mt  figuram  ;  undc  fcquitur  fcmiaxis  qua- 
dratura  xqualc  cflc  quartx  part.  figurx. 
COROLL  ARIUM. 


Quod  diximus  de  majore  axe  ,  intelligcndum 
cft  d^minorc  ;  cu)us  pararoetcr  cft  tcrtia  r.ropoi- 
tionalis  minoti  axi ,  &  majori.  A.quc  adc6  qua- 
drammmajotisaxisxqualccft  rcaangulo  com- 
prchenfo  fub  minorc  axc  &  ejus  paramciro  ,  fiC 
quadraturo  fcmiaxis  majoris  xqualc  cr.t  cju« 
quartx  parti. 

BBS36SB8S35fS9-S56BB85BB88MBS?5B«8BB88Bai 
PROPOSITIO  IX. 

Ptoblcroa. 
Ddtd  Ellypf"  dttctre. 
Sit  propofiu  EUypfis,  cujus  ccmraro  Ai  E» 


eo  lU  ccntro 


circulus  dcfaibatur ,  fecaos  Elly^ 


DiqWzod  by  Gt)0^f 
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fim  in  diiobus  piinai»  B  &  C  }  diicaiur  linea  nC 
qiii  dividatuc  bifanam  in  D  ,  ducAtiiiqiic  A  D 
pro  majore  axe  ,  cui  pcrpciidicularis  ducatur  AE 
proiTiinorc  axc. 

Dcnionfttatio.  Linca  BC  ( J)er  4.1. )  &  divifa 
eft  bifaiiain  in  D,&  perpcndicularis  cft ;  crgo  AD 
cft  majot  Axis,  &  confcqucntcr  AE  crit  mmor. 

f«»m««4  «•»»»<•»<«•<••«•»■€««» «c^ 

PROPOSITIO  X. 
Tficorcma. 

In  EUyp/i  tmntj  Unet  ftr  cenirum  dkfl^ ,  kJ. 
fArUm  dividuninr  in  ip/i  itnire. 

Sit  Ellvp/Is  aijus  axis  AB  .  fitque  centnim  C- 
dico  qu.nnicumquc  li.icam  DE  ,>cr  ccntum  C 
duaam  bifariam  dividi.  Ducarur  ex  D  rcrpcndi 
^lans  DF .  qu*  eric  ordinatim  appl.cara  .  fuma- 
n.r  hnea  CC  xqualis  FC.  &  pcr  6^,e:pc.„dic.":. 
"iGE  ,  &jungatur  C  E.  \ 


d«n  orduiatas  :cnuiC^  , 

Addo  ilU,„  appSt  S"'""  »  «""o  diftau-. 

tro  vicinior. ' '   qu*  cft 

PROPOSITIO  XI. 

Tlieorcma. 

»  r«^r  ceiirrum  E  tranficns ;  dico  r  n 

l'™«AB,l,a„c  air.„,d;,idi 


atcra  iii«„. .  •  ^  .        .     E  ;  Et  aim  onnua 

'■-tC'';;,';g^/™'ji-'"«"8.''-'- 

1       '  *l"od  dtmonfttaudum  erat. 

^OROLLARIUM  L 

Oinnis  dianvr/>r 

j  aim  om- 

3l/curp3ltja,'"i'"^ ''■^^^ 

«"m  oinnfs  /f„r  ^  b'f^riam  nond.vidcrct ; 
'■^i^  d.vidatu^^"  «^"«a^.  'P^"'''- 

^OROLLARIUM  IL 

«''"Slr?'''"'"'°'  ^Pr''car^  ,q»aliter  a 
S"^  J.amctc;  AB  'T^"'  ^'^  '^"™  q"«.m- 
"cmpc  rcr  L?'"'^'"    "-     Axis.  tranficns 


«empc  rcr  o-n,r.  "  Axis.  tranflcn 

«qu^lcs  Cr   r?'"" '  7  ^1"=*  ^"mantur  d.-x  liuc 
P^allcU  crum     '.'fP'.'""'"»       ^D,  JE,  qux 

£■  NanT  c?  1°  P^^^l-rt.-m  concurrercin 
,     "jc  ait  parallcla  li.„x  ^F .  uau. ,  f  fer  4.1  ) 


DciTionftr.  Cum  r,im  PG.  IK  fi.it  p.uajlaf* 
quam  FI ,  GK  ;  FK  pir.-illclogrammum  crit ;  Fl , 
KG  cm.it  x^ai\cs,e<  (per  c,roll.i.prxeeJe,:t,<) 
crunt  dirtantax  lE,  EK  xqualcs  :  c.go  F  H  ,  H  G 
arqiiaies  crunt.qi.arc  FG  divifacft  bifariam  In  H- 
quoJ  dcmonftraiidum  crat.  ' 

PROPOSITIO  XU. 
Thcorcma. 

CuifMnjHe  diMmerra,  ($•  ctKjH^diMm  diameirum 
hrvenire,^  apfUcuum,  ^  cenirum  BU^p/ii, 

Sit  diaracter  AB  ,qux  dividatiir  bifariam  in  C, 
ducatur  &  F  G  illi  parallcla  qux  b  fariam  divida- 
tiirin  H  ;  dico  lincjin  CHE  tllc  conjtigat.im  dia- 
mctrum.  Si  cnim  duccrr tur  alLi  co.sjiig.jra  di.im.-- 
tcr,tranfiens  pcr  E,diviJeri.t  bifariam  liiuain  FG, 
qiiod  cft  abfutdiim. 

1.  Lincx  CD  ducanijquxcimqriepirallila  FI; 
hxc  ciit  ordinata  ad  AB  ,  ciim  a  liiica  AB  divida- 
tiir  bifariam  (per  pnteederticir. ) 

j.  Sit  invciiicndum  ccnaum  ,  ducaniur  di  x 
quicunque  linez  AB,  FG  ,  parallclx  ,  *!c  divif* 

ij  bir.tfiain 
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bifuinm  in  H  &  E,  dico  liiicam  C  D  nan/irc  per 
ccmrum  ;  Ct  civm  non  cnniiict  pcr  cenitum  Iti 
illivl  centtum  ,  O,  pcr  quod  ducatur  diamctcr 
LON  I  paralkU  lincis  AB ,  FG  ;  invcniatui  i\- 


C-i 


lim  conjogatn  di.imcter  ,  qnx  d.bcbit  dividciC 
bifjrijm  pjrallclas  LN,ncmpc  AB,FG,  in  H  E, 
quodcft  abrurdum.duz  cnim  rcckt  fpatitun  cUu- 
dercnc. 

COROLLARIUM  L 

Sequitur  cx  co,  quod  fi  diamctet  divkUt,  bifi- 
mm  saiquam  lineam  non  dudlain  pcr  centruni,di- 
vidii  ctiaro  bifariam  omnes  illi  parallcias. 

COROLLARIUM  IL 

Q^ixainmic  linea  duas  parallelas  bifariam  di- 
videns.eft  diamctct  iV  per  centtuin  iranfiL 


PROPOSITIO  XIIL 
Thcorcma. 

^xii  mdjtr  rfl  mdx!nu  tmntHm  dUmtrtrmm  , 
Ar*f  min»r  minims  ,      dUmctri  dftuditrr 
mxHtm  remtn,  djtiAltj  ftait. 

Sit  axis  major  A  C ,  dico  oroncm  aliam  dia- 
metrum  co  minorcm  cfTc :  cx  ccntro  F  dcfcrib»- 
tur  ciiculus  intcrvallo  F  A,  cUrum  cft ,  quod  tan- 


mcnum ,  qus  quadraram  cflet  xqnale  rrdbmgiilo 
fub  fcgmcntis,  aim  tamcn  id  fic  contra  dcfiiutio- 
ncm  Ellypfis  pro  ut  diftinguitur  k  circulo  :  crgo 
nulU  alu  diamctcr  ad  circulum  pcrvcnia  :  ago 
minor  eric  Axe  A  C 

Paritcr  circulus  cx  codcm  centro  F ,  intervallo 
FD  dcfcriptus,  tocus  intra  Ellypfin  cadct,  ptoptcr 
candcm  lationcm  \  ergo  omnis  alia  diamctcr,  nu- 
jor  erit  Axe  BD. 

Tcrti6  fit  qiiiomquc  diamctcr  FH,  &  cx  p«m- 
Oo  H  pctpcndicuUris  ducatur  M  I  G  \  qua;  ctit 
ordinatim  applicata,  cruntque  G  1 , 1 H,  zqualcs, 
&  (fer  4-  I J  FH,  FG  «qualcj. 

Qiiod  fi  intetvallo  FH,  dcfcTibcrcrur  circuliis  , 
is  fccarct  Eliypfin  in  pun£h)  H  ,  &  duAa  quarli- 
bct  diamctci ,  ut  F  K,  ad  illum  non  pcrtingcrct  ^ 
ergo  diamctcr  ,  qiue  magis  ab  axe  minoic  dlftot  , 
minus  diAantc  ma)oi  cft. 


PROPOSITIO  XIV. 
Problcma. 

Dttu  dxHtit  iitvenirt  inm  ctnjttgMtM  ditmeirpt 

AlfUMUt. 

Sit  Ellypfis  cujus  axes  AB,  CD,  &  invenicnd» 
fint  diamctri  conjugatz  zqiialcs.  Ducantui  A  C, 
AD  qiiz  cront  zqualcs,  dividanmi  bifaiiam  in  H 
Si  K,  ducanniiquc  E  H,  E  K  ;  dico  eas  diataecios 
clTc  conjitgatas,  &  zqualcs. 


Demonftratio.  Prim^  in  triangulis  AEC.AED, 
angiili  fimt  zqualcs,  &  bafcs ,  quatc  in  trianguli» 
CEK,  DEH,  cum  Utcra  CE,  ED.  Itctn  DH.CK, 
&  anguli  C  &  D  fiiit  zquales  ;  erunt  bafcs  EH, 
EK,  xqualcs,5c  anguli  KEC,  HED.quibus  fubU- 
tis  ex  angulis  reais.tcftant  AEK,  AEH  zqnales; 
ergo  {per  frttedenttm)  fcmidiametri  EKl,  EHL 
funt  xqualcs :  dcindc  cum  angulus  CE A  fit  rcdkus 
circulus  dcfcriptus  cx  K  per  A  ,  tranfit  per  E  » 
ergo  KA,  K£  funt  zqualcs,&  anguli  KEA.KAE, 
funt  oflcnfi  zquaks  :  ctgp  alterrii  KEA  ,  EAH 
fiint  zqualcs  ,  &  confcqacntct  iincz  A  D  >  1  E 
funt  parallclc. 


get  EUypfin  In  punfto  A.  Si  cnim  fccaret  cam , 

cx  eo  pun^lo  fi  duccrctur  pcrpcndicuUtis  ad  dia-  p  R  O  P  O 
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PROPOSITIO  XV 
Thcorcnia. 


Liber  II.  509 

Sccundi  duais  CB,  BD,  crant  fcgmenta  CBF, 
DGB  iqualia  ,  fi  ncmpecx  fcgmcntis  xqualibus 
v-EB ,  DEB ,  auferajitur  xquaTia  triangula  CEB 
D  E  B  vcl  cum  lincx  IF,  I O  fint  xqualcs,  ablacii 


Om»udi4rnrtrr  Ellrpfin  Hf,r!4m  Mvidit  j 
fmtrt  rt,r,,jf4/*  'jnadrifAriam  divi. 

dnni,  c  fcQtret  opfcjiti  ad  vmicem  n,nt 
djnslej.  ' 

,.      f"^^  «liamctcr  A  B  ,  dico  Ellypfm  ab  ca 
dividi  bifariam  ,  pcr  fingula  cnim  punda  A  B. 
incclligancnr  duftx  ordinatim  appficatx  ,  aim 
omncs  ,  &  Cnguiar  b.fui.iin  dividantur  {exdefin 
dtMietr.)  tota  Ellypfis  bifariam  dividctur. 


xqual.bus  10,  IS,  reftant  FO.FG  xqualcs ;  quod 
cum  dc  omnibus  probari  pollit ,  crunt  rcgmcma 
xqualia. 

COROLLARIUM. 

Dato  fcdori  D  A  B.  xqualcm  abfcindcmus ,  fi 
ex  pundo  D  ad  diamctruin  A  B  ordinatim  appli- 
catam  DEC  ducomus. 


Sccund6,  fint  dux  rJiamctri  A  B,  C  D  fc  intcr- 
fccanies  in  ccntro  E  ,  ciaruni  cft  fcdkorcs  ad  vcr- 
tkcm  crtc  xqualcs. 

Dcmonftraiio.  Cum  cnim  AB  ,  &  C  D  bifa- 
riam  dividani  Ellypfinicriim  fcdorcs  ACB.CAD 
lcmiflu  Ellypfcos :  ergo  xqualcs  ,  &  ablato  com- 
J?'^'^^^,  rcftant  xqualcs  AED,  CEB  oppofiti 
fcilicci  feaorcs. 

TertiA.fint  AB,CD,  diainetri  conjucr.itx:  dico 
Ellypfin  divifam  clTc  quadrif.iria4ii.  Cuin  cnim 
ornncs  lincx  appl.catx  ad  E  A  finc  par.illc!x  lincx 
CD  &  finc  divjfx  bifariam  crunc  fcftoicsCEA, 
AED  iqualc»  ,  funt  itcm  oppofiti  xqualcs :  croo 
tllypfis  quadtifaiiam  cft  divifa. 

PROPOSITIO  XVL 
Theorcma. 

LineA  ex  centro  divident  SttbtenUm  l>'<[u,Um,  di- 
vtdit  (^faerewy  ^  dna*  mIU  SHbten/t,  4  ver- 
fiee  Mhfeigdmni  fgmtnm  d^MAlia. 

Sitdiamcter  AB  dividcns  bifariam  in  E  fubtcn- 
ram  C  D :  dico  tonim  fc£torcm  CAD  divifuro  cffc 
bihriam. 

InccUigantur  cnim  daCtx  parallcli  lincx  CD, 
quia  linca  CD  dividitiir  b  f.iriam  i  diamctro  A  B, 
omncs  lincx  FG  iUi  parallclx,  dividentur  bifiiriam 
(per  coroH.M,)  ergo  totum  fcgmcntum  CBD  di- 
vifiim  cft  bifariani.  P.aritcr  d  .ais  in  tria„q„lo 
CAD  p.irallc|i$  C  D  ,  qunlis  H  K  ,  ciim  omncs , 
fpcr  4.6,}  bifariara  dividantur.toium  tiiangulum 
CAD  bifariaindivid*tur. 


PROPOSITIO  XVII. 

Tbcorem.". 

txtremitatlbus  didmetri  dHCdnlur  ftridleU 
inira  Elljfjin ,  illi  Ajutdtt  erunt  Q-  ItneA  iUtu 
tonjungtnj  ertt  di*mettr. 

Ex  pundis  A  &  B  diametri  AB ,  ducaiuur  pa- 
raliclx  AD,  BC  i  dico  illas  cflc  xqualcs,  dividan- 
lur  cnim  b:f.iriain  in  E  &  F ;  ducatutque  F  E  hxc 
crit  diaincccr  (^rr  f»r»//.i.  u.)  &  tranfibit  pcc 


centnnn  G ,  Sc  cum  triangula  A  G  E  ,  PCF  fint 
xquiangala  &  AG  ,  B  G  xqualcs,  erunt  AE,  F  B 
xqualcs  ;  &  confcqucnter  A  D,  C  B  :  ducantur 
CG,  GD,  patct  angulos  ad  vcrciccjn  EGD,CGF 
clTc  xqualcs ;  crgo  &  lineaj  C  G ,  G  D  in  dirc- 
<X\xm  jaccrc. 


Q.q  iij 


PROPO 
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PROPOSITIO  XVIII. 
Theotema. 

5i  f.r  tU*km  extrtmUslHm  trdinMtim  spfUedtM 
dmt  lint*  in  ttdtm  pmnlh  diAmttri  ttntmrrtn- 
ititfeHitmem  ftttnt,  lintik  ttn^mngtiu  trit  •rdt- 
PMttm  MpplicMid  fMrdltU. 

Sit  diamctcr  CD.ordinatim  applicata  AB.enmt- 
quc  AD,  UB  muaks  v  ducaiuur  AE,  BE,  conve- 
nicntcj  in  E  ,  &  fccantcs  EUypfm  in  punftis  F  & 
G  ;  dico  liitcam  F  G  clTe  otdinatam  ,  ic  parallc- 
lam  AB. 
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Dcmonftr.  Ducaturcx  F  linca  FI  parallcla  AB, 
doncc  fccct  lincam  E  B  in  pundh)  G  ;  dico  pun- 
dhim  G  cflc  in  Ellypft ;  nam  (r*r  4.6.)  aim  A  D, 
FG  fint-parallcUc,  crit  ut  DE  ad  EI ;  ita  tam  D  A 
ad  FI,  quam  DB  ad  IG ;  crgo  F I,  I  G  funt  iqua- 
ics,  crgo  pundum  G  cft  in  Ellypfi  ;  ergo  m  pun- 
Ao  concurfus. 

Convcrf»  item  ficilc  probantur,  ncmpc  fi  fuc- 
rint  AB, FGparallclx  ,  &  AB  dividatur  bifariam 
in  D,  ED  cflc  diamctrum. 


PROPOSITIO  XIX. 

Thcorcmx 

Si  duM  pArdlltlM  in  Eilypp  ,  iungMt  iut  linti  , 
^M4V  fcctt  alis  pMrdlltU  ;  ermnt  fMjiitt. 
iliius  t.jmdiet. 


/  I 
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AC,  BD  ,&  in  cas  incid.u  alia  parallcla  EF  ;  dico 
fagittas  cju»  EG,  HF  clfc  zqualcs. 

Demonfttatio.  Divifi»  lino»  AB,  CD  bifariam 
in  I  &  L ,  ducatur  diamctcr  lUqux  omnts  ipph- 
catas.ut  EF  bifariam  dividct :  crunt  crgo  KE,  KF 
zqualcs  ,  fic  ablatis  xqualibus  GK,  KH,  eo  qiuid 
AI,  IB ;  CL,  LD  fmt  xqualcs.  rcftabunt  EG, HF 
xqualcs. 


PROPOSITIO  XX. 

Problcma. 
DdttEllypJts  ttntrmm  reperire. 

Proponarur  Ellypfis  ,  cujus  ccntrum  repcticn- 
duro  fit  i  ducantur  utaimquc  dux  paralldx  A  B, 
CD,quz  bifariam  dividantur  in  E  &  F ;  ducatuc 


linca  EF,  hxc  {per  ctr.ii.)  erit  diamctcr  ;  quarc 
fi  H  G  bifariam  dividotur  in  L  ,  crit  L  ccmruro 
Ellypfcos. 

PROPOSITIO  XXL 

Problcma. 

Dstt  dl*meira  «rdindiMm  ducere  ex  qmccMmjne 
ptttiBt. 

Sit  data  diamcter  A  B  ,  fitque  duccnda  otdinatim 


A 

C 

F 

B/ 

applicata  cx  C.  Ducatur  CAD,  fintquc  CA,  AD 

Lineas  A  B.  C  D  pMallclas  iangant  dux  lincx     iqualcs,  tum  AB  ducatur  parallela  DE  ,  Ellypliu 
*  '    °  aningcns 
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attingens  in  punfto  E  j  dico  CFE  efTc  otdinatim 
applicatain,  (cabiEuiam  divifaro. 

Dcmonftratio.  (?tr  4.  6.)  itacft  CA  ad  A  D, 
(iciit  FC  ad  F£  i  fcd  prinuc  funt  arqualcs  ^  crgo  & 
fecundz. 

PROPOSITIO  XXII. 
Theorcma. 

Omnis  lines  per  eictremitttem  dismetr!  dund,  $r- 
dinMiim  afflicMtu  pMrdllel4,efi  tMgens. 

Linea  AC  ducatiir  per  cxtremitatem  diametri 
AB  parallcla  ordinatim  applicatis  :  dico  A  C  ciTe 
tajigentcm.Si  cmni  non  lit  tangcns  >  intra  feftio- 


3" 


p 
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•nem  cadat  ut  AD  ;  cum  AD  fit  parallcb  EF  ordt- 
natim  applicati.bifariam  i  di.tmcrro  dividi  dcbctj 
ergo  non  attingct  diametrum  in  punfto  Ai 

COROLLARIUM  L 

Sequitur  ex  eo  ,  duas  tangcntes  pcr  cxtrcmita- 
tcm  diaractri  duftas  ciTc  parallclas,  ut  AC,  BG. 

COROLLARIUM  U. 

Facilc  pcr  datnm  pun£him  A  tangcntcm  du- 
«mus;nam  invtnto  ccnrro  S>c  dudla  diamctro  AB, 
dudi  itcm  ordinata  quacumquc ;  fi  pcr  A,  ci  du- 
camus  parallclam,  tangentem  duxcrimus. 

COROLLARIUM    II L 

Diamcter  pcr  taftum  dufta  ,  dividit  bifariam 
parallclas  tangcnti ;  fi  cnim  non  clTcnt  otdinatx, 
paralld'^'^"^  alix  otdinatx ,  quibus  tangcns  elfct 

PROPOSITIO  XXIIl. 
Theorema. 

Omnis  lineM  inter  dnM  di»metret  tlljpfin  tdngenst 
emm  utrMq$te  didtnetro  coupenit  extrs 
JeUitnem, 

Sintdiametri  conjugatz  AB,  CD,&  Ellypfin 
tang.n  linea  H  G  intcr  duas  diametros  :  dico  li- 
nc-!in  HG  cum  otraquc  diamctro  convenirc  cxtra 
EMypfin,  Ex  punfto  contaiJias  F  ducantur  F  E, 
rc  anphcarx  ad  diamctros :  erunt  igirar  FC  ,  AB 
pnralleli,  &  cum  liuca  H  F,  conveniat  in  F ,  cum 
«na  parallelarum  ,  nempc  C  F ,  produfta  cum  alia 
convcnict,  ncmpc  in  G. 


PROPOSITIO  XXIV. 
Thcorema. 

tn  ^MCCnmtfMf  /e^mente^  mAximtim  trianjiMlumJj^t' 
betverticem  in  diMmeiro  dividenie  hifariAi» 
baftn  illiuf  :  Et  tnm  /egjnenlMm,  quJkm  tritrtgif 
tnm  HfArinm     e.i  dividiiur. 

Sit  fcgmcntum  ABC,  aijus  bafis  ACbifariam 
dividatur  in  E ,  a  diamctro  BE  :  Idico  triangulura 
ABC  cffc  maximum  ,  <juod  intra  lalc  fcgmcntum 
infcribi  pofHt. 

Intclligatur  cnim  tangens  BD. 


Dcmonftr.  Cum  ilia  omnia  tiianguia  non  at* 
tingant  tangcntcm  B  D  ,  quz  cft  parallela  iincsc 
AC,  minora  crunt  quam  ABC 

1.  Certum  cft  omncs  lineasbafi  AC  parallc- 
las  dividi  bifaiiam  \  diamctro.  Rcmancnt  itcm 
squales  fagittz  EF  ,  I  H,  quod  dc  aliis  ommbus 
oftendi  poteft :  eigo  fcgmcnia  A  £  B,  B  H  C  (mt 
cqualia. 

PROPOSITIO  XXV. 
Theorema. 

In  E'fypjilirte£  cenjungtnies pMr4llel4i,Abfeindift4 
fegmentdi  tquMid  vicljfim. 

Multiplex  cft  cafus  iftius  propofitionis. 

Propon.mtur  hncz  AB  ,  CDconjungcntes  pa- 
rallclas  AC,  BD  ;  dico  fcgiTicnta  ALB.CKD  clfc 
cqualia.  Divifis  lincis  AC,BD  bifariam  in  F  &  £} 
Du(;atur  £  F  quz  {per  certU.ix. )  ciit  diamctcr , 

dividei^ue 
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dividetqne  totain  Ellypfin  bifariatn.  Item  fcg- 
tacau  AGC ,  BGD  diTiduntui  bifiuiam  :  na»n  fi 


PROPOSITIO  XXVL 
Thcoreina. 

Linfd  f*B»r*'  ^'ift        •"^    ^t*n>firc  fnf*» 
ftat  ctfijmngeni         klfdrUm  diviiittir, 
^fW  uatltiui  fMrd!Ul0> 

Sint  fcdlorcs  Kquales  ABC,  ABD  ;  i'\co  lineam 
CD  i  diaroctro  bifaiiam  dividi,&circ  t*ngcnii  AF 


A  P 


ducercntvir  quotcanqaevolucris  applicati.in  fcg- 
mcnto  B  H  D,  fingulx  bifari.xm  i  diamctro  divi- 
dcrcniur  ;  crgo  &  totum  fcginentum  focundum 
mcthodum  mdivifibilium.  Paiiicr  tri.ingula  BEF, 
FED,  fuper  »qualibu$  bahbus  BF,  FD  lum  iqua- 
lia,&  triangula  ABE,EDC  i  quibus  oranibus  hinc 
indc  fublatis,  rcftant  fcgmcnta  AB,  CD  «qualta. 

Vel  (ftr  19  )  fagiiti  LO.IK,  &  alix  quxcum- 
quc  funi  zqualcs  :  crgo  &  fcemtnta  A  B,  C  D, 
qux  in  hujulmodi  fagittas  tcfoTvi  poifunt,  crunt 
cqualia. 

Sccundo  lincx  AB,  AC  conjungant  lineas  BC, 
AD  parallcliis  ,  hoc  cft  A  D  tangcns  fit  parallcla 
linc*  BC  i  dico  fcgmcnta  AB,  A  C  clTc  «qualia  ; 
divisi  cnim  BC  bifcriam  in  E  ,  linca  AE  crit  dia- 
mcter  {ptr  xi.)  dividetquc  bifariam  El!ypfin,fcg- 
mcntum  BFC,  &  triangulum  BEC ;  quibus  partj- 
bus  hinc  indc  fubUtis  rcftant  figmcnta  «qua- 
liaAB,AC. 
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paralldam  ;  C\  cnim  non  cifct  parallcla  tangend< 
lcu  tion  dlct  ordmatim  applicata,  llc  HEG  :  fcg- 
mcnca  GAE,  H AE  cffcnc  xqualia ,  qiiia  ncmpc  (t 
otnncs  paraliclx  H  G  ducercntur ,  dividcTcntur 
omncs  b  foriain  "i  dian^ctio  BA.  Paritcr  triaiiguia 
HBE,  BEG  ,  h.ibcntia  cundcm  vcrticcm,  &  bafc» 
aiqualcs,  ellcni  acqualia  contra  fuppolitioncm. 

Wl  Ml  !■!  >t>  m  11  Itl  Wl       *W  PW/<i» 

PROPOSITIO    XXVI 1. 
Thcorema. 

StQtirtt  figmtnternm  t^Mnlium  t^Mlti  funt ,  ^ 
triMful»  mMxima  fcfmentu  infcripiM 
d^udltM  fi*nt, 

Sint  fcgmcnta  AEB  ,  CFD  xqnaUa ,  cruntquc 
{ftr  i^.hitfiu)  linez  AC  ,  BD  parallelx  ;  quibus 
divifis  bifariatn  in  G  &  O  ,  linca  O  I  G  cric  dia- 
inctcr.  Dividamr  hzc  diamctcr  bifariam  in  I.  du- 
catiturqiic  lincx  AI,  I  B,  C  I,  ID  :  dico  fcdorcs 
AIB,  CID  zqualcs  cflV. 

m: 


Dcniquc  linez  AB ,  CD  conjungant  parallelas 
AC,  BD  ;  dico  fcgmcnta  ACB ,  DAC  cHc  zqua- 
lia.  Dividatur  BD  bif.triamin  E.ducaturquc  E  F, 
Ollcndam  f.icilc  AC  dividi  bifatiam  in  0;quia  ita 
eft  AO  ad  BE  ,  licut  OF  ad  FE,  proptcr  nmilitu- 
dincm  triangulorum.  Patitcr  ita  cft  C  O  ad  E  D, 
Hait  OF  ad  FE,  &  cum  BE,ED  fint  zqualcs,CO, 
OAzqualcs  crunt ;  quarc  OF  crit  diameter  divi- 
dens  EllypiJnzqii.ilitcr.ficut&fcgmcntum  BGD, 
&  triangulum  BFD.quibus  fubl-itis  reftantDFH, 
BFH  «qualia,  &  additis  fcgmentis  C  F  H  ,  AFH, 
fiunt  fcgmcnta  C  A  D,  ACB  zqualia.  Convcrlz 
hiiius  propolicionis  f.icilc  probati  poirunt,  ncmpe 
it  fcgincnta  fuerint  zqualia,  lincas,  qux  his  lineis 
conj«nguntur,e(rc  parallelas^quia  fi  parallelz  non 
cfTcntdudilis  parallclis  (iercnt  .ilia  fcginenta  xqua- 
lia :  Sc  pars  &  totum  zqualia  eircat. 


Demonftr.  Triangula  A I  C ,  B 1 D,  fcgnjcnta 
AMC.BLD  dividumur  bifariam;  quarc  hinc  inda 
fubLuis  partibus  xqualibus,  reftant  fcftorcs  AIB, 
ClD  intcr  fc  cqualer. 

Itcm  ablatis  Icemcntij  zqnalibus  AEB ,  CFD, 
reftabunt  ciianguTa  AIB  ,  ClD  zqualia,dividan- 
tur  A  B  ,  C  D  bif.iriam  in  H  &  K  ,  ducancurque 
di.inictri  I  H  E  ,  1 K  F,  fiantqiic  triangula  A  E  B, 
CFD,hzc(rfr  i4,)trunt  maxima,aftcro  ca  zqualia 
am  dividuntiu  bifariain  i  dianictris  ,  quarc 

fc^oics 
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fcaores  A  I E ,  C  1 F  ,  erunt  xqoalcj  ,  Sc  additis 
equalibiu  AIM,  C 1 M,  fienc  lotaks  MIE,  M I  F 


O  /l\ 

G  / 

(equales  ,  ericqtte  linea  E  F  parallela  tangenii  pcr 
pun^lum  M  da&z.Sclmcx  AC(t>^r  j>rtctdenien>) 
Wgo  (  per  1  j. )  fcgmcnta  AE  ,  CF  xqualia  funt  , 
quz  abl  ita  cx  dimidiis  fcgmcntis  zqu  j|ibus,ncm- 
pc  AHE,  CKF,  rclinqiiunt  triangula  AHE,CKF 
arqualia  ,  &  confcqucntcr  tota  triangula  AEB, 
C  F  D  rqualia  funt. 

In  omnibus  aliis  cailbus  idem  odendere  pdf- 
fumiu. 

PROPOSITIO  XXVIII. 
Thcorcma. 

DiMfnetti  proparticriAliter  /rCMHtur  ,  i  lineii  dnfi- 
rentiiut  figrMnt*  EUypft  MfiutiiMt 

Linex  AB  ,  CD  aufcrcntcs  fcgmcnta  Ellypns 
zqualia  ,  divid.int  fuas  diametros,  a  qiiibus  fcili- 
cet  dividuntur  bifariam  in  pundis  E  &  G  ,  dico 
itaeiTc  IG  ad  GH.ut  lE  ad  EF»  Ducantur  CI,ID. 
Al,  IB,  AH,  HB,  CF,  FD,  itcm  BD,EG,  FH,AC. 


Demonftr.  Cum  fcgmenta  AB.CD  fint  «qua- 
lia ,  crunt  ( per  i  j.)  AC,  BD  parallclar,  quia  au- 
lem  in  przcedcnic  danonfUavimns ,  fcgmcnta 
AH,  CF  elTc  xqualia ,  crunt  AC  ,  FH  paralleli ; 
dcmonibavimus  itcm  triangula  IGB  ,  I  D  E  clTc 
zqualia ,  itcm  AHG.CFE  ,  ergo  ita  cft  triangu- 
lum  IGB,  ad  triangnlum  AGH.ut  IG  ad  GH  cuin 
habeant  bafcs  (imilcs  ,  Sc  angulos  in  G  arqualcs, 
paritcr  triangulum  E  I  D  ad  triangulum  C  E  F,  fc 
nabet.  ut  EI  ad  EF  .  crgo  ita  cft  El  ad  EF  .  at  IG 
ad  GH  i  qiiod  crit  demonftranJam.  Portct  idem 
probari  oftcndendo  lincam  E  G  cfrc  paiallelani 
linc«  FH. 
Tatn.  J. 
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C  OROLL ARIUM 

Non  tanturo  triangula  maxima  in  fegmentis 
zqaalibus  minoribus  mfcripta  (unt  zqualia ,  fcd 
etiam  in  fcgmcntis  m.ijoribusjSint  cnim  f  girenta 
xqualia  ABC.DEFi  Sintquc  triangula  ABC.DEF 
Kqualia,  dico  uiatigula  DLF  ,  AHC  ciTe  zqualia. 


Demonftr.  Cum  Cper  prtcedentem)  ita  fit  6(3 
ad  GK,  ut  E  1  ad  I  K,  componcndo  ira  crit  EK, 
fcu  KL  ad  EI ,  ficut  KH  ad  BG  ,  &  itcrum  com- 
poncndo,  ita  crit  I  L  ad  E  I,  ficut  HG  ad  BG  ; 
Eft  auicm  ut  E  l  ad  I L  ,  ita  triangulum  DEF  ad 
triangulum  DLF  ,  cuin  habeani  candan  bafin  , 
m  BG  ad  GH  ,  iia  triangulum  ABC  ,  ad  triangu- 
lum  AHC  ,ergo  ut  tiianguUim  ABC  ad  triangu- 
liim  AHC ,  ita  triangulum  D  E  F  ad  triangulum 
DLF  ,  fcd  priraum  &  tertium  zqualiafunt :  crgO 
fccundmn  !c  quarturo  zqualia  funt ;  quod  erai 
danonftrandura. 

PROPOSITIO  XXIX. 
Theorcnui 

St  Axit  &  alterd  dismeter  afuit  ordiriMlit  fro' 
fortiormliter  fectntwr ,  erit  mt  reUsngtiltint  fnk 
fegmetitit  Axt»  *A  reHArigMluM  fub  perpmdicu' 
Imrihiu  Mlterim  ii»nutri  ,  ii*  viciffim  ^uMdr*- 
tmm  applicdu  iinic  diAmeiro ,  *d  ^Hddrdtnm 
mpplicdtd  ad  Axem, 

Sit  Ellypfis,  cnjus  Axis  BH  ,  &  quzcumqiiC 
diameicr  EL  ,  ab  applicatis  AC  ,  DF,  proportio- 
nalitcr  fccentur  in  G  &c  l,ducanturquc  perpendi- 
cularcs  LO.  ES  ;  Dico  ita  cftc  quadtatum  AC  ad 
quadratum  DF,  ut)  rcdangulum  fub  pcrpendicuU- 
nbus  LO,  E  S  ad  rt£tanguluro  fub  BG,  GH. 

Dcmonftr.  (  Per  pre,<ed*ntem  &  e]M  ccroll.  ) 
regroenta  ABC,  DEF ;  AHC.DLF  funt  zqualia, 
ut  etiam  trianguUyquarc  ( ptr  5.6. )  ita  cft  AC  ad 
DF,ficut  perpcndicularis  ^S  ad  BG,  item  &  ficut 
LO  ad  GH  .  ciim  ttiangula  zqualia  rcciproccnt 
bafcs  &  altitudines,  fcd  qu.idrauimES  ad  rcftan- 
gulum  ES,LO,  fc  habei  ut  ES  ad  LO,  fcu  ut  BG 
ad  GH  ,  f«u  ut  quadtatum  B  G  ad  reaangulum 
BGH,crgo  ut  quadraturo  ES  ad  rc£langulum  ES, 
LO.itaquadratum  BG,  ad  rcaangulum  BGH,5£ 
pcrinucando  ui  rcAangulmn  ES,  O  L  ad  rcftan- 
gulum  BGH ,  ita  quadratum  E  S  ad  quadratum 
BG;funt  autcm  ut  ES  ad  BG,  ita  rcciproci  AC  ad 
DF  &  earum  quadrata  fimilitcr  rcciproca  erunr, 
ergo  ut  reaangulum  E  S  ,  LO  ad  rcaanguIuiO 
BGH,  iu  quadtatum  AC,  ad  quadratum  F  D. 

Ri  PRQF* 
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PROPOSITIO  XXX. 


dratum  E  F.  f' per  19  J  &  convcrtcnda  Sed  ac 
quadratum  I  K  ad  quadiaturo  L  M  ,  ita  te£Uag. 


Thcorcma. 


Si didmier  chl'n]u*  dividdtur  mtcitmfue  *k  MppH- 
mtu  ,  erunt  rea*nguU  fuh  perfendkulsrikm 
ad  invicem ,  ficut  reRMfuU  fuk  furtihui  diw 


metrt. 


Sit  Ellypfis  diamcter  quzcumque  A  B  ,  divUa 
ab  app/icatis  CD,  EF,  in  punftis  1,  &  O,  fintque 
iaCkx  pcTpendicularcs  BG,  AL  ,  dico  ita  efTe  rc- 
^langiilum  BK,  AL  ad  rcdlangulum  BG,  HA,ut 
rcdlangulam  BIA  ad  rcdlangulum  BOA. 


Dcmonftratio.  Triangula  B  I  K  ,  L  A I  funt 
cquiangula  ut  patct :  crgo  ita  c(i  BK  ad  LA,ficut 
Bl  ad  lA.  Paritcr  ita  cft  BG  ad  AH ,  ficut  flO  ad 
OA.  Katio  tedanguli  BK  ,  LA  ad  re<5angulura 
B  ,j,  HA,componirurcx  rationc  BK  ad  BG  ,  fcu 
Bl  ad  BO  ,  &  cx  rationc  LA  ad  HA  ,  fcu  lA  ad 
OA,q  'a:  cft  BI A  ad  BO  A :  crgo  ita  cftrea.mgu- 
lum  BK,  LA  ad  rc^V.ingulum  BG,  HA ;  ficut  le- 
Aanguluro  filA  ad  rcdlangulum  BOA. 


MBBOSWBS-WBS 
PROPOSITIO  XXXL 

Thcotema, 

/fi  EHypfi  ifuadrMM  urplicdturum  ,  «d  quMmcum- 
fii*  diarneirumtfunt  inter  fe  ,  ut  reSangula  fuk 
fgmtniu  diameiri. 

Dcfinitio  Ellypfis  fcrcbat  quadrata  applicata- 
rum  ad  axcm  fc  habcrc  ut  redlangulafiib  (egmen- 
tu  diamctri-.potcrat  tamcn  diibitari,  an  hanc  pro- 
prietatcm  habcrcnt  omnes  applicatx  ad  alias  dia- 
mctros.quod  dcmonftro  hic. 

Sit  crgo  EUypfis  diamcter  quxaimque  AB.finr- 
que  appHcati  OD,  EF  v  dico  ita  clTc  quadratuin 
OD  ad  qu.idratum  EF ,  ut  rcftanguliim  A  O  B  ad 
'eftangulum  A  E  B.  Sit  cnim  axis  H  G  qui  di- 
vidatui  ptoporiionalitcr  ficut  A  O  B  diamc- 
ter  divifa  cft  in  punftis  I  &  L  ,  appliccnturque 
IK,  LM,  &  agimur  ad  reftos  BSN,  ACV. 

Demonftraiio,  Ita  cft  rcaangulimi  A  C,  B N 
ad  rca.,ngulum  HlG.ut  quadr.  IKad  quadratum 
OjX  Et  pnritcr  ita  cft  rcaangul.im  AV  ,  SB  ad 
rcaa„gulura  H  L  G,  ut  quadiatimi  L  M  ad  qua- 


HIG  ad  re£langulum  HLG ;  crgo  ita  erit  rcAan- 
giilum  fub  A  C ,  N  B  ,  ad  rcdangidum  fub  AV, 
SB,  ut  quadratum  OD  adquadtatum  EF.  Sed  ifer 
}o.}  Ita  cft  rc^ngulum  A  O  B  ad  rc^langunun 
fiib  AC,  N  B.  ficut  rcftangulum  AEB  ad  rcdtan- 
gulum  fub  AV,SB.  Eigocx  zquo  itacrit  rcdlan- 
giilum  A  O  B  ad  rcAangulum  AEB  ficut  quadra- 
tum  O  D  ad  quadraiura  E  F.  Quod  crai  dcmon- 
ftcandum. 

WvWW^v^Vf  WwT ^^rr^^^l^n ^ww 

PROPOSITIO  XXXIL 
Thcorcma- 

Si  tungent  EQypfin  conveniut  eum  dutmetre  ,  ($* 
per  tanum  ducMur  trdinutM  ,  fjr  uliu  conjun- 
gens  extremituiem  diumetri  ,  rui  parallelu  du- 
CAtur  per  vtrtictm ,  hae  in  to  puntlo  btfariam 
/icahiiur. 

Linca  AB  Ellypfin  tangai  in  B ,  fitquc  ordina- 
ta  BH  ,  &  BO  pcr  extrcmitatcmdiamctri  O  ,  cui 
fit  parallcla  D  E  I :  dico  DE,  EI  cflc  xqualcs,  Di- 
visi  BO  bifariam  in  M  ;  ducatur  diamctcr  MS, 
concurrcns  cum  BH  in  G  ,  ducatur  OKG ,  H  K, 
&FN. 


Dcmonftratio.  Prim6  (per  18.)  BO  ,  HK  funt 
parallclx  ,  ficut  cx  conftruft  onc  D  L.  Oncndo 
itcm  F  N  clTc  parallclam  B  O  ;  fumc  cnun  MT 
^  zqualcm 
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atquaJan  M  S,  duantiirqnc  TO  ,  TBj  &ciieob 
fiiniiitudincm  irianguiorum  oppofitonun  ad  M 
oftcndam  lincasTO  ,  BS  j  BT,  SO  clTe  paraJlc- 


ia$,  ergo  ( per  4.5. ;  ita  crit  OM  ad  NG.ficut  TS, 
ad  SG,  &  pariter  ita  BF  ad  FG,  ficut  TS  ad  SG  ; 
crgo  ita  crit  BF  ad  FG,  ficut  ON  ad  NG  ;  crco 
per  candcm  BO  ,  &  FN  funt  paraiiclar ,  &  afm 
HK  fit  adliuc  paraliela  ;  crit  ut  B  F  ad  F  H ,  «| 
ON  ad  NK  ;  (cd  ptimx  (unt  s:qualcs,erco  &  fe- 
cundx ,  crgo  OK  cft  ordinatim  applicata  ad  dia- 
mern.m  BSN  ,  Sc  (  p,r  zi.)  crit  parallcia  tan- 
g-nti  AB  ■  ftmi  cum  EL,  BO,  HK  fint  parailcl,r; 
crunr  fagictxCL,  EI  xquaics ;  funt  itcm  xquaics 
EL.  BO,  &  BO,  DC ,  iper  ,  4. ,  .EhcI.  )  ergo  DC. 
£L  (unt  xq„,|cs  interrc.  &  abjcfta  conimuni 
t  C  ,  rcftant  DE  ,  CL  xquaics  ,  &  ponfcquenter 
dum     '  ^"'"^ '  dcmonftran- 

PROPOSITIO  XXXIII. 
Thcorcma- 

^^'cSl^^^^il  'PP''""  B  C,  &  AB  tangcns; 
rtD  itx  B  G       1m''     G A  ad  AE  ;  duLu; 


Liberlr 

t^f  ut  BG  ad  FE  ira  G A  ad  E  A 

«"od  dc-monftrandum  crat.  1: /i, 

Convcifa  luijus  faciic  dcmonftrari  potcft  .  fi 
ncmpe  ua  fu  GCad  CE  .  ficut  AG  ad  AE  AB 
^fl^ungcntcn.;fi  cni,n  non  fit  tangc^s  lafur 

COROLL  ARIUM. 

Cum  fir  m  GC  ad  CE  .  ita  G A  ad  AE,  etit  rc 
ttang,,|un,  fl.b  cxtrcm.s  G  C  ,  AE  xqualc  rcOan^ 
gulo  fub  mcdiis  G  A,  CE. 


PROPOSITIO  XXXIV. 
Tiicorcma. 

5;  Ungcns  Blypftn  ,  ^  circnium  cum  diAmttro 
convers,sr,(^  m  iaHm  erdinMtith  MpplicrturlintM  ' 
'^''ijadrMtofmidiMmfni  c^HMle  rcaMntuln^ 
jHb  diUMntm  MpplIcMtM,  drficMntu  M  ctmro. 

CD  tangcns  Eliypfin ,  .lut  circnlum.  cum  dia- 
mcrro  A  B  convcniat  in  D  ,  dico  rcftanouluni 
DFE,  quadrato  FB  cftc  xqualc.  " 

Dcmonrtratio.  Itacft  {pcr  prxcedeniem)  AD 
ad  D  B  ,  ficat  A  E  ad  B  E  ,  &  componcndo  ut 
utraquc  AD ,  B  D  ad  DB ,  ita  utraquc  AE  ,  Efl  i 


A 

H 

E 

fcu  AB  ad  BE  ,  &  antcccdcntium  dimidia  carl- 
dcm  rationcm  halxbunt  ad  conlcqucntia  ,  ncm- 
pc  ita  crit  D  F  ad  D  B  ,  ficut  F  B  ad  0E,  fic  altcr- 
nando  ita  crit  tota  DF  ad  totam  FB ,  ficut  ablata 
DBad  ablat.im  BE  ;  crgo  ita  crit  tcliqua  B  F  ad 
rciiquam  EF,  ut  tota  DF  ad  totam  BF  ;  quare  rc- 
aangiilum  fubcxtrcmis  B  F  ,  feu  quadratum  B  F 
xqualc  cft  rcdangulo  fub  incdiis  DF  ,  FE  ;  quod 
crat  demonftrandum. 


t  i?r"r"S""°'  Triangula  BCG,  EDC.ob  pa- 
ajlclas  F  D,  BG  funt  xquiangula  :  creo  ita  cft  C 
G  ad  C  E  ;  ficut  BG  ad  ED  , (pcr  4. 6.)  hoc  cft 


Rf  i) 


PROPO 
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PROPOSITIO  XXXV. 
Tbcocema. 

Si  unt*^'  Ell}pfi>  ctrtMlum  cum  ilamtin 
Ctnvrnl0t ,  &  i  erdtnMUW  *fplicctwr  \ 
erti  rcSdHfftlitm  fub  difl»niiu  sppUcAi*  ,  inm 
i  centro,  tum  a  ftCdnie  ,  dd  <jitadrMMm  4ppli- 
fdin,  tu  dittmtter  dd  pMrdmetrum. 

Si  fiat  cadem  conftniaio  ;  dico  rcaanguluro 
DEF  ad  quadiatum  C  E  cfTc ,  ut  A  B  ad  paramc- 
trum. 

Dnnonftratio.  Rctkangulum  DFE  «qualceft, 
(per  5.1.)  rcdangulo  D  E  F,  pUis  quadrato  F  E  } 
itcm  quadratum  B  F  xquale  rcftangulo  D  F  E,  cft 
etiam  «quale  (per  j.  1.)  reaangulo  A  E  B ,  plus 
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quadrato  FE  ;  quod  fi  utrumquc  aufcratur,  emnt 
ledkangula  DEF,  AEB  xqualia,  fcd  rcaaiigulum 
AEB  ad  quadratum  CE  fc  habct  ut  diamcicr  A  B 
ad  paramctrum  (per  corcll.i.  7.  ^«jw  )  crgo  ita 
cric  rcAangulum  DEF  ad  quadracui^  CE,  uc  dia- 
rocter  A  B  ad  paramctrum. 

COROLLARIUM. 

Sequimr  FE  diftantiam  applicatc  ^  cencro,  fc- 
midiameirum  B  F  ,  &  FD  ,  i  fccante  ad  ccncrum 
ufqtic  ctTc  continuc  proporiionalcs,  cum  qu.-idra- 
uun  mcdic  xquecuc  rcftangub  fub  cxtrcmis. 

PROPOSITIO  XXXVI. 
Thcorcma. 

Si  idHfiens  cum  didmetrt  convenidt ,  erit  re£Un- 
lulum  ctmprthenfum  ffk  fecdfite  txieriori, 
*fdie  re(lt»njii$lo  comprehenfo  fuh  fecdnte  dd 
cenirum  uf^ue  ;  ^t;  yiifc  cxttriori  dd  dpplicdtdm 
»f<iue. 

Tangens  C  D  cum  diamctro  convcniat  }  dico 
reaangulura  ADB  zqualc  cfte  rcdkangulo  FDE. 

Dcmonftratio.  {  Per  prdcedentem)  itacfttota 
t>F  ad  toiwn  BF  ficut  abhta  BF  ad  ablacam  E  F  } 
"go  cft  rcliqua  DB  ad  rcliquam  EB  .  ut  tota  D  F 
W  lotam  BF  ;  &  componcndo  ut  A  D  ad  FB,  ita 
ad  BE  i  8c  ruifuj  dividcndo  ,  ui  AD  ad  F  D, 


aufcrcndo  fcilicct  AF  cx  AD,  itiDE  adDB,  hinc 
rcftangulum  comorchcnfum  fub  cxrrcmis  A  D, 
B  D ,  leu  tcdlangulum  A  D  B  ,  stquatur  tc6bn- 
gulo  fub  rocdiis  FDE  j  quod  ctat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXXVII. 
Theotema. 

Si  Unid  Elljpfin ,  dut  circulum  tdngdt,  fiKfueptr 
tdHum  erditidtim  dppUcdtd,&  prr  extrtmitdtet 
didmetri  el  pdrdllelt  dutU  tdnfentem  ufjue,  re^ 
adngulum  fuk  iu  comprehtnfdm ,  d^ueU  erit 
tjUdrid  pdri  i  rendnguti  fult  didmetro  &  pdrd- 
ptttrt  ctmfrchenf. 

Tangens  BF  cum  diamctro  conairrat  in  F,  fit- 
que  ordimtim  applicata  BG  ,  &  pcr  cxtremitaics 
cjufdcm  diametri  A  &  D  ducantur  tangentc» 
DH.AI  ad  tangcntcm  ufaue,  fit  itero  patametet 
AK  ;  dico  rcaangulum,  fi.bHD,  AI  concencum, 
eflc  xquale  quartx  pani  rcdbnguU  fub  A  D,  AK 
%mprehcnfi. 


Dcmonftratio.  (Per  16.)  rcftangulum  G  F  fi 
«qualc  cft  rcdangulo  DFA  ;  ait  ctgo  ut  quadra- 
tum  GF  ad  rcftangulum  GFE ,  fcu  uc  G  F  ad  E  F, 
ita  quadratum  GF  ad  rcdaneulum  DFA  ;  fcd  ra- 
tio  quadrati  GF  ad  rcftanguTum  DFA,  componi- 
tur  cx  rationc  GF  ad  DF,  fcu  B  G  ad  H  D ,  &  cx 
ratione  GF  ad  FA,  feu  BG  ad  AI ,  quarc  compo- 
ncndo  ut  quadraturo  G  F  ad  rcdanguUun  D  F  A, 
fcu  ut  GF  ad  FE  ,  ita  crit  quadratum  B  G  ad  re- 
dangulum  comprchcnfum  fub  Al ,  HD  ;  ui  au- 
tcm  GF  ad  F  E  ,  ita  cft  redbngulum  E  G  F  ad  re- 
ftangulum  GEF,  feu  {per  j  (.)  ad  quadraturo  AE, 
quarc  itacrit  redlangulum  EGF  ad  AE  quadra- 
tum  ut  quadratum  B  G  ad  rc£Ungulum  H  D,  AI 
&  pcrmurando  ,  ut  rcftangulum  EGF  ad  quadra- 
tum  BG,  fcu  ut  DA  ad  A  K  ,  ita  crit  quadratura 
AE  ad  rcOanguUim  H  D,  A I,  fcd  ut  DA  ad  AK } 
ita  cft  quadratum  DA  ad  rcdkangulum  DAK  ,  « 
ita  quadratum  A  E  ad  quadrantcm  rcaanguU 
DAK  ;  etgo  ut  quadratum  A  E  ad 
rcaaneuli  D  A  K  ,  ita  idcm  quadratum  A  t  m 
reftan|ulnm  fub  H  D  ,  A  I  :  crgo  rcaangulura 
H  D,  A I  xqualc  cft  quadrauti  rcftanguU  DAK. 
Qiio4  crat  dcmotiftrandu>o> 

COROLL. 
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COROLLARIUM  i 
feadem  propofuio  potcft  mrelligi  de  quiburain^ 
tqnc parallclogrammis,  &  Rhombis jtquianoulis 
qui  fc  hakni  ut  reOjnguU,  &  quadrata; 

corollariUm  IL 


Siiperiorcs  proporiiioiks  intcUigi  debent  dc  fci 
cunda  diametro  fiint  enim  univerfalcs  :  quarc  /} 
tangcns  ajm  fecunda  diamctro  convcniat ,  &  | 
ta^u  ordinata  ducatur.erit  pariter  quadratum  ft- 
cundx  fcmidiaractri  «quale  rcdangulo  compre 
henfo  fub  diftantia  applicat*  k  ccntro  ,  &  fub  fc 
cante  ad  centrura  u/qtie. 

Parirer  ita  crit  redangulum  fub  fcgmentis  fc 
canns  ad  centrum  ufquc  fumptx  ad  quadratuitl 
ipplicatar,  ut  paramtter  ad  diartetnim 

Denique  ita  funt  fegmenta  diametri  ad  tan* 
gentcm,  ut  fcgmcnta  ad  applicatam. 


AF^cuifitapLl  ^G^S*       d^catur  diamercr 
PP»^"taGH,fiatqucAE.paraUcU 


PROPOSITIO  XXXVIlt. 

Thcorema.  — 
Sicire^  dUmetrumEnypj:,,  circulu,  <Ufcr:l,a,ur, 

>n  cdcmpunao  diamcni  LvcnUnt. 
nn„l;  r  B  »  &  cx  codcm  pundb  D 


CH.  ent  AE  tangeris.  Pundhim  ex  quo  ducenJi 
cft  tangcns  fic  E  ;  ducator  diamcter  E  F,  fiantquc 
EF,  BF,  FD  proportionalcs,&:  pcr  D  cducamr  ai- 
dmata  D  A ;  cUrum  cft  E  A  tangentem  cflc. 


PR©POSITlO  XL. 
Thcorema. 

TMftnttt  ptr  txtrtmitdtct  e^ufdtm  ordindtd  dmiU 
di*m€trum  in  todem  punilt  feCMit ,  fj-  viciJpM 
ptx  todtfh  punnb,  ^c. 

Sir  EUypfis  diameter  AB,  ad  quam  fir  ordinata 
CD  i  cducantur  per  C,  &  D  tangcntci  CE,DE  } 
dico  iUas  occurrcrc  diamerro  in  eodciTi  pimdko  E. 

Dcmonftratio.  Quia  tnim  applicata  fccat  dia- 
mctnim  in  uno  pun^ao  G  ,  tam  refpcdu  tangen- 
tis  C  E  ,quim  rrfpcftu  DE  ,  fcmper  vcrum  crir< 
ita  cffc  FG  ad  FA  ,  ficut  FA  ad  F£  j  crgo  cadcnl 
t  £  Htrique  refpondet. 


refE^^^  ^f''  J  J-^  CD,  CA  &  CG.tanl 

'"'''^?^'"  "^P*^"  ^"ypfi^  ^''"^  con. 
^ue  proport,onalcs ;  ergo  in  utr^ue  tcfpondet 
""on  CG.  Ergo  idcm  punOum  Q,  ^ 


PROPOSITIO  XXXIX. 
Probleraa. 
pHnBo  4d  Ellypfm  tttngtntem  dtutre. 
Ptoponatur  prim6  quodcunquc  punamn  A,  ia 


Secundi  cx  codera  punfto  E,ducantur  tangetv 
tcs  EC,  ED  ,  dico  lincam  CD  cftc  otdinatim  ap- 
plicatam,namcx  C  &  D  ducanturdu*  ordinatim 
applicai£,oftcndamfacile  eas  conveniie  in  eodcm 
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/V  G  &  cum  dcbcant  circ  paraUclx  ,  dcbciu 
K^ioVcunacadcniquc  Imca. 

COROLLARIUM. 

Si  EC  ED  tangcntcs  convcniani  in  pimaoE, 
fimuc  CD  divifa  bfariam  in  G,Unca  EG  crit  du- 
;;,e«r.  Si  cnim  alia  cllct  diajtictcr .  f.t  E  H ;  crgo 
(perpnmsmPMrtem,)CD  crit  applicata,  ergo  {ex 
JlefiH.)div\ii  bifariaro  in  H  contra  fuppolitionem. 

PROPOSITIO  XLL 

Thcorcma. 

S:pcr  txtrtmhMtes  duartim  iUmttromm  ducM^ 
tur  isnieniet  *d.  dUmttrts  Hf<)ue,fient 
trUngulM  d^udliM. 

Sint  dux  di,imctti  AB,  ACj  pcr  quarum  cxtrc- 
mitatcs  E  &  F  ducantur  t.ingcntcs  F  G  ,  E  B  ad 
diamctros  ufquc  ;  dico  triangula  BEA  ,  CFA  cfle 
«qnalia  ;  ducatur  cnim  applicata  EK,qu=  crii  taii- 
gcnti  CF  parallcla. 


Dcmonftratio.  Rcftangulum  A  F  B  atqualc  eft 
quadr.ito  FE.hoc  cft  fcmiaxis  CD  •,  ctgo  cft  iqua- 
lc  quaitx  pani  figurx. 


COROLLARIUM 

Vidcs  quomodo  invcnicndus  fit  focus.  Nam  in 
Ellypfi  focus,  fcu  polus  ,  aut  pun(flum  cx  coropa- 
raiionc,  cft  illud  quod  iia  dividit  Axem  iTujorcm, 
ut  rc  dangulum  A  F  B  ,  xqualc  fit  quarti  parii  h- 
guix,  aut  qu.idraco  fcmiaxis» 


Demonftratio,  Triangula  AKE ,  AFC  funt  Ci- 
mUia,at  patct ;  crgo  funt  in  duplicata  rationc  AK 
ad  A  F  ;  hic  autcm  ratio  duplicata  cft  ut  AK  ad 
AB,  ciim  (per  <4-)  ««s  Hncx  A  K,  A  F  .  A  B  fint 
coniinuc  propottionalcs  }  crgo  >ta  cft  triangulura 
AKE  ad  triangulum  ACF  ,  ut  AK  ad  AB,  &  {pef 
1.6.)  ita  cft  triangulum  AKE  ad  tri.nngulum  A  BE, 
tit  bafu  AK  ad  bafin  AB.  Ergo  trianguU  A  C  F, 
AEB  funt  xqualia.  Quod  dcmonftrandiun  crat. 

COROLL  ARIUM. 

Ablatfi  communi  trapczio  AEGF,  cruni  trian- 
gula  CGE,  BGF  iqualia- 

PROPOSITIO  XLII. 
Thcorema. 

51  Imerv/dli  mu\orii  Axis  iefcrlb«tur  Cfrculiu,& 
per  extremiiMtem  inlnoru  Axis  duculur  t*nf^tns 
occHrrtnt  tUl  circuU  ,  ducMurque  ex  eo  punHo 
uppUcAt»:  trlt  rtBAnfulum  futfcgmentts  Axts 
*qKAle  cjHurtt  parii  figur*. 

Sit  Axis  major  A  B,  minor  femiaxis  C  D  i  du- 
"tiir  per  D  tangcns  D  E,  &  upplicetur  E  F,  dico 
rcdlangulum  A  F  B  «quale  clic  quartx  patti  fi- 


PROPOSITIO  XLIIL 

Thcorcma. 

Line*  ub  utublUco  ud  extremiiuiem  mintris  Axit 
duila,  tqualu  eft  femiuxi  ma\ori. 

Sit  umbilicosF,  jungaturquc  F  D  ,  dicoeam 
iqualcm  eflc  lincx  AC 

Dcmonftr.  (  Per  prjuedeniem  )  icftangulum 
AFB  xqualccftquadratoCD,ec  addito  quadrato 
FC  utnnque,  curarcaangulum  AFB  plus  quadra- 
ro  FCiquale  fu  (per  j.i.)  quadrato  AC  i  Hc  qua- 
dratum  CD,  plus  quadrato  FC,  iqucntur  quadra- 
to  FD,  (per  47.  1.)  cnint  quadrata  ACFD  xqua- 
lia ,  6c  confcqucntct  lincx  i  quod  crat  dcmon- 
fttandura. 

COROLLARIUM. 

F.icilc  ex  his  data  Ellypfi  cjus  umbiliciim  iuve- 
nicmus  i  fi  cnira  cx  punfto  D,  intervallo  fcroiaxis 
majoris  AC,  arcura  dcfcribarous  ,  lccantcm  axcin 
inajorcm  in  punao  F,aut  K,  ea  punfta  cnuU  h>ci, 
ut  patct. 

PROPOSITIO  XLIV. 
Thcorcma. 

Si  ah  umbilicis  ad  iMaum  ducMniur  UneM  i  hi  fun 
tMniente  m^umUs  Mngulos  comprebendeni. 

Sint  umbilici  E  &  F ,  &  Unca  ^^"^'"'^Jl^' 
tadlus  D,  ducantur  ED,  DF  i  dico  »"6"'??,*^^^' 
FDC  xqualcs  cire.  Ducantur  t.ingcntcs  HI.  K»-. 
Jm,gamurqnc  EC  IF.  LD.     .  E I.  ^ 

Dc,nonftr.Pr.m.N(p^r  5  7.)^  •^^^'^f  ,,a.ing. 
HI,cftxqualcquartxparofis«r*>=^B°'^ 
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«  HIE  «tjiulcs  :  funt  mtem  HET.  &  hip 

fc.  u,,i       ,  &  ,,„T„:r'„t 

rca>,trgorti,quii!  lEC  Ifluali.  tft 


Liber  Ij. 


SemnAb  oftendcrcdibco  lincam  LD  cfTc  pcn 
pcncl,c„i.       j  ,  c.  Suppo,ucurnon  dudb  fan- 

S  i  'w  r  't"  ^^'  di- 
re«um,  dcfci:bantur  circuli ,  hi  fc  fecab.inr  in 

5"«b"ipandt,s.  fint  h«  p.mfta  1^0  "  ,^ 

ducanriif  h„cz  id,  CD.  Cum  anguli  LDC  Lhf 

CoincUunt  cum  priorc  tangcntc  '  ^ 

V.rS^'^  T^"''  £  1- FLC  oppofiti  aa 
£DI .  »r  potc  mfiftcns  c.dcm  arcui  ;  itcni  anculo 

COROLLARIUM  L 
Ang'ililEC.  IFC  funt  reftl 

COROLLARIUM  iL 
Llnea  L  D  pcrpcnd.cularis  cft  ad  IC. 

COROLLARIUM  IIL 
A«g»llLDE.LDFfunr.qualcs. 

PROPOSITIO  XLV. 
Tiicorcnia, 


«^nim  in'line.s  Zls  P"  P"""»"-  C  C„m 

I^BE.  cum  angu  K  CBF  ""8^^ 
g"l.  incidenti*  &  rfflcS '^'7 '^"/''^''«^ 

P^^OPOSITIO  XLvr^ 
Theorema. 

4-?f^rE'"  fyfr  p""^° 
S5S^S;;tJ;^fct°7^"--5^ 

B.,!..,!-       ""♦■•'"'r  At-  in  K,  fintqtic  A''  CK 

p:.£cr:r;«D?"fr''r" 


AC.  CK  ;  &  EA  ,  FC  finrparallek,  erit  GI^ 
iiicicm  par jllcla  ;  crgo  aiigulus  EAB,  Ceu{pcr  44.) 
GAC  cnt  angiilo  K  arqu.iJis ;  cigo  latcra  AG.GK 
junt  xqualia  ;  &  in  triangiilis  AGC,  GCK  .  cum 
latcra  fingula  fingtilis  fint  xqualia  ,  crunt  anguli 
in  C  aKjualcs  ,  &  confequcntcr  icdli.  Dcfcriba- 
tur  fuptr  Iinea  G  I ,  circulus  tranficns  pcr  G  &  I, 
&  cum  anguli  G  C  I.  G  LI  fint  redi,  tranfit  hic 
circulus  pcr  L  &  C.  Paritcr  fi  fupra  lincam  B  G 
dcfcribatur  alius  circulus  .  c«im  anguli  B  C  Q, 
B  D  G  fint  rcai,  tranfibit  pcr  D  &  C  ,  cruntque 
anguli  DCB  ,  DGB  cidcm  arnii  DB  infiftcmes , 
xqualcs  :  ficut  angiili  G  C  L .  G  1  L,  cidem  arcui 
GL  infiftentcs ,  (cd  jam  probavimus  fupri  .  an- 
gulos  DGB,LIG  cfli  «qualcs ,  crgo  anguli  GCL, 
DCA  crunt  iquales.  Qu.irc  fi  ab  angulo  rc^lo 
ACG.aufcras  angiiliun  AtD  ,  &  pro  illo  fubfti- 
tuas  angulum  zqualem  GCL ,  erit  angulus  pCL 
tefkva.  Qiiod  crat  dcmooftrandum, 


MirabiU»  cft  h»c 


proprietasEUypfis.Sitigitttt 


rft.OPO 
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PROPOSITIO  XLVIL 
TheorcnuL 

pnnOum  ctrKurrMnt ;  ilUfimul  jumff. 
trunt  tiju/Ues  Mxi  wMjor». 

Sim  foci  A  &  B ,  a  q«>bii$  ducantut  dux  linc« 
AC  .  BC  .  concutrcntcs  in  idcm  P""^"";-.^?^": 
phcrix  Ellypticx  i  dico  lincas  AC .  BC  fimul 
fumptas,xqaalcs  cfTc  axi  m.jori  DE.Ex  ccmro  F. 
ducatur  GF  patallcla  AC  &  pct  punftuin  C  tan- 
gens  GC. 


JI  I 


Dcmonftr.  CJtro  FG.  AC  fint  patallclx  .erunt 
anguli  FGC  ,  ACl  xqualcs  .  ^^^^^  ACI  .  U<-G  . 
(  44. )  fi.nt  xqualcs  .  ctgo  HGC  HCG  funt 
iqualcs  i  ctgo  (  fcr  HC^HG  funt  xqiulcs. 
&  HG  ctit  diiTudia  linex  CB ;  FH  ucm  cft  d.mi- 
dialmcx  AC.  {per^6.)  cutn  F  B  fit  d.m.du 
lincx  BA.  crco  linca  FG  cftdim.du  hncarum 
AC.CB  fimul  i  fcd  FG  xqualis  eft  fcmiax.  map- 
ri,  cum  angulus  DGE  r  prr  frMCcdemcm)  l.t  tc- 
ftus  ;  ctgo  FG  cft  xqualis  fcmtaxi  DF  ;  &  conic 
qucntct  AC.CB  xqualcsfunt  toti  axi  •.  quod  ctat 
dcmonftrandum.  . 

Huic  propofitioni  innititur  vulgans  tnethodus 

dcfCTibcnde  Ellypfis.  opc  funiculi. 


PROPOSITIO  XLIX. 
Pioblcma. 
Ali*  gtncfu  Elljffit- 

Proponatut  paiallclogrammum  ABCD  »n  quo 
dbgonalis  AC  .  ducatut  EFG  ,  fitquc  FH  med.a 
ptopottionaUs  imct  E  F  .  &  F  G .  &  LO  mcdu 
ptopottionalis  intct  K  L  &  LM  .  &  P  S  mcdia 
uitcr  N  P ,  &  PR  ,  dico  pundU  H ,  O  ,  S,  pcm- 
ocrc  ad  Ellypfii^ 


PROPOSITIO  XLVin. 
Thcorcma. 

CWu  ddtMm  diMmttr$$m  d*ii  unk  *fflitsi* 

Ell}ffi»  dtfcrihtre. 

Sit  data  diamcter  AB  ,  6c  applicata  C  D  ,  in 
qaocumque  angu\o  DCA  i  pctficicnda  proponi- 
lut  EUypfis.  Qtadf  ato  C  D .  xqualc  fiai  tcOan- 
gulum  BC  E  ,  ducatut  linca  AE  ,  occuircns  pa- 
lallclae  B  F  in  puiidko  F,  fumptis  qiiibuflibct 
punaij  G ,  fiat  icOangulo  B  G  l  xqualc  qua- 
dratum  GK  ciit^^ry. )  punftum  K  in  peti- 
pheiia  EUypfis. 


Dcmonftr.  Ratto  tcftanguli  EFG ,  ad  reftan- 
guhim  KLM  ,  componitur  cx  rationc  EF  ad  KL, 
reu  AF  ad  AL.&  cx  rationc  FG  ad  LMfcu  CF  ad 
CL  :  fcd  tatio  tcftanguli  A  F  C  ad  icaangulum 
ALC  ,  componitiucx  iifdem  rstionibus .  ncmpc 
cx  tationc  AF  ad  AL  ,  &  ex  tationc  CF  ad  LLi 
creo  ita  cft  rcftanguUim  EFG.fcu  quadtatumFH 
ad  tcaaneulum  KLM.fcu  quadtatura  LO  i  Efg? 
(ptr  dtf.Ell. )  punfta  H  &  O  pcttincnt  ad  El- 
lypfin.  Idcm  firailiicr  dc  quibufcumquc  aUis  dc 
inonfttabo. 


PROPOSITIO  L. 
Problema. 

aHm  gtntfu  Eiiyrfi'- 

Sitfcmicira.U.sABC.inquoad^^-«^^ 

AC.  fint  duax  P"p-«i'-  ^f;^^^^^ 

quxcumquc  .  ^-bus  xquaU.  ^2,Tnt« 
cidcm  ujcUnaiwnc,hoc  cll,paiauw*  ^ 


Dlgitized  by  GoiqgLe- 


Ltber  II. 


PROPOSITIO 
Thcorcma. 


EH,  &  alijc  qtiiciimque,  dico  punfta  G ,  H  cflc  i  3  ^  ^ 

in  cadcm  Ellypf..  cujus  diamcccr  AC.  XSmTl  c"'*  ^  ^ '  ^''"^^"'"qne  D  F .  q„« 

»  D  xqualia       £i  ^^p^l^^^;^^  "8° CI. 

  ,    lypfin.         *^  ''*^/"Mj.)pcrru,cnEadEl, 

D  £  CT  idem  rccidir  iKi • 

lis  axi  ma,ortfiat  c?C     •^'^  ranTcr  CE  ;rq.,a • 
Dcmonftratio.  Cnm  DG .  DB  ;  EF,  EH  finr     a.s  K  L  .  fumarurQue  cir"     ""f '°  '  "^'"^^" 
aqualcs,  crunt  corum  quadrata  acqualia,  fcd  qua-     lum  K  E  &r     n  «liquum  intcrval- 

drarum  DB  :rq,„lc  cft  ^:dangulo  ADC.  &  ^ua-     cus  fccans  priorcs^n  praTsV"'"?"^ 
dratum  E  F.  rcclangulo  A  E  C  Ergo  ita  cft  qua-     pcrtincrc  ad  Ellvpfm  E  oorlr     'a       P""*^^  ^ 
dramm  DG  ad  quaJratum  EH,  ficut  rcaangulm  ^  P'" 

ADC  ad  rc(i^,inguJum  AEC ;  crgo  pun^a  G  ,  H,   

*:  alia  pcrtincnt  ad  Ellypfin.  Addc  quod  fi  du- 
cantiir  GI,  HK,  &  alia;  pcrpcndicularcs,  punda  I 
&  K  ad  aliatn  Ellypfin  pcrtincbunr. 

Dcmonftr.  Cum  linci  DG.EH,  fint  p.irallclx. 
crunt  triangula  EGD  ,  KHE,  iqui.ingula  ;  crgo 
>"  crn  DI  ad  DG,  feu  DB  ;  ficut  EK  ad  EH .  i^u 
EF.  Ergo  paritcr  oftcndam  ,  ita  clfc  quadratum 
Dl  ad  q.iadratum  EK  ;  ficut  rcdlangulum  A  D  C 

dc.nonfh-.indun,.  ^  *  ^       "''^     ^     f:       Dico  quadrata  applicatarum  ,  ut  G  F 

arqnaha  cfTc  rcftangulis  fub  fcgmcntis  ,  ncrop« 
«dbnguloAQa  *^ 

PROPOSITIO  LI. 
Problcm.1, 
illjpfin  iffcrlbtre, 

Br^t!!;""^'*'^;"''"'^  Chartaadhibcri 
potcft ,  e6  qu6d  ncc  clavos  urabilicis ,  ncc  funci 


LII. 


S;  ;»  .Elhj>p,  con\Mg4U  J;amfir!  ijualei  fMrlnt  | 
£Mlts  fnb  ftgmentu. 
Proponantur  in  Ellypfi  dux  diamctri  xqualc* 


tut'^;!„rt™*-  P^°PO«ti,r  Unca  AB  pro  fu- 

ut  ccnrrf  •        n  &  «  P""<ao  C, 

"irqrCE  ^-^'  circulusdcfcribacur. 

^    ^  ^  majori  A  B  i  ducantur 


Dcmonftratio.  Cun,  ita  fir  quadr.irum  G  F  aJ 
quadratum  C  D,  ficut  rcdangulum  A  C  B  ad  rc- 
dbngulum  A  G  B,  &  quadratum  C  D  zqualc  fic 
rcd.inguIo  ACB  ,  fcu  qtiadrato  AC  ,  cum  diarac- 
tri  AB,  CD  fint  xquaks ;  quadratum  G  F  .Tqualc 
ecic  rcdlangulo  AGB. 

COROLLARIUit 

Si  ficrct  circulus  drca  diamctrum  A  B  ;  qua 
fjmilitcr  dividcrctur  in  G ,  applicata  in  circulo  in 
pundo  G,  asqualis  cdct  applicatz  G  F,  fcd  iaci^ 
dcrct  pcrpcudicuiariter,  io  Ellypfi  non  iteni, 


5f 
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LIBER  TERTIVS 

De  Hyperbola. 


DEFINITIOSES. 


IYperboia  cft  figu"  1'- 
»nta  curv4  contcnta,  iii  qua  or- 
I  dinatarum  qii3drata,maeiscrcr- 
Jcuni.quim  crcfcant  lagitti, 
w  (ca  intcrccpt*  intcr  ordmatas 
&  verticon.  Ut  aiitcm  non  inconcinni  ,  fcd  cum 
aliqnarcgulacrcfcant  ;  hanc  rc^ilam  pon.mus  , 
ncmpc  m  alll.matur  cxtra  hypcrbolam  al.qua  h- 
tK.i  aox  fii  A  B  pro  diametro,  fiatquc  ut  B  C  ad 
CD,  ita  CD  ad  CE.  Ducaturquc  AE  qux  produ- 
catur,  natura  hypcibolz  hoc  habct,  ut  G  F  fic 
mcdia  proportionalis  intcr  fagittam  BF  &  HF, 
ncmpe  ut  quadratimi  GF  scqualc  f.t  rcdang.BFH. 

Ex  qua  proprictatc  datum  cft  illi  noincn  hy- 
pcrbol*  i  dufti  cnim  linii  BK.  quac  fumatur  pro 
mcnfuri  qaadratorum  applcatatum  ,  dicaturquc 
paramctcr,  fci»  latus  rcftimi  •,  in  parabola  rcftan- 
gulum  comprchenfum  fub  latcrc  refto  &  fagitti 
zqtiale  cft  quadrato  applicatx. 

In  Ellypf.  qu.idratu.n  appUcatx  dcficit  a  re- 
aangulo  fub  fagitii,  &  \Metc  rcfto. 

In  hypcrbola  vcr6  quadratum  applicatx  ut  CD 
«qualc  reaaugulo  C  I ,  «quc  ^'^«^  '^" 


hil  attcndendo  quod  cx  cono  dcfumpta  fit ,  cxtc- 
ras  omncs  ejus  ptoprietatcs  dcmonftrandas  fuf- 
cipio. 

1 1.  Linea  extcrius  alTuiTipta  ut  A  B  vocctur 
tranfverfa  diameter ,  hxc  fi^  dividatur  bifariam 
in  O,  pundlura  O  dicatur  ccntrum  hypcrbolx. 

IIL  Oppofux  hypcrbolx  funr  quarumvet. 
tices  opponuntur,  candcmque  diamctrum  habcnti 
funiquc  omnin6  fimilcs. 

Qiiamvis  gcncratio  propria  hyperbolarum  op- 
pofitaruro  oriarur  ex  fcaionc  conorum  oppofi- 
torum  ad  vcrticcm  ,  ut  ramcn  ctiam  hypcrbolas 
oppofitas  independcnter  i  Cono  confidcrcmus, 
aliquas  illis  conditioncs  adhibcmns  ,  nc.npc  ut 
communem  habcant  diamctrum  :  Dcindc  ut  fint 
Cmilcs ,  ncmpc  ut  applicatx  eidcm  diamctro  in 
uni ,  xqualcs  fint ,  &  paralldx  appUcatis  cidcro 


dangulum  CK  comprchenfum  fub  fagina  ,  &  la- 
terc  rc£ko,  ita  ui  exccifus  fit  parallclogranrunum 
lO.aijus  unum  latus  KO,xqualc  cft  fagitti  BC, 
&  cft  fimilc  rcdbngulocomptchenfo  fub  AB,  tK. 

Atque  fuiit  hac  proprictatcs  quas  oftcndit  inclVc 
typcrbolx  ApoUonius. 

Volo  ipitur  ut  aitumpti  linei  AB  ,  Sc  quxfiti, 
du.-ibus  BC,  C  D  ,  tcrtii  ptoportionali  C  E  i  li- 
ncis  B  F,  F  H  ,  fit  medii  proportionalis  F  G  ,  & 
alix  eandcm  obfcrvent  rcgulam  :  tum  cxtrcmita- 
t^t  hanim  applicitarum  intclligantur  conjungi  li- 
*el  ai'vi,  quod  ficri  ndn  icpugnat ,  hanc  figu- 
tam  vocg  hypctbolam,  &  Cx  hac  cjus  naturi,  ni- 


diamctro  in  alii,  intclligendo  fciHcet  fub  ufdem 
fagittis  ut  fi  fa^itrx  A  C  ,  B  D  fint  xquales  :  ap- 
plicat*  C  E  ,  D  F  fim  intct  fe  parallclx ,  &  «" 
qualcs. 

PROPOSITIO  L 
Thcoreroa. 

tnviccm  ftcui  rtntngitU  frb  H'"'* ' 
compofiia  txf*gUii,  &  dUm^iro. 

Sit  hyperbola  BDG.-in  qua  applicatx  DC  GF; 
fagittx  BC,  BF  i  diamctcr  AB  .  H.co 
dratum  D  C  ad  quadrarum  C  F  .  ficttt  «^«"S»' 
luro  ACB  ad  icaanguluro  AFB. 


Digitized  by  Goqg' 


.  Dcmonjr.  (  Per  iffinuhnem  hyprrioU)  oua- 
dnrum  DC.  xqualc  eft  re<aanp;.lo  bCE  &  12 


Liber  1 1 1. 


,  ui  c»^  ad  AC,  lcu  ut  H  F  ad  A P 
A^Fe'    cf'  ''^^«'•lu.n  BFH  ad  rcdan^ll' 

COROI.LARIUM  t 

hoc  cft  „t  KB  ad  BA.      '^'"^ »  ad  AC, 

<^OROLLARiUM  11. 

nuseritquadratfrF  5  i"^"'"'"  '"i- 

*      ,ec  cura  fint  patal  cla-  li,*^^  r« 
vcnict  cum  AB.         r^^^^cuc,  iirtca  G  D  cou- 


PROPOSITIO  IlL 

Theorcmai 

«««4  n/nn^w  fcthotitm  Mtngtu 

diamc^LT'"^  ^^"^'"^^ 

Imcrrp  ^ '^""'"'^  EF  .  dico 

DcL  a  ^yP"*^!^  concurrcrc. 

diamcrrJ  /"■'«^'-'^ )  linea  C  D  cum 

dumc  ro  A  B  convcn.t ;  crgo  £  F  iUi  parallcla 

'eia  C  D  ;  ducaturquc  quecum^uc  G  C, 


COROLLARIUM 


IIL 


PROPOSITIO  II. 
Thcorcma. 

ttnvenict, 

^c<a.o„c„,c^d  P""'*"^ '  ""^"^""^  P^^''"^^ 

^B  convcn.rc  ""^"  CDE  cum  diamctro 

PunAo  A  ■        ,.  »  convcniat  leitur  in 

Q:'od  crat  '°"""" » 

S.j  ^?ROLLARiUM 

du^atur  linca  diamctro  hypcrbolx  parallcla. 


Ciim  CD  convcm'at  cum  lihcl  GC,  linei  ttff, 
Cum  cadcm  convcnici ;  vcl  intra  ,  vcl  extra  fc- 
dtionem  ,  &  urroque  modo  ,  ficri  non  poicft  ut 
feftioncm  non  attingat.  Attingat  igitur  Gdlio* 
ncm  in  punfto  K  ,  cx  quo  intelligatur  ordinatim 
applicata  K  L  ,  fomatur  f  M  zqualis  H  L  ,  & 
ordinattm  apphcata  M  N  ocnirrcns  linea  E  F  N 
in  pun^  N  ,  qaod  aiTrro  etTe  in  pcriphcria  hy« 
S  f  i)  f  ciboLc) 


» 


^24         Sedionum  Conicamm 


p<ibolr  i  trianenla  enim  KHL  .  MFN  fimt  ftnu- 
tj|fc«qaali*ob  parJkUs  FN.KH,  &  MN.KL. 
(  Ex  dffi  .iiUnt  tpptfinmm  hjperhtlsrmm  )  dcbct 
piu)duin  N  circ  in  fupcificic  hyperbolx. 

Eodcm  mo<k>  oftcniljro  lincam  E  F  convcnirc 
ciim  fcdioiic  aJ  partc»  E ;  crgo  convcnit  nttinquc 
cum  fc£Honc  •,  quod  erat  dcmonftrsndum. 

COROLL  ARIUM- 

Linca  tangcnti  partllela  convenit  utrinquc 
cum  feaionc,  ut  linca  KH,&  qiuccumquc  Jiatne- 
trum  intra  fc^iioncm  (^cat. 


ROPO^ITIO  IV. 

'nitoiema- 
N 

Si  liiie*  red*  per  eenirum  ofp»fii*rmm  hyperMs- 
rnm  trdiiJiciJ  h"'  **rmm  tccmtrAi,  dlieri 
eiiam  tccurrei. 

Sit  puii(fhnn  C  centnim  oppotitanim  hypcr- 
boUnun  ,  ducanir  rcit»  C  D ,  occurrcns  uni  hy- 
pcrbolx  pwnAo  D  *  dico  hncam  C  D  produ- 
Qum  ,  altcram  quoquc  hypcrb»lam  atiingcrc. 
IntcUigatut  ordinatim  applicata  DE ,  fintquc  AE, 
£  F  cquak)  ,  ducatuique  oidinauro  applkau 
FG. 


Demonftratio.  ComEA.BF  (int faftr  xqua- 
lcs,&  A  D  fi:  communis  j  rcaanguUim  B  E  A  rc- 
dangulo  AFB  xqualc  crit;  tc  quia  ut  rcftangu- 
lum  BEA  ad  quadranim  D  E  ita  diamctct  A  B  ad 
par.imctnim  (prr  f«r.i.  I.)  redl.mgulum  ctiam 
AFB  priori  xqualc  ad  q»idr.inim  FG  candcm  ra- 
tioncm  h.ibcbit.  EoJcm  modo  &  punilum  G  in 
fedione  crit.  ErgoDC  produdka,  attingct  fcAio- 
ncm  in  punfto  G. 

PROPOSITIO  V. 
Thcorcroa. 

5/  Ab  aliiju»  purino  ditmetri  hyperhtU  efuoi  n«n 
minm  disltt  a^  ejM  vertice  tfUAm  femididtne- 
tr»  Um»a  reQs  byperluU  octnrrAt ;  eMm  fecJkit, 

t 

Sit  punftnm  C  ccntrum  hypcrbolc: ,  A  B  dia- 
toetct ,  pundum  I  non  minus  diftct  ■  vcrticc  B, 


€fikm  (cmidiamctto  ,  &  linea  CD  fedioni  occur. 
1«  in  pundo  D  ,  dico  c«ii  pfodnaam  intra  fc- 
aiononcadetcfenilUmfccarc.  Sit  enim  pnnad 
punaum  C  ccnmun  hy pcibolx.hoc  eft  Imcx  AC, 
CB  fintxqualcs,  &  lincaCD  dicatut  uUetius 
produfta  cadcrc  extta  fcftioncm  in  E.  Ordina- 
tim  applicatx  intelligantur  DH,  FG. 

Dnnoiifttatio.  Si  C  D  produfta  cadcrtt  cxoa 
hvpcrbolam  in  E  ,  quadratum  E  G  ad  quadratum 
DH  majorcm  rationem  habcrct  quam  quadramra 
FG.  fcd  ut  quadratum  EG  ad  DH  ;  na  quadratu»» 
C  G  ad  qu.idratum  C  H  (p^"  4-  <t  )  &  "» 
quadratum  FG  ad  quadiatum  DH.ita^rr  iJmjm) 


re^ngulum  AGB  ad  redangulum  AHB.  Ergo 
major  cftct  ratio  quadrati  CG  ad  quadiatum  CH, 
quam  rcdljnguli  AGB  ad  rcdkingulum  AHB.  Et 
pcrmutanJo  iuajor  dlct  ratio  qu.idrati  CG  ad  rc- 
danguliun  A  G  B,  qukn  quadraii  CH  ad  rcdkan- 
gulum  AHB.  Cum  autcm  linca  A  B  fit  divifa  bi- 
fariam  in  C,  cique  icda  adjiciatui  B  G,  (erit  per 
6.1.)  rcikangttlum  AGB  ,  uni  ciim  quadratoCB, 
xqualc  quadtato  CG,  &  rcftangulum  A  H  B  uni 
cum  quadrato  C  B ,  xqualc  qiiadrato  C  H ;  quare 
dividcndo,  .lufcrcndo  fciticct  confcqucns  cx  aiue- 
cedcnti.crit  major  ratio  quadrati  B  C  ad  rc^l.a8- 
guliim  AGB,  qiiam  quadrati  CB  ad  rcdangulum 
AHB,quodcftabfuidum,ncmpc  ut  idcm  ad  ma^us 
majotcm  habcatquam  ad  minus.  Non  crgo  CD 
produfta  cadit  cxtra  fcdlioncm.fed  intra. 

Mult6  mapis  fi  pimdlum  alfumptum  elTet  intet 
A  &  C  quak  cft  pundum  I ,  &  ducctctui  linca 
ID,  hxc  intra  fcdioncm  cadcrct. 

C  OR  OLL  ARIUM. 

Tangens  hyperbolani ,  fi  producatur  fecat  dia* 
metnim  ioccr  vctticem,  t<.  ccntrum. 


PROPOSITIO  VI. 


Thcorcnu. 

Omnit  litttM  per  verticem  hyperbelt  dnna  dr  f  *- 
rdlels  trdin»iii  nd  ejgndtm  ditimttrmm  , 
efi  iMfigens, 

Sit  Knea  AB  pcr  verticcm  B  dnda,  &  paralleia 
lincx  C  D  ordiiutx  ad  diametniin  G  E.  Dico  li- 
ncam  ABcxtra  ieclionem  cadcrc.  Sicnim  cadcrct 
iiua  rc^oocxn,  ui  BHi  diyidatur  BH  iu  I  ,  bifa- 

riam 


1 
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ri.im,cricque  H  B  ad  diimctnim  ordinatim  appti- 
c-ita  j  crgo  diamcrcr  G  l  F  ,  lincam  C  D  bifiriam 
dividerct  inf  ,{tx  dtfinhiont  tii4mttri,&  mffU- 


t*u  J  quod  cft  abrtirdum  }  outi  jam  rupponatur 
divisi  bifiriam  in  £. 

SSfefiSJgragBWgBBBtWggg  B8(BBaaBiBWPBWWi 
PROPOSITIO  VII. 

Theorema. 

Siducstur  crcHnMU  (j-  iid  pt  tomfepiM  fx  iiAmf 
iro  ,  /af'itA  dd  fjgittdttt ,  ficmt  pMtttJ  tlid- 
meiri,  lintM  trit  tMngtns. 

Sit  AB  diamctcr  hypcrbolac ,  \  cujus  punao  C 
diicatiir  ordinata  C  D  ,  firqne  nt  6D  ad  D  A  ;  ita 
BE  ad  E  A  ;  dico  linc.-im  E  C  cflc  tangcntem.  Si 
enim  ficri  potcft  fccct  hypcrbolami  fit  ECF  linea 
rcfta  ;  pcr  F  ordinatim  npplicetur  G  F  H  ,  &  per 
piinda  A  &  B  ducantnr  parallcla  EC,  nempc  AL, 
BK  j  jungaturquc  BCX,  DCK. 


rcilangiilum  A  O  S  zquale  rcdlangulo  A  N  X , 
ita  eflet  N  X  ad  O  S  ,  ui  A  O  ad  A  N  ;  fcd  ma- 
jor  cft  raiio  NX  ad  XO ,  quam  OA  ad  AN  :  fed 
ut  NX  ad  XO,  ita  Bk.  ad  BM.propter  fimilitudi- 
nem  triangulorum :  Igirur  rc^angalum  fub  K  B, 
A  N,  majus  cft  redangulo  B  M,  A  O  ;  &  confe- 
quentcr  primum  ad  qtiadratum  C  E  majorcm  ha- 
bct  rationcni  quim  lccunJum.  Scd  iit  rcftangu- 
Inm  K  B  ,  A  N  ad  quadratum  C  E ,  fic  reAan- 
gulum  B  D  A  ad  qu.idrattim  D  E  (ptr  4.  6.)  Pa- 
riter  ut  rcftangiilum  fub  M  B ,  A  O  ad  quadra- 
(tim  C  E  ,  ita  rcftangulniTi  B  G  A  ad  quadratuni 
G  E.  Major  igitur  cil  ratio  rcftangiiH  B  D  A  ad 
quadraium  D  E,  quim  rcdlanguli  B  G  A  ad  qua- 
dratum  G  E  ;  &  pcimutando  major  crit  ratio  rc- 
f^angtili  primi  ad  fccundum  quatn  quadrari  primi 
ad  fecundum  ;  fed  fprf  1.)  ut  rcdlangulum  B  D  A 
ad  rcdl.ingulum  AGB,  ita  quadratumCDad  qiia- 
dratum  GH  ;  &  ur  qiudraxum  DE  ad  quadratum 
GE,  ita  quadratum  CD  ad  quadr.irum  FG.  Majot 
eft  crgo  ratio  qu.idrati  C  D  ad  quadratum  G 
quam  quadrati  C  D  ad  qnadratum  GF  ;  quod  eft 
abfurdum.  Non  igitur  EC  produdla  intra  fcdlio>> 
ncm  cadct,  fcd  cztra; 

eBe9.6ES99969ae9esaB191!9.fi963fi9er  fi92SKtSSa 
PROPOSITIO  VIIL 

Thcoicma. 

$i  rtQ4  tMHgat  hjptrhoUm  ,     a  runtlt  eont^iilit 
dutaiur  ordiriMt^  ;  itd  erii  com^ofitA  ex  dia- 
mttro  ,  (jr f--giitk  sd  fufitiMm  ,  fitut 
fMTiit  diamttri. 

Sit  hypcrbolx  diameter  A  B  ,  linea  tangcrtf 
C  D  ,  C  E  ordinata ,  dico  ita  cffc  BE  ad  A  E» 
ficut  B  D  ad  D  A.  Si  cuim  non  ita  fit,  fiat  ut  B  d 


HLF 


Dcraonftratio.  Supponitur  elTe  B  D  ad  D  A  , 
/eu  ^;>rr  4. 6  J  B  K  ad  A  N  ,  utBEadEA.fcu 
BC  ad  CX  Cpfr  t*ndtm)  &  B  K  ad  X  N,  ob  fi- 
milirudinem  triangulorum  BCK.XCN.  Ergoita 
eft  B  K  ad  A  N  ,  ficut  B  K  ad  X  N.  Sunt  igitur 
A  N,  X  N  xqualcs  ,  &  cum  AX  fit  divisi  bifii- 
riam  in  N  ,  erit  reftangulum  A  N  X  majus  re^ 
ftangulo  A  O  X  i  crgo  crit  major  ratio  line« 
N  X  ad  XO.quamOA  ad  AN.  Nara  fifictei 


•d  b  A ,  fic  B  G  ad  G  A  ;  ducatur  applicata  Cf ; 
effctquc  (  per  prtctdtnttm  )  linca  D  F  tangcns, 
qux  poft  taftum  in  pundlo  F  extra  fcdioncra 
crit ;  crgo  rursus  fccabii  lincam  D  C  ,  quod  cft 
abfurdum ;  dux  enim  lincx  te&x  cUudcrcni  fp*' 


tuunj 


Sf  iij 
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PROPOSITIO  IX. 

Thcorcma. 


PROPOSITIO  XL 
Thcorcma. 


Si  p*r  cntAOMm  duc^mr  crdin4tM,erii  ^usirMtnm  St  per  l^nm  duc 

7midi^mc.ri  ^^u.le  reQ.n^uic  c.mprrhe.fi  fnk  /ub/&rutn.u  . 

comp»fai  *x  f^mldiumttro  ,  (fr  fspitu  ,  crfu^  d'ft*>it>M 

i^yQdinitrungtnttm&centrum.  tunftntu  4« 

Sit  hypcrbobe  diamctcr  A  B ,  &  ccntrum  F, 
tangcns  CD,  ordinata  C  E.  Dico  quadratum 
fB,  rcftangulo  EFD  cflc  iqualc. 


A 

F 

B 

C  E 

Demonftr.  Ita  eft  (  ftr  8. )  AD  ad  DB,  ftcut 
AE  ad  E  B  i  cigo  componcndo  ut  utraquc  AD, 
DB  ad  DB ,  ita  AE,  EB  ad  EB,  &  antcccdcntium 
fcmiircs ,  ncmpc  ita  crit  FB ,  lcu  AF  ad  DB,  ficut 
FE  ad  EB  ;  nani  F  E  cft  dimidia  hncarum  A  E  , 
EB.  |Ergo  pcr  convcrfioncm  rationis  ,  itacrit 
E  F  ad  F  B  ,  ficut  F  B  ad  F  D.  Ergo  quadrato 
FB  «qualccft  rcaangulum  E  FD  i  quod  crat 
dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  X. 
Thcorcma. 

5»  ftr  ctntuUum  ducatur  uppHcalM  ,  eril  tjut 
^uadrutum  ,  ud  rea*ngulufn  fnh  compo/iiM  ex 
fimidiMmetro,r6-f»gittM,  drfuh  diftMntia  MppH- 
CMtd  M  iMnienit ,  ut  rtllum  iatut  Md  diame- 
trum. 

Sit  ungcns  C  D  ,  applicata  C  E  ;  dico  ita  clfc 
reftangulum  FED ,  ad  quadratvim  CE,  ut  diamc- 
tet  A  B  ad  paramctrum.  Vidimus  cnim  in  fupc- 
riori  ita  cJTe  FE  ad  EB  ;  ut  AF  ad  BD  ;  crgo  pcr- 
mutando  ut  FE  ad  AF  ita  DB  ad  EB  ,  &  compo- 
ncndo  ,  ut  AE  ad  EF  ,  ita  DE  ad  BE.  Qiiarc  (  per 
i4  6.)reaangula  AEB  ,  FED  funt  xquaUa  ;  fcd 
rcftangulum  AEB  ,  cft  ad  quadratum  CE  ,  ( per 
cortU.  1. 1. )  ut  di.imctcr  A  B  ad  paramctnim  ; 
ctgo  rcdkang.  F  E  D  cft  ad  quadrarum  C  E  ,  ut 
diamctcr ,  ad  paramcitum  ■,  quod  crat  dcmon- 
ftrandum. 


duCMIur  ordinMtM  ;  erit  reQMngHlHm 
dtMmetri ,  MijuMlt  rtllMngMlo  Juh 
Umim  m  iMniente,  &fub  diflMntid 
iMngtntu  M  verlice. 

Sit  cadcm  fuppofuio  qux  priis  ,  dico  rcaao- 
guUim  ADB,  rcaangulo  EDF  cflc  a^aualc 

Dcmonftr.  Vidimus  (  in  9- )  ^  ^ ^Y^. 

fiait  FB  ad  DF.  Ergo  componcndo ,  ut  EA  ad 
FA ;  ita  AD  ad  FD  ,  &  pcrrautando  ,  ut  E A  ad 
AD  ;  ita  FA  ad  FD,&  dividcndo,  ut  ED  ad  AD; 
ita  BD  ad  DF.  Quarc  rcdangula  fiib  mcdiis  Sc 
cxtrcmis  «quamur,  ncmpc  ADB.  &  EDF  i  quod 
dcmonftrandum  crat. 

PROPOSITIO  XII. 
Thcorcma. 

Si  per  tMUum  duCMtur  ordinMtM,erit  renMntulum 
fnbfMttttM  .  O-/"*  compofitM  exf^gttta  d> ^IM- 
ynttro  ,  ^UMte  reaMngJo  fnb  comf  ofuM  exjem- 
diMmetro,  drHitl* ,  &f>tl>  <^  ''ft^""* 

Mk  MppliCMIM, 

Sit  cadcro  fuppofitiodico  rcftangulum  AEB 
srqiialc  cflc  rcaangulo  F  E  D. 

Dcmonftr.  (  f,^  )  ita  cft  E  D  ad  BF  ;  ut  BF 
ad  DF  ;  &  pct  convctf.oncm  ratK»ms  -^'  Yvt 
EB ;  ita  FB  ad  DB  ;  &  pcrmutando  ut  EF  ad  FB , 
ita  EB  .-td  BD  ,  «c  componcndo,ut  EF  A ^  't 
EB.ndED.  Qi.arcpar.tcr  «^^7/"* 
&  cxtrcmis  xquantur  ,  ncmpc  AEB  ,  K  tti^. 
quod  crat  dcmonfttandum. 

PROPOSITIO  XIIL 
Thcorcma. 

Si  in  hyptrhU  per  coniMQum  MppUctlur  ordJnMlM, 
&  per  extremitMtes  dtamttrt  ducMntur  dutpa- 
rMlltU  ordinMlts ,  MdtAn^entem  ufcjne  \  reaMW 
gulum  fni  ipfij  comprehenfum  ttfuale  tJifUMrts 
pMrii  figurt, 

Sit  linca  B  F  tangcns  ,  otdinata  B  G  ,  cui  pec 
cxtrcmitatcs  diamctri  A,  &  ducantur  paiallci* 
lA  ,  DH  ,  ad  tangentcm  ufquc,  Ctq"C  P^f^"" 
AK  ;  dico  rcaangulum  comprchcnfum  fub  A  i. 
D  H  crtc  quartam  partcm  rcaanguli  fub  AV, 
A  K  comprchcnfi  ;  quod  rcaangiiluro  ,  figur«n 
vocat  AppoUonius. 

Dcmonftratio.  Curo  F  B  fit  tangcns  ,  enint 
(peri,.)  rcdangula  GFE  ,  DFA  «qualja  i  ^^^' 
quc  ut  GF  quadratum  ad  rcftangulum  Ght ,  «c 
m  G  F  ad  E  ,  ita  quadratum  G  F  ad  rcaangu- 
Uim  DFA  ,  qux  ratio  componitur 
ad  D  F,  fcu  B  G  ad  DH  ;  ac  cx  ranonc  G  F  ad 
FA  ,  fcu  BG  ad  lA  ;  &  hx  dux 
nunt  rationcm  quadrati  B  G  ad  rcaaneuhnn  '"b 
Al .  DH  comprchcnfum  ,  igitux  lu  fe  haucr  o 
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ad  E  F ;  feu  reftangulum  EGF  ad  rcA,     i         >  •  j  ^ 

eu  (^fri  o.)  ut  diamcf  cr  D  A  ad  paramctrum  AK,  '  «t. ,  4  li. 


S    UAK  ,  qiiod  crat  dc.no„ftrandmn. 


I^ROPOSITIO  XIV. 
Thcorema. 

rur^B' S  f  arpr^P'^'"''"' ^  'PP''- 

'«^  ^caanj5„lo  DAK     ''^' S"""' P«"  «8"^*, 
Dctnonftr  (  Pe 

BG,  /Icit  FE  ad  FA  r      Ir       •      DH  ,  ad 

g"lum  BG,  EL  ,1,^  ' ^  ;  &  rcdlan- 

^^H.  IA.rcu 

«lcmonftrandum.        ^  "  "8"'*  i  quodcrat 

^Oi^OLLARlUH 

J"ccndi,l^ cxh^'!:^°'  '^'^'''^"'  rangentcm 
^  P^°P°'it.onibus£;ialcs  funt. 

PROPOSITIO  XV. 
Thcoreraa. 

«''VpcrboUcuju,diat«..,,.„,„j^„, 


OF  O  ,  •  „  *  '^"  ^**  "A.  ut  OA  ad 
KO  a?n  V  ''^  '^^     0£ .  ficut  quadratum 

i-mi  c  tnanguh,m  AON ;  fcd  ut  KO  ad  OE  •  ua 

Erso  L  •  """"  cundcmvcrticcmD. 
trgo  .  a  cft  tr.angulum  KOD  ad  triang«lu,n 

W        •        quadnlatcrum  N  K  .  &  triangu- 
l"m  DEK.  xqualu.  Vidimus  itcm  ita  tlTc  qSa- 
dratun,  OK  ad  quadratum  O  A  .  ut  triangulum 
KOp  ad  trungulumAONi&permutandoita 
cru  ^tum  quadranm>  O  K  ad  totum  trianc^ulum 
Oam'       ^'^«"^Ji  qtudr.uum  OA  ad  ablatum 
^AN  i  crgo  ,ta  erir  rcliquum  cx  quadratis,  ncm- 
pc  rca..,gx,lum  RK  A  ,  ad  rcliquum  quadribtc- 
»um  N  K,  ot  totmn  ad  totum,  ncmpc  qu.ndratum 
.  ad  triangulum  OKD.  Eodcm  modo  oftcn- 
dam  ,  .ta  cflc  tomm  quadratiim  OL  ad  triangu- 
lumOLM,  ut  rcliquum  rcdangulum  RLA  ad 
rcliquum  quadrilarcrum  N  L.  Itcm  oftcndam,  ita 
cile  quadratum  CO  ,  ad  triangtilum  COF  .  nt  rc- 
liqmim  rc^fhngulum  R  C  A  .  ad  quadrilatcrum 
NACF  f  cft  cnim  /Im.lis  ratio  :  lcd  tr.argub 
DKE,  oftcnfum  cd  xqualc  quadrilatcumi  N  K  j 
ergo  &  triangulo  G  L  I ,  xqualc  crit  quadrilatc- 
rum  N  L ,  &  triangulo  BIC.  xqualc  quadrilattf- 
rum  NC  i  ablatis  crgo  hinc  indc  xqualibus  pri- 
m6  rriangulo  G  I  L.  &  quadrilatcro  N  L.  crit  re- 
liquum  quadtilaterum  L  M  F  C  ,  quadrilatero 
B  G  L  C  .  xqualc  ;  &  ablato  co  quod  com.nunc 
cft,  crunt  triangula  BHF  ,  GMH ,  xqualia  ;  qu« 
cum  /int  /imilia  ob  angulos  ad  vcrticcm  in  pun- 
&o  H  arquales,  &  parallcla  MG  ,  BF  habcnt  nc- 
celTari6  bafcs  B  H  .  H  G  ,  xqualcs  ,  crgo  linca 
ODF  ,  pcr  cenrrum  O,  &  taiSlum  D  dufta,  divi- 
dit  bifariam  lineam  B  G  ,  tangcnti  parailciain  j 
quod  erat  dcmonftrandum. 

COROLLARIUM. 
Conftac  ex  hJs  lineam  O  D,  elTc  diamccrumf 


VKOVO 
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quo  cxplicuimus  in  prxccdenii  •,  dico  rcftangula 
HEL,  IGN.cac  iqualia. 

Dcmonar.  Ita  cft  quadratmti  C  D,  ad  quadra- 
tuin  C  F,  ui  quadratum  D  H,  ad  quadtatum  F 1 ; 
ec  paritcr  iu  cll  rctiangulum  ADB  *d  rcaaiigu- 
lum  AFB,  ncut  qnadrarum  DE  l^q^^J^'™ 
«      ,      rLr.«.     FG,qu«fantpartcsquadratorum  CD,Ch,UM, 
j„  bjpfrhcU ,  yr       «  reBMn^ulum  f»h  cm         ^  ^        &\cliqua  in  cadcm  rationc  crunti 
wJj       dUmro  dr  ffuM  ,  &  f-b  /-p  -  «adratum  C  B  ad  q«adratum  CD,.ta 

r.J       .   ..^  „,«.--.Jr4r.  P  ^,il„ELadrcaangnlum  lGN;fup- 

ponitur  cnimDL  xquaUsHD,&  lF,xqiut.s 
F  N  ;  cum  «go  H  L  divifa  fu  b.far.am  m  D ,  & 
non  b  fariam  in  E,  cnt  quadraium  d.ni.dix  DH, 
xqualc  rcaangulo  H  E  L.  Ql.aic  conftat  rcdbm- 
Biila  HEL  ,  IGN  ,  cftc  xqualia  i  .mmo  cum  ED, 
»  „  DK  fupponantur  xqualcs,  cx  dcfi..itionc  appl.ca- 
Supponatut  hypctbola  ,  cujus  diamctcr  AB  ,  ^^^^  rcaangula  HEL,  HKL,  xqual.a. 


PROPOSITIO  XVI. 
Thcorcma. 


U  ,  Mi  idem  rtQMngmlum,  flu*  ^UAdrMf 
nmldUmeiri  i  i'*  iHMdrMtum  MffHcMU  ud 
.uMiTMinm  Mlitrlw  i  UncM  ex  ctniro  dutlM 
toniungtnt  hxc  puntlM  rrfl^  erit ,  &  'fj^f''' 
toi  \  &  9«e  rttMl^*  proditctiur  ,  to  mMgu  Md  h)- 
perhlMm  MCttdti. 


ccmrum  C, critquc  ( pf r  i.ituym  )  ut  rcftangu- 
h.mADB'ad  rcftangulum  AFB ,  ita quadratuin 
DE.ad  quadratum  FG  ,  fiat  ut  rcaangulum  ADB 
ad  rcainguhim  ADB  ph.s  quadrato  CB,  ita  qua- 
dratum  DE  adq.iadr.itum  DH. 

Parircrfiatutrcaanguh.mAFB  ad  rcOangu. 
]um  AFB,  plus  quadrato  CB  ,  ita  quadr.irum  G  F 
adquadr.u;.m  F  I  *  dico  C  H  I  clTc  Uncam  tc 
Ctim  afymptoton ,  &c. 


Dcmonftr.  Cim  refta  AB  divifa  fit  bifariam 
inC,  ficaddita  BD,  crit  rcftanguhim  ADB, 
unicumquadrato  BC.xqualc  quadrato  C  D, 
(ptr-j  i. )  Paritcr  rcftangulum  A  F  B ,  uni  cum 
quadraio  B  C  ,  xquarur  quadrato  C  F  ;  crgo  lu 
crit  rcftangulum  ADB  ad  quadratum  C  D  ,  I.cut 
quadratvim  D  E  ad  quadratum  D  H  i  &  ut  rc- 
aangulum  AFB  ad  quadratum  C  F ,  iia  qua- 
dratum  F  G  ad  quadratum  F  1  i  crgo  ita  crit 
quadtatum  C  D  ,  ad  quadrarum  D  H,  ut  quadra- 
tum  CF  ad  quadr.itum  Fl  i  &  linei  candcm 
eiiam  rationcm  habcbunt }  crgo  C  HI  cft  hnca 
reda  ,  (  ptr  4.  6. )  Quia  autcm  quadratum  F I 
fupcrat  quadratum  F  G ,  pimfta  G  ,  &  I  non 
coincidcnt. 

&BS9fifi63e96B59S8S3-^9eaKBB6S<9fi6fiBB<S9S999fi? 
PRO^PSITIO  XVII. 

•   '  ''4'heorcma. 

S/  futrint  Mfymptoti  ,  &  MpplicMtM  ;  truMt  rt- 
BMngulM  applicMtMrum  inttr  ft  mjumHm. 

Sini  afyropioii  Cl,CN,  &  appUcatx  co  ordinc 


COROLLARIUM. 

1  G  minor  crir  quam  H  E ;  cum  cnim  reftan- 
mila  HEL.  IGN.  fmt  xquaUa,crit  ut  HE  ad  lO, 
ita  G  N  adE  L  i  fcd  G  N  ,  major cft quam  E L , 
crgo  &  H  E  ,  major  quam  I  G. 

B&SBi 

PROPOSITIO  XVIIL 
Thcotcma. 

Si  hperhUm  UncM  per  vKriicem  iMngMt ,  r-/«* 
^uUrMtum  M,ueiur  ^uMrtM  pMrn  M-^J''''"'' 
ex  cemro  per  r,.«  txtremUMtts  dHilM  irH 
Mfymptoios. 

•Sit  hvPcrbol.T  diamctcr  AB,centramC,linca 
DE  feaio^^cm  tangat  in  punfto  B ,  vcrt.ce  fc. h- 
«7  fitquc  quadratum  BD.  am  BE  xquajc  q..artx 
paA  fig"^,  hoc  cft  rcaang..U  comprchcnfi  fub 
dia.nctro  AF  &  paramctro  B  F  i  d.co  hnca,  C  D. 
C  E  .  cJTc  afymptoios ,  fcu  non  convcnire  ,  cura 
fcaioi^ :  co JvcJiat  cnim  f.  fieri  poteft  C  D  cum 
hypcrbola  in  punfto  G  ,  &  ordmattm  apphcciur 
G  H  ,  qux  crit  parailda  D  B, 


Dcmonftr.  Itacft  AB  ^^«/'"X^^TS 
ABadrcaanguhnnABr  fcdq-ch^^^ 
cft  quarta  pars  quadrati  AB .  &  quaa 
fup?onitur%ua;ta  P»»  -^-^'^  qu-S. 
ita  cft  AB     BF  .  ut  quadratum  DC  ,  q^ 

rum  BD.icu  ^per  4.6.)  "^.'l"'^ f "Ifi ^ fiF.it»  cft 
dratum  HC ;  icd  {ptr  i Mu^m)  ut  AB  ^  »  ^^^^ 


^Digitized  b\ 


ic&anpilnm  A  H  B  ad  quadratum  HG  ;  crgo  ita 
erit  rcAinpuUim  AHB  ad  quadrarum  HG.ut  qua- 
dratumCH  ad  q-udrattim  HGiciTcnt  ergo  ^qua* 
lia  rcAanguliim  AHB  &  quadratum  CH  CccntrM 
C.t.  F.Hcl.  )  Q^iarc  lircaCD  produda  non  conve- 
nit  cum  fcdlionc ;  Eft  crgo  afymptotos. 


«i»t*) «H -MH  MI «««a^ 

/     PROPOSITIO    XI  3{. 

Thcorcnia.' 


Liber  III  3,5 

NM,  raajorcs  quim  DB,  BE. 

corollariUm. 

t«s.  cit  xqualc  quarti  parti  figiwx.         '  ^ 


£x  tertirt  ttttUd  IntrM  sQmpitltn  Jnc!  faiejl ,  ^uM 
CHfts  hyperboU  ndn  cenvcniAi. 

Vi&i  cidem  (tipponcionc,  dico  intra  afvmptd- 
Tos  C  G,  C  M,  cx  centro  C  <  nullam  aliani  afym- 
proton  duci  poflc  :  fit  cnim  dufta  qiizaimqnc 
C  H,  hanc  artero  aim  hypcrbola  convcnirc.  Du- 
caturcnim  B  H  arymptotoCDG  parallcla  ;  quia 
igiiur  CH  convcnit  in  C.cum  CDG,  uni  parallc- 


B\E,r 

PROPOSITIO  XX. 
"fiieorenu. 


ungeni  hypcrboUm  ;  HtrMmfue  fccat  afjm. 
0«,  b.fAr.^m^ue  in  funUo  uUi,  fecMur  : 


Omnu , 

fmon,  ^.f.,r,Mm^ue  tn  pHnHo  uaiifecMur; 
Cr  fUttdrMtHm  dtmidit  t^uAtur  quart* 
pMrti  figur^. 

Linca  BL  tangat  hypcrboUm  ABC  ,  inpun^ 
"oB :  ht  E  ccntrum,  &  afymptotiEF,  EG ,  dicO 


M 


lanim  ,  convenict  ctiam  aim  alccri  nempc  B  H  • 
r^G  ^""'^^^  'T'^'"  DG.  BH  f  du^ 

dicatur  pundbm  H  elTc  *extr!  fiJ';  "  ' 

fcaio  fccet  lincTin  rr  '«'^'owm  ,  ita  ut 

qiJadrato  B  C  1  ^'''^^"g"'"'"  A  L  U  cum 
^ng"  um  MKr^"  '  '1'"'^"^°  ^L.  Itcm  re- 
quad^r  o  DB  ^'<aang..Io  DBE  .  fcu 

*1  q"adr.n..m  B  jf    ^^*^      quadrarum  CB 

«^•'"ff-Jnm  ALR  ,/   "^*  ^'^' ^f"' 
«JratunVBC  q"adratum  LK  ;  &  ut  qu.i. 

q.."draunn  r^'^""-  quadratumlL. 
9 "adran  m  T  r  "  ^"="1""""  C  L 

dratum  LK         *     «'^•^"g"l"m  ALB  ad  q.ia- 

«m  A  L  n  U  k       ^  ^  •      abluum  rcftangu- 
q' ad  '  :  ;  erit  rfli- 

MKG   >t  „r       i     '"^  rchquum  redangulum 

^^:^:  :::{:^T '  "^-^^;" 

q»^dramm  80    ./  q"-^d'^i"m  B  C  ad 

quadratnm  nn  '    F  q"='drar..m  B  C  ad 

7^  'l"»'^"'"'"  BC  ad  rcaan. 


prlm6  tangentcm  BG  .  fecare  utramquc  afymptdi 
ton.  Ducatur  BE  .  finrque  B£,  ED  zqualcs  ;  erit- 
quc  BD  diamctcr  (/'^r  7.  ifr»,;*/)  abfcindantur  hinc 
uide  B  K  ,  B  H  arqiialcs ,  iia  ut  totius  quddratiun 
xqualc  fit  tcdaugulo  coinprchcnfo  fub  diainctro 
B  D ,  &  parametro  ;  cjrcntquc  EK  ,  EH  ,  afym- 
ptoti  quod  cft  cuntra  prarccdcntcm  :  Qtiarc  nc- 
cclTari^  B  L  produda  utramquc  aiymptoton  Ce- 
cat  ;  &  BG  ,  BF  quadrata  zqualia  funt  quartz 
parti  figurz;  alioquin  abfciiidcndo  lineas.quarum 
quadrata  zqualia  ciTcnt  quartz  parti  iigurx  ,  da- 
rcntur  alix  afymptoti. 

6S|gggj6fiB-ggfiBBfiB6g6368e8BP—UU  8363.6583 
PROPOSITIO  XXL 

Problcma. 

DdHii  dua^M  linetf  dngulum  comprehendentihuti 
per  punOum  iniru  an^ulum  pofiium  ,  hypcrbo- 
Um  defcriitcrt ,  (U)ui  prddiiUJined  Jini  ufjtu.. 
fiiii.  \ 

Sint  datz  dux  linfz  AB,  AC ,  angulum  BAC, 
comprchendcntcs  ,  fitquc  allignatum  pundluiii 
D,  pcr  quod  dcfcribcnda  cft  hypcrbola.aijus  AB, 
AC  liiit  afymptoci ;  ducauir  D  A  ,  llntquc  D  A , 

Tc  AE, 


Digitized  bv  (J^ 


Sedionum  Conicarum 

..l,s  •  di.cawr  DF.  parallcU  AB.  fiantquc     «ta  CE  sd  AE  i  crgo  ( ;»rr  i.  6.)  AH ,  erit  paral- 
^p/r  4.  6.;  B  D .  D  C  «qiulc,  i  lum  lincis  E  D.     convcnbt  cxtra  fca.oncm. 

COROLLARIUM. 

Si  fit  BG  ,  tangcns  hypctbolam  ,  in  punfito  B, 
fitque  ci  paraUcl.t  A  C,  divifa  bifariam  in  E  ,  cla- 
rum  cft  lincam  BE,  dfc  diamctmm :  fi  cnim  da- 
rctur  alia  ,  ut  BF  hxc  dividctct  bifatiain  iineain 
AC  in  pun^io  F. 

PROPOSITIO  XXIIL 

LintA  frcatis  hyperhUm  in  jLuebm  fMnUnyUtTxm' 
i]»t  sfjmftoton  fttM  -,  &  t\mfcfmnt» 
fttHt  t.<\HdU. 


BC  quxranir  tcrtia  proportionalis  G  ,  qu«  affu- 
matur  paramcicr.  Dati  autcm  diamctro  D  E  ,  & 
paramctro  G,  facilc  hypcrbolam  dcfcribcs.  Pona- 
tur  cnim  D  H  ,  xqiulis  paramctro  ,  ducaturquc 
£H  ,  qux  ulterius  producatut  \  fiantque  fingulis 
rcdangulis  D I  K,  fingula  quadrata  IL.  xqiulia  ; 
habcbitur  hyperbola,  cui  nempe  coiivcnict  dcfi- 
nitio :  &  aim  BC  fit  mcdia  intcr  ED  &  DH  pa« 
rainetrum,  erit  quadratiim  BC  ,  xqualc  rcd^angu- 
lo  EDH  i  &  confcqucntcr  quadraium  D  C,  crit 
qitarta  pars  rcdanguli  EDH  j  ergo  (ftr 
AB,  AC  fuiit  afymptoti. 

PROPOSITIO  X.XII. 
Thcorcma. 

Sl  tr\ftrb«ld  didmtttr  lintMm  Hfitridm  fectt: 
per  vtrticem  ducitMr  tMngtnSt  ei  tfi 
parMUId. 

Hypcrbolx  diamctcrBD  dividat  bifariam  li- 
neam  A  £  C  ,  in  pun^  E  ,  ducacurquc  pcr  pun- 


Linca  A  C  hypctbolam  fccet  in  punais  A 
&  C  ,  dico  AC  prodo£Um  ,  cum  utraquc  afym- 
ptoto  DE,  DF  convcniic  ;  item  fegmcnta  AE.CF 
cllc  xqualia :  dividaiur  A  C  bifariam  in  G  ,  du- 
caturquc  cx  centro  D  linca  D  G ,  fcftioncm  fe- 
cans  in  punfto  B,  pcr  quod  ipfi  AC  paralleb  du- 
catur  H  B  K. 


fccans . 
tantum 


Aum  B  .  tangcns  BG  ,  dico  tangcntcm  B  G,  tJTe 
paTallclam  lincx  A  E  C  ;  fi  cnim  ivm  fu  parallchii 
ducatur  C  K  H  ,  parallcla  lincx  B  G ,  qux  {per 
MO  bifacum  dividciut  in  K  i  &  cum  jam  AEC, 
t>ppoimur  divifa  bifariaro ,  ctit  ut  C  K  ad  KH, 


Dcmonftr.  D  G  (ftr  11.)  cft  diamctcr,  &  HK, 
cft  taneens  {p<r  ix.)  qu«  (pir  10.)  utrafAiquc  lc- 
cat  afymptoton ;  ergo  &  A  C  ipfi  p*rallcla  auu 
utraquc  convcnict ,  ctuntquc  (ftr  10.)  HD.BK 
«qualcs  crco  EG,  GF  xqualcs  crum.&  lubtta- 
ftis  AG,  GC,  rcftabunt  E  A,  CF,  xqualcs. 
COROLL  ARIUM 

Si  rcfta  linca  utramque  afymptoton 
blf,iriam  ab  hypcibola  fccctur ,  iu  uno 
pun&o  fcfliDncm  fccar. 

SSKffiSaSS  586B88KeB«S3K=55BB5SBH 
PROPOSITIO  XXIV. 

Thcorcma. 

Si  dnt  rtUt  iMngtntt,  hyftrMM  erff"»' 
mant ;  &  i  toncu^f^i  *d  mtdtum  Hn^' 
geuttj  contanm,  retU  ducaiur.  htc  tnt  aiM  - 
mettr  conjMgdtA  iUi  dlsmtiro ,  c*n\Mngettn  f 
rAUeU. 


tBG,DGtangenteshyp«bolanim 
, ,  fkiix  tonycniant  in  pun«o  O  ,  ni 


Sint  lincx 
oppofitarum 

BD  coiijuiigcns  contaftus  B  &D,  S"* 


divida- 
tur 


Digitized  by  G 


mr  bi£iriam  in  H  ;  Dico  Hncam  G  H  cfTe  d" 
rrum  conjugatam  diamctro  EA  ,  puiUclL'?^ 
DB.  Smtaddiamctrum  A  E  appUc^  o^att 
BL,  DN  ,  quz  crunt  parallclz  mtcrfc  ;  & 
DB,  AE,  fupponantur  parallclx  .criuitDN  Rr" 
«qualcs  i&(pfr  ,.  hujm  )  rcftanguLi  A N  P 
ELA  ,  crunt  *qualia  ,  &  confcqucntcr  dividend«' 
erunt  EN ,  AI. ,  xqualcs ,  ficut  AN ,  EL. 
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Dcmonftr.  Cijm  DG  fit  tangens ,  &  DN .  ap- 
Pl'«ta ,  ita  crit  (^rr  7. )  A  N  ad  N  E .  ficut  AK 

LA  i  fia.t  E  I  ad  lA  i  fcd  ita  fc  habct  E  L  ad 

fi.^;p  ^Ml"^  ^  ^  '  "8°  "«  ad  KE. 
ita  F  A  ^"i,   r'  ^  '^«"P°"'="«lo     AE  ad  EK; 

firOB         *    ^  T**'"*"  "  conftitutionc .  & 

murc  OP  Ur''''^.-  xqualcs; 
Jiwrc  OE  .  OA  .arqualcs  crunt ,  &  pun.i  d 

C  K«ntn,n, ;  &  ^,yi,.)  gOH crit  conjugata 
tZTo.  ""^' ^''''^^^  bifariamXt 

COROLLARIUM. 

rcn!S  ""i"?"'  °PP°'^"*  fcaionibtts  occu,- 

irfi  AF   n.    j  '  *"tcon,ugatadiamcter 
F"  AE.quxduciturparaUela  BD. 

^'J^OPOSITIO  XXV. 
Thcorenu, 

^n.-  vr^"'  ^/T*-'- .  «^-  un. 

dnat.  ^  dumetro  pcr  conunMm 

^G^cTJr^^'"'  '"'^^ionibus  tangat  IfnCa 

HF,  »pfiAO„  quxcumquc 

ordinatim^  "S^i,*?-  ^"canturquc  FN  ,  DH. 
oftmdcnrur  *^  ,  '^"^  ^"^^  '»  aj"cccdcntc 
O  N To  D  l^"lt  '  ''^^^  ficut  A  D .  E  N  i  iccm 
"  F b°  ^la!^  'J*  r F  K  .  K  H  :  quarc 

Poffit  cnc  OK^";  P»""^l*  dcmonftrari 
mctcr.         ^  AE,conjugatadi*. 

7»»»».  /. 


PROPOSITIO  XXVL 

Thcorcraa. 

OppofuMrmm  hyf,erM„^  sfympioH 
communis  fmnt. 

c^^  ^5-'  """^  C  ;  dico  afymptoSs 
conununcs  cfTc  utriquc.  bucantur  pcr  punaaE, 

&  B  d"xtangcntcsFBG,DEA,4uxcruntpa. 
railclx  ordmatim  applicatis  ;  fint  Uncx  AE,  ED, 
»  f  ,  B  G ,  xqualcs ,  fitquc  fingularum  quadra- 
tumxqualcquartxpartifigurx,  qux  addiame- 
rrum  AB  cojiftituitur ,  junganturquc  C  D ,  C  G, 
C  A ,  C  P. 


Demonftr.  C6m  lincx  BO  ,  DE  fint  parallcix^ 
crunt  altcrni  anguli  CDA  ,  CGB  xquaics  ,  & 
cum  tam  BG,  D£,  quam  BC ,  CE,  fint  xquales  « 
(fcr  ^i.  )  triangula  E  C  D,  B  G  C  funt  xqua- 
lia,  k  anguli  BCG  ,  ECD  xqualcs,  c{ui  cum  fint 
oppofiti  aid  vcrticcm  ,  linex  D  C  ,  C  G,  in  dire- 
€tMm  jaccbuni  i  Sc  quia  lincx  DE  ,  AE  ,  FB,  BG 
pullunt  quartain  partcm  figurx  ,  crunt  f  ptr  18. 
hH]iu  )  D  G  ,  F  A  afymptori ,  refpcAu  uitiar- 
que  hypcrbolx. 


PROPO 
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PROPOSITIO  XXVII 

Thcotenia. 


Seaionum  Conicarum 


Sc  pCT  fHma»  fc&ionum  A,B,C,D,ducannir  A1» 
CjT pir.nllclx  EG  i  itcm  BH ,  DL,  paraUcI*  E  P, 
dico  ita  cili:  DL  ad  BH,  ficut  KC  ad  lA. 

Dcmonftratio.  (Per  17.;  NA,  BM  ;  FC.DG. 
,  funt  «qualcs ;  ftmt  itcm  triangula  D  L  G.  BHM. 

'  fimilia  i  cum  conftcnt  parallcUs  bnciSificut  FKC. 

..«*«r»;  hpcrh>lMrum  ,ff,fiurum .  ,  qux  tam  intcr  fc  quam  pnon^s  lunt  U- 

^'-AS  tirmnJ,  iuc»,ur  fer  .r«rr««,  ^r-;;^,,. .  „^    habcnt  btcra  propor.^^^ 

^y„J^uru  »fmm,Ufuu«dA  dUmtir. 


PROPOSITIO  XXIX 


Sint  oppofitx  hypcrbolx  quannn  communc 

,cn.tn,m  Unca  NAl .  f ^  °^ k^I  Thcorcma. 
xqualis  &  p^allcla  ducatur  KGL  b'^"^J^^» 

in  punfto  G  ;  dico  KGL  cCfc  o??^^^  hy  y.u„fcc,,     p.r  fu.nsf.nion.,. 

pcrbolatumfcamdamd.amctnim.  Dacatur  pcr  ^^^r  *f)mf»mfsr.UcU,f*rn^ur„ur 
conta£kura  A  diamctcr  AGE.                      ,  rcQwgtd»  djudis. 

Linea  AB ,  fecct  hypcrbolam  intet  fcftioncm 
A  &  B  ;  ducantur  B  E  ,  A  F  paiallclx  afympto- 
tis  .  dico  rcatngulum  F  A  G  xquari  tcaangu- 
lo  E  B  H. 


Detnonftratio.  {Per  xo.)  quadranim  Al  xqua- 
lc  eft  quaitx  parti  figurx,  fcu  reftanguU  fub  A  E 
&  pararoctro  contcnn  ;  &  confcqucntct  quadta- 
tuin  cotius  N  I,  fcu  K  L  ,  crit  zqualc  rcftangulo 
fub  diametto  A  E  ,  &  paramctro  1  crgo  K  L  ,  cft 
mcdia  proportionaUs  intcr  diamctrum  AE,  &  pa- 
rametrum  j  &  cum  tranfcat  per  ccnttum  G  ,  l.t- 
qucbifariam  divifa  ,  habcbit  oroncs  conditioixs 
uauidx  diainctri. 


KQS6e6SegaBaNBBBBBM96BQSSBffi8&68  6969  69 
PROPOSITIO  XXVllL 
Theorema. 

Sl  hjpnboUm  Inter  s/jmptctit  ctnnitutMm  ftccnt 
iu*.  fdrslUU  ,  (J-  fcr  fund*  iucsntur  lint* 
t^ymfutu  ftrdUU  j  ilU  crunt  frtftriitndtt. 


Demonftratio.  {Pir  17.)  CA.DBfunt xqna- 
lcs  &  triangula  B  E  D,  CFA  fimiUa  ;  crgo  erunt 
BE.  CF,  ED .  AF ,  xqualcs.  Pariter  cum  fimilo 
fint  triangtiLi  EBD,  DKC  ,  ita  crit  B  E  ad  K  C. 
fiait  DE  ,  fcu  FA  ad  DK  i  &  dividtndo,  ut  B  E 
ad  K  F ,  ita  FA  ad  K  E.  Ergo  ica.->ngulum  ,  .nut 
patallelogrammum  xquiangulum  fub  cxtrcmis 
BE  &  KE  xquabitur  paiallclogtammo  fub  ro^ 
diis  KF ,  FA. 


PROPOSITIO  XXX. 
Theorema. 

Siuni  sfymftoio  duc4nturfMrdlcU,erunifi£m*i'- 
14  «fimfioii  rcc!fr*C4  fdrAlldu. 

Ducanmr  in  figura  fcquenti  Unei  AB.CDjqi» 
fint  parallelx  afymptoio  EF  ,  dico  ita  cflc  CU  «» 
AB  fiait  BE  ad  DE.  Ducatur  cnim  ImM^  ^  ^ 
fccans  hvpctbolam  in  A  &  F.  &  per  A, & 
ncx  C  H.  A  G,  afynnptoto  DE  paralklx ,  etunt- 
q.ie  par«llelogramma  AGEB  .  CDEH .  xofi^'^ 
crgo  latera  hahent  rcciproca  :  ncmpe  ut  C  W  »» 
AB.  iu  BE  ad  ED. 

COROLLARIUM. 
Conftat  itcm  doais  EC.  EA,  triangula  E  B  A» 
EDC  xquaUa  elfe. 


Linex  AB.  C  D  parallelx  inter  fe .  fecent  hy- 
fetboliro  intcr  afyroptoto»  EF,  E  ,G  coaftitutam 


PROPO 


Oigitizeu  by 
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PROPOSITIO  XXXI. 

Thcorcina. 

5»  tiiem  Mj^mpittt  ducantur  ptralltld  , 

minort  tdrnm  ein]ung4tHr  ex  aij^ulo  lineu  • 
btc  miner  UntA  erit  mediu  prejjortitaalij  inttr 
mMjerrm,     t\m  ftgnuntHm. 

Sint  in  i.fig.afymptoti,  BE,  EF ;  &  EF  ducan- 
tur  paralklx  AB,  CD ;  diicatur  EA  ,  fccans  CD 
m  I ,  dico  ita  circ  Dl  ab  BA,  nt  BA  ad  CD.  * 


Liber  IH. 


Dcmonftratio.  Pcr  prxccdcntem  ita  cft  C  D 
M  BA  ,f,cut  B  E  ad  D  E  :  fcd  ficut  BE  ad  D  E. 
na  eft  BA  ad  D  I  i  crgo  C  D,  B  A.  D  1,  funt  trcs 
^^^Pfopo«ionaIc$  i  quod  crat  dcmon. 


PROPOSITIO  XXXII. 
Thcorema, 

*^'"/'""'  ''-^-«•^  duMpurMlleU,  ducstmr- 
lut  tx  uniHh  4d  HnMm  lintM  reaM,fitnt  tres 
conttnui  frtportiindtt. 

Sint  afyinptoti  &D,  AG  ;  fiantquc  lincx  A  G 
P"^llfl«  BC.  DE  i  ducatur  A  C  F   2  nr^' 
d"catnr  D  E  F.  Dico  DE  BC  DF  .(T       ^  i 
proportionaJes.  ' 


PI^OPOSITIO  XXXIII. 
Tlicorema. 

poriionalcs  cffc.  *      '  pro- 

Dcmonftratio,  iPtr  jo  ^  i.r  itj  . 

COROLLARIUM  I. 

COROLLARIUM    1 1. 

Sequitur  item  in  eadcm  fuppofitione  AK  AC* 
AF  proponionalcs  cile.       PP"""''"'^'^^.  AC, 


PROPOSITIO  XXXIV. 
Thcd^ctni. 

S!  ducMntur  plurimt  purulleU  ttm  Mrympteto  ,  ^ 
P>opor„onMles  ;  ^  ^d  ultimum  t^um  ex  ctZ 
trt  dueMtHrrta*  Itnts,  ctntiguMiitur  tadem 

proptrtto. 

Afvmptoto  MN.  ducantur  parallclx  AB.CD. 
A  n  ^  Pfopo^ionalcs,  jungaturquc  MG.  Dico 
AB,  CD ,  FE  ,  HG,  FL.  DK.  BI  cffc  in  eadeni 
proponionc. 


»«  ^  BC  aTo  F  '^'  ^*^"^ 


Demonftratio.  Cuiti  AB  ,  CD,  EF ,  GH  imi 
continuc  proporrionalcs  ,  ctiam  M  B.  M  D,  MF, 
MH  in  eadcm  crunt  rationc,  fed  inverfo  ordinc  ) 
ncmpe  erit,ut  EF  ad  GH,  ita  HM  ad  FM  {per  j  o.) 
fcd  ut  HM  ad  MF,  ita  HG  ad  FL  (^tr  4.6.)  Ergo 
continuaiur  eadem  niio. 


PROPO 
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PROPOSITIO  XXXV. 
Theoreroa. 

5;  dmrdtitttr  flmrim*  pr$p»rti»n4lts  f^trdltU 
tpii  Mfjmftttt,  dr  i»CMur  tx  ctritr»  sd  priMAm 
rtQm  lints  ;  ttniinmsiitmr  tmdtm  prtptrtU. 

Sint  AB.  CD.EF,  GH.  par»llclr  MN,  &  pro- 
portiofuilc» ;  dico  HG,  FE,  DC.  AB,  DL,  YKMl* 
cflc  pfoportiniulcs. 


Dcroonftr.  Ita  eft  (      19.)  D  C  ad  A  B  ficut 
B  M  ad  M  D  ,  icd  ut  MB  ad  MD  ita  eft  BA  ad 
•D  L  i  cigo  coniinuatur  cadcm  ritio  DC,AB,DL, 
&c.  quod  crat  dcnionftranduni. 


PROPOSITIO  XXXVL 
Thcorcma. 

Si  tiuAkm  mfymfuti*  dmtMtmr  mtrinfmt  hin4  pm- 
rdUU  frtftrtitmdti  ;  fitnt  dmt 
^m*drtimttrm  *^m»li*. 

Sit  hy^bola  CBHA  j  ducantur  afyropiotii 


«qualc.  Fiant  EK,  FB  ;  H  l  ,  MG,  «quales,  pr©- 
ducanturquc  lincx  ad  afymptotos  ui  figuta  tx- 
hibct. 

Demonftr.  Supponimr  ita  cflc  AG  ad  Hl.ficut 
EC  ad  BF  i  fcd  ( 19. )  ut  AG  ad  H  I ,  ita  D  I 
ad  DG.  &  ut  EC  ad  BF  .  fic  DF  ad  DE  :  crgo  ita 
cft  D I  ad  DG,  ficut  DF  ad  D  E  i  crgo  ut  reftan- 
gulumDH  ad  reaangulum  DM.ita  rcdangulum 
DB  ad  reaangulum  D  K  i  fcd  duo  prima  funt 
xquaJia  ( ftr  19.  )  crgo  &  reaangula  DM  ,  DK 
zqualia  funt,  ficut  rcfidua  l  M  ,  F  K.  Item  quia 
ita  eft  AG  ad  H  I ,  fcu  G  M  ,  ficut  EC  ad  FB, 
fcu  E  K ;  ita  crit  AG  ad  AM,  ficut  EC  ad  C  K, 
&  componcndo  G  M  ad  AM ,  ficut  EK  ad  CK  : 
fed  ut  MG  ad  AM  ,  iia  redkangulum  M I,  ad  rc- 
aanguliim  AMH  ,  &  ut  EK  ad  CK  ,  ita  reaan- 
gulum  KF  ad  rcftangulum  C  K  B :  fcd  rcOanguli 
AMH  ,dimidiam  eft  triangulum  AHM  ,  &  rc- 
aanguli  C  K  B  ,  trianguliim  C  K  B ;  creo  ca 
triangula  funt  Jtqualia ,  quibus  utrinquc  ablaiis 
reftani  ECBF,  AHIG,  quadrilatera  xqualia;  quod 
demonftnndum  ctat. 


PROPOSITIO  XXXVU. 
Theorema. 

Trimmffilmm  hmhtnt  vtrtictm  cmm  hyftrhU  etm- 
nmmtm ,  tfi  puximmm  tnmimm  fmd  iJU  infiriki 
ffmt,  mujti/fmt  tft  dtnudim  hyftrhtU. 

Sit  hyperbola  ABC  ,  terminata  linel  AC  •,  fit 
centruin  D,dividatur  AC  bifariam  in  G,ducatur 
diametcr  DG  ,  critquc  B  vertex.  Pcr  B  ducatur 
B  F  parallcla  AC  ;  qux  tangct  hyperbolam  .in 
punao  B ,  duais  A  B ,  B  Ci  dico  triangulum 
ABC  dfc  maxiroum  quod  in  hypcrbola  inlcribi 
potcft.  Pertingic  enim  ad  langcnton  B  F  i  alia 
omnia  ad  eam  non  peningercnt ,  &  confcquenter 
fub  cadera  bafi  minorem  habcrcnt  altitudincm  : 
crgo  (  ftr  1.6.  }  minota  clfcnt. 

Addo  triangulum  A  B  C  majus  effe  dimidii 
hvpcrbola.  Ducant\ir  cnim  AE  ,  C  F  ,  parallclx 
B G  i  triangulum  ABC  xqualc  cft  dimidio  pa- 
rallclogrammo  AEFC  i  fcd  parallclogram- 
mum  AEFC  nujus  cft  hypcrbola  ABCj 
crgo  triangulum  ABC  inajus  eft  diinidii  hy- 
pcrboli. 


parallelx  AG,  HI ;  EC,  FB  proportionalcs ;  dico 
^uadriUictum  AGIH» quadiikccio  fiF£C,cll'c 


PROPOSITIO  XXXVIII. 
Thcotema. 

Si  ftgmtmtt  hyftrhtU  infcritnfmr  mmximmm 
trumffdmm  ;  trimnruU  m*ximM  infcrtftM  ftf^ 
meniu  fiki  hint  indt  refptndtnttimf  fmnt  inttr 
ft  tujmAlid. 

Triangulum  ABC  fit  maximom  quodinhy- 
pcrbola  infcribi  potcft ,  fit  D  cciurum  ,  «c  Unca 
DBE  dividat  bifariam  lineam  AC  i  divifis  bifa- 
riam  AB  ,  BC  in  F,  &  G,  ducanuir  diamctri  DIG, 
DHF  i  dico  triangula  AHB,  BlC,  qux  ( ftr  prm~ 
tedenttm)  funt  maxima,  qux  iii  fcgrncntis  AHB, 
B  I  C  infcribi  portiint  ,  ciTc  xqualia.  Ponatur 
CX  H  oldilUKim  appUcaU  H  M  ,  q"«  bifariam 

dividctuz 
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divulctnr  in  L  j  <1ucatnr  itern  FG  ,  qu«  crir  paral- 
lela  A  C  ,  dividctnr  bifariam  in  N.  Applicaca 
H  M  cft  parMlcla  AC ;  crgo  &  paralicia  FG  ,  & 
bifariam  diviJitur  in  L,  ficut  H  l  bifAriam  dividi- 
iur  i  ergo  H  M  ,  H  I  coiiicidunt. 


Demonftr.  Ciim  F  G  ,  H  1|,  fint  parallcl*,  crit 
( per  i.6.)  ut  G  I  ad  M  D  ,  lu  P  H  ad  HD  i  cum 
FN  ,  N  G  fint  zqualcs ;  ciunt  triangula  D  N  F, 
DNG  xqualia,  ficut  FBN  ,NBG  ;  crgo  rcliqua 
FBD,  GBD  crunt  arqualia,  &  cuni  ut  Gl  ad  I  D, 
ita  fic  irianguium  GBM  ad  triangtiium  IBD  {per 
z.6.)5c  ut  Gl  ad  ID,  ita  fit  HF  adHD,  &  trian- 
gulum  FBH  ad  triangulum  HBD  ,  ita  crit  G  B I 
1  B  D ,  fiait  FBH  ad  HBD  ;  &  componcndo 
FBD  ad  HBF  ,  ut  GBD  ad  GIB  ;  fcd  primum  & 
tertiutn  funt  xquaiia ;  crgo  fccundum  &  quar- 
tirni,  ncmpc  FBH ,  CIB,  funt  xqualia  ,  &  corum 
dupla  AHB  ,  BlC  ,  func  xqualia;  quod  ciat  dc- 
monArandum. 

MimmP^  Mifr  €4^^      *  ■  E^^^'9fl9 

PROPOSITIO    XXXI X. 
Thcorcma. 

ra/i/  p^mtnt*  ,  ^HorHm  trUi^ml*  putxitM 
ftni  t^Mslta. 

Linci  AB.DC  conjungont  in  hypcrbola  duaj 
parallclas  A  D,BC,dico  triagula  nr.axinu  fcgracn- 


E 


A  K  D 

totum  AB,  CDcUciqualia.  DiviJatur  AD.bifa- 
riam  in  K  ,  ducatuv  cx  ctmro  E  diamctcr  EK  ; 
hxc  dividLt  bifariam  iiijr.im  UC ;  dividantur  itcra 
bif.iriara  AB .  CD  in  F  ,  &  G ,  J.icuarquc  FG; 


III.  us 

Itcm  Jucantur  diamctri  E  H  F  ,  E  I  G  ;  ducatuf 
itcm  ordinata  H  M  ,  qux  ut  in  prrccdcnti  oftcn- 
dctur  incidcrcin  t>un(^um  l,iicm  H  I  cfTc  paral- 
lclam  AD,  &  confcqucntcr  FG  ;critquc  (p#r  j.6.) 
ut  Gl  ad  lE,  ira  FH  ad  H£  ,  ducancur  iicm  BN, 
CN.BE.CE. 

Demonftr.  Cum  BC,  A  D  fint  parallclx,  fint- 
quc  AB  ,  D  C  bifariam  diviCt  in  F  ,  &  G  ,  erunt 
FG  ,  A  D  parallclx  ,  &  FG  ,  erii  bif.iri.nn  divifa, 
ficut  BC  &  AD :  fuiit  crgo  iriaogula  FBN.NCG; 
BNL ,  CNL  ;  BEL  ,  CEL  zqualia  ;  quibus  fu- 
blatis  cx  triangulis  zquahbus  EFN,EGN,reftant 
zqualia  triangula  FBE,  GEC  :  &  cum  H  1  fit  pa- 
rallelaFG,  crit  ut  G  I  ad  1  E  ,  ita  FH  ad  H  E  { 
&  dudlis  BH,  CI,  oftcndam  ficut  in  priorc  fimili. 
tcr  dividi  triangub  FEB  ,  lEC  ,  &  conrcqucntcr 
tri.inguia  ClG,BHF,  &c  eorum  dupla  ClD,  ABH 
clTc  zqualia  ;  quod  crat  dcmonftranduro. 


PROPOSITIO  XL. 

Tlicorcma. 

5/  ad  AlAmetrum  ordin*tim  applitentur  duH^  «h 
eint  txtremUMttlntt  ad  Virtictm  lined  aufcrunt 
frgmentA  convtx»  itt]M4'id;  duEhs  per  tjfiem 
txtremitdtes  cr  verticem  fdrtdltlu  nni  *fjM' 
ptott ;  ttuferuaiur  ft^mentd  conmVM  d^uaft^. 

Sit  diamctcr  HM,  ad  quam  applicctur  AC,&:  ^ 
punciis  A,  &  C,  ducantur  .id  vcrticcm  B  ,  lincr 
AD,  BC  ;  dico  fcgmcnra  AFB,  BGC  clTc  xqualin. 
N.im  Jivifis  AB.  B  C  bifariam  in  D  &  E,  diuaif- 
qiic  diametris  HD,  &  HE  duftifque  AF.BF.BG, 
CG,  fiunr  tri.ingula  .xqualia  ;  tum  fupra  BF.BG, 
pojTimc  ficri  alia  duo  .xquaiia  ,  &  fupcr  FA  ,  CG, 
pofTunt  ficri  (  per  prtttdcntem  )  xqualia  ttian- 


ijula  I  &  per  h.is  fubdivifiones  tot  fient  in  uno 
egi-nento,  qnot  in  alio  ;  &  cum  fingula  triangula 
aufcranc  ex  fcgmcnio  aii  infcribuntur  plufqunm 
mcdiam  uartcm ,  toificnt  divifioncs  in  uno,  ui  id 
quod  rclinquctur  ,  fic  omni  quantitatc  minus  : 
cum  ergo  quodlibct  iri.ingulum  in  uno  fcgnKiuo 
habcac  fibi  zqualc  icfponJcns  iii  alio  ,  crunt  ic^- 
mcnca  zquaiia. 

Pcr  pim£bi  A,  C,  &  B,  ducancur  trcs  lincx  pa- 
rallclx  AK  ,  BO  ,  CL  ,  dicu  fcgmcnta  concava 
CLOB,  ABOK,cnc  iqualix 

Dcmonftr.  (  Per  i8. )  crcs  Lnex  CL ,  BO,  AK 
func  concinuc  propottioiulcs  ,  &  rC(£lilinca  CL 
BO.ABOK,  {per  jo.  )  funtxqualia;  ^  quihus  fi 
aufcias  fcgmcnta  zqiialia  convcxa,  leftabunt  lig- 
mcnta  concava  CLOB  ,  AUOK  xqualia  ;  quod 
fccundo  Ipco  propufiiuni  fucrat. 
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PROPOSITIO  XLI. 
Theorenia. 


5;  »11  lijperhoUfieetur  »H4  *fjmftttei  j>r»ftrt'f- 
n*littr,  &  f*r  t»  funlU  iucMitur  lined  alterl 
ptr^leU  \  tlU  erunt  propcriionMltt ,  <^  initr- 
vM4  ermnt  dfMslU.  Erge  decrefcemibm  imeit 
Cetmetricit  tntervMlU  hMkebunt  ratitnem  ttg*' 
rithmcrmm, 

Arymptotos  A  C  dividatur  proportionalitcr, 
hoccft  (mt  lincx  AG,  AH,  AI,  AK,  AC  in  con- 
tinua  proponione  ;  dico  fcgmcnta  concava 
GHED,  HILE  ,  IKLM  cflc  sqiialia. 


pcndiculatis  ad  D  E,  ocaurcns  UnotFD  proda- 
dlx  in  H  •,  ducatur  itcm  H  G  ,  quara  contcndo 
unam  Uncam  cfficere  cum  C  G  i  ficntquc  uian- 


Dcmonftratio  Cum  AG,  AH.  AI,  &c  fim  in 
continua  analogia,  crgo  ( p«r  prtcedentem)  crunt 
fcgmcnta  concava  CM,  KL,  lE,  HD,  iqualia. 

Atquc  hzc  cft  proprictas  mirabjlis  hypcibol* 
a  P.  k  S.Vinccntio  priroum  dcmonftrata ,  &  a 
nonnullis  non  dtato  auihorc  propofita ,  cxhi- 
bcns  loRarithmos  &  numcros  ipfis  rcfpondcntcs. 
Parallelx  enim  numcros  GconKtricc  crefccntcs 
exhibcnt,  tc  fcgmcnta  corum  logarithmos. 

BBMB686ag65BflBCgia»  ffiiSfiiSBMBUBSt 
PROPOSITIO  XLIL 

Thcorcma. 

Linet.  sHt  umbilicit  *d  ctntMtlum  dttU*  t<JM4let 
Mgulet  cum  tMgente  cemprehendunt. 

Sint  hyperbolx  umbilici  G  &  F  ;  hoc  cft  fit 
AB  axis  &  rc£tangub  AGB  ,  BFA  fint  fingula 
«qualia  quaris  parti  figutx  i  &  rcika  EDC  ,  hy- 
pcrbolam  tangat  in  punfto  E  ,  dico  fi  ducantur 
ab  iimbilicis  G  &  F,  lincx  F  E,  G  E  ,  angulum 
GED  angulo  FED  cfic  xqualcm.  Ordinatim  ap- 
pliccntur  AC,  BD  ad  tangentera  ufquc  in  punftis 
C&D. 

DciTKjnftratio.  {Ptr  i  i.hu\t»i)  rcftangulum  AC, 
BD  zquale  cft  quartc  parti  figurx  ,  crgo  &  rc- 
ikanp-ilo  A  G  B,  aut  BFA  :  quarc  ut  AC  ad  AG, 
«a  GB  ad  BO  ;  &  cum  anguh  in  A  &  B ,  fint  rc- 
^ii,  tiiariRula  C  A  G,  BGD,  cruni  fimilia  ,  &  an- 
R^ilu^  RDG  angulo  AGC  xqiialis,&  confcqurn- 
'cr  C  G  D  erit  rcftus  :  codcm  mod6  oftcndcmr 
«■<^"J>us  CFO  •,  fi  ergn  fiat  circiiWis  circa  diamctruin 
CD.  is  pcr  puuaa  F  Sc  G  uanfibit.  Sit  EH  pcc- 


gula  CFD,  DEH,  xqulangula ,  cum  anguli  CFD, 
DEH  fint  rcc^i ,  &  anguli  in  punfto  D  ad  vcni- 
ccm  xqualcs  ;  quarc  ita  crit  FD  ad  DC,  ut  DE  ad 
DH  ;  lunt  iton  triangula  CDF  ,  CAG  ,  fimilia 
cum  prxtcr  angulum  rcdhim  in  A  &  F  habcanc 
angulos  CGA  ,  CDF  ,  cidcm  arcui  infiftcntcs  x- 
qualcs  i  fcd  CAG  triangulum  cft  jam  oftcnfum  fi- 
milc  triangulo  GBD  ;  Tunt  igitur  triangula  CDF, 
CGA,  GBD  fimilia,  tri.inginum  H  D  E,  habcns 
angulum  E  rcftum  ,  &  HDE  xqaalcm  oppofito 
CDF,  illis  adhuc  crit  fimilc.  Angulus  B  GD  cft 
complcmcntum  anguli  CGA  ad  angulum  rcftum, 
cum  aneulus  C  G  D  fiicrit  oftcnfus  rcftus  ;  Sunt 
ergo  xqualcs  anguli  CGA  &  B  D  G  ;  eft  crgo  uc 
FD  ad  DC,  ita  BD  ad  DG  :  crgo  ut  B  D  >J  ^  G» 
ita  cft  ED  ad  DH,  &  pcrmuiando,  ut  BD  ad  Ufc, 
ita  GD  ad  DH  ;  itcm  ut  GD  ad  DH  .  ita  F  C  ad 
CG  ;  quarc  CG  ,  GH  funi  una  cadomquc  Imea : 
Si  erRo  circa  CH  dcfcribatur  circulus,  is  tr«ifiWc 
per  i^.naa  E  ,  &  F  ;  cum  anguli  m  E  &  ?  «"^ 
tcai :  Paritcr  circulus  dcfcnptus  circa  DH.  tran- 
fit  pcr  G  &  E.  lam  in  majori  circulo  CFEH.  an- 
gufi  CEF.  CHF.  cidcm  infiftentcs  arcu.  CF.  fimt 
Lualcs:  in  parvo  circulo  GHED  anguh  CHD, 
G  E  D  .  cidcm  infiftentcs  arcui  G  D  .  funt  ctiam 
xqiulcsiergoanguliGED.DEFfuncmtcrfe 

xqualcs. 

COROLL  ARIUM. 

Cum  anguUis  GEB  dividatttt  bifariam .  >"  erit 
GKadKF,  ficuiGE  adFE. 


686863«  .•5B98Ba-8888»88»68 

PROPOSITIO  XLIIL 

Theorcroa. 

Si  Mh  uiro^ue  umbllico,  ad  ''^^^ ,1}'?'''^''''^,^^ 
bollct  pHvnumjMS  duCMnturUnei ; 
rMm  p^rMcU  fer  cemrum  duceiur  ^d  tsfgen 
ttm  ufiue.erit  Mfuulu  femid>*metro. , 

Fiat  cadcm  conftruftio  qux  in  {'«««'«J"^  ^ 
pcr  ccntium  1.  ducatur  IL.  ^f; 
?,rcxqu..lcmlcmidiamcuolA.  Ducatur  FN  p^^ 

lallcln  G  E  .  ciunt  angul.  altcrni  G  E  N  •  r 
xqualcs.  ^j.nri  ancnlos 

Dcmonftr.  Habemus  ex  P^'«f,  ""^e/feN 
G^N.FENclllxqualcsicrgoangul.H^  -^^^ 
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«untxqualcs ;  8c  conrcqiienrer  linea:  Nf  FE  f 
qooquc  xqaalcs  :  &  cum  L  I,  fint  p.uaIIel,'N  F,' 
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rS>i         .        '8""'  ""g"''  <^'LF,  CAF  fint 
P^L.&pcrA.  Paritcraim  anmili  FLD  FBii 
tranfib.r  ,,cr  B     L  Probavim.s  autcmSX 

'qualcs  qLcfi  I  "8"^"g*'''/LA.BLDcrunt 

fi  ccntro  [  k  '  <^o»fiqucnter 

-t         nfit  circulus  inrcrvai  I  A. 

<l'-acratiC±:'2""^^''^'^-'«* 


PROPOSITIO  XLIV. 


Thcorema. 


f-a-».  '^-^/«c//^,;  r/CT  z'"'?*'^'' 

Aurlin.,  F  E  P""<^h.m  E  .  d.,cantur 


PROPOSITIO  XLV. 

Problcma,  ' 

Dmu  hjiperteU  ditmetrum,  ctKtrMm,Mxem 
reperlre. 

Proponaiur  hypcrbola  ,  cujus  quscntnr  primi 
diamctcr.  Ducanrur  dui  lincx  utcumquc  paral- 
ki*  A  B,  C  D  ,  qux  dividantur  bifariam  in  E  & 
F  ;  ducatur  linea  F  E,  hac  ( fer  i  j.)  dividci  om- 
ws  parallelas  A  B  bifariam  ;  crgo  diamctet 
crir. 


'^^  cft  F O  a?o*E  r "^'p  '^"'■«^ 
iprtus  OF  ,    f  ^    «qualcs  enmt  ;  quarc 

'o rrcd  AB  '     f  E  «^^  'i^p'- 

(f'-  4  6  )  Pr     rc  "S''  'B.  &  G  E  dnpla  I  O. 


1.  Qtixricur  ccntmm.  Ducantur  alix  du* 
parallclar  G  H,  KL  ,  qua;  pritcr  dividantur  bi- 
fnriam  in  punftis  I  &  O  ,  ducatur  diamctcr 
O I ,  hxc  iccabit  priorcm  diamctrum  in  pundlo 
M  :  claruro  eft  ( per  def.)  pun^lum  M  cflc  ccn- 
trum. 

j.  Ducendus  fitaxis  cxccntro  M.  dclctjba- 
tur  arcus  fecans  hypcrbolam  in  dtiobus  pundisN 
&  D  ;  ducat  N  D,  dividaturquc  bifariain  in  R  j 
linea  MR  crit  axis ;  incidit  cnim  uc  patct  perpcti' 
diculariccr  in  applicacam  ND< 


Ttm. 


Vtt  PROPQ 


8  Seaionum 

PROPOSITIO  XLVI. 
Problcmi. 

Vx  iMttpnnQo  linetn»  iuctrc  ^Ht  byperhUm 

Sit  datum  punaum  D  fig.i.  in  pcripheria  hy- 
pcrbolx.  Ducatuclinca  DE  utcumquc  ;  qui  Ax- 
VJsi  bifariam  in  A,  invcntoquc  {prr  prtccdrnttm) 
cemto  G  ,ducatur  diamctcr  GA  ;  tum  quadrato 
FG,  iqualc  fiat  rcdangulum  AGH  i  dico  Uncam 
eirc  tangentcm.  .     .  r  , 

Dcnronftratio.  Oftcndimus  (m  9.)  fi  ducatur 
tangcni  H  D,  fcmidiamctrum  F  G  cflc  mcdiam 
•roportionalcm  intcr  AG,  HG. 

Sccund6.  Si  pundum  pcr  quod  duccnda  cft 
ilb  tanecns ,  fit  «n  al>q«a  diamctro  ,  intcr  vcrti- 
ccm  fcilicet  F  ,  &  centrum  G,  ui  in  H ;  fiat  qua- 
draioFG  xqualc  tcftangulum  HGA;  addiamc- 
tnim  pct  A  appHcctut  EAD  ;  ctit  paritcr  H  D, 
taogcns. 


G3nicarum 


DGS  i  ducaturquc  itcm  M  O,  divisiqwe  bifariam 
i„  p  ducatut  diamcicr  G  P ,  fccins  tcdionem  in 
punfto  A  i  ducatur  A  R,  p"allcla  ,  &  qua- 
Srato  AR  «qualc  fiat  tcftangulum  DGS  ;  duca- 
tur  ST,  parailcla  GP  &  TV,  patallcla  AR  i  dico 
luicam  DT  cfTc  tangcniem. 

Demonftrario.  Clarum  cft  GP  cffc  diametrum. 
N  O  applicatam ,  A  R  «tcm  cffc  tangtntcm  i  & 
(Pcr  18  )  quadratum  AR  «qualc  ct>t  quadrati  fi- 
llrx .  fcu  V«  P""  "^^?'^'  t^^b  Parameuo 
fomptchcnft  ,  huic  autcm  qoadrato  AR ,  xqu^ 
fccimu»  rcaangulum  DGS,  f~  DG,TV: 
crgo  ( pcr  14.)  linca  D  T  ,  hypcrbolam  tangct  in 

^"s^pimftum  datum  clTct  in  angulo oppofito  ad 
verticcm  ,  ci  qui  continct  hypcrbolain  ,  impofll. 
bilc  crit  ptoblcm». 

«•»m«»«««»«^ 

PROPOSITIO  XLVIL 

Problcnu. 

hprrhoU  *d  d4tam  diAmtrum  oriinstAm 
pl.CMrc  cx  d4to  punUo  &  t^nicntcm  pcr 
vcrticcm  ducerc. 

Sir  in  l,yp«boUaar.di«n«.t  AB,  C.<r.e4^ 
ccnaa  ordmSm  .ppU«ta  [.r  pona.m  C  ,  m  p- 

•'or K-' ^^^^^ 
yB?ar°Ucyi^c.;-^«-;CO 
CB  ad  BF  ,  &  confcqucntcr  t-t  cuc  Qiv 
riam  &  ordinatim  applicataro. 


Sit  rurfus  datiim  pundhim  D  fig.i.  intra  afym- 
ptotoi  GE,  GF.  Ducatur  diamctcr  GDAK ;  fiat- 
qiic  ut  GD  ad  DA  ,  iia  GA  ad  AK  ;  &  per  pnn- 
Aum  A  ducatur  tangfns  A  H  ,  cui  fiat  parallcla 
IK.  Dico  lincam  DI  circ  tangcntcm, 

Sit  datiim  punftum  D  in  uni  afymptoro.  Di- 
vid.inir  DG  bifari.im  in  L  ;  ducaturquc  LA,  pa- 
'allcla  G  E  t  dico  lincam  D  A  M  cjTc  tangcntcm 
cum  dividatur  bifariam  in  A. 

Dcniquc  pundura  datum  fit  in  angulo  qtii 


X.  Sit  duccnda  ordinata  pcr  P""^"'^^^;^ 
mctri.  Primi,  cx  punfto  C  P^-Pf.*^"/^^,,  poral- 
ordinata  CBF  ,  cui  pcr  punftum  G,  duccs  p 

lclam  HGK,  qu«  ut  P»^«      «'iXlD,  p«^J- 

, .   Dcniquc  pct  punftum  D,  duft^ J^*^'  ^ 
lcla  HK.  crit  tangcns  dufta  pcr  vcrticcm. 


4cmccps  eft.  Inveiuatur  ccntrum  G  j  ducaturquc    ( ptr  pr*ccdcnicm) 


PROPOSITIO  XLVIU 
Problcma. 

DMti  hypcrhoU  di^mctro  p^^nctmm  invcnire. 

Jlamcicr  A  B,  tum 
Sit  hypabolx  quxcumquc  „  ^^. 

rr  ducatur  pcr  r*»^™ 


Diqiuzcd  by  G* 


gcns  DC,  &  applicauDE  :  fiat  itcm  quadrato 
DE  xqualc  rcclangulum  BEF;diicatur  FA  (c- 
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BCcflcdumeirir/.„,    r"""o*"  j  dico  Jineam 

^'^OPOSITIO  XLIX. 
Problenu. 

Inveniatur  dntr  u      i  . 
"«cr  AB.  &  cencru,7rtb  ''"'"'"^"^ 

«-«CCCF.  dJcg  cTc1T""°'^'''- 


PROPOSITIO  L. 
Problcm.i. 

(^.xSr^;^,^^^^^^^  ^«^R-di  umbilic;. 

pornoaulis  intcr  A  B  .  B  n   11!  j  "^'^'»^^0- 

C  F.  fiat  rc-micirailus  gVh  1°;.^ 

cos  H.  &  G.  ^    "  '  hic  dabit  un>bili. 

Demonftratio.  Oftendam  „t  in  pr,„,,  . 
Suadratum  «  B  F.  xqualc  eirc  qnartx  par  fi 

S..aaratoBF.^Kp.i.et!efttmS?mert^ 
poit.onalis  intcr  HB  SC  BG,  fcu  Ar  rn  ^ 

PROPOSITIO  LI. 
Problcnu. 

cmjufcHmiMeJ^nu}  dcf.ribcrt. 

Sit  futurx  hypcibolx  diameter  A  B .  &  appli, 
cara  B  D  :  fn  cium  ratio  diamctri  rranfvcrfx  ad 
C6nr^i«m  pammcrrum  ,  eadem  qux  linrx  R  ad 

ABC,  hoc  tft  Ut  DD,  mcdia  ijitcr  AB ,  BCj  fi.iw 


quaa?.^';?'"'!-  »  G ,  aut  B  F  ,  cft 

f  j"s  quadra  ,  B  D  ;  crgo 

•'<l»^le  cft  Quirt:r  1/  c  •     ^'^"  qnadratuni  B  F 


qne  nr  S  ad  R  ,  ita  DC  ad  BE ,  juxtl  E  C,  ducan- 
tnr  AL  pcr  verticcm  .  &  FH  utcumque  p^imliclx 
B  D  i  fit  FK  mcdia  proporiionalis  imrr  A  F,  FH 
pun<aum  K  .  pettintbit  ad  hypeibolam,  ciijiis 
vcrtcx  A,  tranrvcrfi  diamct.r  A£,  pr;inicrrr  AL. 
Arquc  ita  habcbis  qiiorcunqiic  volucric  pun^kj, 
qux  linej  curva  conjJiiges, 


Vuij  PROPO 


I 


Sedionum  Conicarum 


pROPOSlTIO  LIl. 

drcM  trUngulHm  kyftrb^'*^  i^rcrline. 

Sit  damm  quodcunciuc  "•^"S"!"';^^^;,^'; 
fis  BC  ,  b.f.uiaro  div«dmu  m  inmao  D.  cUtcatur 
DA  produccnda  in  E.  quancuro  l'^'"'^* ''^"^;/, 

EC  fduc^ur  ,uxcun,uc  FG  ^^^^^.^^lt 
quc  Fl  rocdiamtci  IG  .FH.hoccu  lu  4 
?umFl.«qualcrcaauguloGFHvd.copun. 

aa  D.  A,  1.  C  .  in  cadcn.  cflc  hypctboU. 


PROPOSITIO  LIV. 
Pioblema. 
AIU  defriptU  byprrhl*. 

proponatut  dcfcribcnda  hypcrbola  cujus  «IT». 
bilici  A  &  B  ,  vcrtcx  D  .  diarotter  DC.  Habca- 
tur  rccula  volubilis  circa  umbilicum  A  ,  in  qua 
notctiir  AF  sequalis  diamctto  iranfverfr  DC: 
airumaiut  fimiculus  BEG,  xqualis  lincz  FG  ,  il- 
hufquc  «muro  cxircmum  B  anncftatur  umbilico 
B,  ahud  vcro  nunclo  cxtremo  regul*  G  s  habea. 
lur  autem  ftylus  ,qui  ita  applicct  fimcm  ipfi  re« 
gula: ,  [ut  aim  i\la  congruat  fccundum  fcgmcn- 
tum  E  G ;  dico  punfturo  E  ad  hypctboUra  pct- 
tinere. 


Dcmonftr.  Ita  cft  (  fer  4.6.  ;  D  C  ad  f  H  . 
ficut  DE  ad  FE  i  &  ut  DC  ad  F  G  .  ita  cft  AD  , 
ad  AF :  tatio  autan  quadrati  DC  .  ad  ««angii- 
lum  GFH.  componitut  cx  rationc  DC  ad  FH,  J: 
rationc  DC  ad  FG  ,  fcu  DE  ad  FE  &  D  A  ad  AF; 
qu*  dui  coroponuni  rationem  rcdlanguh  ED  A 
ad  reftanRuhiro  E  F  A  :  quare  (per  i.J  fi  AE  lit 
tranfvcrfa  dl.imctcr ,  crum  D  C,  Fl  ordmatim 
apphciu.  Sunt  igitur  punfta  B.A.l.C,  m  cadctn 
hypcrbola. 

Demoiinraiioni  (citn  1 .6g. 

«»«»f#»  «^***^*^ 

PROPOSITIO  Llll. 

ProblcnM. 

Ddio  nnijne  umbiHco  &  Mxe  ira»fvtrfi  ,  hyftr- 
botMM  defribere. 

Sint  dati  umbihci  A .  Sc  B  vcrtcx  C ,  abfcin- 
«Jatur  C  E  xquahj  CB ;  tum  intcrvallo  AE  .  dc- 
foibatur  atai»  EFG,  ducatur  quxairoquc  icdka 
AFH  fccans  arcuin  EG  ,  in  punao  F  ,  jungatur- 
quc  B  F  qui  dividatur  bif  jriaro  in  I ,  duAa  pcr- 
pcndiculaii  1  H  ,  qtix  occurrat  hnex  A  F .  m 
punfto  H  i  dico  pundum  H  pcrtincrc  ,  ad  hy- 
pctbolara ,  cujus  Gnt  umbihci  A  ,  &  B  ,  vct- 
tex  C. 

Dcmonftr.  Patet  p»r  4.1. )  B  H  ,  F  H  ,  cfTc 
«qualcs ,  A  H  autcm  fuperat  F  H  ,  hnci  A  F  , 
lcu  diametto  AE  ;  crgo  A  H  fupcrar  B  H  ,  dia- 
«^ctro  AE  ,  fcu  DCi  crgo  hncT  A  H,  BH  ftmt 
ad  iJcin  punftum  pcriphciix  ab  umbiUcis  A  ,  Sc- 
B  .  duftx  ,  (pfr  4j. ) 

Dcmonftcationi  lcirit  fcqucniis  l.fig. 


Dcmonftr.  Cim  funioilus  *qoahs  fuppOM- 
cur  hnca  G  F  .  &  fur^ia.lus  EG  fit  xquaU  l.nc« 
EG,  rchqui.m  B  E  xquabitut  «1  q«o  E  F .  quare 
tota  AE  .  fopcrabit  hncam  B  E  ,  hnci  AF  .  quan 
xqualcm  fccimus  diamciro  DC  •.  crgo  {f^M-) 
hncx  BE  A  E  ,  funi  ad  idem  punauro  E  ,  iupcf 
ficiei  inclinatx. 

«♦  i«  t«  ^ 
PROPOSITIO  LV. 

Problema. 

DMh  umhnUU  &  vertice  hyfvbiUm  defribert. 

Sint  dati  umbilici  A  &  B,  vcrtcx  C,  aiTutnan.t 
C  D  xqnahs  A  C  i  idcoquc  crit  rchqua  B  D . 
xquahs  diamctio  EC.  Ex  ccntro  H  fiat  qu.c^ 
quc  .ircus  A  F,  &  cx  ccntto  A  '"«^^'f  °  ^ 
arcusGfccans  arcum  A  G      P""^°„^  ?  „ 
pundlum  G  ,  pcrtincre  ad  hvPC.boUm.  Par«"  U 
cx  B.  ut  cc.uro,int:rvallo  Bti  .  fiat  ara.s  H I.  « 
ex  A  intctvMlo  HD  fiat  arcus  focans  " 
inl  ;  d.copuna..ml  pcrti..cre  ad  hypcrbolam 
cuius  vericx  C  .  &  umbilic  A  &  B. 

Dcmonftr.  Lincx  AE  .  BF  f.mt  «^q»'»»" ' 'i^^, 
AG  .  F  D  ,  cx  conftirurionc  ;  fcd  B//'f  "^^^^ 
diamctro  B  D  ;  crgo  BG  .  fupcrar  AG  d.amctr^. 
crgo.(;>.r45.)AG,BG,f«.«  u^cUu^^' ' 

idcm  puufti.m  pcripherix.  ,bfolvcs. 

Hanc  dcfaipiioMcm  f.tc.U  .n  ...iroeris  ab 
Supponaturenim  BC  cflc  pan.um  .co.  K 
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PROPOSITIO  LVI, 
Probleroa, 

Arihtre  bjperboUm. 

r  r  o  ^iJ'''V^<'  di-imctri  ad  paramc- 
rum  ur  R  ad  S.  Fut  ut  R  ad  S.  ita  BC.  quad»- 
wm  ad  qaadratum  C  D .  t«m  produftis  Lpa' 
d^cuUnbus  DG  C  H  /It  Dg':  ,c,,.alis  E)cT& 
GH  «  ni„  .  aut  BC  ;  tum  priducatur  DH: 
^rturn  ur  quodcunouc  pundVun,  I  ,  pcr  cjuod 
t     7  1  K.  &  «ccutro  D.fiat 

»^OH  I  F  ;  pcr  pu„aum  F.  ducatur  pcrpcndicula- 

.<H.slK;dicopu„dum*i,ffl-einh; 
P«boIi  c„,us  vcrtc,  B .  diamcrcr  AB.  ratio  dia- 

Krur^^-^^^-^^-^-turpct. 


Demonftr,  Ita  eft  quadrarnm  nr  j 
"m  FL.  ficutquad?arum  ^,;^^*'^- 
»  K  .  aut  D  G  ad  G  H  r  ^^'J^  S"adratum 
•ftucSadR^cftJ?rcmDF".^,^^,''«C.hoc 

hoc  cft  re^lanjlo  Tm  e  T  ^  '^' 

r  m  7  1  i  r '  ^  P'"'  quadraio  B  D 
r/"-7,i.;C«mcrgo.ufit  totum  quadrarmn 


»'ROPOSlTlO  LVIL 
Problcnia. 

">  b)fnboUm  perjicert. 

i^^^turDE.p^^^j;;?.1;— F?:,^:: 

t.ra  b^D^""  ""^-  ".tc,uc>DG,bVaSam 
Ix  cr  r  ..P^  ^"'"/nr  E  D .  A  C .  fint  parall<. 
^  '  "^.  P  E  ad  E  A  ,  ita  FD  ad  DG  ;  fed  prl 
tn.  faOx  funr  arqualcs.  0^5,0  ,v  fccund*  D.tC 
tur  q„arc,,nc,ucpar..lL.lx  B  C  ,  qux  p..riter  cn  "t 
d.v.fx  b.far,am  i.>  H  ,  c,  fi„gul?s  Jadrat"  HB 


B  O 


Qiiod  fi  volumus  ut  pundhim  iitHm  non  Cit 
vcrtcx  ,  fcd  inve.uarur  in  pcriplieria  hypcrboljt 
Supponatur  punaum  datum  c/Tc  I.  Dividarur  an 
gulus  BAC  bifariam  linci  ADH,  Sc  ex  l,  ducatur 
ad  AH,  pcrpcndicularis  I  H :  cx  quadraro  BH  uc 
in  prxccdaiic  aufcrarur  qu.idratum  H  I.  Sc  fupL- 
natur  rcftarc  quadratum  HO  :  ducatur  pcr  O 
linca  OF  parallcla  AH,  fccans  AB  in  F ,  &  pcr  F 
agatur,  FG  parallcla  BC  ;  punftum  D ,  erit  vcr- 
tcx  j  cxtera  ut  priiis  pcrficientur. 
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LIBER  OVARTVS 

De  Conicis  Sedionibus. 


EFINITIONES. 


I.  ^  Oiiica  fupctficles  ea  eft ,  qne  dcfcnbitur 
l^i  liiici  pcrcuricmc  intcgram  citaih  cir- 
cumferciitiani ,  ctrca  punaiini  cxira  pbnum  ctr- 
culi  ailiiitiptuni. 


Vt  /Ilireu  AB  cx  funSlo  A  immeto  ,  (J-  extr* 
pidniim  circuli  bC  pe/iit  ditlU  ,  percmrrM  loum 
circHH  D  C  circM7nferenii*m  i  Jhm  gentrabuntur 
c*ni  fmferfitiet  A  BC  t  E  A  F  ^  concttrrenici  in 
fwtOo  A. 

i.  Vcriex  coni  aut  fupcrficici  conic*,  cft  pun- 
^ium  iUud  immotuiu  A. 

3-  Axis  coni,  aut  fupcrficiei  conica  ,  cft  refti 
linea ,  a  venicc  coni  ad  ccntrum  circuli  fupndi- 
ftiduftj.ut  AD. 

4'  Conus  eft  figura  foiida,  conici  fupcrficic,5c 
circulo  comptchcurj,  ut  ABC. 

J.  Vcrtcv  coni  idcm  tjui  fupcrficici  conic*  , 
"ciit  &  axis. 

(>■  Bifjs  coni,  aut  fuperficici  conicx,  cft  circu- 
lus  cujus  cirairafcrcntiam  pcrairrit  hnca  ,  coni- 
cim  fiiperficicm  produccns. 

7-  Conu^  rcftus  cujus  axis  ad  planum  fux  ba- 
"5  rcaus  cft.  utfilinea  AD  Mct  vUnum  b«fit  BC 
f-fr!,  rcB^. 

8.  Conus  fcalenus  cnjus  axis  ad  planum  fux 
bifis  oblinuus  eft. 

9-  SMhconrrari.i  pciuio  dunrum  triangulo- 
"'^  ,  cft  duoiiim  triangulornm  fimilium  Si  ctin- 
«••n  angulnm  vcrricalcm  habcncium  ,  difpofi- 
V"'  bafcs  nec  con^rucutcs  ,  iicc  paralklis 
»-bcnt.  °  * 


Ut  fi  trianptila  fimilia  ABCADE  comiT^unero 
angulum  A  habcntia  ,  bafes  BC  ,  DE  ,  parallcla» 
non  habcanr,  fcdangulus  ABC  angulo  ADE  W 
zqualis. 


10.  Subcontraria  coni  fcaio  ca  eft  qui  conul 
ita  fccarur,  planis  ad  triangulum  pcraxem  rtd». 
ut  fiant  duo  triangub  fubcontraric  pofita. 

PROPOSITIO  L 

Thcorcmx 

ReSA  lireA  4  vertice  toni  »i  qnotlcitmqKt  ff 
ferjnttt  coaicd  puniluM  dnll*  *  'fJ* 
tji  fuperficie. 

A  vcrticeconi  A  fig.i.ad  punaum  q"°«^^'";^"' 
B,  fupcificici  conic,  ducaiut  rc^a  AB,dKO  hanc 
hnc.imtot.iinc(rc  infupcrficiccontca. 

Dononftcatio.  Cum  fupcificics  comca  ,  pro 
dufta  fit  motu  rca*  pcr  punaum  A  fcmpcr  ctan- 
fcuntis  i  h*c  linca  motu  fuo  aliquando  pcr  p 
aum  B  t.annbit  ,  alioquin  cllct         »  P;" 
fupcficici  conicx  qnx  i  tali  linca  non  dckr.D 
rcmr :  crgo  linca  rcfta  a  pun^o  A  ad  B  dufta  ro 
la  cft  in  fcpcrficic  coiuca ;  quod  crat  dcmonlU 
dum. 

COROLLARIUM  I- 
Siivcrciceconi.»d  P"«"aum  im"  r..pcr^- 
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PROPOSITIO  IV. 

Hnea  ,  hxc  rota  cxtra  fupcificiem  Conicara  ./-'''^'^  w#r /J  ^^^^ 

erit.  a>fldnn€  n  veriici.  '  7'/»«« 


ficicm  Conicam  pofinim  ducarur  linca  rcfta-  hzc 
toca  intca  fuperficicm  Conicam  cadct. 

COROLLARIUm  II. 

Si  \  vcrticc  Coni  ad  aliquod  pundhim  cxtra 
...•^,^  ducatur  rc^a 


PROPOSITIO  IL 

Thcorcma. 

5/  Jko  fHt/ibft  punfld  fuftrjiciti  Ctnict. 

C9n\itngen$ ,  ftr  vertictm  non  irsnftM  ;  intr* 
ConmfH  trit  \     frodullM  CAdtt  txtr*. 

Supcrficici  Conici  duo  qualibct  pundla  B  ic 
C  conjimgat  linea  rcfta  DC  ,q«x  per  vcrticcm 
A  non  tranfcat  ;  dico  totam  lineam  AC  ,  intra 
Conumcadere  ,  \  punfto  A  pcrpunfta  B  &  C 
ducantur  dui  reika:  AB,  AC,quz  produax  bafin 
attmgcnt  in  F  &  E  ;  linca  E  F  (  ^rr  z.  )  tota 
iiitra  circuJum  crit,  fictque  iriangulum  AFE. 


Demonftr  Tr.ang„li  AfE  latera  AF,  AE  funt 

AFfi  .'(i  !      ^^"'^''r  '  "go  "iangi.lum 

Wa  np'*^'""";,"'"  fupcrficicm  C«ucam  f  ergo 
"f  M"»  AF  ,  AE .  clauditur  ;  crit  b- 
tu  conum,  &  produaa  cx  cono  cgrcdictU 


PROPOSITIO  IIL 
Theorema, 

ConiK  cujus  vertex  A ,  bafis  E  F ,  fccetiir  ola 

K?*r  ,  , ,  )  c„t  Imca  :  ducantur  A  F .  A  E  au* 
7r  A         plan.  fccanti,,  fic  coni  crit  tri^. 

COROLLARIUM. 

feAii  P'*"f  P«  «cra  fcceiur  coramunis 
«ettio  crit  tnangulum. 


a  J«  J  A-  ^  ™™««>~s  '■«^'o  coni.  &  plani 
Mctn  dutti ;  critque  f  nr  x  ^  apc  .  •      .  *^ 

dico  orancs  parallusSS  E  F  ut  B  g"(5  ,7  * 
n^n  divdi  ab  axc  ;  nam  ita  cft 

Ar  /  ^^"  ^ ^  '  A  D  ad  DF .  ficu^ 
AG  ad  BG  ,  &  cum  FE  fit  ciraiius  funt  F  D  & 
DE  «qualcs ;  crgo  &  BG  .  GC  xqualcs  crunV 

PROPOSITIO  V. 
Thcorcma. 

5;  co>m  fl4ro  bMjIpMrMftcttHritc,nmHnit 
JtUio ,  rn/  f<rf«iM«  ,  CMjtu  ctnirMm 
*n  Mct. 

Conus  ABC  fccctur  plano  DF  ,  parallclo  bafi 
;  dico  DIF  communcm  pUni  fecaniis ,  &  coni 
feaioncm  ,  circ  circulum  ,  cujuj  cewrum  fit  iu 
aJce  AE. 


Sit  enim  conus  fcdus  per  axcm  plano ,  /cil 
crianpilo  A  B  C  ,  cruntque  communcs  fcdioncs 
planorum  parallclorum ,  &  tri.ingiili  ABC  ,  BC  t 
DF.  parallclx  (pertC.  11.)  crgo  ( ptr  j,6.)  cum 
BC.DF  fint  parallclx  .  ita  crit  AG  ad  AE .  fiait 
DG  ad  BE  .  5f  ficnt  GF  ad  EC  ;  &  pofito  qno- 
cumquc  alio  plano  AEH  pcr  axcm  ;  ita  crit  AG 
ad  AE  ;  ficut  Gl  ad  HE  i  &  cum  rres  confequen- 
tcs  BE,  EC,HE,(  f^x  dtfin. )  ciraili  zqualcs  finr< 
trcs  antcccdcntcs  G  D  ,  G  I ,  GF  zquales  crunt  i 
crgo  D  I  F  eft  circulus  cujus  centrum  cft  in  ■ 
axe  A  £< 

COROLLARIOM 
f  igura  D  A  F  cft  ctiam  conus. 
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Seaionum  Conicarum 


L  E  M  M  A 


«  in  fieirs  c-rvlineM  ffrptndiculMrn  *i 
Lm,e*m!ud!v:dsm  i  ut  ^u*drM,s  fxrfen- 
dtCHl*r,nH, .  <f        ftnt  re[l4ngmlis  frgmcnto- 
fnmycirculw  erit  hdc  ffurA. 

Sit  fiqiiri  curvilinci  in  qm  d«cantur  DB  ,  E  F 
pcrpcndkubtcs  ad  AC  ,  fitquc  quaatatura  DB 
xqualc  teaangulo  A  D  C ,  aut  quadratum  E  F 
«qualc  tcftangulo  AEC  dico  figuram  A BC  cfTc 
cirailuro  ,  &  AC  cjus  diamctrum.  Dividatut  AC 
bifat iam  in  G,  ducanturque  GB,  &  GF. 


ABC  ,  fitque  communis  planorum  fcdio  linca 
EG  &:  triangtilum  AEG  ,  ttiangwlo  ABC  fimilc, 
fcd  fubconiraric  pofitum  i  dico  EFG  communcm 
coni ,  &  plani  fccantis  fcdioncm  circnlum  crtc. 
Ducatuf  cnim  in  co  plano  fccantc,  rcda  \  F  pct- 
pcndicularis  ad  EG, qux  (fer  3,  d^f.x  i.)crit  reda 
ad  plannm  ABC  ,  ducatur  pcr  l  F  planum  HFK 
parallcluro  b.ifi  ,  cujus  conlcqucntct  communis 
fcaio  HIK  crit  parallcU  bafi  BC,  &  (/>«•  J 
crit  HFK  cirailus. 

Demonftr.  Linea  F I  commimis  fcdlio  utriuf- 
quc  plani  rcfta  cft  ad  planum  ABCcrgo  crit  per- 
pcndicuUris  ad  HK  ,  &  mcdia  proportionalis  in- 
tcr  H  I ,  &  1  K  ,  feu  quadratum  F  1  arquale  etl 
rcaangulo  H  l  K  j  fcd  tcaang\ilum  E I G  «qux- 
lc  cft  rcdangulo  H 1  K  funt  cnim  triangula  EIH, 
KIG  ,  fimilia  cum  anguli  .id  vcriiccm  in  pundto  I 
fint  zqualcs  ,  fic  angulus  E  H I  xqualis  angulo  B, 
fupponatur  arqualis  angulo  EGK  ,  crgo  (  fer 
Eucl.  )  ita  cft  E  1  ad  H  I  ;  ficut  1  K  ad  IG.  Ergo 
(  per  IJ.6.)  rc£kangulum  EIG  fubcxtrcmis, 
xqualc  cft  rtftangulo  H  I  K  fub  mcdiis  \  crgo 
quadratum  IF  xqualc  cft  tc£Luigulo  E  I  G  ,  & 
(  ffr  lemmd  fuperim)  figuraEFG  citculuscft» 
quod  crai  dcmonfttanduro. 

P  ROP  O  S  ITI  O    V  IL 
Thcorcma. 


Dcmonftr.  Cim  AC  fit  divifa  bifariam  in  G, 
ic  non  bifariam  in  D  ,crii  (prr  j.i.  £miI.  )  rc- 
dlangulum  ADC  plus  quadrato  G  D  xquale  qua- 
drato  GC ;  fcd  rcdtangulo  ADC  xqualc  fupponi- 
turquadratum  B  D  ,  crgo  quadrarum  DB  cum 
quadrato  G  D  ,  «qualc  crit  quadrato  GC  j  fcd 
{per  47.1.)  quadtato  DB  & qu.idraro  GD xqua- 
lc  cft  qu.idratum  GB,  crgo  quadrata  GB.GC,  AG 
funt  xquatia  &  confcqucntcr  lincx  :  crgo  A  B  C 
eft  circulus  ;  quod  erat  demonftr. 

PROPOSITIO  VI. 
Problema. 

C*ni  ftdtni  /eQi»  foicontrdrid  circmlMm 
exhiket. 

Sitconus  fcalcnusABC,  fitqucABC  trian- 


Onwis  fMTMilelM  perpendkulMr!  Md  hMfin  iriMnjrttli 
ptr  Mxem  pUne  eim  tccurril,  eo^Me 
iifiriMm  dividitur. 

Proponatur  conus  ABC  fcftus  per  axcm  pU- 
no,  fcu  triangulo  ABC  ,  cujus  bafis  BC  ad  quam 
pcrpcndicuUris  fit  DE  ;  tum  cx  quolibci  fupcr- 
ficici  conicx  pundo  F  ducatut  FG  parallcU  DE; 
dicolincam  FG  occutrcrcplano  ABC.trianguli 
pcr  axcm,  8c  produaam  ad  fupcrficicm  ufque 
conicam  ,  ab  co  pUiw)  dividi  bifariam.  Pct  pun- 
aum  F  cx  A  ducaiur  refta  A  F  H  fccans  bafin  ia 
punao  H  [peri.)  ducnurquc  HKLpcrpcndi- 
cuUris  ad  DC  &  confcqucnrct  parallcU  lincis  UE» 
FG ,  jungantur  AL  &  AK. 


Dcmonftr.  Cira  H  K  ocairrat  Imcx  AK  ,  pfi 
parallcla  FG  ,  in  codcm  pUno  ex.ftcns .  occur- 

pl.  per  axem  pUnum  .  ad  bafm  coni  rcaum ;  ■  •   f-^^^^'  i  .  &        A  K  i.t 

«ecetur  itcnj  conu»  pUni  E  F  G  rcfto  ad  pUnum 


m  cidcm  in  pundlo  fciHcet  l,6c 
communis  fcAio  trianguli  per  axcro,  Unea^P^J 


Digitized  by 


Liber  I V. 

Occurret  plano  triangiiU  per  axcm  quod  cft  pri.  tieam  nr  .  ^^"^ 
minn.  Ddndc  cum  ita  fit  AK  ad  AI ;  uc  H  K  diJLa  "  """™  '  l"»  calti  non  dcfinfr 
F I  &  ur  KL  ad  IG .  fintc,uc  HK  .  &  KL  J^ua^  «^^ftrat.o  rocam  ruam  vi^  obcincrc 
lcs :  crunt  F 1 ,  1  G  xqualcj ,  quod  crat  dcinon^ 
ftrandum^ 


PROPOSITIO  VIII. 
Thcorcma. 

5/  Canm         ptr  Mcem  fecitmr  ,  fecttHr  ^  4//, 
pivi»  j  ctmmmnu  ftlio  cmm  bafr  Conl 

ftrptndUmlMru  fit  dd  k^ifm  trUntHll ftr  axtm» 
comrnmnKfaio  utriufyue  fUni fecmntu  ,  divi- 
d*t  biUritm  omnes  lineat  i»  fccmndo  pUno  dm- 
amt  pMrmlleiM  hmic  pert,endicmUri.  In  Cono 
fm,dem  reSo  ptrptndicmlariter,  in  Cono  fcalen, 
non  femptr. 

Comis  ABC  fccetur  per  axem  triarteulo  ABC. 
cv.Ju»bafisBC5  fccccur  idan  Com.s  alio  plano 
UEF  .ruquc  DF  communiscjusfrdiocmnbafc 
<-oni ,  pcrpendicularis  ad  B  C  bafin  trianeuli 
per  axcm  ,  fit  item  commimis  fcaio  hujus  fc 
cundi  plan, ,  ^  f,y^f^tk\  Conic,  curva  D  E  F 


PROPOSITIO  IX. 

Thcoretnai 
5»  ftHionis  diamrirr  .1.  i 

Suppo  dari  Coni  fcaionem  obfcrvatis  U 

^'^^        «-•"^ccccur,  icemnlioplai 
E  D  F  cujus  communis  fcftio  cum  bafc  ConTfic 
E  F  perpcnd.cularis  ad  BC  bafin  rrianguli  p^^ 
wem.  Volo  auccm  ut  fcftionis  diametc?  D  K 

c  licct  tnangul.  pcr  axcm  ;  fcd  aut  ilii  fit  paral- 

c«nVn  Tr  fupraVerti. 
ccn  A  D.CO  fcft,onem  E  D  F  augeri  poirr  quan- 
hbucr.t;  fic  cnim  linca  D  K  aTiaf  JZe 
long.c..d.n,s  &  incclJigancur  produd  tam  ?la! 
m.m  re<a.o„,s  EDF  .  quam  Conus  ;  &  pcr  p^n- 


.  &  ab  co  s  s:rr'^"'' 

EG  diamcicr 

ABC  j}  Planum  triangnli 

l"^HKG  r'2""-        ^'7>^>'lcla  DFjangu. 

KoT     '      T'^'*  '^<*"' 
^lmredum  cr.t.  in  fcalcnis  id  tantum  aliquandA 


Dcmonftr.  Manum  pcr  lineas  M  L  >  Nd  dn^ 
Ctatn  parailelum  cft  plano  BEC,  &  ptr  j  .hmim) 
MNLO  circulus  cric ,  crujitquc  N  &  Oinfu- 
pcrficic  Conica,&  in  plano  DEF  :  ergo  in  coin^ 
muni  ucriu/quc  fcdionc ,  quar  confcqucnter  pro- 
dudla  erit  j  quod  intendcbaturi 


PROPOSITIO  X. 
Thcorcmx 


S»  fcSlitnii  didmtter  cmm  mtrofme  Uttrt  tridn- 
gmli  per  axtm  conveniat  j  nte  fit  parmllela 
bafi,  mmt  fmkctnirmrii  ptfit»  i  feHit  circidmi 
non  erif. 

Ponantur  omnia  ur  pri6s ,  feJ  D  F  Jiametef 
X  X  fc^ooU 


Digitized  b» 
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^  ^     .   Unn  trianPiili  ocr  axcm.     D  E  F  fit  in  fopctficie  Cc 


r  A-  nU  ffca  utrnmquc  latiis  trianguli  pcr  axcm. 
circuluni. 


Dcroonftr.  Si  DEF  clTct  circulus.DF  cdct 
fubcontiari^  pofiia ,  contra  fuppofitioncm ,  quod 
itadcnionftro.  Sit  E  1  parallcla  GH  ,qux  pct- 
pcndiculiris  fupponitur  ad  BC  ,  ducaturquc  LlM 
p,ir;illcla  B  C  ,  eritquc  E  l  pcrpcndicularis  ad 
LIM  parallcla  BC  ,  critquc  E  1  pcrpendiailaris 
ad  LIM,  &  planum  pct  lE  &  LIM  dudtum  paral- 
lelum  critbafi  BC,  &  (ptr  j.hHfm)  circulus. 
Igitur  1  £  incdia  cft  proportionalis  inter  LI,  IM ; 
fcd  dicitur  ctiam  DEF  circulus  ciTc  i  crgo  &  1  E 
eft  mcdia  proportionalis  intcr  D  1 , 1 F  i  funt  igi- 
tur  zqualia  rcftangiila  DIF,  Ll  M,  ut  potc  xqua- 
iia  cidctn  quadiato  lE.  Quarc  (  per  1 4.  6. )  ita  crit 
L I  ad  DI  i  fic  t  i  Fad  I  M  i  &  cum  anguli  .xi 
▼eriiccm  in  punfto  I  fint  zqualcs  ,  erunt  trian- 
gula  LID  ,  FIM  zquLangula  ,  &  confcqucntcr  fc- 
{kio  fubconiraria  j  contra  fuppofitioncm. 


mmtmmnt»-immtremmm<!» 

PROPOSITIO  XL 


Thcorcma. 

Xt^a  con\Hnfcns  du$  pittns  fKlltrU  intrs  fc- 
llitnem  (jr  Ctnum  caiit. 

Sit  fcftio  DEF ,  pun£b  E  &  F  ,  quz  conjun- 
g«nur  linci  rcfti  EF  ;  dico  lineam  EF  totam  & 
intra  Conum,  fic  intra  fcdkioncm  cflc 


D  E  F  fit  in  fupctficie  Conica,  Unea  EF  intra  C->- 
dioncm  crit. 

PROPOSITIO  XII. 
Theorema. 

StQi»  cu\m  diMmeier  p«rdlleU  fft  Uteri  tridngidi 
ftr  4ucem  »  parMtfols  efl. 

Supponitur  fcftio  f?da  fervatis  conditionibut 
confuctis  ,  nempe  ut  Conus  iccctur  tri.-T.gulcp  pcr 
axem  ,  fccetiit  &  alio  plano  DLE  ita  ut  DE  com- 
munis  cjus  fcftio  cum  bafi  Coni  fi:  pctpendicu- 
laris  ad  BC  ,  &  diamctet  LG  ,  fit  ^uralitla  linez 
AC  latcri  triar.guli  pcr  axctn  •,  dico  fcdionem 
DLt  circ  parabolam.  Sit  cnim  F I  par.illcU  DE, 
hzc  fccibitur  bifariam  k  diamctro  LG  in  pun- 
Olo  I  (  pct  8.  }  diicatur  itcm  per  pundlam  I  linea 
HK  parallcb  B  C. 


Dcmonftr.  Linea  E  F  non  tranfit  per  verii- 
cnn  :  ergo  {pcr  1. ;  cft  imra  Coaum ,  &  cum 


D;monftr.  C^im  HK  .  BC  ;  FI  ,I>E  fint  pa- 
railclz ,  planum  pcr  H  K,  1 F  dudum,  paralUluni 
crit  plano  pcr  BC  ,  DE  dudo,  hoc  cft  bafi  Coni: 
ergo Cprr  j.)  HFK  cirailus  ctit,  &  cura  F  I  fit 
pcrpcndicularis  ad  H  K  ,  ficut  DE  parallcla  ad 
BC  i  F  I  crit  mcdia  proportionahs  intcr  Hl,  IK; 
ficut  GD  intcr  BG  ,  GC  j  quarc  quadratum  F  I 
zqualc  crit  reftang.  HIK  .  &  quadratum  G  D  re- 
dangulo  BGC.  Rcaangulumautem  BGCad  re- 
ckangulum  H  IK  ,  atm  habcant  latcra  GC  ,  IK 
zqualia  ob  p.arallcbs  LG,  AC  i  fc  habct  ut  BG, 
ad  H  I  ;  fcu  ( r'r  4.  6. )  ut  LG  ad  L I .  ergo  «a 
eft  quadratum  DG,  ad  quadratum  F  I ;  ut  fagitta 
LG  ad  fagittam  L  I  ;  crgo  (  per  dcfmtivncmp*- 
TAboU )  fcaio  DLE  crit  patabola  ;  quod  crat  de- 
monftrandum. 

COROULARIUM  I. 

Ea  omnia  quz  de  parabola  ptimo  libro  dc- 
monftravimus  huic  fcftioni  paralUlx  convcnmnt. 
COROLLARIUM  H. 

Si  uni  fagittz  .  &  ordinaia  quzraruf  tenia 
proponionalis  L  M  hzc  crit  paramctcr.  feu  latuj 
reaum  ,  ut  fi  F I ,  fit  mcdia  proportionalis  im- 
tcr  fagittam  L  I  ,  &  hncam  M  L  ,  cnt  ML  Unis 
rcdlum  ;  nempc  quadiatum  F I .  ut  patct«qualc 
erit  rea.Ynzulo  I LM.  , 

Addo  miod  aliarum  appHcatarum  q"-^"" 
zqualia  cnmt .  rcaangnlo  fi-b  ^;R'"\'JJ\^ 
ML  ,  ut  quaJratum  DG  «qualc  eft 


Digitized  b\ 


■CLM,  cft  cnim  qiidratum  DG.ad  quadratum  FI, 
ut  G  L  ad  1  L  &  fiimpr4  cadcm  altituainc  ML  ut 
rcclangiilum  GLM  ad  rcaangiiluni  ILM,fcdqua- 
dratum  F  l  acqualc  cft  rcdangiilo  ILM  :  ergo  a~ 
dratum  DG  rcftangiilo  GLM  xqualc  erit.    '^"  " 

PROPOSITIO  XIIL 
Problcnia. 


Liber  I V. 
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PROPOSITIO 
Problcma. 


XIV. 


rru  Ellyffi,, 


l>^fir'ri^,^iprr..c.,.d  rc^J.uinn,  ^^^^t 'T''^  '''^^^ 


bMfti  iri*ngmliptr  mxcpi 
ejMfuem  crnriim,. 


l««c  AB.AC  infri 

.  S/t  P..r..boh  DLE ,  a.jus  par.imetcr  LM  dico  ^»-^  ^"^^  EIMnrrnt^Lo'"^^ 

Ka  cfll.  LM  .d  L A  .  uc  nuaJrltuin  BC.  ad  rcO^!  P- '      -"'•'q-"  c"  oMui*al 

gulum  BAC.  Ducamr  LN  parallcla  BC.  ffi^"  M.l/"'  7-,?  «  .  &  1  dacTt^ 

,  NIM ,  parallcljt  BC* 


Dcmonftr.  PnmA  conftat  LG.AC  cflJr  parallc 
^as  f.ut  &  LN,GC.  cft  crgo  parallcIograLu in. 
GN&Iincxoppofitx  LN  .  GC  (ont  xquaks 
Ccrtum  cft  .tcm  (^,r  ,  a.)  quadratum  DG^a: 

(Tc  rca.^g„i„  MLG.  Scd  rcaangtilum  MLG 
ad  quadratum  LG  fc  habct  ut  ML^d  LG. 

Mr^ad  re^  rcftang.  Ium 

MLr  r  "^^"g"''""  GL A,  ita  ctit  rcaanLlura 

quadratum  I  r  , .     B"'"'"  t^LA,,  cft  autcm  ut 

I  d  r  j  '  quadratum  LA  ;  fcu  i.r  i  m  i 
G^A'lr^.^^^-?"''  '^^^  ^'l^c<^^.n^«tlra 

cft  cadc^  ac  qi^iarf  Hr ''^  '"^  ^°'"P^'^" 
"go  ut  M  L^ZlA  .  t?  ='^'^^^"5"'"-  BAC : 

BrcvSi,.     "    ^  i         crat  dcmonftrandum. 

GB  ad  LG    i     a"'  ^  C  ••'^  CA,  fc« 

quadratu.?  G  D       l"'  "^^"g^''""'  ^GB  ,  vcl 

"at  ptobandum.  ^  ^**  • 


,.  I^«nonftr.  CAm  H  K  .  O  L ;  SI,  MN  fint 
lincs  BG,  F  Gparallclx.  pl.,na  per  cas  dufta  baO 
Con.cru„tparallcIa.8:(^,rj.  )  cirn.Ii crunt^ 
&  LO  ad  HK  j  SI  ad  NM ,  ficut  FG  ad  BG  per- 
dicularcs  crunt  :  crgo  quadratum  LO  «qualc 
ctit  rcdangulo  HOK,  ficur  quadratum  S  I  .  rc- 
«angulo  NIM ;  ratio  autcm  rc(fl.inguIiHOK,ad 
rciiangulum  NlM  ,  componitur  cx  rarionc  HO 
ad  NI.  Icu  DO  ad  DI ,  &  cx  ratione  OK  ad  I  M, 
1«.  OE  ad  I  E ,  ratio  autcm  ficcompofitacx  ra- 
t.o.,c  DO  ad  DI ;  &  OE  ad  I E  cft  eadem  ac  ra- 
tio  rcdanguli  DOE  ad  rcdangulum  DIE ,  crgo 
ita  ic  habct  quadr.uutn  LO  ad  quadratum  S I,  ut 
rcdangiiUira  DOE  ad  rcdangulum  DIE  crgo 
(rx  dtfinit:»ne  Elhpfii  trtiiia)  ,  fc^tio  D  L  E  clk 
Elivpfis.  Si  crtct  fub  contraria  /edio  &  rriangi.Ia 
DOH  ,  KOE  ciTcnt  fimiUa  ;  rc(2angulam  HOK 
tlfct  xqualc  rc(fl.ingi.lo  DOE  ,  atquc  .idei  q..a- 
dranini  LO  «quale  cfrer  rcttang»iIo  DOE,  fieret- 
quc  circulus ,  faltem  fi  LO  eflct  pcrpendia.iaris 
ad  DO. 

roS989fiW96a»lBiaWgtfBBB3^«S3fiafl8g6aflg 
PROPOSITIO  XV. 
Thcore.na. 

fijU  Mt  ^MdrMtum  pMrMlltU  diMmetr»  J-lfyp^r, 
per  verttctm  duUd  ,  Md  re£lMn^mlkm  fnb  VMfis 
ftgmentis ;  itM  fcBitnit  diMmettr  Md  ifttMriHm 
terminitm  ;  hic  pMrMmettr  trit :  dcficitt«{%e  fttM- 
drMtum  MpplicMtM  m  reOMngmle  comprehehfe  fn^ 
fjgittM  pMrMmttrt ,  rtRMnffdt  fuh  fAgittM  , 
cii\>u  iMttrs  iMm  rMtionem  hMbtnt  juMm  dut» 
mttir ,  Md  pMrMmetrnm. 

Conus  ABC  (ccctur  pcr  axcra  triangulo  ABG» 
X  z    ij  item 


Digitlzed  by  Gbogle 
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"""i  K  ducarurciuc  FG.  pcrpcn- 
r^liS^aa  BCK  bafin  triangul,.pcr  «cm.dcquc 
r  ^  ELD  cuius  ai.in>«cr  ED,  urrumquc  rrun- 
pcraxcm  bcus  fccct  in  E  &  D  .  non  tamcn 
Sbconrrati^.  lu  E  H  pcrpcndiculans  Ep.f"- 
aaquc  pcr  vcrticcm  A ,  linei  A  K  ,  prallcla  du- 
mccro  E  D  i  fiat  utquadratum  AK  ad  rcftangu- 
lum  DKC  ;  ita  DE  ad  E  H  i  E  H  crir  oaramctcr. 
Pcrficiarur  E  N  rcdangtilum  i  rum  duai  liuci 
DH  fiac  rcdangulum  MEOX.fitquc  ML  ordina- 
rim  applicata  ad  diametrum  E  D  ,  dico  quadra- 
tum  ML  xqualc  clVc  rcaangulo  MO  ,  &  dcficctc 
^  tc6tangiilo  M  H  comprchcnfo  fiib  fagitta  ME, 
&  paramctro  E  H ,  rcdkangulo  X  O  H  N  ,  cujus 
unum  latus  cft  fagitta  EM,  aut  O  X  habciquc  ad 
altcrum  Inius  H  O  rationcm  qnam  diamctcr  D  E 
ad  parametnim  EH.  Ducatur  pcr  M  linca  P  M  R 
parallcla  B  C. 


Dcmondratio.  Ita  eft  DE  ad  EH  ,  nt  quadra- 
nim  AK  ad  rcAang.  BKC ,  cx  fuppofitionc.  qux 
latiocomponitur  cx  rationc  AK  ad  KB  ;  fcu  EG 
ad  GB,  aut  EM  ad  MP,  &  cx  rationc  AK  ad  KC; 
fai  D  G  ad  G  C,  aiir  D  M  ad  MR  :  quarc  ratio 
DE  ad  E  H  componctur  cx  rationc  EM  ad  M  P, 
&  ex  tationc  DM  ad  MR.  Sed  ratio  fic  compo- 
fita  eadem  cft  ac  rcftanguli  E  M  D  ad  rcdang. 
PMR  i  crgo  ira  eft  DE  .nd  EH  ficur  rcAangulum 
EMD  ad  quadr.iium  ML  ,  ur  aurcm  DE  ad  E  H, 
ira  DM  ad  MX  (ptr  4.  6.)  &  fumpti  cadem  alti- 
tudinc  ME,  ira rcaangulum  DM  E  ad  rcftangu- 
lum  XM  E  ;  crgo  ita  cft  rcftangulum  EMD  .id 
quadrarum  M  L  ,  ficur  idcm  rcaangnlum  E  M  D 
ad  rcAanguIum  X  M  E  ;  ergo  quadratum  M  L 
«quale  cft  rcftangulo  XME. 

Proptcr  hunc  dcfi:£kum  inditum  cft  huic  CcCtio- 
mnomcn  Ellypfis, 

COROLLARIUM  L 

Hic  Ellypfis  habcr  omncs  conditioncs  Sc 
proptictatcs  Ellypfis  dcfcriptx  fccundo  libro , 
atquc  adtil)  .ipplicatx  zqualiter  ^  ccnrro  diftaJites 
*qualcs  funt.  Contra  fcnftim  aliquorum  qui  cd 
quod  Conus  vcrfiis  apiccm  fit  gracilior,  cxifti- 
tnani  Ellypfin  ex  Coni  feftionc  gmeraram  ,  cfic 
graciliorcm  cx  parre  verticis  ,  quod  tamcn  falfum 
cft:  aim  oftcndcrimus  pofira  fimplici  definirionc 
^llypfis  fcqui  applicaras  k  ccntio  xqualitcr  di- 
ftantcsxqualcs  circ,  &  huic  figurx  coiivcnirc  dc- 
"nitioiiejn 


COROLLARlUM  11. 

Ita  eft  quadratum  raajorls  femidiametri  ,  ad 
qoadratum  minoris ,  ut  quadratum  parallcli  dia- 
mctro  pcr  vcr(icem  Coni  dudiz ;  ad  rcOangulura 
fub  fcgmcnris  bafis  trianguli  pci  axcm.  Ut  infu- 
pcrion  figura  fi  E  D  cftct  bifariam  divifa  in  M. 
ita  cfiet  quadratumFM  ad  quadratum  ML  ut  qua- 
dratum  A  K  ad  rcaangulum  B  K  C ,  nam  ratio 
quadratiEM  ad  quadratum  M  L  ,  cft  cadem  ac 
quadrati  EM  ad  rcaangulum  P  M  R  :  qur  com- 
ponitur  cx  rationc  £  M  ad  P  M,  fcu  A  K  ad  BK  j 
&  cx  rarionc  EM,  fcn  MD  ad  M  R  ,  fcu  A  K  ad 
KC.  Ratio  autcm  quadrati  AK  adtcaangulmn 
BKC  cifdcm  rationibus  componitur  ,  ncmpc  AK 
ad  B  K  ,  &  A  K  ad  KC  ;  etgo  Ui  cft  quadratum 
EM  ad  quadr.itum  ML,  ut  quadracura  AK  ad  tc- 
£languluin  BKC. 

COROLLARIUM  IIL 

Ut  univctfalius  fi.it  prxcedcns  Coroll.  itaerit 
reftangulum  fub  fcgmcntis  diamctri  ncmpc  EMD 
ad  quadratiiro  applicatx  ML  ,  ut  quidrarum  A  K 
ad  rcftangulum  BKC. 

COROLLARIUM  IV. 

Ira  eft  rcftanguKim  E  M  D  ad  quadratum  ML, 
ut  rcdlanoulum  E  G  D  ad  rca.mg.ilum  B  G  C, 
quia  ita  eft  E  M  ad  PM  ut  EG  ad  BG  ,  &  ua  cft 
MD  ad  M  R,  ficut  DG  ad  GC  ;  crgo  ita  cft  re- 
ftangulumEMD  ad  reaangulum  PMR.fcuqua- 
dratiim  ML.  ur  rcamgulum  E  G  D  ad  rcaangu- 
lum  B  G  C. 

BiiSa5353.5a5P6353  »35535563.585553.55585353» 
PROPOSITIO  XVI. 

Thcorcma. 

Si  fc[\hnu  dUmttrr  cum  HtrCi,ut  Utcre  trUngtdl 
per  Axem  extrs  conum  cinveniMt ;  feUf 
erit  byperifcU. 

Proponatur  Conu» ,  cujus  fcftio  per  axcm  f>t 
ABC,  feftus  ircm  alio  planoDFE.  cujus  comm«- 
nis  fcftio  cum  bafi  Coni  fit  D  E  pcrpcnd.cuUr«$ 


Ellypfis. 


ad  BC  bafinrriangulipcraxnn  , 

fcaionis  cum  C A  latere  triangul.  pcr  a^^cm^^n^ 


Digitizecl  by  Gc 
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veniar  Tupra  vcrticetn ,  in  pundlo  H ;  dico  fcftio- 
ncm  DFE  clfc  parabobm.  Ducacur  M  N  parallcla 
DE,  qtia  bifariam  di  vidcnir  ( prr  7.)  agatur  pcr  N 
luica:  RNS  baU  BC  parallcla.  ^ 


Demonftratio.  Curti  R  S  ,  BC ;  MN,  DG  fint 
para^lclx  erit  planum  pct  RS  &  MN  duamn  bafi 
BD  Y  parallclum .  &  (per  j.)  circiilus  crit  ;  ereo 
qoadratum  M  N  reftangulo  R  N  S  xquale  crir. 
J>'nit  qiiadratiim  DG  aqualc  cft  rcftangnlo  BGC. 
ergoqnadratafehabcntut  rcaangula.  Scd  ratio 
B  O  C,  ad  R  N  S,  componitur  ex  rationc  G  C  ad 
N!>,  fcu  HG  ad  HN ,  &  cx  rationc  B  G  ad  R  N 
fcu  F  G  ad  FN .  &  ratio  fic  compofita  cft  ratio 
reaangt,I,  H  G  F  ad  rcaangxilum  H  N  F.  Ergo 
ita  cft  q.adran,m  D  G  ad  quadratum  M  N  ;  ut 
rcaangulum  H  G  F  ad  rcaangulum  H  N  F :  crgo 
{'x  d,M„un,hyftrl,9U)  fcftio  DFE  cft  hv- 
pertx>u.  f 

teaffla8535a68sgs5e93s5S8BSS53g9g5.BBSai5g.89 
PROPOSITIO  XVII. 

Thcotema. 

<Jcfcnptrto''/;°'^"^'  "  ^^'^'■^»  ConipriA, 
«cicripti.  fitquc  diajnctcr  FH.  &  ci  parrild. 

paramcrrmr.  r ^  «^'«^ctcr  H  F  a<l 

^"-nctr^  Fr  ^^g'"^  N  F 

HF  ad  I  F  .  ^  K.  ^ '  &  fit  ad  ahud  O  X ,  ut 
ia  crlue  "u'^^''  "^""J  '^N^  ''"^•^  ^C  paralle- 
RNSX;,;:»'^'-^"^^^^^      MN  reaangulo 

ut  ou"adr.f  ""rV^"PP°"'"'^  'fT-c  HF  ad  F  L. 
J^rio  co^pon,t.,r  c,  rationc  A  K  ad  K  C  fa. 

KR  r?  pU''"."^  ;  &  cx  ratione  A  K 

SHFrd^^^^^^V^N^^^NR.ergora. 

^  '  N  R  qux  ratio  fic  compofita  cft  ca- 
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^«^J^c  rcaangiili  H  N  F  ad  rtdlaiie  R  N  Jr 
quadratum  MN  Er<»n  T^^'  ■   ^  '^" 

X"fcS£H— ^^^^^ 

ad  rca.mRulum  F  N  v     r  'i"^"'"'"  ^N  .  uc 

dratum  m'n  &  rcaaLlur^Nf  'ff ^"^" 
«nonftranduiti.  ^      FNXjquod  erat  d*- 

COROLLARIUM  1 
COROLLARIUM  IL 

PROPOSITIO  XVIU 
Theoi-emaj 

5/  j«  Com  con,r,p,f„;  ,idcm  pUno  farniurj^ro. 
dHcnur  ,n  u.ro^uc  hyperhoU  ;  ^  n.riff.uc 
erur  ,Jcrnd,..mrur.  idco^»  ,r^r,rvcrf.„U. 
tmjcu  diMmccTi  &  iMcr*  rtas  irun,  tputlis,  " 

J%\  '^•7  ^"r"fi^'«  quarum  idem 

axis  L  idcm  vertcx  A  ,  &  produftx  motu  cjuf- 
dcm  l.nc^  circa  punOum  A  .  hx  fupcrficics  fc- 
cemur  eodem  plano  fadentc  communcs  fe<ftionct 
i>tl-.  G  H  K  dico  cas  fedioncs  elfc  hvpcrbolas; 
Siteuim  circulus  BDCF  bafis  Coni  AUC  cui  pa- 


t-allclum  fit  planum  GOKXiproducariir  linea  LV 
ducarurquc  per  pnnflum  Y  ,  linca  XO  parallcU 
BC ;  oft::ndam  hiciic  ficut  BC  bifariain  dividirur 
in  L,  XO  bif.iriain  dividi  in  Y,&  alias  omncs  cx 
ccntro  Y  dudlas,lincz  Y  O  clTc  zqualcs  :  fuppo- 
no  autem  adc/Ic  omncs  conditiones  quas.  Supra 
pofuimus,  ncmpc  DF  cflc  peipcndicularem  ad  BC, 
bafin  triangtili  pcr  axtm  |  quarc  GK  quz  (pcr  i 
1 1.)  DF  eft  paraliela,  ctit  etiam  ad  XO  pcrpendi- 
cularis.Triangulum  pct  axcm  feccnt  fe&ioncs  in  B 
8c  H,  eriique  E  H  communis  fe6kio  plani  fccanti» 
6l  uiangult  pci  axero ,  &  produ^a  atiingci  bafcs 
X  X    iij  tiiangulotuio 
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aiMig"'°'"'"  pCT  axtm  in  M  ,  &  N  ducantur  pcr 
E  Sc  H.EP.  HR  pcrpcmliculirM  ad  MN  i  &  pcr 
^cfticcin  A  linca  T  A  S  paraUcladiamctto  £  H, 
fiarqiic  ut  qiiadratum  A  S  ad  icdlangulum  BSC 
i(a  ad  EP  i  &:  ut  quadratum  AT  ad  rc^angu- 
lum  X  T  O  ,  iia  H  E  ad  E  R. 

Dico  Ptim6  utranquc  fcdioncm  ciTc  hyper- 
boUiti. 

DcjTKmftt.  Utctquc  Conus  fe£kus  cft  plano 
pcr  axeiTi,  fccatur  &  lucrquc  altcro  plano  fccantc 
iMlin  trianguli  pctpcndiailaritcr  ,  iu  ut  diametcr 
£:dlioni«  «  altcmm  latus  trianetili  per  axem  fccct 
fupia  vcniccm  crgo  utraquc  (cAio  cft  hypetbola. 

Secimd6  darum  cA  lincam  H  E  elTc  utriufque 
tranfvcifum  btus. 

Tcrti6  dico  paiamctros  feu  latera  refta  utriuf- 
quc  fcdionis  cfle  zqualia. 

Dcroonllratio.  Ita  cft  AS  ad  SC  ,  (icut  AT  ad 
TX  ob  Amilitiidinem  tiiangiilornm  ,  parttet  ita 
cft  AS  ad  SB,  licut  AT  ad  TOiquarc  itaerit  qua- 
dtaiuin  AT  ad  rcAangnlum  TXO,  flcut  quadra- 
Tum  AS ,  ad  re^ngulum  BSC,  fcd  ut  quadratum 
ATadreftangtilum  XTO,ita  fuppofuimus  lincam 
H  E  ad  H  R  ,  &  ut  quadratum  A  S  ad  rcdangit» 
lum  BSC,  ita  voliiimos  clfc  HE  ad  EP.crgo  ita  eft 
H  E  ad  RH .  fiait  ad  E  P  crgo  parjttncui,  HR, 
£  P  funt  xqualcs. 

COROLL  ARIUM. 

Scqaitnr  hypcrbolas  przdiftas  cflc  oninin&  H- 
milcs  ,  nam  cum  applicatx  in  una  ,  (int  patallclz 
spplicatis  in  alia,  Bc  lit  cadem  parametcr,  appiica- 
tx  zqnalitcr  i  vcrticibus  diftantes.zquales  crunt: 
iis  igitur  convenient  omncs  ptoptictatcs  ,  quas 
hypitbolis  oppofitis  ttibuimns. 


PROPOSITIO  XIX. 
Thcorcma. 

Par4it«Um  defcriliere. 

Sit  defcribcnda  patabola  proponatur  ttiangu- 
lum  ABC  fcptefentans  triaiigulum  pcr  axcm,  po- 
natur  DE  parallcb  AC,  ducaiuiirquc  FH,  I L  pa- 
rallclz  BC,  tum  applicentut  OG ,  M  K  ,  N  E,  >n 
quocumque  angulo,  quz  Gnimcdix  proportiona- 


les ,  OG  quidem  intet  FG  ,  GH ;  MK  intcr  IK 
KL  :  NE  intet  liE ,  EC  ,  dico  figuiam  DOMN 
cfle  parabolam. 

Dcmonftr.  Qii.idratura  OG  zqualc  eft  rcaan- 
giilo  FGH,  qu.idiatum  MK  reaangulo  lKL,ergo 
ita  eft  qujdjatiim  MK,  ad  qiiadratiun  OG  ,  ui  rc- 
ftangulum  IKL  ad  tcOangulum  F  G  H  i  habtnt 


autcm  ahitudines  zqualcs  KL,  HG,  crgo  re(fbng. 
IKL  ad  icftangulum  FGH  fc  habet  ut  IK  ad  FG, 
fcu  ut  KD  «d  GD  ,  etgoquadtanim  MK  ad  qua- 
dratum  O  G  fc  habct  uc  fagitta  K  D  ad  fagit* 
GD. 


tam 


Qiiod  (\  ultcfiiis  detetminare  vclis;  fiat  ut  qia- 
dfatum  BC  ad  rcdangulum  BAC  iu  paramcter 
ad  DA,  &  viciflliro. 


PROPOSITIO  XX. 
Problcma. 

Circs  JUltt  dUmetrum,(f-  hApfi  In  mnuMm^ 
gnio  c«nv«nUntej,pMr4k«Um  de/crHtrt. 

Sit  data  diameter  AB,  bafii  CD  divifa  bifariam 
in  B ,  convcniant  in  quocumquc  anguIo,ei  pun- 
&o  C  ducatiir  C  E,  diametro  A  B  parallcla ,  cui 
occutrat  DA  in  pimAo  E,  ducantut  FH.KM  bafi 
patallck  ,  quzratutquc  lincis  FG  ,  GH  ,  mcdia 
ptoporiionalis  GI;  lincis  KL,  LM  media  propot- 
tionalis  LN ;  dico  figutam  AlNC  clfc  paiabotam. 


Demonftr.  Quadiatum  I G  tedangulo  F  G  H 
zqualc  cft,ncut  quadtatum  NL,tcdkanguIo  KLM; 
redang'ila  autcm  zqualcs  habent  ahitudincs  HG, 
ML ;  crgo  fc  hjbcni  ut  KL  ad  FG ,  fcu  ut  fagitta 
AL  ad  AG  ;  creo  quadtatum  NL  ad  quadratum 
IG.fc  hibct  ut  ugitta  AL  ad  f.igittam  AG  :  ergo 
figura  AI,  NC  cft  paiabola ;  quod  crat  dcmonftr. 


XXL 


PROPOSITIO 
Problema. 


Aliier  tsrghtUm  defcrikere  eirCM  tUtmm 
irUn^ulMm. 

Sit  datum  triangulura  ABC  circa  qood  fit  de- 
fcribcnda  parabola ;  dividatur  BC  bifariam  in  D, 
ducatutque  AD  &  CE  iUi  paiallcla,  ducaniui  FE« 


GH  parallelz  bafi  BC ,  fiantque  FL  ,  HO  mcdi« 

propoitionilcs  intei  fE^l,  HK,HG.dico  ALOC 

elTc  parabolam. 

*  Dcroonftr. 


Digitized  by  Goo<?1c 
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Dcinonftr.  Q^iadrarum  YL  «qiialc  cft  reftang. 
EFI,  &  quadrauim  HO,  rcdangulo  GHK.fed  tc- 
«ajngiila  habcntia  eamdem  altitudincm  FE,  HG, 
fc  habcni  ut  HK  ad  FI,  fini  AH  ad  AF,  crgo  qua- 
dratum  HO,ad  quadratum  FL  fe  habct  ut  AH,ad 
AF  :  ergo  figura  ALOC  eft  parabola  {per  definl- 


PROPOSITIO  XXII. 
ProbleiTja, 
EllyipJIn  dtfcrlbtrt, 

Propdnatur  quodcuroquc  trianguluin  ABC ,  in 
quo  ducatur  linca  DE,  (ecans  utrumque  latus  tri- 
aiiquli  in  D  &  E  ducanturque  quotcumquc  linc* 
ut  FG  bafi  BC  par.illcl*,  appliccnturquc  HI,  mc- 
dia  proportionalis  intcr  FH  HG  &  KL  intcr  BK, 
KC  dico  figucain  Dlt  cilc  Ellypltn. 


1  c 


Dcmonftr.  Qiadraia  HI,  K  L  fant  re£tangulis 
t^HG,BKC,zqiuUai  ratioautcmrcAanguli  FHG 
ad  rcilang.  BKC  ,  componiiur  cx  rationc  FH  ad 
BK  :  fcu  HE  ad  EK  ;  «c  HG  ad  KC  ,  fcu  HD  ad 
HK.  Scd  ratio  tcclanguli  D  H  E  ad  rc&anguluta 
DKE  ,  ex  ludcm  cotnponitur  ,  ncmpc  cx  latiouc 
HD  ad  DK.  &cxrationc  HE  adKE,crgo 
iiacft  rca.mgubm  GHF  ad  rcdkanguluro  ,  BKC, 
lcu  quadritum  H  1  ad  quadratum  KL,  ut  rcdiii- 
giilum  DHE  ad  redangulum  DKE  ;  crgo  {prr 
defi".  FMyp.  )  DILE  cft  Ellypfis  i  quod  crat  dc- 
inonftranduro. 

PROPOSITIO  XXIII. 
Problcnu. 

C<rc4  dsttm  d!4metrHm,(y  b*ftn;  In  d«t»  M^ultt 
Etiyffin  ffttit  nttdm  dffcribere. 

Sit  data  diamcter  AB  non  quidcro  intcgra  & 
bafis  CD  convcnicntcs  in  quocumqucangulo,fit- 
quc  pofita  Ellypfis  pcrficicnda  fpccic  nota ,  cujus 
ncmpe  datur  ratio  diamctri  ad  paramctruro,  firquc 
ut  E  ad  F.  Sit  BG  zqualis  AB.fi.iiqucui  BG  ad 
fiD,ita  BD  ad  BH.  Fiat  item  ut  F  ad  E,  feu  ut  pa- 
ramcter  ad  diamctrum,ita  BH  ad  BK,ducanturquc 
KH,  GA  convcnientes  in  pundo  I  :  ducantur 
quzcumque  parallclz  QR.  ,  MP  ,  fiatquc  intcr 
TV  ;  QT  mcdia  proportionalis  TX  ,  ficut  intct 
OS  &  SP  mcdia  pioportionalis  SM ,  aut  SN  ,  & 
,ta  dc  aliis ,  dico  figaram  ARDK  clTc  Ellypfin 
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propofitam.  Ducanir  AL  parallela  CD ,  hzc  cric 
paranicter,  eft  cniin  ut  KB  ad  BHi  fcu  £  ad  F  • 
ita  AK  ad  AL.  * 


Dcmonftr.  Q.iadrarom  B  C  c»rfirun'int) 
arqtialc  cft  rcdlaogulu  GBH  'e  «  ABH  ,  fun  :  cnim 
AB  &  BG  zq.i.ilcs  ,  itcm  qiudrjtL,ro  SM  arqualc 
cft  teaangiilo  PSO  fcu  ASO,  cigo  (ter  JA.yfign- 
ra  cft  EUypfis. 

BEfiaeSSB-SSfiS-fiSBSBBSBSBSB^SBSBBSafiafiaSBa 
PROPOSITIO  XXIV. 
Problana, 

Circ4  Jatum  tri^ngulHm  Ellypfin  fptctt 
natMm  dtfrribftrr. 

Proponatur  circa  triangulum  ABC  dcfc-ribcii- 
da  Ellypfis  fpecic  nota ,  ncrapc  cujus  damctcr  ad 
par.iraetrum  fit  ut  E  ad  F ;  divisa  bifi  BC  bifa- 
riam  in  D.fit  DC  mcdia  propottionalis  intcr  AD, 
DG  ,  fiatque  ut  paramctcr  ad  diamctrum  fcu  ui  F 
ad  £,  ita  DG  ad  DH. 


EF 


Fiat  rcdangulo  AIL  zquale  quadratum  I  Of 
dico  pundum  O  cflc  in  Ellypfi  traufcuntc  pcr 
ABC  ,  cujus  paramctcr  A  M  (c  habct  ad  diamc- 
trum  AH,  ficut  DG  adDH  patct. 

H»¥t^  mtMtm  intm«mmt*ittamm 

PROPOSITIO  XXV. 
Pioblnna, 
HjpcbtUm  dtfcrikere. 
Proponatuc  tnangulum  ABC  reprzfcntatu  tii- 
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angwlum  pcr  ixm,  Jucanir  linca  DF  fccans  lams 
/B  fupra  verticem  in  pundlo  D  ,  dticamur  GHI 
jKirallcl'  bafi ,  fii  HK  mcdia  proporiionalis  inicr 
GH ,  H I ,  fiait  F  L  imet  BF  ,  FC  dico  figutam 
EKL  clfc  hypcibolam. 


DciTJOnftr.  Ita  eft  DF  ad  DH  ficut  BF  ad  GH, 
&  EF  ad  EH  Hcut  FC  ad  H  I.  Scd  ratio  reaan- 
guli  BFC  ad  lediuigulum  G  H  I  componitur  ex 
racionjbm  BF  ad  GH,  &  FC  ad  Hl  i  &  ratio  rc- 
Aanguli  DFE  ad  tc^angulum  DHE  componitur 
cx  rationibus  DF  ad  DH,&  EF  ad  E  H  i  ergo  ita 
cft  redbngulura  DFE ,  ad  rcdangulum  DHE , 
/icut  rcdlangulum  BFC  ad  rc^ngulom  GHI, 
fcu  ut  quadraatmFL  ad  quadratum  HK,crbo(<-x 
dtfin. )  EKL  cft  hypcibola. 


PROPOSITIO  XXVL 
Problcma. 

Circd  iiAmetrum  &  bdfin  hjftrhtUm  ^itU 
noum  itfcrHtre. 

Propoiutur  diametcr  AB.baTis  CD,  divisi  bafi 
C  D  bifariam  in  B,  fadloquc  qiiocumquc  anguio 
ABC  ,  Tit  dcrctibcnda  hypcibola  (pccic  noia  ,  id 
cft  cujus  diarocict  ad  paiametnun  (it  ut  E  ad  F.fit 
lincx  AB  aequalis  B  K  fiatquc  quadtato  B  C 
Kqiiale  leaangul.  KBG  ,  item  fiat  ut  parameter 
ad  diametium, Teu  ut  F  ad  E.ita  BG  ad  BH,  )un- 
ganturquc  GAL  ,  HK  ,  ducarur  quicumquc  pa- 
rallcla  MS  i  fiatquc  quadratum  NO,  OS  xquale 
redlangulo  MOPidico  punda  N  &  S  cfTc  in  hy- 
pcrboU  CAD. 


GD 


Dcmonftr.  Quadratum  C  B  *qualc  cft  rc- 
fhngulo  KBG  ,&  quadratum  NO  rtaanpulo 
MOP  ex  conftruaioMc/cd  ratio  tcdanguliKBG, 


ad  rcdangulum  M  O  P  coropqiutur  cx  ratione 
KB  ad  MO.  feu  HB  ad  HO,  &  ex  rationc  BG  ad 
OP  ;  fen  A  B  ad  AO  ,  ratio  auiem  tcihinguli 
HBA  ad  rc&angulum  HOA,  ex  iifdem  componi- 
tur,  nempc  ex  raiione  HB  ad  HO  &  AB  ad  AO  i 
crgo  iia  cft  rcAangulum  HBA  ad  tedlang.  HOA» 
ficut  quadratum  BC  ad  quadratum  N  O  :  igitut 
jam  habcmus  cifc  hypctbolam  ;  ciitquc  ita  dia« 
tnetcT  tianfvcrfa  ad  paramctrum  ut  ledbinguluro 
HBA  feu  HBK  ad  quadratum  BC  ,  feu  rcd^gti- 
lum  KBG.Et  cum  cadcm  fit  altitudo  KB  fcu  AB, 
fe  habet  teftangulum  HBA  lA  rcAangulitm  KBG 
ui  HB  ad  BG  \  etgo  ica  diamctct  tranfvcrfa 

Eramenum/icut  HB  ad  BG,  feti  ut  E  ad  F,quod 
cicndum  etat. 


PROPOSITIO   XXVI  L 
Probkma. 

Clrts  tUmm  nistiptlitm  hyferh»l*m  f^dt 
n»4tm  deferihere. 

Proponatur  triangolum  ABC  circa  quod  de- 
fcribenda  fit  hyperboU  fpedc  nota ,  ncmpc  cujus 
data  fii  latio  diamctri,  acl  paramctrum,  qualis  cft 
H  ad  I,  divisa  bafi  BC  b<fariam  in  D  ;  du£taquc 
diamctro  DA,  fiat  ui  parametct ,  ad  diaroctrum , 
ita  quadr.DCad  ceCtang.  ADE^jungaturquc  EC. 
Tura  tntcr  FD,  &  FG  quatracur  media  propordo* 
nalis  F I  i  dico  pundhun  I  penineic  ad  candcm 
hypctboLun. 


Demonftr.  Cum  ratio  quadrati  DC  ad  redan- 
gulum  GFD  ,  fcu  quadratum  F  I  componaiur  cx 
tationibus  DC  ad  FG  ;  feu  DA  ad  AF  ;  &  DC  ad 
FD  i  fcu  ED  ad  EF,  Sc  cx  iifdcm  rationibus  com- 
ponatut  AD  ad  AF  ,  &  E  D  ad  E  F,  cx  qiiibus 
componitur  racio  re^nguli  E  D  A  ad  re&an- 
guluro  EFA  ;itacrit  rcdtangulum  EDA  ad  rc- 
dangulum  EFA  ficut  quadratum  CD  ad  quadia- 
tura  F  I ,  eriique  diamctet  ad  pataroctrum  ut  rc- 
dlangulum  EDA  adquidiaiumCD  ;  crgo  eftpa- 
rabola  propofita. 


LIBER. 
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LIBER  OVINTVS 

De  Sedionibus  cylindricis. 

Arabolam  Myffin  hyperboUm  abfolute ,  In  Cono  conJtderA^i- 
mtUi^quum  ejl  ut  circulHm  EUypfin  in  cylmdrocont  emplemur-^  paralfoU 
enim  hyperboU  in  eo  locum  non  habent.  Primsu  hanc  materiam  attigtt 
Serenus  philofophus  qux  in  eo  prxcipue  <T>erfuur ,  ut  Ellypjin  ex  cylmdro 
quocumqne  progenitam  eandem  ejfe  cum  Conica  EMypJi  ofiendat.  Nos  ej/u  ''vejltgtu 
tnbxrerjtes  paucu  propojitionibtts  complcfiemur  totam  hanc  matcrtam. 

DEFINITIONES. 

I.       Ylindric.1  fiipcTficics  ea  cil  qux  product-     BnffWMWiilli^  ggg6fi9e9fieg9'€8g5B3Ci85g.89g&68 

V-/  tnr  inotu  lincx  conjimgcntis  radios  circu-  PRonnsiTifS  I 

lorum  xqualiiim  ,  &  parallclorum  xquidiftanter  ris.UlUSlllU  I. 

traiifljtx.  Sini  Juo  circmlidfHsltj      pATMlleli  Theorema. 
-^tl,  CO ,  tjMtrHm  radi)  AE  .  CF  m»vfM»iMr  ,  ita 

ut  p.iralleii  fcmpcr  finr,  linca  AC  conjungcns  cx-  S»  cylindrm  plM»  ficeimr,  «m(  per  dxem  ,  aut  4xi 
iicmitatcs  radiortmi  dcfcribec  cy  lindricam  fupcr-  psrslleU  fiQip  fMrMtltlopMnmMm  erit. 

ficiciD. 

Ex  gcncrationc  cylindri  patet  utraque  pars  pro- 
polltionis ,  fi  cnim  fecatur  pcr  axem  fcdkiones  in 
ucraquc  bafi  erunt  parallcli  ,  &  cum  linex  con- 
jungcntes  cxtrema  diametrorum  p.irallclorufn  Sc 
xqualium  ipfam  cylindricam  ictiioncm  prod^- 
cant,  illx  erunt  parallclx  &  xqualcs ;  crgo  fcftio 
parallclogrammum  cric. 

Secunda  itcm  paicc ,  uc  fit  fe^io  parallcla  axi ; 
dcbent  fcAioncs  communes  pl.mi  fec.Antis  ,  6c 
baiium  ,  non  caiuum  ciTc  p.iraUclx  ;  fed  ctiam 
xqualiter  \  ceniris  ciiftarc,&  confcqucmer  xqua- 
les  crtc  ,  crgo  lincx  cas  conjnngentcs  cnint  &t 
xqiialcs  &  parallclx :  crgo  hac  fc^ioiie  gcncrabi- 
tur  parallclogrammum, 

COROLLARIUM. 

Scftio  parallda  axi  cft  paraUclogTammum  pa^ 
rallcluin  ei  quod  fit  pcr  axcm. 

PROPOSITIO  n. 
Theoreina. 

Si  eylinirm  pUtr»  hafibm  pArdllelo  fccettir  ;fiQi« 
trit  circnliu. 

Cylindrus  cpiliba  plano  bafibus  parallelo  (e« 
cccur,dico  (cdboncm  cflc  circulunvd  cnim  cylin- 
drus  fccccur  quolibct  plano  pcr  axcm  ,  crunc  (c- 
iflioncs  in  banbus ,  &  in  pUno  fccante  parallclx» 
crgo  xquales  ;  ergo  omnes  linex  duAx  ^  punAo 
in  quo  fccaiur  ab  axe  func  xquales  :  crgo  fcdio 
ctic  circulus. 


t.  Cylindrus  eft  figura  folida  tali  fupcrfidc,&: 
circulis  parallclis  comprchcnfa. 

J.  Bafis  cylindti  funt  quiUbct  cx  prxdiilis 
circulis. 

4.  Axis  cylindri  eft  rcda  linca  centra  circulo- 
nim  conjungcns. 

5.  Lacus  cylindri  eft  rcfta  linca  cujus  cranfla- 
tione  producicur  cylindrica  fuperficics. 

6.  Cylindrus  Rcftus  illc  eft  cujus  axis  eft  ad 
balcs  rcdus. 

7.  Cylindrus  fcalcnus  aijus  axis  cft  ad  bafcs 
inclinacus. 

8.  Diameter  fcdionis  cft  linca  reika ,  omncs 
uni  parallclas  bifjriam  dividcns  ,  cujus  mcdium 
pun^im  cencrum  cft. 

*>.  Ordinacim  applicatx  dicancur  ,  qux  bifa- 
riam  ^  diamccro  dividuncur. 

10.  Ordiiuca  per  ccntrum  tranficns  fecunda 
diamccer,  fcu  conjugata  dicatur. 

11.  Similcs  Ellypfcs  funi  quarum  conjugatx 
diamccri  ad  angulos  xquales  fc  fccantcs  candetn 
habenc  rstioncm. 

r.w.  /. 
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Sedionum  Conicarum 


PROPOS!TIO  III. 

St  cjlltdriu  fiMlenm  flsnt  ftr  Mxem  mA  ^tfii  rrH» 
ft<timr  ,/ifeimr  <^  «it*  pU»»lfOlf  tm  fukttm' 
-trmrii  f^fiism  fmcltntt tfiQn  trit  drtmlm. 

Sit  cylindnis  fca!cnu$  ABCD ,  qui  fccttur  pa- 
r.illelogr3iinr6  pcr  axctn  ABCDiCU|us  planutn  Gx. 
rcfhitti  ad  bafcs,  fccetor  idcm  cy Itiuirus  alio  pLano 
rc^o  ad  pacallclogianmium  pcr  axctn  ,  cujus 
communis  (edlio  fit  EF  fubcontrartc  pofita  j  hoc 
eft  aiigulus  GEH  angulo  ADG  aut  ABC  fit  zqiu- 
lis:  dico  communeiTi  feftionein  cylindn  plani  fc- 
cantis  EKF,  c(Ie  circuluia  Allumjtur  in  EF  com- 
muni  fedtione  pUni  fccantis  &  parallelogrammi 
pcr  axnti,  pun^um  G.  per  quoJ  Jucatut  pcrpen- 
diculaiis  G  K,  quz  re^  etit  a<J  pjrallclogram- 
inum  pet  axero,cum  fcciindum  planum  fit  tidkum 
ad  i(ieiTi,ducatur  per  G,  linea  HGl  parallcla  AD, 
Mt  nC  ad  quam  erit  xeCtx  Imca  KG  (  prr  4  u .) 
dticaturOL  pcrpcndicuUris  adBC.  Cum  lincc 
H  I,  GK.fintparalicLr  lincis  BC.OL,  plana  ptr 
if Gs  duAa  crunt  patallcL ;  crgo  planum  HKl  crit 
cirailiii. 


Demondratio.  Ctim  aneuli  GEH,  ADC,fca 
G  I F  fint  xqaalcs  ,  &  anguli  in  pun^u  G ,  oppo- 
fiti  ad  verticcm  fint  xquales  ;  crunt  triangtila 
EGH.IGF  fimilia  j  ergo  ita  crir  HG  ad  GE  ;  licut 
GF  ad  GI,  imm6  Hncx  EG,  GH  i  GI,  GF  xqua- 
lcs  funt ,  fcd  G  K  cft  mcdia  propottionalis  inter 
E  G  ,  G  F  i  cfgo  ex  lcmmatc  ptopofito  ,  cum  de 
{c&xonc  fubcontiaria  Coni ,  kftio  E  K  F  circu- 
lus  erit. 

COROLLARIUM. 

Convetfi  hujiis  propofitionis  fjcilc  dcmonftra- 
ri  potcft  ,  ncinpc  quod  fi  fcrvatis  conditionibus, 
angulus  GEH  fucrit  inxqualis  angtilo  D.fcu  GIF, 
erunt  quidcm  triangula  fcitipcr  fimilia  non  tamcn 
reciprocc,  hoc  eft  crit  quidcm  m  HG  ad  GE  ,  ita 
GI  .-id  G  F.atqueadci  rcdtangulnm  compnhen- 
fum  f  <b  HG,  GI,  fiu  qu.Tdratum  GK  crit  inxqna- 
lereft.inpuIo  comprchcnfo  lub  EG,  GFicrgo 
ftiiio  EKF  citculus  non  crit. 


PROPOSITIO  IV. 
Thcoienu. 

Si  tyllnitm  plM»  ftr  dxemfeeetmr  i  tpnli^et 
fmnUt  fmptrficiei  cyUnirict  imcdimr  pmrAlleU 
ftrpendicmUri  dd  knfin  fardlleitgrAmm!  per 
tacem  -,  lnc  tiinmflAMo  •umrrei  ^  4^  c«  Hft^ 
ritm  iiviitimr. 

Sit  cylindriis  divifi»  parallelogranimo  pee 
axem,  ncmpc  ABCD ,  fitque  E  F  pcrpendiculari» 
ad  B  C  bafin  pirallclogranmu  per  axcm  ,  ati  ex 
quocumqiic  pundlo  G  ducatut  parallcU  GHidico 
camocciirrere  plano  parallclogrammi  pcr  axein, 
&  ab  co  bifjriam  dividi. 

Ducatut  pcr  G  l<nra  G  K  paralUlaaxi ,  fccan» 
bifin  cylindri  in  punclo  K,  duc^tMr  K  L  pctpcn- 
diciiUris  ad  BC,  cruntqnc  KL.GH  in  eodcm  pU- 
no,diicatut  L  H  P  patallela  axi.itcm  NI,  qux  crit 
in  pUno  pjfallclograinmi  pcr  axcin. 


Demonftratio.  Linex  KL,  GH,  in  eoJem  funt 
pUno  MKLP,  &:  cum  KL  ,  MP  fint  divUx  bifa- 
liam  in  N  &  1 ,  cum  fint  pctpendicuUrcs  ad  dia- 
roctros  citculoiuro,lmca  G  H,  dividctur  bifariain 
in  O,  a  linea  N  I,  qux  eft  communis  fcaio  paral- 
lclogr.immotnm  j  ergo  G  H  occurrit  pUno  pa- 
rallclogratnroi  per  axcm ,  &  ab  co  bifuiam  divi- 
ditur. 

PROPOSITIO  V. 
Theorema. 

5;  cylinirm  pUn»  itm  fecetmr  ,  mt  commmnii  flmni 
/tcjniu  ,  &  bdifn  cylinin  feHii  fn  ftrftniitu- 
TU  »i  hsfin  fnrAlUltj^rammi  fer  mxem  :  tmnet 
rrfld  Itt pilitne  hmic  linet  ftrAiliU  ,  kiftrUm 
ficahmntmr  ,  &  iii  cyliniro  rillt  ftrfefiiicmU- 
riier,  in  fcAlem  nttt  femftr. 

Cvlindrus  fecetur  per  axem  parallelograinmo 
ABCD,  fecetiif  &  alio  pUno  EFG,  cujus  comnui- 
nis  fcaio  cum  pl.mo  b..fis  cylindii  fit  Imca  GH, 
pcrpcndicuUris  ad  BC  ,  produ«aaro  bafin  neu.pc 
p  jralltloerammi  pcr  axcm-,  dioo  i.  Imcam  quam- 
ciimquc  I  K  paralkUm  H  G  bifariam  d.vuh  a  1,- 
nea  EF  communi  fcaione  pUni  fccantis  &:  paral- 
Icloctiimini  pcr  axcm. 

Dcihonftr. 


V       Liber  V. 


betnonftratia  Oumin  fupcrficic  cylindrica  fit 
Aimpcum  punihim  I  per  quod  ducitur  1  K  paral- 
lcla,  lincx  GH  perpendiailari  ad  BC  linca  IK  di- 
vidctur  bifariam  in  O  i  plano  paralelogrammi 
ABCD  ( per  prtctdfntem)  lcd  huic  plano  non  oc- 
cutrit  nifi  in  linea  E  F  communi  fcftionc  utriuf- 
que  plani ,  crgo  IK  i  linca  EF.  bifaciain  dividitui 
quoa  prim6  propofitum  fiiir. 
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bico  fccund^  quod  trt  cylindro  refto  ,  ih 
tralcito  quando  parallclogrammum  per  axcm  re- 
Amn  c(l  ad  bafin  cylindri,  quod  IK  fir  pcrpciidi- 
cularis  ad  E  F. 

DeinbiiAraiio.  Cum  cnim  planum  ABCG  fit 
icduin  ,  ad  planum  bafis  cylindri  8i  GH  fuppo- 
natur  pcrpcndicularis  ad  BG  ,  eric  re£b  ad  i«km 
planum ;  8c  (pcr  4. 1 1.)  erit  angulus  HGE,iedus-, 
ec  confequenter  angiihis  lOE  rcdkus  crit ;  in  om- 
ni  autcni  cylindto  redo  cum  axis  fii  re^is  ad 
balin  omne  pUnum  per  axcracric  ad  bales  re&um, 
in  fcalcno  non  omne. 


PROPOSITIO  VI. 
Theorema. 

Si  lyliiiJrMtfldnw  per  Mctm  fccetur  ^  mliQ  pldna 
emfnt  cemmHnii  friltt  cnm  plttno  ijfis  ,  fit  fer- 
fendicul«ru  *d  hjtfin  dmmetri  per  ^xem  ,  nec 
pt ftdf  fitbcontriirU  genershliur  EUjpJis. 

Sit  cylindrus  fedlus  pcr  axcm  prallelogrammo 
ADCD  fcdlus  iccm alio  plano  EKF  cujus  commu- 


nis  fedio  cum  plano  bafis  cylindii ,  ncmpc  G  H 
fir  pcipcndiculaiis  ad  BC,  bofin  parallclogrammi 
ABCD  ;  dico  fcc^ioncm  EK.F  clic  EUypfia  Sint 
T tm.  /. 


cnim  IK  ,  OL  ordinatim  applicatx  E  F  &  pcr  I 
&  O  ducantur  M  I  M ,  P  O  S ;  parallcl*  BC  cum 
lincz  M  N  ,  I  K     PS«  OL,  fint  parallelz  lincit 
BG,  GH  plana  M  K  N,  PLS  crunt  bafi  paralJcU 
&  (pirr  4.  j.)  circiili  cruni ,  &  aim  GH  fit  pcr- 

Endicularis  ad  BG,  erunc  I  K,  L  O,  pcrpendicu- 
cs  ad  MN  ,  PS  ,  &  quadramm  I K  xqualc  re- 
dangulo  M 1 N  ,  ficuc  quadratuin  L  O  rcAaneu^ 
lo  P  O  S.  * 

Dcmondratio.  Ita  eft  quadratum  K I  ad  qna- 
diatum  OL,  ficut  icftang.  MIN  ad  rcdlanguluin 
POS/cd  latio  ic(aanguli  MIN  ad  rcaang  P  O  S 
componimi  ex  lationc  IN  ad  OS ,  fcu  IF  ad  OF( 
&  lationc  Ml  ad  PO  ,  fcu  EI  ad  EO,  &  ratio  rc- 
dianguli  EIF  td  leftangulum  EOF  componicui 
ex  iildcm,  ncmpc  cx  lationc  EI  ad  EO  i  &  IF  ad 

0  F  ;  eigo  ita  c(l  quadrarum  I  K  ad  quadraium 
OL,ficut  leaangulum  EIF  ad  ledhingulum  EOF. 

Qjando  autcm  (cdkio  non  cric  fubcontraria  lE^ 
IM  iton  erunc  intei  fc  zqualcs  ncquc  IF,  IN  \  fcd 
EI  eiit  majot  quam  M I ,  ciic  le^angulum  £  1  F 
majus  quam  icftangtilom  MIN.Sc  confequcmcr, 
quam  quadracum  1  K  immo  fi  dfct  rcdl.inguliim 
EIF  xqualc  quadraco  IK  ,  fi  caroen  angulus  EIK« 
redus  non  cirec  non  produccretur  cticulus  ,  fcd 
Ellypfis. 

PROPOSITIO  VIL 
Thcoiema; 

IH  EUypfi  cylindric*  reflan^ulum  fub  ftgmentli 
dl*mttri  sd  fUAdr4tum  MpplicM*  CAm  rittiontM 
hjtet  ijudm  ^uttdrntum  dittmetri  Elljpfij  mL 
fuAdrtuum  ktifij  reOdn^uiiptr  ttxem. 

Propirmacui  Ellypfi$  cyliiidiica ,  cu jus  fic  dia- 
mctcc  EF  applicaca  KI  \  dico  ica  elFc  redlanguliim 
ElF  ad  quadratum  1  K  ,  ficut  quadratum  F  E  ai 
quadratuin  BC. 

Dcmonftratio.  Cum  fic  ut  EI  ad  IM^  ita  IF  ad 

1  N  ,  ita  ent  tcdkangulum  E  I  F  ad  ledbangulum 
M  I  N,  feu  quadiatum  IK  ,  ut  latio  duplicata  E  I 
ad  M I,  fcu  componcndo  ut  lacio  duplicaia  F  E  ad 
MN  i  fcu  quadraci  EF  ad  quadratum  MN,fcu  BG 
quod  erai  dcmondrandum. 

COROLLARlUNi  L 

Tota  doftrina  Ellypfium  eft  revocanda  :  e(t 
mim  hxc  Ellypfis  onmin6  fimilis  Conicx  Ellypfi 
cum  ei  convcniat  cadem  dcfinitio,quare  quxcum- 
quc  diximuS  dc  paramctro ,  aliifquc  ejus  piopiit- 
tatibus  applicanda  funt. 

COROLL  ARIUM  \L 

In  Ellypfi  cylindrica  fcainda  diamctcr  zqnalii 
eft  diametro  bafis  cylindri;fi  cn;m  E  Fcffct  diviia 
bifariam  in  I  ncmpc  I  cflct  ccntrum  ,  8c  K  I T  fe- 
cunda  diamcicr  cum  redlangulum  E I F  fcu  in  rali 
cafu  quadratum  EI ,  fe  habcat  adquadracum  KI, 
uc  quadracum  E  F  ad  quadracum  B  C.  Uc  autcin 
quadratum  E  I  ad  quadcatum  K  I,  iia  cjuadiatunl 
E  F  ad  quadiatum  K  T  ;  eigo  ita  erii  quadtatuni 
EF  ad  quadratum  B  C  ,  ficui  quadratum  E  F  ad 
quadiaium  KT  :  ergo  quadraca  BC  ,  KT  xtjuan' 
tur. 
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Sedionum  GDnicarum 


PROPOSITIO  Vltl. 
Tkeoretna. 
Cmm  ,       cyltnJrm  lidem  Elljffi  fittri 

Proponamr  quo<)cuanqu<  triangukim  pcr  axem 
A  B  C  ,  Coni  ABC  i  qui  fecctur  Ellypli  HRG ; 
lum  divisi  HG  bif^iam  in  S  ordimnm  applice- 
lur  RST,  fit  AE  parallcla  HO,  fitqiic  E  F  inedia 
proporiionalis  intcr  BE  &  C  E,  ducaiurque  A  F 
Cui  fint  parallelx  HK  ,  GL.  Pcrficiatur  paraUelo- 
grammum  KM  fitque  cylindrus  cujus  KM  fit  pa- 
callclogrammum  pcr  axcm  &  ba(is  circulus  fupra 
KL  defctiptus,  dico  eandem  Ellypfin  HRG  cflc 
Ellypfin  cylindricam.  Erit  autcm  cadem  Eliyp/is 
cylindrica  &  conica ,  fi  cadein  fit  ratio  utriu(que 
diamctn. 

Dcmonftr.  Cum  H  K,  A  F;  A  E  ,  H  O  j  fint 
piraUcbc  ;  triingub  AEF,  HOK  crunt  /imiU  ; 
itaqiic  crit  quadratum  AE  ad  quadraium  £  F  , 
Ut  qiiadratum  HO  ad  quadratomOK.  Sed  qua- 
dratum  E  F  zqualc  c(l  tcAangiilo  B  E  C  ,  c6 
qu&d  E  F  fit  ntedia  proportionalis  inter  B  E , 
EC  ,  (  &ftr  I 4.  hinm)\xi  quadratum  AE  ad 
rcdlangulum  B  E  C  ,  itaredangulum  H  S  G  ad 
quadratum  S  R  ,  aut  quadrarum  H  G  ad  qua- 
dratum  R  T  in  EIlypl>  Conica  :  ergo  ita  erit 
quadratum  H  G  ad  quadtatum  RT  Ellypns 
Conicx  ,  ut  quadraciim  HO  adqiudracum  OKi 
(cd  uc  quadratum  HO  ad  quadratum  OK,  ita 
quadratum  H  G  ad  quadratum  K  L  &  ut  qna- 
dratum  HG  ad  quadrattim  L  K  ,  ita  (^r  frt- 
(tdenurn)  quadratum  H  S  ad  quadratum  R  Si 
aut  qu.idtatuin  H  G  ad  quadrarum  R  T  in 
Elly||>A  cylindrica  :  ergo  ita  c(l  quadratum  H  G 
nd  qiiadrattim  R,  T  appUcatc ,  in  Ellypii  Cani« 


ca ,  ficut  ouadraram  H  G  ad  qiHulranin)  RT  in 
EUy pfi  cylindtica  \  ctgp  prima  8c  (ecunda  diaine- 
ta  io  uuaque  EUypfi  eadcm  cft. 


COROLLARIUM  L 

Dato  quScuroque  Cono  A  B  C  .  &  EUypfi 
H  R  G  ,  quancndo  mcdiam  proponionalem  EF, 
Sc  alia  pcragcndo  prout  jaccnt  in  propoiitio- 
nc  ,  invcnicmiu  cylindnun  cui  conntuac  cadciu 
Ellypfis. 

COROLLARIUM  H. 

Pariccr  dato cylindro  fe^  Ellypfi  GH,  ir>> 
vcnteinuft  Conum  cui  cadetn  Ellypfis  con- 
gtuat ,  fi  nempe  cx  quocumquc  pun^o  F  cdu- 
catiir  F  A  ,  parailela  K  H  auc  LG ;  fiac  itcm  ut 
BE  ad  FE.iia  FE  ad  C E ;  ex  pundo E  du- 
catur  E  A  parallcla  H  O  ,  .&  ex  pun^o  A  du- 
cantur  A  H  B  ,  A  G  C  ,  dcterminatur  cylindtus 
ABC,  aii  eadcm  Ellypfis  congruit  ut  applicanti 
dcmonflrationcm  fupciiorcra  facili  patcbu  :  ac- 
quc  hzc  (uflkiaut. 


LIBEI^ 

Digitized  by  Goo<?Ic 


TRACTATUS  IV. 

ARITHMETICA. 

y  AMVl.S  inmmen  circumferantur  Itbri  Arithmettci ,  elemen- 
tares  regula/  exyltcantcs ;  qtua  tatnen  ut  plurimum  demonfiratiomhus  ca- 
rent,  folafjue  continem  praxes  fatu  intricatoj  y  malequeexpUcataj  ut 
Ijuic  incommodo  ofyvtam  irem ,  ne  noftro  operi,  pars  alioquin  utdiffma 
deejfet  j  Ariihmehces  principia  omnia  ,  perfpicmtate  qukm  potero  maximd  explicanda^ 
&  demonfrMia  fuf  ipio.  Libros  quatuor  continebit  hic  traSlatus.  Vrimsu  er:t  de 
Tkgulu  eUmentar:'ous.  Secundw  de  FraSiionibus.  Tertiui  de  ExtraBione  radicum  , 
quadratiy  cuhica,  cxtera  ut  ad  algehram pertinentta  hic  non  attinqo.  ^artut  erit  de 
caUulari  Arahrnetica ,  O*  divinatoria.  Tyro  initio  folnm  primum  librum  addiftaty 
extraSiionem  radicu  quadratt.  Secundum  Hbtumy  dum  pro^vefiior  erity  c^olvet. 


LIBER  PRIMOS. 
De  reffdu  elementaribtu. 


A  X  I  0  M  A    P  R  I  M  U  M. 

Endritu  nuintrm  iectm  unltdtibHS  ttjud- 

 Cfttterijriui  numerm  cetitum  urtii*t!km\ 

MilUutiritu  mille  umtAiibm ,  tir  itM  conft^urnier. 

Hoc  axioina  qiiod  feri  identinim  cft ;  iJc6- 
<juc  nonnalli  niigatorium  vidcrctur  ,dtmonftra- 
lionibus  nollcij  inutilc  non  crit  ■,  iifquc  lucctn  ali- 
quam  affundcr.  Supponainus  autcm  dcn.irium 
polTc 

unicocharaAcrcdcngnarijvolo  ut  quocum- 
quc  modo  fignificctur  ,  lit  ramcn  zq;wiUs  dccem 
unitatibus  ,  fcparatim  fignificatis,  (cu  fcparatis 
charaftcribus,  quod  enimunico,3ut  pluribus  cha- 
raderibus  fcribatnr,  cjus  naturam  non  mutat.  Uc 
autcm  mclius  vis  iftius  principij  pcnctrctur,  [  ry- 
ronibus  cnim  loquimur  ]  fidum  aliquod  cxcm- 
plum  mihi  comminifci  Uccar,  fupponainus  princi- 
pcm  divcrfz  fpccici  monetam  cuderc ,  quarum 
prima  fcu  infima  fit  a:rca,  voccturque  aflis,  fcam- 
da  fit  argenrca  dcccra  afTibus  zquivalcns  ,  vocc- 
rurqtie  remifranais ;  tcrtia  fit  aureaccnium  alE- 
bus  iquivalcns  ,  voccturquc  nnmmos  ;  quarta  fir 
aurca,  millc  allibus  iqualis ,  dicaturquc  duplioj 
dico  quod  ficut  pcrinde  clfct  in  vulgari  xftima- 
tione  in  marfiipio  fcmifrancum  ac  dcccm  aflcs  ha- 
bcre  ,  nummum  ac  centum  aflcs ,  duplioncm  ac 
miWe  aflcs  ,  iia  ctiam  pcrindc  fit  in  charti  notare 
daplioncm  ,  ac  millc  alFcs ,  duos  fcmifrancos,  ac 
viginti  aflcs ,  fi  peciiliarcs  notas  habcremus  ad 
notandum  fanifiancum  ,  cwuum  aircs  &  miUc 


A  X  I  o  M  A  ir. 

Novttn  tantum  funt  Ariihmctici  charaacres, 
1. 1.  j.  4.  {.  6.7. 8.  9.  aliquid  fignificantes ,  qui 
charadlcrcs  pro  divcrficaic  locorum  ,  in  qutbus 
ponuntur ;  mod6  fignificant  unum ,  duos,  {.4. 
aflcs,  mod6  totidcm  nunimos  ,duplionc$,aJiifque 
fpcdes  ,  fcmpcr  dccupl&  majores ;  qu*  ^Xnt^t 
cxcogirari ;  hoc  cft  nota  f .  vcrbi  graria  nonnum- 
quain  Cgnificar  quinque  artes  ,  aliquando  quin- 
que  femifrancos ,  alias  toiidcm  nutrinos ,  aut  du- 
plioncs ;  quc  omnia  ex  inftiiuto  pendcac,  nec  alii 
prubadonc  indigent. 

A  X  I  O  M  A  III. 

Sc(!cs  ultima  ,  qnz  nempe  maxini^  vefgtt  aj' 
dcxteram  refpicicntis,  cft  propria  aflium  feu  uni-» 
tatum  fimplicium  ;  penultiina  crit  dccadum  ,  fcu 
fcmifirancorum  ;  antcpcnuhima  ctit  centcnario- 
rnm ,  fai  nummoruro  ;  proaniepcnuItitTU  mille- 
nariorinn ;  quinta  dccem  millium  ,  (cxta  ccnnini 
millium  ,  fcptima  millcmiUium  ,  fcu  ut  vi  Ig6  vo- 
cant  imUiomim ,  ut  in  appofiio  cxeiTiplo  ,  A. 

A4  f  8  j  8  z  *7P^'^*  1"'  ^  uiiima 
4  5  J  7  fjjj  fignificat  duas  unitatcs, 
fcu  duos  quafi  aflcs  ;  cyphra  8  qux  in  pcnutti-» 
mi  ,  fignificat  odlo  dccadcs ,  fcu  o^toginta  uni- 
tatet ,  noc  eft  o&o  quafi  femifirancos  ,  charadtcr, 
qui  in  antcpenultimi  fedc ,  indicat  fcprcm  num- 
mos  ,  quorum  quiliba  ccntum  aflcs  continet  J 
idc6que  dicit  fcptingenios  alfcs ;  cyphra  f  in 
pcoantcpcnulcima  figntficat  quinque  dupHones  } 
Yy    iij  AXIO 
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A  X  1  O  M  A  IV. 


Arithmetica. 

quc  millia  ,  quadiingcnta  fcxaginta  novem  uni- 


Duo  charaacrcs  in  una  fcdc  ne  fcribantur. 

Scnfus  hu|us  axiomatis  cft  ,  qu6d  in  ultitna, 
vcrbiRratia,  fcdc,  qu«  unitatum  propru  cft , 
non  hccat  nifi  unicum  charadcrcm  apponcrc ; 
idcm  dicaidum  cft  dc  rcliquis  fedibus  ,  fi  cnim 
faifcribcrcntur  duo  charaacrcs  ficrent  duz  fcdcs, 
nec  divinate  quis  pnjfct ,  utrumquc  charaacrcm 
adeamdem  fcdcm  pcrtinerc.Ondimaximus  mi- 
menis ,  qui  in  qualibct  fcdc  invcniri  potcft  ,  cft 


t.-ites. 

Q^iotics  numerus  plurium  cft  ,  qviim  novcm 
charaderum  v  dcfcdlu  vocum  ,  difficilc  eft  illum 
appcllarc  ,  irran6  h«c  vox  millio  latina  non  eft  ; 
quare  ut  vocibus  latinis  numcrum  qiiemcumque 
exprimamus,  notantut  paritn  punda  poft  fmgu- 
los  tcnws  charadieres ,  quibus  apDonunrut  ordi- 

nc  chara^eres  A- 
411.  J4J.  198.  754.  097.     ritlunctici,  fcd  ordi- 

ne  retrogrado  1. 1. 
5. 4.  ut  pundlum  4. 


novciiarius,  hoc  cft  in  fcdc  uniuium,  non  pollunt     fignificat  quatct  rcoctcndam  clfc  vocem  hanc 
I        .   «c  ■  nrr  in  ftdc     rnitliiim  (rmel  in  cam  nominativo ,  &  tct  advct- 


cflc  plutcs  quim  novcm  unitates  ;  ncc  in  fcdc 
fcmi-francorum  ,  fcu  dccadum  plurcs.quim  no- 
vcm  dccadcs  ,  fcu  fcmifranci.  Ratio  cft,  quia  dc- 
ccm  unitatcs  un.im  dccadcm  cfficiunt ,  quarc  m 
cafu  quo  decem  unitates  invenircntur,  nihil  in  fc- 
de  unitatum  notandum  cfTet,  fed  unitas  fola  in  fc- 
dc  dccadum,  poritcr  cum  dcccm  dccades  centcna- 
lium  cfficiant ;  fi  invcnireniur  dcccm  decadcs.hac 
notand*  non  cflcnt  in  fcdc  dccadum  ,  fcd  tantum 
nnitas  infcdc  ccnicnarioruro.  Idcm  diccndumcrit 
dc  rcliquis  fcdibus. 

A  X  I  O  M  A  V. 

Nulla  fcdcs  anreriorcro  habcns  vacua  fit ,  fcd 


roillium  (crocl  in  cafi  nominativo ,  &  tct  advcr- 
bialitcr,  ut  in  hoc  cxcmplo,  ciuadringcnra  duodc- 
cim  millia  miUics,miUies  millics ;  quingcnta  qua- 
draginta  tria  roiUiaroiUics  roiUics,  duccnta  nonar 
ginta  o&o  milUa  miUics.  Scptigcnta  quinquagin- 
ta  quatuor  millia,  nonaginta  fcptcm. 

Alij  voccs  fingoni  poft  millioncm ,  billionem; 
triUioncm  ,  qnatrilioncm  ,  quinquilioncm  hoc  cft 
appofitispoft  fingulas  triadcs  cluraftcrum  inci- 
pieiido  ab  uhima.pundlis.ultima  trias.ad  unitatc» 
pcrtincbit,  pcnultima  ad  millia ,  antcpcnuliiroa  ad 
millioncs ,  proantepcnultima  ad  billioncs  ,  ut  in 
appofito  cxemplo,quadringcnti  duodccim  trillio- 
ncs,  quingcnti  quadraginta  trcs  billioncs,ducenli 
nonagiiita  0^0  millioncs  ,  fcptingcnta  quinqua- 


i^^Ulld  lwUt>  «illCl  kvriwiu    n..w\...,*    .—1....-...,   j]uil.l^UII.&  UM*.'  <*'**i'v^*'  >  '^1  C  

«ut  habcat  aliqucm  cx  fupradiftts  charaftcribus     ginta  quatuor  miUia  nonaginta  fcptero. 

...^  r.l..        .t...../i.,*— #«wmI— rt.*Mm  ^      11  irin  rfV.  u  niill^  j^ri-nnlllVr^riAnr 


aut  faltem  charaftercm  cxplctivum  o.  Raiio  cft, 
quia  fi  fedes  illa  vacarct ,  numcrus  antcrior  ad  il- 
lam  pcitincre  vidcrctur,unde  ordo  fcdium  tutba- 
teiur  ;  ut  fi  fint  quatuor  centcnaria,  dccadcs  nul- 
Ix  ,  cum  quinquc  unitatibus  ;  dcbet  poni  in  fc- 
cunda  fcdc/cu  decadum  cyphra  exple^iva,o.  hoc 
modo,  40J.  fi  enim  poncretur  45.  cyphra  4.  qux 
/Tgnificare  dcbebat  ccntcnaria  ;  dccades  tantura 
indicarct ;  hoc  cft  fcdcs  tcriia  incipitndo  ab  ulti- 
ma  incipcrct  cire  fcctmda. 

PROPOSITIO  I. 

DMMm  nMmtrMm  reiu  Arithmeilcis  itfi^MlMm 
'  MpptlUrt. 


XI 


A. 


Sit  nunwrus  A,quotcum- 
quc  cyphris  notatus  voci- 
bus  appcUandus  ,  &  cx- 
primcndus.  Prim6  pcr  Axioma  tertium  ,  ccrtum 
eft  fcdcm  ultimam  fcu  9.  pcrtinerc  ad  unitatcs : 
ptnultiraain  ncmpe  6.  ad  dccadcs  ,  antepcnuhi- 
roara  4.  ccnienaiia  indicaic  ;  quarc  morc  arabico 
legcndum  eflct,  novcm  unitatcs  ,  fcx  dccadcs  fcu 
fcxaginta  ;  quadiingcnta  ;  quinquc  niillia,fcptua- 
ginu  raiUia,  oaiogcnta  millia,  trcs  miUiones,  de- 
cem  miUioncs,  ducenti  millioncs  :  Arabcs  cniui 
litteras  ab  Hcbrxis  acccpcrunt ,  &  a  dexira  inci- 
piunt ;  noftro  auiem  morc  ita  diccndum  cft  ;  bis 
"ullc,  tredccim  miUiones ,  oikinccnta  fcptuaginra 
quinque  millia ;  quadrincenu  ,  fcxaeinta  novcra 
unitatts.  ^        "  » 

Qu''c  nonnuUi  memorix  caufa  poft  temas 
qualcumquc  cyj^hras  incipicndo  ab  ultima  ,  pun- 
«um  apponunt  ,  nltimaquc  trias  dcnominatio- 
ntm  habci ,  ab  unitatibus  ,  pcnultiroa  a  millibus. 
|"tu  i  millionibus  ,ut  in  hoc  cxcmplo.  I>uccnti 
«occim  miUioncs,  o«aingcnta  fcptuaginia  quin- 


Hxc  auicm  nuUi  dcmoiiftrationc  indigcnt, 
c\xm  pcndcant  cx  inftituto ,  ncmpc  qu6d  cyphrx 
in  fcdc  antcriori  dccuplo  augeani  fuum  valorcm. 

PROPOSITIO  IL 

Problcma    1 1. 

QHtmtMmtjMt  nMmerum  neiu  Arhhmitlcis 
it[tjn*rt. 

Singularoembra  cx  qnibus  conftat  appellams 
nHracrus,in  fuis  fcdibus  lcribo ,  qux  autcro  fcdcs 
vacux  crunt,  notam  o.  habcant,  &  pcrfcauro  ent 
problcma. 

Sit  hoc  excropluro  propofimm  ccnturo  &  qua- 
tuor  miUioncs  ,  viginti  quinquc  millia ,  ccntum 
viginti.  Fiant  tria  intcrvaUa  notatis  aliquibus 
pundis  ;  quia  ncmpc  roillioncs  ,  miUia  &  unita- 

tcs  habcmus  ;  «Itimuro  inter- 
104. oif .  1 10.   vallum  trcs  fedcs  habens  uniu- 

liim.  dccadum,  &  ccntcnario- 
rum.  Pcnultimura  itcro  tres  ;  milliuro,  decaduro 
milliuro  ,  &  centcnariorum  millium.  Antcpcnul- 
timuro.  miUionuro,  decadum  millionum,  &  centc- 
nariorum  miUioniim.  Incipiarous  crgo  ab  ultiroo 
intcrvaUo  ,  more  Arabico  ,  habet  autcro  «ntutn 
viginti  &  nullam  unitatcm:  idcoquc  in  fcdc  uni- 
taium  qux  eft  ultima  apponatur  cyphra  o.  po- 
nam  crgo,  1  zo.  in  penultimo  rocrobro  funt  tao- 
tum  ccntum  viginti  quinquc  millu,  finc  ullo  ccn- 
icnario  mimum  ,  fcdcs  ergo  centcnaiioruro  roil- 
lium  habcat  cyphram  cxplctiv.im  o.  in  tcrtio  m- 
tcrvalloncmpe  centum  &  quatuor  miUioncs.quia 
nulla  fit  mentio  decadum  millionum  ,  fccunda  la- 
dcs  habcat  notam  cxpletivaro  o.  &  pcrfcaum  cric 

problcroa.  .  .  -  •c,. 

Dcmonftratio.  Q.u«libct  fcdes  fu.  fig^fi" 
tivam  habci  cyphtam  &  nulU  cft  vacua,  qux 


|ubrat,r>Item  cyphram  cxpIetivamO  •  iai 
t...  b...ccxf.cirus  cft  appcllHtiis  nn.Dc.us  In  1?.. 
.ictcm  c.iutro;ie  .  he.npc  uc  nuHa  fcdes  vac.I  fir 
lotum  ..cgoti,.,T,  co..rulit  ;  add.fcmu  igit„r  d  * 
pcnter  lyroncs  modumnotand.,  aut  Iceendi 
n)etnbn.m  ttinm  fcJiuin  ,  cx  eo  cnim,  additis  tan" 
lum  voc.biis  milliuin  .  milliomim  cxtcra  enumc 
rabuntur. 

Memorix  item  mandcnt  ordincs  fedium  inci 
piendo  ab  uliima  ,  unitatcs .  decadcs.centenaria" 
niillia,  dccadcs  millium,  ccntcnaria  millium  mil 
l.ones,  dccaJcs  milJionum.  ccntcnaria  mUlionum 
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Pioblcma  111. 

Additio  numtrorHm  iv.trg  erMm. 

Addiiio  numcronim  intcgrorum  ,  eft  plurium 
numcion.m  in  i.na.n  fummam  collcftio  ,  hoc  eft 
mcthu.Jas  conficendi  unia.m  ni.mcnim  ex  plu 
r  bus  j  qu.  ni.men.somnibus  his  fiinul  nnuptis 

h!!^''^   !V^f""'^'°  P'"'"'  dcfi.,it.o,Impcrator 
i)^.bei  fund.bular.os  1540.  levi.  armaturx  pcd.tcs 
iSoo.  grav.sarmaturx  ifoo.  haftatos  ^«i  c  cqui 
tcs  la„,earos  11;,. cataphra<aos  .  j zoo. c,..xr.tur 

?Z,br*^'  ""^*"  ""^r^'  alialempla 

Piomsl'"^"""" ' '"^'''^^  ^^"-^^^  ^^^™ 
Prxceptum  primum,  n.bfcribe  numeros  nume- 

f^.  't.i  ut  unttates  unitat^bus,  decades  decadibus, 

ccntcnarucentcnanis  immincant. 


Liber  I 


L.G.H.I.K. 

A. 

'340. 

B. 

j  8  0  0. 

C. 

»  J  0  0. 

D. 

4  5  I  j. 

£. 

•  M  ). 

F. 

'  J   X  0  0. 

M. 

*  ?  4  0  8. 

Q^ixritiir  quanrum 
dtbcat. 


«nrcriorf. 


Sccundum  ,  in  unum  collige 
quidquid  in  eadcm  fcdc  invcni-     Et  ita  confcqucntcc 
tur,  incipicndo  ab  ultima. 

Tcrtium,  fi  quod  in  una  ftdc 
coll.g.tur ,  iiovenarium  nume- 
rum  non  exccd.it,  fubfcribat..r. 

Ql'artum  ,  fi  quod  coIIcOum 
cft  '»"nafcdenovenarium,aut 
"oveiurium  fupra  dccadem.aut 
'"praduas.rtcs,  quati.or  dcci- 
dcslupcr.ivit,mi.iorfubfcriba- 
ur.decadcsprofedcanteriori 

^cnbcndumeft.  ultima  fcnba- 
tur,  prmurcfcrveturpro  fcdc 
Smt  datinnmeri  A,  B  C  n  c  p     . .  ^ 
'""fur  «t  uniiares  «nitant.c  r' 

•"'"^"«uor.Tftcr"  J'''"*''''^  cyphras.alij  In- 

»0"cxc<dunf  ,  ^  ''^•S'''q"'anovciurium 
b^fr  lincolxJlunacTg  ^'''^"""^  ^"''^^^i- 

"ovcnar.u  n  uL^ti  «^""^  ««dat 

Prinienl   fcn^/'*  ^T^''  charnfter.bi.s  fit  ex- 

rcrv?t:"X.r"°^  "  ^JJ-ta  "".-ratc  re- 
»"nt  .7.  &    funt  zo.     duo  b.nar.j  funt  ^^  cL 
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b'c  numcrus  fcribatur  duobns  cKaraa^rik.,  r 
brturultiinus  ^  .  r     ,     '*  *^"^""«rib!is,  fcrn 

""..cris  "d"  o'  ffi  P^"""*  ^ddcndu, 

batur  uUima  c^h  f:    .f!^""  '^'  '■^•'^ 

dcbct  cyphrx  iTd.  L  cffi  ^''"^  "''^' 
narium;  qnarc  .n^^,  '  '^'^^"S"c  cum  illa  bi* 

-...ncoi^aamcISbur^^^^^^^^ 

C.D.E.F.LX;^,^-"'»'---^^^^^^ 

cades  ,  cenr^a^?a  P''''^^^°"]'""t  "nitates^d,. 

r-pti;rcdtTt";Vtinrm£5LS 

numerus  M.  fub  unitat.bus  continct  8 

"1  prxd,dbis  numeris  in  fcdc  un  atum-  ^  ' 

triaqux  xquantur  numero  Xri^S; 
"  proK.r.s  nmneris  fimt  decem  dccadesroS 

mi^ccn  '''''      '■='l="-n"i;r'um  ' 

"  um  ccntenariu;clanim  eft autemunum centcn^ 
r.um  xqnar,  docrm  dccad,bus;patitcr  fun"npro: 
Pofitis  numcris  fub  litrera  H  ,^entcnaril 
rna.crat  autem  jamunum  ex  dccadibus  coIIaSm^ 
funt  ,g,tur  v.gmti  quatuor  centenaria  ;  hocTft 
b.  m.||e.  &  quatuor  ccntenana.  Ponit  autcm  nu, 
meriis  M  quaruor  m.llenaria.  &  in  fequencem 
fcdcm  duo  refcrvat  ;  colliguntur  fi.b  hltcra  S 

ZTt:rr-  •™"-"-""""-o  M  cu.n  duo'! 
bus  r.fervat.sefficum  novemdccim  millia  ,  fcri. 
buntut  novemdccim  millia  &  rcfcrvatur  una  dcca, 
m,ll.«m.  qux  add.tut  ahcri  dcpdi .  ut  fiat  duple< 
dccas  m.ll,um  ,  igitutTiih.l eft  in  prxdia.snumc 

ftnndul"°"     ^  """"""^     1"°**  ^'^' 

H.c  apponam  nonnuUa  excmpla  ut  vidcat  tvro 
uiiliutcm  opcrationis.  ' 

Mcrcator  d.bct  uni  jC^jj. 

»}^44. 
785J. 
6451. 
8751. 
Ci^6. 


80  00. 


Dominiis  aliquis  du.i$  h.ibcr  villas  ,  ex  qu*. 
ri,n,  prima  rcditus  annuos  pcrcipit  nummonim 
2J14.  ex  fccunda  )X4i.  quxritur  fumma  tcdi» 
tuiim  annuorum  qux  crit  $j66. 

)i4i. 


iS66, 

Qi.xftor  rcccpit  cx  variis  divcrias  nummorum 
fumtnas,  quxritur  quid  illx  fummx  efficianr. 


SO40. 

4010. 
6010. 
70J0. 
ait^o. 


17CO. 
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Arithmetica 


Qiiotics  longjorcs  fimi  ad- 
ditioncs  pctkulum  cft  ctto- 
ris  ;  dividaniur  >"  tcmas  & 
qiiatctnas  ,  tum  fummx  ex 
illis  collcdx  in  unaro  ruroiiuin 
coUigantur. 


PROPOSITIO  IV. 
Ptoblcma.  IV. 
txxmtn  MdMiloitit. 

Quia  fieri  poieft  ut  logifta  fiipcriorcs  praxcs, 
&  noiationcs  non  obfctvct  exadc  ,  aut  in  coUi- 
gcndis  finpulanim  fcdium  numctis  nonnumquam 
hallucinctut ,  ptxcipui  dum  longiotcs  funt,  idc6 
aliqiu  cxaminacxplicanda  funt ,  quibus  fuum  ci- 
rorcm  dctcgctc  poflit. 

Primura  cx.\mcn  ctit ,  fi  camdcm  additionem 
repeus,  fcd  mutato  pauli(j)cr  ordinc,  ut  fi  in  col- 
kabne  numciorura  cjuldcm  fcdis  ,  ab  «mo  fut - 
•  fum  ptoce^Tciis ,  in  cxaminc  i  fummo  dcorfum 
progrcdiai is  ,  ut  fi  in  ultiroo  exc«iplo  dixifti  8. 
&  5.  funt  I  j.  &  unam  funt  14.  in  hoc  cxaminc 
dicas  unum  &  quinquc  funt  6.  &  8.  funt  14. 


A. 
B. 
C 

D. 

C. 

E. 
B. 


I 
J 

X 

S 
1 

6 
S 


o. 
4- 
}• 

7. 
3- 

4- 
4- 


8910.  Sccundum  examen  fiat ,  per 
fubfttaftioncm.ut  fi  fccundim 
praxim  fupcriovis  propofitio- 
nis  in  unam  fummam  D.collc- 
gcfis  ,  trcs  numcios  A,  B,  C, 
tum  cx  fumma  D  ,  fubii axciis 
numctum  C.  ficiquc  tcfiduum 
E.  cx  quo  patitei  fi  nurocium 
B.  fubtiaxciis  ,  dcbct  nifi  ci- 
ratum  fociit  iclinqui  nume- 
A.     8  5    I  o.    nis  A. 

Demonftiaiio.  Numcius  D. 
xqualis  cft  omnibus  fuis  partibus  A,  B,  C  fimul 
runipiis  ,  quaic  fi  ab  co  aufcias  paitem  C,  &  itc- 
rum  cx  icfiduo  paiiem  B,nccclTari6  idinqui  debct 
mimcius  A. 

AHa  cxamina  adhuc  inicUigi  non  polfunt ,  nifi 
ttadita  fubftiaikioiie,  cxamcn  autcm  pci  abjcdlio- 
ncra  novenarij  indiget  fcqucnti  Theotcmatc. 


^^■11  Mt  m  m  m  •mmm§mmmi^ 

PR.OPOSITIO  V. 
Theoicma  I. 

Si  tx  tiumtrt  ^Hacmm^ite  novenariM  darthAta^ 
qusntkm  Pttcfl :  idem  numerm  relinqueiwr,  ^ui 
rtfidum  efet,  ietn^t  ntvenArit  y  ex  numert 
aul  fieret ,  Ji  nmnet  tbArAiUrct  ejufdem 
meri  colllgerentur  in  unum  ^uafi  omnes  ad  unt- 
t4Utm  perilntrtni. 

Sit  numcrus  quicumquc  A  ,  cx  quo  fubtiaha- 
tur  novcnatius  q  jantiim  potcft  ,  ncmpc  tci ;  fit- 
quc  lefidua  uniias  ,  tum  addantui  chaiaaeiei 
8.  &  X.  quafi  ambo  ad  unitatcs  pciti- 
*  ncant,ita  ut  fiat  numctus  10.  ex  qui 
detiahatui  novenaiius,  dico  foic  ui  patitci  iclin- 
quatur  unitas  ,  quod  aircto  in  onmi  ommn6  nu- 
mcio  cvemte. 

Dcmonftr,  pcndct  cx  inftiiutione  cyphiatum, 
qux  funt  in  antctioiibus  fcdibus  contincnt  dccies 
rimilcs  cyphias  in  fcqucnii  fcdc  pofitas.uicy- 
phra  j.  inpcnultiroi  fcdc  ,  dccics  continct  j,  m 
ultima  fcde  pofitam,  hoceft  cam  continct  novics 
6c  femel ,  ergo  abjcftis  novcnatiis  iclinquitut  ea- 
dem  cyphta  j.  ergo  cyphta  in  pcnultima  fcdc  po- 
fita  abjcais  novcnariis  fignificat  unitatcs  quz 
fclinquuntut  cx  nurocto  qucro  fignificat  abjciU» 
novenariis  ;  ut  40,  abjcftis  novcnariis,  4.  unitaies 
habct :  jo,  quinque  :  60.  6  :  70.  7  :  80  :  8  :  90, 
nihil. 

Paritci  cyphix  antcpcnultimx  fcdis,  contmcnt 
firoilcs  cyphras  uliirox  fcdis  ccntics ,  hoc  cft  ik>- 
nagics  novics  &  fcrocl.  cigo  .ibjcdis  novcnams 
iclinquuntur  toi  unitaics  quoi  ipfx  fignihcarcnt» 
fi  clTcnt  in  ultiroafcdc,  hoccftyoo.  contmct 
fcptenarium  centics  ,  feu  nonagics  novics  &  lc- 
m?l ,  nonagies  autem  fic  novics  fcptcm  funt  no- 
vcnaiij.qui^us  abjcais  lelinquitui  fcmcl  fcptcmj 
idcm  dico  de  cyphris  pioamepcnultirox  fcdis . 
qux  roillics  comincm  cyphias  ultimx  .  hocjlt 
nongcntics  nonagics  novics  Sc  fcmcl  ,  lcu  abjc- 
ais  novcnariis  fcrocl  :  ctgovcratft  propofitio 
pofita. 

COROLLARIUM  L 

Si  cx  numero  totali  4  i  «  >•  P"""^  " 
millibus  aufirtas  novcnarium  quantum  potdt,  re- 
linquuntur  quatuoi ,  fi  cx  quingcnns  5.CX  o.tc- 
einta  ,  oeto  ;  quaic  addaniur  figurx  4  J  '* 
miafi  clTcnt  fimpliccs  digiti,  hoc  cft,  quafi  omncs 
in  ultima  fcdc  vcifarcntut .  fient  18  cx  quo  nu- 
mcfo  fi  aufcratuinovcnatius,nihiltclmquitur. 
quarc  cx  mimeto  4  J  »  »•  ^^j"*^  novcnaius. 
nihil  iclinquitur. 

COROLLARIUM  U 

Si  duos  char.iacrcs  fimul  addideris  J.g.7  & 
ita  ut  . ,  fiant  :  dico  fi  addas  1 .  &  J- &  6^"' 
hunc  numcrum  iclinqui  cx  M.  abjcfto  novcn 
rioinamcx  nurocio  10.  abjcao  "ovcnano  re 
linquitur  unuin,  &  J.  fiunt  6. 


PROPQ 


Digitized  by  Goo 


Liber  I. 
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PROPOSITIO  VI. 
Exdpun  0jd!iiotiii  f>fr  Mijemonrm  ntven^uj. 

Abjicc  ex  cyphrij  ,  tam  niimcri  ex  addirione 
g^niri.qiiamcx  n.imcris  colligcndis  novcnjrium 
quanium  potcft  ,  fi  titrinquc  idcin  niimcrus  rclin' 
qumir  ,  /Ignum  cft  fatis  cci  tum  nnllum  crrorcm' 
m  adJitioiicin  irrcpfiflc.  Qiiod  fi  idcm  numcrus 
11011  relmquatur  nccclTariA  crratum  cft. 


A 
fi 
C 


4  *  f  7. 
J  >  7- 

7  »• 


I>.  J  1  4  y. 
^cft,  &  incipe 


arr     ''^ r'"«s  fi„r  «u^ 

^^corjz." 

Idcm  dicito  in  aliis  excmplis. 

(irru,  gradus.  mi.uita.  minuta  fccunda' 

"  prima  gradum  £^21,       *  "^S'nu  minu- 

cyphracommuni,  l  fcdibus  irriL^"' 

ponirur  numcrus  majot^noXt  """" 
jcccmunitatcs  dccadcm  cfficiant , 
dcs  ccntcnarium. 


Nummi.  franci.  aflcs.  dcnarij. 
A. 


n. 
c. 

D. 


«7. 


Sh 


I. 


19. 


10. 


8. 


Sctibantnr 
numcri  addcn- 
<J'  finculi  fub 
titulofuo,  ut 
vidcs  in  numc- 
ris  A,B,C,quo. 
nim  priinns  A, 
fignihcat  num- 
nios  3a  fran- 
co$  a.  aflcs  16. 


Sint  numcri  addcnd 

E.  7.   •^'         »  collcdlus  au- 
tcin  cx  additione  fit  D, 

F.  7.  P^''"*      co  no- 
vcnarium  quaiitum  po- 

,  «.  ..iu.pc  ^  quacumquc  parte  ;  dicito  t 
«  4  «"nt  novcm  ,  hunc  numcrum  abjicc ,  rclin- 
quunturquci.&,.  hoc  cft  7.  quos  notabis  in 
liitcra  F. 

Idcm  prifta  in  nnmctis  addcndis ,  &  inciDC 
yctb.  gratia  ,  a  numcro  A ;  &  dicito  4.  &  8  fujt 
I  i.abjcfto  novcnario  rcftant  tria.tria  &  ;  funt  8 
«  7  «unt  ,f.  abjcao  novenario  rcftant  6.  fcx  & 
rna  numcri  B.  fiunt q„cm  numerum  abjice  .  • 
'•""m  &  7.  fiunt  o€to ,  odo  &  unum  numeri  C         a1?     ^  «f"'*- 
Jiunt  novcra  ;  qucm  numcrum  abiicc  r.ftanr  7      „  /^''^«/'«"l  "«mcros  fcdium  pofteriorum  , 
qanuimerus  notandus  cft  ,„  E  ;  cuti  ergo  nut:>e':     ZlTj"  ""'"""^         valor^dxquec  ^Vita 
f •  E  &  F  orqnalc,  fint,  afliro  non  cfl-e  crratum  !  ?  •  tot  unitatcs  referva  pro  fcdc 

"3.  ntcrnun,crosA,B.C.funul  fumpto,,&  nu-  "'"«^'«^"''q";  ^9.hoc  cft  bis  .  z.Sc  quinquc.fai- 
mcriini  D  Si  autcm  fit  xqualita,  idci^  numc^s     '^,?"'"1';5  "^^^^»  b.s  ,  x.dcnarios  f?u  duos  fcs; 

q.«  r^cnt  funt  xq.ulia.  idem  auL  numcru      fffibT  f^^-u'^"'  ^""«^'  q"«"o^ 

cv D  r    f""'""",  '  q"i  rcftat  fi     j  ,1  f  '     ''^^"1^  ^"«"or  ^^fTcs  .  refcrvcnta^ 

JIl      '"""^  «rinercnt  (pcr»rWr«.        r       •      »  <^°l''g»"f"«-  franci  addiris  duobus 

lcmonftrandum.  '  ^      "«     """s  franais  qui  fcribatur,  refctvcntur  duo ,  qui 

additi  reliquis  nuromis  cfficiunt  f  j . 

Ji.    j.    41.    19.       Dcmonftratio  fup. 
.   .  ponatur  numcnis  E 

ncn  ex  additione  fiinplia  numcrorum  A,  B.C, 
ncglcib  illa  cautionc  qux  vct.it  in  fcdibiis  poftc- 
noribus  potii  mimcrum  cujus  valor  adxqiict  uai- 
tatcm  aiucrioris  fcdis.  Cum  crgo  «ninicnis  E  pro- 
ccdat  fcaind  um  mcthodtim  •idditionis  coinmiinis. 
*quali,  crit  nunKris  A.  C,  C ,  fcd  niimcrus  E  , 


PROPO  S ITI o 
Problcnu   V I. 
^<i^ii!t  riumerornm  dcnom;n*iefMm. 


vidMr     ''^  A     ^*^^"'^  ^  fraaioncs  pcrtinear  'q"'^''»  ^^if  nimyctis  A.  C.  C ,  fcd  niimcrus  E  , 

<}'vifio"finr, '"'''s"' '  q""  '^"^  hxc  l"               "'"'  P"""^'  ''^ 

•inc  artihcio  ,  iTurnrc  ficri  porcft    U  "1  uJtimalcdc  icnbcre  dcnanos  15.  aut  in  cadcm 

pritcniuttcndam  non  ccnfui.  Numcri  deno,!!'*^  fcnbcrc  f .  rcfcrvando  fcilicct  diio  aflJrs  proantc- 

jjj"'  lunt  niimcri  affeCti ,  aliqua  voce  indi  ' ^'S""'  ^"^'"0^  dcnariisad- 

nurmT'"r      .'rp''cantur  ,  ut  fi  addcndi  c^cnr  'q"»'"'"  •  '^''''^'                          '  'g'"'^  c1 

'          '         '  <^«'"'J  .  qnr  addiHo  """^"""^  ^  ^ 

mcrcatorcs  commnnis  di  \tA  r,   j  j    j  .Tqiialitas  intcr  numcnim  D,  &  numcros  A,  B,  C; 

tditt'  *                    •"'"""  ^-td t  "^^  ^-^- 
ti,  scc.              '  f '  J^^"  '  P^i"  ,  digi 


^-'^Sfi^S^i!?'""'^"'""'"^""^^-'^^-'^ 

''•Iquc^  al  d  ""T'  ""'"'"'^  •^«Wunnir  .  ni- 
co£'u  i "'s  :  F.oponinir  .  cft  add.tio 

adden^i  f  """""  ""'^'"'^ '  fr^"ci  fran- 

a/Tcs   A.„        c  P^^PO'"'^"'^  nnmmi,  fr;,nci , 

^  vi.tr  "^;r^""'/"''"'      f-"^'  "' 

v.R.nt  artis  m  franco  ,  duodccim  denarij  in 

c.m  fcdc  francorum  nunquam  plurcs  duoU 


PROPOSITip  VIII. 
Problcma    V  1 1. 
S$titr43i«. 

Subtra^lio  eft  invcntio  exccfliis ,  quA  major 
numcrus  minorcm  fiiperat, 

PrimA  fublcnbatnr  minor  numerus  majori , 
pcr  unitatcs  uniiatlbus  ,  dccadcs  dccadibus , 
Ipondcant ,  du6l&  lineoli  Kufcr  unitatcs  numc 
ti  fubcrahcndi ,  cx  unitatibus  numcii  fupci 

Z  z  fcril 


iia 

rc- 


_j  jrioris 
fcribaiur 


nini^izod  bv 


i 


l6i 


Arithmetica. 


rcrib«,.rqi.c  reliqnum  infra  lincoUm  .  idcm  fiat 
decadibus  &  ccntenMiis  ,  &  abfoluta  cr.i  rc- 


in 

gula 


Mcrcator  fiurocnti  hibcbat  mo- 
dia  quorvun  )ain  vcndidit 


A. 
B. 


8  7  J  J- 
6   i  i. 


8  I  X  1. 


Excmplum  fit  numcrui 
B  fubirahcndus  cx  numcro 
A  ,  aufct  prtmo  unitatcm 
uUimam  nmncti  B  cx  ter- 
nario  numcri  A  ;  rclinquun- 
tur  duo  fubfaibcnda  ,  fi  cx 
quinquc  numcri  A  aufcran- 
tur  tria  ,  rclinquuntur  duo  ,  fi  cx  fcptcm  aufcras 
(.  rcUnquitur  unum  ,  fi  cx  oclo  nihil  aulfcras  rc- 
linquuntur  ofto;  dico  lu.mcrum  D  cffc  cxcclTiim 
nuincri  A  fupra  nmncrura  B  i  hoc  cft  B  &:  D, 
fimul  efic  xqualcs  numcro  A. 

Dcmonftratio.  Tot  funt  in  numcris  B  &  D, 
unitatcs  ,  dccadcs ,  ccntcnaria  ,  quot  in  nu- 
mcro  A ,  nam  fubduccndo  unitaccm  cx  tcrnario  , 
fcribitur  binaiius  ;  ncmpc  nuiTKrus  qui  aim  nu- 
mero  i.  adxquct  tctn.iiium;  igitur  i.  &  i.  nu- 
mcrorum  B.  &  D.  adxquant  ultimam  cyphram 
numcri  A  ;  idcm  dicitodc  rcliquis:  igimr  invcni- 
tur  xqi.alitas  ,  quod  crat  dcmonftrandum.  Atqiie 
hxc  ,  dum  fiiigulx  cyphrx  numcri  fubduccndi, 
non  fupcrant  cyphras  fibi  refpondcnics  numcri 
fiiperiorii. 

Diim  veth  cyphra  infcrioris  ntimcri  fuperat  fi- 
bl  rcfpondcntcm  fiiperioris  ,  ita  ut  cx  ea  fiibduci 
iion  poflit,  cyphri  fuperiori  addatur  deca$,5:  an- 
tcriorfcdcs  minuatur  uniiatc.  Excmplum. 


}  o  I  o  o.    quxritur  quot  reftcnt. 

Ita  opcrabcris  ,  qui  cx  duobds 
duo  fubducit  rcftat  o.  fcrijocndum  ,  patitcr  qui 
cx  4.  fubducit  4.  rcftat  o.  fubfcribcndum,  qui 
ex  j.  fubtrahit  1.  tcliquam  habci  unitatcm ,  qui 
ex  4.  quatuoc  aufcrt ,  tclinquitur  o,  ex  quinque, 
duo,  rcftanc  ttia. 


7 
4 


00.        Si  .luferas  o.  ex  o.  relinqnhur  o. 
00.    &  itcrum  o,  ex  o  ,  tclinquitur  o ,  ex  7. 
quatuof ,  rcftant  j.  ratio  cur  ablato  a 
cx  o.  relinquitur  o.  idc6  tontum  quia 
fcdcs  vaciu  clTc  non  dcbct. 


)  o  o 
600 


o  8.  B. 


X  4  8  6  9.  H. 


5  J  «  J  9- 


^84.       A.       Dcbebat  aliquis  numraos  colligantur. 


Aufc^cndus  fit  numcnis 
H.  ex  numcto  B.  quia  lub- 
duci  non  poicft  9.  cx  8. 
fubducaiur  cx  18.  reftabit- 
quc  novcnarius  fubfcribcn- 
dus,  fcd  memcnio  tc  muiua- 
tum  eflc  dccadem;  idc6que 
aut  minuendam  fupcriorcm  cyphram  aut  augei>- 
d.un  iiifcriortm  addit6  memori.T  caufa  pun&o, 
fubdiic  igitut  7.  non  ex  o.  quod  (icri  nou  po- 
ttft,  fcd  ex  lo.  rcftabuntquc  tria  ;  paritcr  mcmen- 
to  ic  mutuatum  cifc  decadcm  ,  ide6  augc  unitate 
numerum  8.  &  fubtrahc  novcnarium  cx  lo.rifta- 
bitquc  unitas. 

Qnoiics  numcrus  ahquis  fubtrahcndiis  eft  cx 
plur^us  ;  illi  plures  numcri  in  unam  iunuuam 


1  }  6. 


B.    quorum  pecfolvit  jam 


148.  C.  quzrituf  quantiim  dcbcat.  Sub- 
rcnbaiicur  numcri  morccoiifue- 
to  i  tum  iaCtk  lincoli  fubduc  numerum  6.  ex  4. 
quod  aim  ficri  non  poflit ,  intelligc  cx  numcro  , 
dccadum  qui  crt  S.  acccjnam  tlTe  dccadcm  ,  qux 
addita^.unitatibus  cfficii  quatuordccim.Subtrahc 
6.  ex  quatuordccim.tcftjint  odo  fubfcribcnda,  fcd 
mcmcnto  jam  abluamcflc  dtcadcm  cx  nunicro 
8.  fuperiori ,  quare  non  ampliiis  fubtrahcs  tria  cx 
o&o,  fcd  cx  7.  rcftabiimquc  4.  dcniquc  fubtrahc 
1.  cx  4.  icftabiintqitc  i. 

Notandum  autcm  pcrindc  tflc  fivc  minuatur 
unitatc  numcrus  fupcrior  S.  fivc  augcatur  unita- 
te  numcriB  inR-tior  j.  idcm  cnim  fcquetur  nu- 
mcrus  ,  fivc  iria  cx  fcptcm  fubducas  ,  fivc  qua- 
tuor  cx  0^0  ,  unde  plurimi  quoiics  dcnarium 
mutuantur  ,  augcnt  unitAtc  numctum  infcriorcm 
fequcntem.  1 

Demonftratio.  Oftcndam  patiicf  ut  fupra  nu- 

tneros  B  &:C,  xqu.ilcs  clfc  numcro  A  ,  atquc 

adeo  numorum  C.  clTc  rxcclTum  numcri  A  fupra 

numerum  B  Cxterx  difficuliatcs  in  variis  cxem- 

plis  app.irebunt,  exercitus  conft..- 

i  ^  S  9        b.it  milicibus  :  occifi  func  in  pu- 

gna,  quxritur  qnoc  rcftcnc.  Ica  lo- 

•  o  }  o  o.    qticris,qui  cx  6.nihil  atifcrt,rcftanc 

.   6.  p.iritcr  qui  cx  novem  nihil  lub- 

,  .  .  „  ^  trahit ,  rcftani  9.  ex  quinquc  fub- 
*4i9".j  ^  Tli 

duc  tna ,  rcftanc  x.  ex  4.  lubuuc 

«uhil,  ceftanc  4.CX  cribus  imum,  tdlanc  duo. 


PROPOSITIO  IX. 
Problcma    V  1 11. 


B 


C. 


€  i  8. 


«  4  » 


1.  1 


1  6  t  8. 


Ccrtum  cft  ex  fupeiioii- 
bus  ,  quod  fi  faila  cft  bon» 
fuhtraftio  in  qua  fcilicct  mi- 
racrus  B  fubduftus  eft  ex  nu- 
mcro  A  ,  &  fit  rcliquus  C ; 
qiiod  numcri  B  &  C  xqualcs 
tllc  dtbcantnuiucro  A ;  idco- 
que  eadem  cxamina  qux  fu- 
pra  dediinus  pro  addicione, 
hic  cciam  locum  habcuc. 
Primum  cx.imcn  crit  pct  abjcdlioiwm  novc- 
narij ;  hoc  cft  abicdo  novenario  ex  numero  A, 
quaiuum  abiici  poceft,  idcm  numerus  rclinqu»  dc- 
bcc  abjcdto  novenario  ex  numcris  B  &  C. 

Sccundum  cxamcn  crit  pcr  additioncm  ;  ncm- 
pc  fi  numcros  B  «£  C  funul ,  addas  dcbct  reft  rui 
iiumcrus  A. 

Tcrtium  pcr  fiibduaioncm  proccdct  ;  cum 
cnim  numcri  B  &  C  xquales  clfc  dcbcant  nu- 
mcro  A  ,  fi  fuWucas  numerum  C }  cx  numcro 
A  ;  dclKt  reliuqui  numcrus  B. 


PROPO 


Liber  I. 


PRO  POS  ITIO 
Problcma   I X. 
Snhrsnit  numertrmiH  dfntminMtntrm 

Dies,  hora  ,  min.  (ec. 


A. 
B. 

C. 


11. 


48. 


B. 


4».  XI. 


51.  19. 


C. 


Difponanrur 

}i.    40.    ambo  numeri  Hn- 

guli  in   fuis  fedi- 

j6.    11.    bus  ,  rubtrihe  in. 

fcriorero  ex  fupc- 

'  —    riori ,  cjufdcm  dc- 

/6.    18.    nominationis  n  fic- 

ri  poteft  ,  quod  fi 

luperior  minor  fit  ita  ut  fubtradio  ficri  non  pof- 

fit ,  mutuanda  ell  unitas  cx  anteriori ,  qu«  divi- 

«Itnda  cll  in  tot  unitates  poftcrioris  numcri  quot 

>pCi  continet  5  fint  propollti  dies  ,  hori ,  minuta 

prima.  ac  minuta  fccunda,  Dics  autem  «qualij 

eft  hotis  14.  hora  minutis  primis  60.  minumm 

primum  minutis  fcatndis  6c.  fit  crgo  numcrus  B 

fubiiicciidiis  cx  ntimcro  A  ,  fubtrahc  xi.ex  40! 

morj  f„|,to,  rcftabitquc  18.  fubtrahc  j6.  ex  n. 

quod  ficri  non  potcft  ,  quare  ita  proccdcs  ,  fub^ 

trahc  6.  ct  i.  non  potcs  cx  1 1.  rcftant  6.  atiBcn- 

d«i(quc  cft  numcnis  j.  unitatc  ;  ita  ut  fiant  ^fau- 

Kr  4.  cx  tribus  non  potes ,  alfume  unam  horam 

ejt  nnmcro  X,.  qi„  cam  mimitis  fcxaginta  iqui- 

vrUcat  ,non  ampli^s  quatuot  numcros  inferioris 

Jubtrah.s  cx  triginta  minutis  ,  fcd  cx  nonagin- 

"  i  rellab  intquc  quinquaginta  fubfcribcnda  ,  au- 

Cemir  numcrus  9.  unitatc  fccundum  priccptum 

ft'penons  propofitionis  ,  fubduccfquc  lo.  cx  1 1 

reftab:t,mjta$  ,  dcniquc ,  1 .  fubduccs  cx  40.  rcfta- 
D'inr  9, 

Dcmonftratio, 


II. 


ift. 


ti. 


48. 


B,  quart  imus  numSrum  C.  in  giio 
totics  fit  numcrus  A  ,  quod  (unt 
unitatcs  in  numcro  B.  qux  muU 
tiplicario  cft  virtualis  additio* 
quxrimus  enim  quis  nunicrus 
colligcretur  ex  nurocro  A  quater 
pofito  hoc  modo. 

Ex  quo  fcquitur ,  in  multipl;- 
cationc,quxri  numcrum,ad  qucm 
humcrusmultiplicandus.  eandcm 
habeat  raiioncm  ,  quam  habet 
unitas,  ad  numcrum  multiplican- 
tem.  Qtiiritur  cnim  numcrus  C* 
qui  totics  contincat  numcrum  A, 
quotics  B  continct  unitatem  * 
erit  ergo  ,  ut  unitas  ad  B ,  ita  A 
ad  C.  Qui  folam  arithmcticam 
quxfit  crtera  rclinqucre  poteft. 
Diximus  jaro  aliis  in  fccundo  li- 


I     ,.1   -')""• -"*s  in  iccundo  li- 

bro  Elementomm  Euclidis,  pcr  multipUcationem 
generari  fupcrfidcm  aliquam  ,  &  idcin  eirc  unum 


unum 
3c  cx  dttabus 


numenim  pcr  alium  roultipl.catc  ,  cx  anabu 
lincis  redlangulum  conftituere,  verbi  grati5,ex  li- 
neis  AB ,  AD.  Exprimimus  autcm  in  rc<aanpilii 
tantum  duas  lincas  .  quia  aim  advcrfx  hncx  fint 
«quales  ncmpe  AB,  CD.  ficut  &  AD.  BC  :  fuf- 
hacntcr  expnmitur  rcdlangulum  ,  fi  duplican 
ejMs  dimenlioncm  cxpiimamus.ncmpc  loneituai» 
nero,  &  laiitudincm. 


I 

8 

H 

G 

Oftcnderc  dcbco  numcros  B, 
r  ""*1V»'"  ciic  numcro  A.ncmpc  tot  clTe  dics. 

i^  '  "P°"«"'  «ini  nnmcrus  D.  Q?.em 
«Hcoxqualcro  cftc  numcro  A  ,  c6  qu6d  iriinuta 

Hot.  dics     •  horarounnmcffi. 


D  1 


mi.  jo.  ciaiit.    Cum  minntis 

T\  }6.  fcd  numeti  B  &  C 

40.  10.  5,6.  40.  xqualcs   funt  nuroc- 

frrllU.,.       f  ■  to  D  ,  nam  in  fineulis 

efpondcre  numeri  B  adxq„„?t  corrcfpondZ 
tcm  in  nu.nero  D  :  ergo  B  &  C  xquale,  Z- 
mtTo  D,  crgo  &  numcro  A . 

Examen  liujus  fubtraaionis  mulriplcx  elTc  po- 
tcft  :  pnmum  crit  fi  numeros  B  &  C  Lil  add^ 
inven.afque  numerum  A. 

ro  ^^^^^^-^jJ  """«rum  C  fubtraha,  cx  nume- 
ro  A  i-clinqm  dcbct  nuincrus  B. 
Alia  cxamina  non  funt  hujus  loci, 

PROPOSITIO  XL 
I  Thcorcma. 

Qild/tt  nmltipUcMttt. 

Mnltiplicatlo  dumcri  per  numcrum  ,  cft  irive- 
ttigatio  numcri ,  q„i  ,oti„  contineai  numcnim 
m"lt.plicandum  ,  quor  funt  unitatcs  in  multi- 
plicanteut  fi  numcru,  A  muUiplicandus  fit  ,  pct 
Tttn.  /.  *  * 


Produccretur  autcm  reaan^ulum  A  C ,  fi  A  d 
pcrpcndicularitcr  fcmpcr  inliftcns  ,  lincx  A  D  j 
pcrciirrat  totam  AD  ,  undc  dicitur  una  linea  dud 
in  aliam.   Clarum  autcm  cft  idcm  rcdanguliim 
produci ,  fivc  linca  A  B  percurrat  liiicam  A  D, 
fivc  linca  AD  pcrcurrat  linca.T.  AB  j  nam  du.n  li- 
nca  A  B  pcrptmdicularitcr  infiftcns  .novctur  fij- 
pfr  AD  ,  dcfcribit  liiicam  B  C  paraliciora  lincx 
AD  ,  feu  xquali  fcmpcr  intervalio  diftanrcm  k  li- 
nci  A  D  :  crgo  rcclangulum  illud  dcfinicnir  lincl 
BC  parallcli  ipfi  A  D  ,  fcd  AD  cft  pcrpcndicula- 
ris  ad  AB  ;  crgo&  BC  cidcm  AB  pcrpcndicula- 
ris  erit.  Dum  autcin  A  D  pcrpcndicularitcr  fcm- 
pcr  infiftcns  ipfi  AB  pcrvencrit  in  B ,  cadct  fupra 
BC  alioquin  mutarct  fuum  fitu.n  pcrpendicula- 
rcm  ,  contra  fi.ppofitioncm  :  crgo  fivc  A  B  pcr- 
currat  ipfam  A  D  ,  five  AD  percurrat  ipfam  A  B 
idcm  fcmper  parallclograroroum  rcdlangulum  gc- 
neratur. 

Idcm  in  numcris  accidit.  Siat  eniro  duo  numc- 
ri  AB,  AD  five  dicatur  tcr  fcx  ;  fivc  dicatur  fcx- 
ties,  tria  idcm  numcnis  1 8.  producctur. 

Ut  autcro  mdius  hoc  intcUigatur.  C^otie, 
Onum  numeruin  pcr  alium  muliiplicamus ;  ucnim- 
que  non  per  modum  unius  linex  inicUigimus « 
/cd  quafi  pcr  modum  aliaijus  tcfkanguli  conftan- 
tis  ,  tot  parvis  quadratis  ,  quot  funt  in  co  imi- 
tates  ;  ut  verbi  gratia ,  numerus  6.  intclligituf 
pcr  modum  rcaanguli  D  G  eonftantis  6.  parvit 
quadratis.  Idcoquc  dum  numcrum  D  C  ,  multi- 
plicamiu  pei  ouincniro  CB  qusrimut  quot  eftenC 

Z  a    ij  f  atti 


Dlg 


Arij:limeti(;a 


B.  C.  D. 


j.  f.  ij. 


pa.  va  qoadr«a  fi  rcibmguKnT^  I>  G  toucs  fumc 

3c  li.  .»c  f.  tot  ordincs  fcx  quadratomrn  conft.- 
tucmnus.quoc  funt  u.matcs  m  C  B.  Cbrum  cft 
autcm,  qitod  fi  ttcs  otdmc*  fcx  quAdratoriim,  hoc 
xnodo  conftituamus  ,  fcx  ctiam  cruni  otdmcs 
trium  quad£atjrum.nam  fmgula  quadrata  rcdlan- 
gMli  dcbcni  in  fupeoonbus  ordinibus ,  habcrc  Ii  bi 
currcfpondcntia  i  «go  tot  potcrunt  cflc  ordmcs 
ttium  quadratorum  ,  quot  funt  unitatcs  m  numc- 
ro  A  B.  Undc  rurfus  fcquitur  ,  qu6d  fivc  numc- 
rus  A  B  multiplicct  numcrum  A  D,  fivc  A  D  mul- 
tiplicct  numctum  A  B.  idcm  fcmpct  numcrus  18. 

inveniatur.  Quiid  ulicnus 
oftcnditut  :  numctus  B  multi- 
plicct  numcfum  C,  &  produca- 
tut  numcrus  D  ;  dico  qu6d  fi 
numcrus  C  multiplicct  numc- 
rum  B  i  ita  ut  producatur  nu- 
mcrus  E,  qu6d  numcri  E  &:  D 
xqualcs  ctuni.  Nam  cum  (f>er 
Affir.  hjtnc)  in  multiplicationc 
numcriC  pct  B  quxratut  nuractus  qui  toties 
contincat  ipfum  C ,  quotici  nuiTWfus  B  ,  continct 
unitatcm  A ;  ita  ctii  A  ad  B  ,  ficut  C  ad  D  i  crgo 
aiternando  ita  ctit  A  ad  C,  licui  B  ad  D  i  quarc 
(\  quarratur  numerus  E  ,  qui  toiics  contincat 
ipfum  B ,  quotics  C  continct  ipfuin  A  i  crit  ut  A 
ad  C,  ita  B  ad  E,  crgo  ctit  B  ad  D  ficut  B  cft  ad  E, 
ergo  E  &  D  funt  acqualcs  {fir  7.  5.)  quod  crat 
dcmonftrandum. 

Ex  hoc  fequitur  ,  quod  in  muUiplicaiione  per- 
inde  fit  quicumqnc  dicatur  multiplicans  aut  mul- 
tiplicandus.  Idcmquc  fii  diccrc  ter  quinque  & 
qtiinquies  tria. 

Qiioticfctimquc  aliquis  numerus  eft  aut  folus ; 
aiu  in  additione  ,  quafi  lincatis  fpcftatur  ,  ficut 
crgo  licet  nobis  quamaimquc  lincam  red^am 
quontum  voluctimus  ,  produccic  i  aut  ab  ca  te- 


A. 
L 
C. 


D.  E. 


j.    j.  ij. 


fecarc  partcm  quamcumque ,  ita  etiam  per  addi- 
tionern  nunKrum  numcro  addimus  in  lungitudi- 
ncm  ;  tt  a  numcro  numcrum  abfcindimus  pct 
fubtraftionem  ,  nuUaiti  concipicndo  ,  in  co  nu- 
mero,  latitudincm.  Qjiotics  auicm  numctum  pcr 
mimcrum  multiplicamus ,  ut  cum  cxhibcrc  pofli- 
mus  tub  fpccie  alicujus  rcftanguli  ;  nuracrura 
multiplicandum  concipcre  dcbcmus  pcr  raodum 
tcaauguli,  conftantis  toi  parvis  quadratis ,  quot 
continct  unitates.  Qi'x  confidciatio  Iibcra  eft  , 
hoc  cft  fuii  liciiura  Maihcmaticis  fuos  nnmero» 
in  ordiiicm  quem  volunt  digcrcrc.  Fatcor  cnim 
qu6d  poiccat  intclligi  rouUipIicatio  nurocri  p«t 
modum  produdikionis  linci  ita  ut  bis,  tcr,  qoater, 
quinqiiics,  cciuics  icpcicrctut.  Vobcruni  tamcn 
alifCf  confidcrarc  i  quia  cx  ca  confidcrationc  mi- 
rabilcs  oriiintur  ptopt ieiates  ,  ita  ut  quz  figuris 
cxhibcnt,  ctiam  in  numcris  focilius  oftcndant. 

Ex  ea  conhdcrationc  otitur  ,  qu6d  quotie» 
unus  numerus,  alium  multiplicat  i  qui  oritiit 
numcrus  planus  vocctut  ,  hoc  cft  im.iginando 
cos  numctos  cum  aliqui  btitudinc  ,  ui  dixi,  otia- 
tut  aliqua  aica ,  tot  contincns  quadiau ,  quoc 
funt  unitates  in  numcro  prcMiufto  j  ut  in  figura 
priiis  propofita  ,  oiitur  rcdangulum  A  C  coiui- 
nens  1%.  patva  quadtata.  Undc  quoties  luuucrum 
uiuim  pcr  .ilium  muhiplicamus  ,  pofllimus  produ- 
€t\m\  confidcrarc  pcr  mo«Uim  rc<ilanguli ,  &  tunc 
illc  planus  erit,  &  numcri  ilbra  prodyccntcs  ,  di- 
ccnrur  cjus  latera. 

Ex  h.ic  confidcrationc  bcnc  intclbgi  potcft, 
quo  fenfu  dicatur  aliquis  nuroerus  quadratus. 
Cum  enim  duo  numcri  xqualcs ,  fc  inviccni  mul- 
tiplicavcrint  ,  fit  rcOanguUim  cujus  longitiidc» 
xqualis  cft  latitudini.  Talc  autcm  icaangulum 
qtiadratum  cft  ,  ideoque  numcrus  quadtatus 
erit  ;  ut  fi  tria  per  tria  multipliccs  producitur 
nuracrus  novcnarius  ,  qui  quadratus  cft  ,  &  la- 
tus  cjus  fcu  ternarius ,  vocatut  ctiam  ladix  qua- 
diati. 


Similis  eft  confideratio  numeri  fub 
rationc  folidi  aliaijus  ;  tunoautcm  pri- 
raus  ntnnerus  intclligi  dtbct  tanquam 
parallclepipcdum  rcdangulum.  Numc- 
rus  igitur  folidus  cft  illc  ,  qui  produ- 
citut  cx  multiplicationc  trium  nuincro- 
nim.  Senfus  eft  quod  quotics  tres  nu- 
tncri  fe  inviccm  multipUcant  ,  liceat 
confidcrare  numcrum  produftum  tan- 
qiiam  abquod  folidum  :  Seu  quod  idcm 
fft  ,  licet  ordinare  omnes  unitates  in 
t^dura  folidi  aliaijus  ,  ita  ut  numcri 
'lli  fc  invicem  muliiplicantes  ejus  late- 
ra  dici  poflint.  Ut  fi  fit  numcms  AC, 
"«npc  |.  C  D  4.  &  DB  tiia.  Mulii- 
plica  AC  5.  pcrCD  4.  &  ficnt  lO.tiiix 
multiplica  pcr  tria  fientque  60.  dcbct 
autcm  primus  numcrus  A  C  intelligi , 
pcr  modum  parallclrpipedi  conftantis, 
quinque  parvii  aibis  ,  &  pet  triplicem 
"Iim  miiUipIicaiioncm  ,  cxurgit  nu- 
mcrus  go.  quot  ucmpe  conftarct  aibis  ■** 
unuis  pcdis,  ilUid  folidtim  rcaangulum 
cujsis  uniim  latu»  ertet  quinque  ,  aliud 
4-  aliud  triom  pcdum. 

Producitiit  autcm  illud  folidum  ,  fi  reftangu- 
«-'ni  unum  vfrhi  g.  AE  infiftcndo  ad  reftos  ,  bafi 
'^D  mtclligatur  fcrri  fupra  lineam  C  D,  ita  ut 


1 

E  ' 

c 

-A 

/ 

ferati 


ur  m 


ad  CD.  Et 
ipcrficics  A  E 
ipcrHcies  C  B 
A  C ,  five  bafi»  AD  afceudat  m  E  C. 


Dic) 


Lib^r  I. 


36? 


A.   B.  C. 


J- 
E. 

IX. 

H. 


4. 

G. 

I. 

60. 


F. 

lO. 

K. 
60. 


cim  pedumiarqiie  adc6  numcns  cxDrimi  n« 
cru^  uppofiro.qu6d  .|.a  nLS^:^Cu.fl 
m  co  fcnfu  numcti  nullum  hahmr 

Idcm  intcUigcnduip  eft  dc  numcri, 
bicis.funtautcm  ifti  cubi  8  ,  / 

Nam  bi$  duo  funr  qiurtior  h;, 
8.paritcri-.64.,„  i.TT        ^^^f^or  func 

ouLs  intcrmcdi  'nicii  on"f ' 
«aillgnificationc  hS""'''  ^ 
cubiifcu  latus.  ^offit  f^lZr 

«.^^,^^^^^^^ 

PROPOSITlo  XU. 


tic6  fivc  hxc  duplcx  multiplicario  hoc  modo  in- 
ilitu.wur,  hoc  eft  numcnis  j.pcr  j.  multiplicctur", 
&  fiat  I  f .  quafi  Ciperficics  A  E,  &  ircrum  illa 
multiplicctur  pcr  4.  hoc  cft  intclligarur  fcrri  in 
DG  ;  fivc  hoc  roodo,  ur  incipiamus  imulripiica- 
tionc  4.  pcr  itia  ,  &  fiat  fuperficics  CB  ,  fai  ,  j 
qux  ircnira  mulriplicctur  pcr  hoc  eft  fcratur 
>n  A  G  ,  fivc  mulripKccmus  j.  pcr  4.  &  fijj  „. 
ftangulum  A  D  ncinpc  10,  quod  multiplicctur 
itcrum  pcr  tria  hoc  cft  afcendat  in  EB  ;  idcm  fij- 
lidum  60.  gcncratur. 

Qiiod  alio  modo  oftcndcmui 
fnpponcndo  quod  qiiotics  idtm 
numcrus  .  alios  duos  mulriplicar 
produ^i  eandcm  habcanr  intcr  fe 
rarioncm,  ac  illi  diio  :  ur  numerus 
B  miiltiplicct  A  ,  &  C  i  produai 
candem  h.abcbunt  rarioncm,  quia 
qnater  A  ,  &  quatcr  C  candcm 
habcnt   rationcm  ac  A  ,  &  C  j 
cum  {pcr  15.     )  A&Cprodu- 
ftorum  fint  partcs  aliquoti  fi. 
milcs,  nempc  qu.idranics ,  qu« 
candcin  habcbunt  rarionem  ac 
tota.  Quibiis  pofiris. 

Sinr  numcri  A  ,  B  ,  C  qnomodoaimque  multi- 

plicandi :  dico  cundcm  luimcrum  prodituriim  ,  & 

prim6  A  &  B  multipliccnt  fe  inviccm ,  &  pro- 

flfucatur  E  ,  qi.i  mulriplicctur  pcr  C  ,  fiatque 

H  ;  itcm  B  &  C  in  fc  ducantiir  &  fiar  F  qui 

mulripliccrur  pcr  A  ,  fiatquc  K  ,  itcm  A  &  C  in 

lc  ducantur  ,  &  fiat  G  ;  qui  multiplicetur  pcr  B 
fiatqiic  I  i  dico  H  ,  I  ,  K  ciTc  xqualcs. 

Dcmonftrario.  B  miiltiplicans  A  &  C  fii. 
cit  E  &  F ;  crgo  ita  cft  A  ad  C  .  ficut  E  ad 
*"  i  ergo  rcdangulum  fub  A  primo  &  F  ulti- 
mo  quod  fit  in,iltiplicando  F  per  A  ;  nempc  K, 
eft  a:quale  rcfhngulo  fub  C  &  E  ,  quod  fit 
multip hcando  C  pcr  E  .  ncmpc  H  ;  parkcr  quia 

C  muhipjicando  A  &  B  .  facit  G  &  F  .  ira  Ton.m  artificium  multiplicationis  ,  in  c6  pofi- 
fub  primo  A  &  ilt^mo  P  '  ^"8"'^    T  '^'     ?  "«"Itiplicat.one  fingdorum  ch^rl 

«itr^cd^nouloL iTr  '  """P"  \'  'r^'  ^""•".rcrfingi.loscharaacrcs.quaficiTcntfim. 
Si  trl  X„l  f     '  "'^'"S"«o  I.    P''«s  digiri.  erumpat  multiplicatb  totius  nu.n«l 

n^cri  fc  .nX;.".  m"  Wicanr;"'T         '"'u'^    ^'/"'«^cntum.  prxmittcndl  flrit  mcthodus  1\Z 
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40. 
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18. 

i7. 

,6. 

4J. 

J4-  ^J.  7».  81.  90. 

Iif^rik   '■-^*',"  •  3"tcm  rcdlangulum 

la tcnbus  -omn,bus  xqualibus  conftans .  vocc 
tut  cubus  ;  numcnis  ctiam  codcm  modo  produ. 
«-^ubus  er.r.  Er  latn,  ejus  vocabi.ur^adix 

Qnamvis  in  bono  fcnfu  liccat  fineere  omncm 

tamTo";       '  ^  «i-^Jcir  " 

pl'cato  ut  numen  propofi...  Q,.o!-um  radiccs 
A   q   ,£  quadratx  funt  numcri 

SuiK  ^    ^^'    '"'•g"'al'i  «ntemiedij 

^  non  vocanrur  proprii 

J-  4-   J.  6.         quadrari   ,  licir  ali- 

a,,aJr,r;    <  quando  fingantur  quafi 

Tn  hTk^  quadrata^xtraharur. 

numcns  exh.bcr.  non  poteft.  Si  cnim  darcrur 
"nea  tot  contmcns  mcnfuras  certas  ,  quot  qua. 
dutum  v  g.  .g.continet  unitates  .  licct  poffit 
aUignan  l.nca  cujus  quadratum  contincat  ofto- 
dccim  pcdcs  quadratos ,  hxc  tamcn  crit  incom- 
mcnfurabihs  cum  linca  unius  pcdis  ,  aut  o^kodc- 


candi  numcrum  u.iico  charaacre  conftantcm  pcr 
alium  numctum  unico  ircm  charadlcrc  conftan.t 
tcm,  vcrbi  gratia  ,  inquircndi  quis  numcrus  cxur. 
gat  /J  7.  pcr  tria  roultiplicenrur ,  fcu  tcr  /cptcni 
quid  producant,  z  1. 

Prima  methodus  erit  ope  tabulx  Pythagortcc^ 
quain  ctiam  mcmoriter  fcirc  dcbcnt  Tyronesj 
coiiftar  aurem  lineis  novcm  quarum  prima  incipit 
ab  luiitate.i  j  binario.  j.  \  tcr.urto,&  ita  dcinccps 
ufque  ad  novenariuin.  Prima  crcfcir  lempcr  uni- 
rate.  1.  binario.  j.  tcmario,&  ita  dcinceps;&:  boc 
modo  abfolvitur  lora  tabula. 

Ufus  tabulx  talis  eft ;  minorem  numerumqncin 
advctbialiicr  profirTc  dcbcs  ,  quxrc  in  primo  or- 
dine  perpcndiculaii.  Secundum  in  prima  linea  « 
comroiuiis  concurfus  dabir  numcrum  quxfituro. 
Dcntur  ht  duo  numcri  muhiphcandi  j.  pcr  8.  feU 
quot  fint  tcr  oOjo.  Qiixro  in  primo  ordine  pcr- 
pendiculari  iria  ;  jam  habco  quod  in  linea  rerna- 
riorumdcbeat  invcniri  nutnerus  quxfiius;  turo  in 
linca  fupcriori  quxro  8.  &  in  commimi  concurfu 
invenio  t4.>g>tur  rcr  8.  funt  24. 
Doroonftr.  Cuio  [  per  ton/lrHn!«»em,)  tenia 
Zz  iij  litiM 
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linea  fcmper  crcfcat  tcrnario ,  in  oiUva  fcde  da- 
bit  o&o  tcrnarios ,  odo  autem  tcrnarij  aut  trc$ 
oAonarij  idcro  funt ;  ut  odcndimiis ,  igitur  com- 
munis  concutfus  dat  numcrum  quzntuin.  Ut  au- 
tem  Tyroncs  ca  poffinr  mcmoritcr  addifccrc  i  vo- 
lui  illud  hic  dcfcribcrc  eo  modo  quo  ptonundari 
dcbct. 

Bis  duo  funt  quituor.  Bis  tria  funt  fcs.  Bis 
quatDor  funt  oAo.  Bis  quinque  funi  dccem  i  Bit 
lcx  funt  duodccim.  Bis  fcpicna  funt  qaatuotdc- 
cim.  Bis  oAo  font  fcxdccim.  Bis  novcin  funi 
o&odccim. 

Tcr  tri*  funt^ovetn.  Tcr  qnatuot  (imt  daode- 
cim.  Ter  ,  quinque ,  funt  quindccim  ;  Tcr  ,  fex. 
funt  ododccim.  Tcr  fcptcm  viginti  unum.  Tcr 
o&o  viginti  quatuor.  Tcr  novcm  funt  viginti 
feptcra. 

Qiiater  quatuor ,  funt  fexdectm.  Qoater  quin- 
quc,  viginti  j  Quatcr,  fcx,  viginti  quatuor  ;  Qiia- 
ICT  ,  fcptcm  .viginti  odlo.  Qnatcr  oCto  ,  trigmta 
duo.  Quatct  novem  funt  trigtnia  fcx. 

Qiiinquics  quinqoc  funt  viginti  qumqoc; 
quinquies  fcx  triginta.Qninquics  leptcm  triginta 
quinqnc.  QiiinqiJics  o&o  qu.iJraginU.  Q^iinquics 
novetn,  quadraginta  quinqiic. 

Sexies  fcx,  triginta  fcx.Scxic»  fcptcm,  qnadra- 
ginta  duo ,  fcxies  oAo  quadraginu  oOto.  Scxics 
novcm  qiiinqn.tginta  qiiaiuor. 

Scpties  fcptcm  qu.idraginta  novcm.  Septies 
oAo  ,  quinquaginta  fcx.  Scpties  novcm ,  lcxa- 
ginta  iria. 

Odics  o€to ,  fcxaginu  quanior.  Oftics  novcm 
fcptuaginta  duo.  Noviei  novcm  ,  odoginta 
unum. 

Viderentur  dceflc  aliqna  ,  nt  novics  tria.  No- 
vies  quatuor  fcd-  fcamdiim  regulam  priiis  tradi- 
tam  invcf  tc  &  diciio  tct  novem.  Q>^atcr  novcm  : 
&  ita  quotics  ma)oi  numctiu  ponitui  advctbiali- 
ler ,  incipio  \  minori. 

Qi^iia  pricipux  d  fficultates  funt  circa  chna- 
ftcrcs  majorcs.  Circa  novenarium  hxc  rcjjula 
ob(crvari  poterit.  Qiiotics  novcm  muhipiica- 
iiir  ,  pcr  quemcumquc  digitum  ,  producetiu  nu- 
mcrus  decadiais  illius  digiti ;  minus  illo  digito. 
Hoc  eft  bis  novcm  funt  lo.  minus  duobus. 
Hoc  eft  oftodccim.  Tct ,  novcm  ,  funt  triginta 
miniis  iribus.  Qiiater  novem ,  40.  miniks  qua- 
luor  ,  &  ita  dc  rcliquis.  Ratio  clara  cft  ,  quia  ^ 
rmgiiHs  dccadibus  novcnarius  deficit  unitate. 
Igitor  tot  unitatcs  dctrahcnJi ,  funt ,  quot  funt 
dccades. 

Paritcr  fi  oOco  multiplicanda  fint  per  qucm- 
ciimque  digituin  ,  fict  numcrus  dccadicus  illi 
digito  tcfpondcns  ,  detrafto  bis  illo  digito.  Ut 
tcr,  oflo ,  funt  triginta  minus  6.  quatcr  o&o  funt 
qitadraginta  minus  oOco,  6c  ita  dc  reliquis.  Ratio 
cadcm  quac  fupcrior. 

Alij  tradunt  mcthodos  muUiplicandi  diginim 
per  digitum  ,  pcr  difftrentiam  comm  l  ntimero 
denario.  Scd  opus  cft  ut  Tyroncs  tabulam  Pytha- 
goricam  diligcntcr  addifcant  i  nec  aliis  irorao- 
tcntur. 
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Sit  nurocrus  A  per  nu- 
mcrum  B  multiphcandus. 
Ptimi)  iu  difponantur  ,  ut 
digiti ,  digitis  v  decadcs 
______  ,    dccadibus  ;  refpondcant  j 

C.  I  j  7  4  9.    &  nwiKrus  roinot  hippo- 

natur  majori,  xo.  pcr  ulti- 

D.  9166.    mani  figuram  numeti  B » 

mulriplica  finguUs  figu- 

E.  4  5  8  ).  ras  numcri  A  ;  ita  tamcn, 
 -  -    ut  fi  illud  quod  p«  mul- 

tiplicationcs  fingulas  pto- 
du^him  fiicrit ,  non  Uipc- 
ret  novenarium  fcribaMr ;  fi  vcr6  fupcrct ,  fcriba- 
tur  ultinu  cyphra  alia  vct6  fcruetut.  Hoc  modo 
tcr  tria  funt  9.  quia  non  fupcrat  dcnatiiim  fai- 
buntui  novem.  Dcindc  dico ,  tet  odlo  funt  14. 
fcribo  4.  &  rcfervo  duo.  Tct  quinque  funt  ij. 
cum  duobus  ouse  tefcrvaram  ;  fiunt  fcptcndccim 
fcribo  7.  &  relcrvo  unum,  Tcrquatiior  funt  ix. 
cum  uno  priis  rcfcrvato  fimt  i).  qux  fcribo 
atque  hic  numcrus  i  $749.  cft  ille  qui  ptoduci- 
rur  cx  multiplicationc  numcri  A  pcrtria.  TettiA 
multiplico  totum  numeturo  A  ,  pcr  penultimam 
figiiiam  numcri  B ,  ncmpe  pcr  1.  codcm  modo , 
nifi  qu6d  ,  narocrus  D  produ£ius  rctrahatur  in 
antcriora  iini  fcde.  Hoc  modo  bis  tria  fiiiu  6. 
fctibantur  6.  fub  ferie  dccadum.  Bis  o(ko  funt 
16.  faibo  6.  refcrvo  unnm.  Bis  quinquc  funi 
10.  &  unum  funt  11.  fctibo  i.  rcfctvo  unuro. 
Bis ,  quanior ;  funt  8.  tc  unum  rcftrvanim  funt 
9.  Qoart6  muUiplico  eundcm  mimcnim  A  pct 
antcpcnultiroam  cypht.nm  numcri  B  >  rcttahcndo 
numcfum  E  produAum  una  fcdc. 

Qiiinto  finiul  addo  nuincros  C  ,  D  ,  E  produ- 
dh)s ,  ita  nt  fiat  numcnis  F  ,  dico  numcnira 
F  c(Tc  quxfitum  nempe  numcrum  F  ,  totie» 
contincrc  numcruro  A  ,  quod  funt  uniiates  in 
numero  B ;  fcu  cum  contincre  centies  vigefic» 

&  tcr.  . 

Deroonftr.  Primii.  Si  numcrus  A  muUiphcarc- 
tut  pcr  iiliimam  cyphram  numcii  B  tantiiro.pto- 
ducerctur  nurocrus  C.  nam  diccrc  tct  45 

idcm  cft  ac  fi  hi  ttcs  numcri  fi- 
4  f  8   ).    mul  addcrentur ,  fcd  fi  tres  nu- 
mcri  fimul  addctcntur ,  produ- 
458).    cercnir  numcrus  C ,  cafdcm 
enim  cautioncs  adhibuimus  ,  in 
4   f   8  ).    hac  raultiplicationc  ,  qux  in 

 fimphci  additionc  obfcrvantur ; 

»  5  7  4  9"  "cmpc  ui  quotics  in  una  fcdc 
refiiltat  numcrus  novcnarium 
fuperans  uliimus  ejus  fcribanir  charaftcr  ;  rc- 
fcrvctur  prior  in  fcdem  antcriorcm  :  crgo  nuroc- 
lus  C  tot  continct  unitatcs  quot  numcrus  A  tcr 
fumpnis. 

Secundi  numcrus  D  ortus  ex  mnltiplica- 
tionc  mimcri  A  ,  pct  penultimum  chara^le- 
rcm  numcti  B  nempc  i.  qui  1.  fignificat  viginri  \ 
cft  cnim  in  fcde  dccadum.  lot  continct  unita- 
ics  quot  nurocrus  A  vigcfics  furoptus  ;  nam  cnm 

diximus 
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«liximiis  bis  tria  fum  6  ,  &  pofuimus  6  ;  fub  fedc 
dccadnm ,  idcm  cfl  ac  Ci  dixiircmiis,  vigcnes  tiiai 
fcii  60  ,  fuiK  cnim  6.  decadcs.  Paritcr  dum  dixi- 
iiuis  bis  S  fiuu  fcxdccim  ,  idcm  prxfhcimus ,  ac 
(i  dix.llcmus  vigciies  o&o  decndcs  ,  funt  ccntum 
rtxnginta  dccadcs  fcu  1600.  fcripfimus  autcm  6. 
in  tcrtia  fcdc  quia  pcrtinet  adcciicciiarios  nume- 
ros  ,  &  ita  dcinccps  in  rcliquis.  Ide6auc  pcr  /im- 
pliccm  rnraAationcm  m  aiKcriorem  (cdcm ,  idcm 
prxftitiinus  ac  Ci  numcrum  A  pcr  viginti  multt- 
plicavilTcmus  :  igiutr  numcrus  D  continet  tot 
uniiatcs,  tjiiot  nincms  A  vigcfics  fumptus  ;  in- 
tcUigcndo  tamen  qtied  uliima  c)-phra  numcri  D 
fit  dccadum. 

IJctn  proba^^m  dc  niimero  E,  oui  tot  concinct 
nnitatcs  qiiot  iHimcrus  A  cciuies  kiinpcus.  Lucl- 
ligcndo  tamcn  cyphram  tiliimam  numcri  E  pcrii- 
ncre  ad  ceiucnarios  nimicros.  Igitur  tres  numeri 
C,  D,  E  ,  tot  concincnt  unitatcs  quot  numcrus  A 
ccntics  vigcfics  Sc  tcr  fumpcus.  Sed  nutT>erus  F 
geninis  cx  additione  nuitKiorum  C,  D,  £,  atquc 
adc6  illis  (Imul  fumptis  zqualis  tot  continct  uni- 
tatcs ,  qtiot  numcnis  A  ceiuics  vigcfics  3c  ter 
fumpius  quod  erat  facicndum. 

COROLLARIUM  l. 

Numems  quilibet  per  dcccm  multiplicatur  fi 
illi  addatur  in  fine  o  ,  oftcndimus  cnim  quod  pcr 
fiinpliccm  rctraftioncm  in  anteriotcm  fcdcm , 
idcm  ptarftamuj  muliiplicniido  ,  pcr  digitum  ,  ac 
£  mulciplicarcmus  pct  nnmcrum  dccadicum  ci 
refpondcntcm.  Scd  fi  multiplicaictur  pcr  tmita- 
tem  ,  non  mutarctur  illc  numeius  &  pcr  addi- 
tionem  numeri  o  in  finc  ,  tetrahitur  in  anterio- 
rcm  fedcm  ;  crgo  multiplicatur  pet  10.  velfin- 
gtilz  cyphrc  ,  in  fcdc  anteriori  deaipl6  augcnt 
valorcm  fuum  ;  fcd  pcr  additioncm  cyphrz  o, 
iii  hnc  ;  fiiigulz  fiint  in  anccciori  fcdc.  Hoc  c(l 
quz  crat  ultima  fit  penultima,&  ita  dc  rcliquis; 
igitur  fit  miiltiplicatio  pcr  denarium  numcium ; 
fi  duo  o  addantur ,  fit  multiplicaiio  pct  loo.ii 
tiia  o  miUc. 

COROLLARIUM  II. 

Paritcr  fi  numcrus  habcns  in  finc  unum  ,  duo, 
nia  ,  quatuor  o  ,  dccurrctur  ,  pcc  dclctionem 
unius  o ,  dividitur  pcr  dcnarium  numerum  ,  hoc 
e(i  redat  tancum  dccima  cjus  pars  ,  priits  cnim 
charadcrcs  dccupl6  majorcm  habcbant 
£gnificatiotKm. 

COROLLARIUM  IH. 

Si  nnrocro  bis  fumpto  addatur  o.  idcm  cft  ac 
fi  multiplicatus  fiiiiTct  pcr  10.  fi  tcr  fumpto  idcm 
eil  ac  fi  multiplicatctur  pcr  jo.  &  ita  dcinccp^. 
Si  bis  fumpco  addcrentur  duo  o  idcm  cd  ac  fi 
multiplicarctur  pcr  leo. 

COROLLARIUM  IV. 

Si  mimcrum  dccurres  ultimi  cyphri  qnz  fit 
o  ,  &  rcfidui  accipias  dimidiuin  ,  idf  in  c(l  ac  fi 
tali  s  numcrus  divifos  elTct  pct  10.  &  ita  de  tc- 
liqui  s. 
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COROLLARIUM  V. 

Ex  hac  multiplicandi  n.imeri  per  numcruitt 
mcthodu,  facilc  praxim  Ncpcti  rabdo  Logicam 
concipics  ,  qui  ncinpe  opc  prifmatum  quadran- 
giilarium  multiplicacioncm  ,  &  divifioncm  ab- 
lulvit.  Q^iz  praxts  uc  intclligatur  przpono  aliam 
non  abnmilcm  potius  ut  intclligaiur ,  Ncperia- 
na  qnim  ullius  compcndij  caufa ,  nifi  fisrfican » 
in  maximit  opctationibus  ad  fublcvandum  tz- 
dium. 
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Ira  nutcm  hjbct ,  fint  A  &  B  numeti  multt* 
plicandi.  Paretur  t.ibclla,  vctbi  gratia.  Sit  numc-* 
rus  A  multiplic.mdus.  Piimi  fcribacur ,  Sc  c  rc- 
gione  illius  ponatur  1.  diiplicctur  &  e  rcgione 
ponatur  i.  triplicccur  &c  rcgionc  ponacur  j.  Se 
ica  deinccps  ufquc  ad  novcnarium.  Hzc  aucem 
inultiplicacio  pcr  folam  addicioncin  ficri  poccfl. 
Si  cnim  numcruin  A  numcro  A  add/fx-^rqdMci- 
turnumcrusD,  illius  duplus.  tinmnei^p^- 
das  numcrura  A  ,  exurgit  numcrus  ^  i^Iii|i 
plus.  Si  nuroeroE  .-iddas  numcriiRW^,  fietnume- 
rus  F  &  ica  dcinceps  ,  qua  parnta  cabcUi  ica  utc- 
ris.  Sit  numerus  A  multiplicandus  per  niimcrum 
B  ,  prim6  quia  multiplicari  dcbct  pci  uliimum 
chara^crcm  exccrpc  numerum  P,  cui  prxfigi- 
tur  charadlcr  4.  dcindc  quia  cundcm  numcrum  A 
roultiplicarc  dcbcs  per  pcnultimam  cyphram  nu- 
mcri  B  ncmpe  pcr  6.  cxcorpc  numcrum  H.Tan- 
dcm  quia  idcm  numcms  A  pct  7.  multiplicandus 
c(l ,  Utibr  numctum  K  ;  cztcra  ut  in  multiplica- 
tionc  pcrficics. 

Tota  d;£cultas  cft  in  paranda  t^bflla  ,  qua 
fcmcl  parata  nullim  habct  di(ficulcatcm  inulii- 
plicatio ,  quz  non  fic  in  fimplici  additione.  Undc 
cxcogitavit  Ncpcnis  tabulam  aliquam  quz  elTct 
idunea  omnibiis  numcris  multiplicandis.  Vulc 
igitur  ex  quacutnquc  matcria  folida  vcrbi  gratia 
ex  aurichalco ,  ligno  ,  imo  &  craCGori  feu  com- 
pa£ti  cbarti  patari  plura  redlangula  longiufcula, 
quz  novcm  quadrata  contincant ,  quormn  fingu- 
la  fcribcndis  faltcm  diiabus  cyphris  idonca  fint. 
Vult  autem  habcri  plura  hujufraodi  vctbi  grati» 
triginta  ;  in  uiraque  facic  notata ,  eo  qui  fcquitax 
modo. 
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In  rcAangulis  Ulis  obloi^b,  \ft^  tabclljm 
pythagoricun.  Quoties  aiitaiHiift^CTn^i^ta- 
10  funt  du*  cvphf* ,  hx  fcpsrcntUrlluardilme- 
uo  :  fi  unica  fiicrit  fcribatm  infra  diamctfum  rc- 
liAo  triangulo  fupradiaroctrum  vacuo.Ufus  au- 
tem  lalis  c(l. 

Sit  nurocnis  A  muUipli- 
candus  pcf  numcnim  B.  Ita 
difponc  tua  rcdangula  ,  ut 
in  fionte  rcfcrant  numcrum 
A.  ic.  par.itam  habcbis  tabu- 
lam  numcri  A,  &:  quia  numc- 
rus  A,  rouUiplicati  dcbct  pcr 
ultimam  cypluam  mimcii  B 
qux  cil  ).  tcrtia  Unea  fcri* 
benda  cH  non  fimplicitcr,  fed 
addenJi  funi  charadlcTCS 
quando  e(l  umis  in  fupcriori 
triangulo  quadraci  ,  ^  alius 
in  infcriori  prxccdcnti.  Quod  in  cxcmplo  cbrum 
erit.  In  ten  i  igitur  linci  :  ultinu  cyphni  cft  6. 
fciibatuf  hzc  ,  &  quia  in  triangulo  fupra  dia> 
mctfum  nihil  cft,  fcribatur  fcqucns  chiradlcr  5. 
Deiiide  quia  in  fupcriori  ttiangtilo  cfl  1,  &  in  in- 
fcrioti  c(i  9.  addc  timul  &  fiunt  10.  faibc  o.  & 
rccinci.unum  &  duo  funt  tria  fcribc  tria.  Dc- 
inde  I.  ad  h.ibcndum  numcrum  qui  oricur  cx 
llwltiplicationc  numcri  A.  per  penultimam  cy- 

fihram  numcii  B ,  nempc  per  5.  exccrpe  auintam 
ineam,  &  primo  fcribe  o,  dcinde  adde  i.  uiperio- 
ris  trianguli ,  cum  j.  inferioris  antcccdcniis  qua- 
drati ,  quc  cnim  ita  funt  difpoHtx  notc  ad  ean> 
dcm  fcdcm  pcrtincnt ,  flc  fiunt  6.  Paritcr  adde 
X.  0C  j.  &  fiunt  7.  dcindc  i .  &  o.  .nd  mnltiplican- 
dum  niimcrum  A  pcr  4.  exccrpcnda  tft  quarta  li- 
nca  ridem  mcthodo  ,  rcliqua  fiunt  ut  in  praxi 
rommuni  ,  voluimus  habcti  plufquam  noveiti 
hujufmodi  re^langula  quia  aliquando  mimcrus 
totalis  fcmcl ,  bis  ,  auc  plut ics  candcm  cyphtam 
repetit.  Ut  fi  talis  numcitis  elTct  muliiplicandus 
4(444.  &  alius  quilibct ,  nndc  in  ucraqucfacie 
rcdangula  notanda  funt ;  iiaut  illc  qui  incipit  \ 
novcnario ,  in  facie  advcrfa  incipiat  i  bin.irio. 
Hicdcmonftrationc  opus  non  cft.cum  rcs  (it  fatis 
pct  fc  noca. 
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PROPOSITIO  XIV. 


A. 

D. 


JHuliipUcdiitium  e:^minj,re. 


141- 


«  4  |. 


7  i  J. 


964* 


i  4  I. 


D. 

J  4  4  6  }. 

B. 

«  4  J- 

A. 

141. 

«  4  J- 

5  7  »• 

186. 

Primus  muitiplicario- 
ms  cxaminandx  modos 
crit,  Ci  qui  fuit  mulcipli- 
cans  tranfcat  in  multi- 
plicandum  ,  ui  d  nume- 
rum  A  roultiplicavcris 
pcr  nuroerum  B ,  (ixfhif- 
quc  fticnt  nuinerus  D.  fi 
turfus  niirocrum  B  per 
numerum  A  roulcipli- 
cavcris  ui  in  lccundo 
cxcmplo.idcmquc  mimc- 
rus  D  produdus  fucric, 
crit  fignum  licct  non  in- 
Eillibiic  ,  tc  bcnc  fuifle 
opcratura. 

Si  autcm  fucric  divcr- 
ficas ,  cctiura  cft  in  altc- 
rucri  opctationc  fuitfc 
erratum  ,  nam  prepofi- 
iitne  ix.oftcndimuscun- 
dcm  numcrum  prodirc 
qiiicumquc  (it  multipli- 
cans  ,  aut  mulciplicon- 
dus. 


B 


Si  duo  reilanguli  latcra 
lint  diviia  iitciiroquc  :  crit 
rcftangulum  illud  xquak, 
rcftangulis  qux  fub  (ingu- 
lis  fc^ncntis  unius,  &  (m- 
gulis  altcrius  comprchen- 
dunttir. 

Sinc  rcaanguli  htera  AB, 
AC,  divifa  uicumquc  in  D 
&  F ;  dico  rcaangiilum  to- 
tum  A  G  xqualc  clTc  4,  re ftangulis,  quorum  pri- 
mum  comprchcnditur  i\ib  AD.unius  &  AE.  .ilte- 
rius,iccm  altcri  cumprchcnfo  fub  AD>&  FC  iicm 
duobus  ahis  coinprchenfis  fub  D  B  &  A  E  ,  item 
'  fub 


H 
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itib  DB  &  EC  j  nam  rcdlingiilum  AB  cft  iquale 
oiHiub.is  iuis  partibus  (iinul  fumptis  autcin 
funt  rcaangtiU  AF,  CF,  BF,  FG,  fcd  AF  coniprc- 
hcnditur  fub  AD.  AE  ,  CF  autcm  fub  EF  feu  AD 
&  ;  BF  i  fub  DB.  DF  fcu  AE  ;  dcniquc  FB; 
fub  Fl  fcu  DB  &:  FH  fcu  EC  :  crgo  rcaangulum 
totum  xqualc  cft  re^langulis  comprchcnfis  fub 
fingulis  fcgmcnris  unius  Utcris ,  Sc  fub  fingulis 
fcgracntis  altcrius. 

PROPOSITIO  XV. 
Theorcma. 

St  nafnertu  ,  per  mum*m  multlplitMllintm  mlh- 
rmm  iuarum  producittHr  ,  Idtm  nmmtrm  rtlin- 
^ueiur ,  Ab\etlu  novtHMrht  >  tx  f>redittio  i  tjui 
rtllnijmunr  *b']tSu  navtnarii/  ,  tx  to  ^mi  fra- 
Juctiur  ptr  mMliipUtMiontm  rtlijui  ,  tx 
ii/dem  numeris ,  fubduUo  fritu  ex  iit  nevenM- 
ti»  ijuotits  pottj}. 


B. 

c 

A. 


4  j  j.  E.  I. 
j  5  4.    F.  j.  G.  j. 
L.  I.  j. 


t  j  j  1  8  t.  H.  j. 


Sit  numenis  A  produdlus  ex  multiplicatiunc 
numerorum  B  ,  C  ;  dico  G  ex  A  aufcratur  novc- 
narius  qiiaiuum  potcft ,  Sc  rcliquus  fit  H  ;  item  (i 
cx  numcris  B  &  C  aufcratur  novenarius  ,  ita  ut 
rclinquantiir  E  &  F  qui  multiplicaii  in  (c  invi- 
cem  producant  G  >  cx  quo  auieraiur  novcna- 
rius  Sc  rcllquos  fit  l ,  dico  numeros  H  Sc  I  c^fe 
tcqtialcs. 

DcmonAr.  Numerus  A  cft  redangulum ,  cu ju$ 
latera  funt  B  &  C  ;  divifa  pcr  rcjcdioncm  no- 
vcnariorum  in  partcs  ,  quas  vocamus  K  &  E  | 
itcm  L  &  F  ,  ita  ut  K  contincat  novcnarios  om> 
nes  numcri  B  &  E  (it  reliquum  ,  &  L  novenarios 
niimcri  C  &  F  (*it  rcliquum ;  (per  lemma  fuperiiu) 
redlanguliim  A  cft  xqualcrefkangulis  fub  KL, 
K  F,  L  E  ,  F  E  :  igitur  totics  invenitur  novena- 
rius  in  rcdaiigotis  (ub  E  ,  F  fub  KF  &  fub  EL ; 
quotics  in  inimero  A  ,  &  idcm  numcrus  rclin- 
quetur  :  fcd  fubdudis  novcn.iriis  cx  rcAangulis 
K ,  L  ,  K  ,  F  ,  E  L  ,  nihil  rclinquitur  cum  ca  re- 
^angiila  metiatur  novcnarius  L  nam  numcri 
K  &  L  funt  novcnarij ,  crgo  fubduflo  novcna- 
rb  ex  niimcro  G  ,  fi  umen  poteft  fubduci,  reli- 
quus  I  xqiialis  crit ,  rcfiduo  H  numni  A  ,  po(V- 
qiiain  abUti  funt  novcnarij  quod  crat  dcmon- 
ftrandura. 

C  OROLL  ARI  UM. 

ExMmtn  muUiplicMtienu  ptr  rtjeilientm 
nevennriorum. 


Tm,  /. 


B. 

j 

f  4. 

C 

8 

H. 
K. 

I  0 

6  u 

I  8  , 

1. 

6D 

A.     1  9  j  8  li 

Sit  numerus  A  ,  produ^s  cx  multiplication6 
mimerortim  B  ,  C ,  Htque  examinandum  an  fiie* 
rit  bona  opcratio ,  fubduc  ex  numero  A,  novena- 
rium  quotics  potcft  ,  &  rcftct  6.  fcribc  6.  ut 
vidcs  in  infima  partc  D.  fubduc  novcnarium  cx 
C  ;  (itquc  x.  rcliduus  ,  qui  fcribatur  in  E  ,  itcin 
rcdduus  cx  B  (it  j.  fcribendus  in  F.  multiplica  P 
pcr  E  ;  &  cx  pioduAo  aufcr  novcnarium ;  fi  re- 
fiduus  G  (it  zqualis  numero  D  ,  (ignum  cft  bo- 
nam  e(Te  operationcm.  Demon(\ratio  patct ,  ncra-' 
pc  fi  illor  dux  cyphrx  non  c^fcnt  xqualcs  erra- 
tum  clfc. 

Ut  autcm  error  dctcgatur  ,  quia  potcft  crror 
c(Te  ,  vcl  in  linca  H;  hoc  cft  quod  nulc  multi- 
plicatus  (it  nunKtiis  B  pcr  ultimam  cyphratn 
numcri  C,  ncmpc  j .  vcl  in  linca  K,  hoc  cft,  qu6d 
pcr j>erim  multiplicatus  fit  jdem  numcrus  B ,  pcr 
primam  cyphram  numeri  C,  ncmpe  per  8.  Eidcra 
mcthodo  id  examinabis,  hoc  modo.  Aufcr  ex 
niimcto  B  novcnarium  ,  quantum  fieri  potcft  re- 
linquitur  j ,  hanc  cyphram  multiplica  pcr  ulti- 
maro  cyphram  numcri  C  ;  produciiur  9.  abicdd 
novcnario  nihil  rclinquitut :  dico  quod  fi  ex  li- 
iiCa  H  ,  abjiciatut  novenarius  ,  fi  crrarum  nott 
cft,  nihil  rclinquctur.  Paritcr  cxaminabis  lincam 
K  ,  raultiplicando  j.  rcliquum  numcri  B  ,  abje- 
Oth  novcnariis,  pcr  8.  numcri  B,  fiuntquc  14.  hoc 
cft  6.  dico  in  linca  K  abjc^is  noveaariis  relin- 
qucndum  numcrum  6.  (i  autcm  crror  nullus  (ic  in 
(iiigulis  multiplicariouibus  ncccfTuio  crit  in  addi' 
tionc. 
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PROPOSITIO   XV  L 
yMri*    multipUcMionis  extntpld, 

Vt  addifcant  Tyroncs  diverfos  multiplicatio-^ 
nis  ufus ,  ncquc  cnim  folis  mercatoribus ,  fetl 
ctiam  ImDeratoribus ,  &  Dudbus  utilis  cft ,  vari* 
ejus  profcram  ctcmpla. 


A. 
B. 


5864. 

4  o  6  j 


H. 

i  9  J 

* 

1  0 

K. 

j  5  I  8 

N. 

0000. 

L. 

a  j  4  ;  6. 

C. 

a  j  8  j  7  I 

6  0. 

E6 


G 
D 


Sit  agmcn  militum  in  cujus  fronte  milites 
5864.  in  Uterc  quolibct  4065.  quxritiu^  numcrus 
militum  in  tali  agminc  comprehenlbrum. 

Muliiplica  prim^  oumerum  A  pci  j.ultimum 
A  A  «  fcilicu 
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fcilicct  cyphrntj  nurocri  R,  fictquc  mimcnu  H, 
tum  irmliiplicabii  cundcm  nunicnim  A  pcr  B 
pcmiUimam  cyphram  numcri  B,  fictqac  numc- 
rus  R  rctrahnidus  una  fcde  in  antcnuta  -,  tctti6 
nuliiplicctur  idcm  numctus  A  pct  o ,  fictouc 
numctus  N  paritct  tctrahcndus.  Dcniquc  multi* 
plicctur  niimerus  A  pct  4.  nempc  pct  primum 
charailcrcm  numcti  B ,  fictquc  numctus  L  pati- 
tci  rcttahendus  uni  fede,  addantut  fimul  numeri 
H ,  K  ,N  ,  L  ,  fictquc  C  numctus  militum  talc 
agincn  componcncium  ,  e  quo  ablatis  novcnatiit 
reAat  nuroctus  D.  paiicet  ablatit  novcnatiis  ex  B 
tedu  E,  &  ex  A  ablatis  novenariis  rcftat  F-,multi- 
plica  E  pet  F,  &  «  produdo  aufi:r  novcnarium } 
rciinquitur  numcrus  G,  qui  cum  fu  zqualis  nu- 
incro  D  bcne  ptoccfliirc  opctationcm  conclu- 
cknduro  cft. 

Sunt  aliqua  compcndia  in  diver- 
fis  cxcmplis  qux  rcgulam  non  va- 
riant ;  ut  fi  fcirc  velis  pretitim  odin- 
gcnf arum  ulnarum  olorcnci ,  cii|ii$ 
ultu  venit  nummis  6.  muiiirlica  8. 
"  pci  6.  &  ptoduAo  4S.  addc  fuas 

4  8.  o  o*    cyphtas  00.  Raiio  clara  cft  quia 
pcr  numcrum  6.miiiriplicandi  cflcnt 
nngiilx  cyphrx  o.  ut  ncmpe  48.  ruam  fedcm  ob- 

CilKfCt. 

Aliud  exemplum.  Stt  A 
A.         I  o  o.       multiplicandum  pcr  B,  miil- 

tiplica  primamcyphram  nu- 
9.        t  o  o.       mcri  A  pcr  primam  numeri 

■    ■   B ;  ficnrque  6.  cui  addcs  cy- 

C.      60000.     phras  o,  tam  numcri  mulii- 

plicands  ,  quam  numcri 
nuItipUcati.  Ruio  cfl  quia  fi  1.  miiltiplicatrt 
)Oo.  ficrent  600.  fcd  ccntuplo  dcbct  fieri  major 
numetus  ,  c6  quod  aoo.  fit  numcrus  centuplus 


800 
t 

o  o* 


numcii  1. 
D. 
E. 


1  }  4 

800. 


876800. 


Alia  exempla  fimi- 
lia  ficri  poHimt ,  ut  Ci 
numcrum  D  per  E 
muliipltccs  i  multipli- 
ca  numcrum  D  ,  pcr  8. 
primam  cypliram  nu- 
meri  E.producetur  nu- 
inerus  18768.  cui  poftponcs  duo  o. 

Dum  nuiTKrus  multiplicandus  eft  per  10.  ipfi 
addaiur  unum  o ,  n  per  loo  duo  00  addaniur, 
pcr  1000  triaooo. 

Pcr  multiplicationero 
majores  moneiz  fpccics, 
ad  minorcs  reduccmus , 
exemplum  ;  nummos  au- 
_  icos  in  firancos  :  multi- 

plicando  eorum  numcium 
j  4  5.    p«r  II. 

Fadont    )  4  f- 


Piftok 


3  4  S- 


1  I. 


Fiancos 
Fianci 


3  7  9  J. 

4  S  »• 
1 


AiTcs       5>  o  4  o.    addamus  o 


Francos  in  aflcs  icdu- 
cemus  fi  numcrum  du- 
pliccmus  ,  &  produdbB 


j  6  J. 

i  4- 

I 

460. 

7 

3  o- 

8 

760. 

6  0. 

5  »  S 

600. 

6  0. 

3  «  5  J 
titudo 


6000. 


**  Ita  fciefnut 

quot  fint  hotar 
in  anno  fi  ;  0  j. 
dics  muliiplices 
pcr  14. 

hoiz  Soll  ctiam 

multiplicationc 
omncs  fupctfi- 
dcs  mctimui 
V.  gr.  £t  lon- 
gitudo  unius 

roinuu  cubiculi  pe« 
duro  )5.  &  k- 


3 


'  7  5. 

7  o. 

8  7  S- 
mentum 


Si  muliipltcamus  unum  ntnnerum 
pcr  alium ,  exurgct  arca  cubiculi  pe- 
duro  quaJratorum  875. 

Si  vclimus  fcire  qunc  nccc(Iari| 
finc  laicfcs  ut  totam  ci  biculi  aream 
leganc  cognofccrc  «Ubcmiisquot  late- 
res  in  longum  dif^>uni  pomnt ;  quoc 
iicm  in  btum  ,  h  unum  numcnim  pct 
aliu  n  mulcipliccmus  ,  cxnrpct  vumc- 
rus  '.tienim  nccclTariorura  ad  pavi- 
idcm  dicito  dc  tegulis. 


ParallclogTammum  ledfanguluro ,  ut  diximu» 
mctiinui  fi  unum  btus  DC  10.  pct  aliud  AD  6. 
miiltiplicamus. 

Omnc  iiiangulum  redkangulum  roetimui  fi 
unutn  latus  comptchcndcns  angulum  icilum  t 
pctaliud  bcus  mulcipliccmus:  produdli  dimidium 
crit  arca  trianguli.  Ut  fi  itunguli  ABC  aicam 
volumus  cogiiofcetc,  AB  10.  pcr  6.  rouhiplica- 
mus  ,  finntquc  60.  cujus  dtmidium  )o.  cft  arca 
trianguU,  quia  ncmpc  hic  muitiplicaiione  ,exui- 
git  area  toiius  rcdanguli  A  B  C  D  ,  cujus  dimi- 
diiim  cft  ttiangulum  ABC. 

Hac  roeihodomcticris  omnes  muros  ,  ut  quo- 
tics  laiomis  mciccs  numctanda  cft ,  priusmctiii 
dcbcmiis  quot  fint  odopcdz  quadraiz  ,  hoc  cft 

?iuot  fint  quadtau  ,  quotum  longicudo  fcu  I.nus 
it  odopedum  ,  longitudo  muri  pcr  aJtiiudincrn 
muliiplicanda  cft,  produAus  enim crit  nuroerus 
quadratarum  oftopedarum. 

Si  occurrant  ttiangula  rc^hmgula  ut  A  B  C) 
longitudincm  AB  ,  pct  dimidiaum  altitudincm 
BC  muliiplica  ,  &  prodttdhim  cxhibcbit  aiearo 
uianguU  A  6  C. 


In  tciangulis  quibufcumque  ,  R  >b  angulo 
quocumquc  ad  oppofitam  bafin  ducas  pcrpcndi- 
cularcm  ;  aiea  cjus  cotnprchendctui  lub  dimi. 

diata 
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liiail  hiC\  ic  perpendiculari ,  qnarc  H  dimidiatarti 
bjflri  muUipliccs  pcr  perpcudicularcm  exurget 
arca  (rianguli  ,  ut  fi  dicas  in  hac  exemplo  qua- 
ter  quinquc  fiunt  lo.  alia  neccllaria  ad  nxnfura* 
tioncm  ,  non  funt  hujus  loci  cum  pcciiliarem 
iibi  vendiccni  tiadauua ,  hcc  tanxn  noiadc  non 
piguii. 


PROPOSITIO  XVII. 
Pioblcma. 

ExMmelt  sddittcHu  nmMercrutn  denotninMicrkm. 

Diximuj  fupra  irtrelligi  non  poireeximen  ad- 
dirionis  ntimerorum  dcnominarorum,  iiiii  rradiri 
inuliiplicarionc,  idcoquc  locus  cll ,  ut  illud  cxpli- 
cemtis.  Tradam  autcro  priiT>6  piaxin  deindc  dc- 
monftrationcro. 

Sint  numeri  A 

Dies   hoT£  min.    fecund.    Sc  B  addcndi,  Cn 

A.  )!.    19.      4j.      S.       etiam  numcrus 

B.  14.     8.        9.     jj.       D.produdViis  pcr 
D. 

47'     J*       Ji'      i>        additioncm  pro- 

priam  numcro- 

rum  dfnomtnatorum.  Primum  ex  47,  prinw  in- 
ttrvallo  dierum  numcri  D,  aufcratur  ^.quamuin 
fieri  potcft  ,  rcilar  1.  illud  1  muluplicctur  per 
denominationcm  horarum  ,  id  14.  fed  priiis 
ab  illo  dcnominatote  aufcr  9  (1  ficri  poted  ,  re- 
llant'6.  multiplica  igitur  6  per  1,  fiunt  11.  au- 
kr  9,  rclinquantur  j.addcnda  tribiis ,  fcu  fccun- 
do  raembro  numefi  D.  illa  6  multiplica  per  nu- 
meruTj  60,  dcnominatorum  minutorum  deattta- 
cum  tamen  omnibus  novenariis,id  eft  per  6.  fiunt- 
que  )6.  ex  quo  abjedlo  novenario  ninil  relinqtii- 
cur,  ideoquc  abjedlis  novenariis  ex  numero  D  re  • 
linqnitur  nnitas. 

Sccund6  cidcm  mcthodo  abjice  novenarium 
ex  numcris  A  &  D  addcndis  :  id  c(l  cx  primo 
rocmbro  dicrum  nnmerorum  A  &  BiH  ibjiciatui 
novcnarius,  rclinquitor  l.multipltca  pcr  i^dcno- 
minaromTi  horarum,  ab|c^is  prius  novenariis,  id 
eft  6.  fiimt  6.  quac  Ci  addas  fecimdo  membro  ho- 
ramm  fcu  19.  &  8.  &  abjicias  novcnarium  rclin- 
quctur  6.  qucm  numcrum  multiphca  per  60.  de- 
curtatum  novcnatiis,  idcft  pci  6.  fiunt  36.  &:  ab- 
jedlis  novcnatiis  nihil  lelinquiiur  ;  cx  tcrtio 
mcmbro  jninutorum  aufcr  oovetiarium ,  iclin- 
qiiuntur  7,  que  multiplica  per  60.  numerum  mi- 
nutorum  fccundorum  dcciinatum  novcnaiio ,  feu 
per  6.  fiunt  ^8.  feu  abjedHs  novenaiiis  j.  quat 
addc  ulrimo  membro  femndorum  ,  6c  ab)icc 
novenarium  rclinquitui  imitas  ,  ut  in  nume- 
ro  D.  Oftcndcre  dcbco  bcni  proccffiiTc  opera- 
tionem. 

Dcmondratio.  Dico  quod  Ci  numcri  A  &  B 
convcrtercntui  in  minuia  fecunda  ,  &  paritci , 
quod  fi  niimeuts  D  convcrterctur  in  minuta  fc- 
cunda  qttod  relinqtieietui  utiobique  unttas  ab- 
jedbs  novcnaiiis,  hoc  cft  dico  idcm  cflc  abjicere 
novcrurium  cx  numcro  D  ,  methodo  traditi  ,  ac 
G  numcrus  D  cffct  in  minuta  fcainda  converfus, 
Sc  ex  produGo  atifcrrctur  novcnarius  numcrus 
dc  hoc  «/ftcndo  in  bicvioii  cxcmplo.  Sit  numeius 


Tcrn.  I. 


^1^ 


A. 


Dies 

>  4  7- 
boras 


A  ,  dico  quo<f 
'hox^  n  147  muiri- 

plicuetur  pcr 
I.  5k  14.  &  illi  ad- 

dcrciur  19,  ira 
ut    ficrct  nu- 
14  tnfcrus  B  cx 

quo  abjcdts 

B.  t)  £•    novenariis  rc- 

linquerctur  u- 

$  J  4  7«       J  J  »  5«      *9«  » ^ 

ex  numcro  A 

G  Ii  ttufcrarur  no- 

vcnarius  ,  & 

reliquum  nempe  j  pe^  14.  fcu  abjcAis  novenartis 
per  6.  multiplicetur  ,  ita  ut  fiant  18.  fcu  abjcdkis 
novenariis  nihil  rclinquitui  (  fi  auiem  aliquid  rc- 
linquerctui  illud  addcndum  cftct  fequenti  mcnv- 
bro)  &c  ex  reliqilo  abjicicndus  novcnarius  quod 
relinquitur,crit  pariicr  unitas.  Sit  numcrus  D  ot- 
tus  ex  rouhiplicationc  147  pci  14.  idcoque  nu- 
meri  D  &  E  fmt  zqualcs  numcro  B  :  crgo  ( per 
prepc/uUnem  tjminidm  hnim  )  idem  iclinquituc 
numcrus  ex  B  abjedkis  novenariis,  qui  cx  D  &  E  : 
fcd  idcm  rclinquicur  cx  D  &  E  ,  qui  rclidus  fuic 
ex  toto  A  mcihodo  tradiii  ,  nam  ( fer 
idcm  nutncrus  rclinquetui  fi  cx  D  aufcratur  no- 
vcnaiius  ,  ac  (t  ex  147  &:  14  aufcrantur  novena- 
rij ,  &  icliqui  tKmpc  )  &  6.  multipUcentut ,  & 
ex  produ£lo  aufcratur  novciuriusjid  autem  quod 
rclinquiiur  ex  numcro  D  addcndum  crar  numc- 
ro  E,  nempe  19 ,  ut  fubducatur  novcnarius  i  crgo 
etiam  id  quod  lelinqiictut  pcr  noftiam  mctho- 
dum  addi  dcbet  numcio  hotaiuro.  Ergo  idcm  nu.^ 
mcrus  abjcdlistiovenariis  pci  noftram  mcthoduni 
iclinquctui  qui  iclickus  tllct  cx  numeio  B.  Qiioi 
ecat  dcmonftrandum^ 

Qiiod  autcm  oftcndi  in  his  merobris  ;  oftendi 
potcft  in  reliquis  i  atque  adei  curo  numcri  A  & 
B  piioris  figurx,  xqualcs  cftc  dt.bcant  nimiero  D} 
tot  dcbcnt  cfle  minuta  fccunda  in  numero  D, 
fi  rcduccrctur  in  talia  minuta ,  qivot  in  nume- 
ris  A  &  B,  unde  fi  ex  futiima  utraqitc  abjiciarut 
novciurius  ,  dcbet  idau  numeius  iclixiqui  uiio- 
bique. 

PROPOSITIO  XVllL 
QmU  pt  divifio. 

Divifio  numcri  dividendi  pci  numcruro  divifd-» 
rcm  ,  eft  invcftigario  numcri  qui  indicat  per  unt« 
tatcs  (uas  quotics  numcrus  divifor  invcnitur  iri 
dividcndo ,  unde  vocatut  quotiens :  Qtiatc  nu- 
merus  quotiens  ,  fcu  qui  qiueiiiur  ,  rotics  unita- 
tcm  contiiiei ,  qtioties  dividcndus  conctnet  divi- 
forem  ,  atquc  adco  cft  eadem  ratio  quotieniis  ad 
unicatBm  ;  quxeft  dividctxliad  diviforcm.  Sit 
.         „     nuntcrus  A.dividendus  perB^quxri^* 
tut  numcrus  C  qui  indicct  quotics 
p;         '    numcius  B  divifoi  invenitui  in  numc- 
10  A  ,  feu  qui  toties  unitatem  conti- 
neat,  qnoties  nunKius  A  continct  nurociuro  B.vci 
quod  idcm  eft,  quxrimus  numcium  qui  multipli- 
cando  numcrum  B,  producat  numcium  A  ,  &  fiib 
hac  confideratione  ulrimi,  quia  dixirous  ftipcriis 
quoties  numerus  aliuro  miiltiplicat  ,  qu6d  pto- 
duAus  conftdcrari  poffir  ficut  numcriis  plantis# 
(cu  quaii  icdkangulum  tot  conftans  quadiatuli* 
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qnod  continct  iinitatcs  numcrus  A  ,  divifor  fca 
numcrns  DE  ,  intclligitiit  propric  pcr  modum  rc- 
dkingnliDH,  cujus  oinnia  quadratjla  fint  in 
onum  ordincm  digcfta.  Qi>«rinir  crgo  quotnam 
In  rcaangnlo  D  F  48.  quadratulorum  ;  invcnian- 
Mr  ordincs  quadratulorum  xqualcs  rcdl.ingulo 
D  H  i  quot  autem  fiunt  ordines  ,  tot  cnmt  qua- 
dr.«ula  in  rcftanculo  D  1 ;  quot  autcm  fimt  qu.i- 
dratj  in  rc(fbngiilo  D  1,  tot  linca  DG  comincbit 
partcs  «quaks  ;  igitqr  per  divifioncm  cogniti 
arci  rcaangitli  D  F,  &  uno  latcrc  ncmpc  D  E  in- 
notcfcit  alitid  latus  DG  ,  &  cft  illud  quod  quit- 
ritur. 

Ex  quo  fit  ut  fxpc  hxc  Jivifio  numcri ,  pcr 
mimennn  vocctur  ab  aliquibus  applicatio  numc- 
ri  ad  numcrum  ;  nam  ut  fciatur  quot  vicibus  , 
inveniatur  rcftanguhim  D  H  in  rcilangulo  D  F 
illi  appliciri  intelligitur  primo  in  H  D  dcinde 
in  KL  ,  MN,  &c.  doncc  cxhauriatur  rcilangu- 
luroF  D. 

(^iod  fi  immcrus  dividcndus  intclligcrctur  pcr 
tnodum  fiilidi :  numcrus  ctiam  dividcns  intclligi 
dtbcrct  ad  moJum  aliai  jus  folidi,  qui  omnia  in- 
dicarc  volui  ut  difcant  Tyroncs  numctos  quanti- 
tati  continux  aptare. 

BBBB88S:BB6S688SS8K=89i!^6B696e6S6963'£&9 
PROPOSITIO  XIX. 
Problcma. 

Kwfntrum  quemcumtjur  rndjoremi  per  mlftorem 
dividerr. 


A  ^"  -8  8-  5^^ 
B  ^ 

C       i  ^  & 


'  Sit  numcrus  A  major  ,  dividendus  per  nutne- 
fnm  B. 

Prxccpnim  primum  fnbfcribatur  divifor  B,  nu- 
mero  dividcndo  A  ;  ita  tamcn  ut  divifot  B  non  fit 
"^^^ior  mcn^bro.cui  prim6  applicaiur  ut,hic  vidcs; 

Seaindum  prxccptiim  cft  ,  ut  qnxramus  quo- 
"""'^"us  divifor  i^j  invcniatnr  in  mcmbro 
JeS.cui  applicatur,  quod  fi  tam  fcrlicis  im.ngina- 
^onis  e(r«mis,  nt  unico  intuitn  id  prxftarc  poffe- 
cojTipctidiofior  crfct  opcratio ,  ut  dum  unici 
wntmn  cypUri  divifoi  conftat  i  id  facile  polfu- 


mus :  quia  autem  id  primb  non  pofTumus  ,  dum 
divifot  plutibiis  conftat  cyphtis,  pcr  aftcntatio- 
ncin  id  cxpciimut.  Qiixtamus  ergo  quotics  uni- 
tasqux  cft  prima  cyphra  diviforis  invcnitut  in  j. 
invcnio  clTc  quiiiqutcs,  antcquam  fciibam  5.  in  di- 
viforc,  cxpcriri  dcbco  mcnic,  an  fi  raultiplicavcto 
14J.  pcr  5.  non  fiat  numcrus  major  quam  188. 
Dico  crgo  fi  multiplicouniiatcm  numcti  B  pct  j. 
fiunt  5.  qux  fi  fubtiahas  cx  quinaiio  numcri  A 
nihil  rclinqaitur.Multiplica  cyphtam  ^.nuincri  B 
pcr^.fiuntio.  qux  fubduci  non  polfunt  cx  8. 
quarc  fignum  cft,  tc  nimis  magnam  cyphram  po- 
uiiffc  in  quoticntc.  Expcrirc  an^.  mclius  procc- 
dat ,  muhiplica  unitatcm  numcri  B  pcr  4.  faunc^. 
qux  fi  fubducas  ex  quinque  reftat  unitas ,  tuin 
multiplic3  4.  numcri  B.pcr  cyphram  4.  inventam, 
fiuntquc  16.  qux  fubtrahi  pofTunt  ex  18.  quare 
jam  tuto  fcribctc  putcs  4.  in  quoticnic.  Prxcc- 
ptum  tertium  dcl>cs  mulciplicarc  totum  nuiscrum 
B ,  per  4.       produdum  fubtrahctc  cx  priax> 
mcmbro  numcti  A.  ncmpc  cx  588.  quia  tamcn 
nimis  opcrofum  lilct,  totcyphras  fcribcrc,(adcm 
opeia ,  multiplicabis  numerum  B,  &  produ^um 
ftibtf.nhi:s  cx  j88.  Hocnwdo  multiplica  primam 
cyphram  i.pcr  ^.fiuntque ^.qux  fi  fuotrahascx  f. 
reftat  anum,dcle  unum  numeri  B,&  5.  numcti  A; 
&  fctibc  unitttcm  reliquom.  Tum  multiplicabis 
fccundam  cyphtam  numcri  B  fcu  4.  pcr  4.  fiunt- 
quc  1 6.  qux  fubcrahes  cx  1 8.  muncri  A ,  rcfta» 
ftjbiintqiic  duo,  dele  4.  numeri  B,  &  18.  numcri 
A,  fcribcquc  quod  relinquitut  nempc  1.  dcniquc 
multiplica  ultimum  charadlerem  numcri  B,  pcr  4. 
ficntquc  zo.qux  fubduccs  cx  i8.  rcftabuntquc  8. 
fi  bcni  opcratus  e$  ,  numcrus  rclidus  cx  prima 
partc  numcri  A  ;  ncmpc  cx  f  88.  debet  cfic  rainoc 
nuincri  B,  fi  cnim  major  circt,  ptiiiu  cyphraquo- 
ticntis  nitnis  parva  tflct. 

Prxccptum  quartum.  Promovc  diviforcm  uno 
grndii  vetfus  dcxtr.im  j  ut  cxpcndasquotics  inve- 
niiur  in  87.  quia  autcm  14^.  major  cft  quim  87. 
idc&  in  quotientc  ponenda  eft  cyphta  o  qux  figui- 
ficat  I4J.  non  invcniri  in  87.  dclcatut  igitur  divi- 
fur  145.  fccundo  loco  poficus.  Promoveaturqoe 
ultcriits,  &quia  ficunitas  mtmeti  D,  fubjacct 
numcto  8.  quirc  qtiotics  uniias  invcniatut  in  8. 
ccrtum  cft  invcniti  odlies  ,  fcd  fi  notarcntur  oAo 
in  quoticntc ,  multiplicando  unitatcm  pcr  8.  fic- 
rcnt  8.  quibus  ablatis  ex  8.  nihil  rclinqucrctur, 
&  dum  cidcm  cyphta  quotientis  ncmpe  8.  miil- 
tiplicarct  4.  diviforis  ,  ficrent  ji.  qui  fubdoci 
non  poffcntcx?.  imde  cyphra  quoticntis  mino» 
cftc  debct,  fi  ponctctur  7.  adhuc,  idcm  fcqucretur 
inconvcnicns. 

Qiiarc  antcqtiam  fCTibatur  6.  in  quoticnte  ex- 
peiifc  an  benc  proccdat.  Si  multipliccs  i.divifo- 
lis  per  6.  fient  6.  qux  fi  fubtr.ih.is  cx  8.  rcftanr 
duo  ;  tum  fi  pcr  etindem  6.  multiplices  4.  fccim- 
dam  cyphtam  diviforis  ficnl  14.  qux  fi  fiibtr.ih3S 
cx  17.  rcftant  dcniquc  fi  multipliccs  pcr  6.  nl- 
tim.nm  cyphram  diviforis  5.  fitnt  jo.  qui  adx- 
quant  id  q\.\od  rclinquitur  in  numcro  A. 

Quarc  poncrc  potcs  6.  tum  multiplicarc  dc bcs 
14J.  pct  6.  &  prodnaum  aufcrrc  cx  870.  quod 
cadcm  opcii  prxft.-»bis ;  multiplica  igtmr  1.  per  6* 
ficnt  6.  qux  fi  aufcr.is  cx  8.  rcftant  x.  fcribcnda ; 
dclctis  I.  &  8.  multiplica  4.  pct  6.  fiunt  i4-qu< 
fi  aufcras  cx  17,  reftant  tria  fcribcnda  ,  &  dclc  i. 
7.  &  4  dcnique  multiplica  j.  pcr  6.  fient  jo.q«i« 
fi  fubtr.-th!is  cx  jo,  nihil  rclinquctur. 

Dcmonfttatio.  Per  divifioncm  quxrimus  quo- 
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ticntcm  ,  qiii  oftcndat  qiioDcs  divifer  invcni  divifor           c  ^  7  3 

tur  ,n  dividcndo  ;  fcu  qui  „,uIripIicando  divifo-  fubdivXdo  A      ''"'5     ^^^'  ^*^'"  ^"'bc 

rcmproducaxd.v.dcndum  :  fcd  hacmcthodoid  dcat  pu 'So  ,fotlr "  '^'^"''^"  ^^'fo'>- 

pr*ftamus,  nam  jubcmur  mucn.rc  prima.n  cy-  tralic  «'^r  u     -   """'^  numcnnn  D  /ub. 

Phra.n  q..otlcntis  .  qux  quia  duas  fcqr«ntcs  hL  tncto    o  ZtiVj^  ^?"^"^  ''"'^ 

berc  dcbcr .  pcrtinct  ad  ccutcnaria ,  &  ,n„|ti  i^.  ^phrara  lcquaucm  nuiucri  A  - 

cando  nunicrum  B  producar  niimcnim  mino-  Intcllwd-  T 

rcm  primo  mcmbro  d.viJmdi ,  ncmpc  , 88.  non  ita  ut  ujLrc,m*!!i'PP"™  ""™"o  ^0;. 

tamcn  .ta  „r  rci.nquatur  manerus  major  .  q„am  quxrc  quoticsXiSf      ^'i^f^"'^"»  «otx  i 

.4r  q.n  nun,cn,5  produ^lus  rx  4.  pcr  ,4,.  q„i,  ^  5«^  ccrtum  cft  „o„?^' 

cyphra  4.  .Ih.m  produccns  pcrtinc  t  ad  ccntc-  quoricntc.             °"  '  ^"^c  „ota  o  in 

nana  ,  poft  fc  dcbct  intcUigi  h  .bcrc  duo  o.  hoc  Numcro  ,oto  intcUioc  X  r 

cft  fi  fcrrbrrcrur  rcl.„q.,crcr  adhuc  duas  o  phras  tum .  ica  ut           ius  c^Dhtr^"'"?  ^  ^'PP"^*- 

vacuas  Hoccn.m  idcm  cft.  Hic  autcm  numca,5  li-n*  numcri  3o  r  "^^«"'Jwtul. 

p.rod.,dl.s  cx  muJtipfican-onc  x^f  •  pcr  4.  q„a.«!  ncm  cSc  rSbrrT 

v«  non  fcbatur.  rubintclhg.t.  ^  vct.  aXtur  «bifque  d.^vifci^.^^tVr  IZ^^^^^ 

J;.bcmur  cxindc  promovcrc  diviforcm  uno  quctt  ^"'d^oVr^r;.     ^^co  fubtrahcsrlS;: 

grad.,  ;  .ra  „c  c|us  ultima  rcfpondcat  pc.d:;!  L  &  Vchnqui       """""^  ^ 

mx  d.vidend,.  Cum  cnim  divifor  non  amnhis  Ex  nuib...  vi^.  •  r  ,• 

pcr  ccntcnuia  multiphcati  dcbcat.  Scd  pcr  £  ^vll^^^   -dcs  .n  fi.,guhs  mcmbris  .  primd 

aes  .  cju,  u!ti.ua  clTc'  dcbct  fub  dccadi£!,.  ScJ  Z^^^LT    '  ^™""  ^''^^ 

hocmodo.collocatu$aivifor.ncqucfc.nelinvr  S,^r.,«n  j 

vcntum  .  m..lrinl;-^..,J  ir-  ,•  .^*-**^'"*^"  »n- 
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notatur  o,  t..ntii.T,  „c  cxpUatur  (tdcs  ,  nc.npc 
ut  pt,or  cj-phia  fuum  valoicm  ccnrcnarioruin 
obr.ncir. 

D.-niquc  pnomovctur  divifor ,  „c  m.iltiplicc- 
tar  pcr  ..nit«cs  .  qu.Trimufquc  n.,mcn,.n  qui 
niuIr,pI,c„donu.i,erum  i^y.  fadat  870.  vcl  pro 
xim^  .nu,orem  ;  invenimufq..c  clff  <?.  quarc iui 
laa  figuraquoticntis  .qux  cft  40o.,nuh'pIic.iTu^o 
Hf.  c«ic.r  jgooo.  fccunda  quz  cft  o.  nihil  cffi- 
cJt  i  ulrima  qi.x  cft  6.  muIt;plican.!o  14,  cfficit 
870.  qnx  addita  m.mero  j  8000.  m.mcru.u  18870 
prodiict.  quod  cfficicndura  crar.  '  ^ 


PROPOSITIO  XX. 
■^^'i*  prjxci  dJvtfienii. 

modiorcs  cenf,  n^;,  r  ""^  '^om- 

Omncs  divifionij  pr,,vr.  nnmA     ;  , 
vcaiunt  quod  codem  rXl.t 
ft„.n  .ntcllig,.nc  diviforcm  di  ^^^^^^^^ 

W  eft  .ra  „t  membrum  d.videndi  cni  anLi 
d.v.for.  codem  diviforc  min^rnl  fir.  P^''^''"'^- 

_  Scamdo 
°-   4  i  i.    omncs  eo- 
«lcn  modo 
pcr  artcnta- 
*  o  7.    tioncm  in 
menre  fa- 

Sir  erl  ^'\'f<:-A^^  totum  artificium. 

»c«Wido  9.  tcrtius  i.  tcrtio  f.,h 
«^ts,  qu,  ot  X.  pcr  hanc  cyphtoin  „ultip|ica 


A. 

D. 

E. 

F 

G. 


*  9  4  f  o. 
8  6  4. 

3  o  f  o, 
3014. 

1 


'  -..„..v,,. ,  pcr  charaiUr 

vcntum  ,  multiplicandum  clTc  diviforc,n 

bro  d.v.de.,di  propofito,  .ta  ca,nc„  ut  id  quod  re- 
l.nqtijcur  minus  tit  diviforc. 

Tcnia  praxis  numcmm  Rcnicum  cx  multiplii 
cationc  d.v.fot.s  .  pct  cyphram  quoticni.s  ,,on 
icr.b.t  fcd  muU.plicando  fubducit  cx  mcn.bto 
dividcnd.  f.b.  compctcntc. 

Compcndium  &  utilitas  hujus  praxls  in  co 
ct)n(.ftit ;  qu6d  p.;ucifllma$  fcribat  c)  phra$  ,  ni- 
bilquc  dclcat,  hi.jus  cxcmplu.n  hic  apponam. 

Sit  dividc.idus  A  ,  divifot 
B.quxritur  quoticns  CScii- 
batur  div.for  infra  dividcn- 
dum  ,  rcliclo  fpatio  intcrracr 
dio,  ad  opcrationera  •,  fcriba- 
tur  ctia.n  quoticns  infta  di- 
viforem. 

Intclligjtur  appUcarl  di- 
vifor  B  mc.nbro  libi  compe- 
icnti,  .11  in  hoc  cxc.nplo,  ui- 
tima  cjus  c>phra  rcipondet 
tcriix  dividcndi  j.  fub  qua 
iiotctt.r  pundlum. 
Tiim  .norc  confiicto  pcr  attcntationera,  quzre 
pritn.i.n  c^phrain  quotientis,qi.x  fit  i.{j>er  ha/!c} 
muliiplic.u)dus  cft  divilor,  &  produdlut  fubcra- 
hcndus  cx  84J.  fcd  id  u.,a  cadc.nquc  opcri  faciie 
))crficic?.  Dtc  cr^o  bis  quatuor  (unt  0^0  ,  qus 
ilibrrahi  non  poirimt  cx      fubtrahantur  ex  ij, 
ftant  7.  /cribcnda  fub  y.  &  mcmento  tc  retinc- 

>  .111. in^  nlirvi    nr^ff  (wric   ...rri  .J— ^...J  


B. 
C. 


84567. 
»976. 
3  »  7. 
3- 

3  1  4. 
161. 


rc 


cc  iinun,  rrrciKinii  iiiiu  ii:pii.Tn,  qux  ,,  ail- 
f.;r.is  cx  8.  rcftat  unum  fubfctibcndum.  Addc  nn- 
mero  relifio  197  cvphr.im  6  fcqucnrcm  indivi» 
dciido.:  iam  qiixrcre  dcbcs  quotics  divifor  J14. 
invcniatur  in  1976  dcprcliendo  per  attentationein 
invciri  fexics ;  fcribe  6  in  quoticnte  ,  &c  per  cyi 
phiam  6  multipiico  diviforem  ;  incipicndo  ab  ul- 
tiina  Sc  diccndo  fexics  4  funt  14.  qux  autfcrrt 
non  potTunt  ncquc  cx  6.  ncquc  cx  16.  fcd  cx  t6. 
&  rcftant  duo  fcribcndj  ,  &  quia  Cahm&kf 

AAa    i.)  fa^;| 
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fcAa  cli  cx  vigin"  .  rrtinc  duo  ;  f«i«  duo  funt 

feibcnda .  <Jc  rctinc  unum  :  fcxi^  tru  funt  0^0- 
ileciin  .  et  unum  rctcntum  funt  19  ,  qux  fi  aufc- 
rannirex  19,  nihil  rclbt.  Addc  cyphtam  7,di- 
vidcndinumcro  u-  &  quxro  quotics  J14  in  jxy. 
tnvcnio  fcmcl ,  fcribc  1  in  quoticntc  Mulripli- 
cando  diviforcm  pcr  unum  fi£ti  fubtraftione 
Ttftabum  tria. 

Notandum  prim6,  in  fingulis  mcmbris  id  quod 
rclinquitur  minus  clfe  dcbcrc  diviforc,  fi  cnim 
majus  ,  aut  «quale  cflct ,  divifot  adhuc  fcrocl  in 
dividcndo  invcnirctur  ,  atquc  ade6  nirais  parvuf 
ailiiinptus  clfct  quoticns. 

Notandum  x.  Id  quod  relinquinir  fafli  di- 
vifione,  minus  fcmpcr  clTc  diviforc.  llludque 
effe  numcratorem  fraaionis  cujus  divifor  fit 
dcnominatot ,  ut  in  cxemplo  fupctiori  fict  fra- 

Illud  autcm  quod  rclinquitur  dcbet  reduci  in 
minutiotcs  parrcs  ut  fciatur  quantum  coinpe- 
tat  qnoiicnti.  Qt^iod  ut  mclius  intclligatur  hjp- 
ponantur  84567  nummi  dividcndi  ,  leu  diftri- 
buendi  treccmis  hominibus  ,  certum  eft  pcr  rc- 
gulam  fiipcriorcm  cuilibct  compctcrc  nummos 
*6i  ,&  rcftarc  trcs  nuramos  ;  qui  ut  diftribiii 
pofllnt  trccentis  viginti  quatuor  hominibus ;  dc- 
Dcnt  mutari  in  francos  ficntque  novcm  franci. 
Scd  ncquc  adhuc  diftiibui  poftunt  jx^.  homini- 
bus.  Quare  ex  francis  fiunt  aflcs  multiplicatio- 
nc  per  10  ;  ficnlquc  1 80  aflcs.  Scd  adhuc  fic  di- 
ftritnii  non  poflunt  loi  hoitiinibus ,  fiant  crgo  dc- 
narij  muhiplicatione  pcr  11.  ficntque  1160  dc- 
nari j.  Inftituatur  crgo  divifio  numcri  1 1 60  pct 
diviibrcm  j  14,  quoticns  crit  6.  &  rcftabiint  ad- 
huc  116  denarij  non  difttibuii,  cx  quibus  fi  fiat 
inoneta  adhuc  minor  ,  ultcrior  diftiibutio  ficri 
potcrir. 

Ut  autem  mcliiis  intcUigatur  ufus  divifionis, 
varia  cxempla  profcram  qu«  Tyronibus  proponi 
potcrunt. 

Sont  4  mcrcatorcs  qui  focictatcm  inicrunt,  lu- 
crom  autcm  fuit  900.  quxritur  quantiim  cuihbct 
compctat,  invcnio  115. 

Imperator  roiUtes  habet  J5194-  (juos  diftri- 
buerc  dcbct  in  feptem  agiuina  xquaiia.  Q^tafri- 
tut  quot  roilitibui  conftct  uiiuro  agracn  ,  mvc- 
»io  5041. 

Hominibus  Sooo  di- 
^    3  5^94*        ftribucndi  fint  400000. 

1  9,  qucritur    quot  nummi 

I  4.         unicuique  evcniant;  in- 
ycnio  fo. 
D.  7.  Emit   aliquis  cquos 

C.  f  o  4  1.    4J1.  dcditque  nummos 
IJ814.  finguli  equi  v«- 

nicnt  nummis  ji. 

Q;_'otics  niuncnis  aliquis  dividcndus  eft  pcr 
•o.  100.  1000.  toties  cjus  ultima  cyphra,  vcl 
d«x  vcl  trcs  dclendx  funt.  Et  fi  8460.  pcr  10. 
«fii  quoticns  840.  Si  in  fine  habeat  cyphras  fi- 
gnificativas ,  ilbe  cum  quotiente  fraaionem  efli- 


PROPOSITIO  XXI. 
Problenu. 

/ttdu3Io  mlrterMm  ^citrum  mtneu  *i  m*]ms. 

Si  minorei  fpecics  monetx  ad  majores  re.< 
duci  dcbcant  ,  dividcndus  cft  numcrus  infcrio- 
ris  moncix  pci  luunerum  fignificantcm  ,  quotics 
minor  in  majori  continetur.  Sit  exempluin  pri- 
mum  librarumTiuoncnfium  411.  vis  fcirequot 
nummos  cfficiant ,  dividc  nurocrum  pujpofimtn 
pct  tiia,  quotiens  IJ7.  erit  numcius  numni»- 
rum. 

Si  cx  libris  nummos  autcos  vclis  efEccre ,  nu- 
merus  propofitus  pct  1 1  dividatut.  Ut  ex  afEbus 
francos  cmdas  refcrvati  ultimi  cyphfi  rdiqui, 
fumc  diroidiiun  ;  Sit  cxcmpli  caufa  nurocrus 
aflium  (8j4i  tcfervatiultimicyphti^.numcri 
rcliqui  fumc  dimidium,fiunt  191,  rcftatquc  i.  hoc 
cft  loaflcs.  Cura  4  primo  ablatis  fiunt  14.  &  ita 
dc  rcliquis. 

Notanduin  itcm  dati  parallclogTammi  reftan- 
guli  arca,  &  uno  laterc ;  pcr  divifiunem  aliud  la- 
tus  innotcfccf c,ui  jam  dixi. 

Divifio  examinatuf ,  eo  modo  quo  muhiplica- 
tio  foluin  habcri  dcbct  ratio  rcfidui ,  qu{)tics  di- 
vifione  hOti  aliquid  rclinquitiir  in  dividendo. 
Sitcrgo  ut  fuptadividcndusnuroerus  A  J(i94- 
pcr6o.  fit  quoticns  j88.  &  rclinauitur  14.EX  nu- 
rocro  A  «ukr  novcnarium  quantira  fieri  potcft, 
rcftant  j.  fcribcndi  in  D.  ex  diviforc.  ablato  no- 
venario  fi  ficri  potcft  rcftant  6.  cx  quotientcrc- 
ftant  1,  fcribcnda  in  E  &  F ;  multiplica  6.  pcr 
fiunt  18.  addc  qux  rcftant  ncmpe  14.  fiuni  ji.  * 
qu.bus  fi  aufitas  novenariura  rcftant  5 .  fcriben- 
da  in  G ;  quia  nuroeri  D  &  G  xquaks  funt ;  bo- 
na  fiiit  opciaiio. 


l  J 


B. 
C. 


19  4« 

4  9  4- 
I  4^ 

6  o. 

5  8  8. 


PROPOSITIO 
Theotctna. 


XXII. 


Si  4  nMmtr!  priperiitndles  fiterint  ,  nMmeriit 
freduam  ex  mHltiflic/uiene  primi ,  &  nlnmi  i 
djMAlu  tfi  tiHmtre  frediUle  .  ex  nuUiipHt*' 
tient  ficundi  ,  &  leriif. 


duj  *      finumcrus  4^5*67  pct  loo.  fit  dividen- 


quotiens  ciit  4jj. 


Vocaraus  nuraeros  proportionaics,  curo  prirnu» 
ad  fcaindura  candcm  rationem  hab»t,  ac  tcrtius 
adquartum.quid  autcm  hoc  fit  cxplicuimus  ut>$ 
fus^  ,  initio  libri  quinti  clcmcntorum  Euclidis. 
Hxc  etiam  propofitiocft  16  fcxti  hbri  Elcmcn- 
terum  Euclidis.  ,  . 

Revocandum  autem  cft ,  id  quod  initio  multi- 
plicationis  diximus  ,  ncmpc  pcr  multiphcationcro 
produd  redlangulum  aliquod,  ciijus  numcri  roul- 
tiplicantcs  fint  latera ,  nurocru»  ver6  produftus 
fit  aiea. 

Sinc 


Liber  t 


K 


A  B.  C.  D. 


1 

A 

6. 


S-  lo. 
E.  1. 


B 

muni  dividc      jir        v  " 
Dcr  rr„  .  1"°"P"tCra 

P^r  tcnuun  multjplica  ,  proJu. 

^otics  1  con^tinTur  in  B  'hoc  ca"  « 

;;on.les  rcpr^fcntaci  pcr  ]incal  S "qtc^X  C    r^^  '  ^     '''"'^     -^So  flfe 

^s  A    rcii  rcaangulum  q.,od  producirTr T  ,  r  "^-^g"'"'"  «"«cm  fub  F  unit«c    &  n  ^ 

niuitrplicationc  ,  prm,i    p?r  ultimum     n  •  ^  «""'^'plicrdo  au^n^.  '^* 

1t  rcd^ngtilun,  B  quod  CriamrT?^^  ^,''""  r'""""'"  "'hil  immutat .  Vcd^mZT^*'" 

r»       A    .  ^.,„1     .    '       .  '^"^"'^o  P^mns  minor  cft  fc» 

Dcp,onftrat,o.  (  p„  r.  6.)  ita  cft  rcdlanRnlum     h  kifn'"'"  ''"^  ^""«"ft-^-io  fit  anlverfalis  nt 


A  ad  C  ;  ficu  GE  ad  F  »  T-^^^g"'"" 
ad<  V  7"^^GEadEHi  fcu  ^ad  6. fcd  ut  i 

A      '"/TP""'"^    ^  4.  r^u  FE  ad  DE  •  crVc 

cr«  dcn,o,rftr!,ndum  ^  ''1"'^'='  ^l"*^ 

£  D.         *       "t  G  E  ad  E  H  .  ita  FE 


A.  B.  C.  D. 


E.  1.  F.t. 


PROPOSITIO  XXIII. 
Problema. 

tnvtnlrt. 

^  fi.  C  n 

•  D-        Sint  trc$  numcri  dati  A.  B. 

A  i  quoticns  divTr'       P'*^^"'^"'"  diyidc 


Smt  crgo  tres  natneri  d.iti 

A.B.C,  quiritut  quarms  D 

'gnotus.  Dividjtutprimus  A 

pcr  fccundum  B  ,  fiatquc  quo- 

»'fnj  E  ,  pcr  qucm  dividatut 

tcrt.us  C.    Dico  quotientcm 

mrr...«r»  T  ''^'«s  "'"m*  «livifionis  ciTc  nu- 
mcmm  D.  fcu  quanum  proportionalem. 

Dcnonftratio  Cum  B  divd.t  A,  quotiens  cft 

E  icr.t  ut  AadBiitaEadunit.it2m.  ut  au! 

ita  C  ad  p  ;  ergo  rcaangnlnm  fub  unitatc  &  c! 
*qualc  cft  rcaangulo  fub  E  &  D.  Q.,arc  coli. 
to  rtamgulo  ncmpc  numcro  C  .  a.m  cni,n  Vni- 
tas  numcrum  multiplicat.nihil  im,nutar  ut  hibca- 
,IIu,s  latus  Ddcbct  ficri  d.vifiopcr  aliud  latul 
t.  v^'od  crat  dcmonftranduia 


PROPOSITIO  XXIV. 
Problcmo. 

Duohm  ddW  Humeris  terttmm  ctntiniu  prcporii^A 
nnlem  invenirt. 


a-auTcT?^^^  3^  3^ 

«"nicro  produ(ao,cx,nulhnir  • 

'^go  murtiplicand;  B  ^TT^'  ^  ' 

q..i  produccrctur  cx  multinli:.  ""'"""^ 
P"  D,  ncmpc  coenofcZ  ^     "°"% ^ 

^  P*r  ;riml7  TT''  '''"'^ 

«''vilioo.rcrit ;  '      ''"'"'"  "1"°"^"» 

*'  cr.t  quartus  qui  quaBritur. 


Sint  duo  numcri  dati  A  ,  8e 
B.  Q.xritur  tcrtius  continui 
4.    4.    8.  proporiionalis,haceft,quzri- 
tur  jiumenis  ad  qiicm  B  can- 
dcm  rationcm  habcat ,  quam  A  h.ibei  ad  B.  Po- 
nacur  his  numerus  B ,  fiatque  ur  A  ad  B  ,  ita  B  ad 
C,   Hoc  cft,  miikiplicctur  B  pcr  B  ,  feu  pcr  fc- 
ipfum,  &  prodn^us  dividatur  pcr  A.  &  quoticnj 
divifionis,  crit  C.  qui  quxritur. 

Dcmonftratid.  Eadcm  cft  qu«  in  fyperiori  pro- 
pofitione. 

Notandum  quotiefcttmque  datinumeri  habent 
aliquam  demonftrationem  adju.tdlam  j  ^inc  ut 
rcgula  fine  errore  fiat  ,  dcbent ,  vel  primus  8c 
tcrtiis  cidem  denominatione  affici ,  tunc  auiem 
rcouuius  5c  quartus  eidcm  etiam  a£cieotur ,  vcl 

duO 


1. 


.  , 

duoprimi.  Ni^pep"'""»' 


Arithmetica 


i  &  fcainJus  eideiti  dc- 
■  ^  ,111^111111.111.  J£  tnncteniiis  &  quar- 

rcX"---r '^^^  ' 

ITa  e.iuncictof.  Si  4.  hominibus  d.yuur  num- 
Z  7  homin.bos  qui  d.^bitur.  Vidc»  autcm  pri- 
mum  .  Sc  tcriium  cjufdcm  clVc  dcnomiiutionis. 
ficut  ctiam  1.  &  quamim  vcl  li  quiras  ut  Ic  ha- 
bcnt  4.  homincs  ad  7.  iia  fc  h.ibcbunt  j.  nummi 
ad  8.  cum  r  cx  quo  fit  ut  in  quiftionc  ttcs  nu- 
nwri  divcrfx  dcnomiiutionis  proponi  non  dc- 
bcant.Ut  4.  palmi  ad  quinquc  pcdcs.  Ita  lo.uhi* 


numcmm  f«  dividas  pcr  xo.  hominc?,  qui  (Ingulis 
dicbus  lo.cxpenfas  diurnas  faciuni,quoiiens  ncm- 
pc  )o.  ccit  numcrus  dierum  quxfitus. 

O&o  homincs  fingulis  mcnfibus  finguli  cxpen- 
dunt  fcx  nummos  ;  quot  iidem  cxpcndcnt  mtra 
4.  annos.  Unus  uno  menfc  cxpcndit  6.  nufnmos 
intra  4.  annos  hoc  cft  48.  mcnfcs  quoi  cxpendct. 
Fiat  limplcx  multipUcatio  ^S.pcr  6.  produccntur 
188.  nummorum  cxpcnfx  unius  hominis  pro  4. 
annis.  Fi.it  alia  rcgula  trium  ,  fi  unus  homo  ex- 
pciidit  nummos  ils.  ofto  homines  quot  cxpen- 


bcanr.  I3t  4.  P'l™  ad  qumcjuc  ^^^"      '  ,         ^ft  foli  multiplicatione  numeri  'x88. 

addicio«,qu>alicetnumcnmabltrattopoKopc  o  c  „ 

rat^cm  f^ftam  fint  proportionalcs.  In  concrcto     pcr  8.  ficnr  z  J04. 


tamcn  proptcr  variam  illam,  &  incognitam  dciio- 
minationcm  manctcnt  non  proponionalcs,  filtcm 
quancit.uc$  fignificatc. 

rROPOSlTIO  XXIV. 

Proponio  aUa  cft  dircfta  alia  invcrfa.  Dircfta 
eft  qu.iiiJo  primus  cft  ad  fccundum  ut  tcrtius  ad 
quanum.  Invcrfa  vcro  Jicitur  qtiando  primus  eft 
ad  fecundum  ut  quartus  ad  tcrtium. 

Rurfus  urraquc  fubdividitur  in  fimpliccm  & 
compofitam.  Simplex  cft.quando  conftat  tantum 
tribus  vcl  quaiuor  tcrminis.  Compofita  vcro  cft, 
qnando  conftat  tam  pluribus  quam  quatuor  rcr- 
minis. 

Ui  mchiis  intelliganr  Tyroncs  has  proporrio- 
num  quxftioncs,  addifcantquc  fcnfim  mcchodum 
regulas  invenicndi ,  proponcndas  hac  propofitio- 
ne  varias  divcifarum  propotiionum  quxftiones 
ccnfui. 

Si  quatuor  homincs  cxpcndunt  14.  nunimos 
intrait  dics  ,  quot  cxpcndcnt  lo.  homincs  intra 
dics  jo.  Hic  proportio  cft  compofita. 

Duobiis  modis  (olvi  potcft  hxc  quiftio.Prim6 
dupHci  regtila  trium,  direaahoc  modo. 

Si  4  homines  cxpcndunr  1.4  nummos ,  quot 
cxpendent  10.  Snbintellcao.in  utroquc  cafu  ;  eo- 
dcm  duodccim  dicrum  rcmporc  ;  quarc  multipli- 
cando  14.  pcr  10.  provcnicnt  4S0.  qux  fi  dividas 
per  4.  invenics  1 10. 

Rurfus  dices  fi  ii.dics  dant  cxpenfas  110. 
numraorum  :  quas  cxpcnfa»  dabunt  dies  jo.mul- 
liplica  110.  per  jo.  provaiienr  j6oo.  qux  fi  di- 
vidaj  pct  ii.  quoticns  crii  joc.  numcrus  fciliccr 
quxfitus. 

Alio  modo  folvi  porcft  hxc  quxftio  4.  homincs 
intra  1  i.dies.multiplica  ii.  pcr  4.  h.nbcbis  48.CX- 
penfas  diurnas.  Paritcr  10.  homincs  inrra  jo.dics, 
njultiplica  jo.  per  10.  ficni  600.  fiat  fiinplex  rcgu- 
la  rrium  fi  48.  cxpcnfx  diurnx  ad  x^.nummos  af- 
cendunt ,  quid  dabunt  600.  invcnicfquc  patiter 
joo.nummos. 

\  Opus  erit  regula  proporrioniim  invcrfa  in  ali- 
qaibus  cxemplis  ,  quale  cft  illud.  Si  4.  homincs 
intra  n.dics  cxpcndunt  nummos  14.  intraquot 
dies  lo.homincs  cxpcndcnt  joomimmos.  Muhi- 
pUcT  pariter  it.  pcr^.  ur  habcas  numcnim  cx- 
pcnfarum  diurnarum  ncmpc  48.  fi  14.  nummi 
<iant  cxpcnfas  48.  quot  dabunr  cxpcnfas  diurnas 
jco.nDiTimi,  fcaindum  hanc  propofitioncm  fiat 
«gula  ttium  communis  muliiplicando  48.  pcr 
joo.  fifnt  14400.  qux  fi  dividas  pcr  14.  quoticns 
Cttt  6oo.nuinerus  cxpcnfarum  diuiQarum  ,  qucm 


Potcrat  ahtcr  ordinari  hxc  rcgula  fi  unus  ho- 
mo  in  menfcm  expcndit  6.  nummos  ,  quot  8.ex- 
pcndcnt  codcm  tcmpotc,invcni6que  48.  nirfus  fi 
o£ko  homincs  intra  mcnfcm  cxpendunt  48.  num- 
mos,quor  cxpendcnr  intra  48.  menfcs.  Mulriplica 
48.  pcr  48.  fimiliterquc  fient  ijC4.Pro  loolibris 
mcrcium  avchcndis  pcr  100  lcucas  danrur  num- 
mi  4.  quid  dabirur  pro  ico.  libris  transfcrcndit 
pcr  40.  Icucas. 

Multiplica  100.  libras  pcr  100.  ut  fiat  10000. 
ncmpc  numcrus  librarum  tranftatarum  pcr  unam 
kucam.  Paritcr  muhiplica  400.  pcr  100.  fiuat 
400C0.  librx  per  unam  Inicam  ,  rum  inftiruatot 
rcgula  rrium  fi  icoo  dant  4  nummos  ,  40000 
dabunt  nummos  8. 

Aiiquis  nuramis  10.  liiCTams  cft  ^.nummos 
tribus  mcnfibus.quod  tcmpus  rcquiritur,  ut  100. 
numrais  ,  lucrctur  1000.  nummos.  Prim6  multi- 
phca  rrcs  mcnfes  pcr  10.  fium  iriginra  nummi 
mcnftrui  ^.nuromi  lucri  cxigunt  jo.  nummos 
mcnftruos,  1000.  nummi  lucri  quid  tcquiicnr,  in- 
venioquc  muUiplicando  1000.  per  ?o.  ficri  60000. 
&  dividcndo  pcr  4.  quoticntcm  cftc  jooo.  habeo 
aurcm  100  nummos  pcr  quos  fi  divido  jooo.quo- 
ticns  crit  ja  qux  itctum  fi  divido  pct  1 1.  habco 
annos  11.  &  6jnenfes. 

Singulis  militibus  dantur  4  numroi  finguhi 
menfibus  ,  quid  dabitur  miUtibus  i  jooo  novctn 
mcnfibus.  Multiplica  ijooo  per  novcm  mcn- 
fcs,ficnt  I  i7ooo.qui  itcnim  muUiphca  pcr^Jicnt 

468000.  , 

1 1  Mcftbres  lo.  jugeta  menint  novcro  dicba», 
intra  quod  tempus  jo  mcflbrcs  45  jugcra  mc- 
rcnr.  PrimA  muUipUca  11.  pcr  9.  ut  fiant  opcr* 
diumi  io8.ium  diccs  lO.iugcra  dantopcras  10». 
4y.iugcra  quot  cxigenr ,  provcnicntquc  x4J.q"« 
fi  dividas  per  jo  meirotcs, provcniem  ofto  dxi 

Margarita  cmirur  .  qux  dcnu6  vcndirur  nnro- 
mis  100.  iu  tamen  ut  laftura  fit  decero  pro  »00. 
quxritur  quanti  fiicrit  empta  initio.  ^ 

Fiat  ut  90  ad  loo.  ita  100  ad  4.  x»i 

Nam  fi  cmpta  cflct  100.  nununis  ,  &  v^ndi  « 
90.  clTct  jaftura  decem  pro  icc. 

Mercator  pannum  eroit  illumquc  vcndit  num- 
mis  j6oo.quxritur  quanti  emerir.fi  ramcn  cminet 
tribus  nummis,  minus  ,lucrum  fuitfct  decem  pro 
ccntum  ;  fi.it  ur  i  lo.ad  itx>.ira  j6oo  ad  ji?»  m- 
quibus  fi  .iddas  tria,  ficnt  77.  .  . 

Mcrc^tor  cmit  in  Indiis  joooo.Ubras  pipcris, 
fuitquc  prctium  loooo.nummi.  Portonum  autcm 
pcpcndit  in  Lufiraniajoo.numroos.  P~ 
!;oo.  Porrorium  in  Italia  100  vcaoribus  dcdit 

millc  nummos.  i„^r«.- 
quanri  dcbct  vcndcrc  fingul;»  hbras,  ur  luac 

tur  duos  afTes  in  fingulas. 

Prctium 


Liber  I. 


prctiutn 
LuH  portoriiirn. 

naulus 
Italicum  pon. 
vcftoribus 


t  b  b  o 

J  o  o. 
5  o  Oi- 
1  o  o. 

I  O   O  Ol 


Ficnt  A 


I  1  o  O  Ov 

6  Ok 

'720000. 

ft  1  o  o  o  o. 
1000. 

5  o  o  o  o. 


Mf 


PnmA  qu.tcumq»e  foliira  Tunt  m  anam  fum- 
mam  coalefcant.qualis  cft  fumma  A.qua:  m  aflcs 
convcrtatur  multiplicando  pcr  60,  fictquc  fumma 
B  quat  dividitur  perjoooo  quoticns  crit  14^ 
quibiis  fi  addas  duos  alTcs  ficnt  16-.  '  * 


PROPOSITIO  XXV. 
Problcma. 

Daru  ,r)hHt  »HmerU  invfnlre  ^UMrium       !u  fi 

A.  B.  C.  D.  Sinttres  numcri  A,  B,C. 
4-    6.    J.   8.    quiritur  D  quartus  qui  ita  fe 

«  A.B  &  produaus  dividatur  pcr  tcrtium  C. 

Dcmonftratio  Cum  cnim  rcftangulum  fub  A. 

primus  numcrus ;  &  C  ultimus  (pcr  Vrct. ,  9  bn. 
;««*)  crit  ut  D  ad  A    ita  R  1 J  r  '^r^  W  . 
«nonftrandum.         "^^^''C.  Quod  crat  de- 

hm^orn'''"  "r'^'^'  communitct  rcgu- 

«cocr  cum  mvcnitut  ,.;m  aliqua  xqualitas .  quod 

ft  aa.s  e,p|.cari  potcft.   Curfor  ^aliqu^^rcer 
t"m  .  &  dctermmatum  iter  conficit  intra  « 
fi"ff>l.s  d.cbu,  conficicndo  X4  lercas  "t  ij  ' 

dcbct.  I„  quo  vidcs  .  quod  utrobique  fit  id^m 

A.     B     C     n  '"f.*^°"fi<:icndum.Mul- 

r>.csmilJ.d.c;miLa.  BtwTor^P" 
J      ,       ,  naoctur  totum  ircr ; 

3».  quodfidividaturperfi 

nngulisdicbusconficicndt^clr'''"'''"'''^""'* 
Aliud  /ignum  everfx  iHius  rcgub  crir.  ouotics 

Vidcs  .  nJnA   P""*""^"^  '  rCX  dlCS  .  iu  quo 

v.dc    quod  qu6  pauciores  erunt  dies .  c6  plurcs 
feZ;  mulriplicabi;  priLm 

««"Uirum  ,  qucm  numerum  dividcs  per  ^.es  ,  ui 
n*bcas  nuracrum  horainuiu. 
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PROPOSITIO  XXVI. 
Problcma. 
"^f**  v^ij  KeguU  pr,pmi,num  direOs. 

faci  forcT  ^'•'"^  "g"'^^  ptoportionum.  A 

c;s:::::p\T^^^^^^^ 

cire  rar.onemnumcrorum4oo.  adnummos^^ 
firc^.  qux  eft  4  menfium  ad  .  x.  Ua  ergo  oJS< 

Difponantur  nuracri, 

menfes.  numrai.  mcnlcs.  numroii 
4-        400.      11.    t  i  o  0. 


I  a. 


800. 


4  4* 

Multiplica  numcrum  400  pcr  1 1,  Jjtoduilurtl 
deindc  pcr  ^.prodibit  numctus  1 100.  quxfitus. 

Si  proponarur  hxc  quiftio.  pro  ij  numjnls 
habco  rrcs  ulnas  panni  alicujus  \  quot  nummi  rc- 
quircntur  ut  habcam  10  ulnas.  Iti  dcbct  proponi 
quxftio,5  nlnx  vxncunt  15  nuinmis,io  ulnx  quot 
Mumjnos  exigcnt. 

Mukiplica  i  j.per  lo.pro- 
dudum  joo,div.dc  pcr  pri- 
nuim  j.  quorfens  100.  crit 
numerus  quxfitus.  Si  inrra 
4  mcn/es  cxpcnduntur  24J 
nutnmi ,  quor  expcndcntur 
intra  4  annos  ,  dcDcni  pri^ 
mutari  anni  in  mcnlcs,ut  fiat 
-  ■  — "     cadcn  dcnomtnatio  rocn« 

j  o  0.  fitim  ,  funt  autcm  4  ahni 

mcnfcs  48. 

4  menfes^  aumroi  145.  menfcs  48.  nummi 
4  8. 


j.  1;.  10.  100. 


100. 


1  o. 


«944' 
9  7». 


I  I  6  6  4.  C 
4' 


1916. 


Ttm.  I, 


Eodcm  modo  operaberis  quotics  plures  futit 
dcnominationes  ,  noc  eft  fi  4  roenfes  dant  num< 
mos  14 j .  quoc  dabunt  4  anni  &  mcnfcs  6,  ponen^^ 
di  enim  funt  54  menfcs  pro  4  annis  &  G  mcnfi' 
btts.  Alia  (imilia  excmpla  innumcra  ficri  po(rimt« 
mod6  nullx  ponantur  fra&iones ;  Doccbo  cnint 
fcqucnti  pane  ,  quomodo  verfandx  fint  tradio* 
nes< 

BBb  £xtmfU 


\ 
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Arithmetica. 


ExrmfU  rtffti*  trimm  Everft, 

Oim  fcwariiw  frunicnti  vxnit  libcis  turoncnfi- 
bus  fcxdecim,  pro  i  x  aflibus  habcntur  fcx  librx 
panis  ,  qiiot  librx  dabuntur  pro  •  x  alBbus  cum 
fcjtatius  vcnditur  libris  lutoncnlibus  14.  ludi- 
fponantur  numeri. 


Librx  Tur. 
I  6. 

6. 


libtc 
6 


panis. 


libr*  Tur.  6.  i;. 


6. 
4- 


I  X. 


Tum  multipUca  primum  pcr  fcamdum  ,  !c 
produaiim  divide  pcr  tcrtiuro ;  quartus  qui  pro- 
veniet  crit  is  qui  quxritur. 

Dcmonftratio  eft  ,  quia  in  hac  reguli  quo 
inajor  cft  primus  nurocnis  co  minor  cft  is  qui 
qiixritur  ,  hoc  eft  ci  proportione  ,  qui  14  fu- 
pcrantur  k  16,  cidcm  numcrus  quxfitus  fupcrat 
6  undc  dcbct  ficiiut  i^ad  16.  ita  6  ad  numc- 
nim  quxfuuro  ,  quod  fict  juxta  principia  ponta, 
ii  16  pcr  6  multipliccs  ,  &  produdhim  dividas 
pcr  14. 

Ci>ngtus  yini  vxnit  libris  turonenfibus  44.  8c 
cocylx  o&o,  aflibos  14.  quot  cotylx  habebunrur 
ro  iifdcm  14  .iflibus  ,  dum  congius  vcnditur  li- 
ris  14.  Animadvcrtis  autcm  pro  14  aflibus  plu- 
rcs  habcri  cotylas,  fi  congius  ininori  prctio  ven- 
iMOi.  Iia  difponantiu  numeti- 


bi 


Librx  44.  Cotylx.  hbrx  15  -^* 
8.  8. 


i  5  »• 


7  ». 


»  4 

Cotylx. 
;%  60. 


>  4« 

Requiruntur  ad 
exercitum  uiio  die 
dulia  q.iorum 
fingula  contincnt 
Corylas  }6o.q:]ot 
rcquircntur  pro 
codcm  cxcrcitu 
dolia  continentia 
cotylas  140. 
dolio.  cotylx.  dolia.  Si  multipli- 
cesdolia  )i  per 
}  1.  140.  48.  cotylas  jdo.ef- 
ficies  numerum 
cotylarum  rcquifitarum  ;  qucm  numcrum  divi- 
^s  pcr  140.  In  duobus  prioitbut  excfnplis  fi  rho- 
dica  ficrci  mutatio  ,  eadcm  latio  adhibcri  pofTct. 
Ponarous  enim  dum  fcxtarius  frumcnti  vxnit  16 
'rancls  haberi  6.  libras  panis  pro  franco  :  Pet 
roultiplicationem  habctur  numctus  librarum  pa- 
nis  qux  funt  in  fcxiario ,  dctradi  mcrccdc  pifto- 
ns.  Qui  numccu»  diviCis  pcr  francos  14.  oftcndit 
quot  librac  coinpctant  fingulis  francis ,  ut  nutem 
fc  habct  ftancus  ad  francum ,  ita  1 1  aflcs  ad 
»xaais. 

Ex  Panno  cujus  Litinido  duorum  p.ilmorum, 
'^"'runtur  palim}6,  ut  ccrtam  fupellc£lilcm 
eincias ,  quxritur  quot  pahni  fuu  nccitrari)  a<i 
candcm  fupcllcdlilcra  pcrficicndam  ,  fi  Lititudo 
Panni  fucrit  trium  pjlmorum.  Si  multipliccs 
pcr  duos  palmos  efficies  71  ,  nurocrum  pal- 
«norum  quadratorum  requintoruin  ad  pro- 
P«"um  fupcUcaOcm  ,   qucm  nurocruin  fi 


dividas  per  tria  habcbitiu  longitudo  paimi  ncnv- 
pe  14. 

Die  horas  11  hibentc  ,  vetcdariu»  certura  itec 
conficit  intradies  10,  quot  icquiicmut  dics,cum 
fol  fupta  hoiiionicm  per  1 6  horas  maucbit.  Si 
muliipliccs  1 1,  pcr  10,  efficies  i  io,numctum  ho- 
rarum  ,  quibus  veicdarius  ulc  itcr  cmetiti  pottft, 
fi  ergo  talcm  numerum  1 10  dividas  pcr  1 6,  ha- 
bcbis  dies  7.  ^7  feu  ~ 

Impcrator  obfclTus  cum  militibus  7ooo,vi£him 
habct  ad  alcndos  miliics ,  pio  4  mcnfibus,  dando 
fingulis  vi<^um  14  aflium  ,  fcd  fpciate ,  non  po- 
tcft  auxilium  nifi  poft  fcptcm  mcnfcs  ,  cadcm  au- 
tcm  ratio  ,  qux  cft  4  mcnfiuro  ad  7  menfcs  ea- 
dem  cft  4  dierum  ad  7  dies.Si  autem  habctct  tan- 
tum  ,  ad  djndiim  militibus  pcr  ^dics,  14  alfcsi 
multiplicando  14  pcr  4  habctctur  fttpcndium 
unius  militis  pto  4  dicbus,  nempe  56,  qux  fi  di- 
vidas  pcr  7.  ficnt  8  alTcSjquamvis  autcm  non  nnus 
milcs,  fcd  7otx>.  pcrindc  umen,  ficut  cnim  multi- 
plicantur  14  aflcs  per  7000,  muUiplicantui  etiaro 
8  ades  per  eundem  numcrtmi. 

irKKHKRTTa  ftAmimmKHji  mwHtMMmiim  WKmnmHUatlaam 

PROPOSITIO  XXVII. 
Problema. 

^Atis  iivtrft  itnnnindtlonit  nimtrit ,  ftutr- 
t»m  prcptriiondlem  invenire. 

Aliquando  accidit  ut  plures ,  quim  tres  nuaie- 
ri  proponantur  ,quibus  alius  proportionalis  qux- 
rcndiis  cft ;  cum  tamcn  rcgula  hxc  aurca,  fcu  pro- 
portionum  ntm  pluies  quim  trcs  admittat  j  idc6 
vcl  in  duas  rcguUs  proportioninn  opcratio  divi- 
dcnda  cft  ,  vcl  nuroeri  illi  pliircs  ad  trcs  tevocan- 
di  funt.  Sit  cxcmpluro  illud  propofituro  ,  opera- 
rij  15,  intra  6,  dics  abfolvunt  fbffam  longam  100 
pairii.squiro  longom  abfolvcrcnt  opctarij  ^o.fpa- 
tio  8,dicrum. 

Ex  duobus  prinus  mimeiis  f.ic  nnum  numeniin 
pcr  muhiplicationcm  15,  opcr.irij  intra6dic5, 
mukiplica  »5.  per  6,  ut  habcas  bborem  diurnum 
I  f  o.  opcrariotum ,  idcm  ptxfta  in  cotrefpondcn- 
tibus ;  &  totam  rcgulam  ad  trcs  tcrminos  revoca- 
vcris  hoc  modo. 

Si  150  opcrx  diurnx  ,  dant  fDlTam  lon^ 
100  pairus  ,  opcrx  140,  quam  longam  effiticnt 
invemcs  160  palfus,  vcl  hoc  roodo  partire  opc- 
rationem. 

Si  opcrarij  ij  dani  paflus  loo,  operarij  jo 
dabunt  i»rt"us  1 10 ,  fi  ncmpc  idcm  fit  iiumeros 
dierum  6,  ideoquc  turfus  diccnduin  eft. 

Si  6.  dies,  dant  palliis  i  lO ,  quid  dabunt  dies  8. 
&  invenio  160. 

Dcmonftrationcm  hic  apponere  fopctvaca- 
neum  puto  cum  rem  ua  fc  habcrc  fit  fatis  notum 
pcr  fc. 

Potcftfieriut  indivcrfis  hujus  rcgulx  excm- 
pUs  ,  invcniantur  varix  dilficultatcs ,  idc<>  vo- 


iui  variahic  apixincrc  cxcropla.  Sit  igirur  iftud 
ptimum  «o  aurci  ,  fpatio  iriuin  annonim 
lu 


danc 

fpatio  4  anno- 

rum  quod  lucrum  dabunr. 
pot«ft  quxftio.  i.  fi  multipliccs  10  aurcos ,  pcr 
trcs  annos  fiantquc  60  auici  annui    pantcr  mul- 
tipliccs  }0  aureos  pct  4  aooos  fiantquc 


crum  8  aurcorum  ,  jo  aurei  . 

Utroquc  roodo  tolvi 


110 
aurci 
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aarei  annui ;  hoc  modo  rcgulam  inftituo;  60  dant 
8>  110  dabtuu  16.  vcl  hoc  mo<io. 

10  Aurci  dant  8  aurcos  ;  quid  d.nbunt  jo 
amci,  fi  codcm  tcmporc  nenipc  pcr  j  annos 
rcfcrant  hicrum  «  rnvnutfquc  ix.  Dcnuo  di- 
ccs  ■,  fi  3  anni  dont  1 1  quid  dabunc  ^  Sc  invc- 
nics  t6. 

AUquando  autem  in  una  cx  his  rcgulis  propor- 
tionum  ,  opus  cft  Invcrfa  rcgula  trium  5  Ot  aurci 
4000  militibus  joo ,  dcbcntur  in  ftipcndium 
tncnnbus  4.  qiizrinir  quot  mcniium  ftipendium 
fint  nammi  6000,  militibus  100. 

Si  dicas  aurci  ^roodant  ftipendium  militi- 
busjap,aurci  6000  quot  militibus  dabuni  fti- 
pendium ,  fi  militcnt  codcm  tcmporc  nempc  4 
roenHbus ,  invcnioque  milites  450.  Undc  rurfus 
dicD. 

Si  fumma  6oco  fufficit  ftipendio  4  men- 
fium  pro  450  quot  menfium  ftipendium  crit 
promilitibus  100.  In  quo  vidcs,qu6  plurcs  cnmt 
militcs  c6  mcnfibus  pauciotibus  f  ifEcict ,  idco- 
quc  cvctfa  rcguli  trium  opus  cft  ,  iierape  ut  mul- 
tipliccs  4;o  pcr  4.  facialqtic  numcrum  ftipcn- 
diorum  mcnftruoruin,  qux  dividcs  pcr  ioo,  inve- 
niefque  9  mcnfcs. 

Alio  itcm  modo  potcrat  folvi  quiftio  ;  Si  cnim 
tnultipliccs  jco  mihtcs  pcr  4  mcnfcs  habcbis 
•ncnftniorura  ftipcndiorum  numcrum  ,  qni  in 
4000  aurcis  invcniuntur ;  Undc  pcr  rcguiam  au- 
rcam  ,  diccs  fi  ^cfeo  .lurci  dant  1 100  ,  quot  da- 
bunt  6000,  hjbebifquc  1800.  Qiiem  numcrum 
/1  d.vidas  pcr  100  mihtes  ;  provcnicnt  9 
mcnfcsi  '  ' 

PtlOPOSlTIO  XXVIIL 
Problcmaj 

RfgnU  fccUutU  ,  fin  dAium  numerum  fccttrt 
»«  fwttt  ,  ijut   daum  fervtnt 
prepenitntmi 

Sint  tres  quorum  primus  connilcrit  aiircos  6 
aluis  ,0,  alius  ,1.  Pcr.ifti  autcm  ncgotiatione 
nvcnmir  luaurn  aurcon.m  60.  quzritur  quan- 
tim  dcbcat  quilibct  accipere,  fcu  dividcndus  cft 
numcrus  60 ;  in  trcs  p.mcs  qu,  ita  fc  habeant  ut 

t^::-:^^^^'^^^^^^  rc- 


Liber  t 

*d  B  cr.t  cx  xquo  ordmati  ui  6  ad  ,6  itl  A  «5 
B.  Oftcndam  p.u.tcr  ita  fc  habcrc  .0  m'."  G^, 
BadC;,am  oftcnderc  dcbeo  A.  B.  ?r^:,raT 
xquatc  nun.cn,m  60.  Cumnunieri^m 
A,  B.  C  fint  proportionalcs  (rrr  ,i  ,  Em  ^jft 
crunt  omncs  antcccdmtr.  oj  " 

{rx  tcrflrua!.t  VA  f ' 


A,  B  ,  C  fimul ,  ut  1»      /'„  »,   r  ~ 
6.  10.  ,x.  firau  ad  ,8  iu  1° ut 


6.  10,  IX 

m  ;  cum  fit  faaa 


Qiiod  fi  numcris   principalibus  adhirein^ 
al.J  numcri  m.niis  prindpalcs.  muhipHcand,  funt 
numcr,  pr,ncipalcs  pct  miniis  principalcs ,  cx 
tera  ut  m  prxccdent,  rcguli  fiant.  Rcs  b  cxcm- 
|>h$claracr,t  ;  Aliquaudo  accidit  ut  non  tantint 
i'n,us  rc,  habcnda  fic  ratio,  fcd  duarum .  vcrbi 
er.it,i.Sint  „dcm  qui  eafdcm  fortcs  in  com,riuncm 
locjctatcm  conculcrinr .  fcd  divcrfum  fit  tcnipus; 
ut  qu,  6  nummos  contulit  ,  cos  rehducrit  in 
commum  focietate  pcr  6.  mcnfcs  ,  alius  qui  ,0 
pcf  8  mcnlcs  ,  qui  1 1  ocr  4  mcnfcs  ,  raulciplica- 
6  nummos  per  6  mcnfcs  ,  cnintquc  ,6  nummi 
tncnftru,  ,  paritcr  ,0  pcr  8  fiem  ohoginta  nura- 
mi  mcnftn,,  ;  dcniqac  n  pcr  ^mcnfcs.  ficnt- 
qnc  48.  d,videndu,ii  erit  lucrum  in  pancs  qu» 
habcant  rationem  ,  quam  habcnt  iUi  tres  nuineri 
J6.  80.  48. 


T-.vv.  v^^uti  naocrc  lucrum  fc- 
cundiim  proport,oncm  fortk  :  ira  ut  fe  habcat 
lucrum  adlucn.m;ficutfehabec,  forr::! 

Addantur  fimul  illi  numcfi ,  fectmdiim  qno- 

7^1?^^^  numerus  60, 

ncmpe  fortcs  fcu  d.  ,0.  11.  fientque  x8. 

^    .0    ,     .     .  triplct 
18.  6.   60.  A.  II  • 


PROPOSITIO  XXIX. 

Thcorema. 
NeUttdM  frt   Reiuli  ficittdtis: 

tnmh  eandcm  nraxin  obfcrvari  pro  damnd 
ac  pro  lucrb .  hoc  eft,  qu6d  lucrum  uniufcujufque 
focictatis  fc  habcrc  dcbct  ad  lucrum  alterius , 
ficut  fc  habent  fuinmx  coUatx. 

Unus  concuht  merces  nummis.  *  o  o*' 

Sccundus  contuht.  4  o  oL 

Tcnius.  600; 

Quartus.  800: 


10. 

IX 


18. 


28. 


18. 


*8.  la 


II. 


»4- 
28. 

IX. 

18. 
20. 


»1-    «o.        C.   ly.  »8. 


rcgula  au^ca. 
In  prima  di- 
catur  nt  28, 
ad  6  ,  ita  60 
ad  A.  In  fc- 
cunda  ut  x8 
ad  10 ,  ita  60 
ad  B,  ut  x8 
ad  IX.  ita  60 
ad  C  ,  dico 


Penfiitis  autcm  omnibus  exurgit  fumma  xooo; 

Damnum  nummorum  400.  QuaJitom  damnuin 
quifque  pati  dcbcat. 

f  2  o  o. 

Fiat  ut  xooo  ad  400.  ita.^  J  ©  o. 

I  8  o  a 
l.  


a<l 
ad 

ai 

ad 


40- 
80. 

I  2  ai 

I  6  oi 


2  o  0  e. 


4  o 


A  n  r   tr  ^  >  a'co 

Z        ^"'^  P"f"  numcri  60.  eandcm  habcntes 
i-ationcm  qu.m  habcnt  6.  ,a  ,  x .  &  adxquantes 
«pfum  60  Cum  cnim  fit  ut  x8  ad  (5,  ita  6^  ad  A, 
Ttm.  l. 


Examen  hujus  regulx  erit  fi  addantui  onania 
damna  fimul  ,  fiatque  fumma  cqualis  damno 
propofico. 

Socictas  mcrcatorum  cmit  xooo.  ulnas  tlicujul 
panni,  nununis  joo.  fiat  ut  xooo  ad  joo. 


BBb 


^rumit 
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Arithmetica. 


priinns  teapjc 

SccMMhK 

TcrtiuB 

Quarra* 

Qnintut 


xoo.  ad  (O. 

)00.  ad  7f  • 
400.  ad  loo. 
500.  ad  iif. 
600.  ad  ifO. 


joo. 

Qt^izricur  quancuni  quirquc  folvere  debcat,Fiac 
ut  4000  ad  »00.  ita  100  ad  jo.  ita  joo  xd  7j,iia 
400  od  loa  &c. 

Aliis  innumeris  exeinplis  accoimnodari  potcft 
reguU  fodccatis ,  ncquc  cnini  folis  mcrcacoribus 
convenit ;  nam  in  rcguli  focictatis  paniinur ,  lu- 
cruin,<lamnuin,  prctium,  in  pancs  qiix  d-uam  ra- 
tionem  habcant ,  ideoque  in  aliis  quam  pluriinis 
rcbus  udirpari  potcft. 

Ut  fi  proponantur  7  Piftrina,  quonim  primum 
fingulis  dicbus  fcxtatium  inolcrc  poffit ,  fccun- 
dum  duos  ,  ccnium  trcs,  quanum  quatuor,  quin- 
tum  quinque,  fextum  fct,  fcpcimum  fcpcem  }  qui- 
dam  habct  fcxttcios  600.  qnos  his  fepcnn  piftri- 
nis  diftribucrc  dcbet ,  nt  codcm  tcmporc  fuiun 

uanda 
abcrc 


opus  perficianc.  CUnun  auccm  cft  quod  ou 
primura  unum  hibcbic ,  frcundum  dibcac  h 
dtios ,  ccrtium  trcs ,  idcoqtie  fiac  fuinuu  corope 
tcns. 


ManpciS.&dicai 


t. 
1. 

I; 
4« 

S- 
6. 

7. 


Sumtna  18. 


Uc  18.  aJ  600.  it» 


Ct  x8.  ad  600.  ita 


ad  ai. 


ad 


41- 


8j.. 


107. 


7. 
6. 

7- 
1. 

7. 

S- 

7- 
I. 

7. 
4- 


EttmpU  ftcittMtu  ilnitrfarMm  ttmptrittri. 

Meicacorcs  quaracn  iucrati  funt  francos  140. 
PrimufqiK  dcdit  ^  miraraos  pro  4  mcnfibui. 
Sccundus  1 10  nummos  pro  5  incnfibus. 
Ttrrins  180  nwnmos  pto  6  mcnfibtts. 
Qu.inut  180  numinos  pro  7  mcnfibus. 

Qj^ixritiir  quantum  Inaum  quifquc  haberc  de- 
bcat ,  Multiplica  nummos  pcr  incnfes  ut  hjbcas 
numnios  mcnftruos. 


Pcimus  140.  tuvnmos  menftnio». 
Sccundus  600. 
Tcnius  1080. 
Quartus  i  i£o. 


Sutnma  jiSo. 
Fiac  ut  )  180. 

Ad  140. 

iu 


140. 


ad  18. 


600  ad  9. 


1080.  jo. 


1  X<Ok  98. 


Simt  to.  duccs ,  &  14.  vcxillifcri ,  quibos  itt 
diftribuendi  funt  17  ji  nummi :  ut  dum  dux  ha- 
bct  10  munmos ,  vcxillifcc  habeat  6  niunnK»* 
quxnrur  quanium  quillbcc  h.ibcrc  dcbcac  ■,  multi* 
phca  nuincrum  ducum  ,  fcu  so  pcr  numnx» 
quos  accipcre  debcnc ,  nempe  pet  10  6unt  too. 
multiplica  nuincrum  vcxiUifcrorum  fcu  14.  pet 
nummos  qnos  quilibcc  accipctc  dcbct ,  fiuntque 
I44.  addcillas  Uimmas  100  &  i44.fiunt  j^^.dic 
ergouc  J44.  ad  i7ja.  icaio  ad  80. 

iia  6.  ad  48. 

Habcbinu:  quid  compctat  unicuique  duci 
ticinpc  80  nutnmi,  quid  unicuiquc  vcxillifcro 
nempc  4S. 

Sicut  ex  fortibus  deducimus  Iuaa,iu  nonnun- 
quam  cx  liicris  fortcs  concludiinus. 
Tres  mcrcarorcs  focietarij ,  luciancuc  miUc  num- 

mos. 

Primiis  pofucrat  joo  nummos  deccni  mcnfibus. 
Socundus  pofuit  nununos  700.  Ignotatut  tcin- 
pus. 

Tcrtius  800.  cujus  etiam  tempus  ignoratur. 
Primus  hibuit  lucnim  nummorum  joo. 

Secundus  joo.  icttius  xoo.  quaetitur  tcmpn» 
quo  fors  fcamdi ,  &  tertij  in  focictatc  tcmanfc- 
funt ,  mnltiplica  (brtcm  primi  ncmpc  joo  pcr 

10  rocnfcs ,  fiunc  nuinmi  mcnftrui  jooo.tuinita 
dices  i  (i  lucium  joo  nummorum,  ptovcnit  cx 
Ibne  jooo.  loctum  fccundi  ncmpe  joo.  prove- 
nict  \  1800.  qux  fi  dividatur  pcr  fortcmcjuf- 
dcm,  ncmpc  7oa  exurgent  menfcs  duo  -f  Eodcm 
modo  hijbcbis  tcnipus  tcttij ,  dTc  mcnfcmcura 
dimidio.  " 

Trcs  mcrcatorcs  in  focictatem  cont\ilctuiit 
numinot  1410.  lucium  fuit  nummoruin  i5>a  pri- 
raus  habuii  l.icrura  1  xa  fecundus  40.  priro6  qiuc- 
rimr  lucnnn  tcnij ,  quod  fit  fubtrahcndo  110.  & 
4a  cx  i9atcft«  jo.fors  unius  cujufquc  lubcbicut 

11  fiat  uc  lucrum  totalc  1 90  ad  fortem  comroii- 
ncm  ijxo  iu  lucrum  uniaijufque  ad  fuam 
(briem. 

PROPOSITIO  XXX. 
Problema. 

Pcr  aUigitioncm  inrcll  gimus  ,  dcfinirionem 
pretij  alkujus  nicdij  iDtct  ics  divctfi  ptctij  pct- 

inixcas 


Digitized  by  Go()<?Ic 


Liber  I 


IQixrai  intct  fc  i  quc  quidan  divetruTKxlc  inccr 
fe  pcrtnifceri  pofTunc.  Nain  poccft  cfTc  pcrmizcib 

u(  (.iiicuiTa.iu  cx  uiLAi^ue  potutur,  vci  pluj  uniul 
^ukn  alccrius. 

Proponatuc  f.unoniIimum  illud  cxcmpluiQ 
Archuiwdicum  ,  in  quu  atiiifcx  coronam  Hicro- 
nu  ngis  adulccravic.  Ponacui  aurifex  tec^ 
pt(!e  k  rcge  if  l<bras  auri  purifllmi  ,  cu|ut 
preciuin  crac  14.  &  admifcuilfc  f  librjs ,  cu- 

)°us  preciuni  circc  cancuin  % :  Qnziitur  cujus  va- 
nris  lic  qiizlibct  libra  hujus  auii  inixti 
pliccncur  fi 
Huc  cft 


precijtnedij  B  tancuni  vaWt  i^dantuio  valent 
1  D  picci)  A, &  3. E,  infiini  prcti^  & 


ingulz  matetix 
ij  pcr  14&  (  pcr  8.  habcbifQue  prc- 
tium  I  f  hbraruin  cfle  }6o. 
&  (  tibiarum  cde  8.  H«c  pre- 
tia  Hmul  adde  :  ficnc  400,  pre- 
lium  nempe  t.iro  ij.  l.brarum, 
quim  f.quod  pietium  (1  divi- 
h.ib^bis 


Multi* 
fuuin  prctiutn. 


4- 


)  6  0. 
«dde 


I  K 


8. 


4  o- 


da»  pcr  10.  n.iD..bis  pro  quo 
tkntc  10.  prctium  unius  libis 
icamixt*. 


4  O  0. 


A  O. 


%  9. 


MenCatx,  ]. 
Menfurz.  f 
Samma  8. 
Menturaruni. 


t>cmonJlratio.  Sit  preiium  A  rfprefcntahiiij 
linci  GK,  precium  medium  B,  rcpiclcntatum  li- 
nci  Gl,  &  infimum  C  ,  rcprcfrncarum  linca  G  Hi 
fitqiic  HK  aggregacum.cx  differcntiis  GI,1K,  fea 
«umcrus  F.  Sitquc  rcaangulum  GL  comprchtn- 
fum  fub  Gl  &  G  M  iqiiale  iph  H  K  ,  hoc  cftf» 
Hic  puco  alia  opus  non  cfle     multiplicec  ipfuin  B  ,  fitquC  lO  atquaUs  ipii  HI. 

Dico  qiiodrcft.inga!lii  G  Ljiquale  fic,rc£kangiJi$ 
GP,5c  MN  qiiorum  GP  comprchcndicm  fub  ina- 
xiini  linci  GK,'  &  Imca  PK.  fcu  I  O  aiu  Hl  dif- 
fcrcncii  minuris  i  mcdiocri  ( hoc  eft  l'\  D  mulci- 
plicec  A)  reflanguliim  autcm  MN  comprchcndi- 
tur  fub  MR..  hoc  cft  ,  GH  &  NR.qux  cft  «qualii 
ipfi  IK.  (  Nam  HK  3:  H  R  fanr  f\£kx  iqiules, 
itcm  HI  &  HN.  Ereo  &  rc.iqux  NR.  &c  lK.)qiio<l 
rcdangulum  rcpi«fcniat  numcru  n  produ&mncx 
multiplicationc  C  pcr  E.Natn  re£i  ngula  iP.NL 
func  xqualia ;  Oft<nidimns  cnim  1  K  &  N  R.  clTe 
rquales  ;  iccm  lO  &  NO.  Quaie  addiris  redan-» 
giilis  GO,  &  MN  ,  ficc  icAanguliim  GL ,  zquale 
le^ingiilis  GP.MN  j  feu  quod  idcm  cft.fi  F  mul- 
(iplicet  B .  eundem  producct ,  ac  fi  D  inuliiplicet 
A  &  E  multipliccc  C.  Eigo  bcni  hocmodo  mix- 
tum  viiuun  eiit  precij  incdij,fi!d  loco  quinquc  re* 
quiruntur  to  mcnfurx,  F.ic  igicur  uc  F  j.  ad  D  u 
ita  tp.  ad  4 ,  pruvcnicnt  8.  tnenfius  vini  A  ,  ^ 
1 1.  vini  C  quod  ultimum  per  fc  pater. 

Si  vei6  trcs  ,  anc  4.  roatcriz  diverfi  prcci) 
ira  fmc  mifccndz  in  ccrta  menfmi ,  iic  qnxli^ 
bcc  fit  tnedtj  alicujus  pcccij ,  duas  quaflibcc  alii- 

g.ibis  ino. 

A.  X  o.   E.  1.  G.  6. 


dcroonftracionc.  Cum  cnim 
400  fit  pictiiim  lotius  inaf- 
divtde  Cx  10  l.br.irum  fi  divida- 
riir  talc  prccium  per  10. 
habcbicur  Iprccium  imius  IL- 
br». 

tn  .iliis  exemplis  roanifcftior  ficc  coca  rcgii- 
la  :  Sinc  duo  vini  gencra ,  quorum  aliquz  men- 
rurz  permifccncur  ;  qucricvt  coinmune  prc> 
dum  .  ncrope  piccimn  uniiis  menfurx  vinit 


prcc, 


4.  nflfiiim. 
}.  afllum. 
communc 
prccinm. 

5-  L 
8. 


11. 
»7' 


il»  permtxti.  Sint  igicur  mcnfurc  5  vint  ntjus 
tncnfura  valcac  4  aflcs ,  &  quinque  mcnfurz  vi- 
ni  cujus  prccium  fic  j  aflLim ,  Multiplica  utrobi- 
qticrocniuias  pct  fuum  prccium  cxurgcc  if. 
qux  iimul  addc  uc  fiac  17.  prccitim  cocius  illius 
vint.  Qiiod  li  dividas  pcr  fummam  mcnfiicarum, 
daruin  cft  ,  qu6d  }  »_  crii  picctum  cujuflibcc 
nKnfurx.  8 

Ncque  eft  major  difficultas  in  mifccndis  plui)- 
bus,  quitn  diiabus  tnatciiis. 

Alia  pais  cjufdcm  icguUe  cft  ,  dato  prctio  ali- 
quo  mcdio,  in  dtias  aiit  crcs  roatcrias  mifcere ,  uc 


do  tradito, 
&  itcrunl 

D<    18.    0.  I  6.   F.  1.  unam  illa- 

lum  cum 

C.   II.  H.  alii ,  &  ici 

dcinceps. 

Proponatur  excmplum  vas  aureum  confl.nidum 
eo  prctio  vc«idi  dcbcanc.  Sinc  duz  f|>ecics  vini  A     cft>ex  cribus  auri  gcncnbus  quorum  iiuum  fit  prc- 


quartim  uiu  vcndatur  7  aflibus  ,  alia  duobus , 
dclviit  auccm  ficmifccri  viginci  mcnlurz  ,  uc  fic 
mucantra  qitzlibcc  valcat  4.  aflcs.  Sic  ouinc- 
lus  E  diflcicncta  intcr 
niajus  prctium  ,  tc  mcdio- 
crc  ;  iccm  D  diffcicncia  in> 
tci  minus  ,  &  rocdiocic , 
prira(!i  fi  cot  menfiicas  mc- 
lioi  is  vini  fumas  quoc  fuiiC 
unitaces  in  D  ,  &  tot  rocn- 
furas,  infitni  quoc  func  unitatcs  in  E  ,  cafqucmil- 
ccas  eric  piccium  cujuflibcc  xqualc  ipfi  B.  Hoc 
cftfi  D  &  F.  firool  addancur  fiantqtic  F,  qttod  t 


A. 

B. 
C. 


D. 


E. 


tij  10.  fecundum  prrci)  16.  tercium  prctij  ii.de- 
bcac  autcm  clTc  mcdij  alicu}us  ptctij  nempe  18.  66 
pcndeie  Libras  14 

AUig:tbis  prim6  uc  cradicum  cft  duo  auri  ge- 
ntra  A  &  B,  invcnicfque  ucriufque  libras  duas , 
alliga  dcindc  A  &  C.  q  tia  1  S.inccc  utturoquc  in- 
vcnicur  :  invcniefque  clfc  poncndas  adhiic  libras  6 
aiiri  A  ,  &  duas  auii  C.  Dico  cTgu,fi  mifccas  8« 
bbcas  auri  A.duas  anri  £,&  rocidcro  auri  C.fiec  nu» 
ceiia  cocalis  aijus  fingulz  librz  crunt  ptctij  18. 

Danonftratio.  In  prima  allig.uionc  A  curo  B» 
ccccum  cft  ficri  nucciiam  conft.intcro  4-  libris,cu» 
jus  fingnlz  librz  fint  prcti)  18.  paiitcr  in  fccim- 


in  A,  prcKtitQtiin  fit  Kqi*.ile.  Ducbus  firoul  pro-  da  allig.icionc  fic  matena  S.libcarum  cujus  fingu- 
iudih  D  in  A  ,  &  £  tn  C  ,  feu  quod  5  menluix     Iz  rocnfutz  etiam  fiuu  pcccij.  18.  fed  dum  mate- 

BBb  iij  cia, 


?8 


Arithmetica 


matciii  cjiirJem  pmij ,  totum  qiuxl  exnrgit  cft     gtfimam  .auribus  un»m  quttjtam,  &  oculis  dcd- 


ctiam  c julidem  fpccic  prctij ;  ctgo  Ct  mifceantut  8 
librx  auri  A,  oim  duabus  auti  B  ,  tc  duabus  auri 
C,  fiet  totum  I X  libfaruiTi,cu)us  quzlibct  cA  pte- 
ti)  i8.  fcd  loco  IX  libraium  rcquituntut  i4.Adhi- 
bcatur  ergo  rcguU  fociccatis.  Si  1 1  librx  cxigtmr 
8  ex  auro  A  j  quot  rcquirunt  14,  invcniclquc 
ciTe  adhibcndas  tta  ie  rcliquis. 

Qiod  diximos  dc  preiio ,  intctligi  potcft  de 
quolibct  alto  cffcftu,  quod  pcr  modum  prctij  in- 
tclligcmus.  Ut  fi  pondcrcmus  aquam  quam  cx- 
pcllcnt  cx  vafc  plctK)  divcrfa  mctalla,  alligjbirous 
ca  in  unani  mjltam  ,  tanti  pondcris,  ita  ut  qaxli- 
bet  illius  malTz  libra  tancam  dctcrininat^  aquam 
cxpcllat  i  idem  diccndum  cft  dc  pondcre  quod 
inctalium  amittit  dum  aqux  iinmcrgitur  :  ita  dc 
aliis  cffcdlibus  hujufinodi ,  qui  loco  pretij  po- 
nantur. 


mmtmmst 


PROPOSITIO  XXXL 
Problenu. 

£x  ftlf»  dd  Aryitrium  dfumpt»  trnert  vfrnm. 

Hxc  efl  rcgula  qaim  communiter  vocant  fain« 
&  qux  algebrx  tKoUionem  dcdic ,  in  qua  quidcro 
oliquid  alTumitur,tanquam  vcnim ;  cx  quo  dcinde 
cruitur  nuroerus  ille  ,  qui  quctitur.  Tiibus  prx- 
ceptis  tota  rcg  ila  abfulviiur.  Ptimum  cftut  cum 
numcrum  ponas  pro  quxHco  ,  qui  tibi  vidcbitur 
aptus.  Sccundum,  ut  cxsmines  an  veri  ille  fit  qui 
qiixritur.  Tcuiuin  ut  adhibcas  rcgulam  propor- 
tionis ,  fcu  rcgulam  focictatis.  In  cxnnplo  tc» 
clata  crit.  Sit  numcrus  100,  dividcndus  in  ttcs 
parics  quarum  prima  fit  tripla  fcaindx  ,  fccunda 
dupla  tenix.  Supponanir  illa  minima  pars  cffc  i. 
(Incipio  autcm  potiiks  ii  minimi  ,  quim  ab  aliis 
ad  vitand-is  fradliones  ,  qux  fcmpcr  quantuin 
ficti  poteft  vitandx  funt.)  Sccunda  crit  6.  Tcrtia 
erit  1 1. 

Scciindum  prxccptum  vidc  an  illx  rres  partcs 
1.  6.  1 1.  efficiant  100.  Si  criim  cfficcrent  ico  fo- 
lutum  cflct  ptoblcma  ;  hoc  autcm  cxpcriri  potcs 
illas  addcndo.  Pcr  addiiioncm  caitim  exurgunt 
tantum  10. 

Tcrtium  prxccptum  fiat  rcgula  focictatis,  Hoc 
modo  fi  10  dac  t  pro  ptimi  partc,  quid  da- 
bant  Mo,  invctiioquc  10.  Dico  petadluro  circ 
problema.  Ncmpc  loc.  dividi  in  10.  )o.  60.  qua- 
rnm  partium  60  efl  dupla  30.  &  }o  cft  tripla 
ipfius  10. 

Dcraonflratto.  Primi  panes  i.€.  11.  alTuro- 
ptx  funt  qux  habcant  cam  conditionem ,  quam 
exigit  problema.  Scaindi  pcr  adJicioncm  ex 
Cimt  invcnrx  xquales  numcro  10.  Tcrtii  pcr  re- 
giilam  trium  fj^m  cft  ,  ut  xo  ad  1.  ita  100  ad 
io. &  ita  de  reliquis.  Ergo  nt  lo  ad  i.6,tt.  fi- 
mul  ita  100  ad  10.  )o.  60  fimul ,  fcd  xo.  xqoalis 
efV  partibus  x.  6.  ix.  Itaciiam  100.  ipfis  10.  jo. 
60.  fimul  crit  xqualis. 

Proponatur  aliud.  Sic  leo  lapidcus ,  qai  fi  ex 
oculis  aquam  profundat  intra  10  horas  ,  fubje- 
&iim  rcceptaculum  fmplct  ;  fi  cx  auribus  intra 
j  horas ;  ii  orc  intra  xo  horas  ;  intra  quot  horas 
implcbit ,  fi  aquam  profundar  fimul  oculis  ,  an- 
ribus ,  Sc  ore.  Supponamus  intra  horam  ,  aiit 
potii^s  per  horam  ,  aquam  cx  omnibus  parribus 
proflucrc.  Igicui  replcbit  orc  uium  paiccro  vi- 


maro,  qux  iit  ad  eumdcm  dcnominatot cm  tcdu- 
cantur  ,  una  quiiica  xquatur  duabus  dccimis  ,  (cu 
4  vigcfimis,  una  dcciiiu  duabus  vigcfimis.  Sunt 
'S''"'  r:  t:  TT  l"'  fimul  addantur  faciunt  -^. 

Sed  dcbuctani  efTc  ^  tota  cupa  impicretiir. 
Qiiarc  infliiuatut  icgub  triuro.Si  7  nempc  vigcii- 
mx  dant  horaro  ,  fcu  60  minuta,  quid  dabunt  xo. 
Exutgcntquc  horx  dux  cum  minutis  ( 1. 

Alia  cxcmpla  hujufmodi  fieri  poffuni.  Aliquis 
pecunix  fcii  lummx  quam  habibat  partcro  dirai- 
diam  in  ludo  pcrdidit.  Quartam  egeilis  erogavit» 
qux  ipfi  rcliquacft  funt  nuroroi  10.  quxritur  quid 
habucrit. 

Vel  aliud  pecunix  fux  mediam  pancm  ludo 
amific ,  reliqui  quartam  pancm  dcdit  cgcnis,  refi- 
duos  habct  lo  nuromos. 

Ad  demonfttationcm  hujus  propofitionis  de- 
bcnt  allumi  aliqua  ,  qux  nc  non  demonftrau  i»> 
maneant,  nonmilU  prxmiitam  iemiBaia. 

L  E  M  M  A  L 

Bi  trtt  nmmeri  aliii  tribm  froptrtitn/dts  fi$eriiif, 
ttrmm  iifftrtntit  frtftrtitndtt  trnnt. 

A.  B.  C.  G.  H.       Sint  tres  nurocti  A.B.C, 

ttibus  D,  E  ,  Fptoponio- 
6.  4.    ).    a.    I.    naks ,  fitque  diiTCfcniia  in-> 

ter  A  &  B  ,  nurocrus  Gi 
D.  E.  F.  L.  K.    Ncmpc  exccffus  quo  A  fii- 

pcrat  B.priter  H  fit  cxccf- 
IX.  8.   6.   4.    i.    liis  quo  B  fupcrat  C.  L  fic 

diffcrcntia  intct  D  &  E. 
Et  K  difrcrentia,  inter  E  F ;  dico  ita  dTc  G  ad  H» 
ficut  L  ad  K. 

Dcmanftr.  Quia  ita  eft  A  ad  B  fiait  D  ad  E : 
erit  permuundo  ut  A  ad  D  i  ita  B  ad  E  i  fuppona- 
tur  aufrtri  B  nb  A,  reliquum  erit  G  ;  ficut  fi  aufc' 
ratur  E  ex  D  rclinquiiur  L  ;  Qiiia  crgo  ita  eft  to- 
turo  A  ad  totum  D  ficut  ablatum  B  ad  ablatum  E; 
itaerit  (per  15.5.)  rcliqtium  G  ad  reliquum  L,  at 
totum  A  ad  totum  D ,  vel  etiam  ut  ablatum  B  ai 
ablatiim  E  ;  lia  oftendam  clTc  H  ad  K  nt  C  ad  F : 
igitur  ita  ctit  G  ad  L  ficut  H  ad  K  ,  nanpc  ut  B 
ad  E  )  ergo  Sc  pcimucandoetit  G  ad  H,  ut  L  od 
K.  Quod  erat  deroonftrandum. 

L  E  M  M  A    I  L 

Si  Jn^tu  niimeris  idtm  HHmeriti  silddtiir ,  »Mt 
illu  idtmnumerm  4UifrrMiMr,diferentit  fumnw 
rum  Aui  refidiitriim  tddtm  trnnt  qiu  fritrnm 
numtrcrum. 


Sint  niimeri  A  &  B ,  quofum  diffcrenria  fit  C; 
illts  auiem  addatui  numcrus  D ,  iia  ut  fiant  nu- 
mcri  E  &  F ;  dico  corum  eamdem  cfTc  differen- 
tiam  G.  Itcm  fi  i  numeris  A  &  B  idcm  numeras 
D  fubtralutur ;  ita  ut  tcftcnt  numcri  H  &  K  j  di« 
co  iliorum  eandem  cfTe  diffcrcntiam  L. 

Demonftrati».  Na- 


A.  S. 


E. 
R 


II. 
4- 


B. 
D. 

F. 
K. 


6.  C.  1. 

10.  G.  6, 
X.  L.  X, 


merus  E,  contincns  nu- 
mcros  D  &  A  i  conti- 
net  numcnim  B  ,  &  in- 
fiiprr  cxcefTum  nume- 
rum  A,  fupra  numerum  B.  Nempe  C  ,  numcrus 
autcm  F  continet  numeros  B  &  D  i  ergo  numc- 
tus  E  fupciac   tanturo  nuroeiuro  F  num^^o  C 

Idcig 


Liber 


iJcni  oftcndcrc  poniimus  in  nnroeris  H  &:  K 
quibtis  ii  addas  cundcm  nLuncmm  D  fiunt  numc- 
ri  A  &  B. 

L  E  M  M  A  III. 

Si  tmmeri  trtt ,  fer  fmndem  multlpliceniwr ,  mmi 
per  eitniem  diviidntur  ;  prtii»(lori$m 
differtntit  ,  ernnt  prtporttoriMtet 
ilfertettiu  nMmertrum. 

A.  4.   B.  6.  C.  8.  E.  z.  F.  4. 
D.  X. 

G.  8.  H.  II.  K.  16.  L.  4.      M.  8. 

N.  1.    O.  j.   P.  4.  R.  I.      S.  1. 

Sint  trcs  numeri  A ,  B  ,  Ct  ita  nt  diiTcrcnita 
inter  A  &  B  fit  E  ,  differentia  intcr  A  Sc  C 
fit  F  mulcipliccntur  trcs  numcri  A  ,  B ,  C ,  pcr 
numcrum  D  ,  fiantquc  ires  numeri  G  ,  H  ,  K  , 
ita  ut  d  ff.icntia  iiuct  G  &  H  fit  L  &  inter  G  , 
&  K ,  llt  M  -,  dico  ita  cflc  E  ad  F  j  ficut  L 
ad  M. 

Dcmondratio.  Cum  numcrus  idem  D ,  multi- 
plicat  A  ,  B  &:  C  ,  fiunt  trcs  numcri  G  ,  H,  K, 
cqucmultipliccs  ipToruin  A  ,  B  ,  C  :  ergo  Sc 
prupoctioualcs  (  per  15.  j. )  crgo  {  ptr  primmm 
Lemmd  )  difF.:rcnti2  cocum  proponionalcs 
enint. 

Pariter  diim  idem  numenis  D  dividit  numeros 
A  ,  B  ,  C.  quoricntcs  N,  O,  P,  funt  numeronim 
A  ,  B,  C  ,  eidcm  partes  aliquocx  j  ctgo  &  (  per 
tAndem  1  y.  )  proporiionalcs  erunt ;  crgo  (  per 
frimnm  Limmd )  d.ffercmix  corum  proporciona- 
ies  crunt. 

COROLL  A  R.1UM. 

Et  hoc  fcquitur  quid  crrorcs  poficionum, 
eamdcm  habcant  r.itbncm ,  ac  crrorcs  numcro- 
mm  ex  ipfis  poficion  bus  gcnitotum  ,  voco  crro- 
rcm  pofirionis  falfx ,  difi"k.rentiam  intcr  numc- 
mm  faUum  airumptiun  ,  &  numcrum  qui  alfumi 
dcbuerat ;  errorcm  aiitcm  gcnitorum  ,  differen- 
tiam  numcrorum ,  qui  ex  talibus  pofitionibus 
oriuntur  ,  ab  co  qui  oriri  dcbucrat.  Ratin  au- 
tcm  cft  quia  in  omni  operarionc  quatuor  ran- 
tum ,  incervcniunt  tegulx  ,  nempc  additio  ,  fub- 
tradio,  divifio,  muftiplicatio.  Hoc  efl  vcl  idcin 
.  numcrus  in  utriquc  pollcione  adJitur  ,  vcl  fub- 
trahimr  ab  ipfis  pofitioitibus  ,  vcl  pcr  cundcm 
numcmm  multiplicanmr  pofitioncs.  Primz  re- 
gulx  ncinpc  additio ,  Sc  fubcra^lio ,  eafdcra  rclin- 
quunc  ditfcrcncias ,  mulciplicatio  ,  &  divifio  fa- 
ciiint  diffcrcntias  proportionalcs  ;  crgo  fciuper 
difF,ren(i.«  gcnicorum  proporcionalcs  erunt  difFc- 
rcntiis  poficionum ,  fed  hoc  inchus  intclligeiur  ex 
fequcntibus. 

L  E  M  M  A  IV. 

S!  (fMxtuor  rtmmrri  ,  Mriihmetici  prtptrtitisalet 
fiierlni,  arff^ej^atmm  ex  primo  ,  uhimo  ;  tifuMle 
erit  ag^rg4te  ex  dmabmt  mediis  ,  &  vicijftm.  Si 
'g£regiiiMm  ex  dHolttu  mediii  ttfmAle  fuerit  A^re- 
gato  ex  primo  ,  (jr  mltimo  ;  iili  efudimtr  numeri 
etrithmftici  provoriionAlet  ermni.  Voco  arithme- 
ricc  proportion.-ilcs  numcros  qui  ita  fe  habcnt  ut 
pr imun  uiperet  fccundnra,  aut  ab  co  fiiperetur  co- 
dem  prorfus  cxccfTu,  qu6  tcnius  fupcrat  quarturo, 
aut  ab  eo  fuperatur. 
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A.  4.   B.  6.    C.  lo,     D.  I». 

E.  4.  G.  10. 

F.  1.  H.  1. 

Sint  4,  numcri  A,  B,  C,D,  arithracticJ  pr»- 
portionalcs,  hoc  cft  B  eodem  cxccflu  fupcrct  A  , 
quo  D  fupcrai  C  dico  A  &  D  Gmul  zquaies  cfle 
B  &  C  fiinul 

Dcmonflratio.  B  dividatur  ia  E,  ipfi  A  xqua- 
lcm,  &  cxccfTum  F  ,  ita  ut  E ,  F  fint  ipft  B  xqua- 
lcs  ;  paritcr  D  dividatur  in  G  ipfi  C  zqualcrn  ,  Sc 
H  exccfTumjita  ut  F,  &  H  fuit  zqualct  ipfi  D  ;  fi 
numero  A ,  ex  una  paicc  ;  &  numero  E  ex  aiil 
add-is  ipfi  A  numcmm  G,  Si  nuincro  E  ipfum  Ci 
ficiit  A  &  G  ipfis  E  &  C  zqualcs.  Addantur 
dcinde  ipfi  A  &  G  cxcelfus  H  ,  ipGs  autctn  E ,  & 
C  cxceflus  B,  F  ficnt  A , &  G,  H, fcu  A  & D, 
ipns  E,F,  feu  B  &  C  zqualcs ;  quodcrat  dcnton- 
Itrandura* 

E  convas^  fi  A  &  D  ftnt  zquales  ,  ipfis  B  & 
C  ;  dico  illos  numctos  A,  B,  C  ,  D  efTc  aiichroc* 
dce  proportionales.  Sit  cnim  paritct  cxccfllis  ip- 
fius  B  ,  fupra  A  ,  numcrus  F  ,  &  cxccirus  numcri 

D,  fupra  C,  numcms  H  ;  dico  F  &  H  elfc  zqualcs. 
Cijra  enim  additis  A  &  C ,  ex  uni  partc  ,  &  ex 
aliS  E  &  C  fji  zqualitas.  Si  F  &  H  cflent  in- 
zquales  ,  addit  ex  uni  parte  F  &  cx  alii  ipfo  H , 
ficrcnt  A,  G,  H,  fcu  A,  D  inzquales  ipfu  E,F,C, 
fcu  ipfi  B,  C  comra  fuppofitioncra. 

L   E   M  M    A  V. 

5/  duo  nmmeri  emndem  multipilcni,  prtdttQm 
minor  ,  u  majori  /iibirahuiur  ,  relin^uiiur  »m» 
merm  dejualisprtduUo,  rnuliiplicMtione,e]ufdet» 
nmmeri ,  per  di§ere»tiam  multiplicaniimm. 

A.  4.    K.   5.  Sit  numerus  A,mul« 

tiplicatus  pci  B  &  Ci 

B.  }.    C.   j.    G.  X.    ica  ut  fiant  nuracri  B 

&  F  fubtrahatut  E 

E.  1 1.   F.   10.  minor  ,  i  majori  F : 

ita  ut  tchnquacur  H ; 
H.  8.  L.  II.   M.  8.    diffcrencia  aucem  in- 

rcr  B  &  C  ,  flt  G  di- 
co  nufncruiu  H  ,  xqualcra  elfc  piodudlo  cx  G  in 
A  ;  intellig.icnr  numcms  C  dividi  in  K  ipfi  B 
xqiulem  5c  diffcrcntiam  G. 

Dononflratio.  Numcms  A  mnltipiicans  K  8C 
G  ;  producat  L  &  M ;  L  &  M  zquales  emnt  ipft 
F  produtlo  cx  A  in  C  ;  (  per  pTimam  1.  EucliA.  ) 
fcd  E  &  H  zqualcs  funt  ipfi  F.  Cim  fubtrado  B 
ab  F  rclinquaiur  H  ;  igitur  E  &  H  zqualcs  funt 
ipfis  L  *:  M  i  fcd  E  ,  zqualis  cfl  ;  ipfi  L  Cunl 
B  &  K  fint  zquales :  crgo  H  &  M  zqualcs  funr, 
quod  erat  demonflranduin. 

PROPOSITIO  XXXII. 

Problcma. 
duthtu  fupptfuis  fdlfis  vtmm  erHtre. 
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A. 

R.  1  8  8  o. 
K.  7  »0. 


Arithmetica. 


I  O  (X 


G.  4  8-  H.  j  6. 
C.  I  t.  D.  1  4 


B.  6  o. 
S.  1  8  S  o. 
.  L.  i|  9  »  o. 


Minns 

E.  8  o. 
KL 
N. 


X 


Minns 


F.  6  o. 


I  X  o  e. 


o.    P.  6  o. 


Sit  numerus  A  dividendus  ,ita  ut  prima  purs 
Cit  dupU  rccundx,  hxc  rripla  teriix}quxritur  pri- 
ma  illa  pars  ,  qax  licA  fit  B  60,  incognita  tamcn 
rupponicur. 

Sit  prima  pofitio  C  1  hoc  c(k  alTumam  illum 
numcrum/cti  primam  parccm  clfc  C  ii  qu.im  cxa- 
roino.  lUius  mcdia  pars  cft  6,  &  icrtia  pars  ipfius 
6  ed  i  ;  jam  11.6.  x.  cfiiciunc  to.cum  tanicncifi- 
ccrc  dibcrcnt  100  ;  igicur  gcnitus  dciicic  ^  vcro 
numcro  E  80. 

Sit  alia  podtio  D,  qu«  fi  cxaminctur  tota  opc- 
ratio  producetur  40  cuni  100  produci  dcbuifTcr. 
Igitur  crror  cft  numcrus  F  60 ;  eil  auccm  utcobi- 
quc  dcfcdlus,  qiiod  nocandum  efl. 

Miilciplica  dccufTatim  crrorcs  gcnitoram  ncm- 
pc  E,&  F,  pcr  ipfas  pofitiones  C  &  D  ita  uc  fiant 
numcri  K  &  L  ;  fubdac  minorem  K  i  majori  L, 
auiacnores  funt  (iiniles  ;  ncmpc  uterque  pct  dc- 
fcdlum  (  nam  fi  c(Tcnc  divcrfi  gcncris,  nempc  unus 
error  pcr  dcfcdluni ,  aliiis  pct  cxctlTuin  addcndt 
ciTcnt  Cc  rclinauicur  M  )  paricer  fubduc  crrorcin  F 
ex  crrotc  E  refinquicur  N .  dico  fi  dividas  numc- 
nim  M  pcr  N  quocicnccm  P  clTe  vcr.im  pclitio- 
ncm  fcu  clTe  pritruin  illain  parccm,  numcri  A. 

Dcmonftr.itio,  Sinc  G  &  H  liccc  ignoren- 
tur  crrores  poficionum  ,  fcu  d.ffcrcncix  pofi- 
tiontim  adumpcanim  ,  k  numcro  B  qui  afliimi 
dcbucrac  ( £.c  ctrpllArit  5.  Ltvmutis  )  crunt  idi 
errorcs  poficionum  ncmpc  G  &  H  ,  propor- 
tionalcs  crroribus  genicorum  ncmpc  ipfis  E  & 
F ,  hoc  ell  G  ad  H  i  ica  E  ad  F.  (  £r/»  ftr 
19  hu\Ht)  Idem  numcrus  producctur  fi  primus 
G  multipliccc  quarcura  F  ,  qui  producicur  cx  mu!- 
tiplicatione  fccundi  H  pcr  cetcium  E ,  hic  nume- 
xus  fit  a8So ,  qui  fcribatiir  bis  ,  ncmpe  in  R  & 
S ,  quia  numcri  G  ,  C  funt  zqnales  numc- 
ro  B  ,  &  numcrus  F  muhiplicando  ucrumquc  fj- 
cdt  R  &  K  {  ftr  frimAm  1.  EMclid.  )  numcri  R 
&  K  fimul  zqualcs  funt  ,  illi  qui  produccre- 
tur ,  ex  miilciplicationc  numeri  D  pcr  F.  Pariccr 

100.  B. 


R. 
K. 


A. 

a  8  8  o. 
7x0. 


G. 
C. 


4  8- 


I  1. 


H. 

D.  X4. 


60. 
,  S. 
L. 


X  8  8  o.. 
19x0. 


Err,  gen. 


Minus 

E.  8  o. 
M.  I 
N. 


X 


Minus 


F.  60. 


X  o  o. 


X  o. 


P.    6  Q. 


S  &  L  fimul  «quales  funt  flU  am  ficret  ex  ttnil- 
tiplicacionc  B  ,  pct  E.  Quare  h  fubttahantur  R, 
K,  cx  S ,  L ,  idcm  fict ,  ac  fi  ptoduftus  cx  B  pcr 
F  ;  fubttahcrctur  ,  k  ptodufto  ex  B  pcr  E  ;  fcJ 
fi  fubttahantur  .R.K.exS.L.cumR&Si 
ftnt  zqualcs ,  idcm  rclinquimr  ,  ac  fi  fubtrahc- 
rctur  K  ab  L.ncmpc  rclmquitur  M  ;  cum  igicur 
duo  numeri  E  &  F  mulciplicando  ctindcm  B, 
feccrint  duos ,  quotum  unus  ab  alio  fubtrahi- 
tur ,  id  quod  rchnquitur  ncmpc  M,  {ftr  y.  Lem~ 
■M  )  eft  cqtiale  produ£ko,  cx  multiplicacione  nu- 
meri  B  ;  pcr  dirFcrcnciam  numcrorum  E  &  F ; 
ncmpe  N  ;  ergo  divifionc  numeri  M,rcr  N; 
idcm  numcrus  B  reftituitur  quod  erat  dcmon- 
fttandum. 

Probatus  eft  ptimtu  cafus  m  quo  utrobique 


A. 


I  o 


o.    B.  6  o. 


R.  i  X  o  i 
K.  I  } 


G.  6. 


H. 


I  1. 


S.  1  X  o' 


X  o.    C.  6  6.    D.  7  X.  L.  7  *  o 


Err.  gen. 


Pb: 

E. 
M. 
N. 


I  o. 


F.  X  o. 


600. 


I  o. 


60. 


peccatttm  fuerat  per  dcfcihJm  :  nunc  proban- 
dus  tft  cafus  illc,  in  quo  in  utraquc  pofitione  pcc« 
catuin  eft  pct  excclTum. 

Ponacut  ergo  Prima  pofitio  cflc  C  66.  &  cxa- 
minc  fiCto  ,  bco  100 ,  tnvcnitur  1 10 ,  igitur  cft 
crror  E  10  pcr  cxcelTum. 

Ponatur  fccunda  poficio  elTc  D  ,  tc  examinc 
fiCto,  invcnicur  ptoduci  ixo  ,ciim  tootancura 
produci  dcbuctanc  ;  eft  ergo  crror  F  xo.  per  cx- 
ccllum. 

Multiplica  decuflatim  crrores  E  &  F  pcr  ipfai 
poficioncs  C,  D,  fiamquc  K  &  L  ,  fubduc  mino- 
rcra  ex  majori  ncmpc  L  cx  K  ,  ica  uc  rcliquus  fit 
M  ;  ficquc  N  diftctcntia  intci  crrores  E  &  F,  di- 
vidc  M  pcr  N ;  ficque  quociens  P  ,  dico  P  clTe 
zqualcm,  numcro  B  ignoto. 

Dcmonftr,  Sint  G  &  H  Ucct  ignorcntur  crro- 
rcs  pofitionum  ncmpc  G  ,  quantiim  C  fuperat  B 
&  pariccr  H  cxccfliis  ipfiu*  D  fupra  B.crunc  {fcr 
ctrtll.  L(mm*tu  terii<t )  Errorcs  pofitionunri  ncm- , 
pe  G  &  H  erroribus  gcnitomm  ncmpc  ipfis  E  6c 
F  proportionalcs ;  hoc  tft  ut  G  ad  E  ;  ita  H  ad  F; 
crgo  ( ptr  19.  hu]iu )  ptodu^ius  cx  G  piimo ,  in 
F  quartiim  ,  zqualis  eft  piodudo  ex  H  fcaindo, 
in  £  ccrcium.  Sic  illcnumcrus  txo  fctibcndns  in 
R  &:  S  j  quia  numcrus  C  continct  numctum  B  , 
&  infupcr  nunierum  G  ;  fi  pcr  cundcm  nunicnim 
F  multiplicctur  C  &  B  ,  (^rr  5.  Ltmm*  )  &  fub- 
trahatur  produftus  cx  F  in  B  ,  ex  produdo  cx  F 
in  C,  rclinqucnu  R  ,  piodudus  cx  F  in  JTffc- 
rentiam  G  hoc  cft  numerus  K  zquaUs  cft  im- 
mero  R  ,  &  prodtido  cx  F  ,  in  B  ;  paritcr  nu- 
mcrus  L,  piodudus  cx  E  in  D,  zqualis  cft 
numeto  S  ,  produdlo  cx  E  in  H  >  &  produdo 

cx 
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cx  E  ,  in  B  ,  q«urc  fi  rubcTahamr  L,  cx  K,  idem 
numerds  M  K-liMqiu.tur  ,  ac  ll  S  produftus  ex  E, 
in  B  j  fi.btr.ihcrcriir  cx  K ,  &  ex  produdo  cx  F 
in  B  &  qiiia  KSc  S  funt  xqualcs,  i'km  fit  ac ,  fi 
prodnftus  cx  £411  B  ,  fnbtrahcrctur  cx  produilo 
cx  F  ,  in  B  ,  quarc  C pn  '#  rnu  )  numcrus  M 
eft  xqualis  proviudo,  cx  B  m  diffcrcntiam  nume- 
rorum  E  &  F ,  «ftN  ;  quarc  i\  M  dividitur 
pet  N  quoticns  crit  numcrus  zqualis  ipfi  B  j 
quod  ctat  dcmonllrandum. 

A.  t  o  o.  B.  6  o. 
R.  4  8  o.  G.     4  8.  H  6.     S.  4  8  o. 
K.  I  i  o.  C.     I  1.    D.  6  «.  L.  5  8  o. 

Minas^^Phts 

Err.  Gcii.     E.    80.     F.  i  o. 
,         N.      o.    M.  4  5  o  o. 

?,  6  o. 

Reftat  uttimus  cafus  in  quo  cmiur  in  iml  po- 
fitionc  per.dcfi.dlum;  in  alia  pcr  cxccflum  ;  ftt 
idemnumerus  A  ,dividendus  in  ttcs  p.irtcs,quo- 
nim  prima  fit  dupla  feamJ*  ,  Sc  fccunda  tripla 
tertii ,  iitquc  ilLt  prima  pars  numcrus  B  ignora- 
tus.  Prima  pofitio  fit  C  &  ex.imiiic  L&o  gcnc- 
retur  numcrus  10 ,  cum  tamcn  numcrus  100  pro- 
duci  dcbuiflct  j  tft  crgo  80  ctror  produAi  ,  per 
dcfcdbum  ;  fit  fcainda  poficio  66  examinc  fjfto 
invcnitur  1 10  ,  pro  ipfo  100  ;  cft  crgo  10  crror 
produdli  cxccdciis. 

Mulriplica  altcrnatim  poficioncs  C  &  D  , 
pcr  crrorcs  gcnitorum  E  &  F  j  j^roducatiirquc  K 
&  L  ,  adjc  niinorcm  K  iTujori  L  quia  crrorcs 
funt  divcrfi  gcncris;  fiatquc  M,addc  paritcr  etro- 
tcs  E  fic  F  fiatquc  N  .dividc  M  pcr  N  ,  fitque 
quocicns  P ;  dico  luirocrum  P  zqualem  eflc  uu- 
mcro  B. 

Dcmonftratio.  Siiit  G&'  H  crrorcs  pofitionura 
boccftfit  G.cxccdus  qi6  B  fupcrat  ipfum C ; 
fcu  fint  C  &  G  iph  B  iq  lalcs ,  &  H  fit  cxctlTus 
quo  B  fupcr.it  C,  hoc  cft  fint  B,  H  ,  ipfi  D  zqua- 
lcs  ,  crunt  auccm  ifti  crroics  pofirionum  ,  errort- 
biis  gcnitorum  proporrioiulcs ,  (  per  corsU.  j  1, 
lftnm»ti< )  hoc  cft  ita  crit  G  ad  E  ;  ficur  H  ad  F 
&  confcquentcr  (  ptr  i^j.hutns  )  critgcnitus, 
ex  multiplicatione  primi  G,  pcr  quartum  F,«qua- 
lis  genito  ex  H  iii  E  }  fit  illud  480  qui  fcribatur 
in  R  &  S  ;  cjjm  autcm  C  &  G  zqucntur  ipfi  B 
ic  F  muiciplicando  ipfos  C  &  G  fccerit  R  ,  K  ; 
erunr  R,  K.fimul  xqualcs  prodiifto  cx  F  ,  in  B. 
Quia  autcm  D  major  eft  ,  quim  B ;  iu  ut  B  &  H 
fiiit  zquaics  numcro  D  ;  (1  intclligatut  E  muhi- 
'plicTrc  D,  H,  B  i  numcrus  L  ortus  ,  ex  mulcipli- 
cationcD  pcr  E,comincbic  ortum  ex  multiplica- 
tionc  ipfius  B  &  pcr  E  &  H  ,  pcr  E  quirc  numcri 
K,L,adJiii  iquales  f.nu  prodnfto  cx  B  pcr  E  ;  & 
produ^o  cx  B,  pcr  F  feu  produAo  cx  B  pcr  E  ,  F 
( pfr  primam  fccundt  Eueliti. )  it»inir  fi  addannir 
K  &  L  fiatque  M ,  add.iiuur  itcni  E  ,  F  fi.uquc  N, 
divid.itur  M  pcf  N  quoticns  etit  xqu.ilis  numcro 
B  quod  crat  dcmonfttandum. 


PROPOSITIO  XXXIV. 
Alim  rntdM  regnl*.  f*lfi  dMplUu  ptfititnii, 

A.  I  o  o.  B.  6  o. 
H.  48.  K.  j  tf. 
C.     \  1.   L.  I  1.  D.  14. 

Mimis^J^Minus 

E.    80.    F.  6  o. 
G.   1  o. 

6.  10.  L.  I  1.  E.  8  o.  M.  4  8. 
6.   10.    L.    I  1.    F.  60.   N.  j  6. 

Alius  cradi  poteft  roodus  invenicndi  vcrum 
ex  duubus  falfis  ;  in  quo  quidcm  mulca  lunt  fi- 
milia  ;  prim6  quidcm  punuiuur  duz  pofiriones  ad 
libitum  ,  cxaminantur  ,  &  notantur  crrorcs  gcoi- 
torum  notis  confuctis  ph^s,  minus. 

Sit  idcm  cxcmplum  numcrus  ncropc  A  divi- 
dendus  in  trcs  partcs  ,  quarum  primii  fit  dupU 
fccundx.  Sccunda  tripla  tcrrii ,  fupponarur  lila 
prima  pars ,  numcri  A  qux  cft  B ,  fed  ignorarur  j 
edc  C  fadoque  ex.iminc  invcnirur ,  produa  ran- 
tum  10  ,  cum  produci  dcbuiftet  loo  ,  fit  crror 
gcnici  E  ;  pariccr  alia  poficio  fit  14  ,  &  crror  F, 
diftlrcncia  crroruro  gcmtorum  fit  G  ;  crrorcs  po- 
fitionura  fint  H  &  K  ;  ignoti  qjidem,  fi  cnim 
cognofcatur  ettot  vctbi  gtatii  H ,  illc  additus 
numcro  C,  darct  numcrum  B.  Siiduarum  pofi- 
lionum  diftlrcnria  L  >  quxratur  iribus  numc- 
ris  G  >  L  ,  &  uni  cx  crrortbus  gcnitorum  vcr- 
bi  graria  E  ,  quartus  numctus  proportionalis 
M  ;  lumc  dico  cllc  xqualcm  crrori  H  ;  pofitionis 
C  ,  cx  qua  natus  cft  crror  gcniti  E  ,  vcl  fi  allutn- 
ptus  fiullct  pro  tcrtio  numcto  cnor  gcniti  F 
quarcus  clllt  crror  K ;  quarc  fi  hic  crror  pofitio- 
nis  addatiir  in  hoc  caUi  in  quo  erratura  cft  per  . 
difv(^um  fux  pofitionis ,  hAbcbitur  numctus  B 
quxfiius. 

Dcmonftratio.  (  Pcr  coroll.  Ummtit)  j. )  duo 
crrorcs  gcnitorum  nempc  E ,  F  proportionaics 
funt  duobus  crroribus  poiitionum  nempe  H  ,  K. 
Sccund6  quia  error  H ,  S:  pofitio  C  ,  eundcm 
nunicnim  faciunt  nempc  B  1  quem  ficiunt  D  Sc 
crror  K  ;  quacuor  numcri  H,  K,  D,  C  ariihmcti- 
cc  propottionales  funt  f  per  lemmA  tfHMrtum  )  ct- 
go  crit  cadcm  diffcrenria  priorum  ,  &  pofterio- 
nim  ;  crgo  L  ,  qux  cft  diffcrcntia  poficionum  C 
D  ,  cft  cciam  diftcrcntia  errorum  H,K  quia  ita  eft 
E  ad  F,  ficut  H  ad  K  ,  &  cxccirus  E  ,  fupra  F  eft, 
G,  ficut  cxccflus  H,  fupra  K,  eft  L  ;  pcr  conycr- 
fioiian  rationis  ita  crit  E ,  ad  cxccfTum  G  ;  ficut 
H  ad  L.  Et  convcrtendo  fi»:ut  G  ad  F  ,  ita  L  ad 
H  ,  fed  ica  faaus  cft  L  .id  M  ergo  M  &  H  zqua- 
lcs  funr.  Paritcr  quia  eft  ut  E  ad  F  ;  ita  H  .nd  K  ; 
&  cxcefliis  E  ,  fupra  F  cft  G  ;  ficut  cxccftlis  H  , 
fupra  K  cft  L  ,  crjt  ut  F  ad  G  i  ita  K  ad  L  ;  crpo 
&  convcrtendo ,  ul  G  ad  F ;  ita  L  ad  K  :  fed  ita 
crat  L  ad  N  ;  igitui  N  &  K  xqiialcs  funt  :  ergo 
addcndo  N  ipfi  crrori  D ,  habcbitur  numcrus  B 
quod  erat  facicndum. 

Si  pcccatiim  forct  per  cxccfTum  urrobiquet 
ica  ctiani  tatiocinarcmur  ,  fuppofitis  omnibtu 
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A.  100.  B.  £  o. 
H.  6.         K.  I  a. 

L.  6. 
C.  6  6.     D.  7  2. 

Plus  Plus 

E.  t  o.  F.  X  a 

G.  t  a 

G.  I  o.  L.  6.  E.  I  o.  M.  (. 

G.  I  o.    L.  6.  F.  X  o.    N.  I  X. 

iifclem  crroribiis  E ,  F  ,  &  erroiibus  H ,  K  ,  pro- 
ponionalibus  ,  fcaind^  quix  aiifcrendo  cundem 
ntimenim  B  cx  poHiionibus  C,  D,  reflant  crrorcs 
H  &  K,  ( prr  UmmM  fmfieimm  )  crit  eadcm  dif. 
fcrentia  priorum,  ic  podcrionun  \  ncmpc  L  ,  ca- 
dem  valet  rcgula  i(iuin  qux  prius  nifi  qood  nu- 
mcri  M  &  N  xqiules  erroribus  aufcrcndi  fuiit  'i 
poAtionibus. 

A.  I  o  o.   B.  6  o. 
H.  4  8.   K.  6. 

L.  j  4« 

C.   IX.   l>.  6  6. 

Minus  Plus 

'  E.  8  o.  F.  I  o. 

G.  9  o. 

G.  9  o.  E.  8  o.  L.  f  4.  M.  4  8. 
G.  9  o.  F.  X  o.  L.  j  4.  N.  6. 

Si  denique  in  una  pofitione  erraram  fit ,  pcr 
dcfc£him  ,  in  alia  per  cxcefliim  ,  pariter  errorcs 
E  ,  F  ,  crroribus  H  ,  K  proportionalcs  funt  i  fc- 
cund&  fi  aufcratur  C  ex  D,  rclinquimr  L  ,  crgo 
C  &  L  fiint  arqualcs  ipfi  D'  ;  D  autcm  ell 
«qualis  ipfis  B  &:  K  ,  &  B  cft  xqualis  ipfis  C  & 
H.  !gitur  C  &  L  xqualcs  crunt  ipfis  C  ,  H ,  K  , 
ablato  autcm  utrinquc  C  ,  rcftabunt  H  ,  K  i  fi- 
mul  xqualcs  ipfi  L  j  Icd  L  eft  difTcrcntia  pofitio- 
num  ,  erjjo  idcro  L  crit  aggrcgarum  crronim 
H,  K.  Qiiia  autcm  eft  ut  H  ad  K  ,  ita  E  ad  F  i  erit 
componcndo  ut  E,  F  fcu  G  ad  E  ,  ita  H  ,  K  j  feu 
L  ad  H  ;  aut  ut  E  F ,  fini  G  ad  F ,  ita  H  ,  K  ,  fcu 
L  ad  K  ;  undc  fi  fiat  rcguia  rrium  numeri  M  , 
N  >  ciotu  urorcs  pofitiontun ,  quorum  M  qui 


fuit  pcf  dcfcAum,  addi  dcbct  fuz  pofitioni  C  ^ 
ut  B  invcniatur  :  N  vcto  qui  fiiit  per  cxcrflum 
fuboahi  dcbci  a  fua  pufirionc  D  ,  ut  hubeatuc 
idcm  muncrus  D. 

COROLLARlUM  L 

Ex  hac  ultimi  praxi  potctimus  difficultatcm 
hiijus  rcgulz  minucrccum  cnim  unitas  divi^n- 
doaut  multiplicando  aliqucm  numerum ,  cundcin 
rclinquat ,  fi  tcrminus  aliquis  rcgulx  propottio- 
nis  fit  unitas ,  vitabimus ,  aut  multiplicationcra, 
aut  divifioncm,  quod  ut  przftctrais  ,  recimdo  po- 
fitio  fiat  aut  major ,  aut  minor  priroi  pofitio- 
nc  ,  foli  unitatc  ,  quod  in  cxcmplo  maxufcftum 
crit. 

A.  I  o  a  B.  ^  o. 
H  L 

C.  11.   D.  I  j. 
E.  8  a  F.  7  8  T- 

G.  IT 
Fiat  ut. 

G.  t.  -i-  ad  H.  L  ita  F.  7  8.  L.  4  7. 
Q.t.Y      H.  L       E.  8  a     M.  4  8. 

Proponatur  idun  numerus  A  >  dividcndo* 
in  trcs  partcs ;  quarum  piima  fit  dupla  fccuiidz  : 
&  hzc  tripla  tcniz  fit  priina  politio  C  11.  & 
cxaminc  fado  crror  invcniatur  E ,  pci  dcfi:&um, 
fiat  fcctmda  pofitio  D,  unitatc  major,  invcnictur- 
quc  crror  78  -p » fi^  diffirrcntia  crrorum  gcnito- 
rum  G,  &  ditfcrcntia  pofitionum  H,  ncmpc  uni- 
tas  dcbct  ficii  ui  G  ad  H  ,  ita  crror  F  ad  L  i  qui 
ertt  crror  pofitionis  D  ,  qui  additus  cidcm  pofi- 
tioni  D  dabit  numerum  B.  Vcl  pcr  alium  crro- 
rcm  fiat  ut  G  ad  H  ;  ita  E  ad  M  ,  M  crit  crrof 
pofitionisC,  qui  illi  additus  dabit  paritcr  nu- 
mcrum  B  quzfitiun  ,  vitatur  autero  raultipli» 
catio. 

COROLLARIUM  IL 

Si  f^ttitnti  diftrMft  defiMrio  viiMtur  iitm  md» 
tiplitMti»  ^H*  fiet  dddiio  o. 
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ARITHMETICy^ 

de  numeris  fradis. 


LIBER  SECVNDVS 


E  F  (  N  I  T  I  o  prima  numtrus 
fradus  illccd  ,  qui  conftat  ali- 
quot  parciculis  ,  in  quas  divifa 
c(i  unlus ,  Qcuc  cniin  unitas  pct 
fui  muUiplicattoncm  ,  cd  parcns 
omnium  numcrorum  intcgrorumj 
ita  ctiam  per  fui  «livirioncm  gcncrat  omncm  mi- 
jiutiam.  Supponarur  crgo  unitas  divifa  in  quot- 
cumque  parcicuias  ,  tc  cx  iis  pniculis  alTlim> 
pcas  cllc  aliquot  :  id  qjod  alTuniprum  fueric  mi- 
nutia  diciciir,  cx  quo  nr ,  ut  nccciTjrium  fic  ad 
)nin'itiam  cxpriuKnd.im  i  prim6  Hgnificarc  in 
quot  p.ircicuus  diviGi  Cii  unitas  :  deindc  quoc  hu- 
jiifmodi  parciculz  unicicis  anlimptx  finc  ;  undc 
duplici  chara^crc  ,  quamiibcr  ininutiam  cxpci- 
mimus ,  qiiorum  infcrior  dicicur  dcnorainator  , 
idc6  quia  fignificat  ,  in  quoc  partiailas  divifa  Hc 
anicas :  &  d.ic  dcnominacionem  particulis  alfum- 
ptis  i  ncmpc  an  fint  dccimi  ,  vigcfiina:  ,  tri^cfi- 
mx.  Sccundus  nuincrus  qui  fupia  lincobm  lcri- 
bicur,dicitur  nuracracor  qnia  indicac  quoc,  hujuf- 
Biodi  paniculx  aniimptac.  Ut  7;  duo  cricn- 
tes,  cres  quadranccs,odo  vigcfimx.  Vidcs  autcm 
dcnominationcra,  cricncis,  quadrancis  ,  vigcfimx 
parcis  fumi  ab  infcriori  charadlere  \  numcrum 
vcr6  talium  partium  cxprimi  fupcriori  chara^lctc, 
mtmcrus  infcrioi  feu  deminator  pro  ipsa  unita- 
te  ponitur  ,  hoc  ell  unitatcm  divifaro  cxhibet. 
Charader  fupcrior  ,  exhibct  partcs  aliquot  idius 
unitatis ,  omnes  igitur  dcnominatorcs  ,  camdcm 
unitatcm  llgnificanc  ,  fcd  mod6  divifam  in  plu- 
rcs  ,  racxi^  in  pauciores  parces  ,  numeratorcs  au- 
tcra  indicanr  quot  unitacis  ica  divifx  ,  p.incs  fra- 
Aio  fibi  vcndicec. 

Ficri  .nuccm  potell  ut  denominator  fit  cqualis 
numerarori ,  vel  illo  minor ,  vcl  illo  major.  Si 
fic  zquahs  fradio  illa  fignificac  Sc  zquivalcc  uni- 
tati,  vcrbi  gratia  -p  ^  tres  tricntcs  1  quatuor  qiu- 
dranrcs ,  ngnificat  enim  unicatcm  divifom  elTe 
in  crcs  parccs ,  8c  ex  hujufraodi  partibus  crcs  ac- 
cepcas  clTc  ,  hoc  eft  omnes ,  igicur  cocam  unica- 
tcm  quz  zqaalis  c|l  tribus  illis  partibus.  Ita  qua- 
tuor  quadrances  ;  nam  partcs  in  quas  dividitur 
uniras  ,  func  partcs  aliquotz ,  ncrape  quz  ali- 

3uoties  repetitx  nnicatcm  prxcisc  mctiuiitur.  Si 
cnominator  fit  minor  numeratore  ,  fradlio  ma- 
jor  crit  uniiare,  ut  -J-  qiiinque  quadrances,oilo 
tfienccs  ;  cum  enim  dcnorainator  reprxfcntec 
unitaccm  divifara  ,  numcrus  major  denominacorc 
major  cric  unitatc, 

Dcniquc  dchominacor  eft  major  numcracorc  , 
in  propri^  di^i  fradtione,  qux  propterca  fignifi- 
Tem.  1. 


car  aliquid  itiinus  unitacc ,  ut  -7  una  mcciia  partt 

duo  crienres,  &  ica  deinccps. 

Ex  hoc  fcquitur,  quod  in  omni  omnij\^  minu- 
til  cxhibcacur ,  quam  rationem  habcat  nuraerus 
fra£hjs  ad  unitatCnx.  Cura  enim  dcnoinina» 
tor  fic  ipfa  unitas  ,  5:  numcrator  cxhibcat ,  quot 
hiijufinodi  partcs  aliquotx  acceptx  fini ,  exhi- 
bcbit  criam  habicudinem  ,  quam  habct  minutiat 
ad  imicatem.  Unde  omnis  omnir.A  numcrus  td 
modum  fradtionis  cxhibcri  potcft  >  fi  nempc  ipfe 
fiat  luimeracor ,  &  unitas  fiat  dcnominator.  Uc 
100.  ica  exhibcri  potcft  "~  (px  ccncum  unitatcs. 
Immo  diccrc  porfumus  virtualitcr  id  fcinper  fieri 
Sc  fubincelligi  j  omnis  cnim  nuincrus  cxhibet 
quot  unitates  contincat.  Dum  cnim  diciraus  1 00. 
inceJhgimus  ccncum  unitatcs  «  &  non  centum 
mcdiccaccs  >  aut  ccntum  tricntcs  ,  nifi  hoc  ex- 
primatur. 

Uiidc  quidquid  dicitur  de  fraAionibus ,  de  ra- 
tionibus  etiam  confcqucntcr  dcmonftratur ,  ut  Ct 
rationcs  addcre  ,  fubtraherc  ,  multiplicare  divi- 
dcrc  vclis  :  fraftioncs  adde,  fubcralic ,  multiplica, 
divide  quaruin  numccaior  ad  dcnominatorcm 
prxdidlas  raiioncs  hibcac,S:  petadlum  erit  nego- 
tiuin.  Qitarc  clarum  cft  omnem  fradioncm  aJ 
unit.ucm  (hoc  cft  ad  toium  cujusvft  fraAio)  ean- 
dem  habcTC  rationcm  quam  habtc  numcracoi ,  ad 
denoininaiorera. 

PROPOSITIO  L 
Theorema. 

TrdHltnes  iftmrHm  timmerMi$rej  edtidem  hdhent 
rAtienem  *d  fitos  denominatorej,  sl^mM' 
Ui  /unt. 

A  il  B  L         Sint  dux  ,  aut  plures  fraftio- 
4       1      ncs  A  ,  &  B  ,  quarum  numcra- 
rorcs  eandem  habcant  rarionctH 
ad  fuum  dcnorainatorem  ;  dico  illas  eirc  «qua- 
lcs. 

Demonftratio.  In  omni  fradlione  fper  i.de- 
Jin.J  dcnominator  eft  unicas  >  8c  numetacor  ipfc 
numcrus  fra^us  ergo  quam  racionem  habet 
nuineratoc  ad  fuum  dcnominatorcm  >  nurae-' 
rus  fi-adlus  eandem  h-ibct  rationcra  ad  unita-» 
tctn ;  fcd  (per  7,  j.  Euclld. )  qu«  ad  idcm  can- 
dcm  habcnt  rationem  funt  cqualia  i  crgo  fc»' 
diioncs  in  quibus  numerator  ,  ad  denomina- 
C  C  c   ij  {otem, 
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PROPOSITIO  IL 
ThcotetiMU 

fttllUntt  cuniem  ln^emtt  ienmJHMttrem ,  tMm 
rdtiftm  h»ktnt  inttr  fe ,  i 
rMttres. 


A  L  C  J. 
B.  lo  D.  to 


PR.0P0SIT10  V. 

S»  iturvm  minutiMrmm  numerMttrts  ,  p»r  denaml-' 
niUtres  decnjjdiim  mdtipltceniMr  :  pr»d»Ui 
tsuidem  rMtttntm  h»ktkw»t  fmm 
iffst  frtStitnts. 


Sint  cKt«  fraftioncs  AB.CD, 
cundcm  habciucs  dcnonamato- 
tcm  B,  P.  Dico  cam  cffo  rjtio- 
ncm  fraAionis  A  B  ad  fradio- 
ncm  CD  \  quz  cft  numctacoris 
A  aJ  numcratotem  C. 

Dcmonllnitio.  Ita  fc  habct  fra&io  AB  ad  uni- 
tatcm  1  ficui  A  ad  B ,  fcu  D,  ita  fc  hibct  unitas  ad 
■ftaAionem  CD,  ut  D  aJ  C  Ergo  «  accjuo  iu  cft 
fraaio  AB  a<l  (Tadioncm  C  D  >  ut  A  ad  C  qood 
crat  dcmonilcandum. 


PROPOSITIO  IIL 
Thcoicmx 

frsBitnet  ntnitm  htArrntt  numerdttrtm  fe  hs- 
hent  reciprtci  ut  dentminMres. 

Sint  dux  fradkiones  A  B , 

A.  s   C.    1      CD ,  eundcm  habcntes  nume- 

B.  10.  D.  i}.    ratoremA&C,  dico  ita  cflc 

AB  ad  C  D  ,  (icut  denomina- 
tor  B  ad  denominaiorem  D,  & 

hoc  vocanir  reciproc^. 

Dcmonftratio.  Eft  AB  ad  unitafem,ot  A  ad  B. 

Eft  autcm  unitas  ad  C  D  ,  ut  D  ad  C  ,  feu  ad  A. 

Ergo  cx  xquo  petturbatc  ita  cft  AB  ad  CD  ;  ficut 

D  ad  B,  quod  crat  oftcndcndum. 

PROPOSITIO  IV. 

Thcotona. 

FrMlii»  ^mlibet ,  tdndtm  rMiitnem  hMket ,  std  mt- 
nttrum  *hfolMtum  ,  d^nlem  mtmerMtri ; 
fiMiw  Mniint  isd  nwmtTwm  lAftimtim  dentmtiui 

tori  4tfMAUm. 

Sit  fci&\o  AB.  Dico  ita  cftc  fradio- 
A.  ^  nem  A  B  ad  numcrum  abfolutum  fco 
fi.  3.  intcgruni  1  ,  scqualcm  numcrarori  A  , 
ficut  fc  habct  iinicis  ad  numerura  mte- 
gnmi  ) ,  xqu.ilem  dcnominatori  B.  Hoc  cft  quod 
ficut  unitas  cft  tcrtia  pars  numcri  },quod  fra- 
Ctio  -7  Cit  tcrcia  pars  numcri  i,  hoc  cft,  quod  fcx 
triemes  faciant  duas  unitates. 

Dcmonftrat  o.  Fra£lio  AB  ,  eft  ad  unitatem  uc 
X  ad  )  :  crgo  altcrnando  erit  fradio  AB  ad  1,  uc 
Uniias  ad  3.  Qtiod  erat  dcinonftrandum. 


A. 

B. 


E. 
G. 


5- 
I 

11. 


Sint  duz  fra^ones  A  B, 

C.  I.    CD,muUipTicemraurcm  nu- 

D.  ^  mcrator  primz  ncmpc  A  > 
pcr  dcnaininatorcm  fccundz 
ncmpe  D  ,  (iatque  E  ;  itcro 

F.    ^     numcrtior  fccundz  ncmpe 
H.  1 1,    C,  pcr  dcnotninatornn  pri- 
mx  nempc  B  ,  multiphcctur 
&  fiat  F  ,  dico  ita  fc  habcfc 
firaftionem  AB  ad  CD,  ficut  E  ad  F. 

Dcmonftratio.  MuUipliccntur  dcnommatotn 
B,  D  ,  fiatque  numenis  1 1.  qui  fubfctibatui  G  tc 
H  ,  ita  ui  nant  minutii  E  G  ,  F  H  ,  numerus  D 
multtpiicans  numenim  B  produxit  G  >  &  muhi- 
plicans  numcrum  B  produxit  G  ,  &  mukiphcan- 
do  ipfum  A  fircit  8.  Ergo  G  ipfius  B  zque  multi- 
plex  cft  ac  E  ipfius  A  ,  ergo  {per  15.  j.  Eitflidii) 
cadem  cft  ratio  A  ad  B  ,  qux  E  ad  G  ,  quarc  (^rr 
frimsmhuim)  EG  &  AB  funt  xqualcs  minutiz ; 
Parttct  oftcndam CD,  FH cflc  xqualcs mimitiai: 
fcd  illz  habent  cundcm  dcnominatotcm  G  ,  H. 
Ergo  ( fer  t.  hmjm)  fc  habcbunt ,  uc  numctato- 
res  E,  F,qu(xl  erat  dcmonftiandura. 

COROLLARIUM  L 

AntmadYcnerc  potcs  hic ,  modum  rcduccndi 
duas  fnCkipnci  ,  ad  cundcm  dcnomtnatorcm ,  H 
nrmpe  dcculTatim  numcratores  rouliipliccs,  pet 
denominarorcs  ;  habcbis  aurem  dcnominatorcmt 
fi  denominatores  inter  fe  mulripticcs. 

COROLLARIUM  IL 

Scquitur  ,  qu6d  fi  pcr  deculTatam  muhiplica» 
tionem  numeratorum  ,  pcr  dcnominatotcs ,  nu- 
mcrus  zqualis  producatur  ,  xqualcs  enint  iiii- 
nucix. 

PROPOSITIO  VL 
Problema. 

Minmism,  MinMlii,  *d  fimpUcem  miniiiiAm  ij>fi 
A^UMicm  revocsre. 

Explicatur.  Non  tancim  dantur  mimitiz  ipfios 
unitatis ,  hoc  cft,  non  cancum  unitas  dividitut  in 
plurcs  partcs  aliquotas,quarum  aliquot  fumantur, 
&  iu  hat  fraftio  ;  fcdetiam  aliciuaiido  ipfxmet 
minuiiz ,  in  parres  aliquotas  dividuntur,  quarum 
aliquot  alTumantur  ad  generandam  minutiaro,mi- 
nutiz :  ita  fi  dentur  tres  quadranres  duanim  quin- 
tarum,quztirur;ilb'  duo  quadrances  duaium  quin- 
rarum  partium.quznamrunt  pattcsunius  unitatis, 
fai  quomodofc  habcnt  ad  unitate.quod  in  cxcm- 
plo  concrtto  mcliis  patebit.PaiTus  gcomctricus  fit 
quafi  unitas,  hoc  eft  numeri  abfoluti  fupponannir 
pro  pafTibus  geomctricis ,  pafliis  autem  geometri- 
cus  concineac  pedes  quinquc,  finguli  auccm  pcdes 
concincanc  palmos  ,  4.  Quzritut  trcs  qiiadranrcs 
duatum  quintaiuin  unius  paflus  gcoroctrici,  quo- 
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modo  fe  h.ibeiu  ad  pafTucD  geometricum  i  hoc  e(i 
fTtrcs  niuneri  conflituaiicur ,  qitorum  primus  fir 
quaii  pes  ^omctricus  ,  qui  fe  habcac  ad  fccun- 
duin  ur  f  ad  i.  fccundus  lc  habeac  ad  tertiutn  , 
uc  4  ad  rria ,  quomodo  printus  k  habcbit ,  ad 
ulcunum.  In  excmplo  noftro  cum  palTus  gcomctri- 
nis  cnncinear  qumque  pedcs ,  diix  quintz  func 
duo  pcdcs ,  duo  aiitcm  pcdcs  funt  8  palmi ,  quare 
trcs  quadiautes  odlo  p.ilmorum  funt  6  palini.  Paf- 
fus  autcin  corKinciis  j  pcdcs  continct  quaicr 
quinquc  palmos  ;  igtcur  Wc  fradio  fc  hibcr  ad 
unitatem ,  feu  ad  palTlim  ,  ut  6  ad  10.  Qiiod  in 
tscmplo  i(Voatrutitnus,inquoiftx  partcs  aliquo- 
ti  vidcmut  jam  admicti ,  in  aliis  omnibus  faccre 
polluinus  }  qtiia  licct  mihi  dividcre  unitatan ,  in 
quotaiinqtic  partei  volucro.  }ain  ad  problcma  vc- 
uiamus. 


A. 
B. 


C.  y 

D.  4. 


E.  <: 

F.  to. 


G. 

H.  ao. 


Sit  dara  fradio  (iradlionts ,  nempe  CD,  fit 
ftac^io  ipliiis  AB  ,  muhipUca  uttiufquc  denomi- 
narorcs  inrcr  fe  nempe  B  O  ,  5C  fiat  dcnoinina- 
tor  F,  Miiltiplica  item  numeratorcs  A,C ;  ftatque 
lutfncratof  E  $  dico  fraiaioncm  C  D  ira  fc  habc- 
rc  unintcm,  ut  E  ad  F  ,  uc  aurcm  E  ad  F }  ita 
FraAio  E  F  inteilcdta  ut  fimplcx  ad  unitatem  , 
ideoquc  dico  ,  E ,  F ,  ut  /Implican  zqna- 
lcm  crtc  C  D  intellca<  ,  ptouc  d\  k»€tio,  fra- 
dionis. 


A.  1.  C.  I 

B.  s.  D. 


E.  G.  r   K.  »0. 

F.  10.  H.  la  L.  10. 


Dcnominator  fraAionis  fraftionis  C  O,  nem- 
pc  D  mtiltiolicando  A  faciatG,  &  multiplicando 
Kcrum  B  ,  faciat  H  ;  crunt  igitur  C  D  &  F  ,  H 
cqualcs,  addatur  fi  adio  K  ,  L  ,  zqtialis  unitaii , 
hoc  e(l  cujus  dcnominator ,  &  numerator  Hnt 
«qualcs  iiitcr  fc,  &  numcris  F  &  H. 

Dcmonftratio.  Cinn  A  multiplicando  C  fc- 
ccrit  E ,  Sc  multiplcando  D  fcccrii  G  ,  erii 
(ferif.  fninti  Euclii. )  E  ad  G ,  ut  C  ad  D  ;  ut 
autem  C  ad  D  ,  ita  ftadio  C  D  ad  fuum  totum  , 
ncmpc  ad  AB ,  ut  autcm  AB  ad  unitatcm  ita  A 
ad  B,  &  nira  D  raultiplicando  A  &  B  frccrir  G 
&  H  ;  fcu  K ;  crit  ut  A  ad  B  ;  ita  G  ad  K ;  &  ut 
AB  ,  ad  unitaicm  ;  iti  G  ad  K  ;  igitur  funt  ircs 
■nmcri  aliistribusconrinuc  propottionalcs.Nero- 
fc  (ii£t\o  C  D ,  fi-adio  AB  ,  unitas  ;  &  cx  aiil 
partc  E  ,  G,  K  :  iginir  cx  rqud ;  crit ,  nt  ft^€t\o 
trad^ionis  ticinpc  C  D  ,  ad  unitarero  ;  Ita  E  ad  K. 
Ut  atitcm  E  ad  K;  ita  fradlio  EF  ;  (implcx  ad  uni- 
tztan  K  L,  cum  cundem  habeant  dcnominaiorctn. 
Igitur  C  D  E  F  fumpta  pro  limplici  fraaione, 
codcm  ir.odo  fc  h.ibcnt  ad  unicatcm ,  crgo  funi 
zqxalcs  :  quod  crar  oftcndcnduin, 

Dcfinitto  (cainda  numcrus  primus  ille  eft 
qiicm  fola  unitas  mciiri  potcft. 

Niimcrus  vct6  compoGtus  illc  cft  qucm  ali- 
quis  alius  namcrus,  prxter  unitatem ,  metiri  po- 
nft ;  por  ( ractiii )  autcm  incelligimus,  nt  menfura 
aliquotics  rcpctita  prxcisc  adzquct  torura. 
(^;.irc  l^icilc  intclligctur  utraquc  definirio  ,  (i  di- 
carur  ntimfnis  illecllc  primus ,  aijus  nullus  nu- 
meras  intcger  prztci  uniratcmcft  pars  altquora, 
Ht  mtmcnts  \.  j.  nam  binarius  ncm  eft  pars  ali- 
quota  tcmarij  ,  cum  binori^is  fcmel  untam 
Limpcus  non  adzquet   icrnacium  ;  bis  auccro 


rumpcus  illuin  («iperet.  Numerus  compofitus  ill« 
crit ,  qui  prztcr  unitaicm  h.ibcc  aluun  numcrum 
qui  fit  ejus  pars  aliquuca  ,  uc  4  cujus  binarius  cft 
mcdia  pars ,  6  cujus  tcmaiius  cft  mcdia  pars  ,  & 
binarius  tctiia;  funt  igitur  compofiii. 

Dcfinitio  j.  Numcii  imcr  fc  primi ,  fiint  ilB 
qui  nulliiin  iiucgrum  numccura,  habcnr  pro  com- 
rouni  incnTuti  ,  prartct  uniiatcm ;  hoc  eft  numai 
illi  fuiit  incci  fe  primi  >  fi  nullus  tnveniri  poffic 
inccgcr  numctus  prztet  unitatcui,  qui  utiumque 
mctiatur. 

Compofiti  vcr^  numcri  funt  illi ,  quos  inicgtr 
aliquis  tuuncms  prztet  unitatem  metitur  tuiquam 
cunttnunismcnfurxi  ut  nuroeii  ix  &  9,0110$  tcr- 
narius  numcrus  inetitut ;  quz  definiiio  fatis  per 
fc  pfltet. 

Prim6  omnis  nurocms  par  cum  alio  pari,  ccxn- 
paratus ,  compofitus  cft  ,  quia  binarius  utrumque 
meiitur. 

Sccund6  fi  duomm  niimcromm  major  ,  cll 
primus ,  illi  intcr  fc  funt  primi  ;  quia  majoc 
minorcm  nicriri  non  poicft  ,  nec  habct  ultam 
mcnfuram  ,  crgo  ncquc  habebit  communem  ;  K- 
cct  autem  minot  fit  primus ,  ficri  t.imcn  potait 
ut  fint  compofki ,  ncrope  ut  minot  majorcm 
mctiatur. 

A  X  I  O  M  A  L 

Numcrus  mcticns  duos  numcros ,  mctitur  & 
aggregatuin  ex  iis  numcris  ,  qu6d  pcr  fc  patct,  d 
bcne  mtcUigaiur  quid  fit ,  metiri. 

A  X  1  O  M  A  IL 

Nitmenis  qui  mctitut  numcinm ,  tc  partem 
ejus  ablatam,  mctitur  &  rcliquam,aut  illi  zqualis 
cft  i  fi  cnim  ncc  mctircmr  rcliquam ,  nec  ilR 
zqualis  circi  ,  aliquotics  rcpcritus^non  adzquarct 
tcKum ,  fcd  iUa  pars  rcfidua  cfrct ,  atcjue  adc6  non 
mctiretur  loiuro  contra  fuppofitionera. 

inwi^tiffmnAxrAtTrHTwyn» /trtflilfPlWliBMMBimiBBBUPi 

PROPOSITIO  VIL 
Ptoblcma« 

Expenderf  ,      itu  numeri  Jittt  primi  iniir  fe  % 
pmximam  eormm  commHrtcm  m*»fHT*m 
reperire. 

A.  I  j  1  4.       Sint  duo  numcri  A  ,  major, 

B.  7  )  8.       B  minof ,  cxaminandi ;  an  fint 

C.  4  8.       primi ,  an  compofiti ;  dividarur 

D.  1  8.       major  A  pcr  minoiem  B,  &  no- 

E.  II.  tetur  id  quod^  rclinquimr  hSti 
.  F.  6.       (hTifione ,  null4  habiti  ratione 

G  quoticntis.  Sit  illudiC  ;  pet  C, 

dividatur  B ;  &  notcmr  id  quod 
relinquitur  poft  divifionem  ;  fitqvie  illud  D ;  divi- 
datur  C  pcr  D,qu6d  fi  divifionc  fadi  rclinquatuc 
E,per  illud  dividatut  D.  doncc  tandcm  invcniaiuf 
divifbr  qui  dividat  cx.iftc  przccdcntem.  Si  illc  di- 
for  cft  unitas,  ita  ut  nulltis  antek  occurrcrit;  dico 
qu&d  numeri  funt  intei  fe  ptimi,  fi  ver^  occurre- 
rit  alius  niimcms ,  dico  illos  elTc  compofitos  Sc 
maximani  illorum  mcnfuram  cllcillum  diviforcm. 

Demonltratio.  Quia  F  mcritur  E  ,  E  autcm 
mctimr  numcmm  D  ,  dccurtanim  numero  ipfi 
F  zquali,  quare  mimcrum  D ,  hoc  modo  imminu» 
tum  mctiecur  nmnerus  F,  fcd  nurocros  F  mciictuf 
&  rcipfum  ,  igitur  nurocms  F  mccicur  cocum  Di 

C  C  c    iij  fcd 
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fcJ  D  mctirar  numfnHn  C  imminutum  pirtc 
xquaii  ipii  E  >  ergo  eundem  C  ita  imminutum 
nietictur  F  >  fcd  ctum  ipfuin  E  mctietur  F ,  igitur 
totum  C  metictur  ;  tc  ita  dc  reliquis.  Odendo 
auicm  F  elTc  maxiroam  nuracrorum  A  &  B  mcn- 
furam  1  enim  non  e(l ,  fit  alius  numerus  G  t»- 
lit  communit  mcnfura,  quiaergo  G  mctitur  to* 
tum  A  &  ablatum  B ,  aur  illius  multipliccm , 
mciictur  &  rcliquum  C  :  odcndam  autcm  nu- 
mcrum  G  mctiri  ipfum  F  :  crgo  iiu|or  non  circt 
numeio  F. 


PROPOSITIO  VIII. 

TrnQltHtm  mA  minimts  $»rmiK»s  rt^ucMrt, 

Dcmondravimus  fupra  propofitione  primi, 
fra^oncs  illas  cifc  zqualcs ,  quatum  numcrato- 
rcs ,  ad  fuos  dcnominatores  candcm  habcrent 
rationcm  ;  quia  autcm  qu6  tcrmini  crunt  mi- 
norcs ,  c6  mclius  concipitur  habitudo  quam  ha- 
bct  unus  tcrminus  ad  aiium ,  idco  mclius  e(l  cx> 
Jiibcrc  cam  raiioncm  numcratoris  ad  dcnomina- 
torcm  ,  fca  fraAionit  ad  uniiatem  fub  minimis 
tcrminis. 

Invcdiga  (frr  frtutdtnitm)  maximam  tcrmi- 
norum,  fcu  nnmcratoris,  &  dcnominatoris,  men- 
iurami  Sc  uttumquc  pcr  t.ilcm  mcnfuram  divide, 
quoticntcs  cruni  tcrmini  rainirai  fub  quibus  ex- 
hibcri  poilit  cadcm  fra^io. 

Sit  ftiCtio  AB  rcvocan- 

A.  ij.    D.  y    da  ad  minimos  tcrminos. 

B.  75.  C.    E.  5.     quxre  numcrorum  A&B 

maxinMro  incnfuram  ,  lit- 
quc  C,  pcrqiumdividcs  mimcros  A  &  B  i  ita  ut 
lint  tiuoticntcs  D  &  E  j  dico  fia^oncm  D,  E 
zqualcm  cflir  (r^idioni  A  B,&  fub  minoribus  tet- 
minis  exhibeti  non  poife. 

Dcmonftratio.  Nurocr!  A  &  B,  per  eundcm  C 
divifi,  d.int  qiioticntcs  D  &  E,  f  rgo  cadcm  cft  ra- 
tio  D  ad  E,  qui  A  ad  B,  ergo  { ptr  prlmAm  )  fia- 
Aio  DE.xqualis  cft  fia£tioni  A  B. 

Sccund&  oftcndo  luimcros  D  &  E  elTc  mini- 
mos  in  cidcm  rationc.  Piimi  cnim  funt  priini 
numcri ,  nain  alioquin 

A.  10.    C.  ij.  D.  »;    hibcrent  communem 

B.  7j.    F.         E.  j.    rocnfuram  pra:tcr  uni- 

taicm;  ntilla  F,&quia 
Fmetitur  D,  &  E  roeiietnrctiain  A  &  B  quos  ipfi 
D  &  E  roctiunttu,&  quia  F  minor  cft  quam  D  & 
£>plurics  invcnictur  in  A  &  B  t\\xim  ipfi  D  &  Ev 
ergo  pcr  roajorcm  numcrum>quam  C  ,  mctictur 
A  fic  B  ;  crgo  dabitur  aliqua  mcnfura  nuinc- 
rorum  A  &  B ,  roajor  quam  C  contra  fuppofi- 
tioneni. 

Qiod  fi  D  &  E  fint  priroi  \  erunt  etiam  mini- 
mi  eandcin  rationcm  habcntium  ut  dcmonftr.  Eu- 
cljdcs  {t^.ltkrij.) 

Si  vct6  accidat  fraftionis  priro6  propofitx 
tcrminos  cllc  iiitcr  fc  primos.  ]am  hxc  fxi(X\o  cft 
VI  rainimis  tenninis  ,  ncquc  ulterius  aliquid  tcn- 
tandum  eft. 

Alia  ctiam  praxis  jidhibcri  potrft,  fumc  mcdie- 
tatem,  tcrtilm  paitcm  quadrantcm,  tim  dcnomi- 
natoris,quam  numcratotis ,  minutia,  etit  itin&i 
ad  roinorcro  ,  undc  fi  inveniatur  o  in  fine  utriuf. 
quc  tam  dcnoininatoris  quam  niirocratons  rcji- 
ciantui ,  quia  tunc  accipitur  dccima  pars  utriuf- 
qut. 


1*5313 


PROPOSITIO  IX. 
MiniuUm  *d  tnitgrtt  rtvtcMrr, 

Accidcrc  potcft  ai  ex  colle6kionc  minutiarum , 
alic^uid  cxurgat  uniute  majus  ,  in  quo  cafu,  ne- 
cclUriumcft,  ut  minutia,  ad  integros  icvocc- 
tur ;  quod  facili  fict ,  fi  numcratotcm ,  pcr  d«- 
norainatorcTO  dividas ,  quoticns  etit  numcrus  in- 
tcgcr. 

Sit  hxc  minntia  qnx  ad  integros  revocanda 
fit  i  dividc  Ji  pcr  )  quoticns  crit  17.  telinquctur- 
quc  unius  i  dico  17  t  xquari  roinutix 

Dcmonftratio.  Curo  dcnominator  )  oftcndac 
in  uli  hypoth.fi  quarolibct  unitatcm  divifim  eflc 
in  ircs  partcs,  &  5  x.  tricntcs  cflc  in  numcro  pro- 
pofito  i  qutxics  tcrnarius  in  Ji  invcnietJlr,  totic» 
in  eo  erit  unitasiinvenimr  autcm  decics  fcptic$,& 
rclinqnitur  unapars  indivifa  ;  igitur  17  xqua- 
buntur  minuiix^. 

Hic  rcguli  Alfcs  in  francos ,  francos  in  noin- 
mos  facilc  reducemus  ,  fint  propofiti  19 1 6.  dcna- 
rij  rcduccndi  in  alTes,  cft  autcm  dcnarius  duodcci- 
ma  parsadis,  divido  1916  pcr  11  quoiicns  143, 
cxhibibit  numerum  ailium. 

Sinr  rcduccndi^S^  Aflcs  in  nummos  argen- 
teos  ,  hiinc  nunKtum  dividc  pcr  60,  quoticns  81 
erit  numerus  nunuuorum,  rcftantquc  j  ailcs. 

Trmrnninniuiiiiiiiuiiinf  infTnTir  p^^^^^ffr-ffff"™ 

PROPOSITIO  X. 

Numtrum  Inttpum  mlimtitm 
rtdmtrt. 

Mulripliccnir  nurecriifi  intcgcr  pcr  dcnomi- 
natoicm  fradionis  ;  fictquc  numcrator  i  fit  nu- 
meriis  10  rcdticcndus  in  fiaCiioiicra  cujus  dc- 
numinaior  fit  j  nuittiplica  ao  pcr  j  hcnt- 
que  4**. 

Si  numcro  integro  adhxrcrct  fraftio  ficili 
addcrctur  •,  ut  fi  proponatur  nunicnis  10  rcdu- 
ccndus  a^l  minutiam ,  cujus  dcnominator  fit  5 
poft  roultiplicationcm  numeri  xo  pcr  5  ,  itaiit 
fiant  100  addctc  dcbco  )  i  iia  ut  fiat  muiu- 

Dcroonftr.  Ciim'  in  hac  hypothefi  ,  quxhbet 
unitas  intclligatur  divifa  in  quinquc  pancs.mul- 
tiplicando  numcrum  propofitum  per  quinque , 
fcietur  quot  in  co  fint  quinix  partcs ,  quibas  »d- 
dcndx  funt  illx 

Hac  praxi  qu.imlibet  fpeciero  majoris  monctx, 
ad  minorrro  fpccicra  revocabimus ,  ut  cx  nuromis 
aflcs,  cx  aflibus  denarios,  &c. 

Sini  propofiti  nummi  x^jo.hos  ad  affcs  re- 
vocarc  volo  ,  multiplico  prxdidum  nmncrmn 
pcr  6oficnt  147000  niimcius  affium  qui  conti- 
iicntur  in  numniis  i^jo.  fi  multipliccs  itcrun» 
147000  pcr  IX  habebis  1764000  numcrum 
dcnariorum ,  ^ui  in  codem  nuroero  contincn- 
tur. 

Hac  item  methodo  quoties  valor  monctx  fu- 
pcrioris ,  contincbit  pluics  infcriorcs  fict  otiam 
fjcil^  rcdiidlio,  propomntur  nummi  14)4  >  fitque 
valor  unins  mimroi  trium  librarum,  j  aflium  Sc 
dcnarietuin  %  tcr  fctibatur  nuincrus  14)4. 

Multipli 
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MultipUccnirque  )  f  &  8.  KabcbiCqnc  li- 
bras4)ot.  allcs^i^o.  dcnarios  11471.  cx  dcna- 
riis  diviHonc  pcr  1 1  fac  afTcs  ,  quocicns  crit  9(6. 
qui  niuncrus  adJi  dcbct  adlbiis,  ficntquc  alles 
8116.  Sc  divifionc  pcr  ao,  Jicnt  librx  406.  &  re- 
linqucntiir  6  aifcs.  Hic  numcrus  406  addatur  nu- 
mcro  libiMrum  4501  ,invcnics  in  nummis  14)4. 
ita  ui  valor  ai)unibcr  llt  irium  librarura  ,  affiuin 
quinquc  &  denariorum  o€to  ,  libras  4708.  & 
6  afTcs. 

Ex  his  rcgulis  facilc  dcducenws  methodum 
omninmcomputoruni.  Sit  propontum  cxcmplum. 
Volo  fcirc  quot  fint  franci  in  154  nummis,  quo- 
nim  quilibct  afTcs  6(,  contincr  ,&  inji^  ducatis, 
quoritin  quilibct  continct  aflcs  18,  &  in  460  te- 
ftoiiibus,  quorum  quilibei  151  aircs  habct. 


*  } 

4« 

}  1  4- 

460« 

6 

f« 

5  8. 

I  9- 

I  I  7  c. 

1  ;  9  i. 

4140. 

1404. 

1610. 

460. 

1  j  1  1  0. 

♦   

18791. 

8740» 

18791. 

8740. 

4174». 

1. 

«  }  7' 

Invenio  in  nmnmis  elTc  affes  1  jiio.  in  duca- 
tJS  efle  1S79».  tcftonibus  clfc  8740.  Hi  numc- 
ri  fimul  addantur,  fi;ni  4i'4i.  quem  mimenim 
fi  dividas  pct  10  ficnt  fraiici  1137  cum  duobus 
aflibus. 


PRO  POS ITIO 
Problcma. 


XL 


Dmm  dMt  plHret  fHinMttM  immi  &  iniegros  CMm 
trunMiiu,  nd  eandem  denominiuienef» 
redncere. 


A. 
B. 


X 

C.  4 

E. 

Prim6  fi  du« 

4- 

D.  Jl 

C. 

}• 

(ira^lioncs  Irc- 
vocandc  Hni 

U 

L.  1« 

ad  candcm  dc- 

xo. 

M.  10. 

nominatioiicm. 

R.  4« 

i. 

idprarftabisf^fr 

41 

40 

^Hinfin)  ,  ut 

fa 

P.  <• 

P. 

60 

condat  (tx  tim 
sorollarit.) 

Si  vct6  fintrres  ncmpe  AB,  CD, EF,  Prim6,re- 
voccntur  AD,CD  ad  cundcm  dcnominatorem(^(r 
Mrfi/.f.)  (iantquc  HK,  LM  ;  tum  raulciplica  pcr 
denominatorcm  C  tcrtia:  fradionis  dcnominato- 
rcs  K,  M  i  ut  fiam  novidciiominatorcs  P.P.ltcm 
pcr  aindcm  C  multiplica  numcratorcs  H  ,  L  } 
naiu  novi  numeratorcs  N  ,  R.  Denique  pcr  de- 
nominatorem  K  vel  M  multiplica  tcrminos  fia- 
dionis  E,  C  i  fi.itque  S.  P  ;  dico  fraaioncs  N  P» 
RP3P  cjufdcm  dcnominationis  ctTe  xqualcs  iplis 
AB.CD.  EC. 

Dcmondratio.  Ptim^  funt  ejufdem  denomina- 
tionis  quia  trcs  dcoominatores  P,P,P,  func  ^cn»> 
rati  multiplicationc  K,  M  zqualium,  pcr  C^Siint 
ctiain  xqualcs  ipfis  AD ,  CD,  EC.  Priro6  enim 
H  K  ,  L  M  xqualcs  fimt  ipfis  A  B,  C  D,  &  cum 
NP,  RP,  pcoducuitur  imiltiplicationc  tcrmj- 
norum  H,  K,L,  M,  per  cundcm  numcnmi  C  , 
crunt  N  P,  R  P  ,  ipfis  H  K,  L  M  &  confcqucn- 
tcr  ipfis  A  B  ,  C  D  xqualcs.  Paritcr  quia  idcm 
dcnominator  M  ,  multiplicando  E  C  producit 
S.  P.  Eadcm  crit  ratio  S  ad  P  ,  qux  E  ad  C  :  igi- 
tur  Cper  primamj  fra^io  S  P  xqualis  cft  fradlio- 
ni  E  F. 

Qu&d  fi  integri ,  ad  eandem  denomtnationcm 
fint  reduccndi  atm  minutiis ,  ex  iis  fiat  minutid 
fubfcripti  unitatc,  hoc  modo  hoc  eft  ccntuin 
unitates ,  tum  tcducantiu  ad  candem  dcnomin»* 
tioncm. 

pROPOsiTio  xn. 

'AjfignMe  minHliHm  CH\HfcMm^Me  iniegri. 

Quia  in  tcrminis  abdraftis  (xpi  difEcih'$  c(l 
fcnfus  propofirionis ,  ficilis  in  cxtmplo ,  ideo  i 
illam  in  exemplo  propono.  Aliquis  injunxit  mu- 
rum  extrucndum  invniit  autcm  7^  unius  odlopc- 
dx  quadratx  ;  o^opedc  autcm  prctium  cft  fran- 
corum  1 8.  (^iarrimus  igitur  o^deciin  fT.ui- 
corum. 

Id  pcr  rcgulam  trium  cfficitur ,  hoc  modo.  Si  ■ 
oAopcda  {cu  1 1.  duodcciinx  dant  fi  ancos  1 8, 
qtiid  dabunt  1 1  dtiodecimxs  multiplica  Hper  it, 
fient  198  ;  qux  fi  dividas  pcr  11  ,  quotiens  cril 
ifiifai^. 

PROPOSITIO  XIU. 
Problcma. 
jiddiiit  frdHiinMm. 


A.  j. 


C. 
D. 


}• 


E. 
F. 


G.  4t 

H.  60 


K.       L.  »4 

H.  60.  H  60 


Sint  dux  ,  aut  plu- 
res  minutiac  addcndx. 
Sint  tres  fraftioncs 
A  B,CD,  EF,  addcn- 
dx  fper  prACeientrm) 
reducantur  ad  eundem 
denominatotem  ,  fint-* 
que  illis  eqoalcs  G  H< 
K  H  ,  L  H  ,  addaniui 
numcratores  G,  H,  L,  fiatque  M,  illis  fimul  fum- 
ptis  xqualis  fubfcribatur  iili :  idcm  dcnominator 
H :  dico  fraaioncm  MH  uibus  fita^lionibus  AB, 
CD>  EF>  xqualcm 

Pcinunllratio^ 


M. 
H. 


fOf 

~6o 


I.  4» 

60. 


Arithmetica 

a  ,:o  ComminutiaGH.adunitatcm     A.  tx. 
Pcmo.ift"t.o.                     j,  ^  unitatcm 
i.,u^ir  ut  G  aii  rt .  «>•  j  ,     ,  , ,  


!>  *"t'7'H  &  ^H  aa  uni.atcn.  ut  L  H  trcs 
(lau  K -ta  '  j  fumptx,  ad  unitatem  lc  ha- 
S  G  H  E  fimuf  hoc  cft  M  nd  H.  Scd 
ita  etiam  fc  habct  ad  vmitatcm  fr.»a  o  M  H  ficut 
ilaJH-  icitur  fraa>o  M  H  «quahs  cft  tnbus 
?iaiombufGH,-KH.LH  Scd  ilU  xqun^c. 
fant  fr.iaionibi.s  AB.  CD  .  EF  ;  .g.tur  fuft.o 
M  H  iifdcm  xquaUs  crit  quod  crat  dcmonftran- 

'*"s^vcr&  hanc  fraiaioncm  rcducerC  vcUs  ad  uni- 
mes ;  dividatut  cius  nnmetator  pct  dcnominat^- 
rem  ,  vidcbifquc  .  quotics  in  ea  fraaione  inve- 
niMur  imit.«  ;  quot.cns  cnim  etit  numctus  uni- 
tttum  ;  &  tcliquum  crii  adhuc  numcrator  fra- 
aionis  cundcin  dcnominatotcm  habcntis.  Ratio 
cl.ua  cft  ,  cx  dcfinitionc  fraaionis,  ciim  cnim  dc- 
nominatot  f.t  ipfa  uniias  divifa  in  partcs  »  P"  ^i- 
vifioncm  invcnitut  quotics  unitas  cft  in  fradlio- 
ne.  Rchquum  ciiam  crit  numcrator  fra<aionis . 
eundcm  dcnominatorem  habcntis  :  ut  in  hoc 
excmplo  fi  dividatur  109.  pet  60.  invcnies  pro 

quoticntc  1.  ■     ••  jj 

Qa6d  f\  numctos  integfos ,  m.nutiis  addcre 
vcllcs  ;  &  cx  iis  totalcm  minutiam  componcrc  ; 
ex  intcgro  fbrmanda  cllct  minuiia  fubfciibcudo 
nnitatcm;quaE  fc  haberct  codcm  .nodo  ac  fractio. 


I .. 


A. 

C. 

2_ 

B. 

6 

D. 

4 

E. 

lo 

G. 

it 

F. 

14 

H. 

K. 

M.  « 

L. 

»4 

N.  it 

PROPOSITIO  XIV. 
Ptoblctna. 

FrnSlicntm  mtntreptt  ex  tmiior!  /UbtrAherr. 

Sit  cx  fira- 
ftionc  majori  A 
B  ,  fubduccnda 
mi.ior  C  D.  Pri- 
n\6  rcduc  hujuf- 
inodi  fiaifkioncs 
ad  cundcm  dcno- 
minatorcm.  Sit- 
quc  fT.iaio  EF 
«qualii,  fr  .aioni  AB.  quac  habcat  cundcm  dcno- 
minatorcm  F,  ac  fradkio  GH  quar  fit  xqualis  fra- 
ftioniCD,  tum  numcratotcm  G  ,  .lufcr  cx  nume- 
Worc  E  ,  rclinquatur  numcrator  K  cui  tribuamr 
dcnominator  idcm.  Dico  f.idlum  cffc  qiiod  quz- 
ritur.  Hoc  cft  fraftioncm  K  L  fupercflc  fuhtraai 
ftaiJHonc  G  H  ab  E  F ,  hoc  cft  C  D  ab  A  B ,  feu 
qiioJ  idem  cft  dico  fraftioncs  K  L  ,  &£  G  H  cflc 
arqnalcs  fraftioni  E  F. 

Dcmonftratio.  Cum  ita  fit  fraftio  GH  ad  uni- 
tMcm.iit  G  ad  H  i  fcu  ad  L,  paritcr  ita  fit  fira^lb 
K  L  ad  iinitatcm  ut  K  ad  L  ,  ita  crunt  fradlioncs 
G  H,  K  L  fitnul  ut  G  &  K  fimul  ad  L  ,  fcu  ad  F 
iUi  seqiialcm.  Scd  ur  GK  ad  L  ita  E  ipfis  G  K 
atqualis  ad  F,  &  ut  E  ad  F  ita  fraftiot  F  ad  uni- 
latcm  ;  crgo  ita  cft  EF  ad  unitatcm  ut  fradioncs 
GH,  KL  ad  unir.itcm  ;  crgo  (fer  7.  5.  £«f/.)  fra- 
^lioncs  GK,  KL,funt  fraftioni  EF  xqualcs.quod 
*rat  dciTK>n(lr.iiidiim:  qnAd  fi  plnri.nx  fradlioncs 
ab  unici  fubdiiccndx  clTent ,  prius  coUigantut  in 
unain  ftaaioncm,  aiitcquara  fiat  fubtradlio. 


E. 
F. 


C. 
D. 

1 1 


Deniquc  fi  ex 
numcio  inicgro 
fiibducenda  cltct 
fraftio ,  cx  unica 
unitatcnumcii  A, 


fac  fra£kioncm  aUqium  cjufdem  dcnominaiionis 
aim  ca  qux  fubduccnda  cft  ,  in  qua  ut  ptius  di- 
Ctum  idcm  cft  dcnotninator ,  &  numctator  ita  in 
hoccxeniplo  fi  cx  ix.  fubitahas  fr.-uiiioncm 

PROPOSITIO  XV. 

Addh!»  &  ftibtr*n!o  frafHetium  fraaitnm ,  ex 
fridlion!bM  frdlhoyinrn. 

Qi.otic^  fraaiones  fraftionuui.cx  fiailionibas 
fraaionum  fubirahcudx  funt ,  primx  fraftiones 
fradlionum  in  unam  fujnraam  addantur.  Addan- 
tut-itcm  fiaftioncs,  fraftionum,  i  quibus  fub- 
tradio  fieri  dcbct  ut  fi  lubtrahcrc  dcbcas ,  i 

Ad  fimphccs  fraaiones  revoca  juicta  {prtf.6,) 
prima  crit  ^  fca.nda  crit  -j-  tu.n  ad  eundcm  dcno- 
minatorcm  rcducantur  fict  denominator  96.  pti- 
ma  ergo  erit  fccunda  aufcr  56  cx  48.  tcftit 
~  fi  ad  mini.nos  nuiiKros  tcvoccntut  fict  7. 

PROPOSITIO    XV  L 

Ptoblcma. 

MinMtidm.fer  mitmtiAm  muU!plie*rt. 

Sitminuita  AB, 
multiplicanda  pct 
minutia.n  C  D, 
multiplica  nimie. 
tatoics  A  &  C. 
fiatque  pumcra* 
tot  E ,  muUiplica  denominatotcs  B  ,  D  ,  fiatqae 
dcnominatot  F  ;  dico  fraftioncm  E  F  ,  clTc  nu- 
mcrum  produdum  cx  mult.plicationc  fraaionu 
AB  pcr  fraftionnnCD.  Hoccftficut  d.ximu* 
cum  dc  multiplicationc  fimpUci,  quxriturut  im.- 
tas  fc  h..bcai  ad  A  B,  ficut  C  D  ad  F  E.  numer..$ 
C  multiplicando  B  faciat  G.  •    n  ,^ 

Dcmonftratio.  Ut  uhitas  ad  A  B  ;  i"  » 
A  (  per  dcfinitionfm  fraaiovts )  &  quia  ^  m"»- 
tiplicnndo  B  &  A  .'fi:cit  G  &  E  »  «^^^ 
ei^t  G  ad  E  ;  fi  fiat  autem  ftaftio  G  F  hxc  «.t 
xqnalis  fradioni  C  D  ,  cum  i^J^'" 
muhiplicando  C  &  D  ,  fcccrit  G  &  F.  tj^ 
G  F  ,  ita  fc  habcbit  ad  E  F  .  ficut  C  D  ad  E 
fcd  ita  fe  habct  ad  E  F  ut  G  ad  E  .  ( fr^  l'^^ 
dAm  hu)Hs )  cum  cundcm  dcnom.natorcm  na- 
bcani  ;  igftur  C  D  ,  fc  habcbit  '  " 

G  ad  E,    Ergo  ita  cft  unitas  ad  A  B  .  "^» 
CD  ad  EF  ;  quod  crat  dcmonftrandom. 
quo  vides  idem  clTc  minutias  minut.x  rcducctc 
ad  fimplicemminutiam,  ac  minutian,  .nuU.pU- 

carc.  ,  .  ,.  M 

Alio  modo  f..ciliori.  G.m  mult.phcarc  voh.- 
mus  AB.  pcr  D.quxrimus  quid  fint  rrcs  T/' 
tesquinql.c  fcxtirum  ;  c.go  '''^^^Z 


A. 
B. 


C.  1 

D.  4 
G.  iS. 


E. 

F. 


«2 
4 


Liber  1 1. 


minutiaE  rcvocarc  ad  nrapliccm  minutiam  CnA  c  r  39? 
hoc  fit  pcr  multiplic«ioScm  numctatorl'  ^    f  '  ^  F .  ita  C  D  aj  unit.rcn  . 

plicatio  minuti.-r  ner  miniirfam  .   i.   ..      "'^"«onis  A  D  pcr  C  D. 


-  -  ...       ...^...^,.,v<.L>u.i..i>i  ••Miiiciaiorum ,  Sc 

dcnorainatornm  j  crgo  codcm  modo  ficr  mulri- 
plicatio  miniitix  pct  minutiam  ,  ncmpe  multrpljr 
cando  mm  dcnominatorcs  }  tum  numttator« 
mtcr  fc. 

Si  numenis  intcgcr  per  minutiam  multiplican- 
dus  efTct  ;  vetbi  grariS 
A.  4    B.      D.'_».    numcrus  A    pcr  minif- 
I   C.  j  E        tiam  BC.  Numcro  A  fnb- 
fcribatur  nnitas  ,  pt  fj^f 


divifionis  A  D 

<^OROLLARiUM 

Ut  divij.-itur  C  n        •  - 
vcrtenda  cft.  ^  B ;  fradio  EF 

dcnominator  D  mulln  P"  ^  D  . 

faciatnumcratorrm  pP''"'  ""•""atorcm  A  ,  u 


G. 
H 


nator  E  ;  idci  dcbct  ixavcrti  fraA^  E  F  "'^™'" 
fiat  fraaio  F£.  *^  ^  '  "»« 


•Lt.uuiui  liiiiias  ,  nt  har  fariir  mir.^».  "pucct  numeratorem 

mmutia ,  rum  multiplica  numcratorcs  A  &  n  c«  ^nom  ^  '  ^  """^"«o  C 

tum  dcnominatorcs  u!  fiat  mim.tia  D  E.  Z^^^  ^T"^  ^  'livid  „d ^  u  5 

Si  intcgcr  cui  adhxrct  fraftio .  pcr  fradionem  €  ^  "0^1^"'"'^' '  ut  ABZit 

n».Ic.pbca„dus  fic.  verbi  gratia  A  a.i  adh«ct  ratScmC^^^^f^a^:^^^^^^^^^^^ 

A       B.  .  E.      G   M    K.*  -'•^'Pl--dcn~^^d^jr^^^^^^ 

n  r  ^  r  p  -        'i-  muit.ph-      n.itor  E :  idt .N  ^,u.,  ;  r  dcnomi- 

«■•  /.  tt  5.  L.  if.    candus  fic 

P"  fra- 
ftioncm  E 
Fjvcl  mul- 

EF ,  fcorfim  A  &  BC .  ita  „t  fiant  GH  "k  l'" 
folU 'T  aaaes.  fiet,uc  fr  Jr,;,^,^;^ 
^olhgcs  fraa.ones  AD  BC .  fiacqnc  umca  ff.  S 
9y        *q'«^l>s  ;  qua:  multiplicetur  ncr  E  F 
«ctque  eadem  fraaio  MN.  P"    '  » 


A 

D. 

O 
P. 


«4. 

3^ 


•  L.  ,7. 

M.  41. 


PROPOSITIO  XIX 


PROPOSITIO  XVIL 


Qi.ia  p|cn.mque  accidit  „t  rcducendo  mfnu- 
t^as.  ad  "'"Jftndcnominationem.producanmr 
^««l«B     a  q„c  adc6  foepe  opus  cft  reduftionc  iiii  txdi 

na:  fub  mi.u.tus  tcniim.s  ori„,„ut.  Propo,ian- 
^r  duxminutix  AB.CD  re- 


•■ROPOSITIO  XVIII. 
Problcma. 

G.  18.  E.  14.  c.v 

f/  Sit  mjnt.i.a  AB 
F-<5o.  dividcndapermi. 

«••plica  dividcnd.  fraOionfc    ""'"^  ^  "»"1- 
dcnominatorcm  dX^^?o"S  &Tir'"  ' 
'-E..temmulr.phrrj^^^^^^^^^^^^^ 

>  pcr  numrr^r  ^  "'-torcm  B  fia- 


A 
B. 


1} 
16. 


C. 

d. 


7. 
II. 


E.4.  G.4.  F. 


H. 

K. 


i»    L.  »1 

4«.  M48. 


duccnda:  ad  candcm  dcnomi^ 
nationcm,  quxraiur  maxima 
communis  .ucnfura  dcnomi- 
natorumB&D,  hxccritG; 
pr  hanc  divide  dcnominato, 
rcs  ;  ficnt  quoticntcs  E  &  F ; 

rum  n,.r  ,u  "  ■  rcrminos  minutial 

rum  per  altcrnos  quotos  .  hoc  cft.  multiplici  tcr- 
muios  miinir^  AB  pcr  quoticntem  F.  &  trrm  - 
nos  mjnutix  CD  ocr  ^uollcntcm  E.ficnt  mmudx 

dcn;  '  ^*^'"'"  pnoribus,  &  tcdudx  ad  caii- 
acm  dcnominationcm. 

Dcmonftratio.  Cum  idcm  numenis  G  dividat 
nuiflcros  B  &  D  .  erit  E  ad  F .  t,t  D  ad  D  ,  q.urc 
n  B  ponatur  primiis  numcnis  .  D  fccundiis  .  E 
rcrtius  F  qiiartus  idem  prodiicctiir  numcnis  ex 
B  in  F ,  qi.i  ex  E  in  D ;  cura  igirur  E  multipliccc 
C  &  D  faciarquc  L  &:  M.  eriint  fraaioncs  C  D 
LM  xqualcs  .  p.aritcr  ciim  F  multiplicct  A  &  B  * 
fjciatquc  hiijiifmodi  miiitiplicationc  nunwrros 
<^*'oni$  B  .  Dcrnirr^^^r'"^  «'"'«ninatorcm B  Aa-          ,  crunt  fra<aioncs  AB.HK.  xqualcs. Qui rc- 
»>^bis  F  dc„omi,Cto^L"T  S  '^'■^'^"'«  .  &  ha-                ^'^^  P°^""  .  &  fubTftio 

<l"oticntcra  divifionfr '       ^"^iotHm  EF  cffc        ""'"c^tonbus.  Cxtcra  fiont  eodcm  modo  quo 
4aio  AB.  pcr  C  D  hoc        "^T"              fra-  ^"P^"* 
lionc  divifionis  it    n        '''*'™"s  in  cxpii«   

unitatcm    C  r,!;        '^'^     ^F,  /Icut  CD  aJ  ^^SmmsmSBBBBSSBSSSSBBSSStaBmSSBa 
'^A'..?-.  ""'""""""--'"pU-doA  PROPOSIT.O  XX. 

MHltiplictiio  fraQitnmm, 


1  C.  I. 
B.io.  D.  ^ 


E.    I.   G.  j. 


A. 

0. 


>. 


D.  i7.4}t.ix. 


H.  4^  F.  j. 


Antcquain  inditua- 
nii  multiplicatio  fta- 
dionura  ,  rcducantur 
tcrroini  hetcrogcnci 
ad  minimos  ,  hoc  cfll, 
numcraior  uulus  fra- 
dVionis  ,  cum  dcnoini. 
D  D  d  natoxe 


Digitizedby 


394 


Arithmetica. 


,    •  .<  ut  propofitis  fraaionibus  AB, 
f 'limr  tcrminos  A&D. 

invcnta  com  nuincruro  D  fi  fiat 

ST^fio"u«  Pp«  h»cco«n  tncnfiu 
:  ficnt  Aictucs  E  &  F  qu.rc  uon  max,- 
.nl  comtninan  mctofutam  .  numcrt«uin  C  Sc 

quoticntcs  H ,  &  G ,  muhiphca  E  per  G  fict  5 . 
multiplica  H  per  F  fict  11.  cnt.juc  fraa.o  - 
quam^coefTcxqual^m  raft;on.ji-  qu.  or,tur 
mcthodo  communi ,  multipUcando  B  pcr  L» .  K 
A  pcr  C  Nam  cum  cadcm  conunums  mcnlura 
divifcrit  A  &  D  fcccritquc  E  &  F,  ita  ctit  A  ad 
D',  ficut  E  ad  F.  cft  ctiam  B  ad  C  ficut  H  ad  F  , 
eft  aotcmj.ad  u.in  compofita  lat.onc  E  adG 
&  H  ad  G.  &  pariict  180.  ad  4^1.  cft  m  com- 
pofita  rationc  A  ad  D  ,  &  B  ad  C  j  crgo  ua  cft  ; 
ad  II  ficut  180  ad  "go 
Dcs  xquales  quod  ciat  oftcndcnduro.  Ergo 
inultiplic.ivimusfraftioncm,ita  tamcn,  ui  tct- 
roini  clTcnt  minimi  in  fua  rationc,  cum  ot,a- 
tar  ex  multipUcatione  rainimorum  m  lu*  ta- 
tione. 


16 


if. 


II. 


PROPOSITIO  XXI. 
Divifii  frMtliotiis  ftr  fraaionem. 

Ad  divifioncm  ftaiiionis  pcr  fraaioncm  pet- 
agcndam  ,  ita  ut  qiioticns  provcniat  fub  minimii 
tcrminis,  dcbcnt  ptius  rcduci  ad  miniraos  ,  tcrmi- 
ni  homologi,  hoc  cft  duo  numcratorcs  dividi,  pct 
maxinum  commuiKm  mcnfuram  Sc  paritcr  dcno- 

miiutorcs.  t  <•  • 

Proponatur  fraftio  7^  divi- 

3.  5.  dcnda  pcr  fiaaioncm  'n  duo- 

rum  numcratoruin  quxratur 
maxima  communis  mcnfura 
q««  crit  5.  pct  hanc  dividc  9. 
Sc  15.  crumque  quoti.  j  &  j 

4.  7.  Coromunis  mcnfura  denomi- 

natorum  16  &:  18  cft^  ,  pcr 
quam  fi  uttumquc  dividas,  ficnt  quoticntcs  4  Sc 
7.  Ut  habcas  dcnoroinatorcm  multiplica  7  quo- 
tom  dcnominatotis  diviforis  pcr  j ,  quotum  nu- 
nncratoris  dividcndx,  ptoducctut  x  i  i  &  ut  ha- 
bcas  numcratorem,multipUca  j  ,  quotum  numc- 
raioris  divifoiis,  pcr  4  quotum  dcnominatoris 
dividendi,  fictquc  xo.  Halxbis  crgo  quoticn- 
«ro  ^7 ,  hxc  operatio  probaiur  ficut  fupcrior 
oftcndcndo  eandcm  cftc  xationcm  zu  ad  11  qux 
*ft  tcriniiwnun  fraaionis  ortx  cx  diyifionc 
communi. 

PROPOSITIO  XXII. 

f'AriM  exrmfU  dlvifionis ,  ni$merorMTn  iniegro- 
THm  ,  per  frA^ionti ,  Vtl  VtciJfiM. 

.  <^'videndus  fit  intcger  per  fraftionem ,  vel 
viciflini  f.adlio ,  pcr  inicgrum:  fubfcribatur  intc- 
po  fr.-iaio  ,  ita  ut  cx  intcgro  fiat  fradio ;  o£to 
iiomir.cs  cmcrunt  -f  unius  prxdi) ,  cujus  prctium 
crai  400  francotum,  quztitur  prctiuro,  quod  qui- 


Ubct  dare  dcbct ,  ic  quam  pattem  prxdij  dcbeu 
obtincic. 

Dividcnda  eft  fra£kio  -f  in  0^0  feu  pcr  4  roul- 
tipUca  nuroeraiorero  4  per  1  ,  dcnominatorcm 
diviforis  fit  4  numcratoi  quoticmis  ,  iicm  n»ul- 
tiplica  5  dcnoroinatorcm  dividcndi ,  perSnu- 
mcratorcm  diviforis  ,  fictquc  40  dcnorainatot 
quot.  quoiicns  ergo  ciit  ^  feu  T^quilibct  crgo 
habct  dccimam  paitcm  prxdij ,  &  lolvcrc  dcKt 
dccimam  partcro  rmmeri  400 ,  hoc  cft  40. 

Sit  dividenda  ftaftio  pcr  4  &  -7  fiat  fra- 
dlio  ~  tum  multiplica  5  per  x  fict  10  nuracra- 
tor,  multipUca  14  pcr  j  fici  71  dcnominaior  ha- 
bcs  crgo 

Intcgcr  cum  fra£kione  ncmpe  6  -f  pcr  fraftio. 
ncro  fit  dividendus ,  ptim6  fiat  unica  fradio 
cx  ncmpe  multipUca  ij  pcr  4  fict  jinu- 
merator  fraftionis ,  rum  multipUca  1  dcnomi- 
natotcm  dividcndi  ,  pet  nurocratorcm  divifotis 
fiet  1  dcnominator  quoticniis  ,  crit  crgo  fir»- 

^Rcliqua  cxempla  facili  cx  his  intclUgunmr , 
nempc  fi  fraftio  fraftionis  ,  dividcnda  fit  pff 
firadioncm  fiadlionis  ,  aut  pcr  iutcgrum  ,  cui  ad- 
hxrcat  firaftio  ;  fiaftio  fraftionis ,  ad  fimplicctn 
fraaioncm  rcvocanda  cft,  ficut  &  inicger,cui  ad- 
hxrct  fra^io. 


PROPOSITIO  XXUL 
Problcroa. 

j4lit  modt  minMtiam  ,  fer  minHtism  iividere: 

Sit  minuria  AB  ,  dividcnda  pct  C  D  ,  divlde 
numcratorcm  A  pcr  nurocratorero  C  ,  ut  fia 
nurocrator  E  ,  dividc  itera  dcnominatotcm  8 
pcr  dcnominatorcm  D,  ut  fiat  dcnominatorF, 
dico  fraaioiiero  E  F  clTc  quotientcm  ilUus  diti- 
fionis. 

Dcmonftratio.  Si  multiplicanda  eirct  mmum 
E  F  ,  pcr  C  D  multiplicarcntur  dcnominatoief 
intcr  fc  ,  ut  ficrci  dcnominaior  B ,  tum  numera- 
torcs  ut  fieret  numcrator  A  ;  crgo  ui  dividatut 
fraaio  AB  pcr  fraftioncm  CD  adhibcndadt 
contraria  divifio. 

Alia  dcmonftratio  pct  divifionem.  Qiiiruntu 
numcruro  ,  qui  totics  contincai  unitatcm  ,  aut 
iia  fc  habeai  ad  unitatcro  ,  ficui  numcrus  dm- 
dcndus  ,  ad  divifotem ,  hoc  eft  debet  ita  fc  habe- 
re  fratkio  E  F  ad  unitatem  fcu  E  ad  F  ;  ficut  A  B 
ad  CD  ,  numcrator  C  multiplicando  dcno- 
minatorcro  F;  fiiciat  G  i  j  i  quonum  F  mul- 
tipUcando  C  D  produxit  G  &  Bi  critha- 
dio  G  B,  xqualis  ftaaiont  C  D,  '8«"%^* 
fc  habebit  ad  G  B  ,  ficut  fc  habct  ad  CU, 
fe  habet  autcm  ad  G  B .  ut  A  ad  G ,  cikmeun- 
dcm  dcnominatoicm  B  habeant ;  igitur  AB  au 
C  D  ita  fe  habet.  ut  A  ad  G.  Qiua  ««em  C 
mnltiplicando  E,  produxit  A,  &  multipUcai^ 
do  F  produxit  G  ,  ita  crit  A  ad  G  ,  t  M 
F  ,  fcu  fraflrio  E  F  ad  unitatem  i  tgitur  ita  eric 
A  B  ad  C  D  ut  E  F  ad  unitatcm,  quod  crat  dc- 

monftr.iiidum.  ,,      •  -r, 

Hic  tamcn  modus  non  dcbct  ^^^'^^T 
quandooccurreritquod  raruj„  ^^"j^^^^inator 
ris  tcrmini  ncmpc  numerator  ,  K  aciiu  ^^^^ 


Digitized  by  d 


txi&h  mctiantut  tcrminos  fraaionis  dividctiil 
alioquin  adhxrcbit  fradlioni  ccniti  fraaio  fr'* 
ftionis  ,  qux  cum  raajoii  dimculratc  ad  comJu" 
ncm  minutiam  rcducctur. 

Notanda  autcm  funt  aliqua  ,  priinum  cft  quAa 
multiplicatio  numcri  pcr  fradioncm  f»  potj^j 
diyifio  quim  multiplicatio  ,  quod  explicabimus 
prim6,  in  numcro  aliquo  inicgro. 


Liber  U 

1«  numcrus  oerT/.l.^^^-^  '  l^^^^^  •  rccun- 


numcru   peTrcVt  Jm"*"';  '  h  ' 

«  fradionibus  r  «^^ftculta, 
dcbcnt.  •.'i"'  '"^'«H'  muJtlplica. 


A.  4^ 

1 


B.  i 


—  irii  '  ~  T  >  nunt      c,  ?• 

«I  '^"  T-  *  TI  icu  nurami  * 

Wgri  cum  frafti,  adi„n™.«^.-*"' » "^nipc  fi  in. 


cfit 


Sit  intcgcr  numerus  A  muitiplicanduj  per  fra 

ftioncm  B  C,  qiutrimus  quid  fjciant  dux  tcrtix  fii        -i.  —  -""uuncs  adhi 

jwres  numcri  14.  Si  igitur  nuracrum  A  dividas  r!^i?'°"  r  l?^*^'^  ^"^^ 

pc^Cf.ec  quoticntcm  muJtipliccs  pcr  nurticra  ?•  '"■"^  '"'i""puitur 

^rcm  B  .  habcbitur  numcrus  D  qm  qucritur"  n      ~                 ^^1«  ""n 

QlKKl  alio  modo  ficri  potcft  ,  i\  n^cmpc  n^  ^  "'7 1  ^  V"""'  ""i^s 

rum  A  rcducas  ad  minutiam  ,  fubfcripVi  unita-  ■  V  ".V  P"  ^       T»  qui  dividi'  7^*= 

.  Sc  multiplices  dcnominatorcs  intcr^fc  ^  n~  1'"^  ^  Teu  .  y  nummi.  ^  "^"^' 

producctur  numerator  C  &  multipl.ccs  numcrT  r  ■  fraOiones  on,  ,j  •  , 

rorcm  A  pcr  numcratorcm  B  .  ^Jctanc  Tr  r-^fcruntur,  vcrbi  gratia    iTh  J     ^  T^' 

numcrus  jTvifus  per  ,  dat  nu^cruT  D    'Ti  IT  ''"'J"  ^  -'«"'^  '^c^^V.T''  f 

babcr  unitas  adduas-terJi- naj^^^u^^rr^c^^ 

pctmutando.  ut  fe  habcat  dividcndus  »^0^1  ^  i  ^^<J»c=tnmr  ad  fraftioncs  fimpliccs.  N<^, 

t.entem  ficut  djvifor  ad  unitatcm.  Divtfor^  eft  ^m.        t  ^  '•      ^       ^»"'  "  «ofraS 

T  qi.*  fradio  fc  habet  ad  unitatcm  ut  .  f^"  »  •  fimpliccs  denarij.  S  . 

Q:.«nmuscrgo  numcrum  ad  quem  fe  habe^  t  f  1    '°  P«  ^»' &  ='d<lc  '  J  .fient  1 ,  j  afTc,  ^1 


tur   nnim     ."r-^     '"»Jor  numerus  produa- 

«"  P«  numcnim  mino  J.iu,;"?"  " 
I"  c,i,  VO«m 

S^cnndd  muS'  "•""'"'°'  quotientis. 

d^fradlionT  £   nu      '"'''"'^'^  ^'^iden. 
S"e  ,  dcnom  ;.ro  Snr"  '  'T'^'"''^  ' 
Ft  :i  cxurgft  ±.  '  ''  '«"'"^  ^  '^'^^"  T 


PROPOSITIO  XXIV. 
*'i»/4  fropcnicu  CMm  f^MBUmi^. 
R^gula  proportiQnis,  fcu      vocant  reguU 


fa/r'-  1'  "^T""*  ^cnarVorom,  quFj:;^ 
ur  pcr  , X  fient  a/Tcs  9,4.  &  rclinquuntur  8  de- 

franc-;  I  r.unmam  dividas  per  xoficnr^/ 
tranc, ;  rchnquuntur  ,  4  allcs  i  dcnati.  8 

^ontt  ficn  hxc  rcgula  variis  modlf. 

Rcducantur  dux  fra<a/<»nc5  ulnarum  ad  can- 
oem  denominationcm  ncinpc  ^  i^'  fiet  dcno- 
mi,)ator  11,  &  fradiones  crunt  ii«  V.  diccrgo 
fi  ,04,  dant  franc.  10,  aflis  1;  den.8,quid  cU- 
bunt  441. 

Ex  hancts  jo  fiant  aircs  100,  quibus  addcs  ic, 
fient  X I  j  afles  ;  quos  itcrum  mutabis  in  dcna- 
rios,  addcndo  8,  fientque  dcnarij  »jg8.  dic  ereo 
fi  , 04  ,  dant  n  88,  quid  dabunt  44 1  ?  multiplic» 
2;88  pcr  44,, ficnt  1,4,508,  quinnmcrus  fi  di* 
vidatur  per  104 ,  fiem  denarij  ,097^ ,  numenw 
denariotum  ut  prii^s. 

PauI6  alitcr  facri  potcrat  pcr  multiplicationeni, 
tit  vocant  rationalem. 

Sit  ergo  propofita  hacc  qusftio* 


DDd  ij  rtaoc. 
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4 

Affcs  ij. 


10. 
»4. 


Dcnai.  8. 


5- 
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Pct  j. 


1 

148. 


4J- 


»5- 
37J- 

II. 
xS. 


14- 


17- 
iji. 

5- 


16. 


6. 


Si  8  -7  Jant  firancos  10  ,  «(Tcj  15,  den.  8  qnid 
dabunt  j6  -f.primi  mukipHca  }8  -J-  pct  10  fran- 
cos,  I  j  alTci,  dcnarios  8,  hoc  mod5.  Primo  miil- 
tipltco  56  pcr  10  francos  fiunt  )6o,  tum  10  fran- 
cos  pcr  -i-  funtquc  7  franci  cum  diroidio  fcu  cum 
so  aflibus. 

Secund6  muUiplico  56  P<r  15  affcs  ,  hoc  eft 
per  -j-  unius  franci ,  quod  fit  fumcndo  -f  nu- 
roeri  j6,  hoccft  z7,multiplico  itcm  ij  afTcs  per 
-r  &  prim6  fumo  -J-  numcri  1 1 ,  hoc  cft  9.  qu« 
fcribo  ;  item  trcs  qiudrantcs  rchqui  numcri  5, 
hoc  cft  aartcs  aim  ttibus  dcnariis.  Dcnique 
multiplico  }6  pcr  8  dcnarios ,  fcn  -^-  unius  aflis, 
fi  clfent  duo  trientcs  uniiis  franct  fiercnt  »4  fran- 
ci »  frd  quia  funt  tantfim  diio  trientcs  unius  affis 
fiunt  14  affcs.  Tum  multiplico  oCto  dcn.irio« 
p«  -i-  funt  6  denarii.  Colligantur  h«c  omnia 
fient  franci  $96,  f  afTcs,  9  dcnarij.qux  dividcrc 
dcbeop«r8,-7        fraftio  luiica  ^  rcducantur- 
que  fummc  dividcnd.T  in  tricntes  multiplicatio- 
nc  pcr  rria,  ficntque  1 188,  tricntes  firanci ,  i  j  af- 
fcs ,  dcnarij  17,  dividatut  ptima  fumma  per  ifi  } 
quotiens  erit  francorum  4J  ,  rcftantquc  odtode- 
ciin  quT  pcr  to  mukipHcari  debent  fiunt  }6o. 
hac  addamur  a(Sb«s  i  j  fiunr  J7J,  fi  dividantur 
per  16 ,  qiiotie«$  erit  1 4  &  7  rclinqucntur.  Qi« 
per  II  miilripltc.iri  debcnt,ficntqne  i  ji,qu«  ad- 
dita  fummx  17  ficiunt  1  jj  ,  qu*  divifa  pcr  16, 
dant  6  dcnarios. 


PROPOSITIO    XX  Y. 

Tn  toto  hu)us  libri  progrcflli  animadvcrtcre  po- 
tuifti  ,  quanta  Oriaiut  ex  ftaftionibus  difficuhas, 
&  quim  fjcilis  cvadcrci  arithmcticus  coroputus 
n  numciis  tannim  intcgris  conftarec  ,  am  praxes 
intcgrorum  in  minuriis  ufurp.ircntur.  Hoc  anth- 
mcticcs  compcndium  fraaioncs  decadic*  nobis, 
exhibcnt ,  qux  cum  in  eadcm  fint  rarionc ,  in 
qua  numtri  intcgri ,  qui  in  fcdibus  anterioiibos 
dccuplo  aiigent  fuum  valotcm  ,  fi  ufurpcntut  fira- 
dioncs  taiuum  dccadic*  cafdcm  opcrarioncs  exi- 
gcnt.  , 

Sunt  autcm  fraftiones  dccadic*  ,  qu«  deno- 
minatorcm  hjbcnt  dccadicum.  Ncmpe  le,  100, 
1000,  iocoo,&  ita  dc  reliquis  ,  qux  ita  compa- 
rantur  ,  cum  antcccdcntibus.  \Jr  fcmpcr  fim  ca. 
rum  partcs  dccimi.  Ut  autctn  mclius  canim  natu- 
ra  innotcfcat ,  Tabulam  unam  profcram  totum 
tam  intcgrornm  ,  quam  minutianun  dccadicanuaa 
ordincm  cxhibcntem. 


8.   7.  6.- 

M  M.  M. 
C.  D. 


I. 
D. 


i. 
C. 


M.  M.M. 
C.  D. 


i-  4.  S' 
M.M.M. 

-C.  D. 


I  1.  I.  0. 
'  C.D.N. 


6.  7-  *' 
M  M  M' 
D.  C 


H*c  tabula  cxhibct  primo  incipicndo  ab  N, 
vetfus  finiftram  fcdcs  numcrotum  intcgcorum, 
cftquc  N  fcdcs  d-gitorum ,  D  vetfus  finiftrara 
fcdcs  dccadum  ,  C.  ccntcnariorum ,  M.milliunt, 
MD.  dccadum  miUiuro  ,  MC.  centcnariorum  mil- 
lium  ;  M  inillionum  ,  M'D  dccadom  millionu», 
M'C  ccntcnariorum  millionum.  Additi  funt  n»- 
meri  1. 1.  j.  4.  cxponcn- 
tcs ,  vcl  potkis  indiccs  fcdium  ,  ncmpc  oftcndunt 
quam  fcdcm  ab  imitatc  N  ocaipcni  ftnguU  nu- 
mcri.  Hic  fcrics  niimcrorum  iniLgrorum,«a  pro- 
ccdit  a  dextcra  ad  finiftram  ,  ut  fcmpcr  acfat 
v.i!or  numcrormn  decuplo,  Adhibuimus  »em 
aliam  fcricm  incipiaido  i  Uttcra  N  cui  itcm  ad- 
didimus  lineam  fcparatriccro  integroruro  i 
Hxc  fcries  igitur  cft  fraftorum  ita  ut  pruna  lcdes 
D  fit  ftaaionuro  decadicarum.  Sccunda  C  cm- 
tcfimarum.  TcrtiaM  milUfimarum.  Q}»artaMU, 
dccies  millcfimarum. 

ProarciEo  integrorum  eft  1,10,  loo,  1000. 
10000,  &  ita  dc  cxtcris  progrcdiuntur  tarocn  » 
dcxtcraad  finiftraro.  ProgrcflTio  aurctn  uimuna- 
rum  decimalium   cft  ab  unitatc  ^  r.. 

"'Pattes  dccimales  fuam  appcllationon  habent 
\  fieura  fua  ultima  ,  ut  fi  fcribcrctur  j4  l  5;  »" 
eniftcaretur  j4  ano  quinqtie  partibus  dcciro". 
Si  hoc  modo  fcribcrctur  }4  [5  S.  «lig-i^^q' 
tuor  intcgri  oim  j8  p«ribns  fcntcfimis  J4 
triKint.-i  quatuot  ,  cum  quinquagmta  lcx  paii"' 
miilefimis.  j 

Ex  hoc  clarum  cft  cyphr.w  o  ,  poft 
cimalcsinutilcm  effc.Ut  84  '  jrx^.fU  .mcgn  cum 
j  partibus  dccimis  ,  idcmcnan  cft  ^«^'^j^r^^ 
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Liber  II 


WMBar.BsisBi 

PROPOSITIO 


^9? 


decma,  ac  <Jtiin|?cm«  millcrHnr.  Quarc  cvDhra 
o  noii  apponitur  partibus  dccimaliti.s  JK,,^. 
loco,  quia  in  tali  cafu  inutilitcr  adhibcrenir 
Partes  igitur  decimalcs  *Jha:rcnt  nuincris  in  *         r  U  S  I  T 1  O     X  X  V 1 1  r 

.  tcgris  .  &  ab  iis  dining.iuntur  linei  feparatnv/     MmI,:^!-  ■ 
■  q..x  „u„,ua.n  abcifc  d/bct  .  ,,uia  autcSrri.^s'    ^"'"''''^*"  "-7-«  f- 
dccrcrcunt  co  mod. .  quo  numcri ,  non  var iabitur  «•'•"'«-^'  r 

opcratio  criamriadjuii<a«  (int  partcs  dccimaJcs 
qiiarc  hxc  dccimaliuni  pirtium  computatio  lonac 
lacihot  cCnfctur  quam  fcxagcnatia  ,  qui  nounuHi 
«o  aHroitomicis  utuntur. 

'  g  wwaaaaoB»  mamimsammsimBBm 

PROPOSITIO  xxvr. 

j4Jd!tU  nHmertrnm  tfuihm  Mcih»tnt  pttrtrt 
ttctim*lcs. 


4794  [  t  J<J 

J84  [, 

9  4  7  [08 

47  xo  [7^,5 


Ui  darior  evadat  ufus 
partium  dccimaliom  ,  ap 


nis, 

Sinr  plurimi  numcri 
mtcgri  ,  quibus  adhx- 
reant  prtes  dccimalcs,  ita 
t*.  r    j   •  •  .  ^lifponantur  ,  ut  unita- 

tfct  T  '"^'R^-'""  fib.  refpondeant .  & 

T     VL  ^'r^'''  "'^""     1"»  'ft  in  Partibu, 
d^^cnbatur..n  pcnuhimafcdc  invcnitur  6  ^  \\ 

efficiunt  .«    r  ^""^  ""'"fc 

«n^    cr^  c^^^.^  P-tcsdccimas.  rceinn,do 

cm  m  »nrcgro  cffic.anr.  Pcrfidatur  tota  addirio 
candcra  denominatwrtcm. 


dectf/htttj. 

vcnic,  finguloru^j^  ''^'^"'"^ '^cus  con- 

^•'^licultasu^tintcl^tt^^^^^^^  Qu^ 
fplicaiione  .  f.nauTo,  rK  r  ^ 

^-i  in  finguios  c&e 

pono.tcm  quod  fi  digitus  mu  t  ?  ^"P- 

diguos  m»lrip!ica^d  ,  cX 
cadcs  i  fficict  dccadcs  fi  in  n!l  ^j  ''f  *  ^^' 
ci«  partcs  dccimalt .  fi'rpS^;  S^^^  cffi. 
-ct  partcs  cmtcfimas,  fi  in  millefi"  'S?  '^" 
QL-arcfinumcruspart.-bus  fcu  ftnft 1"^^^- 
aiium  „«merum.cui  adhxrct  fradio  .nuLf' 
r't.  tot  ermif  fcdcs  barrinm  ^."'°."'''"P''"^.^ 


:•       -  *l"Of">ntin,nultiplicando.  ""^""^  «" 


F. 
0. 


4  J  1 
l  61. 


[3 
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i7  I  j  9 
'  J  J  6  9  6. 


«4. 
1. 


H. 


'  ^  J  7  J  9  [84. 


Ut  fi  nuincnis  F 
nabcns   duas  fcdes 
partium  ,  multipli- 
cctur  pcr  iiumcrunl 
G ,  cui  nulJi  adh*. 
re.,t  partcs ,  /n  pro- 
;!"<ao  H.  tot  erunt 
lcdcs  partiuttt ,  quoc 
ctant  In  P. 
Ratio  eft  quSa  Ji- 


git»s  dudlus  in  partcs  ccntcfi.n.f"  7  *^"'' 
cciitcfim  due^si^^^^^^^^^ 

produ^r  '^^*"  P*"'"'"  dccadicarui^  rt 

produfto  quot  crant  in  imo  multiplicantc. 


K. 

L. 


4  1». 

o  I. 


PROPOSITIO  XXVII 


aeeimaUt, 


6 
6 


J  6 
o  o 

4  8 

4  1 


i  4  »  ii 

o  o  a 

4  i. 
I. 


M. 


4  i  /  1   [6  7  J 


1  I. 


I^roponatur 
«■"s  A  .  i  quo 


niime. 
fubdu 


*  *  4  7  [  I  ^  <J.    "f«^tquc  habcat  adh«. 

Ita  paritcr  dirpoh.,ntur  uT^f  ^^*^'"^'*^»' 
dcant.  IncipcabXn,!      *''«'" '''Pt'*  rcfpon- 

r«inc  ,  quod  fiiCrahcsV,  ,  r     L  '^*'" 
^"brra6l.lcm  ut  o\»  Z  nu^      '  P'^'^^'" 
Perfcdacritoperatio  '«cgris,& 


ccndus  cft  ™n«rus  B  T  ^"cT  '  '' 
"tcrquc  habcat  adh,      ciTc  qumquc  fcdcs  part.um 


Sccundd  fir  multiplicandus  numenij  K  hiheiit 
trcs  fcdcs  partium:  pcr  numcni.n  L  ,  duas  haben- 
tcra  fcdcs  partium  ,  dico  in  produdo  M  debero 

cfTc  Ouinaue  /cJm  n.irrinm 


Ratio  cft  quia  h  numerus  L  nullas  haberct 
paires ;  produ^lns  habcrct  rrcs  fcdcs  partiiim,  fcd 
h.ibet  duas  ,  quz  multipUcando  partes  non  nifl 
partcs  cfficcrc  pofTtint. 

Si  numerus  folas  partcs  habens ,  ducatur  iti 
:  rcgula  gencralis  cft  quod  in  produdo  fo- 

(tnr  nirpii 


D. 
£. 

F. 


489  [oj. 
*4J  [487«. 

4J  [J614. 


Paritcr  fi  fi.btrahcn. 
aiis  fii  numerus  E  cx 
D ,  partii.m  dccadica- 
nim.  ita  fiibtraaioncin 


alium  .  i>.^uia  j^LiH.i.iiJ3  tii  i|uuu  III  piooucto  lo- 
lo  tot  fint  partium  fcdcs .  quot  funt  in  duobuf 
rodcipHcantibiu  fimul  fampti^ 
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Arithmetica 


PROPOSITIO  XXIX. 
Div</m  Mumertrmm  ^Mtlnu  ddhdrent  fMrtti 

Priinum  axioma  eiit ,  ut  numerus  dtvtilendus, 
totidcm  faltcm  partiuro  fcdc»  habeat  quot  divi- 
ibr.  Si  autcm  non  habcat  illi  adjungi  potctunt  tot 
cyphrz  explctivx  o ,  quot  ncceflarix  funt.  Ut  fi 

numcrut  A ,  dividcn- 

A.  4  5.   [76.  dus  fit  per  nutDeruni 

B.  I  5.  [  1  ;  I.  (  }.      B,  fubintclligi  dcbct 

m  numcro  A,una  cy- 
phra  o,  ratio  e(l  quia  in  applicatione  numcri  B  ad 
numerum  A  debct  tandcm  digiius  feu  unitatcs 
numcri  B  inveniri  fub  unitatibus  nurocri  A  ,  quod 
fieri  non  polfet  nifi  fubintelligcrctur  in  numero  A 
unum  o. 

Ex  hoc  fequitur  numcrum  minorem  dividi 
poflc  pcr  roajotcm  roodo  minori  dividendo ,  tot 
cyphrx  o  addantur  quor  funt 

D.  }  1.  [o.      ncceirariae ,  at  fi  rawnenis  }x 

E.  I  6  o.  [  !•    pct  160  fit  dividcndus  ,  fubin- 

F.  ulligamt  adJiu  cyphta  c  nu- 
mero  D,  fcd  quc  ad  partes  de- 
cimalcs  pcrtineat ,  fiat  divifio  morc  confucto  erit 
quoticns  F  1,  fcd  quia  tot  funt  fcdcs  partium  de- 
ciroalium  in  dividcndo  ,  quot  funt  in  quotiente, 
&  divifore  fimul  furoptis  ,  &  nullx  funt  pattcs 
dccimalcs  tn  diviforc  E ,  cum  uracn  fubintelliga- 
tiir  una,  in  dividcndo.quoticns  F  fignificabit  par- 
lero  dccadicaro  feu  ^  cft  crgo  }  i  quinta  pari  nu- 
nieri  E.  Scaindum  axioroa  erit  tot  crtc  fcdcspar- 
tium  dccinulium  in  folo  dividcndo  qtiot  in  divi- 
forc,  ic  quotiente  fimul  fumptis,  ut  lupti  in  mul . 
tiplicationc  vidirons  ,  cx  qoo  fecilc  coiiftitucmus, 
quoi  fint  fcdcs  partiura  in  quotientc  ,  qu«  tarocn 
eft  przcipiu  diffioiltas  divifionis  partium,  nam 
aetcroquin  divifio  partiura  ,  i  divifionc  integro- 
rum  non  ditfcn»  ut  fi  numcrus  G  dividcndus  fit 
pcr  nirmcrum  H ,  fiai  divi- 

G.  7  6  o.    [  4  }.        methodo  coinmuni  :  in- 

H.  X  z.  [  }.  venicturquc  divifor  K  ,  & 

K.   (  )  4.  [  I.    quia  in  dividendo  funt  duz 
firdcs  ptriiuin  dccimalium, 
debcnt  lotidcro  cffc  in  diviforc  Ht  &  quoticntc  K, 
quare  atro  nna  fcdes  invcniatur  in  divifore  H,una 
erit  in  quotiente  K. 

PR.OPOSITIO  XXX. 

MtftuUm  ijtuimctimfMe  dd  minMiiMm  decddicMm 
revtCMre. 

Sti  propofita  roinutia  A,  revocanda  ad  decadt- 
cam :  eius  numeratori  adde  unuro  aut  duo  o  ,  aut 
pluia  fi  fit  opus  ,  numc- 
A.    _j    }  o  o.    'M    ratorcro  fic  audhim  divi- 
4       4      100    de  pcr  dcnoroinatorem  4 

C.  i_   1000.         doncc ,  vd  divifio  fiat 

3  (  }  )  }.    S"'         ^(l>"9"^'  >  ^ 

quoiicns  hujus  divifionig 

nempe     exhibcbit  rainuiiaro  dccadicam ,  quam 

reqniris. 

Demonfttatio.  Illic  roioutic  funtcqualcs  in 


quibus,  eadem  eft  ratio  nHmcratoiU  ad  denoroi- 
natorcro,  &  jam  fupta  fxpe  diximus,fcd  per  pra- 
xim  nofttam  id  prxftamus ,  mftituimus  emm  tc- 
gulam  proportionuin,  &  dicimus  fi dcnoroinator 
4dat  nuroeratorem  },  denominator  10  vcl  100, 
▼cl  1 000,  qucm  numeratorcm  exhibebit.  Regula 
autem  propoitionum  jubet ,  ut  (ecundum  nume- 
rum  ducamus  in  tertiuin  ,  &  ptoduftum  dtvida- 
rous  pcr  primum. 

Dixi  in  rccula  donec  divifio  nihil  relinqu«. 
Si  enim  voluilUm  rcvocare  hanc  roinutiam  ad  dc- 
nominaiorcm  10  non  potuilfcm,  co  quod  10  noa 
habeat  quadrantem  ,  fed  dcveniendum  cft  ad  no- 
mcrum  100,  qui  habct  quadianicm. 

Aliquando  accidit  ut  icduaio  prxcifa  ficrinon 
poflit ,  ut  fi  (tzedo  C  teducenda  fit  ad  dccadicam 
nunquam  prxcifa  invcnietur.  Qiiia  tamcn  ultc- 
rius  progrcdi  poflumus  in  ordinc  ad  ufum,  ponu- 
rous  tam  roagnam  fumcic  ,  ut  dcfcdus  ilk  fit  in- 
fenfibilis  ,  codem  anifido  in  vulgaicm  mmutiam 
datx  dcnominationis,  decadicam  convcrtes  infti- 
tuti  fciiicct  leguli  proponionuro. 

Intcgrum  in  roinuta  decad.ca  cujufcuraque  de- 
nomiiutionis  convcncs  additis  cyphris  o.ut  fi  nu- 
mcnim  »4  in  pancs  ccntcfimas  convcrtcrc  vchs, 
ita  fcribes  }4.  [00  ininutiam  miiwris  dcnoniinar 
tionii  in  minuttaro  majoris  dcnominationis  con- 
vertcs  additis  paritcr  cyphris  out  [xi  ccntefimas 
converics  in  millcfimas  addito  o  [oxi.  Paiitet 
delcndo  aliquas  cyphras  minutiam  dccadicam  ma- 
joris  dcnominationi»  tcduces  in  minutias  miiioris 
dcnominacionis. 

f!«ii(iiM«nc»iTmiiiiiinnnnnriifffliwfMn^^ 

PROPOSITIO  XXXI. 

JiMmtrti  dentmiriMtn  dd  minMliM  deiMdicMi 
revtCMre, 

Proponantur  plurcs  numeri  dies  if,  horx  6, 
min.8,  fcc.}0,  revocandi  ad  fimplicem  numcrximj 
horx  autcro  in  dies  funi  14  minuta  in  die  1440, 
fccunda  86400,  quarc  hx  fraftioncs  funi  7; 
jJ'_  qux  reduci  polTunt  fingulx.  Ptim6  diyida- 
tur  600  per  »4  ,  habebis  pto  prima  77.  dividc 
loooo,  per  1440  ,  quotiens  crit  r.Vf.  *^}^}^ 
vide  }o  pet  } 86400,  quotiens  trit  HCIn 
de  omnia  ifta  ficni  partes  »Ji  JJ}7>  ^S' 

Prxciptius  ufus  iftarum  frachonum  cft  proptct 
logarithmos.nam  iftx  frackioncs  eurodera  habcnt 
logarithmum  cum  integris ,  cxccpti  charaikcriftt- 
c4 ,  &  quod  logariihmus  firadikionum  fit  defcfti- 
vus  ,  ut  numeri  4^6  logarithmus  eft  i.6}94S6j, 
6c  nuroeri  4)6000.  log.  cft  4.6; 94865  ,  &  nuroe- 
ri  4  [ )  6.  log.  eft  o.  6 )  948  6  ( .  ftadlienis  o  [004 }  6, 
logarithnuis  cft-}.6}9486j. 
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ARITHMETIC^ 

de  extradtione  Radicum. 


LIBEBl   TERTIVS.  , 


D  E  F  I  N  I  T  I  o  L 

O  T  B  s  T  A  s  >  aiit  potentia  alicujus 
numcri,c(l  quicuinquc  numcnis  qui 
ex  co  fcmcl,  aut  pluiics  in  fc  dufto 
gcncratur.  Ipfe  vcr5  prioc  numccus 
diciiureius  radix,auc  lacus. 
*    ,     n  r-  Sit  numerus  A , 

'  '  '     qui  pcr  rcipfum  mul- 

tipltcccur,  fiatquc  qiis^ratum  cius  B  ,  quod  qua- 
dratuin  pcr  eundcm  numcrum  A  multiplicccur, 
fiacque  C  j  &  ita  deinccps.numcri  B  ,C  &  rcliqui 
diccntur  potcntix  &  pucellaccs  numeri  A,  numc- 
cus  auccm  A  dicccur  cucum  radix,  &:  Lacus. 

R.icio  lurum  appcllationum  cll ,  quod  numc- 
ri  B  &  C  ,  (int  id  quod  numcrns  A  poced  prcxiu- 
ccre ,  &  quafi  cffedns,  &  rocnfura  putcntix  ejuf- 
dcm  numcri  A.  Dicitur  autcin  numcros  A  ra- 
dix  ,  quia  ilH  omncs  numcri  conllicuunc  aliquain 
(eticm  numcronim  gcomctricc  concinuc  propoc- 
tiorulium,  cum  cnim  fiinc  illi  putcntix,  cx  con- 
tinui  muUiplicationc  numcrocum  produ<2urum, 
pcr  ipfim  radiccm  ,  fit  uc  eandcm  fcmpcr  racio- 
nem  habcanc.  Ut  cum  B  fiat  pcr  multiphcationcm 
ipfins  A  ,  pcr  fcipfum  B  crit  quintuplus  iplius  A, 
&  C  quinttiplus  numcci  B ,  Ac  ita  conlcqucnccr, 
cujus  proportionis  dcnominatio  pccituc  ab  ipfo 
A,ica  ut  quam  rationcm  h  tbct  numcrus  A  ad  uni- 
tatcra,  can>  habcat  B  ad  A  ,  &  C  ad  B.  i^jarc  A 
cft  cadix  illius  pcoportionis.  Dicitur  auccm  idcm 
nuroetus,  latus ;  quia  ut  iam  diximus ,  licct  nobis 
concipere  numeros,  ad  modum  quantiratis  conti- 
nux ;  cum  crgo  numcrus  fcipfum  multiplicat,pro- 
dudtiir  rcftangulum  xqualium  latcrum.cujus  ipfc 
nunierus  cft  lacus,  idcm  diccndum  c(l  incubo. 

D  E  F  I  N  I  T  lO  II. 

Qiiadratus  numcrus  cH  ille  ,  qut  oritur  ex 
iliulcipllcationc  numeri  alicujus  pci  fcipfum ,  ut 
novcnacius  cft  numerus 
quadraras ,  quia  oritur  ex 
miilciplicationc  numcri  tcr- 
narij ,  pcr  (cipfum.  Qiiia 
illcniimcrus  concipi  potcft 
ad  mcxlum  quadrati  A  B 
divifi  in  novcm  quadratula. 

Liccc  autcm  in  (Itidli 
acccptionc.illc  tantutn  nu- 
merus  fit  quadratus,qui  cx 
mulriplicatioone  oritur  numcri  pcr  fcipfum  ,  nihi- 
lommus  fipc  l'ccc  nobis  iraagin.iri  qucmcumquc 
iiumcnim  ,  ad  modiim  quadraci  &  cjus  radiccin 
invcftigare,  que  litct  non  fit  numcrus  inccgcr , 


B 


poterit  tamen  dari  nomerus  fradhis ,  qui  qukn 
ptoximc  acccdat  ad  cjus  radiccm.  Itanumcnim 
I X.  imaginabimus  tanquam  quadiaturo ,  &  qux- 
rcmiis  quxnam  fit  cius  radix  quadrata ,  qux  qui- 
dcm  ncc  erit  ^.nec^.  fed  aliquid  intermcdiumt 
quam  ctiamfi  cxa£lc  numetis  cxprimcrc  non  pof- 
fimus  \  poccrimus  tamen  ad  illam  propiiis  acce- 
dcre. 

DEFINITIO  IIL 

Numerus  cubus  ,  eft  numerus  produdhis  ex 
mulciphcacione  quadraci  per  tadicem,quxdcfini- 
tio  ex  fuperius  di^is  jam  facis  intelhgitur  ,  nam 


fi  radix  A  B  prodnxit  per  (ui  multiplicationem 
quadratum  A  B  D  G  quod  itcrum  intclligatur 
inultiplicari  pcr  candcm  radiccm ,  ira  ut  A  F  fie 
xqualis  ipli  A  B  producetur  cubus  ,  ut  fi  A  B 
conftct  tribus  unitacibits  quadracum  AD  eric  no- 
vcm  quadraculurum  tc  cubus  AH  conftabic  17. 
parvis  aibis. 

Liccc  nullam  aliam  fpeciem  quantitatis  conti- 
ntix  habcamus  ,  nihilominus  non  tantikm  radix 
pcr  fcipfain  muUipIicari  potcft.ut  fiat  quadratum* 
&  quadratum  per  eandem  radicem,  ut  fiat  cubus 
fcd  ctiam  cubus  per  candem  radicem  ,  &  gcnitus 
adhuc  pcT  candcm  tadiccm ,  atque  ita  dcinccps  in 
infinitum,qui  omncsnumeti  funt  potcftatcs  cjuf- 
dcm  radicis ,  fortiuntuxque  varia  nomina  prout 
opus  ftiit  plurics  rcpctcre  multipUcationcm  >  ut 
ptoducctcntur  t.-ilcs  numeri. 

Ut  autcm  ficiliiis  poflLnus  finguUs  poteftati- 
bus  fua  nomina  tribucrc ,  aniroadvcrtcndum  eft 
quantum  \  radicc  diftent  i  hoc  cft  quot  opus  fic 
multiplicationibus  ,  ad  hoc  ut  prcxlucanir.  Undc 
illis  (iibjicimus  charaaercs  numeralcs  ordinarios, 
qui  cxponentcs  dicunnir,  quia  cxponunt  quantum 
quilibct  numcrus  in  fua  fcrie  diftct  i  radicc  quod 
ut  intcUigatur  ponatur  ndix  2.  pcr  continuam 
roiiltiplicationcm  prcxluxiircfuum  quadratum,  cu- 
bum  cxcerafquc  poteftaics. 
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1.  : 


4.J.   i6.   j:.   64-  "8.  Jti. 


o.  I-  »•  J- 


6. 


Cai  radici  i>  ptcponatur  unitu  ;  erunc  mt- 
m^ri  concinu«S  dupli .  rup|x)natur  radici  uniras, 
qoadrato  4  binarius  ;  cubo  8  tcrnarius  ,  &  ica 
dcinccps  ,  illi  nnmcri  qji  fubjiciuntur  dcnoini- 
nationis  causi  petcflaiibus  ,  dicuntur  cxponcn- 
rrs  ,  quia  czponunt  quxium  finc  illz  purcdatcs, 
qaibus  rubjiciuntur.  Talcs  autem  cxponcntes  vd 
iunt  numeri  pnmi ,  tcI  funt  ntnncrt  compofiti ; 
ft  Cim  nuincti  ptimi  ,pocc(laccs  quibus  fubpciun- 
tur,  dicuntur  numcriluidc  folidi ,  vcl  fupcrfolidi 
non  quod  carcant  radice/cd  quia  funt  fupra  (oli- 
dum ,  hoc  cd  plurcs ,  quam  cccs  dimcnnoncs  ha- 
bcnc  ,  hoc  c(l  ;  opuscft  plor  bus  multiplicatio- 
nibus  quamtcquir.inriir,adfoliJum  c&cinandum, 
ideoque  cxcipiendz  funt  dtix  primx  potcftatcs 
ncmpc  quadracum  &:  aibus ,  alix  veio  potcflaccs 
in  quas  incidunc  cxponcntcs  ,  qui  func  nurrcri 
primi,  vocancur  fupcrfolidi ,  ica  ut  illc  ciijiis  cx- 
poncns  ell  5.  dicatur  pr.^inus  fupcrfolidus  ,  cujus 
cxponcns  cft  7  (upcrfolidus.  Sccundus  ,  cujus 
1 1  crit  cxpoDCns  fupcrfoUdus.Tcrtius  &  ita  dtin- 
ccps. 

IIIx  vct6  poteftaccs  qiurum  exponcntcs  func 
numcri  cnmnofiti ,  habcnt  dcnominat  oncm  com- 
poHtam ,  ad  quam  invcnieiidam  qMzracnr  mini- 
raus  tuimerus  primus  ,  pcr  qucm  dividi  poflit 
cius  cxponcnt,&  fiat  concinua  divinodonccquo- 
ticns  Cii  ctiam  numccus  primus  i  habcbic  illa  po- 
icftas  com|x>ncam  dcnominacioncm  cx  omnibus, 
dcnorainacionjbiis  illoniin  nun>crorum  ,  qui  (unt 
quoticntes  in  iliis  divifionibns.quod  cxctnplis  pa- 
icbic. 

Pcoponacur  poccftas  cujus  ezponcns  (itnumc- 
lus  4  ,  qui  componitiir  ex  i  dividatur  4  pcr  1, 
quocicns  ccit  cciam  a,  qui  binarius  mulciplican- 
do  (eipfum  facic  4,  dcnominacio  compctcns  bi- 
nariu  ( nempc  dciiominacio  quadraci ,  nam  bi- 
naiiiu  cft  exponcns  quadraii)  rcpctita  dabit  dc- 
nominacioncm  coinpcccnccin  illi  poccftaci ,  &  di- 
cctur  qDad{aco-qiiadracura  ,  poccftas  aijus  dc- 
nominacor  6,dicccur  quadracu  cubus  ,  quiacx- 
poncns  6  fic  pcc  muUiplicatioticm  binari) ,  & 
tcrnarij  qui  func  cxpuncnccs  cubi ,  &  quadrati. 
Sit  pocclias  cujus  cxponcns  8;  dividatur  8  pcr  a, 
fiunt  4  ;  dividacur  4,  iccrum  pcr  duo  fiunt  1,  igi- 
tur  8  componitur  cx  binorio  tcr  fuinpto.  Igitur 
potcftas  cujus  8  cx(K>ncns  eft ,  quadraco  qua- 
^aro-quadraciim  ,  dicccur  potcftas  cujus  cxpu- 
nctis  9  cft  cubo-cubiis  ,  cu|us  cxponcns  locft 
fupctfulidi  prjroi  tjuaJtatum.  Potcftas  cujus  cx- 
ponens  1 1  cft  quadraco  quadraco-cubus  ,  quia 
ad  produccndum  ii,opus  cft  1.  s. ).  hoc  cft,uc  a, 
mulcipliccnt  duo,  fiantqiic  4qux  mulcipliccncur 
pcr  cria. 

Ratio  anccm  eft  ,  quia  vccbi  gratia  in  potcfta- 
tc  cujus  cxpjiicns  4,  &c  quam  vocabiiniis  qua- 
drato-quadracum  ,  lici-c  opus  (ic  iit  radix  qiiatct 
multiplicetut  ,  ut  gcncrcc  poccrtatcm  4,  nctnpc 
in  unicaccm  ,  uc  fcipUm  gcncrcc.  Scciindo  in  (c- 
ipfain  uc  producat  qiiadratum  ,  dcindc  in  qua- 
aratiiraut  producat  aibum.  Tcrci^  in  cubum,  uc 
producac  qLi.irtam  poccftaccm:eadcm  poccftas  pro- 
diicctur  alli  vii ,  fi  ncmpc  quaJcacuin  fciplum. 


in  iltipliccc  f.iciitquc  fuum  quadratmn  ,  ncmpe 
q.:.:Jcjco  quaJcicum. 

Ollcndimus  cnim  dtm  dc  multiplicationc,  tres» 
aui  pluccs  numcros  fcipfos  invicem  multiplican- 
les  ,  eunJcm  numcriim  ptoduccrc  ;  quomodo- 
cumqne  inllituatur  illa  multiplicaiio  ;  fcd  ad  pto- 
«luccndatn  quanam  potcibccm  quatuor  multipli- 
cacioncs  adiubcndx ,  fimc.  Prima  unitatis  ut  ge- 
ncccc  raditcm,  fcamda  radicis  jxr  fcipfaro,  uc  ge- 
ncret  quadracum.  Tcctia  quadraci  uc  gcncrn  cu- 
bum.  l^iarca  cubi  uc  genercc  quanam  poccftaceroi 
fcd  mulciplicando  qtudraciim  ,  pcr  feipfum  idcm 
cft  ,  ac  (1  roulciplicarcm  quadracum  pcr  radiccm, 
dcindc  produ^iim  pcr  radiccm  ,  cum  in  pcodu- 
^one  ipUus  quadraci ,  jam  inccrveniat  multipli- 
catio  una  pcr  radicero  j  igitur  eadcin  pcodiicctur 
poccftas  mulciplicando  quadrarum  ,  pcr  quadra- 
cuin  ,  qux  duccndo  quaJracum  in  radiccm ,  & 
produ£luin  mulciplicando  p^  radiccm  ,  qiiod 
ctiam  vcrum  cft  rcfpc^  oronium,  qiiorum  ezpo- 
nentcs  (iint  compoiiti. 

Ex  quo  fcquitur  ,  quid  potcftaris  compofitr 
noii  laniilm  nomina  func  rcciprcica ,  hoc  cft  dici 
poccft  quadrato  cubus  ,  vcl  cubo  quadratum  ,  (ed 
cciam  pccind*,  (it  vcl  incipctc  ab  cxtraftionc  ra- 
dicis  cubicx  ,  &  poftea  ao  ca  cxcrahcrc  radiccm 
quadracam  vcl  incipcce  ab  cxcra&ionc  radicis 

2ii3drarx,  tum  ab  ca  cxttahcre  radiccm  aibicara. 
um  cniro  oftcndrrim  quando  fic  multiplicatio 
plutiiim  nuracronim  cundcm  nnmcruro  gmcrari, 
quocumqiic  ordmc  fiat  inultiplicatio.  Cum  divi(ii> 
contraria  multiplicationi  ,  rcftituat  cum  primum 
nuinerum  i  quo  inccpcrunt  iniiltiplicationcs , 
fcquitur  qu6d  in  cxtraflionc  ladiciim  (  qux  cx- 
tra^Sio  ,  cft  fpecics  divifionis)  quocumqiic  ordi- 
nc  extrahantur  radiccs  ,  idcm  tarocn  quoticns  in- 
veniatur. 

Qixrimus  atitcm  in  tota  hac  p.irte  ,  ut  poic- 
(bicc  qual  bet  daii ,  invcniacur  pcimus  nutncrus 
progTcilionis  gcotnerriae  dcnominaiivus ,  uc  li 
in  progiellione  gcomctrica  fuperiiis  propofita; 
darctur  potcftas  aijus  exponcns  6.  ncmpc  qua- 
drato  cuous  64 ,  quxiitur  initium  progrc^Tiunis 
gcomctricx  ncmpc  binarius  ,  qui  cft  radix  totiu* 
illius  progrcflionis  :  incipicrous  autcm  i  radice 
quadrata  ,  ncmpc  ut  qnxratur  il|e  numcrus  dato 
cins  quadrato.  Extr.idio  aiucm  radicis  quadrate 
cft  invcftigationumcri  qui  fcipfum  tnuhiphcan- 
do  datum  numcruro  producat  prxmicccmus  au- 
tem  aliqua  Thcorcnuta. 

PROPOSITIO  L 

Thcotcma  I. 

Si  *i  ^UMdrdlum  numtrHm  tltu  rdd!x  inflicMtM 
dddAmrtfinml  tum  unttMe  \  fitl  quMdrMtu 

frtxhni  mjijtr. 
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Sit  quadratum  A  B  cujas  radix  quadrata  A  C 
vel  AD  i  dico  qii6d  fi  r.idix  qiiudrata  AC  diipli- 
cata  ipfi  qiiadtace  AB  addacur,  Sc  infiipcr  unitai, 
qu6d  fict  qtudracum  pcoximc  roajus ;  hoc  cft 
quadratum  radicisunitatc  ma)oTis  ,  quam  fit  AC. 
Sumatur  cnim  hzc  radix  AE  ,  pctficiaturquc  ciu$ 
qtiadtatum  AG  ,  producamtirquc  C  B  ,  DB  iii  H 
&  F,  oftendam  quid  in  quadtato  AG  prxtcc  lui- 
roerum  quadratiilorum  qtia:  contJnct  AB  ,  adhuc 
invcniuntur  bis  quot  funt  unitatcs  in  AC  ,  Sc  in- 
fupcr  unum. 

Dcmonftratio.  (  Per  4.  x,  Emcl.  )  quia  linea 
AE  divifa  eft  in  C  ;  cr"it  qtiadratum  linca:  AE  , 
zquale  quadratis  hncaniin  AC  ,  CE ,  C  E  autcm 
eft  unitas  ,  &  rciaani^tilo  bis  fub  A  C  ,  C  E  ,  fc*d 
Tcdangulum  fub  AC  ,  CE  tot  continct  qnadra- 
lula  qiiot  funt  unitates  in  AC  ,  cum  multiplice- 
tur  AC  ,  t.intum  per  unitatcm  C  E  j  igitur  qtia- 
dranim  A  E  ctnitinct  tot  qtiadratula  ,  quor  lunt 
in  AB,  &  infupcr  bis  quot  funt  unitatcs  in  AC, 
nempc  redlangula  C  F ,  DH  ,  &  infuper  unum 
BG  ,ncmpc  quadratum  unitatis  j  qiuxl  crat  oftcn- 
dcndum. 
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PROPOSITIO  II. 
Thcofcnu- 

S«  i  HMmtre  tptddrait  dufUcstsm  eitn  rad'ccm 
M^rti,  mifiHs  idmen  mitiAte  ;  ifmMdrAiHm 
memm  praximt  mintrcm  hAbcbi-. 

Sit  quadr.itiis  numcrus  AG  ,  cnjtts  r.idix  qi'a- 
drata  fcu  latus  AE  •,  dico,  qu6d  fi  a  tali  qu.ndraco 
AG  aufcras  duplicatam  radia-m  AE  ,  minus  ta- 
nicn  unitatc,  hoc  cftfi  radix  fit  4  ,  &  duplicata  fit 
odo  ,  atiftras  tantiim  7  Tcft.ibit  quadratus  numc- 
ru5  proximc  miaorj  fcu  quadratus  numerus  radi- 
cis,  qiiarn  AE  fuperac  unitatc. 

Demonftratio.  Qiiadratum  AG  fupcrat  qtia- 
dratiim  AB  Gnomonc  DGC,  fed  Gnomon  DGCj 
habct  tot  quadratula  ,  quot  funt  in  linca  A  E  bis 
fumpti  ,  uno  cxccpto  ,  crgo  fi  tot  aufcras  uiii- 
latcs  quot  funt  in  radicc  AE  bis  funiptl ,  minus 
tamcn  uno ,  habcbis  feqjcmcm  minorcm  qua- 
dr.itum  numcriun  A  B  ,  qnod  crai  demonftran- 
dum. 

PROPOSITIO  III. 
Thcorema. 

Kumerus  tjuMdmtui  ,  ex  tot  im^Mritui  numeru 
ctnJlAi ,      MniiMte  itifipieiiiipHi  5««/  ^jw 
rtdix  unitMtts  ctntinet. 
Tom.  I. 


Sit  qiiadratus  mimerus  AG  cnjns  radix  conti- 
neat  4  unitatcs  :  dico  quadratiim  A  G  ,  zcjualcm 
circ  quatuor  ptimis  numcris  impaiibus  1. }.  ^ 
fimiil  fiiniptis. 

Dcmonftr.Ut  cx  quadrato  unitati .  ncmpc  AK, 
fiat  qu.adratum  binart  j,  nempe  AL  ,  dcbet  c'upli- 
cari  radix,  &  addi  itifupct  anitas,ncmpc  addi  tct- 
narius ,  ut  ex  qiiadraro  A  L  binarij  hat  quadra- 
tum  ternarij  ,  dcbct  diiplicari  binarius ,  &  addt 
unitas  \  Sc  hoc  cft  addi  quinarius  :  pariter  ut  fiat 
quadratum  A  B  dcbct  infuper  addi  tcrnarius  du- 
plicatus  cum  unitatc  :  igitut  quadratu^  numcras 
AG  contincbit  tot  niimeros  imparcs ,  quoc  tadix 
cius  quadrata  continet  unitates. 
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PROPOSITIO  IV. 

Theorema. 

Onmu  numerus  inttfer  cmrtnt  rsdice  integri  % 
csret  cfr  frdHa. 

Sit  nnraerus  A  inter  diios  proxitiws  quadra* 
tos  B  &  K  pofitus    dtco  iUimi  carcrc  radicc  in- 

tcgri  ,  Sc  fracll.  Quod 
A.  6.    B.  4.  K.  9.    autcm  inierduos  nuitw* 

ros  qttadratos  cadant 
C.  1       1'    aliqui    numcri  facili 

)    G.   3 .  F.  j.    conftat  •,  Cum  enim  da- 

to  quadrato  vcrbi  gia- 
tia  AL  (  iif  fiffiri  ptptriori  )  ad  habcndam  qua» 
dratum  pioximum,  fcu  radicis  unitatc  m.i joris,de- 
bcat  dupUcari  radix  ,  &  addi  unitas  ,  fi  aJdatiu 
nitmcrus  minor  ,  duplicata  radice,  fict  numcnis 
minor  qtudrato  radicis  unitatc  majoris ,  fit  talis 
niimcrus  afilimpcus  A  M  (  ccnum  cft  illum  non 
cffc  q\iadratum  radicis  A  N  aijus  quadrato  funt 
additz  duz  unitatcs  ;  ncquc  etiain  crit  quadratus 
fcquentis  radicis  A  C  ,  quia  non  cft  aJdita  dupll- 
cata  radix  :  crgo  rcftat  ut  talis  numerus  non  ha- 
beat  r.idican  intcgram.  Ptobo  autcm  nullam  ha- 
berc  fia£k.im  radicem,  hoc  cft  ntiUr^m  panem  ali- 
quotam  ,aut  radicum  AN,  AC,  aiit  cti.im  ajfum- 
ptx  unitatis  A  O  \  imiri6  ncq^ic  intcgrum  cum 
pariibiis  qiiibufcutnquc  pollc  etrc  raJiccm  prici- 
f.im  illitis  AM  ,  fcii  6. 

Dctnonftratio.Sit  cniin  fi  fieri  p^tcft  niimctu» 
C  ,  iniegetcum  fira^tione,  raJix  quaJrata  nfmcrl 
A  Tcducatur  ad  fimpliccm  ftaAioncm  DG  qux 
per  fcipfam  multiplicata  faciat  E  F  \  igitur  £F  eft 
ipfius  quadr.itum.  Cum  autcm  fi  pponatur  C,  fcu 
DG  clTc  r.idix  luimffi  A  .ciiint  A  &  EF  zqualcsj 
rcducnur  EF  ad  integros  ( quod  fit  fi  F  dividat  E) 
iit  autem  cxurgat  pcr  hinc  dividoncm  niimeriis 
A  integcr,  dcbct  F  meciri  E  ,  ftd  E  cft  quadta- 
tiim  nempc  radicis  D  &  F  eft  quadraium  radicis 
G  (  oftcndit  auitm  Eucl.  propof.  14.  i.  8.  quod 

3tiotics  quadratus  numcrus  mciitur  alium  qua- 
ratiim,  qiiod  ctiam  radix  prioiis  meticur  ratli- 
ccm  poftctioris,  uc  quia  qtiadracus  ntimcrus  4  me- 
titur  quadratum  16  ,  radix  cius  x  ,  mctictur  radi- 
ccm  4 ,)  igirur  G  inetictut  D.  Scd  qtiotics  deno- 
minator  mctitur  niimcratorciTi  fraftio  zqtialis  fft 
integro  j  crgo  fra^lio  DG  (1^«  zqualis  intcgro  , 
crgo  ntimerus  C  non  potcQ  clTc  numctus  iiitcget 
cum  frjflionc,  fcJ  intcgcTjqiioJ  cft  contrafiippo- 
fitionem ,  crgo  niimcrus  A  non  hab.t  radiccm 
fisdam. 

Hoc  etiam  dc  cubica  probati  potcft. 

E  E  c  Noiandiim 
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NotandiiiTi  autctn  quid  intcDigamiis  dum  di- 
cimus  numcrum  6  non  h.ibcrc  ulbm  raJiam 
quadratam  qux  numcrtscxprimi  poflic.  Prim^ 
ccttum  cft  quod  fi  dctut  rcdlanguumi  AM  po- 
tcrir  ficri  quadratum  illi  xqualc  cujus  radix  qua- 
drata  lincatis  aflignabicur  :  fcd  illa  cxprimi  non 
poterit  numcns  m  ca  ruppoHtionc  in  qoi  re£Un- 
guKim  AM  6  ,  unitatibus  cxprcffimus  ;  hoccft  (1 
aflignctur  linca  qux  (It  radix  quadraca  ,  quadrati 
cqualis  rcdangulo  AM  >  hzc  linca  crit  mcom- 
mcufurabilis  cum  linca  A  O  -,  qux  tanqiiam  pri> 
ma  unitas  aniin-.pca  eft  in  hic  hypothcii ,  itaut 
illam  Ifncain  non  poflint  metixi ,  quxcumquc  par- 
tcs  aliquota:  ,  ipfius  A  O.  Ei  in  co  fcnfu  intelli- 
gcndz  funt  onuics  illx  dcmonftruioiKs  ,  &  pro- 

Contioncs  algcbraicx,  ncmpc  quod  aliqui  numcri 
abcant  radiccs  furdat ,  qux  tudiri  &  nominari 
non  poflint ,  ncmpc  ,  qux  pcr  numcros  cxpriroi 
non  poflint  mancndo  in  cidcm  hypothefi ,  in  qui 
communis  aliqua  mcnfura ,  nempc  cadcm  unitas  , 
aui  panes  cjus  aliquotx  fuppoficx  funt  j  nam  iit 
dixi  ft  quihbet  numcnis  cxprimipotcft  reiUngu- 
lo,  Ct  inter  cjus  latcra  quzrarur  mcdia  proponio- 
mlis ,  hxc  crit  radix  quadrati  xqtialis  dido  rc- 
^ianculo ,  fcd  illa  non  potcrit  habcrc  comrouncm 
mcnfiuam  ,  cum  latcribus  prioris  rcdangub  ,  ne- 
que  quadratum  cjus  poccrit  habcrc  communcm 
mcnfiiram  planam,  cum  ptiori  rc^mgulojioc  cft 
n  rc^angulum  ,  inquadracuU  divifumftt,  hxc 

3uadratiua  non  potcrxint  cxa^c  mcdri  illud  qua- 
tatnro. 


PROPOSITIO  V. 
Thcorcroa. 

QHtirdtm  nmmerm  ctnfi*ns  dudbM  typkrh  ,  tm- 
dicem  Ittket  mrtiea  cnftMittm  cypbri,  fmi  trikiu 
Cr  i]>idimer  ,  hjtet  r/idicem  dmtbm  ctn/Iantem , 
ijmt  fHirifHe       6  tribmt  ctnftAntera. 

Cermro  eft  numcrum  9  maximum  clTc  unici 
figura  cxprcffbrum  ;  ccrtum  cft  itnn  numcrum 
9 ,  multiplicando  fcipfmn  ,  non  faccrc  novero 
decades ;  fcd  aliqiiid  minus  •,  novcm  auicm  dcca- 
descx  inftitutionc  cyphrarum,  &  earum  (ignifi- 
cacionc ,  polTunt  cxprimi  pcr  cyphras ,  quz  pcr- 
tincant  ad  pcnultim.im  fcacm  ,  quadratum  vcr6 
numcri  10,  qux  eft  prima  radix  duabus,con- 
ftans  figuris,  cxprimi  non  potcft  duabus  cyphrts. 
Vctuimus  cnim  tit  in  aliqui  fcdc  vctbi  gratii  dc- 
cadum ,  plurcs  quim  novcm  dccadcs  proponcrcn- 
tur :  crgo  quodcumquc  quadiatum  duaUis  cy- 
phris  conftans  ;  habcc  radiccm  unici  conftantcm 
cyphri. 

Numcrus  99  cft  maximus  qui  diiabus  cyphris 
expriroi  pofHt ;  fcd  illc  pcr  fcipfum  produdhis 
facit  numcrum  minorcni  ccntum  ccntcnatiis. 
Ccntiim  autcm  centenatia  fcu  dccics  mille ,  eft 
ptimus  numerus  qui  cxprimi  dcbct  quinquc  cy- 
phris :  crgo  quadratum  maximx  r.idicis  qui  cx- 
primi  point  duabus  cyphris ;  cxpriini  potcft  q;ia- 
tuor  cyphris. 

Pariter  999  cft  maxinnis  numcrus  qiti  cxpri- 
tni  poflit  tribus  cyphris  ,  cujus  quadratiim  mi- 
nus  cft  quam  mille  millia  ,  millc  aiitem  millia  cft 
nutncrus  primus  qui  cxpriundrbcat  fcptrm  cy- 
phris  i  igitui  qusdratuni  maximi  mtnicri  qiii 


conftet  tantum  tribus  cyphris  ,  exptimi  pottft 
fcx  cyphris.  Sed  poft  9. 99.  999  fcquuncur  im» 
mcdiate  10.  100.  1000.  quotum  quadiata  cxpri- 
miiniur  tribus,quinque,7  (^phris  ;  igitut  ft  qua- 
dratum  unici  ,  vcl  duabus  cyphris  conftct,  cuts 
radix  unicaro  cyphramhab<.bit,fi  tribus  vcl  qua- 
tuor  ,  cius  tadix  duas  habcbit ,  &  ita  dcincepsi 
quod  erat  dcn)onftranduro. 


PROPOSITIO  VL 
Thcoretna. 

5i  CM^iW  trti  t*ntHm  ,  nmt  famcitrts  figtcrm  t$nti- 
neM,  rmdix  eim  cmhtcs  mnicHm  c»nii»ebit  ;  Si 
fmsimtr,fmnfme,fex,  rsdtx  dmAt ;  fi  feptem,*S*, 
ncvem  rsdtx  trt/, 

Dcmonftratio.  Cubus  cujus  radix  cubica  cft 
10 ,  pritna  conAans  duabus  figuiis  cft  1000  pri- 
mus  iiumcnu  conftans  quatuor  figurit  -,  crgo  A 
cubus  pauciorcs  coniincat  figuras  quam  quatuor, 
radix  cubica  pauciorcs  contincbii  figuias  quam 
duas,  ergo  unam. 

Paritcr  radix  cubica  loo.piima  conftanstri- 
bus  figtiris  habct  atbum  1000000  ,  qui  cft  pri- 
inus  nuroerus  cooftans  7  figuris ,  ergo  fi  cubui 
pauciores  coniineat  nempc  4  iirx  ,  qiiinquc  & 
quatuor  ,  radix  conftabit  duabus  ,  atquc  iia  dc- 
inccps. 


PROPOSITIO  VIL 
Problema. 

Nmmtri  finidrtri  rmdicem  ftuireUdtm 
iovtntre. 

0000 
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^Bit  nuroerus  A  quadratus»  cujus  radix  quadrata 
qiixtitur. 

Prim6  ,  fub  ult --'3  yphii  notctur  punftum  , 
dcindc  fub  antcj  .limi ,  &  itadcinceps;  quoc 
autcm  erunt  pundla  lot  cnint  figuix  numcrales 
iii  quadraca  radice  ( per  4  hmim )  ut  in  hoc  cxcm- 
plo  cmnc  trcs  ;  quz  funt  invcniendx  figillatiro, 
mcihodo  fctc  qui  in  diviHonc  ufi  fumus. 

Sccund^,  mcmbri  pcr  primum  punftum  ad 
finiftram  dcfignati.  Qtizre  r.-idicem  quod  f.icite 
erit  ctim  nulla  dcbcat  haberi  tatio  cxtcronim 
mcmbrortim ,  fit  auicm  facilc  rocmoiii  tencre , 
quadraca  novcm  cyphraruro  ,  numcralium  ;  nem- 
pc  uniras  habct  pru  quadrato  imitatcm ;  binorins 

Radices.  11)456789. 

1. 4.9.  16.  15.36.49.^.81. 

quatemaiium  ut  ift  appofico  excmplo ,  numcii 
4 1 ;  naaxima  radix  cft  6.  hxc  fciibatur  t.-uiquaro 

quoiicnsy 
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(^tiotirns  ,  fcribitur  itcni  fi.b  p'ii«>  punfio  tan- 
lyj.mi  divifoc ,  cum  rruiltiplica  6  ^<cr  6  ut  fianc  }6> 
qiiein  intnieriitn  ftibtrahcs  cx  41  rclinquuncur  <. 

Tcrci6  priiua  figura  quoticntis  invcnca  ncinpe 
6  liupliccrur ,  iiacqiic  it  :  nuincrus  11  fcribatur 
tanquam  divilur,  fcd  ita  tatncn  ui  eius  ultima  non 
«tcing.u  fcautduinpun&um.  Ex.nnina  quoties  la 
in  5 1  luvcnitar.invcniclque  4  qui  numcrus  ^fcri- 
bi  dcbec  lam  in  quoticntc,  quim  in  diviforc.mul- 
liplicctiir  I  ti  pcr  4,  fle  ptoduftus  fubtrahatur  cx 
j  1 1 ,  rclinquctur  ij. 

Q^ii»rt6  ir«iu"n  Japlicentut  invcnt»  du*  figu- 
tx  quoticntis ,  ncmpc  64,  ut  fiat  1 18  ,  qui  numc- 
rus  iu  fcribatut  fub  reliquo  numcto  dividcndo  ; 
iit  non  atting.n  ultiinara  cyphram  4  punfto  iiot.v 
cam  ,  &  qtixrc  ut  in  divifionc  quocics  invcnitur 
1 18  III  1,6,  invcnic(qae  i.  fcribe  »,  t.im  in  quo- 
licntc,  quim  in  divifore,  ita  ut  cotus  divifor  iUius 
innnbri  fic  1  iS  i  quarc  1  iS  i,  inultiplicctur  per  1, 
&  prod4idus|ufv-raturcx  rcliquodividcndi,  nfm- 
pcex  1564,  fi  n  hil  rcllat,  niimcrus  propolitus 
erat  quadratif^  ;  difo  iiivrntuinqi-oticiitcm  B.clfe 
radicem  qu.idia.ani  nuibcri  A.  Hoc  e(l  B  molti- 
plicaiuin  pct  lcipfuin ^roduccrc  nunicruui  A. 

Dcnxmilratio.  Prim6 

A.  41x164.    quidcm  pcr  fubfcriprionem 

piindlorum  fub  numero  A 

B.  410000.    illtiin  quaH   dividjniiis  in 

al  q  la  tncmbra  ,  ncmpc  B, 

C.  1  I  o  o.    C,  D  i  ipfi  zqualia,  &  cum 

6  conftct  cyphris  numettis 
D  <  4.    A  i  eius  radix  coiiftabit  tti- 

bas(ptr  pTftfitimfrn  ftmr- 
umhnim)  quxrirmis  antcro  pnm5  radiccin  ma- 
xiinain  nutncri^i  fi:binti.llcAis  cyphris  0000  Pa- 
titcr  cius  radici  6,  fubiptclligimus  dtias  cvphcas, 
quafi  ciUt  600,  nain  cum  v.-ilorcm  obiincbic  cum 
add.mcur  ipfi  duz  aliz  figurx.  Qiiod  (\  6,  produ- 
Clas  pct6,non  producit  41  ,  (cd  tantum  nume- 
rtim  quaJraium  minorem  }6,  produdhis  pcr  600, 
non  producet  4 1 oooo,fcd  ntimerum  j6oooo.  Pa- 
ritcc  fi  7  prodiiftus  pcr  7  producit  ptufqtiam  41 
tc  700,  prodtiftus  per  700  ,  numenim  m.ijorcra 
producct  quain  410000.  quare  priraa  cyphra  de- 
bct  clic  6  &  non  7 . 

Suppoiuiiur  etgo  ntimcrus  priini  propofirus 
«(Tc  q  i  idraturti  6  F  ai jiis  radix  quadr.ica  quiricur 
ncmpc  E  G  ,  &  quia  fcimus  eam  radiccm  fcu  la- 
tus  E  G,  OMiftjrc  tribiii  fienris  numeralibus  fup- 
ponatut  ptima  ignota  dfc  linea  E  H,  fecunda  eflc 
H  t.  tcn  alG. 
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Qijzrtmus  ergoradicem  qnadratnm  maximaro 
numcri^i  fcu^i&ooo  ,  quam  invcnimus  fffcfi 
fcu  6cO,  quia  ilii  addcntur  dux  figufx  ,  jtiflimus 
illam  multiplicari  pcr  fcipf^^.m ,  ut  ficrct  cius  qua- 
dtatum  }6  aut  ;6cooc,  quod  voluimus  auRtri  cx 
T»m.  I. 


41  fcu^icooe,  ut  rtlinqiicretnr  ybboo,  igitur 
tbrnuviiiuis  quadratum  tK  )6cooo,  quod  ablatii  * 
cx  EF  rclinquit  Gnonionem  HFP  nempe  y  11 64. 

Tci tii»  6  priina  figuta  invcnta  fcu  linea  EH  dii- 
plicatur.  tft  habcatur  tota  linca  S  K  cric  cnitn 
tocumrcdljngultim  S  L  cqualc  Gnomoni  P  L  H» 
illiiis  autcm  tcftanguli  non  tota  longitudo  S  T  *" 
cognofcitur.  Q^ti  fi  cognofccrctur  ,  per  divifio- 
ncm  fimpliccin  cognofccrctur  cius  latitudo  T  L» 
fcu  K  T,  aut  H  L  Nam  cognofcitur  area  nempe 
roembrum  fccundum  rcliilum  fifli  fubtraAiont 
primi  quadrati  E  K.  Ideoquc  Gnomon  PLH,  fca 
tctUngulum  SL  fupponitur  cifc  51100,  vidcs  er- 
go  rationcm  cur  duplicctur  figura  6  fcu  6oo  in- 
vcnta  I  ut  fiat  I X  fcu  i  loo  ,  divide  ergo  51100 
pcr  1 100  fcu  5 II  pcr  1 1,  hoc cft  SL  pcr  SK  i  ita 
tamcn  ut  q;ioncns  L  T,  addatur  i{^  S  K  ,  ut  fiat 
tota  S  T.  Iiivenio  pei  eam  divifioncm  L  T  elTe  4 
fcii  40,  pcifcd»  autein  divifionc  rclin^uitur  ij 
qux  pcii>nci>t  ad  ccrtium  mcinbrum. 

Qtian6  itaum  p.opter  ean.lcm  rationcm  jube- 
mus  diiplica-  i  dua«  cyphras  r.^dicis ,  nempe  64  fea 
640,  ut  h.iU  acur  N  L  bis,  fcu  VL  j  reaangulura 
autcin  VF  x  ^  lalc  cft.Gnomoni  NF  I ;  quxfiruc 
autem  lititiklo  XF,  auc  LX  fcu  IG,  &  fupponitur 
Gnomon  N  Fl,  fcu  rcaangulum  V  F  ,  cllc  rcli- 
qtiuro  nuincri  propofici  ncnipc  1(64,  qui  nuinc- 
rus  dividi  dcbct  pcr  VX,  cum  camcn  fciacur  tan- 
tum  VL  i  ncmpe  bis  64  fcu  1  iS,  qiiarc  quoiiens 
FX,  adJi  dtbcbic  ipfi  VL.ut  fiat  V  X  coius  divi- 
£br  i  invcnicur  autcm  1,  pio  linea  FX }  quaie  to* 
lus  divifor  VX  crit  1 181. 

Iginir  641,  crit  linea  E  G  Ltus  quadraci  E  F, 
feu  radix  quadraia  numcci  A  prim6  propofiti. 

Praxcs  divifionis  craditz  fuperius ,  cum  dc  di- 
vifionc  i  pofiuiit  cxtradioni  radicis  quadracx  ad- 
hibcri ;  ut  ncmpc  cvitetur  multiplicitas  cypht»» 
ruin  (cribcndariun ,  aut  dclnidaruin  ideoqvic.  Se* 
cunda  mcchoJus  div  fionis  quz  prz  cztctis  aiii> 
dcc  hic  adhibcri  poccft. 

Patiter  illa  oir.nia  examina  quz  divifioni  adhi- 
bcntur  hic  ctiam  valcni ,  fivc  pcr  multiplicatio- 
ncin ,  five  pct  .ibjcftioncm  novcnarij ,  fola  divct- 
fiias  qux  hic  rcperitui  cft  ,  quod  divifor  &  qtio- 
liens  fint  idcm.  Nam  radix  quadrata  alicujus  nu- 
meri,  cft  niin^eius  qui  fcipfitin  multiplicans  pio- 
ducit  nuincrum  propofitutn. 

PROPOSITIO    VII  L 
Problcma. 

KHnurl  non  ijinidrsti ,  rsdicem  frtfin^uitrtm 
vert  invefli^Mre, 

Dcmonftravimns  propoficione  4.  numcrum  non 
qu.idraium,  fcu  carcnrcm  radice  integrS,  carerc  flc 
rra&i,  polfumns  tamen  ad  vcram  magis,ac  roagis 
acccdcrc.  Ita  uc  fxpc  error  ita  fit  cxiguus,ut  fcri 
cvanefcac  i  qtixrimus  ergo  numerum  qui  per  fc- 
ipfum  mulciplicatus  prc^Jucat  qu«m  proximi  da- 
luro  mnnerum. 

Dctur  igitur  numcrns  A  ,  cujus  meihodo  prz- 
cedcnti  fit  invcnta  radix  quadrata  B,  rclinquarut 
aucem  coci  opcr.-itionc  pctafki  numcrus  D  :  du- 
plicetut  radix  invtnta  B  ,  ita  ut  fiat  nunictus  C 
dniominator  fradlionis  ,  cu  jus  nnroeraior  fit  nu- 
mcrus  D  rcliftus.  Dico  numcrum  B  ,  curo  fra- 
dioncDC,elTc  radiccro  numcii  A  jufto  roajo- 
£  E  e   ij  renv 
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a^6i  fi  dcnom.natori  froaionis  aadatut 
*        u  fi.r  fraftio  E  F  i  d.co  numcram  B 
:;;TumfuaioncEF  .  cffc  tadicem  numcrr  A 


Arithmetica. 


jufti  minotem. 
A.    I  «• 


B.  i' 


B.  ). 


D. 

C. 

E. 
F. 


1 

6. 


Demonfttatio.  Sit 
numctus  A  rcpteren- 
tatus  pct  qiiadraium 
G  H  .  &  <l"o  qu^''"- 
tub  K  1.  Hoc  cft  for- 
mavimus  ex  nunKro 
A  ,  ptim6  quadratura 
GH  .  novcm  unita- 
tum  ,  aijus  radix  qua- 
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drata  B  5.  8e  K  I  crit  nutncrus  D  ccGduus.  Si  ra- 
diK  quadtata  B  duplicetut  &  addatur  quadrato 
G  H  ,  fimul  cum  unitate  ;  fict  quadracum  G  L 
proximc  mijus  ncropc  16.  hoc  cft  cujus  raJix 
unliaie  fupcrarei  tadiccm  invcntaro.  Igitur  ut  au- 
gcatur  quadratum  duplicati  radicc  &  unitatc,  nc- 
ctlfatia  crt  iinitas  in  i  adice.  Ut  augcatur  quadta- 
tnni  numcro  D  refiduo  fcu  duabus  unitaubus  ut 
fiat  ii.quafi  regulam  trium  inftiruimus^  Lic^c 
omnin^  rcgula  trium  rem  Bon  abfolvat  ,  ncquc 
entm  radiccs,  ad  fua  quadtata  candcm  habcni  ra- 
iionem,fcd  dum  radiccs  non  multum  diffcr»int,er- 
ror  non  crit  magnus.  Id  autcm  prxftarous  fa£li 
fraaionc  cujus  numcrator  cft  E  ,  &  dcno«wna- 
tor  F.  Nam  hxc  fraAio  fc  habct  ad  unitatcm  ut 
1  ad  7.  nempc  ut  nnmcrator  ad  denominatorciti. 
Supponatur  crgo  unitas  KO  divifaclTc  in  N  ,  ita 
ut  K  N  fit  dui  fcpiimilincx  KO.hoc  enimex- 
hibct  fraftio     intclligntur  KM  cfle  xqualis  ipfi 
K  H,  aut  H  P  ,  eriiq.ic  M  H  radix  B  duohcata, 
cui  addita  cft  H  S  imitas.  Clarum  ctiam  cft  quod 
rcaangulum  MN  fit  «qu.-ilc  rcdangulo  HR,at- 
qac  adc6  reaangtilum  MT  fit  iquaic  gnomoni 
M  T  P ,  fcd  rcaang  .lum  MT  linca  K  N  ad)caa 
tadici  addit  quadrato  GH ,  &  na.mguhim  M  T 
rainus cft  rcdlang  ilo  KI ,  hoc  eft  niuncro  D  rcfi - 
duo,  cuni  cnim  ut  M  S ,  fcu  7  ad  O  I,  fea  i  ,  ita 
O  K  ad  MK  ,  crit  rcaanguhim  M  V  iqualc  rc- 
itmgiilo  K  l  {per  16.  6.  EtcL)  crgo  O  I  majns 
eft  qu.im  M  T,  fcu  gnomon  K  T  P  :  crgo  fraaio 
K  N  nimis  p.irva  fompta  fiKrat.  Ncquc  cnim  ra- 
dix  GN  h.ibct  quadiatum  GT  xqualc  numcro  A, 
fgd  dcficit  ab  co  rcftangulo  T  S. 

Jam  vcr&  fic  alia  fia^aio  D  C  ,  hoc  eft  KN, 
qui  fit  dux  fcxt*  hnci  KO.  Afftto  Gnomoncra 
K  T  P  additum,  fuperarc  nunicrum  D  ftu  rcftan- 
gulum  K  I.  Cum  cnim  fit  ut  M  H  fcu  6  ad  Ol  x. 
Itif)  K  ad  KN  ,  ( <^er  16.  (,.)  trunt  rcaangula 
M  X  K  1  iqu.Aha,  fcd  Gnomfm  K  T  P  .uijni  «ft 
reftang„lo  M  X  ,  addit  ct»  m  infuper  quaJran.m 
H  T  •,  igitut  quadraiam  totuiu  C  T  ,  quod  fit  cx 


radure  G  H  ,  hoc  cft  radicc  j  -VTupcrat  numcrum 
A  :  quod  crai  dcmonfttandum. 


PROPOSITIO 
Thcoietna. 


IX. 


S;  nuiwrtu  rcUQm  m*]«r  tfi  rsdict,Mt  illl  tfu- 
lu,  rddix  miiior  vrrk  tXMGltr  tfl  ,  ft  mintr  fit, 
rJdict ,  radix  WMjjr  vni  tx*!li«r  trit ,  ^hm 
minor  vtra. 

Sit  mimh  numerus  D  iqualis  radici,  fuppona- 
cur  cnim  numerus  A  fuille  ix.  iiaut  relinqua- 
tur  j.  poft  cxtraaionem  numeri  novenarij  fcu 
quadrati.  Dico  qiu>d  fi  addaiur  fiaftio  -7  hxc  mi- 
nus  cxacta  crit  quam  -7.  r   „  1 

Dcraonftratio.  Cum  enim  m  fj^aione  -  no- 
mcraior  fit  media  pars  dcnominatoris,  lincaNK 
crit  mcdia  pars  luiex  K  O ,  &  con&quentct  H  Y 
media  pats  Unei  H  S  :  igitut  Y  S  crit  ctiam 
«qu.ilis  linex  H  Y  .  fcd  rfftangulum  Y  V  noB 
habct  .ihitudincmxqualemipfi  N  K  ,nam  tres 
fcptirox  funt  minorcs  ,  quiro  tres  lcxtx  ;  ig.nK 
rcam^..lnm  Y  V  ,  quo  quadratum  radicis  mmc- 
tis  veti ,  fupcratur  a  nuroero  A  propofito ,  iiii- 
nus  erit  quiro  quadratum  H  T  ,  quo  qi.adratiim 
radicis  roajoris  vcri  ,  fupcrat  numcram  propo- 

fitum.  f. 

Muhi  m.igi$  fi  numerus  rcUans  fuperaret  rv 

dicem,  verbi  graiii  fi  dTci  4-  ^^*^^  T 
fuperarct  mediaro  pancm  unitatis.atquc  .dcd  ad- 
htlc  tonc  quadratum  H  T  iiuJi6  roagis  fuperartc 
rcdjnetilum  Y  V.  . 

oid  fi  nutncrus  reliftus  D  mmor  ciTct  radKt 
prinr6invrn.i.  vctbi  gratia  fupFonatur  rt>mu» 
Sumerti,  eirc  . ..  ita  ut  qtiadrato  GH  fctt  ^^'.bl^ 
to,rclinquaturx.fcuKL  D.vubtur  KO  in< 


=4, 

r 

H 

1?  K 

patrcs.  Accipiamr  KN  duarum  part.um .  &■  f 
N  dudi  parkllcli  ipfi  K  H  ,  citcrifquc  ut  pr.us, 
crit  prim6  rcaangulum  M  X  .  xqualc  rca»ngu 
lo  KI.  Cum  cnim  fit  ut  M  H  .  ncmrc  6.  ad  iv 
netnpca.  ita  K  O  qui  divifa  cft  m  ^  p'"" 
N  K  .  qni  cft  duarum  .  crit  ( pr r  ,  6^  6  _)  rccc^ 
gulura  fub  prima  M  H  ,  &  qu^rA  K  N  .  mit^.P 
rcclangulum  M  X  ,  iqua»c  rcftarRuIo  K  l  • 
dum  idditur  fraaio\r.dici      fit  qundratum 
G  T.  Et  additur  priori  quadrnto  Gnomon  KT^ . 
qui  fupcrat  reftanguh.m  M  X  ,  qu^'1"^'' » 

?gir„r  r^adix  at.aa  ^^^^---.tH^ '^^^^^ 
.ncium  pioducit.  Uuum  dtv.datur  KO  m  7  F^^ 


r«  accip.ann!rquc  dur  nempcKX.  duc«urai.. 
X  V.  cr.t  paritcr  rcaangulum  M  V.  «qa;,lc  rc 
^Urigalo  IC  I  i  Ca  tiUcudofradwncm  i  nj  ' 
K  X  ipfi  rjdid  ,  additiu-  quadrato  prtus  invcii^ 
nemye  9.  Gnomon  MYP  qui  minor  cft  ,  qu,n, 
re(aan|„|,„u  M  V  .  &  dcfiot  ab  co  rca'ai,gulo 
Y  S  ;  fcd  rctaingi.lum  S  Y  majus  cft  quadrato 
HT  j  ergo  conftat  prupofituio. 


PROPOSITIO  X. 
Thcoreina. 

Q>t*drMtm  jHJtdrMum  mulnplieant  ^udJrMtmm 
fr^Junt,  CH,>4i  Tudix  rji  numttM  irUHllui 
rx  mMitiplicMune  raditmm. 

.  n      \     ,  ^'^  ""mcnisqua- 

n        E  '  A.  cujus  rljijt 

1.  6.  J.  F.  6.  D ,  qui  multiplica 
n  _  •       ,.  ^  numcrum  qiiadratum 

B.  o.,.s  rad.x  E  ;  &  producat  nntncru.n  C ,  d  co 
mnlr.pl,ccntur  D  ,  &:  E  .  ita  ut  fiat  F  ;  aZd 
.uu-u.  F  muItipLcarus  pcr  fcipfutn  'J^t.^ 


Liber  III. 

COROLLARIUH 

mul„phcct .  nu.ncru.„       quadr.tu^m  pt^ 


ducct,     *   M"^ar^tum  pi 


PROPOSITIO  XIL 

Thcorcma. 

»»M'r</.r  rji  ^HAdrAimi  nmmermurii  J,-. 


A. 
B 


1  C 


iplicatus  pcr  fcipfum  produ- 
Dcmonftratio.  Q:na  numcrus  D  muItipHcan- 

do     &  fc.pf,„,  &  ,.,^„,„^         ^^j^  P 

( }7.  S' )  "t  A  ad  F  i  ita  D  &  E  ;  &  auia 
E  .nuk.pl.cans  &  fcipfi™  &  n.n^run,  b  S 

/jncratA  ad  F;,g.rur  ita  cft  A  ad  F  ;  nt  F 
^  B  ;  *a.x  (  j  rcdlangulutn  fub  A 

=rq"alisSrq..adraco 
>  "cmpc  nu.ncn  Fi  quod  erar  demonftrat»- 

PROPOSITIO  XI. 

vidarurJr  mnncru.C  .  di- 

-'J«urpcrq.adrata.n„u.ncrumB.&q,oc;;;;s 

4.    B.  9     C   ,  <  A '  '1'- 

D-  i.   £.  ,     F     '  5'  *^""™«"mA.cfrc 

*l">J"tum  .  aijus 

fi  tadix  numcri  C  div.fi    J.^"  ^J">»»""^. 

P^-^^iccmE.nu.ncrit/dcnT''''^''^""' 

B.  pcr  A  "  "^"lriplicnt.2nc  nu- 

^gitur^^ita  cft  D  adrV"  ^     »  '  » 
"•"'t.pKcct  f  .pfun?   l  ^'"^  ^       '  ^  "go  D. 

"-',..ifchCc^d''FTrdVcJ"r 

«uT  ft^'!"'""'^  D  pcr  fcipfun, 

«uUrus^'^,f  .^7-n'divifio'.,is.  in  qua 


E.  •    ^      '^="^'0  AB ;  dico 
^  S'    D.  /"   F.  i7    ^.'"..Itfplicctur  A  pcr 

a;«usn.^erusnumcrarc^?^':-^I^|5: 
cetur  pcr  fcipfum  .  fi.cq„c  P:  dico  inquam 

D«C  n  5  'P^-      '  "  "^'tiplicctur  AB 

t^oLL  «fiAB.  pcr  fc.y.„,„,ui: 

t.pUcarcti.r :  fcd  fi  A  B  m.lr,pl,returpJr  CD  uc 

tc'r  rf;!^  '-o.ninLrcs 
ter  le .  .rcm  Sc  numcratorcs  •,  igirur  EF  erit  o.u- 
dratum.  .pfi..  ab.  Paritcr  ut  q^^ratur  radixT  . 
<Jt.oms  .  q,,xrcnda  cft  radix .  tam  dcnomin.ntor.s. 
<]uamnu.ncrator.s.  na«  tnnc  fici  radix  ,  ai.u, 
cjuadratus  numcrus  crit  prior  propofitus ,  qu* 
omnia  pcr  fc  patcnt.  ^ 

PROPOSITIO  XIII. 
Problcma. 

NHoteri  nort  jH^drMi ,  rMdicem  exMaiortm  am*». 
iHtal'lfHerii  cttijUtiure. 


A 

a 

c. 

D. 
E. 
F. 


I  1  j  1. 

ii. 
6. 

G.  i 

H.  Z 


tom 

mcri 


Sit  numcrus  quicitmque  A, 
non  quadraius;  cujns  qu.critur 
radix  quadrati  ,  kinper  exa> 
^lior  ;  hinc  mulriplica  pcr  mi- 
mcriira  qiicmcuniquc  quadra- 
tum  B  ,  or.aturque  numerus  C, 
cujus  cruatt.r  rad.x  quadrata  D, 
ncglcai  fia^iionc  ,  fi  qnx  ijjj 
adhxrct.  Hxc  radix  quadrara  D  dividatur  pcr  E 
r.idiccn>  numeri  B ,  cxurgcr  numcrus  F  cum  fra- 
^one  G  H  ,  dico  hunc  mimcrum  elie  radiccm 
vcra  quidcm  .ninorftn  ,  qua  aliam  propiorcm  in- 
vcninnus .  fi  numcru.n  A  pcr  alium  quadratiun 
majorcm  numcro  B  multiplicavcrirous. 

'*R  /L  C.  '±^±-  D.  n  p      G.  » 
K.  r'*-^''-  D.  }6,  E.  6.         H.  6 

Dcmonftr.  Nu.ncrn»  A  intcllig.itur  pcrmod.rtxi 
firaiSionis  fiibfcripti  illi  unitatc  ;  K  n.ultiplKrcwr 
pcr  numcTuin  B ,  um  dc.ioniinaTor ,  quim  nuine. 
rator  ill>u5,fiet  fi a^lio  C  D  xqualis  fr  ftbni  A  Kj 
quiafprr  6.s.Eucl  JC  ad  D  candem  rationem  ha- 
bet.ac  A  ad  K.  Extr.>h.itur  radix  tam  numcrat.C, 
qu^  dcnominato.is  D.CTix*^t^c(per  rrtp^ecitnAm 
A«rM^)  fradtio  D  E  tadix  f  adionis  C  D :  rrgo  Sc 
fradionis  A  K  ,  ilii  squalis  ;  ergo  8c  WMoai  A, 

EEc    ij^  .it 


4o6 

«  r«!ncanir  ad  intcgrum 


Arithmetica. 


j-  •  C  &parwcrCpro<lucaturetmultiplicadoncr«- 

SLJ? n  -crator  D  .  pct  dcnon.macorcm  E  ,  fi c^  .^^lj^  ^  3  .  „ 

;iix  ntuncrus  F  .  cum  fradbonc  GH  ;  q«od  ^^^^^     ^  ^  ^  .^,^^  ^  «  ^^^^  ^  ^  ^  ^ 

erat  oacndcndum.      ^  ^  ^     ^    ^„„„  pUii  runiki  .  pbni  auicin  fitnilcs  (    >  16 


B 


reraoixn"»"^   naics  n,  l/>  •>  .  \  r  ■   

erat  oacndcndum.              j  j  c  .  U  „r,ftnn.  eruiu  pUii  runiki  .  pUi  auicin  fitnilcs  f 16. 

Numcri  amcm  apt.Oinu  ad  .d  fac.li  pr«ftt«n-  ^\^^  ^       ^^^^^^  ^^^^^^        ^^^^  ^^^^ 

ivw,  font  nutTKti  quad"U  dccad.a  .  quan.rn  ro-  .                  ^^^^^^,^  ^^^^j  ^^^^^,; 

diccs  funtctiam  dccad.cx  ut  .00 .  a. jus  rad.x  cft  ^^^^^^^  ^^^^^^                        ^    B . 

,0  vcl  loooo  ,  cujus  radix  cft  100  1  nam  admul-  H     .^^^   ^         ^^^f^,^^^^  fraaionem  «ciualcm 

tiplicandum  numer^nu  addcnd.  funr  duo  00  ,  ycl  ^^^.^^^^  g  ^  „     fr^  a  B  expc;mi  potcft 

qLuor  0000  vel  fcx  000000  ,  &  cx  tadKC  m-  ^  

"  r-    r^r  itlriirz  nmirae  aUOt  lun 


^iraufcruntuV  tot  ultimx  figi.rx  quot  func 
in  radicc  quadrata.  Proponatur  .dctT.  ..umcrus 
^  A  ,  hunc  multiphca  pcc 

B  •,  quot  fit  ficilc  additis 
quatuot  0000  1  ut  fiit  nu- 
0000.  nicrus  C  ,  ex  quo  fi  cxira- 
has  radiccra  qujdrium 
hxc  crit  D  i  raJix  aiucn^ 
numcri  B  cft  E  :  dividc  D 


numcris  quadratis. 


E. 
F. 


A. 
B. 
C. 
D. 
E. 
F. 


J 


i  1 

5  7 
100 

S 


o  o  o  o< 


o. 


Dctur  autcm  alia  fti- 
&10  EF,  &  duccndo  E  in 
^o,  F  producatur  nuincrusH, 

G.  9.    cujus  radix  G  ,  non  fic 
prxciGu    Dico  fradlio- 
nem  t  F  tcrminis  quadratis  cxf  rmii  non  poile. 

Dcmonftr.  Si  cnim  fradio  E  F  qnadrata  ellct. 
Sc  icrminis  quadratis  exprimi  polTct  ,  habctct  E 


G. 
H. 


loa 


c.:  tcr.viinis  tjuuiiiuiij   Y — —  •   

.  ..  ad  F  candcm  rationnu  ac  quadrati  numeri  (  ptr 

per  E  ,  quod  fict  anum-  g  ^^^,  )  !c  (  prr  i.  c^ufdtm )  cadcrtt  iutcr  E. 
ptis  duabus  ult.m.s  figuris     ^  n^dius  proportionalis  .  cujus  quadra- 

ncmpe  70  pro numeratorc     ^^^^ ^        ^^.^^  ^^^^^^^^  ^^^^^ „^^„„5  ^  Ki- 

quia  rad.x  E  «/r!]""  Krct  radiccm  quadratam  contra  fuppofitictKm. 
o  ,  vcl  quia  add  d.ni  duot  ^ 

binarios  figurx  o ,  poft  unmcrum  K  fi«q..e  F,     ^^^^t^^^mfmiii*^  **» 

PROPOSITIO  •  XVI. 
Problcma. 

QuAiratt  ft*tlt»nii  terrrAnts ,  *d  jMddrAttt 
revocdre. 


B.  9 


cum  fV.-.a.onc  G  H  q"X  cft  fcn.pcr  n.iiK»r  vcia  . 
fcd  qiio  majot  fiieiit  ni  mtrus  produdus ,  16  eiit 
ctadior. 

PROPOSITIO  XIV. 
Thcoteraa. 

Fr*ai9  fttefi  ejfe  numtrut  qmddrdtliJ  &  termiuit 
MM  quddrAtu  tcnpsre. 

D.  II       Sit  ftaftio  ABqux 

E.  17.    fit  quadrata  &  conftct 
terminis  quadratis  A 

&  B  ;  dico  portc  dari  aliam  iUi  xqualcm  ,  &  con- 
fcqucntCT  qux  quaJrata  fit ,  cu  jus  tamen  ncc  nu- 
rocrator .  nec  dcnominatot  fint  quadrati.  Nuire- 
rusenim  quiaiirquc  C  non  quadratus  multi- 
plicct  numcros  quadratos  A  &  B  ptoducantur- 
que  numcri  D  ^  E 1  fr.-ftio  DE  ut  patct  xq...ihs 
eft  f^adlioni  AB.  fcd  ( fer  CtrtU.^.  hmmj  )  nutpcn 
D  &  E  non  crunt  quadrati ;  crgo  dari  potcr.t  frti- 
ftio  quadrara  cnjus  termini  quadrati  non  enint, 
qnod  crat  oftendcndum. 

Ex  qu6  fcquimr  ,  quod  cx  fraftionc  DE  ,  hi* 
termlnis  conccpta  erni  non  poflTit  radix  quadrau 
prxcifa,cum  tamcnprxafam  habcat. 


PROPOSITIO  XV. 
Problcmx 

Exftndert  rnn  frdQio  ^MMdrMf*  ftt ,  Ihit  termi. 
n*»  ijUMdrMu  non  ctnflei. 

A.  ir  Sit  fraaio  A  B  ter- 

B.  17    ^•5*4'  minis   non  q.iadratis 

D.  it.     cxp.c(ra  ,  cvpcndcTC 
di  bcmus  ,  an  fit  qua- 
drsra  ;  dnc      in  B  ,  ira  nr  fiat  C  ;  cx  quo  (i  en.i 
p<'(fit  radix  quadraia  prxc.fa  D  :  dicofra£kioncm 
A  B  rirc  onadr?ram. 

Dcmeiiftr.  Cum  A.muUipUcnndo  B  pioduc«t 


n  C.  *  Sii  fraAio  qnadrata  AB, 
B  D.  sT.     terminls  non  quadratis  cxpref- 

fi ,  hxc  fit  rcvocanda  ad  termi- 
Bosqnadfatos.  feu  e^tprimcnda  quadratis ;  rcvo- 
cctur  ad  minimos  terminos  CD  ;  dico  illos  qw- 

dratos  clTc.  _  .,  , 

Dcmonftr.Cim  AB  fii  ^i^Ccxo  qaadrata(prr  1». 
hnim, )  intrr  A  Jfc  B  cadci  nvcdius  proportionalu, 
&  enmt  plani  fimilcs.  Scd  C  &  D  candcm  rat»- 
ncm  h..bint  ac  A  r.J  B  .  crgo  &  ipfi  crunt  pU 
fimilcs.  &  intci  cos  cadct  mediv.s  pro^iortwnalisi 
ci.m  ergo  ..inner.  C.  D  .  «iimimi  fint  in  eadcm  ta- 
tione,  fcu  numcri  primi.  &:  i.ucr  cos  cadat  mcd.us 
proportionalis  :  crgo (  ftr  C^rotl.  x.  frop.u 
Fud. )  C  &  D  quadraii  eruiit,  quod  crat  demo»- 
ftranduin. 

PROPOSITIO  XVU 
Problcma. 

R.diccp,  ^msdrMtdm  tx  frmOiont  c,m*drMm 

erit  prxcifa. 

«««..•«-.«««•«•^ 

PROPOSITIO  XVIII- 

Problcma. 

FrmaUnij  non  c^drMt. .  rsdiccfm  ^msdrMt.m 
ermerc. 


>.  'j:    C.  j.    D.        t.  »7  p. 

M       E.  7  N.  7  q.  r,- 


Liber  JH. 


F.4. 


G.  « 

H.  7 


M.  *4 

0.7 


R.  ioj 

S.  ~M 


D. 

D. 
E. 

F. 
G. 


H 

'foe 

»» 

4« 


Aliusmodusfacilior.  Sit 
C.  loo.  f.a<aio  AB,ilIius  t.im  de- 
nominator ,  quam  numcra- 
tot  pcr  cimdcm  numcrum, 
pr«cipuc  vero  dccadicum 
muUipliccntur.veibi  gratia 
pcrnumcrumC;  itautfi:,t 

-^iotibus  terminis  ^lfft^nf '\T;I.r  ' 

FG  clTc  radicem  fiaaionis  A \  " 
Dcmonftratio.  Fraaio  F  r  ^ft  ,  j-  r  - 

''s      AB  ;  igitur  fuftio  F  G  «rit  frT 
«.s  AB.  Q.,od  crat  cftcndcndr.  ^"^'^" 


T.  »«« 

V. 

SiifraJbio  AB  ,  quam  condct  non  cflc  quadra- 
tara  ( fx  propofx  j  )  fitque  cruenda  iilius  radix 
quadrata.  Numctorum  A  ,  &  B  cruantur  radjces, 
quibus  aum  adda  ntur  fra<2ioncs,  ita  ut  C  ci,m 
fiaftionc  D  E,  fit  i.idix  nunicri  A  ;  &  F  cum  fra- 
Aionc  G  H,  fit  radix  numcri  B ;  niimcrus  C  cum 
DE  fimul  addantur.ficut  E  &  GH.fiarqnc  fractio 
L  N  xqiialis  numcto  C  &  fraaioni  D  E  ;  ficut 
fradio  M  O  fit  arq.,alis  numcro  F  ,  &  fradioni 
G  H ;  inro  fraaioncs  L  N  ,  M  O  ad  communcm 
dcnominatorcm  rcducantur.  Sintquc  P  (^,  R  S. 
Abjiciatur  communis  dcnominator,&  nnmcraror 
fraaionis  pcrtincntis  ad  nimicnim  A  fiat  numc- 
rator,  &  namcrator  fradiouis  RS  pcrtincntis  ad 
mimcrum  B  fiat  dcnomiiutoi :  fiatmtc  fradio  TV 
harc  crit  radix  fraftionis  A  B.  ' 

Dcmonftr.ntio,  Numcius  C  cum  fi-aAione  EF 
Ifii  fraaio  L  N  ,  aut  I'     fimt  r.idix  numcri  A  ' 
»«cut  RS  cft  radix  numcri  B.fc  habcnt  autcm  iftal 
tractioncs  co.Icm  conftantcs  dcnommatorc.ut  nu- 
mcrarorcs :  fradloncs  itcm  funt  xqualcs  quorum 
tcrmini  candcm  rationcm  habent  ;  crgo  poncndo 
mimeratores.  «num  vicc  dcnominatotis  alium 
Yicc  nuraeratoris,eadcmcxurgct  fradtio.ac  fi  ipf« 
t^ftioncs  pcfifxeircnt  :  igitur  fra^ioTV  ita 
corapofita,  cft  radix  fraftioms  A  B 


407 

^'8-      B,         C.  i4  Sit  numenii 

^^•Jii.  E.  116,  F.  8.  Cc6     A,diviTus  in 

B  &  n     X'       ,1  ;  cfTe  cubis  partium 

duans  Lr  r         .P^  ^  'i^ultiplicctur ,  &  pro- 

^-s1.^p"  ^,,!^;^^^^^^^      fiU  rolida 

"a  parailcla  runt^T?       '  '^°°™'"  °PP°'"'"  P'»- 

lcm^ft  n.i;:;;E^^^^^^^ 

fcu  triplicato.      '  '  ^  """^'^  ^ 


RADICE  CUBICA. 

PROPOSITIO  XIX. 
Thcorcma. 

,7"i'''  .  "*»  «,;« 


Cujus  propofidonis  demonftratio  ex  tiguf« 
gcomctfica  pendct,  &  ex  iis  qui  diximus  per  du- 
pliccm  multiplicationem  produci  fieuram  fo- 
lidam.  ° 

Supponatur  numcrus  A  clTelineaHI,  divifa 
in  K,itaut  HK  fit  6  partium  &  Klduarum,  fiat 
cubus  Iincz  H  I ,  fitque  H  L ,  ex  K  ducatur  pcr- 
pendicularis  K  M ,  fic  N  H  ipfi  H  K  «qualis : 
critquc  ut  patct  quadratum  K  N  ,  ficut  M  O  ,  fit 
itcm  I  P  jpfi  HK,  aut  NH  xqualis ,  ducatur  pcr- 
pcndicularis  P  R  ,  intcllig.iiitur  pcr  N  O  ,  M  K, 
P  R  duci  plana  paralUIa  fuis  oppoficis ,  quorum 
fcdlioncs  ^/»<T  1 6.  tt.J  cninc  Jatcribuj  advcrfo- 
rum  planorum  parallcl^. 

Demonftratio.  Ciibiis  HL  cujus  latus  cft  Knca 
H  I ,  xqiialis  cft  omnibus  fiiis  partibus  fimul 
fumptis  :  fcdomres  cius  pancs  funt  folidacor- 
pora  primum  H  T  ,  qiiod  probo  eflc  aibum  late- 
ris  H  K  ;  coniprchcnditiir  cnim  6  quadratis  nen>> 
pe  N  K,  N  Y,  N  T,  &  oppofitis.  Sccundum  cor- 
ptis  folidom  S  V  ,  quod  dico  dlc  aibum  laicris 
K  I :  cum  cnim  linca  I  Z  ,  .Tqiialis  fit  (cx  deHni- 
tiene  cmbi)  ipfi  H  I ,  &  IP  >pu  H  K  ,  erit  rcUqua 
PZ,  ipfi  KI  equalis  ;  cft  autcm     ipfi  PZ  iqua- 
lis :  crgo  &  xqualis  ipfi  K  I.  Qiiare  dcroonftra- 
bo  plana  comprchcndentia  folidura  S  V  cflc  qui^ 
drata.  Tcrtiura  erit  rorpus  K  S  ,  ai)u$  longicudo 
I Z  xqualis  cft  ipfi  HI,  ncmpc  toti  lincx.  Latitu- 
do  eft  ipfa  K  I,  aliitudo  cft  I O  xqiulis  ipfi  HK  ; 
idcm  probabo  dc  folido  N  R.  Idcm  dc  folido  YV 
qux  oronia  funt  parallclcpipcda  ,  duximus  cnim 
plana  paiallcla.  Igitur  ctibus  totiiis  H  1 ,  xqualis 
cft  cubis  partium  HK,  K  I,  &  pacallclcpipedo  fub 
tota  H  I ,  yc  partibus  HK  KI  compnhcnfo ,  lec 
furopto  ;  quod  erat  dctnonftrandum. 


PROPO 


Digitizc 


4o8 


Arithmetica 


PROPOSITIO  XX. 
Theorcma. 

S!  itHmrtu  ii  dmu  pMrtes  fecetmr  :  erit  chIhu  tt- 
tim,  t^HMlu  cnbu  p»rtiHm  5  <j-  frx  pMr^llele- 

pipedu,  ejHormm  tri*  ctmprekendHfitmr, fnb  frU 
niM  pArte  bis  ,  fuk  fecmnda  fcmel ,  irim  iiem 
mliM  comprehendHntmr  fmi  fecmndm  pmrte  bu, 

fttk  friml  femeL 

Sit  linca  Hl  rcprafentans  niimcrum  qucm- 
cumquc  divifum  in  poncs  HK,  Kl ;  dico  cubinn 
linci  HI,  xqnalcm  cfTc,  cnbis  pattium  H  K,  K  I» 
&  (cx  parallclcpipcdis  ,  quorum  tria  compichcn- 
dunrur  bis  fub  primi  patic  H  K,  &  fcincl  fub  fc- 
cunda  K  I.  Hoc  cft  latitudincni ,  &:  longinidtncm 
habcni  xqualcm  linex  HK  i  &  altitadincm  xqua- 
Icm  lubcnc  linex  K I,  &  altitudincm  xqualcra  li- 
ncx  H  K. 

Dcmonftratio.  Qiiodlibct  parallclcpipcdum 
comprchnifum  fiib  toia,  &  pariibus  j  vcrbi  gra- 
lii  p.irallclcpipcdum  K  S  ,  xqualc  cft  dnobus  pa- 
rallclcpipcdis  K  ).  ES,quonim  K  )  habet  duas 
dimcnfioncs,  ncmpc  IP  ,  lO  xqualcs  lincx^  K, 
aliam  vcro  ipfim  K  I.  almd  autcm  ncmpc  ES  ha- 
bct  duas  dimcnlloncs  £  P  ,  P  Z  xqualcs  ipfi  K  I, 
aliam  vcro  ncmpc  P  j^xqualcm  ipfi  H  K  i  fcd  cu- 
bu$  HL,  { per  prtcedentem)  continct  prxtcr  aibos 

ftaitium  H  K  ,  K  L  tria  paraliclcpipcda  contcnta 
ub  tota,  i£  pirtibus  ;  crgo  prxtcr  cubos  partium 
contincbit  6  paralldepipcda  qualia  dcfctipnmusj 
qiiod  crat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XXI. 
Thcorerox 

Si  «/ifi»»  emio  mdddtmr  ter  ipfu  rddix,     ttt  t^H*- 
drAtmm  rmdicit  cum  unitmie  ,  prodHceiur 
cmbiu  preximi  mAjor. 

Sit  in  figura  fuperiori  cubus  H  T  8.  aijus  ra- 
HK  X.  Dico  li  illi  cubo  addas  tcr  ipfamr«di- 
ccm  fcu  6,  &  tcr  quadratum  radicis  ,  ncmpc  1 1. 
&  infu^r  unitatem ,  fict  17.  cubus  proximc  ma- 
jor  ,  hoc  cft  cubus  cujus  radix  fiipcrabit  radiccm 
HK  unitatc.  Supponatur  enim  H  I ,  cflc  illius  ra- 
<l'x,  H  K  contincbit  duas  unitaics ,  &  K  I  unam 
uniutcm. 

Dononftratio.  (Per  prtcedertem)  cubns  HL, 
«■adicis  H  I  ,  cft  xqualis  cubo  H  T ,  ncmpe  fcg- 
'nenti  H  K ,  &  cubo  fcgmenti  K  I ,  ncmpc  unita- 

(cum  aibus  unitatis  litunitas)  &  tribus  paral- 

^pipcdis  contcntis  fub  partc  H  K  bis  ,  &  fiib 

K  I ,  hoc  cft  quadrato  lincx  H  K  :  nam  fi  H  K 

ptr  fciprum  multiplicctur  fit  cjus  quadratum , 

M"Pd  U  muitiplicctur  pcr  unitatcm  nihil  additur, 

«  infupcr  tribus  parallclcpipcdis  contcntis  fiib 

K  1  bis,  &  fub  linca  H  K.  multiplicatio  aii- 
rem         c   •  ...    ..  ..  « 


j^j-  "e>~  -■  — 11  X    .luudiiii  ici  ipfil 

« «  «  &:  tcr   quadratum  radicis  &  unitas , 


h.ibcbitur  cubus  proximc  major ;  qood  crat  dr 
monftiandum. 

PROPOSITIO  XXU 
Thcorcma. 

Ex  ddlo  mmmero  cmbo  >  rmdicem  cmblum 
txtrAltere. 

A.    )  4  3  X  8  I  1  5  Sit  daivs  no. 

mcrus  A ,  cx  quo 

C.  1  I.  B.    extrahcnda  cft 

radix  cubica.  Ul- 

D.  ^  j  1  8.  ).    timx  figurx  nu- 

mcri  A  fubfCTiba- 

tur  pun^um  ;  deindc  rcliAis  duabus  fcdibus,pro- 
Antcpcnuliimx  aliud  pun^lum  fubfctibanir  &  ia 
dcinccps  ,  ut  vidcs  rcliftis  intcr  duo  pim^j  dua- 
bus  fcJibus  non  notati».  Quot  crunt  pun^ka,  tot 
cnmt  in  radice  charadcres,ui  radix  cubicanumt- 
ri  A  habcbit  tres  tantura  figuras  (  mt  demonftr^f 
vimm*  prop.  j.) 

Pjim6  quxratur  radix  aibica  maximi  cubi  in 
primo  mcmbro  numeri  A  contenti ;  ncmpe  in  34* 
ad  quod  cxcqucndum  opus  cft  racmoria  icacrc 
cubos  novem  numcroium. 

Radices.       1.   2.  j.  4.  j.  6.   7.  ?.  j. 

Cubi  I.  8.  I7.64.iij.ii6.}43.5u.7k9. 

Maximus  numcrus  in  j4  contcntus  cft  17, 
cujus  radix  aibica  cft  5  ,  fcribatur  hxc  in  quo- 
ticntc  B  >  cjufquc  cubus  17  fubtrahatur  cx  pri- 
roo  mcrobro  j4,  rcliquus  fict  numcrus  7,  qui  li- 
roul  cum  iribus  noiis  fcqucntibus  componii  (e- 
cundum  mcmbrum  >  ad  invcnicndam  iccundan 
figurain  quoticniis  ,  habcndus  cft  divifut  tnctbo* 
do  fcqucnii. 

Scaindo  ,  raJicis  i.im  invcntx,  ncmpc  \ ,  fix 
quadratum  9,quoil  triplicctur.fictquc  17,  hicntt- 

mcrus  crit  divifor 

D.  7  J  18.  fccundi  mcmbri.  IIK 

E.  1  7  o  o.  (  B.  J  i.  igitur  fubfcribatur, 
L.  j  7  6  8.  &  ut  aptc  colloce- 
^I.  1  j  6  o.      F.  9  1.    tur  intcliigatur  cy- 

1.    phra    5    non  cde 
H.   I  S  4.    tantum  },fcd  50,cu- 
E.    1  7  o  c.    jos  quadronim  ciit 
K.   1884.    poo,&  triplumqua- 
1.    drati  1700.  igituf 
L.  j  7  6  8.    ultima  cyphra  ntnv 
pc  o.  coUocetur  fub 

pundo  o. 

Tertii  quxrc  quoties  mimcrus  E  inveniatut 
in  numero  D  morc  confucto  :  memento  tamcn 
niimcrum  E  non  cftc  totum  divifornn  ;  (eA  ill» 
dibcre  addi  alios  numcros  quioricnrur  cx  ipia 
quoticntis  figuri  qux  quxritnr,  idcoqiie  per  at- 
tcntationcm  rcs  pcrficicndaeft  :  in  quo  fota  hii- 
jus  opcrationis  difScuItas  pofita  cft.  Atrcntc- 
mus  igitur ,  an  fi  ponatur  binarius  rcs  bcDC  fuc- 
ccdar. 

Qiiart6  radiccm  i.im  priils  invcntam  ncmpc  | 
fcu  jo,  triptica  fictquQ  90,  cui  adJcs  hanc  figu- 
ram  x  it.i  ui  fijt  niimcrus  91. 
Quint6  inultiplica  hunc  nwmerum  F  p«  fig"' 
^  ram 


Dlgitized  by 


tm  ulHmo  loco  inirentani  nempc  x.  fietquc  n>. 

Scxt6  addjtiir  luimerus  H  numcro  £ 
mb-is  quadratis  radiVis  B,  flctquc  tiumcrus  K 
ScptimA  hunc  numerum  K  ucnim  multiphc, 

r:r  binariiim  ultimo  inventum  ;  fictque  nunjcrus 
.qucm  fubtralics  cx  numcroD  Sc  rcliqanj  nu 
rocrus  crit  M.qui  pcrtincbit  ad  fcqucns  nicmbru.n 
•ppofitis  ipfi  rcliqiiis  fig.iris. 

Notandum  tamcn  i  ,  qnod  numcruj  L  dcbcr 
poffc  fubdiici  cx  nuincro  D  ,  fi  cnim  illum  fupc 
rarcr ,  quoticns  jiifto  major  fumptus  fnifTit  Sc" 
oindd  numcrus  M  rdiqiuis  non  debcr  clTc  matol 
yiplo  radicis  inventa:  ,       triplo  quadrato  cjuf 
dcm  ,  ut  in  hoc  cxcmplo.  radicis  ,z  quadratum 
eft  1014  rnplicacum  erit  5071,  tripla  radix  cft  nr, 
aggrcguum  autcm  tH  9 ,  xo.  qui  n„n«rrus  non  fu 
pcraturi  numero  M,  ergobenc  o,x:rati  fumn  ' 
SicnimnumcrnsM  tripl.mi  radicis  Sc  triplum* 
jr.a^ut„m.upcrarcc.radixnimis  parvaflp" 
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409 


K  I 


L. 
£. 

F. 
G. 


»  ;  ^  o  »  1  f. 

)  0  7  »  o  O. 


960. 

C. 

E. 

K. 

M. 


Mult.  f. 

;  <>  o  I  1  j. 


4»F.J:;c':t;fi^;;;;/:r^ 

rum  multiplica  per  c  fi^.T  """'^ 

crSs  K  rhufe:  *"r-^- 

men-s  H,  hunc  itcrum  mi.ltiX?  J 
«■"s  M  .  hunc  fiibtrnhc  ex  Z  ^  '""^'^- 
l'»T-atur.nunKrusp.XTo:°/--  -hil  rc 
ct.jas  radix  cft  B  nc.npe  "  x  rcft  ^ 
radiccm  0  in  fc  duft.i^  b,;^'  «rtcndcndun, 
fcu  n„  propofiir""^  ^ 

Dcmonftratio  Prim.,™ 

«ncmbra  dividatur   o,.nT  '" 

•aai.i  cfl/radicVin  tbTr  "  ^"'^  ^^»"- 
tnembrorum  &  q„od  dcSs'  "  '"^'""T 

qu^ctiam  prob.,' um  intS;^^'''"'"^  "'^ 

«tn  cubSn  ronftfrj  ^'"^"•  HJzS.  radi- 
P^iraa  ad  prU°'  t        '^"^  ^8""^  .  q>.arum 

c"bus  H  r  divif .  »'«clliRit..r 
1«odicc,;u's  e"\P'"^^  f^""  .  co  n?odo 


S:^*:am:^^-a^^^^^ 

34.  cui  addarur  poll^rrcV^h'  frTndTr 
1".a  pro  rribus  additis  infi  r..ho     '  ^ 
•-«ddi  dcbct  radici     i    ^  '  ""'«"^' 

bavimus.  '  ^•'^"^••q"*  J-unfuprapro-  , 

Invenitur  autcm  HK  ciTc  i  ff.i      nl-,      v  • 

"»mcro7„8.  rcftac  inq.iircndaVccunda crhra 
nempcKI.(^i.m,.ItVlicai,dot^^^ 
ncxHK  ;  Hcm  multiplicindo  lincam  H  K  pcr 
«na  quadrata  hncr  KI,  &  airumtndoaikun  K  P 
ca  inquam  omnia  non  dcbcnt  fuperarc  rdiquum 
numcrum  75 18.  ncc  cciam  ita  fuperari  ab  co  ^ 
«ncro  „t  i,„„  K  l  mnjor  alT.mi  p!,tucrir. 

Undc  prim6  quia  maxima  corpora  q.ixrelin. 
|I"u.uur   fubdufto  cubo  partis  H  K.  fimr  paral- 
Klcpipeda  contcnta  fub  quadrato  fcgmcnti  H  K, 
&  Iinca  K  I.  Idcd  quadratus  radiccm  HK,  &  qua- 
dratum  ciits  triplicamus.  Nuincrumq-ie  produ- 
^lum  E  ncmpe  x7co.  facimus  diviforcm  ,  ut  poll 
fimus  judicarc  quanta  fit  linca  K  I.  Monuimus 
aiitcm  niimcrum  E  non  cilc  divifoicm  intcgrum. 
qiiia  prxtcrrria  paiallclcpipcda  conrcnta  fub  qua.! 
drato  lincx  H  K.  &  fub  K  I.  Sunt  ctiam  aha  tria, 
&  cubus. 

Qiiarc  iit  habeantiir  alia  tria  parallelcpipej, 
contcnta  fub  linca  H  K  .  ncmpe  radicc  iam  in- 
vci)t4  ,  6e  fiib  qiiadrato  K  I ,  jubcmus  radiccm 
tfiplicare;  poftca  vcr6  dcbcr ct  h.TC  radix  tripH- 


cata  ,  multiplicari  bis  per  lincim  K  I ,  quia  ncin- 
pc  tria  hxc  parallelcpipcda  contincniur  fiib  ra- 
dicc  H  K  ,  &  quadrato  lincx  K  I.  Ut  autcm  ea- 
:m  opcrl  habcatur  cib  js  lincar  K  I,  dibct  ttiam 
I  multiplicari  bis.  pcr  ftipfam  ,  quod  ut  cadcro 


d 

dc 

KI  .       j,,..  ,  quoa  ui  caiicro 

operi  fiar ,  addimus  r.Tdici  triplicatx  ipfim  li- 
ncam  K  I ,  &  aggrcgntiim  multiplic.inui$  fcmcl 
pcr  lincam  K  I,  cx.irgitquc  numcrus  H  ,  qui  ad- 
huc  fcincl  muhiplicandusclTct.  Qiiia  autcm  tria 
qiiadr.iii  r.idid$  inventi ,  cri.im  fcncl  miiltipli. 
cari  dtbjiit  ut  illz  duz  multiplicationcs  in  unam 
coalcfcant  j  priui6  addatur  numerus  H  .  nuroc- 

FFf  loE. 


Digitized  by  G( 


Arithmetica. 

;;XrSpardlclcpipcdis,&cubo.p.r- 

'"Monuimusaurcm.  Primi  «  numcrus  L  non 
fu«rc  nduun.  numcrum  ncmpc  D  .  habcrcrur 
S  ut  paicr  radix  cubica  numcn  majons  quam 

^'Sccund6  monuimus,  quM  rcfiduuf  numcrus 
M  faai  Ula  fubduaione  non  fupcrci  triplum 
Juldratum  radicis  invcm*  ,i.  &  ipfam  tcr  fun^ 
Jcam  i  f.  cnim  illam  fupcrarct  unjtatc .  m«n j  c. 
fur  (  per  , bni^ )  in  numcro  H  L  cubus  al  "s 
majof  cuius  radix  fupcrarct  P^)?'^""  * 
SciqucnlnisparvaartlTmpta  «Ua  "Umu 


nicto  A  qui  tclinquiiur,  &  cx  cubo  D.ex  nurorto 
C  j  hoc  cft  ex  G  fic  C. 

PROPOSITIO  XXIV. 
Problema. 

SmnerlMv  cuytci  extaitrtmTAdUnn  iitvtnirt. 
8 


6gura. 


A. 

B. 
C. 
D. 
E. 
B. 
F. 


4  J  » 

}  ^ 
418 

407 
I  X  1 


1. 


7  S- 


I  1 


PROPO  SITIO 
Theorem». 


xxin. 


6  o. 
o  7. 


A.  4  j 


RAdicem 
1  8  z* 


CMbifam  ex4m«*re. 


D. 
E. 


C. 
4  i 
4  J 


Sit  numcrus  A  .  cu- 
jus  radix  cubica  invcn- 
ta  fit  B  .  faftis  autcm 
opcratioiiibos  rcliquus 
numcrus  fii  C  i  fiai  cu- 
bus  radicis  B.fitquc  nu- 
cui  addatur  numctus  C  .  fiatquc  E  ;  fi 


o  7. 

7  J- 
1. 


8 


Sit  numprus  A  non  cubl- 
cus  :  fitquc  radix  roaximi  cubi 
in  eo  contcnti  B  j  fit  autcm  C, 
maximus  cubus  in  numcro  A 
contcnius  ,  rcliquus  autctn 
numcrus  fit  D.fit  radicU  qua- 
dratum  numcrus  E  ,  cui  addc 
radiccm  B.fiatquc  nmiicrus  P, 
D      407.       hunc  triplica ,  &  genito  adde 

J.  unitaiem  ,  ut  fiat  numcnis  G 

G  4781.  dicofifiaiftaftiocojasnunie- 
rator  fit  numcrus  rclidos  D, 
&  dcnominator  numcrus  G  .  dico  hanc  fraftio- 
ncm  cum  radicc  B  ,  conftitucrc  f  adiccm  nmncr. 
majoris  quam  C  ;  &  minoris  quaro  A  .  atqiK 
adco  clfc  ..-idiccn  minorcm  vcri. 

Demonftr.  Si  numcrus  D  rcliquus  f^f » 
aione,  elTct  iqualis  iribus  quadratJs  radicK,  B  K 
radici  tcr  fiimpti  &  i.ifupcr  unitatcm  cont.nctcl. 
hoc  cft  xqualis  efllt  .utmcro  G  ;  radia  B  un.tas 
add.  polfct  (  ptr  ter,i»m  bHjm  )  quod  fi  cflct  ca- 
dcm  ratio  radicum,  &  cubotum,inftituct«n.isrc. 


«erus  D  .  cui  addatur  numctus  C  .  fiatquc  E  ;  I.     «ic.n  ra  o  f"-  .      . .  fcu  nurocn» 

Eeftxqualisn..mcroArad.xBcftradixcul.<.  ^-j::^^^^^^^^^^^ 


roaximi  numcri  in  numero  A  co.«enti ,  modd  ta- 
rocn  numcras  C  non  fupcrct  triplam  radicem  B> 
&  triplum  quadratum  cjus ;  quidratum  autcm  ra- 

dicis  B  cft  iiif.  .  - 

Dcmonftratio.  Scipsl  patcbit  ,  dcbci  cmm,  & 
beni  opcrati  fumus  B  clTc  radix  cubica  cub.  ma- 
ximi  in  A  contcnti  v  &  C  clfc  tcfiduum  ,  B  cft 
radix  numeri  D  ;  cft  autcm  maximus  fi  C  non  iu- 
pcrat  tria  quadrata  &c.  C  cft  ctiam  venim  rc- 
fiduuin,  fi  additum  nmncro  D  rcftiw.t  numc- 
rum  A. 


A.  4 


B. 


ALIUD 
8  X.  D. 


EXAMEK 


I. 


407. 


E.  8. 
G.  8. 


Ex  mtmc- 
ro  A  atjicia- 
F.  1.  tiir  novcna- 
rius  Sc  rcli- 
quus  fit  nu- 
mcrus  D  ;  cx 
radicc  B  ab- 

jiciaiur  novenarius  reliquus  fit  E.  qui  in  fc  multi- 
plicatus  dai  64.  cx  quo  aufcr  novcnarimn  rclin- 
quitur  F.qui  iterum  multiplicatos  pcr  E  d,it  G  5  cx 
G  &  C  aufcratui  novcnarius  :  datur  itcrum  D 
ncropc  I  ,  igicur  bcnc  opctari  fumus. 

Dcmonftr.  Aufercndo  novcnariiim  cx  radice 
B  ,  &  rcliquum  ncmpc  E  .nultiplicando  per  fcip- 
fnm  i  ita  ut  cx  produfto  aufcratur  novcnarios  , 
idcm  rclinquitur  nurocnis  ncmpc  F,  qui  rclmquc- 
retur.cx  qusdrato  radicis  ;  ut  oftcndimus  in  mul- 
tiplicitionc ,  iTiuhiplicando  autcm  t.ilcm  numc- 
rum  F  ,  itcnim  pcr  8.  refiduum  radicis  ablato  no- 
vcnario  ,  idcm  rclinquitur ,  qui  rclinqucrctur  cx 
cuho  ablati»;  novcnariis  ,  cum  autcin  muncnis  A  , 
dcbcai  tlfc  arqnalis  aibo  .  &  numcro  C  ;  dcbct 
>llc>n  rclinqui  numcrus  abjcflis  novcnaxiis  cx  nu- 


G  additus  numcro  C  augct  rad.ccm  unitatc  .  no- 
nKTus  D  qui  tantum  add.tur  > .  q",^"'""; ^"S;!^ 

cxurgetqiK  fiaaio .  ^"«/1 T ^^  ^^22 
habct  .quam  D  habct  ad  G  boc  cft  fr^a»  DG. 
Ouatc  i?a  cft  nonYcrus  G  ad  D  .  ficut  unu«  W 
Sioncm  D  G  ,  fcd  .-jot  cft  ^^^^^^ 
qtum  radicom.  cum  cuborum  ^ 
?ata  rationis  tadioim  ;  crgo  mmor  cft  ratio 
tatis  ad  veram  tadicem ,  quam  ad  DG. 
"craradixmajorcftquim  DG  ;  htc  M 
«S-us  cuborui  pro  ipfis  cobis  .  &  cxcc.Tus  nid. 
aim.  pro  ipfis  radicibus  aim  habcont  candcn.ra- 
tionem. 

PROPOSITIO  XXV. 
problcma. 
FrMaionii  rMdicem  cHbicMm  i«^H'"' 


A. 
B. 


17 
64 


c. 

D. 


Sitfraftio  AB.hxc  a.unn 
velcnbicaerit.vclnoncob^^ 
fi  prim6a.bicaf.t.ncctanKU 
cubicis  tcrminis  cxpi..au.r.ad  m.nirnos  tcm««^ 
rcN-ocetur  .  tunc  (  fer  f>rop.  x.  3.  t,-'^  ' 
tcnninis  exririroerur.  .  . 

S.t  igitt.  fr.-iaio  data  AB ;  numcr«or  A 
dix  cubica  fit  C.  &  dcnominatons  B  rad  x  » 
dico  fraftioncn  CD  clfc  rad.ccm  cubicam  tr 

aionis  AB.  j-,.^  «ibicam  ft^ 

Dcmonftrario.  CD  'rt^L^^-^j.^^^tS^ipli- 
dHonis  AB;  cft  rad.ccin  C  D  ^"^'"j-j.d  U 
catam  .  produccrc  ^     -^,  „ume- 

requirirur\.t  tim  dc.iommator  '  ^,^ 

a?or  pcr  fcipfos  cobicc  -f'^ -cnt..J^' ijs,, 
it  in  noftro  cafi. ,  aim  ^^j, 


rator 
fi 

C;  &  B, 


ipfios  D  :  crgo 


Digitized  by  C^O<^' 


ftaftionis  A  B  •,  quod  crat  dcmonftrin 

^  Si  vcrA  fviaio  propofita  non  cfTct  cubica,  tam 
acnominatoris  quam  numeratoris  cxtrahatur  ra 
dix  ,  quam  ficri  potcft  cxadb  ,  qaod  fi  cxurgant 
rraaioncs  ,  iile  ad  fimpliccs  revoccntur  ;  ut  jo 
cuimus  fiio  loco }  &  habcbitur  fradionil  ctiani 
non  cubicz  radix  cubica. 

PROPOSITIO  XXVI. 
ProbJcraa.  * 

A^*wr,-  „c„  c»b!ci  -,  TMdUem  prcfUrtm  vtri  !h 
infiniium  invtnirti 

A.    40.     C.  40000  ,^ 

5'  '°oo.  B.  looo.  E.*  To 

A.  40 


Liber  IH. 


4ft 


Sic 

numerus  A 
non  cubicus,  cu- 
jus  quzritur  radix 
aibica    cxadkior  ; 
b<»i-  /iit*.«  iiiinc  multiplica 

P«f  qufmnimqnc  numcrum  cubicuin  antiffi 

E2;k  numerus  B  .  pcr  quem 

r  autr  fi^q"^  D  5  ra' 

carT  B  ^Tumpti  fitE  di- 

fr.d5.o  C  B  "^CnumcrusB.fiatquc 

CB; 

dcbcret  fi  a^Tfn  o      *  D  adhxrcrc 

fubfcribcrcturu^Us  F  fi  ^ 
l's  numcro  A  fcd  R  f  T  ^q"*- 
^»"  C    &  mnl  f„1  A  ftcit  numc 

"gofaCcsAJTSr'''''.'"^^''^'^ 
^^-l-scft.nrcr^-^  tn^^^^ 
D  E  radu  cubica  numeri  A.^  ' 


rinctur  in  numero  A  •  P  a.ir-™  .  i.  ' 
Ar.hnlctic,:utdurcx"rfl°P^^^ 

'quali,  crit  nur^cris  c,  D,'^^  '  """^*""  ^ 

F.  i  Si  vcr6  nu- 

'^-  'J-    H.  ,6.   ,6.    L.  ,7. 

imm6  &  radix .  ut  facil^  oftcndi  J!\        "^^ ' 
cum  numcrus  impar  imparcl    ^^^?  '  " 
P«cm  gcncrct.  Si  iZT^,T"'"P''^»"«l°.  '"^- 
liis  fum^atur  ;  pro  duES;^^  H  •  ^  « 
quot  crunt  binarij  in  radicc  tor  f  '  ^ 

-ri  proprcOionii  ArittS^c^ TiHL^^^^ 
dupli  ipfius  qu.idrati  :  ergo  erunr  n    t  "  ^"'"«^ 
numero  F.  qul  rotics  cont^^cr^u  ,rtl  M^^^^^^ 
funt  unitates  in  radicc  G.         ^*"^""'"  H.quot 


'ncruscubus  Fi 
par ,  qua- 
«Iratum  radi- 


COROLLARIUM 


I. 


P^OPOSITIO  XXVII. 
Theoreraaj 


Scquitur  quAd  fi  fi,mannir  tor  numen 

d'::tt;;;o'tr''""r^"'^""-^"^^^^^^^^ 
hXiircubr^'""^  "^-iini 

COROLLARIUM  li, 

Quod  dc^onftravi  de  cubo  rcfpedlu  qu^irad 

far  r^LT"""  P"^'^^^"'^  ArirhmctL  ^il! 
gans ,  ,nf,  vicmorum  ,  probari  potcft  dc  aua 
d  ato  rclpcaa  radicis  >  h'oc  cft  n^Lm  ^u^: 
dran^m  .moarcm  componi .  ex  tot  numeris  prd. 
greffionis  Aruhmeticx  ,  quot  cius  radix  unitates 
contmct ;  ,ta  tamen  ut  radix  fit  medius.  Sit  nu- 
merus  quadratus  9,  cu,us  radix  ,.  dicoi  ,  . 
cllc  ^qualcs  ipfi  9.  quia  trcs  funt  umtatcs  in  ral 
aice  ,  ipla  radix  ponctur  pro  uua.  &  alii  duo  nu- 

cT,i.«  't^^f  *^"''^"*  ""'"^'■'^"  '  Vantuni 
cmm     dcfic.t  i  tcrnario ,  tantikm  quatcrnarius 

Iiipcrat  cundem  rcrnarium. 

Si  ver6  numerus  quadratus  fiierit  par ;  ycl  bis 

lumatur  quadratus.  vcl  oinnln^  relinquatur,  ut 

vcrbi  gratii  numeait ,  cujus  radix  quadrata  4  di- 

co  j.4.4.f .  fimul  acqualcs  cllc  nuincro  iG,  vcl  2.1; 

rclido  intcrmcdio  4. 

COROLLARIUM    II  i. 

Idcm  probari  poteft  de  quacumque  potcftare^ 
rcfpcdlu  anteccdcntis ,  ur  quia  quadrato  quadra- 
tus ,  fit  produccndo  cubum  ;  pcr  radiccm ,  rot 
coiuincbit  numcros  progrcflionis  Arithmetic« 


C.  t 


^•9.    E  10. 


^it  cubus  A  aijiit 
radix  B ,  tribus  uni- 
tatibus  conftct  j  dico 
numerum  A  xqua- 
loti  eirc  ,  tribtis  nii- 

'"Igaris  Arithmeticx  fibi  i"^"!,-  P'°g'<^^°"« 
q"»drarum  radi"!  "™^^'''^f'*  •  q"orum 

^■""^tur  auia^.U  '«t  n„m„„j  ^^^^^^ 
«q-lcs  n~\t;-P-hoc  cft  8.;..o.funt 

cat!^q;uS'J^"^-S;"--«  mulripli- 


coiuincbit  numcros  progrcflionis  Arithmetic« 
vulgaris  quot  funt  unitates  in  radicc  ,  quorum 
cubus  mcdius  crit  vcl  fcmcl  fumptus  ,  fi  fucrit 


radicc  ,  quorum 
icdius  crit  vci  lcmcl  lumpcus  ,  fi  fucrit 
numerus  impar ,  vcl  bis  fiiroptus  aut  omiftus  li 
fiicrit  par. 

COROLLARIUM  IV. 

Qux  dodrina  ut  fit  univerfaiior,  quotics  nu-^ 
merus  numcrum  multipjicat ,  Produdus  tot  nu- 
meros  vulgaris  progrctEonis  Arithmeticz  conti- 
net ,  quot  funt  unitates  in  muhiplicantc  ;  i» 
ut  mukiplicams ,  fic  mcdius  ut  fi  4  multipU- 
cet  ;  ;  dico  numcrum  produdhim  ncmpc  lo, 
rqualcm  clTc  4  numcris  vulgatis  progrclTio- 
nis  Acirhmetic*  ,  ita  ut  nnmerus  j  fit  mcdius , 
bifquc  furoatut  aut  omittatur  quotics  alhis  eft 

F  F  f   i;  pa  j 


\ 


4^1 


Arithmctica. 


par  ;  dico  ergo  qu6d  ^.j.^.^.xquales  rtntnunuro 
xo.  pariict  1^^.6.7. 


PROPOSITIO  XXVIII. 
Thcorcma. 


Nimtri  !mf>tres  frtgrtffitnU  Aruhmttici  vuigi- 
rit  i  iu  fntttrmnt  *d  gtntrMtUnrm  €ul>»rutn ; 
ut  frtpu  {ttk*,frlimt  i^i^netttr,ftcundo  fetwi' 
dmt,      ttrtiui  irrtio,  fUdrtU/,  quiniUJ  ,  fextlU, 
it*  c»»fefu*nter. 


A 

I. 

E. 
I. 
K 
I. 


B.  C,  D.  E.  Sit  ferics  nnmcro- 

1.  ).  4.   5.  nim  progrcflionis 

F.  G.  H.  I.  ArithnKtic*  ,  foppo- 

S.  17.  64.  11;.  nanturqiic  illi  nuincii 

ClTc  radiccs. 

Supponatur  itcm 
EFGHI  cfrcfeiics 
cuborum  rcfpondcntium  radicibus. 

Dcniqoc  fit  fcrks  numciorum  imparium  pro- 


L.  M.  N.  O.  P.  Q. 
}.  j.  7.  9.  II.  ij. 


grcflionis  Arithmetic*  vulgatis  K  L  M  N  OPQj  / 
dico  priinum  cubum  clTc  xqualcm  primo  ntl- 
mcto  impari  K  i  fccundum  F  ,  ctfe  acqualem  duo» 
bus  fcqucntibus  numcris  L  M  -,  tatium  G  (Ibi 
viodicarc  trc»  N  ,  O  ,  P  :  quanuro  D  zqualcm 
effc  quatuor  confequcntibus  Q_R  S  T  ,  &  ica  dc 
ca;teris ,  (ot  fdlicct  quod  funt  unitatcs  in  ra- 
dice. 

Demondratio.  Vel  cubus  eft  par  ,  vd  impar, 
hoc  eft ,  crii  oai  Ci  radix  pai  fucrit ,  crit  iropar,  fi 
radix  impar  nicrit ;  C\  ciibus  fit  impar  ,  tot  conri- 
nebit  nuincros  progrcffionis  Ariibmctiae  com- 
inunis  ,  quot  ladix  cjus  continebit  unitatcs  ,  fcQ 
quotiis  ipfc  fucrit ,  per  pracccdentcm  ptopofitio- 
nem,  fcd  totidcm  numcri  imparcs,  mod6  qiudta- 
lum  fucrit  numcrus  mcdius,  iUis  zqualcs  lunt. 

Ergo  cubus  tot  contincbit  imparcs  numcros, 
quotus  ip(e  fuerit  1  quorum  quadratum  radids 
erit  medius  numcrus  :  fcd  quadraius  illc  niimcnu 
tot  continct  iinpares  incipicndo  ab  untiaie,  quot 
cjus  radix  continet  uniiatcs :  crgo  &c.  Extra^io- 
nes  radicum  alianun  potcftatum  dabimtur  fuo 
loco.  Atquc  hzc  de  Arithmnica  fufHciont  abftni- 
liora  dicctnus  deo  dantc,  in  Algcbra. 


ARITHMETICyE 

LIBER  QVARTVS 
Arithmetica  calculatoria,  &  divinatoria 

Al(HlAttr'iM  Afithmrtift  difftrt  i  vmlfiMfi ,  ^uoJ  cmIchIu  ^  M»t  mettlJicis  nitmmis 
prt  (hiftiienhut  mtdtur,  in  prrncipiis  tiitem  omni»o  convenit ;  cenfeiur  in  mnl- 
tis  td  mfmm  commmnem  mtgis  tt(ommodixtM  ,  eo  qmod  fenjibdibut  notis  rudit- 
rum  imjtginttioni  melius  fervitt ,  ideo^mt  in  flmribmt  gfllid  fnvindis  i  merctt»- 
ribut  tdhibettur ,  htnc  igitmr  mtfole  ftcdem  ftmcis  frtft^ionibm  ctmfledtr. 


MmA,  MMA,         Aa&^dA,  I 

^^^miv v^wwv ^ ^^w^w^w «Wvi^r 

PROPOSITIO  1. 
Numerttit  ctlcultiorit. 

DlfpoHiio  numctorum,  aut  pctitks  calculo- 
rum  ,  in  hac  Ariihmeticx  fpccic  ,  iion  i 
dcxtra  ad  (tniflram  \  fcd  ab  imo  furfum  procedit, 
ita  ut  niimcri  infcriores  minorcs  lint ,  fupcriorcs 
dccuplum  obfcrvcnt  valoris  aiigmcntum.  Qii.uc 
czdcm  vigcnt  rcguli  vulgaris  Arithmcticx.nem- 
pc  iK  in  una  fcde  numcrus  novcnario  imjor  fcti- 
batui ,  aut  potiut  notctur  ;  idcoque  non  plurcs 
quam  novcm  calciili  in  una  fcdc  ponantur. 

Qi^iia  tamcn  vidcbatur  incommodum  tot  cal- 
culos  in  una  fcdc  llatucrc  ,  qu.-imlibet  fcdcm  iii 
duas  partimur ,  quarum  una  4  tantum  calculos 
coiitincre  potcll,  alia  unicum,  lcd  quinque  calcu- 
lis  zquivalcntcm. 

NonnuUi  communitcr  unam  lincam ,  &  unum 
iateivallum  cuilibct  fcdi  aflignant ,  ica  ut  cal- 


ailus  mii  quinario  zquivalct  non  in  cadcm  linea 
cum  rcliquis  jaccai. 

Scdcs  igiiur  eodcm  ordinc  proccdunt ,  ac  in 
Ariihmerica  communi,  ncmpc  diciii,  fcu  uniiatc» 
funt  infimz,  exindc  fcquuntui  alccndcndo  dcca- 
dcs.tum  ccntcnaria,  millia,  dccadcs  millium,  ccn- 
tcnaiia  millium  ;  inillionei!.  Volunt  auicm  plcri- 
quc  ut  fcdes  una,  lincam  &  inter^aUumunum  fibi 
vendicet. 

Ducantur  ergo  7  lincz  ut  in  figura  vidcs ,  i 
quarum  regionc  apponcs  chaiadlcrcs  1.  10.  100. 
1000.  looooi  100000. 1 000000.  &  intcrvallisap- 
pones  chara^keres  j.jo.joo.jooo.^oooo.j 00000.  v 
5000000. 

Sccundiun  hanc  rocrhodum  hzc  rcgula  ob- 
fcrvatur  quod  in  lincis  quatuor  tantum  calculi 
apponi  poffint ,  in  intcrvallis  unicum  ,  fcd  qui 
v.ilcat  quinquc  ;  fic  enim  in  una  fcdc  ,  conftante 
linca  &  ftipcrpofuo  intcrvallo  novcin  lantiim 
pomintur ,  xquivalcntcr ,  ncmpc  unus  in  intcr- 
vallo  «  feu  quiiiquc  zqtiivaleiiter  &  4.  in  linca, 

V.ilor 
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Centcnaria 

milliutn. 


j  o  o  o  o  o. 
o  o  o  o  o. 


valor  autero  ptimi  intfcrvalU  cft  5,(ecandi  50,  ter 
tij  joo>  quaiti  5000,  &c 
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Decades  i  50000. 
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MilUa.  -5 

000» 


Milliones. 

0. 
^~o  0. 

Ccnt.  Millium. 
Dccades  niilL 

0. 

— 0  0  0. 

Millia. 

0. 

—0  000. 

Ccntenar. 

Decadcs. 

—000  Ok 

Digiti. 

Centenaria 
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— o  b  a 
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— o. 


Sccundum  fianc  mcthodum  proponatur  numc- 
tus  76946)6  notandus  feu  calculis  dc/ignan- 
dus  :  incipc  ab  inlimo.  Habes  in  ultima  fcdc  6, 
auia  in  linca  ponerc  potcs  tantum^,  qui  non  fuf- 
nccrcnr,deponc  calculum  in  inicrvailo  aijus  va- 
lor  eric  ^ ,  &  unuro  in  iinea  aijus  valor  eil  1  :  fic 
enim  pofucris  6,  in  (ccunda  fcdc  habemus  ).  Ap- 
ponanrur  tres  calcuii  c  rcgionc  Uncx  &  interval- 
lum  (Ic  vacuum  :  eo  quod  numcrum  ),  non  pcr- 
vcniat  ad  quinarium.  In  icrtia  fede  habemus  6, 
quarc  ut  prius  coUocctur  unus  caiculus  in  linca, 
alius  in  inccrvallo.  In  quarta  (cde  feu  milliifm 
habcmus  4,  qui  numcrus  cum  ad  quinarium  non 
pcrveniai,  depono  4,  calculos  in  linca.  In  quinta 
fcde  habcmus  9,  notanda  uno  quinario  in  inter- 
vallo  &  quatuor  calcults  in  linea.  In  fexia  habe- 
mns  8,  noctnda  uno  calcuio  in  incervalio  &  cri- 
bus  in  linea.  In  feptima  fcdc  habcmus  7,  dcpone 
caiciiium  unum  in  intcrvaiio  &:  duos  in  linea. 

Ex  quibus  coiliges  poife  tam  inccrvaiia  ,  qu.tm 
lineas  efTc  vacuas  ,  cum  tizc  numerandi  mctho- 
dus  cyphra  expletiva  o.  careat. 

Hxc  divilio  hncarum  ,  &  tntcrvaiiorum 
in  abaco  ,  fcu  mcnfa  notari  dcbct  eaque  fcm- 
pcr  rubinccUigi ,  quoties  hac  uicnduro  eft  mc- 
thodo. 

H«c  methodus  licct  fatis  conununis  non  at- 
ridct ,  e6  quAd  diftinftio  linearum  &  interval- 
lorum  confunoncm  pariat ,  ita  uc  faepc  interval- 
ium  pro  iinca  ,  linca  pro  intcrvallo  accipi  pofllt, 
przcipuc  fi  linca  aut  intervallum  vacct.  Qiiarc 
multi  confuItius,quinarios  calcuios  in  eadcm  aim 
reliquis  linea  rcponunc.  Sic  cnim  pauciores  fiunt 
ordincs  mcliufque  fedes  intetnofcuntur  &  hanc 
mcthodum  deinceps  ufurpabimtUi 


Propoiunu  numerut  4685456.  notandus. 
tntclligantur  dudlz^.lincz  nuUa  habita  raiione 
intcrvaiiorum ,  fcd  quinarij  calailicum  opus  crit 
ponantur  primi  &  (eparati.  In  propofito  excm- 
plo  in  uUima  fcdc  digitorum  habcmus  6.  Ponc 
unum  in  coiumna  quinariorum ,  &  unum  fepara- 
tim.  Sic  cnim  primus  quinquc  fignificat  &  cura 
aliocificic  6. 

In  fcainda  fcdc  dccadum,  habcs  5,  apponc  cal- 
culum  in  coliunna  quinationim.  In  tcrtia  fcdc 
ccntenariorum  habcs  4,  dcpone  quacuor  ca^ilos 
in  linea  ccnccnariorum.  In  quaica  fcde  nlillium 
habes },  repone  cres calculos.  In  quinta  fcdc,  dc- 
cadum  millium,  habes  8  rcpone  trcs  &  unum  qui- 
narium.  In  fcxta  fcdc  habcs  fcx  ,  rcponc  quiiia- 
rium  &  unum.  Dcnique  in  fedc  ttullionum  repo- 
nc  quanior  calculos. 

Tocum  crgo  difcrimen  \  commutvi  Arichmeti- 
ca  in  co  pofitum  efl.  Qu6d  Arithmetica  commu- 
nis  ucacur  charafteribus  diverfis ,  hzc  fimilibus : 
deindc  vnlgaris  Arithmccica  ooflit  afccndcrc  uf- 
quc  ad  novcnarium  in  cadcm  lcdc,  hacc  quotjcs  ad 
quinaiium  afccnditut  reponic  unum  quinarium 
cacterofque  ctiain  notar. 

PROPOSITIO  IL 

yidditie  fitnfUx. 

Additioncm  fimpljcem  voco,  colIcAioncm  plu- 
rimorum  numerorum  in  unam  fummam :  qux  ita 
calculis  petagicur.  Numeii  addcndi  c  rcgione  fibt 
rcfpondeant  in  abaco ,  ita  ut  unicaies  unitatibits « 
decades  dccadibus,  ccntcnaria  centenaiiis  rcfpon- 
deant :  in  columnis  fcllicet  fcparatis.  Tum  inter- 
liamcolumnam  coUigantui  ,  in  quaunamfum- 
maro  conftituant. 


—  C 

D. 

-oE 

100. 

—  0. 

— cooo. 

I  0. 

—  0  0  0. 

Oi 

0  0  64 

1. 

•—0  000. 

0  000. 

0  0. 

5  7  8. 

4  y  8. 

I  0  )  6< 

Sint  duo  numeti  C  ,  &  D  colligendi  in 
unara  fummam  ncmpc  f  7  $.  458.  Noicnrac 
calcuUs  in  C  <  ii  D  (  per  prdcedtititm )  ,  ita 

FFf  iij  «< 
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Ut  Jieiti .  <l'g'"'*  '  ''"'^"  '  dccad.bus  rcfpon- 
dnnf.  In  infima  fcde  unicatum  ,  in  numcns  C 
gc  D  i  habes  6  calculos  fimplices  Sc  duos  qui- 
narios,  qu«omnia  cfficiunt  |6,  nota6,  in  nu- 
inero  E,  ncmpc  quinarium  ,  flc  fimplicem  calcu- 
liun  >  rctinc»  aiitcro  duos  quinarios  i  feu  unam 
decadcm,quam  fi  rcponas  cum  caetcris  dccadi- 
bus  iiumcronim  C  &  D,  ficnt  i  j  dccadcs  ,  rcpo- 
ne  )  in  numcro  E ,  &  retincs  duos  quinarios ,  fcu 
unum  ccntcnariuni.  Colligc  ccntcnaria  numcro- 
rum  C  &  D ,  quibus  unum  rctcntum  adjicici 
fiuDt  lo ,  nihil  poncs  in  (edc  ccntenariorum , 
unuroquc  rcponcs  in  millibus.  Habes  igitut  fum- 
roam. 

Non  difllmili  rationc  in  aliis  cxemplis  ope- 
rabcris ,  in  quibiis  fe  excrccbit  Tyro  antequam 
ultcrius  progrcdiatur,  Mcm.incrit  tantum  duos 
calculos  quiiurioriun  cfficcre  unum  fedis  fupc- 
tioris. 

flHBBBWMWBflgBBBB  fl5fl8BB.g8B88BflflSaB8B5ft 
PROPOSITIO  liL 

SuhrMnio  fimplex. 

Subtradio  unius  numeri  ab  alioi  e(l  inTcn- 
tio  cxceffus  ,  quo  major  fiipcrat  minorem ,  ut 
cxplicuimus  fuo  loco  :  hzc  fubtra^io  ut  rit^ 
calculis  pctficiatur  ,  fupponit  trcs  columnas , 
unam  in  qua  notetur  ,  feu  calculis  cxhibeatur 
numcrus  major  ,  )i  quo  fcilicct  dcbet  ficri  fub- 
tradio ,  fecundam  in  qua  cxhibcatur  numcrus 
fubtrahcndus  ;  tcrtiam  in  qua  cxhibcatur  difTc- 
rcntia,  feu  exceffus  majoris  numcri  fupra  mi- 
norein. 


A  rithmetica. 
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7  J. 

6  8  X. 

6  9  j. 

•Sit  fubtrahendus  numerus  G  cx  numcro  F,in- 
cipc  ab  uhima  fcdc  ,  Sc  fubtrahc  duos  calculos 
ex  quinario  ,  rcftant  trcs  reponendi  injnfima  fe- 
dc  numeti  H.  Tum  fubtrahc  tres  calculos  ,  de- 
caduin  numcri  G  ex  duobus  numcri  F  ,  fcu  me- 
hus  8,  numcri  G  cx  7  ,  id  non  potcs  ,  fumcndus 
eft  calailus  ccntcnariorum  numcri  F  ,  qui  xqui- 
valct  dcccm  dccadibus  ,  fi  igitur  fubtrahas  8  dc- 
cadcs  nuraeri  G  ex  dcccm  dccadibus  ,  rcmanc- 
bunt  1  ouo  7  dccadibus  numcri  F,  fiunt  novcm 
notandz  in  numcro  H.  Subtrahe  6  ccntcnaria 
numeri  G  ,  non  jam  cx  tribus  centenariis  nume- 

F  .  cura  jam  unum  acccpcrimus  :  fcd  cx  duo- 
bu$  quod  cuin  non  poflit  ;  accipe  calculum  mil- 
uum  numcri  F  .  qui  cum  valeat  10,  fiibirahcs  6 
ccntcnaria  ,  cx  ix  tcmancui  6,notanda  in  nu- 
mcro  H. 


Vcrum  exajncn  fubtraftionis  eft  additio.  Qiia- 
re,  fi  addendo  numctos  G  &  H,  dcnu6  fiat  nuinc- 
rus  F,  ptoba  fucrit  fubtradio. 

BBflgngBBglM.BaflflBaBB.5eafl98.%<agBg865  66S8a 
PROPOSITIO  IV. 

MtltifllcMto. 

MuhipUcatio  eodem  feri  modo  calculis  infti* 
tuirar,  ac  in  Atithmctica  vulgarl  Hoc  cft  fi  mul- 
tiplicator  unico  charaftcrc  (cribatur ,  unica  opc- 
raiione  opus  erit :  fi  duabus  duz.  Dcbct  cnim  to« 
tus  multiplicandus,  duci  in  (ingulas  notas  nuroe- 
ri  multiplicatoris. 


K 

L 

M 

0. 

0. 

0 

0  0. 

0  0. 

0000. 

000. 

0 

0. 

0  0  a 

0 

000. 

I 

7  4  6 

J- 

i 

1  j  %. 

Sint  crgo  tres  columnx  prima  in  qua  mul- 
tiplicandus  cxhibcatur.  Sccunda  multiplicato^ 
rcm  rcprzfcntct,  Tcrtia  quz  produdbm.  Sit 
igifur  K  multiplicandus  ,  L  multiplicator  unius 
charaftcris.  M  fit  columna  dcAinata  ptodufto. 

Primi  multiplica  vcl  6  ,  numcri  K  pcrmultl' 
plicatorcm  j,  vcl  fi  vclis  primum  calculum  per  j» 
fiunt  j.notandi  in  M,  tum  multiplica  qiiinariura 
numcri  K  per  j,  fiuiit  j  quinarij  ,  quoium  diio 
fufficicntes  ad  dccadcro  tcfervabuntur  ,  &  nota- 
bitur  altcr  in  M.  Multiplica  4  dccades  mmicii  K 
pcr  multiplicatorcm  j  fiunt  ix,  quibus  addcs  de- 
cadcm  refcrvatam,  fiemque  «edccim  notabisj 
in  M ,  rcfcrvabis  ccntcnarium.  Multirlica  duo 
centcnaria  fcparata  numeri  K  ,  pcr  inultiplicato. 
rem  j  fiunt  6  ,  &  unuro  rctcmum  incipio  fcribe- 
re  7  in  M.  ponendo  duos  calculos  fcd  rctinc  ad- 
hiic  quinatKim  ,  multiplica  quinarium  ccntcna- 
riorum  numcri  K  pct  j  fiunt  j  quinarij  ,  quibos 
addcs  1 ,  rctenmm  fiunt  4,  feu  duz  dccadcs  leti- 
ncndz.  Dcniquc  multiplica  unum  calculum  mil- 
lium  numcri  K  ,  per  multiplicatorem  j  fiunt  j, 
cum  duobus  rctcntis  fiunt  quinque  ;  dcpcne 
unum  quinariuiT\  in  M  ;  atque  ita  habcbis  pro- 

du^um  y  1  j  8.  ,    1  l 

Qiiando  multiplicator  conftat  plunbiis  chara- 
ftcritus ,  totidcm  funt  operationcs  facicndz  ,  at- 
quc  propterca  nonnulli  totidcm  parant  coloni- 
nas  pro  fingulis  produftis  ,  quorum  praxim 
hic  apponcmus  ,  ut  viam  ad  aliam  mclioccm  ftcr- 
namus. 

Sit  numcrus  N  multiplicandus  pcr  nuine- 
rnm  P  conftantem  duobus  chara<accibus  .  muln- 
plica  primi.  mimcruro  N  pcr  duos  mfcnorcs 
calculos  numcriPut  fcciraus  fupti ,  fiatquenu- 
merus  R. 


Secundo 


Diqitizcd  bv  G' 
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Sccunc?o  multipIicanAis  cft  idcm  numenis  N 
pcr  j.nenipc  primum  clwradcrcm  ntimcri  p  ,  q,i| 
cum  Cim  in  linca  decadiim,  produdus  S  inclioan- 
dus  crit  ^  fccunda  linca,  fcu  linea  dccadum.  Mul. 
iiplica  igftiir  trcs  infaiorcs  calculos  numcri  N 
J>cr  j  fiiint     inchoa  norare  9,  in  nunicro  S  ncm- 
pc  in  1/nea  dccadiim  poncndo  quaruor  calailos 
&  rctmcnJo  quinarium ;  tum  multiplica  ptimum* 
«juinanun,  numcri  N  .  pcr  j  finnt  trcs  i.inatii 
qui  cum  uno  rctciuo  cfficiunt  quatuor  quinarios, 
lcii  duo  ccntcnaria  rctinenda ,  &-  quia  in  dccadi- 
bus  numcti  N,  nulli  funt  calculi  fimpliccs.pofrunt 
rcponi  duo  ccntcnaria  rctenta.  Tcrtio  muliiplica 
S";"ar.um  dccadum  numcii  N  pcr  ,  fin.it  tres 
qiiinatij.  notandus  unus  in  S.  rctinendi  duo ,  qui 
conftitHant  u.n.m  m.llcnarium ,  multipl.ca  tria 
CCiucnana  mimor;  W  •  • 


 niiMii,  iiiuiiipi.ca  tria 

fi  nt  dccctn  n>h.l  fcnW  in  fctle  millcnariorum 
Z       *  ""'"^  =  dcniqucmultiplica 

rctcntoeffic.unt7,deoidcs  millium  notandx  in  S 
fictque  numcrus  70740. 

fon^If  r  l  V""""'  S  co  mod&  quo  notati 
lunt  halxbifquc  numcium  T. 

Notandum  .girur  quotics  cx  multiplicationc 
Qumanj  or.tut  binatius  aut  plurcs  binarii  ,  pto 
fSori'""'"  *  rcfervandam  unitatcm  pto  f^de 

Notandum  fca.nd&  non  clTc  opus  duas  aut  tres 
co  umn  conllituere  .  etiam  quando  mu!tiplic.i. 
^mm?  r  i^"°>'^  ^haraaen-bns  ncc  f..cie;,dam 

qt/  fi^"  ''''  ^^'^  P"."oproduao. 

riplica,  dnc  fi«'P'-°pon^tur  nu.T,crus  A.m..l. 
nplicandus  pcr  „u„Krum  B  conftantcm  duabu, 


A 

000« 

1 ' 

0  OOO 

0  0000 

00 

000 

0  00 

1 

c. 

000 
0000 
o  o 


D. 


o 

000 
o  o 
o 
o 
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^'a  in  num.D.  &  rctinco  1.  de.Htu.e  muItiol.Vo 
-ilia  nu.n.A.  pcr  duo  fiunt  S.aTn  ^ZtfZt 

numcr  D  X  Tcde  dccadum  m.I|.,mi 

""""  '«^^-'"  ejufdem 

PROPOSITIO  V. 
Divifit. 


A. 

B. 

0 

00 

0  000 

0  0 

000 

00 

0  0000 

60S 

'S'     I  »1 


"'•nicriB  rnml  J  -^.     ^  infcriorcm 

^^idcJzflT      ""/"'''  ^  "^"  6  dccades.qua: 

ret  nc  ,r^^^  « .<le«dcm  in  num.D. 

8  ''"''"'^-  ^""'^^  '^'«^  bis  novcm 

tinro  V  P     V        """'"  D  &  rc- 

nmn,t.  cftciunt  xi.pono  duo  milUna- 


Propon.tur  ninncrus  A,  ,      i.  dividcndus  pcr 
numerumB  608.  utcrquc  numcrus  cxl,.bcuur 
calcuhs  ,n  A  &  B  .  Imelligaiurquc  divifor  B  ap- 
p  jcar,  d.v.dcndo  A  ,  &  quia  pri,T,us  charadct  di- 
vuoris  B  eft  6  non  potcrit  applicati  primo.feu  fu- 
prcmo  mcinbro  numcri  A  .  fcd  tantum  fccundo. 
quod  notabis  appofito  digito  huic  fccundo  .ticmb. 
mim.  A  .  &  tunc  i.ifimum  memb.  diviforis  B.  rc- 
Ipondcrc  intclligctur  pcnultimo  dividendi,  feu  8 
div.for.s .  refpondcbit  num.j.  dividcndi ,  quo  ita 
notato.  Examina  qubtics  primum  mcmbrum  di- 
viforis  ,  invcniatur  in  duobus  fupremis  dividendl 
lcuin  iiinvcnioi,  poqiiotientc  ;  pei  qucm 
mim.  .nuhiplicmdDs  tftd.viforB,  &  produ«5h.s 
hibtrahcndus  cx  dividcndo  A  ,  quod  uni  cadem- 
que  opcra  ptxftari  potrft,  multiplica  igitur  infiir. 
nicmb.  diviloris  fai  8  pcr  i  fiunt  16  ,  qi.x  fubtr. 
nonpotes  ex  pcnult.mcmb.  fednequcex  ij  .fed 
t.intum  cx  ij.duo  igitur  cjlcuh  anrcprmiJtimi 
mcmb.adumcndi  funt  &  refolvcndi  indccad.  uc 
fiantij.fiergo  i^  fubrr.nh.is  &  ij.rcft.^.fcribe  7. 
rcpofui  cos  in  ntim.  C  ,  mcmcnto  ramcn  antcpc- 
nultimum  diviforis  imminutum  clfc  duobiis  cal- 
cnlis.  Rurfns  mtiltiplica  prtmum  mcrobr.divifijris, 
fcu  6  pcr  I  fiunt  ,1  fiibt.i  i  ,  cx  duobus  prirais 
memb.  dividcndi.fcu  cx  1 1  nihil  rclijiquitur,  rcft. 
iVitur  in  dividendo  6f  i,  ui  vidcs  in  col.tcrtia,nir- 
fiis  intclligc  .ipplicari  diviforcm  divid.apponcndo 
digitiim  fcqucnti  mcmbrodividaidi.inquircquot. 
divifor  608.  invcniatur  iii  6^1 ,  invcnies  fcmcl, 
nota  calculum  inquoticntcD  ;  cum  ergo  hxc 
unitas  multipl.diviiornn  nihil  immutcr/ubrrahcs 
fimplicitcr  diviforcm  B,  cx  nu.r.  C  ;  fubtra<Jlionc 
f.idla  rclinquitur  44  ,  quarc  qi  oiicns  crit  x  1,  rc- 
ftantque  44  indivifi ,  qux  in  n  inuiiorcs  monctas 
rcdi.ccnda  funt  vg.fi  fiiu  fr.mci,  i  cduccndi  cnint 
iu  alfcs  SSo,  ut  inftitui  poflit  div.fio  pcr  608.  To- 
ti,m  ergo  artificii,in  divifionis  confiftit  in  appli- 
cationc  diviforis  .  &  tum  quxrcnJo  quotics  divi- 
for  fubtrahi  poffit  ex  dividcndo :  qux  fubtraftio 
commodius  ficri  potcft  cjlculis.quam  charadlcrib. 
ilfctcnim  pcrficipcr  attcntat.rubtr.ihcndo  fcmcl. 
ijuc  itcruin,  doncc  id  quod  iclmquitur  minus  fit 

divifbrc. 


po 
atquc 
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Arithmetica. 

r^hT;»  "lculos  poncrc  &  rcfumcrc 

quod  tamcn  hanc  rcguUn  facilitat . 


PROPOSITIO  VI. 
AieiWit  nunteromm  dienomltniorum. 

Vocainus  nurocros  dcnominatos,  ut  explicui  in 
Ariihmctica  coroniuni ,  nurocros  addidos  rcbus 
divctfis.fcu  divctfx  fpccici ,  ut  fi  franci,  frands  J 
alTcs  affibus,  dcnarij  denariis  addcndi  fint,finguh 
autcm  franci  in  zo  aflcs,  finguli  aflcs  in  1 1  dcna- 
rios  dividunnir. 

Hirc  additio  inchoatur  ab  infcriori  moiicra ;  ut 
in  noftro  cafu.primo  cx  dcnariis  affes  conficimus, 
quos  aliis  affibus  addimus  ;  mm  cx  aflibus  fran- 
cos  conflamus  ,addimnfquc  aliis  francis  ,  fint  ad- 
dcndi  5  M  fi^anci  i »  aflcs,  dcnarij  to.francis  J  Ji. 
afllbus  1 8,  dcnariis  8. 


A. 


B. 


o 

ooo 

o 

o  o  o 

Franci 

oo 

o 

o 

oo 

o  o  o 

oo 

o 

o 

o 

o 

o 

Mc$ 

P 

o 

o  o  o 

oooo 

Dcnirij 

o 

 • 

o 

ooo 

o 

o 

Incipc  l  dcnariis  addc  dcnarios  lo  &  8  fiimt 
1 8  fcu  affis,  cum  6  dcnariis  \  ponc  6  in  coiumna 
C,&r«incallcm.  Addc  quinquc  aflcs  numcri  A 
cum  o€to  numcri  B,  Sc  aflc  rctcnto  fiunt  14 :  po- 
ne  4  alfcs  in  cohunna  C  Sc  retinc  i  fcu  10,  & 
aim  aliis  duabus  dccadibus,  cfficiunt  jo  allcs  fcu 
ununi  francum,&  10  aflcs ,  fcribc  10  afTcs  in  co- 
lumna  C  &  rcrinc  firancum-.dcniquc  addc  francos 
numerorum  A  &  B  ;  cum  firanf  o  rctcnto  fiunt 
876  franci,  .ilFcs  1 4,  dcnarij  6. 

Bssa-KssgacacBBacg-BasBBasasBBS^sg  .mBsm 

PROPOSITIO  VII. 
Sutird^io  yiHtiuromm  denominatorMM. 


D. 


£. 


Franci 
AlTcs 
Dcnaiij 


000 


I     000  I  o 

o  1  o 


o  000 


o  o 


o 

I  00 


I  00 


I 


o 
o 


o 
o 


0000 


Proponatnr  nmncrus  E  ,  fiibrr.ihcndus  cx  nu- 
roetoD.ncmrc  jj  franci,i6aflcs  11  dcnariji  cx 


ftancis  i8,affibus8,denariis  7.  Incipt  ab  itifitno 
ordinc  fcu  dcn3riontm:Et  cjiua  fubnahctt  non 
tcs  1 1  dcnarios  cx  7,  inicUigc  dcfitmprum  elTe , 
unum  aflem  cx  numero  D  ,  bc  tflc  rcfolutum  in 
1 1  dcnarios5ubtrahc  1 1  ex  il.,icftal  unus.cum^ 
numcri  C,  icftanl  0^0  dcnarij  notandi  in  colF. 

Scamd^  fubtrahc  1 6  aflcs  cx  8.  quod  ajm  ficti 
non  poflit ,  afliimc  cx  ordinc  fuperiori  nun«ri  C 
calcukim  rcfolvcndum  in  10  aflcs  ,  cx  quibui 
fi  fubtrahas  16,  rcftant  4  cum  fcptcm  afllbus  nu- 
mcri  D  ;  rcftant  cniin  tanturo  7,  co  quod  uiwi 
fucrit  rcfoUitus. 

Dcniquc  fubtrahe  55  francos  cx  ji ,  ttfbnt 
enim  tantum  \  i,  rcliqyn  crunt  17.  In  hunc  ittK 
dum  pcrficics  firoilcs  lubtradioncs. 

Cum  rcgul*  omncs  ad  quatuor  cltmentairs  Pc» 
ducantur.facilc  cx  didlis  mcthodum  vcrfandi  cal- 
culos  colliges. 

ARITHMETICA 
Divinacoria. 

Problana  I. 
Kumiruw  /A  slio  cc^iuium  dWndtt. 

]ube  ut  ninnenis  cogitatus  triplicciur  ,  & 
produOus  dividatur  bifariain  i'i  poffit :  li  vctd 
dividi  non  poffit  finc  fraaionc ,  huncunitate, 
au£bum  dividc  bifariam  ,  cjufquc  fcmiflim  mr- 
fus  triplica  ,  &  pctc  quotics  novcnarius  lu  hoc 
ultimo  produfto  invcniaturj  dico  fi  pro  hngnt» 
novcnaiiisponas  binariuro.  invcnics  numctum 

cogitarum.  ... 

Si  numcrus  primo  produaus  pcr  ,  dividi  nc« 
poffit  bif..riam  ,  ilU  addctur  unitas,ut  dividatuT. 
Sitvcrbi  eratia  cogitatus  numcrus  j,  qui  rouki- 
plicatus  per  }  ptoducat  m,  fic  addcndo unit.ircro 
fiat  i6.d.vidatur  bTariam  fict  8  ,  muUiphccnit 
per  }  producctur  14,  in  quobis  Invcnuur  nuroe- 
rus  9  ,  pro  finguUs  vicibus  afliimc  i ,  ficni  4.C1" 
proptcr  additaro  prius  uniiaicm  addcs  ctiaro  uni- 

tatcin.  fc 
Coeiicnir  «nitas  qux  multipUcata  pcr  }  tin- 
cit  } ,  divid.itnr  bifari.im ,  priiks  addita  uniutc.  ht 
r.triplica  cxurget  6.  in  quo  numcro  non  mvcm- 
tur  iovcnarius  quarc  cxh.bcbis  fobro  ui«««tm 
addiram  ad  divifioncm  ficicfidam. 

Dcmonftratio.  Duplici  multiplicat.onc  pet  itn, 
idcm  facis,-.c  fi  multiplicarcs  pcr  novcnarumj,  er- 
00  fi  foli  cflVnt  h.-e  multiplicationcs  ,  tot  dcD^ 
icni  cfl-c  novcnarij.quot  funt  in  nuroero  cogKaro 
uniratcs  ,  fcd  divififti  pcr  binariuro  ;  crgo  deDCS 
haberc  mcdiam  lantum  partcm  nurocri  «'5""' 
crgo  fi  numcrum  novcnariorum  muItipHces  pc 
duo,  habcbis  numeruro  cogitannD.  -  . 

Qiiando  vcro  numerus  cft  »"P«.^'Xf  iam 
f.p?5m6  triplicas  habefque  .  J  i  d.vM.s  b.farum 

habcrc  dcbcrcs  7T  tnulripUca  itcruro  p«  tna 
provcnict  xx^  mcdia  pars  novcnarioruro  qm 
ficrent  C  5  rouhiplicarcrur  per  9.  ^^"'7' 
4r,  &  mcdia  pars  cft  xir  «  «Jividercs  ^Jt  P^^J; 
h.ibcrcs  quoticntcm  x  -qucm  Xu^,„ 
tipliccs  pcr  bin.rium  ficr  j.  /qu.a  ramcn  vo. 
vitarc  ftaft iones.pro  7  j  flflumirous  8,  ^  r^^^^^ 


Digitlzed  tav 


mi.J  nirfus  fitqoc  14  nnmcru*  paul^,  mabr  a,..„, 
oporreatinontamcn  tan.us  q.,i  provcnirct  f? 
inuj  numcrus  cfTct  6,  quarc  fufBcit  mglca  '  f,  ' 
dionibu»  adderc  «nitatcm.  ^ 

PROBLEMA  IL 
jlliter  numtrum  cogitMnm  invenhf. 

Ex  diais  fupcriofi  propofitione  f»c\\h  viam 
apcncma,    ali.,  praxibus  loco  mnhiplicantium 

3  &  J  .  afn.mantur  4  &  ,  .  qux  cfficinnt  ,7 
hoc  modo  niimerum  cogitatum  multiplica  ner 

4  ;  rum  d.viJc  bifariaxn  ,  lc  mul.iplica  pVr?L 
oqu.rc  quotfcf  inven.atur  ,1.  Sico  m.  ' 
iiJum  m  Jt.pl.catum  per  /,  cVh.Wc 
qnarntum.  ^      '  nu.nerum 

Sit  cogitaru,  numcrus  6  .  q„i  quadruplicctut 
6  *4  .  d.v.dc  b,f.uiam.f5ct  .  i  ^  multiplicf  pc!? 
e..°  r.'d;      V''"'"  in/cniatu'^  .  ; 

rZf:.;'/"^'"'^""^  "-crutn.h.bcb.,intc„: 

Ratio  cadcm  eft  qui,  hoc  modo  cxurgit  dimi- 
du.s  ..umcrum  d..odccadu,n  .  qui  funt 
mcro  proptcr  d.vifioncm  per  i. 

Qliod      incipiamus  multiplicationcm  pcr  , 
fi  tSuc„u.T,cru,in,par.  fincmpc  cogitat„^,"ue 

t«"s  fi.er,t  numeru,    ,n..lt,plica  pcr  , .  pro  'u 
1  hct  8  .  mult.pl ,ca  per  4  ptod:,ccntur 
™?btrT°  fingulis  vicibn,  fu" 

•dr^arc ad"d ^  r    "'^*"  ""'"^^- 
fct  ZT'""  «-''""^ 

fbrtmtur     ^        T'«  commun.tcr  i  muhis  a/. 


Liber   I V. 
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hos  numcro.?  ;  r^i"^'  *  n,ultip|,« 
^•bct  multipliccJuJ  •  "'^•'^««fi  qui- 

«nultiplicatctur  pct  \Z  !'  '°- . P*^""'^'  >c  ll 
vcnicnus.  "  «l"»         modum  in- 

5-  tutn  addc  ,0  &  f"™       "P''"  ^™m  pcr 

fi  -i^cftetu^%fb.';rauir^;'"  p" 

ras   nn    *,   .  «  CX   CO  anfi.- 


PROBLEMA  III. 


g.tati.  ""^  "it  centuplus  co- 

Rati»eft  quod  f,  numcrum  coeita,.,™  j  .. 
c«rtt  ,  tum  mult.plicarc,  per /t^' "  "  "P*'" 
numcrus  ccntuplus  cogitatiUr 
«ni ;  fcd  primo  addis?  n    ^  P''«**«n,  pun, 
plica*      P  5.  qucmnumcrum  multi. 

Quart6  maltipUcetur  numcru,  cogitatus  pcr 
«Kcrum  mult.pl.cctur,  &  dividatur  pcr  ciof 

q"cm  par,ter  tnultiplicabis .  &  divides  ptt  cofr 
m  n„n  d.vulat  pcr  numerum  cogitatum  .  tu  pari- 

ac  al,us  huic  ergo  juhe  adJi  „„n,crum  cogi.a- 
oun.  &  fummam  tibi  manifcftari»  k  qui  eumdcm 
quofentcm  fubtrahc, .  habcb.fque  ^un^rum  co- 
gitatum  ^ 

Sit  numctu,  cogitatu,  ,  .q„i  multiplicetur 
pcr  4.pr0duc.tur  io.dividatur  bifariara  ficut  la 
mult.pl.cetur  pcr  6,  produAns  crit  60,  diyidatuT 
pcr  4.  rclinquctur  1  5,  tu  fimilitcr  alTumc  ad  libi- 
tum  numcrum  4,  qucm  multij.Iica  pcr  4,  divida 
per  i  ,  mult.phca  per  6  ,  dividc  pcr  4,  &  habc- 
J>'»  I  ».  Jube  ut  dividat  rcIIAum  i/.percogita- 
tum  leu  pcr  j,  quoticn,  erit tu  fiiuilitcr  d.rid« 
«1 »  pcr  numcrum  aflumptum  4,  idcm  erit  qito- 
t'en,  j,  tibi  cognituj.  Quarc  fi  tibi  mani/cftctuf 
n.mma  ex  nu.ncro  cogirato,      t»li  quotienti 
ncmpc  8,  fubtrahcndo  hunc  quotientcm  j,  h^be- 
bis  numcrnm  cogitatum  / . 

(^iint6  potcris  numcrt.m  divinarc  nihil  pc- 
tcndo  hoc  cft  'fi  fupra  numcrum  airumptum  cad  ' 
r.  n.^.-.. ......  _^r.^.   ;ii-  r._:- 


riam  ,  additi  unitate  fi  divif  .*^"'^1"c  bifa-  icnao  noc  cit  n  lupra  numcrum  aiiumptum  cafl 
qiik.   q,„rc  quoties  inveniamr  "^"  opcrationes  pcraga, ,  ac  illc  fupra  nume- 

rcliquo  .  Sc  pro  fi„    j    ^       novcnariu,  m     rum  cogitatum ,  tum  ut  fupra  impcres  ut  rdi- 

icil-  cft7vcl  S  .:  ?  P^-^adivifioncad! 
•"^^quc  aV4  cfttrI  '^'  '      «  '« 

fiitaru,  f..c  it  nurn  '  ?  ""'.'"''^" '  fi  co- 
prodocitur  8  '3,"";  T'">l'cando  pcr  tria 
l  tnultiplici  pe  fi^'^""-" 

bif«.am^dd.ta  uJLl  fi       '  ''''^"'^'^''^ 
....  .     "'"wic  nunt      .in  n,,f 


luiii  cogitatiim ,  ram  ut  lupra  imperes  ut  rcli- 
liquum  dividat  pct  numctum  cogitatmn  )  tu 
pariter  divida,  tuum  rcliquum  pcr  numeruni 
afitmiprom  ,  cum  eumdcm  habcas  qiioticntcin 
cum  exhibete  potcrii  .  &  divinarc  nihil  pc- 


cum 
tcndo, 


bif.r.am%dd.tauS  ute  fiunr  '^''"^'"'^' 
""ius  invcnitur  S  n-'^'"'''"° 
*'o.  cA  qu6d  i  '  ^  »  ^ 

Vifionc    ^       ^''"'  in  fccund.  di- 

J  A"t.reLr*.^  ^'^."^'  tnultiplicatione  pcr 
J«  Pcr  a   Ta  7'"P''«"'^  n-^-^crus  cogira- 

^-i-n  Xmt  '''^«""^  ^'«"- 


vidas  multiplicarotciu  4  ,  per  divifotcm  j,  fit- 
quc  quotiens  i-f-  fi  jubcas  ex  rcliquo  aufcrri  fe- 
mcl  numerum  cogitattun  ;  cum  tricntc  ;  rcKn- 
quetur  numcrus  $ ,  qnem  divinabis  fi  dividfls  nu- 
mcn.m  addirum  ij  ,  pet  5 ,  cogitaverit  aliquit 
nH.ncrum  f  ,  jubeo  illum  quadn.plicari  produ- 
citi.r  10,  cni  addo  1 1  ,  funt  j  t .  jifbco  furomam 
dividi  pcr  i,  etit  quotiens  16  ,  divido  multipli. 

G  G  g  catorum. 
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Aritlimetic^ 


^  t  mioticns  rtit  i.  quare  fub-    primos  nnmcrus  5  q«i  pct  t  o.  tnnltlpliccmr  ,  5i 

r".nq"tur  iJcm  numcrus  6.  qui  tel.nquuur  .  dw 


VI 


id"X'n»mer«m  add.tum  per  pritnum  divifo. 
,  auarc  h -mc  mimetum  divmabis  nihil  pc- 
«,Tao.  Ratio  huju,  praxis  fundatur  ex  partc 
inorima  fccundi.nam  numcnis  ji  coalcicitex 
nuJ.cro  10.  &  niimcro  addito  1».  qui  div.datur 
per  1  quoticns  crii  6.  fi  igitur  fummam  ji.  di- 
viJas  pcr  1.  habcbts  mediam  partcm  numcn  10. 
fcu  numcrum  cogitttum  bis  fumptuni,  &  nic- 
diam  partcm  numcri  u.  fcu  6.  quaic  fi  4-  aufe- 
ras  ,  bis  numcrum  cogitatum  ,  rchnquctur  idera 
numcrus  6. 

H«c  ptaxis  variaii  poicft  .  a(ramptis*»hi$  na- 
mcris. 


quod  ordinc  a.fponcntnr  nameri  propofitiipruna 
autcm  opcraiio  muliipUcat  pcr  t.  &  pet  5.  fca 
pcr  10.  fcd  infcrit  numcnmn  5 .  poft  primamrovil- 
tiplicationem,  utncmpc  laicat  att.ficiuro ;  caticra 
fum  faciUa. 


PROB  L  E  MA 


VI. 


Si  dm»  MCipUrt  ctrnt  nnjneros  cMcHltrum  ii- 
vindre        wntts  IwiMf. 


Petnis  &  Paulus  accipiant  qailibet  nnrocrum 
calculorum  qui  ccrtam  rationcm  habcant .  Pctruj 
acdpiat  1 5.  Paulus  1 1.  Eft  autcm  ratio  i  j .  ad  1 1. 
tit  ad  1.  cftquc  dcnon.inaior  hujiifroodi 
proportionis  \  dct  Paulus  Pctro  quemcumquc  nu. 
mcriim  calculorum,  qui  h.-ibcat  quadrantcm  verbi 
graiia  8.  tum  Pctrus  rcddat  Paulo  numcrum  <al- 
culoru.n ,  qui  ad  eos  quos  habct  Paulus  ratio- 
ncm  habcat  quam  habct  17  ad  1.  divinabis  hoc 
Proronanrut  duo  numcri  8.  «c  7.  P»  8:  impar  modo  quot  calcu^.s  ^^bcat  Pctu^^  C^^^^^^^^ 
fchgen^di  i  Pctro  «c  Paulo  .  divinandam  cft  qucm  "  P^J^^J^p"^,  f  dcdirpftro^  Lti- 
fc4r.t  Pctrus  an  parem  «it  -P"-' f  r,^;rx  '  tnt  ^8- 

tiir  duo  thi  nurocn  ,  quotum  unus  fii  par  .  alrer     pi.w  pai  x «  u 


PROBLEMA  ^Vv 

Ha-  dtttbHS  rHmerit  f*ri ,  &  imfAri  divinare 
qHcm  dtto  tlegtrint. 


fit  impat  vctbi  gratil  1.  &  }.  jube  ut  Petrus 
mulrpUcct  fuum  numerum  pcr  i.  &  Paulus 
fuum  pcr  j.  Si  fumroa  produaoriim  cft  par  ; 
numcrus  i.  imparcm  muUiplicavit ,  &  numc- 
nis  \.  parem ,  iic  eniro  uirobiqoc  nafcitur  nu- 
nierus  par,  fi  fumiTia  fiicrit  impar ,  impar  j. 
iroparem  roulriplicavit  j  auarc  ut  fciai  an  fum- 
ma  fit  impat  }  jube  ut  dividatur  bifar.tio ,  fi 
ncquit  addc  unitatem  ,  «C  alias  opcraiioncs  faci- 
10  inutilcs,  ccri6  lamcn  cognofccs  cum  cflc  im- 
parem. 

Idcm  prxftari  poicft  in  duobus  numcris  pari- 
bus  quotumunus  faerit  paritct  par,  alicr  paiitct 
impar. 

PROBLEMA  V. 

flnrts  nutntros  cegit*tos  dtnMrio  mtntrit 
divinarc. 

M.iltipHcetur  prirous  nurocrus  pcr  x.  produ- 
adde  5.  fuinmam  rouliiplica  pcr  j.  &  produ- 
&o  addc  10.  huic  adde  fecundum  nuroeruro  ,  tc 
fummam  multiplica  pcr  10.  tum  adde  tertiiimnu- 
»™^^iura,&multiplica  pcr  10.  &  addc  numcraro 

3'janum  &  ita  coiifequcutct  fi  plures  fucrmt , 
icatur  tibi  fununa.  cx  qiu  fubuahes  35.  fi  duo 
fint  numcri .  jjo.  fi  trci,  jjoo.  fi  quatuor  &a 
tum  chara&et  digitoruro  exhibcbit  ulrimura  cy- 
phra  dccadum  penultimum  ,  centcnariorum  an- 
te  pc.niltimum.  Sint  cogitati  j.  f .  8.  1.  primum 
3-  multiplico  pcr  x.  fit  6.  cui  addo  5.  fit  fumma 
ii.qi.am  fuminam  rouUiplico  pct  lo.  pioduci- 
*^>r  Jf.  cui  addo  10.  fit6f.  huic addo  fccundam 
numerumj.fit  70.  muhiplico  pcr  10.  produci- 
tur  700.  addo  tcrtium  numcmm  8.  fit  708.  mul- 
tiplicopcr  10.  erit  7080.  addo  quartum  nuroe- 
niin  fcu  1.  fict  7081.  quia  n.ut  quarnor  numeri, 
fi.btraho  j  joo.  rcftibir  j  jSi.ncmpc  numcri  pro- 
P^fii.  }.  5.  8. 1.  Raiio  clara  cft ;  fi  eniro  ponaiui 


calculos. 

Sit  m.rocrus  calculorum  i  Pctro  acccptonim 
if  numerus  calailoruro  i  Paulo  fiimptorura  fit 
11.  proponio  fit  i-l-ad  i.  rrarfi«is  i  Paulo  ad 
Petruro  8.  reftant  Paulo  4-  P"rus  aurcro  habec 
ij.  tiim  fi  reddancur  Paulo  calculi  j.  fccundim 
dcnominaiionem  proportionis  1  adivjhoc  cft 
ut  fit  eadcm  ratio  rcliqui  4.  aJ  nun^etum  q«.  ad- 
dctur,qu«cft  i.  ad  , ^^- hoc eft  4- J  "<^ 
btmt  Pctto  18.  quem  numerum  ita  mvcn.csad 
iJ-  addc  I.  ut  fiant  irpct  hunc  mirocrum  mol- 
tijlica  prirouro  nurocruro  8.  qucra  Paulus  dcdn 
Pctro. 


A.  j.      G.  10 


Sint  A  B .  C  D  ,  nurocri  calculoruro  AB^ 
niro  quos  acccpit  Pctms  .  &  C  D  ^^^^'^"^  ^"f, 
acccpit  Paulus  i  fi  fc  habcant  ut  E  F.^l^ 
HD  nuiiicrus  calculoruro  quos  P'"'"*  .f^v) 
troifitquc  ut  E  adF.hoc  cft  ut  p 
ita  AG  ad  C  H  .  ita  erit  rcliquuin  G  B  " 
utEadF.&utFadEacF.firrulH^H^;^ 
fumroaro  G  B .  H  D  ;  qture  "U^'''?»'^»";!^,  " 
pcr  E  &  F  .  &  dividcndo  per  F  .  q"* 
t.nitatcm  nihil  immurat  .  habcbimus  fun^nu^ 
G  B  .  H  D  ,  quara  babct  Pctius  i  qu*^ 
roonftrandum. 


problE 
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PROBLEMA  VII. 

Si  dut  ,  crrtot  niimerei  cdculcrum  accipiant  • 
dlvitiArt  tjutt  quif^ne  lecfferit. 

Qiiia  per  prxccdcnrern  cognovifti  numerum 
calciilorum,  quos  h.ibct  Petriis ,  fi  pctas  quajn 
proportionero  lubeat  hic  numcrus,  ad  cum  quem 
hahcr  Paulut ;  pcr  rcgulam  trium  innotcfcct  hic 
numcrus ,  atquc  ade6  ,  6c  tota  fumma,  &  pcr  rc- 
greirum  quantum  quifquc  acceperir. 

fiB-SBJSSf  555353535953 935369338888^55632253 
PRODLEMA  VIII. 

Quot  fint  funaa  y  in  un*  chdrtuU  Lufiri* 
divinMre, 

Siippono  omnes  Luforias  chartulas  efFc  nane- 
ro  j  1   volo  autcm  ut  unitas  iquivalcat  unitati.Jlc 
lingulx  pcrfoni  dcnario  iquivalcant  ,cx  quo  fc- 
qiiifur  numcrum  punaorum  omnium  chartula- 
rum  ,  habcre  dcnarium  pro  communi  menfura. 
acligat  aluis  fibi  chariulam  .  quam  non  oftcndat 
tiicxinde  punda  primz  chartulx  addcs  .umais 
lccundx ,  &  fummam  adJcs  punais  ccrti* ,  rcie- 
«o  dcnano  quoties  occurrct ,  quod  fumma  cdc- 
f  «ate  fieri  poteft  j  d  frcrentia  numeri  ultimi  i  dc 


PROBLEMA  X. 
^^ttlm^^^tS^^^ 

ccfque  fep,i.na,  numcrabifqXtcl^^^^^^ 

fto^utl  GHI  novcra  numero  &  aliaui, 
cog.tavcr.t  .ertiam  fcu  C  .  d.co  C  ponls  nl^ 
.  tcrt.am  .  &  H  fiat  quart,  ;  &  num«es  ad  C 

dTas^fe'"""^""'^"  '■"P-  c"m 
Wdas  BA  m  fi„e  ,  er.i  numcru,  AI ,  numcro  AC 

« Jo  arqualis ,  fed  numcru,  AC  retrograd.« 

f  c.  charrulam  I  tcr.iam  :  ergo  n-uncr.nl  hoc 

cTht  br""'  ^^"^  "g'"^^ 
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P  R  O  B  L  E  M  A  XI. 


PROBLEMA  IX. 

Chmuljrum  i„  rl>*rc,,rdincsdi^cftArum,divi. 
nare  quam  ^uis  cegitavirit. 

Dirponantur  in  qnatuor  aut  quinquc  ordJnes 
quocaunquc  chartulx  luforix  ,  'verbl  gracii  fi 

poGtio  .n  qaa.  ^ 


1 


A 

K  B 

C 

H  D 
G  G 
F 


A.  B.  C. 
F.  G.  H. 


D.  E. 
l.  K. 


L.  M.  N.  O.  P. 

Q:R.'S.-Y. 


X.  Y.  2. 


V. 


A.  F.  L.  Q.  X. 
G.  M.  R.  Y. 

C.  H.  N.  S.  Z. 

D.  I.  O.  T. 
^  K.  P.  V. 


ExpluribM  chartuli,  in  prbcm  difpoftu ,  divL 
nare  ijnam  quis  cogitavcrit. 

Sint  jo.  chartulx ,  aut  qu«-' 
aimquc  ali«  rcs  in  orban  diCi.« 
pofitx  ,  firquc  A  prima ;  B  fe-. 
cunda  ,  C  tcrtia  ,  aliquis  co- 
giict  quamcumquc  verbi  gra- 
«ii  E  qiuntam  ,  yidj.nus  fii- 
r    u    \  •  pcriori  propofitionc  ,  a\.\hi 

»•  ab  ultima  K  indpiat  cui  addicat  iiumcrum 
cnartulx  cog.tatx  ncmpe  dicat  K  qi.inra .  | 
«cxta  ,  H  fcptima  ,  G  o<a3va ,  F  iioua,  dcci- 
e.if  £,  charniJa  cogirata' ;  crgo  fi  inci- 
piat  numerai-e  ab  A  ,  erit  addcnda  unitas  ,  /iin- 
cipiai  a  B,  erit  proccdcndum  ad  n.imcrum  1 1; 
ft  i  C  ufquc  ad  1 3  ,  addcndo  fcilic^t  nuinc- 
ro  chartulx  A  qua  incipicndmn  cft,  dcnarium  nu- 
inpriim. 


X. 


fccundl  diUfi,t;/r"""*"*  ^^^^^  ' 

dus  BGMR  Y   d'.'^'     ^^^^^  ■' 

ordincm  in  quotnve„  °  ^d?^  r-furintcrroge. 
ordo  primx  difl!r  ' 

»-/"rT;^s  trr^^ 

finci.Iis  orZ  k    V  '  '^'1«"' 

^ft  m  co  utt  ;  r  P*''^""" 
tttio.  PP°''''  ^««^  ord.nara  tranfiiiu- 


.Tom.  I, 


incrum. 

Potcft  arrificiiim  hiijus  problcnwtis  occtiltari, 
fi  nenipc  jiibcas  inchoari  numerationcm  k  quo- 
cumque  volucris  }  addafquc  numero  duas  aut  tres 
iiniratcs .  fic  cnim  non  fiiiictur  numcratio  in  ipfii 
chartula  cogitata ,  fcd  in  alia  dift.rntc  duobus^ 
aut  tribus  gradibus  ab  ca,  idcoque  rcgrcdicn- 
do  totidcm  gradibus,  chariuUm  cogitatam  in- 
vcnics. 

PROBLEMA  XIL 

De  difpefitiorte  ChrijfliMorum  ,      Turrartim  ut 
ftdct  novtnaru  in  TurcAm  fcmper 
incurrant. 

Ita  folct  proponi  hxcquxftio  ij  chrifttani, 
Se  if  Turcx  in  cadem  navi  inveniuntur  ;  in- 
gruemc  pioccIU ,  exoncranda  cft  navis ,  fortitio- 
G  G  g   i)  ne 
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oe  autcm  id  pcragendomeft,  navarchus  qui  Chti- 
llianus  fiipponitur  i  omiKJ  in  otbtm  difpouu  ,  ci 
conditionc»«  novcnwius  quiquc  paeat}quzti- 
tur  difpofirio  apta ,  ut  ptimi  pctcani  omncs  Tut- 
cC,millo  chtiftiano  percuntc.  Id  conununitct  tffi- 
dut  hoc  vcifu. 

Psftdttm  virg*m  tMter  regittM  tentbdt. 

1n  quo  vetfa  attendcndiu  eft  tantum  otdo 
vocalium ,  ut  ( />«  )  (lenificat  inchoandum  \  4  , 
chriftianis  (  j>n  )  indicat  j.  Turcas  addendus , 
cum  vocalis  u  (It  quinia  in  otdmc  vocalium  > 
exinde  duo  Chriftiani ,  imus  Turca  ,  ncs  Chti- 
ftiani. 

Mcthodus  autcm  id  ptzftandi  in  aliis  quibuf- 
annqiie  numetis  nulla  dacur  aliani/i  attrncatio, 
ncmpc  ut  aifjmptis  quotcumqiic  calculis  inci- 
pias  numerationcm  ,  noccfque  eos  in  quibus  nu- 
mcrus  propofitus  vetbi  gratia  noveiurius  ,  aut 
alius  quiiibct  cecidcrit ,  tum  notato  otdinc  fa- 
cilc  memotix  causa  firoilis  vetfus  cxcogican- 
dus  eiit. 


PROBLEMA  XIII. 

Frtftfitu  trlhm  rthm  ,  dr  trihm  htmimhm  divi- 
ttATt  tjmm  ifuUibtt  dcctferit. 

Sini  ttc»  homincs  Primus,  Secundus,  Tcrtius, 
fumc  14  DunuQQ» ,  fcu  caIcuIos  \  &  da  uoum 


Arithmeticse 


piitr^  i  dii(>s  fcaindo  1  ttcster\io,  rcliflifquc  le- 
liquis  odlodcciin  iiipra  mcnfam  ,  pttmittc  ut  cx 
ttibus  icbus  propontis  ncrope  A  ,  E  ,  I ,  quilibct 
uiiam  fibi  vindicet  \  tum  jubc  ut  qui  acccpit  A 
tot  nuniiros  accipiat  quot  ci  dediili  inicio  ,  qui 
acccpit  B  diiplum  accipiat  fibi  initio  collatx  pc- 
cnniz  ,  &  qui  acccpit  C  «  quadruplum  accipiac, 
ttim  leliquum  nunimotum  cognofces,  tcftabii  au- 
tem  I  vci  X  vel  5  vel  j  vcl  6  vel  7,  numquam  4, 
nec  pluics  :  comraunitcr  hic  vcrfus  traditur. 

F*r  fer  CefAr        itvint  f  ffrMfid  Prince. 

Sci  conftans  vocibus,  prima  nibuirar  priico 
cafui  in  quo  rtftat  untis  calculus.  Sccunda  frcun- 
do  ,  in  quo  icftant  1.  Teitia  tcitio  in  quo  icftanc 
uia.   In  qualibct  vocc  duc  funt  fylbbz  prima 

firimz  pcrfonz ,  fccunda  fccundz  convenit,  voca- 
ic  autcm  iigmiicat  rcm ,  Ci  ctgo  leftai  I ;  uteiis 
prima  voce  (  /"jr  ftr )  6c  diccs  primum  hoiui- 
nem  qui  ncmpc  habuit  iimim  calculum  acccpille 
A  fcu  primam  rcm  ,  St  fccundum  acccpiirc  E 
fcciindam ,  fi  rcftant  duo  cakuli  utcrc  fccunda, 
vocc  nempe  (  Cefar  )  &  diccs  primum  homincm 
acccpiftc  E,  &  fecundum  A,  fi  reftAnt  j.utctc  tci- 
tia  voce  ( \Adii )  Sc  diccs  ptiinum  hoinincm  ac« 
cepilTc  A,  Bc  fccundtim  acccpiiTe  tcniam  icm  pio* 
ptet  illud  I. 

Hzc  problcmata  qtiamvis  vulgaria  ,  Sc  alias 
ptopofita  ^  Dotnino  Bachct  Dcmefciiac ,  nolui 
otnmittcie ,  nc  fcilicct  Mathcmaticus  nofta  bu-^ 
jufmodi  ludiaoium  ciTct  pcnitus  iginaius. 


tracta 
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TRACTATUS  V. 

TRIGONOMETRIA; 

RlGONOMETRtA ,  ftH  trun^ulorum  rdemU  .  metundorum  trunjruUvHm  mtthcJum 
<Lcft ,  cp^Hit.fiuc  4  ifH!t;u  In  triMigHltpArtlbMi  ,  citeru  inveWfat.  Sex  ^Mtem  tMntitn 
PMnrs  ,»  trUngHlo  Ainxfdmm-.ncmfe  ires  Mfulo,  ,  ^  tri^lattrA  ;  i^H^rHm  fi  irej  ndtem 
haerogenrt  c^gn.fc^mur ,  ttter*.  hu,M  eye  fcientitinnotefcenr,  TriaKtul/velnhineA 
I  funt ,  ejHorum  nempe  l4ter*  retlu  lincu  c».,Jf.,nt ;  vel  Sph*rica  qucrum  Uicr^  r^m  Mrtut 
msxtm^um  ctrcnhrnm  tnfuperficle  gkbi  .  fu  Sph.rx  dcf  riprorum  ,  tjuMre  niangulorHm  slhtrteorZ 
filuuonem  ncMtttng^t  .lle  tfui  prirmm  l.brHmSf  bxriccrum  Thcodo/ii.  mediMm  fjtempjcm  fccundi 
nonvsderu  i  hxrcb.t  en.m  hMud  duiie  in  plerif^Hc.  Trigpnometri^m  vcro  reaHincAm  ,  illc  facHc  intellU 
let.^m  Er,ci,du  Eiementormm  librotfex  priores  tenuertt  i  m,di>  tume»  ArithmciicMm  fiij  mediocriter 
Crf-.ttfm,ng,utmrprimu  rtfulis  Eiemfm.irikm  verfMm  fit.  QuAm  antemHtilisfit  h,c  trAaAtu.-  vix 
qHifi}H^m  tn  mentcm  inducM  :  fienim  reaitine^m  fitcUlimam  tfmdem  in  fe  fpt£iemm  ,  ex  ei  ,oteeldc(is 
tnprHme„t4  crprAxes  or.untur .  m  ^ut  Mlio.fuin  ^bjhufi,  videbMtnr,  ipfi  intui.u  i  tritonomeir^detJon. 
JtreniHr  ifa  vero  de  Sphtricjfit  iiHtfliojnUm  Aut  in  cceUn.bm,  mm  ctium  in  tcrreftribm  ctrto  pedem  fi- 
gere  pnteft ,  (tui  .lU  carutrit.  '  ' 

Vt  erfo  .%d  rem  venimmm .  hAncfcientijm  infexpartes  ,  fen  libros  divido.  Prinms  L.htr  ,  finus  t*n. 
genies  &  fecMiK  S  ,nvifii^db,t ,     cjnonit  con^ruendl  methodum  tradet.  Quamt  u  Mutem  Sthtricam  tri^ 
gonometriam  Tyro  non  uf^ue  Mdei, ptrfede  («nciptret.prAxcjfMtem  jddifat ,  ufn  enim  dr  praxifen/im 
flsnj ,  (jr  facilii  evsdet.  '      i  i  yj. 

Seeundm  lo«4riibm»rMm  originem  ,     tnuurjm  aperiet. 
Tertim  triHnfuU  rcff/iiBM  felvei. 
Q!tartm  erit  If-tgoficm  dd  triMnguU  Sfherics. 
Quititm  Svhtrica  triMit^nU  retldnguU  folvtr. 
Stxtm  dtni^Ht  tklitjHMngHiu. 

Primiduo  librifum  fUdfi prdvii.pnrdnttfMt  inflrumtrtd.kd  ttlingHUl 
rum  otr.niuM  foluiienem  ntceJfAriM ;  Mlii  rtm  ipfnm  Mbfilvunt.  Z>i  dutrtH 
hujm  coinmunu  iiifliruti  cag.iiiio  bMbedtur  ,  cum  emne  t  iMrgul.-.m  rtili» 
lincitm  circute  inferibi  p»ffu  ;  ft^ultttr  ^uod  rjm  fuodlHiet  Utm  fubttnddt 
Mli(jium  *rcnm  circuli.  Vt  fi  triaiiguUm  ABC  itfcr:bM:Mr  circu.o  cuj,^ 
ctnnum  D  ,  l.um  AH  fubte.rd^rur  arcui  AE/t ,  BC  Mrcui  CfC  \  ittm 
AC  anui  AGC:  tjuare  fi cefnofceietur  hMbitudo.  fei$  ratio  tfkMm  habtnt 
fuhienfM  finguU  arcuum  ,  vii  itsitr  ft ,  vti  mA  dian:etium  ,  ilUd  muhiiM 
corferret  m4  cogmfcendM  aHt  lattrM  mui  areu! ,  auteti*m  angules.At' 
tjut  hoc  fitlficiat  ui  haheaiur  alitjua  netiti.i  ^(utr.tlid  ,  eur  md  triangw 
lorum  flutienem  re^ulratur  cegnltio  fabteiif.iritm  in  eirculo  infciiptM- 
rum,  f>Hoi  tamen  meliui  iiifia  patebit. 

Quia  omnis  eperaiie  trieenemetica  in  rfgula  perpertionum  ptfita  tt\  ,  ijuam  communiter  voeant  rtg«- 
lamMMream.atti  rtguUm  trium.  tjnj  nempe  datts  irihm  numtru,  ^uartin  proponionalii  rtptritur  j  cfut  rt- 
gnU  mulliplicailenem,  (j-  diviftoium  coniinet .  eptralianti  in  numerii  longieribui  di^cilts,  itdii  pU^ 
'.  .""V*  {■'^'"''f=^''^*'^''  ^ebilu  Scoim  Keptrm  ,  omi!  Uiide  dignm,  cj-  de  mathimMticts  diftipti- 
nu  tdei  bent  mentm,  ifui  fubnitutit  aliu  nutMeru  ,  tjuei  le^arithmei  vocat ,  muiiiplicationtmin  additie- 
nim  ;  dtyifionem  U  JubtraHionem  coimnutavit  ;  ii.tHti>:tra  hoia  cfUMdrMntem  plura  triantKU  folvtrt 
fo^imm  illtm  mtthede  ,  ijuam  aliai  intra  duat  harai.  AfqHe  hu  in  genere  /u^uiatu. 


LIBER  PRIMVS 
Trigonometri^. 

De  /inuhfis ,  tan^entihm ,  ^  fecantibuf. 

'         DEFINITIO    I.  intcrvallum  dcfcripti ,  iniet  lincaj  angnlnm  com- 

•      ,.  .        .       ^  prehcndcntcs  intcrccptiis.  Ut  angiili  ABC  mcn- 

Angnli  rcaihnci  mcnrura  cft  atcus  circuli  ,  ex  fora  cft  at cns  DCE.circuli  DEF  dcfaipti  cx  miii- 
concurlu  l.ncatum  tanquam  ccmto  ,  ad  quodlibct     fto  B ,  apicc  ipfius  angoli.  ti.nquam  cenuo  .  qoi 

G  G  g    iij  aicuf 
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arcus  n  G  E  intcrcipitut  intct  lincw  AB  »  CB 
coroprchcndcmcs  ingolam  ABC. 


Trigonometri^ 


Ex  hoc  fcqvtimt  ,quJ>a  fubtcnfa  alicujus  arcoi 
dicaiur  ctiam  fubtcnla  smguli  cjus  ,  ut  linca  DE 
tim  dicitiu  fubtendctc  ataun  EGD ,  quam  angii- 
lumEBD.  Quidquid  igitut  dicoans  de  arcubas, 
dc  angulis  didhim  intclligaiur. 

Communis  cft  divifto  ciratmferemix  circuli 
in  j6o  partes  xqualcs.  Idcoque  tam  bcnc  dici- 
musarcum  conlbre  »o,verbi  gratii  gradibus , 
qu^  anguluro. 

DEFINITIO  11. 


guliBHG.  Ex  qua  dcfiniiione  fcqoitur,  qui>d  co- 
gnitis  fubtcnfis  cognofccntut  omncs  finus.  Idco- 
quc  potfurous  quxrcrc  fubicnfas  ,  ut  invcniamus 
unus. 

NotaiiJum  item  cft,  quoJ  ficut  fubtcnfa  duos, 
arcus  fubtcndit ,  iu  ctiam  finus^ft  fimis  duo- 
rum  arcuuro ;  untus  quidcm  minoris  quadraiue , 
&ahciius  majoris  quadrante.  ItaB  G  cft  finus 
Kcus  CB  ,  itcm  atcus  B  D  ,  rcliqui  ad  fcmidr- 
culum.    Rcfpcftu  enim  uitiufquc  ilU  convcnii 
definitio.  Ex  quo  fit ,  ut  in  canone  ,  fcu  tabuli 
fimium  ,  fulficiat  fatbere  arcus  ,  ufquc  ad  qua- 
drantcm  ,  feu  ad  nonaginta  gradus.  Cognito 
cnim  finu  refto  unius  arcus  minoris  quadran- 
tc  ,  cognofcinir  &  finus  ,  reliqui  ad  femicir- 
culum  :  hoc  cft  finus  idem ,  cft  arcus  lo  gra- 
duum,a£  rcliquiadfcmicirculuro,  fcuarcusi6o 
graduum. 

Notanduro  itero ;  quoties  fimpliciter  dicimus 
finum  alicujus  ucus  ,  nos  imelligcrc  finun\ 
tc&am. 

DEFINITIO 

Sinus  totus  ,  cft  finus  rcftns  quadrantis  cir- 
cuh  i  fcu  arciis  nonaginu  giaduum ,  qui  xqualis 
eft  radio  ,  fcu  femidiamctro. 

Ut  fi  arcus  CBI  fit  quadnns  circuh,  linea  Hl, 
•ut  HC  crit  cjus  finus  reftus  :  quia  ncmpc  cft , 
pcrpcndicularis  dufta  ab  cxtrcmitatcunius  arcus, 
ncmpe  C,  ad  hncam  dudlim  i  ccnito  H  per  alum 
ntrcmitatcm. 

Hic  autcro  finus  eft  omniuro  maximus ,  nara 
trcus  majorcs  quadrantc  habcnt  finum  mi- 
norem  •,  cft  itcro  xquahs  radio ,  firu  tmidia- 
mctio. 


Subtcnfa  fcu  chotda  ahcujus  aicus ,  eft  Unea 
conncftcns  exucmitates  ilUus  arcui. 

Ut  linea  AB  eft  fubicnfa  atcus  ACB  j  dicinir 
autcm  chorda  inciaphota  dudi  ,  cs  arcu  quo  fa- 
gitz  emitiuntut. 

In  quo  notaitduro  eft ,  fi  iinca  AB  non  tianfcat 
pci  ccntium  ciicuH  ,  cam  tkn  fubicndcre  arcum 
i\CB  minorcra  fcmicirculo.quam  ADB  majorcro; 
commimitcr  taracn  pof.iis  rcfpicitur  arcus  roinor 
qui  potcft  elTe  otenfma  aUcujus  anguU  quaro 
major. 

DEFINITIO  III. 

Subtenfa  rcfidui  ad  femicirculum  ,  eft  linea 
conncAens  cxircmitatcs  arcus  qui  rchnquitur  ad 
fcmicirculum  ,  ut  fi  loquamut  dc  arco  ACB  fit- 

2UC  BAE  fanicitculus ;  hnea  AE  eft  fubtciifa  re- 
dui  ad  femicirculum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O  IV. 

Sinus  rcftus  aUcujusarcus  ,  aut  anguU  ,  eft  U- 
nea  pcrpcnjicularis ,  diifta  ab  extremitate  unius 
arcus  ad  Uneam  dua.iro  i  centro  pcr  aliam  cxtic- 
initaiem. 

Sit  arais  CB  .ducanircx  punftoB  adUneam 
HC  ,  pcipeniicularis  BG  ;  hxc  vocatur  fmus  rc- 
dhis  arcus  CB ,  vcl  anguli  BHC. 

Vci  cft  dtipidla  fubicnfa  arcus  dupli :  fi  cniro 
pro  ^ucatur  BG  nd  A  ,  &  B  A  dividatur  bif.iriiim 
in  G  ,(f>c>  )  GHcrit  pfrpcnJiculatis,  6c  ar- 
ais  AC,  CB  iq"'ales  :  cft  iginir  BG  dimidia fub- 
tcnfa  arcu5  ACB.qui  duplns  crit  arcus  BC,&  AB 
ciit  fubtcnfa  ilhus,  cujus  BG  dinudia  cil  iiiuu  an- 


DEFINITIO  VI. 

Complcmcnturo  ahcujus  arcus  ,  aut  anguU  , 
eft  cxccfius  quo  cxcedimr  i  quadrantc,  fi  illo 
miitor  fit ;  vd  quo  cxcedit  quadrantcra  ,  fi  iUo 
major  Cu 


Sit  arais  AC  ,minor  quadrante  ACB,  BC 'ft 
cxcclfus  ,  quo  fupcratur  i  quadtanie  ,  vcl  fi  fu- 
maiur  arcus  ECB  major  quadrantc  ;  idcro  arciu 
CB ,  crit  illius  complerocntum.  Quia  CB  cft  cx- 
ceiTas  quo  cxccdit  quadrantcm. 

DEFINITIO  VIL 

Sinus  complcnvcnti ,  qut  ab  aliquibos  voca- 
tur  finus  fccundus ,  eft  finus  reftus  complcmen- 
ti  ahcujus  arcus.  Ut  Imca  DB  cft  finus  arij"» 
CB  ;  qui  comparatus  cum  AB  ,  aut  cura  ECB, 
cft  complcmcntuin  illorum.  Undc  linca  D  B 
eft  finus  coroplcmcmi  arcus  AB  aut  arcui 


ACD. 


DEFINI 
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DfeFiNlTIO  Vkii 

Sinus  verfus  aliciijus  arcus  >  cft  linca  interce» 
pta  intcc  nnum  rrAum  illius,  Bc  pcripheriam  cir- 
culi  ,uc  accus  AB  finus  vcrfus  ,  c(l  linca  FA,  auae 
incercipinir  incer  ftnum  rcdum  BF ,  &  pcriphe- 
riam  circuli. 

Hic  «utem  finus  vcrfus ,  cft  refiduum  femi<Iia« 
mecri,  ablaco  ab  co  finu  complerocnti.  Ut  fi  tx  fc- 
midiamctro  HA.auFeras  lineam  HF,  cqualem  fi- 
nuicomplemcnti,  nempe  linez  DB  celinquitur^fi- 
nus  vcrfuj. 

D  E  F  1 N  I T I O  IX. 

Tangens  ahcujus  arais  ,  eft  h'nea  tangens  cir- 
culum  in  exiremicate  illius  arcus,  Sc  ccrminata  ad 
lineam  cx  centro ,  per  aliam  extremicaccm  ar- 
CU5  dudlam.  Uc  linea  A  G  ,  qux  cangic  circu- 
lum  in  punflo  A  ,  cxcrejnitate  arcus  AB,  Sc  ter- 
niinantur  ad  lineam  A  RG  ,  qux  ducitur  cx  cen- 
tro  H  ,  pcr  aliam  extrcmicacem  B ,  cft  tangcns 
arcus  A  B. 

D  E  F  I  N  I T I  O  X. 

Secans  alicujus  arms,  eft  linea  a  centro  circu- 
li ,  pcr  exccemitaccin  illius  dtifta  ,  &  ad  tangen- 
tem  extra  circulum  terminata.  Uc  linea  HG  du&z 
i  ccntro  H ,  per  extrcraiutcm  B,  arcns  A  B  ;  & 
terminata  extra  circulum ,  ad  tangcntcm  AG  ,  eft 
fecans  arcus  AB.  Dantur  tangcntcs  ,  &  fccinics 
coniplementorum. 

Notandum  autcm  ,  ut  jaro  monui ,  non  tan- 
ti^m  dari  finus  ,  tangcntcs ,  fccantes  arcuum  ( 
fcd  ctiun  eafdem  tiiicas  vocari  finus ,  fccantes, 
&  tangcntcs  anguloturn  ,  nemp^  angulonim 
quorum  arcus  funt  mcnfurx.  Ut  quia  arciu  AB 
eft  menfura  ang.ili  B  H  A  ,  linea  F  B  dicc- 
tur  finus  ,  A  G  tangcns ;  H  G  fecuis  ,  angu- 
li  AHB. 

I 

SUPPOSITIO  t. 

Suppooo  ex  arilhmetica  ,  dati  longitudine  ali- 
cujus  linci  in  numcris ,  poffc  pcr  miilciplicatio- 
ncm  cugnofci  eius  quadratnm  ■,  fi  nempi  multi- 
plicetut  numerus  dacus  per  fcipfum. 

SUPPOSITIO  II. 

Soppono  irem  daii  in  nuroeris  arcl  alicujus 
qiudrati ,  portc  per  extradlionem  radicis  quaJra- 
tx  ,  haberi  in  numcris  longitudinetn  illius  linci. 
Undc  dixi  initio  hu)iis  trailatus  ,neminem  crigo- 
nomctriam  attingerc  dtbcte,  qui  non  fueritin 
arithmcticis  excrcitaius. 

PROPOSITIO  L 

/«  clrcidii  tjMitn/cHm^ue  tadtm  tfi  rdtio  ,  rW- 
dif  ,  ai  finum  rellKm ,  fimm  verfum  ,  fecan- 
tein  ,  tangentem  ,  (j-  fHbtenfjM  drtuHm  Ji- 
mHium, 

Sint  circuli  A  P  C  ,  D  E  F  ,  etiam  inacqua- 
les ,  fintque  atcus  A  P  ,  D  E  ,  fimilcs  ;  dico  ica 
cire  fcmidiamctrum  G  P  ad  finum  re£tnm  PL  > 
*uc  finnm  verfnm  L  A  ;  tanpentcm  AN  •,  fccan- 
tcm  G  N  i  finum  complcmenii  l  P  ;  fubtcnfam 
AP  :  ficut  radius  E  H,  ad  finum  teduro  E  K  ,  fi- 


imm  vcf fum  K  D  ;  tangentpm  D  O  :  fxantcni 
H  O  finum  coropletnenti  E  M  fubcciiram  E  D, 


Demonftratio.  Arciis  AP,  DE  fupponuntur  it- 
miles  ;  igiiur  (  per  dtji  ..^.  i.)  anguli  PGL» 
E  H  K  ,  lunt  zquales  :  apguli  autem,  L  &  It 
funt  \c(ki{ptr  def.  finus  J  crgo  tr.angula  PGL, 
£  H  K  funt  arquiangula  :  quare  { pir  4.  6. )  cnc 
ur  G  P  ad  P  L  ,  ua  H  E  ad  E  K  ;  qu6d  eft 
ptimum.  Pariter  uc  G  P  ad  GL ,  aut  ad  I P ,  ilU 
«qualem,  finum  nanp^  cotnplementi :  ua  H£ 
aJ  H  K  ,  auc  ad  illi  zqualcm  E  M  ,  finum  paii- 
tcr  complcmcnti  ;  propter  catidem  xqualitaitm 
augulorum  P  G  A  ,  E  H  D  ,  concludam  triai>. 
gilh  A  G  N,  D  H  O ,  reaanguU  in  D .  &  A 
eire  eciam  zquiangula  :eric  igitur  ut  radius  AG 
dd  tangentem  A  N  ,  iu  radius  H  D  ad  tan- 
gentcm  D  O.  Et  ut  idan  radius  AG  ad  feran- 
cem  G  N  ,  ica  radius  H  D  ad  fc.;antcni  H  O. 
Dcniquc  criangula  A  P  G  ,  E  H  D  ;  dudis  lineis 
A  P  ,  D  E  ellcnc  eiiam  acquiangtiU  ,  cuiti  haba- 
rent  angulos  A  G  P  ,  D  H  E  xqualcs ,  &  reliqui 
duo  fiiit  xqtulcs  intct  fc  ( fcr  5.1. )  cuin  Utt^a 
GP  ,  GA  fint  xqualia  cx  definitione  circuli  j  fi- 
cut  H  D,  H  E  :  igitur  (  fer  eandem  4,  6. )  erit  uC 
finus  totus  feu  radius  GA  ad  fubtcn&tti  A  P ,  iti 
radius  HD  ad  fubtcnfam  E  D ;  qtiod  erat  ulcim^ 
dcmoiiftrandum.  De  nnubus  veifis  idem  danott| 
firatur. 

COROLLARIUM. 

Ex  hoc  fcquiturquod  ft  remcl  habeantur  ra-2 
tioiies  diametri ,  aut  feinidiametti  unios  circuli 
ad  fubicnfas ,  finos  ,  lccantes  ,!c  t^ngcntes  um- 
niiim  arcuum,  ejufdem  circuli,  h^bvbitui  paritct 
ratio  qtiatu  habenc  diamccri  omnium  cicculoruni 
ad  fubicnfas  finus  ,  tangenics  ,  fecantes  fuotatii 
circulotum. 

Supponitur  igitur  diametcr  divifa  in  aliqubc 
partcs  xqualcs,in  qui  fuppoficionc  quxritur  quoc 
pariium  fint  fubtcnfx  fingulotum  arcuum  ,  aut 
finus,  tangtntes,  fccantes. 

Ptolontxus  &  communitet  antiqul  dividlebaiii 
diamettum  in  i  zo  partes  xquales,  ita  ut  femidia|: 
meter  efTct  60  ^artium ;  hunc  auicm  numerura' 
allumcbant  poiius  quam  aliiun ,  quia  plurimis 
tontinet  partes  aliqiiotas.  Quia  umcn  ci  fuppo- 
fiiione  hdi  plurimx  fubienf*  adjeftas  hibe- 
bant  fraAiones ,  qttx  in  opcrationibus  gcome« 
tricis  muhim  txdii  alFcrebant ,  idei  reccntiores 
diametrum  in  muli6  plurcs  partis  dividunt ,  u£ 
fi  qux  in  teliquis  lineis  fraAiones  inveniantur  i 
fjcilc  fine  pcriculo  erroris  nOiabilis  «ncgligi  poH- 
fint.  Communiter  autem  dividitui  k  rccentic»- 
ribus  diaroetcr  in  looooaoo.  6e  radius  iiit 
10000000  partes  xquales  ;  in  qui  hypothcfi  i 
quxrimus  quocnam  parrTum  fit  finus  ,  fccanf  ,  Sc 
tangcus  uniufcujufquc  arcu$;£wiii^  autem  cft  uei 
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PRpPOSlTIO  IL 
Problema. 

Ctfniii  fuktvft  «iiVn;»/  »rtm  ,  ttgntfttrt  ftA- 
tti^ftm  rtli^iMi  srtM  dJi  fcmUirculmm, 


Trigonometrice 

atiT  ccit^  ilU  zqui 

B  F  >  c(l  finiu  cucnplerocoti  cui  zqualis  cil  D  C 
A 


finuboJ ,  quim  fubtcnfis ,  ide^quc  canoii  conti-  «»t  cerii  illi  zqualw ,  nam  m  figut i  uUIiri ,  linca 
'  nebit  tantbn  fiauj.  "  ~" 
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Sit  cognita  TiBf enfa  AB  ,  In  partibus  dianr»«ri 
AC  ,  coguiuE  ( fupponitur  enim  in  omnibui  iftis 
diaroeter  cognita )  qitzritiir  longitudo  fnbtenfa 
CB ,  rcliqni  araw  ad  femiorculum.  Cognita  AB, 
cognofcitur  eiui  quadratum  pcr  fuppofitioncm 
primam.  Item  cognofcitur  quadratum  AC.  Auftr 
ouadratum  AB ,  i  q.udrato  AC,  &  hibtbi.  qiu- 
dtatura  C  B,  &  per  fujipofitioncm  fccundam  li- 
neam  ipfam  C  B. 

Demonftratio.  Anguliu  A  BC,  in  femicirculo 
( P •  J. )  re au8  eft, ergo  (per^y.i.)  qiudra- 
^m  AC,  zquale  cft  qiiadratii  AB  ,  BC.  Ergo  au- 
lercndo  quadrarum  AB  .  ex  quadrato  AC  ,  rclin- 
quitur  quidraium  cx  BC, 


PROPOSITIO  III. 

Problcma. 

D*t0  ftnu  grxm  ,  invtnirt  finum  ctmfltmem!. 


c 


Sit  datus  CB  Cnus  arcu»  AB  ;  qurritnr  FB  fi- 
nu$  arcus  B  E  ,  eius  complementi. 

Aufcr  quadratum  CB ,  ex  quadrato  DB  ,  nem- 
fh  fcmidiamccri  ,  relinquitur  quadraium  lines 
DC.fea  FB  illi  zqualii. 

Dcmonftratio.  Eadem  eft  ,  curo  angulus  BCD 
reftus  fit  ex  dcfiniiione  finus. 


nw  1  cu"ft  m  m  tm 
PROPOSITIO  IV. 
Problema. 

Ddtt  fhtn  MJieMjm  nrcM ,  invrnire  /inum  nrcM 
dnpli  ,  dimidi). 

Cognofcatiir  fimis  C  F ,  quzrinu  finus  arnii 
CD.  dupli,  ncmpc  DE,  BF  cft  fiiuis  complcmcnri. 


interccpta  inrer  centram  •  &  finum  refltim ;  fiit 
igittir  uc  finus  totus  BC  ,  fcu  radius  ad  finum 
comple  n.  BF  ;  ita  finus  arcus  duplicaius  ,ncmpc 
DC  ,adDE. 

Dcmonftr.  Triangula  BFC ,  EDC,  funt  zqui« 
angnla ,  cum  hibcinc  angukim  ccxnmunem  C , 
&  angrilos  DEC ,  BFC  ,  zqualcs,  uipoic  tcdos } 
ecgocric  ut  BC  radiot ,  ad  BF  ,  finum  com« 
plcmenci  arcus  C  G,  ica  C  D  ,  dupla  finus  C  F, 
ad  D  E  ,  finum  aicus  C  D  qui  duplus  cft  ip* 
fius  C  G. 

COROLLARIUM  L 

Sinns  dimidii  arcus  cft  mediui  proporttonalts 
inter  finum  vcrfum  cotius  arcus  ,  &  dimidiura 
radium  ,  cum  cnim  fit  uc  BC  adCD  ;  ita  CP 
•d  CE  ■,  ut  autem  BC  ,  ad  C  D  ,  ica  dimidius  ra- 
diui  ad  dimidiam  CD,  feu  CF  ;  crgo  cric  dimidinj 
radius  ad  C  F  finum  dimidii  arcus  ,  ui  CF  ad  CE 
finuin  vcifum  totius  aicus. 

COROLLARIUM  It 

Cogniio  finu  DE,  dabiiur  finus  arais  dimiJii, 
feu  dimidium  fubtenfz  D  C  ;  nam  cognito  D  E, 
datur  per  tertiam  B  £,  qua  ablata  cx  radio  BC, 
tcftat  EC  i  fcd  (^rr47.  I.)  qiudrata  cx  DE> 
EC  rquatia  funt  quadiato  cx  DC,  crgoha- 
bemt  DC ,  cujus  dimidiuai  C  F ,  cft  finus  aicut 
dimidii. 


PROPOSITIO  V. 

D^w  ffnnbM  dnorum  MrcHum  tnvtnirt  fatHm 
sigrtgMii  ttrmm. 


Proponatui  arais  AB  ,  BC  ,  fintq<ie  crtgniti 
eorum  finus  ,  nempc  BG  finus  arais  A  B  ,  &  Cl , 
finus  arcus  BC  ,  fupponitut  cnim  C  1  pcrpcndi- 
culatis  ad  F  B.  Q^iztitur  linea  CD  ,  finus  arcus 
ABC  ,  compofiti  cx  utroque. 

Dcmonftratio.  PiimA  triangula  FOD  .  OCI 
rqMiapgii|.i  fmt  ,  cum  pariter  angiilos  rertos 
ODF,ClO  lubeanc  anculos  ad  Vcrticciu  in  p-m- 
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'€to  O  <ln»1es.  Itcm  rriangulaOCl.ECl  «qui- 
angiilafuiu,  Scpet^.f.  ita  crit  radius  F  B  ad 
Fl ,  finura  complemcnti  arcus  BC  ,  cognitum  per 
j  ,  ut  (uius  B  G  cognitu»  ,  ad  H  1 ,  feii  E  D. 
Rarfus  ita  cft  F  B  aj  F  G  (inutn  complcrnen- 
ti  arcus  B  A  itcm  cogniii ,  ut  Cl  ,  ad  EC.  Qiiarc 
addcndo  CE  ,  E  D  dabitur  tota  CD  quz  qux- 
rcbatur. 
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PROPOSlTlO  VI. 

Daw  pnuim  Jutrmm  nrcuiim  ,  invenlrt  finum 
dijfertntU  t§rHm. 

Sint  dati  (Inut  arcutnn  AB  ,  AC  ,  hoc  cft  BO, 
CD  ;  dico  cognofc i  polTc  linc.im  Cl ,  rinum  dif- 
fcrcniiz  illorum  arcuum  ;  iifJem  cnim  pofltis  uc 
prius,  cum  dctur  (inus  CD  ,  datut  f  fer  trrtimit ) 
finus  complcmcnii  fcu  FD.  Fiat  ut  FG  ad  BG,  it* 
FD  ad  DO  ,  habtbitur  D  O  ,  &  confequcnter 
OC.  Fiat  itcm  ut  FB  ad  FG  ,  ita  O  C  ad  Cl , 
triangula  enim  OCI,  FBG,  runtzquiangula  :  er- 
'go  dabicut  CI. 

«M  !■»'«»«»?«•»«•»  H» 

PR.OPOSITIO  VII. 

Sinm  MrCMum  minimorum  ftnt  finfihilittr  in 
tddtm  ratiint  cum  Mrcuim. 

Sinc  duo  arcus  minimi  verbi  gratii  arcut  nnius 
minuti ;  Sc  arcut  tricntis  roinutt  v  dico  corum  ar- 
cuum  (tnus  ciTc  in  cidcro  racionc  aim  arcubus , 
non  qiiidcm  cxad^ ,  fcd  phydcc.  Ininitioqua- 
drancis  circumfcrcntia  cicculi  pcrpcndictilarit 
cft  ad  diamctrura ,  &  cum  pcrpcndiciilari  phyfici 
cnincidir ;  fcd  finus  arcuum  (iint  ctiam  pcrpcndi- 
culatcs  ad  diairetrum  ,  ut  fcn  corum  dciinitio  : 
crgo  cum  circuinf  rciuia  fcn(ibiiitcr  coincidunt : 
etgoeandem  phydi.^  &  fcnfibilitcr  hMbcnt  ratio- 
Dcm ,  ac  arcus  ciijiis  funt  finus. 

(^iia  tamen  aliqaid  dccft  ad  perfcftam  sqna- 
litatcm  rationis,  prout  majorcm  rcquircmus  prz- 
cin><nem  ,  ininorcs  arcu*  crunt  aifumctidi ;  qttarc 
a  fumcndo  duos  arcus  quorum  tcncatur  ratio ,  (i 
invcniamus  cornm  fiiius  eandcm  habcrc  fcnfibi- 
liicr  ,  ita  ut  ditrercntia  fi  quz  cft  ,  non  adzquct 
unam  paniculatn  zqualrro  illis  in  qius  divifus 
cft  raduu.  Vcibi  gratii  fi  radius  afrumptu»  cft 
partiiim  centics  millc ,  fi  iJ  quod  dceft  finui ,  uc 
fit  ad  alinm  ,  ut  arcus  aJ  arcum,  minus  eft  ccn- 
tics  millcfima  patte  radii  ,  tuti  a^Tumere  poifu- 
mus  in^ordinc  ad  inftiiutum  nnftrum  ,  eandcm 
effe  rationem  finus  illiut  ad  alioro ,  ficui  arais 
ad  arcuni. 

PROPOSITIO  VIII. 

Si  e,idem  (^umiiiM  dupUd  dlviftene  dividatur  erxt 
numfrusfttrtium  primd  divifoni4,*d  mimirum 
f^riiumfecundt ,  ui  un.i  p^irs  ficundt  divi/io^ 
ttii  ad  im^tn pariem  primx  divifitriis  reciproci. 

A.   B.  C.  D.   E.      Numerus  A  divtdacur  in 
60.  6.  10.  ly.  4.  quotcnniquc  prtcs ,  niime- 
mcro  B  zqualcs  ,  ficque  C, 
^micrus  earum  pariium  ,  ita  ut  ducendo  D  in 
T4m.  I. 


C,  fiat  A  :  dividacurparitctidcm  A,  in  p>n!^ 
numeto  D  zquales  ,  (itqueE  ,  num^rus  taltum 
parcium,  hoc  cft  mulciplicando  D  per  E,  fiar  idcni 
A :  dico  »ta  cifc  C,  numcrum  parcium  piimz  divi- 
fionis ,  ad  E  numcrum  partium  fccundz ;  ur  pars 
D  ad  partcm  B  :  cum  cnim  idem  rcAangiiliim 
comprchcndatur  fub  C,  &  B.  quod  fub  E ,  &  D  : 
I!  B  poiutur  ultima,  ( per  \6.6.  )  iia  crit  C 
ad  E  ,  ficut  D  ,  ad  B  ,  quod  eiac  dcmoiiftran-> 
dum. 

SB6a4R^6B69iBBe98SSBaS969eS69-SSB9638B9^686^ 

PROPOSITIO  IX. 

SKittnpt  kretu  60  gradkum  ,  4f imIw  tfi 
femidi*metro. 

Dcmonftratio.  Ciim  totus  femicirculus  conti- 
neat  gradut  j6o  arcus  (>o  erit  fe»ta  c  jus  pars,  (c 
conicquentcr  cjus  fubtcnfa  larns  cxagoni  :  fcd 
tatut  cxagoni  cx  coroll.  (propof.i  \  /.4  )  cft  zqua- 
le  radto  lea  fctnidiaroctro }  Ergo  hjbcrur  fiibfcn-? 
fa  arcus  6o,&:  coi>fcqucncer  e)us  fcmiflls  cft  finus 
accus  graduum  50. 

SBSU53S6SSSSSSBSSBSSES-  'S6B-6399B5596Be9BB.B9 
PROPOSITIO  X. 

QuAdratum  fubfnft  ^--.idnum  90  r/?  duplum 
^HadrMi  fmidiAmnri, 


Sit  quadrans  circuli,  arcus  AC  hoc  eft  jo  gra- 
duum,  fitquc  cjus  fubtciifa  AC  ,  dico  illius  qua- 
dtatum  duplura  cl1e  qnadraii  fcnii>liamcici.  Sic 
Ctntrum  cir culi  D.Jucaiiturquc  DA  ■  BC. 

Demoiiftratio.  Angulus  ABC  rcAus  cft  ,  cun\ 
tncnfura  ejus  fit  AC  ,  quadcans-,  ccgo  ( ptr  47.  !■)' 
quadrttum  ACcrit  cqualc  quadracis  AB  BC,ho« 
cft  duobus  cjuadtatis  fcmidiamcui »  quod  cft  cftc 
duplum.  ^  . 

PROPOSITIO  XI. 
Cdtitnem  finutm  etnfiruert. 

Supponitur  finus  totus  fcu  radius  qnotcunir 
qnc  partium  ,  fcu  divifus  in  parrcs  veibi  graiii 
looooooo.  huic  {per  ij. )  cqualit  eft  fubtcnf» 
graduum6o,  &  cjus  fcmiflis  zqualis  trit  fmui 
gradnum  )o,  0C  fubdividtndo  hunc  arcuin  bifa« 
riam  habcbitur  (  per  ^  )  finus  arcus  ij  gr.  flt 
fubdividcndo  itcrura  finum  arcus  ?•  ^ 
confcqucntcr  fubdivideodo  habcbimus  iftoriitn 
arcuuin  finus  ,  ittm  duodecirai  divifionc  pctvc- 
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{nvcntcmu»  cnim  tarionetn  fmos  rcnulrimi ,  ad 
ulnnu.m  elfc  dupbm  fcnf.b.litct  ,  ficut  unns  ai- 
cuscftduplusaUctiuJ.  j.  r  • 

Supponaturidnn  arcus  jograduum  d.v.fus  m 
ininuta.ea.ntque  minutain  jograd.bus  iSooJ^er 
priniamautcm  divifioncm  numcrus  part.um  cr« 
i,,  ,048  parte»  dw.fus.fcd  finus  fc  habcnt  ut  arcu, 
fen(ibilitcr,&  (f>rr  8.  iia  eft  numcrus  par- 

lium  duarum  divifionum.ut  ipOr  pattcs  recprocc: 
ergo  ita  cr.t  .8co  ad  1048.  .«t  finus  quifupponi- 
tur  ol  im6  invcnn.s  pto  arcu  fccundorum  jx. 
44.     4j.  ad  finum  unius  minuii  qui  quzntur. 

Cognito  finu  unius  mtnuu  dabitut  pcr  quar- 
lam  fi.\u»  duotum  roinutorum. 

Dato  finu  unius  mmuii  &  fmu  duorum  (pfr  j.; 
datut  finu»  trium.  , . 

Dato  finu  trium  &  unius ,  pet  eandem  dabimr 
finu»  quanior ,  &  iia  confcqucntcr  ufquc  ad  jo 

eradus.  .  , 

Tum  (;>fr  10. )  ufque  ad  fcxagcf.mum  gradum, 

&  per  «  ,  ufque  ad  gradus  90.  ,  , ,    .  , 

ctnftrmendHm  cMtwm  /wi«w  .  Af"""  '^'^" 
funt  ntctjfurU      mltiHtndum  Uhortw. 


PROP  OS  ITI  O 
ThcoreoTUU 


XII. 


J)\frntnt't4  fmum  ditenm  drcitiim  ,  <«<^«4/.rfr  a 
rr»dH  Ctr^gtfnm  diflMttium  ,  *iHAl,>  fft  fwtu 
diflMtU  MlttrittrUt  a  gr*dH  ftx*itfmo. 


ND 


Sit  arats  AB  Co  gra<^uum ,  fintquc  arcns  AC, 
AD  a:q'i3liicc  J.ftartcs  ab  arcu  AB.l.occft  tain 
uci.s  AD  fupctct  arcum  AB  q'ii^'  atcus  AB,  fu- 
perat  arc"iT,  AC,  fcu  arcns  BC  ,  BD  fint  acqualcr. 
D  icat,:.  CG  Pirinila  ipfi  EF :  DE,  fit  fint.s  ar- 
ots  AP  &•  rC  finus  arcu^  AC,  &  quia  tim  CG, 
tF.  q:.a  "  LG  CF  fmt  par.-.ll-  la:  pioptcr  angu- 
^oa  rcftos  ad  E  ,  &  F ,  patalltlogtammum  crit 


EFCG.enimqucCF  ,EG,  xqnatcs  i  (  J4.1 .) 
uuatc  GD,  cf  II  cxcciVus  quo  DE,  finus  arcus  AD, 
lupctat  Imcam  FC ,  finum  aicus  AC.  Dtco  illura 
caccifum  xquakm  effc  li.iex  C  I ,  fca  finui  arcus 
C  B,  dticatut  linca  CM. 

Dcmonftiatio.  ContcnJo  triangulum  C  D  M, 
effc  KquiUicfum  -,  nam  tnangula  MID,  MlC,  ha- 
bcnt  nnus  latm  MI  commune,  latcra  Dl.lC,  f.uu 
aequalia,  ( pn  3.,. )  cum  aicu»  D  B  ,  &  B  C  fint 
cqualcs,  &:  anguli  ad  1,  finc  rc^i  crunt  ( fv  4.1.) 
anguli  MDI ,  MCl ,  zqualcs  &  htera  MD  ,  MC 
xqualia  ;  iicm  anguli  DMI.  BMC.  cqualcs  crunr. 
Ctim  autcm  angulu»  DMB,  cxtctnu»  .n  paralldu 
NK  .  DE  xqualis  fit  intcinu  N  K  B  .  qui  eft  jo. 
graduuro  ',  igitur  totus  DMC  cft  60  graduuini& 
alii  duo  M  D  C,  MCD  qui  atqualcs  probati  funt , 
erunt  ctiam  60  gtaduum ,  t.t  pctficiancur  duo  ie> 
Ol\.  Qijatc  xqmangubm  cft  tttai.gulum  DMC,5c 
(p#r  roT.ijmrttt.  i. )  zquilaterum:  crgo  xqualcs 
liint  CD,  MD  :  Unea  autcm  GD.  eft  dimid.apjrs 
lincx  MD  ;  cum  cnim  CG  (^QtA  fit  paralUL  Imcz 
K  A,  0C  angulut  E  rcAn»  fit,  ex  (  aefinitf  nt  fini,t) 
angiili  ad  G  trdi  funr.  Cum  igitui  tr.angiila 
CGD,  CMG.  habcant  duos  angulos,  &  duo  l  .tt- 
ra  CD  CM,  xqualia,crint  (  rrr  16.1. )  lincx  GD, 
GM  xqualcs  :  cgo  G  D  cft  dimidia  lincx  G  M  • 
crgo  xqualis  lincx  CI.ouz  eft  dumdia  lincx  CD4 
Qiiod  erat  demonftrandum, 

COROLL  ARIUM. 

Sequirur  ex  hoc ,  qu&d  datis  fini.btit  araium 
ufqucad  60.  dabuntur  facilc  rcliqui  pcr  fulani  ad- 
ditionem.  Sit  enim  datus  finus  .ircus  gt.59.  huic 
addc  finum  arcus  unius  gradu»  efiicicfqiic  finutn 
arcus  6i.fi  finui  arcns  5  S.addas  finum  arcus  duo- 
rum  graduum  cScics  finum  arcus  graduum  61. 

«•««■»m«0»«MM»«wm  «•»••»«» 

PROPOSITIO  XIII. 
Thcorcma. 

Si  fint  ditt  Mrcui  iijiuUier  m  ^rAdii  trigefmt  di. 
ftdntti  ,  ijuAdrariim  fttiHi  diftumit  tf  teriU 
pMTS  <ju4drAti  difereniis  finHum  ilinmm 
cnum. 


Sit  areiis  A  D ,  tiiginta  pradunm  ,  fintque  ar- 
ciis  AB.  AC,  xquaUtct  ab  .llo  diftantcs ,  hoceft 
fintBD.DC  arois  xquales.  D  .caturqtte  hnca 
BC,  &  lincj  FD.critqiic  BCficutpi;usdivira 
bifariim,  &  ad  angulos  rcaos.  Sir  CH  finus  ar- 
cus  AC  ,  AB  finus  .ircus  A  B  .  crii  CK  d«ffc- 
rentia  fii.uum  ,  &  Bl  ,  finus  arcns  PD ,  fcu  dilfe- 
rentixintcr  arcum  AB,  &  AD.  Dico  qii.idranim 
linex  BI  clfc  tcrtiam  pittt.n  quadiaii  KC,  jong.»- 
lur  linca  CG. 

Dcmonfttatio.Ttiang  lum  CGB  t  ftcndctur  ut 
prius  eflc  xqiiilatetum  ;  qiiarc  trianp  C  K  B  ; 
GIB,  quorum  commiinis  cftangulusCBK  ,ix  a.»- 

guli 
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Liber  I. 


guU  iik.Scl  refti,  ic  Utcra  GB,&  BC  «qnalia, 
(  per  16.  f.)  Aint  xqiulia,  &  Ucera  DK,  DI  zc]'i»- 
Jia  fiint,  fcd  (  ?rr  47.1, )  qiiadraium  BC,quod  cft 
qiiadnipIutT)  qiiadtati  D  I ,  (  cum  BC  fir  dupla  ip. 
fiiis  BI . )  c(l  rquale  quadratis  CK,  &  KB  Tcu  BI. 
Ergo  Ci  ab  utroqiic  aufrras  qiiadratum  BI  ,  crunt 
crcs  qiitdraniet  qitadrati  B  C  xqualcs  quadrato 
KC.  Ergo  quadratum  KC  cft  triplum  quadrati 
BI,  qnod  erat  dcmunftrandum. 

COROLL  ARIU  M. 
Ex  hoc  Theorcmatc  cognitis  Hnubus  arciium 
ad  trigcrimiim  gradum  cognofccntui  reliqui  uf. 
quc  ad  fcxagcnmum. 

8Be9B93SS9fi969S95a9Be96969.S85S695&e8'SS6589 
PROPOSITIO  XIV. 
Tlicorcma. 

tliftaniej  j  erit  ^uAdratum  finui  Hrttu  t^UD 
*rcM  4j  d!ffcnmt,mtdiM parJ  qn/idrMii  difirtn» 
ti*  pnuum. 

Sit  arcns  AD  ^r  gradmim  ,  Hntquc  duo  arcus 
AC ,  AD  xqualiccr  diftintcs  ab  fo ;  hoc  eft  arcns 
BC  ,  BD  fint  xquales.  Sintque  eorum  finus  DE, 
FC  ;  DE  autem  fccet  HB,  in  G,  diicatur  CC  qux 
crit  parallela  lincz  ARNara  cum  lincz  HK,DE, 
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C  B,  (cmidifivientia  KB  j  fint  fintis  eorum  D  E  , 
CF,  quoium  did^crcntia  Cl ,  Hnus  complemcuto- 


fum  CH,BG,  quomm  diffcrcntia  IB :  dico  aggre^ 
gacum  quadrarorum  C1,1D,  cifc  quadruplum  qiu- 
diaci  linus  arcus  KB. 

Demoiillratio.  Angulat  ClB  eft  refttu ,  ut  £1- 
cilc  collgi  poicdcx  definitionibus  rinutim ;  ergd 
(  per  47.1.  )  quadracum  CB  zqualc  cft  quadraiit 
C  1, 1  B.fcd  quadracum  C  B  cft  quadruplum  qua- 
drati  nniis  arcus  KB.  Nam  (Inut  arcus  KB  eft  di- 
midia  rcbienra  arrus  CBduplL  E>goquadrata 
Cl,  IB  funt  quadrupia  quadcaii  finus  KB 

S"jHUHiHr  preptjinontj  nrttjjatid  ad  compefi- 
tienem  c«««nw  T*ngeniium  &  SecMtium, 

fi!N3Sti6SSSSBSB69SB(}S53SaBBi686HaSS«isa6i 
PROPOSITIO  XVL 
Theorema. 

tft  Juim  ctmplementi  *d  finum  arcui ,  iid  finni 
tetm  *d  tdngenttm  t\Hfdtin  nrciu. 


M    E  FA 

fint  perpendiculares  ad  eandcm  AH ,  &  paraliclsC 
crunt  intcT  fc  :  igitur  aiigulus  D  G  B  cxternus, 
zqualis  eft  intcrno  K  H  B  ,  qui  femircaus  eft. 
Triangula  autem  GDI,GlC,funt  zqualia  ( ptr  4. 
frimi)  quarc  zqualcs  fiiiu  angnli  DGB  ,  BGC  : 
fcinircdliis  crgo  eft  DGC,  crgo  ctiam  scqualis  an- 
golo  intcmo  GHt,  Sc{ptr  18.1. )  parallclx  funt 
GC  ,  EF  :  parallelz  itcm  fiint  DE  ,  CF  cum  fint 
perpcndieulaces  ad  eandem  HA.  lgitur(^<-r  54.1  ) 
zqtialcs  funt  CF  ,  £G  ;  crgo  GD  tft  diff^rcniia 
(inuum.  Dico  aiitem  illius  quadratum  duplum  eirc 
quadrati  Dl,  vel  IC. 

Dcmonftratio.  In  triangulo  GID ,  angulus  in  I, 
reftus  eft.com  arcus  DB  BC  fupponantur  zqua- 
Ics ,  angtiliis  DGI  ,  cft  jjin  probatus  femireftus ; 
ergo  &  GDI  (emircAus  crit ,  ui  perficiantur  diio 
tcfti :  ergo  (  ptr  6.1.)  latcra  DI,  GI  funt  zqualia. 
Scd  (  prr  47. 1 .  )  quadracum  GD  cft  zquale  qiia- 
dratis  G  I  ,  I  D  ;  crgo  duplum  eft  quadtati  D  I, 
^ood  etat  demotHlrandum. 

—  n»^:  mtm»m»«mm  n>  mw  11  wi  ww 

PROPOSITIO  XV. 
Thcorona. 

■^^'/*»'"»  fxadrmii  dlfertnild  fwuHm  tcr' 
cHuin  ,  differeniix  finuuin  complemeniorum  , 
tft  ^uMdruplum  <}HAdrMii  finus  jimidijftreniid 

MTCUHm, 

Sini  duo  arcus  AB  ,  AC  ,  quorum  <liffereDti;t 
Tom.  l. 


Sit  arcus  AB  ,  cujus  fmus  BC  ;  tangent  AF ,' 
finut  complementi  EB  ,  aut  illi  zqualis  DC ,  d<- 
co  iia  eflc  DC  ad CB  ,  fuut  DA  radtas  ,  ad  DF. 

Dcmonftraiio.  BC  iprr  drfinli.  Jinuum)c(i  pcr- 
pcndicuUris  ad  DA.  Iicm  AF  cft  ad  candcm  pcr- 
pendicularis ,  cum  (ii  tangcns.  Ergo  ( ptr  iS.i.) 
funt  CB  ,  AF  parallelz  :  ergo  in  triangulo  FDA 
eft  du&a  CB  parallcla  bafi :  igitur  ( pcr  x.6. )  its 
cft  DC  ad  CB  ,  (kut  DA  ad  AF. 

£.v  huc  foli  propcjiiitne  conjicipcteji  CMtn  tdn^ 
f>tniiHm  ,  iiV<r  fmm  ddturi  diM  miles  ad  faciH^ 
tdtem. 

MflsgoBsagssBSflSiBretMaiBaiwsaataMflflWiai 

PROPOSITIO  XVll 
Theorema. 

RadtM  ej}  medim  fopartitHolid  ,  Inter  Jiimnt 
compiemtnti ,  fjr  Jifanttm  arem. 

Sii  in  cidetn  fig  ni  finus  complenicnti  EB,  auc 
illi  zqualis  DC ,  &  fecans  DF :  dico  ita  tlVc  Clji 
ad  DA  ,  ni  DA  ad  DF  ,  fccantcm. 

Dcmonftraiio.  In  iriangiilo  ADF  ,  duftac(i 
ut  oftciidimut  CB  parallcU  bafi  AF  ;  ergo  ( pef 
t.  6. )  ita  eft  D  C  ad  D  B  (  aui  DA  iUi  zqua- 
HHh    ij  ieiD) 


) 


Digitized  by  GoDgl 


Trigonometrte 


418 

Jem  )  ficot  D  A  adDF,  qaod  «»c  oOenden- 
^^'^jjtfiU  pT»f»fultni  «bfilvl  ftefi  tMitn  fi- 


pROPOsiTio  xvm. 

Theorcnax 

Railm  tjl  vuJ^»'  pr»f9rmn*lii »  inttr  iMiftnut 
Mrtni  t  ctmplnntnti. 


Sit  arcus  AB  ,  cujut  tingcns  AC,  connptetnen- 
tam  cjut  r»  BE  ,  cu)tu  tangeiu  EF :  dico  ita  clle 
tangentcm  AC  ad  radiinn ,  ficut  radius  ad  EF. 

Dcmondtatiu.  Cum  linca  ED  lic  pcrpcndicu- 
laris  ad  DA ,  cx  condrudtioiK  (  fupponitur  cnim 
AE  eSt  quadraiu  ,  &  confequcntcr  ADE » cflc 
angulus  rcdus  ;  E  D  fu  etiam  pcrpcndicularis 
od  EF ,  cum  EF  fit  tangcns  ;  aunt  DA,  EF  paral- 
lcUc :  quate  {per  i9.i.}anguU  altcmi  ADC.DFE, 
(lint  xqualcs.  Itcm  anguli  A  ,  &  E  funt  re6ki.  Sc 
arqualcs ,  &  triangnla  DEF ,  DAC  funt  cquian- 
gulaj  undc(p^r4.  6.  )eritut  tangcnsAC,  op- 
pofita  angulo  D  ad  AD  radium ,  ita  £D  radius 
oppofitus  angolo  F ,  (  qui  «qualit  eft  angulo  D ) 
ad  tangcntcm  EF,  quod  crai  dcntonftranauin. 


PROPOSITIO  XIX. 
Theorema. 

TMjenttJ  arcKnm  ;  tMitntthtu  compltvunitrnm 
fint  rtcifrtci  frtptnionaUi, 


Sint  arcus  AB  ,  AC  ,  quorum  complemcnta 
BD,  CD ,  fitque  tangcns  arcus  AB  ,  linca  AE  ; 
Cangens  arcus  A  C  ,  fit  AF  ;  langcns  coinplc- 
mcnti  arcus  AB ,  nempc  BD  ,  lit  DH  ;  &  com- 
plementi  AC  ;  nempe  arciii  CD  fit  DG  i  dico 
ita  clTc  A  E  aJ  AF  ,  (icnt  D  G  ad  DH  ;  &  hoc 
eft  rcciprocc.ncmpc  prima  fit  tangcns  arois  fcnin- 
di  ,  tcrtia  fit  tangcns  compltmcnti  arcus  fccun- 
di  ,  quarta  crit  tangcxis  complemcnti  arcus 
primi. 

Drmonftratio. Radiut  eft  mcJius  proporiioni- 
lii  intcr  tangcntcm  atcus  AB,  Si  tangcnccin  com- 


plemcnti,  hoc  cft  •,  ita  cft  tangens  EA,  ad  radiuin, 
ut  laJius  ad  DH.tgttiir  rcdangulum  fub  EA.DH, 
«qoilc  cft  quidraio  taJii.  Paruct  rc&anguium 
fub  AF,DG,  «quatin  cidem  quadrato  radii :  crgo 
redangulam  fub  EA.DH  xqualc  cftreAangulo 
fnb  AF  ,  DG  ,  quare  {fer  16.6. )  ita  eft  EA  ad 
A  F  ,  ficut  D  C  ad  D  H.  Quod  ctat  danon- 
ftranduro. 


PROPOSITIO  XX. 
Thcorcnu. 

SinMt  drtmm,  (jr  ftctmtti  ctmfUmmtrwn  rt» 
clfroti  funt  frtftrtitiiMltt, 


F  E  A 


Sint  arais  AB,AC/}Uorum  complcmenta  BD, 
CD,  finut  BE.  CF,  fccantes  IH,  IG,  dico  ira  dle 
finum  primi  A  B  ,  ncmp^  B  E  ad  finum  fccundi, 
ncmpc  CF ;  ut  IG,  fccans  complcmenti  fecundi , 
ad  IH,  fccanccm  complemcnci  prinii  arcus. 

Demonftratio.  ( Per  ij.hujui)  radiut  cft  medius 
propoctionalis  inter  finum  arcus  ,  l£  fccantem 
complemcnti :  quare  ut  E  B  ad  radium  i  ita  r.i- 
dius  ad  I  H  :  crgo  rcdangulum  fub  E  B  ,  I  H 
zquatur  quadrato  radii ,  paritcr  rcftangulum  fub 
CF,1G  xquabitur  cidcm  quadrato:ergo(^rr  16.6.) 
erit  ut  EB.  aJ  CF ;  ica  IG,  ad  IH  ;  quoidcrat  de- 
monftrandum. 


PROPOSITIO  XXL 
Thcoreroa. 

Vi  tsnftnt  drcm ,  nd  ftcMttm  tj$u  ;  itd  rditM 

dd  ftcantem  ccinpltmenti, 

In  figura  proportionis  18.  oftcnJimus  trian- 
guli  CAD ,  DEF  circ  xquiangula ;  igitur  ut  tan- 
gens  AC  ,  oppofica  angulo  ADC  ,  ad  (ccanteir 
DC  ,  nppoUtam  angub  rcAo  A  ;  ita  radius  Dll» 
oppofitus  angiilo  F,  (  qui  angulo  ADC  eftcqua- 
lis )  ad  DF  (ecantem  complcmcnti  ,  oppoficam 
angulo  rc^o  E  ;  quod  crai  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XXII. 
Thcorema. 

D''fftrtmiatM(ni',um  «rcunm,  tfui  fimul  f-^mfti 
t^uatti  funt  tju4drA>iii,flld»pU  taiigtniii -tr' 
cits,  ijuc  m4\er  miHtrtm  fnptrM. 

Sint  duo  arais  AB ,  BC  qui  fimul  fiunpti  qua- 
dranti  fint  zqualcs  fivc  qni  fint  fibi  inviccm  com- 
plfmcnta  ;  fitquc  AD  ,  tangcns  minoris  ;  &  CE, 
langens  majotis ;  ficquc  aicus  BI  xqualis  arfiii 

AB, 
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AB ,  & confcqucmer IC  erit  diftcrentia  arcuuro, 
CH  )  crit  tangetu  illius  ;  fumatur  itcm  CF 
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^qualis  ipfi  AB ,  critque  CG.ejus  tangen$,cqaa- 
lis  tangcati  AD.  Dico  GE  ,  cxcclTum  tangentis 
CE  fiipfa  CG  ,  aut  AD ,  iili  atqiulem ,  cflc  du- 
pljmliiiez  CH,  tangcntis  djftrentix  arcuum. 
Sjmitur  arcis  CL  ,  xqualis  ip(i  Cl  ,  fitque  KC 
iiiins  taiig.ns.xq  ialis  ipfi  CH.idcoquc  lota  KH, 
illius  crit  duph.  Volo  ptobitc  linca.n  GE  xqiu- 
lcm  clVc  lincx  KH. 

Dcmonftratio.  Arais  B  I,  faduscftxqualis 
«rcui  AB ,  crgo  ( per  it.  j. )  angol?  AMB,  H.MB, 
fuiuxqualc».  f;.iAMB,  &MECaltcrni  .  fimt 
ciiam  xqiulo  :  crgo  anguli  E  ,  &  BMH  funt 
xq  lalcs  :  etgo  ( fitr  6. 1. )  Iincx  Mli ,  fcd  MK.Sc 
HE  xqnalcs  funt. 

Paruct  cum  arcus  AB  ,  CF  fint  fiSti  xqiialrs, 
fi  addantitr  urrinque  arcus  CL,  FB  xqiialcs;cranc 
«rcus  AF ,  FL  xqualcs ,  Bc  confcqucnter  xqiiales 
eruntanjnili  KMG  .  A.MG  ;  fcd  AMG  ,  MGK, 
alrerni  (unt  edam  zqualcs  j  crgo  anguli  KMG, 
MGK,  funt  xqiulcs  •,  crgo  (^rr  6.1.)  latcra  KM, 
GK  ,  fnnr  xcjiiaiia  :  qii.itc  xqualcs  erunt  linex 
KG,  HE  ,  utpoiecidcni  MK  ,xqualcs  ;  igitut 


r 


abtatl  communi  H  G ,  erunt  xquates  KH ,  GE, 
quod  crat  oflendendum. 

COROLLARIUM. 
Daci  tangente  dilFcrcntix  duoruin  arciitnn,(]ui 
fimul  funt  xquaics  qiudranti ,  &  tangentc  mino- 
ris ,  babcbitur  rangcns  majoris ;  fi  ncmpc  tangcn- 
ti  minorls  addatur  dupla  ungens  dilFcrcntix  at- 
cuiun.  Ec  vicilEin. 

PROPOSITIO  XXIIL 

Thcotcma. 

Tatif^etis  differtmU  arcnHm,  tfui  fimul  tquatts /int 
fjuadrMftti  ,  una  cum  ranj>rnte  arcis  mititrisj 
oqMitlit  eft  ftcanii  difftrtntit. 

Odendimus  cnim  lincam  KG,  compofitam  cx 
CG  xqualiipfi  AD.&  cx  KC  tjngtnte  d  ffeictix, 
xquilcm  ct1e,linex  KM.qux  cftfccans  diffcrcntix. 

C^iiarc  dati  tangcnte  dilTrcntix  ,  &  tangcnte 
arcns  ininoris, dabuur  pcr  foiam additioncro  ,  fc- 
cnis  difFcrcntix  arcuum. 

PROPOSITIO  XXIV. 
'  Tlieorcma, 

Taangms  iiffiereittia  arcuum,  ejui  fimui  ttjualcs  funt 
cfitaJirttnti ,  (ft  ftcans  t\ufitm  difftrtnti*.  fmnl, 
tujuidti  fimt  tanftnti  ma\oris  artm. 

Oftendi  enim  lineas  HE.HM.efTc  xqualcs.qni- 
biis  fi  adJatur  CH  taiigcns  diffcrcntix,fict  lineal 
CE,  xqualis  liiicis  CH,MH. 
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TRIGONOMETRIy^ 

LIBER  SECVNDVS. 
De  Logarithmis. 

JH  N  IS  friefiliii!»  triangmli  cpe  canenii  fiihttnPtnim,fin»Hm,tanf[entium,  (l^  ftcantium 
ahfilvitnr  pcr  r.  tl.im  proptrtlonHrn  ;  in  ^na  trihtu  iiumerls  Jatis  ,  quartus  prbportionalit 
iysvetiiiMr.  Htc .{.rrmrt^Hla ptrficiiHr  ,  mtiiiiplicand»  ficHndum  pcr  ttrtium ,  produ- 
Uam  dividtndo  prr  primum.  Numtri  autem  tjui  iweniuntHr  in  tabulit  ftcantium ,  Ji- 
nnum,  lanttniium ,  ut  viientur  fraRients ,  tamque  Lthcant  accuiaiienem  cfua  reijuiritur, 
fiptem  AHt  tclo  charaQcribui  tonjiani ;  extjue  fit  ut  eperatimts  irigniemetrict  multum  laberis  ,  cp-  tadij 
ctntlncam  ,  inme  (jr  pcriculi ,  ne  in  tamlengis  operatloilhMt  alitjuid  erroris  irrtpai.  Vndevaldt  fa- 
f  itvttr  Ntptrui  de  tota  mathefi  prepierta  beni  meritw ,  &  nmi^uam  faiis  laudandM ,  alictrumeres.pra 
fsnuhHttangtntihus  amt  ftcantihus  futfiuuit ,  tjuerum  epe  iJem  fola  additiene  prtfiamM ,  cjued  mulii- 
plicatione,  idem  fnbtrAnitne  ^uodaliaJ  divifioite  t§iiebamus  :  tes  cfuafi  txpentritts  numcrorum  cof- 
fiterum  legarnhmos  vocai ,  ^uerum  natHram  ,  preprittatts  ,  inventientm  ufum ,  tet»  hec  tihro  tX' 
plicMmm. 


D  E  F I  N  I T  I  O  I. 

Numcri  proportionalcs  gcometrice  funt  qui 
eandero  h  ibent  intcr  fc  rationcm  ,  ncmpc  quorum 
ptimus  (cciindi  tot  parfcs  aliquotas  qiiafcumquc 
coiitinct ,  quot  tcttius  fimilcs  p.irtcs  aliquotas  fc- 
cundi.  Ut  1.4.  j. 6.  qui  fuut  {ptr  ij.6.)  eatn 


habcnt  proptietatcm  ,  ut  rcftanguluro  comprc- 
hcnfom  fiib  extremis  i ,  &  6,  acquetuf  rrftingulo 
comprthcnfo  fubmcdiis:  nam  bis  fcx  cfliciunc 
I  i.ficut  tcr  quatuor.  Hi  numcri  poifunt  dlc  con- 
tiniic  ptoporttonalcs  ,  ut  1.  4.  8.  16.  ji.  Ncmpe 
cft  cadcm  (atio  x  ad  4,  qux  4  ad  8,  &  8  ad  1 6. 
Numcii  ptopoitionaics  arithmeticc  funt  nu- 
H  H  h   iij  incti 


4  jo  Trigonometri^ 

mcri  iqualis  excflTa  Cc  rnpcrantes.ut  i.  4.  j.  j.  fi- 
cut  cnu»  fecunJui  fupcrai  priraura  binario  ,  iia 
quanu»  y  fuperac  biiuiio  miuieium  j.  Honc  au- 
cem  h»bcnt  ptopnctaicro  hi  nurocti  iit  fumraa  cx- 
ucmonirn ,  atquctut  fununx  incdiotum  ,  nerape 
%Sc  f  effi..iui>t  7-  ficut  4  &  J. 

pudunt  hi  numcti  ertc  continui  proponiona- 
Us  ;  ut  1. 1-  J.  4.  5'  6.  &c.  qui  numen  continue 
fc  exccdatunitatc  ,  ut  i.j.  j.  7  9-  S'"  fe  con- 
cioue  binaiio  cxccdunc. 


DEFINITIO  II. 

Logarithrai  funt  mtmeti  propottionalc»  arith- 
mcuc^  ,  mimeru  geomctrice  pioportionplibui 
apphcati.  Scu  nuracn  xqualibui  fcmpcr  d^lTtccn- 
tiii  fc  exfcdentes ',  pro  nurocris  gcomctrici  pro- 
pottionalibtis  ribllitiiii. 

Sit  yerbi  grat-i  fctics  A  nuincroniro  geometri- 
cc  proporptionaltSro  ,  quibus  e  regionc  ,  fcnbatur 
fcrici  nuroeroriun  atquaii  fempcr  excelfu  fc  fu- 
peraniium,  five  fe  fnpcrent  unitatc  ,  ut  in  feric  B, 
fivc  binario  ut  in  fctic  C  ;  fivc  ternario  ut  in  fetic 
D  >  fivc  qdocuroquc  alio  cxccflu,  Nurocri  fcric- 
rtim  n  .  C ,  D  aut  alteritis  cujufannqnc  potnmt 
ertc  Logitithroi  numeronim  in  fctic  A  pofito- 
rum.  Singuli  igitur  numcri  fcricnim  arithmcti- 
carum  ,  fiint  Logariihmi  numeioturo  fibi  icfpon- 
dentium  in  fcrie  geomcicica. 


A. 

B. 

C. 

D. 

1. 

a. 

1. 

X. 

1. 

4- 

4. 

4- 

)• 

6. 

"• 

8. 

4. 

8. 

10. 

16. 

f- 

10. 

>)• 

6. 

11. 

16. 

7. 

"4- 

19. 

ta8. 

8. 

16. 

11. 

Ut  aatem  jatn  ab  inCo  initio  percipias  finem 
cujas  graiia  invcnci  funt  hujufmcxii  logarith- 
mi  i  mpponamus  inc  vclle  ,  dacis  tribus  nu- 
meris  qiuemc  quarium  numerum  proporcionx- 
lem.  Sint  dati  trcs  numeri  fcrici  A.  a.  4.  8. 
qiiibtis  qiicritur  quartus  proportionalii.  Re- 
gula  coiifucta  jubct  multiplicaxi  8  per  4.  ic 
produ&iim  ncmpe  )i.  dividi  pcr  primum  a. 
qiiotictu  fcilich  16.  e([  ille  qui  quzritur.* 
Nos  aliter  opetabimur  per  logarithmos  ,  fi  trium 
numeroium  geometiicoruro  i.  4.  S.  logarithmis 
in  piiraa  fcric  acceptis :  1.  j.  4.  addamuiduos 
uliimos  j.  &  4  fientquc  7.  Ab  hoc  numcro  7. 
auferatur  primus  ncmpc  z.  rcilint  j.  Dico 
huiic  numcrum  j.  eflc  logariihmum  niimcri 
quzfici.  Idc(x]ue  fi  tabulam  inlpicias  videaf- 
que  numcruin  geomecricum  in  ferie  A  ,  rcf- 
pondcntcm  niimcro  j.  fcriei  B  ,  invcnics  pari- 
ter  16. 

Libcrum  cft  cuique  logarithmorum  ,  fcriem 
quam  volucric  adhibcre  ;  dcteiroinatis  tarncn  I0- 
gaiichmis  duorum  niimerorum  ;  jam  amplius  li- 
bcrum  non  cft  quofcumquc  logirithmos  artig- 
narc  czteris  numcris.  Verbi  grafia  pofito  quud 
logarithmtis  unitatis  fit  i  Sc  binatii  fit  i  neccf- 
fari6  iogaiithmus  quaccrnatii  rrit  3.  Cc  oCiona- 
tii  cnt  4  &c  ica  dc  cxccris  feriebus  qux  applicaii 
poiruiic. 


Facillimtim  qnidero  eflct  dtti  qnalibet  (crie 
nuntcionmi  gcometrtcorum  ,  aflignarc  fcriem 
numeionim  atithmetice  proportionalium  ,  fcu 
corum  logariihmos  invenirc  ;  quia  tamen  in 
quaaimqiie  fcrie  gconKttici  multi  dcfunt  nun-.e- 
ti  intctmcdii  ,  quibus  in  noftris  opcraiionibus 
indigctc  polTumus  ;  idcA  logarithmi  applicati 
cuicumquc  ferici  georoetricz  ,  dcbcnt  nuximo 
exccflulc  inviccm  fiipcrare  ,  ut  intctrocdiis  ,  pof- 
fint  ctum  fui  logarithmi ,  finc  ulla  fradionc  af- 
fignari.  Quod  ut  intclligcre  factlius  poflis  ,  po- 
namus  fciicro  B  continere  logarithmos  ferici 
A  i  cum  unitas  fit  bgarithmus  unitatis  bina- 
rii  ,  tcrn.iriits  quarcrnaiii,  hic  jaro  dccflTct  lo- 
gaiithmus  tcrnaiii.  Paritcr  nullus  invcnuccoi 
wgarithrous  nuroctorum  j.  6.  7.  itcm  9.  10. 
ti.  11.  1}.  14.  tf.  in  qiio  eflct  maximus  defe- 
dlus  i  nam  quoticfctimque  occnrrerent  nume- 
ri  hujiifinodi  *  ccfl^arct  omnis  logarithraorum 
nfus. 

Ex  quo  fit  ut  fi  logarithmus  uniutis  eflet  o.pro 
logirif hmo  binarii  poflent  accipi  ioooooo,&  pro 
logarithmo  qoatcmarii  locoooo  ,  pto  logarith- 
mo  oftonarii  j 000000 ,  Cc  tunc  poircnt  fuppcte- 
re  aliqui  logarithini  pro  intcrrocdiis  :  ficnt  cnim 
logarithrous  unitatis  fupcratur  k  logarithmo  bi- 
narij ,  hoc  numeri  locooro  ,  itaetiam  logarich- 
mus  biturii  fupeiaiui  k  logarithmo  qnatcrnsrii 
eodcro  cxccfl*!!,  atquc  ita  obfcrvatur  dcfiniiio  I9- 
gartthmormn. 

Notanduro  itcm  poflc  logaiithtnos  decrcfrf. 
re  zqiuli  femper  decremenio  ,  intetea  dum 
numcri  geometricc  crefcunt  ,  proportionalibus 
fcropcr  incrcmcntis.  Ut  fi  fmt  d;ije  feries  E, 
6c  F  ,  qtiarum  prima  crcfcai  gcomctricc  alia 
veio  deacfcat  atichmeticc ,  idcm  tamcu  habc- 


E. 

F. 

G. 

1. 

xo. 

10. 

a. 

19. 

«7- 

4- 

18. 

«4- 

8. 

17. 

1 1. 

16. 

16. 

8. 

>*♦ 

'J. 

S' 

46. 

z. 

118. 

—  1. 

156. 

1 1. 

1-4. 

cur  eroolnmcntum  ;  ncmpe  ut  per  addiiionero  , 
&  fubtradionem  Iog.iiiihmorum  ,  idcra  tfii- 
ciatur  ,  quod  pn'  multiplicationero  ,  &  divi- 
fioncm  nuraerorum  georaetricorum.  Scquiiut 
auccm  in  ei  feric  quod  curo  ferics  gcorocrrico- 
nim  feinper  crcfccrc  poflic  in  infinitum  ,  ferics 
auccm  iogarichmorum  quz  dccrefcit  per  xqua- 
lia  dccrcmenta  ,  non  poffit  deaefcctt  in  in- 
finitum  ,  invcniatut  tandcro  aliquis  numerus 
qui  habcat  pro  logarithmo  aliquid  minus  quain 
o  idcoqtic  habcat  nuroerum  dificicnicm.  Ut  ei- 
dcm  leriei  gcomctricz  E  ,  refpondcat  fcries 
atithmcticc  dcctefccns  G  ,  cum  logarithmus 
numcri  geomcccici  64.  fit  i.  Sc  logariihmus 
fcqticntis  ncmpc  118.  dcbeat  dccrcfccrc  tribus 
itritatibus ,  dcbet  logaiithmus  cfle  — i.  hoc  cft 
nna  unitas  infra  o.  &  logarithmus  mimeri  gco- 
mcirici  156.  cfle  —  4.  feu  quatuor  unitates  in- 
fra  o.  Ut  autem  videas  etiam  eos  logariihmos  dc- 
ficicntcs  poflc  cflc  uiile$,dciKur  ircs  numcri  gro- 

mcirici 
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mcTrici  1,4,  ixS  ,  qtiibus  mcthodo  logaritlimici 
debet  queri  qiiutus  propottiotulis,  Suminttir 
tfarorum mimcronim  logarithmi  17,14,—  1  , 
addc  duos  itltimos,  id  c(l  qcutuoidccim  Sc  mtnas 
iiniiate  ficc  ij  ,auRr  17  cx  ij ,  defunt  qu.ituor; 
ideoque  reflabic  —  4  ,  logarithmus  numcci 
quxiiti. 

aucem  numeri  deRdlivi  funt  communes  in 
algcbi  i. 

PROPOSITIO  I. 
Theorema. 

S!  ^uAtutr  (jHMVtitMei  fm  »rU\mftid  frtftr. 
tii»idtf/  :rrima  c«-  (fti^nA  Jimul  fumplt ,  «^Mit. 
ttt  fmm ,  lerti^t,  crfumndt,  item  fmul  fnmptii. 


4JT 


4- 

A. 


F. 
1. 
E. 

4- 

B. 


C. 


H. 
1. 
G. 

?. 
D. 


Sint  quatuorqu.nititarcs,  A, 
BF ,  C  ,  DH  ;  arnhincticc  pro- 
poKionalcs  ,  hoc  cft  codcm  cx- 
cciru  fc  fuperantes ,  ut  in  appo- 
Hto  excmplo  fcciinda  quantitas, 
B  F  fiipcrct  primani  A  ,  codcm 
protfus  cxccnu.quo  qnarta  DH, 
lupcrn  fecundjra  C,  dico  A,  &  DH,  fimul  .rqua- 
lc<  rfn,  quantitatibus  C  ,  &  B  F  ,  fimul  fumptij. 
Si;  EF  cxcefKis  quantttatis  BF  fupra  A  ,  Sc  cxccf- 
fus  q  10,  qtwntitas  DH  fiperat  C  fit  GH,  fupno- 
mintiu  igitut  EF,  &  GH.*quales. 

Demonftratio.  Si  quantitati  A  ,  addatixr  GH, 
fient  A,  GH,  xqualcs  ipfi  BF;  nam  A,  3c  BE.funt 
«qualcs  ,  cum  EF  (it  cxcclTus  hii<z  BE  ,  fupra  A. 
CJiiarc  fi  .Tquahbus  A  ,  &  BE  ,  addantur  GH  ,  & 
EF,  arqnalcs  ,  cx  fuppofitionc  ■,  fient  A,  &  GH  fi- 
mitl ,  xquales  roti  BF.  Si  itcrum  stq  ialcs  Hncas 
DG  &  C  *qualibus  addas,  ficnt  A  ,  DG ,  &  GH, 
fcu  A,  DH,  .Tqualcj  lincis  B  F,  &  C.  Qnod  crat 
dcmotiftrandtim. 

CO  R  O  L  L  A  RIUM. 
Scquitur  cx  hic  propofiiionc ,  qiiid  fi  ex  qna- 
ruor  numcrfs  arithmcticc  proportionalibus ,  dcn- 
turtrcs  piiroi ,  facili  innotefcetquartu?  pcraddi- 
tioncm ,  &  fubtraiaioneni.  Siipponantur  cnim 
ccM>nitx  qnantitatcs  A,  BF,  C,  ft  ignota  cfie  DH; 
fimul  addintur  BF  ,  &  C  ,  cognofcitiir  aggrcpa- 
riim  cx  BF,&  C,oii  cum  aggr^^gatum  cx  A  &  DH 
»qujle  fit;  cognofcitur  ctiam  lilud  Exhoc  aggie- 
gato  fubtrahatur  A.  RtHnquitur  DH. 

PROPOSITIO  II. 

Thcorcma. 

Si  tres  tjiiAntitates  fuerittt  drithmtuce  freptrtia. 
ttales,prim.t,  ty-  leriiafmHl  fumftt ,  dupU  fuiit 
^uMtitMtis  mJiit. 

Sint  trcs  qu.intiratc$  A  ,  B  ,  C  ,  arithmcticc 
proponionalcs  ;  hoc  cft  qiiantita'  A  codcm  cx- 
ceiri  fuperct  quaiuitarcni  B  ,  quo  q  antitas  B  fu- 
perat  quantic^itcm  C  ;  dico  A .  &  C  ,  fimul  clTc 
duglas  quJiifitatis  D.  Ponatur  enira  quanticas  D 
iqit.ilis  ipfi  B. 

Dcmonftratio.  Ciim  qnnntit.is  B  fupponatut 
codrm  cxcilfu  fupcrarc  quancica- 
A.  B.  D.  C.     tcm  C  .  qiio  qiiantitas  A  fiiperat 
B  ;  &  D  f.i<fta.fit  iqualis  ipfi  B  : 
D  ctiam  fupcrabit  eodcin  cxccllii  quaniitatcm  C, 


mio  A  fupcratqninritjtem  B.  Ergo  A,  B,  D,  C« 
fiint  quatuor  qiuntitatcs  arithmcticc  proportio- 
nales.  ptr  pricedemem  )  A,&  C  fimul 

equaleslunt,  quaniitatibus  B,  &  D  liraul  etiam 
fumptis  ;  hoc  cft  duplo  ipCus  B.  Quod  ctat  dc- 
monftrandum. 

COROLL  ARIUM. 
Si  ex  tribus  niimcris  continuc  arithmerici  pro- 
portionalibus,  dctur  primus,  &  fcciOTdiii.  dab^tur 
ctiam  tcrtius  ;  fi  ncmpc  fccur.dum  dupliccs,  &  ab 
eo  fic  duplicaio  fubtrahas  priinunT. 

PROPOSITIO  IM. 

Si  fint  tjMotcHmque  tju/niiitMits  ariihmetici  tcmt- 
nue  prcpartien.tles  ,  fMrum  diffcrrntit  eruHt  in- 
itrvullij  geometriii  prcporttcnMlts. 


4- 

S' 
6. 

7. 
8. 


A. 

B 

C. 

D. 

E. 

F. 


Sinr  qnot  volneris  quanritates  arith- 
meticc  .  8c  continuc  propirtionalcs, 
hoc  cft  B  fipcrct  qu.intitatcm  A,  ei>- 
dcm  exccrtli ,  qno  C  fupcrat  ipf.un  B  ; 
&  quo  D  fiiperat  ipfam  C  ,  &:  E  ip- 
fam  D  ,  &  F  ipfmi  E  Dico  iirfcrci  - 
tias  cllc  iiiccrvjilis  propoi^tionalcs ; 
hoc  eft  difFcrcntiam  qi-i  F  fiipcrai  A ,  rir  quintu. 
plam  difTticntijr  qua  B  lupcrat  ipfam  A,  cb  quid 
intcrvalUnn  F  fupra  A  fit  q.iinruplum  intcrvalli 
intcr  B  &  A. 

Dcinonftratio.  Quotics  multiplicaTtir  m»-?rval- 
lum  totics  mulciplicacur  eadcm  iT  icnua :  fed 
aetjc^  mi'l:iplicia  funt  in  ciiiem  laiione.ac  quan- 
titatcs.quorum  funr  multiplicia,  {  per  1  crgo 
ut  f-  h:ibct  intervalluin  ad  itiicrvallum,ita  etiani 
difr.icntia,ad  difctenciiun. 

SaB5flaffiK«CT.C8B3aaBBWBBfg63'a6a53a58gi 
PROPOSITIO  IV. 

Si  ftnt  ifuctcMm^iie  ijH.iii  in-.es  ecrtimi  Ariihmt^ 
tice  propcrtisiM'es  ■y(Xi.ejj'us  uitim*  fifid  j>ri^ 
Mum  divifus  per  n:imerum  iniervaltcrum,  d<tt 
differeiiiiam  ^ua  fe  e.xeeduiit  invittm. 

Sint  iidein  nuracri  A|B,C,D.E,F,  conti- 
nit^  proportioiialcs  axithuKiice  ;  dico  quad  fi  cx- 
cefltis  q.io  F  fiipcrat  qiiantit.ucm  A,dividjtiu  pet 
numcriim  intcrv;dIorum  ,  qu«  fant  inter  F  ,  &  A, 
dabiiur  diftrentia  qua  fc  mviccm  fi.pciant  fin- 
gulx  quantitatcs. 

Dciaonfttatio.  (  Per  prtetdenttm  )  ita  fe  hsbcc 
intcrvallum  ad  intenrallura  ,  fictu  diffcrentia  aJ 
d  ffirercnriam  iquzritur  autcm  dilf-rcmia  uniiis 
intcrvalli.  Si  ergo  fiat  ut  quinque  vcibi  gr.ni  a  in- 
rrrvalla  ad  d.ifcrentiam  10  ,  iia  unum  intcival- 
lum  ad  q  iartum  numeium  ;  crit  rcdangulum  fub 
mcdiis  srqualc  rcikangiilo  fub  cxtremis  {ftr  16.6.) 
Cnm  autctn  ut  fiai  rcdiangnlum  fi>b  mediis  debcac 
multiplicari  10  pcr  unita;em  !k  tmitasnihil  im- 
mutet ;  igitnr  fi  dividacur  ditFcrcntia  pT  nnme- 
rum  intervallorum  quocieni  etil  exccflu« ,  quo' 
numch  fe  invicem  fuperant. 


PROPd 


Digitized  by  Gpo<7[e 


Trigonometri^B 


PROPOSITIO  V. 


Si  ftnt  rmmtri  gnmtrrUt  prtfartwtdes^ 

j,4ngriihmi  mdUrmm  fimml  fnmpti ,  ^mjIh 
fi,nt  Ul*rUimM  txtrcmcrmn. 

A.  B.  C.  D.  Sintqiunior  numeri  A,Bi 
^6,  3.  II.  C,  D ,  gcomctricc  proponiona- 
E.  F.  G.  H.  Ics  ;  dico  illoruin  Logarithmos 
E,  F,  G,  H,  ita  fc  habcrc,  ut  F, 
G ,  rimul  Aimpti ,  xqualci  fim  numcris  E,  H,  fi- 
mui  ctiam  fumptis. 

Dctnonfttatio.  Logarithmi  fimt  numcri  arith- 
nwticc  propottionalcs  pto  gcomctticit  fubftituti; 
fcd  numcf  i  arithmctic^  propoitionalc»  ita  fe  ha- 
i»nit ,  ut  fumma  mcdiorum  xqualis  fit  fumiXMC 
«xtrcmotum  :  igirur  ,  Sc  logarithmi  ita  fc  ha- 
bcbunt. 

COROLLARIUM. 

Si  \  fiimma  mcdiorum  aufcras  logarithmum 
ptimi,  iclinquitui  logarithmus  quani. 

PROPOSITIO  VL 
ThctKcma. 

Si  fint  trts  Mumtri  ccminmi  prep»rti»HMltt  gtt- 
mttriti  ,  Ugdtruhmi  nmrcmortim /iuit  dmfli  l*~ 
^miibm*  midii, 

Dcmonftraiio.  Logarithmif  txAifin.)  funt  na- 
mcti  arithincticc  ptopoitiunalcs  ,  pio  gcomctrici 
pcopotiionahbus  fubftituti :  (cd  mimcri  arithmc- 
ticc  coiuinuc  prujx)rtioiulcs,ita  fc  h-ibcnt,  ut  cx- 
ircmi  fmt  dupu  mcdii  :  crgo  &  logaiuhmi  iia  fe 
habcbunt. 

COROLL  ARIUM. 

Ex  tiibus  numrris  coiuinuc  proportionalibus, 
Ci  dctur  lugiiitiuiuis  piimi  ,  &  fccundi,  dabituc 
lugatithmus  tcitii.Si  enimdupliccs  logaiithmura 
rccundi,  &  ab  hc  duplicato  «aufctas  logaiith- 
mum  primi,  tcftabit  logatithmus  tciiiti. 

^B^^SV      SSft  C4My  '  ^B^flfl^ 

PROPOSITIO    VI  i. 

5i  iuo  numni  fe  iiiviccni  mklt!plic4nies  ^  Alinm 
prtdHxtrim  j  erunt  muliif  llcdntium  Jegdrlthmi, 
d^ualts  le^driihmojrtdiiili,  (jr  unitdtu. 


D 


I.  4 


A.  B. 

6. 


Sint  duo  numcri  A,&  D  qui 
fc  inviccm  iuuIiiplicamcs,pro- 
ducani  numcrum  C  ;  dico  lo- 
garithmoinumctorum  A,&  B, 
fimiil  fumptos  ,  acqualcs  clTc  logariihn.o  numeri 
C,  &  logirithmo  unitaiis.  Przponatur  his  nu- 
mcris  umtis  D. 

Dcmonftratio.  Cum  pcr  muhiplicaiionem  nu- 
mcii  B  p-i  A,  producatur  numcrus  C ,  totics  nii- 
merus  C  contincbit  nuracnim  B,  qiiot  A  continct 
uniiati's.  Et  co  (  ut  \tim  dcmonjlravimtu  in  aritb- 
tnetirii  cKin  ae  rmtltiftllcatioiic  )  ita  ciit  unitas  D 
aJ  A,  ficut  D  ad  C.  Erpo  (^r^r  4. /jkjim  ^  loga- 
tithmus  mediorum  A  ,  &  B  .rqu.^lis  cft  logarith- 
inis  niimeti  C ,  Si  uniutis.  Q^oi  crat  dcmon- 
firandiim. 


In  illafcric  logarithmornm  ,  in  qna  tmita!  ha- 
bet  logarithroujn  o.loearithmi  inultiplicatoruin 
fimul  fumpti  iqualcs  lunt  logaiiihtno  ptoiiudki. 


PROPOSITIO  VIII. 
Thcorema. 

Legai  ithmm  Mlicu\us  nmmeri  duplieMtuSt  fjr  tmmi^ 
nmui  Utarithmo  uniiAtu  \  *luAi*efi  Ugmith- 
M*  jMddrdti  ti$t. 

D.  A  ,  B.  C.  Sit  numeru»  A  ,  dico  fi  ab 
I.  4  4.  \6.  cius  logaiithmo  duplicato,  au- 
fcras  lugarithmum  unitarisi  rc- 
Hnquetur  logaritlimus  cius  qiiadrati.Siteiiimein» 
qtiadiatum  C  ,  pnaturqnc  numctus  B  ,  «quali» 
ipfi  A,  &  przponatur  imitas  D- 

Demonftratio.  (  Per  prtcedentim )  logarithmi 
numcrorum  A ,  &  B  xqiulcs  funt  logaiithmis  D 
&  C  :  fcd  logarirhmi  A ,  &  B  funt  logit ithmus 
A  duplicatu»,  ciro  A  &  B  fint  acqualcs  ,  igitur  lo- 
garithmus  A  duplicatus  ;  xquaUs  cft  logariihmo 
«umeti  C,  &  logarithmo  uniuiis.  Ergo  fi  i  loga- 
rithmo  A  duplicato  ,  aufcratur  log  vr:ihmu»  uni- 
Uiis,  rclinquciut  logaiithmu»  numcii  C. 

COROLLARIUM  L 

Si  logarithmo  quadtati  addas  logarithmum 
uniiatis,  nab^bi»  duplum  logaiithmum  ladicis. 

COROLLARIUM  11. 

In  fciic  in  qua  loguithmus  umwtis  cfto,  loga- 
rirtirous  quadraticft  duplus  logatithmi  radicis  j 
idc6quc  dato  logarithroo  qiiadrati,  facilc  dabitut 
logariihmus  radicii ,  &  viciflira. 

BaBfl8»gBBiM  mmmmfimmttsiEBBSBS^ 

PROPOSITIO  IX. 
Thcorcroa. 

LotdritbmHt  r*dicis  tripliediui ,  dtjudlii  tft  legJ' 
rithmo  cubi ,  &  dupU  Ugdrithmo  uniiaiL: 

D.  A.  B.  C.  Sit  radix  A  ,  cubu»  ciiu  C  i 
I.  4.  16.  64.  dico  logatiihmum  numcii  A 
triplicatum ,  «tqualcm  eirc  lo- 
garithmo  muneri  C ,  &  logirithmo  unitatis  du- 
plicato.  Sit  cnim  B ,  quadtatus  numcius  ipfius  Ai 
prxponatur  ctiam  unitas  D. 

Dcmonftratio  Qiioniam  ladix  A,  multiplican- 
do  quadiatum  B  pioducit  cubum  C  •,  erunt  loga- 
rithmi  A,  &  B  fimul  fumpti,  iqualcs  logarithmii 
D  &  C.  Sed  {  ptr  prtcedtntem )  logariihmu»  B , 
fimul  cum  logariihmo  imiiatis ,  cft  duplu»  loga- 
liihtni  A.  Eigo  logaiithmi  A  &  B  fimul  cumlo- 
gaiiihmo  unitatts  zquale»  funt  triplo  logarithmi 
A.  Scd  (  per  j.  huius )  logarithmi  D ,  &  C  sequa- 
lcs  ,  fuiu  loparithmis  A,  B,  ergo  logatithnii  D  &c 
C  ,  fimulaim  logarithmo  iimtatis  xqualcsf'mt 
ttipl»  logarithmi  A.  Inhoc  autcm  aggicgato  b;s 
invcni tui  logatithmus  unitati».  Etgo  diiplus  lo- 
p.iritlimus  unitati5,cum  logatiihmo  cubsxquan- 
lui  tiiplo  radicis  *,  quud  ciat  oftcndcndum. 

COROLLA 
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COROLLARIUM  L 

Tn  leiie  tn  qui  logarithmus  unicatis  c(l  o,  aibi 
logarithmus  e(i  przcis^  triplus  logariihmi  radi- 
cis.  Quare  ii  habcacur  ubula  loganthtnonim,fa> 
cil^eruitur  radix  cubica,  vel  faciie  dati  radiceha- 
bccur  cubus. 

COROLLARIUM  IL 

Logariihmut  tertiK  pocedatis  fimul  cum  tripio 
logirichmo  unicatis ,  e(\  quadruplus  logarichmi 
radicis,  6c  ita  confcquentct  dc  reliquis  proportio- 
nalibus  ab  unicate  uicipicncibus. 

PROPOSITIO  X. 
Problcma. 

S/  fMfrint  4f$tttCMmfiie  nunnrl  geometrUi  centinui 
frofertienMltSftegnitQ  legArithmo  frimi  t<S'  f*' 
CHitJi ;  relitjMerHtH  JUre  leiAriiimes. 

Sint  numerl  A  ,  B,  C,  D,  E,F ,  contimjj  pro- 
portion.iles,  dcturque  iogatuhmu»  prmii  A,&  fe- 
cundi  B,  qiizcittir  iogarithmus  reliqnorum.  Sub- 
frahe  logarichmum  minorcm  a  maiori,&  diffcren- 
liam  h.ibebis  quam  fubtrahes  i  logarithmo  B  ,  (i 
logarithmi  decrefcunc ,  aut  addes  Togirithmo  nu- 
mcri  B,  C\  aefcunc  \  6c  habebis  logaiithmum  nu- 
meri  C. 

Denionllratio.  Numerorum  geometrlci  pro- 
portionahum  togarichtni,  «qiiali  exccffu  fe  fupe- 
rant  :  crgo  fi  fcinel  hiinc  excefrain  habeas,  eum 
fcmper  addcndo ,  vel  fubtrahendo  ,.habcbis  loga- 
richinos  confcquences. 

Vel  duplica  log.iriihmum  numcri  B  ,  &  ab  co 
Rc  duplicaro  aufcr  log.irithmum  nunicri  A,&  ha- 
bebis  logaiichmum  numeti  C.  Pariter  fi  duplica- 
veris  logarithmum  numcri  C  .  &  ab  co  fic  dupli- 
cato  aufcras  B,  habebit  logarithinum  D. 

DcmoiiAiacio  patec  cx  6  htijiK. 

PROPOSITIO  XI. 
Ptoblema. 

5»  ientnr  tfuetcumtjiu  numeri  geemerrlci  etntinui 
froportitnjiles ,  cegnlto  log*riihmo  frtmi  , 
timi ,      numrro  intervdllorum  affigndre  legd' 
rithmos  reli^jHorMm. 

Sinr  qiiocctimque  niimeri  A  ,  B  ,  C  ,  D  ,  E ,  P, 
conrinuc  proportionalcs  geonietricc,deturquc  lo- 
garithmus  primi  A  &  ultimi  F  i  itero  fciatur  nu- 
meriis  intetvallorum  ,  quzritur  logarichmus 
nniufcuiufqiic.  Ex  logatithmis  primi ,  5c  ultimi , 
riibtrahes  mijorcm  k  rainori ,  Sc  difFercniiam  di- 
vides  pcr  numcmm  intervallorum,  ut  habcas  dif- 
fcTentiam  unius  logarithmi  ab  alio  vicino ,  quam 
addcs  ,  vel  fubtrahes ,  proui  logarithmi  crefcent 
•ut  decrefcenr. 

Demonftrario.  Logarithmt  nurocronim  gco- 
metricJ  proportionalium  continne,  fiwit  arithmc- 
lic^  continiie  proporctonales.  Nam  fi  A  eft  ad  B, 
Wt  B>  »d  C.dcbcbit  logarithmus  mcdius  xquc  fu- 
perarc  primum  ac  tertius  medium  ,  &  ita  confe- 
<)uenter.  Scd  ( per  4.  hHius )  quando  raimeri  fnnt 
whhmetice  continue  propottionalcs  >  ita  habccur 
Tet».  I. 


diircrcniia  uninraiiufque  ab  antecedente ,  ergo 
eodcm  modo  babebitur  difTercntia  logarithnu)- 
rum. 

Prtcedeutti  fropofitlenes  omnibut  omnin»  logS' 
rithmis  communts  /unt.  iMmad  logttrithmos  ttm- 
mHntt  venidmuJ, 

«'Pi  f^Ji  r$i  f^i  •  i'?^  f^S  t^vS  r?»  ^  ^fi 

DE  LOGARITHMIS 
communibus. 

Logarithmi  communcs  func  ^  Ncpero  indicatii 
qui  aflerit  cam  forc  opiimam  fpcciem  Logarith- 
morum  inqua  unicacit  Logaricnnuis  clUt  o.  Lo- 
gattthinus  dciurii  elllt  itoocooo.  L(>gjiithi«us 
ccntenarii  cdcc  icooooco  ,  milienarii ,  &c.  Sed 
ut  puio  nimio  labore  detcrriMs  hanc  «l:u  fnfci- 
picndam  provinciam  reliquit.  Hunim  aut'  m  Lo« 
gariihmorum  conftruendotum  mcthodura  bic  ixw^ 
dendum  fufcipio. 

PROPOSITIO    XI L 
Problcma. 

Omnium  numererHm  in  proportione  JectpU  prem 
cedentiHm ,  Logdritbmos  ajfigndre. 

Supponuntur  ad  libitum  duo  Logarithmi  dxtl, 
nempe  unitatis  qui  eil  o  ,  S  dcnahi  qui  cft 
looocooo  ,  dico  quod  (I  duplctur  hic  Logariih- 
mus  dciiarii,habcbitur  Logariihmus  centenarii,  fi 
tripletur  millenarii  ,  fi  quadruplctur ,  ntimeri 
10000.  Si  continuc  augeatut  eodem  augmcn- 
to  habcbuntur  cztcrorum  in  proportionc  de- 
cula  procedetitium  Logatiihmi  ,  ut  hzc  tabuU 
indicat. 

Numeri  dh/oluti.  A         B   LogsrithmL  . 


l  o 

l-OO 

t  000 
10000 

I 00000 
I 000000 
1 0000000 

lOOOOOOOO 

I  000000000 
I  000000000  Q 


o.  0000000 
t.  0000000 
z.  0000000 
0000000 
0000000 
0000000 
O  o  O  O  O  0  o 
0000000 
0000000 
0000000 


10.  0000000 


Dtmonflratio.  Ciun  ita  (it  unitas  ad  10  ,  fiaic 
10  ad  loo.logarithmus  denarii  d'iplicatus,  zqua- 
hs  erit  logariihmo  unitatis ,  &  log^rithmo  ccn- 
tenarii,  {fer  6  ilfM;Mi)ergo  (i  ex  logarithmo  denarii 
duplicaco  auferas  logaritbmum  oniraiis,qui  cft  o, 
reftabit  logariihttius  ccntenarii :  crgo  Ingarith- 
mus  centciiarii  cft  duplus  logarithmi  denarii. 

Paritetquia  itacfl  1  ad  10  ,  uc  100  ad  tooOt 
etunc  logatitbmi  mediornm  10  &  loo.rqualet 
logarithmo  unitatis&  millcnarii ;  quare  fi  addat 
eos  fimul.&atqnc  fumma  jooooooo.Ac  ab  ea  fub- 
trahas  logarithmum  unitatis,  ncmpe  o,  rcftabic 
logarithmus  millcnarii  ,  tripliis  logariihmi  iini- 
taris.Ctkm  igitur  reliqui  procedant  in  eadem  fciie 
Geometrica  continui ,  eonim  logarithmi  fe  fupc- 
labunt  zquali  fcmpei  exccffu  (  per  la  hHjiu  ) 

1 1  i  quatc 
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1  rigonometrijE 


qii.irc  fi  contmni  a<JJ«s  logsrlthmnro  (icnarii,ha- 
bcbis  logariihivos  fixjiicitinini  luuncroruni  ui  m- 
iiune  decupla  comiiu  i  pcocedciiiiun]. 

COROLLARIUM  L 

Soleiniis  in  Algcbra  qitoiics  proponitur  reries 
conitnui^  Gcotnciiici  pioporubnAiium  unjiati 
componcrc,  o  ,  piimonuiiiCio  qucin  rjiiiccm  vo- 
camtit  apponimus  i  ,  iccuttdo  numcix)  ab  umuic, 
fcu  quadtJto  a  ,  tcnio  qtii  fcropcr  cubus  c(k 
quarto ,  qiii  qtiailratoquadratus  luimcratur  4,  tc 
ita  conlcqiientcr.burqiic  numcros  cxponenies  vo- 
c  inuis  ,  tb  qii6d  cxpoiiant  qoam  lcdcm  ab  uni- 
iJtc  occnpent.  Id  ctiam  ptxft.-tmus  modd.runtque 
logariihmi  qtiafi  cxpotinitcs  :  fed  quia  dcbcmns 
intcimcdicinim  luganthmus  invtnire  ,  icko  illos 
multis  cyphtis  augcmns.  Confidcranda  tamen  eft 
ptinu  ryphia.qtiz  proptcrca  dicitur  charjdfcrifli- 
ca  ,  tft  qu6d  indicatc  po(Et  qiioi  charadcres 
contineat  niimcrus  cui  icfpondct.  Qnare  omncs 
numcn  qtii  funt  intcr  uniiatcro  &  denarium,  fcu 
<)|ti  unico  chaiaAerc  fcribuniur  ,  habcDt  loga- 
tnhiniim  cojus  chiraArriftica  eft  o.qui  intcr  10  & 
joo.fcii  qtii  doplicicharg£tcrccoiiftant,h.ib<ni  lo- 
g3riihn<u  nijtis  chati£lcti(lica  i.qui  iiiptici,cha- 
r^dlctidira  t.  qui  qnadtupiici,  fnntcfiie  intcf  io<x> 
tc  loooo  h^bcnt  logarithmum  infigniinir  chara- 
iicrid  ca  )  ,  &  "a  confcquentcr,  cluradd^ftica 
Ingariihini  minor  tft  un'taic  ,  nitmcro  charaAe- 
tum  qutbns  fctibitiir  numenit  rcfpcmdens. 

CcUigo  hic  rcgulat  hu|ut  fpcciei  logariih- 
inoium. 

|.  Logiriihmi  miiliiplicatoitun  zquales  funt 
k>gahthino  ptodiidi,tit  6  nttnKit  B  flc  C  fe  muU 
ttplicanrcf.faciant  nuiuctiunO, 
A    B    C    D    dico  aJdcndo  logarithmot,  nu- 
I     }     4  mcrorum  C  &  D.ficii logarith- 

ranm  mimcri  D.  Eft  enim  ut 
Ti(]intiis  in  proporrionc  Arithineiica,  unitas  ad  B, 
ui  Cad  D,  trgo  logariilMni  B  &  C  arqiuntur 
logariihino  A  &  Dj  quapropter  r um  logariihmut 
uniiatis  A  fii  o  ,  bgorithroi  B  &  C  cqujniur 
logariihmo  D. 

1.  I*ariter  fi  dividcndo  D  pcr  C.fiar  quotient 
D  cx  logariihnio  numeri  D  ,  auRr  lugarithmuro 
numeri  C ,  fict  logacithmus  numcri  B. 

).  Logarithnnis  quadrati  dtiplut  cft  logarith- 
mi  radicis  ;  cuiu  f  nim  radix  fcipfura  niultiplican- 
do  f  iciat  quadratum,  ( ptr  i.  rtgulAtn. )  addendo 
logaiiihmiim  tadicis  ejufdtm  radicis  logarithmo, 
habetur  logariihmus  quadrati.  Quarc  dato  loga- 
tiihnio  qiiadrnti  facile  habctur  lugjriihmus  radi- 
cis ,  vcl  viciiriiii. 

.-  4.  Logariihmits  ciibi  cft  ttiplus  logarithmi  ra- 
dici».  Eft  fnim  ut  unitas  ad  radicem.ita  qiiadiatus 
aJ  cubnm  i  crgn  logariihmi  mcdiorpm  ,  ntmpc 
tadicis  &  qnadrati ,  atquales  funt  togariihmis  cu- 
bi  &  tuiit.ntis  ,  quc  ttnttas  habet  logariihwum  o, 
ergo  logarithmi  radicis ,  &  quadrat j  zqualci  funt 
logarithino  cubi ,  itvc  triplo  logariibnio  t»- 
dicis. 

j.  Si  qnotcumqnc  numeri  (e  multipliccnt.dico 
logarithinosomniuni  miiltiplic.iiuifm  fimul  fum- 
pios,xqti,-)lcs  circ  logariihtnu  ultiini  prudu^L  Uc 
fi  niimeri  1.  4,  j.  fe  inviccin  mwltipliccni,  cffi- 
cianiqiie  rumcrnm  iio  ,  crit  log.irii|imus  nrtncri 
1  to  arqitalis  logariihmo  niimcion'm  1.4.5.). 
Pima  enini  u.ulfplicaiirnc  1  pcr  4  fi.ii  8  ,  loga- 
iiihtnus  humeri  8  xquabiiur  iLgaiuiimis  z  &  4 


{p*r  t  rfgd4tm. )  Turo  fccundi  multtplicaticmc  fi 
8  muhipiiccntuc  ptr  5,  ficnt  40,  cujus  logarith- 
luiu  xcjuabtiut  logAiithmis  8,  id  cft  t  &  4,  lo- 
garithmo  5.  Pantcr  fi  }  nniltipltcando  pcr  40,^1- 
ciat  i  lo,  lugariihmus  uo  zqualis  cft  logarithroo 
40,  fcu  1  ,4,  f  ,  &  logarithroo  j. 

6.  Si  plunroi  numcri  ab  unitatc  incipicntes 
fint  continu^  ptoponionales,Iogariihmus  ultinu 
diviftis  per  niiincruro  intervalloruin,  pro  quotien- 
te  exhibct  logatiihmum  ptinn  ,  fcn  radicis. 

\Ji  li  fint  numcri  A  ,  B  ,  C, 
i.   z.  4.  8.   16    D,  E,  abunitate  A  conti- 
A   B  C   D    E    nue   proportionalcs ,  fitcjoc 
o.   }.  6.   9.    iz    datus  lugarithmus  I z  ,  no- 
rocfi  E  ,  curo  lcgarithmut 
unitaris  fit  o,&  logariihini  fc  exccdant  ccxicin  cx- 
ctlfu  ,  crtt  }  logatufairus  primi  pcjft  unitatcm , 
difTcrcntia  fcilicet  cnji  flibet  fcqucniis  fupra  ao- 
leccdcntcro,  0;  logarithmutultnnus,icu  iz,coa- 
lcfret  ex  oronibus  htt  difF(nrentiis.  Suot  autcro  tot 
d'ffereniix ,  fcu  exctfrut ,  quot  tntervana  |  ergo 
fi  dividas  numerua)  II  ptr  nun  tiiim  inictvaWo- 
mm  qui  cft  4  ,  quoticns  )  ciit  ditfrtcniia  fni  lo- 
garithmus  ptiroi ,  quz  coniinne  leliquit  «ddiia, 
icliquatumlogarithmos  cxhibct. 


PROPOSITIO  XIIL 
Problcroa. 

Intn  tmtdttm      ittmrinm ,  ipiot  vilutTU  wudl* 
froptrtivHiiliM  iuVtnirt. 

Sint  invcnicitda  roulta  ptoportionalia  intct 
unitatnn  ,  &  dcnariinn  \  cx  dciurio  cxtrahe  iadi> 
ccm  quadratam  ,  dico  ill.iro  radicem  cfTc  ptopor- 
ticiulcin  iiitct  unitatero  &  dcnariuro,  hoc  cft  ita 
cflc  uuitatcro  ad  banc  radiccro  ficut  hzc  ladix  ad 
dcnaiimn.  Si  eniro  intelligaiur  unitas  multipli- 
caic  dcnaiiuin  ,  ntimcfus  piodt  dWscrit  dcnaiiat, 
cum  unitas  roultiplicandu  ,  &  dividcndo  nihil  in> 
mutct.  Igitur  ic&anguhim  comprchcnfiim  fub 
unitate ,  &  dcnario  ,  cft  zquale  quadrato  radicis 
iltius  :  ita  cigo  cft  unitas  ad  radictm  quadratam , 
ficut  radix  c}Uadtata  ad  dcnarium.  Sivcliiintcr 
hanc  radiccro  &  uniiattm  alii  m  numeium  pro- 
portionalcm,  iUiut  extrahe  radicctn  quadrataiD,Ac 
iia  dcinceps. 

In  qiio  notandumeft  hzc  roedia  propcnionalia 
non  clie  a>ntimia ,  hoc  cft  non  ita  ifle  uniiatem 
ad  ultimo  invcntum ,  ficut  illud  ultimuro  ad  pcn- 
ultimum  ,  &  iftud  ad  antcpenuliimiim  ,  &  ante- 
peiuiitinn  ro  ad  proantepcnuhiniuro  \  fic  cnim  illi 
nuircri  (iTcni  in  proportione  continul  gcoroetri- 
c4,  fed  (cmpcr  uniias  iia  fc  habet  ad  qucrocum- 
qiie  ex  hit  numctit ,  ficut  illc  fe  habct  ad  ptzco- 
dcntero. 

P  R  A  X  I  S, 

Qiiia  difficile  cft  tor  extrahere  radices  ex  nu- 
rociis  tatri  p^rvis  ,  augeatur  taro  unitas  quaro  de- 
narius  quot  volucris  cyphiis  o ,  intcUigcndo  ver- 
bi  giatia  unitattro  divifam  cfTc  in  ccnturo  partei, 
&  paritcr  dcnarii  quamciimque  unitaicm  cfli-  di- 
vifain  in  cenmm  partes ,  fient  crgo  millc  in  dcna- 
rio  ,  tunc  multipliccntur  mille  panes  dcnarii  pcc 
ccnium  partcs  iiiiitaiis,ficntquc  in  dcnarin  icrooo 
pai  tcs,vcl  fi  velis,fiipponaiur  unitas  divifa  in  roil- 
lc  pattct ,  ic  dcnaiiut  confcqucntet  in  dcci«i  mil- 
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ie  ;  intelliganir  ft&i  mnttiplicatio  ,  provcniec 
looooooo  i  ua  ut  naiiterus  cyphrarum  addiianim 
dcnario ,  fit  rempcr  impar  ,  qood  ncce(rari6  dcbcc 
fieri  ut  in  cxtrahcncla  ladicc  q  iadiati.  (.^uzratur 
priroa  cyphra  ratiicis  ,  ucmpc  radix  quadrau  nu- 
mcri  10. 

Numcrus  aucem  denarius  fcribi  putcd  vcl  ut  in 
A  vei  ut  in  B. 

ooooooooooooooooooooocoo. 

A.  lo.  — 

I OOOOOOOOOOO  OOOOOOOOOOOOOt 

B.  iooi>ooooooooooooooooouoaooo. 

Prirao  modo  itaenunciarar  io,cum  nullis  pat- 
tibus  ccntics  millclimis  &c.  in  fcauido  millc  ccn- 
tcdmx  partcs,  /I  divifa  cilcc  unicas  cancum  in  cen- 
tum  partc$,&  in  hoc  fcamdo  modu  ccducitur  to- 
tus  numcrus  in  fraillioncm ,  rubintcltigcndo  iUius 
dcnominatorcm. 

QijoA  ut  inteltigatur,  in  numero  minori  poirct 
(cribi  dcnarius  ,  hoc  modo  fupponti  divifionc 
nnttatis  in  ccntum  partes  lo^,  deccm  aim  nul- 
lis  partibus  ccntefimis  ,  vct  hoc  modo  '"°  initle 
partes  cenccnmz ,  &  fubciccndo  denomiiiacorcm 
loo.  inicttigendo  camen  hunc  numerum  non  clle 
abfolucum. 

Qnzracur  crgo  incer  unicacein  ira  audam  ,  & 
dcnarium  fimilicer  amfl^im  ,  mcdiiis  proportiona- 
lis,  provcnict  numcrus  D,  cui  fabincctligcndus  clt 

D.  ji6ii776<oi68»"T9?^  199889)^4. 

E.  ooooooooooouoooooooooooooo. 

Denominacor  E  ,  &  quia  numeracor  major  eil 
fignificac  atiquas  unitates  abfotucas,uc  vidcs  hic. 

1611776601685795 } 199889; f 4. 

i- 

I 00000000000000000000000000. 

H'.ijus  nameri  D  denii6  exciahatur  ladix  qua- 
draca,ficc  alius  numerus  F. 

F.  i778i794ioo}89ii8oi 197J041 j. 

Acque  ica  dcinceps  fi  femper  extrahas,  radiccm 
quadcacam  quinquagciimus  fecundus  ciic. 

G.  loooooocooooooooij  565819864006470. 
Qiii  potcft  fcribi  hoc  moda 

H.  I.   »5565819864006470. 

I oooooooooooooooooooooouooooooooo. 

Hic  numeruj  major  cft  unJcacc ,  Sc  fraftio  ha- 
bct  in  fuo  dcnominatorc  1 5 ,  cvphras  plnrcs  quam 
fint  in  numeratore,  qiiod  manifi.ftum  cft. 

PROPOSITIO  XIV. 
Probtema. 

Primns  mtdht  inveniendl  lo^itrirkmnm  numero 
duto  refpondentcm. 

Proponatur  numert  cujufcumquc  logarithmtis 
qnerendus.verbi  gratia  numcri  9,  intcr  uiiitatem 
A ,  au^ain  pturibus  cvpKtis  exadioris  przfcifio- 
nis  causi  ,  &t  denarium  B  ,  q  iiratur  medius  pro- 
portionatis  C,qui  facitc  htbcbiciir,  (i  dcnaiii  aiifti 
cjrphris  tocidcm  extrahatur  radix  quadcaia  ,  nani 
Tom.  l. 
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ita  eft  unitas  ad  radicem  quadratam  ut  radix  qtu- 
draca.ad  quadcacum:cum  numcrus  ortus  ex  raul- 
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tipticatione  radicis  qnadratz,  zqiulis  fic  conccH- 
to  fi>b  unitatc ,  &  uttimo.  Illius  atttem  logarich- 
mus  habctur  dividcndo  bifariam  dcnarii  logar^th- 
mum  ,  nanpe  pcr  trece^lentem  refttUm ,  (i  fini 
numeri  conciiuic  proportionalcs,  ab unitatcinct- 
picntcs  ,  divifo  logirithtno  uliiini  prr  niitnc- 
runi  intcrvallorum  h.ibnur  log.inctuDus  fecundi. 
Hic  niimeius  C  non  cft  ille  ciijus  logarithmus 
quziitur,cft  enim  9.  oooocmjo,  qciare  inter  iiumc- 
rum  C  S<  dcnarium  quztatur  medius  ptoportio- 
nalis  qui  hat)ccur,  li  multiptices  nur.tcrum  C ,  pcr 
dcnariiim  B,&  cx  produfto  cxtrahcs  ladiccm  qua- 
dratam.  Habcrur  eius  logarithmus,  ft  addas  loga- 
rithmos  numcrorum  B  &  C,&  hujus  fummz  atlu- 
mas  dimidium.  Qiiiaautcm  hic  numeius  D  d<(Ftrrt 
i  propo(ico,quzracttr  incci  D  &  D ,  mcdius  pro- 
portionalis  E  cadcmmcihodo  ,  &  cius  log.iriih- 
iTiusiriinieudo  dimidium  aggregati  ex  logaritluuis  ^ 
numcrorum  B  &  D.  Qiiia  autem  numcrus  E  ni- 
mis  adhuc  diftat  \  numero  prot>ofiro  qiii  del>et 
elTc  9.  oooocxx),  quzr.ncur  inrcr  B  &  E,  atius  me- 
dius  F,  ciim  fuo  logaiiihivo  Hic  nnmerus  adhuc 
minor  eft  nitmcro  9  oi>'Xxx)o.  Q^iarc  itcnw  al- 
ter  mcdius  inter  F  &  E  quxraiur,  qiii  cr  r  G  ma- 
jor  ntimcro  propofito.  Quirc  intcr  G,  &  F  quz- 
ratur  alius  ntimerus  mcdius  H,  qui  minor  cft  pro- 
poliio ,  quarc  intcr  G  majorcm  &  H  roinoftm 
qa,Tiarui  incdius  i  cum  fuu  Ipcariihroo. 

H'C  qiiidcm  nnmcrus  i  jam  fatis  .icccdit  ad  pro- 
politum  ,  quarc  inter  H  minorcm  proxim^,  &  I 
majnrem  prosimc,quzratur  alius  K,  tiim  alitis  tn- 
tcr  K  ,  &  H  ,  &  ica  confequcnccr  intcr  ptoximi 
minotem  ,  &  m.ijorcm  poft  1 5  mcdios  ptoportio- 
nalcs  tandcm  invcnics  numeros  L ,  &  N,  &  me- 
dium  proportionalem  M  ,  (lui  exaAe  convcnH 
curo  propo(ito,  ita  ut  (i  quz  (It  di(F.rentia ,  inve- 
niatur  ultra  tcrminos  przfcriptos  ,  hoc  cft  ut  cx- 
(it  opcratio  ,  tam  logariihrois  quam  nunicris 
plurcs  adduntur  cyphrz  quz  poft  operacionem 
abjiciuncur. 

Hzc  prima  opcratio  pro  invcniendo  numero  9^ 
ufui  c(Ic  poccft  ad  inveniendos  alios  numcros.vcr- 
bi  gracia  numerusDcft  minor  numero  6.oooooooj 
&  numerus  E  major,quare  quzftco  inccr  D  &  E, 
mcdio,  invenies  numctum  ,  roagis  accedenccm  ad 
6|  acqiic  ica  deinccps,  donec  (Kcurrat  6. 

Invento  numero  9  ,  h^b^bis  riimenim  j  ,natn 
aim  (it  nt  1  ad  5,  ita  5  ad  9,  logarirhnnis  niimc- 
ri  5  eric  feroifllis  logarithmi  nnnieri  9,  fi  tnvcne- 
ris  logarithmum  niimcri  6  ,  h  b  bis  logarith:rMm 
binarii,  aim  rnim  b'naiius  multipticaiido  }  rffi- 
ciat  6 ,  erit  logaiuhmus  6  zqualis  loga(ithm's  } 

Ili    ij  &  »• 
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&  t  i  qnare  fubtrahcndo  loganihmum  5  a  loga- 

ritbmo  6,  rcaat  log*mh'""» 

Dato  logatit Wlbo  1,  dantor  logarii  hmi  omnium 
luimctotom  in  fciic  dupla  1  , 1 ,  4.  8,  16,  ji  &c. 
pcr  continuam  ad.litioncm  logarithmi  i ,  loga- 
richiTMis  j  Jai  logatithmos  totm»  fcrici  in  projjor- 
ii«nc  tripla  j,  9,  17  ,  8 1.  &c. 

Muliiplicando  10  pct  1  ht  10 ,  addc  logarith- 
inos  10  &  i,  habebi»  loganthmum  xo. 

Dividendo  10  pcr  z  habes  5,  fub.rahc  !og  1, 
cx  logarithmo  lo.rcftat  logatithinus  5  .fabtrahc 
itcrura  log.i,  ex  log.t ,  reftat  iog.i-|- ,  Sc  itcrum 
rtftat  logantbmu»  i-^  .  fubtrahc  itcium  hgar.i, 
ex  log.  1 V  .  fi'  logarithinii»  -J-  SC  quia  ma jor  nu- 
tncrus  cx  minoii  fubtrahitur  ,fit  niimciu»  dcfc- 
divus. 

Qjatc  fi  habcantur  logarirhmi  nuincromm  j , 
6,  lubcntiit  logatithmi  1. 1,  Jj  4<  5»*»  7i  8,9,& 
omnium  compufitoium  cx  iplis  10  ,  ao  ,  f  o  ,  40, 
%o,  60, 9o,$o.  100  i  &  tjuia  bis  fcx  fum  1 1,  h..- 
bcrur  illiu»  logariihmut ,  tcr  5  funt  ij  .  hibctur 
logwiihmu»  eu.s  per  adJitioncm  logaruhmorum 
5  &  j ,  &  ira  dc  reliquis. 

Hxc  mctboduj  rocliu»  fuccedir  in  namcri»  ma- 
joi  ibuj.vcrbi  gratii.  S.t  datu»  loganth.nu»  jo  & 
31 ,  q.ixriiiit  logarithmo»  ji  ,  qiixratur  nKdius 
proponionalit  gcoroctticc  ,  qm  vix  aberrabir  ^ 
numct*  }  I  »  ita  at  paucifllrus  opcraiion:bus  fu 
opus.  . 

S'qocns  mcthodu»  cft  pauli  difficilior,cam  ta- 
men  prxtennitteic  non  aullm,  qiii  cam  noo  pote- 
rir  intcltigcrr.prima  conicaius  ht. 

"^rnnnnrn  iii 

PROPOSITIO  XY. 
Thcorcma. 

Si  Mliqiils  nnmtrm  min»r  hinArio,^^  mi]*r  unitMt 
in  dentmindior*  fnx  fraHi»»i*  i  J  cjfhfM  kd- 
htM  ,  AMtifiuim  numet  jt»r  dUiftidm  knktM ,  ^ 
hu\mn,jntri  ruiii.x  ifMAdrM*  rxtrnkdmr;  dict 
ijuod  nnnHrMor  frAtllanu  hM\m  ^imi  numerl, 
diipUi  trit  nHm^rMttrit  frdQitnu  rdduii 
dentfti  iitrin<\iu  fiui  mnitMtt. 

Sit  numcru»  H  propcfitus  unitatcm  hiben«,& 
adjuitdlam  fuftioncm  ,  cujus  denominatot  htbet 
quindecim  o  aiitcquam  numerator  habeat  ali- 
qucm  fignificativum  charaftcrcm.  Dicolicxtra- 
haturcjus  radix  quadrata,  qux  paritcr  ctii  niajor 
unitiic ;  cum  unita»  habcat  pto  radicc  unitatcm, 
hxc  iiiquam  radix  qiiadrata  major  unitatc,habc- 
bit  nuincratorcm  fiadlionis.quaunitatcm  cxccdir, 
qui  erit  rocdia  par»  numcratoris  ftadionis  qui 
prior  itera  numcni»  unitatcm  cxccdit. 

Propotutur  enim  nutncrus  H  fubticendo  dc- 
nominatoicra,  ut  ab  co  cxttabi  poflit  radix  qua- 
drata. 

H.  iooooooooooofxx>oa}f6}8i<)8£40o647o. 

Hic  numcnis  multiplicari  prii»  dcbct  per  uni- 
tatcm  fiiis  cyphris  au£kani,  qux  non  immutat  nu« 
merutn,fcd  tantum  in  fine  illi  addit  roultoties  o. 

In  cxrtaftionc  radicis  quadraix  ,  jubcmur  cx- 
irahcre  radiccm  cx  pnmo  piinfto  ,  q-jx  crit  uni. 
ta»,quz  cxtfafti  cx  ptimo  ptinclo  inhil  rclincjuit. 
Hxc  radix  quaJcataduplicatur  ,  &ficduplicata 
diyidit  fcqucnwm,  cypbtiro  &  quia  fcqucns  cy- 


Trigonometrias 

phra  eft  o,  fcmpcr  tjtiotieni  erit  o,  Jonec  vtnfatut 
ad  aliquam  cyphram  llgnificauvam,&  fcinpcr  ra- 
dix  inicrea  crcfcet  &  ciit  100000000000000, 
quot  ncmpe  funt  cyphixo,  antc  fij^Mifiaitivas 
propofiii  nurocri.  Tunc  dcmum  duplic;ui.{a  cfi 
radix  jam  invtnia  qux  dividerc  debet  numctuui 
ictiqaum  L.  15 J< 81^8^40064700«».  &c. 

Et  quta  contUt  15  cyphrit  quonen»  qui  ad.- 
dctur  radici  in  fingolis  ptog"cflionibu»  odct 
in  cyphras  quz  poft  opcTanoncm  rcjiden<l« 
funt  ,  hcK  cft  L.  lyffiSi^Si^oofi^Too.  oooot^ 
K.  ioo(x>aooooooou('0 1 . 

Si  appticctur  radix  duplicau.nempe  K  ,  ipfi  L 
n-.imcto  rcfiduo ,  ciun  prumis  charidcr  ipfiui  K, 
fit  1  ,  dtvidct  primum  ch".:  ■  m  nitrocn  L  bi- 
fiuiam  ,  addciutquc  iph  I  nm»  i.ideft 

dimidia  pars  ptimi  caradlcri»  mMiicri  L,  &licct 
ctiam  idcm  quoiiens  addatur  in  6nr  ipfiiu  radids 


duplicatx  ,  quia  iiuncn  rcfpotidet  CTphri»  qiix 
funt  poft  trigcfimarr.  ' 
opcrationem  abjicia..  .     .  , 

hibcri  dcbct.  In  fcnind*  pnmiotione  radtx  eo- 
dcm  inodo  applmbinn  !ic-\indo  chnt  jflen  j  ,  co- 
dcmqiicroodo  'Iv.Jrr  h.fariiir  ,  trtadl.quc  rcrtu- 
ncnr  reliq-ii ,  quu  fy;  hrx  o  qux  funt  tn  ralice, 
iuta^»  rcliquunr  cy^h:a»  n.meii  !uyfrKiii$i 
crgo  in  prfifiK'rion<l>i»  fcqiieiitjbus  ufquc  ad  trt- 
gcfimam  fccfr  '  '1  r  b  rniiu», 

qui  pnmtis  cft  i  ..        ■  ■  ^    ■  .  ct  l  umc- 

niro  L,  crgo  radix  qux  provcruet  polt  quiudccim 
cyphras  o  ,  habcbit  mc.liiruiori  iiurocfi  L;  quod 
crar  demooftrard  im.  Qucxi  acciJct  quores  hoc 
modo  in  aliqua  fr^dliont  dcnoTpif.iior  cfnftanf 
unuatc  &  pluribus  cypl  ri»  o,dup!6  pi-iic»  habc- 
bit  charadcrn  quim  niuccrator  ,  dcinpti  ninu« 
rum  ipfaunitatc. 

PROPOSITIO  XVL 
Probkma. 

Kumtiernmmeiierum  prepnrnenidiiim  inter  Jt' 
nArium,  (jr  MnitMem,l»gdrithmei  ..-JJig^nMre. 

Logarithmus  denarii  dividatur  bifariam  ,  & 
habcbitur  logafithmus  primi  imcdii  propottiona- 
lit  ,  ncmpc  illius  qui  cft  mcdius  inicr  uuitatcin 
&  dcnarium  ;  vocetur  illc  ntimenit  A. 

Dcmonftratio.  Cum  cnim  ita  fit  unitas  ad  nu- 
mcnun  A,  ut  numctus  A  ad  dcnarium  ,  logJiith- 
mus  mcdii  doplicatus  xqtulis  ctit  logatithtno 
txticmofuro  :  fcd  logarichmus  unitaris  eft  o,  ctgo 
logJrichmu»  nuracf  i  A  doplicatus',  xquabitut  lo- 
gariihmo  dcnarii ;  &  quia  fccundus  immcrus  in- 
vcntiis  ncropc  B  ,cft  medius  iiitcr  unitatcm  &  A, 
logatiihmu»  numcri  A  bifariaro  dividatot  ;  & 
ejus  pars  dimidia  crit  togatithinus  numcti  D  :  ar- 
quc  ita  dc  cztcris  ufque  ad  quinquagcfimum  fc- 
cundum. 

Habeaniur  crgo  ilti  omncs  logarithmi  cura 
rcfpondcntibus  fibi  nurocris :  prxcipiic  ver6  lo- 
garithmi  iltotuiu  nurocronim  ultiiuoium  quos 
Jcfcripfimus  fupeiiori  ptopofitione. 
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PROPOSITIO  XVII. 
Problema. 

T,y  jCitjufcHmifue  Humeri  frimi  legarillmiin 
Snvtnhe. 

Sit  namems  ptimus  i  cujus  logarithmos  qux* 
ritur.Primo  cx  numcro  i  cyphris  auAo  quanium 
voliichs ,  &  muhiplicaco  pcr  unicaicm  (ucidcm 
cyphris  auclam ,  cxcrihatur  radix  quadcata  \  Sc 
h'ijus  radicis  ilmilitcr  muhiplicatz  cxttahatur  ra- 
dix  quadrata ;  Sc  ita  dcinccps  ,  doncc  occurrac 
aliqtiis  ,  qui  pra:tcr  unicaccm  hjbi^at  fradlioucm 
aiiquam  cnjut  daiommator  tf  cyphras  habcar } 
anccquam  iiumcrator  ahquam  (ignificativam  con- 
tincac  :  crit(;:m9. )  numcracor  fcadionis  du- 
phis  luimcratoris  (ux  rathcis  ,  dcnipta  utrinqnc 
imicate  ,  hoc  cft  ita  proccdiinc  logarithmi  (icut 
numeraiores  i(bruni  fiadionum  :  fint  crgo  fra- 
Aiojium  niiiTirroruni  nhimo  invciitorum  ,  numc- 
raiorcs  A,&  B  logarlchmi  ignoti  E,  &  F,  &  (int 
duo  uhimi  nuincri  invenii  per  propoC  18.  &  eo- 
rum  ^T.iftioni$  nnrocratorcs  C  ,  D,  &  logatithmi 
cogniti  G  ,  &  H  ,  (fier  coto!I.}o.  )  iftx  oniiies  ra- 
tioncs  A  ad  B  ,  C  ad  D  ,  E  ad  F,  G  ad  H  funt 
zqiulcs,  cum  logariihmi  nujores  fmt  duph  mi- 
norum :  Hcut  nunicratorcs  majorum  fradlioinim, 
fiint  duph  minorum  j  crgo  alccrnando  crii  ut  A 
ad  £  ,  ita  B  ad  F  ,  &  C  ad  G ,  &  D  ad  H.  Ciuu 
ergo  fit  ut  nurocraior  C  ad  fuum  logariihnmni 
cogniium  ,  iianunKrator  A  ,  ad  fuum  logarich- 
mum  E  ,  cognofcctur  logarichmus  niuneii  ctijiu 
A  cft  numcrator  fraAionis.  Quarc  fi  loiies  duplc« 
tur  quotiK  funt  invcnta  mcdia  pcoportionalia 
intcr  binarium  ,  &  unitaicm,  tandcm  iubcbicur 
logorithmus  bioarjj. 

P  R  O  P  O  S  I T I  O    X  V  1 1 1. 

Ptoblcma. 

Nnmeri  primi  pttulo  mnjorii  logdrithmiim 
inventrct 

Quia  tanien,  cum  nun^ri  primi  quorumquz- 
nintui  logariihmi ,  funi  nw)orcs  ;  plutcs  cirent 
invcniendi  nnmcii  proportionales ,  antcquam  iia 
pioximc  devemrctur  ad  unitaicm  ,  ut  poll  uniia- 
tcin  addcfctur  fra^lio  ,  cu)us  numcrator  dupl& 
pauciores  cyphras  contineat ,  qiiam  dcnominator, 
Ita  opcr.ibctis.  Numerum  prmuim  propofitum 
muhiplica  pcr  fcipfum ,  &  produdum  pcr  ipfuni- 
nict ,  ita  ut  fiat  cjus  quadratum  cubus  &c.doncc 
ahqiiis  occurrat  numerus  qui  incipiat  pcr  i,&  o, 
hiinc  dividcs  pcr  aliquem  numcrura  cujus  cogno- 
fcitur  logarithmus  ncropc  10.  loo.  ioimo.  &c. 
fed  immcdiatc  ipfo  minorcm  ,  fict  ffadio  unitaie 
niajor,&  binario,  rainor,  quz  jara  faiis  ad  imita- 
tcm  accedcc.  Si  ver6  adhuc  illius  fraftionis  nu- 
merator  non  habet  conditionem  fupcrius  dcfcri- 
ptam ;  cxtrahaniur  radiccs  ,  doncc  aliquis  occur- 
tat ,  habrns  talem  conditioncm.  Rcm  in  eodera 
bioario  odcndo  licct  llt  aptior  aJ  niajorum  numc- 
roram  invcnicndos  losaiuhmos.  Primi»  bitiaiius 
muhiplicciur  pct  fcipfnro  1.  4.  S.  16.  64.  1 18. 
*j6.5ii  1014.  numccus  1014  aptus  eft.  Divi- 
<l»tttr  pcr  iooo,fictquc  quoiiciis  i  ,77.  ^^^^  1^^"« 


numerum  ,  &  unitatcm ,  quzrc  mcdia  propoi  rlo- 
nalia ,  doiwc  aliqtiis  habcat  conditioncin  fupra  al- 
laiamicu|us  pcr  przccdcmem  qiizrcs  logarich- 
raum  i  qucm  loiics  duplicabis  quoi  invcnifti  pro- 
portionalia  intct  numctum  1  &  unicaicm  ;  & 
ita  habcbis  log.irithmum  iftius  numcri  cui  addcs 
IogarithmummilIciurii,&(pfr  cortU  y.hujm}  ha- 
bcbis  logai  iihmum  hu  jus  numcri  iOi4.&  qui»  ifti 
numeri  1.  t.  4.  &cufquc  ad  1014.  fiint  cominii^ 
propurtionalcs ,  fcituiquc  togariihinus  cxticmo- 
tum  ,  fi  difr.rcntia  corum  dividatiir  pcr  nuinc- 
rum  intcrvallomm  (  per  11.  hu}M  )  habcbis  loga-, 
lithinuni  rcliquarum. 

COROLLARIUKL 

Invcnto  logarithmo  binaiii,  inveniunnir  loga- 
rithroi  omnium  numcrorum  compofiiorum  cx  bi- 
nario  ,  feipfum  muliiplicante,  ut  fi  fiat  fcries  1. 1. 
4»S,  16,  ji,  64,  I  x8,  ij6  ,  &c.  numcrotum  lu  » 
»0,  40, 8o,i6o,jio.&c.  numerorum  j  ,  t-f,  i-^, 
fi  enim  fubtrahas  logarithmum  binarii  et  log». 
riihmo  dcnarii  ,  hibc-bis  log ir  ihnuan  quinarii. 
Ex  quo  fi  adhuc  fubtrahas  logariihmum  bin.uii, 
lubcbis  logarichmuin  iftius  iiumcri  uiidc  fi 
ctiam  aiifcras  logariihmiim  binatii  h^bct'  s  loga- 
rithmum  iftius  ij^.qnoJ  fi  ajhuc  aufccrcs  loga- 
rihmtim  buiarii  cx  fogariihno  nimicti  i—  oiiia 
logjriilimus  binarii  major  dl,  fict  minicrr.s  dtfc- 
dliviis  logaiithmns  h>')ns  fi  .ftionis  -  &  .illicum 
ut  ^  fiadhuc  aufcraiut  log.^rulunus  biiiarii. 

PROPOSITIO    XIX.  * 
Problema. 

Invrntu  nnmerorum  primorurn  lo^^,iriihmis  :  inve*  ' 

nirc  nunicrorum  compii/ijorHt»  ic^ttrithmoJ.  ' 

Sint  invcnii  logarithmi  numerorum  primcffura 

»>  i.  J.7»  «i»  «7»  19.  ij.  19.  >>> 
rcndi  funt  logatithmi  numciorum  compouco- 
rum.  Prim6  fi  logarithmum  binarii  duples,triplcs, 
quaJruplcs  &c.  halKbis  logariihmos  loiius  lcrici 
i,'4,  8,  1 6, )  1,  &c.  fi  codcm  modo  facias  pro  tcr- 
nario,  h.ibcbis  fcricm  j,  9, 17,  8 1 ,  &c.  &  fcricni 
J,  a{,  11/,  &  oinnium  numcrorum >  quos  2,&  j, 
niciiuiuur  vctbigrarii6,  II,  18,  t.|^6,&c- Cuin 
auicm  omnis  numctus  compofuus  oiiatut  tx  mul- 
tiplicationc  numeroium  ptimormn  ,  qtiorum  lo- 
garithmi  Itipponuntur  cogniti ,  fi  aJJ.!s  coriiin 
lugariihmos,liabcbis  lug.irulimos  (Hunitmi  coiu* 
pofiiorum.  Quod  ccac  facienduin. 

VSVS  LOGARITHMORVM. 

PROPOSITIO  XX. 
Problcma. 

Ddti  numcrt  aifiluti  lo^Mithmum  reperirft 

Tres  aut  quatuor  cafus  acciJere  polTunt.  Pri- 
mh  fit  luimcrus  aliquijabfolutus  ,  minor  numeru 
loooo,  maximo  labularum  ,  quzratui  in  labulis 
ille  numerus,  iuvenicturquc  ^  icgionc  logaiiih- 
mus  ipQ  coiitfpondcns. 

11  i    iij  Sl 
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Si  numcras  coj«  qo«ritur  log«uhvnus  facr.t 
c,X.o  cui«»  'i™  numcritor.  quaro  dcnotu.n«or 
n.>.Vcxcca^.t  ,0000.  quxratur  uiriufquc  log.- 
mhi^us  i  q««d  Cx  faeru  fraO»  propi.c  d.aa  .  .n 
'  ,a  dcnoounator  cxccdat  nunicratorcni.  nunor 

L,.ri.hmu.i«.)ori  (^^''^ '  ^  .^fr;;';;'^ 

e  ft  IPKarithmus  pt«pofit«  fVaa.on.s  fed  dcttai- 
•us,  idcoq..c  huic  prxponi  debct  hzc  nota-— 

Dcmonftr.  Prin.6  quod  def.aivus  ht  oftcndi- 
tur.  quiaomnii  fraft.o  fimplcx  minor  cft  un.t»- 
tc  i  creo  eius  loeaiithmus  mmor  cft  bgat.thmo 
unitatrs  in  hac  Tpecic  logar.thmort.m  ;  qu.  c..m 
fit  o,  fraaionis  logatithmus,  minor  er.t  qiuro  o, 
fcu  crit  dcfcaivus.  Qtiod  etiaro  diffctcniia  duo- 
niro  loeatithmorum  mimcrator.s,  &  denommato- 
ris  r.t  logariihmus  fitaaioms,oftmdctur.  S.t  cn.m 
ifte  numcrus  propofiius  ^  ;  hzc  ftaa.o  cftquo- 
liens  div.fionis  in  qua  ij  pcr  14  .  d.vidcrctur, 
ut  conftat  ex  arii  hmctica  :  fi  enwn  .  j ,  numm.  ef- 
fent  dividcidi  mtet  14.  quilibct  trcdccim  dcci- 
itias  quartas  accipctc  dtbcret :  ergo  ( prr  y.huju,) 
logiriihmus  diviforis  I4,&  quot.entis,  xquabun- 
tur  log.uithmo  div.fi  nenipe  i)  •  "B°  "  '"g'" 
r.th.»o  nuroeri  i;  .  aufctw  logathhm..rti  numcr. 
»4,  reftabit  logatithmus  fraawnis  r.  " 
f.rtur  majot  in.rr.ctus  ex  minori  .  rcftat  diffcren- 
tia  corum  curo  figno —  •,  quod  crat  dcmonftran- 
dum. 

Teriii  dctur  nunwrus  cui  fraAjo  adhxrcat,rc- 
ducatui  ille  nurocros  in  f.aaioncro  totalero ,  ut 
34 f  mutctut  in  &  utriufquc  numcri  ,hoceft 
tim  numcratoris,  quim  dcnotninatotis,  logarith- 
mus  in  tabub  acc.piatur,&  djff.:rcmia  eorura  erii 
logirihnus  quxfitns. 

Al.o  modo  fumaiur  logarithmus  numcti  54, 
qui  ■iifcratur  )t  picntimc  lcqucnti ,  ut  habeatur 
^uanium  crcfcac  Waiithmus  ,  c6  qii&d  numerai 
el  rcfpondcns  crclcat  unitKC ,  &  diccs  fi  unitas 
fcu  4-  augcnt  logitiihrouro  tot  cyphtis,  quamim 
aiig.  bunt  -f . 

Qui  tamcn  modus  non  eft  accuratus.  quia  non 
crcfcunt  logaf  thmi  in  eidem  ratione  in  qci  cte- 
fcuni  nurocri  ipfis  icfpondcntes  j  fcd  roinus 
crefcit  logirithmus  icfpcau  toiius  unitaris , 
qsiim  crcfcAt  icfpcau  ptimarum  partiumejufdcm 
numeri. 

•  Si  numcrns  dams  nijus  qoxricor  logarithroui 
fit  majoc  m.n:j|lo  looo»,  maximo  fcilicet  tabulx, 
fi  coropofitus  cft  ,  &  fcianuir  qui  nuroeti  ciun 
producai.i,  addant.tt  logariihini  nuracrorum  ci.in 
produccntium,  &  habcbitur  eius  logarithmuj.  Ut 
C  nu.ncru$  56480  ,  qui  oritur  ex  multiplicatione 
mimcrofuin  J04,  «c  110.  quxratur  logarithimis 
utriiifquc  ;  eorum  fumma  {ptr  7.  huim )  cft  loga- 
lithmus  numeri  j^^So. 

Qiiia  taine.i  hic  opcratio  fupponit  numerum 
clTc  compofituro  ,  &  cognofci  nuroetos  ipfum 
pruducenies,  aliaro  regulam  proponam  univer- 

f.  iliorcm,  Dividatur  numerus  major  quam  loooo, 
pcr  10,  .oo,  looo,  1 0000,  donec  qiioticns  fit  .ni- 
nor  quam  loooo.  Si  cnim  adhuc  illc  quoticns 
major  elfct, dividcrerar  adhuc.  Hujus  quocieniis 
qii,rtc  logarithmumqucm  addcs  logarichmo  nu- 
meri  10,  100, 1000,  &c,  per  quc.n  faaa  eft  divi- 
fii).qiiodfi  fjaacft  duplex  divif.o  addatur  bis  lo- 

g. irithmus  illins  mimcti,  pct  qucm  f^aacftdivi- 
fio.  Ut  fi  numeri  4$} {07.  qnxratur  log.uithmus, 
dividatiir  per  looo,  fietquc  qnotiens  4{J7'.'.i 

jus  numcn  .idhTicntcm  h.ibentis  fi  aaioncro.qux. 
f  «ur  logatithmus ,  qui  addatui  logatiihrao  nu- 


incr.  1000,  &  iper  iJmltu)  prodibit  logaritlunuf 
numcri  propofici. 

Coinc.dii  hxc  meihodus  cnm  piaxi  Titulici 
abUlac.  Sit  cniin  (inquit  )  ptopofitos  numc- 
rus  5567894.  Prirao  quxtatut  ..uimti  JJ67, 
log.  }.  55i)0)i  ,  qui  aufaatiu  ex  loguichmo 
fcqucnii  5.  f^i^iiv;  neropc  nurotii  )568  Sc 
rcftabit  d.ffctcniisi.' Et  qaia  nuroctus  JJ67894 
fupponitur  divifus  pcr  millc  ,  ita  ui  fii  fada 
fiaaio  decadica  ,  hoc  cft  friaio  cujus  dcnomi- 
naior  cft  10  vel  100  ,  vcl  looo  ,  &c.  hoc  modo 
}J67 inftitucnda  cft  legula  trium.  Si  numc- 
rus  )567  crcfceret  vmiiaic  lcu  ,  crcfccret  lo- 
garithmus  hoc  numcio  11.7.  fcd  cicfcic  cantum 
894  pariibus  .quamum  igitur  crcfcct  cjujla- 
garuhmus  j  muhiplica  1117  P*^  894»  lictque 
1087998  ,  qucro  ot  dividas  pcr  icoo  ,  dekiKJz 
funt  tics  uUimx  figuix  ,  ita  ut  rcftec  1087, 
quero  oddcs  logarithmo  invcnto  }.  551)051. 

Ficique  logariihrous  ncmpc  hu)us  numeri 
H67       f«i  'ftc  numerui  cft  taomm  quoiiens 
faax  divifionii  •,  huic  crgo  ,  adJc  logamhnvuTO 
uunicri  loco,  qoi  curo  iit  ).coooooo,  taniuvn 
addtnda  eft  charaaeriftica  ncmpc  ) ,  fietquc  <£. 
5514118. 

COROLLARIUM. 

Datui  nurocrns  j^fi^rr.  cundcro  babet  loga- 
riihmuro  jcxccpti  cluraaet.fti  ac  numc.us 
J567894.  Qoia  cft  quoticns  divifionis  m  qua 
10000,  fuit  divifot ,  idcoqoe  tantopcii  extollunt 
■uthorcs  dccadicas  fiaaioncs  qux  logarithmo» 
non  irorautanc ,  nifi  pcncs  chaiaacrifticim  loga- 
rithmi ,  qux  tcnetut  fcii  mcrooriter,  nam  ab  iini- 
tatc  ad  dcnarium  cft  o  .  i  denario  ad  ccntenarium 
cft  I ,  a  centcnario  ad  millcnarium  cft  1,  i  miuc- 
nario  ad  deceoi  millia  cft  j. 
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PR  OPO  SITIO 
Pcoblcma. 


Daf  lagxrlthm  mmtmmrtffonitntem 

Si  propofitus  logarithmus  invenitur  in  trAuli* 
cxjai ,  c  rcgione  invcnies  nuroeruin  cums  clt  to- 

gaiich.nus  ...       .  . 

Si  vei6  non  invcnitur  exaai  ,  fed  rovcnjrot 
in  cabulis  logariihmui  in  reliquis  xquahs ,  ex- 
ccpta  tamcn  chaiaactiftica ,  uc  fi  proponeietur 
logacithmus  1. 5  51)0) .  ,  qui  non  invcmreiut  m 
tabula,  fcd  invcniictur  j.jji)©}»»  itiuttoii 
dilfcrcntia  fit  in  charaaciiftica  .  numerus  tclpon- 
dcns  huic  ultimo  eft  5567.  Cctturo  cft  autcra 
niimcuiin  refpondcnicm  logaiuhmo  cujus  cha- 
raacriftica  cft  i ,  invcniri  intcr  100,  &  loco. 
undc  abjicicnda  eft  numeti  invenii  ""."^» 
phta,  &  facicnda  ftaaio  hoc  modo  j  56  7;-  0"°» 
fi  datus  fuilTcc  logariih.ni.s  1.  J51J0M  .  "^IV 
ciendx  effcnt  dnx  cyphrx  ,  hoc  roodo  jj  Ti- 
fi  darctut  4.  5  5 1  )0)  I ,  qui  invcnirctur  in  obu- 
la  ,  cxccpti  charaactiftica  qox  eflct  j  ,  nu- 
mero  tefpondemi  55 61  ,  addc.da  clTcc  cyphra  o, 

^^Terc*i6  fi  lagarithmus  propofitus  nuHo  inodo 
invcnicur  in  tabula.  ncc  ci  fimilis.fcd  datur  loga- 
riihmus  co  major ,  &  logariihmus  co  minor.  lu- 
matur  pio  nurocro  ci  refpondcntc  ,  nurocrus^cl- 
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pondcns  lof;.irithmo  proxijni  minori  ,  Si  Hiif:- 
rciuia  inrtr  Ivinc  minorcin  &  propormira  fi.u  nu- 
Dieritor  fijAionis  ,  dilT^rcniia  vct6  inrer  htinc 
minorcm  ,  in  tabiiU  invcncom,  0c  rcqiienccm  nu- 
jorcm  ctiam  in  tabuU  poficum  >  fit  dcnoiiiinacor 
#nAiouis.Sit  datus  logariihmus  i.  f  t  i  i  9  7  6. 
proxime  minor  cfl  t.  ;iii{8o.  pruxime  major 
cil  1.  f  11 1741.  logaiiilinio  proxiuic  minori  con- 
vcnir  nuuKrus  j  j  i.  ditf.rencu  iiiter  datum  l  -ga- 
cithnium,&  pioximc  ininotcm cd  {9<i. difTcccn- 
tia  autciu  uucc  minoicm  Ac  mjjurem  cd  ijCi. 
fiat  j  j  t.  f,^  dico  hmu:  iiumcrum  clTc  cum  qui 
ceTpoiuict  prxdiAo  loguithmo. 

DEMONSTR  ATIO. 

Patet  cx  ruperioribtis  nani  ij6i  cft  diff.ren- 
cia  log.irithiiii  nuincri  iji,  &  logariihiui  nii- 
meri  jjj.  i|uare  li  dtfTciciKia  ij6i.  dat  unita- 
ccm  ,  icu  parics  lutitatis  1  t6i.  dilfcrcntia  {96. 
dabit  ^,, 

Oilcndimus  autem  fnpra  h.inc  FcaAionem  non 
effc  cx.i£lam  ,  fcd  p.iul6  injjorem.  Undc  quia 
logarithmi  tnajorcs  h^ibcru  minorcs  diiffrentias; 
idcd  poi  ikt  pcr  ma|orcs  uperandum  ell.  Sircrgo 
kgarithmiis  dacns  1.5111976.  aJdarur  hii)us 
charadlei  iHicx  i,  tii  fijt  ma|ur  togarithmus  ,  feu 
illi  additUT  lugaiubiiMts  ccnicnarii ,  fietque  lo]ra- 
rithmas  4.  5  i  1  i  9  7  6  ,  ptoximcminor  in  tabu- 
lis  invcntus  c(l  4.  5111 904.  numerns  Ih  rcfpon- 
dcnscft  jji04i  ditfetiniia  intcr  lo^unhtnum 
invcnctim  minorcm  ,  &  d.icum  ell  71.  (hffetcniia 
intcr  hunc  miuorem  ,  Sc  proximi  majurcm  cft 
ijo  ,  tiar  uc  1  jo.  ad  71  ita  unicas  ad  alittd  } 
quam  unirarem  atigcnc  6cyphri«  exAdioris  calculi 
jgratii }  fitcque  pro  ,7,  alia  fradfcio  xqtialis 
iidcoque  nutuccus  rcfpondcns  iDgariihmo  4. 
511 1976  ,  cffct  5  j »04  ,  ~~.  fcd  qiiia  numcrus 
illc  nimis  m.ignit$  cA,  dividatuc  pcr  100 ,  numc- 
xua  )J104  ,  divifus  pcT  100  ,  cft  j  ji. 

Progieinis  oftenflit  racioiiem ,  quia  enim  loga- 
rithmns  h.bcbac  cyphram  majorcm  charidtc- 
xiflica  logjctihini  proporni ,  idc6  dcbait  miiiui  i 
ergo  luintcnis  ipfi  rerpondciu  diviJi.  Cztera 
funt  cl.ira.  Hi:  iit  oftenJcretnr  progrcffus  ;  vo- 
lui  dividi  dLiioininatofcm  5tj!<46,  pcr  too  ; 
nnde  iiuitilts  fuit  illa  divifio  :  hoc  tamcn  dcbui 
indituffc  ut  oftcndcrcm  ratiuncm  operationis. 

Sit  logatithinm  quicurrque  drltdlivus  41^6^4, 
cujus  quxrirur  valor ,  fcu  qtixiitur  mihierus  ei 
xcfpondciis :  add»tiiT  ci  loganthiiio  ,  qiiicumqtie 
iogariih  nus  vetbi  grjcii  numcti  j6o  ,  ftatquc  ez 
his  duobus  numctis  log.trithiTi«s  ,  cujus  cxqui- 
ratur  iiiitTKrns :  fir  »19  dico  hujus  prim6  cxhibi- 
ti  lognrith>Tii,  iniinerum  clX~  77*,  raiio  cft,  cum  ad- 
ditur  logiriihmus  numcri  jf-o,  idem  tft  ac  fi  nu- 
merus  j6o  multiplicaict  talcm  ftaflioncm  {per 
y.hH]iu  )  Sc  ut  cft  unit.is  ad  hanc  fT.iaiiu»cm :  ita 
j6o  ad  1 .9  ;  ergo  pcr  ca  qii.T  dixitrius  in  arith- 
meticts  bcnc  cxplicatur  fraAio  pcr  'j^,;  quod  crat 
oftcivdcndtim. 

Sit  deuiqtic  aliquis  m.ignus  logarithmtij. 
Ab  co  aufcratitr  U)g.irithnuis  alicujiis  cx  in 
ftafcTiptis  10,  itx)  ,  1000,  loooo  ,  vcl  altcr 
ejufdcm  rattoiiis  ,  doncc  fit  non  m.ijor  ulti- 
nx»  tabulae  qnj  utctis.  Hujiis  logarithmi  que- 
ratnrv.iloT  .iiivinttis  numcrtis  mtiltiplicctur  pcr 
10  ,  100  ,  looo,  &c.  &c  hibcbis  numcrum  qiije- 
fitum. 

Sit  ins-enicndus  nnineros  logarithml , 
J.S754670  j  fi  ^  eo  dcualtirar  logaiiihntat 
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numcri  1 000 ,  rcftibit  logarithmtu  1.  S7J4670. 
ciijtis  niinKtiis  qiixlitiis  ,  ut  fupraeft  747,'"^ 
qtii multiplicanis  pcr  iO(X>,  dabtt747i5i. 
Ritio  cadcoi  cl\  qux  iu  fupcriotibjs. 


PROPOSITIO  XXll 
Problcina. 

Cu\i'fcunnjHe  riHmrri  AmI  rsJleem  <juaJrjUiim » 
citlricMH,  Mt  tM)iif.MmfHe  ftte^Mu  i.ivenire, 

Cujtifcamquc  numcri  quzre  logwiihmum  ( r  r  r 
)i.)queTn  bifariara  dividcs  ,  nuinerus  rer^^jii- 
dens  huic  dimidio  logarithmo  ,  cft  radix  quadra- 
ta  ;  fi  pcr  j  divifus  fuilfcc ,  habuiflcs  logituh- 
mtim  radicis  cubicx  ,  fi  pcr  quatuor  tertix  po- 
teftaiis,  htbuilfes  logatithmum.  Hzcpropouiio 
pcT  fc  patct. 

Dcmonftratio  fupponii  in  fcric  quacumquo 
gcomcirici  ita  fc  haocic  unitatctn  ad  primiun 
iitimcrum  ,  qui  eft  radix  czccrorum  ocnnitim  ,  8i 
k  quo  tota  lcrics  fuam  dcnomirucioncm  accipit, 
fictit  hzc  radix  ad  quadratum  ;  quadracus  ,  id 
cubam  ;  cubus  ad  qaadcatoquadrannn  ,  Sc  ita 
confequentcr.  Hzc  cnim  cft  natuta  fcrici  geo- 
metricz  ,  ut  tcrmini  fint  in  eadcm  fempcr  pto- 
portione  gcomctrica  contimia.  Dum  crgo  quz- 
ricur  radix  quadraca  ,  ahcujus  nurocri  {  quzri- 
tnr  feries  geomeitica ,  in  qua  numerus  propofi- 
tus  fit  fecitrMius  ab  unitatc.  Supponitur  autcm 
cognitus  ilUus  numcri  logaiithmus  ,  inter  qucm 
Si  logaciihmum  unitatis  ,  dcbct  intercedcte  ali- 
quis  mcdius  proportionalis  arithmetici  ,  habe« 
tur  autem  logarithmus  uniraiis  qtii  cft  o ,  qui 
fiibtta£bus  ex  logirithmo  propofito  ,  eum  rdtn- 
quit  intaAum.  Quarc  loguiihmus  ilumcri  pro- 
pofiti   eft  diffcrcntia  inter  hiuic  logarithmum 
Sc  logariihnum  unitatis.  Jubet  autcm  praxit 
ut  logaTithmns  propo^rus  dtvidatur  bifiri.im, 
qiio  fadlo  habcncur  rrcs  numcri  ariihinctic^ 
proportionalcs ,  ncmpc  logarithmus  unitatis , 
media  pars  logarithmi  propofiti ,  Sc  log.-irithmui 
propofitus  ,  qtii  cft  logatithmus  propofiti  nuiT>e- 
ri  t  n  habeanttir  numcri  iis  rcfpondcnies,  nem- 
pc  iinitas  ,  numerus  inicrmcdins  ,  8c  numcrus 

Iiropolitus  illi  erunc  gcometric^  propuctiona- 
es,  ergo  G;cundus  erit  radix  quadrata  numecl 
propoHti. 

Idcm  applicari  potcft  rubo ;  fi  cnim  numc- 
riis  pro  ciibo  fttmaiur ,  dcbcnc  qticri  duo  numcri 
inrcrmedii  proporrionales  inter  unitatem  6c 
ctibiim ;  cujn  crgo  hibcatur  logariihmus  primi 
nnmcri ,  &  uniiaiis ,  qui  cft  o  ,  bene  irifariam 
dividimus  hunc  lugarithmum.  Sic  cnim  habctur 
togarirhmus  ptimi  intcrmcdii ,  qui  cft  radix  ni- 
bica  ,  6c  ita  dc  aliis  omnibus  poteftatibus  intdlt- 
gendum  cft. 


gBWMBIWmiHUll  IHIIWMWWBMW 

PROPOSITIO  XXIIL 

f^fat  isbHlarHfn  lof/trithmicarmm  reff>»?tAtmium 
mcHhHs  ijHMdr*ntis. 

Prim^  fcicndum  cft  tabulas  cornmnnes  contit> 
netc  6  ordincs  ,  fcu  colnmnas.  Prima  columna 
continct  minuta  ,  gradns  illins  notattis  eft  in 
ftome  ipfius  p.igtnz  i  progtcllufque  talium  mi<* 
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notorum  fit  dcfcenAevdo.  Singiilit  minutis  rc- 
rpotidcnc  in  fcciinda  coluiniii  iiiius  proprius , 
in  leiiu  lan^cns  ,  in  qtiarta  fecans  ,  in  quinia  Iq. 
gari(hiniis  (inus.  Ultimi  logariihmut  tangcntis. 
Logatirhmiis  lccantis  non  cft  adhibitus,  qaia  fj> 
cilc  hjb.-ri  porcft  Cx  logatiihmum  Anus  comple- 
mcnti  auf.Tit  i  logiriihnw  fiiius  lotiusduplicato. 
Cum  cmm  iia  fit  fums  complcmcnti  ad  (iniim 
totum ,  ut  finut  totui  ad  fccantem  erunt  loga- 
rithmi  cziremorum  xqualet  duplo  logaiiihino 
mcd<i. 

Alia  pagina  totidem  hsbct  coliimnat.  Prima 
continct  ininuta  gradut  in  fionic  paginz  noiati, 

{►togrciriifqiie  mmutotum  fit  arcrndcnJu  •,  ut  cji- 
ibct  arcoi  altcrtus  pag'nx  fmtm  in  ifta  icfpon- 
dcat  complemcntuin  ;  fcqiuinnir  codem  ordine 
rerpoiid^ntcs  finut,  tangcntes.fccantei,  loguith- 
nii  fiiioiim,  logiriihmi  langcntium. 

Livcniiintur  tani6  n  arcus  nfque  ad  qiiadran- 
tem  ,  qtiia  arcus  majores  quadrante  ,  eundcm  hi- 
bciit  finiim,  tangcntcm,  Sc  fccantem.  ac  fua  com- 
plcmcnta  ad  fcroicirculnmi  tjbnlx  antcm  ita  fup- 
ponnnt  finum  totum  clTc  partiiim  icococoo. 

Ptimiis  ufus  ,  &  prxcipuus  tabularum  in  co 
confiflit,  nt  ptopofiio  arcu  ,  tot  gradinim ,  &  mi- 
nutorum  \  cius  afll^ncs  finiim ,  langcntcin  ,  &  fe- 
cantcm.  Inpanibus  q'ias  finus  (otus  fupponitur 
contincre  looooooo.  (^»od  facillimum  cft,  fi  ar- 
cus  contiiieat  tantiim  gradus,  8c  minuta  j  fi  eiiim 
adhucminiita  fcainda  hibcret  adj  mda  talis  ar- 
cus,  pars  proportionalis  addcnda  circt.  Ut  fi  fit  fi- 
nus  arcus  grad.}£,  ij  ,54  .farnc  d.ffacntiam  in- 
ter  finiim  gral.  )6,  ij  ,&  finum  arcus  in- 
vcntcfqiic  d.lFcrcntiam  lyti.  Fiat  rrg  ila  aurea  , 
fi  unum  minutum  ptimum  fcu  60  mnnKa  fccun- 
da  dant  1711,  quid  dabunt  14  ,  fcc.  8c  invenies 
J70>»ddenda  fiiuii  gtad.j6,iy  ,qui  cft  9.7?}^  517, 
fietque  9.7716197  ,  quod  iiuclligendum  fi  cx- 
adlifRnc  velis  proccdcrc ,  nam  in  plcrifqiie  opc- 
rationibiis  ifta  ncgiigi  poiT.inr.  Idcm  intclligen- 
Aim  cft  dc  tangentibiis  &  fecant.bat ,  &  loga- 
tithmit.  * 

Si  vclit  fimim  vcrfum ,  aufcr  finum  comple- 
menti  i  finu  toto,  relinquctur  finut  verfut ,  fim- 
picz  &  lincarit. 

Si  logirithmtim  finiij  verfi  rcquiris  ,  quia  ita 
eft  fcmiradius,  ad  finiiro  arcut ;  ut  finiii  arcut  ad 
finum  verfiiro  arcus  diipli  (^cr  i.  ceroU.  prep.  4. , 
h»itu  )  fx  logariihmo  findi  dimidii  arcils  dupli- 
cato,  aufcr  loguithmum  femiradii,  five  logariih- 
inum  finusarciis  graduum  jo  ,  reltnquitut  loga- 
rithmut  finijs  verfiquxfitl 

Secunda  pars  iftios  usus  confiftit  in  eo ,  ut  da- 
To  fimi,tangcnie  ,  fccante  ,logari(hmo  finus ,  aiit 
tangcniis  ,  aflignctur  arcus  illis  rcfpondcnsi  fi  fi- 
niii  datui,  langens,  aut  fccans,  invcniantur  in  ta- 
bulis,  arcus  illis  rcfpondcns  in  prima  columna,  cft 
iilcqui  qnzritur.  Si  vcri  non  invcniatut  in  tabu- 
I*  ,  qiizratur  in  tabuU  proxime  inajor,  &  minor ; 
fubtrahaturque  minor  i  majori ,  iit  habcatur  eo- 
mm  dtffcrcntia ,  lum  minot  i  propofito  etiam  «u- 
f?ramt ,  ut  habcatur  difTcrcntia  corum  :  tmnfict 
regula  aurea  ;  fi  difTcreniia  majoris  ^  minori,  dat 
minura  fccunda  60  ,  quot  dabit  fccimda  difivren- 
tia  minoris  i  propofito.  Sit  datus  iftc  finus 
9-77j6i97  ,  in  rabula  proximnt  eo  minor  tft 
S-77»f  )17.  Cui  rcfpondcnt  grados  i6,i('^pro- 
liin^  major  9.77J  70^9  graduum  j6  i6',difrercn- 
tia  intcr  hos  tabulatos  rH  1711,  d  tr.rcntia  intcr 
propofitum  &  niinorcm  cll  970.    Fiat  regula 


Trigonometriaj 


iriiira  ,  fi  difrorentia  1711  dat  fcoinda  60,  dffFe- 
icmia  9-0  d.bit  fccunda  J4,it.iu„  aixus  icfpofs- 
dcns  cft  grad  j6  ,  min.ij .  (ccuuda.j4, 

PROPOSITIO  XXIV. 
Ptoblcma. 
f/Si/  UggrlihmorMm. 

Ufus  proprtus  logariihn^orum  confiftit  in  eo 
ut  piopofidi  bi<s  niin  cris,  tcrt;iini  piojwiio- 
nalcin  invcnus  jicr  foUn  additioncm,  &  iLbua- 
£1  onctn. 

Duplcnir  loguiihmn*  fcnindi  ,  nb  tiocda. 
plo  aiifcratiu  Togarithmui  pn,i.i  ,  icn  .bit  k.g». 
rithmi.s  miii.cii  q..ifiti  qcod  manjfilLni  cft  cx 
dtfinitioiK  logatnhmniiim. 

Paritcr  daiis  tnbus  niimcrii  qnanum  propor- 
tionalem  invcnicmus  ,  fi  addamiis  tt  gn  ilimos  fc- 
cundi  &  teitii ,  &  i  r.mnri  cotirni  1.  bttrhimui 
logatithmum  ptimi  ;  rclinqottur  logariibmnt 
quatti.  Dcntur  num  ij,  60,  lio,  invcniendtJttft 
quartui  pioporttonalis  a88. 

«M  M*  «M  «M  •  «M  «M  4M  M»  «M  <M  «» 

PROPOSITIO  XXT. 
Prublema. 

D*tl$  uikMt  nMmerh,  ^.«rrKm  fTtftnitntltm 
inwnire  ii$  rMitn*  invtrii. 

Logaritbmi  primi ,  &  fccurdi  firoul  addannir, 
&  ab  corum  furoma.fubtiahatui  Ingariihmus  tcr- 
tii.  fcftabitqiic  logwiih.nus  qii.irti  Qnod  il.uifTi- 
mumefl  cx  dcfinirionc  logirnhir^tian  &;  ^'laxi 
communi  rcgiilx  propoitionii  invnfx. 

III  M«  iM«M«M  «W««k4M«M«i» 

PROPOSITIO  XXVL 
Problema. 

■'  irHmi  nnmerii  tjuartnm  freptrtiendlrm  in^ 
vtnire  in  raiiene  duplicau  iiliui ,  qnt  tfi 
primi  nd  fttMnium, 

Sint  dati  numeri  A  ,  &  B  ,  &  tertiui  C  ,  mi 
qoartus  proportionalis  iavcnicndus  in  rjticne 
duplicata  illius  qux  cft  A  »d  B  :  logat iihniu»  A  , 
fuDirjhaturcx  logatithmo  B,&d:fKrcniiadupla- 
ta  addatut  logariihmo  C  ,  (ununa  dabit  lcgotiih- 
mum  numcri  quxfiti. 

Ratiotft,  quia  fi  d  fTcrentia  addereiur  loga- 
rithnw  numcti  C  ;  ficrct  logarithmus  qoarti  uu- 
tncri,  &  ita  tffct  A  ad  B ;  ui  C  ad  quartuin  ilKiro 
numcrum  ;  cnm  ptoportionalium  xqrc  diffcrcn- 
tcs  fint  logarithmi.  Si  nufus  addatut  fcroel  hxc 
difrctcntia  ,  fiet  ut  A  ad  B  ,  ita  quartns  illcniin.e- 
nis  ad  quintum.  Scd  idim  f.Onm  tft  cum  dific- 
rcntia  duplicata  addita  cft  :  crpo  invcntus  «ft 

Suintus  ad  qutm  C  habct  rationcm  duplicatam 
liusquxcft  A  ad  B.  Eidcm  int  thodo  invcnie- 
mus  numetum  in  iriplicata  ratioiK,in  quadxupli- 
cati,  &c 
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PROPOSITIO  XXVII. 
Problcma. 

Inter  idtos  tiMmerei  ^uctcimtjut  medl«s  prtptr' 
titndlrs  invtnire. 

DifTcrentia  logjrithmorum  datorum  niimcro- 
rum  dividacur  bif^iiam  ,  fi  unicam  mcdiam  pro- 
poriionalem  vclis  \  crifviim  duas  \  in  qu.ncuur 
parces  (\  tres.  Hzc  dilfcrentia  addica  logacith.no  ~ 

Crimi  numeri  dabit  logarithmum  primi  incdii ,  & 
uic  adhac  tddica  dabit  logarithmuro  fccundi 
mcdii. 

Uc  inter  datos  numeros  A  ,  &  B  (int  invcnien- 
di  duo  mcdii  proporiionalcs. 

A  B 
8.  £4.  511.  4096. 

DifFcrentia  logarithmorum  divifa  pcr  j ,  dat 
9.030900, quc  (i  addatur  logarithmo  minuris 
9.0)0909  ,  dabit  logarithmum  primi  racdti 
i.8u(>i8oo,&  huic  logarithino  iccrum  addica  , 
dabic  logacichmum  :  1.7091700 ,  igitur  incec  8, 
&  4096  erunt  duo  medii  pcoporcionalcs  64,  j  1 1, 
hoccHutS  ad  64,ita  64  ad  jii  i  &  jii  ad 
40>'6. 

Rjtio  clara  eft,  qitialogarichmi  illorum  numc- 
rorum  funt  zqiicd  frcccntcs  }  crgo  numcri  fmit 
continue  proportiottales. 

PROPOSITIO  XXVIII. 
^  Problema. 

Vfm  Mltlmt  tnhuU, 

Qaia  ultiraa  tabjla  rolummodo  continet  loga- 
richmos  numeroriim  «b  unitaccad  ioooo,modiim 
docebo  quo  logarichmus  cujufcumquc  numeri 
looooooo  non  cxccdcniis  invcniatut  &  vicifltin, 
licct  atiiem  jam  de  huc  locucus  fim  fupra,hic  mc« 
lius  dcmonftrabo. 

C^'xrc  in  ulcima  cabnla  qMatuor  priinannn  fi- 
gutarum  numeci  daci  i ,  futxrahe  logirithmum 
invcntnm  cx  logarithmo  proximo  ftquenti  ,  uc 
h  ibcas  corum  difFcienti.im,  quam  pcr  rcliquas  fi- 
gtiraj  numcci  daci  mulciplicabis  ,  &  ex  pcodudo 
abfcinilc  ad  dcitcram  tot  fig  iras  quoc  rehqtix 
fucrtntj  rcliqttiim  adJe  logariihmo  prias  invcnto, 
mutftnr  itein  char.flcnftica  qux  unitatc  minor 
ciTc  dcbct  numcto  ch-raAcium  ,  qiiibus  numcrus 
rcfpondcns  conftat  cxcmpli  gracia.quzratur  loga- 
rithmus  numeri  ^j^^S  4,  qui  cft  \.  ^(ijo}!  , 
quofubtr.iAocx  fcq-icnti  i.(f  14148, rcftar  1117, 
fir  aytcm  rcgnlj  triuni.fi  1000  dcdcrint  iii7,qiiid 
dabimt  894.  fit  miihiplic.itio  1117  per  S94,  rcli- 
quas  cyhtas  niimcri  dati.h  ibctutqac  produ£liim 
lo8-'998,&  fjft.n  divifioncpct  rcjcSioncm  triiiin 
charadcrum  in  finc,  rcftat  f.-rc  1088,  quibus  ad- 
jeftis  ad  primum  Ingitithmum  jjijoji  ,  fic 
mutaca  chara£tcriftica  )  in  6 ,  fic  logaiichmus 
6.  fc  14118.  luinicro  5  j 67 89 4  rcfpondcns:  pari- 
ter  ut  cxerceiri^  ;  logiiiihiinis  1.1J607  cft  j. 
o^^'^!  t7.  fif  nnmcri  t)(8oo9  cft  6.  3715454. 

D;  mcwftratin  pctinir  ex  co  qnod  in  tam  ma- 
gnis  nuincis  iinitate  tantum  diffcrcntibus ,  loga- 
Ttm.  I. 


rithroi  intcrmedionim  proportionaics  funtpro- 
ximcnumeris  ipfis ,  quarc  iiumerorum  3567  5C 
j  j68,  vcl  numctoruin  3(67.000  &  )f68.  uoo.in- 
tccmcdii  loguiihmi  funt  proximc  proporiiona- 
les  ,  hoc  cft  fi  logarichmus  fecunc^  mpcrac  loga- 
titbmuni  primi  pariibus  1117  ,  fcu  fi  luiitas  aut 
1.000  ,  aot  dat  1117,  intcimcdia  ffQio  o. 
894  feu  ;'**  tribuctquarcum  proporcionalcm,  at- 
qnc  iu  invcnio  lugatithmum  numeri  j;67,''.i 
effe  3.  51 141 18.  Muhiplicctur  luimcrus  prcpi  d- 
tus  pcr  iooo,fccundum  rcgalam  dccadicaruni  fia- 
ftioniim  iu  Afithmetica  tcaditas  ,  ficc  numerut 
3507894  ,  addcndus  aucero  eft  logarichmus  nu- 
mcri  1000  I  ut  logJtiihmus  produdi  ,zqualis  fit 
logarithmit  multiplicantium ,  cft  autcra  logarith- 
niusnumcri  i(k>o,  j.uooocxx)',  fit  crgo  logarith» 
mus  niimeri  propoUti  6.  j  5 14 1 18,  quod  ctat  de- 
luonftrandum. 

COROLLARIUM. 

Hinumeri  ^^^^M  IS^r^Mu^^M 
J  567.:H  vcI  JJ678.::  vcl  ^567894  vcl  »5678,4 
cofdcm  h*bcnt  lcgarichmos ,  cxccpca  chuaAeri- 
ftica  ncmpc  primi  numcri  logariihmus  eft  o. 
j  f  141  i8,fccundi,  1.5 114,  18,  tcrtii  155141  8, 
quarti  3.5514118  >  quinti  4.5514118,  fcxti  5« 
JJ14118,  feptiroi  6.  j  5141 18. 

PR  OPOS  ITIO  XXIX. 
Thcorcroa. 

Numeri  imriri  eum  f-aftlane  adhertnte  tigdi 
rithmum  invenire. 

Si  dctur  mimerus  intcgcr  cum  fraaionc  dcci- 
muli  adhxretuc,  ita  ut  in  numeco  &  in  nonKrato; 
rc  frailiuiiis  fimul ,  finc  qiiacuor  cancum  cyphri 
eiiis  in  i.ibula  logiri'h  "'um  inveniemas  muiata 
tanruin  chacaftcriftica.  Ut  fi  pcopnnatur  numerus 
}..Tn  J  * .-::  'fl }  J"f:  iJo"  cft  loganih  nus  ac 
numeri  j^G^.fcd  primus  h.<bctcharaderifticam  Oi 
fccundus  I ,  tertius  1 ,  quartus  j. 

Si  niimcrus  ciim  dcnominarorc  fradionis  ad- 
hzrcniis  pliircs  qiiam  quatuor  cvphr.at  roncinc- 
rcc  ut  3  5  6  quarc  uc  prius  logariihnium  nuJ 
mcri  iS67~  dcindc  dccurcabis,  «ut  augebischa- 
r.-idcrifticam  prouc  cxigcc  nntncnis  char.n&erumj 
Secundo  fi  alw  fpccicsfa^lionis ,  rcvocjri  f^cili 
poccric  addccadicam  prouc  docuimus  ui  Ari  hmc- 
tica,  tttro  pcr  pri6s  dida  hiijus  muncti  cum  fia- 
Aione  adhzrciite  logarichmum  invcnics. 

Qiio.l  fi  non  lubcc  fradlioncm  prnpofitam  aj 
deciinalcm  rcvocare ,  cx  numcro  inrcgro  ,  &  fra- 
dlionc  fic  (iadiioncm  improprii  didam ,  &  fib- 
trjhc  Uigarithmum  denominaTori$,cx  logarithmo 
numrratoris ,  rcft.ibit  logtriihmiis  aggr^gati  er 
inccgro ,  8c  (ra&ionc.  Uc  fi  proponacur  %  fiae 
fra^tio  impropria  Y  logarichmiis  o.  6o!o6co  nu- 
mcri  4,  fiibtrahatur  ex  1.1760913  logaruhmo 
numetatoris  15  ,  relinqueiur  o.  J74"jij  logi- 
rithmtis  q<izficu$. 

Demonfttacio.  In  omni  ftadlionc  inccIHginit 
numerator  dividi  per  drnominatorcm  ,  fcd  cirni 
nniu  niiraerus  aliutn  dividit,  (><btrahendiis  cft  lo- 
garithmus  divifoiis  ex  locarithmo  divifi  .  ficque 
logirich  nus  cntotientis.  Ur  fi  15  dividas  pr^,- 
crii  quoriens  -;crg(»  hoc  modo  hibciur  logtriih- 
mus  bujus  uuincri  j 
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PROPOSITIO  XXX. 
Jnvtnirt  Uj^arithmtim  fr*lli«nu  fitfrit  iiQt, 

Proponatur  hi&w  proprie  di^a ,  cnjus  ifcm- 
pe  numcraior  cft  minor  denominatorc  vcibi  gra- 
ul  -f-  fubtraiutur  ntimcratotis  t  logariihmus 
o.)oia)Oo  cx  denominatorit  j  logArnhmo  o. 
£ji897oo,  &  rcliqiio  prcponaiui  nuta  dcfcdiva, 
rcdiibitque — o.  $97940$. 

Dcmonilraiio.  Logarithmui  (iraftionii  eft  roi» 
nns  quam  o  ,  cikm  enim  fiaAio  fit  mmor  quam 
unitas,unitai  autcm  hibeat  logarithmum  o,fiadlio 
ncccnari&  numerum  minorem  quam  o  ,  habcbit 
pro  fuo  iogarithmo.  Qiiod  vcr5  ita  habcatur 
prubatui  fradio  j  cfl  quoticns  diviiioni  ,  in 

3tia  numcnis  x  cflct  dividcndus  >  &  numcrus  f 
ivifor ,  qtioticns  cnim  elTet  -J- ,  fcd  (\  ex  dato  lo- 
garithmo  dividcndi  ftibtiahitur  logorithmtis  di- 
viforis  ,  rc(bi  logarithmus  quotieutis  i  crgo  fi 
fubtrahcretur  loguithmus  $  ,  cx  logaiithmo  a, 
habcictor  Ingatithmus  qu^fitus.  Sed  id  non  po- 
tcA ,  ciktn  fiibtrah^ndus  fit  major ,  tunc  crgo  iub- 
trahitur  minor  ez  majore ,  &  rcnduo  prrponitur 
nota  dcfcAiis — ut  fi  aliquis  habcat  duos  miin- 
mos  8c  dcbcat  crcdiiori  5,  non  tantum  nihil  ha- 
bct  ,  fcd  fi  habcrct  adhuc  tria  nihil  habcrct.  lei- 
lur  ,  hnjufmodi  praxi  bcnc  exurgu  fradlioais 
garnhrous. 


fACILIOR  CONSTRUCTIO  CANONIS 
Logari;hmorum  ,  fmubus  ,  cangcniibus 
&  fecantibus  rcfpondenduin. 

QMmvi*  confhrmere  taMu  ItgMritbmermm  fi- 
vnhus ,  t*geniihm  ^  ftcsmihm  rtfntndtniiHm^»n 
fit  difficiliiu  ,  tjHAm  numeri*  ah/ilutit  ftut  irihme- 
reJcgMrithm»!  ;  cnm  finm  ,  ttn^rniei ,  <^  ftCMtttt 
JiHt  etiAm  nHtneri  fimflittt  :  fiim  tAmen  prtptfi- 
ti^ntt  ntnnulU  ^ut  cemptndiM  fMpprditdnt.  /n 
fenere  i^ttnf  dicert  poffnmm  ,  uhi  finm  dliqHie 
invenitur  per  regmUm  prtportitnHm  ge»metricMm, 
l»X*rithmHm  invrniri  pojfe  ptr  rtgulam  trium 
jiriiimeiicam ,  frm  prr  sddliionem  ,  fuhtrd- 
Siontm  :  preemiita  idmen  mnmm  prcpofitiontm. 

PROPOSITIO  XXXL 
Theorctna. 

Vt  dimidlHm  fintu  toiim  md  finnm  dimidil 
0rCH$  ,  itA  finm  complementi  i^fim  dimidii 
md  finnm  tttimt  arcms. 


Sit  arcus  AB ,  cujus  dimidiiim  AG ,  firque  AF 
femiflts  Hnus  totius  AC  ,  ducantur  AD ,  BD  qux 
«lividautur  bifailam  in  I  &  K  ,  jungaatuique  ex 


ccntto  C,  linc*  ClG,  CKH  qui  ( frr  t.  )  per- 
pendiailares  erunt,  eruntque  Al ,  BK  (liiiis  ar- 
cuiiiu  AG ,  BH  ,  qui  funt  diraidii  arcuum  AB, 
BD.  Dico  ita  ciTc  AF  ,  dimidium  fiims  toiius  ad 
AI  fmiim  dimidii  arcus  AG  \  ficut  IC  ,  finus 
cumplcmenti  cjufdcni  dimidii  aicus  AG,  ad  BE, 
(inum  aicus  AB. 

DcmoiilUaiio.  Triangiiia  ABD,  BED  ,  habenc 
angulum  communcm  BD  A angulus  A  BD  in  (c« 
roicirculo  rc£Ius  eil ,  angulus  itcm  E  tiAiu  cQ', 
(  prr  defin.  finm  ;  )  crgo  funt  xquiangula  ,  & 
{p*r  5.6.)  Eud.  ita  cll  A  D  ad  AB ,  in  ma- 
juri  ,  Hcut  B  D  ad  B  E  in  roinori  ,  quare 
fc  diroidiuro  AD  fcu  AC  eodem  modo  fe  h*- 
bct  ad  AB  ,  /tcut  diroidium  DD  ,  ncmpc  IC  , 
ad  BE  ,  ut  autcm  AC  ad  AB.  ita  AF  ad  AI  utriuf- 
qne  dimidiuro  ;  crgo  ita  cil  AF  ad  AI ,  ficut  IC 
aiid  BEi  qtiod  deroonflrandum  crat. 

COROLLARIUM. 

Dato  logarithmo  finus  arcus  AG>  &  logarith- 
mo  nmis  complnncnti ,  datut  logarithmus  flnus 
arcus  dupli.  Si  ncmpc  aJdas  logarithinos  daios, 
&  k  fumma  fubtiahis  logariih-mim  dimidii  finus 
totius  ,  qui  ^ilc  habctur  ,  (t  cx  iogariihmo  Ii- 
nus  toiius  fubtrahis  logaiithmuro  biiurii. 


PROPOSITIO  XXXIL 
Probiema. 

CMonem  UgMrithmicHm  tMigemimm  conflrmere. 

Qiioniaro  ita  (Inus  complementi  ad  (iniro  ali- 
cujus  aicui ,  ut  finus  totus  ad  tangcntero  ( per 
'  1 1.  prdttdeniu  )  &  logaiiihmi  incdiorum  «quan^ 
lur  logarithmis  cxtrcntorura  { ptr  j .  hyjm  )  h  cx 
aggrcgato  logaiithmorum  finus  arcus,&  finus  to- 
tius  ,  aufirras  logaiithmum  finus  complcmcnti , 
dabitui  iogaiitlunus  tangentis. 


PROPOSITIO  xxxin. 
Piobiema. 

Canonem  le^mrithmicmm  ftcmmimm  confirmtre. 

Quoniaro  (per  i^.  prtcedentii )  finus  totus  eft 
mcdius  proportionalis  intcr  finum  complcmenti 
&  fccanicm  arcus ,  crit  [  per  G.hnjm)  logarith- 
mus  finus  totius  bis  fumptus  xqualis  logarith- 
mis  fccantis  ,  arcu$,8c  complemcmi,  Quarc  fi  cx 
logarithmo  finus  totius  diiplicato  aufLras  loga- 
liihmum  complcrocnii  ,  habcbis  logatithmuro 
fecantis. 

COROLLARIUM. 

Quia  in  advcrfa  pagina  iogarithrooniro  pro 
finubus  halx-nmr  logarithmi  complcmentoriim, 
tcncturquc  memoria  logarithmus  finus  roiius 
duplicaius  ,  facilis  cll  fubtraAio  hujus  logarith- 
mi  complcmcnti  ^  dtiplo  logat irhmo  finus  totius , 
ut  non  fit  pollca  tabula  logariihmoriim  pro  fc- 
cantibus.  Quoiics  igitnr  indigcs  logarithmo 
fecantis  ,  fubtrahe  logaiitbmuro  complcroenti  ex 
10.  ooooouo. 

PROPO 
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Fro  jinmbtit  vcr^s. 
FROPOSITIO  XXXIV. 
Thcorcma, 


$nhttnfa  tft  rnedij  propertltnalU   imer  didmr- 
trumt  (j  fwnm  vtifnm. 


Sit  arcus  CE  >  cujus  chorJa  CE  ,  (inus  vcrfus 
CB,  dico  cocdam  CE  ciTc  mcdiim  propottiuna- 
lcm  inicr  diamctrum  AC  ,  &  (luum  vcrrum  CB. 

Dcmonftratio.  Triangula  CEA  ,  CEB  habciu 
anguhim  coromuncm  C  j  itnn  augulus  AEC 
in  lcmictrculo  rc^lus  ell ,  ficut  angulus  B;  crgo 
(  ^fr  j.  6. )  ita  cft  AC  ad  CE  in  magno  trian- 
giilo ,  ut  in  parvo  CE  ad  CB ,  quod  dcmonHtan- 
duin  erac. 

COROLLARIUM  \. 

Dato  log^rith  no  chordx  ,  datur  logarithmus 
finns  Vcrriifubir^heiido  rcilirct  cx  chotdx  duplo 
logarithmo,  logirithmum  diaroctri:  eft  autem  lo- 
logirnhmusdiameca.logarithmus  Hnus  totius  au- 
Jkns  logAtiihmo  b  narii ,  &  logariihmus  chordr 
eft  l^^ga^ithmus  (vvm  arcus  dinudii  auAus  co- 
dem  lugarirhmo  binarti. 

C  O  R  O  L  L  A  R 1 U  M  II. 

Paricer  ita  cft  CB  ad  BE  ,  fioit  BE  ad  AB 
(inum  complementi  audum  luiu  toiaDA. 


DE  LOGARITHMIS 
ttadicis. 


A  N  EPER 


QuMwvi*  tn  ifHM  rtllifH»  hot  Uhre  cminfnlnr, 
fnt  rmnimi  ntctjfariu ,  attjut  /tJeo  (int  uiio  di- 
fjftndio  tmitti  ^tfftnt  \  in  htnartm  tamen  StPtri 
NtHlit  Sctti,  ifmi  loj^ariibmorHm  hivttttar  fitit , 
ftcnliartm  torum  rationcm  ,  cfua  ip/i  ingtnitfjfi- 


ne  ufus  tft,  krevittr  aperlendam  ctnfHi^qutd  »•.- 
utilt  nen  trit ,  cum  itt  f»  amhtrt  non  ita  faciii 
ferttpi  ftjftt. 

SUPPOSITIO. 

Sttpponic  Ncperus  in  logarithmis  majoribLU, 
omiicm  crrorcm  qui  ad  unitatcm  non  pctvcnuc 
ncgligi  pofrc,  &  illius  niillam  rationcm  habr ii.  Id 
ufurpacurin  fiiiubiis  ,  cangentibus,  &  fecantibiis, 
ra  tatio  cur  femidiamctcr,  lcu  finus  cotus  non  af- 
fumitur  iio  parchira.ut  euro  fccerunt  Ptoltmxus, 
Sc  alii  TCtctcs  ,  fcd  looooaoo  noncft  alia,  n.fi  ut 
finc  fraflionibus  finus  fingnlorum  arcuum  ,  aut 
eci.im  chordz  aflignareniur  finc  ullo  crtoris  nota- 
bilis  pcriculo  •,  in  majoiibus  enim  iuimcrij  error 
nou  adxquans  unam  unitatem,  cft  tam  parva  pats 
fui  totius,  uc  evancfcat.  Multo  minus  fradionum 
haberi  dcbebit  racio,  fi  majori  mimeto  majniia 
accurationis  gratia  multas  addamus  cyphras.  Ut 
fi  numcro  A  looooooo.  oo  addcrcmus  duaj  cy- 
phtas  interpundionc  notatas  ,  dcindc  operandb 
txurgeret  hic  numerus  A  looooooo.  04  dico 
hanc  fradlioncm  pofie  tut6  ncglrgi  poft  oinncs 
opcrationcs ,  licct  dum  operamur  illius  raiionertl 
habeamus  nc  rrpctitionc  augcjtur.  Raiio  cft  quia 
illa  additio  diiatum  cyphratum  iiuincrum  miilti- 
plicat  per  ico,  figinficaretque  10000000. 77*  de- 
ccm  millioncs ,  cum  4  cemcfinus  patiibus  unius 
uiiitatis. 

Ut  aucem  lccuratifllima  fitopcratio,  finiii  totl 
addit  alias  7  cyphras  hoc  modo  10000000. 
ooooooo.Colligcs  ptim6  fi  fificicntcr  cognofci  all. 
quam  quantitatcm  in  ordirc  ad  cabuUm  coiifi- 
cicndam.  fi  dicatur  minor  ciTe  aliquo  numtro  ma- 
ximo ,  &  major  alio  itcm  maximo.  Ut  fi  dicarur 
aliqua  quantiias  cffc  mtnor  numcro  9999999. 
0000006  ,  Sc  major  numero  fy?99999. 00004)04, 
dicam  enim  in  ordinc  ad  tab.ilani  noftram  qua 
negligit  erroces  rainorcs  unitjtc.eam  quantitatcro 
elfc  9999999  fimpliciccr  &  finc  addito. 

Hjtc  catio  nova  non  cft,  nam  Archimcdcs  po- 
fifi  diamccro  circuU  497  circumfcrcntiam  dtfinii 
efle  intcr  tcrminos  .j6i.  Sc  1 1 61 ,  hoc  cft  mino- 
rem  prirao,  m.i)orcm  fccundo  nunicro. 

Colligcs  X,  loco  quantitatis  ignotr  pofTc  illius 
terniinus  ufurpaci,  paritctquc  addi,  fubrt.nhi,  raiil- 
tiplicari ,  diviJi ,  ac  fi  hanc  quantitatcm  habcrc- 
rous,  ut  fi  fcmiJiametrum  circuli  i^Svmuliipli- 
ccmus  pci  78 1  ,fiet  arca  circuli  194078-p  vcri  ma- 
jor  ,  fi  candem  fcmidi.imetrum  roulciphccmus 
780^ cxurgci  vcri  roinor  19)908-7. 


PROPOSITIO  XXXV. 
Theocema. 
'  Dt  linta  lo^ttrithmicd. 


Ncperus  gfncfin  logarithmonim  cxplicac 
exemplo  duoriimmobilium,  qiiorum  unnm  zqua- 
bilitcr,  aliud  motn  fecundura  ahquam  raiioiiem 
tnovcatur.  Ut  autcm  cxplicatiimcm  addam  de 
meo  ,  quat  melius  rem  ocnlis  fiib|iciaT:fupponan- 
tiirrfrc  du«  linn  AB  ,  AC  fc  invicem  perpendi- 
cularircr  fccanrcs  ,  quarum  altcra  AB  immobilis 
fit ,  alia  vrr6  AC  ita  movcatut  fupra  AB,  ut  fem- 
per  pcrpend<cul.uiter  infiftu.Mnvratut  autem  ac- 
cclcrato  motii  ,  ita  ut  primo  c^uocumquc  icroporc 
Totn.  I. 


transfrratin:  in  1,  fccundo  in  4,  tettio  in  8,qiiar- 
to  iii  1 6  ,  h«c  linea  AB  qust  hoc  modo  pctoTri- 
tur  rcprzfentabit  niimcios  fimplices.  Suppon.iuir 
fimul  cum  linca  ACtrinsfcrri  aliquod  roobsle, 
veibi  gratia  mufcam  ,  qnx  rooveatur  xqnabilircr 
iii  linea  AC  ttanflata.  &  quo  tatiporc  linea  inotU 
accelcrato  perciitrit  Ai,  mufca  percurrat  AK,ica 
ut  cum  linca  AC  crit  in  pnndo  1 ,  raufca  crit  in 
piindko  D  ,  paritcr  dum  Imra  AC  pcrvccrit  in  4, 
nuifca  xquabilicet  roota  fit  in  E ,  fintque^D,  Oft 
KKk    ij  lequaLcs^ 
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«qualcs.  Dum  linca  A  C  crit  tranfliti  in  pon- 
auin  g.inufca  percarterit  in  fua  Itnca  tria  intcr- 
■valU  inttrvallo  AK  arquilia,  diim  linca  AC  erit 
in  punfto  1 6  mufca  pctcutrerit  quatuot  intctval- 
la  fitquc  m  G ,  dun»  ciit  in  pundko  }  x  >  mufca  crit 

in  H.  r,  r  , 

In  linea  AB  funt  numeri  ablolati  &  firopliccs, 
JincjT  perpcndiculaics  iD  .  4E,  8F,  16G  ,  )x  ,  H 
fnrt  logafiihni  natt>crofum  1,4,8,  16, 31  S:c. 
Laita  autcro  cx  d"plici  illo  moiu  rcfuJtani .ncmpe 
linca  airva  ADEFGH  fit  linca  logatithmica.  Si 
diviJeictur  AB  in  pattej  iqjalw,  cxcipetctque 
omncs  nnroctos ,  in  ca  invenircrois  loguiihiiMs 
omnium  numeronim  intermcdiorum,  ut  fi  numc- 
ri  6  quxtcndiis  clTet  logarithmus  ii  &i  in  pundlo 
i  perpendicularis  6L,  "it  eioi  logjtiihmus,  &  6c 
alis  peipendicularcs  ad  lineamulque  logariihou- 


catn  tctmiiutc  cxhibent  logarithmos  otnniom 
nuroetotum.  Nepcrus  lem  noo  itt  fobiicit  oculis, 
ncquc  hanc  fieutam  facit ,  qux  taroen  meo  judi- 
cio  fatis  appont^  rem  dcmondtat.  Immo  fi  in  ma« 
xiR>o  plano  aliquii  operaretur  ,  hancque  figuram 
fijcliul.rc  dcfcribctct ,  habcrct  inflrumcnrum  in 
quo  logarithmos  onmium  numerotum  quantum 
ad  praxcs  geoioetiicu  pertinet,fatis  exi£Lc  dcici- 
roinarct. 

Poierat  linea  A  B  dividi  fimplictter  in  partet 
ar(|ualcs,ita  ut  moius  lincz  AC  fupta  lineam  A  B 
ellct  xquabilisi  motus  autcni  mufcz  fupta  lineam 
AC  tranflatam  ,  cITct  acceletatus  quod  figuratn 
omnino  divcrfam  cxhiberctiAf  quidem  piiur  fup- 
pofitio  rcdc  explicat  logatithmos  comrouncs, 
hxc  vcro  poftetior  neceflaria  cft  aj  li<eariihroos 
Ncpeii  quos  piopofiuonc  fcqucnii  czplico. 


PROPOSITIO  XXXVL 
Theoictna. 

pxflkdtit  lcidrUbmtnm  prtptjittrim  *  l^epert. 


tntellieatnr  linca  A  B  flTe  finus  totus  in  qiio 
iiaca  A  C ,  pctpeodicalaiis  movcii  concipiatui 


motu  accclerato  in  quaaimqne  proportione  vo^ 
luctuniu  ,  iiA  ut  iia  lit  AG  ad  Af  >  licut  AF  ad 

AE» 
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AE ,  &  AE  ad  AD.  &  AD  ad  AB  ,  &  aitidcndo 
iu  fit  GF  ad  FE.  fiatf  FE  ad  ED  ,  &  ED  ad  DB, 
&  conveitendo  ur  DB  ad  DE  ,  ita  DE  ad  EF,  & 
E  F  ad  G  F  ,  &  componcndo  ut  AB  ad  AD  ,  ira 
AD  ad  AE  ,  8c  AE  ad  AF ,  Sc  AF  ad  AG  .  & 
ita  conrcqucntet.  Volo  aiitem  ut  linca  AC  trani^ 
lata  motu  accelerato  pcrpcndicuhrirer  fcmpcr 
infiftat  linc«  A  B.  Suppono  itcm  in  linca  AC 
mufcam  movcri  arqiubilitcr  non  ex  A  vcrs6s  C, 
fcd  cx  C  vcrsis  A ,  ita  ut  dum  linca  AC  tranf- 
lara  fucrit  in  B ,  mufca  rtiam  mora  zquabitiicr 
cx  C  versDs  A,pervcmat  in  A ;  hoc  cft  invcniatur 
fh  B.  Volo  infiipcr  ut  motus  mufci  in  ipfo  pun- 
€to  B ,  in^xniatur  zqualis  ,  fcu  zquc  velox ,  ac 
motiis  tranditionis  ipfius  lincs  AC,  qui  compu- 
tatur  in  AR  ,  cx  qno  fir,  ur  quia  motus  Tiandatio- 
nislinczAC,  cfl  .iccclcratus  ,  velocior  fit  in  B 
quam  in  D,  quLi  omnis  moms  acccleratus  minui- 
ttlr  vcrsus  initium  motusicx  quo  fit  etiam  ut  xqu^ 
vclox  fit  monts  miifcx  in  H  ac  in  B  i  ergo  motiis 
mufcz  vclocioi  c(l  in  H  ,  quam  ipfc  motiis  tranf- 
lationis  fit  vclox  in  D  ,  <]iiarc  ^  pundlo  C  ufqiic 
ad  pinfiura  B  fempci  mulca  movebinir  velocius 
q.iim  linca  iqiiaic  cnm  codcna  tcmporc  quo  linea 
AC  ,  transfcrtur  cx  D  in  B  .  ac  fupcr' A  B  mnfca 
pcrcuirat  lineam  HD  ,  &  vclociiatem  zqualcni 
habcat  velociiati  trarniiionis  in  B>  quz  tnajur 
eft  quam  in  DB  cum  crcfcat,  linca  HD  quam  pcr- 
Ciirrcr  mufca  major  crit  quam  linea  DBiita  oftcn- 
dam  lincam  E 1  elTc  msjorem  quam  E  D  ,  Sc  fK 
majorem  qu^m  FD.  C^iod  piobibo  dc  aliis  um- 
nibiis  fimiliier. 

Suppono  fccundi  mufcam  ubi  pervcnerit  in  B 
alicrius  coniiniure  fuum  rrwtum  zqnnbilcm  vcr- 
sAs  partcs  L  ,  item  liiKam  AC  ultta  B  transfc  rri 
motu  accelerato  in  cadcm  rationc,  ita  ut  fit  cadrm 
raiio  AEad  AD  Sc  ADad  AB.quz  AB  id  AM,& 
pariter  dividcndo  cadein  fir  latio  ED  ad  Db.quz 
DB  ad  BM.  Quia  autcm  motus  mufcz  ed  fcm- 
pcr  zqiic  velox  ac  crai  in  B ,  motus  autcm  tranf- 
lationis  fii  vdocior  in  tou  BM  ,  quaro  crat  in  B 
cum  fit  accelcrarus ,  idco  in  BM  motus  irai^na- 
tionismajor  ent  rooiumufcz.Supponamus  igiiur 
iiucrea  dum  lincatransfcnur  cx  B  in  M  ,  roulcam 
conficcic  lincam  MN  ,  clamm  cft  lincam  BM , 
majorcm  clTc  linca  MN  ,  quod  dc  aliis  oinnibus 
prob-ibo  ultra  pun^m  B. 

Qiiia  autem  diximiis  fiipri.nos  polTc  poncre  lo- 
ganthroos  dccicfceic  ,  inicica  dum  numeri  gfo- 
mctricc  proportionales  crcfcant  ,  fint  lincz  AG, 
AF  ,  AE  ,  AD  .  AB  ,  AM  ,  numcri  gcometrici 
crcfccntes ,  finrqiic  linez  FK  ,  EI ,  DH  logatith- 
mi  dccrefcentes  zquabiliter ,  crunt  igitur  loga- 
rithmi ,  diftantia  mufcz  i  hnca  AB,  quz  in  pnn- 
{ko  B  nuila  t-ft  ,  cum  mufca  fit  in  linea  AB  ,  cft 
igiiui  logiiithmus  linez  AB  >  fcu  finus  totius  O. 
Qtiia  autem  logaiithmi  cundem  fcmpcr  tenorcm 
oofervare  dcbcnt ,  uipote  in  proporrione  Atith- 
mciica  continua ,  cum  dccrcfcanr  ufquc  ad  B,  de- 
crefcere  etiam  dcbcnt  nltra  B  ,  feu  uina  nihilum, 
idcft  O  ,  igituiin  tota  linca  AB  logaiithnii  de- 
CTcfcunt  uiquc  ad  O ,  at  vcti  ultia  D  icccdcnt  3t 
zcio ,  c  contiaria  paiic  ncmpc  cruni  numeii  defc- 
ftivLPonamiis  logarithmum  EI  efie  loo  ,  &  DH 
cllc  loo,  in  BcffcO  ,  logatithmus  MN  crit — • 
loo,  Hoccft  minus  loo.  Ejpliaiimus  autcm  jam 
fupra  quotnodo  intclligendi  fint  nurocii  dc- 
fcaivi. 

COROLLARIUM. 
lu  hac  logatiihmoium  fprcic ,  omnii  nunctas 


majoi  finii  toto  habet  logJiithmum  dcfcftivura^ 
quare  ungcntes  omncs  aicuum  majorum  gradi- 
bus  habem  finum  defie^vum  ficui  Sc  tccan.. 
tes  omnes.  Ratio  auicm  quarc  Ncperus  fclegit 
hanc  fpcciem  logaiithmoium  in  qua  finus  totus 
habcicc  logwithmum  o  ,  hzc  vidctur  cife  ,  qood 
uT  pliirimum  in  opciitionibus  tiigonomttiiais  fit 
icgula  tiium ,  in  qua  fimis  totus  piimum  loc«in 
obtiiiei ,  qiiare  fccundi^m  rcgul.im  proportionum 
fiibtrahcntius  cfict  togarithmus  finus  tutiut  ,  qui 
cum  fit  o  ,  fubtia^io  niilla  cft  quaic  foU  additio- 
nc  tunc  pcragiiur  loia  opcratio. 

Scquitur  itcm  cum  uuirvcri  minorcs  infra  finum 
toiiim  majores  habcant  logariihmos,  initio  linea; 
A  habcre  pro  logariihmo  lincam  infinitam  ,diin  *■ 
enim  dividiiur  Imca  AB  in  partcs  propcrtionaIcs« 
qnarum  B  D  fic  piima  inctpicndo  pundo  B,  8C 
6c  decrcfcant  in  ccna  projwriione  ,  erunt  in  A  B 
termini  infiniii ,  fcd  pio  fingulis  tffminis  auge- 
tui  logarithmus  linci ,  quz  fit  zqualis  lincz  DH, 
log.iriihmus  initii  lincz  AD  erit  linea  contiiKns 
infinitas  lincas ,  zqualcs  lincz  DH  ,  quz  ncccf- 
rari6  infinita  circdcbebit. 

6)HBQ9e9-69S9^B9688BSBSifi66396fe&SSBBS9SB6B 
PROPOSITIO  XXXVIL 
Thcorcma. 

Le^driihmMi  cu\ttf(Hm^tu  Jinns  mM\»r  tfi  txcijfu 
JinM  totim  fufrn  illmm  ,  miner  tjl  txerjfit 
iju»  tertiA  f)ri>frtien«lit  huic  fmui  ,  fmui 
tori  ,  JnpirM  JinHm  t»tMm. 

'  Propoijatur  finus  quicumquc  AD  ,  qui  neccf- 
faricS  finu  loio  AB  minor  crit ,  fic  Di}  cxccfTuf 
quo  ^  finu  loio  fupcrarur,  fir  ircm  AM  certia  pro- 
portionalis  huic  finui  AD  ,  6c  fiiuii  roii  AB  ,  hoc 
cft  ita  fit  AD  ad  AB  ,  ficut  AB  ad  AM  ,  fit  BM 
cxccirus  hujus  tcrtiz  proportionalis  fiipra  fiiiuin 
totum  AB ,  dico  DH  logarithinum  finus  AD.ma- 
jorcm  clTe  quaro  DD  ,  &  roinorcm  quaro  BM. 

Dcmonftrario.  Cum  mufca  noftra  fcu  mobile 
zquabilc  ,  zqne  velociccr  movcatur  dom  pcicui- 
lit  HD,  ac  movetui  in  B.  &  moins  iranflacionis 
fit  minus  velox  quain  in  B,&  codcm  tcmporc  pci'- 
cuiranrui  DH  &  DB  ,  ciit  D  H  majoi  quara 
DB ,  c  contia  cum  codcm  tcmpoic  pcrainanir 
BM,  quo  DB,&  DH.  &  in  6M  mows  trarflatio- 
nis,  utpotc  acccleratus  majoi  fit  quani  in  B,  velo- 
cioi  erir  quam  motus  mufczjcrgo  DH  ininoi  crit 
quam  BM,  quod  ciat  dcmonftranduro. 

e3fifi6a»S9S9QSi2!36B9IlBBBBBBBBe&C9®SB?&fiSfi90 
PROPOSITIO  XXXVIU. 
Theorema. 

CH\uJlihti  Jtnis  txhiktrt  ttrmims  Ugariihmi(»i$ 
fiM  riHmtras  inirm  if$t»/  fifitm  Jit  tins 
UgArithmMs. 

Sit  finus  datus  AD  prioris  figurz  ,  j^pi?!??» 

cujus  logaiithmus 
S    looooooo  .  (XKWooo    quziitui  ^  qui  quia 
T     yj5>9999  •  ooooooo    non    potcft  facili 
V  I  ,  ooooooo    invcniii ,  quziuntur 
X  1  .  oocxraoi    tcimini  incia  quos 
cxiftat.  Ex  numcro 
S»  finu  toto  feptcm  cyphris  auflo,  fubtiahe  finuin 
K  K  k    ii)  propo 
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propofitum  T ,  feptcm  cyphtis  patiter  Mi&am, 
rcftabit  ntitreraj  V  ,  lepisercntan»  in  figuia  li- 
neam  DB.  fiat  ut  T  ad  S,  ita  V  a^  X  ,  ciitque  nu- 
mcru»  X  rcprjtfeiitans  figurx  lincam  BM.dico 
logaritbtium  finusT.cotihftcre  intra  numcro»  V 
&  X  ,  fcu  majorcm  cflc  nuroero  V  ,  &  minorem 

nnracto  X.  ......  .r» 

Dctt.onftratio.  Cum  ita  fit  m  pnon  figura  AD 
ad  AB ,  ficut  AB  ad  AM,  crit  viciffim  ut  AM  ad 
AB.  ita  AB  ad  AD,  aufirtatui  ex  AM  linea  AB,cx 
ABaufciatui  AD  .  etit  ut  totum  AM  ad  tonun 
AB  ,  ita  iblatum  AB  ad  abUtum  AD .  eigo  tcli- 
quum  BM  ad  rcbquum  DB  coi  ut  totum  AM  ad 


Trigonometria^ 


totiiin  AB  ,  cfgo  ctiam  ctit  ut  AD  ad  AB.tta  DB 
ad  BM,  fcu  ut  niimettis  T  ad  S,  ua  V  ud  X;  igi- 
tat  numenu  X  eft  idcm  ac  linea  HM  ptioiis  fi- 
gurc :  logarirhmus  autem  D  H  m«)or'cft  qoain 
L)B  ,  fcu  quam  numcrus  V  ,  li  minor  quam  BM, 
feu  quam  numerus  T^  quod  crat  dcmonftiandam. 

COROLLARIUM. 

Si  dentur  plutimi  finus  decrefccntes  in  eaJena 
rationc  quz  cft  AB  ad  AD  >  fciaiuique  nutneius 
tnminoium,  habcbis  (  per  ^JiuiMt )  U>gtiithmum 
ultimt,  fcihccc  muhiphcando  logarithmum  ptiiql 
pct  nutncrum  intcrvallorum. 


Smtim  t$tuJ  dd  d'feremutm  UgeBrUhmomm  fnuum  mdltrem  rMtltntm  hdhet ,  fHMm  vdntr  fnus  dd 
differentUm  fnuum ,  (jr  nunvrtm  ^uum  tmiitr  fnns. 


Proponantur  duo  finus  AF,  AE,  qtiorum  diffe- 
tcntia  F£,  fiut  eorum  logaxithmi  FK,  £I,quorum 
difTereiuia  fitOKidico  ma)oremeirc  racioncm  fi- 
nus  tocius  AB  ad  OK,  quam  AF  ad  FE,ac  cius  ft- 
nus  totius  A  B  ad  O  K  minotcm  cilc  rationcm 
quam  A£  ad  canJcm  FE  ;  fiat  ut  A  F  ad  F  E ,  ita 
AB  aJ  BM,  &  ut  AE  ad  FE  ita  AB  ad  BD. 

Demonftratio.  Cum  fit  ut  AF  ad  FE  ,  ita  AB 
ad  BM  ,  cfit  componcndo  ut  AE  ad  t  F  ita  AM 
ad  BM,  fcd  ut  AE  ad  EF  i  ita  fecimus  AB  ad  BD, 
igitui  ita  cft  AM  ad  BM  ficut  AB  ad  BD  :  &  pcr 
convcrfioncm  ratiunis  ut  AE  ad  AF  ,  iia  AB  ad 
AD ,  crgo  logarithmi  crunt  xqiic  difTirrcntes;  fcd 
logarichmus  finus  AD  major  cft  quam  linca  DB, 
&  minor  quam  DM ,  &  feipfo  toco  diffcrt  ^  loga- 
riihino  finus  totius  AB  qui  cft  O ;  ergo  etiam  OK 
d  ffcicntia  ipforum  FK.  EI  major  cft  qi  am  DR,5c 
niinof  quam  BM.Scd  ut  AF  ad  FE.ita  AB  ad  BMj 
AB  aiiccm  »d  B.M  inajorcm  ,  minorcm  habet  ra- 
tionemquam  ad  OK  minorcm,crgo  finiis  totus  ad 
OK  nujorcin  h-bct  rationcm  qn.^m  AF  ad  FE, 
p.iritcr  ita  cft  AE  ad  EF,  ficuc  AB  .id  BD,  fcd  AB 
ad  BD  minorcm  >  majurciQ  babct  [aiioncm  quaiu 


ad  OK  majorcm  ;  ago  minor  cft  ratio  AB  ad 
OK,  quam  AE  ad  EF,  quod  crat  dcmonftrandum. 

COR  O  LL  ARIUM. 

Ex  cognito  alicuji^s  finus  logaiiihmo ,  altciius 
cujufcumque  finiis  lugatithmuin  ehcicmus,  vcibt 
^iatia  dctur  finus  990047)  ,&  ahus  quiaimque 
iinus  990ocoo,fiiquccognitus  logarichmus  ptio- 
ris,  diftVrcntia  finuum  cft  47}  ,  fiat  ut  major  fi- 
nus  ad  diffcrcnciam  47),ita  finus  totus  ad  4771& 
iit  minor  finus  ad  47;,  ita  finus  totus  ad  479 ,  fi- 
niis  totiis  ad  diifcicnciam  logarithmorum  majo- 
rcm  racioncm  habcbit,  quam  ad  479,  &  minorcm 
qiiam  ad  477  ,  crgu  difFcrcntia  bcnc  conftitui  po- 
tcft  478. 


**n  81  >i  w.  tm  »*<  « 

PROPOSITIO  XL. 
Problema. 

Sinuum  mdjorum  ijuam  999700  l«£driihmes 


vhihe'. 


re. 


Subtrahatur  finus  datu»,  l  finu  roro. &  ille  erit 

logariihmus, 
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logarithitins.Qnamvis  enim  logarithmus  fit  paulo 
VM]ot ,  noti  tamcn  differcmu  crit  unitatis  >  ilinid 
potius  ipfa  opctationc  probatui  ,  qukm  "ll^ 
inonftrationc. 


PROPOSITIO  XLI. 

Problcma. 

C»mlntu.re  loo  ttmwer«t  in  propertlene  Gfeme- 
tricA  ^Ht  tft  inter  finum  tetnm  ,  <^  firtum  lo 
minortm  unitAte  rempt  9999999' 

Jam  a<i  praxin  acccdimus,  &  quia  fccile  nume- 
rorum  non  m.igno  intcrvallo  k  fmu  toto  diftan- 
lium  facili  iogariihaios  invcnimus  ,  qui  proximo 
eft  cxccfTus  finus  toiiui,  fupra  propofttum  fmumi 
&  aiiinwlc  datis  pluribus  nutneris  gcometrice 
proportionalibus,  &  dato  logarithmo  piitni.fjcile 
cxcciTum  log.nvithmj  finus  totius  Tupra  iftius  lo- 
gaiithinum ,  (  qiii  eft  ipfcmct  logatithmus  ,  cum 
ii>gjrihmus  niuis  toiius  fit  o  )  muliiplicando  pcc 
niimcrum  intcrvAllorum  ,  habctui  logarithmus 
nlrimi,  ideo  pUirimos  numeros  ptopoitionalcs  in- 
veftigamus  incipicndo  fciliccc  ^  finu  toto,  id  au- 
tcm  hoc  modo  ptxftamus. 

Priin6  majuris  accurationis  gratii  augetui  (i- 
nus  lotus  7  cyphris, 
eftquc  numenu  A. 
Scaindus  numerus 
cft  B  qui  fit  pcr  fub- 
iraAionem  numeri 
Cqui  eft  looooooo 
pars  illius.  Ui.ha- 
Dcas  numenim  au- 
fctendum   cx    B  , 
fiat  ut  A  ad  C  ,  ica 
B  ad  D  ,  quod  ut 
prxftcs  multiplica  B 
pci  C  quod  fit  addi. 
tionc  7  cyphrarum 
cum  fit  numerus  dc- 
cadicus  ,  dividc  pcr 
A  ,  qui  aim  fii  nu*' 
meius  etiam  decadi> 
cus  divifio  fiet  ab- 
jcdionc  14  cyphra- 
rum   cx  prodofto 
habcbifqiie  mimcttim  D  qui  fubiradus  cx  B  dat 
icrtium  numerom  E.  Fiat  itcm  ut  A  ad  C  ita  E 
ad  F  ,  netnpe  inultiplica  E  pei  C  addiiione  7  cy- 
phrarum  habebiiqiic  numcius  E  fic  muliiplicanis 
cyphras  14  ,  divifio  autctn  pcr  A  fit  ab|c£tione 
14  cyphrarum.undc  qiiuticns  cft  F  qui  fubtra£tus 
cx  E,  cfficir  qiiaicuin  numcrum  G,  fiat  ut  A  ad  C 
tla  G  ad  H  ,  atquc  ita  dcinccps  incra  unam  horam 
poteris  continiiarc  ccntum  nnmcros  in  proportio- 
ne  numcri  A  ad  B,  quoram  ultimus  fi  bcnc  opcra- 
ti»  es,  erit  numcrus  S. 

Ouia  autem  primi  habcs  logatithmtim  ncmpe 
diffcrentiam  intcr  numerum  A  &  B  qiix  cft  C 
hxc  mtiltiplicata  per  numerum  intervallorum  da- 
bit  logiiihinum  numeii  j,  nempe  100. 

PROPOSITIO  XLIL 

0 

Thcorcma. 

Ceminuare  efuine^n*gima  num^rts  ,  in  preptrtie- 
ne  ,  ^H4  ejl  1 0000000  ad  9999900. 

Secunda  tabula  qiiam  Ncperus  proponk  cft 


A 

looooono 

.  0000000 

B 

C  I 

.  OOCOJOO 

9999999 

.  0000000 

D  9999999 

£ 

9999998 

.  OOOCXiOI 

F  9999998 

G 

9999997 

.  OOOtXJO} 

H  9999997 

I 

99999»^ 

.  0000006 

K  9v9999(5 

L 

999999S 

.  oooonio 

N 

M  999999J 

9999994 

.  00000  if 

0  9999994 

P 

999999i 

.  00(K>OtI 

Q.999999J 

R 

999999» 

.  oooooi7 

S. 

9999900 

.  000001 i 

Guinquaeinta  nnmctoruin  ctJntinuc  pioportio- 
"     ^    "  naltum  qtioMim  pri» 

A   ,0000000.000000    inu»  fuftniistotusA» 
B  ,uo. 0000000    Iccundus  fii  C,  pro- 
C    0999900.0000000    xime  invnuus ,  hxc 
D  99  ■  9990000    ratio  ui  ad  roinoics 
E    ^pjvSuo  .0010000    niimcros  revocctut 
F  99  .  9980000    ablatis  utrinqiie  dua- 
G    9999700.  00 j 0000    bus  cyphiis  ,  cft  nt 
CJiiinquagcfimus     100000  ad  99999,^x0 
H    999JOOI  .  xix9»7    »0'^«"  piopoit  o  hi» 

bctur  dclcndo  cx  quo- 
libct  numcro  pattcm  looooo,  quod  fit  ddcndo 
niuncri  quinquc  ulrimas  cyphras. 

Sit  crgo  finus  totus  A  7  cyphris  auflus  .cnjus 
fi  dclcas  qtiinque  ultimas  cyphras  fict  numcrus 
B  ,  qui  fi  fubtiahatur  cx  A  ,  ficc  C ,  fcciindus. 
Hujtis  numcii  fi  dcleantur  qtiinquc  ultinue  cy- 
phrx  .  fict  numcrus  D,  quo  lubtiriio  « x  D,  tclt- 
quus  ciit  tcrtius  E  ,  atqitc  Ita  fcmpcr  opcrando 
ufquc  ad  quinquagcfimtim  qui  erit  nunutus  H, 
quinquaginta  fient  numcii  in  lationc  n^mcri  A 
aJ  C ,  nam  aufcrcndo  100000  pattcm  numeri  A, 
fit  niimerus  C  ,  paritcr  atifcrendo  looooo  partem 
cx  numcro  C  fit  numetus  E.atqiic  ita  coiifcqucn- 
cci.  Non  continuatui  tamcn  ultciius  hxc  fcrics* 
quia  fcadin  cft  jam  fnis  magiia  ,  oMnpe  majoc 
qiiinta  parie  unitatis.  Ctim  ignuf  h-ibeaiut  loga« 
lithmus  priini  ncmpe  finus  rotius  ,  &  fccundi  qili 
cft  C  ,  cujiis  cognitus  cft  logaiithmus  pcr  prxce- 
dcntcm,  inultiplicato  cju";  logaiiihmo  pct  50  ntt- 
mcium  intcivallonmi  habcbitur  logaiithmus  nu- 
mcti  H. 

PROPOSITIO  XLIII. 
Pioblema. 

ContinuMre  numeros  i  irt  prepertiene  ejut  rfl  fltni$ 
tetiut  10000000  Md  numerum  9995000. 

Prim&  cognito  logirithmo  nuracti  999500! 
facilc  habcutt  logatiihmus  numcti  959500  .naih 
finus  totus  majoicin  hibec  lacioncm  ad  difflicn- 
tiam  logariihmoruro  quam  finus  minor  ad  diffe- 
rcntiain  finuiim  ncmpc  iinit.-ttcm  ,  ti  mnorctn 
quam  ro.ijor  finus  ad  canidcm  unitatcm  ,  idcoqtie 
(  pfr  ceroU.  $9.  J  habcbitut  logarithmus  nutncri 
9995000. 

Rcducanir  finu*  totius  ad  propofitnm  ntime- 
niTO  ratio  ad  minotcs  tctininos ;  dclctis  titrinqiic 
ttibus  cyphiis.critqttc  ut  1000  ad  9995-^''  autcni 
ex  nuineto  loooo.nurocius  9995,  fiaufeias  j,nc* 
pe  pattem  cjus  bis  millrfiinam ;  quate  ex  finguli» 
atifciie  dcbcs  paitem  bis  inillcfitnam,  habctut  au- 
tem  numcii  cujofl  bct  pais  millcfima  ,  fi  cjus  dc- 
lcas  ttcs  ultimas  cyphras  ,  &  bis  millcfima  ,  fi  ic- 

liquuro  dividas  pcf 
A    10000000  .  (KXKMKXJ    rocdaim.ut  fi  numcri 
B  5»oo  .  ooooouo    A  dclcas  ircs  ultiroas 
C    9995000.0000000    cyphiJS,  &  icliquiaf- 
D  4997  •  jooocxjo    fumas  diroidiiiin,  ha- 
E    9990001.5000000    bcbis  nnrocruro  B« 
F  4995.0011000    partcm  bis  millcfi- 
G    9985007.4987500    fimaro  numcri  A.quo 

mimeto  B  f^btrafto 
H    990047  }  .  5780800    cx  niimcro  A  fit  nu- 

mcnis  C  ,  paritcr  ha- 
bcbis  numcti  C  pancm  bis  millcfimani  D  dclc- 
tis  cnbiis  uUimis  cjus  cyphris  &  rcliquobifaiiain 

divifoa 


t 
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Jivifo.  Hoc  nnmero  D  fabtriAo  cx  C  fic  nunx- 
rn»  E .  atq'ic  ita  confcq  icnter  nurocros  i  abfol- 
vcs  ,  critque  H  vigeliiTitiJ  primus  fi  bcn^  opcrc- 
rit.  Hanimomnium  habcbii  luguiibmos  ,  citm 
enim  iiabcas  l<igartthmum  primi  ncmpc  finus  lo- 
tiuj ,  &  fccundi  C,  hic  iogarithmus  concinuc  aj. 
ditus  nngulorum. 


.Trigonoriietri^ 


PROPOSITIO  XLIV. 
PiobiciTu. 

ConflrtUTi  vlgm  tadm  finifm  in  frftrtitne 
fiiMt  tttimi  nd  tiutnrrum  fj ,  in  fmikm  nmtme' 
ri  fn-dceJemt  frefofttitne  imvtnti  ,  fritHMm 
ItCHttt  ecCHpcm, 

Nkimerus  prccedcnti  proponcionc  inventus  ruit 
9J0047J.  J7808000.  cajiis  confcqucmcr  habe- 
ttir  logaritlimus  ,  {jniratur  {per  prop.  jj. )  loga- 
riihmus  nuioeti  9900000,  coutiouenturquc  <juot- 
quot  potcrunt  namcri  in  proportionc  qti«  cft  fi- 
nu$  totiiM  10  00000  ad  jcocooo  cft  fcu  100  ad 
99  ,  habctur  auicin  ccntrfinu  piri  ai«cti)iis  nu- 

meri  Ci  cjas  duas  ul- 
A  1 0000000. 0000000    timaicyphrai  dolrai, 
K  100000  .  0000000    quarc  fmgulai  hiijuf. 
L     9900000 .  0000000    modi  fcrics  continuare 
M  99000  .  0000000    potcris  quamdiu  fra- 
N    9801000. ooooo(x>    dio  ma|or  non  ctir, 
.     Secttnd<*fc'iet        qiiotics  vcr&  fict  ali- 
C    999f  000 .  0000000    qiia  fraaio  ,  (  per  J9 
O  99950 .  hnim  )  invenics  nu- 

P    9901050.0000000    meri  viciiiioris  intcgri  ' 

9yojo  .  5000000    logarithmum  ,  atque 
R   9806U49  ,  f  nooooo    iu  eandem  fcriem  Sc 
Teitidfrrm        in  cadcm  proportionc 
E     9990001 .  5000000    conriniwbii  ut  fi  nu- 
QM^rufenei.        mcri  R.  9  806049. 
G  9j8joo7. 49875000    joooooo  fcias  ioga- 

"«bmtim  facili  nume. 
ti  98^^049.  invcnies  logariihmam  C  prr  j^.) 

111*  omnci  fcrici  in  cadem  rttionc  Droccdiint, 
«quc  adco  logartth-ni  fc  eodcro  exccllu  fupcranr. 

Atque  hoc  modo  habcntnr  omnc i  nurocti  pro. 
cedcntcs  geomctiici  qiuntum  fufficit  ad  con- 
«rnctidum  canoncm  pixcipuc  cum  opc  prop  '9 
fwilc  iacunat  rcplere  poffiaius ;  conftitutii  cti^ni 
logj»rithmi$  fimiumfaci;elf>gAtithmo$  numeroru 
abloiutornm  rjt  ii$  criicmi.j.Nam  finui  cft  nliquis 
numcrus  abfolMnis.  Si  dcfunt  nonntiili  numcri  • 
abfoluii  mtcrmcdii  prop.  59.  cjus  invcnict  loEa- 
nihtnum.  *" 


PROPOSITIO  XLV. 
Problema. 
Vftu  logArltlmtntm  Nrferi. 

Q.iiia  ut  diximus  fupri.omncs  niimeri  maiorcs 
litiu  toto  .  logarihmos  hibcnt  ticficicntci.  Au  mi- 
norcs  nihilo  q,ii  hanc  iu>tam  defratis  habcnt  — , 
qi'«  mintis  fit.,t:fic.ir ,  debcr  ig.ttit  |ppift.i  accf  r- 
fcre  rx  Al:^.b;a  mod  tm  addcndi ,  aut  iubrrahendi 
h :i|iitii'od  min>cro'}ne  .wtem  cogatut  ad  aiia  rc- 
cirrerr,  htc  brevitcr  praxin  &  explicationcm  pcr- 
Itringo.  • 

Solcnt  hujtjfmodi  numcri  dcfcdlivi  cxplicari 


crnnplo  dcbiiorttm  ,  ic  miraeri  pofitivi  excmplo 
credicorum.  quo  tna,ot  eft  numctui  dcbitorum  eo 
paopcriot  eftnittcacor.quate  fi  debeat  io,&  habcac 
liiuum  6,  coropcnfatis  omnibus.dcbcbit  adhuc  4 
boc  eft  n.h-1  habct  ,  imrao  minus  habet  4  numl 
mis,  nempc  fi  alicundc  illi  accedcrcnt  4  nummi 
nihil  hjbcict.dcberct  tnim  illoscrcditori  rcddcre* 
Debita  crgo  figncnnir  noti  —  &  crcdita 
nota  ■f. 

Oranis  numcrus  cui  nuUum  fignura  prxponi- 
nir  pofitivui  eft  ,  cenfetutquc  habcre  figiwtn  t 
quod  plui  fignificat. 

Omnii  numcrus  eoi  prxponitor  fignnm  ^ 

dcfcaivus  cft  ,  hoc  eft  fi  huic  numero  addercnnir 
pofitivx  unitatcs  totidcra  quod  fignificat ,  adhue 
nihil  efHceietur. 

I  Reguia  Additioois  fi  numcri  codem  figno 

At  100    D— «6  W)^'««dfbcantqu«adJi 

B  t  400    E  —  40    5"        "  ^*™?'"  ^ 
lummx  prxnotetur  idetn 

fignnm.ut  fi  numeri  A  & 

B  addciidi  fiut  fiec  mune> 


Ct   joo    F  — j6 

nu  C,  fi  D  &  E  fier  numerus  F. 

Rario  aiiia  fi  mercator  hibe.it  credita  A  &  B, 
vcrc  habcbit  crcdinuT  C  qiiod  iUu  duobus  «qua- 
k  eft  ,  paritct  fi  dcbcai  cx  una  parte  )6  ,  &  cx 
alia  40,  vcre  debebit  7«. 

1  Rcgula  additionis ,  fi  figna  (uetint  diverfa, 
nunor  a  majoii  fubtraha- 
tur&  teliquo  prsp  •natai 
figntim  majorii.  Ot  fi  nu- 
mcri  G  flf  H  addcndi  firit, 
fiibtrahatur  H  &  G,  &:  re- 
Isqao  P  ,  prxpofic  fignutn 
majoris  G  mcrcator  habet  50  ,  &  dcbcnt  40  ,  dc- 
bct  ficri  additio  ,  feu  componcndx  func  panca, 
compcnfjtione  U&ik  habcbit  adhuc  10. 

QMod  fi  dcbcat  ^o,  &  habeat  40,  oompenfatio. 
ne  fatfta  dcbtbit  adhuc  10. 

I  Rcgula  fubttadkionis  fi  figna  fuerint  eadan 


G  -f-  50 
H  — 40 


K  — <o 
L  4-  40 


P  +-  10   M— 10 


A 
B 


40 

10 


G 
H 


70 


K  — .  jo 
L  —  90 


dcbcatquc  minor  nDmcnis 
D  —  60    fiibtrahi  ex  raajore  ,  fiu 
E —  t*    fubtra^o  fimpkx  fcrva- 
tis  iifdtm  fignis  ,  ntCB 
F  — 40    fubtrahcndus  fit  cx  A  re- 
linquitur  C ,  fi  E  fubtrahi 
dcbcat  ex  D  rclinqnitor  F. 

1  Rcgtila  fubtradtionii ,  fi  figna  fuerint  ea- 
dcm  ,  fubtrahique  dcbcat  major  numcius  a  mino- 
ri,  tunc  fubtiahaiur  minor 
numerus  \  raajore,  &  rcli- 
quo  prxponatur  figninn 

"   coritraiiuin,  n.nm  dum  fub* 

I  —  io  M      60    irahis  H  cx  G ,  pcrindc  eft 
acfiaddcrcs — 7oad+-50, 
Jcd  runc  fubtrah;»  joi  -  ©  ,  &  icliq.io  prxponis 

/ignum— jcrgo  id  etiam  in  tali  cafu  prxftarc 
dcbcs.  ^ 

5  Rcgula  fubtraaionis  fi  figna  fticrint  d.ffimi- 
lia  fiar  additio  ,  mantat  fi- 
40    q  —  Co    gnum  illius  a  quo  fit  fub- 
jo   R  +-  jj    ftraaio  ,  ut  fi  cx  numcro 

 N   fubtrahere  vclis  nur 

P  ^  90     S — 9j    mcrum  O.fict  numcrus  P, 
ncquecnim  aufcrrc  potcs 
\o  nifi  ponendo  jo,  paritcr  cx  q  —  60  aufir- 
re  dcbes  R  +-  jj  ,  dieo  fubtraa ioncm  fiai  fi 
aiigeai  negationem  fcu  nnmenira  dcfcftivura. 
Pro  Tdng^entiiw. 
In  talibui  Nepcri  logatithrai  tangcntinm  fiint 
.  d  Hcrcntic 


N+- 
O  — 


Liber  1 1. 


d  fitremut  inter  finam  ,  &  fintun  compl(mienti. 
qu*diffcfBntt«f,impt*cumfigno  t  plus  mfer- 
vmnt  arciibu»  mmonbus  guidrjgefimo  gradu, 
Sc  prout  defcaiv*  funt  inlerviuiu  arcubu*  ma- 
)oribut  gradu  4j. 

Dcmonfttatio.Vidimuj  in  propofitione  ig.prx- 
cedemis  hbn  ki  c^fc  finum  coniplcm.  ad  finum 
^cus  ,  iit  niuis  torus  td  tangcntem.  Eruiit  loea- 
rirhmi  mcdiorom  ncmpc  finiis  totius  qiii  cft  o,Sc 
Gvu\  iic&i  ,  cquaUs  logariihmis  cxtrcroorum. 
Si  ergo  ex  mcdiis  ncmpe  ex  logarithmo  finiii  ar- 
cus  anferinir  logatiihmus  complcmcnri  qui  eft 
minot  reftat  difflrerttia  abundam  Sc  poficiva  pro 
logarithmo  rangeiHiis. 

In  arcubus  vcrA  majoribus  qnadrante  ,  aim 
logirithmus  finus  complcmenti  fit  majQr  qoani 
finus  arcils  ,  dcl)cbit  ficri  fiibttaaio  majon",  i 
roinore.  quarcper  i  regalam  fubtraaiohis,  fi,h. 
trahi  debet  mingr  i  majori,  &  rcliquo ,  fcu  dif- 
fcrciuix  pritponiiut  fignum. 

Qiiare  ditfetenti*  fitiuum  arcfls  &  complcmcn- 
ti  ut  .ibundans  ,  eft  logitiihiniis  tangcntis  illius 
arcils  qui  ad  finifttam  cft,  minoris  fcilirer  gradu 
4f ,  &  ut  dcf  aiva  eft  ,  logariibmus  tingetiris 
aicus  ad  dextcram  ,  majoris  quadtante  ,  ideo 
hxcdiff.rrntia  in  mc  Jio  hibei utrumquc  fignum 
Vidciida  eifet  tabi.la  Ncperi  in  ipfo  N.pcro.qtw 
ingciiiuUflimc  confttuaa  eft. 

Pr«  ftCMHibm, 

Per  froptfiiitntm  17  ^/Ktitmit  ,  finos  to- 
His  mediiil  eft  proportionalis  inter  finimi  comple- 
mcnn,  fc  fccaiucm  arciks  ( tri»  per  6.  fcwji./  )  erit 
loguiihmus  medii  bis  fumpms  irqualis  logariih- 
mis  extrcmorum  fru  complementi  ,  &  fecantij. 
Sed  logirithmus  fiuus  totius  ex  conftruaionc.cft 
f ,  qui  bis  fumptus  o  j  crgo  iDgariihmi  fiiuij 
compleincnti ,  &  fecantis  arois  debb>t^:ere 
o.  Q;iod  ut  pnftetnr  ,  cum  loguithmus  Ams 
complcmcmi  fit  abundant ,  fcu  pufitivus,  habrat- 
quc  fignum  t,  logarithmus  fccantis  deb  bit  habe- 
IC  cifdipn  cyph.as  ,  6c  fignum  —  ot  fi  Ii^gatiih- 
mui  complcmcmi  cflet  t  1000,  logarithinus  fe- 
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■  1000.  fic  cnitTiaddiii 


cantis  arcus  debwci  eirc  ■ 
tfficercnto. 

Aique  hxc  ic  logarithmis  Ncpcri  fufficijnt 
tam  ad  corum  conftrudioncm  ,  quain  a£  eoriiiQ 
ufiim.  Facilitatem  «utem  fiimoum  habcnt  ui  con- 
ftriiantur ,  Sc  in  roultis  oprraiiontbiis  ttigonome- 
tricis  compcndiofius  rcm  quxfitam  cxhibent  uni- 
ca  ut  plurimuro  adJitione. 


PROPOSITIO  XLVI. 
Ptoblen». 

V/hi  mimnHi  ttgtrithmarum  in  AriiktHtticU. 

Cum  rcgiil»  pratcipux  qu*  in  arithmetica  tra- 
duntur,  in  regola  proportiomim  firx  fint ,  &  bxc 
nullo  ncgotio  pcr  higatithmos  abfolvator .  in  lo- 
Rarithmis  rotius  Arithmetic*  compcndium  ha- 
bcmiis.  Abfolvinit  .utem  (  m  Jiixi  ftipra )  rcBu- 
U  proportionum  fi  datis  tribus  ni.rocTis  loRarith- 
mos  fcciindi.  &  tcrrii  adJimai  .  &  ex  fiimmaau- 
teramus  logaritlunum  primi.  Alios  etiam  ufus 
rupra  rradidimus.  Reftat  „ntum  nnut ,  aiit  altet 
qum  omittetc  nolui.  Dabo  etiam  poftea  ufum  lo- 
gattthmorum  in  gcomciricii. 
T«m.  l,  . 


Prtpo/Iiu  qiurcm^ut  ctminut  prtp,rtU„^^;[,^ 
Ottmetne*  ,  inier  dMos  t^HtmUbet  tjufjff^ 
fei.iti  invtnire. 

Pcim},  quidem  fi  proponatur  aliquis  namerut 
qui  dicatut  obrincrc  certam  fcdem  in  conrinua  fe. 
rie  proporrionalium.incipientfum  ab  unitatc.ficir 
le  hiinc  primum  invcnies,<lividendo  cjni  logiritjjr 
mum  pcrnumfrum  intcrvallorum  ufque  Uum".* 
tatem  habrbis  logarithmum  primi  numcriabim/" 
taie,  ut  fidicatur  numcrus  64  obtinere  fcun,' 
ledcm  ab  umtate ,  quatrimt  ejnt  rad.x.  fen  pnmui 
numcru,  i„  uli  Ccnc.  Logarithmum  numcri  64. 
d'v.dc  in  6  ,  &  habcbis  logarithinum  binarii  q,, 
eftprimos  numcrus  poftunitatcm  &tationcdu. 
plai.1.4.8. 16.  51.64. 

Demonfttatio  cUra  eft.  Cum  cnim  hi  7  nu- 
nrcnfintcontinuiproportionalcs  ,  corum  loRa- 
r.ilimixqualiexcciru  fe  fuperabunt ,  &camlo. 
garithmus  unitatis  fit  o  (de  logarithmi,  cnim 
commumbu,  quiftw,  eft)  fi  dividaj  logwirhmum 
ult.mi  pet  ntimcfura  tntcrvallormn  ,  habtbi,  lo. 
garithmum  binarii.  Ita  loguithnum.  quadrati 
qui  m  lcrie  continuc  propottionalium  ab  unita- 
«c  .nc.p.cntiumfcam.luscft.,bc4.  bifa  im  di- 
vidimus  ot  logjrithmum  radici,  h.bMnHis.  Lo- 
g:.rithm,.mcubi  in  ues  partc,  d.vidimus  ,  qua- 
dratoquadrati  in  quatuor  pmcs  &c.  ut  radiccnl 
"plam  habearous. 

SenmdA.  Proponamur  d-io  nnmcri  71«. 
>5<i5.>ntwquos  dicantut  circ  qninquc  medii 
proportionalcs  ,  minoris  logariihmu,  i  maio- 
rii  logartthmo  fubtrahatur  ,  ut  corum  d.lfc, 
rcntia  habcatur ,  qux  dividi  dcb:t  in  6  ,  nem- 
pc  pet  niimcrum  intervalloram  .  ut  h.ibeatur 
dift.rentia  inter  unius  logar.thmum  fcquc.uem, 
hxc  ulum»  diir;;rentia  muliipliccnir  pct  fcdem 
numcriquxfiti,  „c  fi  qintras  tertium  horum  in- 
tcrmedwiura,&  add.uur  logarithmonumcri  71». 
cx.irget  logariihmus  tettii  intermcdii.  Re,  pcr  fc 
patct.  H.nc  folvitur  Problcma  Dcliacum,  non  ta- 
n«nGeomettici,  tC.quid  conllicmio  lo-arith- 
niorum  Gcometrica  non  fit,  fed  confiftat  in%xtra. 
tiiombu,  radicum  qux  pct  aKcntationcro  «bfol- 
vuntur. 

COROLLARIUM. 

Hxc  propofitio  potcft  habere  locum  in  exem- 
plo  mcfcatorio.  Nempc  in  Anatocifmout  vocanr. 
Supponamus  fctm.s  mcxcatorium  elTc  6  in  fiiig.i- 
lacentenaria,itatamcnutfccnus  fortj  acccdat  pro 
ratione  tcmporis  decurfi  ;  fi,q„c  initio  data  fort 
laj  .  &cop!o  fcircquanrmnfortiacccdat  in  fi- 
ne  fingulorum  annomm.  Sumantur  logiriihmi 
numerorum  principalium  100  &  106  ,  firque  eo- 
rum  diffcrentia  quafi  annua ,  qux  in  partes  1 1  di- 
vila  ,  dibit  diffcrentiam  menftruam.  Quxratnf 
quantum  acccdcre  dcbcatfotti  ii)  in  fiucanno- 
rum  7  ,  menfiom  qiiinqiie. 

Multiplicctiir  Jiffcrcntia  annua  ptr  7  &mcn- 
ftrua  per  f.  fiicque  fira  na  q,ix  logirithmo 
lortis  11;.  aldatur  exurgrrq  le  logarithmu,  juftl 
pretii,  ita  invenles  it)  nummo,  infineanno- 
r.im  7  ,  roenfium  j ,  &  dictum  9 ,  cx  eere  nuin- 
mos  I S').  -^. 

Ratio  eft  qiiod  in  tali  praxi  conftirauntur  tor 
coutimie  proportionalia  in  ea  ratione  qux  eft 
joo  ad  io6,  quot  funt  anni  ,  multiplicatione 
d.Bacnti*  logitithtporum  ,  idem  ptrftatut  circa 
L  L I  menfcni. 
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„cnr.m  .  in  ca  rationc  qci«  cft  furtis  ad  lucram 

rr«cdcnris  praxi»  fccili  habcbitur. 
ncinpe  nuroraoium. 


4i  /«nrww^  «wiiM»*»  ixhibtTt. 

Htc  carus  proprii  loqoendo  in  invcntionc  roc- 
diorrnn  ptopottionalium  conliftit.  Sit  crgodata 
fors  1 1;4  >  &  dccennii  fpatio  lucruro  fotti  addi- 
turo  fUerit  766.  Q^xtitur  quz  fii  ratio  fortis  ad 
lucrum  annoum. 

Fiat  fumraa  foitis  &  locri  1000  ,  fumatur  dif- 
fcrcntu  logatithrooiuro  fottis  i»j4  •  &  fummr 
»000  ,  hujus  diffcrcntix  pars  dcciroa  •ddita  lo- 
gatithmo  numeri  loo ,  dabu  logarithmum  fortis 
au&x  focnorc,  invcnicfquc  104  ,*  • 

Deroonftratio.AJdita  partcdecima  differcntir 
logarithmorum  ,  logifithmo  fortis  invcnis  pri- 
mum  medium  ptopoitionalcro  c  novcm  contmuis 
propottionaltbtrt.qui  fuw  intcr  fortcm  &  fum- 
mam  cx  fortc  &  luao  deccnnali ,  &  quia  ut  hxc 
fors  ad  fuinmam  fottis  U  lucri  annui ,  ita  vis  fa- 
cere  loo  ad  idem  loo,  cum  fuo  lucro  annuo  & 

Juatnor  proportionaliuro  bgirithmi  funtxquc 
iffercntcs  :  crpo  fi  hanc  dccimam  pattcm  diffe- 
rcntizaddas  logaritluno  ccmenarii.habcbis  hunc 
quartum  numaum  ptopottionalcin  qui  qux- 
xitur. 


Trigonometri^ 

invtmrt  frtttMm  qu»  rtiim  Atbtt  *nnH4  J>enfi 
i*  to  immt  t  Mt»  ittnptm  c^itftltmum. 

Siipponitur  annua  penfio  57  numroorum,  qox 
aimuatim  pendidcbct  in  10  annos.Qiixtitur  pre- 
tium  quo  (cdiroatar ,  foda  zftimaiionc  fecundt^ 
ufuram  qux  fingulis  annis  addic  6  ctntcfimas. 

Prim6  quxratur  fumma  qux  annuat  im  reddar 
nummos  57  f-i^a  rcguta  trium  (1  6  dant  ioo,quid 
dabunC57,  ncmpc  exccirum  logarichmi  numcri 
100.  Supta  logarithmiun  nuroeri  6.  addc  loga- 
rithioo  numcri  j7  ,  invcnicfquc  950  pto  (bri^ 
qux  aimiiatimctficit  ufuraro  57 ,  fcd  prima  folu- 
lio  fieri  dcbet  canturo  ad  fincro  quinqucnnii. 

Sccund& cxcciTum  logaiithmi  io6,fupra  log*-' 
rithmum  100  ,  multiplica  pcr  10  annos  &  adde 
logarithmo  fortis  invcnix  jfo  ,  habcbifquc  lo- 
gjUithmuro  (bnis  auftx  ad  fincro  dccennii ,  qojc 
erit  1701  77.—.  e  qua  Ci  aufcras  fortcm  prius  in- 
vcntam,rcftjbir  7p. 

Scd  cum  folutio  ficri  non  dcbcat  nifi  poft  cx»- 
(kum  quinquenniuro  ,  fumma  expcftanda  cflct 
poft  annos  14.  Q^ixritur  ergo  qoancuro  imminui 
debcat.  Ex  logarithmo  fummx  751  aufrr  diffc- 
rcniiam  logarithmorum  prius  inventam  ,  miilti- 
piicatam  per  14  ,  hibebifqne  logaiithmum  hujus 
numeri  351;  dcbct  igirur  redimi  hoc  pretio. 

Alix  roultz  quxftioncs  Arithroeticx  fieri  pof- 
funt  quz  in  hunc  modum  pci  logaiiihnios  facil^ 
folvcotiir. 


C  A  NoO  N 

Sinuum  ,  Tangentium  &:  Secantium.  Item 
Logarithmomm  Sinuum,  & 
Tangentium. 


Siniu 

Digitized  by  Goo<?Ic 


|-|  Sinut 


1)1.71 
itfl.Ho 

Jiy.»r 


Grado. 

Tang.  Sccanc.  L»g.Sin.  t«< 


O  lOCOOQiOO 


ionooo.00 

(t.tS  IO0OOO.O1 
«7.1.7  lOOOOOUH 

tl«.}< '100000.07 
I4{44|iao9oo  11 
l74-(};iOooao.i( 


»31.71 
34»07 


•W  IOC00O.7t 
H  100000.1) 
.))  ICO0O0.>{ 


4iSj.4i 

4J4-5' 
Jt^tfO 


4» 

jo 
5" 


$7 

5» 

•o  j 


ic-r«.ir 

IIO-,.), 

«•J4-44 

IKj.J) 

1111.70 

IlJO.-'y 

>i7J>.«7 
i)0«.Sr4 

IJ)«.OJ 
IJ«7-I3 

mj.jo 

'454)» 
j4»3-4» 

IJti.j* 
iT4l^J 

M70-7) 

M»-«» 
KJ7.W 
l*«7.07 


»»»,QJ 
lOU.t^ 
1047.14 


100000.11 

ICOOOC.17 

IOO0OO>}4 


■00000.41 

'aoooc.ji 

100000.«! 


looaol.38 

lOOCOI.ll 
10000 1.}7 


7I77«»4 
7-<09Sj)O 
7.<)y8i<0 

•«7«44{ 
•*?4t7)) 


lOOOOI.J) 
100001.70 
IOOOOI.»7 

iOOOOl.oj 
I30COt.l4 
100001.4^ 

I00001.«J 

100001.8« 

lOOOOJoH 

tOOOOj.jl 
tOOOOj.j, 
lOOOOj.So 


100004x1« 
100004.)) 
•00004.«  I 

ICOC04.89 
looooj.m 
IOOOOJ.4I 


I07<t.j<  10000J.7» 
lloj.4l|looco«.ii 
U)4-jy  0000^44 

IIJjjfl'lOOOO«.77 
II»l.7O'l0OOO7.Il 
1111.79110^007.44 

llJ0.tK'l0O0O7.Sl 
Il-ry.jS  IOCHX]8.l9 
1409/57  100038. J7 


IJ)«.I7 
IJ4-.M 
«3»<.JJ 


I00OO«.9< 

iaocc9.jj 
100009.7J 


t4lj^j  IDOoio  t«  8.IJ3907J 
I4f4.j4  IOOOio.j8i8.i<itf«oS 


M<J7i«i 
«.7<r47l<i 
tf.»»0«47j 


«.4«J7>^I 
«•7<47J<1 
^■9408470 


7.0« j78«o  7-0«j7g<j 
7.I(U9«0  7-l<K9<4 
7.14I«77I|7-14I«77« 


7-J08«tj9'9.)oJJt4, 
7.jM«M7l7.)««8l»j 
7.4l7><8lj7.  4'7»«9 

7-4<}7tJJ  {«•^«J^l^J 
?•  Pjiikil^.jojiioj 
7.J4i90«j  7.J41JO», 


7-<T7«7IJ 
7-<0>»j«« 

"•*j>«toi 

"•*94>78* 
/•7IJOS1* 


■74*477  J 
7>7<475)7 
7'7«JH17 


r.8o«i4jg 
7-8154507 
*»}J»J3» 

^•t««<i) 

■'.«7««9J, 


7.74l4«4i 
7^7<47«io 
^•7«t<jns 

7«0«IJ4-: 
7-«l54«04 
7-»41»444 

7.t«l<7)« 
7.«7«7077 


7.»>JO»j4i7.»9JC9S» 


7.)  1087») 
7-9i(ii«3 
7.>40»4i, 


7^9Jje«l9 
79(11)34 


«•9»JI9«0 
«.0077  »«7 
»-0100t07 


«.0)I9I9J 
»O«JJ009 
»-OJ47«i4 


7.Jl0«>j8 

^•9"'J44 
7'»4C8jS4 


7^95SOy9« 
7-9««8S8« 
7>98ttj)4 

»»51191 

8.C078C91 
l.ota>344  S 


»■0)1944« 
'  "4)1174 
«.oj48o>4 


».0«I77«J  «.OSjtoj^ 
^«4997  «-O^ijjo* 
«•0««9<4<  »08«9970 


8jOJ7lg)i 

8.i(r7i<«9 
(•ii«9Kt 


«097tt> 
«■l07toij 
«.Il<9«j4 


«.IU47IO 
«•ijj«i04 
«■'4495JX 


«.it<jo99 
8.ij,8jio 
«.i^^^Si* 


8.ijjj,t« 
».l«t7l«7 


L4t).«4  IO00i|.oi|8.  l^ltSivj  ».l7IJt«t 


IJll.7t  ICO011.4J  8.1797119  8.i797«t( 
lJ4l.»)|IOOOil.89  8.i8~9!(48  8.ltSoj«4 
M70.9):ioooit.)4  8.i9«ioto  I.i9«ijj< 


««oo.ot  loooit.So 

'*t^Il  I0001).17 


Wl«.ll 

«rt7.ji 

I7l«^t 
■T^J-Jt 


I000IJ.7J 


ICCOI4.14 
tOooi4.7j 
toooij.tj 


«■10407O)  ».t04fij9 
8.til>949|8.tii9JK 
«.ti9j8ii  8.1I9«408 


«.1171JIJ 
K.t,4JJ«8 


1.11719,3 
8.1)4«  108 


8.14I(JJJ:«.14I01IJ 


Tm.t. 


Sg.Grad  451 


5* 

U 

U 
S>- 
1« 

50 
49 
4« 

47 
4« 
45 

44 

4i 
I41 

40 

=9 

}« 
3- 
3« 

}f 
S4 

iS 

31 
)' 

5" 

»9 
18 


1« 
15 
14 

13 

1 1 

10 

'9 

18 

»7 
1« 
IJ 

»4 

'i 
11 


Siuus 

«ocoooco 


Tang. 
Infiait. 


Secu».  L*i-.S,n 


Infioic.  !io.ooco3oo 


999»-9»  34}774«7.  \  M}774*8i.  ,9.  999999, 
99999.98 1  I7I«873'9. !  '7'88rj48.  j.  9,9995^ 
99999.9<jii4j9ijjO.  "4591574*  '9-99999$» 


99999  93 
99W9-«9 
99999*i 

>99»>79 
»»99973 
999»J-<« 

99999- 

99999-49 

»»99»-jy 

99999^'-« 
94999- '7 
999W-OJ 


«j>4j<ja 
<»7I48» 

j-:-t9j7ii- 


9999S.yi 
9999«.?« 
9999S.<5 

999»«~»7 
>»99»3' 
99»«  tj 


99997-9S 
99»97-r<i 
999»7VJ« 


99997' ii 
99997  '4 
99»9«.9i 


999»«^«8 

999»«  44 
99996.1» 


9999  [•  9} 
9WJ^  J> 


49iio«co. 

4'97'7J7. 
J8 197099. 


34377 J7I- 
Jiljtij?. 
»»<4777J. 


l«44408a 
MS55'»«. 
ti9iSi««. 


8(J43<8»-f9^»9W97 
**7H9««v.  9  999^, 
57^9)  So»  9.99f9^f 


49«iO70i. 

4»>7««73- 
j8i97ija 


34377JW^ 
jiijtir;. 
i8d47948. 


9-999999* 
9-99999t» 

9-99999Si 

9-9999981 
^•9»»»78 
9- »99974 


i'4«57*, 
1011187 

i909i>4'9- 


■  8093110, 
I7>88f4a 
i«>7O0i9 


ij«t,90S. 
14944,01. 
•4JIJ7'». 


•3750745 
ijtiiSjl. 
117JIIJ4^ 


'11-759« 
iitj^ait 
ll4Jli.6v 


IIOS910J  I 
i074i«48  4 
10417094.1 


99 W.  II  '0*9^1 
99»94.»t  fi^-flS^i 
99»»4-Jt  »J4«947-5 


9»94-»i 
999*i-  89 
»»9JJ« 

9999J.IJ 
9999»  «9 
»9>i.54 

9»9»i>i« 
9»9»l.«i 
9999I.4) 

999»'^a4 

99!>90<i5 
99990.1J 


99989-»4 
o  99»»9'4i 
9  99>i»>-9» 


»,>9»»».55 
7  1  99y8«.ii 

(  «  99»«7-«« 


9190148- 
904«}  }J-* 
«Sl4jj7.t 


»i9i»r9 

"•^s^jjo.; 

«1K4704. 


79?4}4}o 

78'i«j4 

7<J9000.9 


7471>I«., 
7)IJ1!99  ' 
7i«ija7.o 


70IJJJ4 

«87(O0«.7 

<740l8j.j 


««10,47.3 
«48,800.8 
«J«J«74.i 


j  j99»«7-i0  <1499>5'4 
4  99»««^7J  <'J»190  » 
j  99»8«.tj'  «OjojSuo 


i'99»«j.7<  59»<5»7^i 
I  '»v»8j.i7  J8KII7.4 
o  I99>4V77  57t8»9«-i 


»«54441«»  9-9999969 
14S5S40<*,,9„^<4 
il?'8j8j. 


t^Sjwj 
lOttlltt. 

I9u9fe8c 


<8o9349tf. 
'7188831, 
I«j70ji(, 


i{<Uii8. 
•4»4o8j7. 
I4jl40<l. 


IJ7JU08. 
Ijllllt^. 
iirjijK. 


iitrrtoj. 
"854440. 

"4S930I 

iio89<j«.o 
1074,113 

•0417574. 5 


9  W9»?SJ 
9-99»»»47 
9.999W40 

*-99999H 
*99»»»i7 
9.999>3»'» 

9  99»»9'i 
'•99»»»^J 
»•9»» »»»4 

9  99»s88j 
999»»87« 
9  99y»8«« 


9.99>»8f< 
9-  999984J 
9.»»»9<35 

9»»»»8ij 
»' 9999811 
»-99»»8oo 


9999788 

>8ii)oj  , 


9i9<38<.9 
904*88«.  J 
88149144 

8j94j«o9 
8j'4947.o 
8i8(jij.o 

7»94»«8  4 

r8iji74.i 
7«}9*55  4 


70K047.4  ».  9999559 
tf87j73«.o9'99»954' 
<7.»09t7.t  9'>»9»$ii 

««iij0j.«y9»995O) 
<48«J7i.«  9-  99999** 
^3^459.5  »•  »»»»4<4 

<ij07ij.j'9. 9999444 
<iJ9ioj.o  9-  9999414  ■ 
«031411.0  9  999940J 


5917430.8  9.9999181 
j8i*»7J.J  9.9999j«o 
57198*8.9  9.  9999JJ8 

LLI  »' 


Infinit. 


_«»»97«t 

9.>»>»748 
9-  99997JJ 
9-  9999711 

9-9»»»-o< 

9-  99>»«>' 
9-9999676 

9.M99MO 

»-99M<44 
9.  99»9«i8 


747}jtj.<  9.  99»9«ii 
7314581.7  9.99^9,94 
^Miioj.t  9.»>»»577 


«)•  5X17J9 
•3- i)5i4J« 
')-OJ9iSM 

'1-»}41'37 
».837,ojtf 
«l. '(81111 


.Ii,«)ll75» 
ll.fjjitj*! 
U.jStgjOf 


it.  J)«1717 
«l'4»4«''»7 
11.4,70909 


1- 4113185 
11.  J90«4J4 
■  1.  ,«01799 


it. jjiijoS 
ii.jO(8tt4 
ll.iSo9»74 


It.  1J7JIJ9 
il.ljjtjjO 
11.1140491 

i.  19J84JJ 

1. 174^9« 
tS  Oij< 


:■  Ii8jt«i 
l.lllt>tj 
11.1049011 


11.  oS^KKi 
1.0738« t« 
1.  OJ914U 


it.a44»Oi34 

U.  OJI 1114 

11-01774« 

11.004-808 
11.991 '908  J 
"•r»}5i 

II.  9«8ojj4 

(I.  9J«471< 

II.  945>9W 


««.  9}4l>4J 
ll.<)l,4«94 
II.  91 30030 

II.  9017818 
II.  891-97J 
11.  88303«« 


II.  8734901 
II.  8«4I493 
ii.8jjoa44 


II.  S^KO+R^ 
II.  8,71731 
II.  8i8«7i8 


1 1.8101,74 
n.  8ii9(<j« 
II.  S058444 


11.795874« 
II.  788^474 
II.  -80JJ91 

II.  7718047 
II.  7«f)79i 
ii.7j8o78j 

»74  J 


Digitized  by  Goo^ 


Grad.  I. 


Tang.iSecant.  UgSin. 
10001).!)  S>i4il$t3 


lccoi{.>|  J.1490J51 
lOOOIK.ltf  S.I{<094) 


10 

II 

II 

M 

»4 

"S 
u 
II 
■  f 

10 

II 

11 

»5 
H 

»5 
1« 
17 

18 

$0 

»« 
J» 

JJ 

J4 

JJ 
J< 

57 
5« 
}» 

•♦o 
4» 
41 

♦J 
44 
4? 

4< 

47 
4« 

49 

11 
U 
U 

57 

J» 
5» 
•a 


1094-M 


11»  3.31 
1151.41 

111057! 


100017. jj  8.i<»8Sio 
IOOOI7.U  8.17<«lj« 
iOOOlS  4J  8.UIJ14J4 


lOOOlS.yj  >.18»77J4 
100019. 8-l><xo<7 
IOOOic.14  8.jQi)4<o 


tojtf.vo  '«»«'-7J  8-J08794I 
io<f.rfo  looon  j)  *-l'4?iJ< 

1094.70  IO0Oll.J4.».JllOKSj) 


I.l'4l9ilf ' 

8.149101 ( 
8.1(<|«49 
tf.Kjlt{) 


?.l<j,jtf,' 

<ii7«9u ; 

8.i8„tj4 

8.Hj,|j{,' 
».t>tfijl7 

Hjoitfjjj 

H-jog$84i 
8.JM04<i 
S.Jiniii 


iiij  8q^poo"-M  »  Ji70i<j[««Ji7tl4, 
j,,j.^^booi).i7l.jji»i4j,»'JJ$oi49 
1181  01  «OOOij.Jo  8.Jj87siy  B.jjggji) 


iiti.  II 
1140.  11 


oco^.44  «-mSCHS  '•'■M<iO( 


ICOOlJ.09|»-}50l8j^ 

iiij.ji  «00015.75  l«.)V578j5 


11J8.41  '000K.41I»  J*'5MO 
JJ17.J,  100017x18  ».J<<<77<9 


t)5<.<j  'O0Ot7.7< 

ijgj.-4  IOOotg.45 
1414.84  1OCO19.15 
t44j.95  lO0Oi9.g< 


147J.05  ••MOjO.58 
1501. t<  'aiOJI-jO 
ij,i.x7  .1000)1^) 

i5<o.j8  '000)1.77 
1589.48  '*"}}•  5t 
I6I8.59  icooj^  t» 


M47.70 

l<7<.8i!'«»Jt.»l 

1705.91 ''«»J<J50 


17J5.0J  'OOOj7.)9 
i-»«4i4  iOOOjg.19 

l-yj.15  «C03J9.00 


1811.14^  i8it.j< 
tS^ajii  i»?«.48 
18-5140  t8Ho.59 


1908.47 

t5»57.55 

ty«<.<i 


ioao)9Ji 
100040.^5 
l(ioo4*-4» 


1909.70  10OC41.JI 
i>j8.gtj'0O04j.l7 
t).7.9)  «CO044.OJ 


t995  'o'  199-.O5''0«H4-90 

JO14.-81  joi«.t<  '01:045.7« 
)05j.85|  3055.181 '=oo4<-<7 


8. 3711710 


«•  }774»«» 

8.jgi7<io 
8.j879<ll 


J9JI008 
}y»>79J 
4OJI990 


8.40SKI4 

8.4i)0<T< 
«4.179I90 

g.4il7l<8 
»-fi74i5li 

y>4jii5<i 

»  ^Ji^/WS 
«•4-HJ944 

"•^^moy 

<-450«oi 
«  41489 J+ 
«•4S9JOIJ 

>.4<j«4t 

g.4<7y8so 

».47tUK 


«•4 

■I.. 


-J9JIJJ* 
Sjyljij» 
»  40JJ3«I 

.40850,7 
•4"Jti)* 
•4i80<7> 



i  4i»8<90 
<.417<I7< 
•4Jt}«tO 


»47<4984 
S.48o<9ji 

«•484*479 


)0«i.jjj  jcg4.j9'«0CO47.5<  ».4gg9<J- 
JUiXKJ  jiij.  5ijlCCO48.4<j8.49j0j9» 
Jl4'.Ogi  Jl4i.<)|«0CO49.)7l».4970784 


JI70. 15I  )  1-1.74  100050.19 
Ji9>.tl'  )io0.8<  100051.11 
JlU.joj  Jlt9.9*  «00051.15 


8.5010798 
»  5050447 
8.50S9;j< 


}»r7}7 

Jl«<44 
}J«5-5t 


)t59.IO  >0Ol5).O9 

)t£8.ii,|  «00OJ4  05 

)J»7.$4  l0CO5J«l 


5J44-59!  J$4<-4< 

3}7J«  )j75.58 

J40t.7j  $404-71 

«}'■«•  }4#}»J 

M«:.S8  )4<i.95 

M«9->J  M»i.oa 


g.Jltl<7) 
8.(ii7t<4 
«.5105514 


«Jjotgjj 
«•J55895J 


»-j<l4i97 
g.)«g94j 
«•J7119IJ 


«  J77<il, 

s.jtiggtc! 

S.^Slioyil 


g.4J<9<ll 
4>5<oj 
8.44<IIOj 

i.450<i)i 
"•^lJOtfj^ 
''•45948 '4 


f.4<>848< 
<l.4<gi7t5 
<-47t4i}8 


«•47«9J} 
■<-♦  «08910 
"4850505 

8.489I<9< 
8.4931501 
8.4971918 

8. 50 11981 
8.50JK71 
«•5C910JI 

«•J«J097« 

g.5l<9«l0 
8.5107901 


100055.9^  8.514J4JO 
ioco5<.9<' 8.5181017 
100357.95  8.5jt8i«i 


1000(8.94 
100059.94 
I000<0.9( 


«.5j55it« 


8.514  58<0 
8.51SJ490 
«•5}t^97. 

«•5J577«7 


«•5J9'»<J|«-5J944^< 
8.54l8l9i>8.54j08j« 


88.Grad 


57l98<8.g5!9-9999JJ>  "•"5»07»S 


;   Siniis    Tang.    Sicant.  Lfg.Stn.  i-n-Ttmi 


<o' 9998477  17t«99<i< 

59  99984K  5<}105».9< 

58  999»J.74  n44«5«-<7 

57  9998j.i«  S41*«J0.OJ 


5J70g5».75 
(iggiio  91 

510!i0<7.K 


5<  J99«i-<7 
jj  9998t.it 
54  99981.57   ^ 

5j '99981.01  (i)0ji(.« 
51  '9998044  5054850.59 
51   99979  «<  498l57l-<4 


50  99979.17  49«Ojgg.3< 
49  ,yy978.<7  484«  10841 
4«  ;  >9»7»-0<  477J950.I4 


5<)594<^>9 
554S05J^45 
545704<J5 


5)7l7«9<t 
5tg9i5<.)7 
(109017.11 


(I)li90.l7 
(055»)9.<5 
498i(7(r.ij 


49ll4a<.ic 
4841141.10 
4774997- )8 


99977.45  470«5J4-JO  470959<.oS 
9997<.8)  4^448«<.tO  4<4iy<t.5J 

9yy7<.io  ^l^t^j^.ii  4584015.99 


99975-5<  45tKl4.57 
y>974.9«  44<J«59.5< 
99974  ^5  44C«II.)t 


99JT3.59  4J50»lt.J< 
99971.91  4t9<407.7J 
9997t.M  4t4JJ4<  J9 


4S»J7l9-49 
44<4979.5» 
4407745^«J 


4J5'9<l  11 
4*97571  J4 
4144514-54 


W97'-J5  419I578-99  4'91771<8 
9J970.g(  4l4lO(8.7<  4i4ii«oo 
99970.14  409«74^«<  409i9<t  95 


999<94J  404J5«J-75 
999<».7«  J9y<54<  05 
JJ  ]y9y<7.98  J9505894< 


999*7.14  )905<77.|| 
99^<.49  )S<l77j.gt 
999<5-7J  J«i8845-9> 


999«A-9i  J77<«<I.J0 
999*^19  J7J5789-17 
y9y<J  4'  J<95*'0.ii 


999;i.<l  )<5<i<(  91 
999<t^8l  )<l775y.<i 
y>9<i.oi  )J«0O55.)3 


999<c.l9  }J4)lig.i5 
99yi9.J<  J10<9i4.l8 
9y95«  U  J47ijii.<0 


99957.<y  }45<777.09 
yy91<.84  J4Oi7j0.l> 

99955-98  }j<yj,o.g9 


17  99955-1«  JJ5«19.41 
i<  yy9!4-t4  »)"45i7^i7 
15  I  yy9.J-J<  Jt7}Oi<.J7 


14  I  9y95t.47  Jt4t"t9.4« 
«J  I  99951.57  Jt«l«c9.88 
'  9^950.«  3l8iO{i.<o 


^y^^y-"'^  j"5i8}9.i< 

99948-81  )I14157.<7 
99947.8«  )OJ5J9i  *o 


*  >994*-94  J0<«jjc.7o 

7  y9y45-99  jo4ii5g.os 

<  99945H3J  joi44<t.g9 

5  999440<'l98«tl9.8< 

4  99y4J-i8  19*1449.95 

}  ^yy^i-^^iyj^iio  s^ 


99941.09  1911100.47 

99940.79  ig|(77og.gg 

yyyj9.o»  iii<j<t5.j) 


404481009 

}9*77y<s.y4 
jy5'854-8y 


}9o«9$7.09 
58<J0<g  J4 
3^10155.00 


$778184  91 
}7)7«t7.)4 
J<9<95t.>i 


)<57<)j.l8 

}<«9«4l.4J 
)58l45i.<g 


9.9999JK  «'•750«9«I 
9.9999194  "•74J»J5«1 
9.999917'  "^}*»^? 


99999147  " '7^004  }7 
9-9999114  "-'IJJCM 
9.9999100  "-^i^?" 


9.9999175 

9.99991(0 
9.99»9ii5 


9.9999100 
9-9999074 
9.9999047 


JJ999Jtl 
9  99^8994 
9.9>y89« 


9-999«9J9 
9-9998911 
9-9998881 


9-9998«SJ 
9.99988H 
9.9998794 

9-99987<4 
9.99987)4 
9.99987OJ 

9.9yy«<7i 
y  yyy8«4i 
y- 9998409 

99998577 
y  y9jSt44 
9.9998511 

99998478 

9.9998445 
9.9998411 


9-99J8J7C 
9-9998^41 
9.y998jO< 


J5445J91S  »»«8171 
j5ogj8a.oj.y'yy9SiJ5 

,471951.50.^  yyy8i99 


j458iji.<j|9.J998i<i 
341^1 99.  J9;  9-999»  11  ( 

JJ708J4.SJ  y^yyyios» 


J))8ll7.<) 
))J<0}0.CO 


99998050 

9.9»9fc"l 


Jt74J$J  <5  *»99797* 


J14J<7I.19 
J11J3«.K 
Ji8j<ii.5i 


)'544t4.<J 

J'117I7.70 
J097<07.J7 

50<995*.«t 
jUfiKoi.<9 
J0I<ltO.|C 


1989901.<J 
I9<4'}7tft 

lyjgSii.^i 


191  j9i<.!8 

lb8y4J9.84 
l8<iJ73-8} 


9.99979J5 
9.y997«9< 
99997  »5< 


9.J9f7»'7 
9-99-m7* 
9-99inif 

9-99rTt9S 
9-9991*  M 

»yyy7<it 

9-99rrsr3 
9-yy975t7 
9.9997484 


J-999744' 

!».yy97jy8 
7-yyy"}54 


}4H« 


"'T;iiiiz.ea  bv 


I 
» 


 Grad.  z. 

W»*j»t  J4»^-3«  loco<o.,j  ».Hi8.,t  8.l4}ogj8 


il77.l« 
l<(}t-}C 


}7(l-58 

i8oj(.7, 

3«JX.7» 

«J 

3»<7.85 

'4 

i*xs.yi 

M 

i< 

«7 

iJ»4.lil 

U 

4^«l.l8j 

«> 

♦541,1^ 

iJIMO  XOOMl^  tt4tf4l«S  «•f4<«?o, 
ltto.„  10,»*,^  ,.5,,^  «.tiOi«*l 
jry^f  ;«o«^^«MWi«*  «.Ifjllui 

my-^i  100066.,^  "^r^of^l^ « fi  8w 
J«*ji^^.«^*^|^^^ 

K>t.M,iooort.a  '».f«74i.of«.,*^i„ 

i7xf.3,iooc*,.,tf  lu.-.VtT 

|''«»7».ff  8Ti^O 

|°°^x-«<,«.fwj,z,;,.8,^ 


f9 
fX 


I  ff 

i  W 


17»i.}f 
1111.4« 
i«4l«l 


i»7e.74| 
i«s>y.)iS 

}9l>.Ol 


3} 


4'fK.fol 
4«S7.f7 

414  f.*, 

4»74.7f 

4iOi.»t 
4iit4K 


J»<»-'4j<0007J.j, 
3>»7.t»jlO0O7,.^7 
40I«H'  1000<b.<f, 

4a4f.ftjiooo«r,to 
4074.49jiocojt.jg 
4'Oi.8ljlooo«4.i7 

4i<(i.i^|tooo!(<r.58 
♦'^'•MjioocS^.fo, 


«00074.«,  «.,»74*,jg  g 
'coo7<.ax  ».„07io;i». L.J*' 


fi 
fl 
fl 

50 

4? 

48 


t^i:^}  ^.9";:.;  j:^;"'  "  Mri.^ 

  ~   1—1  ".^^fSj^ 


'^&\ 

!ff^'_2  x*«S^  ^^!'^"^» 


»*«Sf4f-4» 


**4f050.j6 
««M8,j.,, 


4}Jl.co 
4410.0« 

4449. n 


•»"=^J«j«oooj,^t 

♦*l>-fij.ooo,ai, 
_4l78.«l,o^j^^ 

^«*-*t  .000,4.0^ 


*-*i4>tffi 

^•«i^^if 

8.«3o,ixx 


«.«li8„7 
»-*l«77«4 


•I — ,^3fW.^5 

♦414-5K  <ooc97.8j 
_^5l-f)jiooo,o.xi 
447«.is|  4481.«« 


«•«Jl.Oltf 
"■*f3»l07 
«.«,«70x7 


4|70.x!x«„^j, 
♦'fJ-*7,«OOIo,7,|»^,«„ 


lfl«41«.i, 

if07y7f  «8 
H«,-8i.<x 


*2!!***"-n8««ix 
'•»^8+<  i..!.."!'* 

"  ''»*7»*l"-4.,4&t4 


I  '«•  40I7KS8 


».«,l„75 
*-*S4}$H 
*-<f7i490 


47151.70 

■«!  47«8.7«l  4774.li','r::."**^'('-*^f7I«>/«.«7«i.„, 
♦«»«•87   4»«  cn' l!   r 

♦«ft.,1 4«*ii«c;;.H*^?«'*N«4.7., 

Joi«.«.  .001  J.7^1 
««J  :«  .001x8.;, 


•  F  -  J  W»»»7 

««  iHoSo,.<;.jn,ja,.  g^f  • 

*9^y8.,7(ii'«)>8.ci  ii.8«,r.78?' 
,sg9-.o,|ii0i,7,.o.  jtxp^'  S*»ff«4 


"•  }8,738t 
"•jSotS;, 
"•}77«S7, 

"• }74<4*l 

«'•171*591 
'«.lif8ij,7 


"•  i<f74,7 
ll.ltiSij, 
"•}f»o,5 


"• If70l7, 
"•lf4M7t 


'l*»«»f.7, 

I  I 


f    '  I  -^'"^^•/^(^■««llMo/n^O^^sS»?'»  -a.-.., 

»  »>4o  i«r4is«.»r  i.77S:x7;;^4*;f 

1  g8„.o,  M^o„t.y./t,.,^j^f  ^i;;; 

»»fi>7 


10 

19 

■  8 


"1  r'«4.„ 
'  »111  .<o 


r  8.*!;  ■*'*f-'l 

|»-*wo754|8:^^7;^ 

»-^=«t««,,8.;oti5S 
|»j7Q40S^  ».704*^5 


'«"il.iO 
«OOIJt.To 


"»«34- to 
'Oai„.7, 

'00117.1, 


«•70i«,7tf< 
1.70,04,0 
«^'iiyo^, 


«7 

I  16 


"•14«4«M 
"•i^fC»?»^ 
"•  i4i8).oJ 

"•340071, 1 
"•117)10,1 
»«  114f«<,f 


-  ■  "  I  "•IJ.&tOl 
»>J«7«|.«.  j».4j7t| 


•.707.1,, 
S.70,isil; 
[«.7.10«  ,4 


.«•7.1S>fio[8.7.4tJ4t 
«•7.«j8i,^S.7,*j7,, 

'«•7i«»00il».7i„,,8 


»,«9..7,Ill4-040..rjl'49i«7.ffi  , 
99<yO.  j  5  1 1 .  J J«8 ,.  .  I  jl  I  J«oi-. 
99*tU  ysJi't04,4.«>|i.ii8j,.{,  ,  ; 

 —  .  I  —  1_  •-"  I  51*4171 

9/8»?.*,  !nor4««.,7jnop8,7.„  .  0,,,,,,  " 

„S8«.tf  iO,45,*^i  109.1*1.;«  tm  "t  n  t""*^ 
;  1'  ^^«V»*^^  i'd^ 

\  1 9,«).44  »'-'«)»'-*«/i07.71.r.70  9  9m»lK  I ..  7" 
,  '3  W«8i.o,|iO,«,.,.,4tOf„4oJfe  ^JfJ  •  3'S»»«. 
h»|^*o^.  t044«4lU,/^^  }>3t.t«| 

"  J9«7J>..«  iO)ifio.7i jio,4,8*.tf  9-999t7io   

9»S77.7f  lOiOff,  ,,  101,01840  9-  99»4«88  ',,  ^"«^'JT. 
Z  »»7«.3.  lO087.,.»,|io,xt07.50  9.!)M4«if  ' 

,  (  j  !.  — _J  I  "•  3019194 

I  «  99«74  8tf|.9»-Oii.,sj.4j^ft4.,,  ,  „,;^jjj 

^  W»7J.40l'9lff4t9^«t  '98;y7,  g4>„,44j,8  "•  3CO,8i» 
'  J  ^»71  •9}|  'ir40t9..ol .»7«,<o.  jt  9-  999441, 1 ,    1'/,  " 

f  '99«™.4f('»<i7i>.f»  19*5175.41 '•"^ZI^I.  r~" 
♦  99«««.»7,  .»fiff«.,7  „54,        ;S!|^J"-  »J»8<=>f 

j  „8«7.t,  .,4o,.,.i7  „^;o8«.L*  t^,,  ;;•  ^^^^»'» 

*'i»5^nt  «Jrf      '■'»♦•«'  "•  »8o'8; 


Digitized  by  Qoo^lc 


'454 


Grad.  5 


fc  - 

1" 

CinHS  * 
—  ■  ■ 

L. 

0 

— 



t 

4 

oo 

5407-8» 

7 

> 

10 

5fi4X>c 

IX 

ij 

j<ii.i> 

»4 

J«40-u' 

15 

jMyaS 

1 

j*jl.ji. 

5814.4« 

l!l 

t  tt 

I«7».I< 

»} 

J90i.<0 

H 

H.7t<J«77 


j  j}i.»I '  lOOI  J1.9}  «•  74"1«< 
j J<|.<9  100IJ4.J}  «•744JJ*0 
j J90.»7 1  lOOI  J(.  17  «■74**0'  J 


" '  (  ' 

5i40.'^  !C0l)7-i}  «•7««»«» 

JU9.7J  100I}«.7<  «.7111040 
^iyjl.il  IOOl4C.}0  «-^IJJJ^* 
j}xii.iy  100141.8J  S^^lJ??!! 

5j;7.4j  IOOI4}.4t'«-7l8}}« 
5jg<.4}  103144.98  «-^^OrfS^l 

J4IJ.81   IOOI4<.JJ  «  ^iJOl?! 

J444.98  100184.I)  »•  7J5JJJJ 
1474.1«  100149.71  «.7J7<«7J 
jjo}.}}  icoiji.}!  •■7JWO" 


»7189189 
S.7J1JI74 
«•7JJ<«}I 


«•7)J99*4 
«•7j8ji7i 
8.74i3<ijg 


8.7419111 
8.74J10«7 
«•74747>i 


..   JtflO  OJ  I001J7.«0»^74»OJJ)  f-749740O 
j<4,  1   .ooiUh  «-75«WJ  «•75'>»>^ 
J«,a8  5«7l4»!ioO'<V-o>,»-7»Si7«  »-7t4ii<> 


J707.J9'iooi<i.7J  ••7St74'>u^'''*»' 
J7}<-7«'lOOl<4.4i;«-7J79J4«  '-y^****^] 
J7<j.9<[l00l«.l0,*-7«0ijii 


8.7<0«7i9 


«.7<}Otf47 
8.7<ji4«{ 


S«H 


100171.88  ,»-7«»»*7J 
8.7709<97 

;.77JI0I4 


.77J11K 
■777JJJ4 
■77W340 


8.78IJI44 

8.78}<04S 
8.78j<7j) 


■77J99J1 
.77«IIJ< 
7801118 

•7«1}I99 
.7844079 
8.78<48<I 


«•7877J» 
8.7«978<7 
8.791817» 


«•7>j8j94 
87,j88i4 
«•797»94l 
I 


«•7998974 
8.801891 
8.80}87<4 


'4«i.U 

«JH.19 
*S40.}I 


S.S0{8ji) 
S.8078191 
«.8097771 


<49j.9i'icotlo.7< 
<ju.l}' Jootit.« 


7<95777 
■7717174 
77j8«J 


«788JJ44 

».790*1  )0 

8.7yu«io 


"•7947014 

»•  79<7J  I ) 
»•7987^1, 


8.8007«}  1 1 
8. 8017SJ) 
8.»047j8j 


iooti4.j7 


8.81 17K4 
8.8i}««8 
8.8IJJ98J 


<J<,.j4  <j8).j«  i«oil<.49 
«J,8.)«i  «ffii.78  100118.41 


8.8e«74ii 
8.8087171 
8.8io«8)4| 

8.81K407I 
8.814^8941 
8.8l<JtH| 


Z  **»7J» 

«J<HI 
««8j^4 


«41.99 


ICOtlO.}4 


8.8175117 
8.8194}«} 

8.gil)4ij 


««71.11  looiitat 
«7004)1  loJiM.iJ 


«7144«  j  <7i9.«j  j"Oii<.i9 

<74j.4li  «758.871  «oeit8.i< 
«r^i.ji  «7^8,09; iooijo.1) 

H     <8ci.5j    tf8l7.)t  I001JI.1I 


8.81)1404 
88151199 
84t7CIli 


««4«.  54 
«87J.77 
<,34V> 


8.8i84<08| 
8.St0}8)S| 

8.81119841 


8.8188844 

8.8)074»5 
8.8}i«c«< 


8.814104« 

g.SKIOul 

8.817,9*4 

8.8198741 1 

8.8)17478 
S.8}}«1}4 


I001J4.IO  8.8)44)J7  8.8JJ4711 
icx3i}«.iol8.X)<i,«,  «-8)7)11« 
looi)8.li  8.8)81)04  8.8)9  !<)} 


<9}4.ii  1001401) 
<y«}.4j  1 100141.1« 
«>9i.<«' 100144.1, 


8.8)»j«i 
8.84»774> 
8.84JS»4J 


86.Grad. 


:  ;  Sinos  Tang. 


<o 


',9S<t  ,j  «>o»>«J.<: 


8.84=9^77 
8.S41814J 

>!.«44«4>7 


59  9,8<i.4l  «»»7JJl-i< 
J8  998J9»>  '«»7«0<  80 
J7  »»«S«  JS  '«7<77J  J9 


Secani.  ,L»g.Sii>.  i.»i-T«i.|. 


19087).  i< 


19001SJ40 

l»897J4.fO 
t»794J7-«J 


9-9994044  "-iSiXc^i 


»-9»*)978 
»•»99),  tl 
9-9»»)»44 


r 


998jj.«7  184<447  0, 


,<l99»S<»0  '»«<SS*"»  " 

„854.14  -^*--^;:^;;;^- 


'9,8^1.0,  ««)<JJ)70 
ji'9,«J0-$0  '«*<7<J-44 
5,  9,848.91  »817080.«^ 


5ol9»«47^)I  ««074,7-74 
4,1,,84S.70  I7,«oij.oj 
^gj, ,844.08  1788*31.04 


9.999)708 
9-,,»)<40 


IS),174.I7 
iSigjoo^S 
l8l,8)0.i« 


9»,9)J7l  "•i<4<»)« 
,„9)J0}  lI.KKSiS 
»•»»9)4))  i  "1595741 


»9S)7  J«  «7J10JI.JJ 
4)  9»8}J.8J  I74J«J«-S4 
41  ,,8}4  i8  I7J4JI5.4* 


9,84l.4J  I77»)44-I7 
9,840.81  I770tjl.,4 
y,8),.i<  17<I0JJ.88 


181OK1.8S 
lSO07,>7J 
1791414.1, 


I781IJI.98 

I771,7J.}I 
l7<)S9l.8n 


41  9,8)1. JO  I7IJJ80.9J 
40  9»»J0.8l  I7l<95)-«, 
j,  99819. tl,I70S)7l.j8 

.j  199817.4«  i><99S9J-74 
,^  '9981J.7O  I«9tJ0l.JI 
j<  l»9Sl)  9«|'<»J'»1.4S 


998il.tJ  I<749«'-44 
998lo.Jl'l«<8it.to 

998lS.7<  l<j87jMi 


Ji 
Jt 
JO 

*, 

18 
17 

K 
IJ 
M 

M 
11 
II 

10 
19 
18 

17 
1« 
«5 

14 
«J 
II 

II 

10 


9,817.01 
9981 515 
9981)4« 


99811.70 
99809.91 
99808. 1 1 


i<50"45-55 
K41817.8, 

t<J4>»5-55 


K17117.44 
i<i,{it.j) 
Kl  18,9.79 


II.178l9}7 
«' -17179  «J 
"■*7}4lt} 

11.1710411 

ll.l<8<8i< 
ll.t«}}«9 


9-»99))<4  i  ".i^^irTS 
»-9,,Ji9}  '  "•5547»)J 
,-9y,)HJ  II-IJIJIOS 


l7J490)Oj 
r74<oo4.j7 
l7)7'»<.oj 

17184-«.  10 
171,84)4.' 
I7lli9<.«4 


9.,9,)IJ1 
»-,9»)08i 
,.,9,j0C9 

»-Wi,)« 
,.,„i8<j 
1>.»917») 


li.tJOUoo 
II.  1480108 
«'•14577)« 


l7oiS)4.j« 

«<94455-89 
l<8«l{9  41 

'<77»4J-9l 
I««980<.15 
IMl7jl.ll 


K5J77t.7l 
I«4J8<8.«| 
l«)S04C.8i 


I«)0t87t8 
I<11<0«.9} 
KI4998. 


9980«. )3 
„804.4, 

„8oi.«7 

„800.84 
997,9.00 


:<04}4S.i, 
ij9<8«.74 
t5»9454-4» 


ijStllo  4J 
15748)).  71 
„797-t5!tJ<7<lJ-JJ 


99795-19  IJ<0478.4i 
99-9J^4)  IJJJJ98.04 
,y7»t-5<  1J4«)81.4 


9978,  «8  ij)94i7.iSO 
9»7»7-4»  IJ)1JJJ.»0 
99785-7»  151 J70J.  17 


9,7S).9Si  518994.90 
99781^3«  ij  11114.10 


99780.14  i{0Jj7t.t7 


II. 14554«» 
It.i4ij4i9 
II.tj,ligI 

9-W*710  "-1J<»J5J 
,-,99l<4<i  II-1J47JJJ 


»  ?9,iJ7i 
»-,„1498 
»•„,1)4» 


,.,„1174 
»  9,911,8 
9-,„llll 


,-„9104« 
,  W,l,<, 
»-,»»1891 


ll.tjljgtj 


II.IJC41IJ 
11.118171« 
II.lKlJJJ 


XI.II4CO4S 
Il.iii88«4 

11.119778X 


ii.ii-«Soi 
ilJJ9tl 
HJ51J» 


«0-4«  1.70 
5»W94.»' 
591597-1' 


9-„,lSlj 
»-,„l7J7 
,-,„K{, 

,.,9,ljSo 

,.„,IJOI 

,.,„1411 


j8jl<7.<4 


,»»91)41 


IJ78ooj.jj]9-9,9lK 
IJ7o8o9.<}  9  ,»9il8i 


IJ<)<79t7'  »-^99I«ot 
'(5««l).48|9.»,9>oiO 
IJ49<II.)9  9  »,93,)8 


l{4K7t  IJ  »-»»9o8j« 
ij}j784.,o  ,.„»0774 
IJ18978.8J  9„»=<»l 


99778.ilJ'4»«»7S-j<i 
9977<-l7  «4914417- 
99774.jt  I4859«i-J1 


8  »977l-J«,«4795J7.l8 
7  '  9977C.J9''47J»<7.«7 
e  997<8  41  I^^ffSjl.^i 


997«.44  l4«OJ9i-<) 
5)97«4.4J  1454)»J-J1 
5,7<i-45  I44^il7-Ji 


I  jiiii).Il 
ijljjK.yS 
IJ08889  «I 

l{Ot)I0.l< 
i4,j7g8.K 
I48,)ii.j8 


,-,990<o« 
,-„,0515 
,-»99044« 


1481,11-77 

147*5 {8.01 
14701  {7-<J 


I4«40I0.9C 
I4J7817-I» 
l^jK-^.^' 


,97«044  1441111-9-' 
9975841  I4J«>;,-<I 
997j<.40  l^i^-m  <J 


1445585  91 

"4)954^'J 
14JJ(1»-^ 


9-»»»OJ57 
9-9»>0l7J 
,.„,0188 


l.tll44J< 
11.109)8-0 
Il.iu7))i0 


iiaoji»t< 
II.10)><(7 
11.1011481 

i.  tm?^ 

ii.  irtj*'' 

ll.I9)M>7 


ii.i»)i5T« 

ii.i,iiii« 
11.189)'« 


ll.l8755»J 
ll.i854*-"< 
ii.iShTO* 


11.  i8«()9* 
ll.t7»<'«* 
II.17770'* 


,.,990'0) 
ji.»9,ooi7 
9„8»9)> 


,.„8  »«4  5 
♦•„8>7S8 
,.,989<7« 


9-,»8>5«4 
,•„»«»< 


11.1757954 
11.17)8^4 

11,177007* 


Il.l-«li5> 
II.  «Stiii 
11.  i<«)»« 


II.  U45i»« 

10.  ulU-8, 

11.  i«o8)<7 


|I.M9C«=»J 

ii.iJTt-SS 
ii.itSJ^*J 


Grad.  4. 

Sinas  ,Tang.  Secanr.  lAg.Sin,  i-»f.Tg^_   ^^^^ 

—  .7—  ^      J:"8-  f  s«»nr775:^;rji;;:7— : 

«»T5-!«I    «mj*»  «<»l+»-IJ  «-««i»*?  *-''-«*4j7  L„,   ■  :  .  I   1 


7004.«« 


TCii^i  looi^iT.ii  *-*4t}S74  ''•''4<4J{4 
70»oSi  H>oi4».i»  II.S471II17 
70ji<i(  «ooijai4  il<<4X97C7  II.SjoofM 


4  Toyi.-^r 
jl  7ur.-}| 
<l  7t4».f4| 

7j  7l7»-7« 
||  7»07.77[ 
#1  7*J''78i 


10 1 
I 

\  11 1 


7»tfJ.Sc| 
7194.81 

-jl!.'ilj 


7i04.ft  '001J1.4I 
7I3M(  '001(4  45 
7l6S^y  looijc.jli 

7ij)7.jj  laoi(S.«S 
7»i*.(7  'MWa^* 
71Jj.S1iIOCl.S9 

71«(.3j|t001(C(^l 
7}I4.}3,IOOW7.,4 
^J4i  J4  'OOW,.ig 


«•«J07JIl'MjHl4«, 
I  «•»[1J14(  8.«j}<ii!3 

.|»-8t4iyo)  rg((40j^ 

MjtfCUj,  8.»(7r7ii 
«•«I7«Oio  «  8,8,.^; 
«•*I9t4S7l».S(5o«j, 


i}|   73Ji.8}|  7J71.7» 
I  I4I   7}Si.S4  74010} 
Ijl   7410  H(|  74JI.1S 


17 1  74<»J-  >*8j,7, 

ISI  74?r.S-  7ilyC4 

19 1  7(l«.gkl  ?J4S.19 

*oj  7J((.«j  7I77.JJ 

I  J-l  I  7J«4.I9|  7<(0(f.lla 


iaci7i.4, 

"l>317}.Jg 
^»•71.74 


l«|   74!J.8<|  74«o.Ji  '03177.JI 

'«31S3.09 
031Jl.l|i 


I  11 

I 

I  M 

I 

J 

^7 


■«13.^1  7*3^.0« 

r<4i.jcl  7«j.}i 

■'«71.J10I  7«J4.jj| 

77i>.>il  77J}.| 
77i«.yr|  77ti.jj 


IS 

3= 

I 


7783.jif  TJiijf., 
7«'«.,i  784o.,o 
7ll4(.yiJ  78^.1 

7S74-»l|  7»jy.4, 
^»=J-JI  7»li. 


103184.4« 
'O0l8tf.4J 
«00188.  g. 


«•8-f8i<4*  g.tj,j5,, 
«•8<fjS«8oj8.g7iQtjjl 


OOljf.^, 

10019}.  J4 

'«>»>f.(8 


"00}00.05 
"MJ01,{< 


«•871  («4«  8.8717,^1 
«•«7}1J4<  «.g744«,^[ 
^;»749}«i  «.87«iftij[ 

«  «7«i{|(o!8.g-78^.  I 
«•«7«18J4  %.S-9^ 
*-''99i9}  «  ««latit  f 


8.8«i«0*j  8  ggjg^fj^ 
«•»8}ijgi|«.M4(jOj 

8849031 '«.ggffigjoj 


'«'J04.<4 

'00}0<  9j 

" 00309.1, 


°0}tI.Jl 

'^3'}.«} 
«031«.  j 5 


"»}  18.48 
=0}iag, 

DO}lj.,j 
'00}t(.jo 

«3»7.«« 


«•««<J4.» 
«.8|gi74j 

8-88^007 


»•8914109 
8.89jOj(i 

«•«>4<43 


«•887gjj4  i 
8.88947J- 
•8?inij 

*-«Ji74:o 
•«?4}««c[ 
•«JI9S41 I 

««r(55j 

«•»>9'Oi«  1 
8->oo:ojo| 

•9071471 

*.jo87i;o| 
•iioijjj  j 

^  -  ,  »*lS4<0 

»?"jf87,».jij^ori 
«•9H4««i  8.914,50,1 

»'Ioitj|«9itf4,(, 


»9<14J, 
'►•»97»4i« 
*  «»4}ll 

«■90ior«g 
«•90i(,55 
«•JOjKgj 


8.90(73jg 

*  907iyTj 

».9088(,5 


8.,f 


0*039 


i9  J^^7|j2J-<j|'OO^JOmj 

'M}}1.<, 
•«=3}1.00 
»337.40 

'<»3J9.86 

«•9i9f9ii  ».,„o,j, 
"jlllOi^lg.^n,,,^ 
»-£it<i0(|8.,l4,^^^ 

«•>Mtii}  «.,.(«^g, 

«■>i«og,'s.,.,,5^o 
»'>17i00j  8.5ig<s(8i 


'«'<47.0tf 
'<»J4?.JC 
J<*J5l.9f 


'«'Jf4~»l 
'°ojf<.»7 

'«5}(^,4 

'«>3<l.«i 
00}*4.,, 


«•9»»J««jS.930i5(i 
«■9}00«7«iy.,j,<.^7, 


^JO»  '«»J«<.8l  8.>}l(4},  g.,jj,j^o 


iooj/e,.j, 
'OOJ7I.«4 


f  r>  I 


«?'9  J<rooj79.4j 
•"♦«•ST^fioojSi.,» 


«•9J}Otjo  l.,j^,<u 
l>-9}448ii|«.9}«o,i, 
«■93  59411  «9J75*  50 


*9}-J9«3;»-,?90}it 
S.9i««49<.-  ».,404,44 
9«j(^oi,to !  8-94 1 8 


«.8<ii«,}|8.J«i4jjJ 
».«<30i39  «.«^^i^ij 
»-«<4737<^l«.««j,Oj,I 


4lO<^l5|,.5^ 
404JJ0.45,^>^ 

'J*'*»'  J9  9.99«8»7, 


5^   »7+4_;C7  ,},5o„.;^ 

99739  5»o  ,jg,^^ 
997y7^  t378tOj  ,gjng.8';,,-i' 

I  '^*»**»  »'  049373.01^ 


fJt44'* 


II.  r 


II, 


•'51740} 
'4!>94}4 


"•t4«'f,9 

".  «44J9<< 

". «^l»!?^ 
"•'4M»i7, 
•"•  I39}i4i 

".  «rj^?} 

"•'}i«:t5 
"•i}4t9+5 


■J4f<«l.(} 

;:lr97:i^:r'— 


997l<.}i 
99-I4.I} 
9»7Ji.9} 


•J»9957.4i 


}44"I.7< 
<48Ssil.44 

'JJJ7II.<} 


9.  998:8,} 


"■'ji}/;«, 

"•  I30<4^ 

tiiiS,}«i 


t3»4«03  07  .,18,  t.8*L.^,^" 

•J'*'»»}^  .}!,^?,.^,  J»J^J, 

•j'4<ti<«i.}.«4^-i':5«;>;;7 

'J09$7(.<s|l,t„Sg.,« 
'504J7«.„  .,o840}.58L'J:  !' 

'194<914^H9S!48-  581, 
'iS9Soj^:  19.67«.  j.K^,^ 

99<9^.i8  tlSoi^i 

99'94.ot|.l75}«}.4ii.i  ;,i77.n»|       *f . 
^  99«?..73|'»70<m4-  .1-4,,,. 


90<?o.j  I 


9'» 


I..I171}0 
tl.iil5}o< 
ir.i 1,8,77 


lt.ll-,,Ctf 

ii.rif4-!,7 
tt>.<8i5o 


".iii  \f.'.i 
ii.i.o,  , 
i..ioi,->^i 

'•"rijlb 

ll.iO5}640 
't.  1040158 


1  i..oi40}7 


I.KOJ71.41I'  lf^J9»l--'«'7974 
I  9.99fi<  191  t..o9,«,7o 


99«8i  J4  "V'W»o  ujJ98i^8  L  ^ 

9«>oii  '^7+»^'W'Mt4i,.97rX!f, 
»4  99«-7.S9.'"-»*»»J  '«"H«8y9  li  ,^Jg' 


f  if 


ti.o97<ay 
j  "094430 J 

"^^^J.JJ  !  »j837<.7,I'l4»40-.77',.  /  ^isi^] 

99573.io!'»JJ9>->»-«i/'».C948}7,.„Jfj7g+  i,.o«iS,of 
99«-0.«,  •"94<o.Sf|>»}}jio,r9.,j»S,*Si  ,,.0897^7/ 


^o\99tSt.49 
•9i99«<.t» 


iit50,-o.jj(tii9«iT.  »1  9-99SJJ79 
t»»0<7i.(«|'ii4r<o.8i  9,9,S^7{ 


it.o88ij4o 
't.ci8<j98« 


;i"   I  ""-'yft  I  "•.i«(90ij 

' «  99««}  74 1  '^  '*JM.4'  '^"^7  ;9  »998,371  I  ,i.o8fa«. 


17  I  9#«i.}j  '»'»oo«.iij>»K>»4  <i9.9rf(i4g 
t<l9>-!j8.9f ''»°77'>.i»r"*5-*'*  9.9985,*} 
'f  l9i;«(tf.((''»oj4<».»3/'^0"«>9-7<  9,9g;058 


J99lf4. 14  t>39»il4^5>! 
|99i(fr.71  tt9f037.05 

99«49  »9  "»0««  »4 


n!99tf4<.«(''i»<7»«it 
10  „1(44.40 OlKttftf' 
I  9   99«4t.94  ""«fJJ.Jl 


»  |  99«.?S».4«,'t744^  »« 
7  „<j7.oi  ii70450.0( 

<  5»«J4-J}^"<^44»  jj 

j  i,9«ji.04  l,<»4tf-  oH 

4  9»« 19  i4  >if»5iJ.4» 
}j99<i7.0}  1154*0917 


'»0}}970J  9>.99849f} 
"99i'3  7}  9.9984148 
1195059.  48  ?.9984-4i 


"90934  01  9-J»8«if}< 
11868,7. OJ  !?-9984it9 
«8i7ftg.  17  9.9984411 


ii78r»-.}9  '9.  99*4.^t, 
.7+7^.  11  J.99S4U>7 
.170718.  199.998409, 


[i..  1,8,(04«  J 
j  tt.c8i9istfo 
,  Ii.o8o4}i,  I 

11.0-890^, 
I  11.077,«  14 
I  t'.0758tf}7j 

(it.  074,5.}  [ 
^l>.07i&44o| 
tt.  o-.}4i9| 

ii.otf  9844(1 
i..otfSj(iii| 
l..O«litfao 


1  '<»f  14.^1  l,J07,(.,tf 
I  9y<11.03  II4<«47  4, 
o  '9?<>9-47  >t4jOo(.ij 


ii«-6,.  ,1  9.9.)9j9TO  .  „.otfjj8xo 
.u(i8}7.tj, 9,8,88.  |,f.6(„o7t 
tt(?9,i.tfj  9998,771  :,i.o(ii4,p> 

t|f«0(l.  ,1  9.9fg]tftf{ 

II;. 198.9«  9.998}(j}  ii.oj9(oj< 

"47371.41    »9983441  ^ll^)(|04»i. 


«"J.^7 


Grad  5. 


i  , 

Sinut  1 

s  1 

- 

'  1 

0 

— 
1 

»744-5 t 

t 

»771-?« 

} 

ISot.li 

tl)I-4» 

l 

*M»-4J 

7 

t 

» 

ly7«-5? 

to 

»CD(.51 

II 

u 

yo<).X« 

»1 

»o»xaj 

14 

»1(0.1« 

»i-».«J 

yioS^ 

IS 

»157-0« 

..  Secant.  Lol.Siii.\tjnT"t. 


4^^ 


I74l.»7  lOOi»  1.»«  »*40»»<t 

I77>.l»  «ooj«4.(4  ».»41757« 
tt37~t»  ICC5»7.1l,»->4»'745 
»}<.»l  »00jt».<»  8.944<IB<) 

ItM  II  1905»».»»  *'»4*0$}( 
»«♦541  I00}»4.>7;»-»474(»1 
»>14-7«,'<»J»7-4Y"'*°""' 


*  >4l»ll«  , 


tf  V4>o»  "^^os-"»  »"»I0»»7 
ltl;.4i  100401.70. »-»l><»r 

J0I1.7}  IOO4OJ.J)  »-»iJOJ»< 


7J 

»>Ht/M 
>07l.5t 
»100.71 

»i}0-04 


»•»454044 
«•>44«|i5 
«»4«l»(4| 

«->4775}t' 
li.»4>l«7< 
»-»S01»«7 

»-»?ieiii^ 

»H44'o 

«  >!4ll4»4 


j0»4O7-»T|*.»144»»i 
1004 10.«  1»  »1S»>40 
ICO^lj.K  t.»i71»4( 


«.»(«K7l' 

»-»(7«7}( : 

»•»(»07(4 


T.ju.u,  I0O4t(.»l  »  »1»*705| 
,,„-j|'i004l».5»  »*<O0)n, 
»ltt7l  ICO41I.17  ».»«141»» 


*1««.01 
»i>4-»» 

»5i;.;j 


w 

»7 

a 
»» 
»• 

j« 
j» 

15 
»f 

17 
J» 
J» 

40 
«1 
«> 

4) 
44 
♦( 

4« 

47 


»5(**I 
»}»147 
>4M>.»5 

»45»--» 
»4«»  71 
>4»7.7I 


»tll.«4 

>  147.5  n 

»t7«.7l 

>J51.40 


».»«04-'it 
i|-»«il«(» 
»  »«JiU( ! 


IOC4ij.»«',»-»«l»Ol4 


lOC^K.M  » 
IC04t».J 


»511-«i 
»5»4-T8 

»<IJ(J 
»«414» 
><7t44 

»7«.}» 

r(»-i» 

»7»7-t4 

l»l«.1» 
»»45.14 


IJ»^.''» 
»415.44 

»41i-7»l  100445 


iao4}t.et 
i0C4444e  » 


l9044C.t?  ».»70>4it»  » 
IOO44).0t  ».»7tl«»l  * 


»481.1» 

»111-4» 
»540»4 

♦570.1» 
»t».l( 
»$ii.»o 


»»74^0« 
»»0}«} 

»!>5I.»7 


»«(».1« 

»74«-55 
»775.71 
»»o(  o> 

»»J4-4< 
»««}.«) 
»»>}.10 

^»"•5 
»('•»5 
»»««  JJ 


»«>44»-5( 
«0O41I.J5 
«034(4. II 

ioc<4{«.»c 

I0O4(».-o 
10^41(1.51 


l<»4«5.55 
l0O4«t.1(l 
100470.»» 

tocH''}.^} 
I0C47<,<| 
I0047».(4 

ICO^tl^ 
100415.1  Jl 

leoit» 

1004»! 
«cot»}.»» 
ioc4»<.»o 


»>io.»i  looio-^i  1004»». tl 

»l>-t«' 

lOOII.tl 


IC040.;».  lco(ci.<5 
icc><»47  ioo(*5.<» 


W04T.7(  1«0>»J( 
10C7<.<»  10111.14 


10  !«!.<) 


I0I4).(7 

tCISj.il 

ioi»t.45 


101(7.«} 


loitTt-si 
lOttC^I 

toi4T^»o 


><4'«» 

•»«t5JJ7 

•»««»}4 
.»<ti4t 


t.><4«}tt 
«-»t«l«t 
«•X7J»44 


».»rt'<(t 
».»70<)}0 


T»ol4B    y- '/•.-jj*' 

X»!»»»  «•^■4»i» 


l.>7tl«»( 

>7)<tte 


.>74»<14 
«.»<l»Ul 
.»77«l»« 

S.>78>40t 
.>»oi5i> 
»>»M7i» 

i.>ttniv 

(.>I4IS8» 
«■»S54»!0 

«.>M7»»i 
«.>8to»)4 

a.»i»}7}- 


.»-<>O<«0 

■r»i48} 
i.>7>{t<( 

■»1o>io< 

!.>lll507 
•>»J17<> 


f.».T«0 

*-»i»4i» 
S.»»}iii7 

.»»44»<i 

<.»»(7<tl 
■»7D}5(! 


8»»»l»»4 
»  »»»51» 

>.000«1«; 


teoicJ.ir^  ».5Cio«»7 

10O{tl.«O  ».00}}I7 

1:0514.57  >.oo45*J4 


lOltl.st 

lat5o.)t 
017»  15 


».005«.i(} 
>  007045« 
>Mti7l4 


10175.10  I005U.51 
io|l04.«o  ioo5i>>{i 
l0J)4.O0  100(31.(4 


iO)ot.i))liO}«5-40 

  I0)»1.(0 


•oj)7  1 

I3)«.05 

•0)»4»» 
I04t).»i 
I041t.ti 


10411-10 

lo^^i.to 
I04«|.ui 


.>7lt(4r' 

»7410»! 

»7!5(>7 


»»4»»»« 
»»«117} 

■»»7()I7 


■»»t»4tl 

J.»>014«7 
«.»»14!  14 


t-»»1750j 
<.»494<4 
<-»JJJ«7 

l.>»«14j 
5>r»3«' 
*  »»yi»«j 

»*004<47 
».00I7}7J 
^00)09« 


»■0041711 
»• 00(043 
»O0<7|il4 

».00134- 1 
».oo»i»t4 
».0I0f4<l 


».(»»50»< 
»J5iC7J74 

».ori><i< 


^.oin^fj 

>.01)0)l0 
>0>41<«1 


I005}<.^7  >.01}l»l} 


iao5)l.«a 
"»541.<4 


>oi4)»>< 
».01 5«  1)5 


100544^<» 
ioo547.-( 
i«5ia.  14' 100(50.41 


>«i<»ij> 

».0tt0)O> 

>.ol>ij4< 


>.ol5{Otl 

».oicroi(' 

>-ot7>l>4l 

».0l»l»)I^ 
».01040}» 

»,.:jii<toi 


84."Grad. 


Sinui  Twjg. 

■   

«'»««^^7  •««=»5-'J 


SecAuc.  L«^.Sii».  ttx-T^i. 


I'47J71-J« 


5> 

18 

(7 

|5« 
55 
14 

5) 
11 
11 


»<t«.»» 


iijjntm 

»>«I4.J»  ttJJi»*  »'' 

»<ii.ttj">'*?°;^ 

,»«».i«i«'"«»«^5( 
,,<o<.6,'"H«7l-17 
,,«84.11  111047».0) 

;,,<oi.5Jiii*'-^»-M' 
I^S^t.^^lilJKi-tO 
»(»<.}l|"°»54'^* 


II4>5<».I< 
Ii)y-,t.l0 
tl)<049.1t 


^»»»)44i  tt.^s^Jc^ti 
 .  I  . 

»•♦»•» JJi  "•05<5»5< 
»Mt)lto  "-^imT^ 
,.»t)io»  «1-O()704< 


11)1)11.» 
I1U10.I} 
1114,51. 5< 


,0  »»5»J-*»  "°'»*'-'° 

4»  W»'-*^  I1015<7.«) 

Itl  »1»«j44  '°»»»'i;°' 

»(»S.»o''0»ll«5-04 
»»{«). I(  «3»177-.4» 
»,5tOH»,10»»l»».l4 


4 

14« 

Ui 

I44 
4) 

r 

41 
40 
I J» 

J» 

J7 
J< 

" 
34 

1  M 
! 

}t 
50 

>» 
1» 


.1- 

9  »»»t»7  1  II-05ll«l 
».»»111  {  ll.O50»)t4' 
>.»»1771 ;  "-o^W^JJJ 


Iltlt7<.» 
tli7<4<.l7 
iil40jt.>o 

1104  (4.>i 
llo«l>4.0) 
"■JJJd»» 


1IJJ47»;)» 
i.»yti(4<  ,  ll^HMO» 
».»»14JJ  "^"4>< 


».»8i«a 


»>»«t}i»  ".043'Ji» 
,.»>«it04j  i'.'HiJ««{ 
,.»»»is«>  ii-oie^M^ 


io»t40.5, 
l0X)4-rfi 
IO>l»7<.l4 


,,5?7«l  lo»4ti».«0 
»{75.15  lo»l)»-.i4 
»{71.47;  «077X7.17 

»{<>.-t  I074{<t.rt 

»{«7J3t  I07II»I.K 
»$<4.}7  IO<7»Ji.t4 


W{<I.S( 
»»({»-»1 
»»J5<.i» 

»»(5J45 

»{{0.70 
»147-»4 


10<44»»l» 
I0«lit4.i4 
lOS7l»>.{o 

I0J4<  15^:7 
I0{i)<o.«7 
104t1t4.ll 


»»(45.17 
»»141-40 
»(J».«1 

»5)<.«) 
»»J54-0J 
♦»(JI11 


lot,4lt.C7 
lOUOSI.J, 

io»i{»{.i> 

I07»lll-<t 
107(t4t.«4 


»-W8l»74 
»  »»»l«(» 
»»>»I74J 


>-»tl<t> 
>.»8l{io 
>-W»'J>J 

»•»»»««{» 


Il.:!},il7t 
II.0}«1)4I 
II.7J47455 


il.0)(J<ll 
lfc])»lll 
II«JKO{< 


lOTiic^.jy  »  »»1040 


ia<>il5.»t 
i<»5«ii-}i 
li»l«0(.)i 

I05»>< 

|Q{<1 

iD{iSi, 


I044>ii.tt 
I04l7I(.»t 
I0J»()^7I 


t0)5)»i.74 
10)1144.-} 
101,115.5 1 


040loo.«i< 

0)7077.  IJ 
<0JJ»7iS> 


t; 
i> 

1  18 

I  1« 
I( 

14 
«5 
11 


»{tt.^  IOK014.»0 
»{l(.(7  1011>41.7< 
■lXll.74  10l>l7l.>i 


»{I>.»0 
♦>il7/Jl 
»5i4-i> 


»(ii.)i 
>»5c»+( 
,»{01.15 

»101«« 
»»4»».7« 
»»4»«-»* 


»»4»J.»5 
»4,I.Cd 
>»4l«.3< 


ll|»4»l.'» 
lol  »H»i-l7 
>  >»47».H 

« '  »47<.i4 

7  M^^fjK 
« !  »4'0'17 


10l<»)).l< 
10IJ»0{.}, 
I0i07>(.4i 


I007»0}.'1 
l0O4»l».l« 
i00lt7o.lo 


»>t»d.(o 

»<077J4 
»)  100.1« 

»0111.15 

,«7}5«.l) 
>«44tl.« 


»tl<4l^o 
>7»»l7.)t 
,7«0O>.17 


>7»1I7.I 
>7044O.75 
>«7<ta.]o 


04>«t(4J 
e4«!04-J» 

04}MJ^05 


♦*>»0>1I 

».»80ioi 
».>»«0<«) 

«J 

•--JlJ 


>  »»ioioi 
»»»teo«i 


}}Stt<.(«  »^»7>4~ 
I0i7»lt.»,  »^»7»14' 
I0147<».7I  »-»»7»li5 

101t7)t.{{  »-»»->0» 

IOl8-7lS.)ll  ».»7li)l71 


l:.3)ti)4i 
ll«l>I«70 
It.01«(04l 


11.017)45) 
It/1157l0l 
ll.0t444OJ 


ll.ot)0»40 
11.0117517 
It.3tc4ij5 


ir.oi»o7»4 

rt.9l774>J 
ll.01<41}( 

ii.fM|ieo, 

lt4Jl}7lt7 
ll.:ill4<lj 


il.OIIIiT» 

ll.lSfljlJ 
II.W»14«« 


,  »»4".  ."i  »<41J4-7i 
^    »41(4.1»  ^iio^.l4 

,   »4"17,  »5»4»o.tt 


101(71».»» 

>.>»7»«(0 

»»»78  7«! 
>.»78l» 
»>»7»47J 

!0I17(1.14 
■00,7»1.0C 
I00«t4».0> 

tO«J»l).J? 

1001014.73 
,»8iii.»i 

»»r«547 

>.»7ttl0 

»>r»o»j 

»(147.»7 
»»t)»>.4} 
»»»547-44 

>»<71I.7< 
>t}>ll.iT 
>8lilt4lc 

».»»77»« 

»-»»77tj» 

>.»777«> 

,.»-55«i 
,•»»774» 

>7»t4«-l4 
»7{(7S.f» 

ri»jj.i7 

>.»770"4 

>70KH.«3 

><7J»7.JC 
X4«»7.14 

Xi^or.K 

^»»7iise} 

,.»^«7t 
>.»7<I4J 

»-»7«4«» 

1100054« 

n«i4«» 

ll«J)7i7 
»f«l0»'» 
it.occlli7 


I0.»>SJJ5 
,o.»(Ut( 
io.»»<»>J4 


»411.11  »14«-><-lJ, 
»4il  '»   ^iUjMl'  ^l"   


IC.»17l-» 
I0.»44«' 
l»->»5>»?* 


10>.>8»10»7 
lOtUff 
10.>»i7J'» 

|0.,t44f7» 

ictjK;' 

lo.,«i-+-'<  ' 

10.»«»"'»  ' 

.  .,-«>>lS7| 
■  7>» 


i.4it»r' 


Grad  6. 


j-^  Sinus  jTang.  Sccanc.  Ltg.Sin.  t»t  T»iig^ 

10510^1  100^50.81  9.019x54«  ♦■OllSiot 
tOfSf.ti  '<'°5t*-5»9  y-otiSjig  y.ot4044i( 

iotfig.o8  "ooj*j  io, 9.01401  j7  9.oi«4ug 

IOtfJ7.Jo  'OOJ(5«.jI,!>.oiJiOt7  9.oi-.«55, 

io«S<.9i  «wi^MJjJ^oiSj&rj  l>.ciW5t^ 


iof<X.j« 

'0{»7.48 
■0«l«.4i 


)0«jj.j3 
lo««4.ij 


I07K.J4  '00571.5«  9017 j«<,  '9.o,oo4tf4 
.^<v|.»5  lO74t.7<j'°O57?-70,  J.Ol»744i  'j.otii,7, 
'0775-l9"^oj-«.gj  Uoiyy^^  ^j^^J 

10741-10  Ic8axj(i|lOO<8l.  01  o.r»t»s-.L  .  , 


10741.10 
•t:77J.0i 
•07».94 


'?W^.5 
10973.4J 

J001.J4 

JIOJI.K 
IICXO. 

11117.95, 

■II4<.89 


"J75.80 
IIIC4.71 


x«a4.<i|«ooj8i.o^  ^-Oi '08,3  {9.0, js.  ^j  I 

Ojiij«7  9  0J479OS 


roij4.oj 
icS<3.4it 


10S91.91 
IC911.J4 
I09JI.-8 


»ooj8j.i8 
ioo(8(.}j 


100591.J3 

'*0f«-7i 
'0O5>7->i 


109tt.11  tootoi.ij 
■oo<04.3j 

•OOiO?.  Jg 


■  IO<9.j4 

'IC9S.99 
11.18.44 

"'57.89 
"  187.54 

"ll«.79 


"H<.1S 
"175.  7> 
"JOJ.  17 


IIj<4.09 
«•3?J.5< 

■  1413.05 
11451. 5,j 

■  I^Sr.  /7 


'•5??-8; 

■Kljl.jl 


'OQtflo.Ji 
too<i405 

•0O<l7.  jo 


aotfjo^ 

■0O<jj.7c, 

ootfj7.o 


oo<4o.ji 

'oo«4J^4 
"0Otf4i.^ 


'ootfjaji 
♦oaSfi.M 
'«X  5  7.01 


■!9 


IO0<<0. 
•00<i(lj.77 
•OOtftfT.lj 


'•0345815  9.0J7I43J, 
•OJ57407  ?  0383159 
•0}tf89j8l9.0j94S^gl 


9.0380477 
9.0J9i9i« 
9.0403414 


■0448954 
9.0401«  I 

■0471538 


9.048178« 
•049400 ) 
9-OfOjl94 


9  0!  ««354 
»•05 1748  f 
*0fj8fM 

9-0^49X61 

»Ojtf070tf 

>Of7i7»j 

9.0jgt7|i 

«•Of^Jtf?» 
9.0<04<04 


'•O4«fo<l 
»-04l|lij^[ 

'•04197JI 1 

'•«H^ii^^ 
9.045iSj«  f 


.04x4851 

■Q41tfl49   

■04J7tfI7  9.0494343 


■04758111 
9.0487170 1 
04»8<«y| 

»05«0078 

Ofl^j, 

y-05jl77l 

"■0544074 
"■0555349  f 
9.os<tf5,j 

»•  Ot778ij 
»058,001 
9.atfooi<4 

Otfllty;! 
».o<  11405  f 
9*o*JJ48i 


"0O<7o.j4  9.0«if  jo,  9.c<4,5,, 

--i-54,-.38<i,.o<;?;;i 


«7.80  'oo<84.i:,  ,.a,,g,^  ' 
'■74_7^9.CO<87J,.oJ,«^C^J. 


4^^X:^''J:;;;«,;^4^^ 

48  •'«^^•4o,.,,n.ig>^^-'Ji»^/3O5f|9.0Tf,5<j 

-  — • — ^z^Lii!!:^}  '•«733<<3  9.0764J1 


51    "»f5  9J  Il04i.3o',oo7it^  ~  .   

5,  "»*4'»"wr.i,-  oo^^;!*  9'^;583i'9.=8o7c,< 

,4  '*=>'».<»  .110.. u-.^       '"°''*l'°  9.08.771* 

~  —|_rj[i.'**^*9^IT  9*7967<i  9.0818,31 


]l  '^•M4!."r5Sj?^«^'«"  '•°»i<'9.. 
,7   itioo  j,         *  (  "^^«•^ft.V.ogrfyo  9.08494« 

I,  ^.  J_!f;!;i'<»740.i, '9.011  t7j«<  9.085y„« 

rS  '  tl.lo.f»'...."""  1  I   

«00743.81  ,.0858317  ^jjS-^osot 
«00747.40  ,.o$4Stf45  9.0S8j9Si 
yo-fo.:<,  i>. 0858445  9  0H»i4;8 


j«  ""y-.9'iu,jK^ 
59  »»•)»- otf  iii^j 

K>_'t.K9j',i'i,K^ 


1 


jj.Grad- 

Sinus  Tang 


457 


[!!l'l!f  !l^»^5  '9f«77.i5V997<Ti^(  .0.9:85^^ 

<a  I  99449- 14  Oitt.g,  .    I  ~l        "  •  • 

[  g  9944<^9  94«1..   ,!  **  ^  'o.977i«i 

f7  f^jo,  »43,.V^ '«-s^f^ff» 

—   ■ —  ^.U.  *4  9-9975743  I  to.9;4749o 


j<|99439.9<  940^,5.8^ 
fj  I994J«.»8  yjgjo6.», 
J4|994J3.79  935715.55 


IJ 
II 


994Jo<9  933154.50 
99417  59  930599. j< 


94^101  ,<  9. 997ftf09| 
»4Jtfio.jj  9.  J97f47f 
'+'05l.«4  9-!^7S340 


938497.38 
'3  595«.  81 


jo|994i'.3«  915530. jj 
49f9>4"».ij  9ijei«.t7 
4S  994' 5  09  9105, j^r^ 


47 
4« 
45 

u 

43 
41 


994' 1-94 

'  994  08. 79 
994r>f  .<3 


l9,40U4* 
[  99399-18 
9939<o9 

99391.8, 
99j8».tf9 
I  9,38<.4S 

I  W3»3i« 
99jlk!.oj 
I  99J7tf.79 


9 183.8.  j8 
9.5554. j< 
^^J-48 

9.0tf4j.«4 
908110.74 

93578!!.  «7 

903379.33 
900981.«, 

898598.4, 

"yxiitf.tfg' 

«9J««7..< 
•■9' 510.08 


9309K,,, 
9184I7.4, 
»lf9Jl.4i 


99J73.H 
99J70.ig 
99J<7ot 


Ji 
J. 

jo 

«9 
18 

17 

i< 

»5 
»4 


993fJ-75 
I  99J*0.47 
99,57.  .8 


»-34(8.77 
9i-"999.34 
9J»f5,.o, 


9'<i.9Jt', 

9'3<J9-49 
'9"i9i.oo 

90iS9-.i 
>o*5«f.>i 
'<Ht45.55 


Uj 
;  11 
11 

10 

»9 

18 

'7 
l< 
If 


99JiJ.88 
99,5x58 
99347. 17 

V9J4J.95 
99340.«i 

99JJ7.18 

99J3i  9J 
>»JJO.p 
99317.10 


'*9l8f.oj 
«8«8<i.o« 
*«455..oj 

<8illt.«< 
*799<4.4» 
8774811.74 


90.788.  57 

•^•443  54 
«97.10.95 


8,479^5 

891481.1. 

»90.85.«; 

«87901.0, 
88f<iS.ii 
'«JJ*7..5 


^W»4-<.|8«,„7.«, 

JW-9«X7887;,7 

f];^i^.87«ft.,j 

8rf<4«l.ivlg7, 
«_f4^74v^j)g7004^^, 

«'^»^«.Jj)g<78s'8.«» 

l«577'8.3«li«,(tf.,. 


9.9975105 
9-  9975o<9 1 
9' 99749«,  f 

9974797, 
9-  »-4«c  I 
9974(13 

9- 997438« 
^  9974148 I 
^•.W^iiol 

9-  99riS}i  j 
"  »7jtf9j 

»•99735541 
5V7J414( 
9973173 


'0-973f4Ii 
't^.^^iS^^^ 
.0. 97ii47< 

•«•9*995J1 
I0.9tf87<l« 
•o.  9*75751 

'o.,«5907 

ic^s^ojit 

.0.9*185«, 
■ajeiAt^, 
■o.9«05t5i 

'0-9(9;4»4 
>o.95gig<« 

I0.9f..Ci<t9 


9.997JIJ1 
9  9971  s>9^ 
9971850 

9.9971-081 
»•99715« 
9-  997*413 


.0-9^58701 
I0.9S47K4 
«o.95J5«f7 

•0-9;i4i79j 

■  0.9511750I 

lO.^totjlff 

10.9489911! 

■  ^.94785<,| 
tc  94<7iiJ 


9971180 
99,'i^j7 
9.  99719193 


9  997t849 
997.704 

J97J5J9| 


»  9971414 i 
|9.  ,97.itfS 
'.■9.  997.. tt 


»-9y7C97tf 
9-')97a«tf^ 
9  9no6ti 

99(10.4)  f       5  9- 9970,87 

99,.7.o<|!2^'»JJ»i|»5r..i.9f  9.9970139 


9»5.5.«  W'*^7i 
993  io.iff!*7ootf.f. 


,9jio.if  p-"  '!•)*' 

,930tf.84l"««»t;7j|»fO; 

^T^T  84*7 


I  993^3- 
j  9»»>9  W 
!>9i9«.ff 


II  99193.10 

to  99119.154 

9   9918«.  .7 


t  9918170 
7  »179.11 
<   99*7  f. 73 


*J040j.8tfj 
*.8j''1.79 
8l«Jff.47 


f  i99i7i  ij  !^<m.«i 

3  J^iif.iij^^^JSi.J^ 


1 :9»i<l.<9'8.*J70.4l 
•  '99i58..tf  *I*J97.  «< 
O  'ft^-H-ft.  *'44M.*4 


l*«*995.«4  9.99700» 
»5"8,.t3,.^^, 

1*5079^04  9.5^^,1 

j84«707.l.',.,j«^^i 

'-«5  ,.«»9491 
'^5^99^,341 

j84i5l.  o,  9.99S9.91 
«^o^rfl-Stf  9.9949040 
'18384,1'.  tfj  9.  9,<8i88 

«3«-.Of.J4  9'99«875< 
834J89  8<  9.  9908584 
831584,,^  9.99«S4ji 

«30388.11  9.  99j8i78 
*i«40i.7i  p  9,6811, 
8l«4i4  85  9.9**797. 


'3  945(91« 
10.9444« 5, 

.:^.!>45(405 1 

.0.9411187 
10.94.099« 

.0  959983«  I 

.0. 938870, 

.C.9377597j 
■  <^.93«Sl«| 

'0.9J554«7| 
.^•9344444f 
.0^93334471 

.0.9,1147)  I 
.0-9f  .fj, 

'o.yjojtfi,  [ 


'0>91i^3o| 
.o.9l7»8«7f 
.O.9U8031I 

.0.9157111 1 
I0.9l4tf4<7| 
10.91,  Si(-9f 

lo.  9114947 1 
'o.  91. 4140 1 
lajiiojjj. 


.0.9191904 
.0.9181174 
.o.9.7i<«9 

.0.9K.C8, 
.0.91JOSJ4 
10.9.40^04 


8,4lj7.4g  9.99*7817  ,  ,o.,.j94„, 
«114»,. ji  9,9967«!  to.9„,c.9 
8iOi5c.90  9.99«75°7'  io.9.o»f«t 

rir;<.9yi 


M  M  m 


Diqi'' 


Grad.  7. 


.'e.o8tS«J.( 


llll(.tl 

"*7J-St 


113)7.51  100758.10  ^  087947J 
U{<7.0$  IOO-6I.81  ?J5l»>7<K 


U4li.ll  IOO-'(!>.09  >-o>«oo** 


4  ujot.  41 

2  u"a^  «Hlt.W  «ooTTi  ^*,?-»?"'^? 


909018C9 

>.o>tii77 
y.oyiiMo 

>'0»}OlO 
>-o?5)««» 


11319.01 
U417.  e8 
1*44*- 74 

1475.110 
11504.  4< 


U48).io  i0O77<.  }>.>-0JJOJ«7 
«514.  74  1007*0.05  |>^4*H:4 
11544.1,  I007»J.7J>«>J50J5< 


ii5<i.  18 
u;9f.04 


'»J7J.8+  I007«7  40 

iwfoj.  39  i<xr9t  o^y-or^V 

iKji.94  '°^»4-7y  »oj8o<*i 


ii(«t.49  «0O79*-J'' 


I16$l.  05 


lootoi.u 


U71J.6I  »00805.95 


9.oj^5i'>'=M'>i 
9.IOO04I*  |»  *0i{}'7 
9. 101055»  »-'0454io 

u^.  *  '«»'»3.7J  .008.3  43 1! 


9.09*3955 

9.0974H9 
9.0984440 

9.0994^78 
9  1004I71 
9  1015044 


'1735-  J« 
U7«4.  l< 


U839.  8<  IC0810.94 
U8«9.4}  '00814.71 
«»7»J  o,  «iS99  03| '00818.49 

i8ii.8«'«i>i857i"*s«3t-*8 
U9j8.  u''oo8)<.07 
'->S7. 7j;  1008394» 


9. 105009« 
9-1059914 
9-l0<97i9 


»859.  71 
«»»7>.5« 

U9al4i 

U9tj«.  09 


1J017.  3^100843.-0 
1304«.  89  100847-51 


18 

!? 

3« 
ji 

3} 

•34 

35 
3« 

J7 
J8 
J> 

40 
4« 
41 

4} 
4* 
45 

4« 
4' 
48 


«»?94  94 
13015.7» 

»305»- <i 

>)o8i.4< 

13U0.  30 
«J 

I)t<7.9^ 
1319«.  gi 

'jJ.l5.tf4 


I3li4.+4'ICOS70.<5 


IJ340. 3«! 

•««»•79 
'}J98.<» 


«0-9511 
9.10^19171 
9.1099^10 


15076.48 

1310**7 
15135.« 
3«  5.  X5 


«94-84 


1008,1.  J5 

100855.19 
100^59.04 
100S61.9. 


9. 110871« 
1118410 

luS.^ 


io98*<.r7 


'J154-04 

iji85.<4 

'JJ'J-14 
13341.85 


1C0874-SJ 


9-it«{6i 
«17<I15 

9.11851S67 


i337i.4< 
IJ401.07 
«343«-  <8 

iJ4<i-i9 
'$490-9« 
•55*0.5} 


ICOS78.41 
100881.31 
tocSSf.i) 


100890. 15 
IC0894.03 
100898.01 


'5417.44  'J550-  «5 
'J45«17  «5579-77 
'h8,.09  'J«09  4o 


«55«).  91  '3«J9.0J 
J54*  74'i'J*«8.« 


«J57I.  j« 

•3*00. 58 
'3«»».  19 
•3«5»-01 


lO090t.y 

ICO9O5.91 

100909.88 


105913.85 
100917.85 
ICO911.81 


9-1075591 


9-to85<04 

»-'o>S5!H 
9.>i055<i 


9- 1115508 
»■  "1543« 
"J535J 


"74714 
9.  1184518 
^^1194191 


1x0404 j 

1113—5 
»-1115481 


1195188 
9.ixo4ASii 
1114K7 


U331-1 
1141859 
9.115148* 


lixj<i4 

115506I 
»•■141477 


9.1x51871 
9.li<ti4« 
9.1x70*00 


9- «179934 
9.1189x47 
9.1x98539 


"J^S*.», 
•^44- 45 


54 


'JSjS.  19 

«J-17.93 
'J757.57 
'J7»7-i« 

«581*.  8j 

IJ849.  jo 

1387«- 15 


I0O91J.81 
IC0919.8J 
10C933.85 


I009J7-  88 
100941.91 
100945. 9< 


«3773.17  lj»05.8o 
'j8oi.o8  «39»  5- 45 
'3850.89  ij9«5.io 


•385»-  70 
■38«8.jo 
JlVJ-  jt 


'3»94-7< 
1 14014-41 
'4054-O» 


9.  I3078U 
9.I3170<4 
9.1  3K197 


9-1 J  55  509 
9  IJ4470 
9-  »J5J875 


100950.01 
100954.07 
100958.14 


io09i?nx 
100966.31 
100970.41 


9.  «j^joxS 
9.  137XK 
9.1381x75 


100974-51 
I0O978.<4 
10C9Sl.7< 


9- 13935^ 
9-  «J95445 
9.I40850 


1145113 
I15507X 
IK4909 


9-  IKXIII 
1171718 
9.  1181303 


9.l>908<8 
IJ.VJ415 
9-IJ09J37 


'$"9441 

i5if9t* 

'33«}»' 


9.134-  855 

9. 135-  Ko 
9. 13«<«S 


9.  i37«05i 
J-'j854«7 
>•  •JH?*^ 

9.1404091 
9.141 3407 
9.  t4ii<89 

9- 143'95> 
9.1441110 
9.145044X 


»'«4«7SJ7 
9  141*555 
».«4J555J 


9  1459«55 
9.14*8850 
9.1478015 


Sz.Grad. 


i 


Sinus 


Tang.  I 


*o'99X54.<x  8i44J4^«4 


8x0550.90 


I  j9  99x51.07  81x480.-1 
99147.5«  8«05;5-99 
1 57  »»i4J->4  808*00-41 


,<  i  9»i40.j<  8o«7)-94 
55  !99lj«  78  80475<.47 
54  99iJJ-l>  80x847 


I53  5>?ii>-5»  8CO948.35 
51 1 991x5  98  7J»:>57-5« 
[51  i99iii-J<  797175-55 


\o '99118.74  795J01-14 
49  {99115-11  79J4J7-58 
148  991M.47  79158'-  5' 


9.JX7507  ,  '0'»'0»5<ij 


818911.  J7 
8t«8l.4{ 
8147*04» 


9-99*7351  '°-'=»»'5' 
99<7I9«  "^*77i5 
9-9X7040  'O-yOTTJ^O 


8tx848.<o 
810945- 7J 
,j<  80935 1.8x 


9.99«884  «0.90«9«0 

9.99«7iJ  "'•S»?**^ 
9-9>«570  »°-»0*<55J 


8071«.  8' 
80SX9O.<x 
80J4X3.XI 

8oi5£4.50 

79»7i4-45 
79787X.9» 


9-99«4li 
9-99«lS4 
9.9966096 


47 
4« 
45 

44 

45 
41 

41 
40 

1  5» 

58 
37 
5« 

»5 
54 
5) 

51 
J' 

I  1» 
I  ' 

15 
I  14 

'-3 

I  11 


1 

1  '9 
IK 


99107.81  78J7JJ-  »< 
99104.K  787894-89 
99100.49  78*0*4.13 


99«9<.  81  784H'.»' 
99«9J-  ij  781417-90 
99189.44  780*11.11 


996W7 
996mt 
9-99«5<l< 


79*040.03 
794i«5S« 
79iJ>»-50 


99185-74  778S14.53 
99181.OJ  777OJ5-0* 
99178.  Ji  775155.« 


99174- 5>  77J480.18 
99170.8*  77«7i4.8s 
99K-.  11  7«>957-J5 

99KJ.J7  7«8i07-«9 
99i59.<l  7<«4«S.84 
99155.84  7«47J«-  74 

99151.0*  7«J005-J3 
99148.  x8  7<u8<.5- 
99144.49  7f>$75 .4' 

99l4a<9,75"87i-79 
99ij<.8»  75«i75.<7 
99UJ-o<l75448<.99 


790591.79 
78879X.J8 

787001.  xo 

785x18.  XI 

'85445.55 

78l<7<.5< 

779917-78 
7781«.  97 
•7«4l4-o< 


»»«5459 
9  99«5199 
9»<515« 


ia905<045 
lO>9Ci578t 
10.9015540 


la^oojjxx 
ia»995iit 
10.898495« 


9-9><4»r7 
9-99<j8l< 
9-99<4<5$ 


9;U9.  xj  751805 -71 
99115-59  75««J«- 7» 
99111.  55  7494<5  '4 


774*89-  01 

7719*1. <« 
771141-17 

7<95J0.4^ 
T<78i*.ji 
7«!  19-7« 

7«f  4440.75 
7*1759.13 
7<l085.l< 

759418-49 
757759-1« 


9»^44>J 
»-9><4JJO 
9.99<4«<7 

9.99<4004 
»-99«384l 
».99«J<77 

9.99<J5l$ 
9.?9<JJ48 
9-99<Jl8j 


9-99*1017 
9.9»*  I  »49 
75<I07.  I)  9.99< l«8l 


99il7.73[747805.7< 
59113.84  74<«5J-57 
99«^  97 '744508. 5  5 


7544*1. 5*  9-99<l5li 
751814.78;  9-9*«»J4J 
751194- 37' 9-9*«"74 


9910*.  09  >4 187X4 
y^ioi- 11,74«!  J9-7i; 
99.158.31  74«J45.9i 

990,».4i7J799»-O9 
99090.51  7J<589  K 
9908*.  s9  7J47S«-io 


99081-«  7JJ«8»- 89 
.»907  8.7t!75l«0O-47 
99374-  787JOOI7.8J 


9907O.8J  71844" -84 
990«.877i««7i-S5 
9  i  990*1.93  715309  87 


8  99058.91 

7  '  99054-93 


71375  J- 78 
71x104.11 
«  99OJO.54  710«l.l« 


$  ?9^-»4 
4  99041.91 
J  99058 


X  99054.88 
1  9>OJ0.84 
O  990l<Jo 


7I9«14.  5« 
717594. J7 
t*O70.5< 


7I4S5J.08 
7tj04t.9O 
ll5J<-97 


9.99«  JO18 

9.99«i85l 
9.99<t<8< 

9.99*15 19 
9.99*1351 
9.99<..i85 


749571-0« 
74-974  81 
74<J45  «3 

'4474J-J5 
743148- Oj 

74«559- 5» 

73997798 
7J840J.  18 
7J<8jJ. tl 

7J5»7J  77 
7JJ7»9.  09 
751171-01 

7jO<i9.j4 
719O94.<0 
7175«.  l< 

7X<Q44-«- 

7x4518-59 
71JO19  40 

711 5 1<- 5  3 
710019-9* 
7itli»-<5 


9.99<  1034 
9-99<08j4 
9-99<o«) 


9  99*0491 
9.99<03il 
9-99«0«49 

9.9959977 
9.9959804 
9.9959*31 


9-9959458 
9.9959184 
9.9959111 


999S89J< 
9.99587«' 
9,99)85 8< 


9.99584" 
9-99s8i)S 
9.995*059 


ia8974tol 
10.89*4*8) 
10-89545^ 


to.8944500 
IO-89J4415 
10.8914409 


10.89I4J9* 
10.890440* 
10.8894438 


10.8884491 
10.88-4 5<9 
ia88<4«7 


ia88f4787 
108844018 
10.8835091 


10.881517* 
108815481 
10.8805739 


10.8795957 
10.8786117 
to.»77<5i» 


l0.8-**li9 

10.875-1*1 
10.87475^ 

ir>.8-!-'l»8 
10.8718181 
io47i»«>7 

ta.8709151 
ia8*9>5W 
ta8<90o<j 


lo  ««»3558 
io.8*7'074 
ia«*i«o» 

ic.S*5i>«S 
ia»!f4i740 
10.8*33335 


ia8<i;94» 
iaKi45l$ 

to.8<oiiJ* 


ia85>5><* 
ia85»<'«' 
ia8$775" 


9.9957881 

?.995"70f 

9^9957518 


io.»5<8o«' 

ta855»7>o 

ta8S4955» 

to.85405*f 
lo»55"<<' 
,a85i'»75 


Grad.  8. 


k  -, 


j-  ^  Sinus  I  Tang.  Sccjuit.  L»£.S{n.  i^*r  r,*^. 

14OJ4.0I  't»9gt.7<  >.i4jtJij  ♦  UrSjij 


'3 
»4 

M 

le 
>7 
|g 

I 

10 

I 

'  ll 
I  »4 


•5J4<-  »»  140SJ.74  >'«444fjx  >'>4St,|4 

«»74  >Wi4iij.4i  'O099I-OS  >  '4J34»J  »•  H9<tti 
I47£>j.7l|  1414,0«  '°Om  t»  >.J4*t4JJ  P-MO(44i 

140jt.11i4171.7j  «««yw-j^  9-  H7rjig  >.i7r4cTr 
140*1.  ,1  14101.4,  'O'oo,.  (I  >.i48bi#i  Mji,tfi7 
140jo.11  141,1.,,  «0WO7.«y  9-  l4>>t4S  f.tfju,i 

'4"8.Jl  r4WT.7j  lOfOll.li  f.  I4JJOIJ  t  II^I^T» 
•4'47-7l  I4i„.47  «OIOW.  07  ?-'SO««<J4  ^ij,,7tf, 
t4i7<.j,l,4,^,.,^,loioiOa7^».  ijijtfj^  ,.,j5^go 

'4W>T  J>| I4JJ0.«4 ''01014.48  »-'IMI07!,Ti^^,  I 
•4«J4  'O  i4,»c.j,i '01018.70  >''fJJJ0i|,.ij~.; 
'4i*».V9  I4410. u  'Oioji.  „1  J.I J4i07tf  9.tfU7w 


14191  .«8 
'^JW-^? 
'4i4?-><| 

I4j7«.Oji 
<440«.S4{ 
'44JW1 

•44«4H! 

•44?3.I9| 
'4511.J7I 


'44J9.9I 
'44«».« 
•44»- J 


'4S»»*! 
'4ft8.7I 
'4  J  «1.41 

I4«l8.l 
'4«4 
'4«77.Tf 


I  15 

I 

»7 

I 

I  *° 

I 

3J 

I  J4 
Jf 

I  '* 

38 

I  i9 


'I7 


mfC.75(l4;XJ 
'4f7?  JJ  l47J«.,i 
•4rro».jell47««.7, 

l4«J7.osll4T,<f.44 
•f««f*fl'48K.l7 
'4«5i4-tfJ  l4llf  f  JO 


'47IJ.40  14885.«} 
'4751.17  I4j»,j.,« 
'4780.94  14^45., o 


»48e>».7i 

•4«S«-4« 
<48«7.t4 

'^Mot 
'4>l4.77 
'4»53.5J 


'4J««.jo 
•foii.ois 
l)0,j.t, 


40 
41 
4» 


IfOS«.j7 

«J0JI7.JJ 
lfttir.08 


'4J74-84 
MOc^.j» 

M0J4.JJ 

15O64.08 
'JOJJ.»} 
'I'iJ.58 


1010,7. 17  >.Mjog,4  ,.,j,j< 
'0iO4im[,.ijj,57^|,.,^ 

'0'tMJ.«8>  iI«i>f|^i«,„7  I 


•0104,.  ,jk  1577000;».  itfttjtf, 
ioioj4.i,,.ij85«j«  usfu,,] 
'^'OJ».ji>.M>4,j4j»  ««400«, 

'010*1.  »o[s>.  I«0JO0J  L  l<4g,„ 
'OIO<7.,o.».I*Ilt,,  'f 
'0»O7«.  4,  5>.ltflOlJ4  >.l*Mj,| 


I0I07J.  7, 

'oio8o.o( 
<o<o84.40 


'01088.75 
loiojj.i, 
1010^.4 


lOliOt.  84 

'ontw.tt 
»01110.  <i 


>.'tfi88j, 
««374J4 
»-l«4fjjg 


'*7fjti 
»«840«, 


'''*>4f44  ».itfoi57il 
>  i*tfj074  ».171018, 
i»-  »«7M««  9. 1718,8,  f 

<«8oo8,  9.i7irtf7i  I 
>.|<S«5  5J  9.  17J<J}8 
».ttfj7oii  ».i744,g|l 


otnj.  0,(>  i7Oj4rfj 
ICll,y.4j  ».t7i,g,j 
lotiij.  - 


•01118. 17 
'0"jt.7I 
•0"J7.  IJ 


•J«fJ.Jj'ioii4,.tfo 
'n8,.o,  iOM4tf.otf 

^'»-»J  'OIIJO.JJ 

11. 6t  lOllrr 


>'7J3*11 , 
.  ^-I^tfll,,! 

'••711J0J  ».1770840 


»««7}0tf„ 
»-'7j»077 


•••77J41J 
9-  »78-5,} 
»;2474J»  >..7»tfj4tf 

»-'7Jl7^!».r8oioli 
»-'7tf4iit  ».  «iitjtfot 
'■•77'4ijM8itn» 


43 
44 


fM  .6.  01. jjo,,.. 78071,, ..gjoj,. 

.  "^rsfxs  o;:;;-?:;j:j!"t..8j,- 

Mi?ii3^«o«^8^;;s:;-i;:;j^^^^^^ 


«fi<9.84 
Mt»8.j8 


u  't4»».78  i,<8^.,o' ;  \- — — 

5«   «5518.5.  17.;.  !  ,c,'\V  i?-''"^M4V'»f«o,j 

T7  «5^57  IJ '1740J!  ^  "7- >}  >•'?' «iW  J..*C4J0i 
 J,  J74».oo  louji.        ,j„j,^^j  ^ 


T7 
!» 


>Ij8f.»8|'lJ77«.8i 
»ftf'4.7l  'f808Hfi 
'Jtf43-»f '  '|8j8.44 

Tem.  l 


'0*141.  gj 

(0It4«.;i 


9- '»17)41 '9. 198674] 
»•  '»JfJ4':9^«>»»»4« 
»''54JJi4'5.'»J7«»f 


7^J<^j7^,4,^jl,.„j^j^j/^,S5i,j^j 


7  Uo'4-.l  ^^!^!:-^V'''"'7.«4,». »57.71 
—  ^'^H  7'4q»j8Vi>.„itf^j 

fj  704104.81 

»OOt.,tf  7ottf,tf.<, 


>8,,I.ttf  701,74.4, 
5«»4-M  «JJ7«8  otf 
9>»900}  tfjsttf^.j, 

ffySisotf^tf,*""" 

>8»77.fc  «,„„^^ 


7«*tfjo.,9,.„,48,j 

rL'"»  '»  »  »»5«3I 
^^'7-oo».99,tf4,4 


»«»73  47 
»8»<9.,i 

?»»tfj.i4 

1 98»tfa,tf 

?«9«<.77 
>'»I».J7 


*9i  514.89 
«2«.0,.„ 
«8»*87.j, 


|4t  »»48.}7 
|4ol''>44.'tf 
},  »»«»  »4 

!  9«»J'-47 
PJ  5*517.1} 


7o«i«94i 

70*817.77 

"1391.0, 


039«l.ao 
70i5}8.to 

70Itio.O 


>«9»f«t7< 

9-  >»f«09j 
'•»>Jf9i5 


9-  »5  f7}4 
'•»15551 
9-  »55370 


*»7O7.tf0 
«>*joa.,t 
«»«8,st,4 


«»«,^•2  '^'♦'iv 


*»tf«7i.7«  *>4'.4.9:. 
^7l.Otj«»17j0.8y 

•^»'.»*  «>ljfl.„ 

«8i«94.,7  «»»7»^i 
««tjit.17  «»«<li.J5 

*'»>J5.tf8,«87i4,.,j 
«78j<4  4tf  tf8,89,.jg 
«77.»«.  «7  ««4,41.1, 


<l8}i9j.4i 
<8i8jj.9; 
*»05io.8i 


9>rr(88 

Wifooj 
5-»54Sii 


'■»(4455 
9  »54171 

»54087 
»•  »51931 

*■  »»437.7 


«7s8j».i< 
*744«j.i8 

*7jt}J.4, 

tf7l7M.9i 
tf70449.tftf 
«Jiij.tft 

tftf77«tf.77 
«tf4<,.07 


«79190,5 
«778«  }i 
»7<f4tf.yi 

«7Jljl.<8 
7jJlj.tfO 


«©•8j.i8il 

'0-»50}<7^ 
10.84,455, 


Io.«47<,7, 
I0.84tf7}08 

<0.84,8t<| 
10.844913, 

HX  8440110 

'0.84}lit7 
'0.8411151 

las^i}!,^ 


'08404,54 
'o.8}9(4,, 
10.8,86517 


»  >»J353i 
»  »t3»4f 
>»53»5» 

»51971 
♦•»117»  5 

»»Jif>; 


^99514^9 
»-9>fitii 

»•  »;«>}} 


ia8,-7<}, 
io.8}<87<j 
10.8,5,9,7 

io.gj5io8, 
.0.8,411«} 
I0.8}}}4<1 


IcJ}i4<78 
■o.8,l5„i 

.o.8jo7«i 


1081,8418 
»c.8i8y7lt 

8i8.oit 


*«fi44.49'*7i<.».<5 

9?SS4^  JiH^J^ii-ooff^ijv.^,  .  „5,..^ 
9K8-,.  ,8;  f  Sjii^ooitf  jj^  "ZW^ 

j8.-5.tf}  ii:i;5-^^7jj^'j 

tff»l0.8ol«-4J4.4tf  ,  99  'f^x 
tf58<t7.j,ltftf'*i7f.<»,.jyjo5,o 


>»«7l.ll 
»88«  .ji 
9X8<i  jf 


1 98858.17 
I  9)1855.78 
9884,.}8 


«171JI8 

10.Jl<jtftfi 
»C.  81 5  5011 

>o.8i4tf}78 
ic.ai}7-arf 

lO-gUJItfO 


»0.8.18,04 

I0.|li04tj| 
>c.8ioto<i  I 


»C.8otf87j, 
I3.8c<a47tj 
io.goiti>ft' 


98791.48  ^^■'^^J.  5»  <4Si70.j,V9»47i«t  .„0  I 
,87W  >7,«J*"V  O^  tf4J97<.«  l  \:\^'^\ 
,Mi^,«i4»tf0^i|«4i^,87w^^  ;SU5|,^o°^g' 

«4itfOi.itf  9.994<j99-  ,0.801  jtj^l 
«4*411  J4  9.  994«JJ,'  io.«ciio5,\ 
*J>Mf-Ji  »»4tf'»'io.»&Oig7t 

*  .»tf4».4, 


,8777.91  tf.M^tfl-M 
9»773-  j8  <JiI»<  o. 
,87<8.8}  tfi'37f.«S 


Grad  9. 


*  .  ,»7.  ,1  ioiuo.5s;-  W«* 


1^5.10 
19$  5014 


;Sr«'  •""'^•'^ 


10 

ll 
II 

u 

»4 

M 

I£ 
IS 

I» 

ao 
ti 

it 

»} 

»4 

15 
t« 

»7 

tS 
»> 

jo 

3' 
ii 


«5844.5) 
«5»oi.>7 

M95».40 
15^  tt 


K047.14  »oii7».4>  9-  «99«7J>} 
i<(or-08  101184.  li.y-iooM,» 
Kiotf.yt  «oitM.StfjJ-ioi^jo? 


I<IJ<5.77  1011j.}.«I>  10^.145 

i«m;<s.<i  101198  j?,»-"'!^'*? 
i<sij<5.47  ioijoj.!4>  toj7»74 


9.101^14 
9  10J781J 
9.104)911 


9.to{4004 

^.lOtflO?! 

y.iO70ii< 

9.i07Sltf; 
9  io8<i9( 
9.109410} 


9.1101100 


ifoi.5  li  Wx«  $i  i0«}O7.?i  }'-">4I7«<( 

(    «M<  '7  ioi}.i.7.'»-^°<«45  ••"««■»4 


W.oi.r;  ««J'V»>  5' 
i«.}i.*7  '«345 -7« 
MKO-II) 


9.io<$o{9'9.tii4io9 
9  I07<t795|»-il}40{«  | 
Ilpri)  «Olj'}!'.  >4  >-"^»4Wg>"4'>to 


14189.091  ««405  .{O  IOi}}<.77 
«ti7.79|'«4}?  }7  «oi}4«-«« 


9.1091114 
9.1099917 
9  1107597 


Ki^j.to.'*^?^- 'J  «o«3{«-3i 
1<}0}.  91  ««{iSO»  «0'3S*.»> 
i<3}i<i  «554-»?. ""J*'-'»^ 


34 
J^ 
i< 

17 
»« 

'>39 

40 
4« 
41 

■  4} 
44 

i- 

'  4« 
;  47 
48 

4> 

!  {O 

'  51 


I<)<l.i9 
l<)S9.99 
I<4t8.« 

«<447-}» 

«<4-<S0T 

«<I04.7< 

'<{5J-45 
l<5*i.i4 
I<{9C.8i 

j. 

W^t  19 
t«7«.87 


9.1II{16} 
y.1111914 
1I}0J{1 


«<{«4-78 '°«3<5  >5 
j«l4.<7lo«  370.114 

l«44.f<,'ci}7{ 


74  > 


l«744< 
i<704.}< 
i«7J4-i< 


K705  55.«*>4J  «5 
1*734  ij  '<'1'7}.58 
i<7«i.  91  «700}.  ji 


i<764.«6 
1 16794.37 
i6gi}.98 

|l«8jj.89 
i«|j8}.  81 
l«9lj.7} 


ioi}8a65 
ioi}»{.  J7 
ioi}90.  jo 


ioi}9J.44 
101400.  ]9 
.0I40{.}5 


10 14 10.  )1 
,loi4M.jb 
101410.19 

101415.19 
101430.19 
10I4J$J0 


l9tl49«>4 
i«{779J 
1KJ<8} 


9-il}8t7< 
9.1145787 
"53384 


1197097 
ii049'7 
9.1111714 


9.il<09<7 
9.il<85]6 
il7<oyi 

9.il8}<)5 
1I9IK4 
9.ii98«8o 


9.110«  lii 

9-lllJ<7« 
9  1111147 


9.1118909 
9  11J40J9 
*i4J4»5 


«791.  ,9  i70j}.44  101440.JI 
i«8io.i<  117^}.  }7 1 10I445-  J{ 
W848  94  1709}.  jii«oi45o.  )<» 


I«l7*t'«7«i}- 1 J '  ioi4{{'44  ?-«'^7)i  10 
i*90<.t8  171J}.  i>  1014*0.  jo  ».iiSo*«i 


9.ixjt>9l8 
9.ii58}i8 
y.ii«57i5 


«<9J4-  9J  >7«i)j_«4 

1<9<5.«1  I71I}.  09 
«<»9i-i8  «714}.04 


I0i4<j.j7 


9.ii»78)9 


I0I470.<4 
10J47J.71 


9-ll95I»J 
9.1)01J1H 


17010.95  1717).00  101480.81  9i}C98}h 


I7049.<|  17)01.96 
«7078.18  ;i7JJi-9i 


ioi48j.9> 
101491.01 


'7104.94  l|7j«l.88  I0149<.14 


'7i)J<0  1739i-«5 
I7i<4«  tj  17411.81 


JOIJOI.  17 
I0t50<  41 


i«7)JJ< 
1181417 
1189K4 


1110718 
111)198 

.11}«U«{ 


114)819 

i ii5i(«i 
.11591X9 

9.11«  7004 
117470« 
9.1181595 

9.1190071 
9i»977}J 
i}0S}8« 

9.1)1)014 
9.i)io<<to 
9.l}t8l»l 


S.i)j58<} 

J1J4J45 

il.l}J10l« 


»i}j8$«9 
9.i}«i)9 
9. 1)7J<7* 


17191.91  «7451.79  'o*}"-  $* 


17111.  j< 
«7ijati 
«7178-87 


17481-  77 
«75«l-75 
«7$4»-7J 


«7)07.51  17J71.71 
'7})<.l7  I7401.7I 
>7}<4.8i'i8<}t.7o 


9-iJ<7«45  9  ij8«ioj 
9.1)14440|91J«»717 
9.1}J1711  9.1J961-» 


9.tjj899il9.i4O}708 

9.1}4«M9  9-14" '«$ 
9.1}}1494  9-i4«8<SO 


iot5i<.7i]9.iJ«07i<  9.Mi*«0J 
lUlji..  89  9-l<«794«  9.14)J$4J 
I0.ji7.07'9  i}7$lj}  9.1440971 


lot{ji.t«  9.1J81J49 

•0«JJ7.4«  »'*3*9SJ* 
loij4i.»7l9.ij9«7Ci 


9.1448)89 
9- 14  J $794 
9. 14«  jUiS 


80.  Grad. 


Sinus    Tirg.  Sccant.  ^^'"i- 


<o.9S7«8.8)  <J«37$-«$ 


5> 
$8 

1 57 

i$* 


9S7<4  tS  <}0I«8.« 
98759-71  <19»<-JI 
98755.15  «I78i8.<8 


<j9t4$.3* 


<f5»07J  47 
<}«905.95 
<)J74».7< 


987JO.J7  «K6JJ-I4 
198745.9»  <tJ48ji8 

54  >«74«-J«  «HJW* 


$J 
$* 

1 5» 

50 
l4> 
4« 

47 
4* 
45 


»•»4*1»  ">-*<»*«7J 


>.»4S9» 
»•994  $79« 
9.994$  $97 


I0.7994-.0({ 
I0.7>«<J51 
'0.7>7«4«« 


<}4J8).8<]».9>4$J9* 
<)}4i9-l}  9-»94$'94 


i  *' 
41 

I40 

3» 
J« 

I 

1j< 

Im 

J4 

33 

31 
3« 

)0 

I 

18 

I  '■7 

I  i< 
I  ^$ 

1  «) 
tt 

1« 

1  10 
'9 
18 

\i 
16 
'$ 

'4 
«J 
J» 


11 


987}«. 77  <t)i<0.07 
987}i.i<  <iioo)-47 
987l7-$4  <lo8jl.o« 

987tt.9i  <1970i.79 
9a7l8.t7  «'8j58j«7 
987t}-<l  <'74'»-^$ 

98708.97  <»<t8t-7i 
98704.} J  <'$«$0-85 
98*99.  «4  <'40t}.o) 

98<94.9<  <«>-»99-iJ 
98<90.17  <«  «779-43 
98«85.J7  Oo^j.^o 

98<80.8<  *0»$$«-74 
98<7<-lJ  <0«443.8l 
98<7i.4)  <07})9-79 

98«tf.70  <0<l)9.<7 
98«i-9<  <05'43m 
98<57.i«  «04051.0} 


<}it7&84 

<}tJ}t.<9 
<19990.7) 

<i8«ji.95 

*t77l».35 
<t<jS9.84 
<154<44« 

«14}4).1« 
«1)115-94 
«11111.7) 


>-»44»l 


9.»447«9  ; 

9-9944$«7 

>-9944j8j 


9.9944 180 

9-994397  J 
»•»43771 


<ticO}.S9 
<'9«9».4J 
<177?7.15 

«17700.0} 
<l«o«.74 
<«$$'7.}< 


9«<5l-4*  ^'^♦«W? 
98*47.70  <o'«77-7i 
98<4i.95'*0079<-7< 

98«j8.I5,$»7'9$7 
9&<}].}<  $>»*4«  "4 
98<;i8.5<  $9757*-44 


98<i).7J  $><$'04$ 
9»<t8.94!$9$44«-«$ 
98«l4lll5>4J«>-$» 


«I44)l4y 

*i)}50  18 
«11171.53 


10.79701»« 

J0.79«117$ 
I0.79J4078 


10.7>45»< 
JO.79J7918 
10.7919874 


ta79ll8;5 
J0.79l)t:09 
1(X7<0{7»7 


>-»4J$« 
>»433<« 
»43'$< 

^•»4»>S3 
9-994174J 
9-994i$37 


JO  78*78» 
jo.tSS9»i« 
10.7881847 


98«09.i9.$>3534-1$ 
98ao4-4$'s»»-*«3-i» 
91i599.«o  $9«i3$-$<: 

9«$94  74  t><">»-3« 
98589.88  $»9'$c-«4 
#8j8j.oi  J881I}  8« 


*IJt98.«l 
«1911». (0 
*o90<l.iy 

«07»9-<4 
00*940.85 
«0$885.8u 

«048)4.45 
<0}7S«.ik3 
«01741.^1 

«01701. 50 
<00««s.8l 
$»9<31.74 

J98<0i.l« 
1>7S7-^3 


98580.1}  $87O«04t 

y8$7$.i4  S**o$o-$' 
9»j70.)4  $»S0M-«'> 


985<J.44.s8k«'-'7 
985<o.5)'58i9B'.7i 
98555  <l'$8.9<J-7 


985JO.«8  J&}95)-i 
98j4$74;$7»44<<» 
98$4C.79  $7«>}«.i 


»«$5$.8j  $779}$.8S 
«»l  985)a«7  $7<95<.8S 
'  ;>«$*$.90  $7$94l-il 


9.994l)}0 
9.9941111 

»-»4  «9 '4 

9.994I70< 
»-»41498 
9.9941189 

»■9941079 
9  99408-<0 
9-99406S9 

»•»40449 

9-99401J» 
9-9940ai7 

9-99)9«'$ 
9-V»}9«0} 
»•99)9)9« 


9.99)917« 
9.99589*5 
».»»8751 


»•»38558 

».»)8)H 
t9«$$$.04,9.»9}S'O9 


S95$3<  15 
59451098 
59)509  li 

59150095 
59149«. 14 
59-494.79 

58949<-»« 
5b85.:>i.}8 
SS7jti.l8 


9-»»}7«94 
9.99}7«79 
9-99374*5 

9.9937147 

9-9^37050 

y.>9J<S'3 

9»9)<J>< 
»•»3*37« 
9.99)<l«0 


S' 
7  j 
< 

$ 
4 

3 

t 

t 

o 


98510.91  J7494J-J9 
9«$« $-93  $74>$9.!>8 

»8$  10.9}  $71974.»« 

98iOJ.9l'j7t9»I.7} 
98500.91  J7IOI1.5* 
9S495.8»  J700}<  <} 


98490.8«  j«90<).94 
984S5.U  j<8o94v4« 
984S0.77  J<7lt8.l» 


$8*$1J-S< 
5»J5}9.10 
584558.10 

5«3S8o$J 
58t«o<.i7 
{8i«}5.io 

s8o«7.}i 
j7970i.Sc 
J-874I.$J 

$77-85.50 

$75877 J'? 


J0.787389I 

10.7«<594» 

ja7S{«oio 


lo.^tjoiof 
la^&^iioj 
10.  7«}4J17 

lo.7St«444 
jo.7»l8j8) 

1^7»  1075« 


ia7Eo»90} 
10.779108} 
10.778717« 


ja777*4** 

1^777.701 

10.77«}»)$ 

ja77S<i8« 
I0.774<'4J> 
1^774071 


ia77jl9>< 
ia77if3*» 
10.77l?»( 


>-»»)594i 
»•»»3571) 
>^»){504 

9.99}  {i«( 
9-99)  $0*$ 
9.99)4*44 

9-99J4<»4 
9-99}440J 
9.99)4181 


ta7:Wi>l 
io.7Tni«*Sl 
io.7«i>4<'4 

laT*-»))" 
io.7<7«7J* 

ia7«4»J7 
jo.7*$*S*» 
10  7*4«>74 

to.7<4'4" 
10.7*3)»«^ 
U.7<**J" 

I0  7<1»7>7 
10.7<'ll''J 
ia7<oj7** 

J0.7$>'*>* 
I0.7$«7*'' 
la?^»')}'» 

I0.7$7J»'' 
ta7$«4$7 

ja7$$»'>^* 


,.99J)9$9  '»7)'**" 
10.75*41'** 
,0.75)*»«» 


7-99JJ7J7 

9.y»jJs«$ 


lJ7<4-«* 


J  by  Gi 


Grad. 


xo. 


Sinus  jTang.  Secant.  L»g.Shi.  t-nTang. 


«j 

»4 

M 

16 

»7 
it 

"> 


»7 


»7WJ^<f 

l74J0.7t 

«7479-5» 

I75}<-<S7 

l7I<t.JI 
'7J3IJ.?f 
171(11. (t 


i7<ji-70  I0IJ41.*;  9<i39iS70i 


I7<!<iwf>  loi;47.St  9>i40j8((l  9-H70j<f9 
I7<f9l.<>  'OlttJ-  10  >-i4'lo07  S-H77JJJ 
tT?li-f9  '<5«tt8.5j  9-Hi8l4l  ^148^^,, 

l775i-«>  «Olt^fJ-t^  ''•^4»ti<4 '5-X49iff4j 
I77«i.73  I0lt«.8i>i4jij74  9.t4y,j,7i 
I7»li.7i  j I0I574-O»  »-MJg47i  ».if07joi 


»7<tl-ll 
17*751.84 


r»Ji. 
'7?»i.l 


17708-t-  179fl 


7J7.IO 
I77«$-7J 
«77J4-JJ 

'7tlis8 

17lt80.11 


i8oit.| 
Uoji.. 
18081.' 


iSiti.99 
III4J.0J 

1817J.08 


«7>oS.84  '«10J.I3 
17JJ7.4A  '«iJJ  lS 
ITJlSi.OT 


18 

»? 

313 

J' 
}1 

3} 

34 
3t 
J< 

37 
3» 
3» 

40' 
4'| 
4» 


'r»4-<s 

i8o  ij.o 
llott.yi 

itofc.ji 
'«ipy.ij 
'«I 37-74 


IJttfS.jf 

•*'>4-55 
I811J.J5 

'«ift.lj 
iSi»c.7  5 
I8jC?s.„ 

'»3J7.»J 
I8J<«<S.J4 
'*J?Jl} 


'oi<f4}.i7  J-ijjoifrj 

'Ottf4«.i,<|>.ijj7tfoj 
itibyi^  'Oi«j4.o<  S.1J44JJ1 


'»3tJ.j* 
'«3f}.4J 

'«jSj.jo 
•»4'3f7 
'«443.<J 


'*t?}.}0  IOKJJ.4* 


'»4tJ-73 
'*4Ji.ji 
'8480.fl 


•«473.73 
'Sjoj.gi 

'8535-90 

'»5<3- 99 
'8J94.08 
'»<5i4. 18 

i8<j4.io 
'8684.38 


IOI<«4.g7 

lOMTaij 


>0'*7J.7i  J.»J7ilio 
'Ot*8t.t*  9.lJ78yr7 


lOltji.^ 
'0i6^.j4 
'OiToj.otj 


«•tf9l«7<f  JK-fJf^?! 
'•»f>9t09  S-l^^itfij  f 

>-^<0«3Jo|>.K>79tftf> 


'01708.  ji  >•  W ij  14 » '9-ufg«-.,4 
'Of7l4.0i;9-Kt9>4l  -  - 
'0'7l9-Jxj>-l<51<S7l9 

'0'7tJO4.ttKjJJ07 
•0I7JO.  J*  90440174 


^'4|49jlOI7j«.,,  9-M470JO 


18744  .<to' 
'8774.71 
"904.8$ 


1*10,4,  '88J4.9J 
'8!j8.o8''»*<J.07 
'Sj«.«  '88,j.io 


'3l74'.6j'9-t<JJJ77J  9.tTi|,ji 
'OI747.18  9.t(f«oj09  51.175,7., 
'0'7Jt.74'i>.W?l)t  9.174*4^4 


i  >«595-l4 
'  ««<ij.8i 

'8<fJiH0 


iS«8o.,8  >90tj 


«01758.  J'  ?.t<7J94J  9.174^44 
•or7«j.j,!,a«80tf47',.i7jirr 
'0r7«,.48>i487jj8^i7.j  ,4* 


18709.5« 
r87j8.  ij 


49  t8-tf«, 
jo  187,, 
J»  i»8tj 


'W4f.»7 
'•07«.ot 


(  '01775.D8  ^»«9401,  ,.17704,4 
•:'0'7fc.,,>t7Wtf8,' 

';°f'-'+,'-^7'JW7,U79..j. 
0  7^.58,..7^„|^^^^^^ 

l'0'toj.lt  9-17171«}  »igo4i^g 


70  '9 10«.  17 
17  •*')<f.}t 
g4''9r<«48 


Jt  18851 
53  18880 
J4  '8909 

'SjijS. 
5'  189«« 
189,5 


-41  '>«9<J.*4 
,8  »9H«J, 

-J4  f>Mtf-9<| 
I|ll»l87. I, 

<7i'>Ji7.  }0 


|'oi8o8.»7f,.t7j}«8o 
'O'8'4-u'>.t7404S7 
1OC810.10  ,.t74708j 

''0l8ij.jg9.t7j^, 
ioi8jt.57  ?.i7«ai4j 


9-t8ti7j« 
,9.1818(85 
9.181441, 


^3  ^95-i5;'»}47.4« 
\l  "<'M.79lr9J77-«« 
^2i90«o.,J,3^,g^ 


|l3l8j7.t7  9.i7S^,, 

'0i84i-,99.t773J«« 
^01848.70  9.l77„ri 
'«"•54.4}  5.t7«<445 


;9.t<)tiji 
9.185,070 
>t  84587« 


79-  Grad 


9.t85l«77 

|9-t8f,4<W 
'9.18««  14J 


1  '   

'0l8«ai7|9.z7,i97O  9.i8'jor4 
'Ol8tf5.,i  ,.i7„4g4  9.187,773 
'0»87i.t8l9a«b59»8  9.t8t<j».5 


Tang. 

H^a77  :!:i^«-«|fn«^j^i^ 


f7tioi.ijU„j^^, 

f7..««.,«|,.^3 

J70tj^,.5,jj,^, 

«377.J4  9.„3,,,„ 
l«745}.8o  9.„j,^^ 


98j«7.tfj 
9«J<5l.J, 


?4*<48.ii  555719.50 


>8}5«.»9 
9834«.«  j 
5!»34'.J« 

98jj«  oS 

jx^jo-r, 

»8315.49 

98J10.18 
9»} .4.87 
»«309.15 


553917.40 
5JJ007.14 

f5t090o{ 
15«  175.79 


«"5J}.M 
5<S5<i}.8+ 
5^4701.40 


S<SJ78,.,5 
i<(t88i.4k 
f«i97S.9y 

f<f  075.4, 
5<oi7j.8i 


»  »»J'l«S 

9*  a^jio^i 
?•  »308.4 


99J058 
?•  99JOJ  59 
>■  yyjoij 


ffOi«4  4tf  5  59177.  ,j 

549}f<.04^fj8jSj.4j 
|4^j0.5t  J5-4„.,8  - 
147J47.88  J5««a4.6o  9.  99iS-5j 


»45711.1, 
5448)7.15 

5439«  I,, 
*4>0)7.,o 

54«l9i.l8 

54«309o« 
540419.0, 
5l»JJi 

tJ«<  77.18 
5J7805.,» 

'<<?}«.jo 


98304  11 


53««,  tf, 


9*198  liS  5}Jio«.i« 
t4!>«»»J5}i'  ' 


554«}7.r<s  9.  9,i»»j„ 


fS}957.?« 

55}o8i.i, 
55tt07.54 
5 iijjtf. ]9 

5504«».4j 
549*03.35 
548740.4J 


«0.7519451 
I0.7jiiof, 
«O.7tl4-Oj 


7507557 
«0.7J0Ocii 

'o.  74>t«99 


«°-  748,-58« 
'o. 7478088 
'0-7470800 


3»  »18511 


*•  991805, 

9-  9917817 
9-  9917J9S 
*  »9t7J<t 

9.  9917119 
9.  $9t<89{ 
»•  99itf«tfi 


■^-  74^)51} 
'0.74J«157 

'0-745«gOJ 

«<*•  74417<0 
^'«•^^J^VU 
74t7}0» 

«o./^tOcy^ 
■o-'7»iJ9o' 
'0.74057,5 

'o.  -j,l5,4 
7391)75 
•o>  -5841»«  \ 


•0.  7}77o^ 

lQ.7}<994r 
'O.  7}<l8i7 


5478S0.55L 

547013.41  ,9,is,„  ,o.7jo«ni 

— . — r:.^'^  I  !i::^ 


'°-  7)5571^ 

13. 7348« II 

•0'  7J4>(jo 

10.  73J44W 
•o.  7Ji«387 
tt.  7J10JJ1 


\V^J\9- 99i^-^t\to.  7i9ttH 

|>444»».3I,,.  «,1541«     10.  718(1,1 

543*ti.„^„..:^f,,..,^,^^^ 


("■'^  5"  *  «,15411^  I 
:!L*V:!f?^Mtro 

5.'54»<«  *«l 54^778.5 5  ,.  9,15015/ 
ftltf.  I.>il54'9t7.l7  o.  aai^-n<i  . 


98188.17  f  .H4»<*  *«l 54^778.5 5  ,.  9,1 5015  /  lo.  7^7,- ,g 
?8i8i.8,  53t<}...u/54'9j7.j7  ,L  '»914^'«  i  10.  ^itf^i^, 
9«177.44jO«77S2o|J4^0!^^      »9*4539    10. 715730^ 

951-1  otf  15)0917-4  r40ltfj.j,'9.,9J4,o,  tI~^^Z7.. 
>»l«tf.tf7i5JOpfc»..llIiJ94)5  1tf  9.  „140^3  lo.7VLu\t 
,8  9«ttf..i7  5»»t35.0(|fj»$9y.79  9.  ^jtjli^   ,0.  .^1^^ 


,«i55.87|5i»39t.5  |53777i.,t  ,.  9913585 
,8150.4«  5t755t.5l|'i*»4<-<4  9>99i}}4« 
,8145.04) 5**7«f^'7|(3*'*J  93  9.  „tjlo$ 


98ij9.tfi,5i5»»o.}'p530j.7,  9,1,8^« 
981,4.171 51504»-^! 53448«  »0  9.9,ii«itf 
9^118.71  fl4ti8.j<|t33<57l.l4  9.  „11,  j, 

II  (  9Sit,.t7  5tJ3,l.i6|f3tSi8-<t  9.  »911144 
,0  9hil7.«ij5"5<«4-J;i*04».tfO  9.  991,«,^ 
9  98l>t.j4iftl744.tM5i.t4l  09  9.  ,,iitftfo 

8  '^«lOtf.Stf.  ttO,i4  5si|(504j<.o8  9.  9,11418 
7  9«»<ii.j7  J*°«0'.3«|5-»*33-54  »•  99t"75 
tf  »»'»f.»7jf'>i»*-«4lfilk83j^7  9.9910931 

f  j»«l»0.3<  5'«48o.j5  ftgcjf.»?  9.  99:o«8, 
4  |9»lt4.8{  f  17*79.7 I  f  17140.70  9  9:^10445  ■ 
}  j9«'T».}3  fl<«<3-  II  {t<447.9«  9  „i0ioi 


t  ,98i75.«0  fl«0{S.l3 
I  9Si«8.K  JIJIS5.57 
ol98l«t.7i  JI44JJ.+O 


'O.  7tl9,«tf 
«o.  7111S57 
«0.  7tl(7{t 

10.  7io|g^9 
'o.  71019,1 

'O.  71,  J 114 

■  «O.  7i«8iff4 
'o.  7181415 

•c.  7itf7749 
'B.  7t«095o 

«o.  7154111 

«O-  7I47)1J 
«C.  7I40JJ4 

«ajijj7j5 

jiI<S7.tf8  9.  99i„5«  ,0.  7ii«,g« 
5M*«9T»9  9919711  10.711^117 
{14084.31  9.  99191«  '0.  7113477 


M  M  I»    j  >»ol9k9, 


Digitizedjjy  CjOO^i»- 


r  Sinus 


I 
t 

} 

4 

I 
< 

7 
I 
9 

10 

tl 

II 

'J 

«1 

l< 

17 
1« 

«> 


Grad  1 1 . 

"  "  lai/fl.»»  lol«77.44  »•  «^^^J 
•'"^*!  l>4»8.4'  I0i8i}-it  9-  i8.k^7 

;U.««9*'9Xi;.O.t-.J9,».xl44«o, 


I 1,180.74 


Ij3*<.)< 


i,«79.«4  »01918.  04'».»8t7<7J 
1,709.« 

1,740.  o» 


101,15.88 !»  i8<407« 


,  iS9U<) 
»•  iSjWJ 
i,o<7i) 

♦•»».J4i4l 
,.1,10I1< 

9  lyKli?! 

,.19)!fOol 

,.1,40171 

9.iy4<t)< 


101,1,  7j  ,.18704*0 
I  m94.90  'TTO.  jo'«o'»Jt-  5,  ».i«7<875 
l,^,.^!'»*'^  »  '«"W'.4*>-»»»J^*o 


i*8jo. 7< 


»  »»SJ4«» 
9  i,<Ol)4| 
9.1,M7<9 


101,47.  J4  ,.i88,«)<  9'1»7JJ9J 


i^so^v.  ici?5,.  11, -1901557 1^^»»»**.» 


I„0,.0J  .»«».•  M 


1,55-f.j* '»»"  48 
|i,5«.o,  .»»5.-7* 

1,1.^4.  «1  »7 


l0»,<5.Ol'9-l90S7O4'»-^»9J»'< 
loljco.,) '»•*». {O40»'*'*****| 
ioi^<.85l>.»»i.J<7  " 


i,<i5. 14  loou.ti 
l,<5l.« ^0041.4» 
.9<8o.  i8l»oo7i.74 


101,81.78 
I01898.71 
I0l,94.<7 


I  15708.73 

ir?j7 " 

1  .>7<V  7J 

.rs.4-M 

)  i,sTi.7< 
ll>S51.i7 


1,87,  7« 

I  1,908.1, 
«WJ«-79 


lOlOJ.OO 
lOljj.  17 
10l<).54 

10195.81 
10114439 
IC154  i7 

ioi84.<5 

lojl4,94 
1OJ45.IJ 


.Wjo 

I.»99J.8o| 


10575.51 
10405  81 


ioou.)o^04}«'i 


j4  ioo50.8ok'4*<  .01071.8, 


,.1,17<85 
9.19JJ99J 
,.194019. 


[01O0O.<J 

ioioo<.<o 
101011.58 


loictt.  57 
101014.5 


9.194«  T<o 
1,51859 
,.1,5,119 

9.1,<IJ,0 
1,7  K41 


1010J0.58  f-^9niii 


ioi05<.<o 
101041.(5 

ici:'48.<7 


101054.71 
ioio<  ■.7« 
1010«  .Si 


jj  I  lOOTj  jo  -049<-74 
J<  110107.79  ^0517.05 


S7  |lOl)«.i, 
j8  |lOU[4.7ll 
J9  i  10195.17 


iOicr8.,7 
10108  ;.u< 


ICJ57.J7  1010,1.16 
10587. <,  Iol09-.i7 
lO<18.0l  lOlIOJ»  Jj(b>.90I10<<S 


9.JO0tf)»J 

9.jOli,54 

»J^>t»4 
,  JOKO« 

9-JOJX<0,j 
»■  J0J»'4J 
)045«7 


9.J05118J] 

J058<8, 
,-JO<jl87 


9.19841 1< 

9-  l»3JJ9 


9-  )07J<7f 
,.  J078IJ5 
)084<K 


9JOOI75S 
9.JOOS95J 
9.JOI5143 


9»JOllJi: 
,.■,017485 


4olioill.7<j*°*4'»J4  .0»io,.5i 
41  |tO150.14!.^0(78.<7' l01Mf.6A 
41  j  10178.75 '*=709.OO  lOllll .  81 


9.J058I8, 

9.  J0<4J05 
9  jo-040- 


,.)09>o8s| 

<-}097Ui 
y.)  105985 1 

9  5110411 I 
9.JIK848 
9.JtlJl« 

9.JI19«7» 

9.J.5<07<| 

9.JI4H*» 


J'488{l[ 
Jl55ll<j 
9.51*15,11 


4  J  I  »0597.1 1 '  »07)9.  J4 '  .01117.  ri 
44  I»05J5.*,  »07<9-*»' .01154-14 
4$  jl^<4.i7ilo8ooj05j  101I40.JI 

^^jio^^i.sjlioS^o  58'ioii4<.  50 

47 1 10411. ,j  lC8<C.7J,  101151. <9  y.JlouTSr" 
4*1 1044,.t|  »01,1.0,  101158.  8,|9  J'0»'S49 


9.507«  50) 
9  j08t59O 
9.joSlS«8 

».J0«7J7 
9.J 10079» 


9-  J.«7,?ol 
J«7+i»9| 
,.5i8o<4o| 


9.5l9,<.l 


49  1  »0478^18  "911.45.  lOltfrJ.lO 
j  »O50tf.55  u^ji.Si  1 101171.  ji 
"  »O5}5JDi.»o»»t.«»,»0*'77.J5 


5' 


,.51118,1 

9.5118.;  i< 
».J'H>5' 


'^-  |»05<J.49  ^T.».  55  «oi.Sj.-,  9.J'}0,<« 
"Uojji.yj  11041,5  101190.0419  J.J«»7* 
54  »c«io.4i  11075.  ii  ioii!><.jo[9  J>4-»75 


10<48.88^>>0}<9 
»o<77  54  «154.07 
^^705. lo  i<i<4-4< 


101101.57  9.JI4S9<5 
IOiiOg.85!9-J'54»47 
IOUIJ.I4',.  jKOyi 


9.J105,I8 
,  51111K 
,.  }ii8;c<| 


,5115788 
9.5tjl0<l 
».J»J7Ji7 


»0754  K  1111,4  85  101111.44 
•o7<i.7i  1IH5.15  101M7.7J 
*->?,ia7  i»iijt.<{  1  ipii)4.c7 


9.  jt«8S5 
^^171841 
,  J 1787*9 


»J»4J5'4i 
9.5»498}i 
>  J»5<07J 

9.)KijO(1 

9.JK85t, 

,.J*74745 


^S.Grad. 


<o',8l<i.7I  5.4455.40 


5» 
58 

h* 
55 


98157..*  5'J<57.«» 
98151.  <0  J.»Mi.l4 
98i4^.0J  5'*0<^il 


1,8140.45  5"178.55 
,8.J4.8<  5104,o-»4 
1  54  ;,8li,.K  50,7040* 


5140»4.J1 


JIJJOI.II 

jti5to.50 
51174».  1< 


5»!,«.  18 

5101,1.54 

Jl,4*t.»j 


,.„194« 
».»,1,110 

».»»18974 

9. 9,«^i7 

»9>d848o 
9.  »18155 
>.»91798< 


'o-7«'J477 


I 


55  98iij.«  5o8,io.<i 
1 51  '98118.05  5o8ij9.»8 
1 51  98111.45  507)<o.t5 

I  5o',8io<.8o  50<58j-5i 
49|,8iO(.i<  505»c^.o7 
148  ,80,5.51  50505<.,D 


47 
4« 


98oS9.8<  ^o^W^-oo 
,8084.10  5054>».J5 
98078.JJ  50i7J}.,J 


(i8<ji.i8 

JI7«85.<} 
(17111.18 


io.7lo<7j7 
10.7100007 
10.709)187 

io.7a8<57< 
10.707,874 
10.7075185 


5t<)5»  M 
('5599H» 
514841. 9y 


41 

4' 
40 

1  3» 

J« 

J7 
I  J« 

1j5 

\^ 
ii 

Ji 
J' 

jo 

«» 

18 

17 
K 
1*4 

i  »J 

I  ti 

1  »0 
19 
18 

«7 
I< 

«5 

1  '^ 
I'J 
I» 


,«07»  «(  501970.7« 
98o«7.i<  50«io,.84 
98o<i.4<  500451.1 


,«0((.7<  *99t9A*9 
980  (aoj  4,8,40.17 
98044.  j^^ym^s-ij 


,8ojt.<o 
98oji.8< 

,8017. 1 1 

,8o»i.  j< 
,8ot(.<0 
98oo,.8j 

980Q4.OJ 
97W8  i< 
9-99^*1 

,7,8<J57 
97»80.8< 

97»7J'>* 

97,<,.il 
»7,«}  J7 
y7»57.5i 


4»74j8-.7 
4»«>O.J7 
4>5»44^74 


4,J101.1J 
49j7io.<7 


4,1,8^.58 
491148  59 
4>'5'5.TO 


5i4o8<.77 
(IJJJJ.81 
jU5»j.o, 

(it854.f1 
( 11088. 55 
(10J44.51 


>.»>'77J7 
9  99174«, 
9.99I714O 

>.99I<99I 
9»l<74l  ■ 
99X49» 

9-?,l<i4t 
»•»'(990 
'•>»'57j. 


IO.70M500 
10.7059818 
10.70551*4 


jo,<o».4k 
Jo8«<t.i4 
jo«itj.5, 

J075,0.li 

jo«57.oi 

jOf,K.06i 

50JI97.K 
504470.40 
50574^07 


490784.91 

4,oo5<.io 
48,519. 5< 

488 «04. ,9 
4878ii.48 
487K1.01 


505015.(7 
5015OJ.57 
501(85.17 

J00t<9.07 
500155.0, 
4»>44}" 


4»875J.i) 
4>«0»(-4 
4»7Jl>.<4 


,7,5i.<7  4"44J-5> 
97945.8.  4»(7iT.t9 
,7,j9.94'4»iOi»-8» 


49«l(.9l 
4>5>'4-l. 

495ll4-5)>y.y9<»S»> 


97,)4-0< 
,7,»».  17 
97911.18 


484)00.45 
485<90.io 

4811181.74 


,7,i*.58l4«».7(.)< 
,7,10.47  4» '470- ,i 
97,04.  j(  ^'lo?*»  ^^ 

,789«.<»'4«Oo<f.o8 
,7Wi<«47»«>-57 

yrS86.74  478«7J.0O 


>'  I  ,78to.79  ^TT,-'»  ^? 
«0|, 7874.85  477iS5.< 
9   ,7g<8.g*  47<5»4  >0 


,78(1.88  475>0<.OJ 
9785<  8,  475i'»^07 
,7850  90  ^^^^M-O 


J  ,7«44.90  47J850.85 
4  97«5«.8, +7JK9.54 
j   ,78)1-87  47H»=-' 


,78t<.S4  47>8«».5< 
97810  «o  47ltJ<-»< 
,78i4.7<  4704*3 


I0.704<5;i 
lC.70j»&« 
ia7055iji 


I  io.7ei«05 
10.701,989 
I  10.7015581 


»»«54«8 
>f  5i5< 
?-y»i49S4 


>->»«475l 
9-99^HTt 
9  »9'4tt8 

9-,,t)9T5 
y.  99157.7 
9.99154*1 

,„15107 
9.9911951 
yyiK,* 

9.9911440 
9-!)9ltl«4 
9-  99«l,i7 

,  99tl<70 
9.99II41» 
,.  99« "54 


9.9,1089* 
9.„lO<)7 
9-  99«0J78 

,.„1011, 
»•990,85, 


494JK.8-  9.,j09)J» 
4,)8»l.»c  9  990W7 


4»}. «•7-54 


4914J5.8< 
4,174*1« 
491058.44 

4,057  ».*7 
489<88.8< 
48,007  01 


48«5»7.07 
487<4».07 
48<97l-99 


48*198.85 

4» 5« 17- 57 
4S495<.il 


484»  87.74 
4S)<»i.H 
48i9J<.43 


48»»,J.(7 
48l<)»>}» 
48097J-4J 


y.99088.( 

9.990855 ) 
9-  9908i,l 
,.9,78:»9 

,.9,077« 
9-990750» 
,  99^^1)9 

,-990<974 

9.9,01(445 

,.„OCl80 
,.  99059^4 
,.„Ji»4» 

,  ,90558» 
♦.9905115 
,.,904848 

,.9f04j«o 
9.9»04J>» 
»»°4iH4 


io.7eoi«784 

10.-COCI9< 

.0.  <99J<i7 


Io.<98704* 
10.(9804« 
»0.<97J9J4 

iaf9<-J9' 
ic.<9<0857 
'0.«,54J)J 


0.<9478t7 
IO.icy4ljlI 
10.*,J48lJ 

ia<9l8)ij 
IO.<9il84( 
«0.<9i5J74 

10.(903911 
10.(901459 
io.<8,*oi( 


ia<8t,r> 
ia.<tf5'P 
io.«»7ri» 

io.<»7W^5 
io.<8<}»*4 
io-<»575J* 

ia«85H49 
io.<«44-74 
io.<»i«4:8 

ia(8jio(o 
10484570« 

IO<»1»J<0 

ia<8i}<»> 
io.<»X7B{ 
ia(8ooj8> 

lo  <79*c8* 
10. <7» 77*4 
io.<7»'494 


IO.<775i«* 
lo.*7«»»}» 
I0.<7<»<'» 


latfTS^" 
la^TJo^» 
10. <?♦}>*' 

io.*7J7*»5 
ia<7)'47t 
iO.<7M*5  j 


IZ. 


Sinus 


o/  10?JI.I 

t  J  toM  07 
j  J  1087«.  (1 

4  J  »0904.97 


>|  »'047.  iS 


Tang.  Sccant.  L»g.Sin.  ^'i  Ttg^, 

«01134.07  f.itySySf  •■'*^*74r 

iliU«tf  101140.40  ^3184718  9-  J-Scsjj 
1IJK.47  flHtf-yj  9  St9o6^f  9-)l»7t^f 
ilHiM  '0"{jO7  ^•3i9«(8|  9.jl9jj4f 


ll4O7.7»,'<»»Wj-7»,>-31984O0  J 
il^)"-  '4i  '°*»7l.lf  |y-  JII4197  !J. 


•i»Wjl8 
•JJOJ704 
JJi'871 


IDl  11075. <f 

II I  iirci4.0{ 
ii|  1U111.4S 

l)i  1TI<0.9| 
I4I  11184.54 
15  I  lIXl7.7-r 

1*  j  lll4«.|y 

I  «71  »l»74.<fl 
I  181  IIJCJ  04 

'  '9\  »'J3'.4« 
1  *' j  1IJ88.I 


11 1 1141^. 
*J  J"44Mi 


11488.57  »o»t7g  J}(>-Jtioig<Ljji8oji 
>■  '4».oof»ott84. >i  J-Jit<o<«  >. j j  14 , g, 
iitzy.44i|oiiy.ji  5  jtjijj8i>  jijo,t7 


t'fjy.88('0"»7-7J 
"J9o-}i  'oi304.i{ 


'oij'7.ot 
101JIJ.47 

'01319.  yj 


11741. {9 
ll8oj.,j 

i>Sj4.GO 
'8«f4H« 
"«»4-9* 


'''M-44 
t'9«*.4i 


30 


»V  Jiifor.,4jitoitf.,j 
"J»'yjo.j{  11047.4, 
'*7jii{{8.7Juo77.93 

Jn{«7.i«|iiic8.^ 

*"»'«'{.{<  Uljg.Jj 
^'«43.9«}lll«y.4 

I  5'  "«7i.,/t|lt,„.„ 
i|7oc.7.  iz,3o.„ 

I »"r.l4  Ui,,.^ 
5    lI7»f.9j  lijix.,, 
M*  ^'«l4  Jl  iij{t.«, 


'oi33<f.40 
'01341.«» 
'=ii4J. 37 


'O^ff.  87 
'0»3«i.j8 


^•3i}78oi  kjjjtf4^j 
^3i4}tff7  y  JJ415,, 
92^9SOs\9-}}ihtt 

'■J»If344,5-33f48ij| 
>-Jt«ll74  9-J}«3jii7 
f*3t»<997  y-^^STOl^ 


'•3»7t««i 
S"3i7««i7 
^JtAj^itf 


'Oi3«&.90  J.3JOI74, 


=*}7f^43 
'otjs.j^ 

'otjSS.fo 


'^Mjf^O{ 
■Ol40,.si 
'0l408.,g 

'Oi4'4.7* 
'=t4ii.j5 


9<3t90io< 

'■319f9Sjl 


"•iJOTfl? 
}}«}i85 

'•ii'>03S 

»-33t4777 
'•33JO{,i 
»•33361^7 


>3}7}iij 
>•  3379194  J 
'•JjSfKSTl 

33S"3JJ 
<J>7}9ij 
^}40J44, 


37 
3« 
'  19 


t'84t.7,  llj8j.,, 
»'«71. ,0  114,3.7^ 

^_^.4«pM44-i9 

i^f»'?i7.««  u^.;;;,  ,oi4,^,^j, 

*  (  *'9f«.t4  ilfO(.4,  'o*fci.l9 
^(»'SS4-«l  »t{j{.,7  'C»{07.^ 


•"Mj^.f* 

'Ot44«lg 
'OM47.8, 


9-}}f90tfi 
».}{«4-74, 
»3J7Q4i8 


'=Mf4.4{ 
'Ot4*l.,o 
'OM«7-7< 

'OM74H3 
'&t4«t.ii 

•=^87.80 


>-3347«<{ 


'°^4t7.9I  9.3JfJj«S 


^•J37<C99 
'•3J«I7<1 
»•338741« 

'•3}9JO<5 
»•5  59870« 


>}4^9484 
"  i4'ffl9 
>}4Hf4*[ 

'•}4i7f«(f  J 
'■i4}}{78f 
»-34jJ{«j 


f  *i  I  »W}«3|li5«.,^ 

|^*  h^'  }7  »tfJ>7.II 
1 4f   tio«9.74  twt^^y 

h*'"^««'^«f8.87'0tfj4.84 
l'*  |»"f4^Sj  "719.44  lot{48.j7 


'•344ff«oJ 

^-^^fif-of 
?  i4;7f5t  I 

'■i4«3fl7 
»•3459494 

»•34«  1407  J 
'■i4ii-JSi[ 
*-34>ji»o 

'•3499110  J 
»-Moji4j 


»2y^3jg  »-3fiiot, 

»-140,9<J  9}fl«,«g 
»-i4'ff«o|9}fng4, 
»-}41ll90p}{187«, 


;^"4.<1|9.J41^,J 
'ott»8.o,  - 


»tu8.jo.  »1841.8, 


"7fo.oj  'OMff.i{9.,4yox., 
«780..,  .ot{«,.,;j,.^^ 

'°M7Mf  L}47««70 


>}f75«58 
?•}  (81487 


f}  "»»«.««^»i7tl' .oi\'gT"l^*r*-°  ^  "•^J- 
if  i\t«. .,).,  L~    ~  — 


11  **3'}^}7!"„j^,l,o,,^ 

j  »M«..7i  »i9«4.t,  .oj^:s; 

»1410.07, 11,94.,^  - 


j*'»t4j8.4«|M0t,.{, 
;»j^«.7«tj05«..8 
*»4»J.ii.ij08tf,jii 


l0U0,.7i, 


^•}49}4»9  9-}<047jtf 
»'549S9}4 > }«iO{jl 
>'3J044)t.J.J*i<ji9 


'Ot<K.tfo  9^3J09,li 
'Ol*»J.{oLj5,,40, 

'oUjo.j»|,.,5io88o 


y.jtfiiioo 
».j«i7«74 
9.J«j)<4l 


^  77-Grad  463 


«o  4«4«5^|4«o,7j.4j'j.,yi4044f«0.tf7»{»ty 
o  978c8.-7i  .  •  ( •  I  ~*  ' 


f4 


4» 


»^'*  ««  4««4ft!8^!^°**l'-'^3f«  «0.<7.i847 
 — .  Zlt    *   ♦79007.01  >  9^,1,7!  ,o.<7o«55 


97790.50  4*7785.,, 

4«7.t;.r| 
'i^^-^^iUfTjTn 

977«..ll4<„j7.g, 
977f^2 14^4480,4 

»^f3-««  4«j8i4.f7 
'7747.7j4tf3.70.5tf 
'774'.r9  4«if,«.,i 

»773  f. 44 
»7719.18 

„  ._  ■  3"-'« 

?77l3..l  4<057:,07 

977.<.Jjf4j,„'J7^ 

^'0"7f  4(9»8j  15 
»^•5*  4!8<4,^, 


47«J{(.i0  9.  99019^71  ro.  «70047» 
4.^0f.,,9.  990i<,7  ,o.«5m^ 
^IMJ.9.  99014W    o.  «88,,« 


33 


9:'«<o.,g  j4f4'9<.0K 
I  97«54.7t  4f3f<7.7j 
97*48.45 14(1941.05 

9r«4t..7j4fi3><  01 
97<J5.8jj4f«9t.<, 
97<i^<o  41.07085 

^ytftj.jof^n^+jo-^» 

97«.<.9,|4498ji.ii 
97<lO<7|449l'J}l'- 


^'4«Cl,i.itf 


97<:H.JjP*^=»-04;4J9<.o.7o  -  -g.,,.^ 
97J98.oi  44798<.j<4j^.,.7,,^'g*'»^ 

ir, 9^tfg  44^74^ .  4J^ 

>7(«j.,j  44«7«J  79/4(78.8 tfi,.  7", 
|44«>(4-«f/4f-ii4.44  9.9S,;,7i 


|44ff4M«|4f<r.}J^j  ,  ,,,j,7. 


'°  «171434 
in.  <(«4ii 

10.  <5«»4,7 

«=-*ff+4io 
=«•«54*430 
.-•  «t4i44» 

10  f(j<47, 
10  <.j05o< 
'0.tf(i4(4tf 

10.  <{,8(,) 
.0.  <5>t£4gf 
,0.  <jo<7io| 

10.  <{CO7g0  j 
io,<4948j7| 
to-  <48»94i  r 


97(7l.5oj 

97(«.ij  444i»4>  Slf4f«04.^So  ,.  ,g,,„j  (  ,o  ^  j 

.0.  «4771,1  [ 
'o.  «4711,71 


J^f  fy.k(  441357  tij4f  Kf  l.M  5,41,17, , 
'^ffj-^ft/tlfJ^llf^f^i^&J^  9.,S,14»7  ' 


97f47^0«  *4(«33-9l  4(4177  0,  ^  ,g,i,     f  ,5,.  4^,  g 
97f40.tf{  44-f34  j>/4i}«9i  19  ,.  ,8„85tf  ' 
f^fj^-t}^'''^*-"^^»'^»-^},  j^,,7 


y;(i7.S,/44'33»J« 
9;5t,.,g  44074(.a4 

I^M9-S>4^94rl!ll!lf 

'  "  l9750g.49r^'H'-7« 
'Ol«7i0i-oj  4i8»«9^43 

J   »749f^f«  l^*^4 

,748».09  43779}.'7 
i-.Jl4(,  437107.J. 


10.  <4(947oJ 
•o.  «4  (3  59»/ 

.0.  <4477JjJ 
10.  «441874  j 

.0.  «4j«01j  f 


97v-, 

0748i4(,  437107. 
^47<..t|4i*«"^9J 


j74tfj.6if43«040J)j 
,74tfj..l|43I4f«.«' 
974I«-«o 


,7450«8|4JfJOO.l« 
9744}.f5(41J7»J..« 
,74,7.oi'45J«47.J9 


4f tft7.jo  ,s„ijj 
4I'047...,.,8j^g 
4f 'J«g.44  ,.  ,g,07,, 

4f079'^^»,.,«5,04i.  .o.*4jo,-*| 
4fCl.f«f  ,g,o.j7  .0.tf4i4,^:' 
—         t!L'l!l*        *4 '8f . J 

>o.  «40tf«74 
10.  tf^oiOtf  f 

.0.  «J9(K4 
10.  <jg,4tf, 
10.  <,8j<8i 


448497.7  (  9'  988,171 
447918  . o  ,.  ,888981 

447}f9.9J  9-  9«f8<,j 
44*793  t^  $.  9««S40J 
44<ti8.oj  j,  ,888 i.j 


44f«4.tg  5.*,x878i»  I  10.<j77,oo 
♦4f '0'.s8  9.  9»87f  J. )  10.  <,7iin» 
'444f4i»«J  9-  >«I7iJ9 '  10.  <3«5{, 


»i945'U 


bigitized  by 


r 

I  o 
I 


Sinus 


T»ng.  Secanr.  Lt^.Sin.  t-^tT^ni. 


^  jf  ifcU.ii  I01SJ0.J»  y-jliollSo 


»t«n.4l  >o»«17-i»  »' 351^54» 


« 

f 

7 
S 

» 

10 

|i 
14 


I  «7 
'  II 

10 
Xl 


1)178.7«  loKfi.ii:»- M)7»<4 


ItMf.l) 

*»<»«.4« 

i»7ii.7y 
117V0I» 

»i~8-« 


J«J»40i 
»-J<4l'« 
».)«JO»Ol| 


»jio»4l  iOi<jlos|».J54»7lO 
1J149-07' I01M4.»9  »■  JHfJu 
iJl7C.rj|'0"7i.>4,»*  35515*» 


»1501.40 

ij«)'-<'7 
l)Jili-74 


ioi«7»  »o'»  }55»«7 
I01if»5.»7!»*J5«44" 
101<fl.t4>  55«!>*}< 


M}»5  •■«» 
ii«5«.T7 '"4U.ro  )'°»7°*-*' 
»»»jjjci9  MtS^'?»;"^^!).»! 


ioi<7;.(i  »•  5575*40 

».  J5«D<)7 
»4jj8*oi7 


ii»«j.4l  M4»t  4« 
i»«fl.7i'»55«««7 
iijlOJ04:»J54<.»7 

M94».)j'»Jn7.5» 
lt»7«.^|»}«*»» 
ijoo4.»7  »J«J»':° 

ijojji»!»!**»'» 
ijo<l.jj  »J'0f44 
»jo»».»»ltj7J»-J« 


ijgij.j* 


I0»7t0  t» 


»  J5»'40»K 
loi7t7.»4>-  55>*7«5  jT'J**7| 
I017J4.»?!»-  5<o»ij4  >.l7l»5Jj| 


101741.  ji*  5<075'5i»-J7M»»»| 
IO»74».»6  »  J<"-»70  »-5730545 
>0t7J«.0H».J<«»»»7  »  J7J*J»« 


ioi7<j.ay 
101770. 17 

101777.  K 


u 

ijiiLi» 

»J 

»JM«.4» 

u 

15174.-'» 

»5 

IJtOJ.O» 

Itf 

151)1.  j» 

»7 

»J»5».«T 

1» 

ij»»7.>« 

X» 

»55»<.»5 

.  50 

»5»44-54 

tJJ7i-8» 

\^ 

ti^t  10 

»J4»>  5» 

M 

»MT7»< 

»}4«5  »4 

*m-  »• 

J7 

»J54»4» 

}« 

IJ570.75 

}» 

»5  (»9.01 

»J»54  «o 
ij»«4.»I 
t)»iI.«o 

»J>4«  J1 

»jr7 

t4O07.*7 


iot7X4>j< 
0t7fl.47 
IO»7»S.t9 


Iot»ot.7» 
lOtllti  B< 
iot»to.oi 


01817.17 
10»»)4  )4 
01141.51 


t40)S.«4 

»4°«»  4 
i4ion.i» 

14150.  »7 
t^iisi.  7< 

:»4'»»-55 

»4»»}M 
t4»54->4 
»4»«4  9* 


40 
4' 
4» 

45 
44 
45 

4« 
47 
4« 


4» 
10 
51 

5» 
5} 
54 

15 

i  W 
I  " 

5« 

'  '» 
•  <» 


13417-1,  »45«  5- 75 
»i*S5.55  HS^^.^* 
j««).8i  »4477.  }7 

I57itx>7  »44C«.I» 
t)740.)j  »445».« 
i)7<».5,jM4«r84 

»5795-»4'>450Orf7 
tSttJ.IO  »45»'.  5 
»}«5J.55!'45«».55 

iJ»»l-5»  »45»5'»'> 
t^^Oji^  t4<i4«t 

1J»)8.0«  14<54-» 


».J<(«<I4I 

».j<«tj?4| 

9.j(68ioo| 

».  )«7jSi9| 
♦■3<7»55»| 
»•  J<«i»J» 

»  5«»n»}7| 
».j<»««t9| 
».j70tji{| 

».}707»,4[ 


».)4t0I{S  »  )770ujl> 


J«5545» 

».j«<07io 
)««(0)» 


J«7I5"5 
♦•  }«7<S87 
*•  5«»i>15 


101848.71 
Iol»(5.»' 

1011«).  11 


101870.  )4 
iat»77.57 
loiSS4.tl 


loi»9t  Oi 
101*9»  )t 
iot»o<.f» 


ioi,i).»5 
101911. 1) 
IOt»t»  4» 


}<«555> 
)•«  18891 

J<}4»«> 


5<J9559 
5<44<5» 


9  }74l»50 
>}7475<} 
»•  575}'»» 


»  }75»«)0[ 
57<44»} 


}775<}I 
).  }7Sl»»(  I 
».J78<«IJ 


579»5>4 
>•  J7»7»*9 
»-5»0}5}7 


»•5687111 
».3«.»tj«j 
».5«»7«Oi 

>.}701»«7 
».J70»or» 
»-i7lJ)04 

^  37185 »: 

»-)7»57J5 
,.J7»«940 


».jtO9I0O| 

j8l4«55 
9.jltotO( 

».jlt(74»| 
5»jl»«(I 
»  jgj<Si<l 

».5»4»J4"1 
J»47»5« 
»-5»iJ57o| 


}7}4>}» 
}75»5J" 
'3744J'7 


IOt»5(.7t  »-J749*»« 
l0i»45.O)  »  5754««« 
I0i»50.)(  >')7«»)4 


101957.«» 

ICl»<(.Ot 

101971.)? 


^J7<5'»4 

»-J770)47 

»•377(495 


10197».  7) 
I01»S7.10 
I01»>4-4»|^ 


»)»«<.  )j',»4<»5.77 
»)»94.(7:*47l«.«) 
»4011-83  »4747.50 

»4051.04!  »477  «-J? 
14&7J.17  »4»o>  »5 
l4I07.(i  t4S40.I) 


IO)OOI.»7 
IOJOO».l7 


».  ^^vSlif^l 

)8«4r«l 
y.)«*»»«»| 

».587555«| 
»-5»»o»57| 
f.  J»«<5li 


».)7»57S7 
)7»o»94 


j»,t7(l| 

5»f7»+»l 
».3901700 1 


».j78o<jj  9.5>c«i5i 


9  5»'55»5l 
».3»«!*oj4| 


».57»<oi5 
y  jSoilI» 


14lj(.74  M»^"  01 
t4ta).9«  U»J1.9-' 
»4i»t.i>lt4,)l.»e 


iojot«.««  »-5»o«tj7 


10)014.10!».  }(ii})9 
10)0)1.  (j|».38i<4j4 
iojO]8.y7  ».jS»i5»3 


i0)O4<.4i  ».58t«o( 
lojojjSSj»  jS)i«(t 
tojo<i.}tb.)»}<75» 


»  J»»44« 

,.  )9i,!^s 
>.  }»)i5'} 

9-)»4<»7»7 
>.}»4<«J* 
».  )»5'53« 

»}f5<»J5 
».j»«tjt< 
»-3»«77«l 


76.Grad. 


Sinu»  Tang. 


1 1 

«o^y^j^.Ol  *»^7-i9 


444541.15  >->»»7»5> 


I  5»  »74)ft4<  4)»t7J-47 
58  >74»J^  4J»Ooo.7> 
157   ^?^'^.  54  4J»4»>- 55 


Sccam.  •L*l.Stn. 


44)9»  l.7< 
44541).8l 
44»S<7.)I 


'l«  t  »7410.77  4)0»5>-74 
U5   »7404.19  4)Ot>'.J< 
54|»7J>7-<0  4»>7i4.40 


441)11.14 

'75».5» 
44IUX.J7 


55 
5» 
5« 

50 
4» 

47 

|4< 
145 

44 

I45 
4» 

4> 
40 
5» 

)« 

)7 

r 

»5 
34 
33 

)» 
)" 

r 

»» 
1» 

K 
»5 
»4 

'3 


,7j»l.oo'4t>'5«.  «5 
>7384.5»  4»«5>4-7» 
»7577-7«  4»«oji.» 


4404(5-5« 
44010«.  1« 
4)>55«- '7 


97)71.1«  4»7470-« 
97)«4.5}  4»«»«>-7» 
»7557.8>  4W55».'» 


4}>oil.5» 
4)84«- )» 
4)7>l»-t7 


>.9(»<947 
>.»tS<«55 
»»««<3<) 

9.,»»«070 
,.9S8(77< 
».,»«548» 

».>»8(lt» 
9.9884(»4 
9->8»459» 

9.  »ll8450j 
». »118400» 
9.»8i)7i 


97J5I.14  4»5795-Oi  457)«o.l5 
97J44-5»  4»5t)».»5  45««J9  >o 
r557.  >»  4»4«»4-»»  4}<«»»-4} 


»7))t.i(  4»4«$l.77 
»7)14.57  4»)5fcM>» 
»7317.(8  4»)0»».77 

97JII.I»  4»»4««».»0 
97)04.48  4»'»).l» 
»7>97.77  4»')»<  »o 


4)57*1-1) 
4)5»»4->» 
4)4<>».« 


>7i»l.Of  '4*o»4l>« 
97ill4.)t  4»0»>«.)5 
»71T7.(»  4i»7(«-o« 


>7»7D-»4'4>»»>5-'0 
»-t<4-09  4>««7<.4« 

97»(0.(«]4'7<oo,ii 
»7t4).7«  4'70«4  40 
»7i)«-9»  4"«5»>'i>» 


>7»}o.i» 
»7»»). }» 
»711«. 5» 

97»09.7( 


4I5»X.«5 
4>54<50' 
4'49)4.4« 


»-»»«)4' 
,.>»»}II( 

»-,tSt«tI 


454«54^  J« 
455<»'SO 
4330«>>« 

4)»55»-77 
4)10)0.90 
45' 505- 5« 


430977- '! 
♦3045*  »5 
4i»»tS.<7 


9.>«8»5t5 
»-»SZttl( 
»-  »881917 

»-  »S8i<i8 
9.>S(()i» 
».»S8iot> 

»•»8(071, 
».»8(041» 
»■988011» 

»-9»?9S» 
»•»«-»(1 


4t7»47.)» 
4175)0.1» 
4i«8i4^, 


414405.1» 
»7»0t.,)  415877.  I> 
»7i»«,o»'4')350.4< 

»7i»,.t('4'»8i4  99 
,7181.40  4'»)oo.79 
»7'75.54|*"'^-*4 

»71«S.«7  «4 
»71<>.7»4'07}5.«> 
i)7'54.»i|4'0»'*-4> 

,-148.31  v-»*»»^» 

,7141.11409««'.  7» 
971)4-11  40«««  .17 


4»<»99>* 

4»57»<.7' 
4»5»7V74 


o.«5«8)59 


io.t)<o^97 
I0-«5,4S4( 
ic-()4>a»9 


'0-5HJJ5» 
I0.«))7<i« 
IO.<))IfO0 


I0.<Jt«l8l 
io.<)t04(8 
10.«}I47(t 


ia()093<j 

IO.«JO))7I 

t0u(t,7«8( 


io.<i»tao(! 
ia.«t8«)j} 
io.«i8i;<«7 


to.<i7Scc8 

IO-«K»)(( 

io.«i«)70> 

I0-«t(«o70 
lo.«i(i4j7 
Ic.<t4»tl0 


1  ».«1411  »9 

10.«t)((77 
ia<ti9>70 


4l>4O<.40|>  >878ni 
4i»8«S-4J 
4i8)<{.7« 


4t47<4X>t 


4»4»S4-S7  •.^«rs»^^ 
4»574<-57  >.>«-(( 


97U7.»9  4<*5«.  » 
97110.5«  407«)».9» 
971>).4}407'»7-o- 


»710«.  49  40««<.4} 
„099.54  4«««07  00 

9709t.5(  4055>«-77 


,70«5  *i  4050».74 
»707«.«)  4O45«5.90 
97071. «(  404081.») 


».»87«« i( 

»-  »S7«)1( 

».»»7«oi» 

9->«777e8 

9  »^-7404 

>.>877C9» 
>»87«7>4 
>.>«7«4»« 

>.>»7<iS) 


4--)»J>-4)  >->«7(K) 
4»»7JJ-7J;>.»874>5S 
4tltt».t«  ».9l74<4( 


4lt7K.O«j».»»74JJ» 
41 1114-08  9.  ,8740)1 


4i07tj.j) 
4t01ij.8o 


».  ,87)711 

».»«7M'J 


4i>7»S-4>  >  »87J'0) 


41,118.40 


4'«7)»-5» 
4>»»)7.»5 
417744-»« 


sncn-s*  40)577.7» 
»70(7-«  403075.50 
97t>5»«J  4^57440 


1   »704J  «)  4O»074-4» 


»70j«.(0  ^ol}?!.^'*  4'38)»'J» 


4171(1.10 
4ie7«t.oi 
4K17I.14 

4'57»»4J 
^ISIW-»' 
4i4liO«.(< 

4'4)»)  )» 


9  rjot.f.i7¥>^'^-^ 


4«))5<- 55 


».>8-f» 

9.»«714«1 
».»«7»  17' 
»-,«7l»<0 


tO.«tl4{«» 

iO.«ii8-77( 
iO-<tI  jl«7 

IO.«107<0« 
10.<tOtO)l 

ic-(i»<4<j 


io.<iy^f 
lo.«l»H4r/ 

io-«i7r»r/ 

ia«r4J)i 
ta.<W)i>4 


IO.<t5T<«> 
I0.«l(ii4» 


tc-«i4llt4 
tOJli)S»»4 
io.«tjOi5> 


io,i!l»4«44 

irjin>i«3 
,o.|li)t» 


jOJtlO»»» 

10-«  1017 5* 


>»»7li4» 
y.,t7l>Ji( 
,.S»8>0,14 

»  »«70(II 
,.»l>7Ct»« 
,.»«()i»S4 

».9S«9«70 
».»8«»»  5« 
,.,8<>04> 


lo.«o»'.84» 

io,<c8<4^ 
io.60M»<« 


,0.«07S(>4 
,c.««raior 
IO(0(4*»' 

I0.«0!9'7) 
lo.«0i)»*4 

lo^"^' 


,o>o4r*s 

lO<OJ»«'» 


»4«»» 


1,1 


J  by  Gdo^I 


*~  "   _  • 

1 1  Jinus  Tang.  Sccwt.  L»g.S,),.  Uj.ri^^ 

-  ^4?ji-8o  »J«3<7t*  »i?g77ii 


141104 
i4i4>-^3 
1417<.85 

l4?0J.O7 
l4JJj.l» 


141<H0 

144'r.Ji 
'j 


IfOlf.fl  «CJOlfJ.lx 


Mo«r.j4 

ifltS.itf 


iIMMy 
iflDo.ii 
ijnt.os 

»+»74.Jj|ifx4t.O(, 
»4Pi.f4|tfi7,.,^ 
I^jo-^^jnjoj.gj 

!lllL'|MS*f.7tf 
H«43.5iUj^i7. 


10JI0«.J« 

■0)113.^1 
OJ11I.4 

'03Uy.0J 


'0ji3«.<a 
'0)144.18 

'0}if'-77 


•03159.  jj 

«Oj'«tf.y7 
IO3I74.J, 


'03'8i.i» 
'0<i8>.«{ 
•0J'»7.  jo 


>.j84««r3  >.3,78^ 
^»j8n5'i4^>.3»lH8,0 

.>-i»*ioo« 

^*77o87  ,.40iOj.rg 
i^!^'.»40'{>io 

>-j887IO,L^  I 

'  38>»"|l5».40Wj  i 
>-3»>7tOtf^,.403H.,  I 

>-}JOlO!WfjJ.  40^7,81 

9-i907V79  >.404i4g<i 
>-3>Il057  »^0477^ ' 


»•40530^« 
»•40585»^  [ 


»-♦084711 
>.4"i  JSI6  j  I 
>-4  095x11 1 


>-JX'495>  9.41CO454 


»-4i05«,o 
'•4110SI1 


»5M5.o«  WoTj.ii  IDI.4..4, 
^|«JiJl«„o.,8'4\T./. 

K14..K  'OJJ40.J7 


»H«0548, 
»•4010348 
>*40i5io, 


»Jj47.««jKio3 
)  M37J.7>  WIJ4.5, 

4J  »J40J.»(i«i<5.«o 

44   

4t 


>.4OiO048 
»•40148«, 


9-4"<t46 
9.4'i>jA«  I 

>-4IJl7S>| 

»-+'3*»yj  r 

'•4>4i"yi 

'•4'IiS-o 
»^'577;i| 

»-4'iftJl8 
»•41*8099 


f8ol 


 .  .  »;4ei»7i4  >4»73iti 

*°  I  *»'?^fi  i«i7t.U  101«««  ,   .  I    ~  — 

'»M''r;ffio':«;/w^^ 

M7«,.jorw«^.,f  °^7.40 ,.4.0*310 ',.4155,,, 
13  ;»5-!>7.«Q  «70,.^  j^'^»^'  -4^  >-4..lCi,  ,.4«oi7. 

^  ■  ~— -  .  J^'  '  J*-  4"57»}  9.41*5341 

J«  ,  M«»5.-o'i<7ji.,,  ,„.'  ^!'  j  


4»  15571.70, 
JO  l5«C0.8t 


M«i5.-o'i<7,i.„       ^i'  j  

^  1  »r»». «;lw7474 


'°JJt7.<i  9.  4'iJ9«i  >4i8ojti 


75.Grad. 

[— 40^8^9 j^^JjMl'?»^^/ .o.«.^[^j 


!??-^  j^'^:!:  '•'«'7^» 


u«!°'  "7'i^--8 


»>«i«f.l8 
J9J«8o.ii 
3yft9<.ij 


41 


I  9<9ti-9l 
><f9o8.75 
9*901.57 

I  >«8?4.J8 
I  »*»»7.ili 
9fi«79.98 


3J471J.JI 
W1J1.J7 
3>3750>4 


3*3171.  41 

i9l79l97 
JflJ.f.Sj 


;4"^!9.<7.Vs8tf7^<, 
4J04«3-74j5.98<>i4j 


4tooo8.,jL,g^^^^ 
4-^9JjS.i<9.S,S,g 
^^»-7j9.58«t,„ 

40»J9«.J0  9.9f<i8,, 
407«I,.»,^.^»'| 


1« 


I  »<»j8.j: 

|9C8li.08 
»«84J.»J 
I  »*83<.57 

96119.31 
9«»  11.04 

5M!8i4.7tf 

9<«07.47 
»«»0c.i8 
96791.88 


4«tJo^.UC73 
40578«, 5, 
4°5}iM,  9.9803'p 

»'«J».J7  404jj844Lg^,  . 

j».j<4.to  40j,j».o4 


390417.10  40JOio.48L^ 

'«»»4....4ot5«j.-;x;.S° 


tC,«Ol<,il  I 

io.<cii 537 j 

10.&OI«l7ol 

io.«oic8o,| 
10.  «005453 1 
>o,«ooo,Q4| 

•"•5?94?«o| 
'0.j9«94ii f 

'^-jyicojol 

'o.5»7S-<?3j 

'o-JXiSisl 
''=•59)71141 
'0.59jiiitf| 

'-■5»4«>i4j 
to.?9j6jf«J 

O-J«JI08l| 
5,1 1811 1 
10.5910547! 


38»»4I..« 
3894-4.19 

J8>»4..4J 

jS8o«8.05 

j87<oi  41 
587115.84 
j8s<7i.3l 


♦°'*S»''?9.9»<.04. 

^o^+Wt  ,.,«<03,4 

;°°*'J-47  9^, 
39»»4i.«M,.  g  J 

f!!.^'^-'^  9  »M»4^< 


11 


9S-85.57 
9*778.15 
»*  770-91 

9«7<J.I» 
>«7j<.tj 
9«748.S8 


j8<»o-'  81  J9il,44.tij     I  ■ 

3*5745  j-^U'S.54l';;^j^' 


j«4gtj.58^ 
}*43«4i4 

J»}»0f.,l 


J8j448.<i 
3«,,9i.33 
3X1557.0; 


I^^^O^-j.  9.,858lo< 
W'J*7f(,,j*5 


'o-JJiJiSsj 
'0.59iLOj5r 
'0.f,D478al 

'o-58„54«l 

IO.{8y4Jia| 

'-•58«9079l 

10.J88J854I 
.o-jh^iKj^l  ^ 
'^•58754191 

lo.jS',8iii  I 
lajSA^co^  j 

'c..8;78o,! 


«o.  58[i«i7 

Ic.5g474p| 

>0.5ii4ti4«l 


Kf:'  '''^'''  '''•'»rc7t 

J»5»Ji.i,^,g„;.^/^  ,  I 
j8:c8..Ki/j,4,„.i4  ,.,8,tf,x,j  ,o.,sxm7cJ 

Ste^^fss;;^ 


9'74«.5i 
9*734.15 
9*71*. 77 

,*7I,.38  j807K.09lj9j6j9.88  ,.  ,S^y  I  _ 
,<71,.„  5S0175J)  J^jiCH  4J  9.98  4bi  l  lllS^t 
^04^,p8i<^.U7«9^7  It;?X' 

9**97-18  379378.31  lj»iJJ<.  J.  ^  jjj  ,  ,  |  „  - 

,«..^7<|jn9j.  o,  ,,.^.oj  , 

£471^  9^85^  «0.1780485 

3>^4i.o,'9. 9»fj.j«;,r^;r~; 

J»o<.t.5a  ,. ,81186,  ,o.,l70i^^ 
i»o«.,.^„9.,«5t4<, 


( 9<*i;^7<(j7*9ji  09 
( ,«81.33  378484.81 


I  9«74.90 
,*«7.4< 
,<«o.at 


378039. f. 
377J»f.'> 
}77«f..8( 


9«6Si.55|3-«709.4 
9<*4f.oS  3 


|-«709.4-  J8,7J<-J7  9.,8jtij,  '  ~| 
7*.««..^'  ,«93»>  7«  9. 9851798  '  ''•»7«*0tfl 
,-c.-.<./.oa_.  »  «o-J7J49"4 


3»045.o5M7o»in>.t'7j,»9,»9^7»  9- 9*5179» 
9«*}7.6oJ7jSl7.«3(j8«^.  II  ,.,8(i4<i 
I  1  .        I  LH  '«•574»»87 

;9«<}0.«t.J-I,88.,«i  388479.4,  ,.9«5.,ty  ,o.57lto- 
i,<*lt.«,l3-494».«J  J880J5.70  ,.,81078,  ,0.57???? 

^"^■''•i      i^i^^  >  9850451  ^ 

3»7t«,.'t  9^ 9853,14  ,0.5-1^1 
38*790.15  ,.,84,77«  «0.17145,1 
j8<j:o.3j  9.9«4>4j8^o.j7.«7i 
'^No  »588,.,9| 


t  ;9«07.<t  1,74071.4« 

.  '9<«oc.io  ,7,«j9.8o 
O  I9<8»t-t8  J7,iOj.0» 


DigitizkJ 


Grad.i5- 


t«|.T«»|. 


K«i«.io  lojus-*»  »'4«54<74 
imi.47  tOM<l.S7  »-4>440»i 


.8  i*»«>*7,<oi«»-»«  »  *'4fc78 
;ii*9«o.»7  loiUSo»  »-4>5H*S 


KICK  <t 
1*1  ^•«» 


„  i7io«.»j'lOj»0».8i  »-4I7«8j7 
i*r^J^^7lJ«..«Uoj«.«.W»-4>«'4»S 
1«.^,.»  I  ,o,«„.,7  »-4'»*'4« 


Kii».,l|»_7^ 

Z7iZ7t  *"'»4-}» 


I70lj.a  iojt»4  Jj'>-4«*i»} 
17044^»  loj5,i-4»>4'<750« 
17075.71  IOJ<00.*$,>'4«71>74 


,.418517? 
^41,0<1I 
,41,5MI 


»4J00<rri 
»-4Pi7^7, 
»-4J107TJ 


»-4JI577J 
»-4Ji07«> 
>-4JlJ7>» 


J. 


tOJ<(J5.J7  »*4'>OT»{ 
IOj«4I.57>-4'»!4J* 


,  4JJ0804 


>-454r>l 
»-4»5077* 


ioj*4,.7»  »-4iC»o7J'»'4MS757 


"}t»i4 

1«J»7.  J:J 


17JI!.<4 
17J5«.>0 


iO}<5t.oi 

IOjCM.lt 
lOj«74-4> 


K415.J*  «7 
1444J.41>''»"'"" 


K471.471 


17450-7» 


i«4».SJ  ^■■^'t' 
i«555f  l'''*^'* 


5»J.«5F"5-»» 


1« 

1«« 

««»3»  7ir 


1««7.77 
l«<(»j.4l 

K71V84 


1*75 '  »7 
»«77>»> 
i«»07.,i 


»7«jt-50 


17««>  1. 

17701.  ij 
177J1-45 


1~7«J 

»T7>S- '« 
17tl«4« 


IOJ«»1.75 
IOJ«,I.OI 
I0J«>>.1, 


»•4104704 

».4io»jjo,  

^iij>5o  >^J7o«7o' 


•4J«07J} 
4J«i704 


>.41t»5«« 
»  4ll}'7< 
,.41177*5 


IOJ707.57  >-4l5'-l»o 


.0}7I5.»7 
10J714 


>-4lJ«r4 
>-4l4M*J 


IOJ7J1.4» 
l0j74O.tl 
IOJ74»  M 


»-4i4«'47 
>.41S07K 
>-4iiS»»» 


inj757-50 
»0J7«5-»S 
IOJ774-11 


WJ7»1.<C! 
•O}7>o.»» 
I0J7»'J> 


.«Jj5.,4  »7«57-8o 
i«lij.,«,»7»»»..S 
l«8,..,»|^7»»°-l° 

iiJs0.O3!l7>S««» 
U,4S<I>7>*J  " 
l<,7<.olj»»°H^I> 


iojto7 
10j8K.ll 
10}»i4.«j 


»•457«« J« 
,.4j»05t7 
»  4>«>"IJ* 


>-4J>3485 
i'-4i»l4l<' 
440?J«J 


440$.»$ 
»■4410111 
^44.SI4J 


»-4»S>&« 

»4i«44}0 

,^.i«»,8t 


»•4410041 
»4414*75 
9.441,88} 


»-4l7JS40 
,417808, 
»4181«}  I 

,.4187.«» 
,41,1701 
,4i»«ii8 


».44}478< 
»-44J»«»J 
»444457» 


l0}l)j.O7  y^^joorjo 


IO}84'-S« 
I0]»4>.>8 


,4j05i47 
>-4JO>77, 


iOJ»5l44 


*7O04<j.!»»«HS-»7,  , 
i70jj.c:,»«077.JS  «OJ***-»* 
i7o*o4|*»">*  7J  «°J»7S-4- 


»4ji4i8« 
»4ji87S» 
»-»JiJ»»t 


»•4117777 
>.4jjll<4 

>-4jj*:4* 


»444>4<« 
»•4454551 
»  445»»^ 

»  ^^«^w? 
»44*»»7« 
»-447}»4} 


»-447»7»H 

,.44855« 

,.448841} 


17C8805  »«'40.11,  «OJ»»}-, 
171K.05  »«'71.51  ioj»,i4» 
17144.04 '»» »01-,» ;  'oj»oo.,4 

»7171.04  ltl)4-Jl'  '05»=»-47  »-454'iiJ 
»7lo0.ot  ltl«t,7j'lS)»«»-00  «•4545''»4 
171U.01  i»i»7^»5  «OJ»»*^?^  »*4J«<"«' 


,.44,jKo 
,.44,8101 
».4  501,40 


»7iS«.oi  »«5i»^<7  '°5»55  «' 
»7l«4.00  I8j5».»>  «0J»45  «» 
»7J1|.,»  »«5»t.41  'O}»!».»* 


r}}».X  ,»84ii-U  ioj,<oJJ5 
rj«7.,4  i»454-J0  »os,<>45  »-4J7»4i» 


>4554«»} 
>4}S»o8o 

>-4}«J5J» 


»4507774 
,4511(01 

»45 '7417 


,451114« 
,41  »70« 
>.45J1»7 


,.4j<7,Ro 
»■457141» 

»"J»i.»i  i»4»5-7S  1  "3J»7«.0<  »-4J7«»i» 


i74iJiio;i85i7.io  '03,8<.<»  ».4j8>i»i  »455'^^» 


»45J<*7» 
»-454'47» 
»•454«»:« 


i7iii.llT '  18548.«  I  I03sr,5.jt'|».4)8l7'> 
»:4:>  »4  1858r.11;  .0400).,«^>.45»Oi4i 


»-4$S5«i7 
»,4!iio<4« 


<o',«„i.5»  J7J105 


74.Grad.  ' 

Sinui    TanR.  Secanr.  ^'•«•Sm,  j^ll'^ 
i^^Ti^jL^W».!^»^'**^ 


S>  X5«S^05  }7»77t^}i 
1«  XS77^Jt 
57  ,«J«,>«  r'»o«  5« 

t«  ,<s«i.40  }7«475  «« 

$5i>«5J4-«5  ^]l^l-^\ 
54  ,<547-»<  f7°**t-^ 


}«J»$'.}5 
J»S5}}-J» 
JtJ.K.il 


>«5},.««  J:«"»«  J= 
Xsji-o,  }*»:<'-°J 

><514.4>  J«»H4^ 


5J 
5» 
5« 

50  ,<ti<.tl  J<»>0»»7 

4»lxjo».i7  J«*4«4-7J 

4«  XJo..<J  i**"*'-^^ 


)t47in.oj 
J«4i«4-»» 
}»}«70.JI 


}«}457^t) 
)«}044-*7 
)»MJJ.IJ 


»-»«4»o»»  l*^'^'.' 
».,«4»7«o  J 
».>»4t4tO  ^  __!1Z!^ 

,.»84lOll 


X4>4«1  »^«>«-45 
»<48<.jt  }*7i<«^<5 
,«47«.74  J<«7»5-7< 


jtllll.JI 
)8ittt.8o 
}tl404-I> 


«•X47740 
>.>84740O 

».,14705, 
»•  »«4<717 
^•>84«J7J 

».»«4<OJ) 
».»l4J<»0 
»->«45J47 


ia5(,»aj 
«0.5«»417» 
io.t<t>^7 


lo.5tft4U7 
lo.5<7»ili 
io.5^4t<K 


}to>,<.ic 
)8058,.  1 1 
)8oi8J.Oi 


><47t.07  J^fJ^^-^J 
X4<).4l  J<5»5«^«5 
X4S5-74  '^5»^44 

X44«-o<  J<i'»'  '« 
»<440.J7  5«47a4-«7 
»<4jl.<7  }<4»»>-.l 


X4i4.»7  J*J«74-44 
,«417.1*  5<J4<"«4 
X40,.54  i^i^^-y 


«5 


57,777'»i 
5T»47}.Ji 
j78ro.11 


,<40l.8t  5«i<55.« 
,«j,4,07  »«»»»4-4: 
ffiU.,i  >«"'4-«5 

,«j-«.5«'j<'404-<, 
,<J70.»1  5«°»X-3> 
,«)«).0<i<«'5««-55 


,,,845304 
>.,t44<«0 
».,t44).< 

^~i«>-l«3»»«7 
»  »•45»' «  .  io.!«)4i,* 


)7t5«7  <c 
}7»««i^X 

J777«S-i 


J77J«5-J5 
J7«,<5<.)» 
J7«5<8.14 

J7«i7l.oo 
J7S774-*» 
J7$J7»-ll 


J74»84-47 
)74S»0'«8 
!74l»7.71 


Stf,55.l7l)«"»'^4« 
jl«j47.48  J5»:754J 
Wi)5».<»;J"J70.i4 


J7j«05.<8 
J7)4I4^4« 
J7jci4-f>» 


,«j)l.89'j5«X5>o 
XJ14-08  }l»$«»4' 
»{jm.i«,»»'5»-75 

Xi084}'j577  57  M 
xjjcs»  557}5«.X 
,«i,i71,35»'5<-» 


7KJ4J7 
71 145», 

571858.05 

J7I47t.O! 
371084.8,' 
57<»»-5< 


XiS4.ii0  55<$$>4» 

X177  04  Jl<'"-°^ 
Xi<».'7i"57<'-5 


»<>i*l.joJ$5}<4-4> 
,«155.41  J54»«8-4« 
yi45.5)}54J7).l$ 

,  Xi47.«)'j54"84< 
I)  xi»»^7i  »57»5-»* 
XiU.8»}  J5JJ»»-5 


Xi«j  87  J$JO<»-54 
Xio$.»4  }$»*°>'}' 
Xl»8.«>  }$»»'»•■'» 


8 ',«1,0.05  ^S'''»^^» 
7  '  X181.O  ^l^^iO- 
»  X>74-i}55'OS»' 


}<}1JJ^«< 


»«i«.i«  J10«5.$J 
X118  >«  }$o»:»  t< 

,«150.1»  J4>»>J-5< 


»<I41.I>  }4>i<^  : 


.a5«,ix 

10.5««4I>5 
io-5<5»iao 


io.!«54io» 
10.51(4,114 
I3.5«44i4) 


»  »S4]<K 
,-  »«43ltl 

»»84.»J$ 
»•»«41)8^ 
,.»841141 

»-»«418,5 

»■  »841 548 
y. ,£41100 

,.,343851 
,.,«4050} 
».»840154 


to.5«i»))0 

to.5<i4}<> 
IC5<i«4i} 
to.!«i44<i 


I0-5<0,5I5 
10.5*045:4 
to.$S»X}7 


«O-  $$>570J 
io.sj»>77« 
la  5  584»  j  5 


».,8},to( 

>• >83»4$t 
,. ,8),i05 


to-  $$7»>5« 
«»•$57501$ 
t0.$J7Oii7 


»^»»)»7JJ 
,.»8)8404 
»  »8)8051 


)70)IJ  0* 
5«»»JI-5> 
5«>i4»' 54 


,.,8j770l 

♦•>857$4» 
».»8j<,»« 

>.>83««4) 
».»8)<l»o 
♦•»8}5»}« 

>.>Sj51«t 
,.,855117 
».»8)4871 


j<»l<«.Si 
j«87»$.Ji 
}<«404->} 


>>»}4S'7 
»->«)4'*' 

»-»»J}8os 


)<t01J.)« 

J«7<4<.<3 
)«7t6B.<t 


»->»)544» 
,.j>8)jO,t 

»>«}1T}S 


}««>t.J.]».»8jiJ77 


j«Si5.i8 
)««ij,.«4 


,.  ,8jioi, 
9.,8)I«1 


}<J7<4-»I 
}<JJ»0.,7 
)<JOI7-8) 


j<4<4$48 
J<417}»1 
}<J»0).t$ 


».>t)t)Oi 
»-»8)0»4» 
»•  >»}0$»} 


,.,8)011) 
>.»5l»8<i 
i)8t»so> 


t<J.$$«5»t4 
10. 55<05i) 
)o.s$$S4ii 


'0-$$$«»I}«/ 
iat54(«'/ 
10,1(40^1 

IO.J5J5*»»! 
i>$5)"»»l 
I0.(5i<li7| 

lasji"»* 
io.55i*4!> 
io.($ftS«7 


10.  $50*740 
io.5(Ol8»8 

I0.t4>:<^'' 


iiN54,Jii* 
13  54«:!»' 
I0.!4«»57} 

10.5477-5« 

io.$4:»»5» 

IQ. 54*8 11« 

10.54*5»»' 
io.54$«5" 
to.$45}7»4 

,o.t44«»J' 
I0.t444'4} 
I0.54}»51» 


Smu$  Ttng.  Sccant.  L»j[.Sin.  i^  ri^ 


1 

1 

  .  

Smus 

I 

t 

17<1J.«{ 

} 

17^47*^' 

4 

i 

177OMI  : 

e 

1774I.47  > 

7 

17759-41  l 

1 

177S7-}«U 

9 

17815.30! t 

Grad.  16. 


l8«7*-54  *<HO»J.54  f^A^iftl  >-4V74»tf4 

1870<X>1  »C40j8.*J  »^40778+  >-45'J7,o 
18717.51  f«H047.)i  >.44lii»t  9.45«+,,, 
1874J.CO  'C40jo;.0t  f.4^i6^yS  J.^fliji^ij 


•04m-  «i  9.44<oi5o 
'°4I5M}|>-44«45»I 

•O4i?ao>  9.4475159 
I04«7l.94l>-44775li« 
'OV»7.to.9-44»'>Osi 

'04r9'.<>9-44«*ii7 
"M105. 54  ».4490540 

•04*14. 43,9.449484? 


>-4*ogiji 
••4<lijtf7 

■,'-4<l7«>7 

'!»-4<it4tj 
1  '9^«i7i4{ 
j>-4<}i8«j 

'■l«*J«57« 
!9-4«4«i8( 
^•4«4iWO 


«04115.  ,j 
•0413114 
•04l4'.ltf 


'•4499153 
'•4505451 


•04150.0»  9.4511037 
"=4i5J.Oj  ».451«jti 
'^*'7-9S  9-45WCJ 


««417«.  »4 
'C4185.», 


'•4J14«79 
9^45»9'5l 


•04194.89  9.45J34IS 


'•45«739i 
^•457l«ii 


»4575840 
»4580058 


^47«ii3, 
9-47*«l(ij 
»•4771411 


49 

{o 
I  J' 

51 

f 

J« 
17 


18931.03 


jo.«ai  '>o^,:\:.r.l7'r^'^^' 


'•480J4J1 
9.480SUI  I 
948115«« 


$8 

59 
40 


»^58<^,pi«^^,04^8^^^ 
iJoTatiljofji  .'.^  »  '»*3"JM  :9-48i'«* 

iSHi  "ifr^'-^  '°4<Ji.0<  9  4*41790  ».48351!-. 
i^'>7.|J0477_^7  «0454^£lj3H^|r48^^^ 

•04I50.*o  9.V(io8i  ».484434,« 
'04V59-88j».4«55ii,».484Sg;o 
iQ«}tf9  i8  9.4<5»35ji9.4g)jj»a 


l»l8,.j,  jojotf^ 

*»"»'iri}oi4«i« 

i»ii7.l7<jOi,j.o7 
Ttm.  1. 


7  i'Gr ad.  467 

<*p^7  J4^4._^!j*i7,"^!^J^^ 
'   'iHfio.^  "^-W  >*»o<I.Ji  9.98t7<9,' 


34i8ig.»i 
14545«.  3« 
}4jeS4.4« 


>l848.gtf 


«*7«3.34 
J*iJ4t.»7 

}4  '973.3} 


}««<94.jo|9.98i73tg 

3*'Ji».57  5-98KX4 
}0)X5.0|  9  »8t<«0o 
}«o<oi.i,  9.»«t<tj< 

}*oi38.i«  9- 98158-1 
}J987s.jo  9  98i55o< 
M95I4.39  9.>8l5,4o 

}59'J3.<3  '•'«Mr'^! 
}587»j.6,  9.9514408  j 

H«434.»7  »-9814041 


35»07f.8tf 
1J77««.|0 
}f?3«'.cS 


} 57004. 8 
}J*<4».i8 
Jt<i»4.48 


341404.43  555940.41 
}4'i3<itf  ifJl87. 10 
}438««.gi  }55ii4.to 

1 


•^^*  54' 5  509 
'0.5410751 

•C.  5405999 
'o.j4oitji 
»0. 5}»<5oJ 

I «'•5J9I7<« 
I0.53S7OJ3 
I  "^i»Bi503 


'*'}77577 
'0.5j7i«5j 
^•5i«8l37 


'•'8i}«74('0.,j«,4,^ 
'•98i3,o<  ho.5j,87,, 
^  »811938]  .0.53540,0 


}40iot.io 
540'}<.U 
}3977o.»5 

J5940*.  3 
539041.4» 
}}8<7j.58 

JJ85K.99 
$}7955-$i 
»7594.34 

}J7iJ4.og 
}5<874.5j 
}3<5<5.6t 


JT48«i.<^ 
*J4J5i.4j 
J54'tt.o. 

}ij8j,  jj 
}5348t.4r 
Wj^.  .4 

J5178<.«o 

JSMJJ.T? 
J5io>j.tf5 

} 51748.14 

J5'40j.54 


J}<liP.5J 


♦•98tt5<j| 
y-jStiJo, 
9811831 

9  9Sil4<t 
»•9811091 
»  981071, 


'o-ij^^jro 
'o.5344«,4 
•o.  5JJ99X1 

'°-f3J5»J5 
•*5}jOj5i 
'o.fji587j 


9.98191}« 
9.9ii«8<j  I 
9.9«l»4»o| 

9  98181,7  I 

9  9817744  I 
9.98173701 


'•9«i<99 
9.»8'«io  I 


JJ*5«5.6t  }1'059.  54  9  981614J 


..  .,,J507i<.t,  9.98,58,0 
»5840.j<  335l!ooo8  J  50173. 4 j  9.98,54,4 
^J».»5  }3544J- Jjjj^oo^i.yJ^  ,8,j„7 

'58iJ.»4|}J5087.i«lj4jtfj3.jj'j,  »«,4740 
»58il.<ijJu-j;.9iH.<9Jio.Oj  9-9>iiSft 
»58070» jj34j'7.i4/*4JWio.t4  9.»Si3>«> 

95798.9J  |jJ40i3.tf|}48<7».  'O  9>»8i3<o8 
95793  <o  JJ}«9.9?jJ'8jJi.<7  9'y8i3it» 
tg  .  95781.15 13 JJ3 17.  J*  J4-994.91  9-9811850 


9577}  89  jJt»<fM} 
»57*f-fil}}i*'4'9 
9i757-'4|}}ii*J>«l 

»574«'75'3J'9iJ'7} 
95740.35 'jJ'}«4.fi 
957J«-95  i}»i55-»S 

'9571J.54  }}oS«S.tl 
»5715.11  J}05io»i 
»570<.<9'}joi74.}8 


'o.5Jiit»8 
«0.5JKJ17 
'o.5Jlit<l 

«o-5}£7«9» 
10.5501541 
10.5197888 

■0.5ij3tji 
IC.51  8854, 
ir.utjjji 

•0.51-93J5 
«0.5174*81 

O.Jl-OOJ) 

io.ti<j4i8 
■0.  ;uo8c4 1 
«o.  fij^ijt  I 

f0.5t(ii7»  1 
IO.fl4<»7i[ 

I0.514X:<7  / 

««•-IJ^^^^I 

•"•^lJi'?!  I 
>0.5ltgj7j|l 


9i*j8.i9  jt»8i8.ti 
»(<&9.8,,'}t»48j.30 
9S<8l.]<'j>9'j8.7* 


J47<57.8f  9.9811471 
J47Jil.4<  ».»«110», 
>4<985-7<  9.9811711 

34«50.7}  J-jSnj,, 
34*}'«.  37  9- 98109 jo 
J4(»8t.<,  9.98'05<j 

J45<49.<,'»'*""87 

i453i7.}j  9  9So9Sof 
}44»«5.<«»-»*-'»4iJ 

J44<j4.<7  9  9839040 
J44J14  JJ  '  9«38<J7 
i4j994-<5  '.9«o«i;ij 


'o.f 113991 

«0.5x1940«) 

"-'.5i'+8iil 

«o.  ttioift] 
<o.5toj<8i  1 
10. 5101,13] 

lo.stjM54,J 
«o.j,j,9«,| 
'O.JI874J4 


5  95*71.90  J»»794-«7 
4  .9i**4-4«  ii»45'-«4 
J  ,95«55-»5,}i*'09.O7 


J4j«5.<J  9-  98078119 
}4}}JM7  9»98o7505 
J4}009.5<  9- 9807110 


1  95«47-47  }177<7.I5 
«  l9i«}8.»8  J17415.»» 
o  I95«ja^«  jiToaj.K 


ia.ji8t«8t,l 

10.5173-^3] 

io.5i«9tjol 
10. 5  «47 14 
io.ji<o)8t| 


J4K81. 51  9->8o<7J5  '  io.S'5J<59| 
34iJ5«-"  9-»8o<j49l  ic.jijiijol 
341030.3«  9.98059«}'  io.si4«-«,e 


NNn 


.S<4«iel 
»'»J7-17| 


DigitiZL 


^  Sinus 


Gradiy. 


lo 
II 
II 

M 
14 

M 

u 
17 
tg 

.» 
11 

11 
»J 
»4 

15 
16 

xS 
»? 

3» 

Ji 
31 
33 

J4 

SS 
J« 

r 
}> 

3> 


»>43«  «3';2'J       .04645.,!  y.4«9.x75 
Ws^  -^^^JJ^  »_422!! 


19459.«5 
i?4«7.43 


.11  ».4<7«-3- 


9-  4«7M33 
>.4875>3* 
9  4880410 


i»?i5.** 

19545-0' 
19570.80 


,0915  p  «0VS7X-I 
50955.17  «04<«'-53 


»•4704548 
9.47oStfjl 


9.48849H 
94tW94«3 
9.4893»»» 


9.4S9Si8o 
9.490185S 
94907551 


9^911801 


r9«54-><'l!!!t!i': 


9.47"i7«o 
.04-09.8«I>4A085<';4^ 


1968 
1970». 

19757^  !:rii!| 

19705  "»|j,j,o.j4  104757.18 


^'•^'  jn4*!,jl "»4758.18  y- 47550451!:!!^ 


19795-051 

i98io.^iJ'^'-*» 


i9M-5< '"^*-" 
19904.08 


199J«.84 
19959-59 
199S7.J4 


I047«6.79 


9.4737097 "»»3«5*5 
».474  •  141  »•'♦'4^'"'» 
9.4745 >»l  »-4>474»9 


t0477<-  51 
I04785.8< 
51JJ8.  lo  «04795-40 


9.474915» 

>-47S5»7i 
»•4757504 


JOO15.09 
J0041.84 
300:0.58 

50098.51 
30iitf.otf 

50153.80 

J0181. 5j 
30*09.1« 
5015«  99 

jOl<f4.7l 


jijTo.  05 
) 1401  00 
3I455  9* 

514*5- 95 
5 '497 -90 
JM19.88 


104804.9« 

104814.55 
104814.  II 


$1^61. Si 

3"595'85 
5M15.85 


9.47«  15  5^ 
»-47<5559 
9.47*9580 


104853.70 
l(H»4J.P 
104851.  91 


50191-44. S'?"? 
50510.  tc 


45 
44 
45 

4* 
47 
4« 

49 

50 
t» 

5» 
55 
U 

55 
5« 

57 

1« 
I» 
<0 


1048<1.5J 
104871.17 
104881.81 


JU557.85  I0489I.4* 
jt(89  8<t !i0490'-'5 
31711. 87,  i049«o- »3 


9' 


IJ1817. 94 


JOJ47.88  J'«49-98 


1049*0.49 
I049JO.<9 

««'^^J»-  89 


9  495l8<t 
9.495<»98 
9  49*0717 


9-49'5i5» 
»■49*9574 
9  4975991 


9-^77  JJ9< 
9.4777409 
9- 4781418 


9-497840* 
949818K 

9  4987»»3 


>-47854»J 
»-4:89413 

'•479J+JO 

9-47974  "1 

9.41^01401 
».•480  (385 


».4809  3<;< 
9.4815341 
48175' 5 


«04>49  *' 

j7,;;::;;i5'8«i.oi  «0495»- 54 


9.481118 
94^1514» 
9  4S19108 


10497J.83 


30431.01 '  5 'J^*' '5 
04  g.7t!j'?78  «9;'°4»88.5» 

,048<.4J  3»°«°-M 


9.4855«*  5 
9.  48^7117 
9.48410« 


}05,4.,}'5»«Hi.5M'°'°*^"'' 
j054'.85J»!»74.40,'°''"7-»4 

}05<9.55  5»io<.49|'°'°^7.74 


9.48450'o 

9.4848951 
9.4851888 


J0597.1}  5»'J«.58 
505 14.91  |5i«70.<7 
}G<5i.<t|3»»oi.77 

5068o.i9'3*iJ4-8« 
50707.98  5»»<7-«> 
50735.«, 3"»9-<i 

307<3. 54',J»35«.»5 
J079,.0i  3»5<J'38 
}08t8.<o'5»59{.5l 

3084<.}C  ^514^7.** 
50874  0}  jji4J9.8i 
)090t.7o'ji49i.»7 


«05037- 5< 
105047.^8 
1050j7.11 


io50<7.a< 
i05O7<.9i 
I0508<.79 


i0509<.<7 
105 ic«.5< 
I05il<.4< 


9  499KK 
9.499<Oltf 
9.5000411 

9.50048,4 
9.50^9103 
9.50,3588 

9. 50l79<9 
9.5011347 
^.jt^K-ll 

9.  505 «091 
»•5055459 
9.  JO59S11 


9.  5044181 
5048558 

SOilSyl 


505714:) 
9.50«ls8< 
9.50*5918 


9.4<5<8»o 
9.4860749 
9.48*4*74 


9.48*8595 

»  487*5 « 
9.487641« 


5OT0i<7 
9.5074*01 
9- 5078955 


9.5083KI 
9.508758« 
9  5091907 


»•4880335 
9-4884140 
9.4W814» 


1051K.J7  ».4*9i040 
iojlj«  19  9  4895954 
10514*.  11 19-489»8»4 


9.jo9<ii4 

9.Jit»55» 
9.  j  104849 

9.JI09M* 

9.5 «154*0 
9.jit77«o 


7i.Grad. 


I 


|;Smi»  -Tlng.  Scctni.|i^J5-S«».j|;^j;'^ 

io.ji4«io 


<o!9jSj0  48  5i708j.l< 


j9  95<»««97  3^745'»9 
58  950J-  45  3»<4=5-»< 
j7  ,j<049i  3^o<7 


9559<  J»  3»57»».»4 
„  95587. 8 J  JMJ»«-«4 
J4  •95579.50  3»5055  08 


,jj70.74  1M7«8.95 


)4ix>}D.3< 


34i705-»< 
34,780-80 
j4lOj<.99 


540755-8» 
54041 1.JO 
J4C089.  )i 


5J 
5* 
5« 

50 
49 
4« 

47 
4* 
45 

44 
43 

4» 

4« 
40 

5» 

3« 

37 


j}97<«. «« 

9ii<i.  «7  5HJ«5-4*'JJ'447.H 
9j5J5.«o  5»4O48.<0  559i»7.55 

9JJ4J.OI  J^J?^-  J« 

»55)*-45  J»Jj8o-7« 
9JJ17.85  3»3°47-«0 

95j19.11  J»»7«5.4* 
95jio.<i  J»»j8j-7J 
95501.99  Ji»oj»JS5 


9.98059*5 

9.9805577' 
980 j 190 
98O4803 

98oH«5 

9804017 
■98oj<59 

9.9803150 
9.98oi8<0 
9-980147« 


338808. 10 
558489- 48 
338171.  58 


55785J-  9' 
J57557.07 
5)7110.84 


9.9&)inSi 
9.  980K90 
9.980,199 

9.9800908 
9.98005 « 
9.98001 14 


9J49).J<  )»«7»».«5  55<905.»4 


95484.7»  5»«5»».i« 
9547<  07  5»  «0*3.04 

9J4«7.4i  3»O734-40 
9J4J8.7*  3»O40<.)8 
95450.09  3»o078.97 


)}<J90.»/1 
))<»75.»9 


95441.41  3'»75i.«7 
9J4}1.7»  3>»4»5  98 
91414.O)  3«9«co  }9 


J5 
J4 
J3 

3» 
3« 
50 

»9 

18 

17 

1« 
»5 
»4 

»3 
11 
11 

10 
I» 
18 

17 
i< 
15 

'4 

«J 

11 

il 

10 
9 

8 

7  ' 
< 

5 
4 

J 

1 
I 

o 


,54,5.53  3I8775-40 
9j40tf.«i  3«845«-Oi 
95597-^  5j8l»^»4 

95349- •^'^'^««^■o* 
»5580  43  '•748'.  47 
9j)7i.«9.3«7«5»-48 

955<i.94'3i<858.o8 
,5554. 18  5«<5«7.i8 
9J)4J.4I  3«<«97'OA 


555»*»-«4 
555*49.00 
JJ55J*47 


JJ50»4.55 
J347l).i4 
JJ440».J4 


95)}<.(?4  J«5877  44 
'515558  40 
3l5»5^»4 


915»7.S< 
95319.07 


95)io.»7  5'49»i  or> 
95  5;,  I.  4<  5  «4*04.78 
95i9l.<4  J'4»8»  07 

95»Sj.8»^«'J97i-94 
9J174-99  J'J*5<.  59 
9j»«!.tjj5i5J4'.4" 

9j»j7.50  3«J0»70i 
9J»49  44J'»7'5.ir 
9j>}9.j8l3«t39».9' 


9jHa7l  5'»o87. 11 
95U1.R}!5«I77S.  09 
9fiii.94l5"4<J.5J 


9j»04.C4'Ji>iJi. 
95'95-«4 


9Jig*.i} 


95«77.)l 


54 

}ioS4l.  10 
5«055»-»5 


5io»it.9l 


95i«8.}8  J099'4. «* 
9J1J9  44  JOX05.X 

»5>50.49jj^9'98  Ji 
9JI41. 54  308991.1» 
9ii3i.jS  508<&t.<8 


554091.44 
J)J7Si.94 
JJJ474-OJ 


)JJi*S.75 
53»8j8.oj 
55t5J0.95 


55»t44^4 

JJf9j8.5 

JJXjJtO 


JJ'Jt8.4 
.<)io»4.}i 

}}07i07* 


10.JI4IS9J 
lo.j,57j8t 
iaji))07i 

10. 5ii8(<7 
io.jU4a«7 
10.  JI19J70 


10.  JIIJ07* 
10.5110587 

10.JI^*(01 


10.  JloKlO 
10.JO9714» 
I0ij09»«8 


9T99')t 

979955» 

9-97»8>4* 


9-97»8jji 
9.»798lj8 
9-97977*4 

»•97975*» 
»•  »79*97  3 
9.979<578 

9.979*181 
9-979)785 
9-  9795588 

»■»794991 
9- 9794 $95 
»•»794195 

»  97957>IO 
»-»7955»8 
9^979»»»8 

»•»^»»59» 
9.979119S 

»•  9791798 


5)0417.78  9-979159 

55CHJ.  j^:  9r9^^ 

5»9»i5-57|».y79CT94 


}19JI1.)4I9-9790I91 
319111.«». 9.9-89789 


31891  i.«o 

}i8«  11.09 
}i8}l3.  1« 
518014.79 

}i77I7«> 
317419.77 
51711). 1 


JK817.O1 
5KJ)t.4» 
)KI)<.J1 


)tJ941.II 
)1J<48.15 
J»SJ54-»< 


9Itl5.<i' Jo8578.«9 
95114  «5|)t>807).M 
94105  «Ji^OT^^S  )J 


3ijo<i-»» 
}t477C'.o) 
514478.40 


}i4iB7.)» 
}i5»9<i.7» 
}i}<o«-80 


9-97895«* 

9.97X^983 
9.9788579 
9.9788175 

9.9787770 
9.»78'}<J 
9.978<9<*> 

».978<JJ4 
9.9-8*148 
9  »781741 


»•,»781554 
9.9784917 
9-97«45'» 

9.  9784 1" 
9.97S}7oi 
».978j»»J 

9.978188) 

9-97*^''* 
997»»^J 


10.J08II98 
I0.JO8}73l 
tO.J079K9 

10.  jC748io 
io.j070)54 
io.5C<J90) 


io.je<i45J 
io.j0570ti 
io.50j»J7t 


10.J04815J 
ic.jO4)70i 
IC  J0)917) 


10.^0)4848 
10.503041* 
10.50K009 


10.J011J94 

10.50171841 

10.5011777) 

,0.5008)74! 
IC.JOOJ974I 
10.499917*/ 


104995 1*'/ 
10.499:-»"/ 
ia49W4"/ 

I04»t»05' 
10.49776^) 
ID.497)»7> 

10^9*^9'-^' 
lD49«4t4l 
1<M»<«I7» 

104955«'« 
io.4»5«4*t 
10  4947>o» 

,CM94»"« 
Hi49j84'4 
10.495407» 


I0.4»»975J 
io.4»t55»8 
10. 49  "0*7 


,o.49«<7J« 
104»«»4'4 

io.4»=8^» 


,o.4»oJ^* 
,0-48994*« 
10.4895 ' 5« 


,o.4»90«<4 

lO-^»»*'*" 
,0.4«'J^''. 


- 

s  I 


Sinus  Tang.  ScMnt.  ^»^.5,^71^5;^ 

i0y>l-70|3^y,.y^  lOII^.l»    M»»8l4  '-ftT^O 


!On9  5<ljii»4.i3 

}OJ»J7.01 


'°5'f«-'7  >--WOiTIo  S.niiOr? 
'Ofi7*.oJi  i^«'i47i  >-Jijo«Vi 


Ji«S».lr  »ojiw.of  J.49j<t,< 
3Z<Sj«4  lO{t(M.a4  »-4>X308j 


J'}4M7 
'•S'Js>lio 


51717.14  «ojiM.oj  5.4915,4* 
,  i*74*-44  'oj^W-07  >-4S>jo«atf 

i"JO.J«  jJ7l!l.tfJ  «OjiJtf^O 


V«477« 

M'fi03, 
;'J«j«i3o, 


^«,3.»7  «oji4*..4  ^4»j8„3Vj.*oj7j 
'ojij^.i,  ,.4,4,3«,  9-  j.«4g., 

Jijio  itf.lOji7<.  j,  s.4,50O4<  |s.7^iI]Tr, 
}i,4i.S0»0jig«.4.(,^„j3g    !  «J^3 

}irj-ojk;i>tf.  5«  »^f9J77«ji>^8^ , 

''♦'*'f4j|»-I.«<fioi| 
JJ70  >.Ji,D54^ 


}'$?!• JO 
J.«10.  10 

}  1*47.70 

}.*7J.t, 
J'7ot.S8 
J.7ja47 

}. 
I  }i 
3) 

J4  ]  }.840.7, 
I  J*   »'«9J.  ,j 


'•49730IO 
»•497*814 


'•I'J>4J83 

M.988J, 
>*Ji03Oji f 


9-49996 ii 
»•500341 


I  J7  (  J«9Jj.jo 
)•  J'9JI.I>I 
I  J»  JI978.«3 


»•4984441 
»4>l>8l4j 


«Jilijosl 
'•5i.J73o[ 
'•t»i»>jo| 


»-»9»j840  ».JiX4i«tf 


*joo7io« 
9.J0I0J87 
J-JOl47«4 


9-  JOiSjjg 

»'J0llJ0g 

».101*075 


J}t«8.,r  iOf4j»,7  9.joi,8,g 
.<j«ii.j4.os5oo.«»,9. 50,  , 

li^^i-n  'OJJH.oi  ,.50,735, 
3}«8<.ii 


JitSr, 

9-  Ji^isSjJ 

9ji3«7,5 
9.5140,9, j 
»•  JMi'»») 

»JMJJ«J 
'•J1J777» 

»•51«.,«« 
».5i«<ljo 
*•  J*70JJ.| 


rx«.jo.o,jj,.,,|,.53^8  L^^gjj; 
fJ^o^, JOJHl^  L  j^j^l 

'°jj73-.  ^.sojvgui,.;!,';;*; 


4« 
41 


3io,j.74*^jj,j.^ 
JtOtfl.Jo  ,j 


I  4J  '  J1C88.8,  j,ggo,5,  ,0558.  Jr^ZZl  

44  j"'*-4°,«».i.«.  .oj 5^^"^^  joj 

I-  ^^-fiKt^':;::r.t',te^^ 


49  j"t4..o  ,407j.^'.o<«4< , jrTTT  — 

jo  J«i»«.*4'}4.or.7,lio;«t<"  ^°*^'^°^9-SiUiS9 
yi  }ij}«.7o'ui7i.<,  1'  I  


f  [^ji^ri^;;^  secanc.  .Z.*^.W 

i  J9  9f09s.«  ,0,  ■      I  ("  - 

cl  9tO«7«  ;n,?f*'^  ''"'~J* '•»?*'<«} 

1 7  »jo7g.n  !:'*=»^i^^3«««-4*'>.»78.t4; 

J7  ^»^f  Jo<J5<^,  |}ti7^o., .  (,.,7808/0 


,j95o«,.<,  3^^;^^^ 

Tf  95c*>.so  J0«,5,.„ 
|j4  h^M7  JO,„o.,g 

„J  95041. j,  305<.„.^j 
Jl  fiOjJ.4»  JO„4S.7o 
Jtj9lOi44l  J!35048.«< 

J0j»S0'Jjtf'j0+74^ 
49  >joo«.t9 ;30445o.,8 
4gl>49»7.ll  jn4,5,.y^ 

>»9«»..i  jojgf','^ 

»4»7J.Ot  303  jj,.. 
'949«9.,I 

I  949<SoA3 
J9495«.<« 
»4»4ijj 


.'9 


94933.41 
94914-K 
949H.il 

J  '4»0,.,s 
j94«X.7g 
54««7.<o 


3"4Si.3oj9.77«04ig 
J"i«,.03  9  978oco4 

^i;f7»J0  9.  9779,93 


J"59i.io 
Jl'}Q«.44 
JHOll.  j, 


99r^'8o|  1^485,134 
»•97787««  I0.4g4,5„j, 


JM 


J'40*i.„L 

."••".J'i7j»0.g*|,, 

Kwj)ijsi9.«iy; 

947«7.s«  »»<»f8. ,, 1,13148.^71,. 5^^T: 
947J«.i7  «9*57J.  «il}.ij>7S.«,  ^7«rf,',  I 
94748.,,  *9<1S»-4J|}'170«.8«  ^,,,5,'  I 


IO47JO<0f  I 
10.474«4„  I 

iOw473S.334j 
,0.471, 6<,l 

».471,4,11 
.0.471,,  8 J 
«0.47.7147/ 


9rj9.«"**^  «»M'»4}9.f,  ,.jrT<„,|  :'lo.4„„,, 
94730.3J  '"7«  J  Ji'*'^«'  9.»7.*4«9.  I  «O.470ggu 

9,71 '.o.  )»»54j-.J7(jn,o^i  ^^;;^  I 


94730.3  J, 

9J7t'.03  *»54} 

'47...  7oH'54.J.<[5"*}4.7l  ,7^1^  ' .0.4^.r4„| 
,470i.,<  '94^1-  J"}«7.4o  ,.,7<3^  io.4«9<,3, 
\^9*,9o.icU^co.  f7  ,.,7<3,,,  U.4«9r,"7 


W«,3.o,|»W)   _^  

««g,.6</»94JO0.ir|,'o8,4.ii 
94<74.}0  **»ciJi  4*jjlOj«8.,5  ' 
94<rf4-9j  ^"'^^'"^l"  

t,}4«8.i,J,i(0,8.0f  ,.,r<,4<i 
»»j'«».«5j,09r,  «j  9-  97610)0 
i»i^3».»jlp,fo,.<7  9-  r^Offf  I 


94«f5.tJ 
,  «*4<f..< 
,4<J<.7<  ^»^90 


'o.4«fc»03, 
<0.4<848,, 


fl 
f< 
57 

r» 

J» 


JI474.I,  iJif  tg  ,°  9-5JfJi7» 

—  — -ifZi^J.*  ">J7JO-J4'9-I.ij}yr  ^.j^jrj»^ 

}i;oi.go  J4jtf7,7o  ~ '  ' 

JiJi».},l|44co.,j 


<n1      •  "4CO.,, 

•l_JiJJ«.8tl,44,,.-< 


'0f740.,O  9.j,  1,074  9.fJ*'fOj 
«05750.4^  ,.  f  11,749  9.  53*5«.} 
^0f7gl.O7  ,.,ii<4i,  9.f3<f,7l, 


g  ,4<17.J«  '9lt3'.5i|jO,i4«lO».,r<0l<7 
7  ,4<i7.9fl'9iJf3.,»l,oS,Xr  '9  »•  r5»7j< 
'  <  94<o8L,3(t9i07<.ic|,ogrio.«  *•  J7f,3c, 

'  f  !,459»  '0I*»'7»»  o,|jog4,g.<o',.  9758870 
4  945«»-«7li9'fii.  f«  Jo8i,7  01  9.  97,84,7 
}  945»c.i}j»>'i4*.4»  P7>J5.»0  ,.  »7J8004 


•0.4<7J6II 

'0.4«7i474 
'0.4<«7J4I 


'  io.4<J9  84 
•0.4«?49«oJ 

lc.4«o83, 
,fi.4ir4<7,t 
•0.464  K07 


IZ 


hv  c; 


470 


Gradig- 


5j8«i.7» 


lo;t79'i< 


;.{i{iol7 


*.{J|U>I7 

>-5}»«J7l| 
>!4014?J 
»<4«U« 


>01»}l.»8 
IOl»4}.7« 
•0{»I4.14 


J475»-4« 

}4n<_J*  '"S»»-^' 
,}C1J.»«  H»*'  »' 

,j,«.,4'Jt^«4.«J 

'j2LZ!|— — 

jjUl.ijljiMO-'» 

",.n.*7  Jn»'  «7 

yi.i.uUiiM^* 

j;ila»7 
,1,io.«8 


».fi<i»,( 

».1I70[»I 


».S4tO«3<| 
^  S4«4<7«| 
»-i4l»747 

».54»»8lj 


».,17,114  -  -1 
».5 177447 

jlIlM*  »•  i4J3»j7 


♦.5tM»iP'*M»M 
1iS»i>j|»-i45»04* 

,l»l,04i'-»**"°°l 


105»«,.  M 
to,»7<.lS 
I05,«5.»7 


I0JM7.»1 
io<ool.<, 
lo<ol>.]l 


HHJii 
JJ170.98 

JJ1)«-41 


,J4J».  10 
J}4}i-1» 
JJ4«l>J 


IOCOJO.J7 
lotfo^ia) 
la<o,i.t4 


JTJ4<-4^ 
J(}7»->5 
il4"-** 


J5444-40 
Ji477  J5 
„jto.to 


5,4^  ,4  51541-«* 


})ii:-75 

JJ545K 


j,,7J.«0 
}J«Ot-40 


».,117074 
,11C«J< 
1"4»}5 


l0<O«J«4 

to«orj.»j 

IO<0t4.87  f- 


ioio»j.83 
iotio<.7j 
lotf  1 17.70 


io<til.<7 
ia«i}».<j 
IO4IJ0.&4 


41 


4) 


45 


J5«4tl« 
}1*7J>7 
jj70«.7« 

„  .5  Ji75>-'* 
„«»i.i4  J!^^»» 
$570,.1J  Ji»»5-«» 


I0<I<I.<4 

IOO71.& 

10<ll}.<7 


io<t»4. ?i 

l0<lOJ.7J 
IO<lI*.t 


}5»J«  0° 
J5»70J< 
J5»Oi.«7 


JJ7J«-»i 
,J7<4-1» 

!)T»'-«7 

}J»1».0J 
$J»4«.4l 
)J»7J.7> 

J5»M.«* 
5J»1«.JJ 
5$»55-'>  SSioo  SJ 


IC»!117.R»  » 


J5»}«-51 
I5>«>-J« 

J<001.11 


10<l)t.,« 
IO<1JO>OJ 


jtjjjro 
Siy,iii 
'J131711 


|.J447t48| 
>f45ii»jl 
>-5455»J< 


5io<,07 
5x^8»» 
IUJ4»8 


y-i^:»!^*! 

»-S4«)$il 
»54«:j4« 


5471 J77[ 
♦•5475405 1 
I47»4JJ 


Jii7»il 
5i)'3») 
5*M>i} 


jijSjit 
J141OK. 
5145*40 


5i4»i>« 
9-  515174» 
515*1»» 


5159844 

MKj}»7 
».5K<»17 


»-Ii704«J 

»  J17J»»7 
»-Si77Ji« 


JltlOJ 

».5i»4Sr 


54»J45») 

s^jt^»?! 


54»5?«>| 

54»»5ll 
5S0JSi>[ 

•55°7Jijl 
•  55'iSi5| 
»•5515514 


55i>5tM 
55»J5'4 
»-5Si7S<H 


»'55JI4»»| 
♦•55J5477j 
»-55$»45»l 

»  5t454J«| 
»■55474151 


».jiS»c»7  »-JJ5'3»» 


lOltUt.IJ 
IO<i7l.t7 

10<1»}.J, 


>J1»'<I4 
».J1»,11» 
>-51>««J» 


jCojJ.oS 
j<o<7-,« 


JJ»»}-tI 
j40to.fc 
J40J7-»J 


54«J-JO 
)40»i.<J 
Uiiooo 


lo«t94.jj 

tO<JO,.68 

tc«).«.»4 


J*'$) 

,6K«.<0 
)«'»,. jO 

j«i}i.4o 
5«uij.ji 

J«1,I.1J 


tO<Jlt  01 
10«})».!» 
IC<JSO.)k 

to(j<'.,8 

l0«,71.»O 

•o«jt4  oj 


S555!5>l 
»-555y}i7| 
9J,«Jiyi 


».,$0114«  >-5J«7i5s| 
y.,jo,«50  >.5i7'ti4| 
SJ.'»I5'  ».557Sl7t| 


».,jti«4» 
f 5J1*14J 
».5Ji»«J5 


»-tJ7»IMl 
»-55«50;7l 
,-55»701t1 


»  5S90»7I 


»-5Jt5lt),  , 
,.5}i«<o8  ^•li»^,'^! 
».5j}o:,o  »  IS»»»J4l 


,«,,l.tj  10«J»J.17 
j«j«4os|lo«40t.ii 
,«5,.'.»l.o«4l7.7l> 


>455})J«» 
»-l))7044 
»-l$«0(i 


70.  Grad. 

Ting.  Scctnt. L.rT«».| 


».,«017»l| 

%,to*7i7  . 
y.J«ic*,» 


190411.0,  }07I55.)5 


,  i,oi4<.»8 
I  i8,«7$-M 
i«»I»»« 


I  iSf3J4.«7 
,  18I7»1.77 


JO<t»«.IO 
|0«f7.JI 
J0«J7«.,» 


JO<Ilt.  11 

}05»«j.7o 
j0J«O«.7J 


iNjii.jt 
,  »»«i40  j} 
,  iStX»-?» 


I  jo'»44J<  7J  i>7<»-70 
1 4»  1  »444710  *?74J0.07 
|4«  >44J7.«4  l»7l«0.8« 


J0JJJ0.1« 
J0JO»14.iJ 
>04«J^.*« 


,.,7J«KJ  '°-4tKl7>\ 
f-"»30  -^"^1 
».r55j>4  ;  "  ^»*>1 

».»754^ ' 

,,r;40.J   '"  ^-oj^tjl 

ioi4<oi«:,l 
'i^-45>7S47| 
1^4S»}4«>| 


,.»^5J<4« 
».»75)10« 
»•»7517«» 


$045«  j.  51 
J04jt8  »4 
$04074-<i 


r  l<C«91.t5 
I  i»«l).«< 
>  1«<J5<.01 


)OjtiO.»4 
jojS«7.si 
jOj)14.«4 


t««o8S.«j 
:  i«5«ii.<t 
I  l«SSS5  l 

I  i«;i«>.ii 
1  i«S0tJ-4> 
',4,jt.ii  i«47J««}l 


>rjtjio 

».»7  .&».  '^•♦ifiJ^» 
».»7$.4S."=-'»**"'»I 


»»7flO'« 
^»750570 
»■»7)011» 


)0)O(l.lI 
JOJ»IO.» 

joij  s8.<» 

J01JO7'J» 
JOtOJ«.,J 
)0t»0(.7t 


|)s'»4J4l-t7  i844,).J«  JOtS5«.»4 
,7  ciijl  91  »«41l^U  |0«J<»7.«o 
|  )«  ,4,110«  H)»«J-)»  l°'°f«-70 

1)5  •4Jll-«''*«}70t.,«|}<»Slo.l4 

54  ^4)Oi  »  1«}4}«.X  »«'1«'-" 

55  >4t».l5  1»}17«^M»  50°J'4^t 


,.,74»<«S 
»■,74914« 
».»74S>04 

»»74»J<1 
^»747»l« 

,»74747t 

♦•r^TOJ' 
».»7«J«7 
^974<I4» 


94i8j.J<  181,14.1« 
^17J.8«  »«i<)t-J< 
,4i<4.IJ,l«tJ».  t» 

»4i54^4Ji*»^'J®-45 
,4x44.7«  l^»'»70-O) 
»4i,4^»8i»l<.0O4 

,4115.14  t^lJSO-^» 
94115.50  l«IO,t.J4 

Mioj.7Jli»o»Ji.«) 


)OO0<7.4« 
lt»»t0.7j 
t»X74-4J 


|iW)t«.5« 
i9,u»j.it 
Ii»8»j8. 1 


t0.4S77l»7| 

10.  «JTJtljl 

10.  45«»»}  I 

io.4j«jaQ«| 
lO.4S«0,J»| 
13. 4J5<»oo| 

lo.4jji«si| 
io.4J4»»07l 
«0.45447«4| 

lo.!4S407t4l 
I  tO.  4S)««ISl 
I0.4SJUS4| 


f>745«t»7|  'O  ^St»*!) 
9.974S«(i  '0-4SJ45>Sl 
,.,74480«  1  '0.4iiOJ70| 


»•»744))» 
»-»74}>l} 
>->74}4«« 

».»74}Ot» 
»•/741570 
»»74l'tt 

f974i<7J 
»■9741114 


I0.45K54»! 
10. 451151» I 
10.4JO»Slj| 

10.4504500 
lo.  45004», 
I0.44><4»1 


t»8i»J.5i 

*»8j49>< 
ij>8los.«j  »-»740774 


1,  ,4.»5.»»>«°V74  )5U»78«1.3.  »-»740jV4 
li  '  ,4I8«.»1  t»ojI*.4«  «»7*'»-4*  l 

5J,7«.44lt«oos,o.  t,7jT<.,5'»;f^ 


,41«.« 5 ' t7»«oi ■»« U»7 ■  )4  »0 
M«5«  «5|»7»545  )7 P»*»»}  «" 
y4.4T.oj  t7jlt>».17|»»«i*-"i 


»4«)7.14 
»41174* 
94««7.«0 


»4«07.T7 

940>7'>J 
^40(1.0« 


i7,Ojj.j,liX4ii.»5 
I7«778x»  »»«i70-»7 
i7»,ij.O7li»5»}<»-»0 


i7«i<«.Sj|i»5<»«-55 
l7tot4.4o|l»545i-ii 
»777<oj^9|i»5ii$-4« 


1 1  i  y4078.11 
toi94a<».ji 
» I  M05»  4' 

1 1  MO4«.«0 

r  ,40^8.7. 
<  9401«.«. 

5  ,4018.9.0 
4  »410».»]) 
J  »,»»».07 

t  »J»»»  '4 

.  »»7»  t: 

O  ,ij4».t4 


»77507.)s|t»4»75.l« 


»  ,7)«>7i 

»■»-$»519 

».,7j8»; 

».»7}7«iS 
>»7}7.lll 
^»7J*7C» 

»»7J«15J 
,-»7)lSo' 
>>7JS)4« 


1771J4-4»I'»47J'.»5 
17700  l.,yl  1944»». 


i?*^^»'»»!'?^!*».*) 
I7<4,»^ii  ly^^Jt,.,- 
I7«i4<,i  t»3:8y.«» 

i7,„<.oS  t»)JJJ  «o 

t7i7+l-«'h'^3''-" 
t714»5-54 


171145.»»  »»t»4»'5' 
t74»»<  *'|t,i».4-)' 
t74747-74l  i>iJ»0-44 


>.»7J44J5 

».97JJ51J 
».»-$J';'«7  I 
j,.,7jl«t« 

J.»7Jtl5i 
».»7J'«»4 
♦.»7JtlJ* 

».»7)0777 

,»7j0J.* 

»  »r»»»f« 


10.  44»t<^ 
la  44St4n 
I  Kj.  44l4f.:< 

1  ..0.44l<4T> 
10.  ^^^^^W 
1 .0. 447M»« 

I  io.44«»i''* 
10  4.«»*(t5 

104440141 
I  l0  4  45«i*» 

10. 44515*5 
110.4448»' 

I  I0.4444<«» 
,  10.4440*75 
K).44}«7<* 

lo.U)i7*5 

ic.44t«:«* 

lo^^^t^»* 


10.4)9"°* 
L.4J»»'7> 
1  ,0.4J»»54' 


r 


-  MtCijOi  10*4^8  ,.5540,17  »•  ffi^ 


i4iJ«.<S 
34184.01 


J4J3$.«5 

i4«<!S.97 

J439J.1» 
54410^0 
3444-.9I 


}f5<l.8l 
j«5H-8o 

J«17-7» 

J*«yj.7f 


0*4^i.,4,.r,543,j(, 
0*474.1* 

.'«4J<.>j',.  53«47}7',"TrZl 

•o«50K.i8  ^5j,,„Vj.;2i^^ 


59 

u 

Ji 


9^9^  ^;7^| 


?39l,.40 

S39CJ43 

9j8».  4J 
?3«Sy  4» 
yj87j.40 


?3«J?  J4 
93849.  J^j 


53«39.iJ 
J3«i,.i, 

93809-0« 
?37,«.,8 
9J7S&8J 


*"3J)«.ij 

,*'3}0,.j4 

1731*1, 

173C.*.74 
^71771.01 
171515.«, 


10, 


43Sji4 


"^4J?54i 
'0.4381485 

"'■ii-Jiil 


,171110.75 
I*~*Oi<.io 
2^91.04 

i7'54S.i« 
/7'304.87 
1710688*. 

i70i;,.i3 
^70i76.j, 
»70335-13 


191448.91  9.97i«oitf  io.4,-w,„ 

Zr.il!.'  '■'^*'^M  'o-4J«5SOtf 

io.4J«i«,j 
10.43  57,8» 
'°-435407J 


^»07S443 
i90i,.  j, 

1900*3.4- 

»^833. 9t 
189*04.75 


9.97I**!* 
'•97l«i*« 

9-97^573, 


9.971513, 
'•9-14775 
9  9714JI0 


">^J5oi*^ 
">-4)4<l*7 
!^MJ41J<7 

•<^4jjvy 

"•43J457* 
'°-4JJOJ84 


35111.39 
3513I.*! 
351*5.84 


40  '  j;i9j.a* 
4«  I  JIJIO.17 

41  J  «47.48 


J7710  j8  lo<877.  <  L 

r75,.<..c*«';fijr/:2fffiW*. 

J77S«.85 


43  j  J5J74.*,  j7$io.,o 


»0*8^^,7  :VT»«  ''r'«5-«, 

;  M4O..,0  ,7«Ti.,,U,"-X;*«*'»7*.fT77ii* 
5°,3I5<5.08i3»,,J„^.^»M^ 

iii!t:L^-i«^'3j«?^:*  iHir'''-'''^'''»^ 

 ^  "'3J5«  9.S«07«,| 

Ji  J5«i,.44'jS„    .  I         —  —  .  1. 

5J  M^4«.«i;j8,,,.,^'^''-'^M5.<S7. ',.58.148« 
W  J"7J-«0  j$„,.',i,^  °* '-5510.84  ,.58,„n 
~  ,  —(  9.s8.,.-4 


93*t*,40 
14  7j*05.jj 

»3  I  >Jf9f.7I 
11  I  93f«f.4< 
SJfJJ.  11 


K8*5i.*7 

K84.J.8J 

1*8175.35 

«7937.15 
i«7«,,.5 
1*74*1..  5 

1*7115.1* 
i«<,88.ij 
i«*7Si.i 


««fltf.jS 
l<«l$o.8j 
i«045.<. 


lo.4Jl<7Jlf 
.0.431190, 
«0.43  1,01 5 


'OHJif.44 
•0.431 11*  j 

"'•430rj8,i 

'"•4J0jfItf 
"^•4159*41 
•■-^■4195777 


10.41,1,11 

10-41*1049 
10418418^ 


•5.4180351 
io-fi-«47* 
l3-41'l*fj 

«0.41«  8773 
ia4w8"j 
10.41*  108. 


»i5«4.9f 
93IS4*» 
5jr44.40 


1X4438.0  '^'"^"^  '0-,4if7»j, 
1841«. ','•»7'«'^  «^-^ifjf»? 
_  Jl/_^|9^.jC3f  I  .c-fi49;*i 

ws$.o.sJi83„s.„i,.^;  ~  z:;;;;;- 

Mff7*.4f|ii377,.f8  ! 
»*SJ4l.J«p3f*0.j4  ,  ^,„^5 


i«fioj.*:|j«jj4i.8f ,  ^,„„ 

i<4»7f  3i/'*J'»J.5J  9.r.o*5j 
i«4«^4i.il|"J90f.f°  ,.,710.-8 


y .<  f  J4- . .  |i<*4409  <s|  1  »"«7.,*  9.  fycroi 
9 » 5 1  J.*8i  1*4 . 77. 4 1 1 1  «1470.7 .  ,.,  -c,  1 1 . 


'"135809.^38353.0/ 

3Sf3<|£9  jSjSt^o 


^^•^^'■'"°'°5  9.f«i«6f. 
'^!^7|9_253J40«,.;83.4J5 

.'^■^"'■'"*7'^'5''«"' 
,°:^*-i4?.55j95»99  9.SS}-s>!<7 
I^'4-50  9  5543191  9.584.774 


9JflJftjl*394..4>|  »«1153.81  ,.,708744 

93foj-i./i<37i3  9i|»8i037.i,',.j^£^^ 
ij  I9349i.«9/"*48i.7lji8i8l..,,  ,.5,707.^ 
II  W»i-»< r*3ifi.««|i8'<Of.i,  9  fj^'^^ 

1 1  f  9.1471.15  l**JOl  ".J<(  1«  i J$9.8i  9. 970<8i< 
.0  ,J4<I.«9j»<179".ll(i8l.74.7,  9.970*34* 
2   9345l.T4|^<'  4i  '809f,,5  9-97058*5 

8  93441.  .8  i*iJJ..9<(t8o745.54'9. 9705j8j 
7  «4J0.8i,i«iiOx.«<Ii8ofji,48 9- 9704,01 
«  93410.45  »<'874.n/»«Oj'7.77  9.97CH4.9 


•0.413413, 
»0.4130415 I 
»0411*59,1 

'0.41117-4  I 
•0.41.8,5^1 
«t^-»llf  .4tf 


f  9J4io.O7|i^l«4f.7llt»0ia4  4.  f  ,703,37 
4  9JJ9^«8  1*I4«7.*<  i79«,.,4o  9  9705354 

j  :9jj«9.i8jt<.i«9.,s  179*78.7}  9.9731970 

■i794«-4«  J-l^rot^S* 
179154.44  ^-J^cioat 
179041»!  9.9701^17 


1 10.4U  r^j, 
I  '0.410751 1 
1 10.41037.4 

I0.4t0„(0 
Io.4I,*IgS 

ia.4i,i}c^ 

10^4.8*5. X 
•0-4I817.» 
10.418091* 

•o.  ^i^^ij* 

"'4I7JJ49' 
10.41*,  5*  5 


1  |9JJ78.87  Ko,«i.5, 
'  ,>3J«8-4<  l«07JT.S8 
0  Iyjjf804  «»OfOg.,. 


.o.4i<f7«V 
io.4i<tcoj 
I0.4i58ti< 


Digitized  b , 


lc 


Gradz  I . 


47^  


•II 


■38419.7S  J07I1M7 


ttt.T*n£. 
9-  5«4«774 


J5891.10 


«°7I74.45 


}<0U.8l 


17 
18 

1» 

10 

11 
u 

»J 

»4 

»5 
xs 

*7 

18 
19 

30 

5« 
3i 

34 

3$ 
3« 

3 
3» 
i9 

40 
41 
45- 

4J 
44 
45 

4« 
4- 
48 

4? 

50 
5« 

51 
5J 
54 

55 
5« 
57 

5» 
I> 
co 


J&45J.17  «07«J«-44 
}84a<.{<  «C7MO-4J 


»-  554<S5«« 
»-5549S*'» 
9-  555J"5i 


»•  555<4}) 
5-  5555^1 
9.  5  $«1987 


j8«io.ti  i07«J«-5« 
3S6{j.<(4  107110.5« 
J8687.08  «07111.«« 


9-  55**15? 
5i.55*?5'» 
»-  557i7>< 


}«IOS.ll 

J«iJ5.  33 

}<!l89.  f8 
)£ll£.*9 


J871C  jj'  iOTij4.4f9 
}*7{j.»8'l07l4*-7« 


38810.91 


9.({7«oi(o 
9.  5579JH 
»•5  5  »1579 


5*45549 
5«49Jit 
5853091 


585««59 

58K4;8£ 

».{8<r8i47 
9.5871904 
9>5»7{«tfo 

9- {8794 '3 
{88}!«} 
9  5884911 


107170.98  9-  5585835  '•'•5«^57 
I07i«».iol>- 1589088. 9-5894401 


9.5890*57 


5*170.  ,.'j«9i'.3fj'073«^-37 
}*i,8.0i  38954-8«|'07Jl9-5J 
j<ji,.ii  5»988.J7  '07JJI.70 


9-5591JJ8 

9-  5595585 
9.5598819 


9.5898^1 


j«35t.ii 
jdj?,.  31 
jS4atf.4i 


39011 


3^55.  4« 
j9o8S.,4 


I07J4J.88 
l07j{tf.O7 
I07j*8.i7 


j<4jj.{o|Wiii^« 
}«4io.{9  J9r{<.Oi 
}«487.«8  }9'89.  {7 


)«5i4-7< 
»«54184 
J«S«8.9i 

}«595-99 
j««l].ctf 
3<«{a  13 


}9»iJ'3 
J»i{*.70 
}yi9o.i8 

)93i).8< 

}9j57.45 
393,1.0$ 


3*977-  «9 
3*704.15 
J<7}l.)l 

}<75«.J« 
J«7«{.4i 
3«8ii.4i< 

J«8}9-1o 
}«&;<.  54 


},4i4-<« 
J9458.18 
59491.89 


)95M.5i 
)9559.i< 
39591.  io 

J9SK.45 
39«tfo. 11 


9.5901881 
9.5905*17 
,.{601071  j9. 59093{i 

,.{<0{jic  9-59' JO81 
9.{<o«,4<j?-  59«»8ii 
9.  («H779     59105  j^ 


I07}8a.48 
I07J91-71 
»07404.95 

107417.10 
I074i,.4< 
«0744«. 7} 


9.5<i4<85 
"5*17904 
9-  5<y«««-« 


t074{4.oip 
I074<i.}i  ^ 
107478.61 


5<J4JJ5 
5«J754« 
9.5*40754 


«07490.95 
lO7(0j.i8 
«075i{.  tfi 


J^Syj.  58  59*9} 78 
j^jic^i  39717.4« 

}4,47.S{  }97<l.  «4 
3«974-«8  3!>794.8J 


J7O0l.7o'}98i8  5) 
}70l8.7l!39««i-«-+ 
J70{{.74'5'*»«  9* 


107517.98 
'07540  J5 
«0755*.7) 

1075*5.  «1 
107577. 5J 
107589.95 


te7<oi.}7 
107<'4-8I 
I07<17.17 


I07<3>.  7J 
I07f51.11 


{«■{OIO 

5«i8ij7 
5<ii4<i 


9  59141«) 
9-5J17985 
9«  593170; 


5»  59J54ii 
9.59J9IJ8 
594185« 


9.  59»«5«i 
9.  {9J0i<9 
595)975 


•5<439<o 
•  5*471«} 

■ 5<5C)<J 


9-59r<79 
».i,<lj8o 
9.{,<5079 


9-  {«5)5« 
5<5«75< 
9.S«5?948 


9.59<«77< 
5971470 
.{97<l«i 


9.{«<JIJ7 
,.5«««JH 
(«9(08 


,.(<7K89 
,.(tf758<« 
9.  («79044 


i.{<8lll7 
.«8{}S 


iO7«4.70  9.5<«»555 


I07<T7.tO 
J07<8j.7i 
107701.14 


37081.7«  599>9.<8 
3-109.77  }»9<)'4' 
J7i}<.7«  39997-15 

J7l6}.7,'4CO}0.8j 
37190.S0  400<4.«5 
yii7.8o  4O09«.4« 


jn44  !b  40«)i.'»  1°^^^-^ 
J717I.7»  40K5-9*  '°77«5'°4 
371,8.78  40199.75  '°7777  <4 


,.{<91711 
,.5«9488j 
5*98043 


I077»4-77 
107717.JI 
«07759.88 


,.{701100 
9- (704)55 
9.570750» 


37)15.77  401JJ.54 
)7J5i.75  40i«7.3+ 
37379. 7 J  40 jo  1.1 5 

J740<.7i  j4»}t4.97 
3'4». «9  40348.79 
374(0.«  l4043i.<i 


9.{710<(< 
,.(7«J«01 
9.57l<94< 


7801.87 
10781  {.{O 


5979851 

5983J40 
5987115 


5990908 
599458« 
9.(998l4t7 


»J<00I94} 
9-00  {<  17 
9.<0O9l89 


,.«0119(8 
9-«0l«i( 
9-<Jl0l,O 


9.<oij,{4 
9.<oi7<i} 
tfojli7l 


9-<0}49l7 
9-<0}»{8l 
,  tf04ii}) 


ic77,o.i{  9.5710087  9  <04(«8i 


107818.  i( 
107840.80 
1078{}.47 


,.5715116 
,.57ibji(i 

9.5719495 

,.(7}K1< 

9-57)5754 


9.<049{i» 
9.<053«74 

,.tfD((8l7 

,.<o<o4(7 
y.6o«4C9S 


68.Gi'ad. 


3  ,  Siniis  Tang. 

<o' 95358-04  *<°<P'  9' 

9  J)547-<«  "oi8i.(8 
{8  9J5)7.»7  t<*»(<.{9 
57  9}J"  -J  »59830  ,{ 


Secant.'J^»J?.S"».l^*^T'"X 


^,j}l<-i8  l^^*»^'*^ 
(5  '9JJ5<-8i  15»)80.<8 
(4  9J195.)5  *59«5<-0* 


179341.8119.970^^17  1  _ 


lc.4i{8ii< 


17«8}I.  (} 
178«  10.5, 
178409.9» 


17««99.  7J 
I77,8>.8i 
177780.14 


,}i«4.«7 

,}174>19  i(«707.«i 
,}i<}.,0  iS^^l^-H 

9ji(j.40  i{8ko  ,4 
,5141.89  i(80}8.oo 
95131.58  157815.59 


111.8«  15759j.11  »7<)ii-« 


95 

,5111.}}  157)71-1« 
9J100.79  *57>49-57 


177  57J.OO 
t773<l.  II 
*77i5).S5 


»7<945. } 

17<757.4) 

176519.88 


44  »}«90.i4  i5<9i«.Jo 
4)  9J'7».<8  '•5<7C7  )5 
41  9»i<9.»i  »S<4«<.74 


t7tfll(.78 
1759O9.1) 


17570J.O1 
175497.1» 
»75t9«.5T 


,}i58.5(  i5<i«.45 
9J«47.97  »5A=4<-49 
,jl}7.}8  i5S«i<.«< 


95ii7«79  *55<07.(< 
9}Ii6.i,!iS5)88-58 
9}i05.58  »Sfi<9.9i 


9)094.9* 
930S4.JJ 


15495 '.^o 
»547JJ.59 


I7{08tf.j4 
1748B1.41 
i74tf7<.8; 


93075.70  »545«5.9i 


,}0<}.Otf 

93051.41 
93041.75 


y}0jl.O9 
9}Ot0.4l 
9J30,.74 

9:99905 
9l,S8.}5 
,1977.<5 

9»9«-94 
,i,5<.ii 

91945.4^ 


»S3<48.)« 
»534Ji-J' 
15J1I«.{{ 


»7447»-«} 
74K8.71 
1740<{.I1 

17}8<I.8< 
i7}<58.9t 
7}4{tf.jo 


9.9701031 
9.9700547 
9.97003«  I 

9-9«??^74 
9  »«99087 
9.9<98«00 

9.9«9« 111 
99<97<i4 

9- 9*97'}« 

9.9<9«47 
9.9«»«i{8 
,.9<,{e6& 

9.,<95'77 
9.969^6^7 
9.,«94i,< 

9-9<9J704 
9. 9«9jlll 
9.9«9i710 

9-9<9lil7 
9-9<9«7J4 
9.9<9I140 


1  «0-415445« 
1  10.41506-5 
I  10.4i4<9c.9 

10.4145141 
I0415,}7< 
1  «o.4l5(«i4 

:  10.415185} 
■0.4118091 

1041 HJ40 

i04lio(S7 
10.41  K837 
I04U}0V8 

io.4to,}4} 

104105^99 
104101858 

104098119 
10409458} 
I  iO.40,0<49 

lc.4o8tf9i8 
I0.4ni>5i88 
1040794O 


»54»9«.55 
154081.51 

»5)«<4-79 


17}  154.00 
'J051  0} 
171850.58 


17K49.OS 
»7l44«-04 
I7ii47}5 


155001. II 
151785.98 
151(71.17 


i7»04<-9g 
17IS4<., 


»5»)5<.*7 
151141  4, 
I5i,i8.tf} 


171447.77 
t7ii4».<« 
171049.87 


91954-75 
,1,14.01 

,l,U.Otf 

91901.50 
,i89i.7j 
9188C.95 


151715.07 
151501.85 
i{ii88. 90 


i{i07tf.i, 
1508<}.,8 
I50<5i.  98 


14  ,1870.17  »50440.19! 
I)  9i«^9.<8,»5oii«.»i 
1  91848.58150017.84 


1 1  1  ,1857.78  149807-07 
10  ,i8i«.9«  H959<.< 
9I  ,i8i<.i4  »4938<-4 


8j9t8o5.}i  i49«7<.<o 
7  t  ,i79447!»4S9<7.o6 
< '  ,1785.«1'14«757.  »• 

5  '  9^1.77  »48(48-87 
4  9i7<l.9l  148540.13 
}  ,17(1.04  1481)«  90 


t  ,1740.I<  i479»5-8< 
I  ,i7i9.t8'i477'<.' 
o  ,i7i8.j9ii4750*  *9 


9.9<9074< 
9-9«9oi{i 

9^89757 

9-9«89t<i 
9.yjSii7« 
9-941(8170 


9-96%T!7i 
».  9*8717« 
».  9*84779 

9.9«S«i8 
9  ,«8570} 
9-9<85i«4 


».,<8478{ 
9-9<«4i8< 


■7«<47. «  o  9-9<«J7«< 


9-8<B}i8{ 
9.9<«i7o4 
9.9*811X3 


170851  J,  9.9«8t78l 
170653.13  9. 9tfi!ii79 

»7045  5.3«!  ».»<80777 


1701(7.84  9.»« «0174 


1700<0.<1  ».»579771 


i«984}.70 

i<,«7  09 
K9470.79 
K, 174.80 


ttf9079.  II 
16l>S8j.74 
l«8tf88.<7 


k84»).»1 
K819»  45 
K8105  jo 


ltf79"-45 

ttf77i7.<0 

K7S14.*  5 


i<75J«-7« 
i«7'59.=* 
i«94<.7i 


10.407f7J7 
104071 
1040681,5 


104054  577 

I340<U&«I 
10405714, 

10.405545, 
'0.4-^4973 

i0404tfci( 

10.4041511 
I  tc.4O}i»tfi0 
10.40^4911 


,.9<79ltf7 
9.9<7«7<J 

9.,<78£{S 

9.9«7775J 

9.9<77»47 
9.9<7<74' 
9.9<7<»3$ 

».9<75"»8 
,.,671*i« 
J».9«747'J 

,.9tf74i0( 

9. 9<73<97 
9.9<7J'«8 

j.jrf7U79 
9.,«7i'«9  ' 
9.9*7«<55  ' 


1040}I>:4 
10.40171.0 
I  ic40iji!;' 

I  ICM0Ut4l 
I0401C4*« 
I. •4011775 

I  1340090,1 
iO.  400)4" 

10400173) 

1O.J998057 

io.}9H)*J 
[  10.599571« 

iaj»S7D4i 
io.)9Sj37$ 
|J.J>797'0 

lo.)97<^47 
I0.}?7i3*7 
lo.j9<«7i9 

io-j9«507J 
I  IC.3»«'4'» 
10.}»577*7 

io.)»54"* 

1O.J95047» 
io.}94««»* 

10.  }943'«i 
10.393954  > 
to.i9i}i^ 

j74<0  66 


Sinoi 


Grad  zz. 


jliljl^i^f^^  ^078tM7  9-r?ivu 


37f68.  J»|  40fj8.o4  JO7j)04  17  9^^Z^.^  L  /"T — 
J7J»f.47  40t7«.n  '07„7.  Z  »  7  ^1'::^^**^' 


12!H*C707^^^ 

J77JOx.|4074,.j,107,So.^',.j7**8,J,^r;, 


177f7- 14 
37784-01 


4077^.5, !"07>„.tf4  ,  f7«^.C'°°"' 


9f8,7,jf 


»•  <'7l8lj 
»•  *l7,jgj 


J    'JJ 

ife:i:;:;::;^'2;j:^^*'?.fe;.o, 
ls#-"*;;'rii;;ti^. 

—-fc!;^  'i"-  >•.>•<»"  ;j;;;j;; 

ii'-ii.^.i^;;!:;^';--r4 
« «2-;:;:2jfr'r^^.'.^^^^ 


*7 

3»; 

I 

1  *' 

44 

4f 


U  J«,.i.3,;4*:,.7'J*  °«l4^.4f  9-  J8,7g8g  ,.*x  3184 

-  — i^^sjw»  >■  f»ioigo  ,.*t574,; I 
*'«'-77;4.21^  "^^^-^s  5  fj.«8,*  ^ 

t*  wo'9.fr'4«,.,«Ti"~I       i~  1  ■  ' 

—  -       ^^!ij?'/g^3<.04  3>.;,H7lto  ,.  tf,78p, 

« *».  /.  ~~      —   _ 


»«»4<-7t|y.X7itfj,J 


'°-3,Jf>Q4l 


*4«o<4«^ 
*4j«jj.o, 


»«754.<7  P.  X71^8/ 
»**J«1.>1  y.,<;0»j7f 


0.3,  ,.W<,<,4 

f*'««»9*W7j<, 

«••8to.54L,««ou 
^»K74  ,.,«j,o, 


J,*»J7jl 
I0.jyi7-^l 

'0-J,i4lioJ 

'o.  j,c4<7<l 
•3-  5»o)tjB{ 

10.  }g4,<4i| 
'0<^!>foi7l 
J.', 141^1 

10.  jSSglc^l 

«o-j>*ji,«r 

'"•jgg  159,1 


"i?«"*K"*^ 
^^»}J  «*  >.,<,87«. 
l[:««4_3yU<)77ii| 

ii^:H,.j«f<i,3 

,_^4J.H'^^^ 
,M4j.J«l**^»».««,l<05'»o.7»L«r,  « 

,Jj._uoil^«^_f7Lci^f^;,^^^^ 

,ii,».*.MvK4..Um,»,7.4.'SSj\'' 
9iiS7^5  p«J«K7i^5 


'ii:<.i4,*?>i4j.i.|i5,.,^,.-^  . 

,ii<5.o;,»3,M,..Ji5>j.o.?;j^'^| 

m5j^,jMKf^<,U,3e^3 ,  ' 

,1141  jgiijgftfi.  5c|x5»,jc.j7  ~  ■  7 
,11  j ,. J4  ',,J*<7.  ,1  /1 5»770.5g  rS«!i^ 

,1x08.84  H8i.g.  f  fl«J«4...gi  ,.  SKfVT^^ 

Ux.jr.fg  M^^s^.^*  if«iji^,.,tf;,7*f 

Plig«.  »..iJ7ll,0.A0|ug05+.,4 


1  "'•J«779»7| 
J  '0-5874 ««51 
|'°- 187078,1 

I  'O.  }8<.>iSgl 
.0.  j«<,j„| 

'o.58«oooo| 


1 10.  385<4c4i| 
'o.  jKfigio 
I  '^-<»49*}4 

■o.  .'84  f «4, 

'O  J841OK 
i«J»48< 

'-•38*4907 

ic. 5S3I,,, 

'f^.  ,817757 

j»»4i«j 

'--.j8»o<,r 
"o.jSi-o^? 

«c.  ,81,48,  ' 
'o.,8q<jjj| 

'e>j»Oi7,jl 

'°.j-,,ijg| 

'o.r,f<gi| 


•«  1 ,1175  o,  «j7tf97.0,|i57»75.7o  *,<4<'j| 
«O  '  ,!,<,.  7j  1  ?750j.7, /i57«,7.  jj  9  964i6sl 
J  j  9iifi.4tf|«J7J'0.«s|»f7fl,.<.,  9.,«4fc«, 

[  «  1 5.1,4..  .<!«r"7.,rlM7,4..«>,  9  9644,^-, 
7  ,i|i,.gf,ij<,ij.^  ij7,s.,.j, 

J  >«|'^^ «3«7JJ..<{i5«„87.ti 

5  ,it07.ix  «)*f4'..»  if*8,o.<, 
4  J»«c,;.g,  I»tfj4,4«  xj«,4.,»  ,.,<4 
Jjf^*jHJ  «3«»f».oi[if^4f7.«.  9.»S4Xx 

1  ,i07j.io  ijfj«<.J,'i5<igr^  » 
«  ,xo<,.g5  x,5.,,.,o;i5<,oj.„  9.riJ|' 

°., 10^0.4,  i,^,g,.i4  xtwo^!;  IXi" 


*°  }-9llitl 

'?.J7l50X7l 

.0.  j78^*ol 
'o.  J777,J4j 
"^J774j„l 

'o-jr7o»iof 

''^•J7«7,,o 
'o-  i-*j77J 


00  O 


'O.  J7<CXj7f 
'O.J7f<7Qff 
'«•J7JJI7jl 

i74fe^\ 
'^.  J74«ll<f 

'O.J741J,, 

'••j7JJO<g| 
'O  J7,5f4tfj 
'c.  j^jxoi^l 

«o.|7tg,o);i 

10.  «•'luS,  / 


j07/« 


Digitized  b 


474  , 


lO 

II 
II 

13 

H 

M 

1< 

17 

IS 

t> 
so 
II 

IX 


«1S0.1,  4i1«V»7 


j91g7.11 


41688.00 
4i7ii.(9| 

+i7t<5.-y 

,954^7« 

,9j*-.45,4i8m-<i 

j,4l0.9j|4i8?4-49 
j,44-.*«  4l?i»-»4 
,SK474'.)9:4^*<'J-3' 


10870}.!« 

9-  SfMf-y 

io87i<.75 

»•  5>J*5!H 

ioS7iO-*4 

»5*J9555 

I0.1745-75 

9-  594151 } 

io87<7.i,7 

»-594!4«9 

10S770.80 

9.594*4" 

ioSt84-}5 

9-  595 «}7) 

10S797.91 

9-5954jti 

)9>iOi.n'4i997-*5 
J9517.8J  4ja)^}i 
j,„4.55  4}0««.«0 


jyj8l.i7  4)!Oi.i9 
3»gj4.«»'4i'70|}0 

J9.V(!1.J9  4)104.8« 

j9«i8.09|4JM»-  }J 
)97«4  79\-^i'-^ i-^' 


108811.48 
tO«8i{.OrS 
ICl8j^.£6 


KlSzOjl 

ifiSi;40 
£189048 


9J!l9<5057 

9  "95558 

9.£)0)Ot8 

9.ifjo«55tf 
9.«jiooji 


9-<}i}54S 
<J}«70J7 
9.tfjx05l7 


!^5,57i«8  »-«5^M 
,.5,£}.54.':!i^ 


108851  17 
108865. 8, 
108^79.  (1 


,.„<£o„l'*3'44<8 
,.59«yOjo,'*»794« 

9.597.9*5 


10889). 17 

io8,o«.8 
1089101 50 


10S9J4. 18 

108947.88 
10896 1.59 


,9*41.48  Ujjo^-^o 
J9r68.i7i+'H^»^ 
j.,794.8<  4J}77.5« 


59811.55 
J9848-1J 
}9>74.9« 


z 


.08975- } 


9.5974S97|'*J*^,«!| 
9.  !9-78l7 

».<}S'8iO 


9.59»0754 


9.598^^01 
9-598951} 


9  599144' 


108989.04  9-  5V95)57 


45411.08 

4}44<-" 
4)481.14 


1090CI.79 

1090K.55 
1090)0. ji 
lO)K>44.ll 


9.«j55jti 

9.«Ji&790 
9  «)<•-*  $7 


9.5998171 


9.«j«571» 
9.«J«9l85 
9<5J7i«4'J, 


j990i.58,4J5«5  »J 


9.«ooil8i 
9.«co4093 
9.  «O0<9y7 


109057.91 

jt  «9918.15 '4)550-4}  •OS07..71 
*     '  ..j<xt  oii'09085. 54 

J}    J9954-91  4J1»S.04|  '^^' 


9.^009901 
9.«oii8oj 
9.«oi570J 


•  „,»,.,8  4}««9.«  «09°W.}8  9.«oi8<oo 

X  ffii;4  «w.i9;:vn,-Mt-^^^^^^ 

j«  400J4.90  ^J-*»-») 


9.<}7«IO« 

9-«}795<J 
><j8j0l9 

9.<jS(S47j 
9.SJX9915 
9.*}9}J75 


IO9I4O  ^^l?-*'!?!?^ 


9.<;9^8i} 
9.fi4a;^i«9 

"l'o9U7.^'>-«<^l4}8S  H^^^'^ 

9  «40715« 
,.(54lOi,7 
9.<4l40}< 


40 
41 
41 

4) 
44 

45 

4« 
47 

48 


40.4..50  4}8i7.5<  «0,.«l.<7  } 

40.«»  1+ 4}8<l  14  "l*  °* 

40194-7«  4J89«  93">»^'°- 

4C11I.41  4)9J.  «J  109114-48  f-^mS?) 
40148.04  4}99<  }4  45i9-«04744l' 
40174.67  440oi-otf  i«c5i5i  4j;y.gO(0)io 


9.605891J 


9.<4'?47} 
,.({410908 

»•«414  J+i 


♦-jci.i,  44055.78  '0»l«<  .lll9.*05}l5O 
40J17.9.  44-70.5 l,"->i«=-4i  9-*05«oS7 
40JS4-SJ  44105.15  '°9194.44 


49  40581. 14  44140.00  '09)08.47 

50  4-J4C7.75  44174. 7«.  109)11.  51 
11  ^»4- J«  44109^5)  »o,jj«.5< 

51  j  404*0.9(5  44144.,! 
5}  M^^^i-.i^i^^i^^-.o 
54  141 5 141/:  44jij.,o 


4°SV.75 '44)48.7. 
4<'(ft7.J4,*4}Si}.5J 
^"('JKJ.^^HI».)^ 

4«10.ji  '444^}.!» 
^  •  A  •.-J)  ]444X(i  01 


tfO<.786 
9.60<4<47 
,<0«7506 

.  6070Ji(l 
.607Jl.ft 


9.<41777} 
<4jiioj 

9..<4j4«i' 

9.«4)8057 
9.644148. 
9.<44490J 

9.<44S}14 

9-645'74) 
9-«4S5i<o 


I09J50.6J 
1C9J647» 

io9}7*.8cr  9w!o;6o«S 


109)91-91 
109407OJ 
109411.16 

1094J5.  }o 

I'.  7445-4« 


9.^458575 
9  64«I98* 
9.6465400 


9. «078918  9.«4««»'0 


-j/.f.  '44511.87  ll>94r.J.«% 


9.608l7«5 
9. 60  84«.  I 


,.6087454 
9.6090194 
9.  «oyji)) 


9.6471117 
9.64756 14 

9.6479C18 
9.64814)1 
9.64a)8}« 


66.Grad. 


Sinus    Tang.  Sccant. 


<o 

,105049 

59 

91059.11 

S8 

91017-74 

57 

9101<.J5 

r< 

9x004.9« 

55 

91993. S6 

54 

91981.15 

5} 

9.970.7} 

51 

i9i9i9-}> 

*$S9}a.47 


155755- 1' 
i555«o.tt 
15540548 


154<}5- 


1551)1.01 
.55056.80 


9.9«40t<t 


9.9«  59714 
9. 9<)9>87 
9-9<j8<53 

9. 9SJ811X 

5>-9*J7574 
9  9<j70)« 


IO.J7179<9 
io.j7i44«o 
IO.J7I095X 


XJ4Q69.18  M4$}5-7i 


51 


91947.8«  "»»«o->5 


9i9j<44  i}}«»i-«' 
9'9M.99^i350S-o$ 

48l9'9.)-5)t!2!!l* 


X54)6t.5j 


154189.6! 
154016.94 
1S}«44  5} 


9-9«}«49< 
!>-9<5j$957 
9-9«}$417 

9-9<J4877 
9-9«)4J)< 
9«}}795 


47,9.901.07  *»'J°  '^ 
4« '9. 890.60  M19+)  ». 
45  1  9.»7S..t  *3i7S<-}0 


155671.58 
15J50O  48 
iS}ii*-8j 


io.)707447 
IO.J70)94} 
10.J7OS44X 


44  I  9i8<7-<J  ^3i5<9-75 
4)'9.85<-.4  ^J^J*}  -»' 
41 1  91844-64  -4^ 

4t!9.8)5~^  i}ioi'-«o 

40   91811.61  l}'»l«-5« 

}9  ,91810.08  i}'<40-7< 

V 
J< 

»5 
}4 
)} 


i5}i57-44 
I5t,8<.)0 

X5X815.4. 


9.798.55  MH5S-7. 
91787.0.  1J1170.S" 
,1775-4^ 


,I7<3.95  ^'''Ol.O* 

9«7si.}4*J'^'*°' 
,.74D.77*J°»*-" 


Ji' 9.719.  '9  »J^3$0.«4 
ji  9.7.7.<o,^J"^f>J^ 


11998^15 


9-»«))HJ 
9.9651.^11 

9.<>«)1.<8 

9-9«}.«t5 
9  9<}.0tl 
9.9<«}o$}8 


I5itf44.78 
15147440 
151704.16 


15HJ4.J8 
i$«9''4.7$ 
i$.79$-}7 


I516l«.l4 
151457-}$ 
151188.71 


}o  9170«.  0. 


1,  ,1694.4.  ll>»0..4} 

18  9«68i.8d'ii9<i«  »? 
17  ,.<?.. '«i^f^^^-St 


15.  «>o  jt 
15095» 
150784.18 


1«  9.<S9-55'"'*'*-*^ 
15  9.<47.9«"'^'^-" 
14  ,1<5<.14  i*««90-X 


1506.«.«J 

15044,.!) 
150181.07 


io.}<9<Mi 

lo.j«,J444' 

10.5689948 

io.j«8<455 
to.  5«8t9<J 
.0-  }«-947} 

10.  5675985 

IO.j«7l.,^99 
10.5669015 


9.9<19994 

9.9«l9449 
9.9<l89Ci4 

9.9<l8)5i 
9.9iSi78li 
9.9«l71« 

9.9<l<7.9 
9.9<ifti7i 

9.9<i$«i4 

9.96i/507(ri 
9  5KX4S17 
9.9<l}978 


tO.}({<55)X 
I  io.)«t05x 
io-)<58574 

to.j«5S097 
•  C.565161X 
. 5648150 


I  '0.  J«44r9 
ic.  5641110 
.aj6j774) 

I  «0.  )<J4i78' 
I  «o.  j«)08i5 
l0.j<X7)$4 


10. j«i)894 
I  la  j<i04j7 
.0. }<i<98i 


,i<i4.«i'ii«709.59 

9i6ii.9<,"*'^*-4* 
9.60I.JO  118)47-5« 


9.9«t54t8 
9.961x878 
9-9<iiJl8 

9.9tfi«777 
9.9«titt< 

9.><io<74 

i49«r5.8<  9.9610111 

I4:;449.9l'|9.9<'95*9 
149184.XI  9.96i9v»« 


x50.15.t5 
i4994«-47 
149781.04 


10  9.589.«)'"«'"  93 
.9  9.$77.9$'"79»<.» 
18  yi5«.i«ii7»°*  3* 

,7' 91554.5«  "7<i<.4} 
,6  ;  91541.8«  117446-74 
15  915J..15  ii7i<7-iy 


149118.74  9.96184«} 
1489$  J-Si'9-9<. 7909 
X48788.$4;,.,<i7j55 


'915194)1117088.07 
9i5u7  70jii<9c909 
9.495.9«  "«7}0-}$ 


I91484.XX 

'91471-47 
9.46O.71 

9«448.9S 
91457  .8 

9.415-40 


tx<55..84 
ii«}7}.$7 
11«. 9$-$} 


XK017.7} 
115840..6 
115661.85 


9«4«j.<I 
,1401.81 
91390.00 


'91)78.19 
i9'}«-«7 
o'9.}S4-54 


xx548$.7i 
115J08.85 
ttSijt.i 


ti49S5»o 

114779 -«1 
Xt4<0}.68 


to.  }<i)5t7 
10.  J61C075 
io.5<06<t5 

10.5605177 
1  «o.  )599-J. 
10.559«l8< 

I 10.) 591844 
10.  )5894CJ 
.0.  J58S9«4 


10.5581517 
1  W.  J579C91 
io.}57$<$8 


148« jSo',  ,616800 

1484$9.19|9-9<.<14$ 
1481,5.05  ,.9615689 


148151.00 

i479<7.ii 
147905.6« 


M7477-K 
147). 4.41 


10.5571117 
I  10.  55*8-97 
,  .o.}$<$J<9 


147. 5 '.8. 
146817.19 


X4««5.}S 
14«50).7' 
X4<54X.i7 


9-9«  1)4«) 
9.9612904 
9.9611346 

9. 9«. .787 
9.9OIX18 
9.  96.0«8 

9.96.0.08 

9.9*0954 

9.,<;:>898: 


i4<l8i.O< 
146010,08 

145859 


«5.  }t«.W 
10.)5$8S.9 
10.J$$509' 

i  10.)$$. «7« 
.i>.j$4*i$7 
1 .0.  )S44S43 

l«o.)54i4i$ 
io.)$)8o'i 
i(j.j5}4«oo 

|io.  J5J"!^ 
io.j5ir?*' 
.O.J5M3'* 


,9*o84x«|"3||!5 

9  9607)0x1^3»  ^ 
40*7}-«7 


j  by  Goosle , 


Grad.  24. 


f^i-"',4^ii.t?  «op4«)^  »><°»)iJ3  »'<f48<gjil 


4O700.XJ 


4  ♦^»->J U4«{l.j7 
j  408e«.4,!44«^.i7 

<   ♦^3305.447^1  ,7 
♦o«W-«0  447*7.0« 


10 

I  " 
u 

'4 


I 

I  IS 


'  10 


4C*SljO 
4IOlt.8) 

4'045.j(( 
41071. gj 

4M9S.41 
114.  j, 
«»1151.44 

4'>77.»I 
411044« 

4IXJ0.J< 


»0>477.»«  »-609„(5,  ^#4J,i,o 
>c»4»>.o.  j.«o<,K»oj  ».<S4„6ii| 
^"9|06.»x^ »610,63;  >-«4»<Oi.j 

io^sio.44  ,.«,a4^j  'jlj^ 

»0!>534.67  »  ^joite* 
«JKt^t.»*  »•  « I  loil»  ».*  ,06,^ 

I  •  1'  ■ 

'0>!<3-»»  >-«'»i>4l'?.<tO»5g7 
'09577^*  >-<«ilt7*ii9.<5li974 
'Oy5»i.74  >.<riii,jo  >.<si<jj, 


44»7I.»7j'09<0<.04>. '>.«tl»T4i 
449o*.«i|«oj«io.j<  J^ii^in 
44»4'.78  ^o»«J4-<i  V-<'i70t,  ,,  <,i4jo, 

'09649.01] f.etiftii  L«ti>8»i 

'oy^ij-j^iJ-fji^niVtfjjji,, 

'OX77.74  >-*IJ544<  »-«5*!«JI 


411(7.46 

4'1«J.>1 
4<3io.44 


4133«.» 
♦•J^J^i 
4I}»*.»0 


t«  ^I4I<.J« 
1>  4'44i  »J 

JO  4i4<^».3i 


4»4*1.7» 
4'5»l.i6 

^'t^s.ri 


4497<-7I 
4501 1.7, 

4to»«.7i 
4JII<f.7J 
4tlti.74 

4t>«*.7« 
4t"'.79 
4tit<-S) 


'o»«ji.ii 
10,706.  ji 
105710.51 


».<fij»i50 
9-  «>4i0|i 


♦^I4oco4 

»-<I4JJ7t 


»-<«43»lo'».<S!4«;44 


4ti9r.8!( 
4tjl4.j4 

4VJ«l.oi 


4J3»70> 
4t4ji.i8 
4J4«7.t8 

4J;ci.jy 

4ftJ7.  t« 
4  5 171  .«4 

4f«>7-77 


•orjt.JJ  >'<'4<l*47l»-«tlOlii 
'C»74».7*».<!  149441  ».((55j477 
'O»7«4  io  ».(fiiJij4  J.(55(*S4, 

io,7jg4f«l>.A,,50i4 
io»7,j,ij  k«,pg,, 

Icolt07.6i|».rti63j,i 


10,811.11 
ID»«j6.tfl 

"0»8ji.j4 


>-<«<Sjj8l 

^^(166164 
9.«i«8,44 


«o>8*j.«8>.<f  171711 

■0»8to.lj  >.<1744,* 
'0>»94.7,!5.«I77170 


».*5<<oi04 
>.«(6«Vl 


>.<t70i»o 
>.tfJ7J<jo 


»<ft»oj5i 
»'<*S»j<>i 
».«587041 


•Oftwj.j*  >.  6r$oo4i  >.(tj9oj87 
4f«4i.»i  l059i,.„  V.  «18180,  ».««,.7,, 
lltt^  •09>J«.Jt>  «"ji^ 


4«J7J.I«  4J7ij.iii 
4l«i».08  4J7»J.57 


4!8l».7tf' 
4!«tj.,< 
4!«8».I7 


J7  4i<J4.,, 
jt  4i<8o.,7 
J>  I  4'707.4t 

40  4'7jj.8j 

41  4i7<i.il 
4*  4178*.71 

4J  ■  4»««J  «) 

44  4«8j».I!,. 
4J  ♦'««f-r.Vloji^ 

♦*  41«>i  j> 


i'04>JJ.l7  >.«l«8j4i  »^600418 
'09X7.7»  9-  ««>llOJ  >.«0j7,g 
"=»»1.4)  >.«i>jt64  ,.f6o7o,- 


'0>»7<3>>.6.,«lt 

110011.7* 6.„j7K  ,.^^,7;; 

nooi*.44g.aiox,,^  y.Mi 


ci, 


4f9i4.J> 
41>f>.*i 
4t»4.«< 


4fojo.11 
4«0*j.j7 


.0041.15  >.<ri04»«4  !«-«i04,4 
«0055.84  ,.*107*,4  j.^,^^ 
,^^»70^«».  <X.0,Si  ».«i7o,) 

««OOlj.l,,.*!,,,,^!^^^ 

o.co.c4,-6i„87,,.4^ 
"o«.4to,.*i„„» 


4«  4.,4J.i.  ^J^'^    :     f *  '•*"4C»«  ,..*4,f:. 

1  ^  J4»  UOIJ,.,*  »*ii«»,^  >.66470,0 

4>  4I>7I.*I  4<i4i.-»  ni^^Z  "  I'  

fo  4'»«.CI.Vt77.o,  „0  ai:"  >.<«50j4* 

J«  41014^, ^  "0.8».7,  ,  6i,ii»7^^<5,««^ 
-  |4<3'Mi  .«Oioj.  6j  ,.*n ,01* 

Ji  4i05a»o  4*w.  ^  ~    .     (~        ■)■  ■ 

tl  41077..,  J<fgJ;^  9  ^37743  >.««0iS8 

J4   4l'0j.,»  j  ""J3  3J  >.6i404il7  >.*(S*j5,» 

JjJ    ^"ij.^*  4,45,   

4"t«.M'4*4i;',    "OWj.t,  9.*i45„.  9.**7oi.4 
4»'«i.7i  l^o*  '  »'0^7»*J  ,.*14««1?  >M»*7Jt.> 
I  — ___j3_^J^,"0i»t.>S  >.<SiS'J4*  >.«76«t, 

.  "  "°P7.«>'».<(lJ40<oU«»0.t(< 

'  Tm.  t.  '  


'1 

*o 

J9 
J» 

J7 

J« 
JS 
J4 

J3 
51 
tl 

JO 
4» 
4« 


65.  Grad. 


Sinos  ,  Tmg. 

.^54JI4  il4*0j.<« 

>;j4»7''ll44i^ 
'530.871141,1.^ 
1M077.1. 

»'307.'»  ii^n^ 

>"»t.l9,ltpi7.,g 
»^Jj4i  ttjjSiJc 

>'17'.J4'i*I7j7TI^ 
'«^5>«J  11JIC4..J 
>[Mr7t|*ijojo.;3 

'iMt-a^iiisje.^ 
"'«^yj  11«»,.,, 

0«|lll$.O^ 


>•  100.08 
>"«».i4 

>i'7(«.io 

9.1<f4.t, 
>.'!!.  1» 
»11140.,  1 

>"i».  JJ 
>lll<.  J7 
9..04.J» 


9'0>i.j« 

>IOXo.j» 

9.0<8.37 

>i05*.jj 
»'044-31 

>'0Jl.lg 


1«1337<:> 
1111*4.,. 

"'»1.77 

11. ».,.44  I4j„s.44 

ii.VjJ  HJ.(5..I5 
^-t-4tjl43034  Sy 

l^'JOJ.7,  141848.44 
'1"J1.J4  l4M,i.ii 
11(^1.11  ^ijj6.ii 

'107>C..l  141380.44 


lio<i,.,4 
110448.7» 

H0178.4, 
iioio*.  JI 
»'»J8.40 

il>7'».7. 
ii>5„.ij 

1(941»',' 


>?>84<xl»l>l6o^J 
>0>7I.>8|*'»0>»''0 
»cf  !>.5W  *'*»»J-4J 


?cji4-.gi 
»oyjs.7i 
><^^ij.<. 


141114-8S 
i4ic*9.S4 

14',.4  jl 

*4J7S>.ti 
14«C4.S4 

I4.4JO.J 
*4'i>«.'j 
141.41 

Mo»,4^,, 


i'87JS.n>  140518.1  j',.,jj., 

i.«,8<.„  i4oj7,.io;,.;;, 
 >^i»^ji4ciiM7;»,/»<j!i7 

>0,i,.,o|i'«tS'.  '»|'4cc*,.,f',.„n5,gj  j 
J©S».,S,»'»oKj-64  »3»'7.<f4  ,.„«,«C4  I 


10.  J40*(..J 
.('■1.401,14 


908*7  tt 


9c8rj.II 


tl-»'*.J 


i'774».to 


^  |. '  •  ■  ■  - 
9C«<i.y7j»'7$»..ty 

913850.81  ;i"74'r.t,, 

>oSj».«|i«7i4>.i. 
,0Ji*.49,H70St.8i 
♦08.4.  jH  11*9'* 


9c8oi.l4|l««7fO.,l 
>07t9.,5,i'*i8s.t7 

j076s.S4'ii«iS4.«e 
>07,«.jj!n<fo8,j,» 
1  ,074..l.,lll>l4.r6 

/  ,07i«.«s  t'fr<o.i, 

I907K.64  l.ff»(.7! 
j  90704.40  xi$4Ji.s6 


'^fSSsojo 


3'"3-*7  9.o„44jo 

\llT,o°' 

*3>J'o.rj 


'c  j/^ejtl 

'*.J.?>*t4i 
[  '^-  Jj9t9ft) 

.O.JJS  .  (^t' 
«r.jjKAijl 
'f.JJ*iS>7 


jj^t».,.,.,;»,^^! 

'j8-tM.S,  ,.,rgo,<. 

J«tt<  45  9.9510178 

;^|^«J.>>S7!rry4j 


ijSis<.i7'y.„7,i,o  _ 
ij8.o<J.,o9.9S7»«,6 
'r>f<.»3  r»i78o4, 

tj7»07.$S  ,  „774,4 
1J7<SS8.4J  ».>S7«870 
'J7JOJ.4»  >-»S7<l84 


>0<9t;.j,itjt<y7.j7  1J7J*0-7S  >.9J7j<57 
>c<-9.«9  i.JiOj.  78  ij7t.i  11  J.>j7j,,o 
jo«67.<i^H»,40.io  tjTOSj.siO  ^9j74{it 

>o<Js.,J  2l47T*.J,'iJ<,i,.-i  9„7,^w 
90<4j.07  tM<.j.  <»  ij«7*,.,7  9.„7j,wi 
»0«)o.78  lM4$f  .<9lljir<to.i<  ^.yj^i;,; 


'O.  J:^t»« 
»0.  jj&fi,j 
.0.  tj«l,j, 

«0.|)J5,<C^ 
'^•J35<t8^ 

'o-ijsijro 

«0  j34Xfj4 

3J4«,;f 

•o.jJ4,cj, 


'OJJJ97.1 
}JJ«4f* 
)3JJ0>J 


«o.  J}i,i!tf 
«o.JJ«4»l 

tC.JJljt^ 

«O.JJl987,^| 
>o.JJi<tj74t 
J0j|!3»^f 


Digitized  by  G( 


Sinu* 


Secant.  |/.«J.:>"».r 

*  ,„«o  V«07.»7  .104.1.79  >."7joo, 
4««4J.4J  ..0417.8?  >-^^7S70. 


9.<68«7X{ 
9.((fi9M.) 


9.470»  i?7 
9.^70(48* 


4144<.l»Lf87«.90  ..0441.«i>|»  «»7«jy7 
n^n.*.4<'9U.)«''«H17.'S,»*^;^^^^ 
'  4«949  8S  ««'H7J.OJ  9.<l8j78i 


9.  «709774 
J-<7'J0<O 
9.«7«(J4f 


l  44985. M  "0488.U  ».<l»f47i 
1  47Ol>90,«'<'5°J.i4>-"8,.«0 

|:il779j;4^*^;''°5'»:'*r-!!!!!!l 


9.<7l9((i8 
9.  «71.19I3 
9.67  U 190 


|4i«a4i5|47e9..J''0533-4»'^-*/'*[;'te^ 
UuSjO.?*  47.17.^.  ..OH8-*4,9-**^'71ii 

I  4l<^<.87  47.<f>-0* 


UwSj..»  47>?8-<} 
41709.49  471J4-10 


iio<«».8o  ».«19^890  "-^ 


1.0(78.98 
IIOJ94..7 


4i7J^79  47K>-78l"°*°»->7 


9.<jOM«8  9  <7J>i»4 
,./jo,r4,'>-«74i?« 

9.4P79.7 


I  4i7«».09,47J0?.J» 
41788  j8 147140.98 
I  41814  (J7  |47rM9 

I  41840.9?  U74«i-^» 
4i8<7.ij  ^■'^^T.Si 
4iS9).5i  47485-4» 


i.oc' 14.58 
lto<^9.8l 
l0«15.O£ 


I  41919.79 
1 4l94«-0< 

1 4iri-}j 

41998.59 
45014-85 
4J051-11 

43-377.5« 

4J.0J'<I 
4J.i9.8< 


475'9-M 
475  ?4" 
47590.48 


110<7C-JI 
.  IO685.58 
I «0700.87 


47<nl.  1« 
47<«.-85 
47<97-5S 


477JJ.1* 
477*8.99 
4780471 


4jl5tf..o 
4^l8uj4 
4JIOS.57 

45»}4.8o 
4JKI.CJ 


><J«0589 
9.<J1J158 
9.tjl59K 


9-«}i859i 
WJ1I155 
9-<JlJ9l« 


.107.6.1« 
1107,1.47 
t.(774<-8o 


9.«,l«57«  K*^*'*''* 
9.«,i9i„  ''*77.944 


1 10808.1  J 

11081 

II08J9.OJ 


J9  I4J187.K  48«<9  Jl 


478404« 
4787«-!. 
479  «1.97 

47947-74 
+798,-51 
4«0|,.}1 


1.11854.45 

I  ia8«9-89 
1.0885-), 


4JJIJ.4« 
4JJJ9.70 
4JJ<5.9I 

4J591..1 
4J4>«.JJ 


.10900-7 
ilC9l«.17 

t.09J..7tf 


9.«749lOf 
9.«7IiJ7i 
9-tf755tf,8 


9.6758901 
9.<7Ctitf  { 
,9.<7tf54i« 


,.07«i..4  9.<JJ454i  •^^V' 

..0777.49  »-*3J7.94r;*!!lI^ 

..0791.85  9  <JJ9S44r7MXl 


,.«54.491  »-*788i>« 

9.<J4?«J7  P7>'4«° 
9.tfj4778op-*79470« 


^.«J^O^ll"^»^,^^ 

,.«J5,0<1  S»«»'i.9« 
9.«,55<99l"«*^ 


9.<J58J,5  »-'»«7*«^ 
♦.«,«09*9  «-««'"f^' 


9.«jtfj«oi 


48055.11 
480909, 
48u«.75 

481«!.  58 
48198.41 


.1099J.85 
.11009.41 

45444. 5  J  1481,4.17  «11014.98 


1. 0947.^1« 

t  lO^tfl.T^ 
.  109:8-30 


y.68i4i«0 


9.« J«<1JI 
9.<J««859 
,«j7.484 


4J470.7J  48170..4 
4J49<.9i  4«1.3«0< 
^  4J5iJ.ll  4Xj4'-89 


,.«,7410«  »  ««^7098 

,.«j7<7J>r***°*** 
9.<J79JS>  »  """7 


111040.5« 

lllOftf.ltf 

111071.77 


4J549.)o'4«J77  78  ..1087.40 


45575.48 
4j«oi.«< 

4JS17.84 
4)«54-oi 
^J-JlQ.lS 


484l5<g  .lllOjJ34 
48449.^9  itiio8.tf9 


48485-51 
4»5ii-45 

 ^  ,4«»7-  J» 

4J?0<.,4l48,,,.j^ 


457,1.50 
4J758.M 

45784.81 
4j8io.,7 
4J«J7.11 


481S19.J  1 
48«5l8 

48701. i£ 
487,7.»« 
4»77J.i9 


IIII54.J6 
1 1 . 1 5C.04 
.Illtf5.7} 


9.<J«.9<9  »  **J*78j 
9.«,84585  p-**400i. 

,.*,87l99b'*!^^ 

,.«,898 II  '••'^♦^» 
,.<jyi4ii  ?  «»♦'«'*' 
9-«J»50jo  9.<8ji90. 


9.<J97«J7 
,■<  400141 
9.6401844 


111.81.44 
111197.16 
liiili  90 


9.«405445 
9.«40tO44 


ii.ii8.«5 
111144.41 
•  ■■i«o..9 


9.«85«li9 
9«859JJ« 
9  «8tfi55J 


9.tf4i«a4a  9.<87i>,i 


J.<4'JiJT 
,.«415818 
9.<4i84iu 


64.  Grad 


Secant.  iX.»f  •S'"». 


9.«8«57<«  , 
9.<8<  898.1 


,-<87540L 
9.«S7K«lt 
,.6li8t8l8 


5,  ,o«.8-4«  "4*«7-'J 
<|  90«o«..7  1141M17 
57  90<9J-«<."3>*^°' 


i,«47i.tf5 

iJ<J*{  JI 
1jtf.78.1tf 


<<  1,0581.54  1.J80O-85  ij«o,..,« 
»  ,o  «,.i.  i.,«)8.8,  1J58M.«7 
U'9051«-»«  *'J477..4  W7J8-18 


9.95717J7 


9. 9571. <8 
9.957.5*8 
9.9570,88 

9  9S70J97 
9  95<980« 
,.,569119 


51  90544.54  "JJ^M^ilJU^»-»!» 
Ui '90511.19  *'J'?4.iJ  JJ5445.81 
.  '905.9.8J  l't99J.08|X)5i99  9l 


,0  180507.4«  i«i8ji  'j'»J5'54.i4 


I  49  190495-09  ^'"7.-J7 
48 '90481.71  "M 10-81 


135008.75 
1J4>«JH7 


47  90470. jl  i>iJ50-4< 


9.95<8<ij 
y5«8jjo 
9->5<74J7 

9-95«S44 

,.95«<150 

9-9S«)i656 


IJ4718.J8 


4(t  90457-91  ^'^''''•J"!^'*"''!' 

1   '1,4418.00 


45  90445-5«  "'"l^^M 


l44'9O4jj.i0  »'1870-57 
4,  9o4io.«8  ii^^.i  oi 
41  93408.15  '^"55'  <4 

4«!  90,95.81  i'«J9i.Vt 
40:  ^,»,.,8  i«ii}J.4« 
1J9'90J70.9J  *"O74.70 


.o.,jiji75 

.o.j,09977 
io.„o<«8. 
10- JJOJJ87 

I0.JJCOO94 
.6.ji,«8oj 
io.ji9J5«4 

ic-,i90ii<  I 
io-,i8«,40| 
io-,i8,«55 


9.95650«. 
9.95*44« 
9-9J<j870 


154184.,!  9-9S<Ji74 
9.,5«1«78 

,.,5«io8i 


1,414001 
1JJ995.9J 

IJJ851.OJ 

ijj708-3i 
lj,5«4.»i 


,8  1 90,58.47  *'^'*-  " 
,7  '90346.00  1'07J7.  7« 
,<  >035,.5J  "°599.  5' 


J{  90JI..05  ilO4«».t0 
J4  1,0,08.5«  ^io^*!-*» 
1  JJl90i9<.0<^*'°'^-°7 

5K»8j.5<  I099««.tf4 
90171.05  109»".43 
90158. 5 J  «09<{4^« 

5K)14«.Oo'*°1»497.51 

90110.9,  *09'84-J7 


Ji 

Jt 

V 

19 

18 

1  ^"^ 

1« 
15 
|M 

ij 
11 
11 


1JJ411.{1 
13,178.40 
1), 155.4» 

1,1,91  7« 
1J1850.1, 
1,1707.90 


9-9S«14*J 
9.,5«o88< 
,.,560187 

9- 95  {,"8, 
9. 9  J  {9089 
9.9558490 

,.,557890 
9-9J5718, 
9.95  {«88 


10 


,3101.58  i090i««9 
,0.95.81' io»87»  «5 
93i8,.i5|*o87i<..o 

90.70  «8  ioS5<c-39 
90158.0  108404-86 
90145. 51 1*0«  M^- 5  J 


iji5«5.75  >-9{{<=87 
t,i4i,.8i  y  9J5{48{ 
1,118105  9.9{{488l 

1,1140-49  9  9554i«0 

1319,91.  y.^s^j^^y 

1,1857-94  9-9)5^07) 

l,i7i<.95  9-95{i4'9 
i,i57«.ii  U-9S5'8«4 
1J«4J5'J4  '-^SSiiS^ 


,oiji.,i  »«8«94-J« 
19  l^o.ta, 111079)9.41 
18  I  ,0ic7.7o'iO7784-«S 


io.)i80}7i  I 
I0.)l770,o| 
10.  )l7}8io I 

10. 51705  )l| 
10. }i«7ii5l 
lO.)16,98ol 

io.,t«c7o<| 

io.3i574J4| 
10.3154K4I 

10.  ,1508,5! 

IC.J!4'<l8| 

10.3144341 

ia,i4ic97| 

io.)i,7«JJ 

>o.3i)4{74 

10.  JIJ.J.4 
lo. )ii8056 1 

10-  JI147,, 

10.  ,11.544 

I0.)i.8i9i| 
10.3115039 

.0.  )i«i58, 
10.  )io8540 
I0.}i05i9i 


151195.  ij' 9. 9{{0<{J 

1,1154.9"  ^-ysjw^? 

1,1014. 8<1 9.9)49 14' 


17  9O395.08'l07<JO.0: 
16  !  90081.45 !l07475-« 


9:«<9.8i 

90057.18 
90044.5) 
900, 1 .87 

90019.1* 


107,1 1.4« 


1,0875.01  |9.9{4«8J4 
1J07J5  J5  9.9S48117 
1)0(95.»»  ,.,547«'9 


1C7K-.4} 
10701). 59 
iotf859.9J 


«o;  90004.54 


i}045<  <o 
1J0)I7.{> 

1)0178  6cij 

1)03)9.88 
11,901. j4 

1197«l„ 


lOtfTOtf^tf 
10<5),.|8 


9 '.g999,.  8« '10*400.08 


8  ^  89981. 17  |l06l47-i« 


I0tf094.4l 
105,41.17 


7  899<8.48 

<  8,9  5  5  ••'8 

5  8W4507  10J789.50 

4  8,950  55  10{<J7-J«' 

,  89917.A1 105485.^1 


ti,«i4-85 
ii9.j8...si 
119,49.0« 


ii^iliHJ 
119074.0, 

118, ,«.79 


,.,5470. t 
9-954<40i 
,9  954579J 

9.954S'»4 
9.954>S74 
9  9545,<J 

9-9543)5^ 
9954174» 
9.9141119 

9.954.5.7 
9.954C904 


!•:).}  101047! 
lu.  jtydSojl 
10.  j.9,5*"j 

10.  j.9ij.«| 

10.  Jl8,07,| 

10-  ,i8l»4«| 

10  ji8i«P4| 
to.  ji7!'i*8| 
10-  J»7*>J5 

10.  ,17190*1 

10.  Ji69<7*[ 
10  Jt<>«44}| 

tajKJ^tJ 

lo.)M)l9»9| 

»o,)iJ<7<4 

1«.  )I5J{4' 
Ic-)I50J'' 
to.J14709> 

I0.,.4j880 
IC-JI4*»** 


89,04  8,'i05),).4, 
SyS,]..!  5  105.81.84 


1187,9.74 
118«  1-86 

ii8iK-i8 
ii^j^y-S» 

lllil5}.J4 


'■9540^'  .  

«o-)'j4>J* 

,.95J9<77 
9.9{J»44»j'** 


o  895(79  4o'iO50)0  ,8jii8H7  i"  i 


,., 'io.3ll4V9' 
9  95571'«  ,^.j„|i«i 


9 

9.,5j«*J» 


4}»J7 


11 


Gra(Lz6. 


( Sy&fi.ii 


(«J«0t.7< 


^iSS;::^B^ 


*<Hl7f.7g 

*04»»f-»« 


i*°i5*7f.l, 

r°i»M-i7 


»»71*5.17 

»70„.jy 


I  *S^i«.fl 
I  «?7jS,tf8 
«?7tj.J4 


j 99711-9» 
I  «9700. 15 
«JNSSr.i; 


I  «J<r74.40 
I  «JtftfJ.ji 

«y<4«.«4 

«S«Jt.7f 

J  «♦«ll.gjj 

I  *>«3J».J14 


4ffj^Jfo,.\.«:---4.^^^ 

—  ?Y-*"*°°4  ».7005780 

i  «~.-';i;:sr/  ;;^T-;""»""te;: 

f jj            /.^^'«'■O.  5.«f  fo,7f  ',.704..j » 
^ — •   .  *7  S.»f  J555,  ^.yoitSfj 


«>f97.0j 
«9184.1. 
«?I7l.i«| 


 \^Z2l»-9Si7}OS 

!!2^.*:f_*.Wy7.j*' 


'•'•J"»4577| 
'a,i»„77.r 

^3'o8f7o/ 
'=>•  J^o^ji,! 

'•'fJiiTS  j  'O.?0»j774l 
'>Sjitfj8j  10.3091  j^Si 

?.>fj!0j8|l0.jo«,j^f 

J  'O  jolte.jiij 

I  'O  JO8J000I 
i7f  (  'o.}o-98,,f 


['•Sftfftfg, 
>Jfi60<| 


[»<"74J.,. 

'0'59f  >i 
»01448.(5, 


f  5^148.3 
p-9|-X4i88j 

'  JJlJfSl 


89558.14  loijoi.s^ 

«?f4f.i,Uo„j^.^ 

J4l»0'008.oj 

«>Ji,.}l|ioo8i,.j, 
«'fo*.^.  »oo7,j.„ 
*»4S>J.45l»0oj«8,5,y 


«Jl48owtj|»004l».9j 
8>4«7.46|»«:»77.lo 


il!l<7.4l 
»»50J5.,-. 
»»490^.48 


9.?fiij,« 
».9fiijio 
9-»iii<83 


»»4771.78 
*^<°ML.,ji04i 

»»4,77.70,.,,,  j 

__4"f.«4l,  ,517511 


'°-}076tSxi\ 
'^••i°734jil 
•o-jo^oijol 

'o.jotf70tftfl 
'°io<f}tti\ 

'^•JOtfOTDt/ 

'*j057fitl 
'<>•  ,054,4^1 

'o^JOf.itf^l 

Io.,Q47,„j 

•"•JO^^S.?! 
'"•}04.tf4,l 

'°-iOl«47j 
"^-  i=JfJo,| 

•^•jojt,,,! 


;;!,ff'7  9  5'f'7i,i 

11  L^: :  '•'''**5. 


17  «>4f4.4*h°°'^'-4»|iiJ72»r"'*'" 

8?40i.3j|'9>5to.jf 
!  8l'J«9.J< r*!'*^!-^' 
I  «^J7<.Ji  '»>»<fo.87' 


j«9i<J17  '99lie.y 
I  «JJfc.i.  '^8*71.04, 
I  «?J,7..4  ^17.8- 

8,ji4.0tfJ»9S<!«,.87 
«Jj"o.,gl'*«J40OjJ 
«9ir-.8»/'9«iJM3« 

8,184  ^^[''«if».»* 
8,i7i.tf,!>y8io,.ji 
89if8.j8|'r,6*.j5 


»'3»C4.74,,,j 
'M07f.i<,.„,rsf8 
^^*5^5  J-yj.1114' 

,»»»8.*.».,.„„y,o 
ilM87-8i,k,„(,„tf 

iiiffyoj  j.  ,j,ojio 


*»''-3;i;s2^ ^/-//--j Wf 58048',*:;;;;;:, 

1.    ^'^*'-48/fOJ4.  2  ;   t        *  J.TOfJijtf 


"»'yy.j8  j-tft*5505  ,.70tf54,o 
"ii.tf.oo  j>.tfstf7,87  J.70tf85jf 
j^lllU.ti  y.tft  704*8  y.  7o7itf , , 


O  I 


8,145.4(5  IJ»7Si3.j4 
8jiiji.33j'»7**ajc' 
8,il,.io|'^5J7  8i' 

'«yio*off|  1,75,5.,. 
8,»,i.,ij',7iji.,tf 
8,«7,.7f|»97II0.77, 

8,i<tf.f,'lj«,«g.7., 

«»lf,.4ll.9««t<.8ji 
8,140.14  .,£685.18 


i"4Ji-i,,,jo,tf8f 
'»"1°'^9»,. ,50,04, 
^^^-J;*i£j^to84ii 

'»»»045^8  ,.„0777, 
'»»«»'7  5'  ,.,507,jj 
»»^78,.?.  ,.,jotfjoo 

ll.tftft.07,.,J0jgtf, 
|1»'J,4  «0  J.,fOjlij 
»»'407.p  9.,I04j8,  ' 


'°-pit96t\ 

'ojoifSotf 

|^,Oll6,7| 
»0.  J0l,474j 

•c.^o.tf,,^! 

JOI,lf/| 
«O.  JOO,„|, 

»o.jno68,</ 

lo.jcocsttfj 
•oi,y7j7tl 
'O.i?y4iioj 

•oiy,io7o/ 
'°  »987,1, j 

»0^tH477,l 
'"•iy8;6«l 

•0.1,784811 

•0-  »97f3,7j 


8,.t7^5{  .,tf54,.«4 

89"J.85  .,<40ia7 
i8,.oo.*5  .,tfi<i.oj 


'it.tta.tf  ,.,jo,,4^ 
iu.jj.  '8,  ,503,0,1 
iiioitf.j7,.9,oitftf3 

»»°«99.7iV,soioit 
11C77J.1J  ,.,joij8o 
iiotf4tf.5i  9.9J007J8 


'o.  1,711,5^ 
•oi,*,ojJ 
•o.  i,*t,i4| 

'0.»,fft77J 
•<*-»9f,*j8/ 
•0  xyjtfjoj/ 


»»Ofio.7f  ,.,5000,5 
»»o,y4.-«  ,.,4y94jt 
"ox<8.„  ,.^,,880, 
NNn  , 


">•  »9f„*«l 
.0.  i,5ci3f  j 
•0.1,4710,1 

,  'O- »94,973  I 
.0.1,40844 1 

J^9,77'*/ 

'«•t^j^fyrff 
•0.1,514651 
10.19:83411 

4T}9,-0f| 
■  4 


Grad.i7- 


4t4(O.IS 
4?5»»>» 


10 

U 
II 

'J 
«4 

M 

itf 

J7 
18 

«» 

xo 

XI 

»J 

»4 

»5 
iS 

»7 
xt 

30 

5« 
3^ 
3} 


455t>j8 
45«58-04 


4^7,V<«  5«4i9-«o 
44-'6i.5jl5«4«-5« 
4^787  59!5MfJ-)» 


;,o*mI  nii8i.<»M577»5>H 
M580J7. 
„  mjji^,W585J» 
,~,T3  ..iJ4»4i|9-<S«77«o 
,u8t.75  iuj8i.»i  '-«l^^^io 


9.7<J74'?t. 

9.7=77?"-* 
9.7021011 


,.708414. 
9.7087158 
7090 J74 


,.709}48S 
9.70,«o. 
9.70997.) 


tlllj.  50  luj99.<f>>''55'i'7J 
«597<J4 


111450.10  J-**'!?^© 
UM<6.9j;9-*«OJ0O$ 

IJ148J.77 


9.7lOl8}4 
9-7'oi,jj 
9.710^041 


9.7111148 
9.71.5154 
9-7U8j5« 


„.,,..,!<««■.. .."»«"' 


4(8?3.83  5'<>;o  69 
4^,1»  44 '5 1637  -55 
4S94».48'5«7i4-4. 


umi.iy]»-  «617157 
Iiij«8.  ii4».«6.970« 
'nH»t.H9-0<i"'45 


459«8.,i;5.-6!-»9 
45994.1  5'793'» 
46019.98  5i8;j.oj 


46345*0 
46:y7l.6i 
46-^- +4 


5'87..9> 
5.508.9« 

5«945'84 


111*01.09 '•'«'^1** 
iuiij.oj  »*«*70»< 
'«li«j<.o.  >-<«»9464 


9.7.40051 

7m'4i 

7M<iJ7 


40-y7.»4j'-^-"  -  ■ 

4<llJ.nl5.>8l.7» 
46!49.o6j5io«9.74 
46174. 86l5iO5«-70 


IIKJJ.OI 
111(70.0) 

ui«87.05 


1 1 1704.08 
111711.1} 
17J8.19 


9.£«J[900 

,  9  ««J4J15 
9.«<Sj6768 


9«J>'»9 
9.tf64i«i8 
J.tf*440j6 


4«ico.6<  5i09j-6«  «U755-17 
46:i6.46'5U30.<7|"l771.J7 
16M1.15  5U«7.67  «•^» 


.1- 


9.7i}0;6t 

9.7'3J859 
»•7136956 


9.7149J19 
9.7151419 

9.7.5550« 


9.7158595 
9.  7itft6Si 

9.7.«47«7 


9.6646481 
,.«648906 

9.fi«5lji9 


34»<.7f.«,5ti04.««l''»««-«o''2|*, 
3^'I<,o,;ii;5»M«-70,''^8zj.74l»;*«  J^^^ 


9.7167851 
7.7C9JJ 
9.7I74<"4 


9.7.77094 
9.718.117) 
718J151 


"*  '  .4  •  fiu  -8  iu85«.o6  ^  <66iooi 
'21*?«  »      5  84  'uS  j.Jj-^^i^-S 


l8tfji7 
9.7189401 
9-7 19147« 


40 
41 
4» 

4J 
44 

45 

4* 
47 
4« 

,49 

1  ^o 
5« 


4«4J1.«9  SMK  SlS 
46418  45 'lM«4-07 
4*484. u  5i50''»7 


111909.65  9  «6j8jj8 
111916.88  !>  «*71>S47 
111,44.11  9-<!<7J0S4 


4<509  9«,5MJ«19 
465J5.7i'5»175-4« 
.5*561.46  5*611.54, 

4«5S7.I9  S*''»'-*' 
4««ii.9t  5.-<«<'«5| 
4<tfj8.66  5*714.01. 


6l.}7>- 


9-7195549 
9.7i9li«io 
9.7lOlfi90 


iu,«l.}7|9.<675459 
Ut978.tf4  >-«*7786i 

.U^JS^J.»''*'''"^ 


li}Clj.  iji9-«««i«65 
iijojo.  55'>-«»5°*4 
UJ047.88  9.«f8746i 


,.7104759 

9.7107»  17 
9.71IQ80} 


9.711J958 
9.7117O11 
9.7110085 


46664. ,9'  5t7<.- 10' « 1  JOfil  '."  >-«**>«1* 
466,5:"  51798..9  «'J=»*-5»K"'""= 
4<- 1 5. »4 '  5 18}5 . 59 '  "  J'^^^- 90  \9- ««»»64* 


?.7"}'47 
9.7ll«107 
9.7ll91«i 


51  46-41.  i6, 51871.81  [«"^«'^•JSl»-**'",'''* 
5)  4«76m7  51913  04  ,  ««J.4J4-75  |9-<6994lO 
54  |4<79i  ,8  5194-.17  |UJ'5*-I7  ».6-01807 


46»i«.6y'5i984.5i  I  njitf».  61 
♦'*M»;5J01I.7h1i«Ji87.O6 
46''.73/:9'5}059.c6  tijio^.ji 


4''><9;.?S  5JOj6  }4 
4..,ii.v|jjjjj.64 
4<.;»7.«6  5i"7o.i)4 


9.6704191 
9.47C65-6 


»-7iJ.J*4 
9-  7iJ5J»>« 
,.7i}84jfi 


9.71*1490 
9.714454J 


lijiii.:o  V.67UJJ* 
iiji},.»0  9.  67ir'6 

113157.01  I,. «71609) 


,.«708,58  9.714759$ 


,.7l50i<4« 
,.7155*^5 
»•715*744 


6i.Grad. 


Sinu,    Tong.  Sec*nc|^.5^ 

I0.i9t8}4>{ 


eo  «jio^fi^  «9fii«'.oi 

j,  89CS744  .9tf  110.00 

^8  8,074.11  .95r^9-'o 

57  89061.00  195838.  }7 


iiOi«8.yj'9.>4?"09 


5« 

55 
54 

5) 

51 

ho 
49 
4« 


89047.77  *9^«97-*0 
«90}4.5J  "»5557)9 
8,01. .18  «954.7.  «} 


110143.1« 
itoo.7.75 
119854,40 


'10.19151«»' 
9-W8.65  ,ai9ii098| 
994975»«  10.1918,781 
,.9496876   ,  I 


119767. 1' 


11,641.1, 
».95«7J} 


89308/31  .95177.04 
1889,476  .95.J7.U 
88981.},  J94J97  JJ 


1I9}91.61 
119168.08 
11914}.  70 


88968.11  194857.7' 
88954.9?  '94718.K 
88941.64  '»457«.»« 


11,0.9.  4- 
118895.4' 

118771.50 


9.94,«i}0 
9-94!>55«5 
9  94!?49J»  I 

J.  94941911 

9-949J«45 

9-94919,7 

9949i}4> 

9.949'7«> 
9.  9491051 


J« 

J7 
J« 

M 
H 
3} 

Ji 
J» 

jo 

19 
18 
17 


8»9i8.j4  .944J9  81 
8»,lj.Oj  '»4300.83 
88y)1.7.  '94X1-00 

8888«.},  .940tJ.J} 
88S75.04  '93884-«« 
88ltf1.71i9j746.45 

88a48.j7  .9J<08.ij 
88S}5.oi  '934:o  *o 
888it.fitf  .9}}3i*). 

88S08. i9  ''9}l»4.  57 
88-94.,i  19305«  9» 
8i78i.  54  .»1919.5< 


li»«47.75 
118514.17 
118400.74 


118177-4« 
1.8154.  J5 
1|80}I.}9 


117908.59 
17785.94 
1.7tffi}.4A 


117541.. 1 
117418.95 
1.719<-9J 


887tf8. 15  '9*781.18 
88754.75  i""**S-i< 
8874..}4  '»M08.i9 


117I75X)« 

il705}}5 
ilfi9}l-S0 


88717.9}  '91)71.  }8 
8S7l4.5.,'9iiJ4.7i 
88701.08, '»»C98- 11 


88*87.64  '9.9<l. 8« 
88«74.io  .9«8i5.<5 
«86tfo.75  '^•«'«•«o 


88647.19, '»'5  5  J-70 
88«)).S}  .9'6'7'95 
8S6io.J<(  «9«i«i  js 


9.94»^4i5l 
9.94»975l ' 
9.9489101  I 

9.94S*450 
9-9487799 
«•^^^^l^^ 

9.94Sfi495 

9.9485841 
»•9485189 

»4845)5 
9. 948)881 

9.948J117 


115810.40 
ii««89.i5 

116562.0« 


iitf447. 11 
ii«}i«. )} 
1K105.70 


10.1,1585, 
10.1,11-41 
10.190961« 

10.1,06511 
.0.190)399 
io.1900187 

10.18,717« 
10.18,40^ 
10.  i»ya959 

10. 1887» ji 
10.1884746 
'  10.188 1641 


to. 18-8 5 3, 
10. 1875458 
io.i87i}tl 

io.i8«,i}9 
10.  I8«il4l 
IC.1S63044 


»•948*571 
9.  948>9i6 
9.  ,4811^0 


10.185,94, 
I0.i85«85f 
«O.  i85)7«J 


10.1810671 
■O.  18475*1 
10.18444,» 


116085. 11 
H5,«4.8, 
115844.71 


9.9480604 
9.947»947 
9.9479189 

9.9478<J« 
9-947797} 
9-9477314 

9'  »47«  5  5 
9-  »475995 
'-9475JJ5 


to.  1841401 
10.  i^jSjiS 
to.iSjji)} 


88606.88  .9U4<-91 
8859).  J9  '9»0".«i 
tt|  88579.8,  «90876- 47 

10 
.9 
18 


1I5714«9 


9-9474<74 


il5«»4.8i  9. 947401  j 
i»54«5. 


88(64.  i9  .J074»-47 
88551.88  '93<o6.6j 
885)9.  jtf  .9047'.9) 


l«5)«5-  5)  »-947K«9 
11514«. 11  ,.,471017 
lljli«.84'  9.947IJ64 


88iij.8j  »>0Jr  )« 
88J.1.  )o  «90101.9» 
88498.76  '9«X»  74 


88485.11  ^^99H-** 
88471.  «6  '89800.«» 
»8458.10  »89tf6fi.8S 


88444.5}  »*95}J.ii 
»0  884J0.9S  ««9J99-71 
9|««417.J6  »89l«  J4 


88403.77  i89««j.  .3 
'  88390.17  «89000.0« 
»8)7«.  S<  i8«»<7. «} 


«09-  947315* 


.0.1851.49 
10.181,067 
10.1815986 


10.1811,06 
la  1R19817 
io.i8i«749 


10. 181367} 
10. 1810598 
10.1807514 


10.180445« 
i0.itoi)80 
to.i7Mlj.8 


j  8i<6i.94  1SS714-J* 
4  8S349.)t  I  $5631.71 
j  »8335. «9  1884<914 

1^88311.05  188336.  ,0 
I  ,88308.41  ij8io8.70 
0'»8i94.7S  U8y7*^<} 


~-  — ■  ./         I  S    J>inu$    T»rZ  r  


T  —  479j 


|tfoj '81514.7(1 


|47jllj.,, 


iSijc.jf 


( *8ioi.g^ 

«80gj.O7 


?0{<fl4j 
»•«758)91 


'•7j'i4.o| 
»-7i'44JT 
j>'7jl0484| 


J  "C^J.jo 
«BOtfi.jj 


I'1«I7..^ 
i"50i.- 


•««JC^OjlilllT^ 


^^•'450177/ 10.  l^,-,_ 


38 


'5r-?ij|»Jiij».„ 
->l-jK7tO.,,/i.c,,..  i,t  J^:^^^   '°-  x.5..*,7 


''7>vi.j|,  -  — 

«79-S.*J'f?*03^I«,»'<M7«.ti 


;!:i:-*'W'7.*. 


*'OiJC.0l 


*'0'Jtf.58 
*'OJ14.0S 


544^/14 
I4ii>.77 


"jKifl.?, 
"38,7.43 


»-f7«S9i,L73jo^^ 
>-«7>J«oi 


'•'3U«67 
*-735«677  I 


>''44*fOi|io.i„j,  . 


'•*f-M4J7l.o.is.tf.  : 

'»«J77J  «0.161^!* 

9;»44i^t  ,a„7C4^ 


'•5N4I71J 
'•»44ic\4. 


'o.  ue^^ 


f455<».Jl(U39i5.5o 
H\97-l6  '.jJJJ.j9 
f4<Jf.oj  'lj»5i.*y 


'«•JJjy  ».7j5i>«85 
'•«7jiSi^j  j.   *  I 

S«48ocP5tfo  I 


'•«Swjc^  9.737^7,  J 


j,  j  .84itfo.5Jic,j,,;.j 

'•<4*^j^^fel7J — I  -^"J^ 

|7«JjiJ.8,,t,./^|io,,'f;'*^  '-J^i».,,  .c.i.,,,^ 
87i40.C4  •S}7j.4.4JlOi,i^;;  '••437M1    «o.  «45,5, 

 ---.-1  »«4.«»}  ' 

SrSu.ti  .8j 53,.,;  ic^,  ■;*i»-^3«»i«  /  .0. i*,o,if 

«77»jij.8,4f..;io^i;;^^^^^^^^ 

S77«4.,-I.Sjt&.  ^jioSjg,.  17'      .       /   . 

i7770  4j|.<j.f,.  jJic^So.oi''',':/?',^' /  '<^*«3»t>f 
S775«.4,/'»Joji.  75/*o8,«8.,o  , 'v/r*  /  '«•t*»»!?, 

 (  .  /   ^*i^T9l  I  .O.t^ijigj 

S7741.J4  <S»>3<.i«/iog4,7.,i'  1  -^-  

k77i».j8  l8t77,,j^|ioSj47.c«  !'*;  '"(  •«'•»«i"fcf 
877.4.«1  'Si<;j.7Jio»ijtf,,7  Tijf,;!''  '^*«'»»»f 

«77OC.tf4l.g1517.tf7/108ltj.Jo'",.,-.,,  I   

S^^Srt-tftf/fli^Or.  7j/lOJo.j.3tf  ,  '^JTOiB  ,0.  tff.^igj 

»7*7»  «7  >K«75.,./iO750f  0« 

 1  /•   irr*«43  I  «O.t«07t„ 

«-(ijg.»8|i8ii,c,.ij|io7-j^.S^  O.O.,-  I  ' — —  - 


S7<.^j(Sllg;0i.f.7^ 
S7tfj0.67jl8lSj,.j, 

g7<itf.<5liSi774  oj 
S7<oi.tfili8i<.^g,,i 


lly7i,-74tt<o<j 
.  1585  ',.7415594  I 
'*4886S'y.  7418)77/ 


■u^'ftf%Xl''''\''-^«'"'l 

.lMjJO->7l9.tf8„,„l,.-„,,;^| 


[8758«.  59 

87574  fl 

«75tfo.so 

S7S4*.4i 

S7IJi.,9 
«7IiS.,t 
«7504.14 


iS.fij. 


io7-9^.s, 9417,.,  ,  ;• — 
^'^r-^S^  &  9.9,1777  °-'''M',s 

:^.74^*^4.<i: 

»'»74<5..9  >  ,4i5Stftf  I  '  — 
»«7Jtj.5tf  ,.,411.7.  '°*  *<'fJ»* 
»O7t4tf,0tf  ,.,4*447*  ^"*3i« 
 .  /-   'O-MSfJJ* 


'S>J,j.04/lo7.J*.70  9.941,— , 
'S.174.  r  I070i7.4tf  9  ^j^g 
""'4,-<,/t069,^tf  ,.,41,7,; 

»o<8o,,4o'9.9^„5gg 

l067CO.ftf  9.94109,0 
iotf59,.g6  ,,941018, 


'o.i5gtfj,o 
•«•  MSjjtft 

'O.  lfSo,7tf 

'■=>•  »5773,, 
«o-t57440tf 

,  —  .   '^M7.4i, 

■''-■'''■"^•'■-sj]jg;g|lg^ 


>8.ot{.ii 

lS0,O3.g< 
.«C77<.tf4 


^oogle 


1480  'Grad^9:_ 


91!  { 

4«JJfM 


4<J»l-70 
4&ioS.U 


9.7440499 

J.744547* 
».744<45J 


{jj»j  Il!lI4409»7 
jJ<xi.l?ln44i7-7» 


48*},.J4i"*"-»» 


4S*J«-9t 

48709.7' 


4H-;r<7 

i8;*o.J7 

4*785  y7 


J5«»7-}> 
557JJ' Jt 

JjKi'  7» 
5l84».»4 
{J»8l.li 

IJ»l«.i4 


11444*}'» 

II44<4-S4 
««44«5-5» 
114501.9« 


9.«t»7t>ll8 


9.6%7XSxt 
»-«»7»8»J 
9.«tt7Ci«l 


II4J10.JJ 
I14JJ».'5 
n4jJ7-7« 


4lM<.74 

4tm.it 

♦iJ^-.joll**^-" 
48,ii.»7''*°7>-'* 

48,11.14  ^^■'^ 

4»»8«.»7 

*9=^Aii\^^':Z 


>744>4i8 
9-74J140J 
9  74J5}7<S 


|I4J7<-  J» 
114J9JC14 
ii4tfi{.70 


9  745»»4» 
9.74« IJIO 
9.74«4»»0 

»•74^7159 
9.74:<3«-i.7 

,^-747Jl»4 

9.««I10»  '•74'<'«=> 
9.*M74i57 


9.<g7»4tl 
9.«(iio«l» 
9.<8ili949 


Ii4<{i.j8 
ll4t;i.O)i 
1I4£«9.79 


».«8,197» 

,.««,4i}xl>-74Mo«5 
9.«8,<4«4  »:74W74 


it4<St.ji 
114707  1« 
ll47i«.oi 


^«,»7J4»-^"J»* 
9.«900,8}!»'-»»*«»^ 
9.«90ji}.j»;74»9»SO 


114744.-» 


♦.t,oj47<  » 


ij 
1« 

f 

It 
l» 
jo 


49093-}7 

4»"5-7' 
49141.OS 
491»*.}» 


5«}47.iO  II47»M» 


J«}gj.4}lll4t91.  11 
ll48iox>t 


J«415.7» 
J»4<1.I} 


9.«90y9«4 


^.AVIllOJ 
9<»I444J 

iLi8jt.90  y-s,»*»»} 


4,191.71 "4857.77 
49117.04  l*»*-»*  'HH^^-SJ 
4,i4...}<  5<577.i«  '14»»5  55 

49l<7.*7  5*«'5.*«,"4»'4-47 


9.<,it9l9 

,.«9itijj 
9.«,ij}»» 


TJoi7« 
7,o)S7i< 


,  7JtI««, 
y.7Ji4<il 
»-7JI7S7J 


9.7  5 10}  ij 

».75iJ47»' 
,.7J1«410 


9.<91J<10 

,.<n7»ji 

,.<,}ooiia 


it  4»»9«.»»'"'*'°l"*^»**° 

„!4«'».t»,'jfi^:i!':^!i!2! 

j«7Jo  ,8'  Ii4y7l.j'y«»3ij0» 


^7jt9}«> 
J'7JJt}l4 
»•755515» 


«  ■•««m  5<7i»-44,«l4»9o  '}0;»^»J45}4 
JJ    4»J*».1I9  5<sto7.,,.„5ot>,.,o  *«9W7<» 


j<;4»w^!!r:!: 


»7  L.m.48  J»  IIJOl».,!  ».«>J8»»' 

xt  iltl^l?  J*«»4-»»:«'5047.}4'.*'4'io} 
„  ISJ^'^  j«9t}  i9  ■«to**  ;»!»*^^^ 


45 


*,*4<...  5«»* '•>«' «'5085.44  ».<M5*+^ 
«5«.^  <7«»-4'  •«5'04-5i  >^>47»5» 
4,j4J.t7  57CJ».>9  ««{«tj  <ll»  <»5«»74 


.7j}8to} 
».7J4'>4<I 
»•714408«  I 

»-7J470i»l 
».7J4,,«9| 
».7JJi»0»l 

»-7J5S«4<l 
>.7JI»7»}I 
75<l7i8l 


4»J7I.«J  l^'^''  "  '  «5'4l-7»  >.*JS"«« 
!»  *5  ,,  57«i*  «t  I1J1«I.»5>.<»54501 
4,.iii5  r'54-71  ««5i«o.  »»>  <»<7'^ 


49«4<.9o'57l9J'3' 
4,<7t.«5  J7t5'->' 
4,«97-40  57170-54^ 

49<tt.<4  j-fjo^.^», 
49747.»7  J7}47  »J 
^'  l4977}.lo  J7J8<.47 

[ '^l4»792-J5'574»5.i« 
nJ  l4,in.j.„  ,74ii}.«ji 

|54^49t48.T7i,7joi.JJ 

55  U^Sfj.sjl^^^^i.U 
5*  '  4989,.vt;^7,7,.9, 
l  '7  4,914.4»  (.7tii.7j 


tijtoc.ij  ».«9S«9ti 
115119.  ji'9-«»*iiJo 
iljijS.  ji  »'«9<3}J« 


115157.71. 

ii5t7<.94 
ii5t,<. it 


i'J}iJ.4J  ,.*»7>-i4» 


5« 

'  i» 


1' 5)54-70 
"5J5}.» 


y.«974J47 
».«97«545 


6o.Grad. 


5* 

<o 

I  5» 
S8 

57 


Sinus 


♦•75<4<5j| 
9-75<75»7| 
.7  J  705 10 1 

»■757545^1 
,.7J7«j8jl 
757»J<J 

>  7581141 1 
»-7J»Jl7o| 
9.7J»«09< 


,.7{9IOii| 

^7S»3>47 

».75>*87l 


4994».«i!j7*  57-47 


tlJJTJ.!,  9.<»7»74'  f-^^fr^i 
iiij9i.<l,9.«9»-9J*  »-7«=t7i< 
115411.9,  |».<»»J"9  »  7«0J<}7 


l'54JI.}0 


♦9SC4.8t  J7.<9«.t,  Ilj45a<7  ^<9»-S" 

.Oic;vj-oo'i775).3j  ii,47a05  9.^9^,700  *'.7<^. 


Tang.  : 

Sccant.  1' 



iSo^o^.?" 

t0<U<J}^ 

tloi8i.oS 

l«tjt.)< 

i»oij7.J« 

10<OJ0.}l 

lt<»}4.o( 

1 

toj94t-  }9 

9-«'74>t 
^»4««79l 
,.94i<090 

♦  9415}»8 


i  f4OJ.J0  I79»'0.77  jwtij*-*^  ♦  >*''J»» 


,.7<o»557 
«.761147' 
7«'4J»4 


Ig^ln-»  '7»«*4S4>05*^ 


7,4».,t. 
l»7JJ4-7{,'7?^>*-'* 

«7}ia5t'«7»«7J<l 
Ig-TJ^I^O  "T^Ojl  ll 

87191.", '^Sj-iS.»} 


1051,7  .«t 


fft.OI '  «7t»o<.7tl»4«;o. }»  »>40»34» 
87i<}^.''7«<«4.75«H7<}8<l>-»+^3f 


1  87i4,.«o  «7«5<i  «5 


55 

1  S4  

l„l87J«5.07l'7»H'.<^!""'»'°3 
;iU7.4Utl«7»4'«.»J  «»404.7« 

Isi 

J5 
I4» 
4» 

I47 
l4« 

Us 

144 
4) 
l4t 

141 
I40 
1  J> 

5« 
37 
J* 

»5 
I  J4 
JJ 


l9^94lj»»t 

9.»4iji-9l 
».»4ltJ7J 
9.  941H71 

10JI90.*!  9-»4'i'« 
io,c«J.-J  >'»4'04<I 

104»7*  »1»  >->+°>'" 


10.1550571 
10.1J47J»7 
(0.1,44614 

10.1541651 

ts.ijj86to 
10.15557  «o 


ic.tjji74l 
ic.tji977} 
to.iji<to< 


S7i},.j«  '7t44«.07 
|t7iti  i<l'78'l»45 
t710<.»J 


»7I9t.«» 

87178^4 

»7I<4-1» 

87149  »J 
87IJS.« 

a7'ii-  j8 

87107.14 
870,1.11 
87078.  J« 

»70<:4.io 
8704^8, 
t70JJ.J7 

'  87011.14 

'  87CO«.^ 
8«9> 


U)4<j7.JO^»->^»* 

i04,ji.t«k>4<X9»7 
10444J15  ■^»*"*"^ 

i78tr-»=l'^^}J»:^'rl°l^ 

t7«07<.5i|»O4iJ}.}ol>>*^X" 

'7795 5.14 
177«H« 


I0.i5l5«40 
iaijio87j 
10. 151791« 


17771  }0- 
177591-  «8 
77471.41 


I77}50.7« 
177140.14 
77"0,.8j 


104117-57  >-»-»*'+°»' 

104011 ,7  i-y+ojj»' 


io},.<^,  »  »4°»<70 
iO}»n.i4  »-»*^'»i> 
iO}70j.,t|>>40it4« 

lO^Ootiky^oojJJ 

to}4,i.8i  >  >»>''> 
io}},t.ool>.»3?>"<' 


7<»8,.j8 
l?<».^9.43 
I7<74».  40 


I7«l,.  5« 
t7<50,.7l 
'7<}90.07 


t<97«.l 

8«9«).«{ 

«6»49"*» 

«<9)5-'^ 
»<9" 


I7<i70. 5} 
I7<tji 
t7<oji.8, 


I0.t5i4*4« 

to.ijli»»^ 
io.tj09oi« 


I3.tJ0<0<>< 

■0.1 505101 
I0.1JOOI50 

I  la  149-I94 
I  to.i494»J» 
io.i49>t»4 


to.t4lt)}i 
1  io.L48j)7* 
10.1481417 


ioji8«.i7  »-»J>^iX 
tO}i8t.<8  »  >J>7««^ 
10)077. iwl»  »3>*><« 


101971 8<>>J»<»5} 
ioi8<S.«}  ♦■»J»SSJ7 

ioi7«4-5J  »•»>*♦*" 


1  ic.14794'^ 
10.147*518 
I  10. 147)580 


I  10.1470*}» 
10.t4<?<8« 
10. 146474« 


ioi«a5<r»'»*'°' 
lois^*.?»'-'!»^?»» 
iot4Si.977-'3'"7« 


t7J9Il.<7 
'7S79).<t 


8<90*.}5  '7S<7V70 

1  to' 8!.89i.9<|'75I5S^>o 
li,lgv877^5<  '7H}7-tt 
I8lfa8<).ij!«75}'»« 


101}4».}71>->J>'>» 
toii4S«9!».»J»'^J+ 

101141.J)'9.>}»3J1I 


8<g4«.-'J 
8<»J4-J' 
:8i8i9-»» 


ioicj,-i9  >.>J«»7,< 
ioi9}«.l7->.»»>07< 
101»}}.  I»  >->}8»)5< 


175100.1) 
175081.91 
'74»<J- 7' 


»«80544  17***'.*4 


8<7>'Oo 
»<77<  55 


.  «0.14<«7^7 
1  1^1458854 
, l0.t4J5>«t 

t0.t45t>7« 
10.  t45SOJ' 
I  io.i44?>^ 

I0.i444't4 
I  10.1441117 
I  ic.i4j8i(t 


1017J3.  J''>.»5»7<}S 
10K17-5*  >•»)»«»'♦ 
iol5i4'>4'>>3''*''* 


t747i7.<« 
t74«o».&4 


t«  |8<7<W09|«744»l.'3 
10  8i747.<i  '74)74  5} 
>!«<7}).i4  '74M7.05 


toi4it~4}  9'»J»5470 
ioi}to.cs,».»J*4747 
101117.7,  »  »3*4014 

ioi««5.<4'>->5?3JOO 

t010I}.<l 

100,11-71 


t<7l».« 

K704.17 
8«8,.«7 

8«7J.«7 
t<«*o.<* 

8i<4<.'4 

l«}l.«l 


'74'J>.<> 
17401145 
'73.50!.)} 

'7)788.  JJ 
I7J«7'.*4 
«7}{I4-«» 


,.9j8i57< 
^»jl'»S' 


ia*^>4 
100708.18 
too*o<.74 


toojoj.ji 
100404^1 

100)01.»} 


1  l«}t.«lj"7J4)»Oj 
I    »«<!  17.08  »7))t'  49', 

o '  8««3t. jV I7110J-0»  ^aooe^-^ 


toolol.77 

lOOIOO.», 


,.9)tlll< 

9.9)804» 

y.,)7,<74 

,.,178,47 

^y,78>lO  I 
9-  >«774>» 

0.,}-<'*4 
,.,)763)f 

>  »}7/3fl 


iat4)5}4l 
1 10. 14)»4'J 
iai4i94»o 

10.141*  s**! 

I  to.MlJ*'* 
io.i4»o<«7 

iai4'775»  [ 
'o- 1414^9 1 

1  KJ4.4I1»"* 

I  10.140*97« 
10. 14D<0{J 
10.  X40)'*> 


loJJ»'4<J 
|,0.1,S»S14 

'lo.lj»5*0<. 
J090»<» 


I  1  JOOXf.  Jy 
k  •  JO3J0  3» 

4  JOJO0.74 ' 
t  '  J<"H.yl 

7rjOl7<.X4 
t  Moiui.40 
9  I  )j 

10  I  )0ifi.7o 


J777J.  Si 

)7*ti.44 

|f7«J>o.t7 
If7>t>. II 
)7*»7->7 


Secant.  jZ.»f.Si«. 

iif4»Mt'>-<Wi8H7 

liJiOli.i;-T  >.«>y4o7J 

 !  

"JJ47-7f  V<fjj«44. 

>ijj<r.ii->.7ooo6ii 

IIfJW.70f700l«ox 


9  7<14„/ 


«0  M«,.,4  ,7jiflj^ 


11  yUyjt 

fU7.lj 
Ojjl.l 
)=i77  40 

)a»i7.») 


tSoo<.Sf  llf<5o<.io  ».7oo4,s, 
V<HJ  7J  IIJ*M  71  ».70O7n8 
J«0»4.*i  HJ<4JH  »  70O5j}4 

U«J  f,  "t«4.«o',.^^7^,l,.7tfZ^ 

)-»ioi.3,  «lJ70J^,.7o,,g,i 

|»«^-34  «'f»J.  wUo.foi,  9.7^^ 
)8x7».jo  »IP4H,  ^7ov3.,o  ' 
<^">-*Y'l76i.7g  ».70113,7 

J<JJ7.i7'llf7«l.4,L70MJt. 
5«jy«.i7  iif8ox.o,'-—  ' 
)84jj.»8  Jif«ii.  77 


.»»77.1.11  J«474-,l  llfK4,.47 
l>>)<J',flllfF«l.  IS 
*i)i.4l  llf iSOkyi 

'*nj.j>  j»j,i4«  »if,oo.(ff 


)0f01.y^ 

J-)i* 


»7«.!, 

J*.*o,.37 

taiili.4« 
)'^JJ.Jj 
J0<7S.<j 


J*»JO.5<["J9l0.4 
fll«*,.<fjiif,40.i. 


4) 
44 

4J 

I  — 

4« 
47 
4* 

4» 

T» 

ti 
U 
T4 


I  .fO»l>.|»  f>l7» 
|fO,,4.x,  „111,, 

\    f0>-».t4  JJlf7, 


1,  ";4«"fWfj.44  .>t?j..io 

X8,j^i„.,7(,i„4^„  ,^ 

X7;8.illS.f,|,„^,,.0^  ,j«f7jg.„^ 


noo4.t<  fji,*, 

f  1019.1)1  f,,j6. 
"°f4-x»  )Sii7f 


•»»  "*XfS, 

i  Jl  IUX'g, 


tg 
»f 
»4 

M 
xt 


jo  5»4if  oi  lUj,,, 
|f""«.  Ji  J»4)4.,7  Ii<f35,. 
fiixj  3,  f»nij^7^ 


•4  »•  7081^,0 
xf  >•  7084  57, 

,';;;t?';r«-'^"*r»T,>7^»«ii 

I7,.,0  f,  7..54  "«,99.6,  9.70^. 


JI119.I7 
f'»f4.Xf 

f«X^^.  ii 
jljCXf  I, 

fjx».  i< 


",f'Ji4  'X 


lWfi.40 
IX90.»4 

j*7JO.,o 

f»7tfj»,7g 

f»8o,,i7 

!»«♦».  77 


i  l«J7».0g 
I  f '4C4.04 


tW«8.i8 

Jm7.»i 

5»><7.jf 


«'<f44o.  07  ,.7c„,gj 

''M60.H  „7o„^ 
i^ff^'^J-7C>94,( 

'MfCO.7*  ^7iof,», 
«'«fXlot  ,.7lo,«4i 
'^«j4|MO^^^,,„ 

"<f<l.*>  ,.7,o7g<3 
"  f*«  »1  ?.7io„fi 
"«01.14  9  711108; 


»-7747f«8 
»-77f04<i  I 

»-775JJh' 

J-TTjixof 
9.77f>077 
J.77«l>47 


7.  »21».  J>|l«^,s.04 

?<«0,.»0(,„,,,.j;, 

l>*J«».O0  |<,,o,.38 

5f^4.xo  t«joj)o.77 

«<044.f7  l«{8f  (Jrf.47 
«*'':?.74  i««7f4.4y 


I,  I  K^Of  a07  l<S{,o.8f 

i8|  ((9$f- XI 16841,.  '9 


'»<<4i.i4 
'>*f44-M 


'•«MX4IJ 

♦•>ni7if 
'•yf)<>»i, 

9-»JfOH, 
?'9J4>477 


'^'-'|'->J4«7jo 


»*Jf'-  «•'>  >J4T,«,, 
'*<if4  «4 >J»J47X,f  ' 
■XlfS.x,,.,,^^!^ 


17  I  8i,70.  ,7  |«gj07.«, 
l<'«(»(f-  (I  l6tly;.ll 

1,  I  8  f, 40. 64  i(igo«4.t. 


l4)8f»M.  7<  I<7«7J.<' 


tj  ,  8,ylO.SS 
IX  I  «(«»(•*»  i»7 


'VKt.fA' 
'77fi.f, 


».77<7<»f I 
».77705ft  I 

».777H'S 
».777<i«4 
)».777yi4> 


^  l;'':'.»,'  S^ti  ;;j:""  »-4.«'^  .778101; 

f  foj.81  ,.7.161,0  ,.77«487f 

•              —  .^Liig^J  J^  »-7tl«|,jl,.y7«77r7 
Ttm.f,  —  .  


1  j8i«»i.o»  i67«4a<7 
10,  «(!«<(.  iS  itf75,,.gj 


IU|01>oci.l»  IC7f,,.|i 

»;8f8jl.X7  l6;4i,.i 

—      .  .  


I   

'l8j«.Jf  l<7«o8<4 
lf«xi-4X  x6?i^  th 
«f»o«4,  i67o«7.Si 


f  «f^i.ff  »6<,77.,8 
4  8,7-6  60  i6«g«T.44 
J  ^  »17<1  *4  J«7J7'4i 

t  «f-r4<.6S  l««47.48 
I  «S7JI.7I  l«fJ7.«« 
Oj»57"<|7JI<*4»T.»f 


'•*=*»'<X|>.»J4f7jS 
'>f,<f.»J  ».yj44^»  ' 
'>f«<>  »ii,.,}44^3g  i 


'JJ774.0I  ,,,3^j^jg 
l>(67«ti',.,„,7,., 
i>JJ«t.J4jy.„4„8« 


>(4»<-»7j  ».»j4iij4 
'>(x»*  lf  ».„J,7,y 

»ftoo.,i  ,.,ffirfg 
>f 'Of  77  ».,ji8ii, 

IJS0IO.7»  ,.yjt74<7 


'>»»ir  «j 

1,481  t.Ol 

1,4716.  ,1 

i»4<,l. 

',4U7.tf' 

■»444t.88 


9.9U^7l, 
♦•>JJ(»f7 


"o.tijf«,5j 

•O-  tl»t7)^ 

«0.  xxyySf} 

■o-  x,8<,«7 
io.it«;4olj 
>o.ti8ii„ 

»0.1 1783 t# 
«o.,irf4,4 
'0.1x71,,,  I 

-    -  I 
•o.  xt6*rf7|^ 
■o.  ti$6-»4 

10.»M3,|tf  ( 

■O.  ii«ro39  [ 
■o.,if8i6»  I 
■o.  tlfjig^ 

'0.11,14,» 
Ic.ii4,,j8 
io.ti46««tf 


io.i,4,-,4l 
■c.i,4c,ij 

'0^!J*JfJ  I 

•o. 11,5,84 

IO.Xl,tj|, 


•'•'JJ057  lO.Xljtji, 
^•>J(t01  10.111)448 


l,4?4«.<i 

'»4»S4^45 
l»4I<C.40 


'•»»3-»44f 
».»JJJ«S1I 
»  »JJt»jl 


»  »JJtI7, 


■0.1116(8» 
lo.tti37,tf 

■  0<tll0gf  ( 


'  'j>*'/j  lo.  iii7,Sd 
»-»f!'4lf  f  Jaxnjlt, 
,.»Jio6f«    10  tluit^, 


Digitized  by  Gc)0< 


48 1  Gradji. 


5H1S.7+ 
f  Kit.41 


«0104.93 ' « l<7l+-  S >  »7'H7»( 


6oiS4.l> 

>o)t).SlS 

«ojitj  t4 
6n^,».tj 
<044t  94 


oJi(,l.H 


n«74J  04l?.7inf79i  »-77»i77 
U<7<J  ?l'»-7ltll«S»  ».7«OtO)4 


>-7790J» 
»•  77>J4»9 
9.77iK)l< 


Ii«8t7.  Oi 
II6847.  5\ 


>-7>}i077  '».78cr?47 
».  7l)jltfj!j.T»IO<Ol 

>.7lj7M5  >7»i)45< 


11877.)} 


1>  I1J7'!--^ 
«O  \103I.*I 

tl.?ia.4< 


*t  (1011-50 
*)   iid7<.  i 
»4  ji  100.0« 


<c<8c.49 

«07tt.JO 

«07*1.11 

<0&X}.9( 


<?»8^.< 

«0910. 54 


..y.;y.l6 


I  iA»i9 1« 

IXf  JO.4»! 


1414J7  »■  7»'»l<i 

ri4j{i4,>.7«iioij 


».7I4J«0>V7«14»<4 
9.714"«»]  9-78177IJ 


1Ky71.11  >.7i4977<  9-7«)OI<i 


116791.  78 
ii7aii>4J 
(I70JJ.14 


».7IJl»r7  »-7«J}4tO 
»-7'»S)7'»'7«)»ll8 
9.7lJ<oij'9  78}>t04 


ii7o»j.ji:9 


7158091  9-  7«4«y4J 
7X01««  9.7«44794 
716114}  ».7«47<JS 


«09*0.4)  ««7"<.  07;» 
)  «lOc<}.j4'ii7i)«.8li' 
«»040.10  i«7'f7.<>+:» 


7i<4ji<  9-  78s(H8i 
71*6)117  >•  7«1}JIJ 
.7i6S4;(  9-  78toi<4 


»J  Jiiij.79  <lc8b.i9lll7'7«.4J  »-7'-0ii<  >-7»J9;04 
U  I  jiuo.<l  «1110.14  1171»».  i«,»-7'7»W  >-7»6iS44 
»7  •  1*17^.4}  «1163. II  I1711J.  I}^>.7l74«<0|y7»64«»i 

U'jii-.  li^i^aj»'?- 7«76-'iJ  ».78<7Jio 

»9  Jiii  07  il^Ki  K?  ^7i7»^8»  9-7«70Ji7 

JO    tii4,.t».6.iSo.o8  l.7i8i.77,?-:"»^«5'  »;7»7Jl» 


}«   Jti?4.««.<ijiO. 10 

**  tii9»4j!*«}*o.i) 
3)  51)14.14^61403.1» 

H  Ji}4»  ojIo^+o --4 
*f  Jl)7J-»li<'4»<^-.M 
J»J9S.59j*''*®'»' 


ii?}0).«»  »'7'«l»'t  ,»-787<Ol8 
Il7jt4.<l  >-7'«4»7«  >-7«78»«) 
117J4J.  17  »-7'«7O}0  »-7»8i69« 


Ii7;i(6.j4  ».7l8938<  >-7««45i> 
if^S-.ji  9.7i>H4i  9'788-}4l 

n-408.  ji  ».7i>}ix  f-rif^^tfi. 


i7   Ji4t}  }«  <'J<C  5i 
Ji44«;ij  <i«oo.«4 
W   ji4Ti.>0  <l«40.77 


40  (1497.« 
4*  JIJ11.41 


TI7419.  J4'>.7t>ji4»  »-78*3QlJ 
il74jaj«  ».7'>7Joo  9.7»9J»5i 
117471.  <4  >.7»»>J5o  »•  7»>*»«i 


«««o.>t  ii749i.7i'».7io«}»  >">oi5o8 
<l7ii.o8  I1751J-80  »  7Wj447  79^)55 


4»    I»J4T.v  <I7«I.1<  1  »?J)4'»l  ».710J4>J  9-  7>07'6l 


4) 
44 
4« 

4* 
47 
4« 


J157I.9I 
J1I»<.<J 
J1<»1.)» 

Jl<4«.U 
Jt«7o.«j 
Ji<>5.5« 


«iyo«.45  ii7JJ<.  oj  9-7107JJ8  >.79;»87 
«'^^■.«■f  117J77.  IJ  »7lo»jH'  >.7>li8H 
<l1l8i.(S  Il75>«.)3t>-7l«l«lj  ».79'5<<it 


<:»i:.tl  II7<I>.  51  >.7HJt<4  >.79'«458 
<l9<t.j6  11-640.70  ».7115704  >  79*'i8o 
<ic.3j.<)  117«!.  41 'W*^  7741  ?7»i6lOI 


*»  5»7lO.)0 

V*  5174J.01 

^  t»7<>.7J 

n  t»7>4.44 

J»  ti«l>«4 

54  1»84J«4 

1t  5i8«1>.j, 

J<  5t»»j.ii 
t?  '■  51»I7.90 


J»  Jtl?4i  lll 
I*  I  J»W7  Ift 

fa  '  J»9»i.»i 


<iai4i.9i 
«toSj.to 
(iiij.ji 

<ii«].$j 

<tI04.l7 
<tt44  Ji 

«1I«4.«S 

6tjtj  16 
6lJ«S.t^6 

e:  (cvt.'J7 
4: 14(4.^4 


ti76«j.  14  ».711977»  >.79i<5l« 
1 17704.  J9  ».711""  4  '•  7<»t»74« 
11771J.  66  9.711)848  ».7>}i5*J 


lt774<-94  »-7l»iS8i  9.79)5)7» 
Ii77«8.i4  J-^ii?»')  >.79)8t9t 
117789.  t<  J'?!!»»^)  >.7««0l  I 


117810.90  >-7t)»97i  9.7j(»)«i7 
117831.  lj  9-7tJ40M  >.7>4*<4l 

ii7«5JJ5il9.7»)<Oi6  >-7>4>4tf 
 1  |,  

ii7?7?.oi  9.7i{«ojl  9  79Si"8 
ii?»^*.^!!»-?^^'»^^  >. 7955081 
I17»I7.  84'».7i4io»7  >  7»Jt»»i 


^S.Grad. 


t9 
t« 

t7 

5« 
55 
5-» 

t) 
t» 
Ji 

to 
49 

I  4« 

4< 

145 


4) 


Sinos  ,  Tang.    Scc»m.  Z.c_j.Si«.|t.7.  r*i^, 


«17K.7J  K6417.9J  i>4ttfO  40  9.  «iJOtii 


85701.74  Kf,'"^  : 
8j<««.7J  KI6IC8S4 
l>j»7i.7jtlM099^s 

8i6(«.74  i<j»>o.i* 
8j«4l.7j  l«j«lso.>7 
8J6K.71  KJ771.89 

8f<ll.««  i«j6«t.9i 
IIS5><.«4  i«jJi4.oj 
8S58i.<0  K544S.19 


14 
•) 
11 

1 1 

lo 


t;.jO^<.46  >•  9}l»«97  '3.1109401 
i»i»7i-«t'>->Ji»i  J7  io.ty;Am 
l»j878.«»i>  >jt8j7<  latttj*»! 

i>j78i.t7|>'>}i76'6  I  lo.tioofcj 
i9j<9t.  7<'>»»««54'  10.1197966 
i»j19«.jj  >'9)»<0J»  io.ii»j(c9 


8jj«.jj 
»5tt«49 
*553<-4» 

81J11.JI 
* 550«.  17 
8l4»l'« 

8 147«  .09 
«i4<3.>» 
85445.8» 


41  «i4)0.7< 
40  8i4i{.64 
J9  8i4CO.jI 


«tjSj. 
«5J^. 

«UIto« 


't))>.S» 
8(314.75 
8JJ09.  J8 

8it»4.40 
85179.11 
8JK4.OI 

8ii4«.8i 
8ji)j.«o 


t<jjj<.<j 
l6iii8.o» 
l«Sii9.«j 

i«!Oi  1.18 
1649:^.04 
'«4->4-9-' 

164«««.«« 
«64178.93 


ltlu.6j 


'«tof. Of  ?  9JM?)o 
I9J4II.8;  9.93i4S<7 
i»jji«.76  9-93t}8^4 


i»}ti(.78 
•»}i)i.93 
i>jO40.i 

i»i94-.  4« 
19*854.90 
i>»7«t-44 

I>l679.0> 
I>1J77.84 


(«4471.  11 '19148  J.7C 

t«4j<!j.jS  t9ij9j.66 

•<4t5j.7<  19IJOI.- 

■<4i4l(  14  1911^.9 

K4040.81  tji:t8.i7 

Kj>)j.  j(  i>toi6.j5 

K)8l«  JO  l>l>JJ.Oj 


•l*}-!».  I» 

i«,*ii. 18 

KjJOi  tSi 

•<))>». 47 
l<jt»t.77 
l6ji«j.i7 

«<jo78.<7 
l«l»-t.i7 


17  8511».)»  '«»865  97 


l<  «510J.I«l'*»7f>.77 
if  «5187.9)  55"* 
14  «5V7i.6»l««»f47^*S 

»i  «il57.44''*^+'-78 
11  «fl4i.i»  '«»))5  »9 
11  «sit<.»ji'<»»Jo^»» 

»0  8iiti.<<l'<»'»4-«f 
«9  8j09<.)9  '<»o'^to 
'8  «jogi.ll>'»'3  »e 

•7  '  «joij.«i.'«<i«o8.jr 
'«  «5050.51 '*'70».  jc 
'«  .  8jojj.ii,«if>«-io 

I  8(Oi>.9i  ''<'4>3'  10 
8^004.  j,i6ij«8. 19 

I  84»8».i7^'<'»8iJP 

'  84,7j.,4'"S"7«.78 
8«»i8.<0  »<I074-17 
84»4)  it  '*^9-i* 


84^17.96  Ki^S-fS- 


160760. 

«4!i»7.i7.««o<j|f. 


7  «4>'l.J4 


{  S^Stt.?,  i<Oi(t.6. 
4   »48l<.4I  1*0448.  <!> 


4  — 
,  84SJI.01  l«^% 


l.«i 


1  84«jj.<i  i<<ct40.8i 
I  84810.11  1*01)7.09 
o  84IC4.81  t<o»}).45 


»9»84).  <i 
'»175». 
i9r<<i.o9 


i>ij6».»» 
191478.  9» 
l»l}S8.0y 


10.11,115) 

10.  atnft 
!0.tt£«j44 


,.9}i}040 
».»}iiit6 
»Jii5«i 

9  9)1074< 
»•  »'9>«o 
9-  »)'»i') 


»«'«447 

»  »17<79 
»•  >JK9II 


».9J'<«4) 
».»«(574 
y.y3i4«oj 


ictt8j6,t 
la  iiS08j8  " 
''•  »«779»7 


13. i«75i3< 
10.1171187 
lc. ii«»4jS 


10.  il««j,0 
IO.I16J741 
lo.il<oS9< 


laiijlojt 
io.ii5iia< 
10.  tl|tj6t 


9-9J'jS})  io.ii49Ji> 
9  9}')<Mf  iaii4667 
,.9ji»ij4  io.tt4jSj< 


9-9)"fi» 
jo|9.»  10750 
».9309>78 


4.9jo»ioj 
9.»)o«4ji 
».9j07<s8 


i9ii97.t9|>.>jo<««j 
l»lto<.(9  ^9jo«IC9 


191116.00 


»  »053}} 


10.114099« 
10  tt jlijf 
10.  it}5)lS 

0.11)14^0 
ic. 11 1914) 
10. 1116807 j 

««•ii^jyT» 
10.  liiiij^i 

10.  lUiljOf 


I»I01J.  Jl  9.9304557  ">•  1IIS4T» 
l»D»JJ.It'>.»JOJ78l  IO.tl'lif.!> 

>9c844.«j'9.>}OjO04  iD.tic9fifi 

■907^4.64^  9.,;otiK  iai;c«»77 
t9a«64.)6  >.>joi44S  13.110414« 
i>0574.jj'>.>joo670  io.ttoi)'» 

■90484.69  >.>t99!9i  10.109849» 
'>0)>4.9i  >.9»W"»  •o.io95<<J 
'90joj.11  9.>i>«jji  io.t09t8jj 

■9011  j.<4  9.9t»7jjt  'io.to»ooij 

l»OIM.K  >.91><770  10.108718» 
i>ooj«.-8  9-  9i95»8>  io«45*f 

' 89947.  jo  >•»»>' 10.10*154» 
«8»«5«.ji  »^^9*^  10.107871» 
'8»7«9.i4  >->»»)*4'  j  latoTfS» 

•89<8o.i«'9->»»«»57  10.1073079 
•  »9f>i.  j8  >  J»»»"^}  '*»^-''* 
«8>SOi.5,  >•?»>'»•)'  ^  I0.ioor4«o 

'«»4I).>1  9-9i90f'>^ 
18SIJ15.31  >'>»8>7«' 
I8»tj6.«4  9-»i8*«*| 

I89t4«.4i  >.»»«8Mf  ' 
ig93<o.  t<  9  9»87J58 
88»71.97  »  >»8<57« 

iSS84).8S  9.918)78) 
iStW  »,  9>»*«»* 
188707  » J^rM^ 


I0.l0<4<»» 
10.  io<i8o5 
latOiM» 

io.i05<i7J 
10.  tojj)t> 
10.1050545 

io.««r7)i 

w.i044>" 
10.1041«=* 

^t»>»'*» 


Grad.  3 


1. 


Sinui 


Tang.  Secant.  iZ^j.Sin, 


fJOi*. f 9 '« H17.J,  « '79S9- 1« 7M4H« 

f  jc>«t.9<|<z63S.j4  M7yg1.it  ,.71^,56 

t309C.j*|(ft*48.g4  »»*:oj'7»  >.7iJoi74 
tirn.  ii,'*i«&>.jf  "*oiJ'i3  >.7»5illly 
51  "»»•«<  «iTiy.S»  «"«♦«•7*  »«71  $4104 


it 


'3 


H 
U 

X-r 

tt 
»J 
JO 

J' 
31 

ti 
i* 

3J 
J< 

J7 
J« 
J» 

40 

4' 
41 

45 
4+ 

4f 

4^ 

4- 


V3W4.50 
J3i»y.l3 
ni'J'7« 


<ixSlo.t«  " 
6tgfi.}*  Il8i«i.47 


••7HffH7 
J-7l?8tiy 
»•716^140 


»•79*0703 
>-7y<«3tt 


(}t3g.J9  «lKyt.lf|lltl3J-07': 
Hl*i.oi  tfzyit.7('"*'H-'9  : 


yii«7.n3 


JJ}«1- 14 


«77?  3* 
«iOjJ.JJ 


{3J3*-*{  «3034.64 
U^t-ii  «ioyj.io  "«141-35 


IISI7».JJ  ; 

l8iy7.^ 
ll8Liy.6< 


}}i»«.OJ  «iljT.y» 
3410.^4  <}i7ff.«7 

<>4M-lJ  «ill7-3» 

{34!9-IiJ<jij«.io 
13484.40  <iijg.8j 
JiJCg.yS  <iii9.j8 


5J5JH.Ii 
5J5»i*» 


535«.  JJ  hjtajl  MJiyjTo 


5i«07.:4 
5}':j'.  7? 


fij4:«.i3 
<34«i.yi 


ngi(j.o6 
118184.7^ 
Mgjatf.,4 


ii8jM.jo 
'iSjjaog 
"8371.«« 


f j«3o.8S 

53-05-41 
j.riy.?* 


<ijci.74 
*M4J-57 
<j!!l4.4' 


ij«lj.l7 
«i<6$  (4 
«3707.OJ 


5J754-4»  63747.jr3 
5377J.Ol;«j,jj.8, 


«11415.54 
«18437.40 

"«45M 
'i^Si.ii 

ISjOj.o; 

■  iSjlj.oo 
Il«J4«.y4 
I18S68.91 


"»590.g> 

Ut6ll.gy 


».717417« 
».717«178 
».7178177 


9.7l80i75 
»•7181171 
».7i84l«7 


».7iB6iA 
»•  718*15, 
».7i»0i44 

4-7iyiij4 
•719411J 

!I.71J*11I 


^7l)*8ly7 

JOOIgl 

»•7301  Kj 


■304148 
>-7Jo6ii9 
»<7Jogioj 


5J«oj24j«j8iy.74  illtfi^ij, 

Zi-Tt        '■'i'^"*  '-«osrto, 

5J»77_^^2»5l-<7j«l»70I«7!j.7ii4040 

5J90..jg'«„„.fo  „«,7776^7516... 
5J»i<.o8  «♦034^«7  «»«745.17!». 7J.T98i 
5J»50^  M«767.4o'y.7i„^ 

"•'^•JiIT^i 
53W».55|«4.57.7y  '.»«...7  '^.7,13,^1 
54014^  «4,,tS,  -j8«3M9_>7,i58^ 

t4«48.5l  <4H*»j' 1188 jtf.0, ',.7317847 

Hov^  64,ii..<  n»,oo.,j  ,.7;,;7<5,' 


J411I.91  s^,6m, 
54'4<.r  «44.4,^ 
54170.81 


«'«911.1.  9.7,3,73. 
•■8»4J.o8  9.7jjj«,3 
"»>*7.J7|»^73i7«j4 


54«»5.17  tf44Jt.7, 

54i«»^7«64ji7.r 
54144-«J  ^je,  18 

54i<«-5>  «4«io.4i 
54i»J  Ot  «46j,.«j 

^J'7  44  <4«»1.90 


"«9«».<8V7J3»6i4 

'«>0U.0l,y.7j4,57i 

"»0J4-J<  9-(7HJ5i9 


"^'««.^J  ».7J4548j9.8.cioij 


9-8054'O7 
»•  «597480 
»•8.0015, 


54^4«. «<  <47i4.i7 
54J«.l»  <477J.4« 
54J»o  «»  648,4.4 


;^-«'>10,,5t,. 7,4,3,3 


1«  544'f.io  648(8.08 
J»i  544-9.50  «4»>^47 
»0  544*, .»0  64,40  7« 

T»m.l. 


>•  8105 -96 
»'8toiis«| 

■'""»J->4  »^7jjJj45  y.8iiij,< 
J|"4<-J»  ».7J5Jiy«  9  8ii4ioj 
»>8n«87, , 

 ( 


— .  l  ''^''^  *-7jJJi4< 


"»«»r.,t  ».7,J7i>f 
'«5H,.8t  y.7,5yi4i 
^*J<-,J  ».7)«aiJ 


9.8ll»<4l 
y.8 111402 
».««»t«74 


57-Grad.      48  j[ 


Sinu»  Tang. 

«4«M-8i  .600,3.4, 

«478»  i9  I5„i^„ 
M77J»<  '598I6.47 

HnM,  159711.11 

l«474J.O,',5,«,^,^ 
847i7.«4  .5»li».7i 
U7lt^  ll,4,j.64 

&l^4-73  .5,310.70  .8jr,.^, 

4;^«..l<,M9io7.S3lv.8o!r, 
M<^7l|My^j^,|^; 

«4<50.jo  ii,ooi..c 
84tfj4.gr  I5l>8yy.r>, 
»4<I9.,«  ;i^7»7^»j  U  f..u.i>^ 

***:,•«!  |l,S6>,.,,',3-j-^.,g 
«45*«  JO  IJ»J,itf,  ,87487.*. 
«»57».7«'lsa4»5.4l  .8740I.1C 

«i8j8».,o  .87J.4.K; 
158186.18 '187118.^, 
•58«84  i<  :»7'4MJ 


•t8707.»y',.ytg^,^^  I  |0-*0»t«c8 

m<ia.,L:;;:7,^"; 

•WSJ'-4>|,.ytgi»w 
"*»H«_>!».yi8i»j4 

;«»j57^,g|,y.g,;7 


84557-15 

»4H'-7i 
»45»<i8 


,«   «44Ji-7y  'J7f74-7> 


5J 


84510.«,  !i58oli  „  .87056.37 
«449i  o8, 157,80.7,  i8«,7o.4o 
«447»-ji  (57879.  ij  ili«s«4.ij 

844<l.>5 
«444»J7 


«44.7.10 
«4401.60 
«4iW.oo 


«4370- J, 
M>54-77 


1»  »4J1J^5I 

18  84307.87 
17  ,  841,1.11 

l<  I  »417<.J7 
ij  j  lS4i63.yi 


'57473.J1 
'^■'J?!}^ 
«5717«  1* 


«57«70.j« 
ijwy.jtf 
«5<S9<8.  s< 


«<7,g.7j 
'««713.06 
'««617.4 

'«^^«•97 

.8<4^tf.,- 

'8ftJ71.1« 


i8»i8<>,cj 
•Aftoay, 

.t«IIj. 


I5<8tf7.84  186030., 
')<7«7.U  18sy4tf.11 
'S«««-«9|«8j«<i.,s 

'5<f«6.i5  ,gj77tf.,, 
«5<4<S-yc  iSitf9i.i6 


»•»177«?, 
»•9177079 

•51-70135 

■»-75490 

»•»173«,, 
9->i',ioj 

*-»17lJ.3tf 

'•Jirijo, 

»■»170711 

»>i«Wi, 

^KKyii^ 
9-  9ic;y8i4 
9  •91675 14 

«fctfri^ 

«•^lfjyij 

»-yi<Siit 

•'•>»*4,I0 
9.9i<l507 
9-»i<i704 


'O.t0j9i,7 
io-'-J<4S, 
lOiiCij«7g 

IO.i-,}nS-tl 
'o-iCiSotft 
«*«Oljljj 


>0.tcii4,}9 
ti;.ioiytf44 
io.ioi£t;4a 

ia'4?3« 
'^lO.IHj 
'o-tOiS^j, 

«3.  ii-ojtf  ja 
«o.iooi»,o 
«0'taocoio 

lo.lj,yTt3i 
'0. 1994^  jj 
'c-iJJ;  -j 

'o.i9m^,' 

IO.I,gtfc^J 

'=>*•»>  Ji4» 


.o.„Sa4j4, 

'0.I5— »J 

«o.  1,74?$/ 


IO.HJ-:i07j 

•o.  mitsir^ 
10.  .v(tf4,4 


9-yKio,»  IC.  lytfo$i, 
».>t<oi,i  I  «0-'>5»il7 

».»»5y4»7|  'o.'»ffij» 
♦•9iia.«l  '0.'»5ljjj 
Vtf?87j    'O.  .,4,747 


H  «414514  «fJ^J  «4  ««)6o7.6. 


».»t57o«y  I 

»-9if*l«i 

"•J^Sf^f^l 


84U9.jtf  ijtfitfj.^S  18551J.J,  y.yi54tf4tf 

»4113. gg|if<. 65.40  i8543,.o,  y-yi  j!;i7 
«4'9S-i»j'f'«o<f-4i|"85i54.Siy»i)joi#| 

84.81,4,  ljj,<j. 51  fi»ii7o  71'»^ »if  111» 
I41  «6.7,  I f  (^*J.-'JJ  t8, iStf.71  '»•»!(  1408 
841  ji.o8,«fjr*tfoi|i85ioi.»i'»-yt«oj,7 


'o-  iy46>Si 
10. 1,44  iy7 

««•  '94I4IJ 

.0. iy3»S,o 

IC.  ■4(1»4g| 

'O-  '9i)Oe7 


«"•  '»JOlf< 

'o.  «»»7jo(r 

'0. 1914717 


17  S^ij,-,  1«  ijsxW.jyliSjoiB  9«|j'^»i4»:'»tf 

ttf  84119  «i  «(ff«.»f|'«4»5-it,»-»M8s»74 
-     '  ■•  "  ».»i4!lia. 


I,  «4101.93 'ff4<7.4'I '«48)«- <« 


8408»,  16  if(j6S  otf|l847tf».o5 
tj  .  84071.  4'  I )  f  i68.iol  i»4«R4  jy 
II  ;l40i6.tftf  .5f'<y.*lll«4«Oi.t3 

1 1  (»404093  '5fO70.54ji845l7.9( 
10  84015. ij  if4!ri  jjj'S44j4 
9|84O0»^}J  JJ4»7l.<4|««43S'^<< 


«0.1,11, 4 j 

Ia..yl9i7t 

«o.  iyitfi,4 


«  8}»;j^5^'  '54773-Sl  iS4t<8.<. 
7  »3y»7  78  'f^^^yf.icj  184185.-4 
S  tjytfl.yS  M4f7<-4tf|l84'v;t.9! 


y  y»47i49 
9.>»4tff}j 
»•»14)711  I 

9-9t44»»7  j 
»•9144341 
9.9i4Jt77 


'ai9i3<i7 

ir-  '910841 

Io..»Og£<7 


yyi4i46i 

>•  9141^44 

y.yt4oSi7 


f  8jy46.ll  lf4477.9lllS4Oto.l8  9-yl4O010 
4  8jyio.i7  if4i'»-4*| '«,*J7  51 
,  «}»«4.55  «141«'^» 


181771. fi 


i  8i89«.73  «54'8i.?o^ 
I  8}8iii.y^  i(4^^.<o' itj(,yo  ij 
o  '»JS<7  c<  lOjftf.ioJlSjtfoj.lfct 


ti.ytjylyi 

y  yijSj-,  I 


io.:,ojt», 
»0, 1901,10 

lc.  .F^fyj 
ic.  1894104 
•o. t|»i4}4 

iai8^<iKtf4 
«o.  .88(Syj 
«o.  .881117 


K>.  1S8035, 
«o.  l»-7  ji 
lo.ig74kitf 


Digitized  by  Gn 


54707.  <} 
547J«-  9» 

t4ft>4.«; 


T«ng.  Scc»nt.  ^l-^*^- 


«4>4=-7< 


H«V).«1 
54>oi.i8 


<49tt.ll 

«5015.50 
«5O6490 

«510«.  31 
«5  5  »47  74 
^iilly.iS 

csip.«4 

<Jt71." 
<5)ij.  <o 

*5J55-  "> 
«54)»«7 

<547>-7i 
«5511-1» 
<5Sti.l7 

6f«04.47 
<S&4<.09 
is<87.7i 

<*5719.)7 
»■57710) 
*j»ii.7l 


itfift.Stf 
1 19181.  41 
ii>>0).  »8 


119)16. 

57 

18 

iij)7>. 

81 

>>73<4r* 
9-7  i^* 


«.»1179)9 
9.»  1)0704 
M'))4«« 


1194*1.  50 
ll>4»S.w 
«'9507.JS 


»-  54W9-50 
*J  '  550»J  79 
U  S{04t.oS 


{5071.)^ 
J509«At 
{5iio.9t 


JJMI-lt 
1 15 '«JM 

3"  !J5">J-70 


55H7.95 
55141.10 

55i<<.45 

55i»o.«> 
55)14- »1 
55JJ».  tj 


5« 
Ji 

JJ  1 

JJ  1 
3< 


9  7J<U5> 
>'7J707>9 


9-8l)(l)l 
»-»'4«755 


».««445« 

.  .^./-.-•1'-'  »»||«47177 

IIJ4)».  to  9-7J78J4*  ;»-»H0O)* 


ti»)94-^  J-^p^-fS 
119417.11  »-7J7«6ll 

■  •....^   «»  «i.-»T-*1IajiC 


ii9SJ^7^ 
11955).  50 
11957«.  jo 


9.7JII047» 
9.7jtl4'l 


»•«151795 
»•««55554 


>-7J»4MJ  i»-»'5»J" 


>.7jt<i7j'»''*«0<' 
».8l«)tl4 

».8i<6{lo 


9.7)«tioi 
9.7)90119 


119599.  II  f.JiP-Ofi 
II9<1I.94  9^7J9J9«0 
ii9«44.79  »-7J»59Q4 


>•  8169355 
».8i7Ul» 
M«74»4i 


II»M7  «<  >-7J>78i7  >-«'77t4S 
1 19*90.  j  s  ».7 J»?^»  "  ^*'i*7 
«<97«J  4<  >*740«<<«i">"  «««Jo** 


*)8{4.4i  ">7J<^  J» ^•^^^Jt*^,^'"»!»^» 
<5S9<^tl  "S^S^  J^I^^^^OSSOJ.^  tUSsyj, 
«5>J7.ti  ">7»i-  Ji.>-74074i' »•»'>' J4« 


<5>79-5> 
«011.  j5 

«0<).  I) 


«I9t0t.i9  ^-^^OJJJ^  »-«'94096 
lijtit.  19  >.74<«15'I>*»'><«44 
Itjtjl.  )i  ».74lJi<4  >'«'»5»l 


«104.91  «l>«74.J5  >-74« 5071 '>•  8*0» JJ« 
**i4*.7)  «'»«>7-41  J-74'*>S«  >  8i05U»4 
«<i8g.  5<  >«>»o.  4>  ^741^5  >«">7»i» 


6*1)0  40  "»4J. 
«171.K  !"»**• 
<<ji4.  I)  '«>»89. 

•1" 

«<J{«.01  llOOI). 
**J>7>1  '»00J<. 
«4)9.84  'iOOJ» 


JIJ<J  J«  ««^«l  7»  «WOtl 

{t)t7.6o  «51J.7}  »iO'OJ- 
{J4ii.gi  6<J<5.70  «iqn> 


5545«  Oj 
55460.14 
4*  '  5T4«4-44 


j,'>-74U)«0){>^«i  10574 
71  >-74ll7'0  »-»llJJi7 
Jj'9-74i4*«<j>-»'^'«'«' 

oir^^Ksio^'*''^'') 
,f  9-74184»)!»-  '^*'''»^ 
)t  >-74jOji5  »J^M!i* 

,r«'9.74Ji»i<  M1170K 
tl  9-74J4'i* >»^*'7*' 
o;».  74X014 '>-»Hi505 


«**07.69 
«**4>.<9 
<«9t.7t 


41  J{{0t.^[«<7)).75 
IJfJ»-«J  <*775  «0 
^  55557.01  **8i7.»7 

jJ5ti.ii'6«85>->5 

JJ.  55*05.  J»,"?°«-o' 
^  {5<i».5<  *<»44.'7 


tiotji.)4 
110175. 6) 
110 198  94. 

110111.17 
Il0t4j  61 
1101*8.99 

I1019i.]7 
'ioj'5-77 

IIOJJ».  It 


,.74)7911  »«MT144 
9  74)>»'7  »-*M7>8l 
9.7441711  >.8i407i9 

'>.744]«X^».>i4J45{ 
»  74454>«  >.«»4«i9l 
>.7447}>o  ».(148>K 


9.7449ito  9.«1{>«0 
y.^^S"*»  >  »154J>4 
9.745)056  >'»»57i»7 


4>  -  '«<>8<.jo  «ioj<».«4  »-74S4»4J  >  «»S>S<o 

^°  J5«-7.,o  <70i8-45  «»O)86,.l0  9  745«iii»  y-»i6iS»i 
"  .S707O.<l  110409.  j8>.74S»71i>-«i<5J»J 


57701 0« 


Jf  5S7i6.it  <7««».«0  «1043). 08  >  74635>i'»-»i*to5J 
i  {J750.)«  <7IJI.OO  Il045<.<0>746i477  >-«»7078) 
54»  55774. 51  <7«»7-*'  «»04to.'4t>-74«4J5«  >  «*7JS'J 


55774.5«  * 

15 

557»8.«5  « 

J< 

J5811.7,  < 

17 

55846.91  ' 

5« 

JjK7i.0{  t 

J» 

5iS»5.i7  ' 

*o 

r 

5t»'»  i»  < 

 ,     ,  .      r  . 

9.74*»»»i  9  8i»i»9« 


I10J74  50 

Ii3Sy8. 14 


9.7471t6l'>.»ig44iJ 

»-74TJ74)!9-«i8"4» 


56.Grad. 


<o 

5> 
5» 

57 

J< 
fS 
54 

JJ 
Ji 
\* 

50 
4> 
4» 

47 
4« 
45 

44 
4J 
41 


Smus  ^  Tang.  1  Sccant.  L»i.Siii.  jt^  T*»i' 


t)««7.a<  i{)>8<.  jo  «»j407.»4  >•  >M!»'4 


8)851.  »t|  I5JB88.4» 
Mj»'J<  «{r>o.5{ 
»}»'»■  50  I{}<91.70 


t)tO}.() 
«J787.75 1 
«J77'JI7- 

»J75{»»1 
»)740.ot| 
8)714.18 

8)708. 17 
»)<>»)  5 
«)<7'.4J 

t)«J.{0 

8)«44.j< 

»}61».«1 

»)<tl.<« 
»J5»<.70 
«)S80.7J 


ili}5X{.64!9>i)t09) 

«»j44J  js:»^»*"^^ 

i8))6i^  si,>->ij)453 


I5}5>4.»4 

'5J4>7»7 
'5  ))»■<> 

iSj)Oi.io 
'5J»04.7> 
'5J'07.  47 

t{]OlO-l) 
I JI9I}  o» 
>Sitl6.oi 

I{17J>*4 
Si«l».l{ 

'51515JS 

151418. 6} 
151JJ1.00 


i8j»7>.{tj>->»Ji<i8 
il}i97.74  >  9ij»»o{ 
i8)Ci{.»9  >  >»J5>»» 


t:.  I8?4li4 

10. 18710*1 
'0. 1U9194 


lS)0j4.)i 
'8i>si.74 


181871.15  ^>i"5^ 


41  «J{«4-7« 
40'  «}(4».7» 
39  «J5J1-79 

~,t){i«8o 

'  »){O0.»0 

:xi»H»4-7> 


J{ 
J4 

J) 

J' 
J' 
jo 

»> 
1» 

17 

»< 
»5 
14 

»J 
»» 
»1 

»0 
•> 


«J4<».77 
•j45i'75 
8j4J<  7» 

83410.«» 
8j404.<) 
8j)»».{8 


>.9i}ois» 
>  >">3J4 


181-89-85 
181708  54 
181*17.)  I 

I(ij4<.r7 
iSi4<S  11 
>8j.)<<4.  16 

igij3).it 
181 111. 49 
18  »141,  79 


».>lt7«S4 
».9it*»5l 
>.9»i*0)i 

>->ii5ios 
>.»ii4}77 
>• »i»)54» 


5115«.  ,9'i«»o<j.t8 

151041.61  >8l9g3.*{ 
it«94*.)»  I8'9»).  l< 

«Sttsat»  I8i»i>.8s 
I5I754.:X)''»17J».5!: 
«5'<57->*  "Swsy-^ii 


I5'S<1.  o 
|JI4*(.H 
ij)}70.  )» 

151174.« 
15 1179.  o( 
15108).  {1 


g,j71.{l  '{09»«.O7 

8j3l«-45|''°»**"^ 
8}}40.  j8  '50797  4) 

«))i4.j©'«507O».H 
t))Ot.»i|  «50*07.») 
I}i9i.iij«{0{'»'  «o 

tj»7«.0t  'SO^'?. «6 
t)i59.»i  '50}l».)0 
t)i4).80j«50*i7.5» 

«)ll7.«8'«SO'J*-St 
8iiit.{5;«500)8.io 
8jl9t.4«  «4»4J.<7 

8jl7>-»7  •^^»^».»» 
8)i<).  u  '4S754.8* 
»}r4*.96  M>«o.  J8 

«}iJ0.7>  M»!**-)» 
S}ii4.*t  '4>47»-i« 
8)098  44  '4>J78.ii 

8)o8z.»<''4>i84i< 
8}n«.07  i4»'»o  j« 
tJO^^»?,'^^*'»*^» 


l««57>-jc 
i»'49».iy 
«»«4l>.  j7 

'!"JJ>5J 
i8ii5>.77 
itiitaio 

111100.51 
itiott.oi 
180941,41 


■808*1.1« 
i807t).O4 

«8C70)  l»  9.  >to6o}9 !  ick  rTV**[ 


8)0)).6< 

8<017.45 
8}OOI.l) 

'81985.00 
8i9<8.7<' 
«i»5»'5»| 

81»«.  17 

181910.01 


».>iii7»i 
9  9ii«»>l 
».91110*1 


».>1101}1 
9.>ll>4.jl 

9.911  »570 


>->-l77}« 
9..'9t>«>06 
>-  >1I<C7) 


9.>ii5l40 
9.911440* 
>>i')i 


10.  i8<}7«9 

I0.i86itc7 
io.it  5814  j 


I0.i8t54l4 
10.  itfi-i) 
I0.i849»<4 


10.1147:05 
1^1844446 
10.1841*89 


U.  l8}S9)l 
iMt9oi7< 
■c- 18)4410 


10.  >t)o6*t 
10.1817911 
to. iSitit» 


IO.'lllI40J 
10. >8i9<j) 
la  ituiOt 


»•  >»«17J7 
>i 11901 
9.  >tiic66 


9.91 10119 
>'09J9J 
»  >io»»55 


10.  i8(4i{t 
10.  1811401 
to.itotts» 

10.  «801104 
10  iSojlsi 


»o.«7>rifc 

10. 17949tf! 
10.  «T^HTI 

 ) 

«3.  iTTfftf 
10.17MI)' 
10.  l78jH> 


>.>1077I7  I  ifti;*!»» 
>.>io6»78  iai7?»»ff| 


149001.88 
148909.1$ 
I4»tij.70 

1487»». »} 
I4t<it.84 
«4«5}5-  5J 


14844»- J3 
I48j4»-  »< 
l4gtt<.IO 


180*14.81  9.9105101  'l&iTafT^l 

gos45.ti  9.9io4)to  lair^iy»! 
i8a4*<.9i  9.  9to}{i9 ,  w.i';<*4»5| 

•8o)8«.a>  ^-^iiJKT»  •o.iTM^l' 

'80J09.  js  >.>ioi8)<  10.1761019 

i8oi}o,7o  »>ioo»4  v>-^'^ 

««oi  ji.  I)  >•  >iocM«  «B.  «7(ff545 

i8O07j.<5  >•  >'»!'*  ''"•^1 

17>»9{-tJ  9._>'»^  ^  MV^V 

«7»».«7)'>^  >'<*•» 

•79»)8.«9>  >'>*77{  ie.r74i»« 
1797*0.54  >•  >'>!>*> I  «o^i74«»7» 

i79<«».47'>->'«^  «n.l740«4»: 

179404  48  >•  >■>♦"'  '"^** 

I7>ti<.{»  9-  >«»J>0  l*'7}4<^j 

I7j,44».76  >.>«>»M* 
i7>l7i.O»9.>i>'«>4 

,7,i9)27j»^»|»^' 
t79lI{.tO>- >««»»* 

1791J»-  J«  >  >'8»'4* 

I7gyt}.(<  >.?»»7445 
I7g>0*.)j  9->'«^!*« 

i78»i»-«< 


fo.'nj'»47j 

10.  I7»»««7| 

lo-iriMri 


1 10-17'" 

io.i7»J75» 
10- «71««)' 
10. 17>»)^ 

10.17«  r577 
,0.  ir'*"' 
,0.  •7'?."f 

J5>»#^»> 


«3 


! 


Grad 


34. 


T»Dg.  Secant.  iL*^.s,W.  Lr^r^ 


^o.»i  iio<ii.8o  >.747t<i7 


5*01  J.71  L<taii  iu>7i<.<i  ».748109, 
tfoj^ll  <.T&i.«»  ,io74o.,7  ,.7^^ 
i*o<j.J0>77O^o>  ti07<4-14  >.74««»„ 

«7747.r»  ,10787.„',.7^,^ 
*77l».»7  I10«„.7t  ,.7„o,<x  >.«JM«  4 
<7»p.H  «KXjt.ti,  »74,^  >.«jl4}74 


«7«74.,i|itOlf^44V.74,„, 
'H-il  <7,.7.4I  .10M,.„  ,.74,<,4S 
^|^>.3'j|ll0,O7.io  ,.74,8007 

t6.44l6Ja45.01 


-T^  I  TJ.WI 

•4j«&.«7.t8 


,  «19ti„ 
»•«»»111, 
>-«l>8047 

».«3007*, 

'•*J=j4,l 
»-»JC<it, 


,.831705, 

y«,i9«,, 

JSjiiti, 


itlOOt.  97l>.7IO;4^ 

IltOK.94  

llIOtO.,7 


»•7507187 
»•750»  I40 


II  1147.1, 

111,71.  jt 
lll,,f^j 

lllll,.<0  9 

'»lM3-77 
111147.,« 


i7 
»« 

" 

40 
41 
41 

4t 
44 
4t 

4« 
47 
4« 

4» 

50 
51 


■iljK.40 
lli}4&64 

i»'3»»-io 
I1I4IJ., 


»-7JIQ9,: 


111191.17  >.7tl7<f01 


J*^6=4l'4l,4t.4l  ,i,^1.S 


».»JM>4< 
>-»3'7><j 
»-8jjC<7, 

'•»J3JJ,4 
,.8  j<to, 
♦•«jjSJi, 

>»J4'tj6 
9-*j44i4, 
>.»J4*,«I 

r7Jl<ijg(».t^,<7j 

8jt:j«4 

•*jt,o,4 

».«,17804 
'•«jfiO,  Ij 

'•«j*Jtl, 
'•»l*J»t»I 

••  t}6i6^6 1 
'•«371  j4J 

•«J74049 ! 

■«J7<7tT ' 

•»r>4<o 


■7Jii07( 
7113515 
»-7Jlt7<i 


»•7515441 
».75Jll8o 

^•751Jti8 
«•7!j4,t4 
'•7Ji<7»0 

■5}Mi4 

^^t^n+t? 
»-754it8t 


Ji 
JJ 
J4 

IJ 
J< 

J7 


'i*^-"i*>M7.i4 11,584.  i.L^^^^rr 
.^.o,.,too.,  ii.S^  ,?7  ^!:: 

J<,5i.»<  <,i8<. ~  " 

j*»»»<»6,  tri'  |  i*i-^'»-7"<»'i 

— •  j_  >  75 J  «714 


»«3»«J77 
»•«401077 
»'«40J77< 


v^i- 1«  <54i5.57 '  11 17JI. „L7,fa,  ■;; — 

*,jo.j,  .i.78a'rL'r^^r^'"**' 

^  h  _        M  »-7j<4.Si  5.«4,„«, 


«jSlK^ 
«J«4fc7 


».««53t7J 
»'«j»t57j 
»-»3»I«7< 


.0»5.14  <„44.„ 
£J4X^  <,<„.,,  ^,,^ 


J« 
J» 
<o 


57I«.84l«,<y  . 

l3'f-7,  <,7.7.;, 

l'"»^9  «W0.57 

J71J8.4»  «,»04*»  i 
J7»<».if  «5147,4,1 

'^'«•«' '«»,77.47 
"iJ7  44W.7, 


9-  7t<f95, 
».75<78i, 
'•7J*,<J0 


•»»»7».l, 
'»'»0J»O 

•"»»«.  <4 


9.841 1£,7 
,«415,5. 
»■841804« 


>757I444 

|»-757}ij< 

»'757j06g 


|'«0»7  77 


^7J7<878 
»-7J7«<S7 
i  ,.7580455 

V^jSiJoi 
,.75»4ic8 
»7J»f».,l 


-  *4J«7J> 
'•*tJJ4}l. 
^S^jOi, 

».S45««17 

»844150«! 

>«444i»| 

5.844<S>5 
,.844>!79 
,.»4)tl<ll 


k: 
s 

r 

<o 

f» 
58 

17 


"iS  Grad. 


j< 
ij 

f4 

fj 
Jl 
ft 

fo 
4» 
4« 


47 
4« 
45 

44 

4J 
4» 

41 
40 

J, 

J« 

J7 
J< 


Sinus 

«l*)J.7< 

»'>«7^| 
«««71.1,1 

J^4^,j 

«l»j«.<4 
»l«ti  ,4 
«18C6.05 


T*ng.  Secant.  ^£^/.5»*. 


'48i5<.io  .78i.,.„|,.,„;,^ 

•7«75l.c«L„«48,0 
■  »«750»  5.,H(4o,, 
'7»S»«..7,.„g3,J 


«17«».7t 
«177J-40 
«757.07 


»»74C.74 
«1714.40 
8i7O«.0f 


•48.*$  II 
«4«070.t, 
•47*77.}« 

'47884.^,  , 

'47:»  I., 7 

'47«S5.J«]i78]^:^o 


|'7«tl..„l5,„Jiji, 
iJ7»444t7,,.»,^7j| 
»•»'10*10  1 


«47<0<.8J  jTi,,,^ 

'475^.4,1,78^ 

147411^01.7»,,;: 

'T3i».»J  .^8^ 
'47iJ7.<4].77,8r 
■47l4t.Jj;i77909 


«1691.70 
«if-f.,4 
«Kf«»7 


•74j» 

■Ji 


'47efj.jo(l77»33 

M»><..JJ|.777J7. 
<7  «77««i. 


»i«4;.'43  .4^7-.«7  .77<05.,8 
»i<5i<.ti  l4«S<.„  ,77ji^' 

•^«J^^il.^T^ftS 

«^r>3^4J  '4«fo,.ytf 
»it77.0j|l4<4i.~f7 
«i5<0.<i[r4«j,o.O7 

«»f44iO 

«1I17.7» 
«IJ...  ,f 


'•»'797<4 
>»l7«,og 
>'>'7<«5i 

*>i77r5j 

"  9>7<!m 
»•»'7 147» 


*  »174<I, 

'}  j"737«0 
»•> '71,00 


f  »0.  ,707401 
I  io..704<7^ 
io^^|^3 

10.  l<5„j, 
'0.,tf,<j<^ 

•o.  i<„78^ 

"^.Kj.O^ 
"^.  '<S»j4rf 
'«.i«j<t< 

«oi<«i537 
'=••  KSois, 

'°-'V47t4 
iai6Tip.j 

.0. 


»«4»4.,t 

«1478.47 
«i4<t.Ot 


•4<ll».^ 
•♦*«J7  4» 
'4<e4<  jt 

'4t»55  11 
'41»«4ao 
I4I77J.K 


»1445-5«  •4f«Ji  40 
«»4l».r5|'4f5»l.<i 
>l4,t.6ti  145500.50 


7lt».04 
l77C7<.7j 
'77001,45 

•7<»t<.jj 
•7*8(1.1) 
'7*77^-1  f 

'7«70l.5j 

'7i4<i((m, 

'7<ttl.7j 


>',I7..7;»|  10.1«  j(„ 

»■».70,17!  io.U<t|.^ 


II  «»?»«• '4  »45410.17  i7<477.C4 
17  '*»'»-7"7<40l.4, 
" ;  >«|[451iJP.ljl.7<ji7., , 

^*fj«i,4<.«,»4f'}&8j  t7<I^, 

«tjjc. fJJ .4,048.50  l7<l7,.Li8 
«t£.^<4^  l44„8.i,I,7«  ,04  7« 

»115711  «448<8^>8 
,  »tisat5  144777.98  1 
11  8tii4»,  i44<87.,tf| 


»-»'*54ff 
*•  ,'«»f9j 
'•»'*77jO 

^»'<<»00t 
f-  9'*(i,7 

»■»'«4171 
»-9'«J40< 
».»1«1SJD 

».,l<I<7j 
»•>'  *Ogoj 
»•»15,9,7 


•-"•'«  f!4<4 
•C.  .tf„7j, 

'o-  •<<joj5 


.0.  letuat 

«0.  .«j9487 
'^^779 

10.KJ4O7I 

10. .«,i5«4 
io-t<i«f,7 


»■»' f»o<,  !  10. 
••>'i8too  ;.'0 
'•"J7JJ0 


.8 


l^^^ij^^^o  to. 
[♦•9iff,85l  !«• 
j»*U47i»|  "^- 

^•»'f,«4<|  10. 
.»•»'11,74  1  IC 
,•,.5110, 


«1147.51  '44f,«.o.l,7f»o«.,7:',.„j,^j, 
«,»}%,.<  .44,08. ,4|.7J7J4.4<  ,.,i,oni 
^'■»■40  M44l«  J4  17;«0.<j>y,^y;'; 


>»'4«SS1 


9-9tiiscS 
»•»'4109, 
>  »'44111 


'O.  ifoltfij  I 

10. 15,1-91  j  I 
«o.  iJ56it4j 


•0i!Hft5 

'O.  «,!i8li, 

'O.  I5«54J« 
lo..,Si7,, 

10.  >S«0Cj5 


J  815,8.54  .4jt 57.81 
4  (1,81.85  '4J"*»o< 
,  >i9<f.tj  i4jOko.„ 

»  liMS.f<  u^95i,-8 
1  .«lyji.S,  .4t»o,.t< 
oj8i>i,.ti  ,41814,80 


I74707.7< 
«74«!4„ 
l745<t.jO 


•  '  I  8i058.jl  '4j7,t.«7  '7Jl4f  »4!r5,4j,.i  jTi^.T 
.0|8t.8,.-o,4,70t.<,.7J07t.7j;,'.5',:,%*  * 

» 8to<5.o8 14,<^,| .74»„.j«  ,.„4.;g  ,0. 

».,,40704  ,0.,,«,«, 
».»•^,«14  10..,«,«» 
»j>'J«,4J  «o..,<j87j 

»  >ij«o<,  j  ,0.  ,j„,r 
».»'J7.7»^W.,,„^„ 
»-»i><i5<^^3.  ,„5io, 

»•»'"♦'?  'o. 
»»'J41JJ    .0.  ,„041. 
»>'Jj<4f  10  i54->-ji 


•••44»9-<' 
I744I7..5 
«74144.«» 


PPp 


Digitizija  by  ^00 


,7,00.1» 


Gradjs^  


-0107.4»  '"'^7 


.^7*44 


T0tM.J0  «l"77.0»  >-7S»Jiii 
TOiSl.i»  «""70»  >  7<»<7'« 


f7,4t.il  7ajft8  I) 


1 10  r^»?-** 
II  r*'>46 

I  u  57»4}- 


l}h7**7'(» 
1  i4l?7<JO-7< 

1  '5 


lllXftAl 

111,177.0) 
iit.}0i'O7 


V.t4«)OII 
».»4«170J 

».«4<«)9o 


>'7?>«5H!*»47'<»7J 
9.7<0O)II  tJ47)7<0 
>.7<01IO<  ».1476444! 


704U«5r"J'''» 
•349«^J'«»Mii  II 

70541.14  •»»J77'J» 


705«{-«I 
J^?'"»-?^  ro67J-oi 


1«  17758-17 

17 1  r7<'-°* 
1 1(1  rr7>^7« 


7tri6  <4  '»^M77  »}  »-76"4«}« 
7076o.iV'"iO).»)>-7is  16414 

7o8oj.>5  «"5'^»-  56:»-76'«i<* 


I» 

10 
II 

1 1' 
|M 
14 


57*59.  SO 
57«?5-»4 
178)*:»^ 

]7«ao^» 

t7»04^^ 


9.767)S99 
».7635«»l 
».7«074!ij 


9.8479117 1 
9.»4«i«io| 
».»4«449il 


.11401.44  t.JtOff^W  84»7'?4 1 
111417.5«  »•  7*i'o6.>  M»8?1 1 
111451.74  9.7*ll«JI  »M9»5}*J 

9  84»i»'6| 
».«4J7»»*  [ 
^»50017$ 


70«47.6)HiS5)-<' >  76i»9»t;».«5^5M) 
•)o8jii.)J  «"57«  «7  >-7«ii77I|>-«S0S»5'l 
709js.05jl"«04  '«  5-  -«HjVi^jJ-^jo^l 

70978.7», «»Mi».47  >.?<H)57  >-'t»'t«5 
70011.5)  «*i«S4  «o  ».7617116  »•  »i'J>«'  I 
j7jni.1i  7iuc«.jo,>ii«*o  '5  9.7«i»»>4  »-»5'«<J7| 


1  15  '  5795'.«) 
1  1«  ;  SW^-  55 
I  17  1  n»»9.i) 

5»oii.9i 
)«046.ilt 
)8o70.jo 

5«o»j.»» 

5Sii7.«( 
5»i4i.;i 


7MIO.O»iI*1705.5»  ».7<J0<7I  »-»S'>}'» 
7115j.jol1117jo.9i  ».7<Ji44"  ^•«Si»''^! 
7">7'75  Iil75«'}$  ^■t'*)^!»!  »•  "5146«' I 


I  1« 
1» 
1" 

}' 

i 

}) 

I  M 
55 
J* 

57 
)3« 
}» 

40 
4« 

4} 
44 

45 


^'l^J.I? 
71185.4} 
7IJ*>- 3' 

7I}7)-1« 
7I4'7.'} 
7I4<'.0« 


,111781.7«  ».7<J5»< 
lil«07-il  f.-*p7f.<) 
Uitji.ey  9.76ji>,43 

111(58. 1»'». 7<4l)ii 
tuSSj.  71  9.7&4)08o 
111909.15  >  7<44»4» 


f(t<4.»(  71505.01  1119)4.81  9.7<466t6 
S»tl(.«4'7'54«>9»  iii9«o.)»».7<4»}»» 
5»iii.jo  7i59i.»7  "^«»»5'»»  »•  7650*47 

7i<j<.98  iijOfi.  «1  J.765I»!! 

ti)Oj7.i5  ».7*M«74 
iio)<i.5i  9.7«554J< 


5«i}T»5. 
5«iS»-5>l7i*»'.oi 
5»i»).ij  7t7i5  0j 


5»50<.«7  7«7<».  1'  11J0«.<I  >.76S7'>7 
\  t8)jo.50  7'8i).  1»  ii)"4.}t  9'7658»57 
5»)54.li;7i»57-»>  11)140.0}  9.7<«07'1 

'  5«}77.74!f<><»"4' 
'  I«4ol.j<7i»4j.5j 
1»4i4.47(7'>8j.  70 


»-«««-7)$5 
9  »5)0OOS| 
9.8iji«»o| 

'>.«5JfJ5i 
9.t5)»o«} 
9.«54<^ 

9.854»)«  5 
»•»546054 
5.85411704 

».«5}'}7i| 
».«554041 
9.855673» 

9«»55>}7* 
9.g5«i04i  I 
>g  564708 


4* 

I47 
l4« 

l4> 

I '° 

'  i 

14; 

15  ' 
5« 

117 
1» 

S» 

1*0 


iiji6{.  go  f.^esn^i 

IIJI91. 57  9  7«4li> 
Iijit7.j6  ».766j»»J 


>-«5<7J74 

9.«570Oj> 

9.S571704 


jS44«.57l7iO)3.«7  IIJH}.  17  ^.y^^T?)»'»-*!?!}** 
1«47i.i7}7io;«jX  ii)i«9.00  9.7«>4>«.  ^•«S^^''}' 
J»495.77  71111.17  Iiji94.»4^>7«7l»44  »-«5»0«»4 

1(519.  )«'7ll««.  JO  'IJJ'O.74  »-7<7l996  9.«5»jj(7 
lJ541.94l7illO.75  "1JJ46.«4  »-7«74746  »•  »$86o«» 
585«4.5l|7iiS5.o»  'i}J7i.5<  >j7«7«^,>-»$«»**0 

5«190.to  71»».}I  «»}}»«-$0^»-7*^»Hl>«I>'}4« 
5811J.  S7  7i)4J-*'  iiJ4*4^4«:»-^*' »»«9  >-«5>400» 
5 86 57. 14' 71 J87.»  '13450.44,9- 76»I715,»-»1»<*<» 


l8«*0.«0  714J1 17  llJ47<-45  »'7<«}4«0  >■  85»)H 
18684  )5  7147«.«$  \ijIOt4«|»-7««5ll}'>^'»S<' 
;»'07.90  7151«.  6j  iijst«.5i  9.7«K»<6  9.8604«j8 


J«7}'-45 
5»7S4->9 
S877«.JJ 


7lJ«S-4' 
7til09.(j 

716(4*1« 


«»J554  S» 
iijS«o. n» 
iij«o<.»o 


».7<»«707 1 9.S607196 
«•^«jof»»!»'»*©»»^^ 
».7<9ii(7i»  W11410 


«O 

5» 
5» 

57 

5« 
55 
54 

5} 
5» 
S' 

50 
49 


47 
4« 
45 

44 
4) 
4» 

4« 

40 

i» 


54.  Grad. 

Stnu^  ,  Taiig.  j  S«cam.  L«^.Si«. 

»1915.11  I4i8i4.«0  '74)44-rt>- »'"*41 


8189»  51 
8t*iii.8i 
818«!. II 


tl!4t.  41 
Rltjt.<9 
titl4.97 

H-:98ft4 

»I7»N  JO 
417*4.7« 


14171«^» 

141« j8  tt 
141 S^»'*^ 

Il414«t.7l 
I4ij7j.«i 
1411»). <l 

1141197.«* 
I4I109. 7» 


,174111.1»  »->'J»:^^l  «0-'54VH4' 
•^^i»».  >7  ^.^^Ji^^sl  '0'«S4i)i6 
, «74117. 7j  >.»ljw»8>|  '0. 15j>««$ 


ll74C55.56,>.9'jotOij  10.15549»! 
«7J9*J.47  »•  »'»»i'S|  'O-ISH*»! 
«7}9'l.  45  >•  9ii8}i8|  'o.  '5Jt<io 


(l748At 

«!-)'•  15 
81714.49 

«1(197.7: 
8KS0.94 
»'«4.  15 

«K47.  J» 
«t<j.%S« 

81*15.7« 


141011.00 

'4l»J4-»6 
l^tb^n.  61 
141759.04 

I4K7I.9J 
1415&VC9 
I4l49«.7) 

'4'40»  4} 
141  Jil 
i4ii)j.o6 


«•5»<.  >5 
diSj.  I 
«'i6j  ^ 


!;,' 


«154«. 4 

««Jl».iJ 
81511.78 


J5 
J4 

i£ 

}» 
j' 
i° 

*> 

1» 

17 

1« 
»5 
H 

»} 
11 

'  11 

^  10 

'» 

I» 

'7 
i< 

I  «5 


8i4'/5»J 
8i47».0(i 
8l4«i.l> 


I'j8j9.  5i|».9'l7443 
17)707.64'»  »li«i5' 
'7J'-9)-«.l9*»'^5*<^l 


I7J<14-«J 
■J5  51-47 
17J4&3  »0 

•7J4C9.41 
•JJJ7.»>' 

I7jlb«.6j 


9 »114771 
9.9115^31 

y.»'i»»i 


9.»iiiC99l  to.  tstilii 
9.  >itii07|  10.1  {10145 
9.911OJI)  15074^4 


'7J1>J. 
t,jlt4. 

17JOS5.C' 


9- 91194111 10.  t{047U 
9  9li»{i»  I  10.1SOIIC4 
9.  »n;is  J4  I  "^-  '^yj^is 


141147. 99:17193'» 
(4ia«£.  9»  i?!»».  9» 

140974-05  »71»40-'^ 
l4o8»7. i8'l7»-*>-»i 


S1445.51 
81418.44 
81411.55 

8ij94.<5 
«IJ77.75 
8ij<o-84 


14C8C0.  }» 
I4a7ij.«7 

140^:7  01 

140540-44 
MC4iJ-»* 

140167  4» 
140111.  Ij 
140 194.  »J 

140 ic8  <o 
4^01145 
«)»»}<•  J« 


17U9»  44 
171617.74 

'71157. '» 
7J4»*-5: 
1714  i<.u» 


«'J4}- »} 
«1517.01 
«IJIO.08 

8tt9j.l4 
8ii7<.»0 
«li1».iS 


I71M1.6S 
117<. J4 
7ii';>j.> 


I711J4.»9 
1044.77 
»71  »4.71 


81141  19 
81115.  ]l 
Klic8.)5 


«J»850.  J4 
1^9764.40 
ij9«78.5t 

lj95»t.7l 
ijyso*  »k 
J94ti.  ji 

'J9J55-71 
ij^tSO- >« 
IJ>1«>.7} 


to.t5i8>i5 
10.1516140 
10.151JS5* 


10.151087) 
1 10. i5i»i»o 
10. 151550» 


)i.9i  iit7)9 1 10.  '^y^r^T 
»•»111*44  10.14940*» 
9.911494»  1 10.  Mjijjl 


91 14051 1  10. 14t»7<5 
9i|j<5S  I  io.i4«<oj» 
>.9.lii57  I  ic  i4>!j>«J 


9»'' '55» 
».91 1 0(60 
».»i095<i 


9i07-«'l 
910«^ 


'•>■ 


I  to.  l48o<l 
10  i^^^toij 
( '»•  •47{)J» 

lau  1471645 
1 10. 14«9»9i 
1^.1467)10 


»  9«0)95> 
9.9105057 
9.  9104155 


«7'»l}.75  ^^S^ojlS' 
I7l8j4^84  9.9101J4» 

l7l7«5-oi  >.>'2I444 

I7'715.tj  ».9I«0J)» 
'7l<45.  J<|9'90996)4 
'7«S75.>4'.>- 909871» 


«1191.57  'i9°79-  J4 
»"74. }>  ''"'^^-O. 


«1157.40 


ijgjo».7< 


«4 

»5 
11 

1 1 
10 

» 

I  S 
7 


«1140  4oi'i»*M-  5« 
8...}.  j,i'J»7J»^46 
«MO<  j»"J»*S}-4» 


8ic«9.  j« 
«1071.35 
'«•05  5  jo 

«lOJII.K 
«tOII.  tt 
81004.  ■« 

8098-.  10 
«09-0.05 


158568.44 

'jMs-sj 

ij«j»8.  «9 

ijtjij.  91 
ijSti^.  11 
ij»i44.5k 

IJ«0<O.OI 
'»79'S'5' 


«09S».9«j'J78^i.  o» 

'«09  8.79  '«7T11.4» 
«0901.70  •J?'}'^  «> 


171506.  59  9.909781' 
«7'45<'»'  9.909^'^ 
I7IJ67.  50  y.909«X>7 

17119S.17  9.»0»(0»9 
7:118.909.  90941»^ 
171159.70  9.909)181 

171090.  {«'9.909157« 
i7ioii.{t  ».9091461 
170951.  54>>0»O{S0 

I7e»8j.<i'>.  908965« 
I70»14.7«  >.'90»»7»7 
t7074«rfX)  ».|»:878i4 

I70<77.  jol9.»0«650i 
i70*o«-«<|>»»»5»«« 
170540.  «olj.  »985075 

i7O47«-60».»^'5» 
i;O40j.i«  »  >o83»4J 
•TO))^'  «»j>  >3««J»7 

i7oU<.5j'>.»9«'4" 
I70t»».)i  >»<*^W^ 
I70i)0.i(  ».>o7>57» 


10.  t4<4<|f 

10. 14<'>77j 
10.  ^\9ftj 

ic.'<|<<Jf 
ic.i^fy*^ 
10. 

U).iM»*««l 
«»J441»5»\ 
IO.t445»tM 

10. 1441X141 

ic.!i45:»i'l 

I8.'l4j(!»»| 

10. 14}««»*| 
10. 14»W*«] 
1^.141:«»* 

io.'4H*J»l 
t;. !4i'»«»- 
t0.r4'>J««j 

i:.  t4i«4J 
10.  t^9^'\ 
to.  M"}>" 

ic.i4«<6i» 

15.  i4o;»«j 

13.  14OJJ" 


W.'}»»^ 
lOJl»'^ 
*>.»)»«'" 

}«9<'-'J 


'i  by  Gt  .k,' 


t 


Siaat  i  Tang.  Secant.  Le^.Sifi. 


 —  '  S  Tang.  ;Sccant.i..jf.Si«.  £.^.r<„; 


o  5«77l.»  7MJ4.1*  iij<o«.lo  J.76JH8;  »-8<n<, 


t8»lj.f«j7t74j.i«  iijssj^oy  5-7«!>S*« 
t"*tJ-lo'7i7»7.«7  'iJ*lit  K  y.  7i(y-}S.l 


T««71.<1 ,7»*J»- '»  ««J7II.4»  >.7<59>|J4 
VltKii<  ij.'7iS7<  7«  'ijrjT.iS  ?-770i)li61i 
J«»i».«4,7i>l»  itf  «iJ7<f»i  >-770itfoi 


^**'fl«7 
»-»<lt8h7j 


Tj.Grad  487 


7  /  f«94j-i4p**«f-S*  «»j7>o.i>  9  770433» 
t  I  l8»6tf.«j|7J0lO.4O  113816.47  9-770Sog. 
>  l5S9jo.uj7jOJI.01  «13141.  7«  ,.770^^^ 

f90J).gi\7^.ts  lljl«f.II  9.77SJ5ti  »-»«!JIf» 
J5C 37.0*  I7JI44. 17 1 « 1  jSj) j.4<  77 ,  >. n/J., ,  So 
{^•^|7J«M. ^  1 13JI I.»,  y.7712,76  f-S^+^+i^ I 

5?C«4.04 17J1J}.  <i| « 13^.  1  J,.„^^0  1,.!^"^ 
,»107.50,7517».  Ji  'ij»74.«4'>.77itf4i<f  9  8<4j,7„ 
' 'Mooi.og  >. 77x8150  *-«*{i404 


11 


^Sijo-jfi  7J31J.03 

JJiJ^-^i  7JJ<7-77 
««77.87  -J4II.53 
J»10I.Ji  7j4i7-30 


55>il.4.?« 

J>17i.«i 

J5iJf.05 
I»J««.47 
I>J4I«> 


I«<fJO 
JJ»»»«.7I 
t^'l.ii 

f»4Jf-50 
f545S. 


rjfoi.io 
■J)4^->l 

'Jiyi 

7j63<.«o 
7jmti.47 

7j:i«  3« 


«14017.54 

'M054.01 
'140II0.J1 


•14I07.Q4 


»•77«  »871 
»•771« J»3 
>-77iJJl4 


»•771(033 


•J77''17 
7J«i«.iO 
7jii4|.  15 

7jJo«.  11 


"•»'JVf>(»-77li7fI 
>i4ltf0.|<j».771&4«S 


'•*<fiOf3 
»-«<lfOj(o| 
»-8^l»,7j 
^•«&s«i9lf 


,  'MJ4<-7J 
,  75»(».  10  it^,-^ 

5»4»i^l735f«^  «i44oo.,6 

tJjOf.tfs  74041^4  114^17.0 
f>fi^cj  740««.««'- 


3«  j  J»«iM^ 

40 

4t 
41 


47 
4« 


I>8ll.7<f  r47l»Af  |i.B,,  -,l 


J>«7«  ci7..-,/t  .   V  »'77710*0 

5>»7».C6,747<410  ll.,S(l.«<  ^777x^,0 


J»i5.<f 
J»48  9j 

J»7i.n  ; 

J9»l-4, 

60Cit.7t 

*004l.Ot 


74»«.  ly 
"JCJlS.<j 
7fO«t.u 


I«oo<{.i8 
«OOS8.5, 
tfOIII.  78 


7f  117.61! 

7fl7J.l4 
751:8.  *7 


/«Oljf.03 
/<Olfli.l7 
'««181.30 


7ft«4  ij  ' 
7V30i.«i 

7«jfr  40 


'  "<»'3-«>777»U8  J.8741104 
14>40.i,',.77778,5  ^.87^,,"* 

'^:^!^^.'^]^'  9-87^^0 

'»4»4.7«>778|J8« 
'»ioiJ.»,  ,,778ij^ 

^Wi,»J7»4nj 

M'0,.,«  ».-787,,«|,87«M,* 
'M'J'.jj  >-778»s»«  ,.87*315, 


>.«73/«j.37 
»-'73»J7l 


>  87jpio» 
»•8751734 
>-87ffJ<J 


|MII«.7t  ,.77»«*7fl,.87/ff88« 
'M1W.I3  ».7-y;9fi  5,.i:6g5  Ij 


«o  «O9OJ.70  137638.1, 
^7.4>  «,74«,.,; 

f^"-*?  'J7j8(.,; 


«^ijq ««  ,.yo7^j7^  ^«J»7J>0 

I7oo*to8  ,.»78tfj, 
*»i>4.07  ,.,C77740 


i!!:^i''Ut-Sr^ri.^'''"^^ 

'  «07«l.»( 
«0744.70 
*^47~f4 


«o^jajs 

«07IJ  11 

«0«7g.85 
(  «0«<fi.6^ 
•:<44  46 


'?-f5o.47|«<,*j,.j>^ 
MMAi.7K  ..»(,7.4, 

'J«»«j.l5  5l«y5„.j^ 
•J«71(!.  I 

'3*«Ji.«7ji»,3i7.7, 


»-9o^j,,8 
»•»0711,« 
»j>o-^, 

.»-»>7o,7o 
*''°*>44« 
»-•«*«  fU 


'i^54»-  Jlliff9tjo^j 
«J«4»».oi  I<,i83,i4 
«J<J»i.7»ll«,ii6.  1, 


»0*17.1«  I3««„tf, 
«o«io.oj  ij6i,*. 
foj,^»,  «J«i33.  ,0 

*^Vf'SO  i3«ojo»f4 
»0fJ»-J7  «Jf»«7.<4 
»5f4'^lJ  «J(S84.8, 


'*JW4W>7 
•»l»8t«8 
*8»ij.i« 

I6««48.^ 
'«8781. fi 


».»o«7557 
,.»:if««7» 
,.»o*(74i 


»«>-'J«47jj 
'=•1381077 

[  10.,,7*7/fJ 

'37«4f> 

"^•:3«f»«Of 
'•■>■  «J««I5» 

:  ;^;jj«i5oo 

'<>•  «J<c84g 
>  »Jt«'W 

'c.'}uS,5 
aijjoi^j 

'J47s,« 


I 


»->0<48l, 

»»"*JJ,t 
»-»o«i»<4 

,•,0*10,^ 


,  '=-'J44»f* 
'o^JJXiQj 
'*  'JJ700J  i 

,  ,  -..w.  ;  "^'JJ4JJ* 

"»/14.7,  *-fz6oi7y  '  «0<«JJI7(>^ 


J«»f»J.H>  »Jj8ot.a,[l<«648.  u|,.>CJM,., 
?°'f  -<4'Jf7.,^. «878.., 
^>-}ii  «jf«3«.7o  ««Sjif.o, 


»«ri-i« 

««4t4«4 

»«^J7J< 


'jrfJ4  .3 

•Jf47i.«i 
•JIJ8>.I» 


«0410.18  «jfjif.  r.c 


«04ci.„ 
«ojgj.*. 


«OJffJ.^ 


«3J114.4, 
«Jf«4'-M 

«JJO«O.C« 


«SS14,.* 

168117.34. 

•««OJ1.J4 


^»0(83,7 

»-*>)7j86 


•  •0'«J»>0«fJ 
I  '•=•  ij;44'7 
,  'o-'jiJ77» 


I«a44«.f7  , •905*454  j  I0.i}i,,i7 
'«8381.  i>.  ,9055511  to.  «3i»4i) 
•«^lij.  «6  9.9i>H^if  j  «o- .315^0 

,->05?6(tf  m.  »jij),< 
»•»0,1711 j  «0.(310354 

V  »0(1787  I  10.  I307,,, 
••^OfCift 


I , r  '"*''^  ?*  '*'5*r-»f  '•»^'»»v'« 
rjr^^7f  '_j^i9r«9  U7,,,.  ,j  ».,oj»,jo 

1"^  •i^*'^?^  '<^J-47  *^4«^ 

L  u  *J  '^'3'.»-  •«7787.««  >-,047«UJ 
I  ^  r^^f  •J4«Io.uj'677ti.»5  ^•w^*!*» 


1,  I  «01*4^  i,^^5„g  ,1  i*7*j*.,,'9.j<,45j,, 
li   So»4~.    ■  r   . ,      .vl.A,,  :  a..-,;..  * 


fS|'*75>0.70  ,.JP04+ty, 
y:j«<751J.I7l,- ,043351 


»«[  «0»«»  Jt',34j:3.3ill«74T9.?o,'»  >c4i4il  1 
',l«OI,4.,4  134141. 77M«7|»3.J0*>S4'470 
«»j  «O177.J*  1341*0.1  Jl«73iS.,7,'|Kt405i, 

I  »7 1  80,63.1,  'J407S  8s|««7l«J--o|>-»oj,f«7 
j  ««  «0141.78  Ij^iij^.s,!,*?!,!!.^^',^»''»*'^^ 
[  «j|8oitj.,«  IJ3>i«.n|'«:'JJ  3«|>>3,770, 

«4Uo,o7.97  'JJ«3r-oiM<70<«.i8;»->oj<7|7  «o. ,»65*98 
Ij  '8.>oso.5«  ijrfj  »*  '«700318; J-JWJf»',  lo.iuKvs, 
«1  fo073.i4  «JJ*.7t.7»|  •<»»J».Jj'»-»PJ48,t«  «O.it«o,i, 


«josi*, 

•0.  IJCiHlg 

'°'iS9y»7 

10.11, ',4, 
10.  «1^4:07 
«O.  «1,10*7 

'0.  fl«,4i8 
'O. llJtf-j^ 
•O.  'l«4lji 

'0.>»«,J|.f 

I0.I17S»77  j 
'O.  ^76140 1 

•O.  l»7i(to4 
ick,i7  5*j 
•o-«u853i 


« '  I  «00J1.71  IJJJ9«. 7i| '««873.4,  ,.,03„i,  I  ^,.  uj..,^ 
»0  «0038.17  «3Ji«0.75|  [*<to-.«4  ,-^)3i977  1  ,0.  U55,ei 
»[«0010  «3  IJJ^»,»*!'**''^;-*»  9-9^JlJJ«  «O.Itj»j,o 


I^J»  «tJ}4,-Cc|i*<«7,.io  ,.>»J!0S4  ',0, 

•  93  1331*5.11  «««4J  :  ij<  i  tc.  ,t47„< 

.47  'J3.87  4,).««5,  'S8j,o.,^^j 


J  7,,;«.03  i3jfof.t4  i««4tj.  51 


4  7>»IJ  fi  «JJOK-1.J 
3  -9»i«.0f  IJ»94I-7l 

t  ^  7>Se»-f  5  «jt8(Jj.l4 
,  ,T9«Si.;5  «jt7«4.8j 
o'r,*«j.'T  «Ji7c4.,^« 


t*«4ti.09 
l«<35*.7j 


itet,t.43 

I«'!:l8.i» 
i(r*i^4  01 


,.K>i«ij,  ;  ,a  ,141004 

9.^0171«,  ,0.  ,JJ  * 

9.jpot6j3,  ,£>.uj674, 

,-5>Qi5jl,  '  «OI,lj4,i4 
».70Z44JS  «0.11,144^ 

>  yoij-ft^  ,0.  inm.. 


Digitized  by 


I 


Gradj7. 


<oili-to 


<0Hi-«7 
«017^)9 
«0)10.  to 

«ojfa  jl 

<CH}«.74 
«04^9.91 

«04>}.ot 
«0(0<.I4 


7(44^(^4  «MiSS.so 


7nj7.»» 
7$5»).<» 
75«t>.4" 

7t<7?->4 
75710.J3 

7I7*«-«« 
7sJli.4« 


63575.70 
<a{9S.84 

«0«4{.I 
6oMl.t 


Ijl  «0714.4 
14!  «07)7.511 


<07<3  69 

it ,  <07<).7y 
17  I  <oSci.l9 

tt  ,  <o«i9.9t 

xf  «o8{).o« 


30 

«0»7<.i4 

3» 

'fe899.11 

J» 

<09ii.t9 

3} 

.«0W5  J5 

M 

1  

,  «09«8.4i 

l" 

«09JI.47 

J< 

>  «1014.(1 

«»5JM-5} 
lij)U.oX 

115)7«.«  5 


»-77»*<55 

j.7goi)i8 
{«.^liojtxa 
».7»04<7i 


11540*15 
ii54j).«7 
1154«!.  51 


1154S9.  17 
I1551&.S5 


>-»77}77i 
jj.»77«40o 
»•»779017 

>.«7»l6j4 
'9.K7841»» 
!j.«7»«907 


9.7«0<)4t 
JI.78083IO 
>.7»o><77 


j»-«7»»53J 
9.S7S1M» 
;9.«79478i 


»•-«11)44 
y.7(i)Oio 


75J04.1J  "5544-5<l»-7«'4«75 


^«?r407 

J.SSOOO)! 

y.««Oi6(4 


.15571  19  »-78l«))9  ,9-««05i77 
ii5«oo.i5  9  7««83oii>.8»O7900 
115*17.81  >-7»t9«<4!''**'^''^' 


7594»-»» 

75»>5-87 
7«04l.77 

7«oi7.«9  «»5'$t.<i 
76lJJ<J 
7««7».59 


7«i«5.57 
7<i7«-57 
7«)r7.i» 

r«)«).*) 
7<409.«9 


9.781151419  881  ?  144 
115681.45  >.?8ii9&4'»-«8t5765 
i57n.i»|»-78i4«4j|»-»«"J«* 


1157J9.  16  9.781^)01  ».8«lioc7 

li57<7-05'»-7«»7»i« 

«1  J7>4.  »7  '>-7»iX«4  ,»■  &8i«i4< 


115811.91  »-7«)ii6»  »-8ii«8<« 
,^y.„  li5«50.«7>7»jijii  >-  »*J'484 
6455.77  «iJ»7«-»5!»-7»MS75  ^^J*"" 


7«50i.8l(  I1590«.8<  9 
76f4S.oo  >iS»)4-«>  » 
7<i»4"«4p5Xi->4j'' 

7«40.)i  11599«. Oi|» 
7<6il6.49  IK5l».ti  ' 
•«7J1.70,'i*047.M'' 


.78}<»17  »-»»J<7" 

^S)?»?»!»-»»"!»» 
■•78)951«  |>'"4'>i^ 

7«4II77;>-»»44571 
7«4i8i4'9.»»47'»» 
.7844471  i»^8S4»«o$ 


7<77«.9J  «*<075-J9  ' 
7«8i5.i7:ii<toj.5<  » 

7*«7«  44,'**"J'-7$  » 


7»4«ii7:»-««5»4io 
7«477<i  »-»*550J5 
7»4»4O<,»«««576)0 


7*„7.7)'.UM9.»7,>-2"*»»,»-'^*i 
-'49<4.04  tK«88.iO>-7«ii6»i  >.88«i«78 

70IO.J7  ll<il«.4<  »-7»i4JJi  >-«»*S49i 


J7 
3» 
3» 

40 
4« 
41 

4J 
44 

45 


j «10)7.5« 
6iO«o.«o 
t  «108}.«) 

«IIO<.<< 

«1 119.48 
«t  161. 70 

«1175.71 
61198.7) 

«I11I.7) 


».  S8<tt05 
».««7071« 

9.8«7.'])0 


7705<.7i  «K144.75  '•T»^^»?! 
77lO).09  ii6i7j.otf  >.78l7<l» 
77149.4«  «i6)0t.  40  >-78l9i4» 

7^,.»,  ii«)i9.75'»-7»«o»«<'»-»»75>4i 

77U1.JJ  ll«)5«.l)  >-7«*^$"  '•"^*"* 
77188.7»  «i<i»<.5J  »;7W4057^^W8^ 


«1144.-'}  774-4.81 


77418.17  JM47I.8»  9  7g6>o$<j»  «»»«>»« 


4« 
47 
4« 

4» 

jo 
Jl 

$1 
$J 
U 

»$ 
$< 

$7 

7« 

$» 

«o 


«ll«7.7i 
«1190.71 


775H.)7 
77617.»$ 


il<500.j«  9.7870*»7  !>-»*>'6«$ 
ii65i«.90  9-7«7i)»7  »-8»»4^'4 
n«j)7.45  ».787J»4«  ,>•««><«»$ 


6'J'J-«»,77<I4.55 
<I))«.<I6  77<«l.i7 
<  1)59.65  77707.81 

'  <ij«i.6ol7T754H» 
'  61405.  ;6  77«°«.  17 


116586.01  ».7«7H74  »-»8w4Ji 
Ii6<i4.60  *.7»77i=i'»-8»0»O4O 
ii«*4).i4  y.-'»?»»!».»  »»^^*^? 


^«1418.11 

««451.47 
6^74.41 

«14»7-J« 

«1510.1» 

«'S4J.ll 
<'S«.IS 


77*47* 

77«94.<0 
77941.  )5 
77»««.  11 

7SO44.91 

rBo8l.-r) 
78118.56 


xi«7l.$<'9-7S»a45J  »-89:»7l54 
1K700.51  ^•^««iCT?!»^»»^»»*' 
ll«7l».lt  i»-7«»J70«  j^t^lM*» 


lU757.»i;9-7885Jl)  9- »»1(074 
1K7»6.<5'9  7£8«»44  >.8»1767» 
ii*8i5.4i}9.78»85«5>89lOi»S 

I  i*S44.i9|».7890 1 »4 '»  »»» i»»° 
Iiit87i .9»  ».7»» I »01 ', »•  «91  $ 4»4 
iKjKai.Sil».?!»)^!©!^  891*0»« 


5i.Grad 


i 

<o 

$9 
$» 

$7 

$$ 

$4 

$J 
$1 
5« 

j$0 
49 
4« 

■47 
4« 
45 


4J 
41 


Stuus 

T"'g- 

798<J-5$  Iji704^4«! 

79i!4«.04 

}i<  14.10 

7»8i8  51 

lJM4J^»7j 

7»8l  1.00 

I)l4<).8l 

7979J.47 

«Jii8j.7t 

7977$  9J 

lji)o8.«8 

7»7$«.)> 

i)lii).70 

7>740.«4.IJll4}-79 

7971J.1» 

iJiO«j.9j 

7»70$-7i 

1)1964.14 

79«»»  1$ 

IJ1904.41 

79*70.57 

tjt(i4.74 

:9<5i-» 

'J'745-'J 

7»*J5.40 

tji«6j.S9 

79<'7-«o 

131586.10 

79«03lO 

t)tS0<.«8 

7>S«i-5» 

IJ1417  ji 

7»(«4>7 

i)i)4S.oi 

79547. JS 

t)li«S.7< 

165907.95 
16(8440» 
i«578o']0 


KS716.57  ».90t«So» 
K56SI.90  9.901  s»5i 
i«Sl8».t9  J-9om9$ 


41  7»5i»-71 
^  79$«i.o8 

)9  7>4»4.4) 

jl  7»47«.7» 
7»45*." 
j«   7»44«  4« 


7941J.79 
7»4c6.ii 

79)»«.4J 


)i  7»JTO.74 
)•  7»)5J-04 
JO  79JJ5-)J 


1» 

18 


79)i7-<i 

7»19».9D 


1.1611«  I 
lll)«00| 

I0.1U097) 


».9019*^4 
».9018719 

9.»0I77<4 


'«5515-75 
'«5461.17 

Kj  598.81 

t<SJJ5.»0 
t«si7i.ii 
i«SioI.9« 

i6$l45.Ji 
l«508l.70 
t<SOl».M 


tjiiio.46  t^i/hi-y* 

tjl3)t.46  I<4«i0->0 

'$<!91i.J9*»*47«i  II 


9-»0J)958 

».99ll»«0 

»•9011011 


9.931 10«1 
)•  90*0101 
9.9509141 


».9(X]8i8t 
».9007119 
9*0C<IS7 


M087J.41 
'J0794-57 

'J07l$.70 
tJO#j<  9, 
'Jo$$«.»s 

130401.0« 
ijojii.14 

t)Cl44.07 
1)0165.6 


17   7»l»l.l8  «J0O87.J1 


16470S.J7 

I«4<41.70 


164580.09 
i«4S«7 
'«44550« 


l«4)yi.«j 
'«4JJ0.17 
i64t67.)i6 

164105.71 

1«4'4J.54 
I  «4081.41 


i< 
M 
H 

*J 
11 

II 

10 

•9 
it 


7JW4-45  'J«»>-"4 
7914«.  7«  '»»'}«'•»' 
79118.96,  «*J«5i^5 


l«40I».5<  9.8990784 

'«J>57)*  !»•»»«?»'» 
««j8»s.4i  9.?j8»849 


79111.11 
79«»J-45 
7»t75-<» 

7>'$7.>l 
7»'40-l4 
7>'il-J$ 


«l»774-$4 
ti»«»«.4» 
ii96(S-50 

ii»540.5T 
Il»4«l.«9 
119)84.  «8 


«7  79«04.$<.'»>J<'7" 
«<  790»«.7<'">"»-4J 
'5    791.68.9*  ]•»»'$••  7» 

!"  '79011.  n!'^»074-»' 
„  790)).))i"«W«.^» 
,;j7»o«S.$o  "«»'>_*» 

~  789>7.67i'^»»4'^8l 
78>79.8i  •iS;*^.^-: 
7S9<1.98 '»II<^7.IS 


7t944.ij!'»»«c991 
7f9i«-i7  ««'IJ»  7" 


».»075194 
9  »004j Jl 


».900140) 
».9oOl4j8 
*90OO47i 


54»- 


».«9»j$«< 

»»»«5J9 
9.8997571 


io.iitlj4( 
io.ti!57i9 
io.iitje»j 


to.iiio4«7 

lO.«tC7t41 
10.1105118 


■o.  ticts»; 
K».  ti9i»69 

IO.II»-j46 


u->.  1194715 
10.1191100 

10.  Ill»47l 


lc.tit<ts« 
io.iit4t(s 
10.  n8iii4 


10. 117«»? J 

10.  H7«j:} 

iaii7jri4 


ia.tl7II54( 
io.ii6l(i< 
lo.ii*sSj7 


».8996604 
9-»>»5«J< 

»J*9»4«7 


'•»>9J<»7 
»89»i7i7 
».«»9175« 


10.1  KjiT» 

io.iUi.Mi 
io.ttsloM 


10.  tiS54li 
10.  1 151811  • 
to.  11501»$' 

tc.  ii^rffc 

lO.  llftJfO 


iaii)ilf( 


'*J«J}  $$  »•«»«?>♦' 

'<J771.7J  »•»»««»)},        .  - 
.<J75»^  9-«>«I»'*  '^;;^  ! 

.«J64&78  9^»»«4M4'«-'^1 

.«)(«<.«4»-»>fj>*»i'^-;x 

;*J$iS  07  9  »>fa>»* 

'<j4«77$'»-«»«»'"' 
i6)4c:io,.8,«^M  '>;;  S 

KJJ40.7O  »8>»00<0  ^»'""!*! 

77i-77  »-*»^'' : '•''•'*'tl' 
■6).$«.rt»j;»77'M 

i;^^!».»,^^'^!  «o-i"0<^i 

I«t0.1i!  >-«»7$'«M  «*"=»'**° 


s 

4 

-•i 


78908.41 

1 7M>0.$4 
7««7l-« 


118455.66 

ii8j78.6o 
118^01 .60 


7««$4.7i  ii«ii4-«« 


lO.  109174* 
iaio»otj» 
10.  io»75l» 


i6t»ti.«'.»»,7Jl»» 

i«t«5l-«»  »-»*^''' 
Ml-yO-Sj  >-»y7'^» 

io.nr  7  "o 


178«}«.««  tt«t4-.7«  '«M47.9>  9-*J^^^  ».l<»745°< 
|78«r«.»«  li«c70.»J  t«i4»74J  ^2«,,%. 
'-,8831.07  ■i?»»^-^*''*'»^^!!^  t„,t.  n' 


i 


SS.Grad 


TiiffW,  I16>«MJ  ».78,«««! 
<'<I7.7>b»$ftM  '170l7.,7L7,„gg. 

J  J>  7<4.o.oi,li707t  i»i.7ya„a; 


<I70J. 


|*'77l.X4 
f  i(l8i7.jg 


 1— -t-  — 

7»H'.0i|lX7l<i.jj 

'90914 
»-7,tii4J 


9.8jilloj8 
^•'jjOTOl 


9-«*5«T 
»  S>4«il4 
9-*»4J7IJ 


9-«9f4«l> 
9-7SPI1754  ».li9j„,. 


»«?4*JI7 


'<|<I>J1.X4 

i;j|<'95,.07 


ij  j  <'»o,i.,»j7yxii.  47I 
14  I «11 14.7»!"" 

*lIJ7.f 
$XICO.j« 
17f«lltj.i4 

<HOf.9i 
«iii8.«9 
jo  1*1151.4« 


9'7|»»4iT9b.89(h,,8 
y»9<4tt7 

,  )»  !i»7ijll 
■7yilJ«J  ^«5l74,,o 


9.8J775O7 

*-8>«oio4 
/•*Jtli7no 


'•«WJ677 
i.»»lll7I 


<1 


4( 


«iJ^i^Sp^J^Jj.^^ 
«1J<MI<7»7»'  }4 
<lj«7.,«!7»ai«  yj 


«i4,mii^»*m!.x4!:?I 


•»7«9*.>i 

'»7>W.oo 
'I7?jf.70 


&50l.ji'»«!<7.,« 
<tfi4.t«  Satif.  I, 

«if4<.,«'So(*x.88 
«Mfi.jj  »oii8.^ 

<'<iI.oj  86,06  ,x| 
«i«j7.7i  ,«! 
<t«i<ajg  Jaioi.o< 

«i70f.7t 
<171«.J7 


■18074.7) 
'18104.J7 


•_Vi^;^M58fi  11140^  ,g 


'»»J44«L7^jo, 

'"r4-ttV7jirjo7i  i 


I  f«  <l7fl.0i 
I  fj  |*177J.«« 
I  »4  |«17>«.,0 


,*'f  J,  It 
«0«4'.«l 

;*^J7»7 

"^tSjj, 
2f«4»o|«o«,^o; 


'»84J4^» 
'»M4.40 


"^«1x4.71  •.7j»8b,o« 
"«fJ4.>x  l>.7J«X47o 
"*'«r"4,9  7»»4034 


9.>07077J 
».»07JJJ7 

9-WJW 


t»/«i»i«.8t  «,g,t.„  .Tirr"! —  — 

Sf  Ui90f.^f  «Ofjoaf  u«L,J'  '•7»«JtXS|9.»=7»5xj 

9.7»887t»|,.,o»Myi 

r»*».  /.  


4891 


«o  J  78!ol  07 

J5>  I  7«- «,.  ,5 
j8  7S74j.i^ 
78747.J 


54 


4» 


7«<9j.io 

7**7 1. 5  j 
7««57.59 
78«J>.«x 


7««ll.«j 
7«<Oj.«7 
78j«j.*, 

7»f<7.70 
^Sf^J.^O 
78jji.g, 

7»flJ  . 
78495.6« 
78477.«4 

7*45>.«i 
78441. 17 
7»4iJ  5 


'179i7.4j 
'17840.7, 
'>77<4.i, 

'»7««7<4 

'17«ll.l4 

'^7fJ4.7j 


'I74j».,« 
'»7j8i.a, 
'I7j0i.7ii 


•1711J.J7 
li7ij,.4i 
•»7C77JJ 


»J 


7«JII.  1« 
78JJJ  10 
7«JlJ.  11 

7«lf7.0 

7«i78.Jt 
7«X<50.|ti 


i»  7«i4i.7i 
78114.J, 
7Slo4.|^ 

7«i88  j 
-S170.  I 
M  78isi.o 


>t6,ij.,i 
ii5)l49.j, 

•"77J  JJ 
ll<rf,7.7i 

'i««ll  ,i 

'i<f4<i« 
i<470,6i 

l«J»J<Oj 


««Mltf-,! 

'«1JM.4J 

<«tJQtf«, 

'**Mf76 


»  8,«{,i,  1 10.1071,0»  j 


»-»»<4JI4  I 
»»»*,J4<| 

;»  «>>«tjf« 

'<^'85.4,j,X«TiI^| 
•«^■M-tk  ».8,<J7, 

»-«9J«„|| 

»•'»(740« 
9-»»?64,4 


'*iooj.o4 
•«•94f.OO 

'«IB8J.01 


i<i8tj  10 
'6/765,14 
'«'701.44 


'17001.J0  .<i<4j.(fj, 


'6lj86<<; 
'6'5i«.j7 


'•»»ff4ll 
»•''954419 
'•»>534)5 


'6l4«4.ii(;; 
'«'407.li 
'«'J47.«J 

<«fl8ft4j 
61119.0« 


9-»»fX440 
9"»i'44f 
9-*»f04jo| 

9-*9494f  J  { 

»•«»48457 
9  8^474,, 


10.  io<9i,8| 

•O-'06«,tf  I 

'o  io<409i  j 

'<^  io<t48,l 
'o.ioj«g8<| 
>0.iO5<i8(  f 

'o.iojj<8j 
10.1051081 
^o^M4«4j, 

»0. 1045881 
'o  104,1«, 
■0.1040^11 

•O.I0j«o«l 

10.  it>j54jj 
■0.10,1884 


»-'94«4<l 

-  /^^ft[.i6j,5^j  '*^-»^  9'Jy42.7 
}»  784OJ.47 
7l>,l(7.4l 


781  jj  y 
7»"J.  74 
ir ,  783»7.5 


10  78o7,.4o 


l< 


780*,,  11 
7«O4j.04 


•  t«,i,.5 

•1«;  144.01 

«i«I<8  <c 

IKOjj.i^ 
'«60i7  Jl 

'«f»4x.<7 

'15867.4 

'lf7»l.Jl 

I»57I7.1 


'»f64tl 
«fj«7-i 
'f4»ll9 


»J4l7^t 

'^(341-60 
'I5t67.»4 


»f>»J.iJ 
lfil8.48 
t504j.S8 


'tfllio  j-r 
'«lOji^c 
•«Ojjl.li 

«o»„.t, 

«0874.1  J 

i6o«i).i| 

'*075«.4c 
160697.  j7 

>«0<j8.7i 


'«cjSo.cJ 
'«0511.41 

>«04<1.8l 


i«a4a4.i< 

''0J4f.77 
■<OtS7.,4 


'•894i4«4| 
9-8y+t4<j 
♦•'|>4'4«i 

»^»»40461 1 
»S»j94i« 

».«»,84i<  I 
^•«JJ^^fi  I 

9.8J.J5444 


9  9»}44J» 

»  S»ji4i< 


to.io^oit« 
10.1017(88 

'O.IOtjOjw 

io.ioti4,j 

10.101,«,« 

io.ioi7jao 
•0.1014704 

lO.IOIllo» 

io.iccj5,j 
•o.toae,i8 

■ClOO^Jlj 
■arOD17i, 

IO,Oj,,I,j 
'0.  09,1(541 
'or»93M 

l0.o„Ij,jl 

10.0,88-6, 
10.(1,8«  1-0  J 


9^9314  ,|  IC.Ojfljpgl 

»  »»J04iiI  iOrf^8o,»7r 
»  »»»*»04  I  icoj-fijj^ 


15  77»»«-4J 


ll49<9.jj 
1141194.04 
14S10.40 


iX474tfoi 
•14<71.<9 
'i4Sr.4i 


I6aii8.9<,.j„,j,  , 
6.70.«4,.„.,3g  I  '  J 

»^x27f  I  .o4c<i4 

•<0OJ4.i6„.,,lj,«  |~  H 
f»»»«.cc;,«,i^,,J,^^'^J4 

'WJ7^9=,,8,t„4i  ,^Zlt\i\ 


»4f77»70.t4|'l4f»^.»o 
'3  77»Ii.0l|>i444»  o, 
II  77,J}.»o>i4,74.>i 


"  77,'f.f7 
•o,  77897. J 3 
» I  77*7»  0« 


«  '77«<o.«jlii407,*i 
7  ^«4i.j7|ll4O0,.ij 
77S14  3'l'i3»J'.  36 


.598.9  86  ,.8,iiji,(,o 
.5,8i,.«7  ,.«,i,„  J  'J^^,^ 
'59-»5»4'».»910|0,  ,og;;^> 

9-»»'»t«9  I  io.o,jTjej  I 

»  »>'7158  I  ,0.05.4-7,18 


if»706c< 
.f»<4«.14 
'f»!>o.47 


'f»f3t-7«  9-«J«*'4i  1.0.0,44,4,1 

'f>47f...  ,.8„jii<  ,0.;^;;^ 
'f»4'7.f.  »-s».to8,  ,„.^  ;m 


<  77»14  Jlj 

f  T7«O&04'lij«j7.«i 

4  77787.T7lllJ7«J.„  .,^j,^„ 

i  777«»-49j'i|7'o.50  lf»07j^ 


'f9Jf»-»« 

IJ9J3t.47 
■  5914^.04 

i;,i87.<6 
'SfJO-IJ 


X  777fl.  10  ix$<}«  7»!  I  j,o. J.8 j 
I  T77jt.90  lijj6j..,'  15«,!«.«« 
o' 77714 «0  »}»>,7i;i5gy,|. 57 


»■«»1,1,1 

9-8,11171 
Syirif  J 

».8»ioijj  I 
^»90,i,j 
»Jl9o«o,i  I 

,.«,07071 1 
9-«,o«a4, 
>-»90iOi6  I 


0^1  q 


10.0, j<,i, 

'O-ojj^wf 
'O.o,ji8it 

io«,i,ii7 

10.09t«4j 
'0.0,1405,  j 

10.0,1 1^7{ 
■O.  09l9l,( 

io.o,t«jng 


[1  *>19J'«4 


Digitized  by  G' 


[9^ 


39 


.Grad 


8i074>78 


81171.14 

^3:^7. 58  81167.80 


53U*'7i 


63l}5-i8  81411.80 


81316. I t 
81 364.44 


9.7988718 


9.7990x78 
9. 7»  1836 
9-79>3J94 


118797-40 
ii88ir.8i 
11S858.17 


«S3M7-84 
«3180. 39 
6}lOi.j3 


8t4<$i.i8 
81 509. 58 
81558.01 


«3115.47 
63248.00 
(53170.53 


81  «06. 4« 

81654. 93 
81705.43 


<Ji93-05 
tfjj}8.o8 


- 

Ll 

IJ 
14 


t6 
17 

18 
JO 

J' 
J» 
JJ 


tfJjSO  59 
<3J8?.C9 
(t}340.59 


«J4i8'08 
<J450  57 
«3473-05 


118888.75 
118919.15 
'8949-77 


18980.31 
119010.90 
(19041.50 


81751-95 
81800  49 
81849.05 

8l897-<(4 
8194^.15 
81994-88 


81043.54 
81O91  it 
81140.93 


119071.13 
119101.78 
119133.46 


9.9083691 


9.7?949i' 

9.7991507 

9.79980*51 


9.7999<f»« 
9.8001169 
9.8001711 

9.8004171 
9.800581} 
9.8O07J71- 

9-8008911 
9.80104^8 
9.8011015 


9.9086175 
9.9088858  I 
9.909  >44o{ 

9  9094011 1 
9.90966031 
9.9099185 

9.9101714 1 

9-9'04j47 
9.9106917] 


9.9109507 
9.9111087 
9.9114666 


119164.16 
119194.89 
119115.64 


9>8oi}56i 
9-8015106 
9. 8016649 

9.8018191 
9,8019735 


9911714^ 
9-9119814! 

9  9'i»40J 


119156.41 
119187.13 
t9jt8.o6>80i»i76 


11934S.91 
li9}79.8o 
119410.71 


<J495-5J 
63518^)0 
63540.46 

63561.91 

«35«5-  J7 
63607.81 


81189165 
81138.40 
81187.18 


8iJJ?-97 
81384.79 
81433.64 


Ii944»'<54 
119471.60 

I1950J.J9 


9.9114981 

9-91175591 
9.9130137 

9.9IJ1714  1 
9.91J519I 
9'9lJ7«68| 

9.8011816  9.9I40+h| 
9.8014355 19-> '4 J'-'*o| 
9.8015894  !9.9«4559* 


9.80174J1 
9.8018968 
9.8OJ05O4 


6J639. 16,81481.51 
^J651.73  Kiyi.40 

«3675. 13  81580.31 


9.9148I7I 

9-9«  50747 
9-9M3J'-*  I 

119534.60  9-8031038  9.9«558^< 
119565.64  9.803357i;9.9«5»47« 
l^59<S-7o,»'^^35'OS  9'9 16 104^ 

Ii96i7.79'>-8°3<J<37  J^-JX^J-^'* 
119658.90  5'-Soj8«68>5"*''"9^ 
119690^4  ^8359«J5»  'J^*»7tf5 


J7 
J8 
J9 

40 
41 
41 

4J 
44 

(11 


637*^4  8 1 
«3787.1 I 
63809.6! 


63831.01 
[63854.40 


81776  io''i98'4.«7'f-«°*^*" 
iZT°z  1x98^.14  ^•««^^JJ*  ,*- 


8i«i.  »  119908.76  9-80S0J»^9-9't^7tf> 
119940.  I  9-8051908  9.9«89J40 
°J»^4  4o  81971.47   ^**^  '  «Souino  9  9«9  «9»! 
«3*76.78 ;8,ot  1.60  ii997'48^i^-^^^3430  y  y  y 

87~'.jooOt.88  ^•.SO^*^?!  9-9«944«. 


63899. 16 

63911.53 
6J943.90 


Sliiro!  IJOOJ4.J'>*>5**7X  9-  W051 

!;:;!-!r.Ut76>«on99.>-^'s>9«xi 


$1 

5J 
54 

55 
5« 
57 

\i 
5f 


«4 '00  31 


64111.64 
*4i44-9< 


8m  u.  is' « J0i86.68;9-806860i  9.9117*01 
8  6;.57i'30Ji8.J4>-8°7on4  9.9"Oi70 
83!  1 ! .98 : 13OJ50.OJ ,5^ 807.616  9^9Xii7J7 


64l«7.i7 

641 89. 58 

64111.88 


8}6tfi.4i'  1 30j8i.75'9.8o73J 5^  9.9ii5 J04 
8371 1.88  :'}04i 3.49  9'«074«46  9.9"7»7i 
8j7<i.36  «30445.16  9.8076154,9  9^30437 


64134.18  83810.87 
64156.47  83860.40 
<41?g.76  *  8  ^909 . 9 


9.807766119  9»  33004 

 9.8O79169  .9.9135570 

3oS40.73'9-8o80675 '.9-9^38135 


o.  Grad. 


K- 

■ 

1  I 
60 

59 
5« 

57 

5« 
55 
54 

5J 
51 
5« 


50 
49 
48 

47 
4« 
45 


Sinus    Tang.  ;  Secant.  I^l.S«n..L^- T^f 


I77714.60  113489.71 


77696.19 '  113416.X9 

77677.97  'XJ341.9«- 
77659.65  UJI69.61 


77641.31  11319«  34 
77611.98  113113.13 
77604.C4  113049-97 


i58844.5il9'«?O40O}  «0.0915715 
I58787.5il9'8^^'79  '°'°?''»4i 
i5873o.58i».890»954p°-°»o^569 


77586.  J9.lii97«.87 
775«7-94  «ii^OjSi 


I5««7V69''*''^^^5'r°*°'°''^ 
158616  85,9  8i9i;903  10.090339? 


77549.58 


7753«*» 
7751 1.8  J 

7  74944  f 


111830.8! 

111757.8« 
111684.96 
iii6ii.it 


77476.06 
77457.«7 
774J9-1-7 
-rr ' 


4J 
41 

4> 
40 
39 

J8 
J7 
J« 

J5 
J4 
3J 

3«. 
5« 

jo 

»9 

18 

17 

1« 
*5 
»4 

xj 
11 
II 

10 

«9 

18 

»7 
16 

15 

«4 

'3 
II 


1 1 
10 
9 

8 

7 
6 

5 
4 

3 

1 
I 

o 


77410  86 

77401  44 
77384.01 


77j6j.5> 
77347.1« 
77J18.71 


111539.31 
111466.58 

111J9J.89 

IIIJII.15 
111148.66 
111176.13 


158560.07 

158503.34 
158446.6-' 
158390-05 

158333.48 
158176.97 
158110.51 

158164.11 
158107-7« 
158051.46 

«57995.1 
15793901 

157881.89 


9.»i>9i877  1  «0.090081 


9-8897850 
9  8896811 
9.8895794 


9.8894765 
9.8891706 


77310  17 
77191.81 

77173-3* 


77154.89 
77136.41 

77117-94 


77199.45 
77  V  811.9« 
77161.46 

77143-95 
77115-44 


111103.64  M7816.80 
111031.11  157770.77 
IH958.8J  '57714.79 

11188^.50  M7«58-87 
1114t4.11  i57«ojoo 


111741.99 

111669.81 
111597.6^ 
111515.61 

• 

1*1453-59 
115381.61 
1113O9.  70 

111137.83 
iiiie6.oi 


I  to.  0898134 
10.089565 
io.c8j307j 

1 0.0890493 
10,0887913 
io.o&85;j4 


9.889167J  I  iao88i75$ 
9  8890644 1  iao88oi76 
9.8889611 1 10.0877597 


9-8888580 

9  8887547 
9.8886513 


10.0875019 

1 10.0871441 
10.086986} 


77106.91jiii094.14 

77088.49  111011.51 
77069.86  110950.85 
7705l.ji,iio879.iJ 


157547- «8 

«5^49'-4 

«57+35.70 
1573S0.04 

157314-43 
157168.8.' 

l57il}-}7 

«57«57-9i 
157IO1.51 

«57047-17 


9.88854-9 

9.8884444 
9.8883408 

y.8881371 

9-8ti8i3j5 
9.8:180198 

9.8879160 
9.8878111 
9.8877*81 


io.c867iSi 
1 10.0864709 
io.c86ji}i 


10.085955« 
1  10.0S569&} 

10x1854404 


9. 8876 141 
9.887*5101 
9-8874061 

9.8873019 
9.B871977 
9.8870934 


to.  0851819 
10  0S4915: 
10. 08466;! 


156991.88 
156936.64 
i5b88i^5 


10.0844104 
10.08415:) 
10.08389511 

 ' 

ioo8}6j(i 

lo.ol3}*il, 
to.{cSji»if| 


770Ji.78|  110807.67 
77014.13  110736.15 
7^995.671110664.68 


76977.10  11O59J.  17 
7«958-5J '110511.90 
76939  95  110450.58 


76911.  37jlioj79.Ji 
76901.78  110J08. 10 
76884. 18  j  110136.93 

76865. 58'iioi65.8l 
76?46  97,110094.75 
76818.35  11CO13.73 


76809.73 


119951.76 


76791. 10;  119881.84 
76771.4*  "  9810-97 


9.88698f> 
9.886884« 
9.88678bl 


.56816.3,  9-»86675«.*J^J?Jll 
156716.19  9'8864WJ 


7675  J- 81  ««^■'^o.n 
767J5-17  «I^^^J.JS 
76716. 51  [119598.6« 


76697.85 
76679.«8 


119517-99 
119457-36 


76660.5!:  1  «9386.79 

7664I.83  II9J«6.1« 
7661J  14  I19145«79 
76604.44  119175^ 


M«4;«.  58  9.88^04; 

,5.44,  8.  9-  ;>J4^  ,.^,7, 
156387.089.8858370   - 

~"'^'.'j^9  ^**^'''^* 
I56JJI.  4' :  ,0.0795^0 

H61H-11  ^-^^^*')  I  — 

10.0790'='* 


I56i68.70|9  8854lf* 

156114.  14  9-8«53'0* 
i56O59-8i.9-885i055 


I0.07«*3?' 
10.077983« 
io.o777»'J 


t56o05-56'9-M5«o* 

•5595«.'5|9-«»*251 
155896.89'9^8»48889 

,4584i-«7  9-8847»S*'^Hi9 


.5  788.  5«  9-884«775 
«557j4.4«|9.8«457t7 


>.ff;69S«J 


  I        i.»  10.07«*^^ 

,55680.35  ^.ss^^^J'  ^4430 

,„,7..^8_9Wf4^^ 


 40.  Grad 

<4i78-7« |»j,c».^  «J054O.7J  ,.8o«s<7 


*4J0I^  »m9-H  'J0f7i-tft  9.(olxlto 
<«4J  J>  «fJj»  7«  »^XJ«.44  9.S0«jiM 

<4J90-itf|l4ij|.,^  M^oo.j7  j.»ogJ,,t 
«44"*  J<  l(4»07  ll  '307JI.J8  j.Joj,«, 

*44J*.<I  14157.  Ij  IJ07<4-41  y.Sojii,! 
<44J«.»J  «4J07.JO  'J37*6.4y  y.«05i«,, 
*«47>.0»  ll4J57.0«  'yUll.5»  y.Hoy^igy 

|*45oi.jil«440<Jg  »Jo««0  7o'^lo95<(g4 
[*4?»J.yf  f'«(*-70  'J^*>».*4  >-lloy7i8i 
■  S^io^.fj  'jojts.oi  j.8oj)g67» 

,  .,  .  ,J  «455«.4j['JO*<7.tiL8iooi7» 
1**590.19  tfscx.jj  'J0989.4}Mioi6m 
l^^^iMOili^osK.tf  'J>oii.<ii!9.8iojijy 


I  <4<f  J4.*3  MTOtip 
<S4«78.y|f  <l4)k!<.t7  ■Jlllt.fy 


JlOfJ.^UjlO^Sjo 
■'lV»lc<5i4' 


*«07<ji 


M5<.ij 
«4W.I4 
»4«5«.3i 


*»(<47<7.«7 1*1006.40  'J'Ml.if  9.JIIJ5 
»J  l*478j.gj|l(05tf.,i  ijilllla<« 


'3"50.> 

'J'«»J.J4 

'J't'5-75 


fytjSijj 
»>M070l 
»  >Hllji 


■>i7yi5xj 
y.»i8i7ij  I 
»•5184174 


99  S,IOrS.C7 

ll5'5«-»4 
85107.04 
»51J7.l<{ 


'1357-77 
«1408.07 


■J'JIJ.16 


».*«i50«., 
9<«ii65j.^ 


'J'j45.<»l».«ii80js 


'J'J78.lj 
'I«4l0.1ii 


85307.50  'JI44J.4I 
'J'47«  04 
«3«  50».  70 


»  KllJti 
9-811  looj 

»•«'11484 

y8uj.,«5 
'•»•11444 


9>i«6«j5 

y.yii'?j9<yl 

«•yijijstfl 

*  9'9IJI< 
'•»»9>«J«j 

'•yjoiiyj 

'  9i07JI4 


*49«t«t  »ij854jj.^  'l'iV-i9  9-»< 
«4»8,.oj'l55o8.7j.ijls74.n5  ,.g, 
i«50tt.i4  »jj,,.,o  «JU04.11.J 


l«9t 
i«40 
y.8ii,8;8 


>*'«loj*t4  l56o,.jo''J>6j9  6, 


y»ijij,4 

y  »«}i8i» 


M   «1015.Jj'l5«5».»i  •J'«7i.4,  ,.„5iH„ 

I  IJ  '^♦"♦'•'«^«'■'«o-S^i^J^J^ogU.jj-. 
!»«  «5.i..,r»,8.,.,j  .3.77o.,6,.„  , 

J»  ^2^i^<«5»«J^  «^Uo^M,.»,',^^^^ 

J|.'»'ISI'"'*  *°  '"«J^-TyLT;^, 

'1'«7.7l  «5>«1.,7  'J'»«».7j'».8,«;J, 
fl^j4  ««OJ^^  'i-^Ol-^l»  '.4j"[ 


I  4J 

»•  41 

I 

■  4« 
I  47 
4« 

49 

JO 
1' 


«11»..»,  8fc*4.„  .j.,j,.7;,.g 
1  I  ??!"'*»^  'j'>*«  «.  ».8i!l„ 


'Xl 

l4*o<7 


•ji7Hrtu,*,.j,  'jiooug 


'•9J0,«71 
9'9jli4jl 
»9J«4»»» 

'•»J'7547 
*-»jio,o5 
y-9jii<<i 


9  »315110 
»•»517777 
9»)}Ojj4 

9-9jJi8»3 

>-9jj»coj 


»954055, 

»>J4J"4 

'•>J41<70 


»J48iij 

»J 50780 
»313315 


^o_«_|o^'»*47o^  nii^ 
«54JO.,o  ««5iaH  ,ji„.,^ 
Wj^,^^^,^45 


.  '4«54 
9-8l5«ji 


'■»'1777« 
'•«'191J5 
».»i<OS94 


>-y}«jsii 

^■SJ^SIOJ 

>-jj«8<59 


49-  Grad 


Sinut 


491, 


^•»J7ttIl 

y-'j7j-«5 

».>J7*jiS 


Ttmj.  "  


11 

»««7975 
19 


9.»}t<5i7 
».yjii»o7» 
9.»j,i«}i 


<o  7««34.44  'i»!?,.}* 

jy  76(»5.<^  tttUH  »1 
1»  7«S«7.0j  Ii90j4.»f 
J7   7<!4»^i  txt9tlp 

J^^l^isu^o  iit»,4  ,4  ,j,.,-Tl 


sec1iK.  L4g.sin. 


t»7i.j«  9  «g4»{4o  '  «oo7«,g^j 

•155'«.4»L«g4,^.,  to7„»^| 
•I54«4.«i  ».88404,8  «o.07j«7j4| 
'.ll^' >■  ««J»j 57, '0-0754 


jI4  j7<4»i.i4  ,ig7„.gj 
7«47J40  "Stftj  ^, 


•ni4»70 


-  ;-  ---»  '>  Jl5'»6.o» 
7«414.<J  "8«.j.*,  .t„4i.5 

^if-fO  «'»54J.7oi'550l».04 

?<4I7  I4  .1847^.76 
"<J»».47  'l»4aj.»7 
7<J7>.«0  *l»JJ4.o» 

<j<a«i  118164.11 

7«J41.04  118194.47 
7«Jl5^lJ  «««.x^.^^ 


IIOJJ.J» 

'S4»»x  18 
'S4>i8-8l 


-<J04.4j  l,i»05,.,i 

7<i«1.«4,«»7>»5.jr 
4^   7<l«*.»,  II7>15.9, 


7*148.01  |.I7»46.44 
7<it>. IJjII777<.98 
7<t.o.,6. 17707.5« 


7<'»l.5i  «l7«J».io  154398.01 


•175««.»» 

"74»».«0 


'14875.51 
•J4«ti.i« 
'147<9.c« 


'•*»J71)»  l  'OO749040 

^^J«.«8 ,  "•07^474 

»-8«jli04  .0.074j9t» 
»-«M40j,  '0.074,,^ 
^}1974  'o-07J»7«l 

».8»,  „08  '0-O7iSt7x 
>.»8jO«4,  I  »04>7,j«j, 
»•««19774  "'•07|toj« 


5455<-7J 
'5450J.71I 
•S44JO.I17 


"74JO-J8 
.'7j6.  10 
"7l»i  07 


<I7>ll.9S 

"7'5J.9S 
l«70S4.9« 


71»og.io 
7s88f.  1« 
7J«70.j, 


'l?0I«.0. 

"<?47-.t 
.1*878.17 

Il<i09.47 
"*740.7I 
"««7l«( 


>54J4t.lO 
'54i»l-44 

'S41)9.7J 
•54.87.0« 
M4'J4.45 

•J40«'»9 
'54019., 
.5J57«.»o 


>.««l870(  I  «0.07t|„^ 
9.»»t7<j»  io.07ij^i 
M«t6f«j  10.071J4UJ 

'O>07»o«4l 
'o.07i«»((^ 
'0-071 ,7U 


547l5.»0  9.»gi,^ 
'54<*i.»o,.g8^^| 
'J^74  9-«»ijj,7| 


»«8itig, 
>-88t,»,j 

»•«»10^3 

»•«81,0*7 
».8« 179,1 

».li8l6,|g 


H>.07lj,<j| 

'o- 0710*04 
io.07csia^ 

IC.07054J4 
•o.  0701,14 
"'.0700  j<4 


»•8». 584»  «OJJtyrJoi 
»•»8.47*6  <0«<,,Lf, 
>-«»lJ««»  t0.o<,,6jtf 


I i6<oj  j4 
1K5J4.71 
Ii64«<.i(' 


'iJ»i4.4» 
'5}87t.ii 
•5)81,80 


9. 8»  11(11 
9.881.JJ4 
,  8»ic4j, 


»-8809}7< 
».8»oii,4 


»o.o<joitg 
io.c6,7j^ 

K>.0<(jo,t 


IO.OSgx^,j 
'O.Ot-9»,y 


10  7J«,,.j«|li<j97.«, 
l>j75«Jt.4o|'l<Jl9.l« 
»»  7sg.j.4j',l*t<o,7j 


7577J.43jll«'t4«' 
7I75«^  5o|'l<0)5.7i 


7CJT.  5,[m5>S7.47 
^STl».  Jl."I>'».l7 
/»<»>.  50  "1»J'- " 


75«8a4» 

75«<l.47 
75*41.4, 


ni7«j.oi 
5714  »5 
"5«4<.>3 


'J}454-»lf».»7y,<j4 
•IJ40l»7!».87»»54J 
'IJJ5'.0>  »^»74tft  I 

«IJi»».i1  >.»7>6j7,  j 
«5Ji47.4<!>.  »79518; 
«JJl>t.7i  >-87,4.»9 


•IJI44OJ  9  87»Jlio| 
153091.3»,  ,.»7,101, 
«1j040.78l,.87,o,jo 


7,<tJ.4t  flj,7g.»< 
'  |754)4-J»"5f«l-04 
*  755«I.J5j"544J'«« 


,,755«.Jo'"5J75.Ji 
4  75547-M^"JJ07.54 
j  7i5«»  '»|"5iJ».7» 


»'7550,.  ■,|lt,fr».|o 
« (7J4»0  04  "5104^5 
o'75470.»<  "50i«  »4 


5t9«».ij!,.»78,g.^ 


II1»}T.7J 
«J»«8*.l7 


'Ji«J4  8: 

'J17«J.JI 
«J17J1.I» 

'5t«a9j 

«5i«l>.7i 
•J»S7».54 

•JM17.4I 
'5»47«Jl 
'51415.  J« 


Q,<Lq 


»878<(<j 
»»-«5470 
»»7»4J7< 

»-8?8ji«i 
».8.-8ii«« 
»•»78,0,0 

>'«77»9»4 

»•«7777» 


'e  o<»f,ij( 
lo.o«,»,77 
(ao<i«oi} 


10. 06.^471 

lOOtflo,»/ 

'o  o«q«j«, 


<}«ej»tf 


Digitized  by  G< 


Grad^i. 


Secant.  LtiSi».  tfT^X 


49}:  

Sinus  Tang   


4(  7,,^!  ETtiAto  i»»7 J«.5 }  >• « >7>?>'  |>->40H»< 
4t7«i.jslS7«S.o*!>J»77e>.is|>-8'«<oi«  5-»+>t056 


$70JO.»7  1JM*»-J7>««7»JJ4  5-»P*'»J 


»7l}).l«'lJi<JVH|»-»«7tM5 
871S4.M  «?»**»•••, >'*'7«*S 


9.»4ail{{ 


I71J,.  jrt i  1  }t?ot.»»|»  «t?«i}J  >->4°<»J« 


(<Tta.Ailt-rtlA.So  > 


<(l4T.Oi 

«Vyii.71 
«iJJVJ» 


»7440.*7l'J*«r^7« 
874n-o«!'5*»7i1* 


9.8lSj9<9  9  94I7t){[ 
9.liSi}i4  9.94<»K84t 


»7MV?«,'}'>°'  '»  >-"^7  »>*^"3J 


g7S94--»''J^»J»'»t 
I^X4/(.iO  «Jt97j.l4 
876»7  «J  l}J0O7Jj({ 


<5»5*-4< 
«»7»-Jl 

Mo«)  S4 

«fcfts  70 


87749- «t 

8-8oe.6i 


l})04I.OD 

'JJ»^'^-»^ 


g:85l.HiIJ)<0».97 


9-8i8Sifo 
9-8iS9tf9t 
»-»i9'iJJ 


^94147«! 

^>4t7jJ'l 

9»4t»»7>| 


tt  «fc.«7. 5) 
t)  Mio^ii 
*4  I  «1)1  It 

t(  1  Ml)).00 
t<  <«iT4  8i 

t7  Wl9<4Si 


9-8i9t57J  ^»4Jt4t»| 
9.8<940it|9-94J497< 
9*i9UP  >->4)7U4| 


8793J.?0'H}I4JOO'9'"«>*«««  »-»440O7t 
|7»<5.i»'«)}i770<  »  «I9«)i<  »  »44»6'» 
SSaotf.S)  IJ)III.  H  »  S'»9'«i  »-9445«^ 


iSO^g.)!^ 

«8110.18  I 
Sti6i  8(  I 


}ii4Vi7  »  «101196  9.9447714 
})i?9.4i'9-8ioKp  9  »450ii(« 
)5jl).59'>-St040<)  »»45tS07| 


tS  .<iaig.4i 
t»  «140.11 

JO  ,«i*l.ct 


SSii).j7  I 

>>8ii({.)|l| 
88517.07  I 


JJJ47.7»  »-<'"'5^< 
}))Si.oil9-lHO<»t7, 
))4i«.is'9-SioS)58  9-94<0447 


9<k' 
17  »•' 


■941iJ54 
•9417900 


8S)<<8.S4i  I 
8S410.«8  I 
8»47i  {)  I 


155453.57  9.»i097S»i»-»4*t9»J 
))484.«9  9.811I1I7  »-»4*(5«» 
)))19  14  9.8uK46'9.94<8-«4 


J'  '«185  79  8*514.40  |)}^5).<i'9  Slt407)  9  9470*P 
«»K)5.57)»»f7*-)0  t  jj5«8.0)  9.8H55oO|9.947J«75 
«)t7.j4!**'^-"  I  )5<tt-4<  .9  «t l<9t< I»  »4757tO 

'M  «)49  iii»''"»*'  '^  1J)<5«-91  ».«118)51  »'*»7«**H 


«jToiTi*'^}!.^  I)J<91^4«  9-« "»77 5  >>»»«*'«. 
«)9i.«i  ^^T^^-fS  i}J7t5-»4  9-»tiU9«|>->4«»5j| 


«414-J7 
*«4J*.1I 

«4r.«) 


8SS)6.ia  t])7«o.49  »-8iti«ii 
t8N*«t<  15)795.07  »-8«t404t 
88940. )4  I)58i9.s8  9-!iti546j 


40  ««479.59 

41  *«50i.)il»9044'5> 
4l«5i).ei4  «»o9«-75 

4»'««544-757"48-»4 
44  ««5««  4«'S9iol.i6 
««5»«i7i«yH5-4i 


l))««4.)i  9-'tt«««) 
i))S9g.99  9  tit8)Oi 
1JJ»«  «>  »-«»^t97t« 


9.94S5»9» 
»>J»«44J 
l^94»o»*7 

»-»4»JtJ« 
9.H9«07J 
9-94>m» 

^9.9501161 
'9.950J705 
'945C<i4> 


««09.87  89)05.*» 
«««)l.5«!»9}57-9» 
**<5J-H  «»4'^Jt 


13)968  41  9  «t)it)« 
1)400}.  17  9-«t)t555 
'34^)7»5|»-*'JJ>7' 

 1  I 

154071.7«  9.8tj5)S«|9  »50«79« 
154107.61  9«i}<Soo  9  95"JH 
134141.48  9-8ij8iiJ  »-»5«J»7< 


4»  «««74.9»' «'M*!.^»  ij4«77  i«,»'»M>«t<l».95i<4'» 
5°  ««9«.«i  ,»«515.06  «54t«i-J»  »  «t4iO)7|»-»5'«>*« 
1«  ««7i«.t8.8yj<7.47  «)4t47  ig,>-»t4t44«|»  >5"503 

Jl  I  M7«v.94!«Si«'9-»l 
5J  '  «7«:.«o'8y«-i.58 
J4  '««781.1«. «51714 8- 


l)4i«t.t7  ».8t4J«58l9  >5t4045 
I}4}I7.I9  9.8t4Jt67  9.95t<5»7 
•J4}S»-J4  9-«t4«<7«|>  »5*>"» 


«<aj4.9j  89777- «> 

«Sk.j,  89Slj.,+ 
CS!4^-U  S98«1.5t 


'i«!>9l.44 
«Cytj.Ott 


>99<5-lt 
^V98-.75 
VOC4U.4I 


I J4)87.4t  9-8i4»o8)  9-95 J ««70 
134411.5)  9.»i4^93|9.9<)4tl< 
^«J4457-i7^>-»t5cll9<|>j>5}W 

|i3449i.84  9.8151)01,9  95)»'-»« 
[154)1^.04  ;9.«t5ro5  |»f4'»j4 
1 1 J4 '.<$•  17  »-8t55<"9  »  9U4} 


|-   Sinus  ^  Tang. 
75470.9«  II50J<.9* 


I  «o 

■  5> 
5» 
V 

J» 
J5 
J4 

5J 
1t 
5« 

!*> 
4> 
4» 

l47 
4« 
45 


4) 
4t 

4« 
40 
3» 


7545'-«7  «'4»«>-»« 
754)1.7«  «l4>o«' 7« 
7)41)  <t  1148)4.19 

75J»4-t7  "-t^**-*? 
75J75-4*  'i4*)»>-49 
75J56.)4  «l4<}t.«J 


Sccam.  t«i.Si«..i-ti-T«^ 


i{t4i{.)«j»-»777;9» 
J5tJ74-)J^j77«70O 

ijtjtj.^^J-STys»" 

i{ii7t.iO'»-«774>0' 

151111.«  >-«77J40« 
i5iro.«7  »  «771500 

t5lli0.ii|»-»77il9S 


ic.  001 369 


10.  ofo^SiS 
iaa<o)U7 

IO.O<OQ7l( 


75jj7.tl  1145^«« 
75)it.O»,ll44>7.<t 
75198.94  «144JO-41 


io'0598i«5 
lo.059{«i5 
10-059)0*4 


151049.^  9-«770O9< 
151018.76  9-87<>»»J 
151968.15  >-»7<7«»» 


J« 
J7 
J« 

JJ 
54 
JJ 

Jt 
J« 

jo 

ir, 

1  *7 

t< 
»t 
t4 

tj 
tt 
11 


7tt79-«0 
7{l<o.<S 
75141-49 

75ttt  )) 
75i0).i< 
7)l«j-»8 

75K4.S0 

75«4l><« 
7{«t<.4« 

7S107J1 
7)o8tXO 

750««.7> 

75049-57 
^)")"  }4 
75011.11 

74»9i.«7 
74»7t«t 
74»5J-)7 


(43«)  16 
II4}9«  «5 
114119.08 

li4I<i.O< 
114095.08 
14018.15 

11)4«  I.K 
11)89441 
ll)8l7.«l 


i5«»l7-5» 
I5»»«7.c8 
I5iti«.«l 

15I7«.19 
1{17H.»1 
1(1«  5. 48 

I5i<l5.  ic 
H«S<4->* 
15HI4-77 


9.»7«78i 
9  87<56to 
>.S7<4574 


9  874j4«8 
9.(76  i)<i 

87<ii5j 


il}i6o.«{  '5'4<4-<t 
lij<94.l4 

llj<i747  MlJ<4-4' 

Iij5<0.l5  'J'J'*4< 
li)494.i7,'S't<4  5o 
11)417.7)  '«'ii^-!» 


749)4-" 
74914.84 

74»>5-57 

'  74«7«-t> 
I  74»57-3« 
74«)7-7t 


1  ti}6i.i4 

«'}i>4-7» 
«U118.J9 

ii)t«t.03 
«'J095-71 
'5019-44 

11196  j.ti 
lllf97.01 


9«7<OM5 
»«75»Oi< 

9^757917 

9.87s<8i6 
9.8755-0« 
9.8754594 


»-«75)4»t 
9.  «7  i  140 
9-«7J«ti< 


l{li«4.71 

'11114.89 

lilO«(.l 

I5IOI5.)» 

i{09U.os 

i5o86<  45 
1 5^816.90 


9-8750141 
9  874?3t7 
»•»747»" 


10.0590514 
100585415 


lo. osti8«( 
io.Jo58o)i< 
ioo5777<T 


IOuO)7{tt8 
io«57i<<9 

ic  0570U 


10.05*7571 
I0.05<{oi4 
lo.O{<t47< 


10.  os{9»il 
10.  0557}« 
iO'0ifc»«J4 


ic>.05{iil< 

io.oi4r)» 

10.05)71») 


50544*4* 


>>«74^>5 
»-»74S«7» 
9.8744 5<i 


lac  {411001 
t"°l5>S>J 

10.0 {)7«o; 
to.o>{J4i< 
i;>.05|i9i> 


•  ■109.^. ui    '  1    •  . 

ii.8iO.«t.M°7^7-J9V»74'i°5 


9.874544}  ia.O(»«/« 

,|9  8741)15  lo.O{l<tt|| 


l  Iu8i0.ttl'_1^767^^» 
1  Iii7<4.7s''5°"'>}' 


*0 

18 

«7 
i< 
•1 


74818.41 

I  74799.it  iii«y8.7t 
7477>.»«,«lt«)t-7' 

747<0.4>|llt5<<.74 
j7474«'«7  II1500.S1 
l747"-»4,lii4J4->.( 

I  ^^TO^-J»'"!)*»-©» 
74<«).«7|llt)0)- 19 
74«J-«tj"ttJ7.{4 

74«44.4<  111,171.« 
746i5.i(]  iitio«.it> 
74*ov-4j  111043.5 

7458«.)7  llir4-95 
745«<-99  111909.4 
74547.60  iii84).9 


«4 
•J 
II 

II 

10 


74(t».tljiil77»4« 
74508.81, i|j7I).05 
7448>-40.lll<47.«8 

^^^«^•^'••«(«t-JS 
744(o.(7  III5I7-  0« 
744)«- '(,11 145 1-*» 


,  .  .,  9-*74O0S( 
i5Q<W8.5li9.87)89<f 

150*19.  t{'>87J7«^'^f^i 

t50{«9.St'9-»7J<7i»l»*^'^°'\ 
tS05io.{4'>.8;j!5>»i'»'»'";^,l 
,5047«. }i  ^«^H*?*,'*»!^^! 


.504^1.1.  »-«7jjjiv">^;i*J|! 
io^Tf?»  '-«^J^^^  ">ot»»»i'l 


.{0)i).»7>-«7)'«W^«» 

150174.81  »»7t»»7« 
150ll{-83  »-»7t««4» 
Ii0i7«8}>-87t77i» 


0501 )*'| 


,o.o«»«>« 
io.o»»<t« 
».04»»^!» 


,aio4#tt9> 
1*04«««* 
lO.tH»*'!* 


74411.71  "4M-*i 
74J>l-»»  "')"-4* 
74371.85  lilitSJi 

7415J.43  111191-17 
74) 'J  »4  l"«»«-»4 
"74)i<  4»  ""J«'-»! 


150117.9«  '•*'*''2J 

150079.OJ  >-»7tJ4°* 
i{eo}o.io  >"«7»4JJ7 

 "  1  .  ..«,'">-<H»J«*' 

.+9981.4«  ,004«"»» 
i49>Jt^«7»-»7»*^,.>047«4»r 
i4>8«J->7,>f^' 

.^,8,5.j«!»_»^  >«  ,^a«7J«'J 

1497»<.70,  >^  »<»  ,^,087» 
'497J«-'J  »^«71754) 

r^il^,'9-S7«<4'4 
,49«4«-U>-»7Mi7» 
,4,591.70  ^«^'^l^^ 

:^!i^i:::::i^;:r;r«i^ 


10.04««» 

io.04«57«» 
10.04«  J^ 


42"Grad 


Sinui  Tang.  Sccant.  JLtfj.Siw 
«Vj.stf  >Xx»o.4i  •J45<}.t7  j.8itfic, 


*f»J4«7  •oojij.o»  '«J5»».tJ  ».Stj«jii 

«•>$<-i<  #Ji.»j.jo  'J^^ji-at  j>.»i)7>ij 
|3477l  i»  j).8K3;u| 


j  ,<7on.07 
(  /  <7aft.<6 

!«7c<4.i4 

/»71C7.35> 


>oijr.*je 
[90j(H.ii 

»40,.7, 
!»04«tU7 


'M»I0.7tL«ttf4„o 


*»j44J74 

»14»4IJ 

»-*JJl5,j,5 

»»J7fJJJ 
»>f5707j 
''•JffWlj 


«1 


*5 

.1  M 
'»7 


*t 

» 


»7«t8.>j 
*7i  jaji 
7«7».a5 


S0<1»1.47 
«>«74.4< 


71  f.ji 


'J4»«?.tl(j,Jli<^g 

'i4»ft.r' 9.H17044. 
•  M>«<.J«  J.8t7i887 


r7i7.481'MOtj.>«»  «17317, 


)<07«O.J}''5!«>5>.«J 

J>^8jj.«oj'350>j.ji 


M«-»ih»88«.7 
'^»7>.7ij,e,j,.^ 
»730l^f  fOMi^ 

^J»i.7«  »i04<  ,5 


«7j44.ir 

«7j»J.T 


».»1746-1 
»  »17<0<J 


3f»$i.ot 
'JJi«<.7« 
IJfWl.j4 


■»«'Jl  *f  'JfJIOoj 


*7j»7-«7j,iioj.„ 

*74fr.72 
•'47J  ly 
<74»4<» 


"J<S.»i 
"4'Jtj 
>»47t.70 


«7f«<.|l 
*?f}7.f7 
<7fl».ct 


<7ilo.4< 
<7«ei.,o 


»'!»<.  I, 
»«f7».<» 

>l«}J.lt 


9'<86.£, 
9«74o.to 
*^J-}J^'7»J.  7» 


•3tlJ».«4 
<Jfl74.I7 


».»1774JJ 
»-«l78«4j 
».»l70iji 


>-9J«»if4 

»»l«4<«),i 
»-»f<71JJ 

'•>f«r7t 
»»S71jl| 
»•»574310 

»  »577}^, 

»»rii»t8 

>'>$Sl4«5 

»-»<8tc«4 

"•Jfi^S^i 
'•>f»oo«o 


9  «ttl«i, 
».»l»jO0< 

».«ig4j,j 


»-»5»i<.S 
»»5»5i(j 
^•fSyityj 

'3'J4f.>J  9.«i«t-T^  »-»<ooiji 
'Jljni.itf  ».«i8-i<^  »-"oi76v 
'J54I7.S'  ».8igg(^  '»<Ofjo, 


J^fJ-'» 
f!48».»' 
'J55»I.ll( 

•Jft<i.»j 
JI5ji«-o 
'J{tfJ4.i 


'J5<70.}4 
'JI7C<,4 
'£741.77 

•SSrTj.oj 


».8)0ij4i 

'•*J"i7«7 
»•"  JO(Ojl 


4« 


«7<44.7<  »1«47..|0  -))  .  /if.^j 
«7<i«.l8|jl!WI,04''}5««(.ji 
^7<ll7.<jjj,;,t4.-i  j»Jj8ti.  t4 

*770,.o,  Uc»  4,  «JfWg.oo 
«77,0.4.  ,tt<i.,^|.ji,t4.,,!,.j  **< 
«77(181  ,t««S.,0  •">«0.«ol^8^J, 


.8i«„,o 
8191511 
>"»»9i<y4 


81,407, 
».8i„454 


>.«i>8m 
'•«»»»189 


'.»<IOJ78 
••jSiljlj 

XIJ4JI 
•»<'7»»g 
'■*<lO,jj 


0,  »*«<>.<» 
t  »»^1J.J0 

7»»»77.j4 


«7»J7.J4 
<78j«.7l 
<788c.Ot 


»-«J«<>fo  : 


»'JJi.»i 
»»f8j.Il 
»l4}».Oj 


•J«'0<.77V8j,4<»g 
,  *;43  34  ».8,14056 
\  J!^  ».»J.74», 


I  >»4>J.0I 
'''M474JO 
I  »t<o,  01 


|'^»'*-58'».»j.87«, 
,  J«>f}.»4  ».8jtoi„ 

'^fi!'»*:»-»^"»»: 


*^f-47 
<7»8<.8i 
<foo8.,4 


»«5S.o<  •J«}><.<7  ».»jii8«, 

^^^«^H.^Wiji.ijt^jq: 


II  I  *So>J  J> 
5«  <«I14.<{, 
J7  |<».„.„ 


^''^'•f^^J*^'}»»^»}»»». 

:i»M^ji2*5^r,%^;j 

.'^.^^'"''•««'oso 


»JOJ4.»l 
^JOH,^, 


I»*|<»lf7.t8 
vJ»/«.7».$< 


»J«4»-»0 
^J'!»^.!^ 


'J«l»4.«4  ».»,j^ug 
'J««i..«i  ».8j,j7« 


•}*<f».<,  y.(jjjiii 
'J**»*<7  >-8jj<47< 


•"4|"J"«»<<7  >-8jj<47< 


I>»<8}«JJ 
».»<i«,«o 


!!  '-^'ii!  '"--M  .4»4:;i 


»»*»'4»} 
»X»40t* 
y.,<9«ff» 


5»  741»J.O.  II0,M.«j 
>»  7*-7f.f4  ..oVj^uS 
57  ,  70f<^  i.o»«.!j, 

'*  i  '*M«.f7  ^i^7, 
fS  74117«, 

fj'74.7ao»,,wo7.,otr~~' 

f':  ^^'^•""'^^fefo 

f    74'J».0f  iiru^*...'- 


•4>J»».40  ».»70»„7  'o.04f jogjj 
'4»Jf«.«»  >.g70«45g  •3.04joj4,f 
••WjOj.oi  ».8707,„j.o.044<oo, 


'♦*»54  « 
H»«o<ao 


4» 


74i.».f,|i,04ij.«j 
74'Oe«o  «ioj4,.,i 
74«lo.4<  ..oia4.<j 

'740<0.,t  1,10110.,, 
7404l.,7  ..Oi„7K 
74o»rg.^,,oo„.4, 

74001.»  J  1,0017  o, 

7J»8i.6)i  ,o„<i.«, 
2ff3"]«o»S,*.,< 

■J>4)  f.  io,8j4.j6 

^"*J.»4|  «09770.10 
^J^=4-if  «Ojr7o<.o8 


•4»»<7.0; 

•^»».».!© 
'48871.41 


•4>»»J.<, 
'4877f.»y 
'4«7»«.J4 


jg  7,884.7, 
7JII«f.|J 

■;J^ijf4 

7J«ll.,l 
7J(0<Lt, 

7J78<.<6 


JO 

'J708.08 
7J<«».4i 

»7|7J«8.7, 


»1 


'o»!^^  »7 
'o»5'}.»7 

■oj^faot 
'09,»<.io 

'0»}ll.tj 


'091,8.40 
«0,1,4.60 

'o»ija8 


•o»o<7.t4 
'OsiO0,.47 
■0«>J».tij 


73<4».07  «3887tf.i4 
7J*»>j9«088,i.<, 
73<a».7.  io874,.i8 

7Jf»o.oi  io8<j,.7. 
7Jl7a,il,c^i,.jj 
7Jfio.<l[i£>gj,g.g, 


'4»548.<l( 
'4«JOl.4l 


'4«lf4.lo 
I4»107*i 
I4«lf».«» 


148111  7» 
'4«0tff  7j 
«48018.71 


'47»7I.7« 
'47»i4lij 


'  471177.?  I  >-li*7»S„ 


>«<7l<7j 
>  Wtoj.i 


'47«Jl.li 

'477»4-}i 


'o.0j8ioii 
iaoj7yy 

'O.  Oj7<,3^ 

'O.CJ-^440j 
loxj7,8«7 

.O.0J<,,,„ 

fo.ej5-.-,^ 


W77r»5SI>-»«»JJl  j  10.0,54 j<j 


.4J7J4'» 
Ij  1 7JJ»l 
rt  7jJ7t. 


>»0(ioS4,j.j4, 
.  >>|.0g4jl.ij 
:.4A.lo8j«t.9«, 

!.-',|io8joj  7J 
l»>IOgl41.J4 

•tt^wSc.j» 


•fo:io8ii<.t? 

.7f  .O«0tj.tl 
»  K;7y,a.8 


7.«Jf,^»l'l07,,7.1» 
7^JJJ4s'l078S4.ij 
7J}'J.  <7  .07iloUji 


8,7J»»J.88  1077J8.44 
7  7J»74^0»  .07<7,.»i 
*  7,»$4.t»  .07<it.8t 

j  7J»34.4«  .07SJO.o< 
4  7J1.4  <7  , 07487.54 
,  7J'»4.«f  107414  <7 


'■f7<9C»4|».«f<8i»,  J 
'47<44.i7:»A«7ot*  / 
'47}y7.}4i>.fe<}«<,  I 

'•47f  f0.9f|».8«4<f„  I 
.47^04.40  ».86tfjjj4  ' 
'474f>>0  »•»«»,<, 

'47411-44  »  ««1 10, 
'47J<S-3.!>^««oo,« 
'47}.«.64  ».»6,8»^ 


•47171.30  ».gtfj77oo 
<47tl<.aol,.8<,6,j, 

'4?'7».75  ^•i^jj^^i 

».«<J4i,i 
»-8<Jpii 
y-8<jig4. 


i  7}'-75.cj  io7j«i.ojl 
.  i  7J'If  «o  .07199.41 
0'7JlJf.p.07i}<.»7 


I4*'.»-»» 
.4M7J.48 
I4Mi7.9t 


»  «"ffO^T^ 
»-8<4»f04 
>8<48jJ. 

^•H*47is< 
9-8<4j,«i 
».8644806 

,.8<4,<t, 

»  «<4l4jt 

9  X«4 


I0.(>,<,7ij| 
•o.o,(„g^J 
iaojj«j^| 

"•ojf^.i^l 
•=^Ojjij84| 
10.0,4^:4,1 

•o.  0,46(^1 
io.o,4jMol 

10.0,4,^,1 


.oo,j8„,  j 
io.O,}<,77j 
io<;jj,g4j  r 

.aojj,,oil 

10.Ojt877j  f 
'©.OjKt^l 

•aojijTc^l 
'ao,tii7j  f 
•o-Ojt«<4ol 

iao,.<^77 
.aojn,-,,  ( 
.0.Oj.  .040I 


Digitized  by 


494   li- 


.Grad 


II 


,jM..i.       '•«"^"  '»^2!! 


<,,Hj<.,i  I}*7MS  »-«J}»«««  >^>90»« 

/«ir7.!r»u.>4.M>'»-'*i>-'^*'»^v>^''^" 


(S)4S.<l 
S4 

*»}»!•  07 

«S^tt.t, 

6*4». 

«8454.71 

684T!  >« 
««497-n 
(g{lS.)0 


•j<li.,i  »-«J47»»7  >-»7i4i86 

, ,  1 1  )70ic>^8  ,M)4»«4<  »-»7  i«B  1« 


»r4*-'* 

»J7»<.8j 


i)7o6;.l4',9-»J4»»4  »-»7i»JSO 


i}7io{.i)  9-t)t*)4i  9-97»««*i 
1^7141.6«  j9'SjSU1>8  »->7U4'} 
I)7i»aitj9-»}540JJ  »-97"94i 


«««»•4« 

«S(Si.S) 


,)9<l  01 

94='l-7> 
,4ir'0.«i 

»4ti5-41 
»4'«o-JS 


)7tt7.«ol»Jjt<)7«  »-97i>»77 

j7i5V'i!>««*7'-*^  ,9-97%'^ 
IJ7191.««  9.«H»oM  9->7i4»> 


•I- 


I)7,)0.i«]9-«jm0»  9  97J7071 
_      IJ7J«7.8S  9  «J*^iO  ^-J^J^*»! 
Mi».))  'r40S-»|»-»3«^0»'W74t'JJ 


«S<t4.'* 
».l|«S«4^U 


,41,O.I7''J744J'*'!>  «J«J*J'  »744**4 
»4J4V'» T^W^Ji  ^•l»»'*??^  9  97471»! 
^400..,  •J7JI««7|>-»1«<'^»,9^»74»71« 


U.  <«A««.47 

.*>  «s«tr-«i 

»4  ««708.7! 


i37i#.«8 
,  ««7)1. 01 
•«»771.1) 


*«  <«79)-t4 
»9  <««I4-)1 
JO  <««)5.4! 


«»tj«-S! 
<««77-«4 


»4«»o.4» 
>4(rr!.!« 
947^.74^ 

947«!-9r 
»4«4't9 

94«»«.4»j 

,4,51.76 
,!0O7.09 


944!!.t«,'rM<-45  »  «J«7447  >»7!tt!7 
«4i.o.tl'«J7!»4-l«  9»J««7M  »-97!47«7 
i4,6l,jo|«r*i^«»|»-'»70«i'  >»7i75^ 

i)t6<,.9«  >.»j7m<  >.9r(>«49 

«}7707.»9  »-Sj7t7»"  9-»"<»J7i 
lJ774jJi.»«r4'i5  9>7«4909 

'1J77SJ.JO  9-«J'545«  9»7«7440 
i,'»!:.»!  9.»J7«7»o'9-97«9»70 
ij78(9.»5'»-«J78i",>-»77M'>o 


U  '«»»,».7J,9lO*t-45 


I}78cr.9»  >.«J7>45J  9^47750JO 
ij-T^jfi.ot  »  »)«07»J  9-»7775<o 

ijTy?*''^  9«j«i«»t  19.97*0090 


J4  <«,„.«,  ,!I.7.«4'J«01.JJ»  »J8J44'  9.9-««<«o 
J5  alo.«,  95'7J-*«  'J»«'°-»  »»J«47<»  »»-»f4» 
V  S'-9<  »  "«-7.  .)«o»>-77,»-«J»«09«,9.»787«7» 


j7  <«»8}.oi 
)t  «9004.07 


aii«4.io  ijSii^^J^  9  »j87+ii  ^•J-^oto^ 
95JJ9-7»  >J«'«VJ4  >-8jl*8747  »-»79»7j8 


«>o»v.t  95)95-»«  'J«»>J^67,>»jy»7^>-»7><^*« 

40  <904<..7  9t450.8j  ijgt^i  o^'»  «J"?»*'"'''^ 

41  <»o«7.t.  9S50«-44  'jSiHo.^^  »^8j^i7'»  »->»oojt< 
41  <>c.««.i4,»5!«i-o»  .j8ji8.87|9-»J»404',»-J««»5* 


4J  «>I09.l7!„<i7.74  '58l!7  J4  »  »J>'1*J  »  »«^"»' 

44  «9'Jo.»9'9\67J44  '}»J»5  »4»-«J»**«4;»  »»07»>4 

^«  <»I5I.  J.'9!7t».»7  I  J»4J4  77^»j8)g^'»-9«'044J 

4«  «9'7t-)t!,r84  94'J«47t-»4  '-«JWJM  »•»»'»»'»• 

47  «9'I'J.Jtj95li40.7j  ij»5ii-54>»40>*4t  v-9»i550i 

4«  *>ti4.ji  >5»9tf.5  5  ij»)50.»7  »-840i»5»  9-)8i»ojo 


49  <9iJ5.Ji;9595t.4i  tj«5«l.«jl9«40JX7<  ».98>0559 
JO  <,t!<.}o',6xi».i,  .j8»»r5)  >-»40459J:9»8*J^7 
J«  «»t77.i8'9«)«4-J.l  I J««(«.t<  19-8405908  >.9»»56'< 


Jt  »vt»«.t5:,<iio.i«  I)S705.oj!»-8407»»J 
JJ   <»3i9<ttl9«.7«.i4  l)J74J.«J >»40»5J7 


9.9S»»«4t 
9.9SjO«7J 


J4  «9J4a  18  ,6i}i.  15  i}S;ti.«,9-S409S50  9.»«JJiOi 


«»)«.. 14 
«9(»i.o, 
«»40j04 


96181.1,  i)88it.5j  »'>4i.i«i 
9«}44.t7  IjS  6;.4i|».lf4'»474  . 
9S4CO.J7  lit»99-i6<.<>  «4«J7»!  9  9*i^*7 


9.9«»5750 
9-»83iln9 


46.Grad. 


jl  Sinus  Ting.  |Sccam.  I^i.Sir.ji^  T-V 
'7o  77tJ!.J7  I07ij6.«7  «4<5»7-9*|>-»<4'»75  '°'°'°»44' 


«0 

\7, 

5« 

17« 
54 

5) 
1 

5. 

jo 
49 


I47 
4« 
4t 


7J.I5  5J  i07i74.j5|H<5»»  »«>^4009« 
7,075.8j  I0704,.4J  »464y>.Sll|>-8«j77J7 


4<445  «9  >-«<J*t" 
'46jW.7J;»»*jn^< 
H«)54.ii  >.«6}4I94 


7)0^1. ,7  .o*,87.oi 
7}0)<.I0  ic«,i4.« 
7)Ol6.t)  I068(t.)) 

7i9,<.)5.i76Soo.04  .46)^8.75 

7197<.4<  1 .0*7)7.79  I4«»«J  J' 

7t95<.57  1^)6675.58  146117.91 


10.0,00^9 
to.-t58j7< 
10.31,584} 


4) 
4» 

4« 
40 
J9 


J« 

)< 

}t 
J4 
)} 

)» 
)« 
)0 

*9 
IS 

'  »7 

lu 

i'4 

Xt 
XI 

10 
19 

IS 


7t9i6  *7  '"^'J-4' 
7t,.<.77 

71«9<.«<  '0«4«9."' 


106417..} 
10« ,«5.1. 
.04)0).  IJ 

■06141.!, 

■o<i79.i9 
106117  41 


7l87<.94 
71« 57  01 

7i8j7.o» 

71817.16 
71797.it 
71777.17 

71757.51 
7t7)7.J» 
717.7  40 


I46111.57 
146117.1« 
4«oSi.y« 

l4((0)«.7i 
4f>9'-5'< 
'459*<4' 

i459O..)0 
145856  ij 
i4t8it.ic 


,.!;6j)0it 

«ijlStS 
,.8Kj-v(44 

9.«<i94«o 
«.  «418174 
«5<1708S 


4.8615901 
,.8614714 

9.t<lJ5K 


io6o|5  6o'.4S76<  1 
in5»»)8l  «45711  1 
.059ji.o<  14567«. )6 


7K97-4) 
7«<77  45 
71<  57-47 


«0!«70.J4 

I05log.«7 
105747.OJ 


7l«J7.4«  •«'('«S-^^ 
714.7-4»  «05fiJ-«» 
71597.4«  J5 


7«  577.47 
71557^4« 
7i5J7-44j 

7U'7-4l 

•71457.»» 
714J7-14 
7i4'7.l« 


105500.87 
.Oi4J9^t 
IO5J7»  01 

105  j  .«.64 
iOfi5!.ji 
.051,4.01 

i05ijt.75 
.05071. 5j| 
'  1 05010. ,4 


l4!*J'-4» 
U!!»«.6<1 

4!54'-8' 

145597.11 
'454!«-4 
'45407-74 

I45J«J" 
145,18.51 

■4I«7j.r 


■o.oi9))ii 

«0.0190779 
>0.oiI58l4< 


104U85714 
io.at«)i8i 
io.O]00<to 


10.017111« 
lo.oi755«7 
ic.^175055 


10.017051J 

«O.OU799» 
I0b0i654<i 


9.««u.)j8 
,  8<ili48 
9.««.99(« 


9.8618:^(7 

9«<I757< 
9.S«i6,() 


^««151,0 
,.i6itW7 
9.8<«tS3) 


iou]t«i,i9 
to,owoj,8 
10X11 57««7 


10  oi55)j< 
iaci!ito| 
10  0150174 


v.86it<o« 
9  8<i04.i 
9.86:91.) 

,.v6o<8tl 
98405911 


IO.Ot4774J 
■0.014511) 
IO.01414I» 


10.OI4O15I 
"  lj.0t}7<ll 
tc.ctj509> 


I4iiij.4<  9 "«O^^l) 
I45l84.»8  !).8<(0ut) 


'45'43  55 

14504«.t< 
I4!05l.8« 
;45«>7h9 


9.8601011 


9.«6oolii 
».«599<'9 
,.«59«4i< 


71 J,?..!,'**^»*?-»^ 

7ij77.05i«O4»«»09 
^  7i)56.,8|«048i7.oi 

!  7ij4«.9o','04-<5-9S 
[  7i)i<»l|«04704-9^ 
I  7li9<.7t  'o^^^^-oi 


ta.  01^1560 
io.ot,Oe}0l 
.cxui75«o 


1449«  j.ii;»»^'^'» 
14441  «.48  9*^9*009 

.44^84  78  9  85 »«»04 

144»)0.«J  >-85»Jt» 
I447«<.5«  >  »<»«J»» 
144741.4J  9  *SVtt6 


•7  7ti-6.<t  110458 J-ic 
U  71154.51  |'045i».»« 

15  7ii}«.40|'044«t.J* 


7ii.<.i«''044oa5 
711,6.  M,'04jJ9.77 
71I7<.0lj«O4»7».04 

71155.8«  1041  l«.,J 
|7HJJ.74|'04l!7*7 
71115.5,  I04097.04 

I  71095-441 104056.45 
I  71075.18  '0)975.8, 
171055.11  I0},i5.}7 


7iO}4.,4  10J85449 
71014.7«  |ioj794  4! 
7l9»4.57||0J7J4-O4 

719^4.)«  .Oj67).<7 
7i,!4. 1«  «Oj6lJ  JJ 
7i,j,.,«  lO)55J-0J 


144698.}, 

'44654-1« 
'446IC.4J 

I4456«.5. 
144511.61 
l444-»«.7» 

I444J4.97 
144,,  lao 

I44V47.4» 


^«lS»»7l 
,.«5S«770 
9'«5«75<« 

',.8586,5. 
9.8|«(«4' 
,.8(8j,i» 

'^»5«i7i»  I 
9-»5«'505 
9Jf»0»»» 


10.0114,70^ 

lO-OUlflO. 

10.  aiffioj 
laai-jS' 

KW»l»J«'j 

jai»0)7»'\ 

lOJOtOTt*»! 
'  I0.3t»47J»\ 

'  taioiot>o)| 

ic«>«r'44| 

't3.oi94f  5 
UM1910M 

B>.  0189557 
'10.01»^»» 

iD.oi»44>' 
I0.O18I9TO 


,44jc,.7>'»-«f^»^ 
I4416J.IJ  »-«57  8<J 
.2;i,<.5ij9;»57«<48 

,44.71.95!»  «5754}» 
,441 1,-41, »-»574»'5 
I440»5.»l  9  »57»9»» 

I44041.4<  ,.S57ir^» 
,4„„.04  9-«(7°'*' 
i4(»s5;6i9j5f»J4l 


'  13.017'*?' 

10  01**7'' 

,5.0l<4«^ 

,c.o.*'^' 
tt>.oi5»"5 

■  OJ'5*"* 
«455-84 


IM.il 


 44-  Grad 

^inu»  I  Tang.  Secanr.  L»g^,n. 

6»*»tf.7«  WlJ.u  'J^ou.^J  j.»4t^ii 

<»>»l.x«  rf>0f.74  '5?M'.«7  J-841J5+8 

'tf>«Ii.l7L^,ltf  'JfiJO-J^l  Mitfgci 
*>*3>«J  /701,.«!  «JJJiy.gj  >.84i8„. 

'««{{•«iImv,.^  tn  ll9)6o.lR  <i  B  ^ 


'f2.'  »7i4J.7j'iy<»7  -to  ».»4,335^ 


'•l*I»730t.j*l'l»tt<.»8  9.84,4«,, 
•";>7j„.o,.'3>s6«.„|^843„j3 
!:l^j»74tj.«y.'iyat-?i[».H}7t;o 

':»f7i»j.,i 


^984tj7t 

*»»5J4t» 
»>8jj>j« 

»>8l«*«4 

9  9Utoix 
9.!>»<j{40 

?.>S<8SSI« 
»->87Mtj 


»■»87«  17, 
»■»«7870« 


'i><4J.fI  U.84JJJ47 
'iMf  lt  9J43»g4i 
'^i4.77  J.844WJ7 


'3»7<4.4J  ».»441431 
H»»04.l<  ».»4437ij 


»•»»«11,4 
»»»»i7<I 
»-»»»<l»3l 

»-»»8»ti< 

»-»8»lJ44 
»•»««871 


»7»iJ.jj 
>7i70.t7 
»7»t7.i4 

»7»»4.i4 
»«a»M7 
»So>8.,, 


»»tu.  1« 

>«l«».7J 


■»44i7-, 
>.8f,5oi» 


'J»»4J>' 


'3»»»J  <»  >k844<3 
'J»»ij.ji  ».8447* 

'l^^ytfj.jS  ».8448Sj, 


'4OMj.1i  M4)oit, 

•4004  J.I7  ».»45,470 

^♦«>83.ii  >  8411758 


'40nj.1t  J.84J4C45 
'4=«<J.M  ».»4SJjji 


140tOj.11 


'4014J.JO  ».«4{',ot 


•401« j. 43 
■4011  J.<0 

'40J«j.go 


!».84S»i8!i 
1.84IS047I 

»-84«'7T4 
».»44jOJi 

»  »4<4Ji» 


»8}t«.ai 
^2-!!'»^»«-7.  ■40,«j..o 

'J*-°;!»«<;o.7,'404^.<o 
>878{  «7  '^OSSS.J» 

'^l*<''4',40,5.t4'l4O7t7,„L, 

7oj»o.s,  .4^^7.71 


»»»»<J»» 

»•»»»8,1« 
>»»or45, 


*.»>oj5,8 

►»»0«50» 
.»»0,0jj 


»•»»',  {<t 

»-»»l<6i< 

»-»»i,,4j 

».9>ti«7o 
ii'»t4'>7 

'  >»t>ili 

»•»»^'77» 


'  »«410J 
V»»i«8jt 
»•»»}»; Sj 


70jti  iiC^ "»'°"-77 

-  ^il',!!l!!:!rj:4;^.>848M;o 


»•»»♦44  ij 

»»»4<»40 

»->»4»4« 

»»»|IJJ} 

»•»»(4(10 

».»{7047 

»•»»(>  I7J 

y-jxiioo 

»■»#671 54 
>-»6,<i8o 


i  Sinui  Tang. 

~  r 

«o  7i»J}.,»| 'ajjjja, 


S>  7IJIJ.77  'Oi^»!.^^ 
S8  7'«»,  ss  'Oj^^t-j^ 
17   7i»7}.}}  'Oj}7t.j{ 


 49yj 


'♦l>fl.tf5'9  8{<,j4(  Moo,{,6i|l 


»  »»71107 
'•»»747}4  I 
>.»»77l<o| 


/1221:06«  Wi^i,;;^;-*; 


«4«tT<.|, 
•4'1J7  0> 
'411»».  10 


».>»r»7»7 , 

^»»'!!}^ 
».»84S40l 


»  «4«»{t4  9.,>»7,<7 
>-«4»»7>i  9.99»ft9i 
».84,1057  ,  >,,i4ia 

>.«4»t}tt 
».84»}S»< 
»«4,4»  jO 


»  >»»4»47 
>S>»-47.» 

■0<300O0O 


s< 
u 

54 

5} 
jli 
II 

(50 
14» 
4» 

(47 
4< 
45 


(44 

U} 
41 

4' 
40 
()» 

)» 
(37 
\>* 


7I»{).  lo  >OS}M.to 
7'8}i.S7  >0)t{i.c< 
7«8li.<3  '<JI>,  „ 

7i7»t.}8  '0)U'.»{ 
7«77t.l}l'=307'.y4 

71751. S^j^oj:"'.»* 

7l7}l.6l  j'°»»5l«} 
7i7ll.^4''°i«»t.it 
7'<»'.o<|'°i8jti« 

7'<70-7«|  •31771.4, 
7«<50  4>i'°»7't.<j 
»l<}0.1,  «oi*,ig. 


'43»'t.j,f,.»,«|,j, 
!*l"»^=o  ».«5«jeo 

:if^2i:4j»^<5«7« 

'4J7»i.{i 


'4J7}>.}1 
'4}«,<.i« 


>«S<J»J» 
>.»S«too« 


j'4}<(}0{ 
'4>639.,7 
'4J5«6.,j 

«♦351}»} 
l4}4»o  >7 


'43»{.l< 
'4J}St.) 
•^J^oy.jo 


<o,.g,  «oi{„.,, 

JQIC.  -»3*«>.7l 
'4itlJ.,, 

'4}'«'  t> 


7iS«>.{8,'oi5ii.4< 
7'5«».t7  '0147J.8, 


I  iJ 
34 
Ji 

13» 
|i' 

r° 

|t» 
|t« 

I  *7 


7'54«-»{ 
7'Stt.<j 

7i50».jo 

71487.»* 
7l4<7.<i 

7H47.t7 

7l4t<., 

7140<.55 
7'jX<.l8 


7'}6s.8i 

7'i4S.43 
7i}i{ Oj 


I 

M 

1} 
tt 
tl 

to 

'» 


7itS+.i* 
_^}.8{ 

7'H)-M 
7ltlj.ci 
7itOt.6o 


•014,4.  •» 
'^1854.«, 

■Otl,{.0< 


'oitj,.{5 
'Oii7<.oJ 
I0t(l<.<4 

,01057.  ij 
1019,7^4 
ioi,jg.sj 


ioi87».tj 
IDlSl,., 
'01 -«0.74 


7IJ04.<<  10170,. {{ 


1OK41.J7 
'01t»J.t< 


'4J' J8  6j 
14)0,6.00 
'♦3053.41 

<4j0KX.l7 

I4i>6«.j6 
'4i>iS.k» 

>4it«}H8 
■41841.04 
•♦17>«.«» 


»•»  5*0784 
»-»S5»55« 
»  «SsSjji 

»•8557104 
»-«S5{878 


'4i41«  os  ».»{{4«,o 


'•«5JJ4t, 
*-»5}ii,t 
»•8550,6, 


♦■»54»7}L 
»Jl54»4„ 
'•«547K5 


•0-614,100  j 
•o.o,4<57i f 
10.0,44044  j 

'0.0,4,  {Ttf- 

«o.oij»>M 
K>.oij<4<o 


>-«54«0,j 
»•»54479, 
•-854)645 

••«541J1» 
».8J4I0>J 
»8(}9»T< 

>'«5)8«i, 
»•  8537,8, 
»•>!}« l4t 


•41756  i6 
'41714.07 


7ll»i.,7 
^•,«,.74 
7«l4'.jO 


I0j{t4.,7 
'9l40J.it 
'J'40<.10 


»-85}4«jt 

^8fj{««, 


•OI}47.lt 
I0,ig$.i7 
ICUl^tj 

7iita»<|''o,i70  37 

7,l00.4,jl>3II,I.J} 


7,07,.,jl'010{t.71 
7'oj,.4»j'Oo,„.,4 

7KJj>.olj,O0>J5.10 


'4l«7,.8i  >.8!ji4i, 

'4161,61 
;4M»7.4J, 
•4M4I1»  ».»si«6„ 

'415OJ.I,  ».»{1744, 
M1461.11  s>.8ji6ia4 

»4lJ77.,o/,.f{i,7,, 

•4iJJ5  '4  ».8rit4«« 
i4*t,j.ij  :>.S{m,g 

•4il5'  J4  »«{IW7oi 
i4tio,.{o'>.g{i8T„ 

•4H«7-<>'>.gji747, 


I0.O,J„jj 

•o^iji404 
«o.oug877 

'0.0IKJ4J 
'°  oiijlin 
'0-0, Hi,^ 

•o.oij87rt 

•O-OIKij, 

«o.oi,j7,t 

'o.o,,,ig^  ^ 
»3.oie««si 

'0.010«ll| 

>o.oicjtot 

IO.t>Ioioi^  ' 

io.oo,»547 

'OJ?0><01, 

'".00,34,» 
""•oojoy^j 

'O.cog84jg| 

iaoo8(>,i 

«o.cc»jjg4j 


»0.00«0»{7 

io.co78jja  j 

'0-0O7jg0J  [ 


'•»5J"7»  j  •0.007jt7<  j 
»  «SiWM  I  'o.oo?o>4,| 

10.0068111  [ 


|0.ed!8(i4 

'  'O.0OJSS»?/ 
«aA>{jo<ol 

«o-oosos,^ 
»O.CC4t007  J 
,0.oo4;4«oj 


'4 

(70J!»8.0«j«CO»  17.81 

'i 

70>77.J7  '0O7S»-'8 

11 

70,S7.07 

100709.58 

1 1 

70»}6.$7 

100&41.04 

10 

70>i6o7 

I05J8J.47 

» 

70»»5.{< 

IOO{14,,7 

» 

70875.04 

10046^51 

•  /un7{.a4|«>Ai4a7.{  I 
7j7O»{4.j,:i0C40«.O7 


«•:70»JJ>» 


<Oa}4>.<t 


5|7o«'J-45 
4i707»i-»l 


I0ai>>.j, 
loatjt.^ 


'4i'i5-»i|>.«si<itO| 
I4i&84.i8,.gj,4,j, 
i4i04.-.48  ,.85,37,7 


■41O00b(t 
»4«»5»>'» 


9»5lt4iC{ 
>  »{111,1 


I41»17.«l  ,8(0>9{7 


I4l»7<.0( 
I4l8,4.{4 
•417»J0J 


'0.0141,5, 
«0-COl«Q417 
'-•  OOJ7,00 

'O.OOJJ,-., 

10.00,184« 

•OOOjOjlo 


,  I  70771.16  '<»»74-<» 


t'7075l.»o  t^3ito.4i 
I  i707j«.H,«aco{8.i, 

Ol707lo.<g  ,CC.XC,20 


,4l7fl.<> 
14,710-10 
I4l<6g  (,| 

'4M»7'4> 
»4» {»<.!, 

'4«544.»S 


»JI(0«7«»  I  ,0  00l77,j 

4.8(0-446  I  ro<ioi{trftf 
y-»so<'yo  ,aooii740 

,.S{04>j,  loiooioi,, 
>»{Oj«i.{  ',o.oo,7<g< 
»Jjot4i7  'CoojjKo 


14IJOJ.70 
■4'4<»-5' 
•^•4il  J6 


'>.»SO,,57 

».»4»»S»7 
y.»4,««j7 


«0.00lt<,{ 

•O.OOIOI07 
«0.0007580 


>-»4»7{75  lOoODfo;, 
»-««X,lj  ,0«ici5i7 

♦^♦^^«(O  «0.0000103 


Digitized  by  Go( 


496      Tabula  Logarithmomm 

tJ  71717.7  A/.  Lofsrtt.  AT.  ,L»t»rit.  N.    1*!atii.  N.  Log*rU. 


I 
1 
J 

4 

5 
t 

7 
8 

9 
lo 
II 

IX 

>J 

«4 


0«XXX300| 
0.)OIO}(»l 


o.77»Hii| 

0^{07lo| 


«<,«-»i954J»i 
<7  l-l  160748 


<9  I.8}8l49l 

70  1445OJS0 

71  I.IJIXSM 
71  i.»?7J}H 


0.91 4H15 
i«oooooo| 

«  04IJ917I 

i«7f  Itlll 


lllJMJJl 
1.141(1  iSol 
1.17^1)1 
l.ui4ixao| 


f.i}0448»l 
I.HSl7i{l 
1.1787»* 
l.)OIO)Ool 


15 

IS 

17 
1( 


I.JllHJJ 
I.)4i4ti?| 

I.J«I7178| 
l.}^Dltll| 


7J 
74 

7V 
7< 

77 
7« 
7» 
lo 

fl 

81 

«J 

8+ 


iAfJj"» 
uUyi}!? 

l4l7tOlSI) 
l.8lo8i}6 


ii»|i.iios«#7 
ijo  1.11)^43} 
1171711 
i.iiO{7}9 


•Ji 


«JJ 


i.U}8s« 


I}4  1.1171048 


'J5 
•J« 


.tJ3}))« 
•'5J5J8» 


l}7}l-'J<71C< 
l}8, 1.1)98791 
I))  .1.14)0148 


|J8<4937 
1.8910946 
t.l97«i7t 
i.90}c9go 


i.9oS4tp 
I.9lj8t}8 
1.9190781 
1.J14179J 


1.9194>l» 

87,1.9595191 
88  1.9444(17 


140 

'4« 
'41 
«4J 
j44 

•45 
•4« 
«47 
■  48 

H9 

MO 


1.1461180 


1.1491191 
l.i{ii80) 
•J5Jjfe 
i,8j<is 


&.ttfi}68o 
1.W4J518 
1.I<7)I7J 
1.170U17 


•■J»79400j 
•.4<4»7)J 
l.4jt}<}8 
1.4471580 


89  «.WJJOO 
»0  1.9541415 
jl  1.9190414 
i.9«j-878 


19 

j' ! 

»1 

JJ 

)4 

J5 
J< 

J7 
J8 
»9 

4° 

4' 
41 
4J 


r4<l}98o 

I.4771111 
l.49"J*'7 
i.{05iscol 


»J 


»I7JI8«} 
i.i7<09i) 

I5lji.i78»7<9 
151  t.l8l84}< 

>  5)  1.1846914 

M4  1.1875107 
•551 
156 


l.5'8>'J» 
1.5  J'^^^^ 
i.544Mto| 
I.{S«}015 


i.9<848i9 
>4  I  »7jtl7l 
9{|«  »-77lj« 
96  t.9811711 

»7|«-9»<77I7 
9«^l.99ltl<t 

99  *-99m\'- 

lOO  1X3000000, 


»57 
«5» 


1.I90}}I7 
1.19)114« 


i.«95«99* 
i»«<57« 
i{9ji-ioi)97> 

Mo  l'l^'130 


Ki  i.io<8i{9 
Kij  1-1095 1(0 
Kj. 1.1111876 
l«4'i. 11484)8 


i.;68tai7| 
1.57978}« 
|.{9I0«4« 
I.«010«03 


101  1.004)114 

lot  uoo86ao» 

10)  lJ0Ut)71 

104  t.oi70}jj 


M$  11.11748)9 
u6  1.1101081 
l47'i.iii7"J 
l<«, 1.115)09) 


I.<li7l39 
|j6i}t49) 

'•<J54<»i 
'.<4J4Jt7 


41 
4« 
47 
4« 

10 
J« 
51 


I  «  «JJWM 
,  «.«17578 
,  «.«710979 
l.<8iL4ti 

I.<90i9«i 
I.<989700 
I.707S701 
I.7KOOJ} 


i<9,i.ti78t«7 
170  i-i)044S9 
171 'i.  i}iy9«' 
I71.1-1JS5184 


to{  1011189) 
10«  i.ois)OS9, 
107  ix)i9}8jt: 
loS  i.oj}4tjli 

109  i.0)74Ktl 

110  1.041)917 

111  «.04S}1}0 

III 1-0491II10 

I, ,'1.05)0784'  I77|»-147»7J$ 

114  i.os<9049'  i78|i-i504i«> 
tl{  1.063<97S| 
lltf  1.0<44{8o. 


•7) '1. 1180441 
r74'i.i40S49i 

175  i.i4jaj*o 

176  1.145SI17 


179  1.15185)0 
i8j  11551715 


5» 

••7»4175» 

M 

•.7J1J»J8 

55 

1.740  J<17 

56, 

1.74818IIO 

J7 

•.7558748 

58 

l.7<)4ito 

'» 

l-772»S»o 

<o 

l.778l{li 

<  1 

'•78t)t98 

«1 

'•  7»iJ»i7 

«J 

'•7»»540S 

«4 

i.llo<iSoo 

l,7i.o««i8$9 

118  1.0718810 

119  i«7SS470' 


,gl|l.l$7<78< 
KiVwoo^H 
18)  1.K145" 


110  1.0791811,'  l«4i.i«48'7» 
iti'i.o8i7«;4  18$  i  i«7'7i7 


111  1.086)598 
,1)  1.0899051 
114  i09}4i'7 


'15 
11« 

'17 


18«  i  i<»5'i9 
it;  1.1710416 
l8g  t.174'578 


i.a9«9ioo  1S9  1.1764*18 

l.l00)70s|  IW  1-17S75}< 

i.iO]80)7l  ijii  t.i8iO))4 

iili  1.10711001  191  i.i8j}uii 


»91 

«91 
'94 

'9  5 

'»7 
198 

l»9 
too 


It^ATtt.  N.  LogArii. 
t«)joii|  is«|i.4c8i400 


101 
101 

10, 
104 

105 

10« 

107 
10« 

109 

tio 
II 

II 

11 

»'4 

ii 
11« 


11 

11 
11 
110 


111 


1.18SS57J 
1.1878017 
i.i9O0U< 
1.1911 5«  I 


157  1-4099}}» 

158  1.41U197 

159  l.4'Jl»»8 


I944«(t 
I96««5i 

i»8«SJ« 

t.)010)00 


i.p)l9<l 

iJ05J5'4 
l.jO749«0 
i.}O96)0t 


lj"75}» 
».)  1)8*71 

t.}igc6)J 


1  J«>i4«) 
l.)lll'»J 

I.)t4i8i4 
1JKJJ59 


i«o 

i«i 
161 
W) 
M4 

166 
167 

1*8 

1*9 
170 
1 

171 

17  J 
174 
175 
17« 


l.)lt}7»< 
l.JJ04I)8 
1JJ14J»5 
1-JJ445J7 


1JJ<45»7 
i-JJ»4^*5 
IJ40444" 
1J4H117 


1  J44J»iJ 
tll  1J44J5JO 
i.J4»J04» 
i.j{0i48o 


»ij 
»»4 


115 
lU 

117 
ill 


i.j$i>8is 

1J54«0«4 
t.)s«ot$9 

1J57»J48>»^ 


177 
178 
1' 

180 

18 

iti 

«»J 

it5 

186 
187 
i8t 

189 
190 
19' 


14'4»7JJ 

1.416640$ 
i^lSpi) 

M«9»557 

i.4li«0)9 

MijHS» 
14148816 

1.4K5  >l) 
1.4181  J48 

1 -419751$ 
1  4J'J<J« 
*-4Ji»*SlJ 
i-4M5<8» 

t.4)«l6l< 
i-4J775!>* 
4J»JJ17 
i44°9^' 


N. 

JIO 

»»J 
14 


5=5'5<»| 

$o«so^o 
.  $078519 

1.509131$ 

x.Si054s< 


J»5 

)i« 

J'7 
118 

Ji» 

JP 

33 
5}^ 

JJJ 
JJ4 
JJ5 
JJ< 

JJ7 
JJ» 
JJ» 
)40 


14414798 
1444U44» 
I445«04i; 
1.4471580 

1.44870«) 
^•450i4»« 
MS  178*4 
i.4fj)i8j 

1-454&44» 
i.4S«)«6o 
1.4578819 
^•459J»i5 

t.4«a8978 

i.4«»^J9*> 
».4'}89)0 
t.4^j)tt8 


11» 

ijo 
1J« 

iJJ 
1J4 
»J5 

»J7 
1J« 
1J9 

140 

M' 
141 
*4J 


»4f 
»4« 

147 
^8 

»49 

150 

»5' 
»51 

»5J 
154 
»55 
»$< 


J5»«J55 
t.)6i7l78 
i.}6)6ito 
t.)<$488o 


J4 
J4 
J4J 
J44 


1.51188)4 
5<Ji'7< 
5 «45477 

1.51587)8 

1.5171959 
5<85l)9 

1.519(1110 
{»ll}8l 


t.$  11444» 

»iiJ74<5 
1.5150448 

»-5»*JJ»J 


».Si7<t9» 
1.5189167 

i^5J0i>97 
i^5J«478> 


»  5J17!44 
1.SJ4D16 

»'5)5»94 
i-5J<S584 


J45 
J4« 
347 
J48 

J4> 

J50 
Jl« 
J51 

J5J 
J54 
J55 
»5* 


t.fJT«l9 

155907» 

1.540)195 
••54'}^»» 


i.J<7J559 
i.J<»U5» 
».)7I0<79 
t.)7I9IlO 


».J74748j 
1  J7<57<9 
».J7«J97» 
».)8o]ili 


t.)8toi70 
».)8)8i$4 
t.)«S«o(} 
».)87}898 


».)89i«l 
»-)»09)Si 
».)9i«»^ 
i'J>445«7 


1.)»«I9») 
i)9794a> 

i.J»»«7J7 
».4014005 


lnojitof 
1.4048JJ7 

|»-406{40l 
»Kf38i4oo 


i  4«  8*76 

t^;i.4««j47j 
^,,!  14698110 

196  147«1>'7 

lf7  ».47175*4 
»98  t-474i«J 
199  ».47547" 
)00  i^477«l'» 

^,'t.47«5««5 
joi  i4«ooo69 

JO)  1-48144" 

J04  ihS»»7J< 

)0{'l^4«4l»»« 
)0<  ».4»571'4 
)07  »-4«7I)84 
)o»  1.48*5507 

J09'i-48»»5«5 
)I0  i-4»'}<' 
)lt  M»»7<04 
)ll  »-494'14« 


)i)  1.495544J 
,14  i.49«9»94 
)i$|i-4»«J"" 
)l<|M»»<«7" 

j,7'».  $Oio{9J 
)i8  ».50i4»7' 
J19  1-5OJ7J07 
)io  i.toti{c«i 


i.$<i8t{4 
1.5440« 80 
1.545JO7 
1.54«  54»7 


i.5477747t 
l.$49CO))| 
l.$50iU,f 
1  $514501 


J57 
J5« 
J5» 
jio 

}<« 
561 

J<J 
$<4 

J*t 
J« 
J«7 

Jlf 

J*» 
J70 

JT» 
J71 


J7J 
J7« 

ri 

}7< 

J77 
J7« 
J79 
t80 


J« 

J«J 


».ssi<*r> 

i.$HlJjO( 
iDfoM^l 
M5«yM\ 

i-tS?!"?» 
i.S5«7C« 

15!»»«* 
i.f(l>OI4 

i.J«*»»»» 
»5*>4»'« 
i.{<4<«« 
i.$<5«47« 

1.$<7C»« 
i.S«8i3l7 
i.S«»J7J9 
l.$70541» 

1.571708» 
I.$7l87l< 

157403'» 

l.57S«M 


1. 57«J4'J 
1.5774»'« 
i.$7«<}»» 

l.f«?»»P 
'  i.s«lO<»4 
li.[8)i»»* 


,14  ».J«4JJ 


19H 
U'»l 
j8ff 


8j   i^^O;  J4,i/,i^3, 


1         .-^/•"''/.jAr.  ,4"::;:; 

sc  ...«,.,^  i"": — ' —  


*-5»77>lo 


"-,^-Jf'Jll4    f'« /1.71164,7 
\H9KX4t  454i<r,7on8|  f'«'i7,^..  1 

M«ife,  -»'4*^/  ^^^:: 


i ««1717« 
1-<«JTOO> 

i«4*4i3 

«•«SjSlio 
'  fetfjigo 
'^•<*74fi> 

•*71I7»« 


_*7f77«} 
•<77<o«J 

^•<;8fi^ 


'•«iSj&Kj 

»-<JC4i7, 
X-<J14,7, 


1-7 18(017/ 
J^'  1-7101 

» 7iiitic<;| 

^•7ll<ij9[ 
^J4!57J 

1.71417(9 1 
171(394, 1 

'•""r»<i«  j 

.71*717 


•7l7f4,, 

7iai5ji| 


■3»J»J« 

"7JJ»?jj 
^■7}4-'»»8l 
»-7Jff9'i9 
»-7*fJ»«f 


4..:— «.».,.  f«C!^""<l 


4»o  l-<9oi9i| 
4*1  «-'Diollifi 
491  i-«9;iH<fi 
49.  /•<3it&|<9 


4  1.74JK,J 

"  »-"rt»9jo 
»«»•741074» 
111  i:>f«f5l 

J!«i 


jjjf  ».«j«4l^j, 

».<.«4Jyj 

'^•«JMrff 

'•*4048(4 


^4«isi;o 

74«»fljf 


♦*<  «•«>f4»l7|  f<0  j, 

49«'l.-f9Tu,,'  f*il "TTJT 
«J»«y>(oor:  ftf, 


  — *  I  *-7!104g4 

J  '4«474l    fOl  «.70070,,   ...   ■ 


--■i'^/4 

^«♦M*4f;  ,05  ».7o;;i^ 

_J2!fl  M^I  »-7oji9i4 


•»4i».*4T,»pi  ;o«  ,»/2!N 


f«>  »-7f4,4«, 
J«»  l7f5Mi,  ' 

f!S74«  I 
t7J  l-7f»l,4< 


J^J  l-7f9«<-'8  I 
17«  '.TiSO^tif 

f77  i.:-<i  [7,8  / 


■llSfJ?! 
».»{9ij84 
lSf»?jg«, 

».8<ojjge| 

»-8<09j<<l 
1.  &,„^4| 
1.  S6nj,4| 
».l6»7i7fj 

l«*JU»>' 
i'«<J»«74 

'•"«^fi»! 

l.S«C|CMO 

 I 

».»*<»87) 

i««*«r7» 

»-»<74<7f 


i.«»8<,„f  7,, 
.^  Ul-Jll^  --  r:*^°J"7  74« 


«16 

«17 


'•78*,8b7 

'•'sw»»f 


».Stf«0f<4 

1.8d8i<444 
••8*v»}l7 
».S^;Sitf» 


<ig 


l'790j8»f 
»-79«<90« 


»••7040^9 

»-8-cj8*S 


6ior'J'**»*  74J  ».8-c,8*8 
^„»«J»50S,  7441  »471,7»? 
—  rJl"^*^'  _74J  I  iS7i'J<jl 

'«;; k:i""r'  S-J'-^'  "°  ■■>"»<.. 

....  I .  —  <,» 


<»»  i7rff>*  ^ 

'  -  ».7>8»,o«l 


<», 


I  <Ji 

(  «34 

I 

«J< 

<}7 

<j8 

«.?9 
«40 
1(41 


i.«J»47«0 
l.«40IOtfl 

i-84orjji 


l--W>43f  *** 
»A>ooi?4  5" 
i.«eo7i7.i 
»■»0,40^71 


x.8biot9j|  «»« 
».SOt77J7|  «9» 
».»0j4f7t|  700 
».»0413,4  7°' 


».SO4Ji07|  701 

l.»OffCO,,  70J 


•«4»Jf»I 
•»4'»»4« 

l.S^ltfO,» 

1.S4J1J1» 


1-B7«li7ll 
i.Sr6-,5o| 

1-877J7IJ  j 
1.877,4<5f 
l.«7Sftl8 
i-^^jcjfjj 


t.»4j8ff4  7*1 
1.II444771I  7<, 
*"  7<4 

7<f 


:.«4<JJ7I 

l.»0ffc0,,  70,  1.S44,J5,  -67  i.S54;-,f4 

f«o<l8oo  7041-8475717  7<8]».S855*,t 

1.80«Sf8o    705  l.t48lg,,|  7<tyil.ggjyt^j 


7« 
76 


1.  k8:t4l8 
».Stc«ijf  I 

i-8»'j847/ 

i»8i,fJo| 
i.8Sifi4j| 

»««K»J4 

i-S8jMi4 


Diqitized  tay  Go( 


^gS    pro  numens 


ab  i.ad  loooo. 


N.  I 

7rt 

¥•9 
770 
77« 
77» 

77» 
774 

77; 

777 
77» 
779 
7«0 


l.»»«4>07 
i.tl7<l7J 


1.WI7V? 
I.8tll74>0 
1  llt9)OI7 
l.gljMt? 


7«I 
7«» 
7«J 

2!? 

7«J 

7»7 
7«» 

7«» 

7»« 

7n 

7»J 
7>4 
7»5 

7»7 
7>« 
7>» 

«00 

«01 
ioi 
lo, 
«04 


805 

S06 

«07 

Solt 
«o» 

«10 

Bii 

«11 


»904110 

8yi0S46 

.8$i<5lo 
.«»)iO<7 
»•  «9)7<il 
I94)i6i 


gj^  1.91  IIMO 
Ij,  i.9ii<8<{ 
«5*  i  ji"06j 

8)7  i->"7»14 
848  i  »MM4' 
1,9  i  »»J7<»0| 
840  »-»Mi7JJ 

»41  *»i\)«*« 
g4j  l  »15*17« 
1.916)414 


»98 

8»» 

joo 

90 
901 

»04 


«94«<»« 
«»S4iii 

1- »9  5  9747 
l.»9<SUl 


»4{  »-»-*M<7 
»4«  1-»17)704 
1^7  1.J17««J4 
S48  1'9>8)9S« 


l.«97077O 
1.897AI71 
«f»l7*) 

i.«>»7i{i 


l49917)l 

1  «9»8io| 
1  900)<7I 
1  90091)1 


1-9014S*) 
1.9010019 
1.901  {4<« 
1-90)0900 


i.>o)<ji{ 

1.9041744 

1.90471  {{ 

i-90{i{io 


849 
8{0 
«{■ 

li' 

«S» 
«S4 
«55 

»{< 

«S7 
«{» 

«S» 
8<o 

8<i 

961 

M4 

•«S 

.(« 
«<7 
»<« 


x^»9077 
1.9194IS9 
i.Ji99»>* 
1«»J04J96 


»»5 
9c6 

9O7 
90» 


i9{ijt*j 


!•>$ 17914 
1>5}17<J 
1-»S)7(97 
1.954141$ 

954714' 

1  9{{:o4( 

i.9{i<ii;7 
9!<i<  1:4 

l.9{«4«.6 
t.9(7it8i 
i.9S76o;j 
l^{»gSs8 


l.»S«S«S» 
l-9S»04 

>(95'*4 
»»S>»48 


1.9)09490 
»$14579 

9J'»«' 
>J»475» 


1.9J1980» 
»)S4»7) 
«)99J» 

l-9J44>»4 


1.905795» 

1.90«<5{0 

1.93687 J  { 
19074II4 


«-»079485 

1.90148  {O 
1.93901C8 
1.9095 $<o 


8., 

««$ 
S16 

«17 
«it 

819 
(10 

«II 
811 
«1» 
«14 

»1$ 
«i( 
»17 
«1« 

«i> 

8)0 
«)l 


I.9ICO9O) 
i.9ic<>i44 

9"i5 
1.91  K901 


K» 

870 

«7 
«71 

»7 

«74 

«7$ 
«7< 

«77 
«7« 
»79 
8»o 


909 
910 
911 
911 

»IJ 
»"4 
»»5 
>i< 

>«7  1.9<1)«95 
9i»li9<a4i7 
919U  9<1ji{5 
>io  1.^6378^8 


i.9<O470S 
1.9<094<i 
i'y<i4iil 
1.9418955 


1  9SS0O)I 

1  9J5$07) 

1.9)<OI0« 
1»J*S>)7 


1.9,70161 
9J7S«7» 
i.9J«ol9i 
i-9)»S">7 


».9)90198 

i.»)>S«>i 
1.94031»! 
i.940)i<{ 


19410141 
1.941)114 

1.9410080 
1.941504« 

t.»4l»96 
1  »4J4»»5 
i.94J!>*»» 
1>9444»17 


»11 
»1- 
»«1 

»M 

>*i 
916 

»17 

91» 

»»» 

Jjo 

>J 
9)1 

»JJ 
>J4 

9J5 

9J« 

>J7 
»J« 


1^4*5»« 
»447)09 
96{Uil7 
XS<7io 


>«i4>7l 
,9t«iiu 

^670797 
i.9<7j4»o 

1  9<8oi57 
1.9484819 
14<8»4»7 
i-9<»4'5» 


1.9111110 
91175)) 
i.9iul)9 
1.91  J8138 


1.»>454JI 

1.9I4il7l8 

1-9IS)».»» 
1.91  {9171 


1  »1<45J» 
1-9K9800 

».»175055 
i.ylSojO) 


i»'«S545 
1.9190781 
1.9I9<0I0 
141011)1 


»Si 
S»i 
88< 
M4 

»»{ 

88< 
8»7 
«88 

«8> 

890 

Sy» 

«91 

8» 

«»( 

S>6 


»> 
»40 

»♦' 

941 
94  J 
944 


1.9(9»8i< 

1.9708  ll< 
».»71175« 


>7«7J»* 
1.9711)18 
i.97i66{< 
1.97)1178 


i-rjs*»». 

1-97405°» 

i.r45i> 
1-9749710 


1->44»7S» 

l.94i46S6 

l.»41»^| 
i.94<4Si)i 

».»4<94JJ 
l-94"4»J7 
l  »47»l)< 
1.94841)0 


»41 
94< 
947 
948 

94» 
»50 
»51 
>S* 


1'9754J'_» 
97589" 
l.976){00 
i.97<808) 


1.9771«^ 
1  »777tj6 
i.97»i»05 
i.978<)<9 


I94l90i<j  9S) 
i»4»J*ool  yS4 
i.>4»»777l  »55 
»-»S0)*4«  >S* 


i.9{o«ii4 
l.>»'JJ7jl 
'  >5'«»|0| 
1-9)13083  I 


>57 
>S» 
»5» 
>»o 


l>790»i> 

19795484 
i.9»coo)4 

1.9»04)79 

1.9809' «9 
*.>»lJ«5Sl 
I.9tl8lt6 
j.j8it7iv 


N.  LtUtrit 

--\—-\-\—\ 

9<o '  i.»8ii7«i  1014  ).010l>79'lO»»  J  0J*<1«» 


961  1.98171)4  «oiv  i  o«07ij» 


9<l  i-9«jl-{l  •«< 
9<j  ^.^SjSlKj  1017 
964  1  9840770  «01« 


><$ 
>« 

X7 
^» 

»*» 

970 
>71 
>71 

»7J 
»74 
»75 
»7« 


9845 »7J  'O»» 
,9»4»77l  lOJO 


);oiH474 
J.  01  {704 

J.  01I999J 


1.0114«  54 
/0ii«j7 


98{4t<J  IOjl|j.Oljn8; 
.984*754  »0J» 


j.o  1X797 


i.98<jij8  «OJJ 

l.9»«7717 
1.9»71'91 
1.9t7<«t  '0J< 


to8», 
iayO| 
>a>i  I 

1091 

0« 
094 

095 

09< 


j.0I4tO:;j 
)-0i4Si0i 
).0i49,0i 
J.Onj(97 


»77 
»7» 

r» 
980 

>K 
9S 
»8 
9«4 

»85 

9t,6 

987 

:,»g 

990 
>»' 
»»1 

»»J 
>»4 
995 
»»< 


t.j8»lll«  '0<7  J-OI{7987 
i  9»({{89  '^l*  J.0K19" 
i.9»9ao4<  i'-J»(J-oi6<i{ 
1.9894498  «040  J.0170JJJ 

J-0I74S07 
j.ot  78*77 
).0i8t84 
j  018703 


i.98»»94« 
t.990))V.8  «o*^ 

I.y9078i7  "^J 
1.9,11161  1044 


i.,9i«95  "M; 

104* 

104' 
i04i; 


1-  >»»««>$ 
»->9t55)$ 
i->J»»»Si 


i.»»J»J** 

ii.9yi»7<9 
*  »4)171 
».»»475*9 


i-»9Sl»«J 
i.>«5*Jl» 
i.99<07)< 

».»9<S««7 


104» 
10)0 
10(1 
10(1 

05J 
0(4 

055 
0)6 


1  »9<94»t 
1.997  )H«4 
1.99781)1 
i-»»8»5») 


»7 

9»« 
»» 
1000 

1001 

ISOl 
lOO) 

1004 

too; 
ioo< 
1007 
IQ08 

looy 

toio 

tOII 
1011 


i.»»869S« 
1  »»«)05 
i.>»»5*$$ 

). 009004» 


0>7 

39» 

'0»9 

1100 


)OjTOi79\ 
J«J74U(\ 
j-oj  781471 

]  ojktot . 
ojjor  j 

0)H14' 
•0J9»«0| 

,«40tai(i 
).040«Ot»J 
.0409977 
041)917 


101 
1101 
lOJ 

1104 

I  tO{ 
IIO< 

1107 
iioS 


).3i9ii« 
3.019-,)' 
)  019946 

.OIOJO 
)01077{ 

j«iii»9) 
JO1K017 
j.oiioi(7 

«0114184 
0:i»4o6 
•01)l{14 
oij<6)9 


057 
lOjH 
10(9 

IO<0 

lOfcl 
I0<1 
I0<) 

iu<4 


i'.> 

1 110 
iiii 
11 II 

iiij 
1114 
U15 
1116 

IU7 
III» 
1 119 

I  113 


IUI 
1111 


J.01407{C 
j.Oi44t57 
jOt489<o|"l 
J-OiSJ-S» 


J.04l7t7) 
J  041  Ul(  . 
J.04tp{l 
J -041919». 


 1 

J04J)<u' 
S-C4J7SSI 
J.34)«47« 
jOftSJ»»^ 

J  o*4»J«I 
).04iJi)P 
J.045714*» 
j  04<IC4» 

5.0464»$»! 
j-04*»8)t 

J.C47174» 
J.04766+» 


j.048o{)» 
5.04844« » 
).0488joi 
)049»ll* 


»4 


9.0004141 


) -0008677 
). 001)009 

)-ooi7$J7 


10«) 

1014 

IOI{ 

1016 
1017 

101« 

toi> 
1010 

toti 

1011 
101) 

1014 


j.ooii6<i 
j.ooi{98o 
j«o)0»9S 
J-00J4605 

).ao)«9it 

)0O4)ll4 
J.0O47SI' 

j.00(i83s 
).oo{6094 

J.00<0J7» 
}AO<4« 
j.oO<89)7 


I0<{ 
10« 

1067 

IO«» 

1069 

1070 


).0H7IS4l'"'' 
jXJKl  I45i*«t< 

j.OKSJij"»' 
,.cit9)KjiJi«| 

).Ot7)4»6  '"^? 
J-0177571 
J.01811444 
J-3i»57l » 


071 
071 

1O7) 

1074 

1075 
1076 


11)9 
lljl 
fljt 


J.0189777'"» 
j  oi9)Sj8  «'J+ 
J-oi»7»»S 
j^joiM» 

)O)0$»97 
).0)I0O4} 
J.DJI408( 

)  o;i8ii) 


11J5 
ix^ 

11,7 
11)8 

'«J» 
1140 


j«49<0('l 
).04>»»»'l 

).0(Oj:»rj 
jj}jOT«;/ 

j.or.')»f/ 

>.i»r>PJ» 

J*5t5«'l 

J0\l*»l»j 

).osv<nH\ 

).«!)♦»'' 

Ji5J*4'* 

J-IJS4»*" 
J054*'»' 
]J35«H'' 
jJJSSJ^*» 

,05ST*>* 
U<M»J 
,*,6ltJ7 
,.os«»«» 


lor?  J-°>»»'' 

10781  J.OjKI** 
joj)Oti4 
J-0)J4M? 


1079 
loSo 


10«! 

o»i 


J.C07  JIO9 
J.OO7747S" 
j.c08t74'.|ic8j 
jm8<OOiUo84 

j  OD90»57i'08( 
)oo9450»l|o«< 
j-oo9«7$<ilo»7 


.OO9«7$<l|0»7  ,.0,»1-T' 

otoi9»«  leasijfj^* 


J/J$l«l$7 
J  Oj4lt7) 
J.OJ^'*»»^ 
j.OJ)0l») 

,.e|«4»»7 

j.OJ{8l!»8 

,.o,6is»' 


•->« 

uac 

)^ 

lU 

■ot 

lOj 

W; 

i 

•«•I*J.0g4>i5<Jmin  I,   I  I  — ■I  ■  .  


'i8o  !j  io;riioo 


499 


"«I  J.I07f4»l 


'«i'|i.o«<7.v*|'iS5  LogZ; 

•"lJ.«l74t*4.X«7'J.,4Sic 

'*"M'o,ut 

}  'lllJJt 
J-  IIIJ14, 

jlll«0{0 

^•"11747 
J-  II 36091 
!■  iiJJtij 


"4177J 
<.II4<«10 
J.[  149444 

J-"it77* 


lli<(OL 

t."jJ4,i 
J-  "«Si7J< 
J.I  l«077 

i-llijj»* 
J«'7l7ij 
17*017 
J-'I7>J38 


j.llgt&47 
J-'l»t>f4 
J-"»»57 


'J"  i-ii»?8{i 

'J''|j-"»»IJ4. 
•J'>  }.iiOt44J 

'JM'}.  iin,^ 

•JM  J.Itl8«3 
J»6  J.'tl,4j{ 


11*0  J  lOOjTO, 


1  r«f      b'"*'  J-'°«7'tl 

^^i*^''-^o^j£t'/:;,X" 

jo»'j47,'ii7o/.,:a  Mf.'^»^' 

«•e84i.s,„7,,;   °*'>'»  «J4t  J  't74t»S 

r*».  /.  '   


'ji^t  Ml»  7tt, 
'J47 


•40J 
'410 


3->4t<0*«!(47i 


4*J"o('47j 
J- '^Sti»!  I474 
♦'■  JM»,t,o  H7, 

'l'\'i-''»>«J47  .47« 


J  »«1017 

J.'*S4»7, 
J.i<>7»io 
'«IPL^ffj 


J.,«$}gOj 

•M744 

I7CMI7 

}•  '70(550 
'70»4>ii 
'7"4it 

'r'7M4 
J'i7ioi8| 

J.TlJIiO 
'7i«01J 


I71.8J47 
'7)<«<i, 
J- '734-7« 
J^'7J7il8» 


J.  '740f>» 
'••74}icvr 
'74<4n 
J'^4>JI« 


tttiS 
J  '7,(11« 
J'-',«oi« 


■  4SI 

I  '^^^» 
1403 
»404 

140, 
140« 
I4O7 
I40S 


J.l4«43»l|'4<f  }- W(«r<!,,,, 
3.l4«74«o  '4««  j.,6<ij40  i{jo 


3.'470,77,'4<7'4-«*<4JOi 
«47J*7l  14*»  J.l««7l«o 


MJi 
ttji 


r-  '84407, 

i  i84«>«4 
3.1«4»7,» 
3.i»,t,(t 


j.i47«7<J  i4<»  }.i<70ii8|i,„  j.i8„4t, 
3.147,8,,  ^TO  J.|47}I7J  «ijf  IJ.I«,»t,J 
,.l4»iy4t  I471  3-'<7«li7  i, ),!,., g«io»4 
yHSiat.S  14-^  3.i«?ya78l  i ,,<tt  |»<J»« «•  1 


Digitized  by 


pro  numeris  ab  i.adioooo. 


«*oo  '.1041100  i<*j 


•»« 

•SJ» 

15«3 

«14« 
«141 
M4I 

«m 

M4V 
M4< 

«54» 

tS\o 

'51' 

mi 

«555 
•554 
«555 
»55< 

«557 
«55« 
»55» 

t%to 


lf<l 
»5<«J 

15»7 
M«8 


j.lM»75«  •««" 
}.t»«»5M  "«» 


5.1*75107 


l«OJ 

1(04 


}.I8«0«44 
j.ilH}«5» 
J.t8l«47j 


J.l«l»i«5 

'"»49^5 
l»y770f 


I 


1*07 
uot 


5104}9<5 

Vi04Wi5|'**< 

J-i04»}55  r" 
}.io5ia44 

}.i0547sol'*«» 

J101745  5*""' 
}.io6oij»  ''W 
}.10«lOfo  '*" 


5'»o'5'4 
J'»0}}I7 
}.i;0(M» 

j.iyo«»l7 


KOf '}.io6{f6o 
tiio  ]  io4(ij9 

KIl!  j.tOTO^ff 
«*'i  J  i07}«5° 

l<l|  J.107«144 
l*M  J.i07»0}5 
«<«5 


j.iiotyii 


j.iiiHlj 
1114141 

).Uli750 

J-i*'»}5* 


1*71 

1*7} 
1674 
t<7J 


}.iiii9«ol 
J.11145*} 

_  llt7l((5  I 

).u  197641 

5.iijij6j 
}-iiH»5»| 
J-iii7555 
).ii4a<4tl 


J.1911714  '*'■]' 


j.  19I45«> 


).iolt7if 
).10«44I4 


).lyi7)04  '*'» 
).|»10O9<  '"1° 


).io87ioo 
)  io«yT«j 
j. 10)146« 
j.iojsijo 


j.ijii««<l  '**' 

j.i»n674|'**' 
}.i9ill46l  i'*iJ 
J.19JI144  '*H 


)iof7t)0 

J.IIOOJO» 

j.i»»}  i«j 
J.110J860 


J  '«40»»  '<M 
j.i»j6tio 
J-'»}»5>o 
J»>4iJ<7 


1614 
1*17 
i6it 


J'»45«4) 
}  '»47>t7 
).tfJO<»0 


15«» 
»570 
«571 

IJ71 


j. i?56»ij 

J-'>5»»»* 

).l»«i76i 

J.'X4515 


M7}  »  '»«^7 

„74  J  '>7«H7 

1,7,  i  '»7iio< 

,  1576  J'>755<1 


1577 
IJ7« 
«57» 

•  j»i 
«5«} 
«584 

«5«« 
1586 
1587 
IJ8R 

•J«» 
ijso 
«5»« 
>5»i 

»5») 
«5»4 
•59J 
•  \9« 

I  •5»7 
I  15»» 
15»» 
1600 


}.l978jt7 

J.IJ«l07O 

J.IJ«J«ll 

)•'»«*  J7 


(«19 

)6}o 

i«}0 

i«ji 
'<)i 

UJJ 
i6j4 
"}J 

«)< 
l«)7 
M}« 
16)» 

i«40 
«41 
K41 
'«4} 


J- «>8»J»» 
}• '»»«><} 
)•  l»4«c> 

}<»»755i 


).10COi»J 
J.10C}CJ1 

).iooj7<» 
j.iootjoj 


t.ioiu;» 

).  101)^71 
}.10l<70: 
}.ioi»4) 


J.lOllljt 
}.ioi4««j 

J.l-^l^iO? 

JlOJOJl» 


}.iaj)04» 
Jl«i}S7<8 
j.iO)«4», 
j. 1041100 


j.  »10«  5)4 
}.iiiii05 
j iiij«7« 
J-1IV544 


1676 

«<77 
i6;g 

'*7» 
i«8o 

1411 
16I1 
16«} 


J.  ttlflU 

j.iitiS-* 
).l 11187« 
).tii4540 

).111710l 
j.tlt»8(!l 
j.ti)i5ii 
J  i'JS'7» 

).1IJ78)J 

).ii4048 
}  i'4}'J> 
)  i'457»» 


5.1141740 1 

}iM5'}' 

).it47yio| 

).i.i505O7l 


i<a4 

i<8s 
l68< 
It«7 

i«8l 
l6«» 
M»0 

■6»i 

.6,1 

l6y} 
'*>♦ 
1*>( 

16516 

i<sy: 

I6»8 

16»» 

1700 
1701 

«701 
1705 


j.iijjojijI 
).1155«77 
).ii5«i6o| 
j.  11-;  0841 

).it6)4ti{ 
).it«5yy9 
j.ti6Si-ii 
J.ti7ii5l| 


J.1I4«4}8  1704  f.Mi^*»* 


JI173714 
).U7«l»4 
J.l»7»»«7 
).11»14J6 

).it«40O4 
).  118«  5701 
j.ti«jl}4 
)ii)i6>7 

}1»>4M8 
).ii»Ati»| 

}ii»>r7 

).tjOi>j4 

JiJ044»> 

IJ0704J I 

}i50>5>* 
4ijiii4« 


5.115!»»« 
}i«i}7}i 
).lij«J7< 


*44 

M45 
'*•« 
647 


164« 

««4» 

1650 
K51 


».115  »01« 
)  ti«i65» 
}.»l64i)8 

}.tl669}ii 


17OJ 
170« 

1707 

170« 
«70» 
1710 
1711 


).ii<957i  «7«» 


).1T7110< 

}l'748)> 

).t  17747' 


i<5t  ).uSoioo 
i<5)  J  ii«i7i8 


'«54 

««55 

165« 

1*57 
K5I 
i6(» 

l<«0 

i««i 
*«t 
6.J 


).ti85jfS 
j.ii87)»8<. 


J.ll»0l(0} 

}-i'»}ii5 
)-n»5»45 
j.ti»84«4 

j.tioiott 

).ttO)()<< 
).110»jt 

3  tio8>tt 


'7») 
«714 
'7«J 

171« 
«717 
171« 
«7I> 


ja)l7t44 
J»)'>7>o| 
JlJliJJSl 

).t)l48:»l 
J.$}i74il[ 
).l)t»9«l| 

).t)ji50o| 

Jijjjoj»! 
J  MJ7574| 
5.1)40108] 
j.i}4i64i 


171C 
II 
1711 
'71J 

'714 

715 
1716 

•717 


J1)45I7}| 
»M4770)| 
).i)50t)ll 
^•1)5175»| 


jijjStg^l 
}  1)57809 

).t}«C)JI 

).i}«i8s) 


J-»)<5J7) 
).ij678»i| 
j.l)7040»l 
11}71»1J 


1 1717  ^•ij^iji}  «7»! 


«71« 
•71» 


jij754)7  •'5^ 

).l}77>50  '7y) 

«7)0  J  l)»04<t  '7>4 

17)1  |).t)«t»7t  '7»5 


).ij}0»5« 


3.i5jj)»o 

■15}J«0} 

)-'-J«ii4 
:.i540<4S 


'7J1 
«7}} 
l'7J4 

V— 

I  '7)« 
'7)7 
'7}« 
'7J4 

|1740 
'74' 
«741 
'74J 

•744 

•74J 
«T^* 
•747 

•74» 
«74> 

«750 

■«7J 

«751 
'75} 
«754 
«7JJ 

«7J« 
•757 
175» 
«75> 

l7«o 
17«  I 
1 1761 

21' 

«7*4 
•7<J 
>7<« 
«7*7 


•7<« 
«7'> 

»770 
1  «77« 

«771 
«77} 
«774 
»775 

ir7« 

«777 
«77» 
•77> 

I7«0 
17«! 
I7»l 
17»} 


j  ij8547>  '7»* 
).tj87»S6  «7»  7 
.t}»c4»>  '7>* 
)  M»l>»Ji''" 


}•«  J»S4»7  ""^' 
J.U»T»^  ISOI 

j  i4XM»8  '«oi 
J.l40i»y« i'«C} 


i8(i' 

it5« 

'»57 
1(58 

««!» 


5.i4054>i  '*H 

J  t40Ty88  '»'»5 
J.1410481  '8o< 
J.14U»74 


'»07 


}"M43««J 
5454* 

}.iJ478g 
5J.J50JI 

J-MJiTiJ 
J  M»5«> 
)-iJ57J4« 
}M5»»5 

).il«i)«5 
)M<477 
M}«7I77 
}.M<»5t 


).14«54«S 
}  i4i7>54  'r'' 


5.1410441 
j.  141191» 


iStc 
i«ii 


).14154'4  "J'^ 
}.14178J8'«M 

5.14)0)80  " 
J.i4)tii«i 


5  14)5J4" 
}  14J78'» 
J.i440ty« 
J  144177 


J144514} 
). 1447718 
). 145018» 
J  I45i«5» 


}-i45;'i 

ji4(:sH 

J.14<00(» 
j.l4«lStj 


I«14 

1815 


18l« 

1(1 

:8i8 

l«i» 

1810 

i8ti 
1811 
181} 

1814 
1815 
l«t< 
1817 


^1I7I»»4 
5.1J74J»* 
).ij7«7»4 
)-'J7>l«4 

5.iJ«lj8 

J.i5«5>7. 

'•»5«« 
)  158<7«6 


V»*}4>> 


j  i«ti7tei 

..Ulblllf^ 

5  »*>i457i 


i««o|  j.t«5sttf 

I8it  I  ).1$»74<4, 

)  i;aiul 

5-«7«H45» 
.170»7»« 
j.iTayiW 
;-i7«l44}  j 

J-«7ip<»' 
).i7i«o>j ' 
J.i7i»4i« 
J.«7i07j8 


t8<t 
86j 

•  864 
1865 
1««« 
1*7 

ift<« 
i8«9 
18  :o 

I»7I 


;-l5>IIS8 
)^15»)(4» 
i  «(»(?}> 
M»»Ji7 


J.l6307l4 

KojOyf 

Jl*}^»^ 
j.i«078>7 


).i«ci4t 
j.t6ii<t» 
i^isoas 
5.i«t7585 


),t4<4j8« 
J.i4«7447 
).t44»>07 
J147l}<J 


}  147481 } 

J.  147717» 

j.i4«ii8« 


Ji4«46} 
). 14 «7087 
J.i48»sj« 
)14>'>»4 


i«i» 
i«i> 

18  }o 
■  8) 

•«J 
•»») 
18)4 
i8jS 

i8)< 
«}7 
18)8 

»)» 


j.i4»44)o 
j.i4»ft£ 
^•14»»'» 
J  1J017S» 


1784 

1785 

I7«> 
1787 


).i504ioo 
}.15C6«}»  it4J 
|. 1509377 
5.151151) 


'»47 

j.iS 1)448  it48 
). 1516)81  184» 
}.i5i88i(  1850 
}.i5iii4«  i«s 


)  i<I»7(i 
).i<xii57 
.U14511 
.KKS85  l^' 


1840 
1841 
841 
1845 

1S44 


178»  J.i$lj<75 
«7t>!  }.iSi«'OJ 
i->o'j  1518550 

«7>i '  i  1J»0»5* 


i»(i 
■85} 
l«(4 
'«55 


«871 
'»75 
874 
'i7( 

U76 
i«77 
t«7« 
187» 

iSSo 
1881 
188 1 
188; 

i8»4 

188« 
I8A{ 
■  >8t 


).iiW0S7 
j-i7i|J7« 
}  17»7«J« 
).17  OOij 

).l7'lj:8 
)17)4<4) 
j.i7J«>J* 
).t7j»i«l 

5-i74'J7« 
J174J»** 

3.174«"* 
j. 174850) 


'WS 
l«8f 
i«»o 
I«»l 

•«»1 

■«»J 
«8>» 
«»>( 


i6i>i55 

.16  KIS 

)•"-<);>»} 

j.i«)<j«i''ir 


J*75O«0» 
J-'7Hi'J 
)-i7554'7 
J-i7i77I| 


l8y( 
•8»» 


ti>ao 

5-K4to>l,,^, 

)-i«4t4S5 

}.K4!«'7 


j.j«48l7» 

)..<S0S}8 
).j6sl8>< 

;.i*!SM} 

j.i<j7<o» 

}KJ»<4 
»46  J.K<MI7 


^K<4«> 

}.t<«70io 
j.i«>}<(i 
}.1«7I71 
}.K740^ 

5.K7«4«o 
}.K787J4 
}J*8io>7 
ja<8.<4}» 


l>04 
19OJ 
l»0« 
'»07 

.J08 
"^o» 

1>I0 

t>" 

l>ll 
'»') 

'>i4 
i»i( 

i>i< 
i>'7 
i#i» 
i»i» 


).i7roo>ol 
}  1761J10I 

5«76(<il/ 
J.iTWCl/ 


j.iT)«58) 
5.17»*-) 
SJT*»* 
51715150 


^.•^•rjJ* 
).ir8>8ii 

,  -.7>»'°S 
J-iTf^)** 


}.ir>««» 

).»T>«>(0 
f,ttOtll> 

).i8oj50* 


).i8i(^4 
).i8otO!} 
j.itiOJU 
5.1I11A37 


).llt4t7> 
).l8i7'P 
j.ltl>*'> 
).t|tl*'» 

,l|l)»(S 

.»«*'^ 

ltl»4»< 

,.a}<^p' 
^i>'> 


K«, 


N. 


Log*rit.  N.  L*gmri,.  N.  iZ^g!^ 
J^Bjjori        J.»f7f4i7  104«  li  J««5i»» 

J  *«J?»74  '>«J  J-l>77*a?  t04,  J.|l  15410 
3-1HJ7JJ4  «»»<  j  I97»;9t  iOjO  S  Vns» 
J-l«J»7>jJ«»«7  J.19<f979  lo^,  ,'J.Jil96{7 


«»»4 

«>M 

I>i7 

'>J> 

«>,t 

«>IJ 
■  yj4 

'Jjj 
«})< 

«>J7 
«»J» 

«fjy 


J.184101.I«»«S  J.l,l4)44  ,o,t  'j.„t.774 
J.1144J07;  '>«»  i  lyfcnS  zo„  5.„i,8», 
J.i«4<i<,,  J  »»"JJ«,tO  4'  ,.„16004 
J.U4IJ.7  ^'J  to  ,;,.j,t«uj 


1*140 
1941 
«J4>t 
'>4J 

«»44 
«>H 
«y44 

«>47 

194S 
W% 

«»I« 


j.tlfiOTO 
J.UIt}„t 
.'■*«JJJ7J 
J«J7«i, 


'm|,.xw.i„to;«,.,,,ot,, 

W  Jt«5=7J  l!>,7i,.„,^ 
.;^f-!!L^\^!l»^«l»'''44J4 


M«<<007 
JtStfijl 
Ji«<4{<j 
JltMtw 


J  l»«90J4 
}.I*7lt9»i 
J.a7j558 
5->Jl7J77» 


J  »«7»0 
5-i««o*j, 
J.1IIK14» 
J-a«471i 

J-t8|tf46j 

}  l*»^»S 
J1»„«{J 


»J>Jt 

•»I4 
«>J5 


Ji«>58Ssp 
)-ilytitt 

}-l»COM« 

j-»»oir7j 


}-»r347j« 

}'1>0^H 

J  »»o»i4« 
J  »>'«4«8 

! }«  «9«j« 
»»J7  J.tyijfoS 
Ji»iiii7 
Ji»»0]44 


i»j8 
«*J» 


i»6o 
«J<i| 

»»», 


Ji»iil«i 
}»s»»r7< 

}-»»l<lJ»Q 


.»»< 

'»7 

•>»8 
«»» 

1300 
100. 
103I 
»00, 


J»»»4»> 

JjOotrfOJ 
J.JOOJTtl 
3-JOOJJJ5 
J.JtMllVt 


J-ro.0,00 
5  }Oii47« 
J-pr4<«i 
3-Jo.«IOj 


*«>}»  J-J<J<I<, 


»f*0|,.JIjg«7t 

«M1U.JI407II0 
»0*t  J.,l4tlg7 

««<j|jj«44>»i 


»<«»  }-JOI«f7 
W0{  {JOt.144 
ia>*  }-JOt,,oy 

»007  }'J<»I474 


1008 
lOCJ 
1010 
»01 


lOll 
lOij 

1014 

Olj 

101« 

1017 

lOlS 
10I9 


1010 

lOt, 


5.JOi7<j7 
J.JOt97»S 
JOj«»lSl 
J-53J4I11 


to^S^ 

tOl({ 

to(« 
tOkf7 

1070 
1071 

lon 

t07j 

1074 
1075 


•JO|<tlo 
30jt4,t 

■«"HOfyj 

J04»7JI 


3044 90 J 
'ja4'0{, 
•J04>iU 

J0J'J<J 


107<S 
1077 
107« 

lOTf 

toCo 
to«, 

lOtt 

totj 


J-JOJJJ.4 
JO;{««, 

tOll|3'JOt7««t 

»ot,  J«joi»,f» 

1014  '  ^''«iioj 
»oi{  j'jo<4i{a 


»ot4 

10«{ 


}•} '47097 

J«4»iOc 

JJIJ.jOj 

J3MJ45J 


J«SI}0{ 
J-}'I7ffOf 
^•J'U7aj 


■J'«J«>7 

•  }"<J»J 

.  ).i(lo87 
.JI7018. 

JI71173 
J'7^J«J 
J'7*4JJ 
}'7«MJ 

J«10<5j 
J1I1711 
3184807 
J'»*»»J 


ij.1«»77 
,J.Ji»>o6t 
3  J'»}.4J 
«^'!j'»Itt4 


I>f4 

»>*T 
«»« 


»o«8  }.j«»-,o{ 
»0»,  J-} '>»,»- 

J.»,i.io.l""*  '°»°  i 

J  imtojUot  ,  j_^3 

<V"'*  '-^^^'  ^°»'  ^mer 


i,-«6 
•>77 
1,78 


t.ii 

liit 
111, 

*II4 
lt.{ 

tiitf 

»"7 
tli8 


JJi448tl  ti7{ '.,„.,,,  I,.^'  ■ 
— .  |-J.'  J  JJ74t»)  I  ,.,fa»,y 

JJ»4<»5,  »«7<',.„7<,g^L^  "- 
3  51,i,„  »«77,,.„7,  J7 
3  JM.OiOt.783;  j  'J!,^ 
^»'04,M7,,.  J7,,^ 


tito 
tltl 
tltt 
»«». 

»«»4 

t.i{ 
tii< 
1117 

tU8 

tlt, 

tija 
»'} 


J  j»S{l{7  tito 
J-JM7to»  nti 

J  Ji^j^Ko  imi 
J-J»<ijioi»itj 

J.  Ji<>j;9  »'«4 
J.ji«{407  ti«{ 
J.ji«74{^  titi6 
}  J»<>JD4  »«» 


} JJ»4J«{ 

)-J}8<S5S7 
}-S\«lii4 


t.jl 
»«}} 
»«J4 

»«3f 

»M< 

»«J7 
tl{8 
»«J> 

1140 
»«41 
»'4» 
»'4J 

»'44 
»I4J 
»I4< 
»'47  I 

»■48  { 

»'4»l 
»«So' 
»«{. 


J»7«T4f 
Jj»7J5li» 
J-}»75«5, 
J}«77<7f 

}-J»7>7i6 
JJ««I7S7 
}3»«37»« 
JJ1«5«34 


J-J» 8:871 
}Ji8»»o5 
J.J.>i,44 

J  J»»5,7> 

J-Ji>«on 
}Ji,8q45 
}-jjceo77 
J  jjoiioS 

J-J)04i,1t 
3'Jjo6Ki7 
J  J)0«i,5 

J-JJIOlll 

3  ?J«»t4» 

J-J5«4i7j 
}•  JJ'<1J7 

}-}}«»j»o 


tl88 

ll8y 

1I»C 

11,1 


U,t 

n,J 
»'>S 


ii5< 
11,7 
iiyi 
»'» 

ItOO 

1101 

1101 

110, 

IL04 
Itaj 

IIOA 
1107 


»«Jt 
»'t) 

»'}4 

»'JS 


J--'J»i3«4 
JIJMj!». 
J  J5i«404 


}*3}»84iJ 
J-«J}044O 


ttol 

ItO, 

»110 
ttll 

ttlt 

111,; 


^J5,»5Ui 

'•JJ»4Sl4 
}  JJ»*iO 

^Jl»«4(8 

}  J»Oa47J 
J-340»4fk 
•J40444' 
•J40*4»4 


5JO«4ej 
•J4lOJ«« 
•i4i»J« 
J*'4}4f  .^»5> 


«^ 

"44 

»»4J 
ii4< 
»»47 

»14« 

114, 
1150 
1151 

1151 
"JJ 
"J4 
"JS 

«M< 
ii{« 


JJSOt4«o 
^•}S044«» 
J  J50<55< 

IJfOSlyj 


}Jf«01it 
J }I'*I<J 
J JJ.40,« 
J  }JI<0,l 


J-Jfl7»<j 
}  }!<»8»f 

}  »Jii8if 

}J5»f7lJ 


}4i<5ij  ii<o 
J4«*J0i  »»■«. 
J4»oi7?  »»<i 
ij41ilfl  »l*J 


J}f»T<«» 

J-Ji»7«» 
J  JlMfJ, 
J  JJ5'4«f 

}•  5f5JJ»« 
J  JMJJK 
JJh:'»^» 
J"JfJ»i«t 


J4»4»l7 

54i<«30 
J4»«<7J 
J4Joi4i 

}4Jt.i< 
5454o*< 
J45<oSS 
•54j»oi, 


1164 
ii6j 
itM 
lt*7 

!»<« 

iKo 
»»70 
1171 


11?» 
1»7J 


J4J>»»' 
•J44'»J 
^•544JJ»Jf*^74 

3-J44J««7 


J-J4478{| 
5-J44M>4 


»t7< 
1177 


".'♦3.)4S«77«:tt7t 
3j4j)7J7il»7> 


J-3S4'oll4 

J.iJ4CO0< 

3-5S44»t< 
5- 5  $4684* 


3-JJ««7<4 
J)550S»t 
3JSJ»J,> 

Hmwj 

^•JfS«45d 
J^)js8j4f 
^•5(<7ti^ 
J-}1<*17I 


JJf«4o«j 
)-3S*I»4 
IJS«7»o{ 
3  JI*'»»^ 


»»'*  ).J4ff<,«|ttto 

 3  54f-<i-|i»«« 

J-JJJHJ?  »^'*  J  5415»<«t/i»llt 
}-J3J447Jj^»  J-54««f7j/xt«, 

J-JJJ<4«»  1»""  J  }^*»?)*'}"»^ 
''l  i-  JJjSfOi,»"' 
'   I  )-3j40ff4l»t»»  j.J46r44t|iJ8< 
}'J}4»fi6  »»»)  J  J4*>J>lj»»87 


tl!» 


IKO  )-5544J57  »»«4  J.J47»}4M»»»8 

tlO  J-Jf4«J4«,*"f  J  J47J5JO  11«» 

»l<»  }'}}4«5J7,»*»«  J.}475lf«|i»,0 

t«<)  j.JJfO{6i^ttt7  ,.j477tOijtt,i 

I  J  JJf  J57l'"'*  J^)^''»'^»  »»»» 
»«<f  ;  J-))54«7»;»">  J  )48'«0l|i*»J 
».<«  ■  J.(Jt<j8j;«tjO  J.J48JO4J  11,4 

» I }  JJf»J»>i 5- 5484»»«  •'»>f 
ti«t  !  J'JJ<05»,'»tjt'j  j^^iLj^ 
tl<>  5  JJ«»  J5<  »'^J  J.  J4««8«7'»»>7 
,  H70  '  J  )}*4J»7  **J«  5.54,08)1 
117«  ij-)i<*S>».f^  J^J^^tTTf 

1*171  )  )J<85»8  tt}<  |. ,4,471« 

117,  »i}7  ).}4»*te 

»'74[}-}J"»I»J  »»}»  )  )4>8<0l 


JJJ7I7», 
VJJ7I<J0 
)')f7fS)7 
J5S7744) 

}■  Jf7»J48 
JJ5«'»JJ 
JJI«J'J« 
J'JJ«f«J, 


J-  JJI69«I 
)-5lltt<t 
55S»i:7<i 
J.)S,i«x 


J"'i7«  »i»l  »,t44t«iJ  \.  1I7J  !}.3jy4j,j  tij,  j.350Of4i 


J.J5,4J<o 
JJ>«4l8 
JS»|5if 

) J<0C>{t 


R  R  r 


).)6r>ii4< 

)J«O404« 
j.  3<iojfj4 
J.)<07tt7 

j.  jiftitfta 

J-J««Jf05 
}J<'fJW 

j.)«  17178 
)■  )<i«t<tf 

J.JtllOf, 

}6ii,, 
»,0, 


Digitized  bv  CiOC 


50Z  pronumens 


A104  3.343»"*  "'^* 


r 


»xOS  3.f43408<f 
XX06  '  3.343^055 
3.3438013 

J-343999» 


f 


1107 
tio8 

1109 
1110 
iiii 
tiii 

1113 
1114 
1115 
1116 

»117 
1118 
1119 

1110 

aiii 
1111 
1113 
1114 

itiS 
11x6 
1117 
1118 

1119 
1130 
1131 

^^4 

"3S 
ii3< 


1141 
1141 
1143 
1144 


1148 

1149 
1150 

XMi 
^M4 

1116 

"S7 
1158 
115, 
1169 

116 1 
1161 
1163 
1164 

»16  J 

i.i.66 
1167 
1168 


3  344>9S7 
3.5443913 

35445887 
3-344785« 


5-54498 «4 
5  345'77« 
3-345J737 
5-3455<98 

3-3457<557 
3-3459615 
3  34<f  573 
3-54<J3530 

3.3465486 
534^7441 
3-34<9395 


5.3556430  »  3^ 


1169  3  555*545 
ii70j3-5i*o»59 
ii7i|3'35<s^i7' 


»534 
»335 


1171  i  l^^¥>H 


»»73 
»174 
1175 
1176 


ii77 
117S 
1179 
1180 

1181 
1181 
1183 
1184 

1185 
118^ 
1187 


5-347»348  »»8« 


3-3473300 
3-347  5  »5» 


1189 
1190 


3.3477»oi  1191 


3  347915» 

3.  3481101 
3.3483049 

3-548499« 
5.348694» 

3.3488887 
3-3490831 

3.3491775 
3.54947'« 

3.3496660 


1191 

1193 
1194 

»»95 
1196 

»»97 
1198 
1199 
1500 


1301 


»»57 

»138  5- 3498801  ji3oi 
1139  I  5*3500541  1303 


»140  •  3.3^01480 


IJD4 


3-3565994 

5'3  567905 
3  3'5«98i4 
3  3J7X3»3 


5.3575  630 
3-3575537 
3  3577443 
3-5579548 


3.358115} 
j.3585156 
5-3>85059 
j.3586961 

3.3588861 
5.3590761 
5.3591661 

5- 5  5945*0 

3  359*458 

3.35983^5 
3.3600151 

5.5601146 


5  3604041 

3  5*05934 
3.3607817 

3.3*097«9 


3.361(610 
5.3613500 
3-3*15390 
3 .36 17178 


3.^619166 
3.5611053 
3.3611639 
5.3614815 


3.550^19 

3.350635612306 
3-3508193 I 1307 
3.35«0ii«;xjo8 


1305'3»5*»6709 


»337 
1338 

»539 
»340 

1341 
i34» 
»343 
»544 


M45 
»34* 
»347 
1348 


Logarit* 
3.5677»85 


»349 
1350 

»35« 
»^5» 

»353 
»354 
^355 
»35* 


618593 
3.5650476 
3.3631358 


»557 
»358 
»359 
1360 

»61 
1361 

»5*3 
J364 

»5*5 
1366 

»367 
1568 

1369 

1370 

»37« 
1571 


1145  3-35>»«63  1309  3'36h»39  *373 

1146  3-55«4098,i3io  5-3*36«»o,»374 

1147  3.  55«*03i;ijli '3-3 637999  ^375 


3-35»9895!»5i3  3'364i756  *377 
3-35»«8i5'i3i4 

3-35»3755l*5«5 
3.3515684^1316 


3.3643633  »378 
3.36455101^379 
5.3647586^380 


3.35i76iij»3«7 
3-35»9539  »318 
3.353«465,»JI9 
3.  3  53339i^i3»o 

I 

3-35353«6;i3ii 

3  3537139, »3*» I 
3.353916111313 

5.3541084  1314! 


3.5649163' »3  8' 
3.365n54|»38» 

3.3653007  »3*3 


3.3654880 

3-365*75« 
3.3658611 

3.3660491 
3.3661)61 


1384 

1385 
1586 

1387 
1388 


3-5*79«47 
3. 3681008 
5.56^1869 
3.36847»8 

V5  «86587 
.3688445 
3.3*90301 

3-3*9»«59 

J.J694014 

J  3*95869 
3  5*977» 3 
3-3*9957* 

5.3701418 
3.5705180 
3.3705131 
3.J706981 


3»  5708830 
3.5710679 
J.j7«i5i6 

3-37«4373 

J.J716119 

J.5718065 
3.5  719909 

J-J711755 

J-J71J59* 
3.3715438 
3-3717179 
J.37i9«iO 

J  3730960' 
5.J7J1799 
3.3734*37 
}-573*47f i 


3.3738511 

J -3740147 
3.J74I98J 
J.  743817 

5-J745*5X 
3-J747483 
3-J749JX* 
3-575i«47 

J  J751977 
3.3754807 
3.375**3* 
J.j7584*5 

3.3760191 
3.5761118 

3-3765944 
^.37657*9 

j.;7*7{94 
3.5769418 
3  3771140 
5.37730*1 


3.3543006  1315  3.5664130.1389 
3.3544916 '1316  5.5666097 11590 

5.3546^46  I3i7|5.?**79*4  »39« 


5.35487*4 

3.3550681 

5.3551559 
3.35547«5 
3.355*430 


1318  3.56*9830 


1319  3-3*7«*95i»39 
1350  3-3*735 59. »394 
135«  3-3*75413  ,  »395 
i55»'3.3*57»85*»396 


3.3774884 

776704 

5-37785»4 
5.5780343 


5. 5781161 
5. J 785979 
3.378579* 
»39i*}-3787*«» 


3.37894»7, 
<  379114« 
3-379J055 
J -3794^68 


Digitized  by  Google 


Tabula  Logarithmorum  sm 


1591 

1;^ 


t.<i:)(i 


J'4>}'Jio 
i^4Zii5>» 
J4'34<7J 

3  4'3<350 


»*{3  3  4*3737*  *7«<  J-4J3>t!>8 
**54  3-4iJ»O09  1/17  ^-tj^nSjfi 
ifijj  3-4140J4J  *7l8  »4j4i4y4 
iisjtf  3-414*181  i7i*  3-43440J2 


16(4 

iifij 

16l6 

t6l7 

1.61» 
tSl9 
t6lO 

i6H 
t6tt 
I61J 
161^ 

M17 
l^ig 


K19 
1630 

i«3i 

I  **34 

"J5 

(  — _ 

:>*j7 
K38 

tg^ 

i6ti 
t<f44 


3.4138015]  i6i7  3.41^16  1710  i.^nfss^ 
3-4»3970O  1658  3.4HJJJO  *7i»  ^.^j^^igt 
J'4'4'374|»<^>^  3.4i47i»3;*7il  j.^j^HM, 
3.4'4J047  ^  J  4i48«»tf  i7tj  j.^jiot^tf 

1*61  3.415044,1714  ,.4, ;t07i 

i<"3.4i5iolb,li7iI  j.4,53<54j 
^lfi  3-4MJ7U|l7i6  ,^j5,i,j 
**<4J~tM534».»7i7  j.^jjsg. 


j.  4 144719 

3-4'4<fJi>i 
^4  <4b;o6j 

J-4'4;^3J 


3-4'J'404 
53073 
3-4«  14741 
3*4<{H<o 


J-4'5«077 
3-415^744 
3-4itfi4ic 
3.416307 


J.4i<474 
3.4(6640 
J.4'<5llu6> 
4'<y7Ji 


•4'7IJ»4 
J4i?j.i56 

J-4'747>: 

J-4'7<377 


.4i7Joj' 
.♦I7y6j6 

4'8'Jf5 

•4'8joij. 


4 '84*70 
4'W317 
4«87983 
J-418><.}« 

J-4'9«l»3 
3-4'J»»47 
J.4'94«oi 
».4'9<1J4 


J^MS^oi  1715»  j+}rtoo3, 

'■'^i^  3  4J4I416 


3-41601JO 
t**Sj  4I6I85S 


^"'9  i  ♦t«j48« 
t<70 

1<7I 


»73' 


1671 

«73 

A074 

16 

i<7< 


Ij.4}«3ii7 


;<7- 
.678 

l^Sgl 

16H1 
1684 

l<(gj 
K84 

1<47 

i«8b 

1«>9 


3  4'y7»ot 

J419JJI7 
3410 1 108 
{41011159 


3  43*4807 
JHI6J11,  173313.43653,6 

J41<67}J  17J4l3.43<7,8j 
3-4J6»3tfj  *"JJij-4J«JI7J 


J'4K9WO 
J~4i7i«i4 
J.417J138 
3-41748*1 


J.417<484 
J  4178106 

J.417>7»6 
4181348 


).^i8l,tft 

54184588 
J.4i8tfr07 
41878I5 


■4185443 
•4iS"o6o 
•4i»i»77 
4194193 


I7t< 

17J7 
173» 
17J* 

1740 
174. 
1741 

^743 

^744 
1745 
1746 

^747 


j.4r"6. 

J.4J7i74^' 
>4JHJ34 

♦  >7^9>i.' 

J-4JT7J06 
43'' 9090 
}.438o<l74 
J-4j8llj8 

J-438j84i 

J-4J«J4i3 
3-4387005 

J-4J88587 


1748  3-4J90itf7 
I74y 
1750 
*7Ji 


3-4J9JJ17 
3-4^^906 


>4»95»o8  17,1  ,.43,6484 

i49op-4i97Jis'l7Jj',.4j,ifo<i 

i«9i  <-4l»9l}7U7J4  J.4«99tf59 
i<»t  J-43M7tlj*7JJ^,^440m^ 

1«J93,J4J01J*4*7J6  5.44017,1 

i«y4,3-4J3J»7<..i7J7^.44rH,tf« 
i«yj:J435Jj88;'7j8,^ 

i*W  J-_4307'99ji7Jf  ,.440,, 

3^t04jo,'i<,,  ,.4,08,0,  t7»o  j^^oir, 
«•■•^«"'J^itfjg  3.43.04,9  "61? ''^2! 
»-4t07i«;itf„J4J'tci,  1761  r^*^* 


3-4i"loH7o,  3.4jlii4tf  1764  ,.44,5,ga 
J-4t  .t748  1701    4J.<8J3  176- 5  '* 

'•4*MJ94li70jV4,.84tfol7<«iLj;'^^^ 

^03,w,^ootf7,i76.;.-:j;j;;; 


»<f4T 
t/^4* 

16-^6 
ItfJC 

16  f  I 

X<fjl 


wiii^4i708j,.43U487,x;^:r.ri:3:; 


J-41141J7 


.  ^''^^J^JiSo^j  17-a  ,.4417,,. 

.4ii9«^  ^  ^774  J.44J.O-5J 

'  *7't  3-4J3i«*7 

J-43Ji897  i?t6'j.44J4'J»J 

.»'4^«44»8  1777  J.44J5759 

{•4J}«0,8  1778  j.  44,7311 

WJJ-6y»  177913.4438885 


?-4iJ:flO  17,1 
v4'<:45y'i7,j 
!-4iJ4a»7  17'4 
14MS:JJ  IT15 


V7»|3^j«M5  iS4,,^„^tf,! 


1780! 


17«.   i  '»*^^*  *»H  J.4JJ919* 

J78VJ  444357'  18-«  j^,  J 
^J  J  4445.31  «47  3.4J4J87J 


*7«4 

178; 
178« 
V87 

1788  I 
I  178, 
1790 
1791 

!»79l 
1793 


'*4»J-454540O 
3  4448151  184, 

J-444y«i«  1850  3.4548441 
j  J-M1«370  185,  ,  4.:;;;^ 

J-44I1,18  »8ji'j.4jji49 
J.445H8f  1853  3-455J0ih 
J  445*041  »8j4,.4jj^^^ 

J-4457J»»  1«JJ  J.4JJ6O6 

J-44J9'y4!»»J<f  Mjj75ga 
,  »-44<o709  i857  3.4j,j>,o^ 

1794  J-'H^ii<f4|»8j8,.45«otfn 
I79t   W4<j8i8^i8j^»  ,.4561,^^ 

iStfo  ,.4jifjtftfo 

^S'  *-45«j:79 
J-456tftf,6 
t^J  J  456811J 


'  »79« 
»797 
IM98 
'»»„ 

1800 
1801 
iSoi 
180, 

1804 
180J 
1806 
1S07 

1808 
1S09 
18 10 
1811 

1811 
iSi, 
1814 
&8IJ 

'  x8i6 

X8l7 

8818 

iSi, 

1810 
tXii 

1811 

x8i} 


J-44<f5j7t 
J-44i*9iJ 
J44*8477 
JH47O01, 

J.4477j8o 
J-4473'JI 
J.4474«8i 
J447<i3i 

5-4477780 
3.447931, 
3-44  80877 
3;448t4H 

J -448397 i 
3-44855'? 
J.44870<J 
J.4488«o8 


J.4J<f97jT 
„*5  3  457114«  *>»f 
****,J-457i7»i.'5'30 
**'7  J.4I74i77l*>J' 


1907 

1908 
190, 
I910 
1911 

*»IX 

19I} 

t9l4 
1915 

t9i6 
t»i7 
t9l8 
t,i, 

1910 
I911 
1911 
191, 

1,14 
t9ij 
1,1« 
1917 

1918 


J'4*3J944 
J-4<S37437 
3-4«j8,}iJ 
3.4«^S4Xl 


3-4«4i9i4 

J-4«4540T 
3-4«4489I 
J-4<4«i86 

3-4«4787j 
»H«49J*4 
3 -4«  5085  J 

3-4<Sjij4l 

»-4*Ji«ll 

J-4<553'S 
3-4*5<80X 
3.4«5&i88 


J.44901  JJ 
3  449'6j)7 
3.4493141 
J'44947«4 

3-449*5»« 
3-44978tf8 

J-  *499i*0 
J-4500yji 


J.4JO1491 
3-45040JI 
J.4JOJ57O 

3- ♦$07109 


i8tf8 
18«, 

87D 
1871 

i»7i 
»»73 
1874 
1875 

187 

1S77 
187» 
1879 

1880 

188 

18^1 

188} 


,-1884 
1885 
188« 

iSS; 

»»»4'j.4Je8tf47»Jf' 

»8iJ  .,.45,0.841:**' 
X8ltf  I  ^S^" 


I  6  I***''"^''l84l 
!l>i7   J.  4J'Ji58.t!i' 

i  1-45.4794';;'; 

'  3.45.<'j»9.; 

j -45  «78*4 

3 -4  5  »399 

i8m 

»-«*<^3Si897 
1«,8 

3-451399« 
J  4I1JJJI 


J-  4J7J79. 
3-4J77J0J 
3-4J788I9 
J-458o3}i 

34581844 
J-458j55< 

J45«48«7 

3.458*37« 

J.458-S89  1940 
J.458yj,,;i94 
3  4590908 
i  459i4'7 

J-459)9i5  *»44 
3-459  54ji  *94i 
J '4 940  »94< 
3  459844«  *'47 


3  4 59995 J  ^^^* 
J.4«cr4j8  1949 
,.4601,$} ,  1950  I 


J-4<f  5^774 
3.4««. li^ 
3  4^« 174, 
3  4<f«4ti7 

J-^^-fJ?" 
3.4««7I,4 
J.46«8«7tf 
J-4<70I  it 

3-4*71*40 
5-4«7jiii 
3.4674^01 
J  4«7«08l" 

J^^-f^^JffO 

3  4«79CJ9 
?  4" 8051«: 
J  4«8 1,9^1 

3.46:4,  j<i 

J-4«8<4»7j 
5  4<87fO) I 

J.4««9J7« 

i  4<S90«jt 

3.4<9XJ17 
J.4«938oi 


.4«044«8|  »95 1 


j.4<OJ97i|*«* 
.4677475!  *"J 


3.4tfo8978 
.4610481 


J.4Jl70tfl 


»899 


}.44fM98j 
J-4<5.J4^ 
J  4<'49«i 
J.4tfi648« 


»914 
19JJ 


1900 


4^1798« 

4« '94*) 
3  4«10984 
j.4611481 

,.4'Ji598j 


3-451859J  »9°'|j.4<tJ4.., 
}.4530«t4  »901  3.4tfitf,74)l9«< 

3.45jitf54;*>"3  3-4618470  »>*7 


1,56 
1957 
195« 
1959 

i9tfo 
19«! 
i9«i 
»9«J 

1K4 

»9*5 


3  4535 '83  »»54'j4«»99<< 
3  45  347.1  i,Ojj,M3>4«l 


19«« 
»9*9  13 


J-4<95i7r 
1.4696748 
j.4«98tM 
3  4«99«9S 


J.470tltfJ 
J.47oitf}4 
J  4704101 
3-470  Jj7f 


J.  4707044 
3.4708JI} 
}.4709,8l 
J-47"450 


3.4711,17 
J-47i4j«4 
J.47'585^ 
347i7J»7 


3.47187«» 
3.4710x47 

3-47i'7.i 
J.47iJ'7y 


J-47i4«J9 
471« 101 


— 3  453*14'  1^0«  3.4«Ji95«  i97o/3-47i75<f4 
184J' j-45i77<9  1>07  j4<j4450  19?'*  3*4719017 

»97  r 


504    pro  numeris  ab  i .  ad  1 0000. 


K. 
»r< 

»»77 

tr^ 

»»«o 

»»»■ 
im 

»t»j 

»»«i 

»H< 

•«•7 
»»«« 
»♦«» 

»»♦' 

«♦V 

»»♦1 
.»»»♦ 

»»»1 
>*»« 
;  »»»7 
.»»>• 


ftsru.  N.  L»i*ra.  N.  \Litrit, 


I  «r»»l»4  F>M  ml>ei«t,je«i 


1000 
JOOI 
|S01 


■('"lt7|jo»» 
< - 101I  )IO0 

i.43ll»7t  ll  j» 


l-tfMClll 
I-4»>'«1» 

M»'7''« 
»■♦♦'»»7 
l-4»UMt< 


).4?«S701  lO»»  )^l||0ltl|10T  )^)«l) 

|.«T«ii<)  io«4  |.«lt)«4i  |ic«  f.«^ia 
)  «7»)«10  )041  ).4»1<I;!  Jie»  |.«»t<ll>7 
.«-«107*  I04<  ).«l)7l,fl)IK  ).«)i7^ 


K7»«l7olioi»  »^»i-)v.  )io, 
)4?)<<l»  ja*"  ).«Sil:.jt  )i;i4 
>-«7JTT»»l  °*'  )  «»»ol<«lll>) 
H7J»l«7ll"-»»  l  «»)iW»|l'o* 


»-4T««Hj|)0«7 

,.«-,-..«  1-4' 

J4  ~ 

14 

l.«7IHI»  JOfj 
1471  )»=»  1"^»] 
^«■•Hil» 
).«;t<ii> 


|-«I)«7>(J'"  i.«»i«au 
>.U      >>■'», _,«,„^ 

"•■(■«♦IIT»' 


^.«''llK^  (911 
^■«''J»^!*  |Ol» 

j-^Tili:*?  )0,7 
•4'<»Il»  JO|« 


»-4-*J>M  JO(»! 

,  «7«(«1»  J«<0 
l  «7««<7  -  .-  , 

).«?<ltw  IMi  |.«l<ao)i  1 


1««««4»»|»"(,,.«,)«1»J 
J-.»»(m  l"<  ,  «,i,r:« 

|.«»«714l  t"7  , 
|«H><>3  J"'  )  ,„8  11 

niioiii!)'i»L,^,„| 

).««,MM  J"»  ,.«„1,4* 

fc,i,l«(«  l<"l,^,,^ 

jlj4»l«»7_1|»l^t,.^,», 

)4»(17»1  "' 
)  «»17>14  ' 

»««1»<-, 


J««»>»3| 


j  r*rM  Jo«,  »-4i«i«70  JU7 
■  .«UiMI  ,iil 

l-4*»4!01  1"» 
,-.l»17»r^ 

'°^'l-«77(tl,'|0<7  l-»«»T1,t  11,1 
J«TJ«,,»KX«  t-»'<»ll4J'l' 

^*'  nr7«««T      )-4i»»»<»  J')i 

I  •<'7>«»<'         »"M?i»«4  >'>4 


J-«»1<»7, 
).««|i«<7 

l-+ll«fl< 

HHIHJ 
)^,'Mll' 

)-!»!»'■» 

tHJ<a»»j 


>0O7 
lool 

}»» 

JOIO 

)OII 
»011 
JOll 

2? 

|0'l 

,oi< 
JOI7 
}ail 

*>'» 

lOtl 

»>»»  , 

101«   )  -«loilil  fM  i  4»»«^ ) 

)oi,  ).«lon„  j-«i,«i7, 

«ii<'j.4<««i(,  i.-»o  J-»*»»)!) 


»0,0 


1.«7tl,)«  )OTl'l-««Tl7^  |',l 
M7«177|  i  -        .1   .     •  '»» 

>.«7«4iit  ;  >' 

l-47l|U,  1  ')» 

MtriD»»^!  f-»»7l4)»',>„ 
).«7<*1ia  )0?<  }■«»-»»•)  )i4!i 
)  47l»MI  )'»7  J.4t*l»7!  )14l 

j-4-»mi  »1^7»  }-,»»iM<  ji,i 

)47»U7,  ,07»'»H»»4'»7'>14I 
1'47»«,1,  yiki  1«<»111>7  J'M 
«<7»!TtJ  |4l  J'«»»*»'7  JI4, 
)  «7»71»1  f.ti.  J-»"*!»"  ,1«» 

j«7»x,i  jali  J-.nr^ji  )i4'' 

t.^l<KOtl  JOt,  J  4l»C  14«  |1«» 
4«OIt!>7  |0«f  ».4»»>11»  }14» 
)>4>M»«,  ,3W  !«'»*<»  Mlf 

,.«>a«,|j  H*»  ).4»,S)M  J'l' 

J'll 
J'l) 

)'I4 


)-4»<«r( 

|.<»<)7«1 
)-4»»ll4t 
)-4»«l*» 


J4»<7»'} 
>4»*»«»< 
J  4»70<J» 
i-4r7«o<» 


»»«?  |»-4»""««  >o»l 
joi» ,  i-,liiti,  ja»i 
)Oi,  ).«tn„,  u,l 
J-tti^^i»  J"4« 

t.4»'!»H  'iJ. 

^■4»i;i,i  1-4 

'^«1»7»4  )»>7 
*4»>0lt<  iOll' 


J«)l 

)a.i 
JOJ, 


,.«»•««»« 
).4»«1»<» 
t  4»l7i«o 
J4»"<'7 

!-«»»»»♦♦ 

)-4»»'|7> 

).1»»I7,< 

j.4«M<" 


,11»  }4»»«4»<| 
;  ,  .  0,  ).,»<IT| , 
).4»«)i4li  Jl£i.  {«•«•t«l 
J  4>«4>«  )I<11  ,-«4y>4l» 


J-4»7J»44 
,.«»',»11 

)-4,7<ia< 
J.4»»:7»7 


J.4»'ot4T 

>.«»»':»7 

J-4>«J«K 


H«««44'„„  I1.jst-,| 

,>»i1hi:«i* 
)»,,  !  1':i»i7| 

J'»11 


JMm„,,t  117» 


»•»» 

J'»4 

)«l 

5>K 


S.,nil,.t  )>4Tj).,il4t.H 
,  iri,TJl  JH»  j.tii«,fo 
,.,;}, 1C,,  »>4»  ).,I17,,- 
).|0,141» !'«('  )  tllttji 


111?  ,.i:))lsi  jiti 

,IM  I)  (0)|il,'l»,l 
,U,  ).11>)«14I  J>1, 
J'»5  )-!OJ7>07  111« 


»'♦< 
)'»> 
»'»• 

»'»! 
»'♦< 

»'»: 
»'»« 


).10)»1.<I 

J-iaf»»» 
)'1Q4»J»» 


,.1ii:i?a 
)-lill1c, 
|.|iti», 
»•  l'>4<7) 


Ji|l  J  liillio 

il,<  i.llMt,, 

i>i7  I  fmn 


H»4<»4»  I>1»  )•  !'>«"  'M 


j.to^Vi'  ♦  nt,'|.('  I  -It, 

1.104411»  r 
).|C4-,1' 
).104>7l 


|n  I  )  «COK, 
ijl)  I  l-1itli:« 

(ii«r 

!J'1 


11» 
1)17 
f» 
))'» 

»>o 

.')>■ 
;)» 


»■110  i.| 
J.1io-»iit 
)  iu»-<4 
).,»•»:,  i 


,  iiiijit' 
j.,ii»j» 
i.i>i't»«i 

}-l»'lK»( 


)  t'i"7i'tt>t  Mi»'" 


,  lll^tT^)))»  I  >  i->- 


'i 

)fl»'**| 


,.10»t<Dt  )lt7 

}-ia>,»io  tiU 

I  |0«(1»7  !>«>' 

).I0»«<4(  fite. 


).|ll»i»ll  JJ4J   i  1 


HK4C..I  ' 
,.|i«()  r 

,l4«d  ..  ' 

J  I<«-»»T  !ll>1»-)'"*'l 

,  ,..,.,«!■<■'  1  ■■"■"; 


M 


■«1 

m 


m 


m 


"  — — I  ■    I  *»•    L-attrii  \fJ   i  t         ■ ".   — — 


M«4 


*♦»'{.  (J41K^ 
J 


»4M 


3'ft7TOio 

Jft?«14V 

»'fi77{tm 

3- f  17887« 
3tl&oi6} 

J-{i8i7}8 

3- 5184014 

»fi8(j 
3*,5i«i59« 
J-5i«:8 


3414 
^415 

J4I< 
3*17 


{4t 
34» 

■J34406?  J48 


J418 
341» 

J430 
J4JI 


J-5i8»i/!7 
j3-_5l»04(j 

I  J  V»»!?}-* 

(3-5iJ3i:io 
JrJt>430j 
3-fi»Sl«7 
i'fl»<8«» 
35i»»l5l 


34J1 
)4}i 
»4J4 
>43i 

J4?* 
3H 
J4J!> 
J4J5I 

«440 
344« 
3441 

1H« 


)-'fM5J}8!j488 
i4»0 


J.5J4««06 
3-1347874 
IJ4»l4t 


f4'5f« 

3- 54 10781 
3'(4>iaU 
i -54^1 74 
541451» 

3- 54157*5 
li-S^fOlo 


W  lj.54t>4»« 


3.5350408  34»! 


J535l«75 
3f35t»4« 
»•5354127 


3  »3 
34X 
34»5 


f3fM73 
3-5J5473 
5  3  5»00j  34»8 
53f?l<7  34»» 


J4>* 
34^7 


■53<05ji 
•5J<i7»f 
•5J«P5» 
JS«4Jti 

J  51*5584 
35J««47 


j(oo 
J50I 
550t 
Jfoj 


3- 54  J '»86 
3-f4J}ii9 
1-J43447» 

}  •5435714 
J  54}«»5» 
3'54}8r»8 
Jf^J^^J» 


JJ04 
J50, 


44 
J445 
344« 
3447 


5j<Iio»  350* 
5J«i»jA>|lf° 


J-5j70<3l 
5j7J»ji 

'•5J7JI5} 
53744«} 


J-5*»»4}4 

3IJ007ifi 


'♦•',3  f37f<71 

^W3-f37<i>}i 
i450|}.  537»i»i 
^♦'•3J37>4JO 


^•♦f»!j-5j80708 


3-530455» 
J'5}0i»}, 

J-5JC7tl» 
<  fJoSjyt 

3-5JO>«77 


,**53'J5J8|»«< 
J-5J0«»»7  J4f4  3-5J»3»«l 

3-5)03178  3^,i,;i;^,? 


350k 
«509 
J5«o 
»511 

3;'t 

35»J 
3f'4 

JfS 


J'544o«8o 
3  144'»tl 
J-544J'*' 
3  (4444<» 

3  5441«»4I 
54»*Siio 
J  544S'ij 
>_l44»}iB 

•f4f05J* 
?-54(l8}4 

5545307' 
545433» 


t(l6 
3517 
35>» 


1-54(5545 
3-54J<78i 
1-5458018 
3-5459if} 


J-54«0489 
3-54<i7t4 
,J-S4«i»5» 
»S^>.354«4i»} 


»45»  j.5}«»i,oj5»»  ,  ,^ 

)-f3.o„5|j'^j;'^f;"|^M470}5, 
|j-f3.tij4  34«if.  '  '-54^15». 

i  3.51MMI  «4«.  \  .?!'^'  3-l47l8ii 


1531478,  34tf4  ..„,.-„  "  • 
l-f3.«0«<  J4<t  ,.  «Joff  J  5475t8tf 
1"'-J4jII4«J.  ;,g°  <"»»'  I»7'f'7 
•f  J.8di,;J4«7  "1°  '•'♦^747 


'3407 


3.5314 
3 

\  ,  .  a""  "  'J»"»!»* 

j  fj<8di,  J4<7,.j;       .      .  „ 

 —  Lli^*  353«  J-f478»77 

J-5}i»8,r(j4«8,.j   •  

3-f3^ii7i  34'* ifTo^',  "1*  i-^^^^y 
3.531144*  3470?.  !^  °^,^  153,  3.548.43« 

J.5J»37t.  J47.  JSJ4  3.T48t««5 
 .  _  M40«4«  J.548JS,., 

J4D8|  J.fJMwtfL^»  J-540t7«  "■"^ 
J40>  3.5Jt<t7o'.:7,  J  f4»f'M 

J4.0  J  53t7544|S  1  }'  SI  '"^ 
J4..  3  53i«8.7'n7^.5lfS  "1*  J  W«7f78 

»»'t  jj  f 330090  }47tf  .  —  •  

54'J   J-53}.J«J  J477  ,  A,^''  "40  }.f4»OOj, 

j^'4  j.fjjt.};,;:;?  ;   3f4. ,.«,.!,» 

»4.5  lj  f,Jj,07  J47»  ,.1:1,  J  f4>t48« 
 lil?.»,:»^  3f43  3  f4,J7.i 


«'W5-53J*4fo(j^8,|  ^«»4»}7 
|4'»/3.5,»77i.';4,  L':,'£5°  »S4f  ,.54»«:«i 

J«J»1m33S»,.',48,  4*^,^"  '•'♦'I'»^ 
l  -^LJ  I'i4',t,fif4-'  ,.54»8<ii 

•  Tm.l.      .  '  ■ 


J54 


3551 
»153 
Ijt54 
Jlff 

Jfl< 
3557 
J«58 
Jf  5, 

35«o 
J5«i 
Jf«i 
Jf<J 


J'54998}6 

3l50io«.j 
^55011», 
J.ttO}j07 


,31<4 

JI^J 

J5«« 
|3i<!7 

J5« 
J5«» 
J570 
JM7. 

|3f7l 

3r7j 

1574 
3i7t 

157« 
3i77 
357» 
JJ7> 

|3i«o 
I  35«. 
3(8t 
|jl8j 


3-5504730 
1-ff 

3-55f»7i74 
3-55<Mlj»« 

1  5fO»tfi8 
3  tJloSjj 
J.ff.io,» 
V55»3i8>. 


!ll',>SJ7<l7i  ,«75 


3-5  f  77477 


i-  5  57S«llo  ,«77 


J'f57»8li 
1^5j}-f5»«o8 

3«  J 

J<-18 
,«.» 

><10 

Jtftl 


ffl«ii«4 
3  55«J4S 
3.55«4<84 
i-5585i86 

3  f58«o86 
3.JJ881S 
J.J58i>4»4 


JS5'405C 
J.lf.57lO 
3.55i<»j, 
1-55.»I5S 


l-5fH}77 
5,tO},5 
3.551181, 
ffijoj. 


3.^514148 

J.55t54»5 
J.55t«*8i 
Jffi78,« 


j.f5i»ii4 
1-  ttjojjc 
J-5fJlt4t 
l-njJTfe 

5533»75 
J-55Jt.»» 
J-553<40j 
J.55J7«I7 


*.f^i,'j.ri,o<ij 

'**4',.55».«»i 
^l^S!3.t55J08c 
If  <J.55,4t7> 
l!l7|l.f5JS4-6 

^''"'Ij.ffXfi', 
;H3-55»7k7c 

'"i^^iits^yow 

^''l'  ,.5«OOK1 


3*7« 


,«7»i 

3*7» 

}<tO 
}«>. 
)<»1 


M<fJ7fJ 
•T<54»J< 
Jt«5*«.7 
J.5<t7ijt 


Jt«l847» 
3-5«(Si<,t 
1 '5*808,8 
«•,««1017 


!<B4 

,*li5 
I  8« 
,^7 

188 

*vt  3.5«7t<.7 
3*»J  3  5<7J7>J 
1«>4;  3.5«74»64 
3«,  5 


Jl<6jt»< 
J-5««4p, 
3-l<«55f, 
3-5<6«7}« 

'  J.I'<7,0J 
5-5fe»o87 
"■5*7oitf4 
3-5e7'440 


'3-S*7Si44 


l<l»;j.t«0.458/j«,« 
l*'l  J.5<oi«54lj6,7 
|*^*  l  f»C384»  J6»8 
3«J5  U.5«0}044,;}6„ 


3*5 
J«3 


,.5«ctft},  j-00 
,<,ajl  5*07431  JToi 

3*38  ,.,608617  J'OI 


3(84 

3f8t 


{•(«OjSlo  J70} 

J"4 

,'05 
,-o< 

}7«I7 

,        ,   -     ,     ,  ,708 
1-554004}  !,«4,,.j«,6^yj-o, 
J.554'i5«|,«4 
,  554146«  J«4 


^'^^«^jj^^i.oi^ 
1*4'  ,.jtfi,,07 

i<f4<  ,.,6.45,1 


J-5f3«8,c  5«44j3.5«.57«4 


,.5<77}tO 

1  5«784»4 
J.f«7»<6» 
3.5«to«4, 

3-5<8iot7 
J-(«8ji»i 
J- 5  6  84164 
Jt«8,ii7 


|).5<I8.«7 
|j-5<'JJ58 


3710 
37.. 


37'i 


3  ff4J«8o  ,64«l)  t<ioj4» 
J-fJ44«>tl3«4,|j.  l<i»7y  ,71, 
35««  3-ff4«'0,  J<5c  }.,«„,»,  ,7,4 
Ji»7   J-5547J.4  l'f 'JJ-f«i4il«  J7if 

J5««'jtf4«5t4',tf,t|l-f<MJos'l"5 
J-rf4»7J,',*,jl,.,<i<4,7  rri7 
1-5M0944  ,<j4j,.,«i7tf8,!J7i» 
3-flf»'f4,J«(,  J.5<t8«74  37'> 


J-5<«<7io 
^■f'8;8ii 
J  5«8S054 
3-5«}OiU| 

jS<>'Jf7, 
,(«»ii6g, 

i.5<»J7J> 
..5«J4,io 


3f8> 
5I>0 
Jffl 


IfJt 

n»3 

Jf»4 


J.56,'c8o 
I»97t4> 
3-S<»84',j 
J  ,»'»58«l 

3.f70C7,7l 
3-f70l,»tf| 
J.(7C,0J4! 
3-5704ttft( 


3  5ff<,<j  ,<,tf|,.5tfjoo<i  3710  j  }. ,-^,4^,1 

3-J70tfj,7l 
,  57C77<4| 
3.57^89,0/ 


,.Itt457t  J«,-r|,.5<)lit* 
-  .  ,  55tt78l  J«5»|,  5<,f437 
jm  I  J  f  55<>S>  ,<„jj.l<„<l4 

JS>«    ,  !ft«i97  J<<o|3  f<J4«.. 
3  tff?4-"^  ,<»ij,-f'3'?»7 

,-,,<0«Il  j«ijj-t«J?llj 


Jl?7 
Jf»8 
Sf» 


j.  Ji<i8i«  ,tf6,Jj.5tf,«j«,'j7i7 


J«00   ,.51«}oi,  ,<tf4  ,.j«,,f  j, 

l3*°«JJ-55*4tJll}tf<l}.5'<  40740 
Jtfoi    ,.„<,4,7  JM6  ,.,64141, 
I  ifOi  I  }  fi««4}  ,tftf7  ,.,<4jio, 

',604  ,-5i«7848^,ii«8|j.5<44i,J 
ll<05 


|3.|7'0<-,7| 
J.t7l't(i| 

I  3.^71141») 
J.J7.}f,4l 


,«o< 

3A37 


JtfO, 
,<IO 


,   3-,t 

3.f  f«>of ,  ,«,  , .564(477  '  1^11 
,.,570157  ,«70  }.(tf4«6<si  J7J4 

,.,f7.4«.  }<7l'j.S<47«44  r3t 


3.57147  5> 
Jf7.5»t4| 
J.  57170»« 
}.l7l8tti 


,.55'i«5  J«7ifj.t<4>Oi7  r3« 


3.55738<>  5*73  ,.5<tolO,|  57,7 
-    J.tt7507i  J*74  J  t<5'J9l'j7j«  5.,7».>„ 
,tfil),.t57«.7S  ,«7f  3.}«,i(7J  J7J£*J't7»75tf 


J.f7«94'* 
J.t7tO(ft> 
J  57ti74j' 
M7ii»otf 


,.57140tfy 
J17151JI 
5.t7t«,9j 


Tabula  Lo 


Pi9 


5«J«748<5S 
[3.5875^87 
j.S877no 
3.^878151 


3.58014OS  38^^ 
3.^803547  386^ 


3.^804688 
3.S8OJ819 


^74S 
374<^ 
5747 

5748 

5^49 
)7S0 

37  5» 

37S1 
37  S3 
?7S4 
37SS 

37^«^ 
57S7 
37S8 
i7$9 

37*^0 
37^1 
'  37<2. 
i7«5 


3.5734SI8!5«09 
J.5735678  5810 
3.S736837  3811 


3S73799* 
3-S7391S4 
3  S7403»3 
3.5741471 

5.574KJ18 
j. 5743786 

3-S744^43 


3.574^099 


5870 
3871 


3.5806969  5871  3.5879355 


3.5808110 
3.58091)0 


J 873  3.5 88047 5 
3874  3. 5X81 5  v6 


3.5810389  3^75  3-5881717 


3811 
3813 
3814 
3815 

381^ 

3817 
3818 


3-S747J-S< 
5.5748411 

3-S749S<58 


3810 
3811 
3811 


3.57507^3  ^llf 


3.575^878 

3S7S3033 
3.5754188 

^-S^Si^^J- 


3814 

I3816 

3817 


f 


37M  3-S7S<^4^<^ 

57*J  3-S7S76)0 

il66  3.^758803 

3767  i.S7S99S<S 

1768  [5  5751109 
3769  )  3.57611^1 

'  3-S7^34i3 
3.57^45^^5 

3-57<JS7i7 


I 


J770 
S771 

1771 
i773 
|774 
377$ 

%776 

3777 
1778 

3779 
|78o  ' 

3781 
3781 

3783 

3784 
3785 
3786 
3787 

3:^88 
3789 
3790 
3791 

3791 
3793 

3794 
379$ 

379« 
3797 
3798 
3799 

3800 
3801 
3801 
i  3803 


 3836 

3.57(J<f868  3*37 
3.5768019  3838 
3-S7<59«69  3839 


3.5770310 
3.5771470 
3S77ltfiO 
3- $773769 


3.S7749»8 

3.S77«067 

3.5777115 
3-5778363 

3-S779SIX 
3.5780659 
3.5781806 


3818 
3819 
38^0 
3831 

3831 

3833 
3834 
383$ 


J840 
3841 
3841 

3«43 


3.5811519 
3.5811668 
3.5813807 
3.5814945 


3.5816384 
3.5817111 
3.581845J 

3-5819497 


3.5810634 
5.5811770 

3.5811907 
3  5814043 


3.5815179 
3.5816314 
3.5817450 
3.5818585 

3.581^719 

3.5830854 
3.^831^88 

3.5833111 

3-58?4i55 
3.5835:88 
3.5836511 

3.5837654 

3.5838786 
3.5839918 
J.5841050 
3.5841181 


3876  3.5883838 

3877  3.5884958 

3878  3.5886078 

3879  3.^887198 

3880  3.5888317 

3881  3.5889436 
3881  3.5890555 

3883  3.5891674 

3884  3.58^x791 

3885  j.  5893910 


3844 

384$ 
3846 

5847 

3848 

3849 

3850 


3.5845311 

3.5844443 
3-5845574 
3.^846704 

5.5847834 
3.5848163 

3.5850093 

3.58;iiii 


5886 

3887 

3S88 

3889 
3890 
3891 

3891 
3893 
3894 
3895 

3895 
3897 
3898 
^99 


3.58950^-8 
3.  589614$ 

JSS^^i-^i 
3.58^8379 
3.5899496 
3.59J06J1 


3.5901^18 
3-5901844 

5903959 
$90507; 


3^ 
390/ 
3901 

5903 

3934 
J9Cf 

5906 

3907 


3.5781953  5^51 


3.5851351 

3-585347? 
5.^854607 

3-S85573  5 


3908 

39^9 
5910 

39^1 


3.5784100 
3.5785146 
3.5786391 
3.5787538 

3.5788683 
3.5789818 

5-5790973 
3.5791118 

5.S793i<5i 
3.5794406 

3-S795  5SO 
3.579669} 


l 


3.5797836 

3.5798979 
3.5800111 
3.5801163 


385i'3. 5856865 

3853  3. $857990 

3854  3-5859117 

3855  3  SS^''©!^^ 

i 

5856  3.^861370 

5857  5.5861496 
3858  ^586^611 
3859' 3-5864748 


591 1 

3915 
59^4 

J915 


3860  3  5865873 

3861  3.5866998 
3861  3.58681x3 

3863  3.5869147 

3864  3- 5 870371 

3865  3I871495 
38*6  3-587i<fi8 

3867  3.$87374il395A 


3916 

3917 
3918 

39'9 

3910 
391« 
3911 

3913 

3914 
3915 
3  916 

3917 

3918 
3919 
3930 


59O6189 
.^907304 

59084' 8 
$909531 


.591064^ 

•  59"759 
•5911873 
.591398$ 


3.  5915098 
3.5916x10 
3.'^9i73ix 

3-5918434 


3-591954^ 
3.5910657 
3.5911768 
3.5911878 


5913983 
3'S9i5098 
3  5916108 
3.5917318 

3.5918417 
3.5919536 
3.5930544 

3-593  1753 

3.5951861 
3-59339<s8 

3.595507<f 
5  S93<SI83 

3  5937190 

3-5938397 

3-5939503 
3.5940609 

3-594171$ 
5.5941810 

3.5943915 
3.59/5030 


1 


c  .y  i^cj  i.y  Google 


> 


.1« 


pro  numeris 


41*4 


3.<ifjl87 


J.<tf4i4o 

4117 


411II 


).<«ltfClj 
».<ltf47j, 


5.£<<«8{{ 
J.«I<790{ 
}.<l«(9{4 

).£l7llOI 
}-<i74iy, 

J'*«7TM5 
J-«'7«i>j 
M'77340 
J.<I78j«7 

J-*I7»4J4 
)-<iS04g 
J.«lSlfi 
J-<I«lf7) 


).<l8j5lj 
J.«tg.(<«f 

Mi8{7io 
J^'«*7f{ 

)'<I«7l00 
).iciS884{ 
}.6it488ji 

)-<lJl»77 
jilJjOtl 
)-«l940<S4 
J-*'?t>07 


41M  3.*iioo<7  4tt»  l|rfi8{9j, 

4'h  }.<5itiiaj  4tt)  'j.<i«*9,4 
Jrftiii4oUxj4  3^X8797, 
41*1  ).<iiji77|4»f{  J  <ig8.ps 
4^1  j.«iHi«j)4M<  retfooit 


ft)  i.ad  ibooo.  507 


4>?JJ.<x„i4,f4t{7',.«x„o,« 
4'f4j.<i.«i«4(4»{8,,.4,„o- 


4'Jf 
4'>< 


J.<U7jio 
)-<ii8j{{ 


<*W,)-*X9)07tf 
^  J.«i»40^ 


/iij04i4  41«!  ,.<i^,  ' 
♦»•«4  J. «1,1 


.«HI4S, 
.<lji49j 


3-<»}3Ji7 
.<ij4,6o 
.<l,{{,4 
<ij«i7 

<1J8«„ 
J-<f»J>7»I 
*'407r 

)-<l4i7«Ji 
■<X4t9ii 

<l4)8,t 
*»44«« 


J-<iS4'f  t 
J.«t!fi8l 

)<tf«lll 
}-<tJ7i), 


J'«'><x,o 
».<iy7i»j 
J.«i>«ij,; 
^*'»t77  4tjt 

{.«lOOjly 
).<tOI}<o 
|.<101401 

J«*°J44J 
)  .«1044(4 


«M»tJ, 
).<t<0,li 
♦»^).<1<1J,0 

)  <t<i,77 
♦^WJ^MJ^O^ 


\i  <"44}0 
J^X6,4,7 


|J<i»9IS0 
).«)Oato8 
IJ-«»oii:« 
J«j0ii4^ 

J..<JOJ»«l 
.<jD4i7, 

).«J0{  if6 

J.«jO<j,l 


<'<i«48j  4XJ7 
J  «t<7,09 
)<t«g,,4 


J.<to„i4 

).<10<,i; 

J-<107<0; 


!l!*|j^«>tf> 

^*J'»<Z70,g, 
♦'J*  J-<i7«<«; 
♦*"j-<t7i<,4 
♦MO  ).«i7j«„ 


J"<iOt<4, 
J.<to9«94 
)«ti07i4 
J.<tli7tfj 


4141 

4m 


J«t74<8, 

.  J-*i7f707 
♦MJ,J.<t7<7,o 

♦*<4  J-<t777f4 


5-«t')«40  4I4<  J.<t7rtoo 
i-*»'4«75>  4H7!j.«tto8ij 
h-«»tJ>l7  4X48|,.<i,,g^/ 


4)01 


J«J4I74» 
^•«3417^7 

♦10»  J  <)4J7«f 
4JI0  J.(tJ447-, 
4)ni).«J45T8o 
4Jit  }.<}4«788 


4)1) 
4314 


-'^S:;r  iiiT' 

-  ^  41tt|,.«lt(„, 

TtmJ.  ^  


J-«J477»J 
).<j488cl 


iJ  «Jt'«lo  4J«l').«4,,,,, 
1  J-  5t)«)v  4J»)  .«4.4^ 

jj:2:4«j7  4)a4j.*4,8o 


♦J»I  5-:4l»<j« 
4'*'  J-<4lo«S6 
♦J^7  j.64i,fi7« 
♦J8«  }.K4ii«6 

4)«»  ).<4iJ<,« 
4J>0  J  «41464, 
«»'  ).tf4t,<j4 
4J»i'j.<4l«tft3 


444f 


'■<JffB4J 
I  )'<jf<i4s 
J-«J578f  1 
M)t»8|7 

3  <${9Ki 
S<J*08«, 
)-ij<i«9 
J-<}<t87t 


J-«J«)«7tf 
3«)<4«7» 
1*)<J|«1 
J-«)«884 


4J>J 
4J>4 
4J»J 
4JX 


3-*4i7tfii 
3.<4t8tfoi 
J'«4t>f8, 
J*«4)0J77 


■  I- 


♦44« 
444« 

♦44> 

44to 
44ft 
+411 

♦45) 
♦4t4 
♦4ff 

■t4f< 

44  f  7 
44f8 
44f9 
44tfo 


3-«)«7«87  ♦J>7,«;4j,,«, 
3-«J«J.8,i  4JW  ,.<4,j,4 

i:f£^j|^^,}«4j4ji7 


'•<J7i»y4 
J.«}n«j5 
J-*)7)«>< 

J-«574Sr 


J<J7t«»« 
J'«|77»»« 
J<)77«>« 
i;«J7«g>g 

)<)'>8»8 
J-«j8c8»7 
J^)«i8jtf 
).<)8l89; 


'44O1 
440» 
440) 
4404 


).«47«7I8 

J-«47><»t 
3<484<7, 
).S48i<;4g 


J.<4J),,4 
J  <43<tOO  . 
3-«4)74«7,44<7 
J- <  43847,  44<« 


44<I 
44*1 
44<:j 
44<4 

44<f 
44«« 


S<4tt<t4 
).<48}«oo 
«<4«4,7tf 
l*48„,i 

J-^^Stf,»? 
}<4>7{Qt 
'  J-*4»»477 
J'<4«>4fx 

J  «4»04u 

3.«4>l40l 

J-«4>334» 


3-<494)x* 
3«4»fix 
'  )  «49<i<» 


♦^^'  J-<4)94!S»  44<> 
4^  }.«44£--44f  ♦4'° 

»r  "♦♦•♦J"  ♦♦" 

^8  ).<44l4i6  447t 

♦♦^*  3.<44MO«  4473 
♦♦•O  )jf444jg<  4474 

^♦"M<4^1J7I  ♦♦■t 
tllMf-644«)f5  447« 


4M»   3<j8j8j4»4'3,.K447j„  4477 

♦JlOjJ.«)84«,j  44<4  j.6448,ij|447« 
4Jf«   J.tfjSjg,,  44M  ,4^,^;j447, 

♦3fxIj.«,8«8t,U4.<;;^  ^44»^ 


^•M-'»»^  ♦♦'' 
J-i388«84;44'8 

J.<)«*ll8i,44'» 
J.*3»og7,|^^^o 

[♦Jf7  J'«J>'«7<,^^" 

4)18  i.«3»t8;t  !♦♦*' 

f)  f »  )•«)»)««,  ♦♦Mi 

4)tfO  J^«)94Mj,**'^ 


J-<4l»t74 
J.<4Jtt{7 
3«4;3i40 
'3.«4f4it) 


'448. 
4i«t 
448) 


J.tf4»«»«I 
J-«4»'87 
).<tooi«o 

)tfJ0IIJ» 


).<joi«o4 

3«i0JO7j| 
5<f0404^; 
^•«tojcii 


J«tO{,«» 

}<!0«,*o 
J«t07»|ol 

J'<tOt!,OI 

)  <fO,t7j 
).<flo84l 
J«lii8u 

3.<{I17«0 


J.<4tflO, 
J-<4{*i87 
3«4f7'«»| 
j.«4(8i{l 


,.<j„8*i  ♦4Xfl,.445„„(44«, 
<  <Jr'«f7!^^"|j.<4tfOIl4l+t>0 


JtfflJ74» 
J-  <fl47>» 
-  J.<!«f<k7 
♦♦^1  ).«fi«tfj< 

^♦«f  1  J.<,I7<14 
♦♦««  J.tf,ft„j 

4^«;  j-<!.»f<. 

♦♦»•  3-<!to,i8 


J-<3y7«tt|*-»'2l 
i-  <)yi(847lli^' 


1- 

J.6{t»84i  ♦♦'* 

jui.poXj^i^^JO' 
J.<40I«ji|^^J' 
j.«40X8i«i+^J* 

^■tf^ojltoL^JJ 
,  64;48l4'44J4 
J'«40(«o8  44Jf 


j«4«ro», 
'M.<4«t07« 


J  *4<JPf7 
',.«4«40)7 
)  «4<fOI7 
)-<4*J»»7 


44». 
44»! 

4*»3 
44>4 
44»t 
44»« 

44»7 


j.<4or>f  ^O'  }.<47a<94 

J.«4087««i44J«  ,.«47187, 
).<40»78«.44}>j,.«47U,, ' 
).<41077) '444oij.<47j8,0| 

J  '4"7<J  444i'j.<4748o8 

J.<4ii7,«  444t|).<47t7»tl 
3.641,74,  444,  ,.647«7«J 
}  ««14-41  4444  '.^J-rr^o 


4,0, 
4foi 
4f0J 
4t04 


)  <f»l4>« 
)  <ftt4«, 

J-<f«J4p 

J«P4jy7| 

«•<fifjtf4 
).<,iejj, 

3  «fi7t>7 
J.tf!t8»<j 


).<(i,t»» 
J^iioij, 
}.<j)ii«a 
•«tjxin 

•<fJJo>o 

«f)405I 
«fjfoi, 

<f)<>«4 


4fOf   )  «H<>48 

4(0<  IJ.<„7»,» 

4t«>7j)  <f,887< 
4{o«lj.<ij,«j» 

450» 


Digitized  by 


1 4(40(111 
|.414>7>« 

»*i«ri)» 

5.t,,«iri 
.•»14»4' 
J-^IIO»!) 
1*1IM*4 


i-(l(l]4l 
MIDJO» 
flM"' 
J«llt"< 


Tabuja  Logarithmomm 


»17    )  tmotl\A*)t  »««I4H|           4TO|l-«7>c»r»  4T*4  l-^TTrnLlU  ,l  «MTt7tl 
 ^<    .4.. ...f.  t.^.!AaAttt'..a..' l.itrirM.! 


j..<,(tiM  41»» 

)'<1,7I4, 

J.4IH10, 


)  rtioii 
1  "II4»» 
1^11 444 


1  *«M14? 

;.44t4,4.: 

^fci,ia 
i-uu 


41»!  I.UU1J4 


♦*»»  )^«»7j1»i 
4<!0  J.«474l,-<> 

4*1lij.4»74,^ 


{X«t7l8 
,4i(lJl]L 
\M,f01, 
|j(«1001f 


I.«!*7<«4 
J-*l«««4l 
V<1<»<Ot 
l^iTOV» 


l4ft|,it 

f.Min« 

jj<l<:4li: 
l.««ll)!J 


♦  !♦•  ).*|7lfl| 
•,414»lj.«t7H7' 
4141  )^i7J417 

414)  |,.«17„„  4*"»  |.«<,*(>«7hj'» 


....  I j>r  T  - 

414«  ,.«,74,„L»»I« 
|MI77«!o;4*'" 
♦'♦»  ).*|7lu^| 


»-«i7»'l»-1*'» 
,.<11>}|i4j4«W 

MiatctiMn 

}.*|Mo4)|4<>< 

i  <rttl»7<  4«'7 
).«ll|»,o  ♦«* 
,.«t<4U4  «<'» 
,.«|»1l|7  ««» 


H|i«7«o'«<>' 
).«I»T74i;4*»« 

i<,a««M  4«», 

|.«jl^,4«M 


,  <!»'1H 
t.<l»l,x.« 

l-«l»M)« 

Ml»44<" 
»•  •r»i|i»rl " 

,.<1»«,lu 
»<i»71*« 


|.««147«1 
1  •4»I«>o 

,«17I-TI 


^5790,  4«74 
»<7t 

%«7< 


,.«17»!I 

)•««)"♦} 


»«««i*r 


i«<t»i»> 

J^««14«o 
^•«4*4»i: 


4rt4 


«4» 


4«> 
4«»1 


4«»! 
4«»« 


).«,B«t,  4.<»7 
,.«l»l«»  4*»» 
M"°4»7j4»»» 
lM*>4it  1 4-05 


,-«*«7^0 
3.«4<1»» 
1 1*491 
,.4o-|0.7» 

,.4*1 11 17 

|.4«,U>1« 

,.«1>»>! 

«<I)»)J 


J«!4>-» 

,.441,fllO 

l«1«74« 

|.*<t7««I 


,.*««IS 
(.««<{P7 


•*!»  J-«*T75|I 

1*14  j.«:4i«4 

«<1i!,.«47»If7 

4«f«j,.««toip 


♦  <17l,.<*7IO<» 
|1  1  ««l.yfl 
»  M4lii»i7 
,  Ml,»i» 

,.«I4T»I 
,4«t,T>| 
^M»««!4 
J-««»7i»l 


(.<*»,  U 
|..<<!i»447 

,*»')o» 


I  ««»>■>» 

J.W»,l*» 
t.<<»40*f 


»««»»t» 
].««»<II7 

,4«»l?4l 


•**,»•)!  l'**»»'^* 
.««4077«  ^*'*  ^#7*c«0» 


•  4«7* 
I  4<tD 


,«7011,0 
,»7014(» 


).«7CJ1»< 
!.<^4J'4 
,  6h}(]41 
,.«70<l<» 


►«7irre»« 
j.470l<x, 
,.«7Cl»,,J 
,.«7o4i7« 


,.tf7IO»04 
,.«71 1711 
J.<711«!4 
,.471  J.,»J 


,47><10< 
)-«7'14J' 
^•47]a),« 
j*7m»i 


,.«7iS*s4 
j*>»",o 

)-<7X»H 
,  471047» 


,-*77r'»' 


|w«Tl>«0) 
,'47U|U 
,  «71,710 
,.«714971 


,.«7l!1>« 
J«7>*1>» 
1.4717441 

,.<7iai*, 

4*71»«  »- 

lu(7,ota» 

(«7)11,1 
i  «-llflt 


1»7J17)» 

)-«T|«l» 
»■«7)71;» 

)  «T)«l«l 
).<7]»4U 


47«, 


,4^I>(4CU({,  ,-»1)»l7>' 

,,„,  :.«7»i.4i> Uiji  >-*»«'i™ 
l^,4t  i*:»)»i>  ,Hi  I  »»«■»» 


L,«,  »."»4»T. 

l477ol«.«-»1>», 
'4^1  )-<T*«0»( 


4771  HJ»?!*  4»)* 


4t|,  ,-««4U»» 
4i„  J.»>4,ot< 

14«»!  >»'4J»'S 


rrf  )'»?»T»i . 

4TT(  I.<7»ttt4 
4..,  ,.47t»-,. 
477<|)-<7>0<4) 

;  S7»t4». 
.  .,  !.*,-»,!-:t 
47to  )^«7»4»7> 


|-«74fH: 
s  «74117 

;-«'4!J.«» 

J<T442'> 
l<744»)' 

J-*7»!»l< 
'.<7«*.-71 

|.«747»») 
|«74>«" 
)-«7*»1>T 

)«7iom: 

.47(1,«, 
<.<-T|ltit 
!.<7!poti 
!.«-,4"T 

J-<THO« 
»*MI»t' 
|.«71<t*^ 
»•«7177« 


,  «7i»70>:j4»oi 

|.<7»o,jl 
)•«»«"  «4 


,  «;*>,<i 
)-<T«,l 
,.*^4t>l 
l.«7«|t07 


,.(7«n»i  .  . 
,.«T««»)«|4»'4 

|<7«7l(C 

).<;«»,-«4 

,.«7TO(^  ««'• 
,.<77110(  4».» 

,.*r7«4>« 


)  »T»I'l7 

I  «:»<.-«( 

|.*7»7oa4 
)-«T»7»l> 

,.<7j«»i»  4»4, 
J^TITTi:  4»! 
,4too<}4  4»t 


(  4(0^4,» 

)^)f1 

,<f04Ul 
>t»0]l<» 

,,4«>(C74 

,«to*>» 


|.«»07tU  4»l» 
|.«»0»7»>  «>*3 


i-«lo»*» 

).*IIO«01 
_.6»ll!:>- 
(.4111411 


(.••MllO 
(•■••*Kl» 
>-*»47l(« 
)-«»4»4M 

J*«4»Jtl 
)-»llot4« 
1  *ll»«» 
|.<S(tO«i 

^••»1»»<» 

V"l)«)4l 
).*»i«')»l 
,.*«|,»i« 


,.*I|(,U 

(.*>l74t; 
»*»)tw 
)-*»iM 


,.4wai> 


4»(7  l<»«J*»l 
|l  »»«*»17. 
).>.|«(41, 
)-««»>•) 


,.*)>ni< 
,.«.«»>« 

)*»»l» 


I  «»>!;■ 
,««>(> 
«Si|. 

9.*tH0jO  ♦> 


Jjit.yif,  ■ 


|.<»>i»H« 
(.«tl" 
,«»>i.  . 

,.<ltic«i'**^ 


J.«77,„i  4I1' 
J.«774>44t4ll> 
,-«771>17(4l>, 
,.<77«e«»|4«H 

t,«7»«»»>'4t>l 
I  «»l*»l(«»'* 
><77«»0«4>«7 
47*4  J^77»?>1  4»>« 


)•«•»!"• 

.*i:!i,» 

l-«|T»lll 
,.617701) 


,.<■>(»<, 
J.4ll<t«l 


f«»!>»" 

,.<,,t.tri 

,.<1,,1TI 
,.<tMO-) 


,,*lii»r! 

J.Jj«7'», 

,.«»r:<2j 


«»7» 


,4aii>» 

t.tttuX 

V*»»!»* 


4110  ,.*U4l^ 


,.4.17:*.  «^ 

'^""♦S.Ji»w«^ 
,.«»iD«To5^^;i^ 

4«,!,.<tli<4< 

41M ,  ,>t»>i;f 
4(t7 ;  ,.»»#»»» 

4>*i  ,  «•»•»" 


)JI»1»«» 


4'»* 


N. 


t.  N.  Loi*ru.\N.  iLjx^n,.  7^. —  _  * 


48?5  !  3-<58y7fi7' 


49^7  J.<,fiiS5' {011  JTOO^jKJt 
,^9S9  j.«yfi,4,'fOij  j.7oo9rf,t 


3  <ffy«ji  loij 
3  <3>f<f<8  JCitf 
♦'*3i  *>f  7443  50*7 


3-  7011J6X 
3-70imy 

3'70i3o8> 
3  7oi3,f, 


S-^^Wiyjjjoiy 
3-*><£>y4i  f03i 


J<><f3t64 


j^^yiTSgfLj^, 


°**  J  7o„.3» 

3-*>6443g  J03f  j.7oi,^j 
3  *y6>ji|  $03«  3.70108 f7 

3-<JJtf<igflw7L.7ot^ 
3-«>*70j«  {038  3.7oj^jg^ 

3-*5«7»3i  3-7Cti44. 

}j<y«8fo4  104Q  h.^oi^J^f 

3<5Xf9tf7tf  M°4iL7otc,i, 
3-«»70f4J)O4*L.7oi«oig 

3^^,3  P44  J^^^j;' 

J-%JI*,P°4S  ,.70186,1, 
3-'y740^IO*',. 701,47, 
J-*»7490,ho47L  70^; 


°^M'-70Jf4„ 
J-^C}4,fx  I 
3  70371 «X 
5°^'-  J.703SO7I 

J-70jg,i, 
'°{»  «.703j,-,gg 
'■^^»  J-704C«47 
'^3-7O4,50f| 

f'^'  5-704i,63 
J-7044,,; 


^*J704«<J5i 
3-70483« 


}.70f,49X 
i.7o6oj47 
3  70«  1 101 

J-70<10f  { 


3*70 1481«  l 
3-70ifrf8o 

^•7°«<f4} ' 
3  70x740* 


fo8r 

JOgff 

Jo«7 
ro88 


3-7o6ij,g 

i706j7«^ 

?-7cVl7 
»-70ff,47, 


3.7o<tf,x. 

50*0.3.70*7178 
,        1  3«7o<8o,, 
W»  3-70688^4 


»*45>|?.7ll7ti, 
JMo  j.7,,807^ 

»M»l3-7«i89,f 
JjJi  3.7«i,7j, 


I  {0,3 
Jo,4 

JO,f 
{0)»<S 

I  S°97 


''133.7110501 
J'Hij-7»ii44, 
'•IJ  3-7Uti87 
3-7I1JU, 


J*-li  I  7i70b44 


^717087^ 
i-7'7l7loj 
3-7171343 
3-l7'7337(fl 


l-70*,737 

J-707o{8j 

i-7D7i44t 
3-7071154 


'f  17 
Jijll 


3-71  ijri 
3  7«i4«<j 
S'j'3-7i*f6f, 
5  3-711*4,7 


3  707,,4<f 
{o?l  3-7073598 
I  Joy>  1-70748  jo 
5100  3-707{7ot 


i;/'ii-7'*73„ 

3-7it«igo 
3-7ii»oii 
*'*4  j.7ii,g<f. 


J-707*{,3  JWs(,.7 

3-7O7740{  t ««.3.7,3,  J 

J.7078i{JjK7?3.7,,tX 
•^07„o7jl«tf«  ,.7,,,; 


ij 


3.7«74ib8 
}•  7«75a4i 
3-7i7f«7, 
}-7«7«70f 

3-7i77fJ7 
J-7«7«j«, 
J*7'7,»Oo 
3-7«8oo<i 

f  3'7i8og<, 

«"73.7.81^;; 
»^«|  3-718)3  f< 


^        3- 71841 8« 
;^3°fj   .  fO,7 
f  3-7<8f844 
,  3-7,8«<77 


3490,15134 
3-7»J{74J  Ii3{ 


i-7ij<j8j 


.  .  J-708i6{,|5«7i 
tl08  >7o8ijo,p'7i 

3-70g„fj5'73,.7~ 
3-70g4ic5    «74  ,.7,38;^^ 
5«'«   3.7O8{05,  5«7f  ,.7  ♦ 

nii  ^l^if^  IZ'  i-7.3',4j 

5"3   3-7C8tf7j8(5'77|,~  . 
5"4  3-70876;  5'7«  .7^j;:^;; 
"''   3.7C884J6     7,  3.7.^,^^^ 

i!l'£J^5  !1N5-7I4J1,8  P44 

}.7o,o,{4  5'»«  L;;;^ 


513<5 

5137 
51J8 
51J9 
5140 

5*41 
5141 
5*43 


5'ii 


J.70,t8{,'  |'«i|,.7,4„,i 
3^i70oK!l4  J.7,^^j^ 


5*4 
5148 


'!°'354«  J5|}.7.47488'514> 
•  ^-   3-70,43,«  J  »6  ,.7,4,,,  ,1,0 

3.70,ri44      7  ,  ,,4,f,;  ,t{. 
f  M  3-709^0,,  M^*  j.7,, 0000  5111 


3-7lgKj37 
3-  7««yi<7 
J-7«8,5,tf 

3-7i>D«i< 
3.  7i,i6i{ 
3.71,2484 
3-7f>j,i3 


3.7,J4'4l 
3-7  «,49-0 
i-7f,57„ 
'«,««17 


Jttj  3.705W,,,  /'f?(3.7lf0837,  5*53  /5.7 
5'itf  3.7I97786  >''°|,.7»ri«74  5*54/3.73 
T'17  3«70>8<„  ;'f '  3-7i5if  ,o(  5*55 1  ,.73 


3-71,745  J 
J.7«,8»83 

7',,i,,. 

3-7«,ysjg| 

j.7ioo7<f< 
3.7«oi{)^ 
3-7101410 
^.7103147 


.7104074 

rioii        -    •  •  ,.7104,0Cf 

'70>8<„  >  f '  3-7i5if  ,o(  5*55 1  |.7io{7i7| 
3-705,480  11'  3-71 53347|        1 3-7io6„4 1 

,','fi  i-7'54i«3  5*57  1, .7i073ga| 
'74  3.7tj50i,  5i58|j.7ioiUo<| 
010  '  *'l3.7«f'  ■ 


3'7ioi 
^•^'Oioio 


 .  ..,^if{S56 

3-7«ot8tf6|.*'^h.7H<«<i 


•7'Oj7IJ  J'^-|3  7,f7fl7 

^•7'04ff,  ;,;  3-7«  583«, 

3.710^404 ,1''^, .7,  f,i,8 
I  3.7'OtfijoJ^  }.7,tfooj, 

1 3.7'070,<r^*°M3.7'6o8i, 
3.7'07,4,         3.  7'<.703 
3.7'o878tf  '  ^ U.7Mi{jg 
I  5MO I  3.7,0,«3,l2_^|3.7itfjj;3 

3.7'i0476f5iOflj.7,^4JO7  ^ttf 

3-7"  1311) '^"'/j-^i^fo^t  {iTo 
J.7,li»*f  I*07l,.7,rf,g7^  ,47, 
J.7UJOIO  510«  3.7,^7,0  jt7t 


fif>  I  3.710,0,1) 
5**oj3.7io^«j7[ 


fitfi 
fitfi 
fitfj 
J164 

{W{ 

Jltftf 

{1«7 
(ttfg 


3'7"3«J4'jio9  J.7W7144 
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Trigonometnae 

TRIGONOMETRl^ 

LIBER.  TERTIVS 

Refolutio  ti-iaiigulorum  rcailineorum. 

S8Sa.S8ga     mu  anpuli  oppof.d  B  A  C.  Cirailo  infctibatur 
ttiangulum  ABC  .  &  «  ccntto  G  ducatut  GDE, 


PROPOSITIO  L 
Hicorctni. 

In  trutnfHlU  rtQlUntu  mnivtrjls,  Uttrd  funt  fre- 
ftrtitndU  fin»yus  anguUrum  tffcfitirum. 


Sit  rcaiHneiira  ttiangulum  ABC  ,  dico  ita  clTc 
latui  ABad  BC  ,  ficui  finus  anguli  ACB  ad  fi- 
num  anguli  BAC. 

Tritngulo  ABC  circuius  citcumfctibatur  (^rr 
5.4.£»c/." )  divififquc  bifiutim  in  D  &  E  Utcri- 
bui  AB.BC,  ducantur  ex  ccntro  F,  linc*  FD.FE, 
qu«(^»r  %.^.Eucl,)  pcrpendicularcj  crunt  ad  AB, 
BC,  ic  confcq  ientcr  BD,  BE  cmnt  fmu$  arigulo- 
rum  BFE,  BFD  (  ptr  dtfin.  fifius.) 

Demonftr.  Angolus  B  F  C  duplus  eft  angnli  A 
( per  lo.  j.£i«ff.)fed  ctiam  cft  duplus  anguli  BFE, 
propier  triangulomm  B  F  E  ,  E  F  C  xqualitatem 
( ptr  i.i.Eucl.)  etgo  anguli  BFE,&  A  funt  xqua- 
lci .  fed  BE  eft  finui  anguli  BFE  .  ctgo  &  anguh 
oppofiti  A.  Eodcm  modo  ptob-bo  BD  clTe  finum 
angiili  oppofiti  ACB  .  fcd  BC  ad  AB  candcm  ra- 
xioncra  habct  ,  ac  fcmiflis  BE  ad  fcmifTcm  BD  , 
ergo  ita  eft  BC  ad  AB.  ficut  finus  anguli  oppofiti 
A,  adfinum  anculi  ACB  .  quod  ctat  demonftran- 
dum. 


Hic  qiiidem  deiTKjnftratio  triangulis  rcaan- 
gulii  convcnitidatur  lamcn  alia  fiCilior.Sit  igttur 
triangulum  ABC  reftanguKim  in  C  .defcripro  cx 
C  m  ccntro,  intetvallo  B A,  circulo,  hypothcmifa 
AB  fit  finus  totui  feu  fimis  anguli  ledli ,  A  C  fit 
finus  anguli  oppofici  ABC,  BC,  feii  AD,fit  finii» 
anguli  A  B  D,  qui  altcinuj  cft  ,  fit  zqualis  angulo 
BAC  ,  trj>o  conftat  propofitio. 

Poiret  Rett  «lifftctilias  pro  angulo  obtiifan^nlo 
BAC,  qviotnodo  cjus  lucdictas  BD  ,  polEt  tlTe  fi- 


ctitqnc  ( ptr  i.j.EueK  )  perp:ndiculari$  ad  BD, 
iC  finui  anguli  BGD. 

Dcmonftratio.  Angulus  BGC  in  ccntro  duplut 
cft  tatu  anguli  F.  quam  angul:  BGD  i  crgo  angnj 
BGD  ,  <k  F  xqualcs  fiint ,  fcd  BD  cft  finas  anpB 
BGD,  crgo  cft  etiam  finus  anguli  F  i  fcd  angaW 
obtufiis  A  habet  eundcm  finum  ac  anguUn  ico- 
tu$,  qui  cft  complcmcntum  c jus  ad  duos  red«,& 
in  qiiadtilatcro  ABFC  ( pcr  xi.?.E-c/.)  ingaJi 
&  F  «quales  funt  duobui  teais  i  crgo  euB<ton 

finum  habcnt  BD. 

COROLLAR.IUM  I. 

Daiis  in  ttiangulo  duobus  latcfibi«,i'«"P'» 
unicorum  oppofito  omnia  ^r^nottrcumot  bxn. 
tur  AB.BC  &  angulus  A.Fiat  cnitn <«     «1 A». 

ita  finus  anguli  A  cx  canonc  i^?^''^^''];;^» 
tum  habcbi?ut  angulus  ACB.datis  »mctn  Juob« 
anguli,  daturtcttius  ABC.Fiat  ru.fiis  ut  6nos«n 
gul.  A  ad  finum  anguli  ABC  ita  latos  BC  ad  A 
quartum,  &  habcbis  latus  AC 
^        COROLLARIUM  H 

Datis  duobus  «ngul'*q"'bufcurnquc  A« 
&  uno  latctc  AB.dantut  omnia  :  natn  F  J" 
tetiim  angulus.  cum  itianguli  ttes  »T  u 
fint  duobusredii  ;  tum  fi  fiat  ^ 
ACB  ad  finum  anguli  A  .  ita  Utui  u 
ti,m,habtbitur  latus  BC  :  fiat  item  m  finus  »ng 
ACB.ad  finum  anguli  ABC  ita  AB  ad  av.^  

PROPOSITIO  IL 
Thcorcma. 

In,r;.ngu\isrtn^gdU  •'-'y';;;;/^!^-''^-  ' 
mt  finHS  toiHS  Ad  tMngtnttvi  ^«/«"  ^ 

lotHS  Md  ffCMnltm  t\ufittn.  ^ 
Inttiangulore^UnguloADC.dicok^^^^^^^^ 

t.is  CB  ad  AB  .  ut  fin.li  '«'"^Vb  jefcx^batut 
gul.C  ExCutctpuo^tcrvalloCB. 

citculus.  DctQonftr 


Lib 


er 

Demonftratio.  Cum  anguliis  ABC  reCtus  fic, 
liiict  BA  (prr  1«.  3.£«f/J  circuium  ungct.crit- 
quc  tangcni  anguli  C  ,  & 
CB  radios,  Teu  hnus  totus, 
&  hypothenufa  CA  erjt 
fccaiis  ai»guli  C ;  Sc  quia 
(p'r  ijjitfiu )  iii  omni  cir- 
cu/o  cadcm  cft  ratio  fimi- 
hum  hncarum  i  cadcm  cf  it 

ratiolajcrisCBadBAqo» 
cft  finus  tocius  in  tabuU 
notati  ad  t.ingciMem  anguh  C  itcm  in  tabula  no- 
fata  i  itcm  lu  cft  BC  ,  ad  hypothtuufaiu  AC  ut 
unus  tocus  ad  lccaiuein  anguli  C. 

COROLLAKIUM. 

In  ttianguJo  redangulo  .  pr.ccr  angulum  rc 
«^m  C  ,  1,  tognoa-atut  alios  angulus  ut  C. 
&  unu.n  latus .  cognofcuntur  omni..  Dctur  btus 
nr  V"         'T' »  ^  «ngcntcm  anguli  C 
a  BC  ad  qu,cimn.h.beb!cuc  A  B.fiat  ut  finus  to- 
k  k!u-  "       C.  ita  CB  ad  dn«rtum 

f'r  ^'''-«-AB.  ficrctutlaiJn 

»ngul.  C  ad  finom  cocum  .  ita  AB  ad  qu.ri,im. 
hagcretur  BC,  vcl  uc  cangcns  ang-ili  i    J  fT 
CantCin  riiifJ»™  « n    I  .  ^    P.  .  " 


III  5,3 

PR.OPOS.ITIO  IV. 
Thcorema. 


cantcm  fjufdcm.  ita  ABad  AC.  Si  darctur  hy 
Pothcnud  AC.  initium  ficrci  i  fecame  ^ 


PROPOSITIO  lU. 
Thcorcma, 

In  trUyulu  rea^^ulis  Hnum  crm  mtd^Hm  pro- 
P'rr^nalr  tll  Innr  a^rcg^tnm,  ^  dig^crcnn4,n 
relijutrMm  UtcrHm. 


SirttianguhimABCrciflanKnluminB  cvP 
6t  ccn.ro  intcrvallo  CU  dcfcnb^.mt  ircultl,  ^ 
producan.r  AC  i„  D  .  cri.  l.„e,  aD  ag^l..^ 
rcliquorum  larcrum  ,  cum  CB   Cn  fi.,,  ^ 

GE  (irir  .,„.!„.  .  j^"' 

proponio„;fc  i„,„  AD  E™ 

«  confcquenter  (  r*r     g  r,,/  ^  '  °  • 
COROLLARIUM 

Cam  fubTD    AE    "  'j^^^R;!'"'^  compr^hcn. 

Loaari  ll    •  cxirac^ioncm  radicis. 

haStur?"  *•  l°«""'"'''       •  AD  ad.kucur. 

TVm.  /. 


I»  triangulo  ABC .  in  q..o  duo  latcra  AB  AC> 
-^nuncur  AB  ,  AD  xqaalc,.crit<toe  DC  corun 

^'ff-cnoa,n„MccmAB.AEzqLes.ctuq:.c 
,  «o^"m  furama  •,  &  cumanguln,  E  A  B  fii 
«qualuduobusintctnis  ABC,  ACB  (rrr,i  ,■ 

iorun,  oppofitofum  ABC  .  &  ACD  :  dcfct.baT.it 
cx  A  ut  ccntro,intcrvalIo  AB.circulus  ,  qui  tran- 
f  b.t  pcr  E  &  D ,  ciim  AB  .  AE ,  AD  Ci?c  »q„a- 
lcsid.v.datur  arctis  EB  bifariam  in  F;  cricqiican- 
g"li>s  FAB  fcmifmn.iia  angulofvm  ;  pcr  F 
duda  perpcndicula.i  ck  ,  crit  FG  tanccTis  fc 
nu<umin«  a..gulorum.Duw.ur  AK  paralKla  BC. 
ct.tquc  a.,gulus  cxcctnu,  KAE  «qt.alis  intcrno 

I  *'  ''I"^'^'*  ="''""0  ABC    Sic  ■ngnlix 

J-AG  xquolis  .ingnlo  KAH  ;  cricquc  LAK  d.f. 

»"K  :1os  KAG  ,  LA  G.  fco  in.cr  m- 
R-los  ABC;  ACB  j  &  fAL  fcm.difteren.i^irL. 
I^ut  FK  tangcns  (cmidifFeif ucix  j  probandum  cft 
>U  clFc  EC  .td  DC ,  ficut  FG  ad  FL  j  dncantur  tjf 
o  &  E  ad  AK  ,  perpendicularcs  NE  ,  BM  ;  coii- 
Juiigat.irqncEB  ;  ciuntqtic  EN.  BM  fiiius  aiigu- 
'oaim  HAK ,  KAB  ,  fcu  C ,  Sc  ABC  ilh,  «qiu. 

Dcmonrtra.io.  TrianguU  NEO  ,  MBO  fimt 
atqniangiila,  cu.n  pfztct  angiilos  rcdns  M,  ,v  N, 
habcant  angnlos  ad  vcrticcm  in  pund^d  O  xqua- 
lcsicrgo  ita  cft  Cinws  MB  ad  NE.ficut  OB  ad  OEj' 
fcd  ur  /inus  ,  ica  Sc  latcra  iit  oppofita  (  pcr  pri^ 
t/iam  hujtm )  crgo  ira  eft  OB  ad  OE  ,  ficut  laioif 
AC  ad  AB;  &  compoocndo  ica  crit  CE  ,  fumma 
AB ,  AC  ,  fcu  EC  ad  DC  diifcrcntiair  ;  ficut  to- 
la  EB  ad  OP  diffcrcntiam,  qua  major  OB  fiiperac 
minotcro  OE,  aur  ficur  dimidia  £B  ,  fcu  SB  ad  di« 
inidiam  OP.fcu  SP  ;  fcd  (pcreer.  4.  6.  £Mfl.  )  i,t 
SB  ad  SP.fra  FG  ad  FL  ;  crgo  ita  EC  ad  DC ,  fi.  . 
cu.  FG  ad  FL  ,  (eu  ita  cft  fumma  duorum  Ijtcrum 
ad  di/Rircntiam  cnrum  ,  ut  tangcns  femifumirx 
angulorum  ad  bafin  ad  tangentem  femiditferentis 
eotimi. 

COROLLARIUM  t 

Ficile  probarem  ita  efic  fummam  later.im  ad' 
Coruni  difTacntian) ,  ficut  fumma  finuilrn  angu> 
VVq    i/  lorurtV 


Digitized  by 


^2.4  Trigonometrix 

loruni  aJ  '^ouim  ditf.rcntiain ;  «tgo  ita  cft  fumma 
fmiiuin  ad  coium  diftcrcutum  ,  ficut  tangciu  fc- 
mifumni*  angulorum  »d  langciitnn  fcraidjftcrcn- 
liz  corum> 


COROLLARIUM  II. 

Hic  propoficione  foltimut  triangiilum  in  quo 
dantar  duo  Utcta  AB  ,  AC  &  angulus  BAC  ib 
iplis  compiehcnfus.  Fii  ciiini  fumma  latcrum; 
tum  minus  ^  majori  fubuahitur ,  iit  habcatur  dif- 
fcrcntia  DC  ;  tum  fubttahitut  angulus  BAC  ,  i 
duobas  tedtit  ,  fcu  ^  1 80  gradibus  ,  habcturquc 
fumma  angulorum  ad  bjdn  ,  Ecquc  fcinifumma. 
Exinde  fit  rc^U  proporiionum ,  ut  fumma  Utc- 
ram  ,  ad  difTcrcntiam  corum  ,  ita  tangcns  femi- 
fummx  angulorura  ad  quartum ,  qui  erit  tangens 
fcmiditfcrciuix  anguloiiUTi hxcangulorum  fc- 
midifFctcntia  addita  fcmifummx  dat  majorcm  an- 
gulum  ,  fubtraAa  ^  fcinifuroma  dat  minorcm. 

PR.0P0S1T10  V. 
Thcoicnuu 

Si  in  trijn^ulo  ducatur  ad  maxinmm  Uim  fer' 
ftniicHlaru  ah  angnlo  tffofito ,  ita  trit  majtu 
lattu  ad  fnmmam  rflicjHorum  tu  diffcrcntiA 
tornndtm  ad  difercnii.im  fegmtntorHm,i)Hf- 
.dcm  maximi  lateru. 


dMur  AE  ;  ergo  &  EC  ;  quo  divifo  bif.ri,m  5n 
D,  rcUat  DC  ;  quare  m  tnanealo  rfA,„»  1 

ad  alium.hibcbitur  (f>er  i.  Imjw )  tnguluj  DgQ 
cujus  compleincntura  cftangulus  C.  * 


Djcattir  io  triangulo  ABC  p^rpcndicaUris  BD 
*1  Utus  mavimum  AC  ,  ab  angulo  oppofito  Bj  cx 
puufto  B  ur  ccntro,intcrvallo  minimi  Utcris  BC, 
circulus  CEF;  producaturquc  Utus  AB ,  in  H  ;  & 
Jucitur  AG  tangciu  ciiculum.  EritqiicAH  fmn- 
"la  latetum  AB  ,  BC  ;  &  AF  cotum  diffcriutij  ; 
cum  FB ,  BC  ,  B  H  fuu  xq^uales  ;  erit  item  AE 
dirtircntia  intcr  AD ,  DC  lcgmenta  bafis ,  cum 
^f""  i'  hEucl.)  ED,  DC  hut  xqualcs  :  dico  ita 
elicACad  AH,  ficut  AFad  AE.  ' 

Dcmonftratio  (per  j^.j.EwW.)  quadracum  AG, 
«qualc  cft  tara  rcdtaugulo  AH,  AF,  quam  rcaaii- 
^ulo  AC,  AE ;  crgo  tedanguU  funt  iqu«liainter 
c  i  quarc  fi  ita  difoonantur  AC  ,  AH  ,  AF,  AE, 
ciim  rcilangulum  fub  cxcrcmis  xqucmr  rcdan- 
g"'o  fub  rocdiis,  erit  ( per  1 6.  6.  Euclidit )  ut  AC 
A  H  ,  ita  A  F  ad  A  E  quod  ctat  dcmon- 
ftrandum, 

COROLL  ARIU  M. 

Hic  propofitio  cft  ufui  ad  cognofccndos  an- 
g"'oj  ttianguli  cujus  dantut  tria  Utcra  fine  ullo 
Jngulo  ;  tunc  cnim  demilTa  pcrpendicuUri  BD, 

'vidicur  in  duo  tri.inguU  ;  &  cum  fupponantur 
aarl  omnu  Utcra ,  datur  Utus  AC  ,  datur  fumma 
£2  '  ^  7^"aAo  BC  ex  AB  .  rcftat  AF  ;  tum 

wa  rcgula  aurca ,  cum  tcrminis  AC ,  AH ,  AF  , 


PROPOSITIO  VL 
Theoratta. 

Si  langtntes  duorum  arcuum  finubM  alitnm 
arcMum  ,  aut  anfulorum  vroferiienalet  [utrint, 
fmusfumma  ^  fmus  difertnttt  primorum  ar. 
tuum,  tangtntibM  femtfumma  ,  fjrfemidife. 
remit  ftcunderum  proportiouales  eruni. 


Sint  tangcntcs  AB,  AC arcunm  AG,  AK pw- 
poiiionalcs  finubus  angulorum  E,  4  f  tf*"- 
guli  DEF.  Sirarcus  AH  >  xqualis  arnJJ.^C.  A' 
arcus  AI ,  xqnalis  arcui  AK  ,  cnt  nau  KH,  Jii- 
fccciuia  intcr  arcum  AH ,  fcu  AG,  &  f^*  ^ 
GAK  fumma  arcuum  AG,  AK  ,  doca»tut*dn- 
dium  MC,  pcrpcndiculares  GL .  HO ,  q^ix  ««n^ 
finus  eorum  arcuum.dico  ita  cffe  GLfiniinilutn- 
mx  GAK  ad  HO  finum  ditrcrcutix  eomm  ,  ut 
tangcns  fcmifurorax  angulorum  E  &  F  .tdimum 
fcrBiditFercntix  eoruro.Ducatur  GH.     _  .  . r; 

Dcmonftratio.  Supponitut  ita  clfe  AB  ad  A 
ut  finus  anguli  E  ad  finum  anguli  F  ,  (P 
hnjM  )  ut  latus  DFad  DE  ;  crgo  cotDponendo.K 
dividcndo  ita  crit  fumma  BC  ad  CP  ^'jj; 
tentiam ,  ut  fumma  latcrum  ED  ,  DF  ad  Rr  '  - 
fcrcntiam  corum .  id  cft  (per  aM»'  )  l.*"?"]. 
fcraifuiarax  angulotum  E  &  F  ad  finui»  latud't- 
fcrenijx  eotum;fed  ut  BC  ad  CP  ica  GN  *1  ^». 
(per  j.6.£Hf/.)&quu  rc6UnguU  trianguU  GM-, 
NOH,  proptcr  angulos  .id  vcrticcm  m  O  «q"»- 
U  s,  funt  «quiangura.ut  GN  ad  NH.ita  cft  GL  ^ 
HO ;  crgo  ita  eft  GL  ad  HO .  ut  tangens  Iot_.- 
fiimmx  angulorura  E  &  F  ad  »"R«"'"^J~^ 
d.ft:rcntix  coruro  ;  quod  cxat  dcmonftiaodun'- 

COROLLARIUM. 

Cognitis  Utcribus  DE  .  DF  &  »"8"'/ ?  ^ 
ipfis  comprchcnfo ,  rcliquos  angulos  «"^^^"^3 
liocmodo.  Airumaiur  quxctimqoc  tan^ 
arcus  AC.fiatquc  ut  DF  ad  DE  .  •«  ""S^" 


td  AC  ,  dabiturque  arcus  AK  ;  hi  arcus  AG.AK 
adJantur  ,  &  fabtrahanturab  inviccm;fumantur- 
que  finus  fummsc  ,  &  diffcrcntix  corum,  nerapc 
GL,  HO  i  fiatquc  ut  GL  ad  HO  ,  ita  tangcns  lc. 
mifummx  angulorum  E  &  F,  qu«  datur  cogni- 
to  angulo  D  ;  fadWquc  rcgula  triura  dabitur  tan- 
gcn$  rcmid:ff.rmci*  ;  qux  addita  rcmifummx.dat 
angulum  E,5c  fjbcraiaa  ab  cadem^dat  angulum  F. 

PROPOSITIO    VI L 
Theorcma. 

V/fi>im  totui        ftmm  eompUmerni  Mlicujm 

AWWm.  4»gHlHm  comfrchc„d,;>,ih,u, 
sd  di]tcr,n;,a„  cinadr^torum  torum  Urcrum,  & 
^iudrdtt  Ureru  oppetfas. 


Liber  III. 


P  cn.ndcn,  talcm  angulom  ,  ad  pcrpcnd.au 


Sit  prim&  angulus  ABC  acutus ;  dico  ira  rjn. 

Mcxccilum  qiio  quadrMiAn  nr  r 

daium  AC  •  ill.  uC  (upcraiit  qua. 

<aangulum  fub  AB    IIC  '  ?  j    ,  *^"P'"'" 

SitfccundiABCobtufus    d.A?      •  .. 

-g..li  aaui  AB^;  crgof obtfiTBf 
efl-c  finum  totum  ad  finum  aneu  DAR 
p^um  rcaangulum  fubAB  .  KC  aJ^ 
aangulmn  fub  BC  ,  DB  «- 
qu^dratum  AC  fup^^  q^S^^r  • 

dupLrc*ang.UofubBC.DBxi^^^ 

BC;  &  ur  duplum  c^nlr^^T''"™  ^»''  ^D. 

cJupIcxrcaan^rfSi^C  ^BD''^'; 
inonftranduroT  "^-  '  BD ;  quod  crat  dc- 

PRoposiTio  viir. 

Theorcnu. 

tertendlZ!^  j  ^"^"'^  '^0'»F^'her,dir,s  ud 
Proponatur  rriangulum  ABC  ,  dlco  ita  eiTc 


^Tdt^lBc"'*'""^^"^'^)-"-!-! 
Dcnjonftxatio.  In  triangulo  ABD  .  rca.„guio 

Icu  fiaus  totu, ,  ad  fiamu  anguh  ABC  .  uc  AB S 
AD; quod  crat  dcmonftrandcJn.  AB  ad 

COROLLARIUM. 

1  m  ub  larcnbus  anpulum  comprchcndcntibus 
aJ  duolumtrunguli.  Ncmpc  in  foc  cxcmp  o.  ta 
Z    ""'«'Otus   ad  finum  anpuh  AHr  „r 
^^angulum  fub  AB  Rr  ,J  j  ^  * 

guli  AB,  BC  ad  dopTaxtJ  arcanj  triaa; 

«trIdlAHr'"'°;n^".  finum 
■nguli  ABC ,  ut  AB  ad  AD  f  oer  hant  \  lo  C 

pucommuni  ^ltitudinc  BC.^S^r/r.U.tb" 
AB  .  BC  .d  rcdangulum  fub  AD ,  BC  q^od  rc- 

AB^BC  !l'r  '"r^"h^°Snofcamus  duo  latcra 
AO  .  BC.&  angulum  ABC,comprchenfam  facil* 
J.e..n  rr.angulihabcbimus.Fiat  Lim  ut  fmu  1 

aL  Bc""'"^:]^''u'^'^^'  reaangulumfcb 
AB  /  BC  ,  quod  habctur  multiplfcando  AB .  pcr 
BC.  ad  quaxcum;  &  cxurgct  dupb  trianguh  arE; 
cujiiJ  nmifliscric  rrianguli  area 

Logaruhmioc;addc  logarichmum  finus  ang„»i 
f '';S""hmos  Utcrum  AB.BC.&  cx  ^m- 
a  fubtrahclogaruhmum  finus  totius,  rclinquc 
tur  logaiithmuj  dupli  irianguli. 

PROPOSITIO  IX. 
Thcorcma, 

Z>f  pnm  totm  sd  tMtgemtm  fcmijnguLi  vfrtlcM- 
lit ;  tta  rttlMgulHm  ,  fub  fcmifuinmu  U  erum 
(irfitk  exceffu  ftmifummi  f.ptA  Utm  oppjfattrrl 
Ad  artam  iriait^uH. 


TrianguloBAC  infcribatur  circuius  DFE  (pif 
A.  )  cruntaue  ran<Ttnrf  ^  AD  .   A  V  xquales  * 


4.  4.  )  cruntque  rangcnies  AD  ,  «  r  xquaies  , 
qiHj  quadiatum  ex  AG  zquale  eft  tam  quadratis 
DG ,  AD  ,  quam  quadratis  GF,  AF,  {per  47.  i.) 

V  V  u    iij  funf 


y 


Digitized  bv  ■  j 
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•n.nna  DG,AD  qiudratis.AF,  GF,  & 
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PROPOSITIO  X. 

Thcorcma. 

Art*  tridniuli  mdlM  prepernttiAlu  eft  imtr  rt' 
flan^MluTn  comfrehtnfHm  fub  ftmifumm*  U't. 
rHtny  &  M  di^etfnt-k  uni^s ,  &  re[lanihlun 
cemprehenfHm/itbMferemiit  dlierHm  taitrum. 


AF  xqualia  ;  ii»  funt  arq-ialia  CF,  CE;  DD,  BE; 
Eruq>.c  DAG,Hvdu  piu  angul.  BAC.licm  BC, 
&  AD  trit  fcm  fumnu  liicium  omnmmj  cum  BE 
habcat  JJD  (ibi  zqvulcm  .  &  EC  hibcat  FC  ,  (1- 
cui  AD  h^bct  AF  v  it<n«  AD  ctu  d.ftcrcntu  mter 
fcmifuiBmam,  &  Uus  oppoluum  DC.  D.coct- 
go  ita  effc  fmum  totum  ad  langcntcm  fcmianguU 
BAC  ,  ui  leaangulum  compithcnfum  fub  fc- 
mifmnma  Utctum  &  d.rtciciuu  AD  ad  Aicira 

tiiangiili.  , 

Dvmonfttatio.  In  ttiangulo  ADG,  reftangulo 
in  D  (  per  i.  hHiHs )  ita  ciu  AD  ad  DG  lu  linus 
UJtus  ad  tangcntcm  anguli  DAG.  Scd  ut  AD  ad 
DG  ,  airuropta  pro  communi  altuudinc  lcmifum- 
ma  Utetum  ,  {fer  i.  6.  E  .c/.  ;  ita  ctu  rcaang. 
fub  AD  &  fcmifumma  ad  ic<aanguliiro  fubDG  & 
feiuifumma,  quod  contcndo  «quale  elTc  trungulo 
ABCiid  rcaangulum  comprchci.fum  fub  DG  &c 
AD  (r.f.  .^..1.)  duplnmefttrianguIiADG/cu«- 
qualc  triang  >hs  xqoalib;i»  ADG,  AGF.comprc- 
htnfum  fub  DG/c  .  GE,Bt.duplumeft  tnanguh 
BGE ,  fci.  xmulc  iriangulis  BGE ,  BDG  ;  dciu- 
qiic  comprchcnfum  fub  G£  ,  E  C  «qualc  eft 
iri.mgalis  E  G  C  .  C  G  F  ;  crgo  (  ptr  ,.  i.  ) 
coroprehcnfum  ftb  DG  3.'  fcmilumma  latcrum 
«qualc  cft  triangulo.    Ergo  ua  eft  f.njs  to- 
tu$  ad  tangcntcm  fcmiang  .li  BAC  ,  ut  rcdangu- 
lum  comprchtnfum  fi  b  fcmifumma ,  &  fub  dif- 
fcrentia  jiitct  fcmifuromam  ,  Sc  bilm  ad  arcam 
trianguh. 

COROLLARIUM  I. 

Hic  propofitioncdatis  latciibus  habemus  arcam 
ttiangiili.  Primo  invcftigsmus  angiilum  A  ,  tum 
addintus  btcra  (ii  h*beamus  fumnam  ,  &  fcmi- 
fuitmum,fubirahimus  bafin  BC  ex  fcmifumroa,& 
h  .bemu»  AD,  tum  f  .cimui  ut  finus  totu»  ad  tan- 
eentcm  ftmiangv.l.  DAC  ,  ita  redlangulum  fub 
rcmifiimma  ,  &  f  b  AD  ad  artara  trianguli.  Lo- 
gan;h.nicc  addimus  logarithmos  tangcntis  fc- 
tniangiili  BAC  ,  logAriih.m.m  ,  fcmifummx  latc- 
rum,  &  !,.^aruhmum  d:fFcrcnt»x  bafis  k  fcmi- 
fumms,  iS;  fubtrahimus  !og.  finus  roiiu$,rcftjt  lo- 
gariihmus  Arcx  ttianguli. 

COROLLARIUM  II. 

Sicut  AD  dldiff  rcntialaterisBC  ,  &  fcmi- 
Aimtni ;  DB  ,  aut  BE  cft  difF<:rentia  latctis  AC 
&  femifummx  •,  nam  AC.  &  BE  ,  (fficiunt  femi- 
fummam  V  pariter  EC  cft  d'fF-rcntia  larcris  AB, 
&  rcm.rumi^ix  ,  cu.T^  AB  &  EC  fummifu.nmam 
vant.  Voccntur  hx,diffcrciuix  latcium,fub- 
intclligendo  k  fcmifumma. 


Sit  tfiangulum  ADC  ut  prius.dico  arearo  ttian- 
gul.,mcdiam  proportionalcm  clfi:  intct  rcamgo- 
lum  comprehcnfuro  fub  fcmifumroa ,  Sc  fub  hnea 
AD,  d.fFcrcutii  Utcris  DC  &  mtcr  rcaangulun 
comprchcnfum  fub  BE  ,  EC  diffcrcntiis  aliorum 
lateruro  a  femifiimmaJ>roducatur  AB  in  H.liiHUC 
BH,  difF.rcnrix  EC  xqualis,  ducatur  HK  perptn- 
dicularis  ad  AH  ,  &  confcquentcr  parallcla  lui« 
DG ,  qux  ficut  DG  concurrat  cum  AG  produ» 
in  K,  ducaturquc  BK. 

Primo  in  quadrilatcio  BDGE  cum  anguU 
quatuor  rcftis  xquales  .  &  duo  D  &  E  fintrtfii, 
rcliqui  duo  DGE,  DBE  funt  duobu»  rea.J 
les,  ficut  DBE>EBH.  crgo  ablaio  communiDBt. 
anguli  DBE.  anguli  DGE  «quales. 

Sccundo  intendo  ptobate  *ngulun.  H^Cljfr 
riam  dividi  linci  BK,  ficot  DGE  tf  ""'f 'J" 
cft.  Abfcindantur  CL  ,  M  H  «1»^"!" 
cruntqucAL.AHfingulxxquJcjf^-^^ 

latcrum  ,  cruntque  ( ftr  4.  i.  t"*'- '  .  ? 
AHK.AKL  omn.no xqualia,cuni  ang^^^,;;^ 

d.v.fus  bifariam ;  ergo  &  ang|.lus  L 
ficutHteauscft.&linexHK.KL.^q^j^^ 

erunr.  Itcm  cum  Imcx  H  ^  '  W 

quc  in  ttungul.s  BCK.DMK.c^«i  ,„ 
ra  fint  xqoalu,  ctunt  anguii  MCK,  n 
(p.M-.J-goc«rototalcs.n,^^^^^^^^ 
elFcnt  xqtulcs  ,  angul.  HBK  .  i'^'* 
triangula  BGE.  BHK  fitnili*.  ^  ^ 

Dcmonftratio.  (  ^'^'^''^Z^JjlU^^^ 
aanf,.  fub  AD,  fi.  rcroifuroma.J.d «-^^^,  ?  „ 
ut  A  D  ad  DG.  fcu  ( per  4.6.  )  ut  ^^, 
adHK;  «c  Tumpta  eadcmak.t..^n|  E^^^;^  ^^^, 
ciinculum  fub  fcroifumma  »  !  fj3  cim 

trianguli .  ad  rcaangulum  '"b  j '  f^,  pH 

tri.,ngaU  BEG  ,  BHK  fint  fim.l.»  .  & jjj, 
ad  HK  ficut  EG  ad  BE .  "^"fi^^JZTm 
HK.EG  xquabirnr  «^•"^'^".«^n.ul.nn  fub 
fcu  EC  &  Vub  BE  ;  crgo  .ta  cftj^V"f  „ea 
AD.&fcmifumma  ad  ""T qo^d crat 

rriatig-.Ii  ad  rcaangulum  fub  Bb,  '^^' 
demonftrandura. 

COROL 


Liber 


COROLLARIUM. 
Ditij  omnibus  triangnli  Utcribus  datur  area 
fi  cnim  omnia  latera  addas ,  kcu(q»e  fummam  & 
lemirummam  ,  i  qua  fingillatim  fmgula  Utera 
iubtrahas  ut  habeas  fingulorum  diffaentiaro,  tnm 
etticias  reaangulnm  fub  fnniftjmma  Sc  una  diffc 
rcntia.ac  aliud  rcaangdura.  fub  aliis  diffcrentiij' 
area  trianguli  mcdia  crit  proportionali$,Hoc  cft  G 
niultipliccs  hii;ufmodi  rcaanguU  ad  invicem  & 
produdi  txtrahis  radiccra  quadratam,  hat^bi, 
accam  trianguli. 

Q>>^mvispr4xes  wfhigulu  Thforematibm  wd,'. 
cm)tr,m^t  tMmfnfMciiim  invtniMitur,  eti  rtquen- 

not.bo  hoc  char.Uere  "  ,  p^rtes  ^eri  dsSM.  h  j 
tM~.  LMtera  MngMlMm  renMm  ccmtrehmdemiM 
vocamus  crurM,  opptfitMm  angulo  reflo,  bafm 


XL 

DMiitTHrihtu  triM.Mli  rea^niuli  angMlts 
invrnhrt. 


A 


^        B  . 

ergo  ut  AC  ad  Rr  •  r 

'otus  ad  finum  a„'j^?r;  '"«J!''  ^  '^&i,  feu  fi-' 

.  Logari.hmicc.Addcte?  '"^- 

finus  totius  .  &  a  n.     ^""""^0»  cruris  BC,  8t 

F'at  ut  Utus  B  C 
ad  bafin  A  C, 
«a  finus  totus 

D"j «nguliadjacentisd. 
Demonftratar(/„/?«^4.,^,^- 

'      PROPOSITio  XIIL 
Protlema. 

D^o  un.  crure,^  .nguU  cbli^ut  trUnguli  reU^ 
.  ,nvtn,rt  trm  mlttrum. 


ctura  Ab"£'b?  ^  ^  °  '  «^«^ 

»d  l"".  AB  6o(! . 
lullims.oius,  000000 

pcr  pnmum  ,  habebis  tangcntpm  i- 
C.  qux  nuxGt,  in  j^buU  tanc.ntiuS  da,  ' 

«  «ngulumqu.fitum.ac  in^i.  p  1™  ,  ;  ' 
plcmcutnm.  P"8""  « J«  com. 

.  Logarithmici  itaoperaberis   kAA.  1 
fthmi  fccund..  &terr  iT!'  'J'''''"'"^ 'oRa- 
logarithmum  pr imi        l' ^  "  ^"''"^he 
«  Logat.th  Ufe^ii^t/^"^^^^^ 
3  Log^rithmus  fi.„  t^^us^-.r^^Jaddc 

«  .  Himma  "Tr^o 

1  SubrrahcUrtris  .u.  Ln.  "•^^'"♦^ifi 

R^'^^  tangcnti,  c".  L^g '  ^tS^^S 
Problcnjt. 

DAtt  trure ,     ba/i tri^^.^n  reS^.  /•  •  • 

queritur  anguhis  A.  aut  C  ' 
Fiat  ut  bafij  AC 

latus  B  C , 
it»  finus  tocos 
fioum  angoL*  A. 


Dctur  cras  AB  ,  &  ,ngulus  C  trUnguli  ABd 
rcdtangnh,  quxrttur  Utus  BC. 

Dato  angulo  C  datur .  &  I„gul«s  A ,  cnm  iil 
trlangulo  reaangulo ,  unus  angulus  obhquus  fit 
altenus  cotnplcmcntum,  Fiat  crgo 
Ut  finus  anguli  C 
td  finum  anguh  A, 

Utus  A  B 
ad  latus  BC. 
Dcmonftratio.  (  Ptr  t.hujut  j  Utcra  funt  pro-" 
poriionali»  finubus  angulorum  oppofitorum. 

^aaiS8a'?m?a  Beemm-mseaeagBeasmtaag 

PROPOSITIO  XIV. 
Probletna. 

Dart  AHgul»  ebli^»  ,  ^  hyfothtnu/M  trianguU 
rtSMitguli  t  invenirt  crm  qModlibtt. 


Supponiturpraticr  angulum  rcduin  fi.in  trian- 

^ulo  ABC  data  bafis  AC  &  angulus  obliquus  C^ 
......  An  n.imX  ^n....:.^  I  f 


guio  /\o\j  ana  unili  nv>  oc  «uigu.us  ODHqUUS  tJ^ 

quzritur  crus  AB,  piim5  cogniio  anguloC  datotf 
&  cjus  complcmcntum  A.  Fiatergo 
Ut  finus  lotus 
ad  finum  angoli  C« 
itabsfit  AC 
ad  Uius  AD. 
PcnionAratio  (ptr  tJiujMj.) 


5i8 


Trigonometrisfe 


«»  baf.s  AC 
ejufdefn. 


.PROPOSITIO 

Problcma. 

lulij  invtnirt  bjpttbtnMftw. 


PROPOSITIO  XV. 
Pioblemi. 

invtnirt  *ltnd  crnf. 


Detur  trianeuli  reftanguli  ADC  baf.s  AC  .  & 
cru?AB.quxr,^ur  aliudcrus  BC  :  Q;-racur  ( ;..r 

angl.  C  .  &  habcbicur  ct.am  angulus  A. 
eius  coniplcmcnium. 

Tnro  fiat  ot  finu»  anguli  C 

ad  finum  anguU  A, 

ita  latus  AB 

ftd  Utui  BC. 

ntdt. 

tx  v.im„  b.r..  AC  .  fubnahe  q>..d"."m 

Dcmonfttaiur(f^r  A^i.ytnci.)  uoga 
Hypothcnuf.  AC  logarUhmus  <l"pl""^'»«^^- 
J Eios  qaaara:um.duplct«r  itcm  log"'  ^"^;  '^^^ 
tcri,  AB  &  habcbislogaruhmum  quad  auc|us  & 
«mfcqncnter  quadtatum ,  fubtrahendum  ex  qua- 
drato  A  B .  rcftabit  quadratum  B  C .  loga- 
rithmu.  fi  bifatiam  dividatur  ,  fict  loganhtmu» 

latciis  BC.  ,.        , i;  „ 

H«c  operatio  fundattit  in  nvodis  extiahcndi  r* 
diccm  quadratam  fupcriori  bbro  tradiu». 
jiUo  mtd». 

Latus  AB  iddatur  hypothcnuf*  A  B .  m  fiat 
fumma  ,  idem  ab  ca  fubtrahatur  ut  fiat  d.fFcren- 
tla,  muhiplica  fummam  per  diffctent.am.  cxurgct 
quadratum  latccis  DC,  ex  quo  fi  taJ.cem  quadra. 
tam  extrahis  lubcbitur  taius  BC. 

Dcmc.ftratio.  (  Pcr  ^M^)  1»^»^  ^^,t^^ 
dium  proportionale  inter  fummam  hypothcnuf* 
fic  Utcri,  AB ,  &  intcr  corum  diffcrc.u.am  .  crgo 
rcaanRulum  fub  cxtrcmi*  ,  «qualc  cft  quadrato 

mcdii  (  D?r  17.6. Emc/.  ) 

LoRari.hmici.Addatur  logarithmus  f.immjecx 
hypo.h:ni.fa  &  Utcic  AB  .  ad  logarithmum  d.t- 
fcrenti»  corum.fictquc  duplos  logar.thmu»  Utc- 
ti»  BC,  fcu  logariihinu»  quadrati  cju». 


Siipponitur  trunguU  reaanguU  ABC  cognitum 
Utos  AB  &  angulus  A.quKritur  bafi»  AC.Pnnao 
dato  angulo  A,  datur  qus  complcmcntum  C. 

Fiat  ut  fmu»  anguU  C 

ad  finura  totum,  fcu  finum  anguU  tcftt  B, 

ita  Utu»  A  B 

ad  bafin  A  C.  ,      -   .  . 

Dcmonftr.  (  Ptr  , .        )  Utcra  funt  CnubaJ 
tngulorum  oppofitorum  proportionalu. 
AVio  mtdo. 
Ut  habcatur  fmus:Piiroo  loco,ad  vitandamd»- 
vifioncm. 

Fiac  ut  finu»  totus 
ad  fecantem  anguU  A» 
Ita  Ucut  A  B 
ad  hypoihenufam  AC 
Dcraonftratio(  ^er  )  P»^"" 

j4lio  modt, 

Fiat  ut  tangcns  angoU  C 
ad  fccantcm  cjufdcm. 
ita  Utus  A  B 
Ad  hypoihcnufam  B  C. 
Demonft'r^io(.«.i-/J-J:)— J;:: 
alTumpto  pro  radiocnue  B  C  ^ 
gcns  anguU  C.  &  bafis  AC  e,ufdem  fc<^ 


PROPOSITIO  XVIi 
Problcroa. 

c^rihut  tri.nguli  rcns.S^^  '^"^ 
hyptihtnHftm. 

Vide  figuram  ptxcedcntem. 
SintintrianguloreftangiiloABCcognit* 
ra  AB.BC,  quxritur  hy po^hcnoU.  ^^,) 

Prim6  (       1 1.)  q-*'*"^  ""^  '  ^ 
hypoihenufa. 

j4i:o  mtdo. 

Fiant  quadrata  AB ,  BC  ,  qv«  «^^^iTta*. 
eorum  fumroa  cxtiahatur  r»d»x  S 

erit  bafis  AC  ,         , .£i»W. ) 

Dcmonftratio  patet       47-'  * 

Sing..li  logarithmi  ct«""\f,^,„m .  ^f^^ 
ut  hab?antur^ogar.thm.  0^^^^^^  ,*.t^ 

qucntcr  quadrata  .  q;.«  fi 

;ypoth.nuf«,huju.logan^ 

^iLshabcbUloganhmumbaiis 

PROPO 


De  TriMgulif  thliqMAngiUH. 
PROPOSITIO  XVIII. 

Vtl  ,k,ufL  f,t. 


III. 


«a  finus  angiili  C 
fimim  anguli  B 

COROLL  ARIUH 


ita  tangcns  D 

Dcmonftr.  Cum  , 

PortionalcsUtenbns  ArAr"  ««P'*»" 
)  finr  fi.  ( P-f^- 

PO"'onal.a.  crunt  &  unnr^'""™  B  5£  C  w<j- 

Wm,  ,rcuum  rcf«^nCum 7  ^ 
J"'-n  d./rcrcnt.x  comm    ^  ""g^'"»'"».  ad 

*ffcrenti«  corum.      *^  ^      "ngcn.cm  rcm|. 

PROPOSITIO  XX. 
Problcma. 


PROPOSITIO  XIX. 

Problcma. 
Cepiitis  duel>Ht  tri^Houl!  i^, 

*"'"^"""',:fB-*-'"r.oro„„„u„. 

ra  AU  .  AC  ,  &  anci.his  A  ak 

.  rum  B  &  r .  ,  j  j  '"R"'o- 

ut  fiat  corum  firnimaiminimunTi*  ^^T' 
tur  ut  habcatur  d./rcrlTJr 

Fiat  ut  rummaincrumAB.Ar 

«deon.m  d.fFcrcntiam 

Ad  tangcntcm  rcmiH.fT^rcnr-!  *  ^ 

mid;frcrcntia  addita  tlT  *  "^*™"'-  "'«^  ^«^" 

»najorcm.<kdctraaaab7aZ;';'  '"8"'""' 

Dcnonftratio  patct  r  1,    ,  " 
J---  c/Tc  fuC.iC!.t':^^ 
«i^ftrcntiam  ,  nt  Uni.en.  fi.    r  corumdcm 
•d  corum  rcmldiffcrcSm  .tr* 
Primi  tcrmini ,  crgo  &  Itut'""' 

cur^rd-~^^^^^^ 

fi-^quc.latusAfl, 
T»m,  I, 


,  Sint  rriangiJi  ABC  cognita  fingula  latcra  du«. 
ntur  al.qms  a.,guIus.Ad  nu,,.s  lat^,  BC A^^^^jT 
gnlo  oppof.to  A.  cadat  pcrpcndic«I.r.,  AD  di^ 
dcns  tr.angulurn  m  duo  tr.„gula  rcaai.guC"" 
Fiatque  ut  bafis  B  C.  ^ 
•d  fi.niinam  latcrum  AB,  AC, 
ita  difTrcntia  eorumdem  latcrum  A  B,  A  C 
Ad  d.ffcrcnrian,  fcgmcntorum  bafi,  ncmpca,! 
E  C    q„J  fubtradbex  BC.rcftat  BE;  q,.i  diy/f* 
b  far  ,m  dacur  BD  .  &  DE  .  &  confcq^cmcr  DC 
i«  velis  angulum  B  , 
Fiat  ut  latus  A  B 
*d  fcgmcntiim  BD, 
ita  finus  totns 

ad  fini.m  angi.li  BAD  coroplemcnii  ipfius  B. 
Hitc  ultima  axulogia  demonll/atur  (  prr  |, 

Prima  Analogia  Dcmonftranir  {fer  ^.huim) 
in  qua  oflcndi ,  rra  fffe  majiu  latus  ad  fuminam 
rcliqiioriim,  ut  diffcrentia  eotum  Utcrum  intcr  /e, 
•d  diffcrcniiam  fcgmcntorom  bafis. 

Alio  modo. 
Dcntur  tria  latcra  trianguli  ABC  quzraturque 
angulus  B  \  fiat  leftangulum  fub  latcribus  angu. 
lum  quzfitum  comprcncndcnt.buj ,  voccturque 
redhng..lum  ABC  ;  fiat  itcm  corumdem  late- 
nim  AB,  flC  qiiadrarorum  fiimma  ,  qux  au- 
fcranir  ex  quadrato  AC  ,  fi  ficri  potcft  ,  vcl  qua, 
drati.m  AC  cx  ca  fumma ;  fi  fi.mma  quadratoium 
major  cft  qnndraro  AC  angnlus  B  acurus  crit ,  fl 
minor  obtufus  ;  fiidla  fubtraftionc  habcbitur  dif. 
fcrcntia. 

Fiat  ut  duplcx  reftangulum  ABC 
•d  diffcrcntiam  intcr  quadrata  laterum,  flc  qua- 
dralum  bafis. 


Digitizea  bv 


5JO 


Trigonometriaj 


;,a  finU»  tOtUS 

d  f.m.m  con,plcn.cnn  argu  1.  B 
DemonAratio  eft  ipfa  propoa«o  7. 

AJdc  logarithmum  diftcrcnti»  quc  eft  mtet 
qaadrata  Utcrum  ,  &  quadratum  bafii,  logttith- 
nio  finu»  totius  ,  &  ab  ca  fumma,  fubitahc  loga- 
lithmum  latcrii  AB,!tem  log.itiihmum  lateris  BC 
j£  logarithmum  binarii  rcftabit  logatithmu» ,  fi- 
nus  complemenii  «nguU  B. 

jlliter. 

Aliamcthodns  proccdit  &  inquitit  aretm  trian- 
guli  hoc  modo  &  per  aream  tiianguli  inveftigat 
angulum. 

Proponatnr  triangulum  A  B  C  ,  cuju»  dantnc 
omnia  latcra,  quxraturquc  angulus  A.  Addantuc 
omnia  latcra  fiarquc  fumma  Jc  fcmifumm»;ab  hac 
fcmifummafubttahc  laius  BC  oppofttum  angulo 
A,ut  habcatur  eiu»  diffcreniia-,  fiaiquc  idcm  circa 
quodlibet  latus.fiat  rcftangulum  fub  fcmifuramt, 
&  fub  diffcrcntia  latcris  BC  ,  fiat  item  aliud 
rcdangulum  fub  alii»  diffcrentiis ;  raultiplica  hu- 
iufmodi  rcftangula  inter  fc  ;  &  produfti  cxttahe 
tadiccm  quadtatam,  batc  crit  arca  trianguli, 

Fiat  crgo  ut  rcaangulum  fub  femifumma  & 
difFt-rcntia  latcri»  BC, 

Ad  tream  rriargulij 

ita  finus  totus 

Ad  tangcntem  fcmianguli  A.  1  •  ) 

Prima  operatio  dcmoiiftrator  (ptr  io.bH]m  J 


ii 


fccundt  dcmonftrtmr  ( ftr  ,.)  Inventl  aret  tntn- 
guh  facile  invcnitar  tngulu»  A  ,  fiat  ut  rcaangu- 
lum  fub  AB .  AC  ,  ad  duplam  trcaro  trianguli  .t» 
l^nus  totu»  ad  finum  arguli  A,  {ftr  ctrtll.)  pto- 
pofitionis  oftavx  hujus. 


Prdxu  logAfithmiet, 


rLogatithmum  fcmifumm»  »    .  „^  .  r 
I  Logarithmum  d.ffetcntiJE  Utctis  BC  i  Ic- 

—   mifumma ,  .  .  «  i  r 

Adde-(  Logarithmum  diffctenti*  Utctis  AB  i  le- 

(    mifumma  ,  .  .  i 

Logarithmumdiffcrentix  latctis  AC  ilc- 

V.  mifumma. 
Hu,u$  fumrox  dimidium  cft  logatithmu»  Arex 
trianguli, 

rHunc  logarithmum  are«, 

1  Ei  iogjruhmum  finus  totiusj 

I  E  quorum  furoma  fubttahe»  loga- 

T       ,,  I     rithmum  fcmifumn-x 

*umAddc<£j  logarithmum  differentix  Ute- 

I     tis  B  C.  ,  f. 

j  Reftabit  logafiibmu»  tangcnti»  Ic- 

^    roianguli  A. 
Altier. 

U1.1C  hanc  tradit  praxin  ut  addantnr  omnia  U- 
•era,  fiatqu^  corum  fumma  &  fcm-fumrnai  \  qua 
fingillaiiQi  Utcra  argulutu  quzfiium  coropte- 


hendcniia  fubitahintut ,  lubeatutqae  Gngulortim 
difreieniia.  Tum  fiai-, 
Ut  Utns  AB 

Ad  diffcremiam  laicrii  AB  , 
Ita  diffjrcntia  Uteti»  BC 
Ad  quartum  , 
Itcm  ut  latus  BC 
Ad  finurototum , 

Ita  qnartus  numerus  ptias  invcntiit , 
Ad  fcptimum. 
Hic  fcptirous  numcrut  multiplicctwt  per  fiiuini 
rotum  ,  hujui  produdli  cadix  quadrata  ciit  finui 
fcraiflis  Anguli  A. 


Vel  facillus  Adde  logarithmum  finui  tottai 
logarithmo  feptimi  nuincri ,  fcmjfn»  funiii»  A 
logtiiihmu»  finus  diraidii  anguU  A. 

Log*rithmitk. 

Proponatar  angulus  ABC  qoxrcndus. 
(AC  1177 
Latert    ^AB  86j 
(BC  6ji 
Summa  latcrum  »774 
Scmifumma  1587 
DifJcrcntu  Uter.AB.  jii  log.  »•  TiT^TOf 
Differentu  Utei.  BC.  7JJ  log.  877!>47> 

Summa         J.  y9/<'74 
Subtrahe  logtr.  AB   865.  9i7o^^ 

Loearithmus  quatti  cu  finu  toto  11.  6jiion 
Subt1ahclogtr.Ut.BC63».  iJjoVT^ 

Logarithro.fcptimi  cu  Cn«»«°.'^^«J^**,' 
ScroiOii  cft  log.finus  gt»"^  J*  *" 
Hujusduplurogt.ii6..,'  cflaDfiAuscp**^ 

tu»  ABC. 

Alitft.  . 
Faaa  ui  priAs  fcmifumroa  Mtr»aifqoe  »^ 
Utcr.bui  AB.BCangulum  q-^^^^i^V^S 
hcndcntibu».  ut  habcantui  cotum  d  ftc  ^ 

fcmifumma;  fubtiahc  ^«^"^""^'^itomple- 
Uterum  i  finu  toto .  ut  b^V^^L^Sric- 
raenta  Arithmetici  qux  '«g^^^^^i,  |o. 
rcntiarum  invcntarum ;  fem.lCs  fui«"«  • 

gariihmus  dimid.i  anguli  q"'»"  • 

Ui  incodcm  tiiangulo  ABU  . 
LamsAB86,.cWAn;h-7.^ 
LatuiBC65X.  compl. Anthtn 7- •^9 

D.frcientia  AB  'iriJ^if 
DifFcrcntia  BC  7Si  JlL^ll- 

summa  '^8^5^;:; 

ScmiOis  logari.hmui  rcmi^ngul.  »  ^ 
vtl  log.  finus  fcroianguU  ABC  »»■  . 
totalii'  angului  erit  graduam  i '    'r^iaj,,  in  qa« 

Hxc  fccunda  praxis  cim  P''°"  ^:";^  crgo  i" 
fi.bttaheb.ntur  logari.hmi  "«'V'"  V .n^ur  1««" 
ea  bis  ponatur  finus  to'"»'^!'  °  pc(n.nthi 
AB  .  BC.&  teUqux  partcs  »d<»an'    '  ^^^^^ 


larcrum  logarithmi  r«btrahi  k  ruiu.toto,&  relia.,, 
rcu  comprcmcnta  Anthmctica  adJi  ^ 

0.-»w«/?.^;/,„,«  4i/rr»   prA^rw  ftr^.v/, 
^/4X4,«  /«t„„;^  ^«4v;ri;  fmUrTn  praV,» 

*n  iru„;rulls  ryh^ncis  fim  i^fra  allMturv,  fnC.rr, 
libro.  DcHonftrauo  MHtcm  dtbet  cjfc  fkndAU  i„  hcc 
TueortmAie. 

./"        "  n*  efl  rea»nsiilnm  ntb  cru- 

r>lnuAB,BC  ^ 

Htrca..>,^..m,fHl.  i.frcntH,  crumdtm  crurH 
M  [em.ptminA  irittm  lAterum  , 
ttd  quadrMnm  finnt pmiAiiguli  ABC, 
Sihtfpr^p.jimdrmo-.ft^rtnr  adduSlo  lemmatc 

■"iteprtpojrioncm  »9  Hbri /^xri hM,H*  pofito  ^  /i. 

oie  dcnonilrAbitur  htc  prttxir.         ^  ^ 

PROPOSITIO  XXI. 
Thcorcma, 

^mm  tria^guU  retl  llneo  ,  ut  rcnAnauIt^m  fub 
rrfn.ptmrna  trium  Utcrum  &  f.b  Aiffcren,,, 

/''l'^'»  f^h  d.ferentiu  crurum  ttb  ctd.m  fcmi- 


Liber  III 


(^Lc^mum 

djfl^rcntram  Utcris  AR 
'"dffcrc„i.W,;^3AB. 

ad  quanum  numcrum. 
F'at  uc.n  «t  d.ffcrc„i,a  ball, 
an  (inuin  totum 
qiiartus  iiumcrus 

"«  praais  d^monfUa  ^r  in  IT 


PROPbSlTlO 
Problcma. 


xxit 


J^  »»  dnohut  UterHu,     y-        ,  ■ 
'FFV">^"tvrn,re  .thud  Imui. 


"R"'us  B,fiat  rumma  tr.,/!n  l.itcrum  AB  BC  AC 

2  nrglfc^^^^^^^  Subt.h.ntur 
d'tr  ■cat.ar  i  fc' ,f„  *     lv.bc.ntur  corum 

•"i-nguli  B         "      <I  "dtatum  tangcnti,  fc 

mcaia  proportional  ,  cft  nr7r  ^r^  r"  """8"" 

Icmianguh  verticalis-  CrA^   j  tangcnrcm 

^lnastotiu,  ,d  ra  Jntc.n  ^^'P''"'*  ^«ionc 
gnlum  ad  rcftanE  Z      '  T  ^^**-"- 

J^cdangulumfubfcmlfu,,,  &  f,b  d.ffcren- 
adq,,adratumfinustonW 

COROLLARlUM. 


lu  trijnculo  ABP  /Im.» 
AI3.  BC  cu^m  A^^.^^fet^TcTr"  '""x^ 
quarri  angulu.  C  hoc  modo  ''^''^"  ^"'"^ 

Ut  latus  BC  ' 

ad  latus  AB, 

ita  /iiuis  anguh  A 

ad  finumangnliC. 
Ex  qiro  cognofcitiir  ajir»u/ujB. 

Fiat  uc  finus  a,i(Ji?/i 

ad  finum  anguh'  B, 

ita  latus  BC 

ad  latut  ACr 

De  .MM  tri^ngitll, 
PROPOSITIO  XXlIt 
Problema. 

DAtit  duobut  triangult  iMcribui  tHm  Mgul, 
ipjis  eomfrchtnjo  ;  invenire  aream  trian^U, 


A 

A 


Trianguli  ABC  cognofcantar  latera  AB ,  AC, 
X  X  X    ij  cum 


Digitized  by  Goc 


55^ 

cum  anR"lo  A  »b  ipCs  cmoprchcnfcquxmurquc 


Trigonomctrice 


aiea  tiian 


guli 


A 

A 


Fiat  ui  finus  tonis 
ad  finuro  aiignU  A  , 
ita  redUngulum  fub  AB,  AC 
ad  duplurotrianguli.  ro  l 

Dcmonfttaiio  cft  in  cotoUario prepof.%.  bwjw. 


CLogarithroum  finus  anguli  A 
<  Logarithmuro  latcris  A  B 


Addc    .  ^ 

igariihmum  latctis  A  C. 
Ex  eoram  fumma  fubtrahatur  logatithtnus  fi- 
nus  lotius  ,  teftabii  logarithmus  dopli  arc* 
irianguli.  Datur  &c  alia  praxis  in  fctiucnti  pto- 
poHtione.  , 

PROPOSITIO  XXIV. 
Problctna. 

C0imt!s  tribM  irlMiitdi  UterHiU ,  Aredm 
invcnirt. 


A. 

A 


Alto  modo  fine  iHVtnttone  tnguUnim 

Addantut  fimul  omnialatcra,fiitcjnc  fuinma> 
&  )i  fcmifumroa  fubtrahantur  fingulilattta  ui 
habcantur  corum  ditfcrentix, 

Reaangulum  comprchnifum  fub  femifumma, 
&  una  difFcrcntia  multiplica  per  rcftangulum 
comprchcnfum  fub  aliis  ditTcrcntiis  :  hiijus  pto- 
du£ti  radix  quadrata  eft  arca  triangiili. 

Dcmonftratio  eft  prop.  n.  in  qua  dicitur  arei 
tfianguli  cfTc  mcdia  p roporiionalis  intcr  pr.Tdicta 
rcftangula  ;  crgo  fi  ca  in  numcris  cxh^beantur, 
ficut  &  arca  (perf/.6.)  produdum  ex  rouU 
tiplicationc  cxttcmorum  zqualc  cft  quadrato 
mcdli. 

Prdxtf  logmthmUM. 

'Logariihraum  fcmifomm* 
ILogarithraum  primx  diffcrcntix 
iLogarithmum  tcrtix  diiTerentic 
•  Logarithmum  quartx  difFcrcnrix. 
ScmiUls  fummz  cft  logarithmusatczttiio- 
guli. 

Demonftratio  Addcndo  logarithroum  femiiiiai' 
mz,  &  unius  diffcicntix ,  fit  logarichmus  reftin* 
guli  comprchcnfi  fub  femifumma ,  &  tali  i\Sz' 
■  teniia-,  addcndo  logarithmos  aliarum  difT.renti»' 
rum  fit  logarithmus  rcdanguli  fub  illis  coropte- 
henfi  i  addcndo  hujufmodi  logatithraos  fit  logi- 
rithmus  produdli  cx  multiplicationc  horuro  rc- 
dangulorum ,  quod  ptodudtum  xquale  cft  qiu- 
drato  arcx  triangulo ,  { in  numeris  loquor. )  Dt- 
tiique  fi  quadrati  logaiithnius  bifccctur,  bafatnr 
radix  eius  quadrau. 


Addc 


PROPOSITIO  XXV. 
Problema. 

Ddiu  trmniMli  duohus  Mrgulo ,  &  «» 
tiin  Art*m  mi)ir.!'f. 


Sint  irianguli  ABC  cognita  omnia  latcra 
quzritur  cjus  area. 

Piim6  qiixro  (perxo.)  angulum  A  ,  nonta- 
mcn  pct  caro  praxin  ,  qux  fupponat  datam  arcam 
ttianguli ;  tum  fiat 
Ut  finus  totus 
ad  tangcntem  fcmianguli  A  , 
ita  rcAaiigulum  comprthcnfum  fub  fcmi- 
fumma  latcrum,  Sc  diflcrcniia  latcris  BC 
ad  aream  trianguli. 
Hxc  dcmonftracur  /n  hMiui. 

Aliier  invento  Mfigulo  B. 

Fiatut  finiu  totus 
*d  finum  anguli  B 
"«Utus  AB 

ad  perpcndicularcm  AD  ,  qux  perpendiaila- 
r>s  AD  multiplicata  per  dimidiuro  latcris  BC 
cxh  bet  aream  trianguli  (per  41.1.  £«f'  ) 

I^cmouftiatio  aDalogix  cft  prtp.  %.  hujm. 


A 


In  triangulo  ABC  cognofcuntur  anguh  A  &  B» 
Sc  latus  AB,  ita  invcnictur  cius  arca. 

Prim6  datis  angulis  A  &  B,datur  &  «"gJ^T^ 
cum  trianguli  omncs  anguh  xqoalcs  finiduoo 
rcftis.  Qiiacratur  latus  BC, 
Fiatquc  ut  finos  anguli  G 
ad  finum  anguli  A  , 
ita  latus  A  B 
ad  latus  BCiquo  cogniwi 

Fiat  ut  finus  totus 

ad  finum  arguli  B  , 

ita  rcaangulum  fub  A  B,  B  , 
addu^lnnitrianguIi.Qoxtcaha5lt*odo$ 

propofitione  »j. 


Liber  IV. 


TRIGONOMETRI^' 

LIBER  QVARTVS. 
Ifagogicus  ad  folvenda  triangula  Cph^rka. 


DEFINITIO  UNICA. 

Angulus  d.ionim  circuloriim  in  fphxraeft  an- 
gulus  qucm  plana  comm  comprehcndurit. 


qo*  »b  arcubus  maximonnncirculormn  in  fuoer 
ficicrphxricacrtormaiitur.  '«"'nluper- 

PROPOSITIO  I. 

Thcorcma. 

CHmfirnrtr^n,,  uux.,nus  rff  ^ui pcr  pol.m  ,ran. 

7rZi  ^  , ^'^""T'  f^"''  «"'•v.W  cum 
pnor,  cnculo  Mngnlum  ebiufHm. 

Sint  duo  circuli  in  fphzra  ABCD ,  AECF.  fit 
P  «norum  communis  fcflio  AC.aJ  c,uam  cx  c^m- 

JcndxuIaresUG,  EG  .  compr.h.ndcnccs  angu- 
um  BGE.  .s  cr.t  angubs  inclmatioms  pbnorum 

1  mrA^ciwpr^r rr-p;/:T: 

h  .T  s  .n  ^  comprchcndfit; 

1  B  E  D?   eT  rV".""" 
dcfcrinH    *      P  °    '^'  "«crvalium  quadrancis 
dclcripti ,  cujas  nem,>c  cenitum  eft  in  Jxc  AT 

■pT""!^^"-""      paticcr  a,V.   ad  v^r.' 
J,rpcn..!:,!':,^EG'BG^^ 

lX:°^'^t";"'"r°^'^^^^^^^^ 

cant  vcrK;.c'i,  rBCF''  AECf''""''      ''^'  ^   ^ 

fieri  angulos  BAE  ,  FAD  onDofirnT^r"**"  ci.m  ara,s  AFB  tranfcat  pcr  polum  drculi  BCDE. 
«qnalcs.  .   '  *  vcrticcm     illum  pcrpcndicularitct ,  &  bifariikm  dividet  {p<r 

"   '  «J.  I.  7of<K^. )  cvgo  E  G  B  communis  fcdlio  dia- 

mctcr  crit,  Sc  fcmicirculus  EAB ,  pcrpendiailart> 
tcr  infiilct  circulu  BCD  •  &  cum  F  fir  polus  ,  erft 
ara.s  A  E  minor  fcm  irc  fcmicirculi  E  A  B  quarc 
{per  lemmd  jd  prvp.i-j.  i.Tiro  i.  )  linca  AB  ma- 
xima  crit ,  AE  minima,  ACmtjor  qua.Ti  AD  ; 
crgo  &  arcus  A  F  B  maximus  erii  ,  AE  minimur, 
'  |uam  AD ,  cum  fint  atcus  xqualium 

.  id  cft  maximorum. 

Itcm  cum  arctn  BE  intclligatur  duci  cx  polo  F,  maximns  cir- 

angtili  BAE   fed  cti     *  menfiira     ciilus  FD,  qm  dndus  non  cft  in  figura  ,  ciTct  an- 

crculi  maximi  fc  fccMt*"^"         *  '^"^     K"'"*  ^  P'"  '  ^ '  Tl»"d. )  crgo  angu- 

•  ^^j"]^  aiiguli  femicirculo     lus  A  D  C  major  rc<flo  ncmpc  major  fua  part^-' 


Itcm  cum  anciili  B  G  E  P  rn  r 
duobis  reftis  crunr  .  ?.  'T'^Ifs 

alium  fccaT^  &   n.  r  'S^r^-^^-^us  circulu, 

•le  xquaK-s  drb^;  aif. 
<^l"m  in  n.pc,ficic  fph,r«  J      """""  P"""     "^"  ^  "^^ 

o-n«  fumpti/, "Lf  7''^'"  '''^t  'r°'  ^ 

«qualc,  cmnt.  ^  circulorum , 


Pun^lum  A  in  fupcrficic  fph*r*  alT^.mptnm,' 
non  fic  polu,  circul.  BCDE  ,  ducamufq..c  a  pun- 
"o  A  plurimi  arcus  nuximorum  cirCTiIorumjncm- 
pc  AFB  pcr  polum  F  tranficnsjACi  AD;  AE  ;  di- 
co  arcum  AFB  e/Te  m3xi.numiAE,ininimum;AC, 
minorcin  quaiu  AFB  ;  !e  ma)orcm  quani  A  D ; 
'tcm  angulos  ACB  ,  ADB  obtufos  clTc.  Primo 


0PP0fin.q„aIe,.nemprB;E,TE 

^ur  Z'  ''"''""1  'l^nionftrac.conn-. 
ter  us  polos  cranficns.  cm  eo  angulos  rcdos  cffi- 
cut.  AgimiKautcm  hicdc  trianguli,  fphxrici,. 


ergoobtufus,  8c  confcquentcr  angulus  ADE  acnv 
tiis  )  quod  crat  dcmonflranduin. 


XXx    iij  PROPd 
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PROPOSITIO  II. 
Thcorcmx 

nuo  r.rtlbct  m^r^"!',  fpf^^rlci  Urr4 ,  «/,^«0 
^     '  frtiit  nu]or.u 


nim  latcia  AB,DE ;  AC.DF,  fmt  zqualia,&  p». 
litcr  argiih  A.&  D  scqualcs  ,  dico&bafm  ba(i 
xqualcra  cflc.cxtcrofquc  angulos. 


Ponatar  triangulum  fphxricum  ABC.conftans 
«aibus  ttiiimmaximotum  circuloium  ,  dicoduo 
qiiilibct  AB.BC  tcllquo  ACe(rctnajora.Expu<Jlo 
A  ut  polo  defcnbatut  circulus  BD  intcrvallo  AB. 

Dcmonftratio.Cumlatiis  C  A  (ptr  fyttcitntrm) 
tninus  Cn  rcmici'-culo  ,  punftuui  C.  non  crit  ahus 

f»olus  citcuh  B3  poUis  enim  «iiftu  "i  polo  fpatio 
cmiiirculi  rv  Jp^Ai  inV Thcod* -Gti  Wl»  •  'icus 
C  E  traiificns  per  alium  polum  circul»  B  )V  crit 
iT>axirmi$  ;  CD  ,  mmor  quam  CB  ;  (p  '  '  <  J**^ 
ttm)  Sc  adJiti»  iitrii  q  ir  rquil  bus  arcwbus  AB  , 
AD,cr.mt  arcus  BC.BA,  fn;iul  majorcs  arcnbus, 
AD,  DC  ,  fcu  nujorcs  toto  arcu  AC  i  quod  crat 
dcnonftrandum. 

PROPOSITIO  III. 

Thcorcma.  ' 

Tri4  ffhirtci  trumguli  iMcra,  clrculo  funt 
minorA. 


Dfmonftr.  Si  Arcus  ED  intclligstnr  fupcrponi 
arcui  AB,  congrucnt  ciun  fint  .Tqailcs  fcd  iunc 
arais  DF  cum  arcu  AC  ctiam  congtuct  ,  alio- 
qnin  ang  'lus  argulo  A.ant  majot  .aut  minot  cfTet, 
ic  cum  arciis  DF  arcui  AC  xq  lal  s  fit  ,  piinftuii 
F  coincidei  aim  punfto  C  ;  crgo  ti-nc  bafis  EF 
congnicr  aim  bjfi  B  r^-,npqi'c  cnim  coTivcnire  po- 
icft  in  duobiis  tannini  pr.nftis  ,  ut  vidcs  in  EGF, 
qiiia  in  tali  cafu.FF  tc  EGF  cfTent  feniicirculi.cii 
maximi  circnli  fc  bifava  feccnt,&  i  Jditis  arailwi 
DE,  EF  b.ifi  EF.  majoribus  iria  triaiiguli  fphiti- 
ci  latcra.  cfTaumajota  fcm!circulo(i:ontri;T*« 
cfAentem  , )  ergo  bafes  congnirnt ,  &  xqnilfi 
erunr,  fiait  &  anguli  ad  bAfiii ;  q  iod  ctat  dcinon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  V. 
Theorema. 

/rt  trianiUlli  f  hiriri^ /fri  flihui  y  jlngHlI  fifrt, 
iiifra  hfen  aefuuUs  fuiir. 


Sit  triangulum  fphzriciun  ABCdicoiriaeius 
latcra  fimul  fumpta  intcgro  circiilo  cfic  minora  , 
Produtantur  B  A  ,  B  C  doncc  rorfus  concurrani 
in  D. 

Demonftratio  arcus  BAD .  BCD  funt  fcmicir- 
culi,  ciira  (Pfr  II.  i.TW.  ^circuH  maxinfi  fc 
b;fafiam  feccnt  :  fcd  arcus  AD.CD  majorcs  funt 
arcu  AC  ;  ^er  ^rxctdinteji) ,  cigo  fi  iis  luriiiqve 
«<l<la$  AB, CB,  ficiu  tria  lareia  aC  ,  AB,  BC  fi- 
mul,  minota  fcmicirculis  BAD  ,  BCD  ;  crgo  itia 
laicra  AB,  AC,  BC  mu  oia  funt  citculo. 


11  mwwi  rn  nr 

PROPOSITIO  IV. 

Theorcma. 

S«  d«»  triAngulA  fphtricSt  hnbtJnt  duo  iMterdfn- 
fliii*itm  t(]H<*hJiy  cr  att^ulot  iis  comprrheifvj 
€<fM4Ui ;  b4ffs  /jHotjua  cr  leHquos  anguies  fui- 
gillAtim  dqudlts  halithunr. 

Sini  duo  iriangula  Q  hsrica  ABC,  DEF  ,  qiio- 


Triangulum  fphxriaim  ABC  f"Pr;^'.^!°„ 
fcclcs,  nempe  Utcra  A  B  MC  f..n«  aqv.  J ; 
angnlos  fuptabr.fin  ABC.ACB  'q"''*''";:^ 
prt,duais  larcbus  AB  .  AC  i"  G  ^  " '"tcOS 
U  C ,  H  C  B  xquales  c.rc.  Abl^"  ^ 
tqualcs  AG  ,  AH  ,  d.icanturquc  pcf  P""^  .^^. 
H  i  fiait  &  prt  C  &  G,  arcus  maxm>otuni c«c« 
lotum  BH  ,  GC  ( pey  to.i  Thfod. }  ^^.^^ 

Dcmonftratio.  Prim6  triangtiU  Aisn 
hnbcntia  ant-nlum  A  commui,cm  ,ev  - 

AC  ;  AG.  AH  'q"tr^"iTcG  fiaitl»»- 
(  pcr  4. )  hibcntqiic  balcs  BH  .  «-^  ' 
^ls  ABH  ,  ACG  ,  uem  H  ^  G  'q;''^^^  bG. 
trianmilaGBC,  BCH.habem  U-cra  BH  . 


al.umincidcnsangulos  duobns  cu  ^^^^^ 

ficiat,  ftnnt  angnli  ABC.  A*-!»  »"r 
Icsiqiiod  dcnwnftrandum  crat. 


PROPO 


Liber  IV.  ^,- 

PROPOSITIO     VI.  ZctTi^C^  *"f' '  '^"'"^  ''"«'"o 

A,  &  C  ut  polu,inrervaJlo  q^zdzLis 

Theorcma. 

TrUriulMm  /phdritHm  cnjm  4n(uU  ad  baftn 
dfHMitJ  /hhi  ,  eji  Ififules. 


Smt  in  trittgulo  rpharrico  ABC  ,  anguU  aj 
b»fin ,  nempe  ABC  ,  ACB,  *qiule«.  Dico  tr  «n 
|^u™e(reirofeclcsfeulacerallB.ACe;S":;: 
Si  enTOABefTetmajus  ,  abfcindatur  BD 
«q  alc  Uter.  AC  .  ducaturcpe  arcu,  maxin,.  a^.* 

cuiiCD  rf«-io.  ,.rw.) 

lataVBS"'°  "''"^"1*  •  DCB  habent 
"toi  BC  communc  ,  &  Utera  AC.  BD  «uaU, 

&  .nfupera„g„,o,  B  .      ACB  ,,uaIesTcr;.' 

PROPOSITIO  VIL 
Theorema. 

hdbtlmnt. 


c.rcnl..  defcnbantur  DE.  FG.fiantque  arcu,  DE 
BG  «qualcs  .  tum  pcr  A  &  G  dcfcribaTu?^  • 
mus  circulus  (prr  xo.    Theod  ) 

Dc.nonftratio.  Arciis  BG  .  DE  font  mcnfur. 
•ngt.lor»m  A  &  C  ;  fcd  iUi  funt  xq.ulcsTt« 
fc  i  ergo  anguli  A  .  &  C  inccr  fc  «qual,  cru^ 

COROLLARIUM 

Poterant  exA&Cutpolis  dcfcribi  q,„T|,c« 
cn;cul..  Qjiorum  arcu,  (per  ,o.  i.  TW.)  fimile, 
cjenc  arcuW  DE  .  BG  .  a,q..e  adcA  cam  bcn« 
eiient  menlurxaDgulorum  A  &  C. 


'■5a5358l-531E58gS88 
PROPOSITIO  IX, 
Theorcma. 

/«  tri4H£Hto  fphdriro  wajcr  Hngnlm ,  mdM 
^filHlt  fHitendiiur, 


late^aV"'?"'*  ABC.DEF,  habcant  fineuU 

dcfcnblu  «las^GA  t  P^J^  .'"'^^«llo  BA 
dcfcribaturarcrAH        "  ^  ««'"vallo  CA 

Dcmonftratio.IntciliMturlatusPF  C. 
'^tcn  BC.  congruot  cum^fic  J d/co  ' 
"I.  cafu  punftum  D  cader  inA 
"ft  cadc!;  ulcr^au  " 

"cus  ED  ,  roaior  a..r  ^ '  «Jioquin 

aatultra    r«m  AH  '  "f''"' 

tcrfcdioncmX'umltS"d"r'''''"'"' 
A;  cum  quilibct  ara.s     ^  •  P""^"'" 
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PROPOSITIO  VIII. 
Problcnu, 

r  ">CHI$  max$mt  ,  e»njl$tuere 

'"SMlum  dnto  4qHMem. 

Sit  datampunaum  A  circuli  maximi  AB ,  in 


S.t  in  triangulo  fpherico  ABC,  angiilus  ABC, 
major  angulo  A  :  dico  latu,  AC  opportmm  ma- 
jon  angulo  majus  cllc.  Fur  angulus  ADD  angnJo 
A  xqualis. 

Demonftratio.  Cum  anguli  A  Sc  ABD  fint  «- 
qualcs  j  erunc  (per  6.  hHif)  latera  AD,  DB  zqua- 
l.a,  &  addito  comaiuni  DC,crunt  larcra  BD.DC, 
«qualia  larcri  AC ,  fcd  latcra  BD  ,  DC  fimc  ina- 
jora  laterc  BC  ( per  j. )  crgo  latu,  AC.  majus  cft 
lacerc  BC.Convcrfa  ita  dcmonftratur.Pofito  latcro 
AC  majorc  qt.ani  BC  ,  dico  angulum  ABC  ma- 
jorem  c/Te,  qu^m  A.  Si  cnim  eirct  xquali,,  laccra 
circnt  xqualia,  fi  Amajor  efiecquam  ABC,Iatus 
BC  majus  cfict  quain  ACj  coocra  fuppoficionem, 

6BffiS9%BB6962tfi969eBfifi89d9<d95563SC'99'-}9S£6B 
PROPOSITIO  X. 
Theorcroa. 

$i  trianfHlHm  du«  IdtirH  ,  (ingula  pn^Hlit  djud- 
lid  hubedt  luerlbm  dlteriut ,  dngtilum  vera  iu 
contenium  in^jorem :  bdfn  ^uttfue  hdfi  md\orem 
hjheiit.  Et  vicljfim  fi  bdfin  bafi  mMorem  h*- 
bedt ,  dngi^Hm  tjHoque  mdiorem  hdbebit. 

Duo  ttiangiila  fphxrica  ABC ,  EDF  hab;ant 

laicca 


Digitized  by 
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Trigonometrte 


lAC  m%  ""6"'°  B  i  a>«  '"fi"  BC  •  ""j"'™ 


efTc  bafi  DF.  Fiat  aritn  angnlnt  BAGt  xqtialis  an- 
g  ilo  Ej  &  U(ns  AG  ,  zqualis  angulo  EFiducan- 
turqiic  trcus  BG  ,  GC. 

Dcmonlratto.  In  trinngulis  ABG,  DEF  ,  bafcj 
BG ,  DFxqnalc»  crunt  (prr  4.  ^min;  )  ruifus  ciiin 
hrera  AG,  AC  (inc  squalia  ,  utpore  xqualia 
latctt  E  F,  erunt  anguti  AGC  ,  ACG  xqoales , 
fed  angiilus  BGC ,  nujor  eft  angulo  AGC  ,  & 
angnlus  BCG  ,  minot  angulo  ACG  }  ergo  angu- 
lu$  BGC  maior  cft  angulo  BCG  j  crgo  (jffr  prd' 
cttUitrm  )  bafis  B  C  major  eft  ,  quam  B  G , 
fcu  DF. 

Convcrfa  ita  demonftratur.  Snpponarur  bafis 
BC  majorquamDF  ,  dicoangulum  BAC  ma- 
iorem  elle  angnlo  E  ;  fi  enim  non  fir  major ,  erit 
minor,  anr  trqualis  ;  fi  primum  ,  bifis  BC  isinot 
cfTct  bafi  DF;  fi  (ccundum,  acqualis  forec;  utcum- 
que  contra  fuppofitioncm. 

PROPOSITIO  XI. 
Theorema. 

Si  J118  ImtTM  trUngidi  ff/hdrici  fint  dtjnMtU  /imi- 
cirtHU  ,  hdfts  frtducMnr  :  trit  mngt^m  tx- 
ttrnm  Initme  £fti4  is  ,  Mnguli  fitpra  ^dfin, 
^ualtj  dtiohuf  r:tii4  ;  fi  fint  matoTM  extrrnm 
inierne  mMor  trii ,  (jr  "ngnli  fufr*  ^sfin  mi- 
ntres  duehm  reltit  \fi  fi  '  nunora  fi^mUircuU, 
txterntu  internt  mdier  trit^  anguli  fnfra  lnt- 
fit  mMteres  duebns  rtitii. 

Vicijfim  fi  M^itlm  externm  internt  ,  efpifit» 
d^Mdlu  fiterit ,  MMt  Mnguti  fuprM  b*fiii  njndles 
dnelim  reQit  ,  IsterM  due  t^msiiM  eruni  femi- 
circmlo.  Si  exttrnm  interne  mM]er  fit  ,  dr  Mngu  l 
f**f*M  y»fitt  mlnerts  duobui  reiHs  ,  UltrM  mM" 
it^M  erunt  ftmidrcule.  Dtniifue  fi  txttrnus  in- 
ttrn»  tniner  fiterir  ,  dut  M  -guli  /uprM  bnfin  nu- 
leres  duehus  rtilu  t  eruni  iMterM  mnerMfttm- 
eirenle. 


triargulo  ABC  duo  latera  AB  ,  AC  fint 
•qualia  fcmicircnlo.  Dico  produSa  bafi  BC  ,uf- 
^'ic  ad  D  ,  angulum  cxternum  ACO  ,  xqualcm 
"•e  internn  oppofito  B.  "cm  angulos  ACB.ABC 
«S«»lci  e(lc  duobus  ted.s. 

^iinonftratio.  Arcus  AO  ,  AC  xquales  fuppo- 
"""^ut  femicirailo  ,  fed  B  A  D  cft  femicirculof 
n»  circuli  maximi  fe  b  firiim  fcccnr :  ergo 
AC  ,  AD  funt  xqualia  ;  ergo  ( per  f . )  an- 
f  _  ACD  ,  &  D  r„nt  xq-ulcs  j  fcd  ai  Ru|i  B  &  D 


cxtcrnus  aCD  ,  «qualis  eft  anpilo  intemo  B ;  & 
cum  anguli  ACD  ,  ACB  zquaTcs  fmtdtiobus  rc- 
,  erunt  B  Sc  ACD  xqualcs  dnjbQi  icai$. 
ViciOim  l\  angulus  ACD  xquali»  fu  angnlo 
B,  &  confcqucntcr  anguU  B  &  ACB  futiinc 
xqualcs  duobus  redis ,  crunt  anguh  ACD ,  &  D 
xqualcs  ,  &  (  m  6. )  Utera  AC  ,  AD ;  crgo  BA, 
AC  xquaba  eriint  femicirailo. 

Sccund6,  fii  t  AB.AC  majora  fcmicireulo,cura 
BAD  fic  fcmtcirculus  ,  erit  latus  AC  majus  quim 
AD  ,  &  angulus  D  feu  B  majoc  quim  cxcctdos 
ACD  ,  angulus  crgo  cxtcrnus  minor  etit ,  qtun» 
B;  Sc  dkm  ACD,&  ACB  fittt  zqualcs  duobuste< 
dis ,  crunt  B  &  ACB  majores  duobus  redis. 

Viciffim  fi  ACD  minor  fit  quam  angulus  B, 
fcu  anguli  fupra  bafin  majoresfintduobus  rtdis, 
erir  angulus  ACD  minor  qu^m  D;  ergo  larus  AC 
major  arai  AD  •  Sc  cum  AD ,  AB  componint  {(• 
micirculum  ,  erunt  AB ,  AC  majora  femicic- 
culo. 

Tcrtii.fint  BA  ,  AC  minora  fcmicirculo ,  ri^m 
AB,  AD  cfficianc  feraicircuUim ,  eritarcusAC 
minor  quim  AD  ;  ctgo  angulus  ACD ,  cxtemtis, 
mijor  erit  angnlo  D,  aut  intcmo  B;&  cum  ACD, 
ACB  xqualcs  fint  duobus  te£bs ,  erunt  anguh  B 
&  ACB  fuptabafin  minores  duobus  redis. 

ViciffivTi  fi  angulus  A  C  D  cntcrniM  major 
fit  anguio  B  ,  atque  adeo  anguli  B  &  A  C  B  fu* 
pra  bafin  minorcs  fint  duobus  redis  ,  edt  id- 
gulus  ACD  ,  majnr  quam  D  ;  ergo  arnis  ADi 
inajor  crir  qium  AC ,  ergo  larcra  AB  ,  ACmino* 
ra  funt  femicirculo  ;  quod  crat  demonftriniluin. 
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PROPOSITIO  XIL 
Theorema. 

In  triMnjtulis  fphtrltit  Jftfctlihm  ,  /1  Itvrtfi* 
4]UMtirMntts  ,  Mnguli  Md  bMfin  rtOi  nmifi 
mMierti  tfUMdrMHtt,  ehlufi ;  fi  tttiutrts,  tttlH 
lt  vicijftm. 


Crura  AB,  AC  triai 


nguli  Ifofcehs  ABC  fint 
*   •  uliACB.ABC 


quadrantc$,etuncquc  (ptr  1 1.)  angt 
duobu*  rcftis  xquales.ac  cum  fiut  xquaUs^/^^r  i-f 
tcGti  erunr.  „.  i,--t. 

Viciffim  fint  anguli  B ,  &  ACB  teai ,  U""^ 
AB.  AC  ( . , . . ?rhtcd. )  ttanreunt  pcr  pol^ 
circuli  BC ,  qui  cum  fint  roaximus ;  crunt « 
AB,ACquadrantes.  ,  „. 

1  LateraAB,ACfintmajor.faJ»2':^ 
guli  B.  6C  ACB  majorcs  erunt  J"<*u*  r^^^^ 
cum  fint  xquale,  inter  fc  (^rr )  ui«quc  oWU 

fus  erir.  .     t    r. .  ombo 

Econrra  Angoli  B  &  ACB  fint  obtuf.  5 -«J^ 

fimul  ma  jores  crunt  duobus  reais.quate  " 
ACD  ,  minor  critquam  B  ,crgo  (f^r  ««• ' 
A  B  AC,  majora  erunt  fcmicircu  o.  Sc  cum  t 


uac 


*<1UaU«  (  per  dtjw.huiifs  )  ergo  angulus  } 


lia  finr,urrumque  majus  crir  qujdrantf.  ^ 
Laicra  AD  ,  AC  fiut 


fimul  rumpra  minora  erunt  rcmicirciilo ;  ergo 
(/"■»•11.)  aiiguliis  cxrcrniij  ACD  major  erit  in- 
terno  B,  &  dito  B,Cc  ACB  minorcs  crunt  duobiu 
rcdis  ,  &  cum  fint  zq^talcs  ;  mcrquc  acutus  erit. 

Dcnique  utcrquc  B  &  ACB  fit  acutus,  crunt 
diio  timut  Cqualcs  duobos  rcdVis  crgo  ( per  1 1 .  ^ 
duo  larcra  AB ,  AC  minora  erunt  nmicirailo  ,& 
cum  ( per  6. )  zqualia  fint ,  uirumque  miiius  crit 
quadcantei  quod  crat  dcmunllrandum. 


Liber  IV. 


PROPOSITIO 
,  Thcorema. 


XIII. 


BAC,  ma jor  erit  quam  ACE  .  &  addiris  utrinque 
tCD,  &  B  xqual.bus  ;  &  ACB  communi.  crlt 

t-^D.  ACE.  ECA .  hoc  cft  duobus  rcftis. 


£ 


V 


Cu!ufcHmijHe  trUnguli  fphdrici ,  omntt  an^Mli 
dufbiu  rr£Hf  /knt  mniorej  ,  (j-  fex  reUu 
minoref. 


tur  rria  l.vcr,.anguli  DAC  CARtr,  Jrf^'": 
"unofest.;f  ?ex  ^.^^  '  ^«^- 

PROPOSITIO  XIV. 
Thcorcma. 

1,  P"l'^Uu^  ^?«-/«  ^diatenteiiU 

Proponatur  quodcumque  ttianguli-m  fpharri-  '^"'^  "»"ir>o  ^jhMm, 
ctim  ABC  ;  dico  omncs  ciusangulos  fimul  fum- 
pros  majores  effe  duobus  rcais  ,  producvnr  la- 
lus  BC  in  D,  angulus  cxicrnus  ACB  ,  vcl  cft  ma- 
jor  ,  vcl  mmor,  vc!  cqualis  angulo  cxterno  B.  Sit 
prim6  «qualis.  ^ 

Dcmonftr,  C6m  angulus  ACD  xqualis  fic  {n- 
jerno  B,  ergo  {j,er  )  anguli  B  &  ACB  ad  ba- 
im  tunt  duobus  rcdis  rqualcs  :  c.qo  tres  majorei 
iumduobusreai,.Sit  (^cundo  ACD  minoian- 

^Dmionftraiio  ArM.r^            •  *  ^  „  Triangula  ABC  ,  DEF  habeant  angulos  B  ,  & 

ACbTbC  n^^;,t^^^^^^^  f '        '^' BC.  EF  h,s  ad,.ccS;.a,  .^Z 

n^cu  zqualcs  funl  duoCa^  ^                '^'  '                      ^"^^^  xqnalu,hoc  cft  habcre 

Ri»  trcs  an..uli                    \  ' ,  ' "'"''^  «''1"*         finK"llat.m  «q.ial.a. 

'  r  »"-"'K--FE.(Lperpo2,latcr.BC.cumfint 

gnlo  interno  B^fiacque  anZs  S^T^  '"'""^"  '  comprchcn- 

producatur  C A  do,rconW,t  c^.m  Ce"^"  '''T'"  ^''^"^  ""^^  ""'^  ^'•"'^•'^"'"  '8'- 

Dcmonftracio  cum  angulus  cxcemus  E  C  n  "''  '^;F^P«'^"°"«       .  EF  ,  quadrabunr, 

«qnalis  fit  intcrno  B   Tatcra  B  P        l        '  ^                      quadrabit  latcri  AB  .  al.o- 

ip^r  XI.) rquaHa  fcraicirailo-  crcrn  Pr  ^l"""'  '"«"'"'  ^  ""^**' ' "^" 

nora  erunr  fcmicircnlo  &  /  «'    *>"7  contra  luppoficioncm  i  idcm  dicito  dc  latcrc  FD, 

fxternus  F  A  F    ^..r  ' ir   '"^            angulus  ergo  quadrabont  fibi  invinccm  triangula :  ereo  in 

«•  A  b  .  aut  .11,  oppobtus  ad  vetticem  oiani  fcnfu  funt  xqualia.  * 

TRIGONOMETRI^ 

^-IBER  OVINTVS. 

Dc  Rcfolucionc  aiangiiloriiin  fphxiicoriim  rcdangulorum. 

^'^^^^^'^^^*^SBSim^'^:fgff^^^(jg^^     amgnhm  ABC,  aijus  nempe  anguhis  ABC  te- 
PROPOSITIO  L 
Thcorcina. 

'"'yy^rfh.ricy  Huiverfis,  fi„^  UterHm.fHm 
fi"Hb^j  ^iulornm  oppofitorum  prop^tionsics. 

PnmA  proponatur  «ritngulum  fphxriaun  re- 


Aus  cft  ;  dico  ita  cftc  fimim  anguli  rc^i  ABC  td 
fiuum  hypothcmifx  AC,  ut  fiiuis  anguli  BAC.ad 
/inuin  latcris  B  C.  Pcificiantur  quadrantes  ABG, 
ACD  ,  &  cx  A  ut  polo,  intcrvallo  qoadrantis  dc- 
fcribatur  arcus  DE  &  cr  ccniro  fphxrz  F  ducan- 
rur  lincz  FD,  FB.FE.FA  cum  punAum  A  perti- 
ueat  ad  plana  ciradorum  ABE ,  ACD,  ficut  & 
Y  Y  y  cciiuum 
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Trigonometrias 


f  hxtx  I  qno^  planis  omniuni  cit-  AB  ;  DC  ,  CB  cundcin  (Imim  habent ,  cum  fint 
ccmrum  ^^.j^j^jjyn^  ^  cr  t  AF  comtnuni»  corinn  fibi  invicem  fupplcmcnta  ad  fcmicitculum  :  crgo 
S"^"  ficitt  FB  .  commonis  fcftio  planorura  AB,     ita  cft  finiis  totus  ad  finum  latcris  A  B ,  ui  f,na$ 

ang<ili  C  AB  ad  finum  latcris  oppofiii  DC  •,  quod 
crat  dcmoiiftraiidum. 

Tcriio  proponacur  ttiangiHum  nonteftangu. 
u  ra  ABC  ;  dico  ita  cfTc  finum  anguli  ABC  ad 


BC.  Ducantur  ad  AF ,  FB  ,  FE  perpendicularcs 
CH.  CI,  DG,  quz  cront  finus  arcuum  AC  ,  BC , 
DE  ,  &  cum  arcus  DE  fit  mcnfur»  arcus  CAB, 
erit  DG  finus  cjufdcro  anguli  C  AB.  Itcm  cum  ar- 
cu$  AD  fit  quadrans ,  crii  FD  finus  totus ,  &  an- 
gnlus  AFD  tcAus.  Jungatur  HI  i  probare  dcbeo, 
ita  cfTc  finum  anguli  rcAi  ncmpc  FD  ad  DG  ,  fi- 
num  arcus  DE  ,  fcu  finus  anguli  CAB  .  ficui  C I 
finus  hypoihcmiT*  AC  adCH  finum  latctis  BC; 
qiiod  probavero  fi  oftcndcro  triangula  FGD.ICH 
efTc  xquiangula. 

Dcmonftratio  Cum  linca  FB  fit  commnnis  (e- 
*'o  plani  ABEF  ,  &  plani  FBC  ad  ipfum  rcdli, 
cum  angiilus  ABC  fupponawr  rt6kus,  fitque  du- 
^la  CH  ad  ipfam  pcrpcndicularis,  harc  (  per  j. 
dff.ii.Eucl.)  crit  teda  ad  planum  A  B  E  F ,  & 
{prr^def. )  cjufdcm  angulus  C  H  I  rcdkus  crit. 
Sicot  «ng.i!ii$  FGD  rcftus  eft.  Itcm  cum  planura 
ABEFlic  rcAum  ad  planum  EDF,cum  arcus  EA 
Kanfcat  pcr  polum  arcus  ED  ,  fitque  DG  perpen- 
dicuUris  ad  FE  ,  comrouncm  fcdioncm.rcfta  crit 
ad  planum  ABEF  ,  ad  quod  redla  oftcnfa  cft  linea 
CH  ;  crgo  (  pcr  G.m.EiuI.  )  linnr  DG  ,  CH  funt 
parallclar ,  fcd  parallcl*  ctiam  funt  IC  ,  FD  cum 
fint  pcrpendicularcs  ad  candcm  FA  crgo  ( ftr  lo. 
ti.Encl.)  anguli  FDG,  ICH  aequalcs  funt,  &  aim 
pnterca  anguliDGF  ,  CHI  fint  oftcnfi  «qualci 
inang.ila,aqi,iangula  crunt :  er^olper  j.6.)ita  crit 
FD  finus  totus ,  fcu  anguli  rcfli ,  ad  DG  finum 
>ng  "li  CAB  ,  ut  IC  ,  finus  lateris  AC,id  CH  f»- 
num  latcris  BC>  qnod  crat  dcmonftrandum. 

Si  id  probandum  de  angulo  ACB.fic  latctc  ABi 
««cr  Mhibcnda  eftct  figtiia. 

H*c  demotiftratio  ptocedit  de  angulo  reftan- 
gnlo.aijus  angulus  dc  quo  agitur  acutos  eft.Ean- 
^  oftendo  in  triangulo  re^angulo  habcnte 
"nnm  aiigulnm  obtufum.  Proponatur  ergo  trian- 
gulura  ABC  rcAanguluro  ABC  ,  cujus  anguluf 


BD   C  »B  C 


^CB  rcftiis  fir  ,  &  angulus  BAC  obtufus  ,  dico 
*ta  cfTc  finnm  «nguli  ACB  ad  finum  latcris  op- 
pofiti  .An,  ficut  finus  anguli  BAC,  ad  fmum  latc- 
r»»  BC.  Frcducantiir  latcra  BA  ,  BC  doncc  con- 
^•rrant  in  D  ,  ficrqiic  aliud  triargulum  DAC,  in 
q<io  ang„|u5  ACD  rtaus  crit ,  &  angulus  CAD 
»cui"».cumCABfitobtufu$. 

Dcmonftratio,  In  tri.mgulo  CAD  itacft  ( per 
P^iflum  tTtrf,lfHi  \  nriMc  on,>iili  rrfv,  ^CD  ad 


finura  latctif  oppofiti  AC,  ut  finus  anguU  ACB, 
ad  finum  latcris  AB,  Dcmittatur  cx  Aadbafia 
BC  arcus  pcrpcndicularis  AD ,  qui  prim6  ca4« 
intra  itiangulum. 

Dcmonftraiio.  In  ttiangulo  tcftanguloADC 
ita  cft  fmus  totus  td  fmuro  AC,ui  finus  anguL  C 
ad  finum  latcris  AD  ( fer  fritMm  pariem  hum) 
Item  in  tiiangulo  rcftangulo  ADB  ira  eftfinui 
A  B  ad  finum  totum ,  ui  AD  ad  finum  anguli  B; 
cft  igitur  pcrtutbata  ralio,quarcf/^rr  i).s.Eud.) 
iia  eft  finus  AB  ad  finum  AC  ,  ut  finus  ACB  li 
finum  ABC  ;  quod  crat  demonftrandiini. 

Eadem  dcmonftratio  fuara  vim  obtinet,diBB 
trcus  pcrpendicularis  cadit  extra ;  fcd  in  tali  cafa 
anguli  ABC  ,  ABD  cundcm  finum  habent. 

COROLLARIUM. 

In  triangulo  quocumquc  datis  duobus  Uten- 
bus  &  angiUo  uni  corum  oppofito,  innotcfcii  ptf 
rcgulara  trium  angulus  altcri  Utcri  oppofito».P»- 
ritcr  cognitis  duobus  anguUs,  flc  latcrc  unicon» 
oppofito,  datur  aliud  laius. 

PROPOSITIO  n. 
.Theoteroa, 

Jinum  UttrU  *d]*cenus  *^V^^'^2'm*U 
getii  *ngMli  4d  tdtigemtm  Uteru  7  "fr^' 


f-^ctum  fTtcr,'.em  )  finus  anguli  rcdVi 
invim  Lfrtis  D  A,  ur  finui  anguli  DAC.ad  finum  mcn 
**'er.s  DC.fid  anguli  DAC ,  BAC,  &  latcta  DA, 


Proponatar  ttiangulum  ABC reftanp'!^"? 
B.  dico  ita  eftc  finura  totum.  fcu  q"»'^,!';"^, 

ad  finumlaieris  AC,  -^^^-^^l^^ZU^^' 
taneentero  laicrjs  oppchti  in^..r"u  .1 
dramcs  ABD  .  ACE,  &  cx  A  uc 
quadraniis  .  dcfcribatur  arcus  ED .  d«can 
cx  centro  fphxr*  F  ,  lincz  F  E  G .  F  ^  "^j^, 
FA  ;  turo  in  plano  FDE  ducatur  pG.P^JT" 

lari;  ad  FD.  qux  (  fer  .6.  J.F-^'- ) 

'  «,  riim  arcu»  1 


>ad  FD.quxrrr.6.j.£-^^  '-B^,£prtc 
,  critquc  cius  tangcns  .  «  .iufd^m 
,furaanguni  DAC.  erit  etiartrc«igct«;^  ^  ^ 


ctiami«'fi>--  '  Mi  a 
anguli.  Ducatur  item  in  pwno  r  p^fpf»dici* 


tiber  V 

FA .  ,.mgar«rqac  Hl , oftcnacrcdcto  .u  cS^  f  ' ^'^^  ^«^i- 

tangcns  angul,  BAC  ad  BH  tangcntcm  arc"s  Rr  """'"'"«J^ta  cfTc  i.s  .rknJr^"'  "'''^"'"f 
J"od  prxft.tcro  fi  oftcndcro  triaSguU  B  H  FDG     r'"™  -'A  2^^^  ^uo. 

Dc.nonrtrat.o.  C.m  anguh»  ABC  fapponatur     ?^'"8"'°  •  «iam  cu  ,u,  "«^"g^W 
^DF.  Paricer  cum  arcus  A  n  ,     r  .  fi«  aliu J  .  •    '*  "'f»"*  *d  conct.r- 


ellc  xtfuiang  ila. 
Dc.nonrtratii 

raunn  fcdioncs  Ffl  .  FH  ^..i:  "         !^  ^"^-     Se,'BBBBS3mmma,^ » 

P  R  rk  n  ^   »<»«ii»« 


PROPOSITIO  IV. 
Theorctua. 


«unc  fcdion»  FB .  FDVdua;  o  "n  ^ 
P'^na  pcr  cns  du<fta  ncmp;  GDF   H  m""'  *  ""^ 

j-^^^Jcs  BI.FD^Juaffi^pt  --^^^^^ 
h«  cr.t . caa  ad  ca  nUnai  "go  «,g,ai  nH   I  f^  '  -  "  ' 

red.  crunt :  p.rallcfx  igitur  funt         PP  ' 
fed  lincx  IB  FD  funt  rr.^m  «    i.  V       '^^  '  ^H: 

anguli  BIH.DrE  funt  jruajl,  " /^"'  •'^  ' '-^ 
BIH.  FDG  funt  xquianeola  i V """8"'* 
«a  cft  FD  finus  toms  S  DG^n'^"'  > 
BAC.«tBlfi„.;,;;,^,5^^"Kcnt^ 

•  ^««BC.quoacrardcmrftrtdilr 
COROLLARIUM. 

^DE.flt^r^:^^^^^^^^^  ^BC. 

BC.ficu  t°rAD  ^dT 
rrfcftis  em.n  quaarant  bn,       ^.^8"««"  DE; 
finus  tot.  .     fin„rAB     t  ^"'^ 
t^ngentcn,  DE  T      '  "^/»"Rcni  anguli  A  ad 

BC.  ita  cf,  •^D^ad"?'''  I  '^'8"^-- 
DE  ad  tangcntc^,  BC      ^'''""      > "'  '='"gcns 

PJ^OPOSITIO  ,u. 
Thcorcmj. 

r-ru./.ppicrr.„,.  .d  fc^^iZ:!:::: 


b;&:^--$:;-^s^. 

polum  a  tcrius  cruri*  Rf-  j  i"  punaum  D, 
5ico  fieri  ahud  tri^lm  ADc"^"  '^f 
P«t.sfunt  vel  .^r,^^^.;S:::i^'J^ 
n.m  fupplcmcnta  aa  rcmicirc.,l„m  J  rjcll" 
ca™m  compl«ncnta.  Nam  .  bafiscftlad  m^ 
i  l«us  DC  rft  quadrans  .  xq-.alc  ancalo  B  x 
gulus  D  xqualis.  cruri  BC  aLin,.  Kn  Bc" 
mcnfura  anculi  D  (  „tr  A,f  i 

Si  b1?      '^PP'«"cnt.,m  ad  fanicircuJun,  f,,. 
|"i.BAC.;  angul,  AD  complcmcnrum  latcr/, 
dcniqucciiro  angulu,  DCB  (pfr,f  , 
7W.)  fit  rca.u.erita„gulu5  DCA  compIcJ 
mcntum  anguli  ACBicrgo  fcx  partcs  unius  trian- 
guli  rcfpondcnt ,  comodo  quo  d,.ftunj  cft .  /"ej 
partibus  alterius  trianguli.  Idem  accidir  in  rnjn- 
gulo  cujus  unum  larus  cft  quadran, ,  ur  /n  ADc' 
fi  DA  producatur  donec  qiiaaranrcm  pcificiaj 
fict  trjanguliim  ABC  ,  cuju,  aiigiilu,  B  rc(2us 
crit  ,  BC  crit  mcnfura  anguli  D ,  &c. 

9sm 


-~SlS^?J^;'-"BA.BCco„. 

^  CD.  cu,u,       ^L^^-f^  man- 
fus  b  .fi  oppofitur&  rclr  '  '«^^™  »"K»- 

n>c...a  aa  fcmicircuh.m         P"'«  »fi'nt  fupple- 
Dc-onftr.   ?^  r'/""r  '"^8"''  ACB. 

^'T-les.unScWuL?^?  fintauobu,re- 
rcdlos,  aut  fJ;  T  ^"PP'cmcntum  aj 
Tm.  /.  ''""•^''«^"'"ni.  Idcra  didto  dc  U- 


PROPOSITIO  V. 


Theorema. 

In  triMiHlu  rtn4t>nulif,crHrM/i»t  tjHt  afeaUttij 
Mc  Hnguli  iffi  offtfiii. 

Sir  triangulum  ABC  rcaangulum  in  A  ,  dico 
quodfi  larus  AC  comprchcndens  angnlum  rc- 
a..m  A  fticritquadrans,angulus  CBA  .Jli  opr». 
fim,  reftu,  erit  ;  fi  cn,s  f.ierit  maju,  quadran^. 
ut  AF  angulu,  .11,  oppofitus  FBA  ma,or  erit  qua* 
drante,  fi  foent  minor  quadrante  ot  AE .  angulur 
EBA  acutus  cnt.  6""« 

Dcmonftratio.  Angiilu,  A  reftu,  fupponih,r-,- 


<AO  Trigonometris 

^  j  ^  ..rr,,!.!*  ACD  pcr  polos  Utcrafintquadramcs,vclunasangQ\utrcaii$rit, 
"^5°  ( '  ^^^rl  cum  AC  dicatur  qvu^ans,  &  unum  Utu,  quadrans  4  in  «i^ngulo  ..^aabun- 
ctutis  AB  traiuu  ,  quadranti. 

Dcmonaratio.  Sint  cnim  piimd  ang«\i  tcai 
C AB  ,  CBA ,  uterquc arcus  CB  ,  C A ,  ent  qua- 
drans.quia  (  Pfr  .j.i.TW.)  poluscftmuuo. 
quc  arcu  BC ,  AC ;  crgo  cft  in  piinao  C,&  cum 
a  polo  ad  maxiroum  citculum  fit  lcmpcr  qui- 
drans ,  arcus  BC  ,  AC  cnuii  quadrantcs. 

Secund^  arais  AC,  DC  fnu  quadtantcsnccef- 
fari6  pundkumC  cft  polus ,  fi  enu«  polus  non  cf- 
fct  unus  aho  nunot  effct  (  ftr  i.pr^cfdmu  ) 
dcniquc  fu  angu\us  A  tcAus  .  &  AC  quadrans. 
oftcndam  ( prr  c 5 .  x.neod.)in  atcu  AC.clTc  po- 
lum  ,  &  in  polo  cjus  C. 

crit  polds  punftum  C,&  ( ptr  t^.x.rhrod,)  an-  i„  hujufmodi  itiangulis  non  opas  calculo, 
gulus  CAB  reaus  ctit  ;  crgo  angulus  FBA  obtu-  i^^^^^  ^ft  mcnfura  anguli  oppofui.  Ncc  deduci 
fus .  &  EBA  ,  acutus  ,  quod  crat  dcmonftran-  ^y^^^^^j^  poteft.ncmpc  polfunt  ficn triangula inx- 
dum.  '  ' 


Convctfa  etiam  patet.  Si  cniro  anguUis  EBA 
fit  acmis  ,  fiat  ABC  rcans  ,  eritquc  C  polus, 
crgo  AE  ,  minor  quadtantc  ,  id-.m  dicito  dc  an- 
gulo  obtufo  FBA. 

COROLLARIUM  L 

Cognitis  angulis  ,  toUitut  ambiguitas  cifca 
crura ;  8c  cognitis  cruribus  ,  arobiguuas  citca 
angulos. 

Fro  /oheftJd  dmhifffiuu  cina  biftrt. 
COROLLARIUM  H. 

Si  crus  fucrit  qiiaJtans  ut  AC  ,  bafis  CB  qua- 
drans  crit ,  cum  oftcndcrimus  punaum  C  polum 
cflTccturis  AB. 

COROLLARIUM  IIL 

Si  duo  ttuta  fucfint  affjdionis  cjufdcra  ,  non 
tamcn  quadrantcs ,  bafis  ct it  quadtantc  minor. 
Ptimi  BA  ,AE  fint  ambo  quadrantc  minora,  ctit 
BE  minoi  quadtanic. 

Demonftf.  Cum  femicirculus  AB  inhftat  pcr- 
pcndicuUtitcr  circulo  ACD,  co  qu6d  angulus  B 
fu  rcaus,crit  (pf  1.  prMdeniu)  BE  ,  minor 
quam  BC  ;  ff  d  BC  cft  quadrans.crgo  bafis  BE  eft 
quadrantc  minor. 

Sint  ambo  crura  roajora  quadrantc  ut  DB,  DE, 
patitcr  bafis  DE  minor  cft  quadranie. 

COROLLARIUM  IV. 

Si  duo  anguli  fucrint  rcai ,  ut  A,  &  BC A,  ba- 
fis  BC  crit  quadrans  ,  &  CA. 

COROLLARIUM  V. 

Si  angu\i  ad  btfin  fuerint  afFcaionis  ejufJcm, 
non  tamcn  reai ,  bifis  crit  quadrantc  minor,  ut  fi 
angu\i  ABE  ,  AEB  fucrint  acuti .  iatcra  AB,  AE 
crunt  minoia  quadrante ;  crgo  bafis  BEerit  mi- 
nor  quadrantc.  Idero  oftcndam  fi  fuciint  obtufi; 
nam latera  majora  crunt  quadraiuc. 

COROLLARIUM  VL 

Si  anguli  adbafinfuctint  affeaionis  divctfx,& 
nuUus  quadrans  ,  autlatcra.ut  in  ABF,  angnlus 
ABF  obtufus  eft  ,  &  AFB  acutus  {  p*r  i.  prtfe- 
dtntii  )  bafis  BF  ctit  majot  quadt ante. 

COROLLARIUM    VI  L 

Si  fuetint  in  triangu\o  duo  angu^i  reai,vc\  duo 


qualia  ,  licti  ^iabcaiu  4.  zqua\cs. 
COROLLARIUM  VIH. 

In  genere  qnotics  ficri  non  poteft  ut  duo  trian- 
guU  inxquulu  cafdcm  partcs  habeant ,  ac  Jlx 
\xx  in  triangu\o  cognofcuntur,  nuUa  potcftdlc 

elTc  ambiguitas.  .  .       .  „ 

Ut  fi  d:nturtriangn\iduo\atcra,  &angQlus 

ab  iis  comptchcnfus.  Pariter  datis  omnibus  Utcri- 
bus,  quia  ficrinon  potcft  ut  duo  tr.anguli  ««■ 
qua\ia,aut  diffimaia.liabcant  omnia  \atcta  xqi»- 
?ia.  ParitcrnuUa  cft  ambiguitas  quoties  dintur 
duo  aneuU  cum  angulo  adjaccnte  ,  quianon  pcc 
uliimam  prxccdcntis  ttianguU  habcnuaduoan- 
gulos  adjaccntci  cum  \aieic  adjaccoie  M» 
Kqua\ia. 


PROPOSITIO 
Thcorcma. 


VL 


rrUnt»^*  fphtrlcM  omntt  dngnUi  f^ff* 
4ulct  Lbtmla  ,  Uter»  ^u^-rb^^^'" 
tqualiM, 


Triangu\a  ABC.DEF  babcant  ing^')?''^ 
los  fineulis  xqualcs.dico  eorom  Utcra  ""S 
xqualLlfc.  Sit  enim  fi  ficii  pot^^^^^^^tS- 
jus  quaro  DE  ,  &  AB  lu  «qua\c  ^»^ '  ^ 
tut  arcus  BG .  xqualis  DE .  du^f  f '  pn  fior 

Dcmonftratio.  Cim  BG ,  ^^]^^'  ^scf 
xaualia,  &  anculi  B  &  D ;  crunt  [ptr  A-^f, 
drnti, )  anguli  BAG  ,  DFE  ,  &  F 

contra  fuppofitionem  ,  cum  anguli  jj*j^tur 
fuppoiiantur  xqtulcs.  Multi»  tcag^  _  ^jj-^ 
AB.  DF.  AC  .  FE  xqualia  cifc .  &  aj^^^ .  ^ 
ma)us;  clarum  cnim  c{\{per  10- r_ 


p„lum  BAC  elTc  majorcm  «"P"^/'  DF ,  fi- 
^  SccundA  dicaturABmaji-scnj^q^j^jy^BH. 
cut  liC  majus  cft  quim  DE.  ^^^j^ 


Liber  V. 


apquale  laterl  DF ,  &  BG  ipfi  DE.ducauu  GHl      r        '  '  5^4 ' 

donec  concutrat  ciu»  I  proJnfto.  *'     ^.""^  »n»logi.im  ,  diccrerque,  ut  fini»  i- 

AR   ^'/1  '^'"V"""'""»  «^irct  ,am  fious  latc- 


Deinoiiftratio.  TrnngulaBHG,  DFE  «qualia 
encnt  ( prr  4.  prtcedemu )  Sc  angnlns  H  G  B  , 
xqtulis  f.rct  angiilo  E  ,  cim  igitur  angulus 
H  G  B  iq  ialis  fit  ang  ilo  intcrno  C  ,  cnuit 
(per  I  i.f,rutde>ftsi )  latera  GI.  Cl  »qualia  fcmi- 
circulo.  Ex  alia  partc.  angulus  BHG,  aut  illi  op- 
ponms  ad  vcrnccm  IHA  ,  «qualis  cft  aiigulo  E 
quj  f  .pponcbatur  «qualis  angiilo  BAC  ,  aui  ilU 
op,x.fuo  ad  vcTTiccin  lAK  j  crg.,  angulus  cxtcr- 
nus  lAK  oppvfi:oad  verticcm  IHA  «qualis  cf- 
lct ;  crgo  ipcr  i  x.fr^ei,,,,^ )  I„era  Hl .  AI  fe- 
in.c.rculofunr  xqualia ,  q„od  eft  .,bfurdum ,  cum 
larera  Cl    GI  f.nt  oftcnfa  femicitculo  xqualia. 

rcrt.o  fit  latns  AB  minus  qukm  DF ,  (Ifaue 
remper  GFiqualc  la.cri  DE.pr^ducatur  BA  .1! 
ncc  BK  fi.  ,qualc  latcri  DF .  dacamrque  KG 

BKg'*  dTp  ^  crnnt  trian. 

g  b  BKG  .  DFEon.n,u6  «qualia  ;  crgo  ang  dus 
BGK  .  iqaal.s  cft  angulo  E.  qudUpponcba- 
t«r  iqnali,  angulo  C  ;  crgo  angulus  B  G  L . 
arqual  s  eft  , ntc.no  C.  Ergo  [pcr\.  rr.ui^n. 

t  JlT  •  rrnMVircuIo.     '^"'^''Sl^^f  '"^'«t'^-  Me^  U  Mn^ulum  Mi.uud 

i>i»nt  cfam  »q  ,alc$  aniM  ,  K  ^  P   C.a  v  xcuJem .  ffru,  ^  /......i.„  /-     ^  """Jkum 


ric  AR   ■•«•••n.iu»  t 

rupplemcn ta  'L^'"r  '  '  '^"'H"'^  fibi  inviccm 
fl-icmcnta.cundcin  Tujum  habcnt. 

COKOLLARIUM  11 

p^s':'^^'^^"  'j   »i."d  co. 

^j"nicm.,cr^^tr^r^s^u^'/" 
tc  minor,  fi  d  vctf*  mVu.r     r  .«^"■*''^n. 


PROPOSITIO  ▼III. 
Theorcma. 


-  ^   —  ~  •f^—mm  veil^l, 

xjuJem ,  Jicu,  (ir  hyp^benur.m.funt  ,mni 


VII. 


,  -  •        arquaMa  lemirirciilo. 

^.intct.amxq  ialcsnng  .l,  K  a^F,  fed  F  r.pno- 

mh.r.Karqna',,s  angulo  BAC,  er^o  intrianR„lo 

AKL  exrcrnus  angulus  BAC  xqualis  cCt  in- 

tCrnr,K,e'go(„.,,.^,,„j,„,„j  Utera  AL. 
KL  rjulu  .  ircni  fcmicirculoi  ergo  aut  AC  aut 
d  l  r.l.cn,  n-micirculu,  ,  <juod  eft  .bn.r- 
«1'"^  ;  ni..  fi  AC  cir-r  femicirculus.dcbcrct  ru.f.is 
onv^nire  cum  c.rcnln  AR  «..^ i-  •  • 
feb/ariam  'ccent  '  ««"^  «''«="1' 

COROLLARIUM 

g"^.n..Ih  p„aitcfll-  ambiguitasjcim  Linon 
P<  «it  ut  du',  rrian5i,la  h.bcant  angulos  fi„guIos 
q^'»lcs  ,  &  non  fi,,t  in  omni  fcnlfi  xquJia.  „  ^uo  redangula  A  BC .  DEF  h  ,beanr  anguloi 

B  &  E  rcaos  .  &  a  g  .lo$  ACB  ,  DFE  iqMales, 
"cut  &  hypothcnufas  AC  .  DF.  Dico  ca  m.cr  fe 
omn,,„o,lo  Ui:  iq.ialia.  St  CG  xq.ule  latcri 
.  CH  litcri  DF,  fn.  AC  &  q..ia  anguli 
ad  vcrtimn  ACB  .  GCH  f.int  *q..alcs  .  ,5:  >>.CB 
&  F  luppoii.tntut  xqii.ilcs.  cruiu  ( per  4,  prsce- 
g'V*'im  ^.uaU,"" 2T'  "7  '"r^" •  t'"''  ^  """g"l»      F  •  CGH  o.nn.  rcf,.  ,q.,a- 

" "  '  ^  'lnfibm  dngults      lUi  &  confcq.iaitct    producatur  larns  HG  cuu 

nttiuMiM.  anguli  G  &  B  lint  rcdli ,  coi.vc.itot  larira  BA  , 

HG  in  pi.ntio  K  polo  anus  BCG  (  per 
Thto  i. )  ll  ducaoir  arcus  KCI .  cr.int  K  &  f  noii 
ejufdaii  arcil»  BCG,  erutitquc  Arcus  BK  ,  CKrf 
GK,  GI.  CI  q.iadrantcs. 

Dcuionftratio.  Pr.m6  triangula  ACK  ,  ICH 
( prr  4.  pr^ctdeutu)  omni.io  cqualij  funr  ;  ergo 
bafes  AK  .  Hl.xquales  lubeoT .  &  cun.  KB  IG 
cllcnt  q.udrjn°es.  trunt  AB  ,  GH  >  xqMale» ;  fci 
CH  xqiulis  crat  DE  •■,  crgo  DE  ,  AB  zq.ules 
fiiiit  y  fed  iicm  angtil.  HIC  >  CK  A  funi  xq.ialia, 
quor.im  mciifiir»  BC ,  CG  >  ^1»  h  F  ciH.it  arqua- 
Ics,  itcm  funt  zqualcs  .-nguli  CAK  ,  CHl ;  cigo 
&  cotum  fupplcmcnra  CAB ,  CHG  ,  fcu  EDF; 
crgo  triingiila  ABC  ,  DEF  funt  omnin6  xqu^Iia. 

Cztcrz  anibiguitatcs  falventur  fuis  locis  po. 
tiu^iic  pertincnt  ad  obliquangula ,  quamadtc- 
dlangula. 

Q.,antum  fisri  potcft  in  fcq.icntibus  analogiai 
i  nuu  toio  incipiain,ut  vitetur  divifio.  Qi.ia  divi> 
nopcrfinum  tocum  1 0000000  ,  fit  tantumde- 
lcndo  7  ultimas  cyphras,vicatur  itcm  in  logaritb- 
nus  fubtra^io. 

YYy   iij  PROPa 


PROPO  SITIO 
Thcorenu. 

A 


C    li  J3 

Sit  triangulum  ABC  cujus  duo  latera  AB  AC 

f;;',t7"     rcmlc,tcuio.idcoq..;  )?r 

ACrr«Z'^  ;"8<''-«tcrnus  ABD^  m/ei^o 
qiHaL^A^a^^^-^^-^-^^-CB.ducatur^ 

inxoMr"?.?-  ^[''."g"'*  ADB  ,  ADC  f.int 
xaualcs  \  I  "  ^*^'""'  ""S"los  ACB  .  ABD 
Id  onViT^"''""  P  ^o^-i^n,.  fi  -ut  I..ros 
AD  oppofit..m  angulis  «qu.l.bus  ACB  .  ABD 
crgo  rnang,ila  ,n,qua|ia  ,^unt  haberc  Juos  an! 
g  los  fi,,g,|lat,m  xquales,  &  larus  augulis  xquali- 
bus  oppofitum,xquaIe.  ^ 

CO  ROLLARIUM  L 
In  taU  afu  cft  ambiguitas  i  nara  fi  vcUes  infti- 
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PROPOSITIO  IX. 
Probleina  I. 


PROPOSITIO  X. 

Pioblema    I L 


tn  trlMngulM  ren^ngnlu  ngnm  Mngul»  *Ui^t,     Dnto  snguto  *bli<iu*  ,  ^  Uure  ipfi  tfpcftt»  invt- 
^  crwrt  iffi  «d]*tcntt ,  isn  «iiwn  nire  ^inm  ungMlmm,  m»i,  vel  t,»s  fpeciti  cm- 

*ng-i»m.  ntfcMnr ,  vel  fpecies  iMtrit  ipfi  «fffiti ,  vel 

Mnbsfij  fit  ijutdrnns,  Mt  mM\»r ,  vei  min«r 
fuMdrMnte. 

In  tiungulo  ABC,  prxtcr  angulum  reanm  B, 


In  «iargulo  ABC,  reaangulo  in  B,  cognorca- 
tur  prcter  angulum  redum  B,  angulus  C,&  lacus 
BC  qucritur  angiilus  A. 
Fiai  ut  finus  totuf 
ad  finiim  angult  C, 
ita  finus  coinplc<nenti  latrris  BC 
•4  finum  complementi  anguli  A , 
Prxparatio.  Producaniur  Urera  AB,  AC  irtut 
AD.  AE  fint  qiiadrames  Ex  A,  ut  polo.intetvallo 
AD^defctibatur  arcuj  DF  ;  doncc  concurrat  cum 
BC  produfto.ac  quia  AD  ,  AE  funt  quadrantei 
anguh  E,  &  D  redi :  fcd  jam  anguiui  B  reauj 
ef»t  i  quarc  ( pfr  ij.i.TW.)  arcusBCF  ,  DE, 
concurrunt  in  polo  arcui  ABD )  funt  igitur  qua- 
dr»mej  BF  ,  DF  ;  &  FC,  complcmentum  laieris 
DC  ;  (icut  FE  cft  complementum  lateris  ED,  fcu 
«Jguli  A ;  cum  ED  ilt  eius  menfnra.  lixc  prxpa- 
xaiio  fxpi  fict,idc6  notanda  eft. 

Demonftratio.  In  tiiangulo  rcftangnlo  F  C  E, 
"»  cft  fitius  totus  nempc  angiili  E  reaT ,  ad  finum 
*ngw"  C ,  ficut  finus  latcris  FC  ,  complcmcnti 
ad  finum  lateris  FE,  complcmenti  litctis  ED 
feu  anguli  A,  (  per  i.  )  quod  erai  deroon- 
uraadum. 

COROLLARIUM. 

Poflet  hoc  problcnu  dari  per  modum  theorc- 
niatis  in  reaangulis  ;  ut  finut  totus  ad  finum  an- 
guli  obliqui  ,  iu  finus  complnnenti  lateris  ci  ad- 
jaccnti»  id  finuin  complemcnti  anguli  alterius. 

Qi»ia  autcm  radius  cft  medius  propoitionalis 
inter  fccantem  arcus,  &  finum  complcmenti,  fivc 
quti  eftj  ut  fccans  arcus  ad  finum  totum,ita  fiiius 
totus  ad  finum  complcmenti :  Poflct  iu  inftitui 
analogia. 

Ut  fccans  latcris  C  B 

ad  fitium  totum ;  i 

ita  finus  anguli  C 

ad  finum  comptcmenti  angnli  A. 
Hoc  prublcina  non  patitur  ullam  ambiguita- 
tem,quia  cum  ( pnr  j.  hnfiu)  in  re&angulis  crura 
finr  ejiifJem  -ffrftionis  ,  ac  angnli  oppofiti,  co- 
gnico  auie  £C,  rdctiu  fpccics  aoguU  A. 


cognofcatur  angulus  A  ,  &  Uius  ipfi  oppofititm 
BC ,  quxtitur  auicm  angulus  C. 

Fiat  ut  finus  complemcnti  lateris  BC 

ad  finum  totum  , 

ita  finus  complementi  anguli  A 

ad  finum  anguli  C. 
Prxparatio  confdeta  fiat. 
Dcmonfttatio.  In  tciangulo  fEC  reftanguio 
in  punao  E  ,ica  eft  (prr  i.  hnjiu  )  finus  Utnis 
FC ,  complemenci  laccris  BC ,  ad  finum  toium 
anguli  tcdU  E  ,  uc  finus  lateris  FE  ,  hoc  cft  com- 

Elcmcnti  ipfius  ED  feu  anguli  A,  ad  finum  angu- 
Ciquod  crat  oftendendum. 
Ec  quia  finus  cotus  eft  medius  pioportionalis 
incei  finum  complemcnii  &  fccantem  anguli  :erit 
ut  finus  complcnwnti  latctis  DC  ad  finum  totum; 
ita  finus  totus.ad  fccanccm  ipfiui  BC :  Quaie  fiat, 
Uc  finus  cotus 
ad  fecantem  lateris  BC, 
ita  finus  complementi  anguli  A 
ad  finum  anguli  C  , 
In  hoc  cafu  eft  ambiguius  quam  oftcndimus 
( prop.y,  huim  )  qiuc  fi>lvi  non  poteft  ,  nifi  primi 
cognofcatur  fpecies  anguU  C ,  vel  cognofcacur 
fpecies  lateris  BA,nam  {prr  f.hnlus)  crit  aneu- 
luj  C  cjufdem  a/Fraionis ,  ac  BA  ;  vcl  cogDofca- 
tur  fpecies  ipfius  hypothenufx  AC  ,  juxta  corol- 
Utaria(p«^.;. ) 

PROPOSITIO  XII. 

Problcma  III. 

DMti  hjftthntusi,  ffr  un»  crurt ,  invenirt  dngw 
lnm  frtdin»  cruri  appofitum. 


Sit  datum  triangulum  ABC  rcaMguIum  In  B, 

cujuj 
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cujus  cognofcatur  latus  AB,&  bifis  ACquxrirur 
autem  angiilus  C.  ^ 
Fiat  ut  fmus  Uteris  AC 

ad  Hnum  toturo ; 

ita  (inus  latetis  AB 

ad  nnuin  anguli  C. 
Demonftratio.  (  Per  i.  hujm  )  ut  Hnus  iaterit 
AC  ad  (Inum  anguli  B  rc&i,  id  cfl ,  ad  finum  to- 
tum  ;  ita  finus  latcris  AB  ad  Hnum  anguli  C  ipfi 
opponii. 

Vtl 

Ut  (inus  totus 

ad  fccaniem  complcmcnti  AC , 

ita  (Inus  latctis  AB 

ad  linum  anguli  C. 
Qiiia  ncmpe  finus  eft  mcdius  proportionalis 
intcr  (inum  lateris  AC,  &  fccantem  complcmcn- 
ti  cjus,  crit  (icut  finus  latcris  AC  primar  analogix 
ad  (inuiTi  totum;  iia  (tnus  lotus  ad  fccancein  con- 
plcmcnti  latcris  AC. 

Hic  cafns  nullam  patitur  ambiguitatcm  ,  quia 
ex  l.itcrc  ABcognito,  {perf.huitu)  innotcfcit 
fpccics  anguU  C  ,  citm  fint  cjufdcm  affcdlionis. 

■■I  iii'iw  MM'C«  wa  (mm»»Mw»i  m  m 
PROPOSITIO  XIL 
Problema    I V. 
C»fftitu  crur^nu^e^itfcere  efnemlihet  tngulum 

In  iriangulo  AFC  reftangulo  in  B ,  dentur 
latera  AF  ,  FC  i  quzritur  angu- 
lus  A. 

Fiat  01  (inns  latcris  AF 
ad  finum  totum, 
ita  tangcns  latetis  FC 
ad  ttngcntem  anguli  A. 
Producannir  enim  AF,  AC  ad 
quadrantcm  ufque  ;  &  cz  A  uc 
*  D  polo  dcfcribatut  arcus  ED. 

Demonftratio.  (  Per  %.  e]m  )  ia  eft  finus  AF 
ad  (inum  totum  quadmniis  AD,(icut  tangcns  FC 
ad  tangcntcm  lateris  ED ,  fcu  auguli  A,  cft  cnim 
cjfls  mcnfura. 

Vtl 

Ut  finus  totus 

ad  (ccantcm  complementi  lateris  AF, 
ita  itngens  latcris  FC 

ad  tangcnrcrn  anguli  A. 
Hic  fcciinda  analogia  codcm  vnoio  demonftra- 
tar,  quo  in  aliis  prapo(i(ionibus.  Hic  ctfus  non 
patitur  difficiiltatem  ;  nam  cx  latcre  FC  (pr  |. 
huiMs  )  iniioccfcit  fpecics  anguH  A. 

PROPOSITIO  XIII. 
Ptobicnu  V. 

DAti  hdji ,  jj"  crure,  cofntfcere  an^ulHm  *h  iffit 
comprehenfHm. 

Sit  trianguliim  ABC,  rcftanguium  in  B,  cujus 
cognofcitur  b«(i$  AC  ,  &  crns  ABi  quzritur  au- 
tcm  angiilus  A,  ab  ipfis  comprchenfus. 

Fiat  ut  tangcns  cooiplcmcnti  latcris  AB 
ad  (inum  totum ; 

ita  tangens  complcmcnti  b«(i5  AC 
ad  fmiun  complexnenti  anguli  A. 
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Fiac  conftrudio  confucta. 
Dcinonftf  atio.  (Per  x  huitu )  in  triangnlo  FEC, 
rcftangulo  tn  E  ,  ita  cft  tangcns  laicru  DB ,  feu 


complementi  lateris  AB ,  ad  finum  cotum :  ficut 
langcns  lateris  CE,fcu  complcmcnti  baGs  AC,ad 
(inum  EF.complcmcnti  latctis  ED,  fcu  anguli  A, 
cum  (it  eius  racnfura. 

Et  qiiia  (inus  toius  cft  medius  proportionalit 
inter  tangentem  arcas  &  complcmcnti  {j>er  14.1. 
hutMJ )  ita  crit 

Sinus  totus 

ad  taiigentem  lateris  A  B  , 
(icut  rangcns  coinplcnicnti  bafiJ  AC 
ad  (inum  complcmentt  A. 
Hic  cafuj  nullam  paticur  ambiguitatcm  ,  quia 
tamlatus  AB  datur  quam  b.ifis  AC,quc  (fcr  f. 
huim  )  fi  (it  quadrans  angulus  A  erit  quadrans,  (i 
major  c^Tct  quadrantc  anguli  A  &  C  ita  fc  habe- 
rent  ut  unus  cffct  acutus ,  &  alius  obnifus,  &  la- 
tus  AB  manifcftaret  cujus  fpcciei  circt  aiigulus  C, 
&  confcqucntct  fpcciem  anguli  A,  fi  vcio  ba(it 
AC  elTct  minor  quadrante,  anguli  A,  8i  C  e(ren£ 
■(Tcftionis  cjufdcm;  ciim  aiitcm  AB  manifcftet 
fpecicm  anguli  C  ,  manifbft-bit  ctiam  fpcciem 
anguli  A. 

696B696S69:  i@SS'S959SSSI8863'BB9DVBIRHMWB 
PROPOSITIO  XIV. 
Probicma  V  I. 

D*ia       ,     Hm  emgido  invtnirt  dliMm 
MtffilMni. 


In  triangulo  A  B  C  ,  pratter  angulum  rfiAum 
B  ,  cognofcatur  ba(is  AC  ,  &  anguks  Cquxritur 
angulus  A. 

Fiat  uc  (inus  cotus 

ad  (iniim  complementi  bafis  AC  ; 

ita  tangcns  anguli  C 

ad  tangcntcm  complcmcnti  anguli  A. 
Prxparttio.  Confucto  inore  pct ficiantur  qa^ 
drantcs  ABD  ACE,  ducaturqnc  cx  A  ut  polo  cir- 
culus  DE  ,  concurrcns  cum  C  B  produftoinP, 
itcm  Prtficiantui  quadtantcs  CFH  CEG,&  cx  C 
utpolo  defcribatur  arcus  GH,  cum  AE,  CG  fint 
quadrantcs  :  ctit  arcus  EG  xqualis  bafi  AC  ,  & 
HG  erit  tncnfura  anguli  C. 

Demonftr. 
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Dcroonfltatio.  (  fn  i.  \»»\m  )  in  wUngulo 
CEF  re5*ng"lo  in  E,cum  AE  AD  fint  quadtan- 
tcj  erit  ut  nnas  toto»  Utcrij  CG  ad  finum  latc- 
ri»  C  E  •  iu  tangms  arcus  GH  fcu  anguli  C  ,  ad 
tangentcm  arcui  FE  complemcnti  aicu»  ED  \  feu 
anguU  A  \  quod  crat  dcmonftrandum. 

Hic  cafus  nullam  patirur  ambiguitatcm  ,  nam 
fi  bafis  fit  qnaJrantc  minor,  angiili  A  &  C  cruut 
cjufdcm  affcAiouis/i  nujor  divetfx  (prr  j.fcw/m.) 


Trigonometrte 


PROP  O  S  ITIO 
Problcnu  VII. 


XV. 


lum  invtnire. 

Intriingulo  ABC  prxtcr  aneulum  rc6him  p, 
cognofcaiur  baiis  AC  ,  &  angu- 
lus  A,quxritur  latus  BC. 
Fiant  ut  finus  totus 
ad  finum  anguli  A  i 
tta  finiis  bafis  AC 
ad  (inum  lateris  BC. 
Dcmonftr.  Eft  ipfamct  {prtp.j. 
huim )  nulla  eft  in  hoc  cafu  per- 
plexitat  ;  c^m  ( prr  (.  biuui)  in  rriangulis  rc^m- 
gulis  latcra ,  &  anguli  oppofiti  finc  eiufdtrm  aiFe- 
Aiuni». 


PROPOSITIO  XVL 
Probleroa  VIII. 
Dmi  y<tfi ,  (j-  nn$  iMtrrt  MUud  Uim  invenhrt. 

In  criangulo  ABC  prxtcr  anguliim  rcdum  B  , 
dctur  bafis  AC,  tt.  btus  BC, 
quzritur  larus  AB. 

Fiat  uc  fiiuis  comple- 
mcnti  BC 

■d  liniim  tocum , 
ica  iinus  complemenci 
bafis  AC 

ad  Cxnam  complemenci 
latcris  AB. 
Fiat  confucta  conftrudio. 
Demonftr.  In  triangulo  FEC  redlangulo  In  E  , 
(  fer  I.  huiui )  cft  ut  finus  Utctis  FC  ,  ad  nniim 
locum  :  ncmpc  anguli  E  icAi ,  ita  nnus  lateris 
EC ,  complcmcnti  bads  AC  ,  ad  fiiiumaiiguli  F 
fcu  menfurz  cius  BD  \  hoc  cft  complcinetiti  lacc- 
tis  AB  quzfiti. 

Si  velts  Tcttahcre  finum  totura  in  primum  lo- 
cum. 

Fiar  ut  fiiius  rotus 
ad  fccantcm  latcris  BC  , 
ita  finns  complcmcnti  bafis  AC 
ad  fiiium  complcmcnti  latctis  AB. 
Solvctur  omnis  ambiguiias  cx  bafi  A  C  cogni- 
ti  qnz  fit  fit  minor  quadrante ,  latcra  CB,  AB, 
eiunc  cjufdcm  aiTcdkionis  ,  fic  couti^  fi  roajor ,  di- 
vcrfx. 


PROPOSITIO  XVIL 
Problctna  I X. 

C»gnitu  tmnihm  *r^u\u^  fffnftertUtm  ^^iu- 
lum  rtHutn  cemprthendtnt. 

Sit  tiiangiilum  ABC.aijus  angiili  omncs  cog- 
nofcuntur,  &  B  fic  redus  quc« 
ritur  latus  BC. 

Fiac  ut  finns  angiili  C  ad- 
jaceniis  Uccri  quxfito 
ad  finum  cocum, 
ica  fiiuis  complementitt» 
guli  A  oppofiii 

Ad  finum  coraplcisen^ 
latcris  BC. 

Demonftratia  Probavimus  in  [pr»ptf,^J>ujm  ) 
hanc  ciTe  analogiam. 

Uc  finus  totus 

ad  finum  anguli  C, 

ita  finus  ccinplemcnci  latcris  BC 

ad  finum  complcmcnti  angnli  A. 
Qiiarc  pctmiitanJo  ciic 

Ut  (inus  anguh  C 

«d  fimim  totum, 

ita  finus  complcmcnti  anguli  A 

ad  fimim  complemcnti  latcris  BC. 
Si  vclis  retrahcrc  finum  totum  in  primuro  lo- 
cum. 

Fiat  ut  finus  totOs 
aJ  fccantcm  coinplemcnti  anguii  C, 
in  finus  complemcnci  anguli  A 
ad  finum  complcnicnii  Uteris  BC. 
Non  eft  ainbiguitas  in  hoc  cafu  quia  (  p/r  j. 
huiui)ingn\i  indicant  cujus  afivftionis  fint  Utcia- 


PROPOSITIO  XVIIL 
Problcma  X. 

C»init»  Mn^uU  tbln^uo  ,  &  Urere  4iJi\acintt,i*rt 
Uim  tpptfitum. 

Sit  triangulum  A  B  C,  cujus  cognofcatur  Utus 
AB ,  &  angulus  obliquus  A  ipfi  ad- 
jaceiu :  rcquiritur  Utus  BC. 

Fiat  ut  finus  totus,  Utcris  AD 
ad  cangcntcm  anguli  A  ,  fca 
Elatcrit  BD, 

ica  fiiuis  Uceris  AB 
ad  cangenccm  Utcris  C  B. 
Dcmonftr.  Eft  ipfaract  (prgp.i.  ) 
Cum  (  per  j.  huitu  )  anguli  obli- 
qui  in  rcdlangulis  fint  cjuHcm  iff-- 
^tonis  ,  ac  Uteca  fibi  oppofita ,  an- 
gulus  A  detegcc  fpecicm  lacctis  CB  quzfiti. 

PROPOSITIO  XIX. 

Problcma    X I. 

Cvgnito  crurey  Migulo  oWi-jw»  ipfi  epptfito; 
covicfcere  MUud  crw  ,  medo  fciatur  eim  fpe- 
tltj  ,  vfl  fpecies  4«^kI»  Alterius  ,  velfptcits 

hypothennft. 

Sint  in  ttiangulo  ABC  cognica  ,  prztcr  angu- 

lum 


lum  rcdluni  B  ,  angulus  obliquus  A  Sc  latus  ipfi 
oppofinim  BC,  quxritut  laius  AB, 


FiJt  ut  tangcns  anguli  A  ,  fcu 
latcrij  E  D 

ad  fimim   totum  quadran- 
tis  AD, 

ira  rangcns  lateris  C  B  , 
ad  fimim  latcris  Afl. 
Dcmonft.  Eft  ipfamci  (  frcpofi, 
huftu.  ) 

Si  vclis  flnum  totum  rcrrahrre 
iii  primain  fcdcm ,  ciim  fit  medius 
proportionalis  inter  tangcntes  arcus ,  &  comple- 
rociiti. 

Fiat  ut  Hnus  totus 

ad  langcntcm  complcmenti  anguli  A  s 

ira  tangcns  latcris  C  B , 

ad  finiim  btcris  A  B 
Eft  ambiguitas  in  hoc  cafu  j  ncfdtur  enim.  an 
fimis  invenius  rcfpondcat  arcui  ABminoriqua- 
drantc  ,  vel  majori  qiiadrantc  ,  qiix  anibiguKas 
rollctur  ( /»fr  f.hHlmj  Ci  fciaiurcujus  afF>.aionis 
fir  jlins  •ngiilus  C,  vel  fciatiir  cujiis  afFcaionis  (it 
bjfii  AC.  Si  Ck  minor  qnadianie,  latcr*  AB ,  BC 
funt  ejufdcm  affcaionis  ,  fi  fit  major  erunt  aflfc- 
dlionis  diTCifz. 


Liber  V. 

angnli,  &  B  fit  rcftos ,  qn*ritur  bafis  AC 
Fiat  ut  taiigens  anguli  C 
«d  finum  totum , 


PROPOSITIO  XX. 
Problcnia  X  I !, 

D4td  hsji 


($"  Mgulo  «bllqu*  ;  Invtnife 
dAio  *ngulo  ddjdcens. 


Imus 


Paict  ex  X.  hii)ut  f^Oii  prxpa- 


Sir  prattcr  angulum  rcftum  B,  dara  bafis  AC, 
^       &  argulns  obliquiis  A  ,  qnxti- 
tur  laius  ipfi  adjaccns  AB. 

Fiat  ut   finus  complcmentl 
angitli  A,  ncmpc  FE  , 

ad    finum    totum  qul« 
drantis  DF ; 

ita  tangens  complemcnti 
bafij ,  ncmpc  EC  , 

ad  tai  gentem  DB  comple- 
menti  l.ucti$  AB. 

Dcraonftratio. 
ratione  folit.i, 

Et  quia  (  F^r  ly.i.AiKi'*/)  tangcmcs  arcuum,  & 
complcmcntorum  funt  rcciprocc  propotiionalcs  , 
crit  ut  tangcnscomplcnicnti  bjfis  ad  tangcntcin 
complcnwnti  latcris  AB  ,  ita  tangcns  latcris  AB 
ad  taiig:ntcm  bafis.  Qiurc 
F:at  ut  fimis  totus 
ad  finum  complen>enti  angnli  A  \ 
iia  rar.gens  b  fis  AC  , 
ad  langcntem  latcris  AB. 
Solvcfur  omnis  ambigmtas  in  hoc  triangnlo; 
qiua  ii  bafis  ACcognna,  fucrit  minor  qnadranic, 
erunt  A  ,  &  C  afr.'£lionis  cjufdcm  j  fi  majur,  di- 
▼crfx,  Ejufdi.-m  aurcm  affcdlionis  eft  laius  AB, 
cujus  cft  angulus  C, 

w  (««  «9»  Mi  «•»     «ai  M» 

PROPOSITIO  XXL 
Piblcma  X  1 11. 

Caetutu  dngulis  ,  Mgntf,err  hafti^. 
t 

S"nt  cogniti  in  triangulo  A  B  C  ,  omnes 
Ttm.  l. 


ita  tangens  complcmcnri  anguli  A, 
•d  finum  complcmcnti  bafis  AC. 


Pcrficiantur  qnadranres  ABD,  ACE  more  con 
fucio,  itcm  perficiantur  quadiaiucs  CEG  ,  CFH 

Dcmonftratio.  (  Per  x.  huins  )  in  triangulo 
CGH  ,  crit  ut  tangcns  arcus  GH  ,  fcu  anguli  Q 
ad  finiim  totum  quadraiuis  CG  ,  ita  tangens  ac- 
cus  FE  .  fcucomplcmcnti  arcus  EDfi:u  anguli  A, 
ad  finum  arcus  CE,  fcu  complcmenti  bafis. 

Si  vclis  rctrahcrc  finuro  totum  in  prinum  fe- 
dcm  ;  quia  finus  totus  cft  mcdius  pioportionalis 
intcr  tangcntcs  arcus ,  &  coniplcmcnti ,  etii  ui 
tangcns  anguli  C  ad  finuro  totum  ,  ita  finus  lo- 
fUi  ad  rangentem  complemenii  anguli  C.  (^uare 
Fiai  ut  finus  totus 

ad  tangentem  complcmcnti  anguli  C  } 
ita  tangcns  complementi  anguli  A 
ad  finum  complcmcnti  bafis  AC. 
In  hoc  cafu  nulla  eft  ambiguitas,  quia  fi  angii«^ 
li  A  &  C.  fint  cjufdcm  afTe&ionis  (  per  ^.buiits) 
crii  bafis  AC  quadrante  minor,  fi  diverfx,  major, 
fi  unus  rcAus,  bafis  crii  quadraus. 

PROPOSITIO  XXIL 

Problcma  XIV. 
Daiis  cmribM  ,  invtnire  bAjln. 

Sint  datacrura  AB,  BC  ,  cum  angulo  B  rc^lo, 
quxritut  bafis  AC. 

Fiar  ut  finus  totus 
A  ad  finum  complcmcnti  late- 

ris  B  C, 

ica  finus  complcmcnti  late- 
AB 

ad  finum  complcmcnti  ba- 
_  AC. 

^        Petficiantur  quadcantes  nierc 
conf^ieto. 

Dcmonftratio.  In  triangulo  F  E  C  ,  re£tin- 
gulo  in  E  ,  ( ;><r  1.  hultu)  itz  eft  finus  torus , 
anguli  E  rcfti  ad  finum  lateri»  oppufiii  FCI 
fcu  con^plen-enii  latcris  C  B  ;  ut  Cuus  anguli  F  , 
fcu  arcus  BD  qui  cft  complcmemum  latcris  AB, 
ad  finum  arcus  C  E  ,  qul  eft  complcmentum 
bafis  A  C. 

Latcra  AB  ,  BC  tollenr  ambiguiratcm  circa  ba- 
fin  AC.  Si  enim  finr  cjufdcm  affldionis,  b«fis  eiit 
quadrante  minor ,  fi  diverfz,  major. 


frciSs  ris 


tZi 


PROPO 


I 


Digitized  by  Google 


54^ 


Trigonometrix 


PROPOSITIO  XXIIL 
Pioblcma  XV. 

Djio  crurt ,  MigfU  Iffi  $Vf>»ftf  ,  hAhtre  hyft- 
thenvftm  ,  m»do  f.lttur  fptclts  tlus  ,vtl  fft- 
cttt  Attriui  Itttrrit ,  dnt  tttigtdi. 

In  uiangulo  ABC .  prcier  angitlum  rcftum  B, 
cognorcaiur  angulus  C  ,  &  la- 
tus  AD,ipnoppon(um.Quzri- 
tur  autem  baht  AC. 

Fiat  ut  Hnus  anguli  C 
ad  rmuin  (orum  ; 
ita  Hnus  lateris  AB 
ad  (imim  bilis  AC. 
Dnnuoilratiu  patct  {ex  i. 

hHIHI  ) 

Si  vclis  rctrabcrc  Hnum  totum  in  pttmam 
fedem. 

Fiat  ut  Hnus  totus 

ad  fccantem  complcmenii  anguU  C, 

ita  fiims  latcris  AB 

a.1  (inum  b*fi»  AC. 
In  hoc  cafu  cft  ambiguitas.  PolTant  enim  dari 
duo  triangiila  in  quibus  trcs  primz  partes  iflius 
analogix  invcniantut ,  qnac  tamcn  non  habebunt 
candcmb  nn^fi  nempc  unum  habcat  b;ii'in  mi- 
norcm  qiiadrantc,  &  alitid  ma|orem  ,  ( ut  prt^of- 
tltne  7.  tfitndimHi  )  non  poteft  tolli  ifta  ambigui- 
tas  n  fi  cognofcatur  fpecics ,  ant  altnius  anguli , 
-aut  alicrius  latcri»  ,  juxta  {profefultnem  j.hHtiu) 
ic  cius  cotoUaria. 


PROPOSITIO  XXIV. 
Problema  XVI. 

D4l$  crmri,  (jr  an^nlt  tyiifuo  ,  ir>p  MJjACintr; 
cofntfcere  kdfin, 

In  tiiangulo  A  D  C  ,  rcAanguIo  in  D  dentur 
angiilus  A  &  Utus  AO,  ipli  ad- 
jaccns  \  quzriiui  bufu  AC. 
Fiat  ut  fiiius  totus 
ad  Hnum  complcmenti  an- 
guli  A  t 

iia  tangcns  comple.Tienci 
laceris  A  B 

ad   tjngentcm  comple* 
mcnti  bifis  AC. 

PctHciatur  coca  conftruftio 
morc  confueto. 
Demonftracia  In  triangulo  FEC  rcftangulo  in 
^  •  (  Ptr  i.huiiii )  ica  cft  finus  totus  quadrantis 
FD  id  fmum  arcus  FE  iJ  cft  complemcnti  .-ircus 
ED,  fcu  angnli  A  j  ficut  tangcns  arcuj  BD ,  com- 
plcmcnti  latcris  AB  ,  ad  tangcntcm  arcus  E  C, 
complcmenti  bjlis  AC. 


PROPOSITIO 
Thcorcma. 


XX  Y. 


Opvu  triangulHm  rtQangHlum  ch\iu  duo  Uiera 
funt  quadrantt  tnajtra  ,  fjr  confinjuenter  duo 
anf^uU  ebtufi  ,  refalvi  petefl  per  trianguliim 
retlan^^ulum  cuius  laiera  erunt  minera  ijhM' 
drante  ,  (fr  angnli  aeuti. 

Sit  ttiangulum  ABC  tcftanguUim  in  B  ,  cttjus 


duo  crora  AB  ,  BC  ,  Cnt  quadrante  ma  Jora  ,  tc 
confcqucntcr  anguU  obliqui  CAB,  ACB  {  petf. 


huiHt )  obtufi  :  dico  eflc  aliud  triarguliim  icdan- 
gulum,  cu)us  folutionc  folvinir  trisngulum  ABC, 
prodiicantur  latcra  BA  ,  B  C  doncc  coiKurtaiic 
in  D. 

Dcmonftr.  Triangulum  DAC  tft  reftangulam 
in  D,  cujus  b^fts  cadem  ,  angulus  D  A  C  fupple- 
mcntiun  ad  fcmicirculun  anguli  BAC  ;  idcofoe 
cundcm  fmum  habens  ,  &  ica  dc  cactctis  puttbQS 
ut  intucnti  patcc. 

Licet  nulJus  fii  cafus  in  triangtilis  redjngiiliu 
qai  folvi  non  poflit  facil^  ,  quia  lamen  iiianim 
analogiatum  obUvifci  polTiimus  ;  ita  ut  nifi  fem- 
pcr  liber  habeatur  prc  nunibus,  oon  fic  facilc  ca- 
rum  rccoidari  ;  unicam  Ncpcri  propofitionera 
adlrcmus  ,  orones  hujufmodi  analogias  complc- 
^ntem. 

Diximus  fupti  ipfum  divifilfc  omnia  triangula 
in  quadrantalia,  &  non  quadtai^ulu  (  fciliceC  qiiz 
ntillam  partem  habcnt  quadranti ,  aut  angulo  rc> 
dlo  zqualctn  )  hzc  dividi  poiruni  in  duo  triangu- 
la  rcttingtila  dcmiitcndo  perpendiculaicm  ,  unde 
ctiam  hac  Co\k  propofitionc  (olvi  polTunt.  Loqut- 
mur  crgo  dc  qnadtanialibus  limplicibus,  quz  unip 
cam  tantum  partem  habcnt  angulo  ic^o ,  ain 
quadiantt  zqualcra. 

In  triangulo  autem  rcftangulo  vcrbi  grarii 
A  B  C  cujus  angulus  B ,  fit  rcdiis  j  mutat  tres 
partes  magis  tcmotas  ab  angi  lo  rido  B  ,  ncmpe 
angulos  A,  C,  &  bifin  AC  in  fua  complnncnia, 
&  hanc  notam  C ,  appofuimus  pro  complcinen- 
tis.  lu  qiiolibct  autcm  triangulo  przier  angulum 
rcftum  dantur  aliz  ditz  parics,&:  qiizricur  tcrtia. 
Qiiaic  paites ,  lam  quz  dantur ,  qu)km  qus 
quzrittir ,  (  non  autcm  rcccnfco  in- 
icr  paitcs  datas  angulum  rcdum  , 
aut  quadrantcm  )  paiccs  inquain 
illz  duz,  quz  dancur,  &  tcrtia  qus 
inquiritur ,  vcl  continuc  fc  fcquun- 
tur,  ica  uc  nulb  fic  alia  quz  incet  il- 
las  cadar ,  vcl  cft  inccr  illas  incer- 
ruptio  aliqua  ,  (  non  cenfccur  au- 
tcm  ciri:  incctrupcio,  quando  angu- 
lus  TC&tii  foliu  carum  ordincm  in- 
ccrrumpit)uc  fi  1.  j^roponancur  hzc  triajanguli  A 
cotnplemcncum ,  comglcmcncum  bafis  AC  ,  ctjm- 
plcmcncum  anguli  C,A  harum  trium  panium  dux 
dcncur,  &  alcera  quzracur,  vcl  1.  proponacur  ar- 
ais  AB,  anguli  A  complemcnc.  baus  AC  complc- 
mcncum  j  vcl  \.  cotnplcmcnt.  bafis  A  C  coro- 
plcmcnt.  angtili  C  ,  Utus  BC  ,  vel  4.  anguli  C 
complemcnt.  Litus  CB.latus  BA»interrupcio  qua 
cft  propccr  angulura  rcftiira  nc  compucccur  pro 
imcrruprionc.  Pariccr  y.  fi  decur  latus  CB  ,  latus 
AB .  &  anguli  A  complcmencum,  nequc  alia  fieri 
poicft  combinacio  ,  quz  non  habeat  intcrniptio- 
ncm  propric  di^am.  Ex  tribus  illis  piopolicis 
parcibus  non  intcrrupcis  quaruni  duz  dantur ,  8c 
altcra  quzrittir  ,  quz  mcdittm  locum  obtinet  vo- 
cctur  tticdia ,  aliz  duz  voccntur  cxtrcmz,  ut  datis 
angulorum  A  &  C  ,  complemcniis ,  &  bafis  AC 
complcmcnto  ,  complcmcncum  bafis  AC  ,  vocc- 
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tur  media  >  cotnpleraenta  angnlonim  A  &  B  vo- 
ccncur  pMtcs  cxucmx. 


PROPOSITIO  XXVI. 
Thcorcma. 

Ih  trUngMlf*  fn-tdrm-ttalibiu ,  ex  tribiu  partihm 
cominu»  »  Mt  tottit  did  iMjirntem  utiim  tx- 
trenu ,  it*  tArtgens  mltcrius  txtremx  *d  fiitmm 
interimdit. 


In  triingalo  ABCrcOanpiIo  in  B.  Primi  pro- 
ponantur  tres  partes  non  intcrruptx.complcmcn- 
tuin  angiili  A ,  complemcntum  b.ifi$  AC,  &  com- 
plcmcntum  anguli  C.dico  ita  cirefinum  totum 

ad  tangciiccm  complcmcnti  C, 

ficut  cangcns  cotnplemcnti  A 

ad  finum  complcmenii  AC. 
Perficiantur  quadrantcs  more  confucto. 
Dcraonftratio.  In  triangtilo  CGH  (ptr  i.hw 
\m  )  ita  eft  tangens  arcus  GH  ,  fcu  anguli  C  ,  ad 
finum  tonim  ;  ut  tangens  atcus  FE,  (xjinplemenci 
anguL'  A  ,  ad  finum  arctu  EC  ,  fcu  complcmcnti 
bafii  AC,  quia  autcm  linus  totiis  eft  mcdiiis  pro- 
ponionalis  intcr  tangcntci- arcuura  &  complc- 
meiitorum  {per  t^.i. hHim  )  crit  ut ,  tangens  an- 
gnli  C  ad  finum  totura  ,  ita  finus  totus  ad  can- 
gcniem  complementi  anguli  C :  ergo  ut  finus  co- 
tu$  ad  tangcntcm  complcmcnti  anguli  C , 

itJ  tangens  complcmcnti  angnli  A 

ad  fiiuim  complcmenti  bjfis  AC. 
C^ire  fi  lurum  triam  panium  dux  dcntur ; 
dabttur  tertia. 

Seciiiidi  dentur  latus  BC  anguli  C  comple- 
mcii.  &  CHmpIcmcniiim  hi(\\  AC ,  dico 

ita  cftc:  finum  toiuro 

ad  tangencem  complementi  bafis  AC, 

ficiit  tangcns  Utcris  UC 

ad  finum  complementi  anguli  C. 
Pcrficiantur  quadrantes  CG,CH,  &  ex  C, 
Mt  polo,  ducuur  arots  GHI  ,  criint  EI  Gl  ,  qua- 
drantf s ;  eritquc  FH  arcus  «qualis  latcri  CB.  cuin 
C  H,  F  B  fint  quadratcs.  Pariccr  arcu»  H  I ,  cric 
coinplcmcntum  arcuj  GH,  feu  anguli  C,&  arcus 
GE  arqiulis  crit,  arcui  AC  ,  cum  AE  ,  CG  finc 
quadrantcs. 

Dcmonftr.  In  tri.mgulo  IGE  ( fer  x.buius )  ita 
eft  tangens  arcus  GE  (cti  AC, 

ad  finum  totum  quadrantis  IG ; 
ficnt  tangcns  arcns  FH  ,  feu  BC , 
•d  finum  arcus  H  I ,  coinplcmcnti  arcus 
GH  fcu  anguli  C. 

Scd  ut  tangcns  arcus  A  C  ad  finum  toium 
(      14.1.  ^k/ii^  )  ita  finus  cotus  aJ  cangcntcm 
complemenli  arcus  AC ;  crgo 
Uc  finus  cocus 

ad  tangenccm  complemenii  bafis  AC, 
ita  cangcns  laccris  BC 
ad  finum  complcmenti  anguli  C. 
T «m.  /. 
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Terti^,  Proponanror  latus  AB  .  Utus  BC.  & 
complcmcntiim  angtili  A,  dico  paritcr 
ita  clfe  tlnum  totum  , 
ad  cangcntcm  complemcnti  anguli  A  , 
ficut  tangens  latcris  BC        '  * 
ad  finum  lateris  AB. 
Demonftratio.  In  triangulo  ADE 
ica  eft  tangcns  arais  DE  ,  fca  anguli  A, 
ad  finum  cocum  quadcanti^  AD  ; 
ficut  tangciis  bicris  BC , 
ad  finum  lacc.is  AB. 
Scd  ( ptr  14.  i .  hHlns )  m  cangens  anguli  A  ; 
linuin  totum  ;  ita  finus  toius  ad  cangcntert 
complemcnci  anguli  A  ;  crgo 
Ut  finus  totus 

ad  tangcntem  complcmcnti  anguli  A  , 

ita  tangens  lateris  BC 

aJ  finum  lateris  AB. 
Qaart6  eodem  modo  demonftrabitur  ;  fi  dctnr 
latus  AB  ,  compleroentum  anguli  A,  complcroen- 
cuin  b.i|is  AC  ,  qiio  dcnwnftravimus,  daiis  Uterc 
BCcompkmcnto  anguli  C.Sccomplanento  bafis 
AC  ,  vcram  cfTc  piopoficioncm,  ui  fccimus  in  (c- 
cundo  cafu  ,  pethcicndo  quadrantcs  &  p.utc  an- 
guli  A  ,  idcm  cnim  omnin6  contingct,  eaderoqnc 
luppoficiu. 

Pariicr  dcmonftratus  cft  ahcr  cafus,  in  quo  da- 
rcntur  duoctura  AB,  CB  ,  &  complcmcnium  an- 
guli  C,  eft  enim  cafus  fimilis  tcrcio,  in  quo  daba- 
cur  complcmcncum  anguli  A. 

Pars  dicicur  altcri  oppofita  ;  inter  quara,  tc  al- 
teram  aliquid  mcdiac,  prxter  angulum  rcflkum,  ctii 
autcm  dux  oppofitx  (linc,  hxc  voccnir  media,  ut 
fi  dcncur  partes  illx ;  ncmpc  arcus  AB  ,comple- 
mentum  AC  ,  &  BC  :  htus  AC  ,  ctit  oppofitiutt 
bafi  AC,  &  BC  eidcm  opponecur,idc6que  AC  cni 
dux  partcsopponuntur  jiciturmcdi:.Dcntiir  itcin 
trcs  partcs  B  C  ,  complemcncum  baiis  AC ,  & 
complemencum  anguli  A  ,  A  C  opponrtnr  ipfi 
CB;  quiaCmcdiat.  Itcmcomplcmciuiim  A  ipfi 
CBopponccur  |  cimi  mcdict  AB,  quatc  BC  dice- 
cur  mcdia  cui  dux  opponuntur,8c  alix  dux  diccn- 
tur  oppofitx. 

B8?SSBSB6666^^-^  'i5>WSSSSSBBS.^6SSSSSiS3B 
PROPOSITIO  XXVIL 
Thcorcroa. 


/n  tfmdrmntmlihiu  trianoulis  (im^licihtis ,  eft  nt 
finm  totiu  md  finum  romplemrnii  u»iits  oprtji- 
u  ;  itA  finiu  compltmenii  mltirius  eppojttt  .id 
fiiiMm  imtnnedix. 

Vide  figuram  przcciicQCtik 

Sit  triangiiliim  ABC  red^angulnm  in  B ,  aijiu 
proponaniur  ircs  alix  parccs  diftindx,  ab  angul6 
rc&o  B  ,  incer  quas  fit  aliqua  incerrupcio  propri^ 
didta ,  uc  fi  detur  latus  AB ,  latus  BC  &  comple- 
menrum  bafis  AC  ;  critque  bafis  AC  incermedia^ 
&  alix  dux  parccs  ipfi  erunc  oppofi:x.  Dico, 
Ita  eftc  finum  totum 
ad  fiiium  complcmcnti  oppofiix  AB, 
ut  finus  complemenci  oppofitx  BC 
ad  finum  intcrmcdix  AC. 
Pcrficiaiuur  qnadrantcs  roorc  confueta 
In  triangulo  FEC.  ita  cft  finus  totus  angiitiE 
rcfti  {  per  prlmsm  huius )  ad  finitm  angtili  EFC,- 
aiit  arciis  DB  complcmenti  oppofirx  A  B ;  ficut  fi- 
nus  arcus  FCcotnplcmcnti  .ihcriusoppufi.x  BG, 
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%\  finoni  arnis  EC ,  complementl  AC  :  cigo  in 
hoc  cafu  vfMcft  propofitio. 


Scenndiit  proponanrur  tres  partes  latus  BC» 
coniplctncntum  argiili  A  ,  coirplcmentuni  bjfis 
AC  i  conipli mcnium  ba(is  AC  ,  quim  coro- 
pt  tncntum  anguli  A.opponuntui  Utcn  BC,  BC 
crg  •  iDtcrn-cdta  ciu.  Qtiare  liico  qu&d  cft  ut  Cmvi 
toiuj  adniium  compUmcnrioi  putirz,quac  oppo- 
fita  comptdncntum  cft  ba/u  AC.complcmcntum 
a-itcm  cnrrplerncnii  cft  ipfc  atcus  ,  dico  inquam 
qucxl  ui  (iiius  totus  td  (inum  comptcmcnti 
complrmenti  AC  (ivc  ad  finiim  ipfius  AC. 

Ita  finus  complrmcnti,  cumplcmcnii  anguli 
A  I  hiK  I  (i  finus  aiigiili  A  , 

ad  finiim  itucimcdtx  BC. 

D  iDoiillririo  patct  (  x  t  hnmt )  Eft  cnim  tit 
finu^  totiis  ad  linum  bafis  AC  ,  ita  (iiius  angu- 
li  A  ad  finnm  Utctii  OC. 

TcrtiA  propon^intur  corrplcmcntom  angn- 
li  A  ,  oomplcincntuin  ingali  C  ,  6c  Utus  BC  , 


1  rigonometnsE 

tim  Utus  BC  qiikn  complcmcnttsni  angnlt  C , 
opponuniur  complcnvcnto  anguli  A  :  iguut  coai- 
plcmentum  tnguli  A  cft  pats  intcnncdia ;  dcbet 
crgo  tlTc 

Ut  finus  lotus 

td  finum  complcroenti ,  complcmcnti  angti- 
UChoccft 

ad  finum  anguli  C 
ita  finus  compltmcnti  Utcris  BC 
ad  finum  complemcnti  anguli  A. 
Demonftr,  In  ttiangulo  FfcC  ,  atfinustoiui 
anguli  refti  E  ad  fimim  ang  'li  Ci  ita  (ptr  i.^*. 
jtu  )  fiiuij  arcus  FC  .complcm.nti  BC  ad  finiira 
arcus  FE,  comptcrocnti  atcus  EDi  ftuanguli  A; 
quod  erat  dcmcMiftiandum. 

Ncqne  fi^ri  potcit  alia  combinatio  qnx  noo  k 
fimilis  prioribiis  quod  cnim  dcmonftratiimrftdc 
uno  Ijtere  C  B  ,  idcm  dcmonftrari  potcft  dc  Aio 
Utcic  AB  ,  &  quod  dc  unoangtilo  >>bt>q  to  pro- 
batum  cft,  dc  alio  zqtuliier  probjri  p>teft. 

Notandiim  autcm  cx  du^biis  partibus  datis, 
prztcr  ang  ilum  redum,  pollc  ptr  rcgnlam  trium 
innoiefcctc  lertiam.  Eafdcm  tamen  in  hic  me".ho- 
docfti:  ambiguiiaies  quas  explicuimus. 

Notavi  ctiath  fiipri ,  triangiiU  in  quibns  Utiu 
erat  quadrans  ,  fotvi  todcm  piotfus  modo  ,  quo 
rcdangiiU  ,  &  h-bcrc  cafdein  oinnin6  partes, 
modo  tres  magis  rcnwtz  i  quadranie  mutentur 
in  fuu  com^  lcmcnia. 


^        f^l  i^i     A  f^S      *^  A  A  f^^i  -flS  rt-»  4^  i^S  .^S  i^i  l9S 

TRIGONOMETRIyE 

LIBER  SEXTVS- 

Dc  refoliitione  triangulorum  fpharricorum  obliquangulonim. 

CjyAy^gf      4  S  mrthvJts  circM  triAngnlcrum  ebliijutngiilcmm  me/ifHrslie»tm  in  hec 
G^k^  frcftejmimMr ,  prim*  fdcilim  demei»ftrAmr  ,  prsxt^  t/tmtn  dtffic  lierem 

"^^^  hthtt  y  Mifete  qud  trtMfgutum  ebli(jitdngulum  i»  due  reilinguU  rcfolvtt  , 
ideeque  trifltctm  ut  flunmum ,  MAlogrtm  feu  rigultm  tnum  adhibet.  Se- 
cuidd  drj^i ilien  demenJhMtiene  tumixM,  fMCiiieri  utitur  cmUuIo  umicMqme ,  muS 
dJtefM  MUMhg-M  cemttntM  tji ,  utrumque  in  hec  libre  trMdtmus ,  Md]e{lis  nennullis  frefefttie' 
nibus  ^  Md  vitM'.dM  ferplexitMtes ,  (jr  Mmb-amtMlej  neceJfMnu.  Ordine  tMmm  TheeremMt* 
frefenemm  ,  frMxes  tn  freblemMtibm  Mdieflurt. 


D  E  F  I  N  I  T  I  O  1. 

PerpendicuUiera  fimplicitcr  vocamus  arcura 
cz  angulo  ,  ad  oppofitum  Utus  dudhiro,  ficcum 
«g  «ngiiKtm  rcftnm  comptehendcntem. 
D  E  F  1  N  1  T  I  O  II. 

Araim  qradranrcm  vocamus  ,  qui  ab  angulo 
ad  Utus  oppofitum  du^us  gradus  90  contincr. 

«•»«•«  «4N  «W -«H  •  (W  «•*«••  «M  4W  «■!<<«•  m 

PROPOSITIO  I. 
Thcorcma. 

in  tfuccutmfue  trianiul»  fphtric»  ,  p  Mtlguli  mA 
hMfi"  fMtrint  M^iliianii  rjufdtm  ,  perpeniilculM- 
rn  Mb  Mrgulo  i>pf>afir»  dulla,  intrM  trian^ulHm 
CMdft  ;  fi  divtrft,*.xtrM. 

Smt  trianguli  ABC  anguli  B  Sc  C  ejufdcm  af- 


fcftionis  ve!  ambo  acuti ,  vd  ambo  obtnfi.  Dico 
pcrpcnJiculatcm  Atcum,  ab  angulo  oppoCto  A 


ad  bafin  BCcadere  intra  trtangiiluro  nt  trcui  AD. 
Ponannir  primo  angiiti  B  &  C  ambo  acuti.cadat- 
que  ,  fi  (icri  poteft,  perpcndiculaxis  extra  triangu- 
Jum  ut  A£. 

Dcmonftr. 


Digitized  by  Goo 


Liber 

bcmonftratio.  In  triangolo  reftargulo  A  BE  , 
«uin  angulus  B  acucus  Cu,  eiit  laiui  AE  ,  angulo 
B  acuco  upponium  rainus  quadrante  (  prr  f.  f. 
i<i;K#)rut(iis  in  iriangulo  reaangnlo  ACE  in  quo 
an^iilus  ACEobciiluscft,cuni  ACB  fit  acutus,er>t 
AE,  quadrante  major :  igitur  major  &  minor  crit, 
quod  implicac :  non  igiiur  cadit  cxtra. 

Eadcm  dcmonftratio  valct  fi  apguli  B  &  ACB 
ponancur  obcufi. 

Sccund.1  pirs  propoHtionis^nempe  qiiod  R  an- 
gali  B  Oc  ACB  (iiit  affcdioiiis  dtvcifz^perpcndi- 
cularis  caJct  extra  iriangulum ,  i:a  probatur.  Po- 
naiurangulus  B  acutus  ,  8c  ACB  obturus,&  pcr> 
pcndicularis  Ci  ficri  potcft  cadat  intra  trianouluiQ 
ut  AD. 

Demonftr.  In  triangnlo  redtingiito  ABD  cum 
angiiliit  nfuppon^itur  aciitus,erit("rr  f.^4ictd.)u- 
ciis  AD  minor  quadranic.  E  contra  in  triangulo 
redangiilo  ACD  tiim  angulus  ACD  fit  obrufus, 
latus  oppofiium  AD  erit  qiiadrante  majus  ,  quod 
implicat ,  aim  jam  oftcnfiim  fit  minus  quadran- 
fe;ergo  perpendicularis  cadit  extra  triangulum} 
quod  crat  demonftrandura. 

PROPOSITIO  II. 
Theorcma. 

Si  irUnguli  ermrd  fitit  mffeil'onU  tjnfdfm ,  Mrcm 
^1'Mirdnt ,  db  Anj^uU  Md  iMm  tpptfitum  dm- 
Um  ,  r4<^ir  txtr*  \  fi  diverfi ,  intrM  trtnn- 
gulnm. 


Sit  primi  triangulum  fphzrtcum  ABC  ,  cuju» 
CTura  fint  ifTcdtionis  ejufdem  ,  &  ambo  minora 
quadrantc.dico  araim  quadrantem  duftum  ab  an- 
g-ilo  A  cnir;b.is  coinpiehenfo  ,  ad  btus  oppofi- 
tum  BC  ,  cadcre  cxira  tiiangulum.  Sit  punAura 
D  poliis  cirruli  BCF,  ducatur  cx  D  pcr  A  circu- 
lus  FDE  ,  etuntque  F  &  E  anguli  redi  (ftr  1 5.1 , 
Theod.)  Dividarur  FBG  bifiriam  in  G ,  eritque  G 
polus  circuli  EDF,  critquc  G A ,  fi  duccrctur  qua- 
drans  quzfitus.  Oft>.ndo  hunc  polum  cadcrc  ex- 
tra  triangulum :  cadat  cnim  fi  ncri  potift  in  H, 
intclligaturque  dudus  arcus  AH. 

Demonftratio.  Arnis  AH  (  frr  Ummn  i,4d  ti. 
/.1.  Thcodofii  J  minor  cft  arcu  AB  ,  qui  minor 
qiiadrante  iupponitur ,  ergo  arcus  AH  non  cflct 
qiiadrans. 

SecundA  fit  triangnlum  L  Al  >  ai jii$  cmra  AL , 
Al  fint  ambo  majora  quadrante,  dico  arcuro  qua- 
drantem  cadcrc  cxtta  tiiangulum  ut  I  G. 

Dcmonftratio.Non  potcft  atcus  quadrans  cade- 
le  intcr  E  &  I  i  eflct  cnim  major  latere  A  I 
(  rrr  I .  j. )  qni  majorquadrante  fupponitur  ,ikc 
intcr  E  &  L  prnptcr  eandcm  rationcm. 

Tcrci6  fic  tiiangulum  IAB>  HcqucIA roajuj. 


AB  minus  quadrantc,  cadet  «cus  quadrans  ii 
ucrumque. 


Dcmonftr.  Si  enim  cadcret  intet  l  &  £ ,  eflet 
major  crurc  AI.  maprc  quadrantc.fi  inter  B  &  F 
eflct  minor  cnue  AB,  mmorc  quadranie.  * 

PROPOSITIO  lU 
Theorcnu. 

Tridngidl  fph*rici  McutMguli  ^utdlitet  Utui 
^MMdrMHte  minm  eji. 


Triangulum  ABC  fit  acurangu1am,hoc  eft  fin- 
gnli  ciusanguli  lint  aaitiid.co  fingMlj  eiiis  latera 
eflequadrante  mmora.  In  punftis  B&Ccxci- 
tentur  arcus  perpendicularcs  ,  qui  (  fer  15  i, 
Theod. )  concutrcnt  in  D  polo  circuli  BC  ,  duca- 
iur  arcus  DAE ,  qm  pcr  prtmam  h"jus  cader  in- 
tra  triangiJum,  cumanguli  ABC,  ACD  fint  «ffc- 
Aionis  cjiifdcm. 

Demonft.ln  triangnlo  reaangulo  AEC(/>fr  j. 
5.ANj»w)ciim  anguli  ECA,EAC  fiiu  acuii,erit  bafis 
AC  quadrante  ipinor.  Idcm  oftcndam  dc  latcre 
AB,  &  fifki  alia  conftruftionc  dc  latcre  AB. 

PROPOSITIO  IV. 
Thcorema. 

TrutMgnU  euini  ommU  Utera  funt  ijuadrMitt 
mdiorn  ,  vtl  unum  ^uddrdns,  slif  mniorM  fU4i 
dr.inte  ;  emnts  an^uli  obtufi  funt. 


Sit  priro6  triangulum  ABC  cujus  omnia  lateri 
fint  quadrante  majora,&  cqualia,  clarom  rft  quod 
erit  omnifariam  Ifofceles  :  ergo  {ftr  ix.4.)  erur< 
omncs  anguli  obti  fi. 

Sccund6  fic  ABC  Ifofcelei  ciijusomnia  laterat 
fint  quadrantc  ma  jora  .  cranique  (  ptr  \  1,4. )  an- 
giili  B  5:  C  obt>  fi.  Abfcindantnr  quadrantes  BE  , 
BD,  ducaturquc  £D  concurrei  tcumCA,  (  lodu- 
fko  in  F. 

Dcmonftr.  Q1M.1  BD  ,  BE  funt  qnadran'es ,  B 
crit  polus  arrns  ED  ,  atqne  adeo  .mguli  B  &  D 
rcfl-i  cmnt  {  ptr  1  t.t.ThfoA  1  &  DE  mcnfura  an- 
giili  B  obti  fi  frit  ro.ijor  quadramc,C A  autcm  f  ip^ 
ponicur  roaior  quadrante  ,  fimt  igiior  aicus  ^D> 
Z  Z  z    iij  tfit 
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Trigonomctri^ 

f««icirailo .  eteo  (  f  fri  i  .4  knmi )  B  &  E  fingiJUtiro  »qaalf  I ,  itcm  latui  DF  latcri 
fctr.c.ra.lo.etKoi  F    ^   4   aC «qualc,&  DE.ABcjofdcn, aftcttujmi.non ta- 


cii  oppoGco  D  A  F, 


jnttJorM 

o  rtlic,..»»  DAC  ent  obtofus. 
''\„„A  r,t  fcalcnum  triangulom  ABC,  fitquc 
AC  Uw*  •  abfcindwur  AD  ilh 

«nualc  .  &  q"'*  cll  majus  qu*arantc  .  ctiam 
AD  roajn»  q"»<l"ntc  i  quarc  pct  fupctiotcm 
caft>m  ai.g-'lus  A  B  D  ctit  obtufus,  multi.  magis 
ADC.  Ex  BA  Hi  BCmajotkbus  quadrantc.abfcin- 
dantur  quadrantes  BE,  BF,  ducatutque  arcus  EF. 
concurrcns  curo  C  A  produao  in  G,  cruntquc  an- 
ouli  F  &  E  rcOi ,  &  E  F  mcnfuta  «nguli  obtnfi 
ABC  inajor  quadrantcj  AC  item  fupponitut  ma- 
jus  qoadrantc. 

Demonftt.  Eiunt  aicus  AG.FG.roinores  qna- 
drante  :  ctgo  (  r»»^  « 1.4  '»»"»' )  »ngul"»  cxtcmus 
F  qiii  icftus  cft  ,major  ctit  oppofito  FAG  ,  qui 
confcqucntcr  acutui  ctit  i  ergo  tcliquus  FAC  ob- 

tufuscrit.  r  r   1  ^ 

QuarttS  fit  triangalnm  Ifofceles  ABC  ,  cujus 
duo  latera  AB ,  AC  fint  «cqualia ,  &  inajota  qua- 
drantc .  &  BC  quadrans,  dico  omncs  angulos  ob- 
tofos  elTc.  Id  conftat  (pmi  .4.)  dc  angulis  ABC. 
ACB  reftat  id  ptobandum  dc  angulu  BAC.  Ab- 
fctndatur  BD  quadrans  ,  ducaturquc  arcus  CDE, 
conctirrcns  cum  C  A  ptoduao  in  E  ;  eiitquc  B 
poluscirculi  CDE  {  prr  M.i.7'W. )  &  angu- 
fus  D  rcausJtcm  arcus  DC  roenfura  anguli  B  ob- 
rufi  ,  erit  major  quadrantc  ,  ergo  atcus  FG,  AG 
erunt  finguli  minotcs  quadranic. 

Dcmonftr.  (  Pfr  1 1.4.1»«/«/ )  cum  latcra  E  D  , 
EA  fint  minota  fcroicitcuk),  angultis  cxtetnus  D 
qi.i  rcftus  cft,  tnajor  crit  intctno  EAD  ,  qui  pto- 
ptetca  aciuus  crit,  6c  rcliquus  DAC  ubiutus  crit. 

Qiiin(5  AB,  AC  fint  ii.zqualia ,  AC  majus,  Sc 


«mbo  roajora  qnadrantc  ,  &  B  C  quadrans.  Ab- 
fcindatui  BD  quadrans ,  &:  ex  B  ut  polo  dcfcriba- 
lur  arcus  CD ,  concurrcns  ctim  C  A  produdo  in 
E  ,  abfcindatut  AF  ,  «qualc  AB  ,  ducaturauc  BF. 
Etitquc  ( pfr  ii.^^Wm)  angulus  ABF  obtufus, 
raultd  maBis  ABC  ;  crit  itcm  angulus  D  rcdlus.& 
CD,  mcnUita  anguli  obtuii  major  quadraiuc.llcut 
&  C  A  \  quarc  icliqui  ar<Bs  DE  ,  AE  crunt  mino- 
les  quadrantc. 

Dcmonftr.  (  Per  1 1.  4. )  angulus  cxternns  D 
qui  rcdus  cft  .major  crit  angulo  oppofito  D  AE. 
qui  confcqucnter  acutus  erit ,  crgo  rcliquus  BAC 
obtufus  ctit ;  quod  ctat  dcmonftrandum. 

BffiSgg^g9Cie6»BB»:B!Bg11BfligBBabate  SBiSS 
PROPOSITIO  V. 
Thcoreroa. 

Si  du»  trtMnguU  />.ifrc4w/  dnos  An^Hlot  fuiglUaitm 
*cjudti ,  Mrmrnijut  lanu  angulo  ^uali  tppofi- 
tum  iijuitle  ,  relifjMHTn  atteri  angulo  a^uaii 
cppe/itHm  e)ufdem  affeiHenh ,  non  tamen  ^ua- 
drans  ;  eruxt  triangnia  omnimedo  aquali-t. 

.   Siut  in  itian{;ulis  ADC ,  DEF,  anguU  C  &  F; 


mcn  qu.idrante$  ;  dico  icliqna  omnia  xqnalia  clTe. 
Si  cnim  non  funt ;  fit  BC  n.ajus.abfciiroqiic  CG, 
arqualt  ipfi  EF  ,  ducatur  AG. 

DciiK]nftratio.  Triingula  ACG  ,  DFE 
(  per  4.  4.  )  funt  omnino  zqualia  ;  ctgo  »n- 
guli  AGC ,  &  E,  «qualei  funt ;  fcd  E  ,  &  B  funt 
atqualcs  ;  ergo  AGC  ,  &  B  funt  iqualcs  :  creo 
( /»f r  1 1 .  4.  J  A B ,  AG  ,  fcu  DE  funt  rqualia  (c- 
micirculo.  &  cura  non  fint  quadrantes  ,  fiunnm 
fxi  roajus  qiiadrante  .  alterum  quadiantc  rainus 
erit ,  quod  cft  contta  fuppofitioncm  ,  cum  dican- 
tur  affcdlionis  ejufdem. 

COROLLARIUM  L 

Ex  hoc  fequimr  quod  fi  in  ttiangulo  ABC  dc- 
tur  latus  AC  ,  curo  duobus  angulis  C  &  B  ,  pof- 
fit  quidcro  inftitui  analogla  ,  ut  finus  aiAguli  B  ad 
finum  anguli  C  ,  ita  latus  AC  ad  quarturo  ,  qui 
etit  finus  tam  latcris  AB  ,  quam  AG  ;  funt  autcm 
AB,  AG  fuppWmcnta.  Qijod  fi  fcianir  an  latcra 
A  B  ,  A  C  Cnt  arteftionis  cjufdcm ,  folvctur 
arobiguitas. 

COROLLARIUM  II. 

Si  punaum  A  clTct  polus  latcris  BC  ,  ita  ut  ar- 
cus  AC  ,  AB  ,  AG  cflcnt  quadrantcs  ,  triangu- 
lum  tlTct  quadrantalc ,  atque  adco  calculo  uoq 
indigetct. 


PROPOSITIO  VL 
Thcoicma. 

E4  trian^ula  funt  emfti  medo  ttjuaUa  ,  ^ua  unum 
«ff^w  wm  aqualem  habent ,  una  cum  Idttrihtu 
cirea  alium  an^ulum  ,  modo  teriim  miffdm 
in  utrojMt  fit  afeilionu  ejiifdtm  ,  ntH  lamtH 
retli. 


In  tfiangnlis  ABC ,  D  E  F  fint  anguli  B  &  E 
«quales  ,  liniqui  latcra  CC ,  EF  ,  C  A,  FD  xqm- 
lia ,  item  anguli  A  &  D  fmt  affedionii  e|ufdcm, 
non  tamcn  iciXh  dico  tcliqua  omuiaelTc  xquilia. 
Si  enim  latus  AB  roajus  clTct  latcie  DE.  abfcin- 
d4tiii  BG  .rqualc  ipfi  DE  ,  diicararquc  atcus  CG. 

Dcinoiiftritio.  { Prr  4.4  huiut )  triangula  BGC 
DEF  funt  omnino  zqualia ;  crgo  Utcra  CG ,  EF 

funt 
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funt«qualia,fcdEF,  ACfupponcbamurxqoa-  totus  ad  finuin  latcris  A  D  ut  taneeiis  anguli 

liai  cigo  CG  .  CA  funt  xqualia  ;  ergo  (  pcr  C  A  D  ad  tangcntcm  latcrii  C  D  ;  crgo  iu  c(i 

4.  hHim  )  anguU  A  &  C  G  A  funt  zqiulcs ;  fcd  rangcns  B  A  D  ad  ungcmcra  B  D  .  u t  tancens 

C  G  A  ,  jJf  C  G  B  funt  duobu,  rcft.s  xqualcs  i  C  AD  ad  tangentcm  CD  ;  quod  crai  dcmonlhaii. 

crgo  anguli  CGB  feu  D  &  A  crunt  duobus  redlis  dum. 
zquilcs.crgo  non  affwftionis  cjufdcmiconua  fup- 
poiltioncm. 

COROLLARIUM. 


smsKasmmmmmmmGimmimam 

PROPOSITIO  IX. 


Patct  in  triangulo  non  fufBccre  ut  dentur  diio 
laicra ,  &  angulus  uni  eorum  oppofitus  ,  nili  ali- 
quid  aliu(f  cognofcaiur  ad  folvendam  arobigui- 
tatcm. 

ffiffl  69S96SSS.B9  S99t^67i6Sn8ei9S96Jiea  '96965  6859 
PROPOSITIO  VIL 
Thcorcnoa. 

/«  trUngHlis  obliejMMigulii  demiffM  ptrpenJicuUri 
itA  erunt  reciproce  /inm  fegmenttritm  bafit ,  mt 
tMn^enft$  tngHlorum  bafi  tuijMcentiMm  rtti- 
prcci. 


Thcorcma. 

/«  ohlitfiungulit  Jfmip  prrpendicHUri  ita  funi 
finia  tomptementorum  pMrtlum  anguH  vertica- 
litfjicMt  tMngtntet  complementQrum  iMterum. 


In  triajwilo  ABC,  dcmifTa  pcrpendiculari  AD, 
dico  ita  ciU  fMum  arcus  BDad  finum  arcus  DC, 
ut  tangens  ang^ili  C .  ad  tangcntem  anguli  B. 

DcmonftrJtio.  (  Per  z.  f.hujiu  )  in  triangulo 
ABn.rr^largiilo  in  D,  ita  cft  fimis  totus  ad  fimim 
atcns  BD ,  ut  tangcns  anguli  B  ad  tangcntcm 
pcrpcndic.  AD ,  Cc  (per  eMtdem  )  in  triangulo 
ADC  ,  ita  cft  fiiius  latcris  AD  ad  {innm  totum,ut 
tangcnt  AD  ad  targcntem  anguli  C  j  crgoita 
cLfponi  poftiint  tn  pcttutbata  ratione 
Sin.is  DC        tangcns  B, 
Sinustotiis        tangcns  AD, 
Sinui  BD        tangcns  C. 

Ergo  f  ibduAis  mcdiis  ita  crit  finus  DC  ad  H- 
num  BD  ,  ut  tangcns  anguli  B  ad  tangcmcm  an- 
guli  C  i  quod  ctai  demonfttandum. 

Il'il n /7?1  {"tAtTn ffflliHmifPt fiT 2Ql7 '7:tynt.^?e^AA^AwffXA'xfi^ 

PROPOSITIO  VIIL 
Theorcma. 

/»  iriAnfulii  ohliqiMngulii  tlemijf»  perptrdicuUri^ 
tatigrntei  fegmenttrum  bMfii  proporiionalei  funt 
tMngtntikui  pMrtium  Mnguli  vtrticMlu. 

Vidc  figuram  prccedentem. 

In  triangulo  ABC  dcmilTa  perpcndiculari  AD, 
dico  ita  clfc  tangenccm  arcus  BD  ad  tangentcm 
arcus  DC ,  ficut  tangens  anguU  BAD  ad  tangcn- 
tcm  angiili  CAD. 

D"monftratio.  (  Per  x.  j.  huius  )  in  triangnlo 
ledang  ilo  BAD ,  ita  cft  (inus  tocus  ad  linum  la- 
tcris  AD,  ut  ungcnsanguli  BAD  ad  tangenccm 
BD  }  ita  pariter  in  ttiangulo  CAD  ita  eft  fmus 


In  iriangulo  ABC,  cadat  primi  perpendicula- 
fis  AD  intra  tri.irg:^ium,dico  ituclT  (Inum  com* 
plcmcnti  ang.ili  BAD  ad  finum  complcmcnti  an- 
guli  CAD  ,  ficuc  cangens  complcmcnri  AB  ,  ad 
tangcnicin  complcmcnti  AC  ,  pcrficiantur  qua- 
drantcs  AE  ,  AF  ,  AG,  &  ex  A  ut  polo  deicnba- 
tur  maxiinus  circulus  EFG,  concurrcns  mm  BC, 
,  in  K,  &  I,  crumquc  ID  DK,  IF.  FK,.  quudranies^ 
&  anguli  E,  &  G  rcdi  ,[ptr  \yi.Thtod.  ) 

Dcmonftr.  (  Per  i.j.HiNjw)  in  triangulo  reftaiT- 
gulo  IBE  ,  ita  eft  Hnus  coius  ad  ungemcn)  anguU 
I  fcu  arais  FD,  ut  iinus  EI,  complementi  EF ,  (ca. 
anguU  BAD,  ad  ungentcm  BE  complcmcnti  AB. 
1'jticcr  in  tciangnlo  CKG  ,  ita  cft  (inus  totus  ad 
tangcntcm  anguU  K,fcu  arcus  FD.ticut  Hnus  GK, 
complcmcnti  FG,  fcu  anguli  D  AC,  ad  tan^entetn 
CG,  feu  complcmcnti  AC,  trgo  ut  fiiuis  lomplc- 
mcmi  anguU  BAD  ad  tangcntem  comi  lcit  cnti 
AB  ;  iu  finus  complcmcnci  DAC  ad  cangcntcni 
complemenci  AC;  quod  crac  dcmonftranduin. 

Si  pcrpcndicularis  AD  cadat  extia  triangulmn 


ABC ;  perfcdkis  qaadrantibus  AF,  AE  ,  AG  ,  cJc- 
fcriptoquc  cirailo  F I ,  cx  A  ut  polo ,  donec  con- 
ctirrant  cum  DC  produdo  in  I,  crunt  quadrantes 
FI.  DI,  &  ang  ili  F.  E,  G  rcfli. 

Dcmonftr.  (  per  i.f.huiui)  m  triangulo  CGl  i 
ita  eft  (inus  GI ,  complcmenti  arcus  FG  ,  fcu  an- 
guli  FAG  ,  ad  tangentcm  CG.  complementi  latc- 
ris  AC  ,  ficuc  finns  arcus  E  I ,  complementi  arcils 
FE  ,  fca  anguli  DAB  ,  ad  tangenicm  EB  complc- 
menti  laieris  AB. 

Licct  autem  a(rurapfetimus  latcra  minora  qua- 

drance^ 


dtantc  t  iJ  etiam  vcriffitnum  cfti  fi  aiTuinaatut  U* 
tcta  maj  jra  qu^rante. 

PROPOSITIO  X. 
Theorcroa. 

/»  okliijMAfigHlis  itmlfii  jKrpendicHlttri  itMfunt 
Jinm  comf^lementerHm  iMtrnm  \  Ht  finm  c*m- 
flcmenttmm  ftfmtntrrum  \nfu. 


Trigonometfi^E 


In  eajcm  figara  dico  ita  c{Tc  (inum  complco 
mcnti  AO  a<l  linum  complcmenri  B  D  >  ut  fmuj 
oomplementi  AC  a<l  Hnum  complemcnti  CO. 

DctTionftr.  (  Ptr  i.j.hHinj)  In  triang>ik)  iidan- 
gulo  IBE  t  iiac(\  (inui  totui  ,  fcu  qiiadraniis  I  D, 
aut  anguli  TcCti  E  ,  ad  (inum  angnli  I ,  fcu  arcus 
DF  ,  complemcnti  pcrpcndicuUns  ,  ut  (iinit  lU 
complemeiiti  (cgmcnti  BD,ad  (Inuin  BE,  complc- 
mcnti  latcris  AB.Pariter  in  trtaneulu  KCG.ua  c(l 
finas  totus  ad  (inuin  anguli  K.icu  incnrurc  cius 
latctis  DF ,  ut  (Inai  CK  ,  complcmcnti  frgincni  i 
DC  aJ  finumCG.complcTncnti  liicns  AC,  crgo 
lu  (inus  complcmcnti  BD>  ad  (Imim  complcnicii(i 
AB  >  >u  finus  complcmenti  DC  >  ad  fmum  com- 
plementi  AC  i  quoJ  crat  dcinonHcandum. 

Idcm  in  1  figiira  demondtari  poud  cum  pct- 
pcndicularis  cadit  extra  triangulum. 

COROLL  ARIUM. 

In  cA  finus  complem.  BD  ad  finum  comple- 
menii  AB  .  ui  (inus  totus  ad  riiium  complcmcuii 
pctpcndiculacis  AD. 

PROPOSITIO  XI. 
Thcorema. 

In  oltliqHnng^nlii  dtmlfii  perpenditnldri  itd  fnnt 
rtclpred  lAngtmtt  iMtrum  ,  ut  fmm  ctinplt' 
mentorMm  dngtderum  vtrticaliMm. 

Viie  fignrail  prxceJtntcm. 

In  eadem  figura  dico  ita  t(fc  finum  complcmen- 

ri  BAD  ad  (inum  complcmenti  CAD,  ut  langcns 

AC  ad  taxigcntcm  Ai'. 
Dcm<)n(lratiu.  (  Ptr  9.  ) 

ita  cft  fimis  comploncnti  B  AD 
ad  finBm  complcincnii  C  A  D. 
ut  t.ingens  complcmcnti  AB 
ad  tangcntcm  compUmcnti  AC. 
Sed  f /•cr  iV.i.fcMj»«  )  tang^nces  arcuum  tan- 

gmtibus  coinplimcntocum  funt  reciptoce  pro- 

porcionales  ideoque 

Ut  utigcns  complcmcnti  A  B 
ad  tanjjcnrcm  compitnienci  aC, 
ita  t^ngtn»  arcus  AC 
•d  langcntcm  arcus  AB. 


Etgo  ita  erit 

Stntts  coinplememi  BAD, 
ad  (iiiutn  completncnti  CAD, 
(icut  tangcns  AC 

ad  tangenrem  AB»  qood  eiai  dcmon(Vr. 

PROPOSITIO  XII. 
Theorcma. 

In  «illtjunngHlii  dtmifi*  perpenJicutd>i  trurt  fU 
nm  Mn^utornm  virricdtinm  fir.Mbtu  ctmpltmtn» 
totum  jn^Mlornm  ad  infin  pTtpertionxltt. 

\iic  figuram  prxccoCDteoi. 

Sit  trianguluro  ABC  ,  (itque  perpcndicuhtis 
AD  >  dico  ita  c(1'e  fiiium  anguii  DAB  ^d  /imim 
coinpUnvcnti  anguli  B  ,  rtcui  finus  anguli  CAD» 
ad  fiiuim  complcmenti  angoli  C. 
Dcmonftr.  (  Fer  9.;.{>mjm  ) 

Uc  finus  complemcnti  anguli  B 
ad  (inuin  alterius  anguli  BAD> 
ica  fiiuis  cumplemnui  btciis  AD 
ad  liniim  toium. 
Scd  paiiter  io  triangjlo  ADC 

Ica  ecic  (inus  coinplcmenti  anguli  C 
ad  (iiiiim  angiili  CAD> 
ficut  (inus  oomplcmcnti  AD 
ad  (inum  totam. 
Ergo  ira  erit  (iaos  complcmcmi  B 
ad  (intim  anguh  BAD> 
ut  (inus  coniplcmenti  C 
•  aJ  il.ium  anguh  CAD  j  quod  erat  Jcmo«- 

Qcandum. 

iJcm  demonftrari  poteft  curo  perpcndiculari* 
cadu  cxiia  trnmgulum. 

PROPOSITIO  XIU. 
Thcorcma. 

/rt  trinniJU  ^btricu ,  itn  tfl  reUMrf^lum  fith 
finMbut  crurum  ,  dd  cfuddrMiMtn  radii ;  ut  dif- 
ftrtiiiiA  inttr  finMin  vnfum  bdfii  ,  dr  finuH» 
vrrfim  difftrentid  (TMrkm ,  dd  fuinin  vtifuM 
mngMlt  vtrticdlis. 

Proponiturttiangulum  fphxticum  ABC.cujui 
crura  AB,  BC,  baits  AC  ;  angulus  oppulitus  bj(i 
qui  ycrticalis  dicitur  ABC  ,  dico  ita  cifc  ream- 
gulum  comprchcn(iim  fub  finubus  crurum  AB, 
BC,  ad  quadratum  radii',  ficnt  diffctentia  qux  eft 
intci  finum  vctfum  balis  AC  ,  &  liuum  vcifum 
difFcrcntix  crururo,  ad  iiunm  vctfuin  anguli  vciti- 
calis  ABC. 

Conftcu^aio.  Pcificiatnr  circulus  ABR,  ducan- 
nir  item  fcmiciiculi  ACS,  BCR,  &  ducantui  dia- 
mctti  AS,  BR  ,  quibus  lint  pecpcndicuUrcs  GT, 
N  X  ,  tum  ex  polo  B  intecvallo  B  C  dcfcribatur 
par.illelus  DC V,  cujus  in  plano  ABR,  f»t  diamc- 
tcr  DV  ,  eiit  autem  DV  diamctei  cum  cirailu* 
ABR  pcr  polum  eius  B  tranrcac ,  atque  adco  eum 
bifariam  dividat,  punanm  igitui  C  cft  in  fupcrfi- 
cic  fphin. 

Item  cx  punfto  A  ut  polo  intcrvallo  AC ,  de- 
fctibatur  pai  allehis  KCI,  (  qiii  duftus  non  cft  ri- 
iJiidr  confiilionis  gtatia  )  cius  diamcter  cric  Kl , 
fccans  priuiem  diamciiuiu  in  punilo  Z,  linM  Z  C 

crit 
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erit  communfj  ft&io  illoniro  parallelornm  ,  qui 
cuin  llnt  rtdi  ad  planum  citculi  A  BR,  pcr 


eorum  poloi  tranfcimtis  ,  linca  C  Z  crit  pcr- 
pcndiculatis  ad  pianum  ABR  (per  19.  11.  EhcI.) 
atquc  adioapgnli  CZK,  CZD  rcdki  cnmt. 
Eritquc  ZD,  Ijniis  vcifiis  arcus  CD  paral- 
Idi  DCV  ,  qui  arcus  CD  eft  totidcin  graduum 
ac  ang  <1js  A  B  C  Ex  pundo  D  ducamur  • 
D  F  ,  D  L  pcrpendicularcs  ad  lincas  A  S  ,  K  I, 
itcm  GO  pcrpcndicularij  ad  NX.luqiie  Gq  finus 
verfus  angiili  ABC,  fumptus  in  diamctro  fphzrc, 
ficut  ZD  crat  finus  veifus  arcus  totidcm  graduum 
fumptus  in  paiallelo. 

Prxpiratio.Quia  BG,AN  funt  quadrantes  ,abla« 
to  communi  AG  ,  crunt  arcos  BA  >  GN  zqualcs, 
cft  crgo  GO  finus  arcus  AB. 

Itemquiarx  polo  Bdiidluseft  parallclus  DGV, 
erunt  arcus  BC  ,BD  zqualcs  ,  &  B  E  Hnus  arcus 
BD.  aut  BC. 

Itciii  AD  crit  dlfF.-rentia  ctnrum  AB  ,  BC ,  & 
AF  c)U5  fiiius  vc-rlus.Paricer  crunt  AK.ACzqua. 
les  ciiin  c-x  polo  A,  dcfcripms  fic  parailclut  KCI, 
tc  KD  ,cric  cxcclTiis  qiio  bafis  AC  ,  fuperat  AD 
difFercntiani  crunun  ,  M  A  c(l  finus  vcrfns  arcus 
AK  ,  fcu  b.^fi^  AC  ,  quare  crii  FM  fcu  DL  difFc- 
rcntia  inter  M A  ,  fiiuim  verfum  bifi^  AC,  &  FA 
finuin  vcrruin  d  ft.rcntiz  crurum.  O.beoigiiur 
probirc  icft.iiigiiliim  comprehcnfum  fub  DE , 
GO,  finns  cniriim  AB  BCitaelTe  adquadratum 
radii  GH  ,  ut  DL ,  d.ffv  tcntia  intcr  finus  vccfo» , 
MA  ,  FA  ,  bahs  Sc  diJFcrcmiz  cnirum  ad  Gq  fi- 
num  vcifum  anguli  vcrticalis  ABC. 

Dcmonflratio.  Triangula  DZL,  GHO  funt 
cquiang  ila  proptcr  pKaliclas  DZ  ,  GT  ;  DL  , 
GO  :  CTgo  (  pz-r  j,  6.  £•/<•/.  )  ica  ent  G  O  ad 
GH,  ut  DL  aJ  DZ  ,  cft  itcm  DE  nd  GH  ,  uc  DZ 
ad  G  q,  cum  DZ  &  Gq  fim  fimis  vcrfi  cjiifdcm 
anguli  a  it  arcu<  DZ  q-.iide  in  parallclo,  &  Gq  in 
circulo  maxi.no,nc  fc  habcnt  ut  diametri  cicculo- 
rumfprr  i.t.TVi^on.)  Rcftanguliim  auic  fubDE, 
GO,  ad  quadratum  tadii,  ncmpc  rcftanjTdlnmftib 
GH,GH,componitur  cx  rarione  Go  ^d  DH  ,  fcu 
DL  ad  DZ  ,  cum  fic  zqualis  ,  &  DE  ad  GH,  fcu 
DZ  ad  Gq  ,  crgo  rcdlangdlum  fnb  G<^  ,  DE  ad 
quadratum  radii  DH  ,  cft  in  ratione  compofita  cx 
tationcDL  ad  DZ,  &:  DZ  ad  Gq.quz  ratio  com- 
pofira  ,  rft  ratio  DL  ad  DZ.  Ergo  rcAangulum 
(ub  DO.  DH,  finubiis  cniriim  ,  eft  ad  quadraniin 
xadii  GH.Mt  DL  diff.Tcnria  intcr  finus  verfos  bafis 
&d!fF?rentiz  crutum,  ad  Gq  finiim  verfum  angu- 
li  ABC  ;  qaod  cru  dcroonftrandum. 
Tom.  l. 


COROLLARIUM. 


/«  trtMgMlH  tmmbut ,  iu  tft  rttiangtiliim  fui 
finukm  crMrum ,  *i  (fMddratHm  rMdtj  ,  ut  dtfff 
teiilU  inttr  fi$Mm  («rnplenunti  bsfis  ,  ^  finum 
eomfltmtnti  diffKtntU  crMrum ,  nd  fi/ium  vtf^ 
fum  Mnguli  verticMlu. 

Linea  DL  fcti  FM  ,  eft  etiam  dilFcrcncia  inrct 
FH  ,  finum-arctu  DN  ,  fcilicec  complcmenti  AD 
ditFcrcntiz  ctururo,&  rinus  MH  finus  arcus  KN, 
complcmenti  bafis  AC,  feu  AK  , 

Ita  crit  rcAangtilum  fub  finsbus  cnirum 

ad  quadrautm  radii , 

ut  difrcrencia  finuum  complcmcntoruoi 

bafis,  &  diifLTCntic  cturura 
ad  finuiQ  vcrfum  anguli  vetticalis. 

L    E    M   M  A. 

Iia  tfi  firtiu  teim ,  ad  finnm  fcmifummA  d:<eruth 
arcMurn  ;  nt  finui  fem:it^rev^it  torum  ,  «d /i- 
mijftm  differemi*  finuum  verfarum. 

Sint  duo  arcus  A  B  ,  BC  ,  firque  f.imma  corutri 
ABC  ,  ducatur  linea  AC,  quz  bifariaro  dividatat 


in 


F  ,  diicanirque  cx  ccntro  L  linca  L  F ,  cntque 
FC  fimis  fcmifuinmz ,  fic  BK  zqualis  AB  cricquc 
CG  ,  ditfcrentia  arnium  BG ,  fcu  AB.  BK,  duca- 
tur  CG,  qtiz  bifariam  dividatur  in  H  ,  jjngatur- 
qae  F  H  ,  &  cx  C  dcmitracur  pcrpm^Iicularis  ad 
AG  ,  ficuc  CE  ,  AG  fint  perpcndicularcs  ad  LB. 
erit  CH  finUs  fcmidiffrrentiz  ,  &  EK  fcmilEs  li- 
ncz  ED  ,  qiiz  cft  d-ffjrentia  fimis  vcrforum  DB, 
BE,  Oftcndo  primi  C  I  elTc  fcmilTem  hncz  CM, 
cum  enim  fit  ui  CF  ad  FA  ,  ita  CH  ad  HG  ,  crit 
(  prt'  1.6. )  FH  par.iilcla  AG,  ^  (per  5.6. )  crit  m 
CH  ad  HG  ,  ita  Cl  ad  IM.  Primz  autcm  funt  fa- 
(kx  zqualcs ;  crgo,&  (ccundz.  Dcbco  igitur  pro- 
barc  iia  cJTc  radium  AL  ad  AF,  ficut  CH  ad  CI. 

DcraoiUlr.  Angulus  A  L  N  m  cencto  infiften* 
arcui  AN  ,  &  angulus  C  G  A  in  peripheria infi- 
ftcns  •irciii  duplo  ANC,nmt  zqualesqtiare  trian- 
gula  rciStangula  ALF,  CMG  aut  CIH  funt  zqui- 
angula,  crgo 

Ita  cft  radius  AL 
ad  AF  finura  fcmifiimma;, 
ut  CH.  finus  femidiffcrcntiz  arcuuro 
ad  C  I  fcmididtrentiara  finuura  vcrfbnwrf 
DB,  EB. 
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COROLLARIUM. 

Ita  ^ff  fuadrMHm  rsdii  ,  ad  rtSmgtdnm  fnk 
Jniuhut  ftmiftmm*  ,  ^  ftmidlfftremit  diurum 
mnumm,  mt  diMmtttr  ad  di^renii*m  jintmm 
vtrftrMm. 

Hoc  coroUarium  k  Cavderio  proponituri  fad- 
lius  autcm  i  mc  flc  demonftraior. 
Ita  cft  radius 

aJ  (tnum  dimidix  rumnuti 

uc  fmus  dimidiz  difrcrciitic 

ad  dimidiam  dilTercntiira  (inuum  vcrforum, 
Ergo  redang.  fub  radio  Cc  fub  remiditTcrcntia 
finuum  vctlbtum  {fer  i(,.6£Mt\. )  cquale  eft  re- 
ftangule  fub  linu  fcmifummz  ,  &  fub  fma  femi- 
diffcrcnti»  arcuum  •,  fcd  quadratum  radii ,  ad  re- 
daiigulum  fub  radio  &  fub  femiditf:rentia  Ci- 
nuum  vcrforum  ,  cft  ( ftr  i.  6. )  ut  radius  ,  aj 
remidilfi.'rcntiam  (Inuura  vcrforum,  aut  utdiame< 
tet  ad  cotam  differcniiam,  crgo  ctiam  ita  crit  qtia- 
drattim  rjdii ,  ad  rcftang.  fiib  Hnubus  fcmifum- 
mx  ,  &  fcmid'fF.rcntix  arcuum  ,  ut  diamctcr  ad 
difFcrentiam  fmaum  vcrforum  { quod  crat  dcroon- 
ftranduna. 


PROPOSITIO  XIV. 

Thcorcnu. 

/«  emni  triAnfid»  , 

It*  eji  reflanj^ulMm  fuh  finMbm  crMrum 
diJ  ^MMdrMum  rddii, 

mt  reClMgMlMm  fnh  finn  ftmifumnu  tAfii 
difirtntid  cntrmm  ,  dr  fnb  finm  fcmidifft- 
rtntidthdfis ,      difftrtntit  trMrum, 
0d  ^MddrdiMm  finui  dimidii  dngMli  verticdii. 


Pcoponatur  trianguluro  ABC  ,  cujus  fint  crura 
AB  14,  BC  }o  gtaduum,  bafis  AC  41 ,  diffcrcn- 
tia  latctum  cft  cr,6.  fumma  bafis  &  diftcrentix 
crurum  cft  48  ,  lcmifumraa  14  ,  difFcrcntia  intcr 
ba/in  41 ,  &  ditJctcntia  aurum  6  cft  56  ,  fcmi- 
differcmia  eft  1 8 ,  dico 

ita  cfTc  rcdangulum  fub  cruiibus  AB  14  ,  & 
BC  jo 

ad  quadratum  radii, 

iicut  rcAangtilum  fub  (inu  14  fcmifuminx 
ez  bafi ,  &  cx  diftlrcmia  crurum  0c  fub  finu  1 8 
fcmidifFeccntic  ioicr  baiin ,  &  difTcreociam  ciu- 
rura, 

ad  quadratunt  finiis  diraidii  anguli  verticalis, 
Dcmonftratio,  ( Ptr  1  j. ) 

Ica  eft  rcdbngulum  fub  Cnubus  crutura 
ad  quadratum  radii , 

ut  diffcrcntia  fmuum  vnronnn  bafis,  tc  dif- 
ferentix  crurum, 

ad  finum  vcrfum  anguli  verticalis,&  fumpto 
radio  pro  commnni  altitndine,ita  ctiam  cx'n{per  i, 
6.Eiirl. )  rcdang,  fub  radio,  &  diffcrcntia  finuum 
■vctforum  bufis ,  &  diftaentiz  aururo,  ad  icdan- 


gulum  fub  radio ,  &  fina  vctfo  angaii  verticali»; 
8c  eorum  dimidia  in  cadem  latione  crunt.  Nein- 
pc  reaangtilum  fnb  tadio  ,  &  fcmidiiftrcntia  fi- 
nuuro  vcrTorum  bafis  ,  &  difFcrcntie  cturujn  ad 
reaangulum  fub  femiradio  ,  &  finu  verfo  anguli 
verticalis,  &  cotum  xqualia  in  cadcmrationc 
erunt.  Nempe  (  in  ctrtil.  fuftri^rl)  oftcndimus 
rcaangulum  fub  radio  ,  &  lcmid  fferenria  llnuum 
vciforum ,  xqualc  cffc  rcajngulo  fub  finu  femi- 
fumnue,  &  fub  finu  femidiffcremix. 

Ex  alia  vcro  partc  cum  ( ftr  i.t»r»l\.^.x.hmMj) 
finus  dimidii  arcus,  am  anguli,fii  mcdius  propor. 
tionalis  inter  dimidium  radiuro  ,  &  finura  verfum 
arciis  totius  >  reaangulum  fub  dimidio  radio,& 
finu  vcrfo  anguli  vcrticalis  xquabitur  quadoft 
finus  dimidii  anguli  verticalis.  Quarc  erii 

Ut  rcdangulum  fub  finubus  cnirura 

ad  qnadratum  radii  , 

ita  rcaanguliun  fub  finu  femifummz  ex  ba- 
fi,  &  cx  difFerentia  cruturo,  &  fub  fimi  fcmiditfe- 
rcntix  intcr  eandcm  bafin  ,  &  difFcreniiam  cru- 
rum  , 

'   ad  quadtaram  finus  fcmianguli  vcrricalisi 
qood  erat  dcmonftrandurn. 

PROPOSITIO  XV. 
Thcorema. 

f»  »nBti  tridngmU 

itm  eft  reRMfftlMm  fiih  finmhms  erMmm 
md  ijMddrdtmm  rsdii ; 

M  rta*nj/HlMm  fuh  finmbM  digtrentidrmm  fr«* 
rMm  i  fimifHmmd  tmnixm  Uiernm,  '■ 

4d  (jMddrdtMm  finMi  dimidii  nngMli  wrticMlu. 

Sint  trianguli  ABC,crara  AB,  BC  fitquc  bafis 
AC,  fupponacuc  cfTc  faaa  fumnu ,  fcanfuninaa 


omnium  latertirn  ,  \  qui  fingillaiim  fubducaotuc 
fi[igula  crura,  ut  fiac  eorom  dift^Ltcntia  ^  fcmifiun- 
roaidico  ita  effc  ceaangultim  fub  finubus  ciu- 
rum  ad  quadratum  radii,ut  rcaant^ulum  fub  finu- 
bus  diffcrentiartim  crurum  AB,  BC  \  fcroifumma, 
ad  quadratum  Gniis  dimidii  anguli  vcriicalis 
ABC. 

Cruri  BC,  fint  xquales  arais  BD,6E  &  bafis 
AC,  arcui  AF ;  eritque  AD  ,  d'tfercniia  cruium ; 
addatur  FH  ,  xqualis  atcui  AD  ,  feu  diffcrentic 
ctiirum,  tum  FD  dividatut  bifatiam  in  G,  fit  itcm 
Fl,  zqualis  cruii  BC.  Arcus  AH  cft  fumma  bafis 
AC  ,  fcu  AF ,  &  diffcicntix  crurum  AD  ,&  AG 
eius  dimijium,  erit  femifumma  bafis,  &  diffcrcn- 
tix  ctuium.  Paritcr  arots  B  D  1  eft  fumroa  ora- 
nium  Utcrum,  nempc  FI,  feu  BC  j  FA,  fcu  AC  Sc 

ifiuis 

4 
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ipfiiis  AB  Sc  BG  fcmifumma.cum  FG,&  GD  fint 
scqualci  ergo  AG,  qux  prius  crAt  fcmifumma  ba- 
lis  &  difFcrcmiat  cruram.eft  diffcrcntiacrutis  AB 
^  remifumma  omnium  crurum. 

licm  GD  qux  prius  crat  fcmidifferentia  bafis 
A F  ac  diffcrcntix  crurum.cft  diffctcntia  latcris  BC, 
i  fcmifumma  BG. 

I>cmonllratio.  (  Per  prMientem  ) 

iia  t{\  rcdtangulum  (ub  finubus  crurum 
ad  qiiaJiatum  radii, 

ut  rc^angulum  fub  finubus  fcmifummx  cx 
bifi  Sc  d  ffcientia  crurum  ,  &  fub  finu  femidiffe 


mmoris  EFj  KL  cnt  diffcrentia  finuum  verfotumi 
ubi  noiandura  eft  ficut  &  in  ptopofitionibus  fe- 


EIC  L  1 


quentibus,  finum  verfum  anguli  obtufi  cffe  mi\6- 
rentix  qnx  cft  intcr  bafin  &  diffcrcntiam  crunmi,  ,  cxeropli  gratia ,  finum  vcrfum  arcfls 

'       ■   ■  GAeffcLA, 

Dico  ita  cffe  quadraium  AB 
ad  rcAangulum  fub  fmu  fcmifummx  EH  flfc 
fub  finu  fcmidiffrrcntix  FH, 

ut  CA  finus  verfus  arcus  dupli 
adKL  differcntiam  finuum  vcrforqm. 
Dcmonftratio.Ut  CA  ad  KL.fumpto  fcmiradio 
pro  communi  altitudinc,  ita  (  f>er  1.6.)  reftangu- 
lum  fub  fcmiradio,  &  fubCA.ad  rcaanguUim  lub 
fcmiradio  &  fub  KL  ,  fcu  ad  reaangulum  fub  to- 
to  radio  &  fub  diraidia  KL ;  fcd  priroo  reaanga- 
lo  feu  antecedenti  tationis ,  xqualc  eft  quadratuiri 
AB  {feri,  ctrol.^.  i.hkiut )  &  fccundo  leaangu- 


ad  qiiadratum  finus  fcmianguli  verticalij. 
Scd  A  G  fcmifumma  bafis  8c  difierentix  cni- 
rum  ,  cft  d  fferentla  cruris  BA  i  femifumma  latc- 
rum  ,  &  GD  fcmiJiffcrcntia  bafis  Sc  diffcrentix 
cruium  cft  diffcieniia  cruiis  BC  abeademiemi- 
fumma. 

Ergo  ita  cft  teaangulum  fub  finubus  cru- 

rum 

ad  qiiadratum  radii, 

ut  rca-ingulum  fub  finubus  diffcreniiaruin 
crurum  ii  fcmifumma  omnium  latcrum  , 

ad  quadxatum  fintis  (emianguli  vcrticalist 

COROLLARIUM. 
y t  qnadratnm  raJli 

sd  reSljngMlt$m  fiik  ficdntibtu  complemtntt- 
rnm  crnrum , 

itA  refian^idnm  fuh  ftnuym  diferemiarHm  crm- 
rnm  i  femiag^e^Mo  Lutrum  ommttm 

*i  tjiudrMium  finiii  dimiiii  MngMli  verticdUt. 

Dcnwnftratio.  Ratio  rcaanguli  fub  Cnubus 
ctunim  ad  quadratum  radii  componitur  cx  ratio- 
nc  primi  finus  ad  radium  ,  &  fccundi  finus  ad  ra- 
diumifcd  ut  primus  fiiius  ad  radium,  ica  radius  ad 
fccantcm  complcroenti  cius  ;  8:  ut  fecundus  finus 
ad  radium  (  per  i7.t.hH\m)  ita  etiam  tadius  adfi:. 
cantem  complcmcnti  fccundi ;  &  prxtcrca  ratio 
qux  cft  intcr  quadratum  radii,&  rcdlangulum  fub 
fecantibus  complcmcntorum  crurnm  ,  componi- 
nir  ct  rationibus  radii  ad  fingulas  fccantf  s,  fcu  cx 
iifilcm  rationibus  fingulotum  finunm  aJ  radium^ 
ergo  ica  cft  rcaangulum  fub  finubus  crurum  ad 
qiiadratum  radii ,  ut  qciadratum  radii  ad  rcAan- 
gtilum  fub  finubus  iccanrium  complementotum 
cturum  ;  crgo 

Ita  cft  quadratum  radii 

ad  rcftangulum  fub  fecantibus  complemeii- 
torum  crurnm, 

ut  rcAangulum  fub  finubus  differcmiarum 
crurumi  fcmifumma  omnium  latcrum 

quadratum  fi«us  femianguli  vetticalis.- 

L   E    M   M    A  II. 

yt  ijHAdrstHm  frtui  alieulM  arcui 

mA  re[la>'i^Mlum  fub  fnu  finifummd  ,  (*r  pnu 

femidifftrentid  alierum  duerum  arcuum  , 
ita  fnm  verfm  arcui  dupli  iHiui  firtmi 
ad  difereniiam  fnuum  verforum  ptfieritrum 

ttrcuum. 

Sit  AB  finus  arcus  AD,&  C  A  finus  verfus  ar- 
cils  dupli.  Sint  iccm  arais  EF ,  EG  ,  addaturquc 
GO  xqualis  EF,&  diffrrcntiacoium  FG.bifjriara 
dividatur  in  H  •,  eritque  EO  furoma,&  EH  eoiiim 
fcmifumma ,  LE  (ious  vctfus  n»a)oris  EG  ,  &  K£ 
Tm.  I. 


lo  fcu  confcqucnti  rationis  xquale  eft  rcdangu- 
lum  fub  finu  fcmifummx  E  H  ,  flc  fiib  finu  frtnl- 
diffcrentix  FH  (per  lemmajirimum.  ) 
Ergo  ut  quadratum  AB 
ad  rcaangulum  fub  finu  femifumnix  EH,  Sc 
finu  femidifltremix  P  H, 
ita  CA 

ad  K  L  i  quod  crat  dcmooftrandum. 

6SBBSg8BW636BCT558S-B5B38Sg«6fi65«g8B9al 
PROPOSITIO    XV  L 
Theorcraa. 

In  amni  triangnlo  difirentia  finuiun  vtr/oruf^ 
bdjii ,  cr  di^crentia  trurum  ,  ladem  efl  cum 
differtntia  jinuum  verforum  bafij  ,  ^  fummM 
crurum  trianguli  caalterni. 


Voco  triangnlum  coaltcrnnm,  qui  tefizlii  fi»-' 
bct  ctura,  fed  angulus  vcnicalij  eft  corapletnen- 
tum  ad  duos  rcdlos  anguli  vcrticaLs  alterius  cunt 
quo  comparatur. 

Sit  crgo  triangulum  ABC.cujus  cnira  AB,BC,' 
angulus  vcrticalis  ABCifit  iicm  aliud  triangiiluia' 
CBD  ,  cijus  cruraCB  ,  BD  fint  xqualia  crutibu^ 
AB,  BC  ,  &  angulus  vcrticalis  CBD  fit  fupple- 
mcnium  ad  duos  tcftos  anguli  A  B  C,  &  bafis  M 
DC,  rcliqua  hypothefis  cadcis  eft  ac  mCprep.if,' 
hu}iu.  )  In  priori  iriangnlo  F  G  eft  diffiTcntiaf 
A  A  a  a   i|  BaaasH 
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finttvit«  vtrfomm  bifis  AC  ,  fco  AH  &  dijrcrfn. 

tiar  cinr'""  ^  r  ■  t 

In  fecundo  A  E  cft  fumma  cf urum  cu)u$  lum. 


roc  vcifus  cft  lA  ,  fu  AL  arcui  «aualis  bafi  DC, 
cuj  1$  linus  vcrfus  MA  ,  ditfcrcniiahorum  finuum 
rft  M 1,  dcb:o  oltcndcrc  F  G  ,  M 1  zqualcs  circ. 
Sic  NO  Hnus  vrrfus  anguli  ABC. 

Dcmonftratio.  {?*r  \  \.  h»\m )  ita  cft  rcftang. 
fub  finubus  crurum  AB,  BC  aut  BC.BD,  ad  qna- 
dtatum  radii,  nt  FG  aJ  NO  in  triangalo  ABC, 
aut  ut  FM  idOP  in  triangislo  BDC  cum  FA  ,  fit 
Cnus  vctfus  difTercntiK  ciurum  qiic  cadcm  cft  in 
utroque  &:  MA  fit  (inus  vcrfus  ,  arcus  AL  qnero 
cqMalrm  voliiiinus  b.  fl  CD  ,  fcd  ut  NO  ad  KC, 
ka  OC  ad  CE,  cum  fini  finus  verfi  ftbi  corrcfpo- 
dcnics  in  circulo  maximo,  flc  in  codcm  parallclo, 
ergn  cx  cqualicarc  ordinata  ui  FG  aut  CR  ad  KC, 
ita  FM  ad  CE,  fed  ut  CR  ad  KC,  ita  CS  ,  fcu  GI 
ad  CE,  rrgo  FM ,  &  Gl  habcntcs  candcm  ratio- 
aem  «J  Cf-  runt  zqiialcs,6c  ablata  communi  MG, 
rtftant  FG  .  MI  cquales  •■,  quod  erat  dcmonftran- 
dum. 

COROLLARIUM. 

Sequitut  AF  finum  veifnm  difTercntic  crurum, 
AG  fiaum  vcrfum  bifis  AC  ,  AM  finum  vcifum 
«Iterius  bjfii  DC  \  S<  AI  finum  vafiim  fummc 
cruruin ,  clFc  xque  difTcientcs  ,  fcu  Ariihmetici 
propopottionalcs. 


PROPOSITIO  XVIL 
Thcorema. 
In  amni  tri^nf^Mlt 

mt  renMfulMm  fuh  fnMbtU  crurum 
*d  cfMitdrdtMm  rAdii  , 

ttu  rtQangulMm  fnb  fnu  dimldid  fuvmu  Ute- 
rum  cmnium  (jr  fub  ftnH  diferenlid  bffis  4  ft- 
mifummjt  eadem , 

Ad  (^HAdraium  (intit  dimidii  aniuli  qui  fit  com- 
plementum  Anguli  veriicAlu  dd  duoi  rtfiet ,  vel 
fuod  idem  efl  *d  t^MAdrMMm  finut  unim  Arcut, 
qui  ftt  coirjtlementum  dimidii  Anguli  virtiCAlu. 

ViJe  figurtm  picccdeocem. 

Sit  idem  triangulum  ABC  aijus  crura  AB  , 
BC  b»fis  A  C  dico 

ita  efTc  rcdinguUim  fub  finubus  crnrmn 
A  B  ,  BC 

ad  qiudracitm  radii 

lu  r»  ft  inpnlim  fiib  finn  fcmifummc  om-' 
nium  laccrom,  fic  fub  finu  diftctcniic  bafis  AC.ab 


ca  femifumma  ad  quadratum  finus  dimidii  anguli 
CBD>  qui  angulus  ift  compleincntuin  anguii  vcr- 
ticalit  ABC  ,  ad  duo*  rcaoa  ,  &  fcn.iflft  anguli 
CBD,  ut  patet,cric  complcmcnium  dimidn  anguli 
ABD,  cum  hz  duz  fcmillcs,  ncmp«  angulotum 
ABC  &  CBD,  fint  cqualcs  quadranti. 

Demonftiatio.  (  Per  n.huim)  In  triangub 
C  BD. 

Ita  eft  tedUnguluro  fub  fioubus  C  B  ,  B  D  , 
fcu  AB,BC. 

ad  quadtatoro  radii , 

ut  difTcrcncia  finuuna  verforum  bafis  CD,  8t 
AK  dilfcrcntic  cntrum,  ncmpc  linca  FM,  fcu  Gl 
ad  finum  vetfum  angnli  C  B  D. 
GI  auiemeftetiaro  difrctcncia  finnum  verfi». 
rum  bafis  AC.  vel  AH,  flcarcus  AE  fumroccni. 
rumduorum  AB.  BEi 

Etgo  ut  tc^angulum  fub  finubus  cmium 
ad  qiiadratum  radii , 

ita  dtfrcrcntia  finuum  verforum^bafis  AC,Sc 
fummc  dnorum  crurum  AB,  BC 

ad  finum  verfum  angttli  C  B  D.  Sed  (  per 
lemmM  ftcMndum.  )  Ut  d  tfcrentia  finuum  vetfo» 
rum  duorum  arcuum  ncmpc  fummc  duorumcrvJ 
ruro  ,  tc  bafis  AC ;  ad  finum  vcrfum  alicujus  ar- 
cus  aut  anguli  ncmpc  CBD  ,  ita  rc&angulnm  fub 
finu  fcmifuminc  illorum  atcuum  ncmpc  bafis ,  Sc 
fummc  duornm  crurum ,  fcn  fiimmc  trium  latc- 
rum,  &  fub  finu  fcmidiffcrentic  bafis  AC  fumma 
duorum  crumm  ,  ad  quadxatum  finus  dimidii  ar- 
coa  vel  anguli  C  B  D. 

Ef  go  juxta  mox  allatam  analogiara 

Ui  redanguliim  fub  finubus  aurum 

aJ  quadratum  tadii, 

ita  rcaangiilum  fiib  finn  fcmifummz  om- 
nium  latcrum  ,  8c  fub  finu  difTcrentic  bafis  AG 
femifiiinma  trium  laterttm, 

ad  quadratum  finils  dimidii  angiili  CBD.qui 
eft  complcmenturo  anguli  vcrticalis  ad  duos  re. 
(koi  fivc  ad  qnadratum  finus  complewenti  fcmi- 
anguli  vetticalis  •,  quodctai  demonftrandum. 

COROLLARIUM  I. 

n  TtElAn^Hlum  fnb  fir  u  ftmifummi  trtum  !d- 
terum ,  &  fub  finu  dlffeientiA  bAfii  u  femlfkmtm^, 
aA  ifUAdrAtMm  rAdii, 

itA  rendnj^mlMm  fub  fwubM  d  ferentijrmm  eru^ 
rum  A  femifnmm* 

sd  tjuAdrAiMm  tdnfentit  femiAniuli  venlcAlu* 

Demonfttatio,  Quoniaro  {ptr  liMujm )  ut  re- 
aangnhim  fub  finubus  ciutum 
adquadraium  radii, 

ita  cft  tcaangulum  fub  finubus  diffctentia- 
riiro  crurum  \  femifumma  trium  laterum, 

ad  quadraium  finus  dimidii  anguli  vcriicalis. 

Et  ( per  17. )  ita  tft  ctiam  rcftang.  fub  finu  fc- 
mifummc  trium  latcrum ,  &  fub  finu  dilferrntic 
bafis  ab  cadem  fcmifumma  ,  ad  qoadratiun  finils 
complcmcnti  dimidii  anguli  vcrticalis ,  igitur  hc 
duz  ulcimz  rationcs  zqualcs  crunt.  Ut  autcm 
quadratum  finus  dimidii  anguU  vcoicali»  ,  ad 
quadratum  tangcntis  cjnfdcm  dimidii,  ita  cft 
quadratiim  fiiuis  compUmcnti  dimidii  argitli  vcr- 
ticalis,  ad  quadtatum  f  adii ;  qnadrata  cnim  hojus 
analogic  h.ibent  lateta  pToportionalia  (  ptr  16. 
t.hulm. )  Ergo  cx  zqualirate  ordinar'«. 

Ita  crit  rcftangulum  fiib  finubns  JilFerfntianim 
cruium  \  fcmifiitnma  trium  latcrum,  adquadra- 
tum  cangcntij  feinianguli  vcrticalis 

ut 
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ut  reftangulum  fnb  finu  retninimrox  trium  la- 
terum ,  6c  fub  fiuu  difFcrcntix  bafis  ab  c»Acm  fc- 
mifiiiuin.i  ad  quadiatum  cadii ;  quod  erat  deiuon- 
(Irandum. 

COROLLARIUM  II. 

f''i  rella  igiiliim  fub  [inubM  ei!ffcremlurHm  cru» 
rum  4  fim  fumm*  trium  iMternm , 
mI  tjuadrAtMm  rndii , 

;,s  reOMf^.  fuk  finu  frmlfummt  trium  iMte- 
rum  &  fub  fiuH  dijferemu  bjfis  ab  ea 

4td  ^uadrMum  tdngetitii  cctttplerrunti  ftml*>t- 
guli  vtrticdiu. 

Demonftratio.  Ita  cft  rcilangulum  fub  finubus 
crurum 

ad  quadratum  radii ,  ^rr  i  ) 

ui  rcdlangulnm  fub  finubus  i  tFwrentiarum 
crurum  i  fcmifuinma  irium  Uccrum 

adq.iadratum  fimis  dimidii  angoli  verticalis. 
Et  {  f>er  17.  )  ita  reftangulum  fiib  finu  dimidii 
Cimmx  tfitun  latctum,  &  lub  liuu  d  ffcrciuix  ba- 
/li  ab  ea , 

ad  quadratum  fiout  cotnplcmenti  dimidii 
angiili  vctticalis. 

Ergo  hz  dux  ultimx  rationcs  xquales  funt. 

Scd  iir  quadratum  fiiitis  dimidii  ang  ili  veriica- 
lis  ad  qtiadratum  radii ,  ita  quadratiim  (iniis  com- 
plemcnti  diniidii  ang  ili  vcrticalis  ad  quadratum 
targ:ntis  complcmciui  fcmiangiili  vcrticalis  (^cr 
16  i.hii\m  }  Ergo  cx  xqualitJtc  ordinata.rclidlis 
mcdiis  ,  ita  cft  rcft.ingiilnin  fiib  fi  uibus  d  ff.ren- 
tiarnm  cturum  i  fcmifammi  ttium  laierum  ad 
quadratum  radi  , 

iit  rciiangulum  fiib  fimi  fcmifiimmx  trium  la- 
terum,  &  fub  itnu  diff.rcniix  bafis  ab  ea, 

•d  quadratum  tangcntis  complenicnti  diisidii 
anguli  veriicalis. 

PROPOSITIO    XVII 1. 
Theorcroa. 

Siin  trianful»  due  crura  mdnfuent  iju/idriintem, 

ita  erit  dim-diM  fintt  dggregdti ,  ex  minori 
erttre      c»m'  Ifmemt  majorit 

*d difftrenti/tm^ut  eft  iiitr  /itumtalit  dg^rt- 
gMi  (j-  fiium  complemerii  bafis  , 

mt  firtu*  ttiM 

*d  finum  vtrfum  anguli  vertictiit. 
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Duo  cmra  A  B  ,  B  C  rrianguli  ABC  fimul  aj- 
«qucntquidrantcin.Ex  B  ut  polo  iiittlligatut  dc- 


f<rribi  paraJlelus.  intervallo  BC  ,  qui  tranfcat  pcr 

^'"l?*  ^  "cus  BG, 

BD.BV  xqiialcs  ctunt.Parita  cx  A  ut  pnlo  imcl- 
Iigaiut  dcfcriptus  parallclus  ,  intetvallo  b  fi.  AC 
cuiasdumctcr  fit  KM.erumque  arcus  AK,  AM 
AC  xq.ulcs  ,  3c  cum  crura  Ali  .  BC  fcu  B  V  ad - 
xqiicnt  q.iadtamcm  ,  diarocici  D  V  trai  |ib  t  ncr 
pundtim  V  cxtrcmitatcm  quadrantis  A  V,  &  cum 
ht  parallcli  \  (ftr  i  i.x.Thtoi.  )  fimr.ai  ad  dr- 
culum  BAD  pcr  polos  corum  ttanfcun.is  ,  com- 
munis  cotum  foftio  C I  ( p#r  ,9  u.EhcHI  )  crit 
ad  phnum  circuli  BAD  rcaai  atqucadeo  arenlus 
C  I  D  rcaus  crit,  &  1  D  finus  vcrftis  arcus  CD. 
in  parallclo  ,  feu  anguli  verticalis  ABC  ,  fit  Qa 
finus  veifuscjufdem  anguli  fumptus  in  d  jmctro 
ivhxix  GT,  ducantur  dianvtri  AS.  BR,  &  ad  ip- 
f«  pcrpendiculares  GT.  NV  Cuin  .gittir  arcus 
BG,  ANfmt  quadrantcs.abUtocommimi  GA, 
crunr  atcus  AB  ,  GN  xqualci ,  idenq  ic  G  Z  rrit 
finus  arciis  A  B.  Ducaiitur  alii  fi,„ii  K  j  .  DO  & 
divifo  OD  bifiriam  in  F,  ducitur  FE  ad  ccmrutB 
parallcli  DCV.  Itcm  GD  cft  complcmcnt.im  ar- 
ciis  BD.Icu  cruris  maioris  BC  .  ergo  ND  cft  ag- 
gregatum  ex  minori  crure  AB  .  fe  i  NG  &  com- 
plemcnto  majoris  ,  cujus  aggr.  giri  DO  cll  fi-us, 
&  DFdimidius  finus,  arc.is  vcr..  NK  tft  coirple- 
mcntuni  b.fis  A  C  .  fcu  AK  i  D  L  rft  H  /T  rrntia, 
intcr  pO.fin.im  aggregati  prxd.fl ,  cV4(,  fi  mm 
complcmemib.ifis ;  dico  ctgo  ita  cffc  FD  ad  DL; 
ut  fiiuis  totus  G  H  ad  G  q  a.ium  vcrftim^nR.iU 
vcttialis  ABC.  ** 

Dcmonftratio,  CimramFD  fif  f  mfrii^  linc* 
Fi^,  qium  DE,  linex  DV,ita  ciii  FD  .« <  FO  finit  , 
Di  aa  EV,  crgo  (;7rr  j.6.£«r/.  ;  l  E  eft  parjllcla 
lin.x  N  V  &  KM  quarc  (  prr  rjiidem)  ita  cft  FD 
ad  DL,  ficut  D£  ad  DI ,  fed  u-  DE  ad  DI ,  ita  clt 
GH  ad  Gq  cum  fiut  fiiitis  vcifi  fi  nili.im  arc.ium^ 
unus  in  parallclo  alius  in  fphxrx  diamctro; 
crgo 

ita  eft  FD  dimidius  finus  aggrcgati  cx  rof- 
rori  crure,  &  complementu  ma j  -ris 

ad  DL  ,  d  fT.rcntiam  inicr  talcm  fiiiutn  ,  Sc 
K  }  finum  complcmcnti  bafis  , 
ur  finus  totus  G  H 

ad  Gq  finnin  vcrfum  anguli  vcrticnlis  ABCj 
q  iod  ct.ii  dcmonfttandiim. 
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PROPOSITIO  XIX. 
Thcorema. 

Si  dtto  trinnguli  crurA  mii]orM  pteyint  tju/ffriin^ 
te ,  erit  dimidiM  fumms  finui  exceJJUs  eoritm  fu~ 
prA  tjuadrnntem  <^ yi'.i»r  M^^e^ati  ex  minori  trit' 
re,      complemento  m*)»ru  , 

ad  difftreniiam  ,  ^ut  efl  inter  finum  hi  j  <fm9-' 

M^tegati,  dr  firtum  complementi  ifafisi 

Ml  finm  tottu  Md  finum  vtrfum  anguli  vtrticMlit 

• 

Fiatcadcm  conftrudkJo  nifi  quod  crura  AB,* 
BC  fimul ,  ftu  lotum  A  V  fiipcret  quadrantetn  ex- 
cdTu  XV  ,  cujus  finus  VY  ,  aiit  PO  ,  PD  tft  fi* 
nus  aggregati  cx  GN  fai  AB  minori  crurc  ,  Sc 
GD  compleinento roajoris  BC  ,  fcu  BD  Kt  cft 
finus  arctis  NK,  complemcnti  bafis  AC,  fcu  AK. 
Dico  ita  clfe  FD  ,  dimidiam  ipfius  DO  ,  qux  eft 
fumma  finuumDP  ,  &  PO.fcu  VY  ad  DL  ,  dif- 
frrentiam  finuum  Pp,  K»  ,  ficut  finns  totus  Crf 
ad  GQ__finum  vctfum  anguli  verticalis. 

A  A  a  4    ii j  Demonftc. 
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nerfonflcatiio.Ciim  trianguhDLl.  DFE  finc 
x,u '.ngul*  .  «•  <'«      .d  DL,  ficut  DE  ad  DI, 


Trigonometrias 


ded  ut  DE  ad  DI ;  ita  Hnus  totus  G  H  ad  G  Qj 
(  prr  I.  I.  hujm  )  cum  DI  ,  GQ^  iint  Hnus  vcm 
vcuam  fimilium ;  etgo  ita  eft  DF  a<l  DL  ,  ut  H- 
Dus  totus  ad  finum  veifuni  uiguli  vciticalisiquod 
Jononftrandum  erat. 


mmt  tm  ww  mjtmm 

PROPOSITIO 
Thcorema. 


XX. 


Si  triMgnH  dut  crurd  frit  mifitrM  ^WMJrMritf, 
Mtto  fntH  dejiUm,  k  frin  "f^grtgMti  exmina- 
ri  trwrt  fjr  ctmrlemtmt  mMftru ;  trit  dimidlnm 
relujMi  dd  dijfrrtntinm  tnttr  jtnttm  illim 
jregMti ,  finum  compUmtnti  ksfif  ,  mi  Juinj 
ttim  ddfinum  verfMm  Mnguti  vtTticdit, 


COROLLARIUM  L 

In  triangulis  ic&angulis  quorum  ctura  zqtun- 
rur  quadranti ,  dimidius  finus  aggregaci  cx  mi- 
noti  crurc,  &  complemento  majons,  xquatur  fi- 
nui  complerocnti  bafis  ,  quia  ( fer  i8.  huim  )  ut 
ladius  ad  finum  verfiim  anguli  vcrticalis  qui  re- 
dlus  fijpponitur  ,  ita  dimidius  finus  aggregati  cx 
minori  crure,  &  complcmcnto  majotis ,  ad  difTe- 
reniiam  quz  cfl  intcr  finura  talis  aggregati  & 
finum  complcmenti  bafis  ;  fi:d  duo  prtma  fimt 
cqualia ;  crgo  &  fccunda  ;  ergo  finns  talis  aggre* 
gaii  exccdit  dimidio  fiii  finum  complcmcnti  bafif. 
Ergo  finus  complcmcnti  bafis  zqiialis  cft  alteri 
dimidio  calis  aggrcgaii ;  quod  erac  odcndcndum 

COROLLARIUM  IL 

Si  trianguli  icAangoli  duo  crura  majora  f\nt 
quadrante ,  &  addacut  finus  excclTus  finui  aggrc- 
gati  ez  minori  cnire  ,  fc  complctnento  majoris, 
illius  dimidium  erit  diffcreniia  intcr  fmum  cora- 
plcmcnci  bafis,  &  finum  aggrcgaci,  idque  eandcm 
ob  caufam. 

COROLLARIUM  IIL 

Si  in  triangiilo  redangnlo  duo  crura  fint  mi- 
nora  quadiantc  ,  &  aiifcras  finura  dcfc^  is  ,  k  fi- 
nu  aggregati  ez  minori  crure ,  &  compleracnco 
raajoris  ,  femiflis  rcliqui  cric  ditfcrentia  inier 
complemcnti  bafis  finum  aggiegati  przdtfti. 

Notandum  quod  fi  in  tnbus  ultimis  propofi. 
tionibus  accidat  lincam  FD  minorcm  clTc  lmc« 
DL ,  angulus  veiticalis  obnifus  rfi,  &  ublato  la- 
dio ,  ex  fina  cjus  vcifo  rcdac  finus  complcraentt 


PROPOSITIO  XXL 
Thcoieina. 


Eadem  conlliudione  pofita  dcmonftratur  pio- 
pofitio,nifi  quod  aicus  AB  ,  BC  fimul ,  fcu  totus 
aicus  AV,dificiat  'i  quadrantc ,  etit  VX  dcftaus, 
&  finus  cjui  VY  fcu  OP.qao  fublato  cx  DP,  finu 
aggregati  cx  GN  ,  fcu  AB  rainori  ciurc ,  &  GD 
coraplcmcnco  raajoiis  BC.fcu  BD.dico  rcliquac  li- 
nez  OD  diraidiara  FD ,  ita  clTe  ad  LD  diffcrcn- 
tiam  incci  DP  finura  illius  aggregaci,&  K  5  finura 
aicus  KN  coroplcmcnti  bafis  AC  fcu  AK  ,  ui  fi- 
nils.totus  GH  ad  GQ^fmum  veifum  anguli  vcrti- 
calis  ABC. 

Dcmonfttatio,  Tiiangnla  D I  L  ,  DEF  funt 
zquiangiila :  eigo  ica  cft  DF  ad  DL.uc  DE  ad  DI, 
fcd  ut  DE  ad  DI ,  ita  GH  ad  GQ_,  cum  DI , 
GQ^fint  fimis  vcrfi  aicuum  fimilium ,  in  paral- 
lclo  6c  in  circulo  majoti  ;  crgo  iia  cft  DF  ad 
DL^i  ui  GH  ad  CQj  quo<l  ciai  dcmonfttandutn. 


Fr»\ 


tptfilt  fittUytt  in  fphdrM  trimgult,  Jdtmr  dliud 
tridngnlum ,  CM)ut  finguld  Uiera  pritru  dttguL-s 
d^Mdlid  pnt  ,  &  vicijfim  ,  mHtaio  mmtH  mtxi- 
mt  dfguU  in  fuum  fnfficmcntum  *d  drtt 
riQti. 


Proponatui  triangulum  ABC ,  cajus  maxiraus 
anguhis  ABC  ;  dico  quod  rouiato  iUo  angulo  in 
fuum  fuppIcmcQtum  adduos  rcdlos,  dabicur  aliud 
in  fphzra  criangulum  ,  cujus  fingula  lateiacqua- 
lia  finc  fingnlis  angulis  trianguli  ABC. 

Conftrudio.  Ex  A  utpolo,  inccrvallo  qua- 
drancis,  circulus  EDK  dofcribatur  ,  &  cx  B  cii- 
ciihis  GMP  ,  &  ex  C  circulus  IMO.  Dico  trian- 
gulum  MKL  habcie  icccnficas  condiiionec. 

Dcmonftr. 
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Demonftratio.  Cum  angalt  E  ,  &  G  reStx  fint 
(^rriy.  i.  TTwo-i.)  nm\  cirnilus  ABG  tranfit 
pcr  polos  A  &  B  circuiorum  EL.GL ;  h\  viciffim 
«onciirrcnt  in  L  ,  polo  citculi  ABG.  Paritcrcum 
anguli  D  Sil  rcfti  fnu  ,  iiatn  citculus  ACI ,  ttan- 
fit  per  polos  A  &  C,  circulorum  DLK,  IHK  ,  hi 
circiili  piritcr  convcnicnt  in  punilu  K ,  polo  cir- 
culi  ACDI  EoJcm  modo  probo  putidlum  M  eile 
poliim  circuli  BCH.  Sunt  igitu^quadrantcs  LE» 
KD,  &  ablato  communi  D  L  ,  etunt  arcus  KL, 
DE ,  «qualcs  i  fed  DE  cft  mcnfura  anguli  CAB ; 
ergo  latus  KL  iqu^le  cft  an^ulo  A.  Paritcr  MF, 
LG  funt  quadrantcs  cum  M  lic  polus  ciraili  BH, 
AfLcirculi  ABF.G;  crgo  ablato  communi  arca 
LF ,  crunt  ML,  FG  «qualcs  ;  fcd  FG  cft  mcnfura 
angnli  CBE  fupplcmcnti  ad  duos  rcAos  anguU 
CBA  ;  ergo  latus  ML  zquale  cft  angulo  CBG. 
Ita  oftcndam  latus  MK  xqualc  clfc  arcui  HI , 
mciifurx  anguli  C;  viciflim  arcus  FH  cft  mcnfu, 
ra  anguli  M.eft  itera  xqnalis  latcri  BC,cum  CH. 
BF  hnt  quadrantcs  ;  DI  cft  mcnfura  anguli  DKI 
fupplementi  ad  duos  rcftos  anguli  MKL  ,  &  liic 
arcu»  DI  «qualis  cft  latcri  AC.  Denique  EG  cft 
menfuia  anguli  L ,  cftquc  xqualis  latcri  AB. 


PROPt)SITIO  XXIL 

Problema    I.  ' 

DMti  JUtbtt*  trUnguli  obli^ufrtt^ull  MH£ulIt  ,  tttlii 
tum  Utcrt  irtterpe/it» ,  atium  MgHlum 
reftrirc. 


J>  B 


Cognofcannir  anguli  ABC  anguli  A  &  B.  cum 
latcrc  AB  ,  quxritur  angulus  B.  F,x  alterutro  an- 
gulorum  cognitorum  ,  ad  bafin  produaam  fi 
opus  fit,  dcraiitatut  arcu»  pcrpcndicularu  ,  qnx- 
raturquc  in  triangulo  redlangulo  ABD  angulus 
DAC.  (per  ij.  f.hujm)  hocmodo 
Fiat  ut  finus  totus 
ad  fiiium  complcmcnti  latetis  AB, 
ita  tangcns  anguli  B 
ad  tangentcra  compfcmcnti  anguli  DAB. 
Qiio  fiibdiido  ti  CAB  ,  cognito  in  priori  fi- 
ra ,  vcl  addito  ad  DAB  ,  ut  in  fecundo  ,  vel 
libdudh)  angulo  CAB  ab  ipfo ,  rcftai  CAD. 
Fiat  ut  finus  angxili  BAD 
ad  fiuum  anguli  CAD 
iia  fiiuis  complementi  anguli  ABC 
ad  finum  complemcnti  anguli  C. 
Prima  analogia  dcmonftrata  ( in  t  j.  ^.huiut.  ) 
Dcmonftratio  1,  Analogix  cft  ( 11.  huiiu  )  Si- 
nus  ang'ilorum  vcrticalium  ,  fiuiibus  anoulorura 
ad  b.ifin  proportionalrs  funt.  In  tcttio  cafu  fumi- 
tur  fupplcmenturo  ad  duos  ledos  anguli  ACD 
iaventi. 


PROPOSITIO  XXllL 
Ptoblema  U. 

Datis  duobM  IdteubM  ,  (fi-  arguU  un!  ettiim 
•pptfii»  ,  aHgulum  ab  ipfis  cemprehenfmt 
invemrr. 


In  triangulo  ABC  dcnnir  doo  latcra  AB  ,  AO 
&  angulus  uni  ipfomm  oppofims  ,  ncmpe  B : 
quxritur  angulus  B  A  C  ab  ipfis  comprchcnfusi 
Primo  in  triaiig'ilo  BAD  ( fer  i^^J)Hftu )  quaEia- 
tui  angulns  B  A  D  ,  6ai  cnim 
Ut  finus  toius 

ad  fiiuim  cumplcmcnti  tatcris  AB  , 

ita  tangcns  anguli  B 

ad  tangcntcm  coinpL-mcnti  anguli  DA^. 
Tum  fiat  iit  tangcns  AC  ' 

ad  tangentcm  AB , 

tta  finus  complcmcntianguli  BAD 

ad  finum  complcmenti  anguli  DAC. 
Dcinonftratio.   Sccundx  atulogtx  {perm 
hu\M )  langentes  laictuin  ,  funt  rcciprorc  pro- 
portionales   finubus  complcmentoruro  angulo- 
rum  verticalium. 

In  primo  cafu  quo  pcrpenilicularis  caJit  intr< 
rrianguluro  ,  anguli  BAD  ,  DAC  addcndi  funt  ot 
habcanir  rotus  BAC  ,  in  aliis  cafibus  coruro  di^ 
fercntia  cft  angulus  quxfitus. 


PROPOSITIO  XXIV. 

'  Problemai 

Juohut  dn^uli<,  (fr  latire  uni  eornru  opp«fit»t 
tertiumAn^ulnrn  irivenire,  modh ft:i4tur  ckjm  fii 
affeHioms  \  vei  cu\m  fit  a^iHionii  Iuim  ailtri 
artgulo  idto  offofiium. 


tiM  in  ttiangulo  ABC  cogniti  duo  anguli  % 
fcCtSc  latus  AB  oppofitum  angulo  C,  quxritur 
anguli*  BAC.quxtatut  ficut  prius,angulus  DAB, 
hoc  tnodo  liat.  Ui  finus  lotus 

ad  fi  luin  ccHnplcroenti  AB  ; 
ita  tangens  anguli  B 
ad  tangcntcm  complcmcnti  anguli  BAD 
Deindc  fiat 

Ut  finus  complerocnti  ABC 


6o 


Trigonometri^ 


ii  finiim  conplementi  ACD, 
ita  finus  uignli  DAD 
ad  rinutn  anguli  CAD. 
Si  pcrpcadicuuicis  caSit  inua  triangulum ,  an- 


guli  BAD.CAD  angiiluro  qnxfitum  componunt, 
hoc  ert  ,  fiimma  illorum  eft  angtilo»  quxliius  ;  Ci 
excra,d  fJlrentia  intcr  BAD  ,  &  CAD  cft  angu- 
1 1>  DAC  qiizfiiLJs. 

Deniotiftiatio  fccundc  analogiz  cft  (^rc^.ii. 
huini. ) 

Rjtio  antera  additx  condittonis  peticor  ex 
(p^op.  f.  hmim  ,  )  cx  qui  JeJucitur  ,  polTc  da- 
ti  amb  g  iitacero.  Hzc  camcn  amb  guuas  folvi- 
tUr.  |'nm&  ,  >n  ctiangulu  rcAang  >lu  A  B  D  , 
bafis  AB  fulvic  ambiguicatem}  nam  fi  fit  irinot 
quadranic  ;  duo  angMli  B  AD,  &  B  erunc  rjufiiem 
atrt&ionis ,  &  cu  u  B  fi:  cognicus.altct  cciam  co- 
gnofi;efur  ,  b.fis  AC  fiiciit  majoi  ,  cmny) ,  Sc 
B  AD  affv  di>>nis  diveifx ,  &  cum  A  cognitus  fic, 
altcr  etiaiu  cognofceuir. 

In  triangtilo  ACD  potcft  efle  ambiguitas  in 
cognofi:cndo  angiili,  DaC  qiix  folvicur ,  mod6 
fpecies  angiili  bAC  ,  cognofcacut ,  vel  fi  finatut 
fpcciis  latcris  AC  .qtioJ  in  trikngulo  DAC  re- 
^angulo  ,  eft  bafit ,  q'<z  fi  fit  quadrante  ininor 
erunt  anguli  C  ,  &  CAD  afFcdlionis  cjurdcm  i  fi 
major  divcrfx  (  f*r       hHMs. ) 

PROPOSITIO  XXV. 
Problema. 

Coffiitu  intlms  Uierlhus  ,  ^  sngult  if>fs 
ifnprcbcnfe ,  Mliitm  tfHtmcHmqnc  MngulHm 
invenire. 


ica  tangens  AB 
ad  taiigcntem  DD 
Tiim  diffcrentia  inrcr  BD  ,  &  BC  eft  vel  DB 
vcl  DC,  addantur  in  ultimo  cafa,  tum  fiac 
Ui  linusCD 
ad  finum  BD , 
ica  cangcns  ADD 

ad  tangcntcm  ACD  cujns  in  tertio  cafu  acci- 
pinir  compkmentum  ad  duos  rcftos. 

DcnKMifttaiio.  (  Per  7.  fcvini )  finus  fegmcnto- 
nim  bafis  func  ut  tangentes  angulorum  bafi  ad- 
jaccntium  ledproc^. 


PROPOSITIO  XXVI. 
Problcma. 

Cignitii  tH  triangitlo  inehm  Interihm  ,  ^MtlgnU 
nni  etrnm  opfefitt  ,  ctgntfcere  nnfnlHm  niieri 
Interi  tegnii»  tpfcjiium  ,  tnim  ffttiti  cegn»- 
fiitMT, 


A 


Sint  in  ttiangulo  ABC  ,  cognita  lateta  AB, 
AC  i  &  angtilus  B  i  quxritut  angulus  C  ,  cujus 
fpccies  coguofi:icur. 
Fiat  ut 
Sinus  A  C 
ad  finum  AB ; 
...  ita  finus  angiili  B  ad  finqm  angoli  C. 
Dcmonftratio.  Eft  ( frop.i  .yhuint. ) 

PROPOSITIO  XXVII. 
Problcma. 

Cefnltit  dnthni  nrtgulii,  (j;  Iniere  nni  etrum  tpf^ 
fii»,  Imm  nlirri  Mngnl»  cegniio  tpptfiHm ,  fpeti*  \ 
tMinen  prMC»initnm  invtnire. 


Sit  tfiangulum  ABC,cu)us  cognofcantur  la- 
tcra  AB,  CB  ,  &  angulus  B  ab  ipfis  comprchcn- 
(lis.qitzriiur  alius  .ingulus  C  A  pundo  A  extre- 
mitate  lareiis  oppofiii  angulo  C  dcmittatur  pcr- 
prndiciilaris  aJ  ^liud  latiis  cognirum  BC  ,  produ- 
St'\m  fi  opiis  fit  ;  tum  in  triangulo  rcftangnlo 
^  q  ijcratur  ( per  ao.  j.  huiut)  latus  BD,  fiat 

trgo 

Ur  finus  torus 

^     ad  finura  complementi  anguli  B » 


A 

A 


In  codem  redlangulo  ABC  fint  dati  anguli  B 
&  C ,  &  latus  AB  angulo  C  oppc.fitum  qu«- 
ritur  latus  AC  cujiis  (pccies  coguofciiur. 
Fiat  ut  finus  anguii  C 
ad  finuin  anguli  D, 
ita  finns  lateris  AB 
ad  finum  latcris  AC. 
Eadera  dcmonftratio.  ( i.jiKiV.) 


PROP  O 
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PROPOSITIO  XXVIU. 
ProblenuL 

Ctgnitu  trthm.triMngull  Spiurict  Idieriini, 
tfnimUbet  Mt^itlitm  rcperitc. 


Ll 


Mulriplicrm  hiijns  problcmatii  dabimuspraxini 
prmio  apnflitTjas,  cum  qui$  logarithinis  utitur  : 
dabimus  iicai  alias  dura  quis  uiitur  finubus  & 
ungcntibus. 

Sint  igitur  triangnli  fphxrici  ABC  .  tria  larera 
data  ,  qiijrrarurqucaiigulu»  B ,  qui  vocetur  verti- 
calis,  &  AC  bafij,  latcra  AB.  BC  dicantur  aura. 

P  R  A  X  1  S  I. 

Primd  njducarar  crus  mtnus  ,  i  majori  & 
hibcatur  diffcrenria  crurura  ,  addaturquc  b^fis  c<: 
d  ffrrcntia  crurum ,  ut  habcatnr  femifumma  bafis 
&  d  Hcrcntiatcrurum.  itcm  fubducatur  ditfcrenria 
crurum  a  bah,  fi  minot  fit.  &  habcatur  femidilTc- 
leritiabafij  i  J.iTaemia  crimim  ;  &  hoc  modo 
dJponantur  fcmifummx  bafis  &  d.ff.-icnrii  cru- 
rum,  logarithmus  fcmidifFcrcnti*  bafis  i  diffcrcn- 
tii  cfnrum. 

D  iplus  logarithmus  radii,  hl  ires  addantnr.fi- 
iniil  .&  abrifumma  fubducantur  logarithmus 
«utis  AB.&  Inguiihmus  crurij  BC,  rcft.»bit  du- 
plos  logarithmus  fcmiangiili  vcrticalij  qui,  divi- 
fus  b  fatiam  dabil  logarithmum  feraianeuli  vcr- 
cicabs.  " 

OemoiiHtatio.  Pcr  14.  hiiiiu) 

Ita  cft  rcdangulum  fub  finubus  crunun  , 
Ad  qttadrattun  radii  ; 
Ut  rcdanguliim  fub  fimi  fcmifummx  bafis, 
&  d  ff  rcntix  crurum  }  flf  fubfcmidijfjrcnria  ba- 
fis  i  d  ft''rcntia  crurum  i  ad  qaadratum  finus  fc- 
mianguli  vcrticalis. 

Logariihmus  re&angnli  fub  finubus  crururo, 
xq>ialis  cft  dnobus  logArithmit  finuum  crurum. 

Logarithmus  quidrati  radii  cft  duplus  loga- 
rithmus  radii,  ut  vidiinus  cum  dc  logarithmis. 

Igirur  fi  )i  fjmma  dupli  logariiU/m  radii,  &  lo- 
garithmofm  fcroifumin.T ,  &  fcinid.ffcrcntix  ba- 
fis.  &  djffcrentix  crurum  auirrras  logariihmoj  fi- 
nuum  crorum,  rcftabit  logarithmuj  quadrati  finus 
fcixuanguli  verticalis. 

P  R  A  X  I  S  II. 

Lnco  logarithmorora  fcmifummx  bafis,&  dif- 
'cfcntix  crunim  &c.  fiit  fcm  fiimma  trium  late- 
™m  .  &  ah  ri  fcmifummi  ,  auf  r  fing  llatim  duo 
crura  ,  ut  habcantur  crurum  diffcrcntix  ab  ea  fc- 
mifimima. 

r  Ponatnrquc  duplus  logarithrnus  radii 
Addc  ^  renrix  auris  AB.  k  fcmifumma 

/  logxrirhmiis. 
Sinus  diffcrcntix  ffuris  BC  logarithmi. 
Et  ex  ca  fumma  aufcr  logaruhmos  utriufque 
cnm$,rcft3b't  logaiithmus  quadiatifmus ,  fcmi- 
Uiguli  vctticalij, 
7»«.  /. 


Dcmonftratio.  (Prop.x ^  hmm)  vidimusita  effe 
rcaangulum  fub  imubus  crurura  ad  quadratum 
radn  :  ficut  reOangulura  fub  finubus  d.ffccntia- 
rum  crururo,  a  fcmifunOTa  triuin  latcrum  • 

Ad  quadrarum  finusfcmiangi.li  vcrticalis. 

logarJi^;;^:  '''''  P^^P""-- 
P  A  A  X  I  S  IIL 

Fiat  fcmifurama  trium  latcrum  J^B  ,  BC  AC 
i  qua  aufbratur  bafi$,ut  habcatur  diffcrcntu  bafis. 

/•  Ponantur  duplus  logarithmus  radii, 
Addc-^  ^«niruramx  trium  latcrum  loea- 

}  rithraus, 

VDiffcrentix  bafii  logarithmus, 

f  k"*L  "^''^"'"•^ »  ^  ab  corum  fummn 

lubtrahantur  logarithmi  finuum  crurum ,  &  ha- 
bcbitur  logarithmus  quadrati .  finus  fcmianguli 
vcriicalis  ,  hoc  cft  Iog.uithmus  ,  quo  divifo  bifa- 
nam,  quoticns  crlt  logarithiniis  coraplcmenti  fc- 
miarguli  vcrticalis. 

Dcmonftratio  patct  ( ix  17.  hHjm )  qux  often- 
dit  ita  cffe  rcaangulura  fub  finubus  aurum  ad 
quadranim  radii ,  ur  reftangulum  fub  finu  fcmi- 
fummx  rriun»  laterum  ,  &  fub  finii  differcniix  b»- 
fis ,  ad  quadraruracomplcmcnti  fcraianculi  vcf- 
ticalis.  " 

P  R  A  X  US  IV. 

r  Duplum  logarithmum  radii,  & 
AJdc.!<^'&""'"""'"  «lirti-ffnix  cruris  AB.X 

^    fcminmima  trium  latcnim 

CEt  logarithmum  d.ffcrcntix  cruris  BC. 
Et  i  fumm*  Iiorum  rrium  logarithmorum  h  b- 
trahc  logarithmum  fcmifummx  ttium  latenim,& 
log.atithmum  diffcrcntix  b..fis :  rclinquctur  l..ga- 
rithmus  qiudrati  tangcntis  fcmianguli  vcnicalis. 

Dcmonftr.  (  r„  ceroll.  1. 17. hujHi )  demonftra- 
vimus  ita  circ  rcaangnlum  fub  finu  fcmifummx 
trium  latcriim,  &  fub  d-ffcrcntia  bafis  ,  ad  qua- 
draturo  radii ,  ut  rcftangulum  fub  finubus  d  ffc- 
rcntiarum  crurum,  ad  quadraium  langcntis  ftmi- 
anguli  vcrticalis. 

P  R  A  X  I  S  V. 

Si  invcrt;|tur  hxc  analofria  habcbitur  tangcns 
complemciiti  fcmianguli  vetticalis  hoc  modo. 

f  Duplum  lugariihmuro  radii, 
AJdc  '  Logarithmum  fcraifummx  triuro  latc- 
rum , 

^  Er  logatihmura  diffcrcntix  bafis  ab  ea. 

Et  i  fiimma  conim  fubicahe  fummain  logi- 
rithmoniin  d.ff;rcntiamm  anruro  ^  femifummal 
triuro  latcrum  ,  reftabit  duplus  logaritlunus  tan- 
gcntis  complcmcnti  fcmianguU  verticalis. 

DcintMiftr.  ( tfl  coroll.x.\j.hu]itt)  in  quo  oftcn- 
ditur  cffc  rcdangvilum  fub  finubus  diffcrcntiarum 
crurum.ad  qnadratum  radii, 

Ut  rcftjngiiliim  Gtb  finu  fcmifiimmx  trium  la- 
terum  j  &  fub  finu  diff.rcntix  bafis  ab  ca  fcmi- 
fumma , 

Ad  quadrauira  tangentis  complemcnti  anguB 
venicali». 

P  R  A  X  1  S    V  L 

Coroplfmcntum  ari>hmcticnm  eft  id  quod  re- 
linqiiititr  ablato  logar  thmo  finus  alicuj.is  araiS,- 
a  lugariiltmo  radu  ,  cftrrie  logaritlunus  fccantit 
B  B  b  b  complemcnti 
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comrlcmenii ,  fi  iUi  adcUtur  logiriihmus  radii, 
cum  enim  ridius  fic  mcJias  proportionalis  intct 
Cnnm,  &  fecantem  complememi :  logarithmi  cx- 
iremorum  zquibuniur  duplo  logiriihmo  nwdii. 
Idc6.|uc  fi  ex  logirithmo  mcdii  bis  fumpto  imura 
fubirsxetis,  rehnquitut  logirithmus  altcrius. 

C  Completncnta  •rithmaica  crurum  , 
Adde  iLogatithmis  diffcrcntiaium  crurum  ^  fe- 
(     mifutwma  irium  bterum,  &  fict. 
Duplus  logarithmui  fimis  femianguli  verti- 
ealis. 

Deroonftc.  ( i»  ccrtU,  15.)  oftcndimus  ,  iia  ene 
quadtatum  radii  ,  ad  reaanoiuUim  fub  fecantibus 
crurum ;  ut  tcftangulum  fub  fmubiu  diftcrcmia- 
nim  CTurum,  k  fcmifumma  trium  latcrum.ad  qua- 
dratum  finus  fcmianguli  verticalis  :  ergo  additis 
logarithmis  ,  fccantinm  crurum  ,  &  logatithmis 
differentiarum  i  fi  abiis  fubtraxeris  duplum  lo- 
garithmum  radii ;  relinquitur  duplus  logarithmus 
femianguli  Tcrticalis,  dum  autcm  pto  logarithmis 
fccantiura  affumuntur  coroptementa  artihmctica, 
fubtiaftio  invcnimr  fa6ka. 

Acque  hr  funt  praxes ,  dum  utimur  logarith- 
mi$,  alio  eniro  modo  opcrari  debemus  pet  finus, 
lum  dcbcrent  primJ»  ficri ,  taro  quadtatum  radii , 
qukm  alia  rc&angula  fub  finubus  :  dcmdc  infti- 
tucnda  regula  uium  ;  excrcfcerent  autem  in  im- 
racnfum  numcii ,  iJcoquc  mollicndc  funt  hujuf- 
modi  praxct  ut  fmubus  aptentur. 

Sutn  autcm  longior  in  fulvcndo  hoc  proble- 
nurc  quod  auihotcs  ut  mitabilc  attullunt  ,  unde 
volui  illud  in  omncm  partcra  veifaic. 

P  R  A  X  1  S  VII. 

Vingac  in  (uit  logarithmis  hanc  praxin  ptofcrt 
nnc  demon(\tatione  quim  hic  dcmonflrarc  con- 
tcndo.  Addantur  fimul  tria  Iacera,fiacquc  corum 
(cinifumiiu  cx  qua  aufcratur  b.ifit  ut  habeatur 
cius  difTcrcutia. 

Fiatqiie  ut  finut  totus 
ad  finum  A  B  > 
ita  finus  0  C 

ad  quatcum  finum.  Dcindc  fiac 
ut  quarcut  fimit 

ad  finum  fcmifuroro*  t rium  latcrum , 
ica  fiuiis  dificrcntiar  b-fi$  A  C 
ad  fcptimum  finuro. 
Si  iilc  fcptimut  finus  raultiplicctur  pcr  /iHum 
totum  ,  producetui  quadratutn  coroplcrocoti  di- 
midii  anguli  vccticalit  0 

Demonftr.  {  Prep.\-j.hu']m  )  dcmonftraviraus 
ita  tiXc  rcAanguIum  fub  finubus  crurum ,  ad  qua- 
dratum  radii ,  ut  rcftangulum  fub  finu  fcmikim- 
mx ,  5c  fub  finu  difFcrentix  bafis  i  fcmifumma, 
ad  quadratum  coroplcmenti  dimidii  anguli  vctti- 
calis  B. 

In  prima  analogia  mulcipUcatnr  finus  AB,  pcr- 
finum  B  C  ,  hoc  cft  fit  rcdlangulnro  fub  finubui 
crurum,  quod  dividitur  pcr  fmum  totum,  Sc  quo- 
tiens  eft  quarcus  finus.  Supponatur  itcm  finus  to- 
tus  dividcre  fuum  quadraturo  ;  quoticns  ctit  finus 
totus  ;  cum  crgo  finus  totus  ctiam  dividat  rcftan- 
gulum  ftib  finubus  crururo  ,  quocicntcs  eandcm 
tauoncm  habcbunt,  quam  habent  divili.  Quate. 
Ur  rcdangiilum  fub  finubus  aururo 
ad  qtiadranim  radii , 
)ta  fe  habct  quartus  ille  finus 
ad  fintim  toturo.Dcbcret  igitur  iiainftitui 
(ccunda  analngia. 

Uc  quartus  finus  ad  finum  tocum  ,  ita  rcAan< 


gulom  fub  finu  femifumrox  trium  latcrum  ;  & 
fub  finu  diffcrcntix  bafis  ad  qnadratum  comple- 
menti  fcmianguli  B  fTuf.ii.Arithtnttices.) 
Habetur  quartus  pioportionalis  ,  fi  tettium  pcc 
primum  dividamus,  &  quotientcm  multipliccinus 
per  fecundum  ,  undc  inftituitur  fecunda  analogia 
in  qua  multiplicantur  fcaindus  tc  tcrtius  nume- 
rus,  ut  fiat  reftangiilum  fub  finu  fcmifumrax  ,  & 
fub  finu  differentix  bafit ,  &  hoc  reftanguloro 
dividicur  pcr  quarcum  finum  invcntnm ,  &  fcpti- 
musqui  cxurgit  per  fecundum  multiplicatur,ncin- 
pc  pcr  finuro  toturo  ;  ergo  ber»i  per  hanc  praxia 
invcuitur  quadtanun  finus  coroplerocnti  fcroian- 
guli  vuticalis. 

L    E   M   M  A. 

Si  duo  numcii  A  ,  B  ,  fc  invicero  rauhiplicin- 
tcs  fcccrint  C  :  itcro  D  &  D  fccctint  quadratum 


E  i  &  F,&  G  fccetint  H,  fitquc  aliui  numerus  K; 
ita  ut  fit  C  ad  H  ficut  E  ad  K  ;  quod  (1  fit  uc  A 
ad  F  ;  ica  G  ad  L,  &  ut  B  ad  D  ;  ita  L  ad  M,&:  D 
rouhipUcando  M,  faciat  N  i  dico  quod  reftangu- 
la  K  &  N  funt  xqualia.  Sit  uc  A  ad  D  i  ita  F  ad 
O,  &  reaanguluro  K,  aut  illi  «qualc  intcUigatut 
dcfcriptuin  (upcr  linearo  O  ,  &  quia  ftipponitur 
cife  ut  C  ad  E  ,  ita  H  ad  K.ratio  C  ad  E;  H  ad  K, 
componitur  ex  rationibus  A  ad  D  i  fcu  F  ad  O, 
&  B  jd  D,  &  dcbcbit  crtc  G  ad  I,  ficut  B  ad  D. 

Dcmonrtr.  Quia  D  multiplicans  M,facii  N ; 
rouliipUcans  feipfum  facit  E }  cum  llc  eadero  alii- 
tudo  D  (  prr  1.6.)  crit  ut  E  ad  N  ;  ita  D  ad  M, 
aut  B,  ad  L ,  dtbco  piobarc  E  ad  K  fe  h.bcrc  uc 
uc  B  ad  L  i  tunc  cnim  (prr  7.f . )  K  &  N  funt 
xqualcf.  Hoc  autcm  ita  oftcndo.  Ratio  E  ad  K 
componitur  cx  rationibus  D  ad  l,fcu  B  aj  Gi&  A 
ad  F,  fcu  G  ad  L,  ratio  autcm  compofita  ex  ratio- 
nibus  B  ad  G,  ac  G  ad  L,  cft  ratio  B  ad  L  :  igituc 
E  ad  K  fc  habet  ut  B  ad  L  hoc  cft  ut  E  ad  N,  •rgo 
K ,  &  N  funi  xqualia. 

PRAXIS  VIU. 

Hxc  praxis  ptofcrtur  \  Vlac.  Addantur  tria  la- 
tera ,  ita  ut  fiat  corum  fcmifumma ,  &  ab  ca  fub- 
ducantur  duo  crura  ,  habeantiuquc  corum  diffe- 
fcrcinix  ^  fanifuroroa  triuro  latenim. 

Fiat  uc  fiuus  ctufis  AB  A 

Ad  finum  unius  diifcrentic  F, 

Ica  finus  altcrius  diffcrentic  G 

Ad  quarnim  finuin  L. 

Rarfiis ,  ut  fiiuis  cturis  BC  B 

Ad  huum  cotiim  D, 

Ita  qiiartus  finus  L 

Ad  fcptin^um  fiiium  M. 

Si  M  multiplicetur  per  finum  totnro, 

Exurgct  qiiadratmn  finus  diroidii  anguli  vcr- 
ticalis. 

Dcmonftratio.Per  Lemma  fupcrius ,  ille  produ- 
citur  numcrus  hac  praxi,  qui  eft  quartus  ptopor- 

tionalis 
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tionalb  tj  tres  ,  ncmp^  reftinguliim  fub  A  & 
B,  fcu  fub  nnubus  ciur.im  ,  qiudr^tum  numcri 
p  ,  fcu  finif  rorjus  ,  rcdlang  fub  F  ,  G  feu  fub 
finubus  d  fS  rcntiorum  crurum  i  fcmifuroma  trium 
laterum  :  fed  quarcus  propoitionalis  ad  trc$  pro- 
poficos  {prr  \y  h.t]ui  )  tll  quadraturo  finu$  di- 
midii  ang  ili  vciticalis  ;  crgo  qui  iijvcnitiu  hlc 
prasi  cH  quaJratuin  finus  dimidij  anguli  vcr- 
ticali«. 

Polfcnt  dari  al.c  praxes  dcduA*  cx  18.  ij. 
10  i  fed  de  his  infta  cum  de  pro(laph«rcfi. 

PROPOSITIO  XXIX. 
Problema. 

DMUtriltHi  triAHittli  Uttrthm  ,  eogntfctrt  CM\m 
dfeaicnu  fu  MngMlns  tjMtlibtt. 


5^1 


Si  duo  cTura  AC.  AB  fiierinr  qoadrantes  bafis, 
h-it  menfurj  jrg  1,  vcrtical.<  A,(per  6. 4.  Ititjm) 
fi  AB ,  CA  crura  fueiint  afF  iflion  s  ejufdcm  ,  & 
bafii  non  minor  q.ndrnjre,  argulus,  A  vcrticalii 
erif  ttbtufus.  P  imo  fim  crura  qnadrinte  majo- 
ta  Sc  bafis  quadrante  non  ininor  :cmrr  (per  ^.hm- 
im)omnes  angiili  obtufi.  Si  veri  fjerim  AB, 
AC  crura  qtiidranteminora  ,  producantur  donec 
eoncurrant  iii  D.crim'  DB.  «tCD  quadrantcma- 
jora,  &  ripp<Jniturb.ifi^  qiudrantc  non  minor, 
(erf,<p,r^  )  in  triangul  .  BDC  omncs  anguli 
obtufi  erunt :  ergo  cuin  D  obrufus  fi-,  cnaro  an- 
gtihu  Aobtuf  I*  crir.  Si  crura  fucrint  afr.aionii 
diverf*,  &  bafis  quadranre,  non  mij.ir  anguliij 
vrrficalis  acut-is  crit.  Sit  enim  rriangnlum  EFG 
reaangnlum  in  F  ,  &  larera  GF ,  fI  fint  afft- 
aionis  diverfi ,  (per  j.  4.  .  bafii  EG  crir  major 
quadranrc  ;  nt  ergo  fiat  non  major  quadrante 
min.utiir  in  H  .  fict  ang.il  is  GFH  minor  reao. 

Si  crura  ejufdem  fuerint  aff  £tionis  &  bafii 
qnadrance  minor;  Si  finui  complcmcntorum  cru- 
nim  multiplicentnr ,  &  dividatut  prodiiaitm  per 
finum  tofum  ,  8c  reliqnum  fit  zquale  finui  com- 
plementi  bifii  ,  angnlus  rc dlits  eft 

Hoc  eft  Si  ita  eft  finus  totui 

ad  finum  complemcnti  AB , 

ut  finus  complrmcnti  BC 

ad  finum  complemtnti  AC. 

PROPOSITIO  XXX. 
Problema. 

Datit  omtuhm  triangHli  Spheriti  gngulit  ^ 
invenire  Uttrs. 

Per  propoficionem  1 1  huju$ ,  mDtent\ir  angu- 
li  in  latcra  aitcrius  trianguli  ,quod  folvaiurj  hoc 
cft  cujus  invcnianrnr  anguli  cr  quibus  cognitis 
kinotefccnt  latera  tuanguli  propofitL 


Notandum  fi  ttci  angnli  fiierint  acuti  fin- 
gula  latera  crunt  quadrante  minora  {per%.hn- 
iui)  cecera  innotefcent  ex  alttrius  trianguli  fo- 
lutione. 

PROPOSITIO  XXXI, 

Problcina: 

Coffiitis  duohus  irianjruli  fphdriti  iMtrrihus  , 
ungulo     tfps  comfnthtnfo :  invtnirt  hsfitf^ 


4^  . 

3>   H  <•  B  C  ^ 


%\x  triangulum  ABCoij«$  cogrorcnrrur  cnl: 
ta  AB  ,  BC ,  &  angultis  B.  qif«inur  balis  aC 
pJat  ut  qiiadr.iinm  r*J'j 
ad  rcairguliim  fub  finubus  crurum , 
ita  fiiitis  vcrfus  ang.ilf  AliC 
ad  d.fFjtentiam  intcr  fin-jm  complementi 
bafis  &  finum  co;T.plcmcnti  d  ffirentix  cnirnm. 

Habctur  autem  finus  complemenii  d  frecci  tic 
crurum  i  qiiarc  addita  difF  lemia  ,  h  btbitot  fi- 
nus  complcmcnti  bifis ,  ur  h^bcatur  finus  vciful 
angiili  B|  (<ibiucendus  cft  finus  complementi  an- 
guli  B  cx  radio. 

Alic  mtdo. 

Sit  triangulum  ABCcujns  cognofcnnrar  cru- 
raAB.  BC  ,  fic  angiili.s  B  ab  ij  fis  comprthcn- 
fus ,  quxritur  autcra  laciis  AC  .  ex  alio  quocnm- 
qiie  angulo  A  .id  unum  ex  CTunbus  cogi.ici^.  De- 
mitcaiur  pcrpendicularii ,  qu«  vcl  cader^iptra 
triang.  vcl  cxtra  ad  pattcs  B,vcl  ad  partes  C.Fiat 
uc  finus  totns 
ad  finum  compi.  ABC, 
ita  tangcns  AB 
ad  tangentcm  BD. 
Qua  cognita  cognofcitur  CD  >  rnm  fiat  ut  fi- 
tiut  compleracnti  BD  ad  finum  complcmcnii  CD^ 
ica  finus  complementi  AB>ad  fioum  complv.men- 
ti  AC. 

D^monftratio.  Ptima  analogia  {tft  xt.  hu^ 
ius )  feciiinda  analogia  cft  10  huju$,in  qua  proba- 
vimus  fiiius  compL  f(gmentoruro  b^fis  ,  propor» 
tionales  efTe  finubus  cumplcoventotuin  auiura. 

PROPOSITIO  XKXIL 
Problema. 

Cognitit  duohus  dngulit ,  lAtere  um  torum  eppt^ 
fno  ,  invtnirt  /4/IM  ^dntctns  duohus  tin^ulu  co~ 
f^nitis ,  modo  vcl  eogntifutttr  tim  Jptcits  Vti 
fptcies  uittrim  Ittterit  incegniii. 

Sic  ctiangulum  ABC  cij.is  cognofcinu  larai 
B  B  b  b   i  j  A3i 
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o^iAi  Utccis  AC.  Fiat 


Problcroa. 

Ctfjnim  duohm  MgHlit ,  tJ*  i-f"'*  utri([ut  tilAten- 
tt  ,  4i»W  /4»»^  Invtnlrt. 


OT  finus  totus 
ad  finnm  coinpl.  ABC, 
ita  tangcns  AB 
ad  tangenicro  BD  Fiai  rurfus 
ut  tangens  ACB  ad  tingctucra  ABC  ,  ita 
fuuis  BD  ad  finum  CD. 

Dcmoi.ftratio.  Ptima  analogia  ficut  in  praece- 
dente  problcmaic ,  fccunda  analogia  cft  7.  hujus. 

Ratio  cautionis  adh  b  tx  ,  pnmaqnidcmcau- 
tio  toUit  omncm  amb  g'«taicm.ln  ptimaanalo- 
gia  bafiJ  AB  qii«  daiur  ,  toUit  omncm  ambigiu- 
latcm  ( /»f r  «r.  r.4.  hH]HS  )  pro  latctc  BD  i  item 
in  fecunda  ,  fi  cognofcatut  fpccics  latcris  AC 
quod  habet  viccm  bafu  m  triangulo  ACD  tcdlan- 
giilo  }  loUet  omnim  arrb  gmtatcm  citca  Utus 
CD  cogniiis  tutcra  BD ,  DC  facili  cognofciiut 
toia  DC. 


PROPOSITIO  XXXIII. 
Problcma. 

CtfnUU  iuohus  Uttrihui ,  &  Mrtfiul»  url  eerum 
fippefite  ,  cegnefcert  ttrilum  Utiu. 


Sit  triangulura  ABC,  cuju»  duo  latera  AB.AC 
fint  cognita  ;  Sc  argulus  ABC  latcri  AC  oppo- 
fitus  ,  quzritut  aliud  laius  ncmpc  0C.  Dcmiira 
perpcndiculati  ex  angulo  A. 

Fiat  ficut  in  prxcedcnti 

ut  finus  totus 

•d  (inuro  compl.  ABC  , 

ita  tangens  AB 

ad  tangcntem  BD. 

Ruifus  fiat  ui  finus  coroplcraenti  AB  ad  fi- 
num  complcm.  AC, 

ita  finus  compL  BD  ad  fmum  compl  CD. 
Qjiat  fccundum  varictatcm  cafuum  ,  pcrpcn- 
dimlaris  vcl  addi  dcbct  ut  in  primo  cam  ,  vd 
fubtrahi. 

Ptiroa  analogia  dcmonftrata  eft  in  fuperioti- 
OM.  fccundaeft  10.  huju». 


Sit  triangiiltim  ABC  cujus  cognofcuntur  an- 
guli  ABC  ,  BAC  ,  &  latus  AB  ,  q*i*ritut  latus 
AC.  Prim6  dcmitiatur  perpendicularis  abangulo 
A  cognito  ,  Sc  adjaccntc  latcri  quzfuo  ,  fi.tque, 
ui  finus  lotus  ad  finum  complcm.  AB  ita  tangctu 
ABC  ad  langrntem  complcmcnti  BAD  ,cognito 
B AD  cognolcitui  CAD.  Fiat  itcm  ut  finus  com- 
plementi  CAD  ad  finum  complcmenti  BAD.it» 
tangcns  AB  ad  tangcntem  AC  ,  ficttiamtan- 
gens  complemcnti  AC  ad  tangcntem  coniple- 
mcnii  AB. 

Dcmonftratio.  Priroa  analogia  demonflritat 
( ptr  I  f .  f .  httisu  )  fecundaanalogia  denaoaftta- 
tur  in  11.  hnjus. 

Ifta  quidcm  fu£Bcerent  ad  pcrfcdlam  TrigoDO* 
ractriam  ,  qux  roaximam  fiicilitatcm  hibci  t» 
logarithmorum  ufu.  Si  quis  tamcn  velkt  itfta* 
modiim  quo  finc  logainhmis  fatis  fiicilc/olve- 
bantur  triangula  feieomnia  per  pro(bpJ»*ff'"' 
ut  vocant ,  id  cft  pcr  folam  ad.iitionmi  *  f  ^ 
traftionem  ,  id  excquai  fequentibw  ptopodtio- 
nibus. 

&£6S.e899ff  6S9lQ3a9Sfi  BMSBWSBWlSW»» 
PROPOSITIO  XXXV. 
Ptoblem». 

MuUsflicAtientm ,  &  iivifientm  tviitrt:  j»*»^» 
prim  lete  efi  raAisu  ,  ficWM  & 
tertie  tfi  finui. 

MutiS.-ur  duo  latcra  aot  »ng>»li  qoortm  finus 
dantut  in  fiu  complcmcnta  ,  tc  habebuui 
guluro  folub.Ie  fineuIlamuhiplicatione&d.> 
fionejnam  in  quocumq.icttiangi.loponitut 
totus  .in  primoloco  ,  fignum  cft  aLquidinta» 
ttiangulo  clTc  «qualc  quadrantl 


g.  ttiangiilum  ABC  c«jui.rH;;;^ 
tc  ad  quod  rol^ndum  dKimr  .u<.r.^ 

torus  anguli  C  rcai  ad  (^^^^J^^^^.  Mu.*c«"' 
finus  anguli  A  aJ  luium  later"  » 


Sit  V, 
reftus  , 
lotus  an 
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■■ROPOSITIO  XXXVIt 
PiobJcma. 


c»nvcrtcrc. 


AB  in  fuum  complenjcntutti  BD ,  &  a  fcu  ed     «C»ito«ft^  S  ^  T 

iii  limm  complcinentum.  Fic  trtangulum  BDF  «■^••i-— —  - 

cujus  cognofcitur  primo  angulus  D  rcOuj  •  ac* 
indc  duo  cmra  talcra  angulura  comprchcnden- 
ti*  i  quotics  auicm  angulus  redus  eft  ,  St  cogno' 
fcuntur  duo  crura  ( pcr  tortll.  pr,p^  9 JprinJa^I 
dantiir  hmtil  crura ,  qux  vcl  Hmul  fumpta  xcraa^ 
buntur  quaJranti ,  vcl  majora  cront ,  vcl  mi. 
Dora. 

Sint  prim6  xqn.ilia.  Fiat  arcua  compofitus  cx 
minori  crurc,  &  compicmcnto  majoris ,  Uliu,'di 
midius  finus  xq ualis  ctit  finui  arcus  BCcomple* 
racnti  ba/is  fi  vcf6  crura  BD  ,  DF  nuiora  fint 
quadrancc  .  fmui  arcus  compofici  cx  minori  cru- 
re,&complanentoraa/oris  ,  addatur  finu»  ex- 
«flu,  ;  illms  aggrcgaci  dimidium  crit  xquaJc  dif 
fcrcntia:  finus  a.cus  bC  .  ncmpi  complL.  bafi," 

II  ^  i"""         ""'Po''"  :  hoc  cft  aufctatur 
harcdift.rcnna  ex  finu  arcus  compofiti .  &  ha 
bcbitur  Imus  coiuplcmcnti  bjfis. 

Sidcmquc  duocrura  BF  ,  DF  fimul  fumpta 
minora  li.u  quadramc:  fubcrahatur  finus  dcfcdus 
ex  fimi  arcuj  compofiti  ,  cx  minori  crurc  & 
c«T,plcmmtomajoris:&  rcfidui  dimid.umcrit 

d.».rcm,a  finus  arcus  BC  .  complcmcmi  b.fis     —       dcmittatur  V  '  - 

FB    &  finus  arcus  compofiti  ;  undc  hxc  d.rt  «d>..s  adTm  nr^^^l.P^^^^^ 

«cncu  fubtrahaturcx  ,In'u  arcu.  compofiti  rcL  /.•nus  aSSc  a^  ^«     AD,  cli. 

ftabic  fimis  complancnti  bafis.  ccc  rca.  n  7,?  "tT  .  ("i""^  totum.anguli  fc.li- 


Triangijl 
aemi ' 


Sic 


VCI 


analogia'  «'vdacur ,  fiatquc  duplex 

finus  anculi  C  ^A  f  .  ''«^ocatquc  fi.n  ut 

'^^-.dcmittaturpcrDcndirnl.r;,  ai^  c 


B«WaK«,59*S588SSg383gSfl8.88WBBWfiB»ffi 
PROPOSITIO  XXXVI. 

Problcma. 

Slfir,^,  rcHS  f,:  ,„  prim.  ,  fecundo  ^  ,„r,o  Uco, 
MViJioncm  ivitarc. 

tum  cft  dw.fioncm  nulUm  c(Tc  f  quia  cum 
torus  fit  .000  00  tot  tantim  'J^i^TjT 
ph.x  numcn  d.vidcndi ,  quot  funt  o  ,„  3  v.^ 
•  f; '?  fi-»        .  -  dJcccur  in  arith^ 
S.  vcrA  (,nus  tocus  fic  ia  fccundo  loco  r.^r: 
hcndus  cft  in  primumi  nam  fi  in  p^  lo  "  2: 
finus  alicu.us  arcu,  ,  „„,„ur  inVc^,  cm  f 
coroplcmc.ui  •  fic  enim  r.  ''^"^itcm  fu, 

tociu. ,  ,c,bi  gra,rj 

Vr'' 'i'^" finus anguli  , o ad 


c«nda  in  hanc .  ^  •  ^'ccurquc  hxc  fe- 

"«nciCi  iu  AdVaC  "^P''- 


PROPOSITIO  XXXVML 
Problcma. 

Siprimo  loccfupn,^  totn., .     f„undc,  ^  tcnU 
F-^'^'nfcc.r„c..fart!mf,nus,au.  ZZl, 


nt 


Radio  priroum  loaim  obrincntc  ,  in  fircundoi 
aut  tcrcio  loco  non  fic  fiaus ,  fcd  vcl  fccantes,  vcl 
tangcntcs,  imraA  quicuroquc  alii  numcti,  opcran- 
dum  crit  fccundiim  diveifitatcm  cafuum. 

Primiis  cafus  cric  fi  iiumcri  in  prirao,  &  fccun- 
do  loco  collocari  fint  minores  finu  toco ,  atque 
adco  fi  pro  /inubus  accip>ancur,habeanc  in  tabula 
finuum  arcus  fibi  rcfpondcntes.  Uierc  ergo  illis 
tanqiiaro  linubus,  hoc  eft  fingc  triangulum  ABC, 


icrrin  .  •  ">  lccun- 

--pr:r!rproTocr^t-n^^ 

t«ur  in  rangcntcn  comnir  '  ''^ 
r^cundo  loco.  quia  nS  T"""  *  P°"'™^<1"^ 
cftracdius  pr^rHonT-^'^''      '  radius 
complcmen^^^^f?  ^^;^'  »ngcntcs.axcus,& 

mutemr  in  C,  "  P""^  'oco  fit  fccans, 

Scun^  jI':'"'™"'"?^^-^»"»  Pon^urquc  ia 


natur  efie  finus  latcrts  AC,  quxrirur  quartus  pro-* 
portionalts  BC  ,  modo  auccm  tales  numeri,fecun- 
do  fciliccr.&  rcrtio  loco  pofiti ,  minores  fint  finu 
toto,  poffibile  cft  tale  tri.inguhim,  Qtictantur  ct- 
go  arcus  rcfpondentcs  numtris  illis  ,  habebttur- 
ralis  trianguli  fidliiii  angulus  A.&  lacus  AC.qua 
fi  mufciicut  in  fua  complerocnta  CEJEF,  ranc  fol- 
TCtur  triangnlum  CEF  {fcr  \4,MH\m)  8c  hal>cbi- 
tuf  finiis  lateris  BC  ,  qui  erit  quattus  proporcio- 
nal.s ,  etiimfi  revcracltct  t^ngcns  ,  &  fccans. 
Secuodus  cafus  eft  quando  unut  ex  Dumcris  in 
BBbb    ii)  fecundo 
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r.   «Ar.  &  tertio  loco  pofuis ,  eft  major  finu  to- 
Iri^^ufc  a^plcx  cftJru  habcndi  quartum  pcr 
A  nhxulln.  Ptimu»  moaus  ct.i  fi  hunc  nume- 

irhii  id  «1««""^  •  dca.ruto  utaris 

;;;Ltum  cmm  ptopottionalcm  inve,^|cs  dccopl6 
minorcm.  quimopor.cat,qi.atc  addcndus  .U.  er.t 
in  finc.onus  aut  altcr  chataa.r,  ut  f.  qo«ratur  ad 
fcquentcs  numcros  quartus  proport.onalis. 
Sinus  totus  langcns  grai.x.  tangens  gr.<?o. 
,ooocooo.       J9IX147-  lyjiojo»- 

Ciim  tcnius  f.t  major  finu  toto  .  cum  dccurta- 
bo  .  dclcto  ultimo  chaiaftcrc  8  .  f  ftaquc  .cgula 
invcniam  pro  quarto  numcrura  677185.^0«  addc$ 
o,  ut  fiat  677  »8(0  . 

Dcmonfttai.o  fadi  regnli.qux  cft  ratio  pruni, 
ad  fccundum ,  ea  cft  tert..  dccurtati ,  ad  quartum 
dccurratum.  fcdqnx  tft  tcrtii  dccurtat.  ad  quar- 
tumdccurtatum.cademeriticrtiiaua.  ad  quar- 
tum  codem  modo  audum,  ergo,  &c. 

Alia  item  mcthodo  idcm  nini^cru.  habcn  po- 
teft,  fupponcndoquod  fi  quatuor  nurocii  propor- 
uonalcsfmt  A.  B.  C.  E  &  tertius , 
A.    B.   Cj  E6 
4.    8.    D  1    F  4-         ,  (, 

Et  quaiius  fimilitcr  dividantur  ,  vclcorum  U- 


milcs  partcs  accipiantur ,  ncmpe  D  &  F ,  iti  erit 
A  ad  D.  ut  D  ad  F ,  quia  fimiles  pattts,  in  eadem 
fum  rationc,  ac  tota. 

SL.pponq  itcm  cx  Arirhroetica ,  inveniii  qttar- 
tum  pcoportionalcm  fi  primus  dividat  teriium,  8C 
quotiCDtcm  niuhipliccs  pcr  primom.  Sinictgo 
propofiti  ptiorcs  numcri,  nempc  linus  totus ,  & 
tangcntes  ,  dividc  tcttium  per  linum  totum,  quo- 
ticns  erit  I ,  qui  fi  multiplicctur  pec  fccundum, 
hibcbitur  quartu»  J911147.  t.ingens  autcin  di- 
vifa  fiierai  in  duas  partes  q<urum  prima  fiiit 
loooccoo.  Sccundayjio^S  ,&  invenimus  qaar» 
tum  pioportionalcm  rcfpondcntc.r.  piimi  parti 
ncmpe  5911147.  Scciindx  parti  rcfpondcns  ha- 
bebitur  pcr  priroum  cafii.n  Facilc  •,  cum  h*c  fe- 
a.nda  pars  minor  fit  finu  loro ;  invcnies  igitur 
illam  tffc  i86}96},  addantur  illx  partes  \  fictqoi 
fu.nma  6776110. 

Tcrtius  cafus  cft  fi  ambo  numeri  qui  funt  Ih 
tcitio,  &  fccundo  loco  fucrint  majorcs  finu  toro, 
funt  ig'iur  ambo  dccunandi,  abj  fita  uni ,  aut  »1- 
tcra  cyphia  ,  qux  tanien  addcndx  crunt  numero 
invcnio,  ncmpc  1*.  unam  ex  tioquc  abjccifti,diw 
reftituentur. 

QhI  logarUhmk  Htitur  ,  nt  vsUt  cwrtt  bujiif- 
pudi  proJlMphdre/ifi. 


PRAXIS  TRIGONOMETRliE. 

LIBER  SEPTIMVS. 

rt  mclius  uru^  mgonometrU  innotefceret ,  eins  praxes  alkuim' 
teri.  peUari  pr.fertim  n;ero  Jftronomu ,  cm  pr.ferm 
infer^vit  adaptare  placwt. 

feuntc ,  &  confequentcr  rcfto  ad 


PROPOSITIO  I. 
Probleroa  I. 
BAtii  TMximi  eclyptlct  ohU<}HitMte ,  filjfiHe  ili- 
Jiitntht  *  proxim»  dtjuino^liOt  ftn* 
dtcliri4iionein  reperir^. 


Supponitur  xquator  AB,  cclyptica  AI,  &  no- 
ta  maxiroa  ciui  obliquitas.ncmpc  arcus  Bl ,  npen- 
fura  tnguli  BAI ,  fupponitur  etia.T\  data  folis  di- 
ftantia  ab  inccrreaionc  A  in  qua  fit  atquinodium 
ncmpe  arcus  AC,  pofito  quod  fol  fit  in  C,  dodlo 
per  punaum  C  circulo  per  polos  mundi  tran- 


leuntc  ,  «  con.cqutni».»  »<.v*«/  —  -n-  ^ 
qnxritur  arcus  DC  .  ang..lurHue  D  teav.seft,  8t 
angulus  CAD  eft  graduum  ij,  ji.ro»- i*»-^"^- 
Fiat  ut  fi.ius  totus  /•.•,U,nui- 
ad  finum  latcris  AC  diftant«  fol«  »»> 

nodio , 

ita  finus  anguli  C  A  D 

ad  finum  decUnationis  CD.  . 
Demonftratur(^»  n  s  )?^^^'Zl 
rea..ngulo  datis  uno  *"g  '1°  ^.^X»'. 
nusa  ifwcnitur  latu,  prxdifto  angulo  oppolin»' 

PROPOSITIO  It 
Problcnu   1 1. 

Vati.  ieclin.tion.filis,  &  i}^'''^ if^^'^ 
invtnire  tiHS  UcHm  in  vdi4Ct,J"> "  J 

d  proximo  d^Hinotlio. 

Hxc  eft  fupcrioris  qu.ifi  ^]''"^*;„^JJ°cS 
not.  declinatio  folis  CD ,  5c  ^^^^lf^^Z^ 

eclypticx  cum  «^1;«°" 'iXfol.sincclypt^» 
j  I ,  }0  ,  quxritur  AC,lcu  locus  w 
Fiar  ut  finus  anguU  A 
ad  finum  dcclinationis  C  D' 
itafinos  totus.fcuanguhreftit'' 


ad  finum  latcris  AC, 


Detnonftt. 
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Demonftratnr  ( Sn  xj.j.)  pcr  qiiam  in  triangu- 
lo  rcdar.g'ilo  dacis  uno  laccrc  &  vigulo  ipft  op- 
'  po(ico  invcnicur  hypochenufa. 


VII. 

fic  cangens  maximx  obliquitatis  eclvDtic^ 
ad  cangcntem  complcmcnti  anguU  qSl 


PROPOSITIO  •  III. 
Problcma    1 1 1. 

Cogvits  !ncl!n.inone  ecl)ptie£  *d  tttjMMortm 
diftMntin  falu  M preximo  djMino(lIo,eim  jlftcn- 
funem  rti}*m  invenire. 

Voco  Afcenfioncm  rcftam  punifkum  xquatoris 
fimiil  oricns  in  fj>hera  rc^ila  cuin  propoiico  gra- 
ducclypiici ,  cft  autcm  circulus  per  polostran- 
/icns  ut  ECD.aliq  iis  horizon  fphxrae  rcaz,  daco 
crgoangulo  A,&  Uccic  AC,  quxricur  lacus  AD, 
nain  piiiKauin  D  xqiutoris  cft  illud  quod  fimui 
oritur  cum  pun«ao  cclypticz  C  ,  &  arcus  DA  feu 
dift.intia  punai  D,  ab  xquinodio  cU  afccnfio  rc- 
da  p.mdli  C  eclypticx. 
Fiat  ut  finus  totus 

ad  finum  cdmplemcnti  anguli  A  t  j,j  1',  jo'^ 
ica  tangens  latcris  A  C  * 
ad  tangentcm  lateris  AD» 
Vel 

Uc  finuj  complcmcnti  anguH  A 
ad  finum  totiim, 

ita  tangcns  complementi  lateris  A  C 
«d  tangenteiTi  complemcnci  laccris  AD. 
Demoiiftraciir  ( in  io.j. )  pcr  quam  in  criangii- 
lo  rcdangulo,  datis  unoangiiloobliquo&  hypo- 
thenusl.invcnicur  larus  ptxdido  angulo  adjaccns. 


PROPOSITIO  IV. 
Problema    I V. 
T>*tu  nMximA  deelhtMione  eclypticd  &  folis  ie- 
clinaitane,  invcnire  eiMS  tfcenjianem  renam. 

S  ipponitut  datus  angulus  A,&  dcclinatio  CD. 
quxntur  lacs  A  D 

Fut  ui  tangcns  declinationis  eclypticx.feu 
anguh  A ,  /  r      >  » 

ad  tangentcm  dedinationis  C  D, 
ica  fiiins  corus 

ad  finura  afcenfionis  reftx  A  D 
fel 

Ut  finus  totas 

ad  t.ingcnrcm  declinationis  C  D, 
quitatJs"*  ''^''P'''^^""  maiimxobli- 

ad  finum  afccnfionis  rcftx  AD 
Danonftran.r(.-«  per  quam  ."n  triangu- 

lo  rc(aangulo  dat.s  uno  angulofc  l«cre  iofi 
pofito  invenitur  aliud  lacus  ^  "P" 


PROPOSITIO  V. 
Problema  V. 

ecLr  ^"""'^  Tr^io.i^venireLulum 
€clypiic£         meridiMo.  ^ 

«ouat^"?"'  A  eclypticx  cum 

^TlL/  r^P^""'".'^*^"™  AC  .  quxritur 
J^p^hcndit**'"'"  Wlyprica  cum  circub  ECDF 

Fiat  ut  luiHS  totus 

ad  finum  complcracmi  diftaniix  folts  pro- 
ximo  zquinodio , 


Demonftramr  (m  14.^  .)pcr  quam  in  triingulo 
rcetangulo  dacis  uno  angnlo  obliqoo  &  hypoihc- 
nusa  mvcnitur  alius  angiilus. 

PROPOSITlO  VL 
Problcraa   V  I. 
nfiis  TMxima  ohli^HitMC  ethptic^  declinMion» 
Joits,  ,nvenire  Angulum  cclyptic*  cummeridiM,,,. 

Suppomtur  cognita  declinatio  CD,  &c  angulus 
A,  quxriturque  angulus  C 

Fiatui  fmuscom,  lementideclinationis  CD 
»d  Imumcomplcmenti  obliquitatis  cclypticx 
ita  finus  tocus 
ad  finum  anguli  quxfiti. 
Demonftracur  ( «'»  9.^. )  pcr  qoamin  triangulo 
reaangulodatisunoangulo  obUqui  cum  laterc 
ipfi  oppofiio ,  invcnilur  alii.s  anguius. 

H is  propofi t ion !  bu s  con fi ciuntur  t abn Ix  Afcen- 
fionum  rcaarum  ,  dcclinationum  ,  &  angulotum 
eclypticx  cum  meridiano,fcu  cum  omnibus  circu- 
lis  horariis. 

PROPOSITIO    VIL  ' 
Problema  VII. 

Dmu  declinatione  foUs,  elev*t!one  pot! ,  folit  *mn. 
pHtud  nem  ertivJM  MHt  oeciduAm  invcnire, 

Supponatur /ol  oriri  in  pundlo  A  ,  horfzontil 
,  BC ,  fintque 

Cr  ./^  X  i-v     poh  D  &  E, 

ckvaciopoU 
C  D  ,  qu« 
fiipponitur 
cogiiita ,  fic 
•  xquatorFG, 
intclligatur 
per  pwiftiim 
A  in  quo  Ibl 
oritur  du- 
ftuscirculus 

horarius  DAE.critque  ad  xqnatorem  rcAiis  ( ^er 
if.i.Theod.)  nempe  angulus  H  rcftus  erit ,  fit 
pun6lum  I ,  illud  in  quo  fol  oritur,  dum  pcrcurric 
equatorcm  vocaturquc  pun^um  veri  ortus,  qux- 
ritur  arcus  lAi  nempe  ampiitudo  ortiva,  fit  trian- 
gtilum  reftangulum  ,  fupponitur  cognitum  latus 
HA  dcclinacionisjicem  angulus  AIH  quieft  cora- 
plemencimi  clcvationis  poli  CD. 

Fiatut  finus  complcroenti  elcvationis  C  D, 
(ia  anguli  I, 


Trigonometria^ 


quc  primo  fol  in  G  ,  hoc  cft  dcdinarione  cireat 
fiu|uc  cogniti  hota.fcLi  diftaniia  a  raaidjano.ncav 
pc  angalus  EAG.aut  arcus  GE.ducaiut  «x  lenith 
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»d  finom  declinationis  H  A, 

itn  fi.iUSTOtus  angiili  rcfti  H, 

ad  fituimampUtudinisortiv*  1  A. 
D;mo»ftutiu(<-»  M.5-)d«is  y.dclicct  in  tnan- 
e  Tlo  fcaangulo ,  uno  angulo  obhquo  cum  Utcrc 
ifCi  oppofi  oinvenitur  hypothcnuta. 

PROPOSIT10  ▼111. 
Problcma  VIII. 
DMis  deelinatiottt  folu,&  elevatiene  poU,  invcnire 
differentidm  afcen/itnaltni. 

Diffcrentia  afccnfionalis  cft  arcus  oftcndcns 
quantumdiftct  pimftum  xquatotis  cooricnscum 
ahquo  pundlo  cclyptic*  in  fphxra  rcfta ,  ab  co 
quod  cum  eodcm  oritur  in  fphxra  obliqua.  Ut  m 
prxccdcnti  figura  cum  circulus  D  A  E  pcr  polos 
itai  ficnj  fi.  hotizon  ffhxtx  rcai ,  punftum  H, 
crit  afcenfio  rcfta  pund.  A  quod  fupponiiut  clTc  ^  ^j^^,,,^^-^  ^^^^.^^,.^  i^.j.Tl^^.) 
eclypticx.fcd  m  fphxta  obliqua  punftuni  I  xqua^  h.ri/ontcm  CD  ledus  erit.  qliarc  in  triangub 
coris,  orimr  cum  punfto  A.  igimr  arcus  H  l  clt  ^  „  M 


differcntiailla  afccnfiooalis  qux  quxritur. 
Fiat  ut  finus  totus 
ad  tangtntcm  decUnationis  H  A  , 
ka  tangcns  clcvatjonis  poli  C  D  ,  fcu  com- 

pleinenti  anguli  1  ^     ,    ,  /r 

ad  finMm  arcui  Hl,afcenfionahs  diJKrcntix. 

Dcinonftratur  ( /»  19.«  J  q^^* 
g-ilo  obliq.io  cuni  Utcrc  ipfi  oppofuo  ,  quzritur 
aliud  latus  trianguli  rcaanguli. 

PROPOSITIO  IX. 
ProblciiM   1 X. 

I)*tit  AecUnation'  folu,ilr  elevatiene  foli,  invenire 
horam  ortHS,  tut  occnsiis. 

Eadem  cft  ;  nam  H I  cft  arcus  complementi  ar- 
cas  fcminodliirni ,  nam  FH  cft  arcus  fc.tiinoftur- 
nus,  quare  diffvrcntia  arccnfionalis  in  tcmpus  nm- 
tata  ,  indicat  quantum  antc  aut  poft  t-xcam  fol 
oriacur,  aut  occidat. 

PROPOSITIO  X. 
Problema  X. 

DAtii  tlevatiofit  pol! ,  &  hora  oriiif,  Mnt  occaiiii, 
imenirt  dedinationerm  &  diem  ,  ^lia  oritur  itut 
occidit  tali  Iktm. 

Cognita  hora  ortus  aut  occafus  ,  cognofcimr 
diffacntit  afccnfionalis  ncmpc  IH  infigura,& 
quxritur  H  A, 

Fiat  ut  finus  tonu 
ad  finum  areus  1 H, 

lia  tangcns  angnli  I  feu  arcus  C  F  comple- 
nienti  clcvationis  poli 

-r      ad  tangcnteni  arciis  HA  dcclinationis. 

Dcmonftratur  (««18.5.) 

Data  dcclinationc  folii  ( ptr  i. )  cjuxritur  cius 
locus  in  zodiaco,  fciturquc  cx  tabulis  quo  dic  fol 
fic  in  tah  loco  zodiaci. 


PR.0P0SIT10  XI. 

Problcma    X  I. 

Data  dtclinatione  folis  ,  eltvationt  poli  ,  &  hora 
dlei,  ftlii  elevaiionem  fitpra  hariz.o"ttm  rtperirt. 

Sint  poli  A  3c  B,hoiizon  CD,xquator  EF,  fic- 


ccOangulo  G  H  M 

Fiat  ut  finus  toras  anguli  re&i  H 
ad  fiiuim  anguli  GMH  complcnoenti  cleva- 
rionis  poli , 

ita  fiuus  lateris  GM.compIcmmti.arcus  EG, 
diftaniix  fohs  i  mendiauo  ,  feu  finus  didauiZ 
folis  ab  hota  fcxta, 

ad  fi  rnim  ai;cus  GH  elrvationis  qnxfitx. 
Dcmonftratur  ^'^fr  i;  5.)  in  qua  ditis  trim- 
guli  redanguli  hypothcnufa  &  uno  aiiguloofcli- 
qiio  quxrirur  latus  ipfi  oppofitnm. 

Secund6  fnpponanit  (bl  extra  xqnatortni  in 
pundo  N  ,  in  triargnlo  KAN  Jatiu  atcus  KA. 
complementum  elcvatfonis  poli,  ficui  &  NA 
complcmcntum  dcclinationis  cognitx  ,  datuf  tC 
anguKis  A/cu  arcus  EG.quxritur  bafis  KN.coo)- 
plcmcntum  clcvationis  NO,  demilTa  pcrpendica- 
lariKP. 

Fiat  ut  finus  totuf  _ 
adrangcmc  AK  c5plemcnti cJcvifioiM^ F»»' 
ita  finus  GM  complcroemi  J.Aw»ir/£J«i 

mcridiano 

ad  tangentcm  arcus  P^.  . 
Prim,T  hxc  an.-iIogia  Jcmt.nfti»wi(  w  to  V ) 
Hic  primus  arciis  PA  auferanit  ^NA  compl^- 
mento  dcclinationii.ncmpc  ab  hota  fcxta  iMt|tti- 
naad  fcxtam  vcfpcrtinam ,  qni»  perp<ndin-uns 
KP  tunc  inua  triang.il u  cadit.fi  va6  cCTct  fol  an  e 
hi.ri  fcxtam  matutinam,aut  poft  fc»'""  ««P""" 
nam  addendus  cffc  t .  f.ftaf.ibtraAionc  rcfUt  M  • 
Fiat  ut  finui  complcmcnii  ««^i» 
ad  finum  complcmenti  arciisNP, 
ita  finus  elcvationis  p<J« 
ad  finum  altitudinis folis.  ,'^,^t\ 
Hxc  fccui^da.malogia  dcmorftratur  ( .« 10.6.J 

Tota  autem  ptaxis  '^«^«"'^"X  aevationlnn  fi> 
Hoc  problematc  fiunt  t.ibi  *  p»^""™    ^  ^ 
lis,  pto  quahbct  hora,  &  quol>b«  fignoq'" 
ijtiles  in  Gnomonica.  tnMM 

PROPOSITIO  XI»- 
Problenu  XI*' 
Lato  verticali  filU ,  eias  det^natione  &  htra, 
venire  aliimdmttn. 


In  triangulo  K  AN  .  ^^^rf^t^^t^'^^'^ 
A  ,  cum  fciatur  arcus  EG  ,  n  ^^^^^ 
fcadiftaniiaaroctidiai)0.<"f"*  complcfncu 


caT>pJcmentnm<fccKnationB  GN .  angu|,„i,e,n 
OiCA,nemp^arcu$  OD.indicans  vcr(icalem,qua 
titur  arcus  K  N  complemcntnm  altitudinij'fo|i," 
Fiat  ut  finus  anguli  NK  A,  fcu  Azimuth 
ad  finumangiili  A,  drft^nti*  i  mcridiano, 
ita.finiif  arcijs  NA  complcmcntidcclinationii 
ad  finu  arcus  KN  co^Icmcnti  altitudinU  folis 
Dcmonllratut,  ( fer  t.f.) 

PROPOSITIO  XIIL 
Problema. 

D^th  DtdinMtjcn,,  Al,i,Hdi„t,  ^  Admuth  filU, 
invnftre  hortm  diei. 


Liber  VII. 
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In  codem  ttiangulo  NK  A.  datur  N  A  complc 
mcntum  dcclmationis  .  HK  complementum  a I  i 
r..d.n.s  &  angulus  NK  A.  Azimufh^;,';':; 
guln,  A  /cu  latu,  EG.&  diftantia  i',J„idi  no 
Z  T  '^"""r»  N  A.c6plcmc'ti  dcclinarioni, 
*d  finum  NK  complementi  altitudini,  No 
"a  (inu,  anguli  N  K  A  * 

Dcmonftratur  itetn  (  ptr  i.j. ) 

PROPOSITIO  XIV. 
Problema. 

D^iM  tltv4n»t  po/i  decUnaticnt,  rfr  .lt!,..di„e 
J"'"  '"venire  h*rdm  diei. 
ViJe  figorara  pr«cedentem. 

t,el"J  nT 

nempd  NK.  co.nplen.entum  altitudini,  fijjis.NA 
comp  enientum  decl.nat.oni,  GN  .  K  A  con  ple 
A?Z  Huquxrituf  ang,.lus  NAK. 

tudmif   1"  "'^"'P*  conipfcnrenta  alt.. 

t-  dm.s  pol. .  eleT.tionis  &  dccl.nationi.  fi,|i,. 

Fiat  ut  finu.  con>plm,enn  cIcTationi,  poli 
ad  finum  uniu,  diftrentia: 
«taf.nu,  altcriu,d.frefcnti«' 
ad  rnium  qyartum. 

.r&tr"'"^''™''''"'''^"-»"'. 

ita  finiis  qiiartu, 
ad  fimim  fcptimum. 
Hfc  fepimii,  finus  fnulfiDlicamc  r 
dat  q„adf„u.n  fi„u,  fcE;  1^  ^17 

tctticSt^''  '°S""'"-"  «"-d.mid.iangun 
M<^..sifteeftoaavu,(^r*;.,y;,/,^i,8 

ftenTiStut^^^'"/'"''^'"  - 

'am  fot  cnmn  '  4  •^^«"ofcere  p.ffis  ho- 
Tccnfiln;  rS?!''*  ^       ^cenfio  t^^aa.cuin 

declh-r?' *'"°JT  confcquenter  em, 

f  u^  n-  '  ^  "'";"^"«  P">*'  cognofcemu,  ho- 
h^JZr-'l'.  «'P^^n^ureodcmmodo  i„ 
^^.n.fphcf,o  .nfcfiofi  ,ac  in  fuperiori  opctati  fu- 

T^P"  quando  ful  dcpVclTIis  eft 

Wfra  honzontcm  gradibus  .  8.  tunc  enim  daniuf 
Paritcf  tr.a  latcfa  in  ulangulo  folvenrfo; 


PROPOSITIO  XV. 
Pfoblema, 
0««  eU^aane  fitis  .  .  ^ 

fc"  --pl-cuTum^ra^J:;;^"  cr^  '^^''^'^ 
mcnturaelcvationis  foU  h  k  P  '  ""P'"^ 
Affcfenn^Kcmifummrtuttr*^"'  '^'"•-* 

??^'^^rte:'-o.,pou 

>ta  finu,  alteriu,  d.lfc.cnti* 
ad  quartum  finum. 

fcu  ;i  KN  ""'P'<="'catiahitadi,.i,f,lij 

ad  finum  totunl, 
'ta  quat  tus  finu, 
ad  finum  fcptimum. 
Hic  fcptimu,  finus  multiplicatus  pet  finnm  fd^ 
n.m .  dat  quadratum  finus  fcmianguU  NK  A  .  qoi 
denotatArimutumfoli,.  ^  ^^^.^«1 

hcam"'  P'°P°^"o  "^''i»  eft  adinvenicndamli- 

fcTvcf  r  r '^y'' '  P>'noq"ocJmq„cob- 
fc  vcfque  fol.s  altitudincm  ,  fcic,  quot  g^ad.bus 
c.rculus  mct.d.anu,  d.flet  ab  Azimuto  pct  um- 
oram  dcnotato. 

Facihor  erit  opcratio  fi  fol  fucrit  in  *q«at6re. 
tunc  cnim  in  uiangulo  G  K  A  latus  G  A  erit  qua- 
drans.  &  fi  ( ptr  1  ,.6.  )  mutcntur  Omnia  latera  in 
a"gulo.  fiet  aliud  triangulum  rcaangulura.in  qUo 
dat.$angulis  qutritut  hypothenusi  :  in  hacenito 
|Tiutat.onc  angnlus  GKA  quxfitus tcfpondcbit 
nypothenufx.  fiatergo  (/ifr  ii.j.) 

Ut  filllll  totus 

ad  tangcntem  clcvailonis  folii< 
ita  tangcns  elcvationi,  poli 
ad  finum  complcmcnti  anguli  qu«fitJ,nttnpl 
t«KA  d.ftantiz  Azimut  i  mcridiano. 

PROPOSITIO  XVI. 
Problcma. 

Ddtis  AUiiMdine ,  (J-  det/inatiene  /plit  uni  cn0 
AOniMte,  intenirt  hcram, 
ViJr  figuraffl  prccedenicin. 

in  eodem  triangulo  AKNcompfcmcnrum  a(ti- 
tudmis  fijlrs  cft  latus  NK.  cognitum.ficut  &  AI^ 
compIei"eiitiim  declmaiionts  ,  datur  &  angulu» 
AKN,  quem  venicalis  folis.  temporc  obfirtvatio- 
ni,  cum  mcridiano  comprcheodit.qucriiiir  angu- 
las  A.  nemp^  diftantia  foHsi  mcridiano. 

Fiat  ut  finiu  NA.  compiemenii  dcdinationi* 
ad  finiim  NK  complcn-cnti  clcvationis  folis^ 
ita  finus  anguli  AKN.Azimuti  ca  roendiano 
ad  fiinim  anguli  A,  fcu  arcus  EG, 
Dcmonftratur  (per  t.f.) 

M»  M»  M»  M»  ««4  «H  W»«M«M/MI 

PROPOSITIO  XVII. 

Problcma. 


D-itis  AliUndint  fitit  aut  fltlU  mni  enm  ejns  A^* 
nmthe,(*r  declinati«nt ,invtnirt  tltvMtmntmftli. 

In  eodera  triangulo  AKN  ,  fupponuntur  rfata, 

e  c  c  •  iaMc» 
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hfffiKNcomplemmnm  eW«iotii$  fydetu  AN 
"on)pUm««^«o'  dccUnacon.s .  fc  «.gulu»  At.mu- 


Trigonorr,etri^ 


tilts  NK  A,  qucrtnirqiic  lacus  AK.  Ez  angulo  N 
ad  Unis  qux(icum  ducatur  pcrpcndicuUris  arcus 
Nq,  hic  *rcu$  pcrpcndtcuUris  feri  fcmpcr  cadct 
extra  triangulum  ,  faltera  ab  hora  fcitaroanitina, 
ad  fcxtam  vefpcttinaro  i  fict  triangulum  tc(k»n- 
gulucii  qNK,cu|Us  dacur  angulus  qKN.hypothc- 
nufa  K  N. 

Fiai  etgo  ut  Itnus  totus 

td  finum  c6p!cmcnti  anguliAztmatalis.qKN, 

ita  rangens  complcmcnti  clcvationit  fuLs 
fcu  K  N 

ad  tangentem  Kq 
Hxc  atulogia  demonftratur(iM  frofifitUnt  xo.j.) 
Rurfus  in  triangulo  NqA. 

Fiac  uc  Hnus  complcmcnti  NK,  fcu  finus  ele- 
Tationi$  folis 

ad  Hnura  coraplemcnti  N  A,  fcu  finum  dedi- 
nationis  foUs , 

ica  /inus  coinplrmenti  arais  K  q 

a^  nuum  complcmciitiqA,  d:  innotcficc  ar> 
cus  qA.cs  quo  H  aufcras  arcum  Kq,  rcdabit  arcus 
KA  complcmenttim  elcvationis  poti. 

Dcmoiiftraiio  hu|us  analogix  pcticur(cx  10.6.) 
in  qua  <ttaw)nftratur  finiii  romplcinentoium  l.uc- 
rum  elTe  proporcionalcs  nnubiis  complnncnio- 
rum  rcgmcncorum  bafis. 

PROPOSITIO  XVIII. 
Problcma. 

DmU  itcli»Mtttnt  felit,  tltv«tiotit  poli  Aigul» 
AXnnMjii ,  invtnirt  borMm. 

In  etxtem  triangulo  AKN  ■  fupponitur  declina* 
tio  folis  cognica.&confequcntcr  iatus  AN  cogni- 
Cum,  dacur  iteni  A  K  complcmcntum  clcvacionis 
poli,  inCt»  ab  aiigulo  A,  in  laius  KN  ,  pcrpcndi- 
culari  AR. 

Fiat  ut  finus  totus 

aJ  nntim  clcvationis  poli.feii  c6,ilcmcnti  AK 
icatangcnsanguli  Azimntalis  AKNfcuRKA, 
ad  cangcntcm  complcmcnti  anguli  KAR 
Hxc  analogia  dcmonftratur  ( in  propcf.i^.^.  ) 
Rurfiis  fiat  ut  tangens  A  N  ,  complcincnti 
dcdinationis 

ad  tangcnte  AK  compIcmSti  clevationis  poli , 
•ta  finus  complcmcnti  anguli  KAR 
ad  finuir.  complcmenii  NAR.,  cx  quo  fi  aufi:- 
K  AR  rcft.ibit  angulus  quzfitus  KAN. 
Hxc  fccnnda  analogia  demonftratut  (  In  propo' 
pti»rie  11.6.)  in  qiia  oftcnditur  tanpcntcs  U'ccum 
cfTc  rcciptociproportionatcs  linubus  Ctfinplcirien- 
(octun  angulocum  vcdicaliuin. 


PROPOSITIO  XIX. 
Problcma. 

DMiit  tUvMtiont  foli  &  hoti ,  /tufolit  dijignii*  ; 
mtridUno  ,  invtnirt  nfcum  borit.ontii  nmp,t. 
kcnfHm  initr  MtrididnKm,&  tirculttm  hoTMxtHm 
folii. 

Siipponiiur  in  eadcm  figufa,folcxiftcrc  in  cir- 
culo  horario  AGB,  fuppomiur  iiem  data  elcvatio 
poli  AD  ,  qoxritut  atcus  hotiioniis  CT  ,  iQcet- 
ccpcus  intcr  circulom  hotariuro ,  &  mcridiannm } 
producatur  circulus  horatius  B  G  A  ultra  polum 
donec  fccct  hotizontero  in  S,  ciuntquc  arcus  %t>i 
CT.xqualcs.  Invcnieiui  autcm  f^ciic  S  D,  cum  in 
tiiangulo  rcftangulo  S  AD .  noii<m  fit  Utns  AD, 
&  angulos  DAS,  feu  aicus  EG  e|us  rocnfuta. 
Fiat  ut  finos  totus 
ad  finom  clcvationis  poli  A  D, 
itatangcns  anguli  SAD.diftantix  folis  J  me- 
tidiano 

ad  tangcncero  atcfls  D  S. 
Domonftratur  (infr#;-«/ifi«»'«8-t-)  . 
Hxc  propofitio  utilis  eft  ad  hoiologiuro  hor»- 
zontale  tiigonometrici  confttucndum. 

m  m  j*«  wi «— ^  **  ***  '** 

PROPOSITIO  XX. 
Problcma. 

Datd  JftlU  Idiitudint  &  longituHnt  ,  inwnbrt 
t)ut  nfttnfiontn  rtn*m  dtdinMiontw. 

Siipponatur  in  cadem  figura  pnnftum  K  clft 
polus  mundi,  &  CO  xquator,  fit  autcro  poluszo- 
diaci  ponaum  A,&  EF  eclyptica.punaum  Metit 
inicium  arictisaut  libix.Sit  ftclla  in  N,&  fi'rPr 
nacur  cognica  ejus  longirudo  MG  &  Uiitudo  GN» 
quxricui  cjus  dcclinacio  NO. 

In  triangolo  NK A.  cognofcitut  Utus  KA  quod 
eft  xqualc  angulo  cclypticx  cum  xquaiotcicog- 
nofcitur  ifcm  N  A  complemcncum  Ucicndintf, 
icera  angulus  A  exhibcc  complcmcntom  longicu- 
dinis.  Arcus  aucem  AK  eft  riginti  tiioin  giaduuit» 
cnm  dimidio.  quxriturqut  Utus  KN.  Icu  coinple- 
mcntiun  auus  NO.  . 

Eodcro  iTodo  foluatnt  quo  problcmatis  uodc- 
cimi  fecunJa  pars. 
Fiat  ot  finus  tot»» 
adiangcntem  AK  grad.ijr 
ita  finus  longitudinis  ,  nuroctatx  i  proximo 

zquinoaio  fcu  G  M 

ad  tangenrcm  arcus  P  A,  quo  fobUto  ci  AN, 

rclinquitui  PN. 

Ruifiis  fi.it  ut  finus  completncnti  arcus  l  A 
ad  finom  complerocnti  arcus  P  N, 
ita  finus  complcmcnti  arcus  x  Jt 
ad  fimim  dcclinationis  fcu  arciis  NO. 


PROPOSlTlO  XXI. 
Pttjblcma. 

Dati,  Unviuiinihui.  &  UtitudinibtiJ  duMTumpl- 
lnTum,  invtnirt  tttrum  dijiantidm, 
Sint  in  cadcm  figura  A  polus  cclypticx  ,  fint- 
quc  dui  ftcil,  in  K  &  N  ,-auarum  ccgnux  l.nt 
longitudii.cs  NJG.ME.&conrcqucntcr  d.ftctcni  a 
longitudjnis  EG  lcu  angulus  A  ,  dancur  item  lat»- 
cud.nes  EK.  GN,  fcu  d.ftantix  ab  cclypt>ca.qu«- 
ritur  arais  NK;  iRitur  in  criangulo  AKN.cogno- 
fcuntur  latetaNA.KA  complcmcnta  latiindinw», 
ec  angulus  A  compichcnfus  ,  quaic  (  f"'  >  ••  " ' 

d«bi(ui  Utus  K  N.  _  . 
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TRACTATUS  VI 

A  L  G  E  B  R  A- 

NT  E  R  emnes  Mxthefe0S  acftr/t  ptrles  ,  frajitnttfma.  4  flerifque  (enfetHfy 
e*  efuam  commum  vocahtilo  /iltiebram  Homtnunm  ;  quiffe  qu£  nulli  iignit*te 
cedMt ,  nMllu  aumerornm,  dut  menfursrum  fimhuf^  nulU  mAgmtudtnum  mete 
fttit  coniinestur,  qutn  ulterius  excumt  ^  flerifque  ^  inlncaids  quAnlumUhet 
qutponum  At^ihiges  fdgacittte  minhtli  ftrltciier  explicet.  Hnnc  proptcre*  divi^ 
»*m  Algfhrtm  nttnuUi  nomintrunt,qui>d  i  fenfuum  cognilione  remottftmt  pcrjcrutetur^  thjliu- 
ftque  myjleri*  ttntt  ftcilitMte  tpertdt ;  ut  orMcuU  fundtre  vide*tur.  Hujm  jints  ,  &  fcopns  ejl 
^tumitdlem  «liqMtm  fub  qutfitonu  diffictUtm/t  involucris  dtlitefcentem  ,  ex  levifitmis  tndictis 
fnbodortri ,  <^  ex  tqualtitie  ,■  qujm  cum  tlit  nolt  hthere  diprehendiiur ,  in  Ucem  proitre ; 
^ttod  quomodo  prtfiei  i  Qr  quonam  artificto  (onfcquatur,  hictrtCltitu  tpcrtet.  Hujw  fcitnti* 
tulhorcm  itthrum  Arahem  nonnuUi  ftlso  extfiimtnt ,  ideoque  Algebrtm  nuncupattm.  Alif  ve~ 
rius  Diophanio  Altxandrino  tuihori  Crtco ,  trthuunt  ;  ciijiM  lctlicet  extant  optrt  dc  nove^ 
commenttriis  eruiiiis  ornttt  a  D.  B.uhet  Demeferitc  NehtU  Sehufttne  elucubralt. 

Algebram  communiler  his  lemporihus  in  duas  paritmur  ,  in  numerofam  fcilicet ,  feu  com- 
^unem ,  ijr  in  fpeciofam  ,  iifdem  tamen  utramqut  nixam  principits  ,  progrefiiontfque  geome^ 
fricx  proprtetttihu  tddittm.  yulgaris  ctrca  numeros  occupttur  ,  ttque  tdto  proprtum  algo- 
rtthmum ,  tddttiontm  ,  fubtraciionem  ,  mulfipltctiionem ,  diviftonem ,  rtdicum  cxirailtenem 
^rcet, 

Specioftvero  rerum /pedes  y  (jr  tlemeniares  Alphaheii  liiteras  ufurptl,ideoque  meitphoricum 
ftu  fitniliiudtntrmm  tlgonihmum  tgnefctt.  Prier  Dtophantum  tiithottm  tgnofcit ,  hxc  fteltWi 
ntratutem  ftt  prtfianttor.,  nitltiis  in  d((urfu  patebtl  j  admtrahiliialtm  quidtm  majorem  prd  fe 
f^^  fpeciefa ,  quid  recondilioriy  ^  ahfrdiiori  mcthodo  pregreditiur ;  in  hoc  ttmca  difictrt  ccn- 
fte  quod  imtqinationt  non  ftrvitt  ,  imsiines  nec  memorix  hxrtntes  habeat.  Vnde  pule  non 
fe\H4  in  maiheftn  peccari  pojje  ,  qium  ft  geometrua  fifohlematt ,  qut  figuris  explietri ,  quajt 
ficulis  fuhjici  pejfunt ,  meihodo  /t'gebri(a  addt(anlur  ,  O"  fuh  ho(  quaft  velamtne  in puhltcum 
fredeanl.  Adhtbeat  quidem  tuthorqutlihet  in  fuis  commenttltonihus  tut  tdtnveniendis ,  tut 
extminandis  quamcumque  Itbuerit  mcthodiim  ,  ne  tamen  itt  male  de  altts  mereaturut  ent  ne- 
vis  difficulitiihus  impltcet  ,  mtlhodumque  cemmunem  ,  ^  k  prifcts  Mathimalicis  ufurpttam 
detreilet.  VuJgaris  Algtbra  m  pltrifqut  imagtnattoni  melius  obfecundat  tn  tltis  item  melius 
fpecioft  ;  nam  qnoties  antlytict  ufurptiur  ratie  j  meliuj  Jpectoft  totum  eperattonis  progrt^um 
indtcat ,  m  altis  autcm  optrtliomhus  ftctlter  efi  communis. 

Vtramque  mcthjJurn  feparatim  apertre  dtcrcveram  ,  duefque  ptropttrta  tralJatus  infiiluerMm( 
re  ttmenpaulo  dtUgenliut  perpensa ,  cum  eadtm  principit  ftnt  utrique  cemmunit ,  methodique 
ift  pltrifque  fini  e/tdem ,  mutuequt  ftbi  eptm  ferant  :  unicum  irtiltium  cencinnandiim  pnttvt, 
qui  uirai/jqne  fimul  compleilereiur.  Hunc  tn  ires  lihros  ptrtter  ,  primus  ertt  td  Jtquatienem 
invcniendtm  ifsgogtcut ,  numerenfmqut  ceficerum ,  ttm  integrorum,  quAm  frscierum  tlgortlh- 
MnnrtrtJet. 

Stcun-iui  Rtgtdam  Algehrt ,  /rfpebibafmum ,  tntiihtfin ,  psrtbelifmum  csttrsfqite  rtduiJie^ 
fies  expUcabit ;  (jr  ne  diutius  Tjronem  in  prsceptis  dtiinetm ,  fed  ea  ul  its  ditam  cencoqutndi 
facuUttem  trtbusm  ,  inctpism  txempU  trsdtrt  squsttenum  fimpluium  ut  prscepts  sd  prsxi» 
revecare  addifcat. 

Tertius  libet  t/£qustienes  qusdrsticas  csltrafqut  mtthodo  sntiqus  pertrsiisbit,  Tum  pete- 
fiaium  emntum  genersttenes  expluJbit  extrsHienes  rsdicum  CT  de  futdis  ftu  irrstionsUbnl 
quaniiiattbus  aget, 

Siuarttts  affeiias  potefiatts  variis  problematis  txpiicabit. 

^uinttts  totefislum  Analjftn  contintbtt ,  ad  fpeciefam  imprimis  erdinatsm. 

Sexius  methodum  contintbit  extrahtudsnm  rsdicum  tx  pettfisttbus  sfftllis  quomode- 
ftimque. 

Tom.  I.  CCcc   ij  Stpiimu/ 
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Septim»s  duos  fnxim}  nnttcedenUt  fecmndmm  ffeatfd  mtlh^dut»  txemflis  tlluftrthit. 
oa*vus  dtmujue  frdctdtmif  tctim  deann*  frdxtm ,  mU»Iu  ifftus  Diefhiuti  exrmfUs^  ^ 
tstflicdbii  ar  ctnfirmMbil. 

LIBER  PRIMUS, 

Ad  iEquationem  Algebricam ,  Ifagogicus. 

Nortndum  autan  hanc  propofiiionctnuniTer- 
Cnleoi  circ  &  viiu  luun  hibcic  cturo  in  nunxot 

G,  A,  B,  C,  D,  E,  F, 
III  III 

fraAis,  ut  fi  A  multiplicando  feipfum  (acut  hjtc 
A  mulciplicando  B,fiiciat  C.  Oftciulani  puitcr  ita 
elfc  G  ad  A.,  fioit  A  ad  B ,  &  D  ad  C. 

Notaiidum  fccur.do  in  hngulit  qucfticnibiu 
Algcbricis  ,  fupponi  talcm  retietn  ita  ut  nuu.crus 
aut  quaniitai  aux  in  quxftioncm  vocatur  ,  obti- 
ncac  prirouro  focuro  poft  unitatcni.  Poilunr  aa- 
tero  fingi  infiniiz  talcs  fcrict ,  ita  ut  quiitbci  Bia- 
merus  poflii  elfc  radiz  ,  &  prirouro  locuin  obti- 
ncrc  poft  unif  atero  :  poteft  enim  qiiilibei  nuroe- 
rut  fciplum  roultiplicaic  ,  &  produAum  itcnim 
roultiplicarc. 

Q^iamvit  comrounirer  qnantitat  qns  inquirU 
tur  fupponatur  ciTc  radix  in  aliqua  fctic  ,  hzc  ra« 
incn  icgula  traditur.  Si  quantitaj  qUrliia  (\t  loa» 

Jptudo  fupponttur  cfTcradix,  fi  fii  ruperficies 
iipponatur  cfTc  qaadiaturo  ,  feu  fecundus  nuroc- 
rns  ab  uniiate ,  u  flt  foUdum  fupponatui  cllc  cur 
but ,  fcu  icniut  numeiut  ab  imitatc. 


PROPOSITIO  I. 
Thcorcma. 

$i  numerm  fiipfMm  mnltiplicet ,  preJM^imm^  iie- 
rum  muitiflitet  ejr  tx  r*  muliiplitt^iitn*  trtitm 
muliiplictt ,  fjr  itd  ttn/iijuenur ,  »ritiur  ftritt 
nnunuk  prtptrtlontAinm  in  t*  ruiim*  ,  <fUd  tfi 
unitutit  di  fritnum  nitmtrnm. 

G    A    B    C    D    E  F 
I.    I.    4.    8.    16.  )!•  64» 

Proponator  qiiilibet  ntiroerus  A  ,  qui  in  fe 
(fudiui  prodacat  B,  Sc  roultiplicando  niirocruro  B 
prodiicat  C,  itcin  A  mnltiplicando  nurocrum  C 
producai  numcruro  D  ,  &  dti^us  in  D  cfficiat  E, 
&  ica  confcqucntcr  quintiiikm  libiictit.  Przpo- 
naturqiic  nurocro  A  unicas  G,  dico  produAam  cf- 
Ce  (eticin  nurocrorum  coniintii  proportionaliuro, 
in  ea  ratione  qnc  cft  unitaiis  G  ad  ntiro^im  A; 
hoc  eft  iia  circ  G  ad  A  ficut  A  ad  B.k.  D  ad  C,  flc 
C  ad  D,  &c. 

DemonAratio,  Cum  A  roultipticando  rciprum 
^ciat  B,  &  G  roultiplicando  ipfuro  B  ,ficiat  cun- 
dcra  B,  iiaro  unitatmultiplicando  ,  aut  dtvidcfido 
eurodcm  numcruqi  nihil  iromutat  ,  cum  fcnicl  4, 
£nc  4,  crit  quadratum  nuroeri  A  rcilicct  B,  zqua- 
le  redlanguio  comprchcnfo  fub  primo  G  ,  ^ 
tertioB;  qiiare  (ptr  \-;.6.  )  erit  eadcro  racio 
tinicacis  G  ad  mnucium  A,  quc  nuincti  A  ad  nu- 
mcrum  B.  RuifusquiaA,  roultiplicando  numc- 
rum  B  ,  producit  C  ,  3c  uniias  G  multiplicando 
numcnim  C  producic  ipfuro  C  i  erit  rcdlan- 
gtiliim  fub  G  &  C  scqualc  rcaangulo  fiib  A  &  B, 
Qiiare  ( ptr  16.6.)  ita  cric  A  ad  B  ,  fioit  B  ad  C. 
ita  oftendain  eflc  C  ad  D ,  ficut  A  ad  B  i>a  D  ad 
E  ,  &c.  Ergo  datut  feries  continiii  ptoportiona- 
lium  in  ca  rationc  quj:  cft  unitatis  G  ad  nun.c- 
»uin  A. 


COROLLARIUM 

Cum  A  per  unitates  fuas  oftcndat  ,  quaro  ra- 
tionem  ipfc  A  habcat  ad  unicatcm  ,  nam  fi  qux- 
ras  quam  rationero  hibeai  A  ad  unitatem  ,  ref- 
pondcbis  duplam  ,  quia  continct  duas  unitatcs  : 
idem  ctiam  A  oftcndet ,  quam  rationem  haibeat 
quihbct  numcrus  ad  ptoxiir.i  antcccdentcm , 
Qiiare  in  qiulibct  fetie  nuroeroruro  continu^  pro- 
porcionaliiim  ,  primus  nuinerut  poft  unitatem, 
denominat  totam  fericm  ,  idcoqnc  comrouniter 
^ocatur  radix  ci  qu6d  pcr  cam  continui  qiufi 
(toducancur. 


PROPOSITIO  11. 
Tflcorcma. 
DemurinMtie  numererum  ce^icmtm, 

In  (]aa|ibet  rcrii  continu^  proporiionaliuro  prl« 
mus  niimerut  poft  radicero  qiudtatus  cft  ,  fccun. 
dus  cubiis  ,  tcrcius  quadrato  quadratus. 

Curo  in  omni  quzftione  Algebrica ,  fuppona» 
tur  aliqua  fcries  numecomro  coniinui  proportio- 
nalium  uc  dixi ,  qu^vis  ii  numcri  incogniti  finr, 
▼artas  tarocn  habcnt  dcnoroinationet ,  ptonc  di- 
verfas  in  ca  fcdcs  occupant.  Propteiea  dicnntuc 
nuroeri  dei^ominati ,  coffici  item  vocancur  ,  quia 
Itaii  quadraiiiro  cofaro  dixerunt  &  conicquenict 
nurocros  colTicos  quafi  numcrot  radicit ,  Sc  qua- 
draci.  Denoroinaciones  illoium  ficut  &  chara- 
Acrcs  varii  fimt. 

Conveniunt  omnes  ut  prirout  nuineras  poft 
unititero  vocctur  radii  vel  latut ,  eft  cniro  Lacut 
quadraci  &  radix  oroniuro  fcqucnciuro  nempc  ra- 
dix  quadrata  quadraii  ,  cubica  rcfpcdlu  cubi 
quadrata  refpcd)u  qtudrato  quadrati,  8c  iu  dc  fe- 
quentibus  ,  nos  cam  figiuficarous  lictcra  R  ,  quc 
radicem  figiiificabic. 

Secundus  numcius  quadratut  cft,cum  gcntre^ 

tur 
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rtir  cx  maltipHcafiori  radicis  ptr  feipfim ,  nieta- 
photi  iuQi  i  qtiadiato.  Qnoties  ciitm  linca  pcr- 
pcndiculariiet  alteri  fibi  zquati  infincns  totatn 
pciciirrii.hoc  duftn  quadratutn  defcribit.  Hic  nu- 
tnerus  quadraius  ,  cx  diiftu  altrrtus  ui  feipfum 
procrratus  ab  nonnullis  vocatur  cenfua,  aut  zen- 
iiis,  ideo  dicniiT  ra<irx  zcnficaipro  radicc  cjua^i^ 
ta,  hunc  indicabu  f.gnum  q. 

Tcrtius  ntimerus  dicitur  cubus,  ncmp^  ,  pro- 
duAuscx  roultiplicatione  quadraii  pcr  radiccmj 
(i  enim  quadratum  pcrcutrat  lineam  ad  cjus  pla- 
num  rcftam ,  producec  cubum  :  nos  cubum  indi- 
cdb  mus  littcra  C. 

"  Qi^iartus  erit  qnadrato-quadratum,  fcu  quadra- 
tumquadrati.quc  appcllatiu  raiioiiem  h.-»brt,qu6d 
tiUi  niinicrus  non  laniuni  prodiicaiur  pcr  multi- 
plicaiioncm  aibi  pcr  radiccm  ;  fed  eciam  oria- 
tur  ex  dudu  quadrfltl  in  feipfuro » quod  ita  de- 
liionftro. 

E,  A,      C,  D. 
t.  a.   4.  8.  16. 

Exponantnr  qtiatuor  numeri  continu^  propor- 
tionalcs,  A,  D,  C,  D  quibus  ptxponatuc  unitas  E, 
eftcndo  D  ortum  ex  multiplicatione  numcri  C 
pcr  radiccm  A  elTc  zqualcm  quadtato  numcri  B. 
Cuin  enim  iia  fic  £  ad  A  (icui  B  ad  C ,  &  uc  A  ad 

ita  C  ad  D  ,  ica  eiic  Sc  acqui  oidinace  E  ad  B 
itcuc  B  ad  D  ,  ecgo  ( prr  17.6. )  quadiatum  mcdii 
Kquabitur  icdaiigulo  fub  cxttemis.  ScJ  rcdan- 
gultim  fub  E  &  D  eft  ipfum  D  ,  cum  unitas  nihil 
Jiumucec ,  ergo  nuincrus  Dcll  quadratum  nun^cri 
B.critcrgo  quadracuro  quadcati.Nos  iUud  nocabi- 
tnus  hoc  modo  qq. 

Quintus  numetus  ab  uniiate  vocatar  ab  aliqni- 
qus  qtudrato-cubiis.  fcdmale.cum  neque  iic  qua- 
dracom  ,  neque  cubus,  atque  adeo  nec  dici  po(Ec 
4)uadcatum  cubi ,  ncc  cubus  quadrati :  eum  vo^ 
cabimut  fupctfolidum  vel  furdc  foiidum.  Icali  rc- 
'laium  piiinum  dixcrunc ,  nos  illum  liciera  S  ,  no* 
tubtmug. 

ScxTus  eiit  quadrato  cubtis ,  vel  cub  ^qiiadra- 
tus,  cft  cniin  ftmul.d^  quadratum  Sc,  cubus  imm6 
cft  quaHratum  cubi,  6c  cubus  quadrati ,  qiiod  ica 
demofiftrarc  polTumus.  Exponatnr  fecics  conci* 
nue  proportionaliuro.  3<im  oAendimus  numecum 

L,  A,B.C,  D,  E,  F,  G.  H,  K. 
I.  X.  4-  8. 16.  )i. 64.118.156.)  11. 

&  eilc  qu.idraciu«  nnrntri  B,  oitendcre  dcbeo  mi- 
roemm  F  ciTc  ejufdtm  numeri  B  cubum ,  hoc  eft 
t>"mef  utn  F  ,  auc  illi  «qiialcm  prodnci  cx  dudu 
tnjmcti  B  in  fiium  qiiadratum  D,cft  enim  iia  L  ad 
B  iii  ui  B  jd  D  ,  Dt  fiipta  oftcndi ,  &  eodcm  modo 
oftendctc  pofrtim  ita  cffc  D  ad  F  ficut  B  ad  D  ( 
eigi)  ifti  qiiatucnr  non^cti  L  ,  B  ,  D ,  F  fnnt  pto- 
portionales  ,  ergo  idcm  numcrus  ptoducctiit  ex 
duAa  B  in  D ,  qui  ex  dndn  L  in  F  producetnr  1 
fcd  mirrcrus  ptoduftus  ex  dudhi  L  in  F  cft  ipfum 
F ,  cum  unicat  nihil  immutct ,  ctgo  mimenit 
F  ptoducituf  ex  mulciplicaiion»  numcri  B  in  D 
crgo  eft  ciibiis  qnadraci.  Oftendo  idem  F  ciTe  qua- 
dratum  cubi  C.  Cum  enim  ex  zqualitate  ratio- 
niMTi  oftendatut  facii^  ita  c(Tc  L  ad  C  (icat  C 
ad  F.  q>iadta(him  medii  C  erit  zquale  rcAangulo 
ftib  L  flf  F  ,  &  cum  imitas  L  nihil  immutct  pcr 
tDultiplicatinrem,  aiit  divifionem,  etit  numerus  F 
cqualis  quadiaio  iMitveri  C  notabiiurque  hic 
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lia  oftcndere  polTumu»  rcckisi  imitatc  omnct 
numcios  qui  funt  in  fcdibus  panbus  cilc  quadio- 
tot,  ui  B,  Di  F,  H,  nuroecut  H  eni  quadrato  qua- 
drato  quadratus,  cujus  hcK  iignmn  qqq. 

Ntimerus  G  qui  cft  fcpcimus  ab  uniuce  taaii 
vocacur  a  nonnuUis  quadcatocnbus  >  uiidc  ab  alii« 
vocatuc  furdeTohdus  fccundus,  &  tuxann  hoe 
tioci  (T. 

Nonus  feu  K,eric  cubo  cubnt.fcu  cubot  numeri 
cubi  C  ,  quia  fcilicct  numcrus  C  roulriplicandd 
quadracam  fuum  F  producit  nuroeniro  K,quod  ic4 
oftcndo  I  cft  cnim  cx  zqualitaic  raiionimi  uc  L  ad 
C  ica  F  ad  K  ,  ergo  planum  fiib  mcdiis  C  Sc  l' 
■cquabitur  plano  fub.extreroit.fcd  planum  (iib  nni- 
tacc  L  &  numcro  K  eft  ipfcj  K  j  crgo  numcrus  K 
pcoducitut  ex  dudtu  numeri  C  in  luum  quodra- 
tum  F.crgo  cft  ejus  cubus.  Sicut  iieb  nuinerus  G 
cubus  eft  ,  qnia  (it  duAu  numct i  A  in  quadratiinl 
fuum  B^notabitur  autcm  cubucubus  hic  uoil  CC< 
COROLLARIUM. 

Ex  hi$  vides  nonnullos  numecos  non  nnc&iil 
|iroduci  du^radicis  in  prcccdcncem/cd  per  aiias 
muliiplicaciones,  quod  ipfc  noiz  fcu  charadlercs 
facts  ofteuduni:uc  numetus  D,non  cancum  produ- 
cicur  muliiplicaiionc  numeri  C  ,  per  radicein  Ai 
quod  primiiivacjus  produfVio  feiebax ,  fed  ctianl 
roulciplicationc  tiuineri  B  pci  fcipfilin. 

Qtizrec  forfitan  non  ncmo  ciir  iftx  appcflatio* 
ncs  ab  Algcbra  con(idercnrur.  Refpondeo  fzpi 
ntimetos  in  fctpfisnon  cognofci ,  hoc  eft  fccun- 
dnro  propriam  cnticatcm,  poifc  lamcn  innotcfcere 
ex  loco ,  Sc  frdc  quam  in  aliqua  fcrie  geomeiricl 
obcincnt,  unde  cos  Tcrfarc  dcbctnut  in  oroncm 
parccin ,  hoc  eft  adderc,  fubtrahcrc,  multiplicare« 
dividcre  ,  etiam  quando  fub  hts  tantuin  dcnomi- 
nationibas  noti  funt ,  quod  fequenttbus  propoiw 
tionibus  doccbimns. 

Algebra  fpcciofa  cqu^  ac  ccxnmunis  tota  irt 
numcris  cc^Ticis  con(iderandis  occupatiu ,  alioe 
taincn  adhibcc  chara6tcrcs  ,  nam  pro  radicc  licce- 
ram  aliquam  vcrbi  gratia  A  aui  B  ,  aut  alianl 
quamcumquc  ufiupai,  cctccofqtie  nuroeros  cofli- 
cct  iifdero  litceiis  al^habcti  indicat  \  confonanti» 
but  uiitnt  td  (ignificandos  numctos  daios  ,  feil 
jam  cogniros ,  Sc  vocalibus  ad  ignotos  fcu  quzfi- 
tos  :  itaponet  pro  radicc  A.rro  qnadrato  vel  A  A, 
vel  A  1  ,  pro  cubo  AAA,hoceft  A  dudhim  in  A, 
Sc  produftum  diidlnm  in  A  ,  quod  ctibum  indicat 
vel  A)  j  proquadrato-quadr.ito  AAAA  ,  vel  A4, 
&  ita  confcqnenter  ita  uc  fit  diffetcntia  imer  4A, 
&  A4  ,  nam  4A  fignifictt  4  Radices  A  ,  0c  A  4 
figni(ic.it  qiiadratum  quadrati  radicis  A.  Idem  di- 
ciro  de  E  ,  nain  t  E  fignificat  duas  radiccs  E  ,  at 
vcr^  E  4  vel  EEEE  tndicac  quadraco-quadracunt 
radicis  E  :  idcm  dicenduiT)  eft  de  aliis  tadicibujl 
quibtifcumtjuc. 

^ftft  ^ltl^      ^B^i'^!^^      ^i^^      fl^^  ^4^^ 

PROPOSITIO  111. 
Theorema. 
Expontnttt  tiumrerum  ctfftctrum. 

C  o.  I.  1.  }.  4.   j.    6.     7.  8. 
B  I.      9.  17.81. 14j.719.1f87  ^|6t 
D       R.  q.   c.  qq.  s.    qc.  ss.   qqq.  c 
F      A  Ai  A}  A4  Aj  A6  A7  A8  A? 

Proponatur  ferles  nuroerottim  conrinue  pro» 
portionalium  8c  Georoetrici  quc  (it  B,  prirooqot' 
pOQttut  unicas,  turo  ladix,  quadratum ,  &c.  Hui«. 

GCcc  ii)  fef»* 
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feriei  fupcrfcfibamr  alia  fcriei  Atifhmctica  eom- 
munit  niinieroruro  ,  ita  uc  radici  lefpoodcai  uni- 
m,  qiiadraco  binariiu  ,  cubu  icriianus  &  fic  dc- 
inccpt  uniiati  fupei  C  rcribacur  o.Ht  numeri  pro- 
grefftonis  aiichmciicc  rcfpondcntcs  ntuneris  cof- 
licis  vocancur  eotum  exponcntes. 

Dico  prim6  exponcnies  ,  explicare  quam  fe- 
dem  ab  unitatequiiibct  naroerus  coflicus  obcineat 
atque  ade^  radici  pnroamiquadrato  fccundamicu- 
bo  tertiam  fcdemcompecerc,cxponcntcs  indicai.r. 

Secundd  exponentes  indicant,quot  intcrccdaiit 
rationes  intcr  unitatem  Cc  qucmlibec  nurocrutn 
coflicum  cqualcs  illi  raiioni  quz  e(l  inter  unica- 
icm,  &  cadiccm  :  ica  ratio  umtatis  aJ  cubum  tri- 
pUcata  eft  illius  qu«  eil  unitatis  ad  radiccmi  qua- 
drato  quadrati  ratio  ad  unicatera  quadruplicata  c(l 
illius  qiue  cft  radicis  ad  uniutcm  e6  qudJ  cxpo- 
nens  qq,  fit  4.  Qiiarc  Ct  quzraiur  quifnam  nume- 
rus  Cii  furdefolidus ,  refpondcbo  cum  efrequi  cx 
maltiplicationc  radicis  qainquics  poHtz  product- 
tur.  quia  habct.cxponentem  (,  &c. 

Notandum  item  ell  numeros  cofficos,quorura 
exponcnces  frmt  numcti  componci  habnc  ctiam 
chara6b:rcm  &  appclbcioncm  compoficam-.uc  quia 
quadtatoquadrati  cxponens  e(l  4,nuroerus  com- 
pefitus  ex  binarto  bis  poHto,  feu  in  fe  nuiltiplica- 
to  ,  ideo  appcllacio  quadraco  quadraii  componc- 
nir  hfi  ex  appcllatione  Sc  charadcrc  qiiadraci.Pa- 
riter  cubo  quadrati  exponcns  componicur  ex  t  8e 
indicat  htinc  numcrum  cofliLum,  appcUatio- 
nem  habeic  a  quadcato  cujus  cxponcns  cA  t  & 
cubo ,  cu|us  exponcns  e(l ). 

Prxcipuus  tamen  exponcniium  ufus  fundatur 
in  proprietatc  progrcfliunis  aruhmeiicx .  rcfpon- 
dencis  pro^rcffioni  gcomctricz  i  nam  cxponences 
funt  quafi  logariihmi  numcrorum  ,  eumdcmque 
ufum  habcnt :  (icut,  crgo  additio  logarichmorum, 
pro  nuilciplicacionc  numerorum  fubdiiuitur  ,  & 
fubftra^lio  divifionis  viccs  gerit,  ita  exponencium 
adJiiio  &  fubftraftio  ,  numcrorum  cofllicorum 
tnulciplicacioni,  -ic  divifioni  zquivalct. 

Explicatur  ,  Poteftas  quzcumquc  feu  numerus 
coflicus,  per  alium  mulciplicari  aut  dividi  poccft  , 
exponcniet  additi  aut  fubiradi  odendcnt,  quz- 
nam  poteftas  ex  talibus  mulciplicationibus,aut  di- 
vilionibus  rcfulcec  quod  tn  excmplis  faciliiis  in- 
telligctur.  Si  quzracur  quis  numerus  oriatur  cx 
rnulciplicacione  cubi.perquadracum  adduiiturcx- 
poncnics  cubi  &  quadrati  fcu  )  ,  &  1  ficntque  f 
iciltcet  exponens  furdefolidi,  dico  produci  furde- 
folidutn.  MuUiplicandus  (ic  cubus  per  fupertbli- 
dum,  exponcntes  funt  }>&  f ,  qui  addici  fummani 
8  componunc ,  dico  cx  tali  multiplicaiione  pto- 
duccndum  qqq. 

Idcm  dicendum  de  divi(ione,  Cubocubus  cujus 
exponcns  9  ,  dividendus  lic  per  cubum  cujus  ex- 
ponens  cft  j,  fubtrahc  ;  &  9  ,  fupctcric  numccus 
i,  exponens  quadracocubi .  igitur  cx  tali  divifto- 
ne  rcfultabic  quadcaco  cKbus.  Quod  non  canciiin 
verum  eft  quocics  numeii  /ccundum  pcoprium  va- 
lorem  dividuntur ,  aui  multiplicantur  ;  fcd  ctiam 
dum  fub  dcnominationibus  coflicis  dividuntur  auc 
multiplicantur.  Hoc  cft  fi'  proponancuc  cccs  cubi 
multiplitidi  pcr  4  quadratos,multiplicotria  per  4 
fiuntque  1 1,  Sc  quia  cxponcns  cubi  eft  }  ,  &  qua- 
drati  a,addiiis  duobus  &  tribus  fiunt  f  cxpunens 
fupcrlblidi  :  a(fcro  crgo  cx  lali  multiplicaiionc 
produccndos  11  fupcrfolidos.  Si  6  cubocnbi  di- 
vidamur  per  tres  cubos ,  quoticns  ecir  1  quadra- 
tocubi :  quz  omnia  infctiiis  dcmonfttabo. 


Multi  inquiront  tb«i£icrcs ,  &  denominatior 
ncs,  numciorum  ccflicocum  progtcflionis  quan, 
tumlibci  ptoJuai :  icd  faiis  inutiiuer  cum  Dio- 
phantus  vix  unquaro  ad  oOavam  potcftatcm  pcc-  - 
vcniar.  In  gintic  tatrcn  dicecc  polTumus  omncs 
numcros  pcimos  poft  qumarium  ,  ad  furdefolidos 
pcrtinerc  :  quarc  cxponcntcs  7.1  i.i  J.i7.i9  r}.ad 
lurdefolidos  pcttinent,  quorum  prmius  habct  cx- 
poncntem  5,(ecundus  7,  ice.  Notantur  autcm  hoc 
modo,  s.  st.  sss.  ssss.  sssss .  Cztcrz  potcftate? 
quacuin  exponcntcs  funt  nutneii  compofiii.dcno-  . 
roinatioucm  h.ibcbuni  compofitam ,  quz  ncmpi 
contineat  appcllationcs  numeiorum  prinK)rum,cx 
quibus  coalcfcic  cxponcns  ,  ut  numetus  coQlcQt 
cujus  cxponctu  cft  ix  ,  numctus  compofuus  ex  ) 
&  4  feu  j.i.i  ,  vocabicur  quadraioquadrato  at- 
bus  ,  vcl  quia  idnn  exponens  1 1  componitur  cx  » 
6c  6feu  i.}.},pocerit  vocariquadiatocubo  cubui. 

Charaaeres  Algcbcz  fpcciofz  pczfefctunt  cx- 
poncnies  fuos  ,ut  fi  cuburo  progccflionis  cujus  A 
cftcadix,  fignilicaie  vcllcm.faibercro  A},  vcla}, 
vcl  aaa.  Si  cubum  pcogtcflionis  cujus  c  cft  radix, 
fcriberem  ccc  ,  vcl  C}  ,  ita  ut  cxponens  }  ,  fubfe- 
quator  liitcram,  irom6  paul6uliciiuseam  afliciar. 
cSoz  quidem  ex  inftituto  pcndcnt,non  tan.cii  funt 
incoi.liderate  conftituta. 


PROPOSITIO 
Theorcma. 


IV. 


StiwurMtU  rumirorMm  cffftcmtm, 

Non  tantiim  numcrorimi  coflicorum  charade. 
rcs  fupra  expllcati  in  Algcbra  cxrciunint ,  Icd  iis 
pletumquc  cyphrarum  cororounium  noir  przpo-- 
nunruc ;  ita  msenics  1  R  i  R  (  R.  8  R.  }o  K. 
qiiz  (ignificant  unaro  radican,duas  radiccs.quin— 
quc  radices  ,  odu  radiccs  ,  riiginu  radices lcu 
radicemctfc  fcmel,  bis, quinquics,  odies  tcigcdc»^ 
poliiam.  Ita  ut  (i  tadix  fic  i.&  fk.ribaiut  8  R.l  Jem 
lit  ac  16.  G  autem  radix  lit  }.  8  R ,  fignificabunc 
14.  fcu  tadiccm  } .  odics  pofitam.  > 

Idcm  intelligendum  dc  aliis  potcftatibos  ,  BC> 
4q.  (i  quadratum  fiicrit  9,  fignincabit  }6.  to  cu- 
bi,  fi  radix  fucrccit  ( .  Sc  confcqucntet  cubus  fie- 
rit  5.  &  confequenter  cubus  fucrit  115.  fignifi- 
cabic  iijo.  fcu  decics  iif. 

Idcm  intelligcnduro  cft  dc  ftaaionibus.  Ut  fi 
agatur  de  feric  in  qua  radix  cft  1.  inveniaf- 
Que  qq  ,  intelliges  fcmifTcm  qqti ,  qui  curo  illa 
Kcic  (ic  16,  ejus  fcmiflis  ctit  8. 

Cognofccnda  icem  funt  hzc  (igna  -+  &  — ■ 
pcimum  -+  plus ,  dicitut  fignum  additivum  ,  Bc 
— •minns  fignum  fubtraaivum.  Niimems  cui 
nulUim  fignuin  przponitur,  fubintclligitur  hjbe-> 
rc  fignum -+ vcibi  graiii.  10  q.  5  R.  fign  fi- 
cat  dcccm  qiiadraca ,  plus  quinquc  radices ,  hoc 
eft  dcccm  quadcaca  ,  &  infoper  quinque  radiccs. 
Ut  fi  fit  quzftio  in  illa  feric  proportionalium  iii 
qua  }  eft  radix  loq  -i-  j  radices  •  fignificabit 
loj  i  nam  quadcaium  eft  9  ,  &  confequcnter  loq 
efiiciunc  90 ,  qmbus  addcnda  eft  quinquies  ladis 
}  ,  fcu  15.  Pariccr  8c,  —  4  qfignificat  8  cubos 
minills  4  quadracis. 

Idco  aiiiem  hujufmodi  fignis  utirour.quod  fzpe 
numeri  fccundum  propcium  valorem  fint  incogni- 
ti  ,  atqiic  ade6  perigi  non  poflit  pcopcic  didu$ 
Algoriihmns  ,  hoc  cft  non  poflit  fieri  additio ,  Sc 
(ubtraaio .  ut  fi  propoiictcntur  addcnd*  quinque 
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raflices ,  8  qua<!rarij  ,  procedatqiie  qucnio  in  ca 
(ctic  GcomctrK:»  ?n  qita  qtudraium  cft  f.quod 
tamcn  igndrciur  :  S  quadrata  tfiiciunt  ji.quibus 
fi  adJis  quinqtiict  r^diccm  i  ,  cfficics  41  ;  quta 
tamcn  rnpponitur  atiiiuc  ignorari  valor  tjm  qua- 
drati ,  quam  radicis  ,  ita  iiotabinir  hxc  addito 
8  q  -+  j  R.  Doncc  innotefcat  quadrati  &  radicis 
valor. 

Idcm  intelligcndumcfe  rubtraClionc.  Ot  fi  fiib- 
trahcndu*  fit  iftc  nuoicrus  8  cx  10  ;  fcd  ii  incog. 
nici  flnt  fccundiim  pioptiutn  valoicm  :  iiinotcU 
cain  tamcn  fub  teimmis  cuflicis  :  veibi  graiia 
f  btr.ihcndx  fint  4  raJices ,  cx  j  quadraiis ,  in  ca 
fuppodtione  in  qna  tadix  c(l  1 ,  &  quadtatum  4, 
dcinec  innotcfcant  hiijufmodi  nurr.eri  notabo  j 
q  — '  4K  I  q  iod  proprie  bqucndo  ,  non  cft  fub- 
irjdVionem  ficcrc  •,  fcd  ilgnaic  facicnjkni  cum 
jnnotcfccnt  numeri. 

Nonntinqiian)  occorninc  notz  nitn^croruiTi  ir- 
raiinnahum  .  fi  tarrcn  veie  notrcri  funt :  hoium 
iMtuTani  infcr  us  explicabo,fijf{ici3c  mod6  coium 
chitadcrcs,  &  notascognofccrc  ^.q.  ^c,idcft 
tadix  quadrata ,  radix  cubica. 

Pnm6  dicitur  (uq  10  ,  feu  radix  quadratanu- 
tneri  xo,qui  oim  qu^ratus  non  flt ,  raJicc  qua- 
drati  przciti  numeris  ,  cxplicabJi  carct.  Qiiia 
tamcn  poifumus  cxhibetc  numcium  cujus  qua- 
drarum  ,  ita  parum  \  niimero  xo  dcficiac  ut  dc- 
fcdtus  ille  contemni  pcflii ,  ideo  coiilideratio  ha- 
rum  radicum  lUMi  ceiifeiur  inuiilis.  ^c.  40.  radix 
cubica  numert  40. 

Scaindo  hx  notx  inveniuntur  ante  nume- 
tos  coflicos.  jyq.  4q  ,  feu  radix  quadrara  4  qua- 
dratonim  ,  fenfus  eft  quod  ubi  valor  unius  qua- 
draii  innotuetic  ,  atqiic  adeo  cognofcctur  nume- 
tus  cquivalcns  4  quadraiis ,  extr.-ihcnda  erit  ex 
eo  radix  quadrata.  Quod  fi  acciJat  ut  niimerus 
Cquivalcns  4  qiiadcatis  fucrit  quadratus  itq.  ^q. 
non  erit  ntmtcrus  irrationalis ;  fcd  ratiunalis ,  uc 
quoties  nifmerus  quadrjtorum  eft  quaJratus ,  la- 
dixcft  raiionahs.  S:d  f-fficiJi  (ogiiiiio  notarum. 

Tcrrid  inveniiintur  notz  radicum  ancc  pliiri- 
ttios  nunieros  rofficos  intra  paienihcnn  cUufos 
nt  Mc.  (  4&  -t-  tq  4  R. )  fignificai  twcm  ra- 
dicem  ctibicarn  4  ciihorum  ,  pUis  o&u  qiiadtaio- 
ruinminus  4  radicibos.  Hoc  cft  fl  airum.iniiir^ 
cubi  qiiibjs  addintur  o&o  qiiadrata&  f>ibirnhai> 
tiir  ex  fiimma  4  Radices ,  ex  reliqtio  cxtralicnda 
erit  radix  o  bica  Ut  m  fcric  in  qua  radix  cft  j ,  4 
.cubi  108  cfBriuni,  addc  8  quadritos  fcuodics  9, 
Id  eft  71 ,  effiticnt  180  ,  fubtrahcquater  radicem 

feii  1  X  relinqncncur  i68.Siipcrior  nota  indicat 
extrahcndam  cffe  radicem  culjicara  cx  numeio 
168,  ubi  innetefcet. 

PROPOSITIO 
Thcotema. 
NHmerdii»  fitdcftu 

Aigebra  fpeciofa  peculiarcm  habct  numeratio- 
nem,  folct  enim  Htteras,  fcu  chaiadcrcs  Alpha- 
beti  adhibcre  ,  ad  ftgnificandam  quamcumque 
quantitaccm. 

Incognitas  quidem  quantitates  ,  qu»  in  qu«- 
ftioncm  Vocantur  vocalibm  A,  E,  I,  O,  V,  Y,  co- 
gnitas  vcro  fcu  datas,  confonantibus  B,C,D,F,G» 
^iqui  (ignificant :  alii  pio  quantiutibui  cogni- 


ti$  «fiirpant  prttna*  Ittrefai  alphdbeti  ,  ut  a,  b, 
tl<&c.Ultiinas  vci6  pro  incognicis.uc  x.y,t,u,&c. 

Secundo  his  liitctit  tam  voc«l«bus  qutm  coa- 
fonaniibus  chara^lcres  ninnctak:s  prcponiinu» 
ui  4  A  ,  feu  qifaruot  A.  SigniEcatquantitaiem} 
hitcti  A  tignificatam  qaaicr  fumendam  ((Tc. 

Si  VC16  chara£tcrcs  numcralcs  poftponantut 
charadcnbus  Alphabcti ,  &  not\nihil  ahius  figni- 
ficaiur  poteftas  illa,  cujus  cxpohens  pcr  cyphram 
indicatut ,  ut  a^  indicat  qtiadrato-qiudrarum : 
patiiet  C} ,  (tgnificat  c  aibumjiJcm  alii  cxplicauc 
rcpctitionc  c)ufdcm  littcrx,  fcu  vocalis  fcu  coilfb^ 
naniis }  ut  pto  e  quadrato,  ita  noiabunt  cc  ,  pro 
cubo  ccc.ac  ica  dc  reliquis:  cum  cnim  dux  litter;^ 
fimul  ponuntor  ,  indicarur  mulnplicttio  ,  unius 
pcr  aliam  ,  ui  hic  cc  fignificat  quadrarum  ,  quei 
fit  mnltiplicationcradicu  ev  pcr  fcipfam. 

Non  tantum  caJtm  littcra  rcpctitur,  fed  ctiam 
divcifx  flinul  ponuntur  quod  cft  flgnum  multi- 
plicacionis  umus  pcr  aliam  ut  a  b  ,  (ignificat  a,  id 
b,  hoc  cft  a,  muliipiicandam  effe  pei  b. 

Paritcr  bax  vel  baa,  indicac  b.  muiiiplicandum 
per  a  quadratiim  ,  cft  crgo  maxirra  dilFcrcntia  in- 
tcr  ba  ,  &  b-^  a  Ptimuni  cnim  fignifkat  multi- 
piicationcm ,  fcciind&ra  aJditionem  fcu  fummam 
ex  b  &  a  ficut  b — a  ngnificat  fnbtradioncm,  fnl 
id  c[uoi  reiinqiiitur  duin  a  fiibtrahitur  cx  b  ,  hoc 
eft  difTcrcntia  intcr  b  ,  &  a. 

Qiiart6  notandiim  eft  nnmcros  cofficosvocarl 
poicftatesj  qtioiies  atitem  plurcs  numeri  coffici 
fiintil  conjiiiiguntiir ,  pcr  figria  — »■  vcl  -  numcmi 
illcqiii  aitiorcm  locum  in  fiia  fcric  obtintt  rctitfR 
nomcn  potefVatis;  alii  antem  dicuntur  gradus  pa- 
roJici ;  Ur  fi  ptoponatur  h«c  xquatio  a  i  -f  b  a^ 
=z  (  hxc  antcm  iKita  =  fignificat  cquahutem) 
a  t  voc.ibitnr  potcftas  ,  cui  ncmpe  adjangitac 
ba,  gc  qitia  r^^tcftas  illa  cft  qiiadrarum,  dicctur  na- 
merus  bi  clfc  phinis,ut  nempe  intclligaturcnc  iri 
eadem  fpcce  qiianriratis  in  qua  cft  quadrarutlh 
Qiiilibcf  cnim  niirrenis  porcft  infclligi  ut  linea,ae 
fupcrficits,  iir  folidiim  ,  immo  plufqiiam  folidumi 
cnm  nctT-pe  •nrclligamus  numcrum  folidum  mul- 
tipjicari.  pcr  aiinm  fivc  fimpliccm  quemcumqae« 
gencraturqne  alia  fpccics  quanttiaiis.qnzin  con- 
tiniia  qnancitaie  amplius  locum  non  habct  ,  bt 
difcrcta  fcu  nitmcris  valer. 

Q;iare  in  noftra  xquatione  a  t,dicitur  potefUi 


a 


2. 


n 


i  veih  giadus  patodicus,b  coirfBciens,  quia  fimni 
cam  racUce  a  cfficit  pknum  ba,  z  vcr6  quod  eft  cc 
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incoenitos  i  q«o»  v«ic  bflcdcrc  dcbct ,  ot  !n 
quitionis  didror  homogcnctirn^     ^^^^6  cogniiioncni  vcniat.  Qiutc  Jc  iUonim  al- 

gorithmu  nobis  agrndum  incumbit  \  cft  autccn 
Algorithmu»  labor  ciict  numeroi ,  quonoroine. 
rcgulx  omncs  ,  qor  vcrfaniur  circa  numeros  de- 
nominaros  intell'guntut. 

Prima  occurcit  addiiio  circa  qnani  communC 


tha  parte  _  ,  _   

parationis,  ur  in  hac  «quanonc  iq.-t- 

tt  cft  homoccneum  compaiaiionia,  fed  dc  hii 
gjhuc  infcriilJ  futi  lof  ts. 

Potfftas  ctri  adjunprur  aliquid,  dtcitur  anc>5a 
b  a  ,      z  erit  quadratum 


n 


afFodum  adjundione  pUni  ba  comprchcnn  fub 
tadicc  a  Sc  cocfficicntc  logitudinc  b.Sit  coim  qua- 
draturo  ai ,  cujus  latus  lcu  rad;x  a  ;  producarur 
aliud  latus ,  ita  ut  lili  ad|ungatui  b  longitudo.per- 
ficiatucquc  parallclogrammum  :  toia  ngura  CDt 
ica  cxpriinctur  ai  -«■  b  a.  Ncmpc  quadratum  at, 
-t-planum  fc<i  teftangtUum  ba  ,  comprehenfum 
fub  radice  a,  fub  lincabi  quc  propiccca  dicc- 
tur  coeflicicns  longitudu  ,  quia  fimul  cum  radicc 
a,  efficic  planum  b  a,  quare  poteftas  ai ,  fcu  qua- 
dratum  ai  ,  cfHcitur  adjun^ione  plaiu  fub  radice, 
coifficicntc. 

Sccund6  fn  qiudrarum  at ,  fcu  C  D ,  ex  quo 
fubtraharur  planum  rcAangulum  b  a  ,  compre- 
henfum  fub  radicc  a,  &  fub  linca  b  ,  diccrur  qua- 
dratum  a  ,  afFcdlum  mul£la  plani ,  fub  laicre  a ,  & 
fub  cocfHcientc  lon(;itudinc  b. 

Parirec  cubus  affici  potcft  ,  &  fub  radice,& 
corfficicnte  plano,  &  fub  quadrato  &  cocfficicnte 
longicudinc.  Vcrbi  graria  proponarur  hcc  zqua- 
tioaj  -+  bai  iz:;  z.Ncmpc  ic. -+  }q:=(4fup> 
poncndo  »::zz.i  &c  bnz  j  dicciur  cubus  affcdlus 
folido  fub  quadrato  a  t.  &  cccfiicicnrc  longitudi- 
Bc  b ;  quod  totum  mctaphoricum  cft,dcfumpta  fi- 
miiudinc  cx  quantitatc  conrinua.  Ut  cnim  augca- 
tur  cubus  fiatque  totalc  folidum  ,  fi  addjtur  in 
dircfhim  linea  B,  pcrficiaturqiie  totum  folidum  , 
dicciur  illud  folidum  comprchcnfum  fub  quadra- 
*o  aa  ,  &  b.  Si  cnim  qiiadrarum  ai ,  ducarnr  tn  b, 
peificictur  folidum  :  quod  appoftce  aibo  adjungi 
poterir.  Qiiarc  folidom  adjun^um  dicctur  con- 
tineri  fub  quadrato  »i,  Sc  linca  b. 

Poted  Idcm  cub.is  affici  adjundionc  folidi,  fub 
radice,  fcd  tunccocfficiens  per  modum  plani  cnn- 
cipicturiut  fl  ponacur  a^  -*■  a  b — r.  feu  ic-f^R. 
ii::?9  ,  dicctur  cubns  afTcdlus  adjiinftionc  folidi 
fub  latcic  a,  &  cocScicntc  plano  b.  Scd  hxc  in- 
fcriiis. 

'M»*MM»t«.««4m  M)»f«»  «>»» 

PROPOSITIO  VI. 

Problcma. 
Additl»  numererHm  coffictrum. 
Algcbta  ut  pluriroum  verfatui  circa  numeros 


profcrtur  axioma. 

Si  mjignitudo  mjgniiudini  additur,h«c  lUi  ho- 

mogcncacll.  ,   .  r  i.    l-  l 

Si  magnirado  magniiudini  lubtrahicur,  bxe 

illi  homogcnca  cft. 

Horum  principiorum  fcnfusin  quantitate  con« 
tinuanulUn  difficultatcm  patjtor  ,  fignificaruf 
enim.fupccficicm  addi  non  poHe  Unc«,nec  lincam 
aut  fupcrficicm  foliditati.  In  numcris  vcri  qui 
irctaphoricam  tancum  habcnt  ,  cum  ciuanticaM 
continua  fimilitudincm  ,  videtur  rci  aUtct  fe  h»> 
bcrc.cubum  cnim  adjungimus  quadrato,&  lincii 
quilibct  cnim  numctus  cuilibct  numcto  pcr  addi- 
tioncro  conjangi  poteft,  iiaut  cx  duobusaliqua 
fumma  rcfultct :  dcnominationcs  cnim  cnbi ,  ta- 
dicis  ,  quadrari  funt  numccis  cxtrinfecx  ,  atqiie 
'  adc6  quilibec  numcrus  rcfpcdku  aliorum  eft  radix, 
qui  rclpcftu  unius  cubus  ,  aut  quadracum  crar. 

PolTint  ramcn  cxpUcari  hxc  axiomara  in  nu- 
meris  coflicis  q<i6d  in  additionc  coflici  proprii 
didla  dcbcant  nun>cri  inrclbgi  in  codcm  gradu 
progrcfliunis  gcomctiicx  ,itaot  quadraium  qua- 
drato ,  radix  radici ,  cubos  cubo  lantikm  addatur. 
Dixi  adJitione  propri^  diAa ,  quz  non  opus  ha- 
bcac  figno-+-. 

Addiiio  igitur  numeronim  cofficoram  (eri 
fimilis  cft  addirioni  vulgari  numerorum  dcnoroi- 
natonim  ,  qui  non  incongrui  adduntur  ,  fcd  tan- 
tim  qui  func  ejufdcm  fpccici  in  unam  fummam 
coalcfcunr :  ira  nummos  nummis  ,  fcancos  ftan- 
cis  ,  aflcs  affibus  ,  dcnarios  dcnatiis  addimus  \ 
iu  in  Aflronomia  figna  figni»  ,  gradus  gradi- 
b*is ,  minuta  minuris,  fccunda  fccundis  apramua. 
Ita  ctiam  in  addicionc  Algcbrica  ,  radicibus 
radiccs ,  quadratis  quadrata  ,  cubi»  cubos  addi- 
mus  ,  uc  potcs  in  cxemplo  vidac.  Acquc 


S 
4 


qq. 
qq. 


c. 
c. 


R. 


11  qq. 


->    lO  c. 


(,  q. 


8  R. 


nihil  alind  accidac  roinor  cric  d  fficuhas  quam 
in  aJdicionc  vulgari  numerorura  dcnominaro- 
rum. 

Idcm  in  fpeciofa  obfcrvabis  uc  vldet  in  etem- 


8 
4 


34- 
»4- 


ax. 
ai. 


*4 


tx  a^. 


lo  aj. 


6  ai. 


8  « 


plo  in  qoo  8  dcbcc  addi  4  »4  ot  fiaC  fumma 
11  84  &  ita  dc  rcliquis.Obferva  qiiod  34-  aj.ai. 
&C.  non  fiini  numcri,  fcd  dcrominarioncs  ,  qu»s 
additio  non  mucac :  Sic  a^  additum  34  non  ficit 
a8.  fed  134  fcu  1  qnadrato- quadraia  numcria. 

OiiMir  major  d  fficuhas  cx  varii  crxnbina- 
tionc  fipnorum  -+  &  —  qux  ut  bcnc  cxplicecur, 
cxcmplum  communc ,  &  familiarc  adducam.  So- 
lcnr  mcrcuoics  in  fuis  libtis  raiionum  ,  d<ias  co- 


himnas  inftitucrc  ,  quarum  una 


cft  dcbitocum 


Cfcdiforum  ahera  ,  &  quo  audiorcft  cicditofura 
numctus  ,  co  ditioc  evadit  mcicator ,  &  quo  mx- 

jora 


f 


niqitized  by  Coori[p 


Lib( 

Jora  funt  debita,  eb  fit  egentior,  credita  notantur 
figno-+  ,  cJcbita  figtio— ccrtum  autcm  cft  quo- 
ttcs  dcbita  prccis^  adzquant  credita,  metcacorcm 
nihil  omntno  habcre.  St  credita  majora  fint  debi- 
tis  ,  iis  CuhitiCtis  ex  creditis  reUquuaa  ad  merca- 
torem  pcrtinebit. 

-f  too. 
Aide  —  60. 


Supponamus  mercatorii  credira  eflc  loo.nnm- 
morum ,  quibus  addcnda  fint  dcbita  60.  fiet  addi- 
lio  dcbitorura,  fi  fubtrahantuc  debita ,  nam  fcrip- 
tit  40.  addiiio  peragetur. 

PoiTunt  auicm  varii  cafus  occiirrere ,  quos  hic 
rcfirrendo  cenfeo  ;  notavi  autem  fupri  omncm 
numcrum  ,  cui  nullum  fignum  przfigitur  ,  fubin- 
telligi  aficAum  figno  -+ . 

Numcri  addciidi  primcS  fcribantur  ita  ut  cubi 
subis,  quairata  quadtatis  rcfpondcant. 

4  c.  -+  8  q.  H-  7  R.  -+  18 

5  c.  -t-  o  q.  -+  7  R.  -+  o 
j  c.  -+  I  q.  -+  o  R.  H-  1 

II  c.  -+  9  q.  -+  14  R.  -+  19 


^     4  R    10 

S  K  —  10 


9  R  —  }o 

Eodem  modo  addes  ntimeros  quibus  pra>poni- 
tor  fignum  — •  fi  nempi  in  omnious  fibi  tcfpon- 
dcntibds  idem  fignuro  rcpetiatur ,  manct  cnim 
idcm  fignum — 

Qiarc  hc  Rcgulx  commnniter  traduntur. 
In  Additione  ~+  additum  ad  -+  fadt  -+ 
Paritcr  —  additum  ad  —  facit  — 
Sed  quando  -+  additur  ad  — •  fiat  fubtradlio 
majoris  i  minorc,remancatque  fignuro  majoris. 

G  j  q.  -+  6  R 
H  X  q.  —  X  R 

K  j  q.   -+    4  R. 

L  8  c.  —  8  q.    -+  J  R 
M  j  c.    -f  j  q.  —  4  R 

N  1 1  c.  —  5  q.  —  I  R 

Proponatur  nutnerus  H  addcndut  nurocro  G, 
in  primo  membro  quadiatonim  nulla  occurrit 
difticulcas  ,  curo  uterqne  nurocrus  habcat  fignum 
-+,ut  vcri  addantur  -i-  6  K.&C  —  i  R  fubcrahe 
i.minorem  «  majori  6,  remanebit  4 ,  aim  figno 
majoris)fi  enim  rocrcator  habeat  habcat  i,ut 
fiat  fumma  ad  indicandum  ftaiuro  mercatorisi 
fubttahe  debitum  i.  ex  crcdito  6  icftabit  crcdi- 
tum  4.  Pariter  addcndi  fint  nurocri  L  &  M  ,  non 
eft  difficultas  in  primo  mcmbro,  fcd  tanroro  in  fc- 
cundo:aim  roercator  habcat  tantum  jR.  &de- 
beat  4 ,  non  habcbit  unde  folvat,  quare  datis  tri- 
bus,  adhuc  dcbebit  i.  Idem  dico  de  ultimo,  mcm- 
bro  ultimi  etcmpli ;  nam  fi  habcat  1  x,  &  dcbcat, 
I  j.  reftabunt  j  quse  dcbcti  ideoque  ptipone- 
tur  fignum— . 
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O  j  R.  -+  ti 
P  1  R.  —  if 


S  j  R.  —  j. 

Qiiarc  iniis  cafibus  addicio  fignornm— ^eft 
potius  fubtradtio  quam  addicio  \  cmn  igitiu  nu- 
merus  poficivus  alteri  pofitivoaddicur,  fitnume- 
rus  pofitivus  i  curo  dcfcftivus  defc^voaddituri 
exurpir  nurocrus  defcAivus ;  fi  defcf^ivus  pofiii- 
vo  addatuf  fc  inviccm  deftruunt,umnino  quidcm 
fi  fintxquales.ut  fi  -t-  4R  ,  addas  —  4R.  nifail 
oronino  fiet  fc  fcinvicem  defttuent ;  vcl  ex  parie 
fi  fint  inxqiiales. 

Additio  numcroruro  co01corum  in  algebra  fpc- 
ciofii  eodero  roodo  perficiinr  quo  in  comroimit 
nam  pariter  quantitates  ejufdcm  appcllationii  col* 
ligiintur  per  additionc  numeroruro  ,qui  quantiia- 
tibus  prrponunmr  :  ut  in  oppofito  excraplo  fadt 

I.  aj.  -+  j.  at.  +-  a. 
z.  aj.   -+  6.  ai.  -+  a. 


j.  aj.    -+  9.  ai.  -+  aa. 

obfervare  licet ,  ut  fi  addas  a  ad  a  fient  1  a.  (t  j« 
ai  addas  ad6,  ai.  ficnt  9.  aa.  Si  i.  aj.  ad  i.  zj, 
addas  fient  j.  a j.  Monui  jam  aj  elfc  denomiiutio- 
ncro  8c  fignificare  a  cubum,  fi  qu.intirarcs  addcn- 
dx  fucrint  d<verfx  appcllacionis  addicio  fict  ope 
fignorcim  -+  —  nt  fi  addi  dcbet  a  pofitivum  b 
pofitivo  fcribes  a  -+  b  :  fi  b  eft  defeaiTttro,rcri- 
bes  a  —  b. 

Lictcra  Alphabeti  cui  nullus  prcfigitur  cha- 
rafter  numeralis ,  cenfetut  habere  charaAerero  t 
ut  a,  id  eft  I  a. 

PROPOSITIO  VU. 

Piobiema. 

SubtrsElu  numtrorum  ttffutrumt 

Subtraflio  minoris  quantitatis  I  majore  elt 
fumptio  excclTus  maioris  fupra  minorcm. 

j  R  — 8. 
j  R  —  f. 

X  R  — j. 

SubtradUQ  numeti  coflici  minotis  i  major^ 
ejufdcm  dcnominationis  flc  figni ,  eodcm  modo 
pcrficitur,  quo  communis  fubrradlio.Uc 

Si  ex  -+  5R  fubcrahcrc  dcbcas  -f  jR.rcftabunp 
-+  1  R.fi  cx — 8  fubtrahas  — '  reftabit— •  J. 

-+  5  R  —  J. 

-+  8  R  —  7. 


—  j  R  -+  4 
4-  J  R. 

Si  namerus  major  nt  roinori  e']urdem  dcnomi» 
nationis  &  figni  fubtrahcndus  fit ,  fiat  contraria 
fubtradlio,  cum  figno  item  contrario.  Uc  fi-fub- 
tr.ihcredcbcas  -f  8  R  ex  -+  (  R.fubttahe  c  ex  8. 
ficntque  —  j  R.  fi  ex  —  j  fubtraherc  dcbcas 
—  7  ,  reftabtt  -f  4;  fictque  4  —  j  R.  Si  cnira 
rocrcatof  habeat  f  nummos  ex  quibus  propteC 
aliqiuin  rationcm  (fibtrahcre  debeat  8.  verimu- 
DDdd  tn) 
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^  Paritcr  mcrcator  Jcbcbit  irw  A  habct  undc 
oblitcrct7dcbita  ,  vcrc  non  tant^m  obl.tet«  to- 
lom  fauro  dcbitum.  vcrum  ctiam  habet  rcfidua  4. 
qoz  non  pofTunt  poni  in  numcto  dcbitorum,  crgo 
In  numcro  crcditorum. 

Tcrti6  fi  numcrus  affcAus  figno  -+  fubtraha- 
tot  \  auxncro  affcftofigno  —  6«  uiriufque  addi- 
lio  ,  &  fcmancii  — .  Ut  fi  mcrcatot  dcbcal  100, 
atque  adeo  habcat  —  100,  &  cx  co  numcro  dc- 
bct  fubtrahcrc  -f  fo,adhuc  habcbit  pluradcbita, 
atqae  adeo  habcbii — i  {O. 

Quarti  fi  dcbcat  ficri  fubcraaio  numcn  dc- 
fc£kivi  ex  pofitivo  ,  vcrbi  gratia  debcat  fubtrahi 
—  jo  cx  -+  100.  cum  fubtrahi  non  poflit  ncga- 
tio  nifi  pet  pofitioncm  alicujus  pofitivi,  rclUbit 

~*QuMC  hx  rcgulx  fubtraaionis  dari  poflunr. 

Eadcm  figna  idem  fignum  rcponunt  fi  commu- 
nis  fiat  fubtraftio,  fca  fi  minor  numcrus  cx  majori 
fubtrahatur. 

Eadem  figna^ivctfum  rcponunt,  fi  mvcrla  fiat 
fubtraftio.  Diverfa  figna  addi  ptnuit  uttumquc 
namcrum.remaiietque  fignum  fupcrioris. 

In  Algcbra  fpcciofa  codcm  modo  fn  fubtrafiio, 
«c  in  Algcbra  numctofa  ;  fubttahunturquc  tan- 
tim  quantitatcs  ejufdcm  appcllationis.  Nam  qux 
funt  diverfx  adfcifcunt  figna  contraria  dum  fub- 
trahuntori  ut  fiex  A  fubtrahi  dcbcat  -+  b — c 
fict  A— b  c. 

Ut  mcliis  harum  regularum  vcritas  elucefcat, 
altiufque  mcmorix  hxreant ;  poflent  in  aliqnibus 
«xcmphs  fubftitui  numcri  fimpHccs  pro  littcris, 
aut  nnmcrit  cofficis :  ut  fi  cx  A-+B  dcbcam  fub- 
trahcrc  C  D.pro  A  ponc  qucmcumque  numc- 
rum,  ut  6  pro  B  alium  ut  4  fitquc  A  -+  B  10  fit 
C  ).  &D  a.  fi  fubtrahas  C— D.fubtrahcs  tannim 
unura  ,  quarc  dcbcbunt  reftare  9.  Scd  fi  mutatis 
fignis  fcribas  A  B  —  C  -+  D  fcu  10  —  j  n-i. 
fient  9.  ctgo  hxc  opcratio  cxhibct  numcrutn  qui 
iclinqui  dcbct  poft  fubtraikioncm. 

flHHMBsaeaseessfres-nfBfiSBBflSBfiBsaeeBfi 

PROPOSITIO  VIII. 
Problcma. 
Ex*min4  addititnit  &  fHbtr*nUnu. 

Primum  cxamen  additioois  ,  &  fubtraftionis 
cofficx,  erii  communc,  additio  ncmpe  fubtraAio- 


A 

B 


c.  -+ 
c.  -— 


iq. 
I  q. 


—  iR. 
4R. 


8. 
6. 


6  c  -+  1  q.  -+  X  R. 


14- 


A 

B 


4  c- 


C16  c 


nm  probabi. .  Sc  vidflin,  i  i»  ,-o  nulU  cft  diffi-  ™  P^^P;;''™  ' 
cuitas. 

Sccunduro  cxamcn  erit ,  fi  Additio  ,  aut  fub- 
tfaftio  probetUT  in  aliqua  progrcflionc  Gcoroctri- 
ca  ,  per  rcdu£kioncm  valoris  fingularuro  potefta- 
nun  ad  numcros  fimpliccs. 

Sint  V.  g.  addendi  numcri  A  &  B  in  unam 
fummam  C.  Inftituatur  examen  in  fcric  Gcoroc- 
trica  in  qua  radix  eft  1.  in  ea  fcrie  cubu»  cft  8.  at- 
quc  adco  4  cubi  cfficiunt  j  t,  &  duo  quadrata  cfii- 
cicnt  8 ,  fumma  cft  40.  aufcrantur  dux  radicci , 
fctt  4,rcftant  j6.  Addantur  8.  ficnt  44.  Pariter  in 
'•tnncro  B  funt  duo  cubi ,  fco  1 6  minCis  uno  qua- 
dtato ,  fcn  4  rcftant  1 1.  addc  4,  radiccs  fcu  8. 
ficnt  10.  aadc  g.etunt  r6.addc44.&  i6.fiunt  70. 
debent  ergo  in  numcro  C,  invcniri  70.6.cubi  funt 
48,cum  uno  quadrato  feu  4.  cfliciunt  ji  cum 
duabus  radicibus  feu  4.  &  I4.  funt  705  crgo  pro- 
h*  fuit  ad^litio  prxdidlomm  nuraetorum.  Idem  in 
fubitaaione  pijtftandum. 


Rcgulx  Additionis. 

Eadem  figna  idem  fignum  rcponuni. 

Divcrfa  iigna  jubent  numerum  unius  figni  fub- 
trahi  ex  numero  alterios  figni ,  ncmpc  minoiem 
ex  majori,  dc  rclintiui  fignum  majorisnuineti 
Rcgulx  fubtradionis. 

Eadem  figna  idem  fienuro  reponont ,  nifi  fiat 
prxpoftera  Uibtradio,  lcu  major  numetus  ex  mi- 
nori  fubuahatur. 

Diverfa  figna  jubent  addi  utrumquc  nuroerwtn; 
remancrquc  fignum  fupetioris  ,  ^  quo  fcilicit  fit 
fubtra^io. 


PROPOSITIO  IX. 
problcma. 
MuUiflicittit  mtmtrmtm  cojficertm. 

Muhiplicatio  nomerorum  cofficoruro,  &  d*- 
vifio  peculiaribus  nititur  principii» ,  qu«  fuK 
ifta. 

Si  magnitodo  in  magnitudincm  ducinir ,  qo« 
producitur  utriquc  erit  hetcrogenea. 

Si  roagnitudo  magniiudini  applicatur.  lco  p« 
magniradinem  dividitox ,  divifa  uuiquc  ciit  hett- 
rogenea. 

Senfu»  horum  axiomatum  eft  qnod  quotieJ  i»!- 
merus  cofficus  per  nurocrum  cofficum  roultipu- 
catur,  produdu»  femper  fit  altioti»  gradus  i  nun 
fi  radix  in  radicero  ducitur  fit  ciuadramro , 
dix  in  quadratum  fit  cubus ,  &  ita  conrcqoffitcr; 
qux  orouia  hic  propofitione  explicaoia  Mciff' 

mus.  . ,  „ 

Prima  regula  efto.  Numcrus  abfohi^'" .  min^ 

niro 

abfolutummultiplicans,  prod'«3"*"7:  ,,,, 
abfolutum  ;  ideoquc  quotics  <^^"^ 
in  abfolutum  duccndus.  fiat  cot""^»^"" 
tis  multiplicatio  ,  ic  produfto  nutios  cb«a"" 
cofficu»  apponatut.  »b- 
Second;ffinumeru»coffict.s  ^^^^t 
foluturo  ducatur.  fiatroult.pbcat.ocha»a« 

nuroeraliuro,  &  produao  idcm  char.ar^" 
cus  prxponattir .  ut  fi  numcros  A  ^of^*^^. 
bul  nuiSeri»  coffici».  rouldphcetut  pct  non* 


8  q. 


86  q. 


8. 


rum  abfolutum  B.  multipUca  "^^t 
ralcs  fingulorum  mcmbroruro  p«o »  1 
quaruor  cfficiunt  16  fcribo  16  ,  "'^V-enM  A. 

Ratio  eft  quia  fi  quatcr  "P«"'"?[,"^itvfroC, 
fierctque  una  furoroa,  ca  eflct  xquaii  ^ 
fcd  mulriplicatio  cjufdem  nurocri  ^^^^^tus 
prscftare  dcbct ,  ac  fi  quatcr  abfolu» 
cofficu»  A  ,  quot  ncropc  funt  un.t.tc»  m 
B  i  crgo  proba  cft  «nultiplicat.o.  ^^^„.fi,t 
Eadero  Regula  probar.  potcft  «pctricx. 
fnppofitio  ,  alicuju»  P^ogjf*"^"  ficcubuscft 
vcrbi  gf  atia 

illiu»  in  qua  rad«  g  ^  cubi 
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4  «bi  funt  ji ,  roultipliccs  4.  cubos  pcr  4. 
efficis  t6.  cubos  }  fed  16  cubi  funt  oftics  i  i  .fcu 
ii8  fcd  paritct  quaicr  j  1.  jdcm  pr»ftat,crgo  pto- 
ba  cft  multiplicatio.  Ratio  pctitur  (  ex  1. 1. )  in 
qua  habetur  rctaangulum  fub  infeaa,&  toti  ali- 
qiii  linci  ,  Kqualc  ellc  omnibus  reclingiilis  com- 
prehenfis  fub  infcda,  «e  f,ngjli$  fcgmcntis 

Tcrtia  Rcgola  cnm  numems  coffici  denomina- 
tus ,  pcr  ahum  numcrum  coffice  item  denomina- 
tura  multiplicatur  5  fiac  multiplicatio  communis 
ch^radcrnm  numeralium  ,  &  produao  charafter 
cofficus  addatur.indicatus  pcrfummam  exponen- 
liura  utriufque  nurocri  muhiplicari.  Sit  numcrus 
coffic^  dcnominatus  j  q  mulriplicandus  per  4.  c 
pr.mi  multiphco  j.  per^.  &  fiunt  11 ,  quibui 
■ppoticndus  cft  chara<acT  cofficus  S.  indicatus 
pcr  j  qui  cft  fumma  1.  feu  cxponcntis  jq,&  1  fcu 
exponeniis  C. 

Demonftr.  Dcritur  ex  ii$  qu«  demonftravimns 
in  gcnerationc  logarithmorum,nempc  quotics  nu- 
meri  arichmcticc  proportioniles  aptancur  geome- 
tric^  proporcionalibus ;  idcm  pr«ftari  addicione 
tnihmeticorum  quod  perficicur  mulciplicationc 
geomecricorum.  Sed  pcr  additionem  cxponenciura 
quadraci,&ciibi.fitexponen$  furdefolidi  ;  ereo 
fi  unum  q.iadratum  multiplices  per  unum  cubum, 
gcncrabitur  unus  furdcfolidus  ;  fi  iinum  quadra- 
lum  duoscubos  mulripliccc.prodiicent.it  duo  fur- 
dcrohdi ;  fi  duo  quadraca  mulcipliccnc  d.ios  cubos 
fient  4.  nirdefol.di ;  crgo  fi  ,q.  multipliccnt  4  c 
fient  II.  furdefolidi. 

Radtz  crgo  mulciplicans  feipfam  facit  qui- 
dritum.  * 

Radix  roulciplicans  quadratum  prodildi  Ctt- 
baro.  ' 

Et  univcrfalicer  radix  mulciplicans  aliquam  ro- 
tcftaccm  gcnetat  fcqi  cnicm. 

Qtiadrwtim  multipl.c*ii$  radicem  facic  cubum 
diftanccm  i  radicedoob  is  gradibiis. 

q.  duaum  in  q.  r fficit  qq.  diftans  i  quadraco 
duobos  grad'bus. 

q.  mtilciplicans  cubum  gencrat  furdefolidum 
d  ft-tntcm  a  aily»  diiobus  gradibus. 

q.  miiltiplicans  qq  ,  producit  q  c  ,  diftantem 
dnobtis  grad.bus  iqq. 

C  'b-i^  mulcipl-cai.s  R.  producit  qq.  rcroocmn 
i  radice  ti-bu$  gradibiis. 

c.  diift  ij  in  q.  furdcfolidum  cfficic  tribu$  gra- 
Jib»i$  i  q.  remotum. 

C  dudl.ts  in  c.  producit  q.  c, 

Reg"la  crgo  Qjiarta  generali$  efto  ;  Exponent 
«ujiifcinTiqiie  niimeri  coffici  indicabic  quoc  gra- 
dsbj^  remotu$  fit  produdus  ab  alio  muliipli- 
tfante. 

Rcg  ila  C^itnca ,  Eadcm  figna  reponunt  fignum 
-+  •  divcrfa  figi^a,  figiniin  — . 

Nonapparct  ulLid>ffiailcasuc  numenis  affc&m 
ngno  -+  mulciplicactis  per  alium  afFtdum  fi- 
g  10  -t- ,  ptoducac  iffedam  figno  -+  ;  nam  in 
inultiplicacionc  v.ilgiri  ocnncsnumeii  fubintelli- 
g>inmr  habere  fignura  -t. 

Secund6  cum  -4-  per  —  multiplicaiur,  nome- 
rus  prodtiAiis  habet  hoc  fignum —  1  quod  pene- 
rratis  icrminis  fatis  intelligciur.  Proponancuf 
•*+  4  R.  miihiplicandc  per  j  R  —  4  fi  abcfTct 
addiramentitm  illud  —  4,  mukiplicando^  R.  per 
j  R.  fiuni  11  q  .  fcd  nolumus  ui  fiat  intcgra  illa 
multiplicacio  per  j  R,  fed  innuimus  ftibcrahi  priu* 
dcbcre,ex  j  R.  quaiuoi  unitaccs ;  ergo  produaot 
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eric  minor,quam  fi  deefTct  illud  additaroentum  — 
4.  ergo  16  R,  qux  oriuntui  cx  mulciplicatio- 
ne  4  radicum  pcr  4  dcbent  lubere  przfixura 
fignum  — . 

Major  apparet  difficulcas  in  uhimi  parcc  re- 
gulz ,  ncitipi  uc  minus  mulciplicatum  pcr  minus, 
cfficiac  plus ;  quod  taroen  ita  demonftt o  ncmpc  in 
tota  opcracionc  rooltiplicationis  ,  id  quod  exur- 
git  ex  muhiplicatione  nnmeri  affcfti  figno  -fpct 
niimcnim  affedhim  figno  eodem  —  addcndunl 
cfie ,  ad  hoc  ut  fit  ra  zqualicat  quc  inquiricur. 

Jaro  aliks  fzpe  oftcndimus  per  mulctplicacto- 
nem  generari  rcaanguloro  :  Proponantiu  crgd 


H 


B 


A%  C 

3  I 

niimeri  A  B.  —  B  C.  feu  8  1.  &  B  D.  — '• 

B  E  feu  7 —  j.  mulciplicandi  invicem  :  primuj 
A  B  —  BCeft  AC:  lecundusvCTiBD  —  BE 
cric  D  E  ;  inquirimus  ergo  rcftargulura  fub  AG 
&  D  E  ,  hoc  cft  rcSangulum  F  K  ;  qnod  ita  in- 
quii^mut.  Clarutneftrcaangulum  AD,zquale 
ertc  rcftangiilis  F  K ,  A  E  ,  K  D  (  addacur  utrin- 
que  redlangulum  K  B  ,  erit  reftangul.tm  ADh- 
rcdlangalo  K  B  ,  zqualc  redlangulis  F  K  ,  A  E^ 
&  duobus  K  D  .  K  B  ,  feu  rc&angulo  G  B. 
Qtiare  fi  ex  refkangulis  A  D  ,  K  B  ,  aufcranmc 
rcflangiila  A  E ,  &  G  B  .  reftabic  rcAangulum 
F  K  ,  id  aucem  przftamus  virtualitcr  rcguU  no- 

ftri.Naro  prim^  multiplicamus        1.  pcr  ■ — ■  j. 

fitquc  -4-  B  K  6  tum  mulciplicamus  ■+  8.  per 
—  j.  fiiquc  —  14  feu  A  E.  tum  multiphct- 
ifius  -+  7.  pcr  —  2.  fitque  — 14.  fcu  BG.  de* 


%   


5«  — 


»4 
«4 


Jtf   j8  -+  6 

nique  mulciplicamu$  -+  8.  per-+  7.  ficcjue  /i. 

feu  A  D.  habcmus  AD   AE  &  B  G.  -fBK. 

crgo  rcftac  F  K. 

Proponenda  funr  aliqua  exempla  in  quibuf 
roulciplicationis  arrificium  mcli6s  videacur.  Pro^ 
ponacur  cumerut  A«  roulciplicandus  pei  nume^ 
rom  B. 
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A 

B 


5 


c. 
c 


4  q. 

i  9- 


8R.  — l 

5R.  —  * 


C      — 48  c      t4  q.  — 48  R.-t  48 
O       -••  40  qq.  xoc. -+4oq. — 40  R. 

E      -+ »4f. — »iqq.  -+  14C. — M  9« 

i.4  qc.  —  1 1  C  -+  »4  qq.  —  X4  c. 


14  qc  -f  1 1  f.  -+  51  qq.  —  68  c  -+  40  q.  —-88  R.  -+  48 


Ptimii  roultipliccntur  fingiiU  rocmbra  nuroc- 
b  A  ptf  ——,6  ukimuai  fcilic^t  roerobrum  nuroe» 
f i  B ,  obfcrvatis  iis  qaz  dc  dittinAtone  figno- 
nim  -i-  &  —  diximut,  fictque  nurocrus  C. 

Secund6roulttplicen(ur  hngulx  partcsnuroeri 
A  pci  ->  J  R  »  pcnultimum  rocmbturo  numeri  B, 
fietqoe  nuroerus  D. 

Teni6  multiplicctur  A,  per  -+  j  q.  obfervatis 
iisrcgulis  quas  dedimus  fiet  miroerus  E. 

Quart6  rouluplicctur  idcm  A  per  j  c.  prironm 
mcrnbnim  muncri  B,  &  habcbis  F. 

QuintA  adic  fimul  numeros  C ,  D  ,  E  ,  F.  fict- 
<p»e  numerus  G  ,  in  quo  videi  obfctvari  in  rouliis 
niethodum  communem  muhiplicationis  :  dcbct 
autcm  Tyro  in  his  cxeroplis  fe  cxctcere. 

Hz  Rreulx  mukipltcationis  obfctvati  dcbent 
eciam  in  Algebra  fpcdofa.Nniip^  ptiro6  fi  nuroo> 
■us  qutlibcT  abfolutus  mukiplicct  quamcumquc 
poteAaiero  ,  multiplicatur  tanturo  charaAer  nii- 
meralis  przfixus  tali  potcftaii :  fi  4  aj.roukipli- 
caii  debeant  pei  4.  fient  1 6  i}. 
Parttct  a  in  a  producit  a>. 
s  ia  a»  gencrat  aj. 

•  ia  a)  gcncrat  a^  &  ita  ctmfcqnenier. 

•i  in  as  producit  14. 

ai  in  a|  producit  »f  adiitis  fcilicct  ezpo* 
nentibus. 

ai  in  a4  ptoduck  %6. 

in  a)  producit  a6.&  ita  d«  aliis  oronibui. 

Quaniki  quanticaics  divctfe  dcnoroinationis 
fc  inviceio  mukiplicant,  fit  alia  qnantiias  utriquc 
iieteiogenea  :  lu  fi  a  in  b  ducaiur,  iatelligantnr- 
ifie  a  flc  b  ,  clTe  longitudincs  fit  planum  a  b.  Si 
longidido  in  planum  diicatur.fic  folidumiUt  fi  a  tn 
b  pUnuro  ducatui,  fit  (oUdum  a  b  ,  latitudo  in  fo- 
lidum  producit  planopUiuim  &  ita  conJcquen- 
tcr.  In  quo  notanduni  eft  qucralibct  nunictum 
pofTe  concipi  pcr  rooduro  latitudinis,  pcr  tmxliim 
plani ,  aut  (ulidi  ,  idcoque  his  dcnoroinationibus 
•00  eft  raultum  inhxtcivdum ,  quz  tanKn  potrunt 
confufionem  parcre. 

Q;*antitatibu$  coillcis  nt  pluriroum  prxponun- 
nir  chara^res  nnrocralcs,  ut )  a,  4  ai ;  hi  autem 
ch araftcres  mulciplicaii  dcbent:  uc  fi  j  a  ducantur 
>n  4  31.  ficnc  11  aj  ^  ex  x  a  in  j  bc  fiunt  6  abc  ; 
Cx  t  a  b  in  6  cd,fiunt  1 1  a  b  c  d. 

Notandiim  itcm  cft  ,  duro  chiradlcr  colScus 
niikiplicai  aliuro  cofltcuro  coropofituro  ,  in  quo 
jim  przdiftus  charadlcr  rcpcriiur  ,  fuficere  uc 
i*uiecur  exponcns:  ut  fi  a  b  ducatur  io  a  fiec  aab.  ' 
V^uod  ut  mclius  intelligatur,fit  a  idem  quod  \.Se 
k  >dem  quod  4.  eiitque  ab  1 1.  dum  mulciplico  i  x 
P*!'  )■  idem  nuroerus  producitur  ,  ncmpc  )6,  ac  fi 
priro6  }.  pct  j.  mulciplicarem.forroaremqnequa- 
dratam  9  ,  qiiod  poftea  pcr  b  fcu  per  4  multiplt. 
«arcm.  Oftendlmus  cnim  in  arithmerica  quoties 
trcs  nurocri  (c  inviccm  miiltiplicant,  eundcm  fem- 
pcr  numcrum  pioduci.quoroodocumque  hac  roul- 
tiplicationes  difpouantuc. 


Paritcf  fi  a  b  multiplicetur  pcr  a  b ,  fiet  ax,  bx» 
ut  fi  I X.  pct  1  X.  multipliccntur,fiatquc  144.  dioo 
fi  multiplicccur  9.  quadratum  a,  pcr  b  quadrxtnm, 
feu  16.  c\indcro  nurocruro  produci ,  quia  fdliccv 
pofiiis  duabus  radicibus  )  &  4.  &  caruro  quadra» 
ns  9.  0c  16  ,  fi  radiccs  fc  roukipliccnt,  fiantquc 
I X.  Si  quadrata  fe  roulcipliccnc  fianique  144.  ti. 
eft  radix  nuroeri  1 44.  Ratio  eft  quia  cum  )  jnalti- 
plicet  Sc  feipfum  fic  ^.faciatquc  9. 0c  1  x  >  crit  9. 
ad  I X.  ut  ).  ad  4.  paritcr  quu  4.  rouliiplicat  6c  ). 
&  fcipfuro,  efBcitque  i  x.  8c  t6.  etii  ut  1  x  ad  i6, 
ica  )  ad  4.  crgo  iu  eft  9  ad  1  x.  uc  1  x  ad  1 6  ,  ergo 
( prr  16.6. )  quadraturo  mcdix  zquabitut  tcdkan- 
gulo  coroptchcnfo  fubcxticrois.quod  crat  dcmonr- 
fttanduro.  Ergu  fi  ab  mukiplicet  a  b  fict  a^  b'. 

In  gcnerc  ergo  hzc  regnlaobfeivaii  dcbec,quo- 
tics  tdero  eft  chatadci  in  mukipUcantc,  &  roulti- 
plicato,  fufiicic  rouuie  csponciucm,ut  vidcsin 
przccdcnti  exeroplo. 

Dcnique  itotanduro  eft  in  mukiplicarione  cHa 
diffcrcnciam  inter  hzc  duo  multiplicarc  a  -t-  b  * 
pct  a  b ,  &  mukipkcare  a  b,  pci  a  b.  Noro  po- 
fito  qiiod  a  fit  ).  &  b  fit  4.  a  — t-  b  (cptaneffi- 
ciuoi,  fcd  a  b ,  figni6cant  a  ia  b ,  f«u  ix.  Pti« 

a  -+b 
a  -+b 


-+ab.  -+  ba 
+-ab. 

«X  -+  X  a  b.  -+  b& 


ronm  ka  peragitar  :  priro&,  roultipWcetur  b  in  b» 
firqoc  -+  bx.ifm  mukiplicctui  b  in  a,  ficquc  -+ 
a  b.  Tetu6  roulbplicari  debet  a  -+b  pcr  a,litqiie 
M-a  b  ,  5c  ax  ica  ut  oronibus  coUedis  fiant  a  & 
-i-x  ab.  •+  bx. 

Secunda  ver6  roukiplicatio  peragirur  routaixlo 
tanturo  exponentcs  quantitaturo  a  &  b,  itauc 
fiant  a'  b^ ,  iiuelligatuiquc  a  quadratum  io  b 
quadratum. 


PROPOSITIO  X. 
PioblenH. 
DiviJU  numtmum  ctfficammt 

Divifio,  eft  acceptio  quantitatis  ad  quara  divil». 
ca<n  hdbeac  lationein  quam  hsbec  divifor  ad  uni- 
taicm.  Hzc  quantitas  vocatur  qnoticns.  Dicicut 
divifio  eife  v>plicatio  fiipuficici  ad  hneam ;  nu- 
mcius  eniin  dividendiis  concipitui  perroodnmfu-' 
perficiei  rc^angiilv,  qux  appbcatui  ad  unuro  la- 
tus,  uc  innoicfcac  aliud  lams,  atquc  adco  qiund'- 
usapplicanda,  illi  cui  applicacoi  dl  hcicrogenea. ' 
la  nuroaix  vuigaiibu»  iwac  regula  I^ciim  noa 

babct. 
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hihet  ;  ta  codicU  tmen  vim  fuam  obtinet. 

Ecdein  fcrc  rcgul»  &  obfcrvationcs  ufnrpan- 
dx  funt  in  divifionc  ,  qux  multiplicacioni  pcili- 
ciendx  accommodatx  funt.  Qiiare 

Quoties  numcrus  cofficus  pec  numerum  abfo- 
lutum  dividitur  ,  quoticns  ccit  numcrus  coflicus 
ejufdem  dcnominacionisi  com  enim  multiplicatio 
numcri  coffici  pci  abfoiutum  ,  cundcm  charaAe- 
rem  cofficum  rctineat,divino  qux  numcrum  mul- 
tiplicatum  in  priorem  (latum  teilicuit  >  eundem 
cuam  chaia^crein  fctvabic. 

Qiiare  (i  dividas  i  o  q  per  numenun  abfolutum 

fict  quotiens  f  q. 

Quocies  numcrus  cofllcut  major  per  minorcm 
aividitur.fiat  fubtra£lio  cxponentis  abcxponentc, 
&  apponatuf  charader  coflicus  refpondens  reli- 
quo.  Proponatur  hic  numenis  n  C  ,  dividendus 
pct  4q,  DiviJatur  numctus  abfoUuus  1 1  per  ab- 
foliicum  4 ,  crit  quotiens  )  ,  tiim  qiiia  exponens 
cubi  cft  )  ,  &  quadrati  i ,  fa^a  fubttaaione  i 
aj  reftat  i  ,  dices  igicur  quoticntem  cife  jR.quod 
cx  rcgulis  in  muliiplicaiione  tiaditis  facilede- 
tponftracuc. 
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Potcft  tanicn  addi  hxc  rabula  totam  dodlri- 
tiam  divinonum  continens :  ufus  illius  talis  erir. 
Quxre  in  fummitate  numerum  dividcndtim,&  in 
priml  coliimni  d  viforcm  ,  communis  conaicfus 
eshibrbir  quanticacem.  Uc  fi  dividendum  propo- 
ftas  qq,  per  q  ,  ilUid  accipc  io  fummitatc  primc 
lincr  Hi  m  ptima  columna  diriibrein  fcu  q.  com» 
rounis  uttiufque  concuifus  quadtatum  exhibebit. 
Si  cubum  per  quadcattim  divtdcs,quotiens  erit  R. 

Signomm  tegiilx  pri^s  ttadicx  obfcrvandx 
fiint,  -+divifumpcr  -+ facit  ■ 
in  quotiente  . 

Pliis  divifum  per  Sut  — pet  -f ,  e^cit  

Ficilis  eft  divilio  cum  divtfot  unum  habet  tan- 
ttfminembrum  ;  alioqui  difficilis  cft,  jlc  fequentes 
lubet  kgct. 

Si  divifor  fuerit  componrns  ,  id  eft  habeat 
rWa  membra ,  $c  membta  dividentis  non  ha- 
beant  ea'ndcm  rationem  ad  mcmbra  divifi  ,  noii 
fict  divifio  proprii  difla  ,  fcd  refultabii  fira- 
^io.  Uc  fi  dividere  debeas  hunc  numcrum 
7q  -f  i  j  R  ,  -f  lo  per  i  R  ,  -+  X.  fiec  fradlio 

-f  't  indicans  ubi  innonierit  valor  tkm  ra- 
dicis  qii^m  quodrati  inftituendaiti  eiTe  talcm  di- 
vifionem. 

Si  nun>CTi  dividcndi  mcmbta  eamdcm  habue- 
rrnt  rationem  ,  ad  membta  divifocis  compofici , 
poterit  inftitui  divifio ,  ut  fi  dividere  debeas  i6q. 
-*  '^R.  pet  8R.     )  qnotiens  eiit  iR. 

Djui(]ae  fi  pamcriu  denotTrinationis  minora 


dividatoT  per  mimerum  denominationis  inajotisi 
cxutgct  ftaaio  :  ut  hic  luimcrus  loR.  dividcndu» 

fic  per  hunc ,  jc  ,  nafcecur  hxc  fi:a£lio 

In  mulciplicatione  &  divifione  coflicoruta,  fc- 
pe  accidic  ut  numeriin  fpccic  difrcicntes,cundcm 
tamcn  ptoducant ,  ti>  qu6d  in  fpccie  tanciitn  dif- 
fcrant  ,  re  vera  tamcn  fint  iidem  nnmeti :  fic  j» 
cft  idcro  ac  j — li  quarc  fi  per  (cipTos  multipli- 
ccniur.habcbunt  quadrata  xqiialia. 

Notandum  iccro  eft  in  algebra  ocairrcrc  nti- 
meros  niinores  quam  nihil,  qui  licet  fidlitij  fint» 
pofTunt  tamcn  confetre  ad  invenicndos  vctoa 
numeros. 

Qiiod  pcrtinct  ad  divifioncm  ffcundtim  roctho» 
dum  in  (j^cciofa  ufurparam  ,  obfcrvandx  func  le- 
gulx  divifionis  coflicorum.  Quare 

Prim6  quoties  poicftas  fuperior  ,  per  inferio- 
rem  cjufdem  appcllacionis  dividitut  >  fubtrahituc 
cxponcns  dividcntis  ab  cxponcrc  divifx.  Sic 
dividcndo  aj  pcr  at ,  rcftat  «i  fcu  a ,  fi  anie  potcJ 
ftatem  adfcripti  fint  chatadikeres  numerales  ,  tam 
in  dividendo,  quam  in  divifoce  ,  debcnc  iUi  di^ 
vidi  ot  fi  li  a4  dividantur  pet  3  a;  icrit  quo- 
tiens  41. 

SecundA  quando  pofcftrs  ,  aut  ctiam  quanti- 
tu  ,  pcr  aliam  alcerius  noroinis  ,  feu  cx  aiia  radi- 
ce  ortam  dividitur  ,  divifio  peragitur  fnbfcriptio- 
ne  diviforis  :  ut  fi  b^  dividi  dcbeat  pei  ax  ,  fie( 

qoottcns  Ti 

Tcrti&  quando  quantitas  exprefla  pet  littetaa 
dividiiur  pcc  quantiiatcm  exptelTam  per  aliqaal 
ex  illts  ,  quoiicns  eft  quantitas  cxptefla  pn  rcli- 
quas.  Uc  fi  a  b  dividatui  per  a  ,  rcftabit  b.  Cum 
Cnim  a  b  nihil  fignificet  aliud  ,  nifi  produdum  e^ 
a  in  b,clarutn  cft  quod  fi  tale  produdtum  dividaiuc 
per  unum  latus  a ,  qtioticns  erit  aliud  latus  b. 

M.i)or  ctii  difliculias  in  divifiore  quancitatis 
compoficx  ,  pcr  aiiam  quancitacem  compofitam. 
PolTiimus  lamcn  in  tmiliis  imitari  mcchodiun 
divifionis  atithmcticK  comnuinis.  Pcoponatur 
primci  quamiias  compofita  dividcnda  pcr  quan- 
ticatem  fimpliccm ,  ni  fi  ptoponatui  quanticat 


Ac    -+  Bc 


(A  -t^  B 


A  c  -+  B  c  ,  dividenda  per  c  ;  iWitlo  pritnunt 
membrum  A  c  per  c  ,  &  fit  quoiics  A,  tum  mul- 
tiplico  c  per  invcnturo  quotientcm  A,  6c  fit  Act 
quo  fubtradto  cx  priniomembto  AC  ,  nihil  re- 
ftat ,  promoveo  divifotem  ,  &  divido  Bc  ,  pet  c^ 
&  fit  quoticns  B,  qncm  fctibo  ,  tum  multipiican- 
do  divifotcm  c  ,  pa  B  ,  fit  Bc  ,  quo  fubtiiiAo  cx 
B  c  nihil  rcftat  ;  qiiate  A  -f  B  erit  quoticns. 
Qtiando  auccm  diiDitamus  ,  an  tite  fuerit  per- 
aCki  divifio  ,  poflurous  pcr  muttipfacationcm  id 
probarc. 

Proponatut  fccundd  Ac  -f  AD  >  -f  BC,-f  BO 

Ac,  -f  AD,  -+Bc,  -+BD 

c,  -fD,  (  A  -+ 

dividenda  pcr  c  D.Dividanu  primum  mcm- 
bnim  A  c,  per  c ,  quotiens  crit  A,  pct  quem  rool- 
tiplica  toruro  c  D,fictquc  Ac  -f  AD,  quiboJ 
fubduftis  ex  Ac  -f  AD  nihil  relinquitur.  Intel- 
tigatur  divi(br  c  -+  D  prorooras  ,  divide  Bt  > 
D  P  d^    ii)  p«f 
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pai  c  ,  quoticn»  Ciit  B  •  per  quein  fi  rauiiiplicr» 
lotum  diviforetnc  -+  D  .  fiet  Bc,  B  D  ,  qui. 
bosct  dividendo  fubdudis  nihiIicliaquitur,etgo 
qooiicns  crit  A  B. 

Qnando  ita  fieri  non  pofTunt  divifiones  ,  ut 
oihil  telinquatur  ,  divifor  ftibfcribatur  dividcn- 
do  ,  &  peifcdla  crit  divifio.  Sit  dividenda  quan- 

BO 

titas  B  D  pci  A  ,  fict  quotiens  ~ ,  pariter  fi 
proponeictur  hxc  quaniius  corapoiiia  BD, 
D  G  ,  dividcoda  pcr  A  ,  ita  fcribcndura  eirct 

A  hxc  n>ethodus  cft  facihor :  ut  verum  tamcn 
fatcar,  non  tam  cft  divifio  ,  quam  nota  divifionis 
faciendx,  ubi  quancitatcs  fccundum  propriam  na- 
tuf  am  innotcfcent. 


Algebra 

foimati  pofic  b  fu&ionem 


PROPOSITIO 
Pioblema. 


XL 


De  Ft*R't»nMm  ctjptdrum  HHmrrdtltnt. 

Numcii  coffici ,  fuas  xqu^  ac  vulgarc»  numeii 
fradlioncs  habcac,  circa  quas  cxdcm  valcnc  rcgu- 
*  lc  &  axiomata. 

Prima  regula  fit  hxc.  Minutix  in  quibu»  ea- 
dcro  cft  taiio  numcratoiis  ad  dcnoininatorem 
aqualcs  funt ,  ita  -|-  4-7-  idcm  fonani  :  cum  enim 
dcnoroinatoi  fiadiunis  pio  unitate  divifa  in  par- 
tcs  fupponatut,  &  nurocratoi  indlcct  quot  hujuf- 
modi  parics  ftadlio  contincat ,  eadem  crit  ratio 
f(*Otx  magnitudinis  ad  unitatem  ,  qux  numetato- 
ris  ad  denominaioreroi  crgo  (  ptr  7.5. )  magnitu- 
dincs  fradx  eninc  cqualcs.  Ex  hoc  fequitur  quod 
fi  fraAionis  denominator,  &  numeraior  pci  ctim- 
dem  numerum  aut  rouhipliccntui,  aut  dividaniur 
fiet  fradio  xqualis. 

Secunda  fit  nutneratio  fiaftionnm  ,qax  inelius 
intelligi  non  potcft  qiiaro  in  excrophs  vaiiis.  Pro- 
ponatur  hxc  firjdiio  flR.  hxc  f  adlioncm  fignifi- 
cat,in  qua  11.  ciTct  numetatoi  &  1 ;  R.ctret  dcno- 
mtnatoi ,  ita  ut  fi  vetfcTniii  in  ptogrrflione  geo- 
Bietrica  in  qua  Radix  c(l  a.  atque  adeo  15  R. 
cqiiantui  numeio  fo.  hxc  fradUo  f|R.  fit  huic 
«qualis      Paritci  hxc  fiaftio  "  V-  *- JJU-  figni- 

79. 

ficat  cam  firaftioncm  in  qua  numeratorcfrct  xqiia- 
lii  11  qc.  -f  10  qq.  &  dcnominatoi  xquarct  7. 
qiiadrata.  nt  in  piogrcflione  gcomcttica  diipla 
laqq.  cfficiunt  71^8.  &  loqq.  faciunt  i£o.  eric 
crgo  niirocrator  fcadionis  918  .  ctijus  denomina- 
torcrit  18.  feu  7  quadrata  radicis  a  1  &  fradio 
confcquentcr  major  crit  unitate,  ut  vides  ^j. 

Hatum  fradionum  algotithmus  6.icgulis  con- 
tinetur,  nempc  abbieviationc,  tcdudioiicad  cun- 
dcm  dcnominatorcm,  addicionc,  fubcudlionc,mul- 
tiplicationc,  divifione. 

In  Algcbra  fpeciofa  ficqiicntiores  occurmnt 
ftad^ioncs  imitatc  majoics  ,  quam  in  algcbra  nu- 
merofa,  a«r  in  atithmetica  communi,  quia  ncmpi 
fxpc  divifio  pcrficiiut  pcr  fimplicem  fubfcriptio- 
ncmdivifbris  :  uc  ^  fignificac  rcftangiilum  con- 

c 

tcntnm  ex  A  in  B  ,  &  divifum  per  c.  cx  quo  oit- 
tur  fridlio  plerumque  major  unirate  :  in  qua  fci- 
licit  dciioroimror  minor  eft  iitimrraioie. 

Ci  rtum  cft  etiam  in  ftjdiionibns  Algibiicis, 
eam  frjdtioncm  xqiialcm  elTc  iinitaii ,  iii  qua  dc- 
nominjtor,  6£  niimcrator  xqiiiles  funt. 

Cctcum  eft  iicm ,  qucmhbct  nuinciura  tcaiu- 


fi  iUi  fubTcnbarur 

AB 

unitas  qualis  eft  ifta.  ■ 
Terti6  fi  acctdat  quantitaicm  fcribendam  cffc 
pcr  moJom  ftaftionis.cuju»  denniTiinatoraffignc- 
tiir,  pct  dcnominatorcm  multiplicetut,  &  fic  mul- 
tiplicau  fiat  iiurociatoi  fraaicniis,  ut  fi  quantitas 
A  dcbcat  nocaii  pcr  modiim  fiaftiOni»  ctiju»  dc- 
nominaior  fii  D  multiplicecur  A  pcr  B  >  fiec  AB, 
numcracoi  ftaaionis       cjux  cft  xquali»  ipfi  A» 

BK 

auc  i.  Reliqux  praxes  cummones  funt  alii»  fra- 
I 

dion^bjs. 


PROPOS  ITIO 
Pioblcma. 


X  I  L 


AlifTtvidUt  frdWttimm  ctjftcdriim. 

Abbrcviatio  fradionem  coflicafum  ,  fcu  re- 
dudtio  m  minoics  nun^cros ,  dnplex  ciTc  potefti 
nrnipe  redtiAio  ad  mmorcs  numcros  iifdem  prx- 
fixos  driv^minaiionibiis  cofficisifccunda  ledudlio 
ciit  ad  i  hAudlctes  cc  fltcos  minus  altos  ,  fcu  mi- 
nus  diftanies  i  tadicc.  Dc  utiaquc  agrndum  cft  in 
hac  piopufiriune. 

Abbieviat  o  minutic  qnoad  numeros  ,  eft 
fubfticutio  numrrortiro  camdem  lationem  habcn- 
tium  :  uc     icducitui  ad  hanc     Methcxlu»  ati« 

tem  eadem  qux  in  arithmctica  communi  ufurpa- 
tur ,  per  invintioncm  fcilicet  maximx  corotnunis 
menKiix, in  in  propofito cxemplo,  cam  li.  quBin 
4  dividuntur  pcr  ^jnaximara  comrounero  utriuf- 
qae  mcnfuraro. 

Quiaautcmut  plurimum  in  fiidlionibus  cofli- 
ct»  pluics  occuriunt  quam  duo  immcri,  idco  rvon 
tantum  duorum  numerorum ,  fed  plutiaro  coto' 
mnnis  rocnfura  invcnienda  eft.  Invcnitur  autem 
maxima  cummunis  incnfuia  duorum  mimcroruni 
fubtr^hcndo  roinorem  'i  inajori  qnoiies  poicft ,  6C 
hi>c  altrrnatiin.donec  occurrat  aliquis,  qui  ptoxt- 
mi  majofcro  pixcisc  mctiami.hic  rnim  crit  cora- 
nninis  maxima  duotum  numciorum  mcnfura:  qu« 
li  terrium  nMrxiaiur,  riit  tiium  roaxitna  communis 
menfuta,  fi  teitium  non  mctitut.  Quxiatur  hojus 
comroiinit  menfurx  )am  invrntx,  &  tcitii  nume- 
ri  roaxiroa  communis  mcnfura  \  atque  iia  inve- 
nirmus  irium,  cjtiatuor,  quinque  numrrorum  ma- 
ximam  commancm  mcnfuram,  prr  quam  fi  divi- 
damus  propofitos  numeros.firt  abbrcviatio  quoail 
numcros.  Proponatur  hxc  fraftio  *'"'•'*'' 

quaiuoi  numeiorum  8.  16.4.  10,  maximacom- 
muiiis  menfura  cft  4 ,  pcr  hanc  divide  prxdidtos 
numcros  ,  habcbifquc  aliaro  fradtionero  piiort 
xqualcm  "  -^^3 

iB  -1-  » 

redudlaro  ad  minores  nutneros.  Effe  aucero  xqua- 
lero  clariflimum  eft  ,  curo  ejus  cerroini  eamdcm 
rationem  habeant,  ac  tcrroini  prxcedcniis  fradlio- 
nis. 

Atibreviaiio  charadlrnim  cofficoruro  alicujiu 
minutix.  eft  tcdudlio  uiriufquc  ccrmini,ut  dixi,ad 
tninuics  cluradtcres  cofficos  ,  qui  earodcro  inrer 
fc  r.itioncm  obfrrvcni  hoc  eft  fi  inter  teimino» 
cranr  Huo  gradus  progrrffionis  gcomerricx  «»te 
iCtii  dliuiKni  ,  poft  rcduftioncm  totidcm  inve* 
iiiantur  ,  fcdminus  alti.  Proponattir  hxcminim- 
tia  sy\-*  '\  roiniraui  charadlci'  ell  1  Rj 

llC 

bic 
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hic  derceiuUc  ufque  ad  nanerum  abfolucum ,  & 
quia  intct  radicetn  &  quadratum  nihil  mediac, 
&paritcrintcr  abfolucum  &  radicem  nihil  mcdiar, 
pro  )q  ccpoiiantut  ^R.  &  quia  inccr  q&  qq  me- 
dfat  cubtis  ,  tc  intcr  radicero  &  cubum  mediac  q 
pro  jqq.  Ponantur  jc.critquc  fra^io  nova 

Qiiarc  hxc  efto  regula  gencralis:  minimui  cha« 
raAcr  tranfeat  in  numerum  abfolncum  ,  fic  atij 
cqu^  i  numcro  abfoluco  diftent ,  ac  przccdentes 
diftabit  \  minimo.Qiiod  ut  faciliut  cxequaris  fub- 
trahf  exponentem  minimi  chara^lrrii ,  ab  expo- 
ncntibus  nujorura  ,  reftabunt  exponentcs  chara- 
^CTum  apponendonim  ut  in  prxcedcnti  cxem- 
plo  fi  I,  exponentcni  radici*  fuotrahat  ex  4.  ex- 
poncntc  qq ,  reftabit  5,  cxDoncns  cubi ;  fi  abex- 
ponencc  quadrati  feu  t  ,  lubctahas  i  ,  reliquus 
crit  I  exponent  radicis. 

Demonftratio  dara  eft.Cum  enimidem  numc- 
ms  fra&ionit  cerminos  roultiplicat ,  aut  dividit, 
acqiialis  exurgit  fraftio:  fcd  quod  in  numcris  pcr 
multiplicationcm,  aut  diviHoncm  pcragitur,  id  in 
exponentibut  per  additionero  &  fubtradioncm 
pcrficitur  ,  crgo  fubduAo  cxponente  infimi  tet- 
mini ,  idero  petficitur  ^  ac  (i  pet  infimum  omnet 
dividercntur. 

Addo  infupcr  in  Aigebra  fpeciofa  ,  ftz{k\o- 
nem  ad  minoccs  terminot  commoditEmc  redu- 
cendam  ,  divifione  per  quantitatcm  ,  quz  in 
utroquc  terroino  exprimatur  \  ut  fi  proponaiur 
hzc  L^,fiat  divifio  utriufque  tcrmini  per  b,  refta- 

bD 

bi(  aliafraSio  Hmplicior  ^.xqualit  priori.  Pari- 
ter  fi  occurrcra  hcc  firaftio 

bO-4-L)t 

dividatur  numerator  &  dcnominaror  per  b  -v  d, 
fiet  ^  fraftio  priori  cqualit.  Nam  dividendo 

a  ib  per  b  fit  quotiens  at ,  per  quem  fi  multipli- 
ces  b  -fd.fit  a  ib  -f  a  td,quibus  fubduAis  cx  nu- 
mcratore  nihil  relinquitur  ;  paciter  dividendo 
bd  H-  d  1  pei  b-+d,  prim6  divido  bd  per  b,  Se 
quotiens  erit  d  ,  pcr  qucm  multiplico  divirorcm 
b  •+  d,  &  fit  bd  H-  di ,  quo  fubdu&o  cx  denomi- 
naiote  nthii  relinquitur :  quare  termini  fraftionis 
redl^  divifi  funt  per  b  -f  d;  ergo quotientes  ai 
&  d  eamdem  habent  ratiooero. 

PROPOSITIO  XIIL 
Probleroa. 

Rtitilllo  miniuUrMm  caficMrum  mA  enmicm 
denominMttrem. 

H«c  rednftio  nccefracia  eft  ut  minuttz  addan* 
(ur.aut  ab  invicem  fubtrahantur.Pcrficirur  auicm 
multiplicatione  in  ciruccro  decuftataiCo  feri  modo 
quo  folet  in  minutiis  vuIgaribus.Hoceft  prtm6  de- 
nominatorcs  ad  invicera  raultiplicancur  ,  ut  com- 
munis  exurgat  dcnomiiutot,ium  numeratorcs  dc- 
culfatim  pet  denominatoret ,  ut  producantuc  nu- 
roeratorcs. 


earadcm  denotninationcm,  ronlciplica  dcnomina« 
torcs  B  &  C  incer  fe,  nempe  yq  per  jq ,  fict  com- 
munis  dcnominator  j  j.qq.  Duc  A  inC  fictqtte 
a8  c.  numctator  H  :  duc  BinD  fcu  6c  iii  jq, 
ficnt  )0.  S,  numcrator  G. 

Demonftratio  cadcro  recurrtt  qii*  in  fra£lio- 
nibus  vulgaribus  ;  aim  cnim  C  mulciplicando  A 
Sc  C  producat  H  &  K  ,  cadcm  crit  racio  H  ad  K 
qux  Aad  B  :  crgo  fiadlioncs  AB  ,  HK  xqualct 
crunt.  Paricer  curo  B  multipticando  D  &  C  ,  cf- 
ficiat  G  &  F,  crit  cadcm  ratio  D  ad  Cl,  qux  G  ad 
F,  quarc  fraaioncs  DC ,  GF  xqualcs  cnmt. 

Si  numcfus  intcger ,  &  fraftus  adeandem  dc- 
noroinationcm  rcvocari  dcbcant ,  nuroero  intc- 
gro  fubfaibitur  unitas.  Ut  ft  hic  numcrus  4  R 
-t-  jRdcbeat  reduci  ad  camdcra  dcnominatio> 
nem  curo  aliqua  fradionc,illi  fubfcribc  uniutcm* 
ut  fiat  firaAio  -^'^ 

Si  intcgro  adhxrcat  fca&lo  ,  integcr  priut  ad 
fradioncra  rcvocctur  :  neropc  multiplicaius  per 
dcnominatorem  fra&ionis ,  &  additus  numerato- 
ri  firaUionis  :  ut  cum  proponetur  G<\  -+  *^,fi  roul- 

tipliccs  6q  pct  3R ,  fiunt  18C  :  faibe  crgo 

rlc  -t-  ° 

In  Algcbra  fpcciofa  qoia  roultiplicatto  fra- 
dtionum  in  cruccm.ita  fraAioncs  compofitas  rcd- 
dit,ut  cxpurgatione  operosa  indigcant,aliat-n  viam 
tcntabimus.  P[im&  propofttis  duabos  quamitati- 
biis }  qiixrcmus  rainiraam  quantiiatcm.quam  illx 
fine  refidtto  dividant  hoc  roodo.  Proponantur 
dux  quantitatcs  a  ib  &  bd  ,  hx  fCTibancur  ad 
roodum  fradlionis  in  hanc  formaro  '  '^*  .Rcducan- 

tur  prim6  ad  nmpliciorero  firaSioncm  ,  hxcerit 
ii.  Liftituatur  multiplicatio  in  cruccro  ,  at  priust 


a  ab  'wr'  ai 

"bd-A.r 


idem  numerus  proveniet  ftvc  ai  miilttplicct  bd, 
five  d  multiplicct  a  ib  ncmpc  a  xbd,  hxc  cric  mi- 
niraaquanticas  qux  pcr  a  ib  &  bddividi  poccft. 

Pariccr  datx  fint  dtix  quantitatcs  a  tb  —  a  id 
&  bd — di,fitqiic  qucrenda  rainima  quantitas 
pcr  utraraquc  cxadc  divifibilis  ,  fcribantur  he 
quantitates  ad  modum  fradlionis  *ib— -a_^ 

bd  4i 

rcducatur  hxc  ftaftio  ad  minores  terroinos  fict- 
quc  ^  fiat  roidciplicatto  in  cruccra  ciun  priori* 

"■aab— a  id 


ax 


Xaab— a  i 
bd  — di 


Proponannu  £cadioncs  AB.  DC  reducendc  ad 


fict  utrobiquc  cadem  quantttas  ,  nempc  a  ibd — • 
a  X  dx.  Cura  cniro  cadcro  fit  ratio  in  utraque  fra- 
dtionc  numciatoris  ad  dcnominatorcro,  (unt  cnim 
xqiialcs  ,  produOus  fub  rocdiit  cqiubitur  pio- 
du^o  fub  cxtrcrais. 

Si  tribut  quantitatibus  ptopofitis  quxreretor 
roinima  quantitas  pcrquarolibet  cxiEth  divifibilis: 
quxrenda  prim^  ctTct  quantitas  roiniroadivifibi- 
iis  cxafte  pcr  duas.qux  fi  divifibilis  non  cflet  pec 
tcrtiaro  ,  quxrcnda  cflct  roinima  quanticas  divi- 
fibilis  exa^^  pcr  banc  invcntam  ,  &  tcniaai. 

Scd  jam  ad  rcdudlionero  roinudaruro  venitp 
mus.  Proponantur  duc  fraAiones        ^  gc  !!i 

» i  f  <W 

Prim6  qucratur  minima  quantitas  per  mriufqoc 

ftadionit 
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&a£kionis  dcnominatoccm  divifibilis  ,  hjcc  ctit  a 
xdf  ;  h«c  potcrit  crt"c  conununis  dcnoroinatot. 
Hiinc  comtnuncm  <knominatoicro  dividc  pct  dc- 
nomtnitorcj  a  xf  &  df.ficnt  quoticntcs  d  &  a.pcr 
quos  multiplicabis  numcratofcs  fta^ionum,  pro- 
dttccnturquc  numctatotcs  b)  di  8c  a^  i  &  habc- 
bi»  ftaftioncj  '«J,  |2il,qua»  dico  efTc  prxccdcn- 

tibuj  «qualcs.  Nam  cum  a  idf  dividanir.pcr  aif, 
&  df  dcnominatotcs  &  quoiicntcs  fint  d  &  a ,  hi 
quoticntcs  dufli  in  dcnominatoics  aif  5c  df.fi- 
ciuni  communcm  dcnomirutorcm  ,  &  d\i&\  in 
numeratorcs  bjd  &  aj  ,  faciunt  numcratotcs  bj 
di  &  a  4  :  crit  crgocadcm  ratio  numcratorum  ad 
dcnomiiutorcf  in  novis  fra&ionibas  ,  qux  in 
prioribas  crat :  crgo  crunt  zqualcs  fiadioncs. 


PROPOSITIO  XIV. 
Probleroa. 

Aiilti»  &  fJktrMUt*  frMQUntim  nlficMrum. 

Fraftioncs  cofllcK  addcndz  ,  aut  fobtrahcn- 
dc  ad  camdem  prius  dcnoroinationcro  rcvoccn- 
tur  ,  tum  ntuncratorcs  (Imul  addantur  ad  addi- 
tionem  unus  ab  alio  ftibtrahatui  ad  fubtra^io- 
Dein.  Ut  fi  fint  iftx  fradionet  >± 

M  S4 

toR 

»r 


colligantat  nuroeiatorct  ficntque 

Ratio  hujus  opciaiionis  cadcm  c(l  qux  in  vulga- 
hbns  fra^ionibus.  PolTct  ttmen  ultcriiks  probari 
icfolutionc  tcrroinotum  ad  proprium  valoicm. 
Ut  fi  veifcmui  in  ptogfcflionc  dupla  )R.c£ciunt 

<  *  &  8q  cfficiunt  )i  i  cft  igitar  1,, 

idetn  ac  7;.  paritcr  ^  efBciunt       critqae  ag- 

gfcgatum  fraftionum  fcu  TT  E«<lem  eft  pta- 
xis  fubtraaionis  ,  nam  rctento  codera  dcnomina- 
tore  ,  namcrator  fia£lionis  fubtrahendz  ,  k  nit- 

'1 

mcratore  altcrius  fubtrahitur ,  ut  fi  »<,  fubtrahere 

^bes  a  i^,  fubtrahc  }R  ex  7R  reftabunt  t^i  quz 
praxi»  majorcm  diffiailtaccro  non  patitur,quam  in 
fraftionibus  viilgaribus. 

In  Algebta  fpcciofa  cadcro  praxis  ufurpan- 
da  eft. 

PROPOSITIO  XV. 
Piobleraa. 

A1uhiplicMtic,(jr  iivifi»  miHHtuirHm  cofficMrum. 

Minutia  coflica  pcr  aliam  muhipHcatur ,  cum 
tam  numcratorcs  intcr  fc  ,  quam  denominato- 
ret  multipliccntut  ;  quz  legult  coromunis  eft 
minutiis  vulgaribus ,  fimiliterque  demonftratur  ; 
habct  tamen  id  proprium  ,  quod  in  tali  muiti- 
plicatione  dcbeat  h^ii  ratio  chartftenim  cof. 
cioorum  ,  tc  fignorum  & —  Ut  fi  multipli 
candz  fmt  iftz  minutiz 


'lin^ 


producetur  hzc 

Ad  divifioncm  roinutiz  per  minutiam  cofli- 
cam  :  ntimcTator  (Ta&ionis  dividendz  nniltipli- 
catuc  pc(  dcQoauiutoieai  dividcniis ,  fictquc  nu- 


mcrator  quotientis  fupra  lincam  fcribcndu»  j  tntll 
muliiplicnur  dcnoinmatot  ejufdem  fcadionit 
dividcndz  per'numeratorcro  divideniii ,  flt  pro- 
ducctut  dcnonunator  quotientis  :  hzc  fiaftio 
"        dividcnda  fic  pct     ,  rouliiplioinumcta- 

lorero  dividcndz  pcr  5,6«  «oqH-  joR.Multi- 
plica  itcm  dcnominatoiero  dividcndz  feu  jc.  pcr 
4R  ficnt  loqq  pro  dcnoroinatorc  Habes  igiiur 
quoticntcm  !^  _ 

Demoofttatio  cft  in  arithroetica  cointnuni. 


Quia  tainen  per  hujufroodi  praxcs  ,  przdpni 
ver^  in  moltiplicaiione,  oriiur  fradio  non  ad  nu- 
nin>os  ccTminot  rcduda,ita  opcraberis  ut  habeas 
fradlionem  fub  minirois  nuroeris  coroptchenfaro. 
Ptopouatur       &       ftaAiones  roultiplicandz. 
Quzcatur  communi»  nuxima  mcnfura  nurociaio- 
ri»  9  ,  &  dcnoroinatoris  17 ,  dccufratim  fc  rcfpi- 
cientiuro ,  cricque  9;  per  quara  fi  ucrumqoc  nu- 
mcrum  dividas,  habcbis  quoticntcs  1  &  ) ,  fcfi- 
bcndos.  Paritet  inquiiacui  maxiina  communis 
roenfura  nomcioiuro  ao&  16  ,  critque  4,  pcr 
quam  fi  uterqne  ncuneros  dividatur ;  qaotientet 
cruQt  4&  J.  Mulciplica  dcnominatorcs  4  &  )t 
fient  iijdcnoroinator.  Multiplica  paritcr  numcra- 
turc»  I  &  {,&  habcbis  nunKracoicro  5  ,  habebif^ 
que  fradioncro  7;.  rcduftaro  ad  roinimos  termi- 
not  ,  loco  iftiu»       Hzc  praxis  poteft  etiam  in 
firaftionibus  cofficis  ufurpari ,  quando  fcilicet  fa- 
cili  poteft  invcniri  communi»  racnlura,  in  ahemil, 
teiroini»  firaftionuro ;  Sc  hoc  etiam  in  fpcciofa.  Ut 


aa— bi  ai 
ai  c— «X  d — bic-»bad  aj-tatb 


ad  H-  bd 


propofici»  duabu»  fraAionibut,  communis  mcn- 
fura  ptiroi  numctacoii»  &  fecundi  denoroina* 
loris  crit  c  —  d  ,  pct  qu;ftn  fi  fiat  utiiufquc 

divifio  ,  cnint  quoticntcs  ai  bi  ex  una  par- 

tc,  &  d  cx  alia  ;  patiiec  fccundus  numcratoi ,  & 
prirous  dcnominaior  habent  communcm  menfu* 
taro  a  -+  b,  per  quarodivifi  exhibent  quoticntes 
ai  &  a  -f  b,  ciim  multiplicentur  quoticntes  nu- 
iTicracoium  intcr  fc ,  &  habebis  nurociatorcro  14 
zi  bz,dcinde  mulriplicentui  quotientet  dmoroi- 
nacorura  &:  habcbis,  dcnomminacorera  ad  bd. 

Si  pet  ftaAioncm  multiplicandus  clTct  intc- 
get.auf  mteget  cum  fra^lo  ,  ptius  fubfaipca  iini- 
cacc  ad  fiadioncm  levocandus  eilct  >  vcl  ad  fr»- 
Aiorris  dcnorainationcm. 

Datur  fcf^  fimilis  praxis  ad  divifioncm  fra- 
ftionitper  fraaioncm,  ut  nempe  cxurgat  quo- 
ticnt  ad  roinimoi  numcrot  redaftus. 

Sit 
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6c     Addc  fimul  iftis  minutias  ,  utcaruni  fum« 
mam  habeu  7;,hinc  aufer  ab  ab  unitate  nempe  ii,' 
k  1 1,  rcftabitquc  ~ ,  rouhiplica  propofitmn  nuroe-' 
rum  pei  4  ♦  &  habcbis  imam  duodccimam  taJit 
mimeri ;  crgo  ab  eo  fubtraxifti  ^ ,  qoodintentura 


crat. 


P*'"^  »  dividenda  fraAio  ~ ,  quzre  maxi. 
mam  communem  menfuram  denominatorum  i6  Sc 
x9,  hzc  eric  per  quam  fi  dividaiur  uicrque  nu- 
merustkabebuntur  quotientcs  4  &  7.  Paritcr  ma- 
xima  communis  mcnfura  numcratorum  9  &  ij 
cft  ),  per  quam  fi  dividas  numcratorcs  9  &  1 
erunt  quotientct  j  &  j.  Multiplica  intcr  fc  altcr- 
not  quotos  4  &  f  ,  fiec  mimcrator  10,  mulcipUca 
7  per  ),  producetur  ii} habes  igitut  ,  quotien- 
tcm  divifionis  qua  ,  dividitur  pcr  ,  ficut  ~  , 
cft  quotieiu  divifionii  qua;^  ,  dividuntur  pcr  fj! 

Dcnique  fi  fradiones  ad  eamdem  dcnominatio- 
nem  reduzcris  ;  divifo  numeratore  pcr  numcraro- 
rcm  ,  quoticns  erit  numcrator  fraAionis  qiii 
qoacrirar  1  ut  fi  pcopooantur  ^dividcndo  40  pct 
10  ,  quoticnt  4  crit  nuroerator  ftadlionis  -f-  quae 
eft  quoticns  quzfitus.  ' 

H*c  itcm  dodlrina  applicari  potcft  fradiom'- 
bus  coflicis. 


Non  dillunili  ratione  partes  qttafcumque  pro- 
pofiti  norocri  i  partibus  ejufdcm  numcri  fubcra. 
hes,vccbi  gratia  fit  fubttahcndus  -J- ,  aJicujus  nu- 
mcri  cx  ~ ,  cjufdcm  ,  fubcrahe  t ,  cx  -J. ,  lelhbic 
77 ,  debes  igitut  haberc  uiiam  duodcdnum  pro- 
pofiri  numeri ,  qux  cxhibebiiat  muUiplicanJo 
prcdidtum  numerum  pcr  ~. 

Parirer  propofiti  numeri  partes  quafatroquc  in- 
vcnics ,  fi  cum  roultipliccs  pet  ftaaionem  fignifi- 
cantcm  hujufmodi  partcs. 

Agendum  quidcm  cifct  dc  firaindis  tadidbus 
numerorum  coflicorum  ,  quia  tarocn  tanc«  prrcc- 
ptorum  coaccrvatio  folet  tyronibus  caligintm 
affiindcrc  ,  &  tcdium  crearc  ,  algebrz  rrgulam 
cjufque  varios  cafus  ,  &  proprictaces  hk  propo- 
nendam  ccnfui. 


mmasaasBBmmsmstBSB  measi 

PROPOSITIO  XVI. 
Problema. 


Dstd  mtnttiU  ftrttm  ,  mut  fxrttt  tjuMfcMm^mt 
mtihcdc  ctmptniksi  lidtm  ^tiAttt. 

Proponarur  qnxcnmque  minmia  Coflica 
lfr~'—  cui  addere  dcbcmus  ejufdcm  minuti*  -, 

adde  7  ^s  p^rtibus  valorem  unitatis ,  feu  -J->  ot 
fiaifj,  tum  mnhiplica  pr«diaara  fradioncm 
p<r  —  ,  mulriplicando  numeratorcm  per  7,  0»  Je- 
nominarorem  per  4  ,  producctur  hxc  ftaitio 
M  c— ■■n.  qujj  _  ptidiax continebit fcu.ipfam- 

met  ic  tres  ejus  quadrantes. 

Eodcm  modo  etit  opcrandum  fi  pro  fradlionc 
coflica  proponeretur  numerusintegcr ,  ut  fi  pro- 
poneretur  i  x.  q.  cui  addcndi  -j- ,  fadta  pariter 
fra^bone  -j- ,  multiplicabis  'i!±  per  -J- ,  &  habcbii 

:i±fcuxi.9. 
■♦•  , 
Eodcm  artificio  propoficz  minuciz,  aut  numeri 
coffici  partcs  qualaunquc  non  ad  ipfuro  numc- 
rum,  (ed  ad  ejus  minutiam  addcs :  verbi  gratia  ad- 
denda  fic  ad  ^ »  cujufcumque  nuroeri  \  ptim6 
addehat  miiuitias  ,  ita  ut  fiat  earum  furomaf|. 
Qiixris  crgo  cujufcumquc  minutix.aut  nume- 
ri  coflici ,  hunc  numeturo ,  fivc  minatiam  multi- 
f  lica  pcr  77  ,     b>bcbii  intenniro. 


PROPOSITIO  XVIL 
Probicma. 

QiiAftitm^ut  partts  k  JUtt  numtrt  cfjfiet  cttnptit- 
dioia  mtthed»  fMktrahtrt. 

Proponanir  qnilibet  nuroenis  coflicns  ,  Ctm- 
plex  aut  compofinis  ,  cx  quo  aufcrre  debcs  -j 
T»m.  I, 


PROPOSITIO  XVIII. 
Probleroa. 
Anlfidttm  rtguU  A\gt}trt. 

i.  Pro  numero  quxfito  ponatur  una  radix, 
aut  plurcs ,  fi  fimplicitcr  de  nunicro  agatur ;  fi  de 
fuperficic  ,  fuperficies  quxfita  fii  qutdrarum  1  fi 
dc  folido  ,  fulidum  fit  cubu5. 

X  Examinctur  hxc  radix  ,  quadrarum  aut  ca- 
bus  fccundum  circumftitias  quxftionis  cognitas, 
addendo ,  fubtrahcndo ,  multiplicando  ,  dtviden- 
do,  donec  occurrat  aliqua  xquatio,  fcn  donec  co- 
gnofcatur  xqualitas  intcr  notam  &  ignotam 
quaniitatcm. 

).  Illaxquatio  revocetnr  ad  tenninos  Cro- 
pliciflimos. 

4.  Per  nurocrum  altioris  charadleris.nnmcrns 
charadcris  deptcffioris  ,  aut  numcrus  abfo/urus 
dividatur ,  radix  quxfiia  eric  aut  quotiens  ,  aut 
quoticntis  aliqua  radix. 

In  exemplo  mclius  intclligetur  regula. 
D«tA  Uitrnm  diffieremU  ,      terum  fggtrgtttet 
l«ttrM  iffa  invtnirt :  hec  efi  rumtrum  d*ikm  divi' 
dtre  in  duiu  pdrtri  dme  txctffu  fe  fuperjintei. 

Proponatiir  numerus  100  ,  dividcndus  in  duas 
p.irtcs ,  quarum  iina  altcram  fupcrec  numero  40, 
quxrarur  minor  pars  hxc  prim6  fupponatur  iR. 

Secund6  cxaminetur  fccundum  circutrftantias 
quxftionis,  fi  minor  pars  eft  iR ,  ci  fubtradti  cx 
ioo,reftabit  major  pars  100  — •  iR.  Subtnhatur 
item  minoi  cx  majori  ,  habcbiturque  exccfrut 
unius  fupra  aliam,faAa  Subtracbone  reftat  100 
—  iR.  Haberous  autem  talem  cxcc^Tum  effc  40, 

habcmus  crgo  xquationcm  100 — iR  40. 

TcrtiA  rcducarur  ad  fimplicifiSroos  terminoa 
invcnra  xquatio,  fcilicet  addc  iR,  utrinque  adhuc 
rcmanebit  xqualitas  infcr  ioo~  40-n  R.fub- 
trahc  u^inque  ^o.adhuc  «it  xqualitas  6o^tR. 

4  Dividc  60  ,  periR  altiorcm  charaacrcm, 
habcbis  unaro  radiccm  crtc  cqualem  numero  )0  j 
quare  minor  pars  crit  }0  ,  &  major  70  ,  fc  fope- 
rantes  exceftu  40. 

Idem  prxftabis  methodo  Algcbrx  fpcdonei 
numerus  100  ponanir  eflc  b ,  fle  exccftus  40 ,  d, 
E  E  e  e  fitquc 
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fitque  minot  pars  * .  cr.tque  n^>|or  b- a  .  aufe- 
raturminorexmaiote  .  fcu  »  exb-.fientex- 
r^fl-as  b— la,  qui  «qualiJ  cft  numero  d.  crit  ergo 
±tiob-\a^-=d>«kkndo.^  fict 
aJia  «quatio  b^  fobtrahendo  utrm- 

a  iii  b— d  =  X  a.  &  div.dcndo  pcr  a  cha- 
raaerem  altioris  poteftatii ,  hibcbis  «quationem 
''-'i  :=  a ,  quare  aufcr  d  cx  b ,  nempc  40  ex  loo. 


PROPOSITIO  XX. 
Ptebletna. 

Hipobibafmus  cft  dcprcfliotctminorom  ad  gra- 
dum  infctiorcm  .  qaam  dcptclBonem  lic.tam  clfc 
.    .         .  :i  r.;_.  Milln  modo  con- 


—  —  - '  1   dum  mtctiorem  .  qu»m  u«j.»v-~—- "  "  - 

ii"reliqni  60.  Sume  dimidium  6c  habcbU  ,0  .  pro     contcndo,&  xquatK»i  kg.iim«  nuUo 

trariam.  Ptoponatur  «quatio  1  c.  -+  1  q  « 5 

d.co  licitumcircdeprimcre  quemlibct  lennmum 
jrqoationis.  ad  gtadum  infetioiem,»uut  hai  tlu 


itiinotc  p«fte. 

In  hoVcxemplo  faciUimo  licet ,  animadvettetc 
potuifti .  xquationcm  non  ftatim  occurretc  rim- 
pliciffiinam  ,  atquc  «dc6  opus  failfe  vatus  redu- 
aionibus,  quas  explicandas  fufcipio. 


PROPOSlTlO  XIX. 
ProblenuL 
Antitbefit, 


xquatio  lcgitima  1  q-+  iR- — 

Dcmonftr.  Imell.gantui  omncs  icrmini  ptun» 
«quationis  dividi  pet  i  R.  quotiemes  eamdem 
hibcbunt  intei  fe  rationem  ,  naro  quantuates  ,  & 
carum  stqui  muUiplices  funt  in  cadcm  f  auone,Jc<l 
dum  iR.dividit  I  cubum,quotiens  eft  iq&curo 
uoa  tadix  dividit  »  q  qnot.cns  eft  »  R.  &  dum 
una  radix  dtvidit  ijR.  qooticns  cft  15.  ctgo  hi 
tcfmini  funt  in  cadem  tatione  ,  fcd  i  c.  +-  1  q 
«qualcs  etant  15  radicibos  :  ergo  &  iq  -+  »  «- 


lur  xq.iatio  4  R  H-  4  14-  transfcratoi  .llud 
-+  4.  ab  uiu  parte  cquationis  in  aliaro ,  fub  con- 
ttaiio  figno  ,  ita  ut  fiat  4R  =  14  —  4  D'co  »d- 
huc  «qualitatem  pctfcverare  ,  f.  cniro  «qualibus 
fubtrahantuf  «oualia ,  qu«  fiunt ,  erunt  «qualia; 
fcd  in  noftfo  caki  uttinque  fubtrahitur  4.  in  uno 
inembro  delcndo  -+  4 .  >"      apponcndo  —  4. 

'ergo  perfevcrat  «qualitas.   

SccundA  ptoponaiui  jtquatio  4  R— 5_ijr, 


omnes  dcicciMMnt.  ron»-»  >.»—•••  i-.---- -  -  , 

termini  coffici  fint  tcrmini  progtcffionis  Geomo- 
tiic«  ,  atquc  adei  fint  pfoponionales  :  cft  ergo 
cadcm  ratio  ,qq  ad  cubum,  qa«  cubi  ad  quadra- 
tum,  &  ouadiati  ad  ladiccm,  &  radicis  ad  nuroe- 
rum  abfolutum.  ... 

Hxc tcduaio  in  Algebra  ctiam fpeao&tocum 
habct ,  ut  fi  dctut  «quatio  a^  -+  1  a  j  — .  a  »  * 
fict  omnibos  divifis  pct  ai  alia  «quatio  lcgit»- 
1  anz  Z  :  Z  enim  quod  mteUigcb»- 


Sccundd  ptoponaiui  si]u»iu  4        j  —  •>»     raa  a  i la  ^       w—  . 

dico  fi  s,  ttansfttatui  in  aliam  pattem  «quationis     tur  ut  foliduro,  jam  intelligct«  ut  &ropl«t  longi- 

fub  contiaiio  figno,ita  ut  fiat  aUa  xquatio  4R   xaio. 

I  j  5  eam  legitimam  &  vctam  clfc  xqualtta- 
tero,  ex  fuppofitione  quod  pt«ccden$  ciret  bona ; 
fi  enim  «qoalibus  4R- J.«c  1 J  addaatutxqualia 
lemanent  «qualia :  fed  dclcndo  —  j.ex  una  pattc, 
«dditur  J.&  fcfibendo  ex  alia  patte-+ j.additut  j. 
Cf  go  qux  ficnt  adhuc  xqualia  perfevcrabunt. 

Sint  invcnicndi  duo  numeri  in  ptoportione 
tripla  :  quotum  fi  roajor  dctrahatut  cx  jo.  &  mi- 
norcx  16.  remaneant  numeri  xqualcs  ;  fit  minor 

mimerus  iR,  &  confcqucntcr  majorerit  jR.cum     canoncra  ;  ccivuiu  tii.  -u  i  

fim  in  proportionc  tripla ;  fubtrahatut  iR  ,  ex  1 6     mini  xquationis  cujufcumque  pet  eurwiera  romic- 

fiet  1 6—  iR.  Subttahantur  jR  ex  }o  ficnt  jo—   i,;.,li,rnn.r  .  oroduAi  camdem  tationcm 

jR.  faOataU  fubttaaionccft  xqualitas  nompc  16 
— iR— )o— jR.  ttansferantut  jR  pct  «ntiihe- 
fm:fiet  xquatio  16— iR-+»R.  =  i^:  feu  16 
-+  iR.  nam—  iR.&  —  1  R  ^c  cl.dunt.  teftab.t 
ergoxquatio  ,6-nR.r=:  jo.transfct  16  pcr  an 


PROPOSITIO  XXL 
PiQbleroa. 
Ifmurid. 

Iforocria  eft  rcduaio  xquaiionis  pct  maltipfi- 
cationcro  ;  certuro  cft  «utcm  quod  fi  omncs  ter- 


rum  multipliccntur  ,ptoduaieamdem  fat.oncm 
habcbunt.  Quamvis  auiem  fitut  plurimito  inutt- 
le  numcros  mtcgros  muUiplicarc  p«  aUuTO,  non 
eft  tamen  Hnutilc  numeios  ftsaos  it«  muhipUca- 
ic  ,  quia  hujufroodi  multiplicatione  «d  eamdcm 
ergo  «quatio  i6-+  sK..—  jo.ii«ii>i>-'  • "  r •  --  dcnominationcm  tcducuntur  ,  &  ncgkaii  den^ 
dthefin  ,  fiet  xquatio  iR.=J<»— 16.  aufi^r  'K>-  roinatotibtis  ,  reducitur  xquatio  numerorum.aa 
tut  ificx  jo.  habcbis  xquaiioncro  iR:=i4.feu  xquationcm  integtotum.  Fundatui  .g.tut  n«c 
,R-^7.Erunt  cfgoquxfitinumcfi?  &  a'-quo-  rcduaio  ,  in  hocaxiomatc:  Si  duos 
rum  altcrum  fi  fubtrahas  cx  16  ,  aUcrum  cx  jo,  xqiialcs  idcm  numcrus  rouUiplicct  ,  pfodutto» 
leftabit  utrobique  9.  Mcthodo  fpecioil  idem  «qualcs  efiiciet  vcl  ctiam  in  hoc:Quod  m  m.no- 
prxftabis  Sint  jo  b  k  1 6  d.numcti  auxfiti  a  &  j  tiis  «qualibus ,  cadcm  fit  tatio  numeratotum  ad 
a.  fubttahe  j  a  ex  b  fiet  b — J  a ,  fubtrahe  a  ex  d  dcnominatoics ;  quod  fi  minuu«  xqualcs  curo- 
fici  d  a.  eft  ereo  xquatio  d  —  a  —  b  —  j  a     jcm  habeant  dcnoroinatoicro,nuiBCiatorcf  «qua- 


ttansfei  j  a  pct  «ntithefin  fiet  -+  J_a.  quod  addi- 
tum  altffi  parti  efficit  d  -+  x  a  — b  ,  transfec 

etiam  d  fif 1 1  a  —  b  d  divide  pet  x  fiet  a_^ 

b  —  A  fubttahe  igitur  16  ex  jo.fit  i^.divide  pcr 

i.  Wbebis  a  eire  7.  «£  j  a  effc  xi. 


lcs  crunt. 


(R. 
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•+71  460  q — 1980  R. 


»5- 


Sit  inventa  «qfulitas  inrct  iftas  minutias  coffi- 
"  *      -+  »4^  7»  q-  —  596  R.  niultipbcen- 

tiir  m  ctucem  ,  nt  ad  eimdem  denominationem 
rcducantur !  fit  commnnis  dcnominatot  ir.  & 

dciiominatotes  etnnt  18  R.  -+  7».  &  jCoq.  

1980R.  quos  tlTcro  cfTc  «qnalcs.ita  ut  «quatto 
18  R  -+  7ir=j6oq. —  1980  R. 

Dcmonftratio,  Per  m'.iItiplicationem  incrucem 
minuti«  ,  qust  «qualcs  fiipponebantur ,  ad  ean- 
dem  dcnorainationcm  tedaax  funt ,  ergo  pto- 
duufti  eruntxqualcs  intcr  fc:  cum  «utcm  in  mi- 
nmiis  xquahbus  eadcm  fic  ratio  numcratorum  ad 
dcnominatorcs  ,  &r  dcnominatorcs  fint  «qualcs , 
numeratorcs  ctiam  xqualcs  cruntrcrit  ergo  arqua- 
tio  intcr  hos  numeros  18  R.  -f  71       560  q. 

1980  R.  flc  transfcrendo  1980  R.  pcr  ajiti- 
ihcfin  fictxqtiario  lypS  R.  -+71  zz=  ,60  q. 

Sccund6  decut  «qnatio  intcr  mmotiam  coffi- 
'wm  6c  numerum  abfolutum.vcibi  gratia  fi  xona- 
iio  4  q.       R.  ~  11.  rcducatur  nun^erus  abfo- 

lutus  ad  rainutiam  fubfaipra  onitate  tnm  re- 
ducantur  hx  minutix  qux  xquales  fuilt  .id  cam- 
dcm  denominationem.fient  dux  minutix  ^q  tl?R« 

~  5c  nfgledis  dcnominatotibus,  dabitur  xquatio 
4q  -+  10  R  )6. 

Tcrti6  fi  unuj  lantum  lerminus  xquationis  fit 
.fradtis  orancs  tctmini  ad  minutiam  rcvoccntut. 
Proponatut  hxc  xquatio  1  q.  -+  87  R.  ^  146. 
rcducanrur  omncs  rermini  ad  mcdietatcs  ^  q. 
~+  n  l^-  —  T-'  '  ncgleaifqoc  dcnominatoribtis 
habebimus  xquattoncra  i  q.  -+.  17  R.  — • 
Qim  tamen  praxcs  coromtitics  volunt ,  ut  mimc- 
ru$  altiori»  potcftatis  ad  unit.xcm  rcvoccfur,  hxc 
praxit  tradctiir.  Primi  ponatur  1  q.  pro  iq.  Sc- 
cnndo  quia  radix  uno  tanmm  gradu  diftat  i  qua- 
dtato.inultipltca  17  per  hunc  numeritm  i.fient 
J4-  quem  tuin  erum  pcr  &.communem  dcnomina- 
torcm  dividcs,redihunrquc  17  radices  Pro  niime- 
ro  abfol  ito ,  quia  numerus  abiolutus  diftjt  k  qiia- 
(iraio  dtiob<is  gradib  is,multiplica  491.  non  per 
1 10  ,  fcj  pcr  c|iis  qnadrattim  4.  h.)bcbifque  1 968. 
qijem  nuincrtim  dividcs  per  1  coinmnnem  dcno- 
nimatorcin  fientquc  984  .  hibes  ergo  xquatio- 
Jicm  1  q.      ,^  R.rz:  9S4. 

Demon(lratio.Supponatur  radix  angcri,ia  pro- 
portione  dcnominatori»,fiat  ncmpi  dupla.qtudra- 
tum  etit  quidruplom  prioris,  quamvis  id  non  cx- 
primatur  ;  quando  auiem  crcrcit  unus  terminos 
fccnndiim  tirum  ralioncm  :  dcbent  &  alii  omncs 
crcfircre  fecundum  cam Jcm  rationcm  :  qu.irc  cref- 
«rc  dcbet  non  rani&m  ipfa  radix  ,  fed  etiam  nu- 
tnerm  r.adicum  ut  redl.mguliim  fubradice  &  fub 
17  t  crcfcTr  in  eadem  ratione  qua  crcfcit  quaJra- 
,  *"m  ,  qiiod  fit  duplicando  nnmertmi  radinim  ut 
dnplieattis  cft  valorradicis.  Dcindc  homogenetim 
comparationis  non  debet  duplicari ,  fcd  multipli- 
cari  pcr  quadratttm  cpifJem  dfnornin.-noris  i ,  ut 
ctcfcjt  in  cidcin  ratione  tn  qt»  fuppoiutut  aefc«- 

r.«.  /. 


rc  quadratnra  5  quare  daKitur  altl  xqu*tio  in  qut 
quadtatum  dupKiin  cocfficicns  cx  R  &  nun«o, 
duplus  :  &  homogcncum  duuJura,  fictquc  lcaitt 
roa  I  q-f  17  R.— 984.  ^ 

Hanc  praxin  utpotc  utiliOimam  in  aliis  excm- 
plis  faciliotcm  leddamus.  Proponatut  xquatiO 
4qq.-+j  c-n  R.— ii^j.  f,  oronia  divkiintut 
pci  4 ,  numcturo  altiotis  poteftatis>ficrct  xquatio 
1  q<|  -+^c.  H-  ri-  q  -f  4  R.~  ,18.  vcl  .  qq 

c  A  '.^       —  ~~  ♦  "9"^  ottinc» 

ttadlioncs  rcdaftx  funt  ad  camdcm  denominatio- 
nc|n  j  fic  autcm  omnia  leduces  ad  integros.  Si 
0|rma  multipliccs  pcr  4  numeroruro  qqtorum,fed 
divetfimode,  pto  ui  tennini  magis  k  qqto  feu  po- 
tcaate  pri:ni  reroovcbuntut.  C^iarc  numerus  cu- 
boium  mancbit  idcm  ,  quia  cnbiis  unico  tanlutn 
gradu  diftat  a  qqto  ,  undc  abjcao  dcnominator« 
ficnt  j  c.  quia  vcto  qtum  ^  qqto  diftat  pci  qua- 
dtatmn  multiplica  j  ,  ron  pct  4  ,  Ad  pcr  qua- 
dratum  i6,ficntque  ^S.qucra  niinKrtnm  fi  dividAl 
^er  4,  communcm  deiiominatoicmcrunt  1 1  q, 

Tcrtii  ouia  radix  diftati  qqto  ui  cubus  i  na* 
nieto  abfoluto  ;  multiplica  1 ,  nnn  crum  udtcura 
pcr  64,  cubiim  numcri  4,  fient  1 18  4  cm  nume- 
rum  fi  dividas  pct  ^.commnremdcnominatoicnl 
habcbis  )  1.  numerum  radicum. 

Dcnique  quia  nuroerus  abfoltitus  diftar  i  qqtO 
ut  quadraio  quadratum  i  nun  cro  abfciluro ,  nml- 
iiplica  1 17X ,  pcr  qqrnm  tadicis  4  ,  fcu  per  aj6, 
hjbcbifque  jif  6j  1 ,  dividc  per  4  ,  &  habcbi» 
8i4o8,habcs  igitur  aliam  zquationem  iqq-+5  C4 
-♦•  it  q.      jiR.— 81408. 

Dcmonftratio  cademj  augetur  eniro  radix.nt  fit 
quadrupla  ptioiis ,  &  confcqcenitt  debcnt  angetl 
omiics  tcrmini  prout  cxigii  tadix,  ita  aufta.Cuin 
aurem  qdto  qiiadiatus  fir  in  quadruplicata  tatio- 
nc  radicis,  omncs  tcrmini  dcbcnt  ctcfccrc  In  qua- 
«Iriipl  cata  tatione  1  ad  4  ,  ncmpi  ut  i  ad  51«, 
qiiod  quidcm  non  cxprinmur  jn  qiiadiato-qua- 
arato  ,  fufficit  cnim  cxptimete  umiro  quadratO 
quadratum.intelligendo  de  quadtatoquadiato  ta- 
Iis  raJicis  j  quo  pofito  debcni  augcri  tcliqiii  tcr- 
mini  in  cadcin  tatione.  Qiiia  vei6  d&i  h-ir  fup- 
pofitionc  jaro  cttvit  cubus  in  ttiplicata ,  fuflicic* 
nt  nnroetus  aiboium  qiiadniplicctDi  :  fic  cnim 
ptodtiftus  ex  niimcro  cuborum  ,  in  cotum  valo- 
rc'ii,erit  in  quadruplicata  raiione,undc  pro  cu- 
borum  ponetur )  cubi. 

Pto  quadratis  quia  valor  quadrati  eft  in  dupli- 
cata  ladicis,  idco  numctus  quadratoium  roultipli- 
catnr  pcr  qtiadraturo  minicti  4,  ncmpi  pcr  16,  Cit 
enim  prodiiAtis  ex  nun  «ro  quadratoiu.in  corum 
Talorcm  ,  erit  in  quadruplicaia  rationc  radicis  ,  St 
produdhis  dividitur  pcr ,  4  communcm  quoiicn- 
tcm,  ut  reducatui  ad  initgros  nurocros. 

Pro  r.sdice,  quia  valor  radicis  augctur  qnadru- 
f\6  ianrum,ut  ptoduftus  ex  nutneto  ladictim ,  in 
carnm  valorcm  fii  in  quadruplicata  ratione  debel 
roultiplicari  pcr  cubum  numeri  4,  fcu  per  64  ,  S£ 
prodtiAiis  dividi  pcr  4,  iit  ad  integros  leducatur. 

Deniqpe  ipfum  homoeciicum  comparationi» 
debct  crc(ccte  in  quadruplicara  ratione  1  ad  4, 
ncmpe  ut  i  ad  f  16  ,  quare  multiplicati  dcbct  pet 
jt6,Se  produdus  dividi per  4 ,  ut  ad  iniegros  tt- 
dticitur. 

Appofite  nfurpatur  iforoeria,  quotics  nuroerus 
radinim  cft  iropat,  ut  vitcnnir  fraftiones ,  n»m  irt 
folutinre  xquatiomiro  quadraticaruro  afTumi  de- 
bct  fnniflis  radimm  ,  vcrbi  gratia  pioponatuf 
cquaiio  I  q -f  j  R=:to. 

EEee   H        PofluniH*  * 
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PofTunias  cogltare  radicii  Tilorcro  duplamcllct 
Bc  confequcnicr  quKiratum  quadruplum  ,  8c 
hoc  ut  produAus  c«  co<Acien(c  j  ,  Sc  radiccau- 
geanir  in  cadem  ratiune.dcbec  (aliscocfficietu  du- 
plicari  &  fieri  6  ut  fint  iq.  -+  6  R..  Dcmqiie  ho- 
inogencuni  comparationis  dibct  aneeri  in  dupli- 
cau  rittone  radicis  •  ita  ut  multipliceiur  ptt  4. 
quadratum  numeri  1 «  &  fiat  40,  habemus  eigo 
Kquarionan  aium  iq      6R     ^ccntque  la- 


immma 


hcc  diviCo.ut  potcftas  foU  ponatur :  C\c  enim  fa« 
aliiks  cum  ahis  termuus  corrparabuur. 


PROPOSITIO  XXII. 
Problema. 
fdrMlftlifmm. 

In  regula  Algcbrx  jiibemnr  ahlmo  loco  divi- 
fionem  ^hiberc  ,  hoc  c(l  diviJerc  numeros  ii.fe- 
riorum  poccftatum ,  aut  etiara  comparationis  hok 
mogeneoruro,  pcr  numcruro  potcdatis  ahioris,  in 
qua  dividonc  ,  vtrtualis  intervenit  regula  triura. 
Proponatur  hzc  zquaiio  |  R:=:)0 ,  per  diviHo* 
nem  comparationis  homogenci  ( 0»  per  ( ,  dicimus 
fi  f  radtces  dant  50 ,  una  radix  quid  dab.t ,  &  in- 
venio  unam  radicem  elTe  lo.Qiiottes  enim  in  le- 
gula  propoitionum  fecundus ,  aut  (ertius  nutne- 
lus  c(i  I  ,  fola  diviflo  rcgularo  abfolvit ,  cd  qu&d 
multiplicatio  p«r  unitaiein  ,  numerum  non  im- 
muter. 

Pariter  A  efTec  invenia  ctjuario  4  q  =z  ioo,di- 
videndo  loa  per  4.  haberentui  i  j  ,  pio  valorc 
nnids  quadrati. 

Non  tantikm  in  nmplicibus  zquatiombus  ,  per 
divifionero  confcquirour  valorero  unius  potcfta- 
lis,  fed  etiam  in  compontis ,  tnod&  reliqui  omnes 
lermini  zqujtionis  flmili  modo  dividancur.  Pro- 
ponatur  cquatio  1  q  =  10  R  —  i  x.  divide  oni- 
nes  (crroinos  pcr  t,  numerum  fcilicct  altiotis  po- 
teftaiis ,  habebis  valorem  unius  quadraii  1  q  ^ 
jR — 6,  vcl  fit  propofiia  hzc  aq  -+  6  R  ~  lo, 
pcr  divinonem  habcbitur  ifla  i  q  -•■  )  R  10. 

Ratio  hujus  praxis  cft  quod  uroiles  pancs  ali- 
quoue  ,  in  cidem  funt  ratione ,  ac  tota  fcd  divi- 
(tone  omnium  terminorum  pcr  eurodcm  num»' 
rum ,  fumtmtur  partes  aliquotx  Hmilcs  fuorum 
totorum  :  crgo  in  cadem  ratione  erunt  ;  fed 
ante  divinonem  erat  cqualitas  inier  toia ;  ergo 
poft  divifionem  dabitur  cquaiitas  intcr  quo- 
tientcs. 

In  generc  igitur  dclxt  fieri  regula  trium  ,  at 
Kqiiatioad  uniutcm  tcvocctui  i  ut  fi  nccquatto 
II  q  :i=66  R.  -•-  }6*  dices  Ci  11  q  funt  xquiles 
Radicibiis  66-*-  \6,  unum  quadratumquid  Jabitj 
Miilf iplicandi  elTcnt  66  R  -+  j<>  per  i  ,  &  cum 
idem  numcrus  producatur ,  dividei  66  R.  -i-  j6. 
per  II.  invcniefque  i  q  :::zz  j  -|-  R.  -+  j. 

Si  accidat  ut  per  hanc  dividoncm  fiani  fn&io- 
ncs  ut  in  hoc  ultimo  excmplo  ,  recurrcs  ad  prcce- 
dcntcm  ptopolitioncm,  fcu  ifomeriam. 

Eamdem  reguhm  in  fpeciofa  ufurpamus ;  ut  fi 
proponatur  cquatio  fequens  B  A  a ,  D  -f  A 
—  Z  Sol.  divide  omnia  pcr  B  numcrum  fcihcet 
adj»n£^um  altiori  potcftati ,  fict  A  x  -»•  D  -*■  A 

  Z  Sol. 

Qiiare  propri^  parabolifmus  cft  divifio  tetmi- 
nortim  xquationis  per  eam  quantitatem,pcr  qiiam 
attior  potclUs  erat  muhiplicata.  Inftituitui  autem 


flHBBBMMBSmBflMMIi 

PROPOSITIO  XXIIL 
Ptublen». 

Anjlog<rrous  cft  revocatio  «qn^tionit  ad  pro- 
poc(ioiulit4iein,  in  hoc  ptinapio  f;ind.iia  ,  quod 
tn  iribus  piopoition^libusquadtaium  inediixqua» 
le  fit  rcdang  ilo  fub  txticmis  ,  &  in  quatuur  prc»- 
portion^Iibiis  fiUlum  fub  exiremis ,  zquctur  f*^ 
fub  mediis.  Ut  fi  fint  4  q.  :=  S  R,  crit  tcaango- 
luro  co«nprchcn(uro  fub  4  ,  &  valoie  quadcad 
■qaalc  rcaangalo  fub  8,&  valorc  radicis.  Quarc 
fi  8 ,  potiatur  primus  numcrus  ciic  ut  8  ad  4 ,  ita 
quadratum  ad  tadiccm. 

H;c  analogifmus  vidctur  clTc  ntilior  in  Alge- 
bra  fpeciofa,  quam  in  communi ;  ui  fi  pioponatuc 
cquacio  R  A  =  S  B,  fiant  S  fi  mcdic,  crit  uc  R 
adS.  iia  Bid  A. 

Pioponatur  hcc  cquatio  paul&  d  ffidlior  R  A 
S  A  :=  S  B  ,  cum  duo  iint  tedai  giila.R  A 
-+  S  A  fict  ex  his  duobus  unum,  Ci  ncmpi  R-i-  S 
multipliiemr  pcr  A,  fiatquc  (  R  h-  S )  A  :=  S  U 
fi'n(  B  5c  S  medic,ctit  analogifmus  ut  R  -»'9 
ad  S  ita  B  ad  A. 

Sic  alia  cquatio  R  A  -i-  SA  =:  SB  -1-  RB,  A 
rouhiplicet  S  -i-  R  ,  fici  (  R-+S  )  A  .iiaB  mul- 
tiplicet  S  R  fiet  ( R  -^S)  B,  cum  R  -+S)  A— 
(  R  -h  S  )  B,  fi  ultimx  fiant  mcdix  ctit  analcgif- 
mus  R-i-SiR-t-S:B:A.  Ergo  B  &  A  xqua- 
les  erunt. 

Occiirrat  hxc  cqtutio  xBA  —  DA  ziz  1  B  D 
-+  xGD  ita  concipi  dcbct ,  ut  inftituatiu  xquatio 
(iB  —  D)Arz:(iB  —  xODifi  iilciros 
fiant  mcdic  ei  it  utxB  —  DadxB-i-  xG,ita 
Dad  A. 

Potcft  item  advocari  aliud  principium ,  ncmp^ 
fi  plana  ,  aut  fohda  fhnilia  fnccint  ptuporiionaiia. 
eoriim  radices,  fcu  Utcra  funt  proporiionalia ,  ut 
fi  hi  termini  fucrint  proportionales  G  x  —  D  x  > 
4BX -f  Gx — DxiDx,  Ax.  hietiam 

proportionalcs  eninc       q  G  x  —  D  x.  ^  «] 

4  B  x^  G  X  —  D  X  i  D,  A. 

Szp^  ctiam  ab  uno  analogtfmo  ad  alium  grk> 
dum  facimus  componcndo  ,  dividcndo ,  conver- 
tendo.  multiplicando  ,  &  cx  feaindo  analogifmo 
ad  aliam  xquacionem. 

Eft  aliqua  d  fficulias  in  formando  analog'(hio» 
quoiies  occurrit  xquacio,in  qua  f  aAio  xquacui 
intcgro  :  quod  in  ctempUs  mcUus  cxplicabiiur. 
Ptoponatur  hxc  xquatio  J.«zz:  A  fcnfus  cft  quoi 

D 

fi  B  X  dividatur  per  D  ,  qaotiens  xqualis  erit  nii» 
mcro  A  ;  ergo  ille  quoticns  fcu  nDrocrus  A  illi 
xqualis,multiplicando  D  producet  Bx  ;  ergo  qua- 
dratum  radicis  B,  xqualc  cft  produf^o  cx  D  in  A, 
funt  crgo  proportionalcs  A,B,D. 

Sit  alia  xquatio  ^  izr  D  x ,  quotiens  ergo  di- 

vifionis  qtii  A  dividit  Bj  cft  xqualis  D  x  ,  quare 
Di  A=:  Rt  ,  fcd  B  }  producitui  fi  B  ducaiur  in 
Di ;  quaie  fi  ita  otdinentur  quantiiaics  A,  B,  Bx, 
Dt  ,  ciin>  f  (kim  fob  extreiais  xqueiui  ftCto  fub 
u.cdtis  ptopoitionales  eraac. 

Sit 


Digitized  by  Google 


Liber  I. 


Sic  cquctio         6  renfus  eft  qu6d  G  cqua- 

A 

lc  fit  qaoticnti  divifiootf  qua  A  dividii  BD ;  ergo 
G  mtilciplicando  A  ficit  B  D ,  fed  pari  er  B  in  D 
fiicic  BD,  qiiarc  datur  analugia  A  :  B :  D  :  G. 
H*c  xquatto      zz:  F.  indicat  F  xquari  quo» 

A 

tienti  'di^i/ionit  qni  A  divtdit  B  D  G  ,  ergo  (i 
F  roiilriplicct  A,  rcftituct  BDG ,  quaic  AF  aqua- 
birur  BDG;  fcd  B  du£bum  in  DG  f^cit  BDG.qiia- 
rc  (i  fi  ,  DG  fiant  mcdic  ,  hibebimus  analKgif. 
roura  A.B.D.  G.F.velA.B.D,  G,  Fvcl  A, 
B.  G,  D,  F 

•^-^<io  F  hanc  anaiogiam  efficit  A,  B  -*■ 
G,  D,  F. 

Hjcc  erit  difficiiior         =  A  ,  eritque  A  G 

c 

xqualc  Bi — Di.  Scd  hoc  nltimuro  fit  (i  B-t-D 
ducatar  tn  B  — D°,  ergo  probus  erit  analogifmus 
G,  B  -+  D,  B — D,  A  :  cum  fa£him  fub  cxtrcrois 
ttqanuifi&o  fub  mcdiit. 

H*c  cquatie  Bi-KB>>->-Dt  —  p  ^  hanc  dabit 

A 

analogiam  A,  B  D  ,  F  quia  nempe  quadtatnm 
medix  cquatur  fiiko  fub  cxrremis  ,  nam  often- 
dam  prodti£tum  cx  F  in  A  cfTe  Bi-mBDh- Di| 
quod  quaHraturo  habct  radiccm  B  -«■  D  ut  odcn- 
demus  infcrius ,  8e  cz  nuiliipltcaiione  probari 
poreil. 

Ida  cquado  ^  °*  =  At,  exhibet  hanc  analo> 
c, 

giam  GiiBiDt.  At. 

Si  numcrator  fraAionts  rerolitbittt  non  Cit  in 

Elutcs  tctminos  poicrit  ficri  radix  ligata  ,  ut  in 
ac  cquatione  A  cum  A  H  xqoecur 

■ 

BD  -*  FG ;  etit  xquatio  A  ,  radix  quadrata  (  BD 
F  G )  H ,  vocaiur  aut  radix  quadrata  numeri 
compofiti  radix  ligata ,  c6  quod  numcrus  parcd> 
thefi  ligandus,  feu  daudendus  fii. 
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PROPOSITIO  XXIV. 
Theotcma. 

t^juktU  fttrflttis  cum  numtn  ^AfiluUi 

Jam  cxplicuimus  fuj)ra  «quationcta  tadicis 
cum  nunicro  abfoluto. 

Explicuimus  itcrocam  inqua  quadratum  cqua^ 
batut  radicibiu.oftcndimus  cnim  pcr  hypobibaf- 
mum ,  rcducendam  cflc  ad  cquationem  radici» 
cum  abfoluio.  Idcm  dicertdum  de  quacumquc  po« 
trftatc  rrfpcftu  infcrioris  fcqucntis ,  futtt  enirtl 
tunc  ut  vocani  nurocri  coUatcrales. 

Rcftat  igitUr  mod6  cxplicanda  cquatio  inter 
numcrum  abfolutum  &quadratum.  Sit  bzcxqua- 
tio  iq.=  loo ,  eiaahacur  radix  quadiata  bujus 
numcri  loo,  &  habebitur  valor  unius  ladicis. 

Idcm  diccndum  de  cubo,  ncmpc  quotics  occur» 
tit  couaiio  unius  cubi  curo  numcro  abfolutD ,  iU 
ni  habcas  valoiem  Unius  cnbi ,  exirahendo  radi- 
ccm  cubicaro.habcbitur  valor  unius  ladicis :  idcm 
intclligcndum  clTet  dc  aliis  poceibtibns :  quia  u- 
mcn  Arithmccicacommunis  ftftii,  in  exttadione 
radicis  cubicc ,  ideo  alias  infctius  fuo  loco  cxpU- 
cabimus. 

Si  fir  cquatio  inrcr  cuburo  &  radiccro  ,  idenl 

ftrxftandum  ac  in  xquacione  quadrati  cum  ab(b- 
uio  .:  nam  eadcm  cft  rario  cubi  ad  radicem,  f\»it 
quadraii  adabfolutum,  ita  ut  fi  i  c.  cquctur  4  R, 
ctiaro  iq.  cquabicur  quacemario,undccxtTahcndd 
tadicero  quadratam  habcbitut  valor  unius  radicisi 
Ord0  dtQrin*  fcftHlgrtt  Ni  cdterM  ^Mtiettrt 
exflitdretH  tte  tMfnen,  tdntm  frtctpfrnm  C9tuerv4» 
tio  tddiutn  TyrtniStu  Mffirrat,  (fj-  etrum  Mtmtriaiit 
•^riMr.  Extmflm  priut  nfftrtndM  ctnfui,  ut  in  jttttxi 
fuptritr*  nttliiu  tnttUigerentwr  ,  <ju4i  haui  duhii 
Tjr»  primA  vict  ntn  ftftcifitt «  ntJitM  vidtTi  i* 
frttxi  spplicMtdt 
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LIBEk  SECVNDVS. 

Prseceptorum  ufus  tam  methodo  communi 

quam  fpeciosa. 


PJIOPOSITIO  L 
Pioblema. 

NmHemm  ffgfptum  i  io,div{dert in iuM pariet, 
ijmt  imtr  /i  imUipllcMt  prtdmtMt  HmmtrHm 
dcCMplmm  ^Hddrdti  minorit  fMrtit, 

Stt  ntinor  pars  niimcri  1 10  una  tadiz,  erttq<ie 
>li«  par?  major  1 10  —  iR  >  nmltiplifeiitur  ut  ju- 
bcf  c{weftio  ,  ncmpc  100— iR  ,  pcr  iR  ,  ficnc 
I  ]oR  —  tq  ,  qiii  nnmcrut  deciiplus  cA  quadrati 
•niTTOrts  pari»  ,  fc\i  unius  q.udrati }  ergo  zqua- 
lis  cft  10  ,  qnadratis    habcmus  ergo  zquationcm 

I  loR  —  tq=r:ioq  ,  it  pcr  amithcnn  i  icRziT 

I I  qiiadraiis  ,  0C  pcr  hypobibafnum,  cum  cjdem 
fit  ratio  quadrati  ad  radicem  quc  radicis  ad  ab- 
/blunim.hAbcbitur  xqnatio  t  io:=i  iR  it  pcr  p> 
rabolifmum  erit  'R — lo.frii  pars  ininor,&  ma- 
jor  pars  crii  100  ,  muttiplicentur  ficnc  1000,  qui 
numcrus  decuplus  cft  nuincri  100  •  fcu  quadraci 
pariis  minoris  10. 

Idcm  per  fpccioram  ira  obtinebiraus.Sit  1 10  b, 
ponaiur  miiK>r  pars  cllc  A  ,  major  crir  b — A 

n)ul(ipliccturma)or  pct  roinorcm  fiet  bA  Ai. 

qucm  numcror;  dccuplum  clTc  diximus  quadrati 
minorit  A,  fcu  Ai.  Eftcrgo  xquatio  bA — At 
~io  Ai, 8c  pcr  antithcfin  b.\z^i  1  A  i ,  ^  di- 
vifis  omnibus  pcr  A.erit  zquatw  k^i  i  A.Divi- 
dc  omnia  pcr  11  ,  ecic  zquatio  L^A.Dividc 

1 1 

ergobfeu  iio,  pei  ii  ,  &qtiotfeni  10  eritmi- 
nor  pars  0c  major  100  ,  quadiacum  miocxis 
100,  &c. 

PROPOSITIO  IL 
Problcma. 

Dnot  numerct  rrperire    in  prtpcrtione  /rxtuptd 
qtutum  mijtri  fi  addai  6  &  mincri  4  jtM 
primm  ficmndi  cfMMdmplme. 

Sit  minor  numerus  iR.major  ecic  6R  aim  fint 
>n  proportione  fcxiupla  :  addc  majori  6  ficnt  6R. 
-*  6  *:  minori  4  ;  ericquc  iR.  -^.  4,  dicunttu  au- 
tem  ellc  in  proporcionc  quadrupla  ,  hoc  cft  pri- 
rons  6  R  ,  -4-  6  t  cft  quadtuplus  poftciioris 
i  R-*  4:  quare  hic  poftcrior  quadruplicandus 
cft  ,  ur  fiac  xqualif  ,  crgo  zquatio  ^R-t-  16 
^  6R.  -f  16  ,  uau&fcc  4R.  in  aliam  piitcm 


per  uiciihcGn  »  caTque  aufcr  ex  6R  ,  rcftabit 
zquacio  16.1=  iR,  6.  Aufcr  utiinquc  6,  ficc 
«quatio  loC^tR^dividc  pcr  a  habtb  s  .R.^j, 
primus  tgitur  numcrus  cft  j  ,  fccundus  ftxinplus 
ciit  )O.Adde  majoti  6  ficnt  j6  ,  flcminori  4,bciic 

9  ,  ciariin)  cft  ptioron  )6  eflc  qoadruplutn  po- 
flcrioris  9. 

Pcr  f|-eciofam  fic  minor  A  ,  major  cric  6A  Cui 
addc  6  ficnt  6A  6  &  minoti  4,habebis  A-f^j 
hic  quadruplicetur,  eric  4A  -t-  16  ,  habes  igitor 
cqitatiancm  4A  -•■  1 6,Z^6 A  6  tranifer  6,  pcr 
antithffin  rctbbit  4A  ~+  10  ni:  6A  ttamfct  4A, 
habcbis  10  ^  a  A  ;  crgo  5  eft  A,  ficc. 

PROPOSITIO  III. 
Ptoblcma. 

Imvenire  mmmermm  fmi  «dditmt  sd      ,  ffr  dd  »• 
fdcittt  nmmeret  im  prcperiione  fextmplm. 

Numcrus  quzficus  fuppcnacur  cffc  iR  qui  ad« 
dacur  przdidis  numcris  ,  produccncur  iR  90, 
&  iR  ,  -H- 10  ,  &  primus  debct  clTc  poftcrtoris 
quadruplus :  ergo  (ecundus  quadruplicaius ,  boc 
eft  4R  -+  8o,zquabttur  priori  iR.-fr  90  fubtta- 
haiur  uirinqiie  1 R  fict  zquatio  ^oi^i^R,  -4-80 : 
acfcrutrinquc  8o,habcbis  cquaiionem  io=}Rt 
divide  per  },  eric  iR  =  qui  numcrus  addicus 
ad  yo,  cfiicic  9) y>  &  *}T*     autcm  ptioc 

pollerioris  quadruplus. 

Si  quzrc.cmus  nuir.cros  in  proportiaac  raajo- 
rc  quam  I1C90  ad  lo.invcnirctur  zquatio  impof- 
fibitis  I  quam  impoflibilitatcm  ut  dignofcete  in 
ipfa  zquatione  difcamus  quzramus  animi  gi»- 
tii  numeriim  ,  qui  addicus  ad  90  &  10  ,  nume- 
fos  faciat  in  ptopoccione  quintupia :  isnumenis 
H  mocc  fupponacuc  iR.  Etuncque  90  -i-  R ,  & 

10  -I-  I  R.  in  proporcione  quinntpla,  acquc  adeo 
ulcimus  multiplicacus  pcc  5  ,  cric  pcimozqualis, 
hoc  cfl  100.  -f  jR,  zqualis  90  -»■  iR  1  quod  cft 
impoflIbile-,nam  90      iR  ,  invcnitu  in  100 

j  R  ,  camquain  pars  in  (oio. 
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PROPOSITIO  IV. 
Problema. 


S9I 


P"  'Fciofam.fintio  B.&80D,  i 
Prtfjitummmerum  140,^4 fiCMrt  ut  ma\trfMrt,  qustfitns  A  ,  cruntquc  A  —  B  & 

.  fu  mintru  ^utmnpU  ,  &  infmfcr  proporuone  iripU.  Triplicctur  uUin 

«n*.W  xo.  A  ~  B  —  5  A  -  ,D  :  addc  ,  D  utrir 


Sapponatur  minor  pari  iR.  Eritque  maior 

14«  iR,qu«  cft  qointupU  prioris  «c  infupcr 

continct  10  ,  fcu  erit  jR  -+  10  .  habemnscrgo 
«quationcm  140 — iR^  iR-+  10. 

Addc  iR,  flc  habebis  140      6R-f  10. 

Subtrahc  ao  ,  utrinquc  1 10  6R.  Dividc 
pcr  6. 

Erit  1  R.zr:xo,  roinor  par»  ;  major  iio.prlo- 
ris  quintupla  &  infuper  contincns  xo. 

Mcthodo  fpcctofa  fit  numcrus  140  b,  10  d, 
fiique  Aminorparj.  Major  eritb — A.  Eadcm 
major  eft  minoris  quintupU  -♦■  d  crit,e^o  zqua- 
tio  b  A  =  j  A  H-  d.  Pcr  antithefin  tranf- 

 A  ,  fict  xquatio  b  —  6  A  -+  d  ,  transfcr 

illud  d  pcr  antithcfin  ,  habebitnr  «quatio  b  —  d 
6  A.  Divide  omuia  pcr  cocfficicntcm  6  habc- 
bi$  aquationem  'rz^z^  A ,  id  eft  mq-w  ^ ,  vcl 

=  A :  divide  ergo  110  per  6  .  habcs  valorem 
onius  A  elTc  10. 

PROPOSITIO  V. 


^uationem  iio=:  »R,  divide  p^r  x.  habcbi. 
r  L  ~I  *  '  '1'*°  ^  fubtrahas  ao.rcftat  90  Si 
fubtraha,  80.  rtftabit  ,0  funt  autcm  jo &!o.U^ 
proportionc  tripU.  «-jo.m 

«'^^^^^'^'^^^"^^'^«^D.&numc. 

A-D 
timus  ,  fict 

I^L ^  i"  •         j  u  utrinquc  ha- 

bcbij  xquationcm  }  D  -f  A  -  B  —  ,  A  T.K 
trahc  unum  A  fict  »  D  -  R  —    Tr^  \ 
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Problcma. 

Numern  invtnir*  in  jnrepartitne  fiptupU  futnm 
Jifeetntia  fit  1  xo. 

Minor  ponatut  1  R  ,  major  erit  7R ,  cum  fint 
in  propott.o.^  fep^upU  .  ^ufcr  minorcm  cx  majo- 
ri  habebis  d  ff.tcntiam,  q«x  erit  6R,  hanc  xqua- 
lem  dic.m«s  .10  ;  ergo  habemus  xquationem 
iio_6R.D.vidc,io,  pcr6habebi,  .R.efTc 
lo  i  «quc  adco  minorcm  numcrum  circ  zo,majo- 
rem  ,40  ,  &  diffirentiam  effc  1 10 

rus^JJi/r  «l"f"<^""«  b    minor  nume- 

rus  ent  A  ,  ma,or  ^A.Aufcr  m.jorcm  cx  minore 
h.beb.mu,  difFcrcntiam  effc  6  A.  Sed  hanc  lolu  I 
mu,  clTc  d  :  crgo  habcmu,  xquationcm  d  ^Ta 
D.vulc  pcr  cocfficicntem  6 .  lii  xquatio  i^A.' 


PROPOSITIO 
Problcmau 


VI, 


NumnMm  tnvemrt  4  nuo  fi  ^f,r»nt»r  to,^  80. 
"^'^^''tnrdHonumeriinfrap^U;, 
trifU 

io^.T'"'  fupponatur  ,R  ,  erit  ma- 

pofter,or.,  tripb,.  Triplicctur  crgo  poftcriorut 
natxqual.,  primo,  habebimu,  cqiutioncm  iR. 

U  *°  — MO.  Adde  xoutrinque  iRrzr 

*^  '  T" >  «insfer  xxo,  per  antithcfin  ,  erit 
equatio  ,R  H.  ^^^^^^^^^  ,R,habebi. 


PROPOSITIO 
Problema. 


VIL 


Invrnirf  numtrHm  eful adiUus  md  iO,& /ubtTMam 
M  $0 ,  /4fMf  fummAm  refidut  fHbduflMm, 

Numerusquxfitu,  fit  ,R  , addatur  ad ,0, ficc 
}o  -+  ,R.  fi.btrahaturi  90,  «f  habcbi,  jo—.R, 
qu.  numetu,  priori,  jo  -+  .R.cft  duplus:  Dupl:- 
cerur  crgo  hic  ultimu,  ut  fi,  60  -+  xR  ,  —  00 
-~- 1 R  .  adde  utrinqiic  1 R,  fict  60  -+  j  R,  —90. 
Aufet  6o,utrinquc  erit  xquatio  ^K;^  jo.  Divi- 
de  jo  pcr  j  numcrum  radici,  fict  iR  —  rojqua- 
rc  fi  cx  9oanfcra,  .0,  ficnt  So.Sinuroero  jo,ad- 
da,  to.ficm  40,  fum  autcm8o&  ^oinpropoi- 
tionc  dupU. 

Pcr  fpeciofam  fit  B  )o  ,  &  D  90 ,  &  A  nume- 
ru,  quxfitus  •,  crit  B  -+  A  fubduplus  numeri  D 
—  A  ;  Quarc  prior  B  -+  A  duplicetur  ut  fit  xB 
-♦•  X  A  —  D  —  A  ,  addc  utrinque  A  ,  fict  xB 

-♦•  » A  D  tranifcr  xB  pcr  antiihcfin  ,  fient  D-  

»B       }  A  ,  dividc  per  j  habcbis  xquat. 

rrz  A  cx  D ,  feu  9o,fubtrthc  xB,  ncmpe  60  reftat 
jOtdivide  pcr  )  habebi,  10. 

Debcat  iifdcm  fervaiis  fumma  cfle  tripla  refi- 
dui,  nctnpc  jo-i-  ,R,  fittiplus  numcri  90 — .R, 
tripla  hunc  numcrum  ic  habcbi,  xqu.  tjo  — ■ 
jR  ^  jo  -f  iR  ,  addc  utrinquc  jR,  ficr  xcjua» 
tio  X70 \  o  -+  4R ,  fubtrahe  jo,  habcbit  140 ' 
r=:4R  ,  dividc  pcr  4  crit  60  :=r  iR  .  addc  60  ad 
jo  ficnt  90,  fubirahe  60  cx  90  ficnt  jo,cft  autcm 
90  ,  trtplus  nurocri  jo. 

Dcbeat  fumnia  elTe  rcfiduum  ar  R  ad  S.  Sit 
f  o  idcm  quod  B  &  90  .  idem  quod  D.  Erit  crgo 
B-+A  adD  —  AutRadS,&  confcquenter 
rvdlangulum  fub  cxtremi,  ncmpc  S  B  -f  S  A  , 
srquabifiir  rcftxngulnm  fub  rocdii,  R  D  —  R  A, 
rransfir  R  A  pcr  antiihcfin  habebi,  xquatiooem 
RA  -+  SB  -f  S A      RD  ;  transfer  SB  pcr  an- 
nthefi  .  h.bebi,RA  h-  SA  — RD — SB.Sup- 
pon.tur  R  ad  S  cile  ut  x  ad  j  ,  erit  RD  180 ,  SB 
9o,feuRD  —  SB,ergo90,rzRAH-  SA  di- 
vide  R  A  -+  SA  per  -f  S  ,  fcu  dividc  90  per 
fiet  A  ^  18  ,  fi  ergo  add.,  ad  jo ,  18,  fienc  4S, 
fi  fubtrah.i  1 8,  cx  90,  erunt  7X.  Eft  autem  4S  ai 
ytiHt  X  ad  j. 
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PROPOSITIO  VIIL 

Problenuu 

Zfmaertt  invinirt  ijui  nmUi^ieMi  invicem 
mmfrnm  prtdMeMttt  fixtuflmm 
ttrHm  fmmma. 

Sitprimas  namcrus  iR  ,  fecutKlas  alius  qui- 
cumque  major  quaro  6,  vctbi  gtatia  )o.  &  hoc  ne 
incidamut  in  quxdionetn  iropofllbilcrojCtic  eo- 
rum  furotna  i  K,  -f  jo,  ptodudtut  auiem  ex  eo- 
lum  multiplicatioDc  )o  R ,  qui  dicicut  efTe  fcxni- 
plui  prioris.  Quate  ut  iit  cqualitas  dcbct  ptxcc- 
dens  roiiltiplicati  pet  6  ,  fietque  6R  -+  j8o  = 
}o  R.  Subtrahe  utrinque  6  R,  habcbis  cqoatio- 
nera  a^R,:!:^  1 8o;divide  pct  i^.habebis  pro  quo- 
tientc  7  -^.  crit  ergo  i  R  7  -f .  &  fumma  j7  -f-. 
produftui  11  f>  illius  frxc^iplus. 

Ut  dignofcas  zquationcro  iropofHbilcm  j  alTu- 
nutur  ptimus  nurocrus  iR.  Secundus  afTuroatur 
5  ,  minot  denoroinatore  ptoportionis.  Etic  rum- 
roa  iR  -f  y.  &  ptodudlus  jR.  Dcbec  autcro  pro- 
dudlusc(Te  fextuphjs.  Multiplica  igiiut  iR  4-^, 
pet  (,  ficc  £R  -»■  50.  Qiiare  habebimus  acquatio» 
nera  iropoflibilera  6R-1-  jo  ~  |  R. 

Pct  fpeciofam  fit  primus  numerus  A.Secundus 
B  major  ,  fitque  proJudlus  fumm«  fextuplus.fcu 
utR  ad  S  ,  etii  AB  ad  Ah-B  uc  R  adS  ,  0c  pla- 
num  fub  mediis  ,  zquabicut  plano  fub  exciemis : 
eftcrgo  «qualitasSABr=:RA-+  RB.  Ttansfcr 
RA  pet  amitethefin  ctit  «quatio  SAB — RA 
=RB,  (it  R7  ,  dc  S.  Idem  quod  1 ,  &  B  jo,  ctic 
RB  xio ,  eric  RA I  7A.  SB  erit  60.  SBA  eric  60 
A  ,  habemus  crgo  zquationcm  60  A  —  7A  =rr 
iio.Sobttahe  ^A^fient  j  jA=:iio.  Oividc  110, 
pct  jj,habebis  A.  Summaciit  jj  fjpto- 

dndus  118M. 


PROPOSITIO  IX. 
ProUema. 

fJumtrMm  ejuemenm^iu  ut  100  in  dutt  riMmtrtt 
fartiri  t  Mt  fi  Mnut  aUum  diviJUt , 
^Mttient  fit  10. 

Ponatur  una  pars  elTe  i  R ,  alia  erit  1 00 —  i  R , 

debet  autcm  iR  dividere  100  iR ;  ita  ut  qno- 

ticns  fit  10.  Hoc  cftfi  loroultiplicct  iR,  fcciat- 
quc  10  R  ,  efliciet  100 —  iR.  Qiiarc  invemrous 
eqnacioncra  loR,  :::r:ioo —  iR.  Addc  utrinquc 
I R ,  fiec  xquacio  i  iR  =  100.  Divide  100 ,  per 
1 1  •  habebis  1  R~~9  ^^.  qoaie  unus  nurocrus  erit 
9077.  dc  z\i\xs9—.  Si  pofterior  prioiem  dtvidac 
^uociens  erit  10. 

Per  fpcciofam  ponatur  numctus  100,  c(It  B  & 
quzfitus  ellc  A,ctitque  alius  — A.Ponacur  quo- 
tiens  efTe  D  >  ica  ut  A  rouitiplicando  D  ^ciat 
B — A,crit  ctgo  cquatio  ADzi:  B — A  ,  transfe- 
ratur  A  pcr  antithefin,etit  AD  -+  A— B  Hjbe- 
musautcm  B  t^c  100,  &D  lOiquare  10  A  1 A 
feu  1 1  A:^ioo,  fiat  divifio,  idcro  invenies. 


ISBfl&Sa 
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PROPOSITIO  X. 
Problema. 

NMtutrMm  ijMtmvu  ut  11  j  ,  its  divide>i  in  ^mui' 
fMt  pMTtti  Mt  fetnndM  fa  fruMd  dmfld  dr  injfMfer 
ctntintMt  1. 

TertiM  fectmi*  trifU  ,     infnper  ttntiaeiu  ] . 

QMdrtM  ttitis  f»  dMfU  4. 

QMiniaJii  dnpU  ^mmtu — ij. 

Pfiroa  pats  numeri  1 1  j ,  ponatur  iR 
Secunda  quc  dupla  eft  -+  i ,  crit  iR-+  t 
Tertia  quz  eft  fccundx  ttipla-t-  j  ctit  iK-*  % 
Qtiatta  fit  tciti*  dupla — 4,  eiit  1  iR-«- 14 
Quinu  quartc  dupla — ij,etit  »<»R-»-i/ 
AJdantur  hzc  otnnia,  fient  41R-+40 
quz  zqualiafunt  iij ,  haberous  crgo  zquauo- 
nCTTJ  4jR-+40z::z  1 1  j ,  delc  40  utrinque : 

Habcbirous  cquacioaem  4jR:=8j.  Divide 
8j  pcr  4j. 

Habcbimus  zqitationcro 
Etit  crgo  prima  pais 
Secunda  crit  )  ^ 

Tcttiaerit  10 
Quattaeric 
Quinta  erit 

Summaetit  it) 

irnffniTnnn  ninnennn  fniiinnMiiffPTiinw^inn  miini 

PROPOSITIO  XU 
Problema. 

Dmt  nnmertt  rtferire  ifMtrMm  dtffrreniin  yJlr  4 ,  d* 
^MMdrMttrnm  diffirtntid  1 44  mnicr  fUMm 
16  ijMMdrMtMm  MMmeri  4. 

Ponatur  roinor  nuraerus  i  R  maior,erit  iR-4-  4 
aim  coturo  dilTcicncia  fit  4  fiant  coriim  quadia- 
dtata.Etitquc  minoris  1  q,roa joris  quadratuin  ficc 
roulciplicando  1 R  4,  pcr  1  R-+  4.  Eritquc  iq 
-f  8  R  -+  16.  Aufciaiur  primum  quadrarum  1  q 
ex  fccundo  iq-<-8R. -+  16  ,  icftabit  uttiufque 
diiTcreniia  8R.  1 6 .  quaro  voluirous  ctTc  x({ua- 
lcm  numcro  144  ;  cA  ergo  zquaiio  SR  -t-  \6 
:m  144.  Subtrahe  uttinque  16  ,  fici  zqiutioSR 
:=:  iiB.  Dividc  per  8 ,  habcbis  zquarionem  iR 
16  \  quarc  roinot  nutnciu&s  ciit  16,  (ecundus 
10,  difTcfentia  cft  4,  quadraturo  piimi  cft  156,  fe- 
condi  eft  400  ,  dilF.tenna  cft  1 44. 

Speciosi  mcthodo  fit  ditfctctuia  4,  idem  quod 
B  ,  Oc  144  D.  Pfirous  mirocnis  fii  A.  Sccundus 
etric  A  -«■  B ,  fiat  utriufque  quadracuro  erit  pri- 
mum  Ai,fecunduro  Ai-»-iA3-t-6i.Subtrahatuc 
unum  abalio.teftat  lAB-i-  Bi.pro  dilf:rencia  quc 
cft  D  ,  habcmus  zquationcro  1 A  B  Bi  :=  D. 
Tranjfei  Bi,pci  antiihcfin  ciit  1 AB  :::=:  D — Bi. 
Divide  omnia  per  B  ,  erunt  1  A=:  i  —  B  ,  eft 

D 

autefnD  144.  Dividcpet  B.feu  4,habcbis  jfijau» 
ftt  B  ,  feu  4,  tcftat  1  A  iz::  j  1  ,  divide  pci  i,  ciic 
A:m6. 

Notandum  autcm  appofitaro  ellc  in  ticulo  toa* 
ditipnem  uc  cquiaiipfifiet  impolE|^lis. 


r 
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PROPOS  ITIO 


XII. 


Dms  fiMmtrat  rrperire  irt  oroptrtiene  ipiintiiplA, 
tjuorHm  m*\tr  mildiltu  dd  if.  eMtdem  fMm»um 
effieiMt ,  tu  mintr  additm  *d 

Sit  prirous  numcrus  feu  iR  ,rnajor  erit  fR. 
eum  dicancur  e(Te  in  proportionc  quincupU  ,erit- 
quc  JJ  H-  iR^li:  I/  -f  5  R.  fubtrahiturutrin- 
que  iR. erit  55  =  1;  h-  4R.  fubtrahe  15  utrin- 
que  CTit  cquatio  4  R  ~  40  ;  divide  per  4. 
ctu.Rrmo.  func  ergo  numeri  10.  &  ; o.  qui 
addiiiad  15.  hoced  jo.  ad  15.  &  10.  ad  jj.cffi- 
ciunt  6j. 

Spcciosl  methodo  fit  ij  B  ,  &  f  5  D.  priraus 
fit  A.  fecundus  erit  f  A.  critquc  B  -+  j  A  D 
-♦■  A  fubtrahe  lA  uuinque,  erit  «quatio  B-t-^A 
D.  tranjfct  B.  per  antichcAn  erit  4A  —  D 
—  B  divide  pet  4.  crit  A — p— ».  D  aucem  erat 

5  (.  fubciahe  B  feu  t^.iefUt^o.  divide  pei  4  ha- 
bcbis  A:=io. 

PROPOSITIO  XIII. 
Problema. 

UMmeTum  «fnemeMmfMe  nt  78.  tts  diviJere ,  nr 
mintr  pMTf  eomineat  un*m  decimttm  tertiim 
msjtrii ,     infMfer  tQ«  unitMtt. 

Minor  pars  fupponatur  ciTe  iR. -+  8.ma)ot 
eric  13  R.  addancur  ,  fietquc  furoroa  14R  8. 
cquahs  ncmpc  numcto  78.  aufcr  utrinque  8.  crit 
cquatio  14  R  —  70.  dividc  ya  per  14.  crit  iR 
nzf.  &  confcqucnterprimus  lunncius  ciit  i  j.fc- 
cundus  6;. 

PROPOSITIO  XIV. 
Probletiu. 

D*»/  ttMnrrts  reftrire  ,  ^m»  i<4  fe  h^be»nt ,  mi 
prtdnnt  ex  etiMm  duliM  ,  fer  etrMmdem  dff- 
ferentijim  divifo  ,  <]M9ti*ni  Jit  }o. 

Primus  noroerus  quilibet  eflc  potcd  ,  roinot 
taroen  nuroeto  )0.  quaic  aiTuroatur  numcrus  10. 
fitquc  major  xo  iR.  fitquc  diff;rentia  iR. 
raulcipJiccntur  10 -+  iR.  pei  lo.  habebitur  pro- 
dafkas  400  -f  10  R.  quo  divifo  per  iR  ,  dcbct 
quotiense(re  joi  quare  fi  jo.  roultiplicet  iR.  rc- 
ftituctur  idcro  numcrus.  fiat  talis  multiplicatio 
habcbitui  xquatio  jo  R.  nr^oo-t  10  R.  fub- 
tiahe  uainquc  10  R.  icftabant  10  R  =  400. 
quare  una  tadix  ciit  40. 

Piimus  eigo  numeius  eft  10.  fccandut  60.  dif- 
fcrentia  40. 

Produ&us  ixoa  divifus  pcr^o.  ciHcic  quo- 
tientem  ;o. 

Spcciosi  methodo.  )0  ponatur  e(Te  6.  &  pri- 
rous  numerus  fit  D  lo.  roinot  quaro  B  ,  iic  major 
D  -f  A  piodudhis  ex  D  in  D  A.  eiit  D  1 
DA.  quodivifo  pci  A.  fietquotiens  B,  hoceft 
duAo  A  in  B.  fict  cadem  quanticas ;  eft  ergo 
«quatio  BA  =  Di  -+  DA.  tianifci  DA  pci  an- 


tithefin  fiet  zquatio  BA  —  D  A  z=z  D  x.  cft 
igituT  D  X  400.  qui  fi  dividatur  per  B  —  D 
habebicuc  A  ;  fcdBcft  jo.  fubtrahe  D  fcu  xo. 
fit  10.  dividc  400  per  10.  habcbis  diffcien- 
tiam  40. 

egsfifigfififiseBQSsBSSfiBBBofiBfiSBEessiseafiaefifiSfB 

PROPOSITIO  XV. 
Problema. 

NMmerum  invenire  cdjiM  qMMdrttMm  mMltiplicii^ 
tum  per  10.  effie*4t  numerMm  ^iniMplmm 
eMki ,  ejufdem  nnttteri. 

Nuroerus  quxfitus  ponatui  iR.  cujusquadia» 
tus  iq.  muliiplicctur  pcr  xo.  ficiqtie  xoq.  dici- 
tur  autcm  c(Ic  quintuplus  unius  cubi.  Eiuntque 
4Q  =  I  c.  &  quia  eadcm  cft  racio  ladicis  ad  ab- 
folucum  ,  qux  cubi  ad  quadracum,  cric  i  R.  :=  4. 
revcra  quadiatum  radicis  4  eft  16.  qui  multi- 
plicaius  pcr  xo.  cHicit  jxo.  quiniuplum  cu- 
bi  64. 

Spcciofa  methodo  fit  xo  B.  tc  nomcnu  qiuc- 
fitus  A.  ciitquc  A  1.  muliiplicatus  per  B.  fea 
AxB  quintupliis  A  j.  crgu  habcmus  zquatio- 
iicra  5  A  j  ziizk  X  B.  &  omnibus  divills  per  Ax. 
ciic  i  K::zrJi.  Sc  divilis  pct  j.  ciii  xquatio  A — 

» 

erat  autem  B  xo.  divide  pcr  j ,  habebis  4.  pro  va« 
lorc  unius  A. 


PROPOSITIO  XVI. 
Problema. 

NmmerMm  80.  iiM  dividere  in  duat  partti ,  ut 
prtdunm  ex  primi  in  iG.fMperti ^odudMin  tx 
ftcundi  in  xo,  6  Mnituihut, 

Ponacur  prima  pars  numeti  80.  iR.  eritfe- 
cunda  80  —  iR.  produd^us  cx  pritna  in  i£ 
cft  16  R.  produdus  ex  fccunda  fcu  80  < —  iR. 
in  xo  cft  j6oo —  10  R.  qui  numerus  fupeia- 
ttu  G  unitatibus  \  piioii  piodudo.  Quarc  (\  illi 
addantur  6  unitaics  crit  zquacio  x 606 — 10  R, 
3=1 6R.  addc  xo  R.  crirxquatio  ttod  1:=  j6  R. 
dividc  1606.  pcr  )6.  &  habebis  pio  una  radi- 
«  447-1- 

fiSfiSfiBfi869S>e9'6aeS€9eS-Hfi&a9fi9>fifie9'fi999fiSB 
PROPOSITIO  XVII. 
Problema. 

T^Mmerum  tjutmcMmtjMt  Mt  90  it*  divldtrt ,  Mt 
pMfUt  (um  ipfo  fint  in  proptrtiont 
Arithnttticit. 

Sitpcima  paisminoi  iR.  8croajor  90—  iR.' 
funt  ergo  aiiihmecici  ptoportionales  90  ,  90  — ■ 
iR.  iR.  quarc  aggrcgatum  cxcrcraoiuro  «quaie 
eiic  mcdio  bis  fumpco.Eil  crgo  zquatio  90  H-  iR 
:=i8o — xR.  adde  iR  ficnt  90  -+  jRl^iSo. 
fubtiahe  90.  leftjibit  )R  90.  divide  pci  j.  ba- 
bcbis  iR^rrjOifuni  igitur  in  Arithmciica pro- 
portiooe  90.  60.  jo. 

Speciosi  mcthodo  fit  numeius  90.  idem  quod 
B  fit  minoi  pai»  A  ciit  majoi  B  —  A-  funt  ergo 
FFff  Atithmctic^ 
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ArithtDCtici  prpportionales  B.  B  —  A.  ergo 
B  -j.  A  «quatur  xB — i  A  8£  iblato  B,  erit  «tjua- 
tio  Ar:=B — lA,  8c  additis  lA,  erit  j  A  =:  B  5c 
dividmdo  per  j  crit  A^i..  B  ««  90.  dividt  90. 

per  j.  6et  Az^ja  ot  priis. 

PR0P0SIT10    XVII I. 
Piobleroa. 

Invenirt  nitmerts  ^  ijui  inttr  ft  mulilplicMt  pro' 
iMCsft  numrrnm  dtcnflnm  mm*ru  , 
triplmm  ai^jorw. 

Ut  vitentnr  fraOiones  fit  ille  numenis  pro- 
dudhis  jo  R.  eritqucminor  jR.  &  major  10  R. 
qai  (i  muhiplicentur  produccnt  joq.  critergo 
cqaatio  tnccr  joqz^  joR.  fcu  intcr  jo  RAc 
jo.  funt  cnim  coUateralc*  ,  quaic  1  R.  e(t  1  &  jR 
cft  j.  je  10.  R,  eft  10.  quare  numcri  qusfiti  funt 
10  tc  j. 

Si  prodnftas  ex  multiplicatione  doorum  fuifTrt 
duplus  maforis  ,  &  iiiplus  roinoris,fada  citicm 
fupiiofitioae  cifet  major  15R.  tc  minor  10  R.  flc 
niultiplicando  unum  pn  alium  produccrcntur 
1  jo  q.  cft  crgo  zquatio  1  ^nq  —  jo  R.  fcu  quia 
funt  colUicralcs  150  R — '3»  &:  dividendo  ciTct 
una  radix  quare  cfTct  minor  feu  1.  &  ma- 
ior  '—.  feu  j.  produAus  6  duplus  roajoris  j.&  tri- 
plus  minoris  a. 

PROPOSITIO  XIX. 
Problcroa. 

NumerMm  ftttmcumfMt  Mt  1  zo.  Jividert  J!  fUri 
ftttfi  in  6.  MHmtTtf  Arithmetici  prtperiitndUs 
fmi  ft  HnMrit  exctdMni. 

Sii  nomeras  i  to.  dividendus  in  6.  naroeros 
Ariihmctic^  proportioiules  qui  fe  binario  cx- 
cedant.  Et  primus  fcu  minimus  ponatur  1  R. 
Secundus  crir  1  R.  -+  1  Tcrtius  i  R-  -f  4. 
Qiiartus  i  R.  -+  6.  Quintus  iR.  -♦•  8.  Sex- 
*us  I  R,  -f  10.  fumnu  omniarocft£R.  jo. 
quB  funt  cquales  numcto  t  to.  fubtrahc  urrin- 
que  jo.  tcmanct  zquatio  6R  —90.  divide 
90.  pcr  6.  habebis  1  R~  ly.  Primus  ergo  cft 
if.  Secundus  17.  Tcrtius  19.  Quartus  11.  Quin- 
tus  ij.  Sexras  xj.  qui  fimul  fompti  cffi- 
ciunt  I  lo. 

Specioia  methodo  Cit  1  xo.  idcm  quod  B.  /it- 
<]uc  1.  idem  quod  O.  Sc  primus  feu  minimus  om- 
niura  A,  fccundus  etit  A-+-  D.  terrius  A  -+  iD. 
quvtus  A  -+  j  D.  quintus  A  4D.  fexms  A 
-+  f  D.  colligsntur  in  unam  fummam  fient  6  A 
-*  I  j  Di^B  transfer-i'  1  j  D  pcr  antithefin  fict 
6  A  B  —  ij  D.  divide  omnia  pcr  6.  fict 
A:z^^~'j^  quare  fi  ex  B  feu  iio.  fubtrahas  tf 

Dlcu  jo.  &  rdiquam  dividat  per  6.  habebis  1/ 
pto  uno  A. 


Algebi-a 


PROPOSITIO  XX. 
Problema. 

NMmemm  futmcnrr^MC  m  i  xo.  tUviiert  in  itcim 
fdrtts  Antlimttici  prtperiien*Us  ft  fitriptieft, 
fMaruni  primm  fit  ix. 

Sir  difTcrentia  nunKrorum  iR. &  cum  primni 
fupponaiur  1 1.  fccundus  crit  i  x  +  i  R.  ter- 
tius  II -t-  sR.  quartus  is -+  }  R.  quintus  w 
-f  4R.  fcxtus  II  -«■  jR.  &  fic  deinceps  ufqoc  ad 
decimum  fumma  omnium  crit  10  -+  45  R.  qui 
numcrus  cqualis  erfc  dcbcret  numcto  1  lO.  quod 
cft  impodibile.  Quaze  concludes  quzdioncm  effe 
impoUibilero. 

Ponatur  alius  niimerus  ut  j  60.  Invcnies  zqua- 
lioncm  45  R.  -+  1 10.  j6o.  fubtrahc  utrin- 
que  I  xo.  habebis  cquationcm  4)  R.  :=  140.  di- 
vidc  per  4  j.  habcbis  iR.  :m  5  -7  •  primus  igitur 
numenis  erir  la.  fecondus  17-^  Tcrdosii-f. 

J|uartas  18.  quintus  j  j-f .  &  ficdctnceps  quurum 
uroma  adxquat  nunKtuin  j6o. 


*    PROPOSITIO  XXI. 
Probleroa. 

Dutt  numrrtJ  invtnirt  in  prtptrtient  trlpl» 
tjMtrnm  mjijdrt  duno  in  9  fiMt  prtiMEiMi  tx^ 
etitns  14»  MnitMiibMS  preiMtlHm  tx  wimi»- 
re  in  /. 

Sit  minor  nnmenis  iR.  major  confcqnenrcr 
erit  jR.  cum  dicamur  c(Tc  in  proportionc  iripla, 
nujor  ducaror  m  9.  fiet  17  R.  &  minor  in  y.  fict 
5  R.  major  fupcrat  minoicm  140.  unitatibus} 
crgo  n  illz  addantur  minori  erit  zqualitas  > 
ncmp^  17  R.z=  j  R.  -f  140  fubtrahc  jR.uttin- 
quc  erir  iaR.:=.  140.  divide,  habcbis  xquatio- 
ncm  I  R—  6-^minor  numcius  ,  major  i9;7- 
mulriplica  minorem  pcr  j.  fiet  J17;.  &  majo- 
rem  pcr  9.  fiet  171-—.  cxcedcns  piioiem  i^ouoi- 
tacibus. 


PROPOSITIO  XXIL 
Problcma. 

Dmh  fiMmtris  in  cjMintuplA  rMtlene  invtnirt  Ut 
fHmmM  <jMMdr*terum  ft  decupla  fnmmM 
nHmertrum. 

Numcri  quzfiri  fupponantur  i  R.  &  j  R. 
cnint  quadrara  1  q.  &  ij  q.  fumma  qiiadrato- 
rum  x6  q.  fumma  numcrorum  6R.  qur  ut  Cit 
cqualis  rummz  quadratorum  multiplicari  debcc 

Ecr  la  ericquc  zquario  x6q::=6o  R.  &  pcr 
ypobibafmum  16  R.  —  60.  dividc  habebis  iR 
— 177.  rainor  numcrus  ;  &  major  erit  117^. 
f^mma  ijf;.  quadrata  [am*^,.!<'-^.  furoma 
'■7^'^.quz  furama  decupla  cft  furonic  1J77.  fcu 
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PROPOSITIO  XXIII. 
Pioblema. 

I>ius  inmeres  reptrirt  in  mtltne  <)mntMfU  Ua 
Mt  minvre  /Mitrant  fx  loo.  reli<fUMm  h*btM 
TMicntm  dttmpUm  nd  rtliqMMmfubtr*H«  wu- 
jtrt  tx  60. 

Erunt  hi  numcri  iR  &  jR,  fubtrahe  minorcm 
ex  loo.  ficc  loo  —  iR  fubtrahe  majorem  «  60. 
fiet  60 — jR.  cujHs  prior  cft  dccuplus  •,  quare  po- 
fterior  multiplicetur  pcr  10.  ut  fiat  xqualis  ;  erit 
ergo  100 — iR — tinn — 50R.  transfer  pcranti- 
thcfin  50R.  feu  aJde  joR.  fiet  xquatio  loo  -t- 
49R.  — ({ooifubtrahe  loo.erit  xquatio 49^::::= 
500.  dividc,  erit  iRlTZio.  Qiiarc  minor  nu- 
rocruseft  10.  i^.majot  ji.;!;,  fubtraheminorcm 
cx  100.  rclinquctur  89.  fubtrahe  majorem  ex 
60.  relinquctur  8.  hunc  numcnim  mulciplica 
per  10.  fiet  89.  quare  prioi  cft  dccuplut  pofte- 
liorij. 


XXIV. 


PROPOSITIO 
Problcma. 


Rtptrire  tres  numerts  in  prtptrtient  iripU  ctnt^ 
nMA,  its  Mt  prtdmUm  exprimo  in  fecuniMm  , 
rrrri*  fit  d^Hnlit, 

Tres  numeri  qucfiti  fint  iR.  jR.  9R.  requi- 
ritui  prctcrca  ut  produ&us  cx  primo  iR.  in  fc- 
cundum  jR.  hoc  cft  jq  xquctur  tertiofcu^R. 
Kibcmus  ergo  xquationcm  jqnr^R.  &  per  hy- 
pobibafmum,  etit  jR~9.  cft  crgo  iR^zzj.  funt 
igitut  hi  numcri  j.9.17.  ut  patct. 

Dcbeat  jam  produSus  ex  piimo  in  tertium 
cquari  mcdio,erii  xquatio  9q=:jR.  ic  pcr  hy- 
pobibafmum  9R.=:j  dividc  erit  i  R.  rz:-f .  funt 
igitur  niuncri  -^.  i.  j. 


!aC8figC0585368'5868*C888B8-68l 
PROPOSITIO  XXV. 
Problcnuu 


DdtHm  nMwtrMm  xoo.in  tris  numrts  pwrttrt  Mt 
primm  CMm  mtdio  fit  triplm  rWifM»  ,  teriiMS 
(Mm  medio  fit  tjMMdruplm  primi. 

Sit  primus  iR ,  tcriius  oim  medio  eft  qua- 
drupliis  ptimi ,  crgo  fumma  illorum  eft  4R,  fcd 
eorum  furama  habctur  ctiam  fubtrahcndo  priroum 
ex  100,  ita  ut  fiat  100 — iR.  habcrous  crgo 
xquationcm  4R  100—  iRj  adde  iR.  fiet 
cquatio  jR~ioo ,  divide  eiit  iR.^=xo.  piimus 
ergo  cft  jo.  reliqui  duo  80.  Jam. 

Sit  tertiiij  iR.  feu  aHa  radix,  critquc  mcdius 
80— iR.  fic  ptimus  cum  rocdio  crit  100 — iR. 

hic  autem  cft  ttiplus  tcriii,crgo  100  iR.  ~ 

jR  addc  iR.  fiet  xquacio  loom^R.  dividc 

crit  iRrrrif.  ergotettios  cft  ij.  tc  cum  piimus 
fit  lo.  mcdius  ctit  j  5.  funt  crgo  numeri  ao.  55. 
ly.  primus  cura  mcdio  cfticit  75.  triplum  tettii 
ij.  tcitius  curo  rocdto  cfficii  So.quadrupluro  pri- 
nii  10. 

Ttm.   /.  ' 


m 

Meihodo  fpeciosi  fit  100.  B.  fitquc  ptitna 
«jus  pars  A ,  fccunda  &  tcttia  ctunt  4A  j  ha*' 
bientui  itcm  fi  fubducamus  A  cx  B  j  habcmut 
eigo  xquationcm  4  A -i;  B  —  A  addc  umira 

"        pci  ;  fict 


A.  fict  xquatio 


A        B  dtvidc 


Sit  itcm  tcrtia  pars  E,  &  confcqucnter  fccun* 
da  cum  ptima  crit  D  —  E  ;  fcd  prima  cum  fecun- 
da  nempi  B  —  E  cft  tripla  tcrrix  E  ,  eft  croo 
xquatio  B  —  E  :=  j  E  ,  addc  tmum  E  ,  nef 
xquatio  4  E  B  &  dividendo  pcr  4.  Erit 
E  =  <iuarc  prima  ecit  quinta  pars  ipfius  B 
4 

nerop^  10.  &  tenia  erit  quaita  pats  ejufdem  B, 
fcu  aj. 

BsssessaesfiaBBBBefisaesesfisesfli-figBBQfi^fissefis 

PROPOSITIO  XXVI. 
Probicma. 

Tres  nmmeros  riptrirt  tfmi  itm  ft  hMbeMHt  m$ 
fMtitmM  primi,  dr  ftcundi ,  fitptrtt  ttrttMm  xo 
MttitMibm  ,  ftcMndi  (fr  tertii  fMTmn*  fitptrttpri- 
mum  jo.  MnitMiibm  ,  fHtnmM  ttrii)  ^  primifit' 
ptrtt  ftcMJtdMm  40.  mnitMibm. 

Cim  primus  &  (ccundus  fuperent  tcrtitim  xo 
tmitacib',is  ;  addatur  utrinqnc  tcrtius  erit  fumma 
primi ,  fccundi  &  tcrtii ,  major  quam  bis  icttiua 
ao.  unitatibus.  Ponatur  Ifxc  fumnn  primi ,  fe- 
cundi ,  tcitii ,  cffe  iR.  ceitius  bis  ,  etit  iR — 10. 
ergo  tcrcius  ctit  -7  R  —  10.  fi  igiiui  aufcras  cr 
fumma  triuro,  ncmpi  cx  iR.  -J-  R — 10,  tcftabit 
pto  fumma  piimi  &  fccundi  -7  R  -♦■  >o. 

Sccund^  cum  fccundus  &  tettius  fupcrcnt  pti" 
mum  )o  unicatibus  ,  fi  uitinquc  addatui  primus 
eric  fumma  iriun,  major  priroo  bis  jo  uniiati- 
bus  ,  auare  primus,  bis  jo  xquabitut  fumnuB 
tiium  fcu  iR.Quare  prirous  biserit  iR- — jo.ic 
primuj  fcmcl  -f.  R.—— i  J. 

j.  Cum  fumma  primi  &  tertii  fupcret  fccun* 
dum  40  unitatibus.  Si  addatui  utiinquc  fecun'- 
dtu  ,  fumroa  omnium  ettt  xqualis  fecundo  bif 
40.  &  confcqucnter  fumma  omniuro  feu  iR, 
minus  40.  xqualis  cric  fecundo  bis ,  &  fccundu» 
cric  -f •  R  — •  ao.  habcmus  crgo  priroum  -f.  R. 
—  i  j.  fccundum  -7.  R  —  xo.  ccrtium  -7.  R — • 
10.  fiic  fumma  oronium  ciit  1.  —.  R— 45.  Erat 
autem  cadcro  fumroa  i  R.  habcmus  cigo  xquatio- 
ncro  i.  f-R. — 4j.  :=:iR.  adde  4J.  fiet  xquatio 
I.  -1  R — <R  -*  4j.  aufci  iR.  cxii  cquatio  -^. 
R.==4j.&  iR:z=90. 

Quaie  primus  crit.  j o.  feu  4;.—- 1 J. 
Secundus  eiic  ij.  feu^j. — xo. 
Tcrtiuserit.  jj.feu^j. —  lo» 

Suroma  piiroi  &  fecundi  eft  jj.  majoi  qtuffl 
jj.  xo.  unitatibus. 

Suroma  fccundi  &  tcttii  eft  60.  fuperat  pii- 
roum,  unitatibus  ;o. 

Sumroa  tcrtii  &  primi  cft  <J.  fuperans  fccuj>- 
dum  unitatibus  40. 

Spcciosi  roethodo,  fit  B.iO.  D.  jo.  F.40jiumerl 
quxfiti  A.  E.  O. 

Erit  A  H-  E  =  O  -+  B. 
Rurfus  0-+ A=E-+F.8c  E  -+  0=A  -+  D. 
ErgoiAH-xE-nO=A-+  Eh-0-*B-|. 
D-+.  F. 

Et  abjcAo  utrinqtie  A  -+  E  -t  O :  ctit  Ah-E 
FFff   ij  •+  O 


i 
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O  :=  B ,  -^^  D  F ,  fumma  B  D  F 
jGc  G  i  oim  A  E  z:iz  O  B  addatut  urrin- 
quc  O  crit  A-*- E-t-O  fcu  G  xtjoalc  i  O  -t  B , 
quaie  O  -t-  ^  ^  &  per  antitbcfiro  2  ? 

 .".  Dcindc  cura  E     O      A     D,  add»- 

tut  ucrinquc  A  t  ciic  A     E     O  fcu  G  xqnalc 

xA-¥  D,  ic  dividendo  pct  i  cric  A h-  t  ? 

»——1 

Sc  pcr  aacitb.  A::::^.'"^?. 

Tcrti6  cum  O  -+  ArznE  -f  F,addacut  utrin- 
quc  E  ,  crit  A      E     O  fcu  G  arqualc  xE  -f  F, 

&  dividcndo  pcr  i,  ctit  E      '  ^  &  pcr  ao- 

tithcfin  ctit  xquatio  F — <i     '  » 

Qiirc  cum  G  fit  idero  quod  B  -t-  D  -f  F  fcu 
90  £  crit  45. 

A  crii  4j  ±  Cen  minus  10.  hoc  eft  3;. 

E  crit  45 — 1  feamiDiu  10,  hoc  cft  ij. 

EcO  erit  4j  — ^feu  minui  15.  hoc  cft  jo. 

quibos  convcniunt  tcccnfitx  propticutes. 

PROPOSITIO  XXVII. 
Ptoblema. 

Trti  tmmtrts  rtferlre  tdlej  tit  f!  primm  ftctmA» 
dti  fin  tertidm  psrttm  ,  <^  ftcundm  ttrti» 
^u*rt4m  fni  pdrtem  ,  (fi-  ttrtim primt  tjtumtim 
fui  ftritm  fidnt  dijMdlej. 

Ponatur  primns  jR.  ad  vitandas  rradioncs.fc- 
cur»dus  affamatur  quatuor  unitatum  ut  habcat 
^ovum  pattem ,  hic  fecundui  dec  quarcam  par- 
tein  tcTtio  Sc  accipiat  tcrtiam  priroi,  fiet  iR  ) 
cui  cqualit  ptimus  ubi  quintara  acccpctit ,  Sc  de- 
derittcrtiam:  dct  tcrtiam  crit  iR.  quas  fi  aufcras 
ex  iR  H-  j.  rtftabit  j  —  iR  quinta  pars  tertii. 

trgo  tcrtius  erit  i  j  ;R.  &  ubi  dcdcrit  quin- 

tam  partemcrit  1 1 — 4R.  &  ubi  accepcric  unita- 
tem  ,  fcu  quarcam  partcm  fccundi ,  erit  i  j — 4R. 
«qnaiii  fccundo  ubi  dcdcdit  &  acccpcrit  cftjcrgo 
icqnatio  ij — 4R.—  iR.  -f  ,.  fnbtrahc  ,  ffct 
»0 — 4R  —  iR.»ddc  4R  fict  10::=:  jR.dividc 
loper  j.  5et      — i 

Primus  igitur  trium  radicum  eric  6.  fccundus 
4.  tertius  ij— 5R  fcu  I  j~  lo.cric  j.  funt  crgo 
nnmeri  6^.f.  fi  primus  dcdcrit  tettiam  feo  t.  rc 
ftabunt  4.  8c  acccpcrit  quintara  tertii ,  crit  j,  pa- 
ritcr  qiiartus  accipicns  i.  k  priroo  ,  &  dans  unum 
rcnioht  f.dcniquc  quintus  accipicns  i.  fccun. 
do  Se  dans  i  .primo,  fit  eiiam  ; . 


Algebra 


PROPOSITIO  XXVIIL 
Ptoblema. 

Nmtrum  inveniri  qui  mitltipUcMfis  Juts  numirtt 
ut  100.  &  5.  tfficiM  ^udirdtHm 
&  rMdtctm  t\m. 

NumemsquaEfitus  ponatur  i.R.qni  roultiplicct 
nuraoros  too.  &  ficniquc  xoo  R.  &  *R.  qua- 
dratum  hujus  poftcrioris  eft  ajq.  dicitur  ctiam 
iooR.  cfli  quadraturo  cjufdcm  ;  quarc  h«bcmus 
«q*K.on«n  xjq.  —  xo«  R.  &  p„  hypobibaf- 


nmn  15^.=  aoo.  dirideper  eric  iR.S.  qitar 
roultiplicans  xoo.cfiicic  quadratum  1600.&  mul- 
ciplicam  j.  producit  40.  radiccra  ejus. 

Methodo  fpcoosa  lit  xoa  idcm  quod  B.  6< 
idcro  quod  D  ,  fitque  nuroeius  quxfitus  A.  cnii 
inuliiplicaus  B.  (flicic  AB.  &  roultiplicans  D  n- 
cit  AD  fiat  quadiatum  AD  ,  iliud  crii  AtDx. 
quod  squalc  cft  A  B.  Dividc  omnia  pcr  A  ,  rrit 
zquaiio  BLiz:ADi,dividc  omnia  pcr  Di  habcbis 
zquationem  l.:^zA,dividc  ergo  B  feu  aoo.  per 

Di  (cu  xf.  &  habcbis  8. 

Hkc  cxcropla  fufficicnt  ut  percipiatui  anifi. 
cium  rcgubealgcbrz  ,&  przccptuiuin  ufus  addi- 
fcatur.  AUa  tamen  fubjiciam  quoturo  fulutiotvm 
invcftigabit  Tyro,  qui  in  lis  fc  exerccrc  volet. 

VARIA  PROBLEMATA. 

1 .  Duos  nuroetos  invenire  quorum  fumma  ao, 
&cxcedus  quadtatorum  80.  lovcnics  priinum  8. 
ficonuiam  ix. 

X.  Duos  nuroeros  iovetiire  tn  proportiocc 
tripla  :  ita  ut  fumma  quadratorum  ad  fummaro 
nurocionim  lationcro  habcat  dccuplam  ,  fi  roinor 
ponatur  iR.  invcnies  zquationem  loq.  —  40R. 
ic  per  hypobibafmum  loR  ,  =  40.  &  iR — 

j.  Numeros  invcnirc  in  proportionc  tripla ,  ita 
ut  cxcclfus  quadratorum  ,  fit  duodccuplus  nctC- 
sQs  numerotum  ,  zquationcm  invciiics  3q.~x4  ' 
R.feu  8  R.  =  X4  «C  iR.:=  j. 
-  4.  Duos  nuroetos  invenirc  in  proportionc  qtia« 
drupla,  ita  ut  ptuduAus  cx  corum  rouUipIicario- 
nc,  fit  furomz  corum  fepcuplus,  vel  fiteorum  cx- 
ccfsiis  fcptuplus.  Invcnics  zquationcm  4  q.  ~ 
j  j R.  feu  4R.  r=  j  j .  eritque  1 R.  =  8^. 

f .  Numcros  invcnirc  in  proportionc  rripla,  ira 
ut  quadratum  majoris  fit  fcptiipluro  quadrati  mi- 
noris.  vcl  quadratum  minoris  fit  fcpcaplum  majo-i 
tis  numcri. 

6.  Datis  duobus  nomeris  tenium  invcnire ,  it« 
nt  duo  quilibct  fimul  additi ,  &  per  tcrtium  fcor- 
fim  multiplicaii,  faciant  cres  nmncros  arithmerici 
pcoporcitmales.  f  m 

7.  Invcnirc  duos  numeros  qnorum  cxccftlis  fit 
7.  &  cxcelTus  quidratoruro  fit  loo.major  quaiu  7. 

8.  Invcnire  tres  norocros  iia  uc  primus  arni 
mimcro  7j.  fommz  rcliquorum  fit  duplus,  fecun- 
duscuro  7j.  furamz  icliquoium  fic  criplus,  ccr- 
tius  cum  7j.  furoinz  rcliquorura  fit  quadrupLit. 
Supponatur  furoma  triuroclfc  iR.  curoprunn» 
-t  7j.  fit  dnplus  fecundi&  tettii  addatut  utrobi- 
que  primus ;  erit  primus  tcr  7  j.  duplus  triimi, 
fiu  zqualis  iR.  quare  piirauj  -♦•  i^yrrr  iR.&c. 

9.  Trcs  nnmeros  invcnirc ,  ita  ut  primus,  aim 
racdiapartefummz  rcliqnominfaciat  4X  Scnin- 
cundus  cum  tricntc  rcliquorum  ficiat  jtf.  flc  tcr- 
tius  cum  duodccima  pattc  pri^ii ,  &  fecundi  fa- 
ciat  j9.  Sit  primus  iR.  icc, 

10.  Numeram  qucmlibet  ot  ja  dividere  in 
diias  partes,  qnamm  prior  dufia  in  10.  numcram 
cfficiat  10.  unitat:bus  majorem,  produdlo  ex  fe- 
cunda  in  40. 

I  I.  Nurocrnm  qucmlibct  ut  yo,  itafccarent 
cenitusex  prima  patte  in  10.  fit  triplus  gcniri,  cx 
fecunda  parte  in  jo. 

11.  Trcs  numeros  rcperire  in  conciiuia  propor- 
tionc  fcfqnirertia ,  ita  ut  produdus  ex  minore  in 
mediuro  fit  majoiis  quincuplus. 

Numcri  ponamur  9R.  ixR.  16R. 
1  j.  Niimcrum  qucmcumquc  ur  go  in  trcs  par- 
tcs  dividcrc ,  ita  ut  prim4  duSi  in  4.  &  fccundl 

in 
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In  j.  Sc  tcflil  in  %  producanrar  trn  namcri  tn 
coiuinui  proporiionc  qoadrupli. 

1 4.  D»um  nutncrum  ut  178.  in  tres  partet  di- 
Vtderc  ,  ut  diviii  priroi  pattc  per  y.  &  fccundi 
multiplicati  per  8.  Sc  tcrtii  divisi  pcr  6.  idcra 
ftmpcr  namcrus  proveniat. 

i^.Duos  numcro»  in  ptoportione  tripla  repe- 
ffirc  f  ita  ut  quadrans  minoris  in  mcdiara  partcm 
majoris  Judtus,  producat  numcrura  90. 

16.  Numernm  invcnire  qui  muUiplicatus  per 
qncmcumque  numenun  ac  5.  produftum  cfficiat» 
per  qucm  fi  dividas  numcrum  6o.quocicns  ad  nu- 
rocram  invcntiim  raiioncm  habcat  fcfquiahcram. 

i^.Trcsnumeros  Arithmctici  proponionalcs 
rcpcrire  \  iu  ut  ntnncnis  cx  eorum  concinaa  mul- 
tipiicacione  produAus.ncmpiut  ptimus  infecun- 
dnm  ,  Se  ptoduftus  in  teccium  ducatur,  Cit  eortim 
fummc  quimuplus. 

PoTitis  numcris  iR,  xR.  jR.tnvcnieturxqua- 
tio  I  c.;^  jR.  vcl  pcr  hypobibafmum  iq  jt 
eiTet  igititr  iR.  radix  quadrata  numcri  5. 

18.  Numeram  quadratum  invcnire  ,  qai  in 
ruam  radicem  quadratam  du^s  faciat  64  Sit  ille 
numcras  iq.  cjus  radix  crit  iR.  ducatur  in  Aiara 
tadiccm.produdhis  crit  ic.  crgo  if.  64.  cduca- 
tur  radix  cubica  nempi  4.  cujus  quadraiura  16, Ct- 
tisfacic  quzftioni. 

19.  Nuincnim  invenirc  cujus  ridix  quadr.ita 
adcjufdcm  rldicem  cubicam  rationcm  habcac  tti- 
plam.Ponatiu  nuinenu  utramquc  radiccm  habcns, 
ttcmp^  iqc.  ejus  radiz  cubica  ciit  iq.  flcquadrata 
ic.  cil  ergoxquatio  inter  ic.=::;q.  &  pct  hypo- 
bibafinura  iR.=:  j.  cujus  quadraro  cubus  719. 
t(i  numcrus  quxfitus  radicero  habens  cubicaro  9. 
quadratam  17. 

10.  Quinqne  numeros  invenire,  ira  ut  quaraor 
fine  primo,  cfficiant  1 17,  Sc  qijatuot  finc  fi:cundo 
cfficiant  1 1 9.  &  quaraor  fine  tettio  efficiant  1 04. 
&  quaraot  fine  quinto^y.  Ponatui  quintas  qui  Sc 
maximus  iR. 

ai.Duos  numcfos  inveoirc  in  proportionc  tri- 
pla,  ica  at  anus  in  altcrius  quadratum  du^s  cffi- 
ciat  191. 

11.  Qiicmtiimquc  nuroerumut  ^o.  intres  par- 
Ks  continuc  proportionales  dividerc ,  tta  ut  pro- 
duftus  ex  prima  in  teniam  ,  fic  quadniplus  pto- 
d\r€ti  cx  primi  in  fccundam. 

aj.  Invcniic  numcrum  qui  dudus  in  7.  nuroc» 


II 
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tum  ctticixc  ,  cu/fi  adduntur  So.  fiat  fumma  oftu. 
pla,  nunieri  invcnri. 

14.  Datum  numerum  ut  10.  dividcrc  in  daa$ 
parics  quarum  cubi  cfficiant  J70.  nurocrum  majo- 
rcm  quarta  partc  aibi  ipfius  10. 

ly.  Nnmcwm  repcrirc  cujus  cubus,  fit  noncu- 
plus  quadraci  fuL 

16.  Duos  numcros  rcpctire  in  proportione 
quintupla,  ita  ut  minotc  inquadtatum  majoris 
di.do,  producatur  500. 

17.  Invenire  numcrum,  qui  cum  fuo  quadrance 
fupcrct  100.  eodcm  exceiruqao  loo.cumdera  aw. 
ircrum  fupcrat. 

18.  Pfogccffionem  Aiithmeticara  cotiftinierc, 
aijusprimus  fit  j.  altimus  10.  &  furaroa  oro» 
nium  loj. 

19.  Progrcflioncm  Geometiicam  conftituere 
in  daii  proporrione  ut  fcfquialteta,  cujus  ultimus 
terminus  datus  fit  1968J.  &  famtna  ssS9i' 

ja  Progtcffioncm  Gconietricam  ut  relquialce- 
rara  conftituctc  ,  dato  primo  tcrmino  1718.  & 
fiimmi  5J59J. 

j  I.  Datum  numcrum  at  40.  in  duas  partes  di- 
viderc,  ita  ut  fumma  quadrttotum  fit  918.  nujor 
quam  800.  dimidium  quadratum  nunicri  40.  Sc 
roinor  quain  1600.  quadratuin  cjufdero  numc- 
ri  40.  Supponatut  ptimas  xo  i  R.  &  altec 
10 —  iR. 

ji.  Invcnite  duos  numeros  in  proponionc 
quinrapla,  qui  fe  fuperent  quociimque  cxcciru. 

j  j.Invcnire  numcrum  i  quo  fi  fubcrahas  duos, 
vcrbl  graiia  100.  Si  10,  roajus  refiduum,  minotis 
fit  tripUira. 

J4.  Darc  nuroerum  quero  fi  i  duobus  nuroeris> 
verbi  gratii  100.  &  la  fubtrahas  1  majus  rcfi« 
duura  minoris  fit  quadraplum. 

}  S ,  In  venitc  duos  numeros,ica  ut  priot  acceptii 
i  pofteriorc  jo  uniacibus,  fit  tcfidui  duplus. 

j  6.  Invenire  trcs  numcros ,  ut  bini  fimul  funl« 
ti ,  faciant  iropecatos  numcros  :  vcibi  gratii  pri« 
mus  ,  Sc  fecundus  cfficiant  to.  fccundus  Sc  cei« 
tius  jo.  tettius  Sc  prirous  40.  fit  furoroa  om- 
niuro  iR. 

j7.  Quaraoi  numcTos  leperirc » uc  tcmi  quiqutf 
impcratos  numcros  cfficiant. 

j8.  Invenire  duos  luinicros  ,  qui  tales  fint,  ut 
tntcrvallum  ipforum,  Sc  produdlus  cx  coruRl 
multiplicatione  numeros  ptopofitos  efficiantt 
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LIBER  TERTIVS 

Ft/£  hilienMS  explicmmiM  cirtt  re^Hltm  Ml^ebrjt  communtMf  ^  fuiliorA  fuentat^ 
Htfote  dqm*tto>iibm  fimflicibits  cententM  i  hac  efi  vel  r/u/icis  cum  numero  tbft^ 
lule ,  vel  Mlterius  tu\ufumq»e  peteJlMtis  ,  fimplicis  nulle  mede  Mjecld  cum 
eedem  numero  Mbfeluie ,  cu)ut  rMdicem  exirMhendMm  prMcepimm.  idem  etiMm  ex- 
flicMndum  efi  in  MijuMliemihus  cempefilis  ,  cum  euim  cemmumiler  r^dix  fil  in 
qu*fiUnt  ,  tMm  tnijuirisMm  ,  &  extrMhimm.  PrepenMlur  enim  dtjUMlte  iq. 4K.:=:ii. 
qujerilur  rMdix  iUius  ijUMdrtii ,  ifued  MuHum  4.  rMdtcibm  dquMle  eji  numere  1 1 . 

Dicunlur  hx  dijuMlienes  quMdrMlicM  Mffeil/i  jub  Utere ,  ^  cteffictente  lengitudine.  Sit  entm 
^UMdrMlum  AB ,  cujm  Utus  AC ,  mui  BC.  MdjungMlur  lined  CD,  diceturCD  ceefjfciens  Ungttudo. 

Fietifue  iq.  -+  ^K.HmuI  CF  fit  fUnum  fub  coeffcienieCD  ,y& 
jub  Ulere  CB,  x.^UMre  quMdfMium  tffictlurMci\unnienefUni,fub 
Uiete  BC,  &ceeffictente  CD  ,  fitijue  tq-+  }Ktdemifuod  pU- 
num  AF :  fed  de  his  fiifius  inferius  ;  pejfunt  Mutem  efiic  ires  Mfft- 
ilienes  ijuMdrMti. 

Pnme  fetefi  Mffci  MdjunUiene  fUni  fub  cee^ciente ,  ^  fub  U~ 
tert ,  fe»  TMdite,  «/  cum  numerm  ndicum  MjfirmMiur  de  quMdrMto  ,  ficut  in  hec  txempU. 

SeeunJe  felefi  Mffici  quMdrMlum  mul^iM  ,  Jeu  ne^eliene  pUni  fub  iMtere  (jr  cee^ctente  mt 
iq.  — 3R. 

Tertie  petefi  tjuMdrMlum  negMride  fUne  fub  cetffciemtt ,  ^fubUttre  ut  3R. —  1  q. 

NetMndmm  item  Mliques  felum  ijuMdrMtum  rtlinijuert ,  ^  MffelJionem  Mdjungtre  iffi  hem»-' 
gente  cemfMrMtienis ;  ut  fi  frofendtur  hdc  jtquMiie  iq. -+jR.  — 10,  effet  cMdem  virtUMliter 
jq.—  10.— 3R.  HMmftr  Mnlilhefim  3R.  iranfil  Mb  unM  fMfte  MtjuMttenis  ,  im  dliMmfub  cem- 
trMriefigne.  PMnier  fi  frefenMiur  hdcdijUMtie  iq.- — 3R  ^i^.fetefi fieri  mUm  iq.::;::^.-»-  3R.. 

Jtniijut  fi  fenMlurhdt  3R. — i^.—S. fetefi mutdri im hMne  3R.:^8.-+  ici.& inhMnc  3R  

8.  =  iq.  feu  iq.zz:3R  S-  tl  het  mode  illdt  tencificmm  deincefs  ,  */  iq.  mMnesi  foUm 

tx  UHM  pMrte  cempMrMiienis  :  qudrimus  igttur  reguUm  gentrMlem  Md  tnvenltncUm  TMdictm 
quMdrMiMm  quMdrMti  itd  MffcHi. 
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PROPOSITIO  1, 
Pfoblcma. 

RmHx  ijUMdfMtM fummd  ifUMdrMtl  ftmijfti  rdilcHim, 
^  numtri  db/iluti  vtl  refidui  fitbirM[h  nnmtro 
Mbfolm»  IX  ifuMdrM»  ftmiffu  rddicnm  ,  mmHm  , 
vtt  mHlUMtM  tidtm  ftmfft  txhibtt  rndictm 
^MdrMtAm  MjMMtitnum  fMMdrMticMrnm. 

Explicacur.  Prim6  rcgula,  (1  proponatur  xqa>- 
tio  ,  in  qua  quadracuro  afficitur  plano  fub  radice 
Sc  cocfiiciemc. 

Priro&  addc  vel  fubcrahe  ex  quadrato  fcmiflis 
radicuro  nurocrum  abfoluturo  prout  hic  nume- 
rus  abfolutus  babuuic  (ignum  -t-  aut  — . 

Hujus  aggregaci ,  aut  rcfidui  extrahe  cadiccm 
quadrataro. 

Tcrtid  huic  radici  addc  ,  vcl  fubtrahc  rcmirtem 
nurncri  radicum  ,  prout  numerus  radicum  alfc- 
ftus  fiierii  figno  aut  figno  — ,  hic  fumraa 
aur  renduum  crir  radix  quxfita. 

In  cxcmplo  meliiks  regula  intcUigctur.  Propo- 
natnr  hcczquatio  iq.  — 71. —  6R.  femiflis  ra- 
dicum  cft  j.  cujus  quadrato  9  addc  71,  numcruni 


abfolutum,cum  virtualiter  przfetac  fignum-^^  Set 
fumroa  8 1 ,  cx  qua  cduces  radiccm  quadrataro  9. 
Ex  ca  fubtrahc  j.  fcmiircm  radicuro  6.  cum  radi- 
cc»  przfcrant  lignuro — fit  reftabit  6  radix  quz- 
(irajnam  illius  quadraturo  }6.6  radices  funcctiam 
j6.  Clarum  auccro  cft  71.  — •  }6.  feu  }6.cfle  qua- 
draturo  radicis  6. 

Sit  fecund6  iq.  6.  R.  -+  71.  tddc  pttiter 
71.  quadcato  9.  femiflis  radicum  }.  Quia  nuroc- 
rus  abfolutus  przfcrt  (ignuro  -+  fitquc  furoroaSi 
i  qua  cxtraho  radiccro  quadratam  9.  cui  addo  }. 
(emilTcm  radicum ,  quia  nuroerus  radicuro  prz« 
fcrt  fignuro  -+.  dico  quadracuro  nurocci  11.  ciTe 
zqualcm  numcro  711  -+  plus  11  fexicsfumpco. 

Tcrrio  proponatur  iq.  ~  18  R.—  7X.  qu»- 
dracum  fcmilus  cadiatro  fcu  9.  eft  81.  i  quo  fub- 
ttaho  71.  Curo  id  indicct  (jgnuro  —  rclinquunruc 
9.  cujus  radix  quadrata  }.  addamr  fcroifli  radicttm 
9.  6cradix  11  fatisfacicns  quzftioni. 

Hzc  tamcn  zquatio  amphibola  eft  duas  habens 
radiccs  fatisfAcicntcs  quzftioni.  Si  igitur  radix 
cxtr.^a  }.  aufcratur  ex  fcmilfc  radicum  9.  tcftabit 
6.  alia  radix  fatis&cicns  quzftioni. 
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PROPOSITIO  II. 
Theorcmi, 

DtmnjirMiur  primA  pr4xufilvtnJ*  tijHMiionii 

Praxis  primi  vcrfjbatar  circa  xquacioncm  hu- 
jufinoJi  iq.       71. —  6R. 

Sic  linea  AB  zqualis  laceri,  fcu  radici  qnx  in- 
quiritnr,  illi  in  diie6tum  ad)icianu  AC6unita- 
tum ,  fcuzqualis  numcro  radicum  i  hzc bifariikm 
fccetur  in  O ,  eritquc  AD ,  tiium  unicatum  fcmif- 
n$  numcri  radicum  ,  ezcitctur  Gipra  lincaro  BD 
quadratum  DF ,  diifikaque  diagonali  EB  ,  agantur 
AG,IK  cruntquc  quadrata  AI,  DF  [ftr  ^.j..Enrl.) 
I  itctn  rcAangula  DH  ,  H  F  «qualia  ctunci  ficuc 
CK,Da 


,C  DA 


\ 

L 

0 

\ 

H 


M 


A  DC  fi 

Inveftigo  prim^  quadracum  DF  ,  hoc  modo  ; 
^itur  quadtatum  Al  ,  cujut  latus  quztitur  ciTc 
71  minus  (>R.hoc  e(l  fi  intclligantut  itliquadrato 
*dd'i  6  R.crit  7i-,red  6  Radiccs  funt  tedlangulum 
comprchcnfam  fub  AC  quc  eft  6.  &  fub  radice 
AH  ,  feu  rcftingiiliim  CH  ,  aut  redlangula  DH, 
HF  illi  zqualia :  habemus  crgo  Gnomoncm  DIG 
efTc  71.  cui  n  addatut  KG  quadratutn  fcmiflls  ra- 
dicam  AD  ,  feu  9.  habebitar  totum  quadtatum 
DF  elTc  81.  e  quo  fi  cxtrahas  radicem  quadra- 
ram  9.  hjbcbitur  BD  ,  Sc  fubrrahcndo  AD  j.  re- 
Aabir  AB  6  unitaium,  quodctat  demonllrandum. 

PROPOJ^ITIO  III. 
Theorem». 

Dtmtnjlratur  ftcunid  frMxis  ftlvtndd  d/juMtitnis 
yuadrMlicM  iq.:=:6R.  -+71. 

Fuerat  recundo  loco  propofica  hzc  zqnacio 
iq.~*R.-+  7t. 

Sit  AB  radix  quz  inqulritur ,  &  AC  ponacur 
zqualis  numero  radicum  •  quz  biTariam  divida- 
tur  in  D.  Tum  fuper  AB  dffcribatur  quadra- 
cum  AE ,  dufbaque  diagonali  BF ,  ducantur  pcr- 
pendicularcs  DG  ,  Cl,  &  per  pundla  G  &  K  pa- 
rallclz  N  M  ,  G  H  isiquiritut  ptimA  quadta- 
tum  DH. 

Demonftratio.  Dicitur  in  cquatione  quadra- 
tum  AE I  eiTczqualc  numeto  abfoluto  -+  valoce 
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6  RadicDtTi,  /cd reftangulam  Al  eft  valor  6  Ra- 
dicuin  ,  atm  fu  comprchcnrum  fub  AC  numcro 
radicuon ,  6£  radicc  AF.  crgo  rcaingnlim,  CE  erit 
numcrus  abfolutus  ^a.Si  pro  rcaangulo  LE  fub- 
fticuas  DK  illizqualc  ,  crit  Gnomon  L  MC  O 
zqualis  iiumcro  71  i  cui  fi  addas  quadtatum  OL 
9.  fcmiffis  numeri  radicura  DC  ,  habcbis  totum 
quadratum  DH  8 1.  &  extrahcndo  radiccm  cog- 
nofcctur  DB  9.  cui  addcndo  AD  fcniiircni  nuii«ti 
radicum  cognofcetut  tota  AB. 


PROPOSITIO  IV. 
Theoreraa. 

DtmnfirMtur  imiM  prMxii  dfuMtitnu  <jHMdrMtfCM 
iq.=z  18^.  —  71. 

Tertinm  cxcmptum  zquationis  quadiiiiaK 
«at  iq.:^::  18R — yi. 


M 


H 

P  ' 

\ 

JS 

C  D 

Sic  AB  zqualisnumcto  radicnm  18  iquz  bi> 
fatikm  dividatut  in  C  ,  cruntquc  AC  ,  CB  fingu- 
Iz  9.  &  quadracum  Ct  crit  Si.  inquiratur  AD. 
Radix  quadraii  AE  ,  fupponitux  cnim  AE  ((fe 
quadratum  ficut  &  C  I }  dufti  autcm  diagorvali 
HB  ,  parallcla  LM  ,  crunt  reaangula  PL  ,  PG 
zqualia  ,  funt  cnim  lincz  DA,  DE  zqualcs ,  func 
ctitm  zqualct  6C  fcuCA  ,  &  Bl  fcu  DP  ;  quaie 
EP  &  CD  zqualcs  crunt  feu  FP  &  PK. 

Demondracio.  Propofua  zquatio  alfctit  quoJ 
fi  ex  valore  1 8.  radicum  feu  rcftangnlo  AG  com- 
prchenfo  fub  AB  numcroradicum  &  tadicc  AF, 
fi  inquam  ex  talircAangulo  auferas  ^t.habcbituc 
quadratura  AE ,  cft  crgo  DG  ,  aut  Gnoroonem  (l 
fubtrahas  exquadracoCl  fcmiflis  radicum  C9 
rcftabit  quadtanim  NP.Quatc  jubemus  inrcgula, 
ut  numcrus  abfolutus  fubirahatuc  cx  qu.idrato  fc- 
miflis  numcti  tadicum ,  fcilicct  cx  81.  fubtrahitur 
71.  rcftat  9.  pto  quadrato  NP.  cxtrahimus  radi- 
ccm  quadrataro  lubcmufquc  CD  ,  cui  fi  addamus 
femUlero  numcti  tadicuro  fcu  AC  9  fici  AD  radix 
quadrati  AE. 

Oftendo  iifdcm  pofitis  quadratum  DL  fatisfa- 
ccte  quzftioni ,  ncrope  pofitl  AB  pro  nuiTicro  ra- 
dicum,crit  te&angulum  AL  valor  radicum,*qua- 
tio  autcra  indicat  fi  fubirahas  71.  ex  AL  reftabit- 
quadratum  DL.eft  igitur  AK  71AK  autcm  con\- 
ponitur  ex  AN.a:  CK,  pro  AN  fiibftituo  CL,  & 
pro  C  K  ,  reftanguljm  K  I  critque  Gnotnon  , 
PLDN  zqualis7i.  Quare  Ci  cz  quadrato  Cl, 
fcmiflis  numcti  radicum  ,  aufcras  71  j  habcbis 
quadratum  N  P  ctijns  radicem  N  K  ,  auc  CD.  H 
fubcrahas  ex  fcmifte  cadicuro  BC  ,  habcbitur  BD 
radix  quzlita. 
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pROPosiTio  y. 

Tbcoteina. 

JHfthtitiu  Ditphjnti  ,  explicMndi  tijtittitnm 
ftuUrMi  i^*iii  fib  Uttrt  (jjr  ccigicuntt 

Prazis  Diophanri  fcti  cum  rupcriotibus  cotn- 
cidit  ,  quamvis  prima  fromc  divcrfa  videatur , 
hjnc  in  czcmpb  diverdtatcm ,  6c  convcnicntiam 
aptiffifs^  aperiaro. 

Proponatur  hzc  xquatio  jq  -+  loR  z::;  17J. 
quc  curo  ifta  coincidit  jqz::;i7j—  loR. 

Prim6  roultiplica  numcruro  quadratorum  |. 
pcr  numcruro  abrolutum  17$  ,  huic  addcij.qna- 
dratum  rcmiflli  numcri  radicuro.rumma  crit  900. 
cx  qua  extraiics  cadiccro  quadratam  |OiCX  ca  fub- 
ftrahe  j.fcroiifcmnurocriradicumiteftabit  xj.va- 
lor  quinque  radicumidividc  pcr  j.  numcrum  qua- 
dratorum  habcbitor  valor  unius  radicis. 

Dcmonftratio  pcr  comparaiioncm  praxis  Dio- 
phantcc  cum  vulgari  inftituctur. 

C  O  M  M  U  N  I  S. 

A.  jq  -+  toRr=i7j. 

B.  iq  -+  iR  —  jj. 
Seu  iq:zz  jj  —  xR. 

C.  q>  fcroiflls  numcri  radicum  2.  aaa 
.D.  nuinerum  abfolutam  jj.i 

£.  Summa  f€. 

F.  Radix  qaadrata  4. 

G.  Subtrahe  femifTcm  radicum  i. 

H.  Rcftat  j.  valoi  unius  radicis. 


K. 
L. 
M. 
N. 
O. 
P. 


D  I  O  P  H  A  N 
-+  ioR=:  17J. 


T  L 


I7J. 

Per  j.  numeruro  q.  multiplica, 
ProduOus  87J. 
Addc  x(.  q.  fcmtflu  radicura. 
Sumroa  900. 
Radix  q.  jo. 
Rr  Subtrahe  j.  feinifleni  radicum. 
S.   Rcftat  xj.  valor  quinquc  radicum. 
T.  Divide  per  j.  numeruro  quadr. 
V.  Rcftat  j.  valor  unius  ladicis. 

Praxis  communis  priroi  jubct  dividcre  dnga» 
los  tctminos  xquacionis  A  pcr  (.  numcrum  qua- 
dratorum  ,  ut  fiat  cquatio  B,tum  addicur  numcro 
}  j  quadratum  dimidiarum  radicum  ficquc  nume- 
rus  E  ^  quo  educitur  radix  qtudraia. 

Praxis  Diophanti  rclinquit  xquationem  K  , 
quod  perindc  cft  ac  A  xquatiu  B  muhiphcata 
dfTct  pcr  j.  tum  rouUiplicatur  numcrus  L  17J. 
per  j.  numerum  quadracoruro  iitque  nurocrus 
N  87J.  Eft  crgo  D  j  j.  ad  87$.  «n  dupHcata  ratio- 
ne  I.  ad  j  ,  cura  intcrvencrit  duplex  muhiplica- 
tio  per  j  :  &  cura  quadratum  C  ad  quadratum  O 
fit  etiam  in  duplicata  ratione  (per  10. 6. )  fumma 
E  ad  fumroam  P  erit  in  duplicata  rationc  i  .ad  j  .& 
cum  radiccs  fint  in  fubduplicaca  racionc  qua- 
dratorum  ,  ctit  radix  F,  ad  radiccm  jo,  ut  i  ad  j. 
Cum  auccmfemincs  radicum  1.  &  j.  fintctiam 
in  cadcm  rationc ,  fadi  utrinquc  fubtra^onc  cric 
H  ad  S.  ui  I  ad  j;  quarc  fi  S  dividatut  pcr  j.  nu> 
mctum  quadiatoiuro ,  crunt  H«  &  V  xqualcs. 


PROPOSITIO 
Thcorema. 


VL 


t.Prdxit  DitphdHti  in  txplU*ndit  t/fuMtUnHna 
fitddrdticid  ^q— 'i^Rl^^^fio. 

Sii  propolita  xquatio  4q  — •  i«R  —  660.  ifti 
xquivalcns  ^q  =1 6R  660.  cft  ergo  cafus  fc- 
cundus  praxis  coromunis. 

C  O  M  M  U  N  I  S. 


A  4  q:z:=.  16  R.-+ 

660. 

B  1  q>z=  4R.  -+ 

l6j. 

C  qu.  fcmiflis  radicum 

♦•^Adde 

D  numerus  abfol. 

E  Summa 

169. 

F  Radix  qu. 

'nMdc 

x.^ 

G  Scroiflis  Rad. 

H  Valor  radicis 

PRAXIS  DIOPHANTL 
4q. —  i6R.= 


K. 

L.  Numcrus  abfol 
M.  Per  numerum  q.  4.  mokipUca 
N.  Produftus 
O.  Quadracum  femif.  R. 
P.  Aggrcgatum 
Q.  Radix  qu. 
R.  SemiflisRad. 
S.  Summa 

T.  Dividepcininn.  q. 

V.  Reftabitunius  radicis  valor 


660. 
660. 


X640, 


X704 


iJAddc 

60. 
4. 
»J- 


Eodem  roodo  dcmonfttatur  h«c  Diophanti 
praxis  quo  fuperior}  oftcndam  cniro  firoiliter  ra- 
cionem  aggrcgati  £ ,  169  ad  aggregaturo  P  ^704. 
eilc  duplicatam  tationis  1  ad  4.  &  confcqucntcr 
radiccs  F  &  q  effc  ut  1  ad  4.  &  addicis  G&R> 
qux  funt  in  cadcm  ratione  H  &  S  eife  ut  i  ad  4. 
quarc  dividciuio  S  per  4.  numerum  quadratorum 
fienc  H  &  V  xqualcs. 

PROPOSITIO    VI L 
Tkeoceroa. 

j.  Methtdut  Ditphsntt  in  txplicMHiis  t^tUtitni- 
kni  tftutdrMtcii  in  ^nibiM  ^tudrMtum  ntgdtttr 

rndittbm  j6R  4q-=:  t^X.vtl  4q.Z=j6R. 

 iji. 

C  O  M  M  U  N  I  S. 

A.  4q.  —  j6  R. —  19X. 

B.  iqirruR.  48. 

C.  qu.  fcroiflii  radicum  49« 

D.  Numctus  abfolutus  ^S.Subtrahe 

E.  Rcfiduum  i. 

F.  Radiz  quadr.  x.  ^  ^^^^ 

G.  Seroiflis  nuroeri  Rad. 

H.  Vaior  unius  radicis 
Vcl  ex  G  feroiiTc  Num.  radictcm 

F.  Subcrahimus  Radicem  quadram 
Rcftat  K  Radix  minor 


8. 

7- 
I. 
6. 


DIOPHAN 
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A. 
B. 
M. 
N. 
O. 
P. 

<^ 
R. 

S. 
T. 
V. 


O  I  O  P  H  A  N  T  L 

4      ;6R  —  i(,t. 
Numcrum  abfoiuium  191. 
Per  nomcrum  qu.  raulttpl.  4. 
Produdum  Subtrahc  768. 


4- 
8. 


Ex  quidrato  fcmiflts  R.  784. 
Rcfiduum  i^. 
Rcfidiii  Radix  q. 
Scmt^Hs  numcri  RadicUM 
Fic  fumma  Rad. 
Dividc  pcr  numcrum  q. 
Hibebis  valotero  unius  Radicis 
VclcxfcmilTc  mimcri  Radicuro  i8. 
Siibttahc  radicem  invcnnm  q  4. 
Rcllat  valor  4  radicum  14. 
Dividc  pcr  numcrum  quadratoram.  4. 
Rcftabit  V  vilor  imiusfadicis 

Eadcro  DemoDdiatio  huic  tnethodo  applicari 
poicft. 

PROPOSITIO  ▼IIL 
Probleroa. 

PrMxu  rtductndd  dtjMdticnit  juddrMtlcd  1  q.  -+ 

loAJ.  — 96./<r«  iq.  ZZZ  96.  —  10  £ 

Proponanir  cqaatlo  iq.  -f  10  R.  96.  fot- 
Venda  ncmpc  quacritur  valor  unius  radicis.  Su- 
matur  latus  quadrati  ncropc  i  R.  cui  addatur  fc- 
miffis  numcii  radicim,  fictquc  i  R.  -f  fac  il- 
lius quadcatum  muhiplicindo  1  R.  -+  j. pcr  iR. 
-+  f.  fict  quadratum  i  q.  10  R.  -f  15.  quod 
quadraium  majus  eft  quam  primi  propontum 
quadratum  15  unitattbus.  Addantui  hx  ij.  uni- 
tatcs  fictque  xqiutio  iq. -+  ioR.-f  ij— i»i. 
itniufquc  hoc  cft  iq.  10  R.  h-  15.  &  iii; 
cxtrahantur  radiccs  quadratz  ,  qux  crunt  iR. 
-*■  f  •  &  1 1.  &  quia  quadrata  funt  zqualia.radicct 
xqualcs  erunt ,  quatc  crit  cquatio  1 R.  >+  f. — 
ii.  Sc  fubtradis  5  unitatibut.  Rcftac  una  radtz 
srqtiaiii «. 

Dcmonllratta  Procedit  qiiali  per  aCTcntatio* 
bcm  ,  quxrimus  cnim  radiccm  qux  muitipiicaca 
per  fcipfam  factat  quadtacum  ,  affcdkum  codcm 
modoquo  in  xquationc  cxhibetur ;  quare  non 
dcb jic  clTc  radix  pura ,  fed  radix  cum  addico.  Ad- 
dimus  igitur  dimidiuin  iiumeri  radicum ,  ut  idem 
numcnis  radicum  proveniat.  Quadratum  autem 
quod  producitur  crit  pauii  majos  quam  fic  iiiud 
qiiod  exhibctur  ,  ncmpc  ij  unicacibus  :  quaie  £ 
addantur  h«  ij.  unicates  homogcnco  compata- 
tionis  fiet  xquatio  inter  duo  iila  quadiata  ,  Sc 
confequentcr  erit  xquatio  inter  radiccs  ncmpe 
>R.  y  1 1.  Convcttimns  crgo  xquationon 
quadtaticam  in  quadraticaro  firopliccro :  &  arufi- 
cium  in  eo  confiflit  quod  pioponitur  radix  quc 
fatisfacere  crcditur  quxllioni. 

Hxc  praxis  diligenter  noranda  eft  ,  potcftque 
h«bcrc  ufum ,  quoties  occununt  alix  xquatioiics 
difficiliores. 


■iwniii/iiiiiHHinii'iiiiiinw.iyiii]UiiBLi 

PR  OPOSITIO  IX. 

Problcma. 

Prdxii  rtiMctaddtejMtitrit  ^M*dratUt  iq.^^^ 
—  ^ti.vtl  iq.::=:8^  -^-  415. 

£adcm  mcthodo  (blvecc  potcrirotu  hanc  xqui^ 
tioncm  iq  —  8^.^=415.  AiTumatur  latus  iR. 
• —  4.  ut  cjus  quadratum  quaro  proxim^  acccdac 
ad  piopofttum.multiplica  i  R. — 4  pct  1  R. — 4. 
ut  habcas  cjiis  quadrattun.producetur  iq.—  JR, 
-+  16.  pauI6  majutquam  rcquiratur;  adde  crgo 
homogcneo  comparationit  16.  fiet  xquatio  iq. 
—  8R.  -f  16       441.  utriufquc  cxtiahuui  la- 

dix.  habcmus  i  R.          &  ai..habemut  ctgo 

xquationcm  iR.  —  4.       xi.  addc  utrinquc  4. 

Habcbitnus  xquatioaon  iR.—  ij. 

BB»fl96SSB'tt9Ba.gBM6ftSBfflWiMBUPBaa6aBaBtt 
PROPOSITIO  X. 
ProblenuL 

Prdxit  rtducendd  dtjMMtionii  i}intdrM!cd  iq.-+-ffl 
—  10  X.  vel  iq,  — 10    —  75. 

Sit  hxc  xquatio  i  q.  —  to  R.  —  7j.  hanC 

honnulli  revocant  ad  hinc  iq.   10  R.  H-  7^ 

::::ro.  Affumc  pro  radicc  iR.  ■ —  10.  hujns  qua- 

dratum  crit  iq.  lo  R. -i-  100.  ma)us  quant 

propofitnm  15  nnitatibus.  Habcmus  crgo  xqua.« 
tioncm  i  q.  — —  to  R.  -\-  ioo:::i;  xj  exirahan- 
tur  radiccs  quadratx  qux  xqualcs  etunt ;  ncmpe 
I  R.  —  lorz:  j.  &  addius  10.  crit  xquatia 
I  R.=:  ij. 


PROPOSITIO 
Problena. 


'•<»e9S8-596d 
XL 


Mtthtdut  unlvtrfidii  Stevini  in  redHCtndli 
4/fmMi«nUm. 

Hxc  mechodus  univerfalitCma ,  non  ccnfebi-' 
rur  Gcoroccrica  ,  tb  qu6d  pcr  attcntationem  pro< 
ccdat :  in  co  igitur  confiftit  ut  alTumat  nutncruro, 
qucm  fatisfaccrc  quxftioni  exiftimac  ,  euroque 
cxamincc  fccundum  quxftionis  circumftancias,  ut 
ezcroplo  clari^s  patebit. 

Sit  propofita  xquacio  iq  -»■  7  j  loR.  cxi- 
ftimecur  10.  clTe  valoi  unius  radioiseruncque  loR 
::=:  100.  unum  quadratum  crit  100.  aii  addcndo 
7J.  ficnc  I7J.  quadratum  crgo  dcficic  a  radicc. 
Augeacur  valoc  radtcis ,  &  ponatur  cifc  i  j ;  qua- 
re  10 R.  efficienc  ;oo.  quadtatum  radicis  1 5.  cft 
itf .  cui  addc  7j.  ficc  xqiuhtas  intcr  xij. -+  7J« 
;oo. 

Hxc  pfaxis  non  eft  negligcnda,  potcftqtie  itf 
infolubilibus  adhibcii. 


.GGgg  PROPO 
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Algebra 


PROPOSITIO  XIL 
Probleraa. 

l»vefiig*tia  GnmttucA  ifuaJirau  tifUdUt  nKmtrt 
A'f*imt»  —  mi(piikm  rdAicilnu  ex  N*ni». 

Proponanir  hic  niimeras  jy  —  6R.  qtJKrirar 
udix  illius  quadrati,  hoc  c(l  qazrimr  radix  cujns 

qna>:lrarum  xqualc  (it  55  6R.  proponinu  crpo 

•quatio  tq.  J  f .  —  6  R.  vcl  quod  idcm  cft 
SS  —  iq  — 6R. 

Sunponatur  rcda  A  B  pro  numero  radicnm  , 
fcaa  bifinim  inC  erigatur  pfrpendicularis  CD, 
qu«  iit  tidix  numcri  abfoluii  5J.  conncftaiur 
CD  cui  CE  fit  rquali» :  dico  quadratum  teax 
BE,  cuniteaaLngulo  fub  AB,  BE^elTc  aquakir  nu- 
inero  (5.  Teu  quadrato  tc&x  CD. 

Demonftratio  (  per  47.  i.  )  quadratum  rc&« 
BD  fcu  CE  ;  xqualc  cft  quadratis  CB .  CD  i  fed 


Quare  ad  invcniendam  radicem.  Adde  tnjmc- 
ro  abfoluto  ,  feu  quadrato  ex  CD,  qoadiatum  cjt 
CB  fcmilfis  radicum ,  ut  hibeas  aggregatum  ,  fca 
quadratum  BD ,  aut  CE  cujo»  radix  quadrata  eric 
CE  :  huic  addes  AC  fcmifltm  radicum ,  habebif- 
que  AE  ,  cujus  ncmpc  quadtatum  xqualc  cft  vi- 
lori  tadicum  numeto  abfolnto  leu  quadraro 
cx  CD.  Atque  hoc  tuodo  dcmonfttatur  iccundus 
cafus. 


PROPOSITIO  XIV. 
Problema. 

InvtfilgMie  Gt»nietrieMi}u*drjui  t/fnulii  ^/ifaiiKif 
rudicibus  —  mimtrt  nkfriutt  tx  N •nk. 

Proponatur  hxc  xquatio  iq.:ii:  »8  R«-~f^« 
vel  iq.  -+  j6.:^  iSR> 


quadratum  ex  CE  (/>^  4.1. )  xquaK:  cft  quadra- 
tis  cx  CB,«c  BE,0<  rcdangulo  bis  fub  CB  &  BE, 
hoc  eft  ic£tangulo  fub  AB  ,  BEi  crgo  quadrata 
CD  >  CB ,  xqoalia  funt  quadtatis  CB  &  BE,  & 
reAjng.ilo  fub  AB ,  BE  ,  &  auferaido  uttinquc 

3uadratum  CB,  ctit  qnadtatuni  CD.cqualc  qua- 
rato  BE  ,  Bc  tcaangulofub  AB  ,  BE.  Q^iod  ctat 
demonftrandum. 

Qparc  hxc  xquatio  facili  reducctur.  Addc 
quadranim  CB  remiflis  numcti  radicum  ,  ad  qua- 
draruro  CD  ,  fcu  numcrum  abfolutum ,  fit  qua- 
dnnim  ex  DB,  fcu  CE ;  quare  fi  cx  hoc  aggrcga- 
to  extrahas  radiccm  quadratam  ,  innorcfcet  CE, 
cx  qua  fi  aufcras  BC  (cmKrcin  tadicum ,  tcftabtt 
radiz  BE ,  pcr  quam  dividcs  5  5  ,  (cu  numcnim 
abfolutura ,  ut  habeac  6R.  atque  hic  i.  cafus. 


PROPOSITIO  XIIL 
Problcma. 

InveJIigMti»  Ceemrtricjt  ^udJrsti  ttjUdlU  nnmera 
Akftltttt  -+  dli^uibuj  TAilicikus. 

Proponatur  fccundus  cafus  iq.  CK,  -v  fj. 
fitquc  AIJ  mimcrus  tadicnm  ,  CD  radix  numcti 
abioluti  j  j.  jundla  patitcr  rcCti  BD  ,  nii  xqualis 
/it  CE  ,  dico  quadratum  rcdlx  AE  xqualc  cHc, 
quadrato  CD  -+  rcftangulo  fub  AB ,  AE. 

Dcmonftratio.  (  Ptr  1. 1. )  quaJranimex  AE, 
xmiajc  cft  rc dlangulo  fub  AE ,  AB,  &  rcftangulo 
fub  AE  ,  EB :  adde  uttinque  quadratum  BC  ,  Sc 
pro  quadrato  BC  &  rcAang.  fub  AE  ,  EB  tcpo- 
nc  quadratuin  CE  iilis  xqualc  ( per  6.  1.  J  qiiatc 
qiudrata  AE  ,  BC  xqtialia  funt  reftangulo  fub 
AE  ,  AB  ,  &  qua  lratoCE  aut  UD  ,  pro  quo  re- 
pones  quadrata  BC  ,  CD  iHi  xqualia  ( ptr  47. 1 .) 
&  nblato  utrinqiic  BC.  fcftjt  quadratum  exAE 
«quale  cffc  rc£l.ii  gnlo  fub  AE ,  AB-+  qiiaJra'o 
ex  CD. 


I 

H 

B 

K 

D 

r. 

C 

F 

— 

Sit  linea  A  oijus  quadtatum  «quale  fit  nume- 
ro  {6.  Sitquc  linea  BC  xqualis  numcto  ladicuin 
18  qiix  iia  fccctur  in  D  ,  tit  luica  A  fic  mcdi^ 
proportiunalis  intcr  fcgmcnta  DD,  DC  :  huc  clt, 
iia  lit  BD  ad  A.ficut  A  ad  DC  :  fmt  BE.CF  qua-r 
ilrata  fcgmcntoruin  BD  ,  DC.  Dico  fatisfacere 
quxftioni  duo.  Prim&  pofito  valote  unius  radicis 
linra  BD  ,  quadratum  cjus  -t  quaJrato  lincx  A. 
feu  mnnero  (6.  clTc  cquale  valori  radicum,  Cc\x 
rcAaneolo  BH,  comprehcnfo ,  fub  numcro  radi- 
cum  BC  ,  &  radicc  DE. 

Dcntonftratio.  Ciim  ita  fit  BD  .  fcu  DE  ad  A, 
ficnt  A  ad  DC.  crtt  ( ptr  \6.  6.)  quadratum  cx 
A,  fcu  numerus  abfoluius  (6.  xqualis  rcifilangulo 
fub  DE ,  DC.  addaiur  cotnmune  quadratum  BE» 
crunt  quadrata  ex  A  &  B  D  xqualia  tcdangulo 
BH  ,  comptchcnfo  fub  numeto  radicum  BC .  8c 
radice  BI  feu  BD.  Ergo  habcmus  quadratum  BD. 
-^quadratocx  A  fcu  numcco  5  6  xquale,  valoci 
radicum  fcu  reihngulo  BH. 

Ex  qua  dcinonftraiionc  ita  ad  praxin  defcen- 
dcs ;  ncmpc  ita  cognofccs  ,  feu  invcftigabis  la- 
tus  B  D  ,  aut  D  C.  Dividaiur  numeru»  radi- 
cum  BC.  bifiriarn  in  K  (  ^fr  j.  i. )  crit  fcftan- 
gulum  fub  BD  ,  DC  ,  fcu  numcrus  abfoKitiis  , 
una  cvm  quadrato  DK  ,  xqualc  quadrato  KC> 
femi(&s  numcri  radicum  ;  qnarc  ex  quadrato  fe~ 
miflis  numcri  radicum  ,  fiibtrahc  mimentra  ab- 
(oltitum  j6.  rcftant  n.  pro  quadtato  cx  KD.  cu- 
jus  radix  qiiadrata  KD  ctii  j.  hxc  addita  fcmifll 
raJicum  BK  ,  cxhibct  majus  latus  BD  ,  &  Tub- 
tracla  ex  KC  ,  fciniirc  radicura  exhibct  minu» 
latus  DC, 

Sectindi  Inus  DC  ,  fatisfacit  qtixftioni }  nam 
qti.idranim  FC  ,  -t  re^ngulo  DG.  fcu  qiiaJr.i- 
to.fx  A  ,  idcft  numcro  ibloluto  f  fi.xquale  tll 
tcit.inpiil.iCG,  oMTiprehcnlb  fubnumero  tadi- 
cuin  AB  ,     f  adice  BG .  fcu  DC 

Dcniqiie 
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Dcniqtte  f.  qiiadratam  «  A .  Cju  numcrus  ab- 
folatus  .  «qu>lc  fu  quadtato  (cmiflis  tadicmn 


6oj 


D 


JJ     K  € 


BK  ,  hoc  cft  linci  A  fit  «qflalis  line*  BK  ,  claram 
eft  in  talicafu  ,  quadratum  cx  BK  -+  qnadratocx 
A ,  fcu  numeto  «jfoluio  ,  zqualccJTc  red^ingulo 
BD  ,  comprehenfo  ,  fub  numcro  radicum  fiC  ,  & 
radicc  DE  feu  BK. 

Si  accidat  at  numcrus  radiciim  major  fit  qua- 
drato  romiflls  radicum  ,  zquaiio  falfa  crii  ,  fcu 
impoflibilis. 

t&mammmBmmmafmsasBBafmm 

PROPOSITIO  XV. 
Problcma. 

Smilftt  R4ilclt  (jimiratM,  ix  ^UMirupU 

nimtri  ahftUti  ,  ^iulrM»  nmmeri  raitcMW, 
vtl  l^ifiiHiftAtrdtQtiiH^irMfUiiufitm  -itfluii, 
*x  fndirstt  nnmtri  rMiicMtn,  MmSd,nui  nutUl^- 
td  mmirt  r/uUcnm ,  ejl  vnlor  mnim  rmiitit  in 
dfmMtitnibm  fiuirMticit. , 

Hrc  propoHtio  cft  aptifllma  cum  numerut  ra- 
dicum  cd  impar  i  atque  adco  dividi  non  poteft 
bifariam.  Sit  extrahcnda  radix  quadraca  cx  hoc 
Rumcro  71  —  6  R.  hoc  cft  fit  propofita  hxc 
zquacio  iq.  =  71. —  6R.  Ad  quadratum  numc- 
ri  radicum  addc  quadruplum  numcri  abfoluti, 
cum  numcrus  abfolucus  habeat  fignum  ~+  ;  eft 
aatcm  hoc  quadruplum  18S.  fii  314.  cujus  radix 
quadcaca  iS.cx  qua  fubcrahes  numerum  radicum, 
ciim  fctat  fignum  — .  reftabic  1 1.  cujus  fcmiflis 
6.  cft  vaior  unius  radicis. 

Proponatut  fccund6  hKcxquatto  iq.i=:£R. 
•H-  7t.  quadnitum  radicum  cft  )6.  cui  addes  qua- 
draplum  numcri  71.  fai  »88.  fit  fumma  J14. 
cujits  radix  18.  huic  addcs  numcrum  radicum 
6.  fici  14.  cujus  femi(n$  1 1.  eft  valor  unius  ra- 
dicis. 

Tcrtio  proponatur  hzc  rquatio  iq.  n::^  1 8  R. 
—  71.  cx  quadrato  numcti  radicum  314.  fubcra- 
hc  quadruplum  numcri  abfoluti  71.  fcuaSS.  tc- 
ftac  )6  cujus  radici  quadcacx  6  addc  18  numcrum 
radicum  fit  14.  cujos  fcmiflis  1 1.  cft  valoc  unius 
radicis.  Vcl  eamdem  radicemquadtatam  6.fubcra> 
hc  cx  numcro  radicum  18.  tcliqui  11.  fcmiflis  6. 
cft  valor  unius  radicis. 

Dcmonftratio.  Quadratum  numcri  radiaim 
quadrupium  cft  quadraii  femiflis  numcti  radi- 
cum  :  ergo  fi  iili  addas  vel  fubtrahas  quadrnplum 
numeri  abfoluti ,  generatut  numcrus  quadruplus 
illius  qucm  praxis  vuigaris  fupcriiks  explicata  in- 
vcnit.  Quarc  fi  cx  co  cducatut  radix  quadrata  , 
hzc  erit  dupla  i!lius  quz  per  praxim  fuperiorcm 
cducitur  :  fi  igitur  huic  radici  addas  ,  vcl  fubtra- 
lus  numerum,radicum  rclinquetur  radix  dupla, 
vcrz  radicis  ,  quz  ncmpc  cduccretur  per  praxin 
conununem. 

Ttm.  /. 


PROPOSITIO  XVL 
Thcorcmi.  ■* 
AliM  tmfut  Mqmaittnts. 

Qtiamvis  infcrius  fimus  tradicuri  incthodum  re- 
ducendi  omnes  zquationes  quancumlibct  intti- 
catas,  quia  tamcn  catum  rcdudio,  principiis  fpe- 
ciofz  nicicur  ,  quz  ad  fequentcm  hbrum  perti- 
ncnt  ,  aliarzquaciones  mcthodo  vulgari,  feu  an- 
tiqua  folubilcs  ,  in  hac  ptopofitione  apciiam. 

Rcgula  gcncralis  cfto  ,  quocics  cxponrnces 
tctminorum  zquationis  cujiifcumquc  funt  Arith- 
mctic^  ptuporcionalcs,  totics  zquatio  ad  quadia- 
ticam  tcvocatur. 

Proponaiur  prim6  zquatio  in  qua  termini ,  fe 
contcquantur  unc  inccrrupcionc,dico  hanc  zqua- 
tioncm  ad  qitadraticam  rcvocari  poftc.  Uc  fi  pro- 
ponatur  zquatio  iqq.  =  )o  c.-f  loq.  dico  per 
hypobibafmtmi  hanc  rcduci  pofTc  ad  zquationcm 
iq.  50R.  -+  10  ficcnim  ccrmini  dcfccndcnt 
finguli  duobus  gradibus  ,  quod  finc  dctrimento 
zquatitatis  ficn  poflc  in  hypobibafmo  probavi- 
mus  \  fic  pcrveniccur  ad  zquacioncm  quadrati» 
cam  iq.  =:)oR. 10:  quare  qitocies  func 
cermini  finc  incctrupcione  tocies  in  zquationem 
quadracicam  dcfiniiur. 

Sccund6  proponacur  zqnaciocujus  tcrmini  fint 
interrupii ,  ita  tamcn  ut  rxponcnics  cockm  intcr- 
vallo  fc  fupctcnt ,  quomodocumqoc  tandcm  dif- 
ponancur,  fcu  quocumque  ordinc  ,  in  zquaiionem 
quadraticara  fict  dcfitio. 

Sint  exponcntcs  4.  a.o.  vcl  1.4.0.  terminl 
zquationis ,  tantimdem  in  progrcflione  Gcome- 
trica  inter  fc  diftant :  nam  intcr  numcrum  abfolu- 
luin  cujus  cxponcns  o.  &quadratum  cujus  cxpo- 
nens  cft  2.  intcrjicicur  radix  :  &  inicr  quadiatum 
cujut  cxponcns  1.  &  qq  cujus  cxponcns  4  inter- 
jicirur  aibus.  Idem  dicito  de  hac  zquationc  aijus 
cxponentcs  cflcnt  6^0.  qui  patitcr  ptoponioncm 
Arithmcticam  obfeivant ,  idcft  quadrato  cubt, 
cubi ,  &  numcci  abiuluti. 

Proponatiir  igiiur  prim6  hzc  zquatio  1  q  q. 
~i8q. -»•  «48.  adhilicarur  rcgula  communis 
zquationis  quadiacicz  ,  mut.nl  pt ms  dati  zqua- 
tione  in  hanc  1  q.  =  1 8R.  648.  erilqoe  valot 
unius  radicis  j6.hu)us  fi  cxtrahatut  radix  quadra- 
ta  6.ctit  6  valor  unius  radicis. 

Dcmonftiatio.  Vcii  quadrato-quadraium  eft 
quadratum  ,  ciijus  udix  quadrata  tft  quadraium  1 
ctpo  iicei  fub  hac  conlidctationc  inquitcre  cjus 
ladiccm  quadratam.quam  praxis  communis  cxhi- 
bct :  quia  autcm  ctiam  hzcradix,  uc  dtxi.cft  qua- 
dratum,  dcbct  illius  radix  quadrata  cduci ,  fi  vit 
ladiccm  quadratam. 

Idcm  dicico  dc  quaJraco  cubo  ,  cubo  ,  &  nu- 
mero  abfoluto  ,  fcd  ubi  pcr  praxin  communcra 
innotuerit  valor  priroz  radicis  quadratz  ,  cdu- 
ccnda  cft  radix  nibica  ut  i  q  c  -+  6  c.  —  N. 
dcmonftracio  cadcm ,  nam  verj  quadrato  cubns 
eft  quadracum,  jc  cubus  cft  radix  quadrat» 
quam  pct  ptaxin  commonem  inveftigare  poiTu- 
mus  }  quia  vecA  hzc  radix  quadraca  ctiam  cubui 
cft  ,  c)us  ladiccm  cubicam  educcic  dcbcmus , 
ut  habeamus  ptimam  illius  progrcf&Dnis  r«- 
diccta. 

GGgg    ij  Ex 
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Ex  quibus  colKgcs  vi  iOius  praxis  eas  lanium 
aqdationcs  folvi  poffc  qux  nuTimnin  numcnun 
habcant ,  cx  quadtato  compofuum ,  hoc  cft  qua- 
^"1" '^"^a  potellas  fit  numtrusquadratus. 

rJotffldum  autcm  fapioccuneicnuroctos  non 
quadiaios ,  arquc  adc6  qui  vcra  radicc  catcant, 
eum  tamcn  ptaiis  jubcat  cdud  radiccm  quadra- 
tam.  Ex  quo  oriuntur  nuincri  furdi  dc  quibus  in- 
fiecius  agcndum  c{l. 
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PROPOSITIO 
Pioblema. 


XVIL 


*d]HtiUi»ne plMii /iih  rmdi(t,  &  fuk  coif^itnt€ 
Ml/implicnm  tijtimi$ntni  qtnuirMticMm. 

^qaationcs  componias  voco  cas,in  quibus  po- 
teftas  qu«  przcipuum  in  iis  locum  obtinct ,  affi- 
citutpaiodicii  gradibus  ,  hoc  cit  illi  adjunguntur, 
tut  ncgantut  gtadus  infciiotcs.  Has  ad  fimpli- 
ciotcs  rcvocatc  maximam  atferrc  potcft  facihu- 
tcra  •,  intci  cas  prima  occuitii  quadiatica  ut  h« 
1  q.  -+  8  R  z:z  lo.  quc  zquatio  fimplcx  non 
cft  ,  fcd  quadiatum  qiiod  ptimura  in  ea  locum  ob- 
tinct  cft  affcAum  adjunaione  plani  ,  coiucnti 
fub  cocfficicntc  8.  &  Radicc.  Hujofroodi  *qua. 
tioncs  affcax  ,  fcu  coropofitj:  tcduci  poffunt  ad 
fimplidoici  ,&  bec  rcduaio  ,  vocamr  cxpurga- 
tio  ,  fiiquc  adiundionc  alitjiiarum  pinium  cofffi- 
cicntis  ,  quas  uiicias  vocant  nonnuUu  In  quadia- 
ticii  h«c  cxpurgatio  fit  adjunaionc  rocdietatis 
cocfficicntis  :  in  cubicis  trientis  :  in  quadrato 
quadratids  quatt»  partis,  &  ita  confcquentcr  fc- 
cundum  dcnominationcra  ab  exponcntc  cujiinibct 
f  otcftatis  dcfumptam. 

Pioponatoi  hatc  cquatio  i  q.  -+  8  R.  —  ao. 
Imclligatur  tadix  hu|us  «quationis  cllc  i  R.  cui 
ad,  «ngami  4,  fcu  rocdictas  numcti  ladicum  ,  fcu 
coirfficicmif  ,  ita  at  fiat  i  R.  -+  4,  fupponatur 
aiia  quantitas  radid  f\c  «udx  xqualis  qu«  fit  A, 
Ka  ut  fit  xquaiio  i  R.  -+  4.  —  A.flc  pcr  antiihe- 
«n  erit  etiam  i  R.  rr:  A — 4.  quarc  hujus  quan- 
titatis  quadtatum  crit  xqualc  quadtato  unius  la- 

*cii :  igitui  multiplicctui  A — 4.  per  A  4.  ut 

fiatcjus  quadratumhabebimus  Ai — 8A  -+  \€. 
xqiulc:  uni  quadrato  prxccdcntis  fadicis.MuItipli. 
cctur  itcm  hxc  quantitas  A  —  4.  pet  S.numcnim 
ladicu.cura  in  xquatione  prxtci  unura  quadranim 
invcniantur  8R.ficntquc-t.  8  A.— j  1  addc  nuraeris 
jam  inventis  At  —  8  A.  -f  hos  nuraeros  -+8A. 

U.  crit  fumma  Ai  —  16.  qux  xqualis  cft 
1  q.  -+  8R.  prxccdemis  ladicis,  &  coiifcqucnter 
numero  10.  Habemus  crgo  aliam  «quationcra  1  q. 

10.  ic  per  antithclin  iq.  :i:r  }6.  &  ex- 
trahcndo  radiccm  quadratam,  habcmus  hanc  fe- 
cundam  radicera  A  efTe  «jfcd  fuppofuimus  A— 4 
aequari  iR  ncmpc  tadici  ptimx  xquationis  ergo 
^—4  —  iR  fubtrahe  ego  igitur  4.  cx  6  habe- 
bis  priorcm  radicem  eflc  ». 

Proponatui  fecnndA  xquatio  in  qua  quadra- 
«um  afficiatur  mukJa  plani  fub  latere  ,  &  cocffi- 

cJcrnc  ;  ut  iq  4R.  —  ii  fupponatur  radix 

«nmmuta  mcdictatc  cocfficicntis,  ficque  immimi- 
tc  cqualis  fu  quantitas  A  :  crit  crgo  «quaiio 
Y^-  —  »~  A.  flf  per  aniithefin  iR. — A  _n. 
«c  cum  fit  xqualitas  in  radicibui ,  in  corum  qua- 
dratisd.t  etiam  xqualitas  quarc  Ai.-«  ^A.-t^. 


ra 


rqtiabitur  uni  qnadrato.  Muhipiiccrar  itcm  Kxc 

tadix  A  -+  X  pct  4  ,  cum  propoiita  xquatio 

habcai  ncgatas  ^.radiccs  fiet  4A. — 8.  addan- 

tut  fimul  Ai.  -+  4A-  -t  4.&  — 4A— 8.  fict  Ai 
—  4.  xqualc  iq.  —  4R.  &  confcqucntct  ciit 
novaxquatio  iq.  —  4.=rii.  &  pcrantiihcfin 
tq-  -^16.  aijus  radix  c{indrata  4.  ctat  autcro 
>R- —  A,-+i.  eft  crgo  xquatio  iR.~4.-+x. 
crgo  piimc  xquatioms  radis  crat  6. 

TcrtiA  ptoponantr  hxc  xquatio  16  R —  iq 
:::=48  fupponatut  8  - —  AclTe  xqualia  iR.  fiat 
quadratum  hii)u$  binomii  8  —  A.  illud  ciit  64— 
16  A.  -+  Ai.mnitiplica  8 — A  per  1 6.  fict  1 1.%^ 
16  A.*  fubtrahc  pri^s  quadratum  cx  hoc  uliimo 
erit  rcfiduum  64— Ai.xqualc  16R— iq.prxce- 
dentis  zquationis  ,  atquc  adc^  &  comparationis 
homogcneo  xqualc  crit.  Habemus  ctgo  xquatio- 
ncm  £4 — iq.":=  48.  &  pcr  aniithcfm  f-^  — 
-+  iq.  k.  auferendo  48.  crit  xquatio 
cxtiahendo  tadiccm  ctit  ladix  A:i:i:4-  ciat  autcra 
xquatio  8  A  —  1  R.  Quaie  eiit  xquatio 
8  —  4      iR  dk  ergo  una  radix  4. 

Ex  his  colligcs  omncs  xquationes  inquibus 
exponcntcs  fervani  atithmeticam  proponioncm 
hoc  artificio  folvi  poflc  ,  &  redaci  ad  fimpliccs. 
Ut  fi  proponatur  hxc,  iqq.  -f  8q.  rr:  4?.  redu- 
cctur  ptimiSad  hanc  iq.-+  8^.-48.  &  cxpur- 
giiionc  fafta  invcnictur  radix  quadraia  4.  cujut 
itctum  educcnda  eft  radix  quadrata  ut  fiat  i.ldem 
diccndum  cft  in  aliis  omnibus. 

Ex  (juibus  vidcs  hanc  propofitionem  cffe  ma- 
ximi  momenti ,  cura  hxc  fola  polCt  fupplcre  ,  5c 
folvete  oranea  xquationcs  quadraticas,  quas  toio 
hoc  libio  explicuimus.  Hxc  mcthodus  vocatux 
plafma ,  fcu  fidio. 


PROPOSITIO  XVIII. 
Ptoblema. 

Rtimtlia  cuhcrtim  ttftnorumfMh  fiwdrtito  tul  aAf 
mfftUoi  fti)  Uttrt, 

AfTeiHocubifub  latere ,  cenfcmr  facilior,  9c 
minus  intricaia  quara  tffcilio  cjufdem  cubi  fnb 
quadrato  ,  c6  qutij  quuadiaturo  longius  diflcr, 
ulteriufque  ptovehatur  in  progrcflione  geo- 
mcirica  quim  rad'x.  Fadiis  tamcn  crit  tcda- 
^lio  atfcdlioois  fub  qiiadrato  ad  alTcilioncm  fub 
radicc. 

Proponatur  xquatio  i  c.  -+  jq—  108.  un- 
cix  ui  vocant  cocfficicntis  9.  in  cubids  xqua- 
tionibos  funt  tricns  :  undc  hxc  xquatio  ita  rx- 
priinctur  racihodo  fpcciosi  ,  A  j.-f  jRA. 
lol  in  quo  vidcs  idco  poni  5D  ut  fignificeiur  in 
plafmaic  fcu  fidlionc  alTurocndum  trientcm  cocf' 
fiLicritij. 

Supponamiis  crgo  vcrx  radici  hujus  xquz- 
rionis  ic.  -t  9q.  —  108,  addituro  cflc  tticntcni 
coirfficicntis  ,  iia  ut  fic  auda  fiat  iR.  -+  j.  hiiic 
^88'^'?''°  ponatur  xqualis  aiia  quaniiias  A.  ita 
ut  fit  xquatio  iR.  -+  j.  —  A.  &  pet  antiihcfin 
iR.:::zzA — j.  fiat  hujus  quaniitatis  cuIhu  ncm- 


A— , 
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Ai  —  6A  -+  9  quadratum 
A  —  , 


—  j  Ai  -♦•  i8  A — »7 
Aj  — 6  Ai  H-  9  A 


A5  —-9  Ai  -4-  »7  A — 17  cubos 
-+  9  Ai  — /4  A  -+  81 

A  i  — 17  A  J4 

pe  Aj— — 9A»  17  A— *7  :  hoccft  A — j  pcr 
ieipfani  muUipliccmr  ,  ut  (iat  cjus  quadracumitum 
ejus  qiiadiatum  mulciplicetut  pcr  candcro  radi- 
ccm  A  ■ —  )  &  habcbis  cubutn. 

Sccundo  muUiplicetur  Ai — 6A. -+  9.  pcr^. 
cocflicicnicm  »  cum  in  equationc  i<l  fciatur  fiec 
~+f  Ax  —  J4 A  -I-  8 1 .  Addc  hunc  ultimum  nu- 
metiim  prioii  cubofict  Aj — 17  A  -+  /4  qui  nu- 
mccus  zqualis  eft  piioii  ic.  9q:  atquc  adco 
eidcm  homogcneo  comparationis  erit  cqualcHa- 
bcmuscrgo  zqualiiatcm  Aj — »7  A-+ 54:^=108. 
fcu  ic.  • — X7R.  -+  54^  108.  &  tiansfcrcndo 
-(•  j4  pcr  anciihefin  eric  zquacio  ic.  —  X7  K. 
=f  4.  quarc  H  fcirccur  rocchodus  excrahcndi  ra- 
diccm,quam  inrcrius  cradeuuis,  invenirecur  radix 
6  c  cujus  cubo  xi6.ri  fubtrahancur  x^R.fcu  i6x. 
leftabic  y^.  ca  camen  radix  non  eft  ea  qtiz  que- 
rcbacur ,  fed  cft  A.  A  aucetn  —  j  ctac  iR.  crgo 
6 — j  fcJ  j.  eft  una  radix. 

Proponatur  alia  zquatio  cubi  aff.-fti  muldi 
.quadiatorum  ut  ic  —  ix  q.  :=:(0i4.  fuppona- 
tiu:  radix  hujtis  zqnationis  cfTc  iR.  l  qua  fubtr»> 
hatur^.  tricns  cocfticicntis.  fictqiic  iR.  — 4  huic 
radici  (ic  immintttz  ,  llt  zqoalis  quantitas  A  ,  ita 
«t  fit  aequacio  iR. — '4=:A  &  per  anciche(in 
iR.  :rrA-+  4.  fiac  cubus  hujus  quancicacis  A 
-f  4  critque  Aj-+  ixAx-+  ^SA-r  64.  qua- 
draturo  e|ufdcm  quantitatis  A  -4-4  erir  Ax  h-  8A. 
-«■16.  multiplicctuT  per  cocfficicncem  ix.  hibe- 
bis  I X  Ax  -t-  96 A  -♦•  I9X  fubttahc  umim  ab  alio 
id  f-:rentc  figno  —  zquauonis,icftjbit  A  j  — 
48A — 1x8.::=:  loa^&perantithefin  A» — 48  A 
;; — I  if  X.  inventz  tamcn  ladici  addcrc  debebis  4. 
Qt  habeas  vcram  radiccm  >  feu  radiccm  primz 
cquationis  propoficz. 

Tcrtii  jJtoponatur  ixq.  ic       ij6  aftli- 

inacur  ^.itiens  cocflicicntis  i  quo  aufcratur  radir, 
fitque  4 — iR.  cui  zquale  fu  A,  erit  ergo  z(|ua- 
litas  4— iR.— A.  &  4  —  A-f  iR.  &  4  —  A 
iR.  fiatquadratum  hujus  binomii  4  — A. 
qucxl  mulcipiicctur  pec  i  x  :  fiac  ejufdem  binomii 
cubus,  quemex  1x9.  fubuahcs  ;  lefiduumzquale 
eric  1x9.  —  ic 

1x9.  19X — 96A-i-ixAt 
Cubus  64 — 48  A  H-  IX  Ai  —  Aj. 


rcfid.ixS — 48  A  -+ Aj. 

Hibcmui  cfgo  «quationem  Aj.  —  48  A.  -f 
1x8.  xj^.  lubtiahe  1x8  habcbis  xquationcro 
Aj — 48  A  1x8.  Exirahcndo  deindc  radicem 
cubicam  pcr  praxes  inferins  poncndas  ,  radiccm 
invencain  fubcrahcs  cx  4.  habcbifquc  pcimz 
zquationis  radicem  cubicam. 
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PROPOSITIO  XIX. 
Problcma. 

RtiuBU  cuhorum  fimul  fffrit»rumfkb  qudirat^  ^ 
fmb  Uttrt ,  ad  cukes  *fftil»i  tnmtim 
fub  iMtre. 

Proponatui  zquatio  in  qui  cubus  afliciatar 
firoul  fub  qiudtato ,  &  fub  latcrc ,  vcrbi  gratii 
ic.  -+  X7  q.  -+  I  jo  R.  J7*.  Supponatui  ra- 
dix  quz  quziitui  cfte  iR ,  cui  addatiu  tricns  pii- 
mi  ccKfticiencis,  feu  9 :  fici  igitot  iR.  9,  huic 
fit  zqualis  quaniitas  quzciintquc  A.  eft  ergo 
zquatio  iR. -4-  9.  zz;A.at  pcr  anciihofm  iR. 
=:  A  —  9.  Prim6  hujus  binomii  at  cubas.  qui 
habctui  infirai  huic  adde  17.  quadrata  cju((lein,  Sc 

Cubus      Aj. — X7AX-+  X4J  A — 7x9. 
quadrara         -+  X7  Ax  —  486  A  X187. 
1  jo  tadices  -+  150  A  —  1 170. 


Aj.  — II  j  A  -f  x8S. 

radicem  A — ^.tnultiplicatam  j>er  ijo;  adde  hxc 
orania  &  habcbis  A  j  —  1 1  j  A  -i-  xS8.I  lubcmiis 
crgo  zquacionem  A  j — iijAh-  xS8  =  j76.  &: 
per  ancichcfin  A  j — 1 1  j  A::^88.fcu  ic. —  1 1  jR. 
::=  SiS.  cujiis  ladix  A  eric  1 1.  &  fubcrahcndo  9. 
ex  ea  reftabic  prima  radix  propofica  x.  Expurga- 
vimus  cx^o  propoficavi  cquacionevQ  aftcctione 
fub  quadcaco. 

Sic  alia  zquatio  ic -+  ixq.  —  j8R.  :i:i  4x0. 
addc  uni  Radici,  4.  tticntcm  cocflicientis  quadra- 
torum  IX.  fict  iR.  -+  4.  cai  fupponatur  zquali» 
quantitas  A.  crit  crgo  zquacto  iR.=i=A — 4. 

cubusbinomii     Aj— i  x  Ax. -♦■  48  A, — 64. 
ixqoadrata  -f-ixAi. —  96  A. -+  19X. 

Summa  Aj  —  48  A,  -+  rx8« 

SubrrahejSR.  -fj8A. —  i/i. 

Rcfid.  Aj  — 86A-fx8o 

Addancur  fimul  cubus  binoroii  A— 9.  &  « » 
quadraca,  &  cx  fumma  fubtiahc  j8  radices.  refta-  ^ 
bic  Aj.— 86A  -+  x8oz:=:4x8.  &per  antithcfin 
ic. — 86R.— 140.  c  cujus  radice  10.  nibtrahe  4« 
&  habebis  primam  radicero  6. 

Tertii  fitzquatio  ic. — joq.-+ j  joR.;:=^iy7y« 
cujus  quidem  radix  ek  15.  fed  (upponatut  incogni- 
ta  ponaiiirquc  1 R.  &  minuatur  cettii  parte  cocf- 
ficicntis  quadratorum  fitqoe  iR.  ■ —  io«  cut 
xqualis  ponaluc  A  ,  ctitquc  «qnatio  «R-  **** 
— A  &  pet  antkhcGn  iR.  —  A.  -+  10.  fiat  cu- 
bus  iftius  binomii  A.  -+  10.  i  qoo  fubtiahcs  j<J 
quadrata,&  addcs  rcfiduo  j jo  R.  invenjcs  Aj^ 
joA.  -h  I  joo. 

Cubns  binomii.  Aj.-fjoAi.-«-  jooA.-f  1000. 
Subtrahe  jo  quadr.    -tjoA».-*-6ooA. — jooo. 


Erit  refiduum  Aj.       — jooA.— xooo. 

Adde  j  j  o  Radiccs  -f  j  j  oA.  -fj^ 

Aj.  -+JOA.-HJOO. 

Qtiarc  habcroos  «qoationcm  ic  -f  joR.  *♦ 
GGgg    iij  >joo. 
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Algcbra 


iioo.r=i57J-&P"  amitheGn  ic.-f  joR  17J. 

cujus  radix  A  ctk  5.  tdditis  10.  foperior  radix 
crit  I/. 

Qiian&  proponatnr  «quatio  96R.  ■ —  X7  <{• 

 ic.  _rr  76.  fupponatur  radix  clTc  iR.  qu*  au- 

gcaiar  ntimcro  9.  trienic  cocfticiwitis  quadrato- 
ruin  ericquc  iR.  -+  9.  hnic  fupponatut  xquatis 
quaiuitas  A.  critqtic  cqu.iR.  -t  9.  A.  &  pcr 
anticbefin  iR.      A  —  9. 


f6  Radices  crunt 
X7  quadr.  fubtrahe 


96  A.  —  8<4. 
17  Ai. — 486A.-H187. 


refid.  — lyAi.H- j8iA  )Oji. 

fubtr.cubum      Aj. — 17^1.-+ i^jA. — 719« 


refid. 


— A,. 


-f  JJ9A. — ajia. 


Ex  96  Radicibiu  fubtrahe  17.  quadrata  cam 
onum  cnbum, reflabit  zquatio  ))9A-Aj-ajia 
2^:76.  &  pcr  amithcfitj  5J9R  ic_:r»ji;8. 

In  aliit  fimilibus  cafibus  cquationcs  difficilli- 
mas  ob  mulctplicitatem  afTcdionum  ad  aiias  faci- 
liorcs  rcduccs,qiiod  quidem  opcrofum  cffc  faceor, 
habebictic  umen  folucio  problemacis  infolubilis 
alioquin. 


PROPOSITIO  XX. 
Thcotfim. 
D*  lUditikui  fitHniiii. 

la  regula  Algcbrz  numerus  quxficus  comrou- 
nucf  fupponicur  i  R.  vcl  plures  noc  cft  fuppofitx 
progrcffionit  Gcomctricz,  primus  numcrus.  S«pc 
lamcn  accidit  ut  numcri  difparati  fupponcndi  fint, 
quorum  quilibct  fic  radix  in  fua  progreflionc 
Geometrica.Quarc  fi  pro  ptimo  numcro  fcribitur 
I R.  pro  fecundo  itidem  una  radix  elfet  fcribenda, 
intelltgendo  camcn  radicem  alccrius  progrcflionis 
Gcomctricz ,  nc  vet6  intcr  opcrando  fit  confufiu, 
has  fecundas  radiccs  divcrfas  \  primum  pofica  fo- 
lcmus  nocare  aliquibus  licccris  uc  A,  B,  D,E,  8fc 
rcribences  i  A.  1 B.  1 0.  i E.  in  fpeciofa  quidcm  hu- 
)ufmodi  radiccs  incognicu  nocamus  vocalibus  A, 
E.  I.  O.  V,  Y. 

Niuneracio  &  atgorithmus  hujufmodi  radicum 
facil^  inrcll  ■gctur.  fi  cnira  ita  fcribamns  1 A  ,  1 B, 
iD.  indicamus  unam  radiccm  divcrfam  ab  ca, 
quam  prim6  pofuimus. 

1.  Quando  duos  Atphabeci  charafleres ,  fine 
uUis  fignis  conjiuiftos  ponimus.fignificamus  mul- 
tiplicacionem  ,  ut  A  B  fignificac  planum  compre- 
hcnfum  fub  A  &  B. 


R 
A 
B 
D 


R.  q. 
1.  4. 

}•  9. 
4>  16. 
J.  ij. 


c. 
8. 

17- 
64. 


qq. 
16. 
81. 
a;6. 


S. 

141- 

1014. 

jiij. 


qc. 
64. 
719. 
4096. 


Supponancur  quatuor  progrcflioncs  Gcomctri- 
c«,  quarum  prima  fit  ca,  c  qua  primum  pofita  ra- 
dix  afiTumpta  c(l  1  quarc  in  illa  fuppoficione  quo- 
tics  radicem  noininabinuis,  fumus  intellcduri  bi- 
nariuinvpro  A  intclligatur  radix  fccundz  progtef- 
fionis  ac  ngiiigcct  j. 


Paricer  B  fignificabit  radicem  certiz  progtcf- 
fionis  nempc  4.  &  D  indicabic  y.  fi  fctibam  jAB, 
incetligain  itcs  ladiccs  A  fcu  9.  mulciplicatas  per 
ladicera  B  feu  pcr  4.  atque  adc6  j6.  pariccr  BD 
fignificac  4  in  5  fcu  10.  &  ica  in  czteiis. 

Secundo  pollunt  addi  notz  quadrati  ctibt.qqti, 
uc  Bq.  fignificarcc  1 6.  melius  tamcn  ixKari  pof. 
iiinc  Bi.  Dj.  fcu  B  quadratum,  D  cubu». 

Algoiithmus  fccundarum  fidlc  cx  Aigoritbmo 
primariiro  intctligctnr. 

Additio  fccundaitim  radicum  ejnfdcro  rationis, 
fic  pcr  addiiioncm  firopliccm  niimeronim  rctcnto 
codcm  charadcrc.fic  j  A  &  7A.  cffidunt  toA.ex 
;B  &  jOfiuni  8B. 

Additio  rccundarum  radicimi  divcrfz  denomi- 
nationis  pcrficirur  per  fignum-i-  ut4R.&  jA. 
ica  addonmr  4R  -f  jA. 

Idcm  dicendum  de  fubtraAione  ,  tjuz  comma- 
nis  cft,fi  fint  quaniitatcs  c)ufdem  dcnominationis 
obfervatis  tamcn  fignis  &  — .Si  qoantitaics 
fiicrint  diveifz  dcnominationis  pcrficitur  fnb- 
uadio  ope  figni  — . 

Multiplicatiohas  baber  rcgalas,fi  namerus  ra- 
dicis  primz  ,  per  numeruro  ladicis  fecundz  fuecit 
multipticandus ,  ut  jR  pcr  4A,  niimcri  inter  (e 
multipliccmur,  ficntquc  1 1.  fcribamrque  1  iR  A. 
hoc  eft  1 1  radices  multiplicandas  clfe  per  unura 
A  :  fit  cntm  radix  1.  &  confcqucnter  jR.  fignifi- 
cent  6.  fit  unum  A  iJem  quod  j.  8f  4  A  fint  1 1. 
quarc  jR.  in  4A.  fignificat  71.  Sed  multiplican- 
do  jR.  per  4A  fiunt  iiR  A ,  hoc eft  14  muldplt- 
canda  per  j.  Qiarc  fivc  ipfi  nuroeti  abfoluti  niul- 
tipliccncuc  ,  five  colEci  idcm  viituatiter  nmncrus 
provcnicc. 

ScoindiS  fi  numerus  fccundz  radicis  per  abf». 
lucum  fucrit  mulciplicandus,  ducancur  inicr(e  nu- 
mcri ,  idemqtic  chara^er  coflicus  rcmaneat,  fint 
4A,  multiplicanda  pcr  j  ficnt  10  A. 

Tcrti6  Quand&  numcrus  cofltais  ex  prima  r»- 
dicc  ortus ,  multiplicatur  pcr  numetum  cx  fccun- 
da  radicc  ortum  ,  muhipticcntur  inicr  fc  numeri. 
quia  lamen  difpaiace  fe  habent ,  uterqtie  coflicus 
chara^lcr  apponarur  uc  jC.  per  4  Aq.  feu  Ai.fict 
I  icAi.  cft  auccm  fenfus  11  cubos  multiplicandos 
pcr  Ai. 

Quarc&  fi  numerus  compoficus  cx  numcro  pri- 
mc,  &  fccundz  radicis  ,  multiplicctur  per  nume- 
rum,  fecundz  radids,  augeri  dcbet  chiradcr  cof- 
ficus  fccundz  radicis,ut  4R  A  muttiplicaiidus  fic 
per  radicem  A.  fiet  produdus  4RA1. 

Qiiando  vero  fccunda  radix  multiplicat  nurap- 
rum  ortum  cx  fecunda  radicc  ,  obfcrvati  dcbenc 
rcgulz  muhiplicacionis  coflicorumi  ica  fi  A  muU 
ciplicec  A  fic  Aq.  fi  A  mulcipticec  A  cubum  fic 
A^.fcu  A  qqcum. 

Idcm  diccndum  de  divifione  ,  fed  de  his  fufti- 
ciencer  diximus  cum  de  fpeciofa  numeracione,  in 
qua  fzpc  divcrfz  adfdfcuntur  radiccs. 


B>S90t9fi9S9 
XXL 


PROPOSITIO 
Probleroa. 


NHmerMtlQ  irrMi»n*li*m. 

Numcri  furdi ,  fi  rarocn  mimcri  funt  dicendi, 
func  radiccs  numerorum  ,  qui  non  func  vcri  fui 
gcneris  figurati.  Radix  vcrbi  gratia  quadrara  nu- 
rocri  non  quadraci.  Radix  cubica  nuioen  qai  cu- 

bus 
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fcusnoneft,&'itade  reliqnis:  fic radix  quadraia 
niiinen  lo.  el\  radix  fucda,  feu  irracbnalis.  Dici- 
tur  furda ,  quod  audiri,  numerirque  ctpriroi  non 
poflSc.  Proponatur  quadranim  vcruro,&  rcale,cu- 
jus  area  cqualis  fit  10  pedibus  qiiadratis,  verc  da- 
5"^  >  &  Geometrice  exhtbetut  linra  quz  (ic  latus, 
■ea  radix  iilius  qnadraci;  ejus  tamcii  iorgitudo 
numcris  cxprinii  non  pocerit,  mmcndo  in  ca  fup- 
podttunc  pcdiim.  Cum  cnim  locuti  Hmus  dc  to 
pcdibus  ,  lirca  rationalis  expoHta  ,  ccnfctur  eflc 
lun^^a  anopede  i  quare  quamdiu  loqiicmur  de  nu- 
incris  in  hic  dctccminatione  ,  dc  parcibus  aliqno- 
tis ,  unms  pcJis  imclligendum  cric.  Cum  er^o 
iiiillz  partesaliquotx  onius  pedis  poflint  hanc  li- 
nLatn  exquifite  ccprxfcniare ,  ucpotc  lineacuniiis 
pfdis  incoromciifur.ibilem  ,  idco  hrc  longicudo 
lumicns  non  cxprimecuc  fi  ftrift^  loqn.imur.  An 
\ctA  dcbcat  dici  numcnis ,  vcl  non  dici,  eft  qnx- 
ftio  dc  no«nin«  :  &  nullius  momcnii. 

Cum  ccrcum  fic  hu|ufmodi  hncas,  nec  effc  nu- 
mcros  incegtos.ncc  fiadlos,  quia  tamcn  aliquis 
numerus  potcft  lincam  cxprimcre  ,  i(a  parum  ab 
his  Ucciibus  furdis  difS;rencem,  utcxcclTiis  unius 
fupra  aliam  fit  qiiantum  libuerit  parvus ;  infupcc 
ouincrii  addi.  aut  fuhcrahi,  multiplicari ,  item  & 
dividi  poflint,  hx  quantitatei ,  inter  numeros  re- 
cenferi  pofctunt.  Si  quis  tamcn  ftridlc  loqui  ve- 
lit ,  qtiancicatcs  vocet  irrationalcs,  radiccs  lutdas, 
niimeros  fi  vclit  irrationalcs  ,  fcu  numcros  non 
nimieros  ,  parum  inteteric  modi  quantitatcs  hu- 
iiifmoJi  intcilig.imus. 

Radiccs  hu|>ifinodi  multipliciter  intclligi ,  & 
exprimi  polliint  {  ptim&  fuUrari^  ut  cum  dicitur 
R.'.  q  10.  nempc  Radix  quadrata  numrri  10.  ni  c. 
)(h  radix  cubici  numcri  jo.  ijiqq  70.  Radix  qiia- 
dt  tto  quadraia  numeri  70. 

Aliqiiando  lales  radices  furdx  exhibentuc  iit 
coiijundx  cum  aliis  numcris  ,  fivc  ejiildcm  ratio- 
ni»  fivc  divetfx  ,  &  hoc  mediantibus  fignis  -+  8c 
— .  ut  luqj.  -4-  it-  q4.  Hgnificat  numcrum  5.  hoc 
cft  tcrnarium  -+  bin.irio.  R;q  7.  —  1.  Radix  qna- 
dcatanumeri  7.  minus  binaria  ruc,  100.  — 
ligmficamus  cx  radicc  cubica  100.  fubirahendas 
cftc  tres  unitatrs. 

Alix  radices  vocantur  univerfales,  quas  nr»n- 
nulli  ligaias  vucant :  funquc  radiccs  totius  alicu» 
|as  ntinncri  coflici  compofiti. uc  i^q.(Ai-»-  Rq^.) 
Radix  quadrata  nnmeri  11  5.  hoc  eft  mimrri 
a  j.  feu  j.  lyq  (l  i-+  it  ]  1 1.  )  Radix  qnadrata  nu- 
tneri  1 1  auAiradicc  qnadracanomeri  1 1. 

fc'l  (  ^a.  -♦•  itq  if.)  -+  i)£q(  9  -'■Rtq  4  )  duas 
intclligimus  radiccs ,  primam  radiccm  qiiadraram 
nuincri  11.  audli  ra.lice  quadrata  numeri  ij.  feu 
j.5c  radicem  quadratam,compo(tci  ex  radicc  qua- 
(Iraia  mnncri  9  &  ex  radicc  quadrata  numcti  4. 
ic  x  rjdiccm  qiuHratam  mimeri  j.  In  quo  vidcs 
cuc  dicantur  radiccs  univcrfales  ,  ncmp^  qu6d 
cxdant  in  ntimcrum  aliqtiem  compoficum  inte«- 
g-iim  j  dicnnrur  lig.itx  ,  quod  niimcnis  cujus 
•i^int  radices  claudaiur  3c  ligccur  intra  pareii- 
thcnn. 

Notandum  itcm  non  tantum  radices  furdas, 
cxpnmi  h  ic  modo,  fed  Ixpietiam  rationales,  fca 
nJices  niimf rotnm  veri  fui  gcncris  fignratorom 
lit     I  <).  Radix  quadrata  nomcri  9.  qux  cft  j. 

Ortiis  hiijiifmodi  radicum  proccdic  cx  rcgnlis 
A'g;  bricis  j  cum  cnim  fxpi  impctctur  cxtraftio 
ladicis ,  ex  numcto  non  propric  fignraco,  fui  gc- 
nerij,  cogirmir  has  quanticates ,  non  in  feipfis  in- 
dicaic,cum  itacxpiimi  uon  p&iliiit  >  fciliadicatc 


pcr  eanim  potcftMcs,  ut  Radicera  quadniain  pet 
fuum  quadiatum. 

Diffcrunt  auicni  hx  radices  abiis  qoi  in  pro- 
grcflionc  Geomctrica  confiderantur  ;  qu&d  iftz 
ut  plurimum  fint  irraiioiulcs ,  &  furdx ,  fecundA 
quod  exprimantut  pi.r  numctum  cujus  fum  ladi- 
ccs,  cuin  abx  pcr  fcipfas  adhibcantur. 


PROPOSITIO  XXII. 

Ptoblenia.  ' 

Rtduflit  RatHcum  fimpticium  *i  esmd*nt 
dcncminMiontm. 

Quamdiu  radices  font  divcifx  dcnoniinationi» 
in  uiiam  fummam  coiligi  non  pofluni ,  nifipct 
ngnum-+  ,  ncc  fnbttahi  ab  invicem  ,  nifi  pcr 

(ignum  co  modo  quo  nunicii  ccflici  divcifc 

dcnomtnationis.  Si  lamcn  ad  eamdcro  denomjn»- 
tionem  revocentur ,  poierunt  alia  ratione  finuil 
addi,  aut  ab  inviccm  fiibtrahi.  Hxc  tcdudio,  noo 
abfimilis  cft  redudioni  fiadionnr  :  pnus  taiucn 
nocandUin  cft  ,  in  qiialibct  progreflione  Gcomc- 
trica ,  radicem  eamdcm  comparacam  cum  quadra- 
to  dici  radiccm  quadracam  ,  cum  cubo  cnbicam, 
cum  qoadcatoquadraco  quadcatcquadiatam  :  ut 
binarius  eft  radix  quadrata  numcri  4.  cnbica  nii- 
mcri  8.  quadrato  quadr.ita  numcii  16.  furdcfolida 
numeri  ?  i.  quadraco  cubica  nvimcii  'S^.  idcm  igi- 
mr  numcrus  indicatiu  fivc  dicaiut  ^t  ^^.  fivc  Rc* 
8.  quibus  pofiiis^ 


19«  qc. 

Proponantiit  dux  radices  divctfaram  dcnomi- 
nationum  ^q  5 .  ijtc.  4.  fciibantut  co  ordine  qnd 
vidcs  in  figura  :  flc  prim6  numerus  j.  cobicc  rool- 
tiplicetur  proptcr  lignom  lyc.  cui  decufTatim  tcf- 
pondct  :  habcbifqiic  prodiiftum  ixj.  numcrus  4- 
qtiadrat^  muliiplicetur  proptcr  fignuro  itq.  cui 
rcfpondet  dccullatim ,  fictquc  1 6  fcnbendus.  Ha- 
bcbis  crgo  duos  numcros  Rqc.  115.  Rqc  16.  qui- 
bus  ncmpe  prxfigcndus  cft  nunKtus  tx  utraqt»c 
dciiominacionc  conftans. 

Demonftratio.Numcrus  j.  cft  qiudr.itoro  tadi- 
cis  j.  quod  curo  feipfum  aibicc  multiplicct.orie- 
tur  cubo  quadratum,  ui  oftendimus  in  gcncratit»- 
nc  numerorum  progicflionis  Geomctricx.  Paritcr 
cum  numerus  4.  fupponator  clfc  cubus  prupofit» 
radicis ,  &  fcipfum  quadratc  multiphcct  ,  otietiir 
cuboquadracum  ,  &  cum  iu  qualibct  feiie  eadcm 
fit  tadix  omnium  poteftaium.idcm  nuroctus  indi- 
cabitur  per  Rqc.  iij.  qui  (ignificabaiur  pet  ra- 
diccm  qiiadraiam  j .  crgo  habcmus  cofdcm  nu- 
meros  fub  alii  denominacione  communi. 

Secund6  numcrus  abfolutus  coroparctur  cora 
radice  ad  cujus  dcnominationcm  revocari  debcat, 
Ycrbi  gratia  6.  &  i^tqq.  !»•  moltiplicciur  nume- 
rus  6  qiiadracoquadiat^  hoc  cft  fiat  numcri  6. 
quadratoquadratum  ncmpe  1196.  di«o  numcrum 
6.  fign:ficari  polTc  per  Rtqq  1196.  crgo  numeru* 
6,  rcvocacus  cft  ad  denominationcm  radicis.   .  . 

PofTunt  itcm  tadicis  ad  catndem  dcfioroiMtio- 
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nem  rcduci  pcr  cxtr«aioncm  rtdicis  cobicK ,  aiit 
quadwtx  quan<*o  pofTont.  ut  %qq  »5.  & 

l^C  »7.  Extrahatur  radix  quadtata  nurneri  i;. 
habebis  J.  pto  radice  quac  taincn  fupponitut  cllc 
qiiadtata  ;  quarc  luq.f.  cnindcm  minoctum  figni- 
ficat  ac  fcqq  if  '•  pariict  numni  »7.  rttrah«uc 
sadix  cubica  habcbu  j.  qui  nuroctui  pcr  fcipfum 
fnultiplicatus  efficit  9.  ic  confequcntcr  idcmiiu- 
rocrus  fignificatur  pcr  nsq.  9.  qui  indicabatut  pcr 
17.  habcmus  crgo  l»tq  5.  &  J  9-  cumdciu 
nurocrum  indicantcs  qui  pct  ptopoliias  fignifica- 
batur. 

FaciUimc  itcm  rcduci  pofTunt  du«  radiccs  fim- 
pliccs  ad  camdcm  dcnominationcm  mutando 
nniiu  tantum  chara£lcfcm  :  ut  fi  proponantur 
«jqc.  6.  6c  Kc  x.  muUiplica  numctum  a.  qna- 
drati  fict  «tqc.  4.  fupponcbatut  cnim  a-  cflc 
cubus. 

Pariter  fi  ptopoiunrar  hc  duc  radiccs  umpli- 
ces  i^qc.8.  Htq  9.  mohiplica  9  cubice.  ficnt  719. 
habebis  igitur  i^qc.  8.  ti  %qc  719- 


PROPOSITIO  XXllL 
Thcorcma. 

Si  XddUn  ejwfiem  gtntru  in  ft  invitim  dM3* 
nMmerum  frtimts/tt ,  hic  trit  r*iix  ^itAmlii 
WMliipiicMi^nu  ftifjldtnm  f*rum  rAtlumm, 

Sint  radiccs  A  B  ,  qns  mulriplicats  pro- 
«hixcriiu  numcrum  C  ,  fintqtie  haturo  radicuro 
quadrata  D  &  E,  qiue  muhiphcaca  ptuducant  nu- 
tiKrum  F.  dico  numcrum  F  cdc  quadratuin  tadicis 
C,  feu  produ&uro  ex  D  in  £,  zquak  cifc  quadra- 
to  numcii  C. 

C        F  G. 
6      ■  )6  it6. 
»  J   4  9  8  »7. 
A  B  D  £  H  K. 

Ctira  cnim  D  flc  E  fint  quadrata  nomerorum 
A,  ex  B  i  crit  D  ad  E  in  duplicata  rationc  A  ad  B, 
iper  1.1 1.)  fcd  cum  A  muhiplicando  fcipfurofa- 
ciat  D  &  multiplicando  Dfaciat  C.crit  ut  A  ad  B, 
ita  D  ad  C  i  crgo  tatio  D  ad  E  c(l  duplicata  ratic^ 
nis  D  ad  C  i  6c  confcquentcr  C  crit  rocdium  pro- 
portionale  intcr  D  8f  E;  crgo(^r  17.6.)  quadra- 
tam  medii  C,  zquabitur  prwluAo  ex  D  in  E,  fea 
nitrocro  F.  Qiiod  erat  dcmonftrandum. 

Sint  itcm  cubi  H  &  K  ,  qui  fe  inviccm  multi- 
ph'ccnt ,  faciantque  G  ,  dico  G  clTe  cubum  tadi- 
cis  C. 

Dcmonftr.  Cum  enim  A  muhiplicans  D  fnciat 
C  Sc  multiplicans  D  faciat  H.  etit  ut  B  ad  D  ,  ita 
C  ad  H.  Pariter  cum  E  multipiicans  radiccm  B, 
fadat  K ,  &  muUipiicans  D  fuciat  F,  ctit  ut  B  ad 
D,  ita  K  ad  F.Qiiaic  ita  erit  C  ad  H.ficut  K  ad  F, 
&  (per  i6.6.)  produdbira ex multiplicatione mc- 
diofum  H  &  K,  fcu  G,zquabitur  produdo  ex  C 
in  F.hoc  c(l  prodnd^o  radicis  in  quadraium  fuum, 
fcu  cubo  radicis  C. 

Ex  hoc  habcbimus  methodum  multiplicandi 
radiccs.Ucct  cognofcamus  tanturo  carum  poicfta- 
tcs  ,  nam  multiplicando  pottftatcs  ,  gcncrabitnr 
poicftas  radicis  produAx.  ex  muUiplicatione  ra- 
dicuro.  Quod  propofitionc  fequcnti  explicamus. 
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PROPOSITIO  XXIV. 
Problema. 

JUMltiplicMie  I      Jiivifi»  rddicim  furieKntm, 

Proponaniur  duz  tadices,muliiplicandx  ad  in« 
viccm  fintque  ejufdcro  dcnotninaiioais  ;  (x  enim 
noii  fucrint  cjufdcm  dcncxninationis,  ad  camdem 
dcnominatioiicm  piim6  teduuntur  ;  fint  crgo 
l^q  7.  &  i^q  I  o.  qiic  in  fe  duccndz  funt  ,  caniai 
poicftatci .  fcu  quadrata  7  &  10.  in  fc  ducantor, 
habebitur  numcius  70.  qui ,  per  przccdcntem,  eft 
quadtatum  ladicis,  quz  fictct  cx  duAu  I(K]  7.  in 
lyq  10.  quarc  h<\  70.  eft  illa  quz  qtizritut.i^tc.i^. 
mulciplicata  per  fcc  to.  ptoducit  tx.  140. 

Idcm  diccndum  de  divifionc ,  fi  poccibnem  per 
poiclUtcm  dividas,  ptovcnict  potcilas  quotteniis, 
qui  oiirctiu  Ci  radiccm  per  radicem  dividcrcs; 
quare ,  fi  quoticnti  invcnto  ptzponas  figniim  ra- 
dicilcut  fi  itcq.)6.  dividcnda  fit.pcr  ladiccm  qus- 
dtatam  ti.  dividc  quadtatum  ^6.  pciquadratom 
ji.  habebis  proquoticntc  quadtaturo  fciitc^c 
radids  qucfitz :  eigobabcbis  i^qjxjuz  ccit  qo»- 
tiens  talis  divifionis. 

Quando  R.idix  quadrata  muliiplicanda  eft  pcr 
feipfam  dclcndum  eft  fignum  tadicalcut  6 
fit  roultiplicanda  pct  fcipfam  ,  fctibatur  ratto 
clara  cft  .  quia  tadix  mukiplicando  feipfam  pro- 
ducit  fuum  quadtatum,  fcd  quadtatum  c|Ui  cft  f, 
Poffet  quidcm  cx  rcgula  communi  roultiplicati 
quadratum  y .  per  feipfum  ,  iia  ut  producatut  i^q. 
if.  fcd  primitm  facilius  cft. 

Idcro  dicenduin  eft  Ci  Radix  cubica  cubic^,c0rc 
miilciplicand.-i.fufHccict  dclcte  fignuiu  [adtcalc.Sc 
cahibcTC  e)iis  cubum  ,  quia  ncmpc  ia«bx  cubic^ 
mulciplicata  generai  cuburo. 

Radix  quadiau  cubici  multiplicata  generar 
tadiccm  quadraiam  cubi  fui  c^uadiati ,  ui  fi  ]yq. 
4.  multiplicanda  fit  cubic^  :  roultiplicciur  ejus 
quadratuin^.  cubice  fict  64.  ctii  pizponendum 
cft  idcro  figoum  ladicalc,  ita  ot  fiat  kq.  64.  ratio 
cft  qiiia  (  ptr  'prtpefitttntm  prtfnUnttm  )  multi- 
plicatio  potcftatis  idcm  cfficit ,  ac  rouUiplicatio 
ipfius  ladicis. 

Si  Radix  furda  miiUiplicanda  fit  pcr  noroenim 
abfoluturo  ;  multipUcati  dcbct  pet  poicft.itcm  no- 
iTKii  abfoluti.  nt  u  ^q.S.  muliipUcaie  dcbcas  pcc 
1.  ejus  quadiatum  8.  moUiplicari  dcbct  pcr  qu». 
diatum  numcri  z.  id  cft  pci  4.  ui  fiat  i|cq  \  Ra- 
tio  cft ,  quia  numenis  x.  idem  cft  ac  lyq  4.  Sed 
fi  proponerctui  ^q  S.  multiplicanda  pcr  i^q^. 
muUipIicmdum  ciTct  quadratum  8.  pcr  quadt^ 
tum  4.  fccundum  rcgulam  ptzccdcnrem  )  crgo 
eciamdum  proponitut  itq  8.  muUiplicanda  pcr  r. 
dcbet  8.  rouhiplicari  pcr  4.  Ratio  oUerior  cll 
quod  ut  di<plicctur  xzq  8.non  fufRcit  ut  cjus  qna- 
dratumS.  fit  duplum,  fcd  debet  fieri  quadruplumi, 
quia  quadrata  in  duplicau  funt  rationc  latcrun^ 
fcu  radicum. 

ibc  8.  muliiplicanda  fit  pcr  \.  debet  cubus  8. 
multiplicari  pct  17.  fcu  pcr  cubum  nurrcti  ).  ita 
ut  fiatcubiis  tt6.  cui  przponi  dcbct  fignum  radi- 
caleicc.  x\C.  Nam habciutcubus  ladicis  cubicx 
quz  oricur  ex  rouliiplicatione  x.  pcr  j.  fi  cubus 
primz  pcr  aiburo  fecundz  multiplicctur -,  &de 
f^docubuj  ii£.  cft  cubus  radicis  6.qiizfitz  ;  po- 
fiii  auccm  cxcmplum  in  radicibus  non  fuidis,  uc 
clarioi  cvadcict  tota  praxis. 

^  Si 
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Si  daccorar  plutes  R.adices  furdc  cqualcs ,  fa- 
ciic  eaiam  raaimam  cxhibcinus  :  ut  li  lini  ircs 
7.  niuiciplici  7.  per  quadcacum  numeci  ).  fcu 
pcc  9.  hibcbifqac  lUis  zquivalcnccm, quia 

ncmpc  muUiplicaciu  uicm  ptzfUc  ac  adduio ,  cl\- 
quc  addicio  vircualis. 

Id  omne  quod  de  raultiplicacionc  dicirous,  <ic 
dividonc  incclligendum  ell.  Si  enim  radtcemqaa- 
dracam  ,  per  numcrum  abfoiucum  dividcre  voiuc- 
lis  ejus  quadratum  ,  pcc  qiudcacum  numcri  ab(<>- 
luci  dividc. 

£x  hic  dodrina  roultiplicationis  ,  Sc  divifio- 
nisfacil^  invcnicmus  an  duc  radiccs  lurda:  >  finc 
intcr  fc  commcururabilct  :  quamvis  enim  fint  ir- 
ratioiulei  hoc  cll  incommcitfurabiics  ,  cum  uni- 
cate ,  poirant  lamcn  clTc  iuccr  fc  commcnfurabiles: 
ica  cnim  du«  Radiccs  fatdx  acquales  func  com- 
mcnfurabilcs ,  licec  amk»  (luc  incomrocnfai  abilcs 
uniciti. 

Notandum  auicm  quoties  numeruro  pcr  alium 
diviiimas  ,  quoticntcm  cxhibcrc  rationcm  divill 
ad  diviforcm  ,  quam  cnim  racioncm  habcc  quo- 
ttcns  ad  tmicaccm  ,  eamdcro  habct  dividcndus  ad 
divifucem  ;  uc  fi  dividas  la.  pcr  4.  quocicns  ). 
ofl:ndcc  iia  ellc  it  ad  4.  (icuc  )  ad  1. 

Nocandam  (Vcund&  in  divinone  radicis  per  ra- 
dicera  ,  non  propri^  dividi  radiccm  pcr  radicem 
fed  potcdatem  per  poicftatcm  ,  ut  quadracum  pcr 

3uadracum ,  arquc  adc6  quocicnccm  nempe  qua- 
lacum  odcndetc  racionem  quam  habenc  potc- 
Aatcs  incer  fe  ,  non  aucun  radiccs.  Dividc  lyq  16. 
per  i^^  4.  hibcbis  9.  dico  qiiocicnccm  9.  non 
odendcre  rationun  quam  hibct  ^q  )6.  ad  i^tq^. 
icd  quam  tationem  habeat  quadracum  }6.  ad 
quadracum  4.  fcilic^c  uc  9  adi.  R.adiccs  auccra 
Kint  in  fubJupUcaca  raitonc  :  quaic  (1  agacur  de 
ndicibus  fumcnda  etic  media  proporcionalis  in- 
ter  9  &  I .  Ccrcum  c(l  auccm  quod  radix  ci\  mc> 
dta  proporcionalis  intcc  unicatem  &  quaJracum, 
ut  udcndimus  tn  progrcdionibus  Gcomctricis : 
quare  (1  divisi  nni  radice  ,  pcr  aliam  quoticns  ha- 
bdcric  vctam  radicem  ,  raaices  furdc  commctifu» 
fabilcs  etunc.  Proponatur  ij^q  1 1  dividcnda  per 
])(q  ).  divifo  quadrato  1 1.  pei  quadratum  }.  q  o- 
licns  eft  i^q  4.  numerus  antcro  4.  habcc  veram  H' 
dicem  x.igicur  i^q  ii.adi^:^  j.fc  habcc  ut  i  ad  *. 

Si  ex  diviiione  oiirctur  mimcrus  careas  pro- 
pria  ladice,  crunt  radiccs  incommcnfurabiies ,  ut 
£  I^q.i4.dividacuc  pcr  R:q  ^.oriccur  lyq  S.qui  nu- 
mcms  8.  cum  radice  quadraia  careac ,  diccndz 
func  luq  X4.  &  fcq  }  incororocnfuiabilcs.  Ac  i^q 
14.  &  it<q  6.  func  commenfuiabilcs ,  quia  divifio- 
nc  fiSti  oritur  i^q  4.  fignificans  x.  cujus  4  e(l  nu- 
tnerus  q<iadratus.  Idcm  diccndum  ell  dc  cubis  1 
C  enim  divisi  radicc  cubici  ,  pcr  aliaro  oriaiur 
numcrus  non  cubus  incommenfucabilcs  erunt 
ladiccs  cubicz. 

PROPOSITIO   XX  y. 
Pfoblcma. 

Addhio  r/tdicnm  fmplictHm. 

Proponantur  primi)  plures  Radices  zquales.Sf 
ejiifdcai  fpccici  hz  per  mulciplicationem  (imul 
■ddcncur  ut  (i  quacuor  s^q  6.  addendz  (inc  qua- 
draturoroulciplicetur  pcr  16.  quadratum  fcilich  4 
habebis  i^q  96. 
7Vm.  /. 
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1.  Si  radiccs  (ucrinc  divcife  dcnominacionit, 
pciiis  quam  (imul  addt  poilinc  dcbcuc  ad  eandcm 
deaominaciuiicm  rcvocaci. 

).  Si  linc  cjufdein  dcnomiiutionjs  flc  iiurcjua- 
ies  ,  expcriendum  crit  ,  an  fint  Incei  fc  incum- 
roenfucabiles  :  nam  fi  fucrinc  talcs  addentur  pcr 
/ignum  -i-  ,  0C  fubccahcntur  ad  inviccm  pcc  lig. 
num  — ~  ,  exccpcis  tainen  radicibus  quadrati»  « 
quc  cciaro  adduncur  alio  modo,quamvis  finc  ia- 
mcnfurabilcs  ,  uc  diccmus  infia. 

4.  Quando  Radices  invcniencur  cororoenfura- 
bilcs  ica  agcndum  cric.  Proponantur  dnz  radico 
^q  iz.  &  i^q.  )  quz  funt  conmicn(urabiics,nam 
dividoue  fiAa  ,  invcnicur  quociens  j^q  4.  cujus 
ladix  z:  fe  habec  crgo.pcima  ad  fccundam,ut  a  ad 
i.crgo  c(xnponcndo,prima  ad  aggicgaiu  fc  habcc 
ut  X  ad  ).(iat  crgo  ut  ad  ).ica  «cq  ix.  ad  quarcunx 
fcilicct  muliplica  Rq.i  x  per  ).hoc  eft  quadiaium 
IX.  pcr  q  9.  provcnict  w<\  108.  quam  divides  ptr 
1.  hoc  clt  quadiatum  108.  pcrquadracum  4.  ha- 
bibifquc  ^iq  17. 

Oemonftracio  cft  clata ;  cum  cnim  ladix  quo- 
tictiiis  oibmdat  tationero  unius  ad  aliaro  compo- 
ncndo  habcbicur  ratio  majuris  ad  aggregacumidc 
pcr  rcguUm  proporcionum  ipfum  aggrcgatum. 

Pioponancur  iccm  duz  radiccs  ^q  18.  &  t^t\i. 
una  dividarar  pec  aliam,quoticns  cric  Rcq  a  cx- 
trahatur  radix  quadrata ,  lizc  crir  1  -f.  feu  -p.  eft 
crgo  una  fta&io  ad  aliam  ficut )  ad  x.  hoc  eft  ut 
).  ad  unicaccm  divifam  in  duas  roediccates  *,  nam 
in  ^aAionibus  fcmpec  denominacor  pro  unicatc 
fapponit.  Ergo  componcndo  iia  crit  fumma  r»- 
dicum  ad  minocem  iiiq  8.  ut  {  ad  x.  &  ut )  ad  i. 
ita  cadem  farama  ad  mcdictaicm  Radicis  quadra» 
tz  S  ut  autcm  hibcatur  ejas  rocdictas,dividt  de- 
bet  pcr^.  (iccquexiq  x.Ellergo  fammaradicum 
quintupla  luqx  muitipiiccturcrgo  per  xf .  qoa- 
dracuro  numeri  j.&  habcbis  furomam  eftc  i^q  )o< 

Poccft  aliis  modis  habcriicum  cnim  ^q  18.  ad 
Kq  8.  fc  habcac  uc  )  ad  x.  eric  coroponendo  ut 
prima  ad  fummam,  ira  ).  ad  ).  fiat  crgo ut  )  ad  f . 
ica  k  q  18.  ad  quattum  hoc  cft  ut  9  ad  15.  ica  18. 
inuloplica  crgo  x$.  pcr  iS.fiet  450.  dividc  per  9. 
h  ibcbis  |a  cft  crgo  ruroroa  i^q  50.  facilius  la* 
rocn  id  pizftibis  pcr  minorcm  ,  ne  nunicti  ,  iu 
afgcantur. 

l'o|[unt  alia  ratione  addi  radices  commenfura.> 
biles.  Sit  ^q  1 47.  &  ^q  i  x.  cum  fint  ccxnmcnfu- 
rabiles  roaximam  habcbunt  rocnfutam :  fit  roaxi^ 
roa  eotum  numcroruro  mcnfura  i^q  ).  per  quam 
utcrquc  numctus  dividatur,  (iccqiie  4.  &  49.^110- 
rum  radices  t.  &  7.  fiac  eorum  lumma  fi  additio 
infticuicuc  fietquc  9  fcu  a:q  S  t .  hzc  mDltiplicetuc 
per  luq  ) .comrounem  mcn(uram,fictqae  x4).Ha- 
bcbimus  cigopro  fumma  i^q  i4{. 

Racio  hajus  piaxis  cft  « qaod  cum  duz  radicei 
dividuntur  pcr  comrouncm  diviforem  ftngi»li  quo- 
ticntes  ad  unitatem  earodem  tationem  habent  a 
ac  (ingulz  radiccs  ad  diviforcro :  cigo  componcn- 
do  fumma  radicum  ad  diviforcro  ,  cindcm  ratio- 
nem  habec  ,  ac  fumma  quocicnturo  ad  unitatem. 
Quarc  quocienccs  fcu  radiccs  quociencum  ,  qnas 
func  propric  loqucndo  quotien(es,adduntur  (imul, 
&  expritnuntur  pcr  fuum  qaadratum}quia  opcia- 
mur  in  poceftacibus  deinde  fit  regala  ccium  ut  i. 
ad  quocicntes ,  ica  divifor  ).  ad  (ammam  1  quare 
fiifficiet  mulciplicate  pct  comrounero  diviforcro  ). 
cum  unitas  nihil  imrautet. 

Proponantui  iiem  ties  i^q  8.  lyq  50.  i)iq  7a( 
communis  divifot  efto  a.  per  qucro  divifc  cxhi- 

H  H  h  U  bcnt 


Digitized  by  Google 


'TcS  qucraccUac  .  u.  d.v.a.  umun.  poOin.  cx  co  6^  ^^^^^^^^^  , 

d«  c^nfurabto  f.mul  .ddaniur  ■.  tcrtu  ad-  t^^cj^^  ^^^^^  ^^,^^^^       dcnom.n«orc  . 

l-mrocrfienum-v.  .•  •„     etit  unitu  »d  quoticntcm  fno  denomm«orc, 

&  ahis  radicibus ,  qukm  quadratis.  ma)otem  —  nunori. 

„bik,  .ii<r..  "«»1°  «"""■"i;"  .  .lio».  I.- 


rahiles  aliquo  modo  aaamn». .  •   matoris  p«  roinoiem,  quoticns  ent  ^q  6  leo 


—  cuius  raai*  M"""»"'-  ••■   ^ 

tcm  1.  cx  numctatorc  5.  rclinqu.mt  j.  fia  «1 
aa  ».  ita  dimidia  radix  minor ,  fcu  ^qi  ad  rcli- 


addcnd.  i  fiat  fumma  quadratotum.habcbuurquc  ^    

Sr^a  .  .multipUccnturiiem  ^^^"  V.  ,,ui„ :  multipliai  ieitut  i,q  x  pcx  fcu  pct  e,u, 
&  6    fiet  pioduaus  66  ,  cu,u$  luq.  Icu  ^q.  eo.  ^  habebii  ijtq  1 8- 


?1  *q"  vi- cft  "6°  f"™»* 
'  "£c™n\V,t:^.i.o.  »  4.  E-^-Xl 

wmcrit  iqualc  quadratis  fegroentonim  nempe 
M  &  6.fcu^>  &rca.ngulobisfub  fegmcm.s 
multiplicatx  aotcm  Rad.ces  cftctunt  jq  66_  & 
b«c  radix  duplicata  efficit  i^q  164.  ergo  quadra- 
L  17-*  4  critquadr.tumtotms  Unc. 
ex  *q.  1 1  .  &  cx  mq.6.  compof.t»;  quarc  tota  li 
nea  fcu  fomtna  radicuro,  crii      { i7  ' 

ymassaBSBBSBBBsaaBBa» 

PROPOSITIO  XXVI.. 

Problcroa. 

SnhtrtOio  raiicnm  furddrm  fimpHcMt». 


Bidcmfcti  mcthodo  pctficitur  fubtraa.o  ra- 
didm  ,  qoi  add.tio  abfolvitur  :  pr.m&  fi  rad.cci 
faerint  i,7commenfurabilc5  ,  hoc  eft  fi  drv.dcndo 
roajorcm  pcr  roinorero  quotien»  fuer.t  urat.on- 
bs  ,  abfolvetur  fubtraa.o  pcr  fignum  ■--  1  tad|x 
lamcn  quadrata  etiam  inco.nrocnfurab.hs  lU  lub- 
tiahetur. 

Sit  ^q  1 1.  fubttahenda  ex  i>.q  lo.  canim  qua- 
dratafunt  ii&  10.  quorum  fumma  )i.  rettan- 
e..lom  comprchenfum  fub  radicibus  eft  ^q  140. 
fed  bis  comprchcnfum  erit  prodoaum  pet  ^.nem- 
pe  ^q  960.  hoc  f.bttahatur  cx  fumma  quadrato- 
rum  ,  X.  quod  ficri  non  potcft  niU  figno  —  hoc 
ii»odoRq(5i — Rq$«o.) 

Dcmonftratio  hujus  pr.xis  per.tut  (  exy.u 
Encl. )  fi  cnim  mq  10.  intcU.g.tut  fccan  una  par. 
fic  i,.q  ,  X .  erit  quadratura  toiius  fcu  10  -+  qua- 
.    ^      .      r    1  :  f-«        vmialC  re 


aaiatum  9,  v.  -r-i  -  ., 

DcTPonftratio  ctit  qu6d  d.v.si 
pci  roinotcm .  erit  ot  major  rad.x  ad  ^^^^^^ 
quotiens  ad  unitatcro  .  qu«  un.t.s  m  fr.ft.onw 
bus  eft  fempcr  dcnotninttot .  ^^^^^^^^J^- 
no?^?Ka'r^'i  ;&  dividendo  .  fubtrahend^ 
minorcm  cx  majori.ita  erit  --o-'»;=  'J""" 
ut  1  ad  5.  St  d.midiumroinonsad  rel.quon.ut 
1  ad      quarc  dimidiiim  roinor.s  » q  1.  erit 
multipliculdum  pcr     fcu  per  9-^'^<^^^ 
Toturo  igimr  artificium  hujus  fubtiaaKmu  cor^ 
fiftit  in  inventionc  qootientis,  q«'  ~ 
fc  habct  ad  uniaicro  ,  qtio  ina,or  ladix  tA 

"Tirc  varus  roodi»  invcftigari  poteft  "dix 
«ux  telinquimr.  Ut  fubtrahcnda  fit  r.d.tqq 
T8«8,ct?adiccqq  1968,.  fit  quot.crsr.tuxu- 
lis  Laa^.  cujurradix^.  aufiratur  un.ta.  « 
fradSoTi/eu  denomin.tor'e,  m,meratotc  .  rem. 
ncbit  V  cujus  fi  fiat  qq  pr«fif:«-A-/fi7 
habcbJtur  RMqf.  ^'^J^^^^^^^^CcV^ 
,888.  facit  Rqq  14V   ^*"\^'^,f;„  Tur,.»- 
cft  major  ladix,  ad  mtno.em  ut  c,  .0,.  . 
tcm.&  fubtraaiuritate,«acftm>na5a 
<Iuum,ficutminoriad._xadr^uum.  ^.^ 
^  Poteft  de..iq«e  fict.  f^bttaftio  hoct»  ^.^^^ 


Poteft  de..iq«e  hct.  »"Otia««--  ^.^j.^^^ 
vidatur  uttaquc  tad.x  pcr  ^00««»"°  ^  . 
ficnt  duo  quoticntcs,  <\^'''^'!' ^T.^Z,  commo- 
fubtrahes .  & rcliquum  «^"^l-f  ^"1«,  !?• « 
ncm  illum  divifotcn.  Sit  f»^"»*^"^^'^^^'',.  ficnt 
7  j.  dividatur  utr.que  rad^  P'^  ^^^^^ 

quoticntcs  »:q  9-  &  mttUip»»- 
JliafubtrahcicftabU  1.^.1^.:^^^^^^ 
cabif  p«  comrounem  »u«n  «»» 

'^Vemonftr.tio  crit  quod  f^i  ai^^^^^^ 

communcm  divifotem .  «17'?^^^*"^^^ 
tionem  habc.nt  ac  rad.ces  «1"'^«;  f^^S  eam- 
uno  quoticntc  ab  alio .  .d  quod  «^l""  .c- 
demiationc.nh.bcbit  ad  q«otienKS^q  ^^^^^ 
fidutun  r^licum  ad  "'1'^«  ^cd  6 ..^, 


nc  i,iq  I X ,  ent  quaaiaiui..  vw- —  "~,  '  Z.  1  fiduiun  radicuro  ad  ladices.  j'-  ./•  ^  hunc 
^nto  onius  feerocnti  feu  ,  1.  «qualc  re^nHo  '^;^.^  aividctctur  per  con.tnunemd.v.rcjr«n.^^^^^, 
bis  comprehenfo  fubtoti  ,  fcu  kq  10.  «  dicio     ^^C/l.iiim  nuotientcm 

fcccieticrgou^"-  , 

fegmcnto  «^q  1 1.  -f  quadrato  altet.us  fcgmcnn ; 
tij  o  fi  cx  aegtcgato  qnadratorim,  aufcramr  rc- 
aangulum  bis  comprehcnfum  fubtota  l.nca  ,& 
unt)  fcgmcnto  ,  rcftabit  quadratum  alter.us  fcg- 
«n*nti  ,  cllcrgo  aliud  fcgmcnturo  fcqC  "  " 
^960.)  ^  . 

H«c  romhoduf  ettaro  ufutpati  poteft  quando 
**dices  quadrM»  funt  commcnfur.b.lcs  .  atque  b  o  n  P  O 

fccun  dilm  hanc  praxin  non  crit  opos  d.vi-  P  *<.  VJ  » 


ladix  div.aciciu.  i-v.    j^j^ 

icfiduum  quotien.cm  f.cciet  i  "K"  divifp- 
quotiens  multiplicatus  pei  con^^^^.  „„,0- 

?em.  hanc  ^^^^^*^ '^''Z  Soid^''^ 
plicatio  cnitn  teftitttii  id  qiKxl  a»v.fio  deiuu 
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PROPOSITIO  XXVIL 
Problcma. 

Aiditio  numerorum  irr^tiortslium  eompoftarum. 

Voco  numeros  irrationales  compoficos ,  tn 
quibus  ,  aut  irrationalcs  conjunguntur  cum  aliis 
irrationalibus  ,  aut  cura  aliis  quibufcumque ,  pct 
figna  -f  aut— .  Revocandz  autem  func  rcgulz 
fignorum  -+  &  — ■  ncmpc  eadcm  figna,  idcm  fig- 
num  fervarc,nifi  in  fubtradionc  prxpoflera,divcr- 
fa  fignamuurc  fpcciem  opcrationis  ,  8c  in  addi- 
tionc  qaidem  recincri  fignum  majoris  nuroeri ,  in 
fubtra^aione  vcr6  rctincti  fignum  fuperioris,  ji 
quo  fciiicct  fii£ka  cft  fubcradio, quz  omnia  in  pri- 
mo  libro  cxplicata  fuppoauntur. 


6ir 

traftio  .^  3  fingulorum  mcmbrorum  fub- 

nu^^r.^r'  "^^»  f"^bttahuntur 

rSliS'^"  Revocand.  funr 

«^guw  Jubttadioms  citca  figna  -f  &  — . 


A. 

B. 


lO 


^q  18. 

^'q  8, 


_C.  16  -¥  ^tq  8. 

Proponantur  numeri  coropofiti  A  &  B  fimul 
tddendiifcribantur  iu  ut  mcmbra  cjufdem  fpcciei 
fibi  refpondcant.  Quia  autcm  ptimum  mcmbrum 
conflat  numeris  abfolutis  fict  additio  communis. 

In  fecundo  membro  conftantc  numeris  irratio- 
nalibus  fcu  %:q  fiat  additio  propria  radicum. 
Nempc  dividatur  major  radix  pcr  minorcm  ,  orit 
qaolicns  ^q  t.  v-  feu  -J-.  quc  eft  -i-.  adde  fi- 
mul  }.  &  1.  fiunt  j.  mq.  xj. qai  numerus  fi  mul- 
tiplicetur  pcr  mediam  pancm  mtnoris  fradionis 
icu  pei  ijtq  1.  fit  ^q  fo. 

^q  jo  j. 

*q  ii  -+  S. 


PROPOSlTlo  XXIX. 
Problema. 
Numercrum  irranon,l;,„  con,fofnorum 

Rcvo^nd*  funt  «guU  communes  multipU- 
caiionis  Cofficorum ,  prxcipuc  vct^  du* ,  nctnoi 
cadcm  figna  ponunt  fignum.-f  divcrf»  fign»  re 
ponunt  fignum — .  Rcvocandura  iicm  cft,muiti' 
plicationem  radicum  per  abfolutos.inftitui^dcbcte 
pcr  poteftates  abfolutorum. 

Tcrtid,  quoties  occurrit  numetus  habens  pn. 
dfam  tadicem ,  licitum  cflc  poncrc  cam  radiccm 
ut  fi  occuttat  ?tq  z  j.  licci  pto  ca  fcribcre  j.  pio 
8.  licct  fcribcrc  1. 

A.  g —  Riq  10. 

B.  8 —  R^q^f  • 


Jjtq  171  -♦•  1. 


In  (ecundo  excmplo  pro  primo  membro  fic 
^ditio  radicum  ut  fupcriorcs  regulc  jubcnt.  In 
feamdo  membro  quia  funt  figna  divcifii  mu- 
tatiu  opcratio ,  hoc  eft  vicc  addicionis  fit  fub- 
tfadiQ. 

J  -*  7- 
]^q  6  a. 


Jjtq  (  I  x-fRq.iiO  )  -+  J. 

Neque  aliud  occurrit  notandum  circa  addi- 
tionem,  nifi  quod  fi  numcri  furdi  fint,  fcu  incom- 
menfiitabiles  ;  Gcpe  fit  radix  univctfalis  ,  fcu  li- 
gata:  ut  in  hoc  ultimo  cxemplo ,  quiaj^q.  5. 
&  qi^.  6.  funt  incommcnfurabilcs  i  rccurrendura 
cftad  praxin  pcculiarera  radicura  quadrataruro. 

PROPOSITIO  XXVIII. 

Pcoblema. 

Subtr*Bl»  numerorum  irrdtioHMlium 
tompefitorum. 

Subtraclio  nuroerorum  irrationalium  compofi- 
totuin  difficultatem  pecuUarera  non  continct : 
neque  enim  numeti  irrationales ,  nifi  ex  numeris 
T  ont*  l> 


C.  48.Rq.1180 —  ^q.iiio-f  ^tq.joo. 

D.  48. —  ^q.1180 — ^q.i6io  -»•  jo. 

Proponatur  numcrus  A  roultiplicandas  ,  pct 

numctum  B.  multiplico  *q4J.  pct — ijtq 

10.  producituf      i^q  ^oo.  fcu  jo. 

Secund6  mulciplico  —  tu.a  4j.  pet  -♦■  6.  fctt 
H-  j6.  fit  —  jjiq  1610.  Tcrtio  muhiplico  -t-  8. 
fcu  -f  64.  pct  —  ;^q  lo,  fit  —  ^q  1 180.  Dc- 
nique  multiplicando  8.  pcr  6.  fit  48.  Qiiate  pro- 
dudhis  erit  C.  vel  cxrrahcndo  fadiccm  ex  uliiroo 
membro ,  fict  produftus  D.  poiTet  tentari  additio 
numerorum —  ^q  ii8o.  &■ — ;^q  1610. 

H.  Rtqq  x88 — lyqq  «48. 
F.  Rtqq  it%  ij^ijq  Mv. 

Gjjiqq  3«<4— i^qq  81,44  ^qq4«tf,«_ntiqq  lc+yr* 

"•Vq  l>i  ^tq  »88  tf.^  i\6  ti. 

Proponatiif  numerus  E ,  multiplicandus  pcr 
numerora  F  fict  numerus  G:  fed  fi  cxtrahantut  ra- 
diccs  quadrat*  ut  ad  minotes  numcros  rcvocen- 
tur  ;  fict  numcrus  H.Nam  cx  ultimo  racmbronu- 
racri  G  extrahitur  radix  quadratoquadrata  ,  ex 
aliis  tantim  quadrata,  cum  quadratoquadrar^  ca- 
icant. 

Si  Radiccs  multiplicand*  diverGe  fncrint  dc- 
nominationis  ad  camdcm  prii^s  revoccntur. 

V.  i-f  Rq  t6. 
X.  i' — Rq  16. 

Z.    4  —  1 6. 

In  hoc  ultiroo  exemplo  ,  in  quo  numenis  V 
multiplicat  numcrum  X  cum  ^q  1 6.  multipliccc 
\  6.  producitui  abfolutus  i6.  8c  quia  in  pro- 
daSto  Y  feaindura,  Sc  tertium  mcmbtum  fc  invi- 
cem  peiimunt  t eftabit  numerus  Z. 


HHhh 
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PROPOSITIO  XXX. 
Ptoblcma. 

j^Hmertrwn  inMl^nsliHm  cowfcfmrHm  divif». 


NotanJum  ptiniJ>.qaotics  fadixjpet  miroaum 
abfolotum  d>vidiiui,inftitocn<itni  circ  divifioneiu, 
pet  fimilcm  potcftatcm  illias  abfoluti.  Sic  cnim 
abfolutus  ad  camdcm  dcnominationcm  tcvoca- 
lur ,  patitct  ft  altior  potcftas,  pct  dcptcIDoicm  di- 
Tidcndafit,  deprcflior  ad  ahiotis  potcftaii»  deno- 
ininatioDcm  rcvocctui ,  ut  f»  dividcndus  clTet  hic 
numctus  fc  qq  S  —  ^if.  5-  P«r 
for  fcq.i.  tcvocanda  cft  ai  camdcm  dcnommatjo- 
nem.cum  primo  mcmbro  diviJcndi ,  ncmpe  ctiin 
Rqq8.  quod  facilc  fiet  multiplicando  quadra- 
ttim  t.  per  fcipfum,  ita  enim  pro  Rq  i.  fict  Rqq 
4pct  quara  fi  dividas  ^iqq.  8.  quoticns  pfovcnict 
i^qq  X.  Secttnd&  numcti  dividcndi  feaindum 
merobtum  R,f.  ).  &  divifor  Rtq  ».  ad  camdem  dc- 
nominatioticm  rcvocentur  5  tcvocabuntur  auiem 
ad  dcnominationero  qC  fientquc  divifot  ^£qf.  }  i. 
Bc  dividcndiis  itqf.  9.  dividc  unum  pcr  aliud  fici 
quotiens  ^tqf.  ^  habcrous  crgo  quoticntcm  m- 
legrumiyqqi— Rqf.r;-  NulTa  cft  igitur  d.fh- 
cultas  peculiaris ,  quotics  numctos  coir.pohtus , 
pct  fimpliccm  radiccm  dividitut ;  fingula  cnim 
ejus  mcrobra  pct  fimpliccm  illum  numcrum  ,  di- 
viduntur,ad  quod  neceflariuro  cft  ur  idcm  divifor 
revocetur  ad  fingulorum  merobrorum  dcnomina- 
tioncin. 

Major  erit  diffiaihas  qnando  divifot  cft  numc- 
rus  compoficus,  qoare  rcvocandus  crit  ad  fimpli- 
ciorem  I  qtiod  fiet  fi  tam  dividcndus  qnam  divi- 
fot  multiplicentur  per  coromoncm  multiplicato- 
tem.fbrifimilemdivifori,  &  ab  co  differcntcm 
foluromodo  fecundum  figna  -f  &  —  q"od  in 
excmplis  ritiona!ibus  oftendo  ,  ut  meliiis  hujus 
praxis  vcritas  app.ircat.  Sit  dividcndus  numerus 
41.  per  ^q.  1  j  -+  ^^q^-  «<i  cft  pcr  7  ,  fed  fuppo- 
no  ignorati  hunc  nuroctum  cilc  7.  &  quotientcm 
eflcfi,  Tam  nnmcfus  dividendus  41.  quam  nu- 
merus  divifor  lyq  15      I5tq4-  mtiltipliccnnir  per 
hunc  nuroetum  fimilliroum  divifoti  .ncmpc  ^q 
15 — ^q4,  diffcicntcm  fcilicet  ab  co.in  figno  H- 
tnutato  ii\  fignum — hibebifque  poft  multiplica- 
tionem  pro  dividciido  i^q  44100 — •  It-q^ojfij  & 
cxtraaii  radicibus  habcbis  110 — -84.  fcu  1x6: 
hibebis  item  pro  diviforc  novo,  lyq.  6xf.  --^ 
fcq  100 — luq  if,  Sc  quiamerobra  intcimedia  fc 
invicetn  defttinint  tcftabunt  iyq6ij.  —  Jyq. 
8c  cxttaOis  tadicibus  n — -4.  fcu  xi.  pet  quem 
numeniro  fi  dividas  dividcndum  it6.  habebis  pro 
quotiente  6. 

Demonftratiohujosoperationis  fundatui  in  eo 
pfincipio ,  quod  nurocri  pcr  eumdcm  multiplicati 
in  cadem  fint  rationc     atquc  adeo  fi  unus  pet 
*liuro  dividatur  idem  fit  fiiturus  quoticns.  Sint 
eniranumcri  4-  &  8.  fi  8.  pet  ^.dividatur ,  quo- 
ticns  erit  1,  quicnim  cft  fatio  8.  ad  4,  caden»  eft 
»•  «d  t .  maUiplicentut  8.  &  4.  pcr  curodero  vcrbi 
gratia  per  10.  fient  80.  &  40.  inftitoatut  divifio 
80.  pet  40.  oiro  eadero  fit  ratio  80.  ad  40.  qii« 
*tat  8.  td  4.  idcm  etiam  quotiens  1.  elTe  debet , 
t>ftcndens  rationem  dividcndi  ad  diviforem.  Qiia- 
'c  artificiuro  hujiis  praxis  in  eo  confiftit  nt  roulti- 
PVcatot  qui  alTumitut  fit  fimilimui  divifori ,  ab 


coque  tantum  differat  in  figt)o-v  &— ficeniin 
dum  inftituctut  rouUiplicaiio  cxurgcm  TOcmbra 
fc  invicem  eUdentia  :  h«c  ptaxU  vocunt  expur- 

^"j^jj  praxis  vakt  in  radicibus  omnibas.Sic  di- 
vidcndos  nurocrus  10.  pcr  ^iqq  f  -*  *qq  Ji"afiu- 
roatiir  communis  muliipUcatot  ^iqqs— fcqqj. 
ctitqiic  novus  dividcndus  fcqq  joooo  —  Mq 
10000.  6c  novu»  divifot  ^qq  tf       Rqq?-  feu 

 qui  com  adhuc  ncc  fic  rationalif, 

ncc  fimplcx  ,tam  novum  dividcndum,  quam  no- 
vum  divifotcro,muUipUcopctbuncvqj-+  «tq). 
nsutato  fciUcit  divifotis  figno— in  lignum  -.•  & 
roultipUcttione  fafta  ,  fit  novus  dividcodus  ^qq 

ixjoooo — fcqq  750000-^  ^^*!*^?^":"*^ 
X-70000.  ac  novus  divifor  j — j.  icu  i.hoceft 
j^qq  16.  pcr  quaro  fi  uliimum  dividendmn  pat- 
tiatis  htbcbU  quotientcm  «tqq  78115  — i^qq 
4687 J -4-  K:qqx8ixj—-i^qq  16875 
10  clVc  quctirniero  qu«fitum  quod  ptobaie  po- 
leris.  Si  eniro  eum  rouUipUccs  pct  pnmnmdi- 
v.forcm  D:qq5  W  »'  ""'B"  nuroerojfcqq 
5906x5  —  vqq  ^«X^M.  af  .f«"*» 

 fcu  10.  nuroetus  fcibcit  priinbpropo. 

''"sVdivifot  haboctit  tri»  mcmbra  affca»  figno 
communis  muliipUcatoi  afiiirocndui  ciit  fi- 
miUs  divifori,&  ab  co  difcrejkans  in  figno  -+  nm- 
raro  in —  ut  fi  nurocrus  loo.  dividendus  cnet 
per  div.forero  «.q  }  -+      5  M^- 
communis  muUiplicatof  Rq  J-*Rq  ^•'T^.fX: 
cx  rouUiplicationc  diviforis  orictur  divilor  bi- 
rocrobrisiq6oM.  x.  &  novus  dividcndus  eni 
juq  50000  -I-  Kq  50000  — ^q  60000.  &  q«u 
divifor  non  cft  adhuc  firoplcx  nec  rationahs,  alj> 
roo  novuro  multipUcatotcm  i^q  60. —  x.  « 
bitut  novus  divifor  ,6.  &  novus  dividendos 
^q  T  800000  -+  ^tq  joooooo  -+  *  ^  40000 
Xqiioooo  ,yq}6ooOOO.qm  «"««rui  fi  d'vw 
datur  pet  56.  eumdem  qootientcro  exhibcbTt ,  te 
fi  loa  dividcrctur  pcr  ».  q  ^  ^+i^q  J"^"'^.* 
Quando  divifoc  conftai  doobui  ^^^"^ 

dicuTn  cubicrum  ut  ^c^  -f  «^J-'"':'^"""'".  V 
numericontinuipropoain.1^^^^^^^^^^^^ 

fi  numcnWB  y  pcr  "^'r'  ^ 


qood  facili  fiet  iiiiumcn»"  j  r-     •  c,.  -  » 
pliccs  ut  fiat  x5.  &  numcrom  )  pct  5- n« 
numcnim  j.  perfeipfum  fict  9-  cnnjtnun  ^ 
,.&fcipfum!5cniuncn.m^-l^^^^^^ 

pioduai  X5.&  .5.«  5-;«!  ';*^Cnt  prodofti 
j.  muhiplicei  &  j.  &  fcipfum  ,  """^f  ■ 
I  r  &  /ot  t.  ad  j.  Adhibeamot  hi  tres  nuroeti 

^v.fj^-jc.  1/-  'y-9-»rrrm" 

muUiplicator  5c  P^o^^"-- ^^f^^^  VfJi 
i^c.  x7.  hoccft  5  -I-  }•  »•  P^' 
novum  dividenduro.  Xi^ntt 
Eadcm  methodos  cft  f  T-j?  '"J^^^?. 
compofitocuiusd.K>  roerobra  ^'«1^' 'j^jj 
ces  5q  ~t  furdefolid*.  tot  en,m  ^0"««-^« 
funt  nurocti  continu^  propottionaln^^S^^^ 

unitates  in  '*  « 

poiti«Bal 

fietque  rouUiplicarot.  Jnobos 
ncniqne  fi  divifot  compofirus  conft«  doobo. 
roembris  radicum  aiverf.rum  revoccnrur  h« 
radices  diverfx.  ad  earodero  dcnominatjoncro. 


cii  coniiiuic  piuj^^'..   •  » 

les  ahemaaro  figms  -+  « 
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PROPOSITIO 
Problema. 


XXXI. 


OrtM     nnnurMlQ  radicnm  unlvtrfdlum  , 
fet*  ligtmrum. 


, cjus  <juadr,tum  7  ^  ^q^.  idcm  quoa  9.  cu- 

Pcr  S  *,  r°  *l"»^"»"ni  numcri  1.  fcu^. 
mulS   "'"^"P"^  ""'"""^  7.  fitquc  x8.  tum 

cu)as  rad.x  quadr«a  ncmpc  6.  cft  dupla  pr.o- 
Dcmonfttatio  quoad  ulumam  partcm  cft  c  ' 
dupl.cetut ,  muliio\,c:,ri  J.k„  '^^'lvq« 


IZ  uc 


Radices  nnivcrfalcs  fcu  ligata ,  Amc  illx  quc 
cadunt  m  tocum  aliqucm  numcrum  compodtum. 
Proponatur  hic  numctus  lOH-  sitq  7.  jubeamur- 
que  radiccra  quadracam  cruere  ,  quia  exhibcri 

non  porcft  rad.x  quadcara  numeri  7  ,  non  poteft  ri  1.  (  ut  ncmpc  i  ad  c»n<iV«7  ""'"^" 

ct.am  cx  total.  co  numcro  educi  prxcifa  rad.x  reducatur )  feu  m«Uiplic«rpS  <lenommat.oncm 
quadrata.  Quare  huic  proponi.nu.  fignum  radi-        Eamdcm  doarinam  cubicis  radicibu,  a„„l- 

c.  c  K,q  (  ,0  -^.  K.q  7.  q..o  fign.ficamus  radiccm  porfumu,.  Ut  f.  ptoponatut  kc  ^,^^^^5 

quadratam  numcr.  compofuicx  ,0.  &  radiccqua-  multiplicanda  pcr  i  multipliiandaer.V-'^.) 

i%  I  '^S  )1lr  "'"      f         (  -  P^*"  .       fignificatir.cft  autcmT 

\        a     "^V^'  '^"  ^  "^*^-  ^     n  i  cubocubus :  quarc  f,  fiat  S 

m.r7  qu*dratam.nu.  plicatio  habco  lyc.  ,i768.pari?er  md  10^^^]^ 


cft  ,  .  &  rad.cequadrtta  »y.  quz  eft  indicarc 
igitur  volumus  radicem  cubica.»  numeri  8,  q„x 
eft  a.  Idcm  binarius  fignificatur  per  iftam  Rc. 
(  Rq  ly  .  -+  Rq  9. )  fignificat  cnira  radiccm  cu- 
bicam  nnmcri  8. 

Ex  his  innotcfcit  &  fcnfus  Sc  gcncratio  ifta- 
rum  radicum  :  manifeftum  ctiam  eft  eu..dcm  nu- 
rocrum  .  char^dlcribus,  &  notis  infpccicmdi- 
vcrfis  fignificari  poffc. 


(  R:C.  JZ768  -+  Jj:cij824.) 

Proponatur  itcm  ^c  (  n/c  64  -f  i^q  56  jj 
inultiplicanda  pcr  5,  ptimum  mcmbrum  multipli- 
candum  eft  pcr  cubocubum  nurocri  y.  nerape 
« if-  producetijrqnc  iijoooooo.  fectindura 
membtum  .iiultiplicaiidum  cft  pcr  quadratocu- 
bu.n  numcti  ^.feu  pcr  1  j6ij.quia  fcilicct  d.citur 
^ic  ^q.  }6.  &:  cx  hac  multiplicationc  producctur 
561/00.  dcniquc  ultimum  mcmbrum  j.  raultipU- 

jrajTx  TrTmTm..,.  .n,.,  , ,    dcbct  pct  cubum  numcri  j .  quia  illi  przpo* 

B853-Bgg6asa68BMg  mmamaBmm^     nimr  tantiim  radix  cubica,  ex  qua  muUipUcatiL 

PROPOSITIO  XXXIL 
Problcma. 

MHlttpUcMit  radlcum  unlverfdUum, 

Radices  nnivcrfalcs  fadlc  mulriphcari  poftunr, 
lecuiidum  propriam  denominationcm  ;  hoccft 
radices  quadratz  qnadratice  ,  cubicz  cubicc,  &c 
ita  de  ali.s ,  hzc  cnim  .nultiplicatio  pcrficitur  de- 
lcndo  figni.ra  ladicale. 

Nam  radiccm  quadratam  v.g.  multipticamus, 
fi  exhibcamus  >  produdum  ex  ejt.s  muUiphcatio- 
nc,  cjuj  fcilicct  quadraturo;  cubtcam  in  fe  duci- 
mus  fcribendo  Cjus  cubum.  Unde  fi  jubeamur 
qiudratic^  mulliplicarc  jjtq  (  10  -+  Rq  xj.  )  ij 
pzftamus  delendo  primum  fignum  Radicale,  & 
cxhibendo  cjus  qoadratum  fcilicct  10  -+  Riq  xj. 

Sccund^  multiplicamns  Radicem  univerfalcm, 
per  numerum  abiblutum  ,  fi  ejus  potcftatcm  mul- 
tipiiccmus  per  fimilem  poteilatem  numci i  abfolu- 


oritur  j7j.  quarcotictur  hic  ptodiiQus  k:c( 
ixf  000000.  -+  ^q  j6xjoo.  -+  J7J,) 

Tcrii^  proponatur  muUiplicanda  ijiq  (ij-f 
Rtqp. )  per  R.q  (  j  -+  jcqir,. )  prima  radix  fi  cx- 
plicetur ,  fignifictt  numcrimi  4  (cu  ^q  ( i  j_f.  j  ) 
/cu  Riq.i6.  fecunda  fignificat  j.  fcu  radicem  qua- 
dratam  nunicri  j  -1-  4.  hoc  eft^  :  ex  multiplia- 
tione  autem  numeri  4  pcr  j.  oritur  numcnis  u. 
Videamus  utrum  praxis  noftra  cumdem  numcnmi 
rcprzfcntet.  Radiccs  ergo  proponuntur  roult.pli- 
candz  ,  quarum  quadrata  funt  i  j  -+  jtq^.  8c  f 
-+  i^qt6.  Prim6  rauitiplico  ultimom  mcmbrum 
niimcri  A,  pcr  ulrimnm  membrum  numcri  D,  hoc 
cft  Rq9  pcr  Rq  f  6.  fiiquc  Rq  144.  tum  muitipli- 
co  i^.fcu  ejus  qu.idratum  pcr  radicem  quadratara 
16.  fcuRq  169.  fiet  ^q  »704  multiplico  itera 
fccundum  mcmbrum  numeri  A  per  priroum  na«f 


A. 
B. 


»1 
S 


Rq  p. 
Rq  16. 


ri,  ut  fi  proponarur  ^q  (7  -+  fcqj. )  duplicanda,  C.  Rq  (  6j.-+Rq  xxj  -+  Rq.x704  -f  Rq  744^ 
eius  quadrarum  7 -+ juq  j.  multiplicarc  dcbemut  ^S'  ix. 

per  4  quadratum  numcri  x.  Ratio  cft  quia  tunc 

cxhibcmus  quadratum  radids  quadratz  mnltipli-     mcri  B.  feu  Rq  9.  per  j.  feu  ejus  quadratum  ij; 
catz  pet  X.  quadratura  ergo  7  -4-  ^q  j.multipli-     fitque  jcq  xxj.  Denique  multlplica  j  —  -  - 
plicamus.  multiplica  crgo  7.  per  4.  fiunt  x8.mul-     fit  6j.  habcs  igitur  produd 

riplica  itero  T^qy  pcr  4.& quia  jam  eft  radix  qua-     "^"   "^" —  l.l.u;. 

drara,  multiplicanda  erit  per  16.  ita  ut  producatur 
^  x8.  -+  R-q^S  :  fi  cnim  effct  propofita  jjiiq 
(y  -+  ).)  multiplicando  pcr  quadratum  numeri 
X.  fcu  per  4  fierci  i^q  (  »8  -+  ix  )  fed  in  ultiroo 
roembto  cft  iiiqj.  quare  debct  multipliaii  pcr 
quadratnm  ipfius  4  ncmpc  16.  ut  fiat  Rq  (x8  -+ 
Rq^S  )  quod  cft  diligcmcr  notandum,  Ut  meliiis 
innofcfcai  vctitas  hujus  praxif ,  Proponatur  radix 
univcrfalis  non  farda ,  ijiq  (  7  -+  I>iq4  J  cft  aa- 


Itlplica  j  per  I). 
um  numerum  C. 
Si  cxtraho  radices  habcbis  numcros  6j.  ij. 
ft.  II.  quorum  fumma  144.  cujus  radix  quadr»- 
ta  IX. 


HHhh  ii) 


PROPO 
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PROPOSITIO  XXXUI. 
Problctna. 
RAdUum  univtrftlinm  diviftt. 

In  eencre  dicetidum  eft  ,  divifionem  ridicutn  , 
abfolvi  divifiorc  potcftaroro  ciiji»  funt  tadiccs, 
aim  enim  radiccs  in  fcipfi»  non  h»bcantur  .  lcd 
tantom  in  fuis  poteftatibus  appofi.i  carum  dwi- 
Ao  per  poteftattTm  diviftonem  pet hcitur. 

Proponatur  h«c  radix  univctfalis  lyq  ( i  J 
««7.)  dividenda  pet  ,yqj.  p"oris  quidratum  e« 
M  -+  Rq?.  &  fccondx  quadratum  cft  5-  «^'^«1« 
,  j.per  r.  fit  quoiicrs  i  -^-  ^^^^^         7  ^  5 
fcu  pcr  x5.  fit  quoticns     habes  igitur  qaoi.en- 

tem  itq  (  1 4-      Kl  Ti'  ,  %  j-  : 

SccJndi  f.t  hzc  R:q  (  4J».  -+  ^Vt^ ) 
dcnda  pci  6.  hanc  dividc  per  K-q  j6. 

Maior  erit  difliculus  quando  d.v.for  et.t  com- 
poaros  ,  feu  crir  rad.x  univcrfalis  .  tunc  autcn 
^utnendus  cft  communii  multiphcator ,  ut  netn- 
pc  fiat  timnovusdividcndus,  quam  novus  d.- 
vifor  fcd  fimpUcwt ,  ics  tota  in  cxcmplo  manitc 

^''irdividcnda  mq  (  f88-+itq  54848.)  pcr 
M  (  IX  -+  ^^qS. )  divifor  crgo  cft  quadtatum  i  x 
fcq8.  a(ruroo  pro  commum  multiphcaiore  nu- 
iDcrnm  fcrc  Cmilcm  divifori  5  nempc  1 1  —  «jS^. 
ficcnim  producenttir  membra  fe  inv.ccm  chden- 
tu  &  -+  iiji.  habcbis  crgonovum 


roinaiotcmui  lu  q  t:  ^gnifi»'  ^»^««»  quadta- 
taro  novcro  decimarum  fextarum  ,  fcu  f.gnificat 
numeium  qui  in  fe  produftus  efficiat  hanc  fra- 
ftionem  7;.  feu  bunc  numcrum  fi  enwn  affu- 
mas  trcs  quadrantes  uium  quadraniuro  habt- 

bisf.. 

Siantc  fraaionem  integet  przponatur,  potein 
ad  fiaaionem  reduci  ut  Rc.  i  ^,.  reduc  poicft  ad 
hunc  Rc  H^.  fignificat  numeruro  qui  .n  fe  cubi- 
cc pioduaus ,  efficiat  hanc  fraaionem  ^V'- 

Ex  quo  concludcs  fi  idcm  nuroerus  lam  dcno- 
roinatorem  ftaaionis ,  quaro  nuroaatorem  nmU 
lipUcct ,  aut  dividat ;  earodero  efte  roinut.am ,  Ac 
confcqucntcr  camdcm  radiccm  i^q  7;.  &  ^q-  n- 
idem  fignifictnt. 

Qua..do  fignuroradicale  adiaiw.tur  foU  nunK- 
ratori ,  aut  loh  dcnominatori  ftaaionis ,  eum 
ctiam  lamiun  afficii  i  ui  »11!  fignificat  .i-.feB^ 

1 

pariter  _L  fignificat  8  dividi  per  x. 

Addido  fraa.onum  irrationalium  fimilij  tft , 
addirioni  minutianiro  vulgarium;dcbentenirait. 
duci  ad  cundem  dcnominatorcm ,  quodmcthoA. 
communi  per  muUiplicationcm  in  crucero  pnfi- 
cinir,  &  rcduaionc  fa^a  fimu»  adduntur  .inmera- 
tores  ,  ut  fi  rcduaionc  h&l  cxh>bcanturfiaaio- 
"^*  *  '  *  &  unum  min^ratorem  alteri ; 

fcd  addiiione  proprii  tadicum  habebitnr 


feu 


q  4.        q  9. 


I».  -f  Rq  8. 
11. . —  R-  q  8. 


—  iiji. 
144.-^  IIJX. 

»44.  — 


R  q64. 


diviforcm  purum  1  j6.  fi  muUipliccs  dividendum 
Vq  (j88  H-  mq  J4848  )  pcr  1  x— »!.q8.  or.e.ur 
novus  dividcndus  itq  (70$^-+  R^q  JO'^!  i*-""" 

kq  X76595X  1^^178784)  quinuroerusadin.- 

notnn  rcduci  poteft :  na.n  uUimi  membn  Radix 
quadrata ,  eft  f  i8.qua:  fubtrahi  potcft  ex  primo 
membco  ,  itcm  radix  quadrata  tcrtii  fubduci  po- 
teft  ex  radice  quadrata  fccundi  :  fitque  numcrus 
reduaus  ^q  (  6 5 18  V  q.  J )  X9  x8 )  qui  fi  divi- 
danir  pcr  novum  diviforcm  i  j6  i  exhibcbit  quo- 
dentem  ij:q  ( 48  -f  ^q  «8. ) 
'  Additio  Radia.m  univerfalium  ,  perficitur  fi- 
gno  additonim  -+  ,  ficut  &  fubtraao  figno  fub- 
traaorum— idcoque  dc  illis  nihil  dicendum  cft. 

ininBnffffnnnpnnniTiTrinmmn7Tffrr° 

PROPOSITIO    XXXI V. 

Problema. 
T)t  MlnMtM  numtroum  vrr*t'Mn*liMm. 

Numeri  irrationalcs  fuas  ciiaro  habcnt  tninu- 
tias  ,  quarum  fenfu»  ,  Cc  numeratio  varia  cft, 
ptout  varie  cfformantur.  Signum  Radicalc  antc 
minutiam  pohtum  tcfertur  ad  totam  roinutiani, 
boc  eft  tam  ad  luunetaioiero  >  quam  ad  dene- 


Subtraaio  cidcra  fae  racione  pcrficitur ,  nt  fi 
icduaionc  faai  cxhibeantur  ftaaiones 
»1»  quarum  prima  ex  fecunda  fubaahcnda  fir, 

fubtrahe  unum  nuroeratorcm  ab  alb ,  fed  fnb- 
iraaione  propria  radicuro  fict 

Pariter  proponatur  h.  du«  ^"^''«^"  Jjf 
&  luq-.  div«fum  habcmc»denom.ru.o.em  V. 

&       mulnpliccnmr  denomina«>t-  «'^^^^^^^^ 

fiat  comrounis  dcnoro.natot  44«.  P 

ficni  nov.  numcratores  .44. K  "?» 
omn.um  rad.ccs  ,  habcbis  fraau>rxs  fimp  «  A 
&  B.  quarumadditio.  aut  ^"btraa.o  faahen  . 
addit.,  fcilicet  nurocr..or.bus  .  aut  fubu.fto  uno 
nuracratorc  ab  alio. 


^q 

49 
«44. 

«tq  

441- 
n  77. 


■«•vr  * 


9 
196 

i?tq  

44» 

Br!. 


m<\  «♦  curo 


Sint  AJdcndx  ift*  m.nuti«  ^  &  —7 

*   foU  «ddendi 

eumdcm  habeant  denoroinatorcir. ,  jj^^;, 
funt  numeratorcs  ,  vel  praxi  .  pff 

radicum  vcl  fcqocnti.  Unum  qu.dtao^J^jr, 
ahud  49  roultiplica.fit  produa«s  .96.  ^^»^ 
quadrata  14.  bis  fumpta  ef.t  x»-»  ' 
LquadratU9SC49.  cfficK  fun»"'»"' 
icrgQ  *S  »«. 

*         >  peinoi.ftia"o 


mus  I 


Digitized 


'  Demonftratio  huju»  praxi»  eft  quod  (f>er  4.1.) 
quadraturo  totius  line*  zqualc  fic  rcdangulo  bit 
coroprchcnfo  fub  fcgmcntis ,  &  duobut  quadratis 
fcgracntorum  ;  fcd  radix  produdi  ex  quadratia  eft 
redangulura  fub  radicibut.  Ergo  duplicando  ra- 
dicero  quadratara  difti  produdi ,  &  cam  addcndo 
dao^  quadratif ,  rcfulcat  totalc  quadraturo. 

Quando  numcrMorct  funt  incommenfurabilcj 
additio  fiet  pcr  fignum  -i-  ficut  &  fubcradio  pcr 
fignuro  —  ui  n  addendx  cflcnt  minutic  Kq  ^  & 
J)<q  -J-  ita  ficret  addicto  fcribendo  ijtqy  -+  ^tq^. 

Multiplicatio,  Sc  divifio  mioutiarum  irrationa- 
Kum  ,  pcculiarcm  non  continct  diflicuicatcm  ,  ubi 
enim  redu6be  funt  ad  eadcm  figna  radicalia  ;  me- 
thodiu  communis.  multiplicationij,  aut  divifionis 
minutiaruro  ufurpatur. 


Liber  1 1 1. 


6iy 

^  M  catndcm  dcnominatconem ,  aotcquam 


mcrrfR  .f-biTc. 


itur  nu- 


caIia.Turo  4R  quadraticirouliiphcctur  fir„,  , 
l.cro  8R  cubicc^multipUcccut  .         ;  ' 
radicalccomponcturc^q  8CC  ficrq.^'^;.^;""^ 

Fiat  igitur  roultipltcatio  numcri  fii.ptt 
fi«  8191.  &  quia  duro  cubuj  muUiplicat  oual 
dratum  fit  furdeiolidus  ,  pKxhicetur  ^:qc.»i,i. 
Surd. 

Si  dividendus  effet  hic  numetut  ijtqc.  8191. 
Sofd.  pcr  i^qc.i6q.  ptimA  dividctur  8191. pct  i6. 
&  (juoticns  crit  5 1  a ,  &  quia  dum  quadratum  di. 
vidit  furdcfoliduro  gcncraim  cubus,  quotieiu  crii 
fcqc.  5it.c. 

Ad  hoc  ut  jR.  nuildpliceniur  pcr  ijjq  t6.  6u 
qtiadratum  hujus  nurocti  jR,  ut  nctnpc  revoccn- 
lur  ad  camdcm  dcnominatioocm  .  habcbifque  ^q 
9.  quadratofum  ;  mulriplicetur  hic  numcrus  pcr 
^q  16  »  5c  qnia  numcrus  abfoLictis  multiplicando 
quadratum  cfBcit  quadrarumfiet  ikq.  1440  In  rc- 
liquis  eadcm  reauiunt  pizccpta ,  quz  fupctius 
iradidunus, 

PROPOSITIO  XXXVI. 
Thcorcma. 

De  d^MMionihm  ^ud  nnmerit  irrMttcnMlHM 
implicMHiur. 

Multis  modii  cquationcs  numcris  irrationa- 
l^bus  implicantur.  l'rimus  csfu»  crir ,  fi  honwgc» 
ncum  comparationis  foerit  numcrus  irrattcniiris. 
ut  fi  ptoponatnr  hzc  zquatio  iq  -+  6R  r=  fcq 
466/6.  cum  fic  zqualitas  intcr  hos  tetminos  iq 
6R  cr  una  partc ,  &  jtq  466; 6.  ex  alia  ,  ctunt 
quadrata  corum  jcquaJia  ,  cft  autem  quadtacum 
homogcnei  compararionis  466^6.  habebicur  au- 
tcmficil^  pcrmulriplicationcm  quadratum  hiijn» 
nnmeri  iq -f  6R  ericquc  iqq-+  iic. -+  j6q. 

RcdudioDC  ad  fimplicioccm  opus  crii  neropi 
ut  eam  cxpurgcs  numcro  cuborum  ,  nemp^  fi  di- 
vidas  nuinerum  aiborum  per  cxponenicro  qua- 
draroquadraii,  orictut  quoticns  ).  fit  radix  hujus 
zq  lationii  iR  audi  hoc  numtro  }  ,  critqiie  fic 
auAa  iR-j- ).  huic  fit  zqualii  A.  crit  ugo  cqua- 
lio  iR-*  j:=A.  8c  per  antithcfin  iR  —  A  — ). 
fiat  primo  iftius  radici»  A — j.  qiudratum  ,  d&bi- 
nit  At  —  6A-f  9.  &  quia  in  xquacione  notamur 
}6  q.  ficnt -+ 56  Ai — ii6A--t'}a4.  fiat  item 
cubus  cjufdcro  A —  j  i$  erit  Aj — jAi  -+  n  A 

 17.     mulciplicando  pcr  11  cuboi  habcbis 

iiAj — 108  A1H-J14  A — )i4.fiat  item  qqrora 
cjufdcm  radictsA — j  i$  crit  A4 — iiAj-vj^Aa 
~  108A      81.  addaniui  hzc  oroniainunam 

M 


PROPOSITIO  XXXV. 

TheoFQnt» 
De  Numtrit  ctffuit  trrMti^n^Hm. 

Si  Niimeri*  colCcis  prxponatur  fignum  radi- 
calc ,  coromuniter  hab:ntur  pro  irrationalibus, 
quamvit  noonunquaro  fmt  rcalitcr  rationales  ,  ut 
fi  numcro  coffico  lo  R  przponas  figiuiin  radica- 
k  xcq  ao  R  ;  cujus  fcnfus  cft  funif  ndam  eirc  tadi- 
eem  quadtataro  10  radicuro.Radix  autero  quadra- 
t«  10  radicum  cenfctur  nurocrus  irtationalis : 
quamvis  aliqiundo  fit  nuinerus  rationali» :  fi  cniro 
ima  ladix  fic  j.  10  ladices  cfficicnt  100  numeruro 
rationalcro  ,  aur  potius  aijus  radix  cftio  veros 
numerui  ,  fi  vcri  radix  fucrit  1.10  radicei  crunt 
40.  numerut  irrationalis.   Ita  diccre  polTuinu$ 
^tcioq.  Radix  cubica  10  quadraioruui.  Eodcm 
inodo  adduntur  aur  fubtrahuntui  hi  nuroeri,  ac 
radices  furdz  nulli  habita  rationc  figni  fubfc- 
quentis,  ut  fi  addendi  cflcnt  hi  nurocri  j^q  8R  Sc 
^tq  18R.  codcm  modo  fit  additio,ac  fi  proponc- 
rentur  hi  duo  Rq8  9<  Rq.  1 8.  qiii  diio  niirrcrt 
Aint  commenfurabiles  :  nam  dividendo  1 8  pcr  8. 
fit  quocicns  i^.  cujoi  radix  ,  feu  mcJia  pio|X)r- 
tionalis  intcr  1  8c  i—.  cft  1  f .  cum  autem  litera 
quadratorum  fint  in  fiibdiplicara  racionc  quad  a- 
torum,  crit  radix  8.  ad  radiccro  1 8 ,  ut  1.  ad 
&  componcndo  crir  ui  1.  ad  1.  -+  i.-f.  fea  ad 
x.~-.  ut  radix  8.  ad  Radicero  fiimroz. 

Et  faAis  tribus  continue  proporrionalibiis  i. 
6. -j-.  erit  qiia^raturo  8.  ad  quadrarom  furo- 
mc  nr  I .  ad  6.      quatc  multipiicando  8  per 
tf.  -f.  fit  quadratum  furonue  }o,\  etit  crgo  furoma 
j^q  f  o.  fcu  Kcq.  R. 

Sed  hzc  probata  funt  fatb  fuse  f  iprk  Addito 
ergo  figno  coflico ,  fici  f  o  R.  cum  eniro  nu- 
rorri  cuilibet  rci  applicari  poOiut ,  curo  iL-q  fo 
hominuro,  zqualis  nt  ^q  18.  boroinum  &  iitq  8 
faoroinuro,  vcl  cujunibci  altctius  tci,quz  pct  uiii- 
laicm  intclligi  puteft  :  fi  prounitacc  intclligcte 
vclim  radicem,  quadraturo,  aut  cubiiro,  aut  aliaro 
quamcuroquc  quantitacem  coflicaro  codem  modo 
vcrificabicur  rcguia. 

Ex  hoc  fcquinir  quoties  numeri  coflici ,  fcclu- 
(b  charaderc  coIBco,radiccro  non  babcnt,  aut  non 
funt  commcnfurabilc$,additionem  ficri  non  polTc, 
nifi  rcfolvantur  ,  hoc  cft  nifi  cognofcacur  valor 
radicis  quadrati,  aut  cujufcumquc  chuaOcris 
coffici. 


6i6 


Algebrai^ 


A4 


A4 


— io8Ai-t  JX4A  — 314. 
-+  }6Ai  —  xitA  -+  {14. 


—  iSAj 


81. 


fummam  ,  ncmp*  ut  fiat  iqq  —  1  ic.  }  6q.  & 
habcbimus,qq-i8q-+8.=  46656.&labtra- 

hcniloSi.  habcbimus  «quanonem  aliam  ncmp* 
jqq—  1 8^=4657 f  cxplicabilcm  methodo  vuU 
cari ,  cui  cxponcntcs  tctminotum  fmt  4. 1.  o.  & 
dum  invcnia  fuctii  tadix,  tics  unitatcs  fubttahe», 
ut  habeanit  radix  fupetiotis  xquationis. 

Sccundus  cafus  erit.  Si  radix  furda  invcmatur 
innumctotadicum.ut  iq-+  lyqj^R — j»o.  & 
pct  antithefm  j  lO  —  iq  =  |6R.  &  axm  m 
tcrminis-fit  xqualitas  i  erii  etiam  m  corura  qua- 
dratis,  ncmpc  fi fiat  quadratum  j  10—  iq  u  ent 
^7O40O-i040q  iqq=:}6R.  &  pet  antuhc 
fes  J6R.  H-  io4oq.—  iqq— 170400. 

Notandura  autem  ptopofitam  xqoationcm  jio 
>_,q:^qj6R.  cxplicabilem  fuurc  immediatc 
cxttalicndo  radicem  quadratam  numeri  j6R.  qu« 
crat  6R  :  aiqiie  adco  ctat  «quatio  j lO  —  iq— - 
«R.  idcoque  prxcedens  praxis  tamiim  adhibcnda 
eft,  quando  numenis  radicura  eft  irrationalis. 

Tcrti6  proponaiut  hxc  xquatio  luq  (  iq-*-  i. 
I  .  R  )  —  I  j.  curo  tctmini  fmt  «quales,  quadta- 

ta  corum  «qualia  crunt.Fiat  igitut  quadratum  nu- 
mcri  ij.nempi  169.  habcbimus  xquationcm  fo- 
lubacra  iq-4-  ti.R:=  i'?-  f^^"  »9"+  — 

169  :  dcbet  autcro  h«c  fraftio  expurgari,  ut  fupra 

diximus. 

Quart2>  proponatur  hxc  xquatio  «:q(iq-^  ik-J 
t=itq  i68.crunt  cotum  quadtata  «qualia  nem- 
pc  iq iR::i::^i68.  . 

H«c  iq-f  fcq  4«.-^-  i  R=M-+  i^q  64.  P«J 
antithcfin  trarflatis  itq^R  fict«quano  1^7+ *R 
=14  -+  i^q64-mq4R-  &  cxtiadis  rad|cibus 
namerorum  64.  &  4>  cf>t  «q»-  iq  —  *4. 

-f  8  — iR  5c  iq      4^-— H- 

Sit  «quatiofeq  ioq=io.  fiat  quadratumjiu- 
meri  to.  fict  aliaxquatio  ioq=l40o.&  iq — 40. 
&  valor  unius  radicis  ^q  40.   

Proponatur  h«c  «quatio  ^c.  iiqz^jo.  fiat 
cnbus  numeri  jo  qui  et it  17000,  eft  autem  cubiis 
hnjustadicis  iic.  iz.  q.  delcto  figno  tadicali.iiq. 
ctgo  habcmus  xquationcm  1 1  q-  —  17000. 

PROPOSITIO  XXXVIl. 
Theotema. 
De  Blncmilt ,  &  Apotomu. 

Amhorcs  communitcr  duos  numeros  cofficos 
copulatos  pcr  fignum  vocant  binomium,  d^ios 
vcti  copuUtos  Ggno  —  vocant  apotomcn  i  qnx 
appellaiio  fi  ttibuatut  numcris  cofficis  fimpUci- 
bus,  quibus  fcilicct  non  ptxponitut  fignum  radi- 
cale,  lcgitima  effc  nonpoteft  in  tigotc  gcotnctn- 
co ,  cum  hu  jufmodi  nunwti  caieam  proprietati- 
bus  binomii ,  lut  apotomcs,  ptoui  ab  Euclidc  dc- 


longitodlnc  ,  cnin  aliis  omnibos  comtncnratubU 
Hs  cft  i  dcbct  igitut  nccdlaiib  binomium  in 
fttifta  fignificationc  fampturo  fignum  tadicale 
habcfc. 

Scd  ncquc  omnis  numerus  cofficus  compofi. 
lus,  Sc  prxfetens  fignuro  tadicale  ciit  binomium, 
aut  apotomc,  fcu  tcfiduum  ,  fcd  prxterca  tcquiti- 
nit  ut  pattcs  illx  fini  intct  fc  incommcnfutabiies, 
&  habcant  fua  quadrata  commcnfurabiUa  j  qoarc 
hic  numcrus  6      ijtq  9-         «ft  binomium  io 
ftrifta  fignificationc ,  quia  6  &  i^q  9.  qux  cft  j. 
funt  commcnfutabilc»  ,  ficut  ncquc  6— ^«q  9.  eft 
Apotome. 

Requiiitur  igitur  ut  fahcro  una  pats  nuiDcri 
compofiti  fit  irrationaUs  ,  fi  cnim  uttaquc  fit  r». 
tionalis  ,  cxponiquc  poffit  per  numcrum  abfolu- 
tum,  crunt  commcnfutabiles :  numctus  cniin  cum 
omni  alio  ptopiie  diao  coromcnrutabiUs  cft.cura 
habcai  falicm  unitatera  aiit  partem  alit^uotara 
unitatis  communcm  menfutam  :  quotics  igitut 
una  pars  numeti  coffici  comnofiti  etit  expUcibi- 
lis  nuroero  abfoluto,  »lia  vctd  non  ctit,  toties  bi- 
norciuro  dicetut  ui  6-+  ^tq  xo.  &  apotoroe  6— 

Rtq  10.  .  r  ■  : 

Quaodo  utraquc  pats  numen  coropofaii  «tii 
radix  futda,  non  tarocn  pioptcrca  crit  fempttbi- 
nomium  ut  mq  40  -+  ^q  «o.  funt  enim  hz  i»dt- 
ccs  fuidx  coramenfutabiles,  &  fe  habent  ut  1.  ad 
X,  cum  quadrata  fc  habeant,  ut  1 .  ad  4-  . 

Dcbct  igitur  binomium  conftarc  partibus  in- 
coromcnfuiabil.bjs  longitudincquatutn  qu«  jna- 
iot  eft  dicitut  majus  nuircn ,  qu«  roinot  roinu» 
•     nomen.  Comparantut  autcm  quadtw»  eoium  no- 
minum ,  &  excclfus  unius  fupta  aliud  i  q«"  q"*' 
diatorum  excciras  intelligitur  rcduci  ad  qua*«- 
tum  }  ita  ut  Unca  qu«  cft  c)us  Utus  feu  radix.  hoc 
eft  Unca  qux  potcft  hunc  cxceflum  ,  compa.cmt 
cum  maiori,  vcl  cum  minoti  nomine ,  &  coi.u<ic- 
ictui  utti  fit  comnKnfiirablls  ,  ncquceniro  uu«- 
qiie  commcnfotabiUs  clTe  potcft. 

Priraum  binomium  etit  cuji.s  tij^I"S 

plus  potcft  quam  mim.s  ,  q"»«l""'. '"'I^^r;^ 
Lniili  comrJcfurabiUs .  i.a  "t  m...'»  "^^" 
commenfur.-.b.le  numero  laiionah  ''JP*'';;";^,"^, 
ius  exempUim  cfto  6  -+  ^q     '• ,  i- 
mina  fant  intei  fc  long.tud.ne  »nc6.nc..fauKl.H 
fecundi.  quadraturama|ofis  notr.mttU-u  J-J^-^^^ 
dit  quadiatum  roinotis  nom.ni»  17  »       .  j  ^ 
cnjus  radix  com.T>enn.rab.lis  eft  ^^)^"!^^^^'. 


ciijus  radix  coroi-nenuiraoii'»          1  '[„00- 

quod  cft  rationale  primo  numcro  ratio.  a  r- 
Jro  iunitascniminnumcti*  fi.pponuut  leroF« 

utexpofita.  .   ,    v,fii7.  cft 

Apotome  ilU  refpondcns  ci.t  6--h^  J 
enim  id  quod  tclinquiruf  dc.iaao  m.nor» . 
n.e.m?,ori,u.ficxnun«.^^^ 
rcUnquitur  6  —  Rq  *?•  M"* 

'''Tccund..m  binomiutn  .  jj'";!  pol^ns 
commcnfutab.lc  numcfo  *r'b,fs  ma- 

cxccflumquadtatorum,cft  ^:"^'"'"  cft 

•  •  o   i_  £  mtnus  non.'-" 

jofi  noromi  ut  i^q  48  H-  ,1*  icumqucicu- 
commcnfuiabaenuraero  lat.onab  cu.c»  q^  ^^.^ 


jus 

nomin 


micnluiabile  nuraero  ui.u..—  -  piaioti» 
q,i.ndratura  ,6  ,  fupcr.iur  »q"f  "'Jjfant 
ninis  numcroi».  fe^  !Z,,\ix,6t 


i  numcroi».  »ed  ^V  \      \i  ^ ,  6c 
commenforabiles  ,  cumfc  habeant  1«  ^^^^ 


commenfoiabiles  ,  cumic  nao^ 
quadf  ata  ut  1.  ad  4.  Apotome  ill.  reip^ 
finiuntur  ,  binomium  cnim  conftat  partibus  intcr     1^^48—6.  „„,tnjm  nomcn  h«* 

fc  longitudine  incommenfutabil.bus  ,  potentia  Tettium  b.nom.utn  neut«^^^^^  ^,,,j,,,o. 
Untum  commcnfufabiUbus  i  omnis  amem  nu-     ration.ilc  ,  lcd  linca  P°  „omiw  i 


Untum  commcnfufabiUbus  i  omnis  amem  nu-  ration.ilc  ,  (cd  linca  P  .^,i  pom«w 
«nctui ,  cui  Ggnum  radicalc  non  prxponiiut  ,     rum  commcnlurabil.s  c»  ; 


Liber  II 1. 


14 -^-       18.  excefTus  quadratonim  cft  6.  fcd 
i.eftcomiTicnfurabilis  majoii  nomini.R.q  i^. 
c(l  enira  cjus  fubdupla  cura  quadrara  fe  habcanr 
ar  I.  ad  4. 

Aporome  IUi  rcfpondcns  erir  ^^q  14— -  ij£q  1 8. 
Quarrum  binomium  haber  majus  nomcn  ra- 
tionalc ,  cui  linca  porcns  cxccrtum  quadratorum 
cft  incommcnfurabihs  ur  4 — ijtq  io,conftat  enim 
4  cfl*e  numcrum  rationalcm,  &  cxccfTum  qiiadra- 
rorumclTc  6  ,  Unea.iutem  illum  potcns  fcu  ijiqfi. 
eft  incommcnfurabihs  majori  nomini. 
Apotomc  illi  rcfpondcns  crit  4 — 10. 
Qiiintum  binoraiura  habct  roinus  nomcn  ra- 
rionalc ,  &  hnca  potcns  exccirum  quadratorura 
eft  incommenfurabilis  raajori  nomini ,  ur  ^tq  y. 

1.  minus  norocn  i.eft  rationalc.  ExccHus  qua- 
draromm  cft  i.  hnca  illum  potcns  incommcn- 
furabilis  cft  cura  primo  nominc.  Apoton^e  fcq 
J  — X.  ' 

Scxtum  binomium  neurrom  habctnomenra- 
tionale  ,  &  Hnea  potcns  cxccftijm  quadratorura 
incommcnfurabilis  cft  majori  nomini ;  ur  ^q  80 
^q  yo.  exccffus  qiiadratorum  cft  jo.  hnca  i\. 
lum  porens  R:q  jo.  eft  incommcnfurabihs  cum 
majori  nominc.Nam  divifo  numcroSo  pci  jo.  fit 
numcrus  j.  -i-.  nuracrus  non  quadratus.  Apotomc 
ilh'  rcfpondfns  itq  80  —  ^q  jo. 

Invcntionem  horura  binomiorum  facile  cx  Eu- 
chdis  decimo  rcpctcre  polTcmus  ficur  &  invcntio- 
nes  aliarum  lincarum  ,  fcd  mimis  utiUtcr  m  rcm 
noftram;cum  eadera ubiquc  in  omnibus  binomiis 
eriam  impropriis  regner  merhodus  exrrahcnd* 
radicis  quadraix. 

IWfM<>M»«M«M  •l««M  4»  M8      ««t  fl<f  (M> 

PROPOSITIO  XXXVIII. 
Fioblcroa. 

Exirahere  radicem  tjMMiratMm  ex  binomt. 


Rq4f. 

J^q4T. 


Rq 

Rq.f. 


6. 


Rq6f 


Sircqiiatio  iqizr  6  -+  *:q  17.  qtiirirur  va- 
lor  radicis  illius  quadrati,  fcu  qu«iitiir  numc- 
fui  qui  per  fcipfum  multiplicarus  producar  6 
"i-  ijtq  17.   IJem  dico  dc  Apotomc ,  ui  fi  pro- 
poneretur  xqtiatio  iq  nr  6  —  ^tq  17.  quzritnr 
latus  illius  qiiadrati  ,  fcu  qiiarrirur  numcf u$  qui 
per  feipfiim  muittplicatus  tfficiat  6  —  IJtq  17. 
Regula  hrc  crir.   Radicem  quadratara  difFcren- 
riat  qiudratorum  majori  nomini  adjice  ,  ur  fiar 
fumma  ,  6c  ab  eodem  fiibtrahe  ur  fiar  refi- 
duum  ;  fcmiflis  tam  fummz  ,  quim  rcfi  lui  j  ra- 
diccs  quadratas  conncfte  figno  -f  habcbis  radi- 
cero  quadraura  binomii  ,  vel  eafdcm  radiccs  con- 
ncftc  figno  —  cxhibebitur  radix  quadrata  Apo- 
tomcs. 

In  >Eqnationc  propofita  iq.  -f  17. 

Exceirus  quadrarorum  jfi.  &  17.  cft  9  cujus  ra- 
dix  qoadrata  ).  addatur  majori  nomini  6.  fictque 
5.  &  ab  codem  aufcratur  ,  rcfiduuro  crit  ).  (cmi- 
fumma  eft  47.  fcmirefiduum  erit  i-J-.  Radix  qua- 
drara  urriiifque  effidet  radiccm  binomii ,  ncmp^ 
j^q  ^A.  _+  i^tq  17-.  &  larus  Apotomes  crit 

^l..   ^jq  i-i.  Examen  barum  radicum  crir  Ct 

mdtiplicando  numcrum  l)*q  47.  -+  ^tq  i-|-.  pcr 
feipfum  rcftituatur  idcm  binomium  ,  &  piriter 
[nultiplicando  hunc  numcrum  Hiq  4-^.  —  ^tq. 

I  — .  reftituatur  prsccedcns  Apotomc  6.  itq  17. 

nultiplicatio  autem  id  cfficit  ut  in  hgura  inmcri 
licir. 

T om.  I. 


quadratum  numeri  1,.  %  '♦^^' 
q"adtata448.&  ,      ca  8  '"/'^"'T 
drata  ,  addita  m/jofi^l!,  '.p^^^tmn^- 

,a^^detraaarcfiduum.^ScLS 
7.  Radiccs  quadrat».  4.  &      7.  ^ 
gantur  fig,.o       cxhibcbunr  raSccm 
ncinpe  4  -+ 

Hxc  reguU  ira  imiverfalis  cft  ,  ot  non  tantum 
binomns  propti^  didis  conven.at  .  habcntibu, 
lcjl.cci  cas  conditioncs.quas  fupra  cx  Eudidc  rc 
ccniuimus  .  fcd  otiara  cuil.bcr  lipc»  et.am  divif* 
m  partes  longitudine  commenfurabiles,  itaut  fu- 
pei  vacancum  vidf  atur  in  ordinc  ad  Algebrim.  to- 
tam  incommcnfi.rabilium  doarinam  huc  advoca- 
rc.  C^uod  ur  experiemii  comprobemus  propona-" 
t.iricquatio  ,q.— j  ^      quoJ  binomi.im  iin- 
proptiu.n  cft  ;  cum  h.beat  partes  intcr  fc  com- 
nwirurabilcs.  Quadtata  nomrnum  funt  ij  &  i6. 
diffeicntu  cft  9.  cuj.is  radix  quadrau  addita 
raajori  nomini  j  cfficir  8.  &  fubtraaa  rclin- 
quit  X.  fcmiilcs  funt  4  &  1.  radices  quadratx  1. 
&  I.  quaic  radix  quadrata  hujus  binomii  j 
4.  erit  1  H-  I.  feu  j.  Antequa.n  hec  praxi»i 
demonftrciur  proponcudum  cft  Thcoremacui  in- 
nirirur. 

PROPOSITIO  XXXIX. 
Theorema. 

Rjdix  ^Kddra  d!frremU  ejMJtdrMtrum  tinmii 
ttjMMli*  eft  difereniU  ^MMdrMierMm 
f^gmcnierMm  r/dioi. 

Sit  binomium  qiiodcumque  ctiam  impropriunl 
J  -+  4.  dico  radiccmquadratarodifFcrcntijrqua- 
dratorum      &  ,6.  clTc  «qualcm  d.frcrenti*  quii 
cit  intcr  quadrara  fcgmcntorum  radicii.  Sit  ii»- 
venta  (ptr/Mp,riorem  praxir,)t26ix  hujus  binomii 
5  -+  4.  qux  fit  1  -s.  ,.      |i„ca  qujc  per  fcipam 
rotam  uu.ltipl.cata  producat  binomium  ;  -+  4. 
quar  tamen  linca  fitdivifa  in  1  &  1.  finrquc  qua- 
drata  horum  fcgmcnrorum  4  &  1,  quorum  ditfc- 
rciuia  fir  j.  dico  radiccm  quadraram  difrcrcnri* 
quadrarorum  ij  tc  16.  cflc  xqualcro  huic  ditfc- 
rentiz  qiiadratorum  4  &  1 . 

Dcmonftratio.  Sit  raJix  quxcumque  1  -f  1. 
certum  cft  cjus  quadraturo  zqualc  cffcduobus 
quadratis  fcgmcntoruro  1  -+  1.  Sc  rcdangnio 
bis  fiib  fegmcntis  comprchenfo  ( per  4.  x. )  Infu- 
pcr  benc  ponimus  ,  pro  primo  nominc  produ&i  ^ 
fummam  quadratoriira  ;  pfo  fecundo  ,  rcfttnga- 
Inm  fi.b  fcgmcnris  bis  comprehenfum.  Rcdkan- 
giilum  autcm  fub  fcgmcntis  mcdium  proportio- 
ralc  cft  imcr  duo  quadrata  fcgmcntorum  :  ergo 
bi$  pofitum  medinm  proportitmalc  cft  intcr  qua- 
drata  bis  hinc  indc  pofita.  Qiiare  quadratum  re- 
Ajngdh  bis  comprchcnfi  /  zqnale  <ft  reftangulo 

1 1  i  i  conpre 
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comprchenfo  fabduplo  quidratoroni.  {  fer  x6.6.) 


nommis ,  «qu>>c  rcftangolo  comp.chcfo  fub 
doplo  quadratonMn.  8c  q.iadratod.ffcreni.x  qua- 
aratormn.  N^m  fupponatur  A  B  .  tot  cont.ncte 
uniutes  quot  fum  »'  "no  qoadrato ,  &  BC  quot 

A       D       B  C 

func  in  minori ;  abfcindacurquc  B  D  «qualis  ipfi 
BC.crit  ADdifFcrcntia  qiiadtatorum  (cd{f>tr  7.».) 
quadratum  A  C  «qualc  eft  rcftangulo  quatct  fub 
AB,  BC,  fn»  Tcaangulo  bis  fubduplo  AB,  &  du- 
plo  BC  ,  &  quadrato  diffcrcnti*  AD.  Ergo  qua- 
dtttum  A  D  qujc  cft  difTercntia  intct  quadrata 
fegmentorum  radicis  binomii ,  crit  difFctcnt.ain- 
ter  quadratum  ACmajoris  nominis  fcu  aggrega- 
ti  quadratorum  ,  &  quadtaturo  mmotit  noromii, 
fcu  rcftanguli  bis  comprchcnfi.  fub  fcgracnt.s  ra- 
dicis  binora.i.  Et  vci6  pofiti  radice  1  +-  i  b.no- 
inii  j  -1-  4,  in  quo  5.  majus  nomcn  cft  fumma 
qaadratorum,  &  4-niinus  eft  rcaangulum  bisfub 
fegmcntis ,  diffcrcntia  quadiatoturo  fcgmcntorum 
radjcis,  eiit  j.  radix  diffcrcntia  intcr  qoadtata  no- 
minura  ;  &  4. 

COROLL  AR.1U  M. 

Ex  hoc  dcdacunt  nonnuUi  rocthodum  muhi- 
plicandi  quadtaii  aliquod  binoroiuro  :  vcibi  gra- 
lii  fiibinoroium  r  h-  i.  rauUiphcanduro  quadra- 
th  ,  ptinnim  nomcn  crit  aegicgatum  quadratonim 
neropi  5.  ut  habcatur  recundum  norocn,  pofTct 
quidcm  fieti  rc£k»t.gviUim  bis  fub  fcgmcntis  1  po- 
left  taroen  habcri  ahtcr,ncmri  fit  diffcrcntia  qua- 
dratorum  ,  quK  eft  j.  luro  fit  quadratum  roajoris 
nominis^.  fcu  ij.  cx  quo  fubtrahis  9.  fcu  qua- 
dratum  differenti«,&  rcftat  1 6.  quadtatam  mino- 
lis  nominis. 
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PROPOSITIO  XL. 
Theorcna. 
Dtmttijiratur  tdnUU  rsiicy  ex  bitiomie, 

Sit  binomium  quodcumquc  j  -f^.  primi  qua- 
dratoturo  diffctcntiam  inquirirous  ,  quc  cft  9.  cu- 
jus  radiccm  quadratam  )  eruimus  :  habcroufque 
differentiam  intcr  quadrata  fegmcntoruro  radicis 
per  prscedentem  ,  eft  autcmrnajus  noroen  j.  ag- 
grcgatum  huiufroodi  quadtatoium ,  fi  fcmifuro.nx 
addas  fcraidifrcrentiam  1-7.  habebis  maju» 
quadratum  4.  fi  ab  eadem  fcmifumroa  fubtrahas 
habebii  minus  quadratum  1. 

Vel  fi  aggregato  5.  anferas  diffctentiam  j.  le- 
ftabit  duplum  ro.noiis  quadiati  fcu  1  i  fi  addas 
fiet  duplum  majoiis  quadiati  feu  4, 

Hanc  icgularo  alitcr  nonnulli  proponunt.  pro- 
ccdunt  cniro  pcr  fcroifrcs:&  loco  diffcrcntix  qua- 
dratorum  fcgmentorum  radicis  :  quxrunt  fcmif- 
fem  hujufmodi  differentix  hoc  roodo.  Qiixratur 
difFercntia  intcr  quadiata  fcmiffiuro  noroinum  •, 
hujus  diffcrentix  radix  quadrataerit  femidiffc- 
rentia  quadtatoium  ladicis  :  qux  fi  addatui  fc- 
miffi  noajoris  nominis  ,  &  ab  cadcm  fubtrahatur  , 
habebuntui  quadiara  fegmcntoruro  radicis.  Ut  fi 
pioponatiir  binoroium  5-^4.  quadrata  itdicum 
a-r.  &  1.  funt  6~.  Sc  4  diffirrentia  a-^-.  tadix  cjus 


i— .  erit  femidifferentiaquadratorum  tadicis.  Hxc 
addatur  feroiffi  roajotis  noroinii ,  feu  1-^.  fjct  4. 
roajus  quadf atum  ,  fubtrahatur  ab  cadein  rcftabic 
1.  roinus  quadratoro. 

Dcmonftratio  cadem  cft.  ncropc  cutn  tadix  dif- 
fcrcntix  quadraiocum  binoroii  fit  cadero  cum  dif- 
fercntia  quadraiorum  ladicis  :  radix  differentix 
quadratotum  fcraiffium  crit  fcmidiffctemia  qua- 
diaiorum  radicis ,  cum  quadrata  fint  in  duplicaia 
lationelatctura  j  datiautcro  fcmidiffctentiJ  qua- 
dratoruro  ,  &  corum  aggfcgato  fcu  majoti  notni- 
nc  ,  ficili  habcntur  quadiata ,  fi  ncmpc  fcnulE 
aggregati  addas  fcmidiffercntiam  habcbitut  majus 
quadraturo  ,  fi  ab  cidem  illam  fubtrahas  habcbi- 
tur  roinus.  Ut  fi  AB  .  BC  fint  quadrata ,  abfdfli 
AE  xquali  BC,  crit  E  B  diffcrentia ;  fi  fcitidiffc. 


A  E  D 
,~l-l- 


B  C 


icntiam  DB  addideris  fcmiaggtcgato  AD,  hibe- 
tur  AB,  fi  cx  fcroiaggte^to  DC  aufcrtur  DB 
midiffcrentia  reftat  BC  roinus  fcgrocnram. 

Eandem  regulam  alitcr  proponunt  nonnoni-, 
fumunt  cniro  radiccm  quadtatam  quattx  paitis 
diffcrcntix  quadratoruro  ,  fcu  quod  idenicflfc- 
miffem  radicis  diffcrcntix  quadratorum  norai- 
num  ,  qoam  adjiciunt  femiffi  roajoris  nominis  Sc 
habcnt  roajus  quadratum  j  candero  fubttahunt  i 
fcmilTe  majotii  nominis  ,  &  habent  minus ,  qui 
omnia  codem  modo  dcmonfttantur  pct  pricedcn- 
tem  ptopofitionem. 

Poffumus  crgo  hac  mcthodo  inquirerc  radicetn 
cujuflibct  binoinii  veibi  gratia  J  -+  4-  qmdtau 
cfficirou»  noroinuro  j  &  4.  qu«  font  xj  &16. 
unuro  abalio  fubtiahimus  ,  habcir  ufque  Jifttei»- 
tiam  9.  cujus  cxtiahirous  radiccro  quidiatam  5. 
hanc  majori  nomini  j  addimus,  fitquc  S.cujus  di- 
midium  4  eft  quadratum  majoris  fcgmcnti  radicir, 
candem  diffcrcntiam  fubttahirous  cx  4.  icflat  bu- 
nus  quadratum  i. 

Ex  hii  propofiti  quacumquc  radicc  bjromu 
X  -f  1.  ejus  quadraiuro  invenicmus  fiantqiiadra- 
ta  4  &  ,.  majui  4  duplicarous  fiunt  8  ex  co  d.ffe- 
rentiaro  quadratorum  fubttah-mus ,  rel.nqu.tur 
majus  nomen  s  cx  cjus  quadtato  ij.  fubtiaho  9. 
quadratum  diffcrentix  nominom  ,  tcftat  quadia- 
tum  16.  minoris  noroinis^-  qux  omn.a  dctron- 
ftrantui  ptr  frtcedtnttm. 

PROPOSITIO  XLL 

Problcnu. 

D^tun,  nuwtrum  ftcATt  in  i»Mi  f^"  "1^" 
dMllm  tx  tsrum  milnflUMii»nt ,  fit  t^ndu  **• 
mer»  d*t,  ncn  txctdemi  iiu»Ttmf^te»  f»«- 
ifMti  numiri  frepefiti. 

Hxc  propdlltio  ad  fequentero  neceffat i»  eft.Sit 
datui  nurocru,  10.  dividcndus  b  duas  partes.  qux 
roultiplicatx  ptoducant  numenim  75-  i 
quara  100  quartam  partem,  .lUTOcri  400.  qua«»t» 
numeri  10  ptim6  propofiti.  l,,  .oo 

Pr.ter  rochodum  cororouncro  A'gcbr^'°^ 
quadrato  fcroiffis  nuroeri  ^ti  .0.  fijW^^^^ 
reftat  ij  cu|us  radix  j.  fubtratta  " 
mcri  radicum  rclmquit  j .  minorcm  p*r«m. 
dita  cidcm  dai  ij  majorcro.  Hanc 
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Hanc  praxin  quaniTis  fupra  demonftratam .  ua 
.  noniiuU,  dcmorjftrant.  Sit  AB  nunicius  xo.  divi! 

I  — '-l  —  l 
A     C    D  B 

dendus  in  partw^D,  DB  q.,«  inviccm  multipli- 

rTJ/  '^':'''^"'  AB  b.6r.am  in  C.cum 
AB  div.fa  f.t  b.far.im  in  C.&  non  b.ftriim  in  D, 
cru  rcftang  AD.  DB.  un4  cum  quadrato  cx  C  D 
«quale  quadrato  cx  CB.Quarc  f,  cx  quadrato  ,00. 
feucx  quadratolmcxCB  ,0  fcmiffis  io.fubtraha5 
rcftangulurn  cx  AD  ,  DB  fcu  7;.  rcftat  ,j.  qua- 
dratu.n  cx  CD.  &  per  cxtr.a.oncm  radicis  C  D  . 
qu«  fubtr.aa  cx  C  D  fcnifrc  radicum  rclinquit 
DB.  mmorem  radiccm,  &  addita  A  C  fcmiffi  ra 
djc..m  cxh.bec  A  D  maju,  fcgmcntum  .  fcd  hoc 
|am  ptobavunus  aliis. 

esssiaaoBBBawMHBHnBHM 

PROPOSITIO  XLIL 
Problema. 

mtthadm  tnvtniendi  r*iicem  cujuphtt 

binomii, 

Proponatur  binomium  quodcumquc  ctiaro  im- 
proprmm  zo-f  ,6xu;us  qu«ntur  radix.Dividatut 
majus  nomen  to.  in  duas  partcs.q.iz  multiplica- 
«  cftciant  numetum  xq.ialcm  quartx  parti  qua- 
drati  m.noru  nominis ,  fcu  qiudtato  f^iffi,  mi- 
nonsnommis  fcu  64.  ilLc  partcs  crunt  ,6&4, 
harum  radiccs  copulatx  figno  -f  funt  radix  bino- 
mii  10-4. ,  6.  &  copulatx  Sgno— funt  radix  apo- 
tomes  xo — \6.  ^ 

nomcn  quod  /upcrioribu,  ptaxibu,  quadrat ,  in 
quibu,dum  radiccmquadratam  binomiam  qna- 
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Sccunr  ^  rcgmentorum  radic, 

conditionem  .« ^  ^'''^  appoluimus  hanc 
noiPcn.  i„?cl2Tffi  *  ciux  d.viditur  majus 
Ic  quadrato  f^^fflf  «^^"^"ft^ngulum  «qua- 

bis  fumptum.       ^  »<l'«l"»b,ttcaangulum 

Ex  co  facilJ  quadtabimus  i:^\rr.^  u- 
ponendo  pro  pr.lo  l^^Z^^T ' 

rprum ;  pro  fccundo  multipuSXTdraTa  " 
.  &  produfti  radiccm  quadratSS'" 
&  cxhibcbitur  fecundum  nomcn  hTnoll 

In  h.s  omnibus  appofui  cxempla  bino,i,iotutn 
"npropr,oram.ut  facilior  etFet  detnonftratio :  eatn 
«lam  ,n  binomii,  propriis  confiderabimus. 

Sit  hoc  binomium  ao  h-  Rq  joo.  quarta  pars 
q"adrat,cft7y.  dividatur  roajus noroen  10  in dua, 
partcs ,  qux  in  fc  dudx  ptoducant  numeruro  7,. 
icilicet  aufcr  7^  ex  loo.quadrato  fcmiffisnome- 
ri  10.  rcftat  ij.cujus  radix  quadrata  j.  addita  fe- 
mifll  io.cfficit  &  fubtradla  rcl.i.q.iit  r.  Ex- 
trahc  radices  &  habcbi,  i}.q  ^q 
radice  binomii.  -r^  t  r 

Proponatur  item  refiduum  fcq  ,8  4.  divide 

18.  in  duas  partcs  .  qux  multiplicatx  tfficiant^ 
quadratum  fcraiOu  minoris  ,ioroini$.  fumc  4-|-. 
quattam  ptrtemquadrati  18  cx  quaaufcrquidra- 
tum  4.  reftabit  ~.  cujus  radix  nempc  ^q  addi- 
ta  adfemiffin  R.q  ,8.  ncmpi  ad  ^jq  t-  effic"  fcq 
4r'  &  fubtrada  cfficit  itq  1  habcs  igitur  itq  ^-f. 
"~?tq  1.  cx  quibus  cxtrahcndx  funt  radiccs ,  & 
quia  non  poffi,«t  ita  notabis,  i^qq  4-j-  — ^qq 
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Varia  problcmara  arquationum  compoHcarum. 

 NTE^AM   ultertMS  itt  trtdendis  frtceftis  progreJiMmnr ,  ^uiuim  tjl  h! 

"7  A        ^*"*  trdditM ,  dd  »fitm ,  (^r^rMxiji  revotemm  ;  fic  enim  mtlius  hMrthunt  mtmt^ 
jClj^  ri^  ,      ejutfi  conftijuentur  :  viamqtu  ad  ulteriorem  dafirindm  ftement.  Extm- 
^tSi^eL  pU  Mutem  qud  froferimm  ex  Diophdnto  c/tterifjue  dMthonbm  defumentur ;  f»- 
cilierA^ue  reddentur  qutm  i»  lu  duthonbus  invenuntur. 


PROPOSITIO  L 
Problenuu 

Invtnire  dmct  numertt  ^ucrHm  diffirtnttM  pi  6, 
cuherum  iifferenttM  fit  jof. 

POnatur  latus  majoris  cubi  iR.-f  ).  &  mi- 
notis  iR — ).  (iccaim  {atisEt  ptioue  condi- 


tioni  ut  eortm,  difTcreniia  fit  6  :  fiat  utriufqae  ca- 
bus,  li  multiplices  iR. }.  fici  quadratum  iq. 
-+6R.  9.  quem  numerum  fi  muliiplices  iierum 
per  iR.  -+  j.  fict  ic.-+jq.-H7R.-t  17  &  cobu, 
minoris  erit  ic — ^q.-f  17  R. — 17.  aufer  mino- 
rem  cubum  cx  roajori.  Priroum  membrum  uniu, 
perimit  primam  altcrius ,  ficut  &  tertium  :  rcftat 
ergo  diderenria  1 8q .  -t  j  ^.quam  xqualem  voluniu, 
ni.iaero  jo^.habemus  ergo  xquationcm  i8q.-t-  54 
Z=j04.fubirahe  j4.reftabit  i8q.~4jo.  &  divi- 
1 1  i  i   ij  dendo 


t 
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dendo  pet  .8.  .q.  =tf  ^  cxcrahcnJo  rodJccm 
au«drat3m  «it  uiu  r.dix  <.  &  cum  ma,or  numc- 
tu$  fit  iR.  v""  numcrus  8.  altcr  vei6  5  — j. 
fcu  1.  cubi  8.  &  J « 1.  diffcf  cntia  J04. 

Methodo  fpcoosi.  lit  6  idcm  qiiod  B.fu  mmor 
pai$  A  major  A-*  B.  crii  cubns  primx  A  j.  ci.bus 
fecundx  A}.-^jAiB-+  ?A  Bi-vB,.  d.frcrentu 
crit  j  AxB  ,  j  ABi.-v  Bj.  qu«ni  volumuj  cffc 
zqualero  nunvero  J04.  quicxprimatut  per  D  fol. 
crit  «quatio  jAi-fjABi  -+  Bj=iD  fol.  &  per 
«mithcrm  jAiB-*-  jABiL^D  fol.  — Bj.  dividc 
omnia  pct  B  fict  «quwio  j  Ai-+  j  AB — ^Bi. 

D  fol.  cft  j04.dividc  pct  E.feu  6.  fiet  84.  fubttahe 
j6.fcu  Bi rcftibii  48. xqualia  jAi  -+  jAB.fcu 
erit  xquatio  jq.-+  iSEUr^S.  dividc  pcr  j.habc- 
bi$  iq.-»  6K.  — i6.fcu  iq=:i6-6R.  Adhibc 
methodum  communcm  ;  fcilicct  quadrato  9.  fc- 
iniffi»  tadicnm  addc  16.  ficntif.  i  cujus  radice 
qiiadrata  y.  fubttahc  fcmiflcm  radicum  j.  reftabit 
rainor  numcrus  t.  majot  ctit  x-+  6icu  8.  Hxc  fc- 
cunda  praxis  non  beni  intcUigctut  doncc  tradita 
(ii  gcncratio  poteftaium. 

S9fi9fiBfi9<aSBttfi9=e969ttBS6S55raCfiffi6B<&9&9fia 
PROPOSITIO  II. 


Problema. 

UitmerHm  10.  divUeri  in  dnM  pMrtet  ,  (fuarum 
cmH  t^iant  fumm*m  J70.  mdjorem  qudttu 
purie  cubi  numeri  10. 

Sit  ptimum  fcgroentum  numcti  io.iR.8e  con- 
fcqucntcf  altcrum  10— iR.  cubu$  prioriseiic  10. 

cubus  poftcrioris  habcbitut  fi  multipliccs  10  

iR.  bis  pcr  fcipfum.fietquc  cubu$  fecundx  partis 
joq  -+  1000— jooR.— ic  addc  primum  cubum 
ncmpi-f  ic.  qni  clidctut  ab  ultimo  mcmbro  prio- 
ri$,fietque  joq.-+iooo. —  jooR j 70.  tramfcr 
per  antithcfin  jooR.  fict  alia  xquario  joq.  -+ 
iooo.z=jooR.-+j70.a«f.r  j^o.critxquatio  joq 
•-+6jo:=:5ooR.dividc  pcr  jo  fict  xquatio  iq-+ 
zi=iG  R.  &  iq.:::rioR. — 11.  quadratum  fc- 
mifEs  raJicum  j.cft  xj.ab  co  fubrrahe  1 1.  rcftant 
4.  cujus  radici  i.aJdc  j.  femifTcm  radicum  fit  iR. 
:rr7.  eft  crgo  divifus  numcrus  la  in  7  &  j.  Gi- 
tisfacicntes  quxftioni. 

Numcrus  10  fit  B.  8f  J70  fit  D  fol.  fitquc  pri- 
ma  par$  A.  fcainda  erit  B —  A,  cubn$  primx  crit 
Aj.  cubus  fecundi  fiet  fi  B — A  multiplicctur  in 
fe  cubic^ ;  erit  ergo  Bj  — jBiA-+jBAi — Aj. 
addaturcubus  ~¥  Aj  clidcturi — Aj.  eritqnc  Bj 
■ — jBiA-^}BA~D.  dividc  omnia  pcr  B  fiet 
Bi— jBA-+jAi— £  pcr  antithefes  jAi 

B 

-+Bi— £__^=:zjBA  acdivifisomnibuspcr  j. 

B 

habcbis  hanc  xquationem  Ai  -+  — l£  ^!^^^ 

BA.  eft  aucem  Ai  iq ;  £i  100  divifum per  j.  feu 

Hy^.  I^iicm  ac  j^adivifum  pcr  50,  eft  11-7. 

&  B A  e  ft  I  o  R.  fubtrahc  i  i-j.  ex  j  j  fict  1 1  .ha- 
bcbis  xquationcm  iq.  -f  ii:i::=ioR.  camdem  ac 
fupra  vcl  fi  vclis  transferrc  iq.  pcr  antithefin 
— iq:::r:i  i.  Hanc  fi  vcli$  iu  cxpurgabis :  fit 
radix  hujus  A  qux  fubtrahatur  cx  j.  fcmilTc  lui- 
tneri  radicum  :  fictquc  5  —  A  huicaggregato  fit 
xqualis  E  ,  fitquc  xquatio  j  — A — :E.  &  j  —  E 
- — -A.  fiai  quaJraium  j — E.  i$  etic  ij  —  ioE-+ 


-+  Et.  fiant  icem  lo  Radices  hoccft  multiplica 
j — E  pcr  lo.producentur  jo — loE.cxquomi- 
incro  fubtr jhe  prius  qaadratum,fict  ij — Ei.ha- 
bcmu$  crgo  aliam  xquationcm  ij — iq::irii. 
transfrr  iq.  habcbi$  xquationcm  ijzzzii.  -i-tq. 
Sc  fubcrahcndu  11.  rcftabit  ^lZTiq  &  cxtrahendo 
radiccm  Ectit  i.cft  ergo  A=j  — i.fcu  j.c:ziR. 
quatc  divifut  eft  numcrus  10  in  j  &  7.  ut  priiks. 

B8g88iafi9--6BaWBflnnn(«BteQB6a»gflg.  eMMM 
PROPOSITIO  III.. 
Problcma. 

Numerum  invenirt  fui  uiiitut  ui  10.  tfni^t 
fumm*m  t^iutlem  fm»  ^HsdrMU. 

Sit  hic  nurocrus  iR.  qui  additus  ad  la  effictt 
fumroam  iR. -<-io.  hxc  {uroroa  dicitur  xqoajis 
fuoquadraco.ncmpc  iq.cft  crgo  xquatio 
iR.  -+  10.  qnadratum  fcmiflis  radiaim  .7.  cft-f. 
hoc  addatur  numero  10.  fiunt  10  -^.  feuii  cujai 
Radix  quadrata.7.  feu  4-7.  addatur  fcmjffi  radi- 
cum  fcu  V.  fict  radix  j.  quarc  numctus  qutfitus 
eft  j.qui  additus  ad  10  cfncit  ij.fuum  quadtatum. 

Mcthodo  fpcciosa  nurotrus  10  fit  B.  &  numc- 
ru$  quxfitui  fit  A.  cujus  quadratum  Ai.  cft  ergo 
xquatio  Ai=iA-+  D.  paritct  Ai — A.  =  B.  yt 
hanc  xquationcm  expurges  fii  A — 7.  z::zE  erit- 
quc  A — -+  -|-.fiat  qua<1ratuin  iftius  bitiamiiE 
-+  4-  fiet  Ei.-«- 1 A  -+  -^.fubtrahe  ex  hoc narooo 
fcmcl  A  fcu  E — T.       id  dicat  xquitio ,  relin- 


qartur  xquatio  Ex — -J-  nr:  B  fcu  10.  hoc  eft  Eq 
z=io^.  fcu  V-  &  extraAa  radice  erit  E  \.  fcu 
^-.cft^autero  E  -+  -j.  —  A,  crgo  Aetitj. 

flasBQ96B«ees&eaisfiBS9.sss2nB.e  msfiuasn 

PROPOSITIO  IV. 

problcma. 

Numerum  invtnire  tuim  ^irdtim  Mitum 
numtro  140.  /4fi«  t\Hfitm  ff'*»^ 

Sit  illc  numerus  iR.  ejui  qnimcft  iq.  aJ<J«n« 
numcro  140.  habcbis  fumroani  iq.  140- q""* 
volumus  cfTc  xqualcro  qqCO.EftcrgOXquatio  jqq. 
=iq.-fi40.  &  qui.  cxponente.  funi  Aruhtcc- 

lici  proponionalts.poierit  aflunBhxc  iq  1*^» 

-+  i;o.  ircl  hxc  I q.-^.  R  =i40.hanc  «ta expur- 
gabis.  Exradice  iR.  fubtrahc  femifrcni  nuircn 
radicumfiei  iR.— r  huic  xqualis  fit  A,  ent 
I R.  :zzA-f  -.  fiat  ejus  quadratum,  lUud  cnt  Aq. 
-f  ,  A.H-;^.  fubtrahc  iR.  fen  A-+j.reftab^Aq. 
_:i-.::=i40.fie  Aq.  ::=i40-^T-/™      — „:* 
cujus  radix  quadrau  ^l.fcu  1  j  t  eft  ergo  A  xqd*. 
Ii$  1  s-.  fed  A-+  -1-.  cft  una  radix ,  iginir  ptopoS- 
tx  xquationis  radix  crat  i6.Quia  tamen  hxc  radix 
eft  quadratum,  ut  habcator  ultima  radix,dcbe$  ai- 
fumcic  cjus  radiccm.cft  crgo  4  numcrusquxht^ 
cujus  quadratum  additum  ad  nurocniro  140.  t 
cic  ij6  quadtaco-quadracum  ,  nam  16  eft  qua  ta- 

1 

tus  A.  cuiu$  quaaratuin  cm  -n  ^ 

CTgo  xquLcio  A4.  ==:Ai.      B.  r^^^l^t 
At  Jk-.B.  ita  autcm  cxpurgaUr  .  ^um«ur 

ali.i  xqiiatio  xquivalcns  Ai     A  »•  . 

dix  A.  i  qua  aufera.ur  ^«^^^^^''^^^^^lZi 
fict  A—- i  huic  fitxquaUs  E^«^-^u,aricum 
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«juadratum  hu  jus  binomii  id  erit  E  ih-  E.-+  -i.  ab 
ea  quantitatc  fabtrahe  A.  feu  E  -+  -J-  com  id  di- 
cat  «quatio  ,  Sc  reftabit  Ei  —  -J-.  z::;  B.  &  Ex 
^  B  -L.  B  erat  140.  addc  -j-  fit  140  -+  t- 
~.  aijus  radix  quadrata  E  cft  f«  » J  T« 
*utcm  E  -+  -i-.  idera  quod  A  :  crgo  A  erat  16. 6c 
prima  radix  4. 

PROPOSITIO  V. 
Probictna. 

NHmerum  invenlre  cftjH*  CHim  Mrui  numtro 
TOi.fffidai  t\mplem  tjHodrMo  CHbnm. 

Sit  mimcros  qu«fitu$  iR.  illiu$  cubus  eft  ic. 
dicirur  tiibus  additus  nuroero  701.  feu  ic.-t-^ox 
cHc«qualisqu«dratocubo,  habemus  ergozquai 
tionem  iqc.  —  ic.  -+  70X.  cura  «utcm  cxpo- 
nenres  Arithmctici  fint  proponion Jcs  :  porcft 
■flumi  h*c  iq..^  i.R.-f7oi.  rood6  extrahatur 
rad.x  cubica  ex  rtdice  invcnta.  Semiffis  numcri 
radicum  eft      cujus  quadratum       addatur  nu- 
mcro  701.  fit  '-^  cxtrahatur  radix  quadrata  i^.feu 
i6  T-  huic  addatur      femiffis  numcri  radicum 
nct  17.  radix  qux  adhuc  cubas  cft  ,  arquc  adc6 
ex  quacxtrahcndaradix  cubica  j.cft  crgo  valoJ 
unius  radicis  j.  cujus  qnadrato  aibus  cft  71« 
«quahs  numcro  701.      17  cubo  ejiifdem. 
Methodus  fpcciofa  nihil  habct  pcculiarc. 
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m  pnmo  membro  «qnationis  eft  AB  fiet 
,      ^»S"inumcruscftidcmacAB  ,  cx  co 
aufcrrc  dcbes^^^^  qaadratum  hi.fu,  radici* 
T      ^  P'o  A  pofujt  i  eft  autcm  quadratura 
"~  EB  -^^  Et  quod  a,btraaum  cx  1;  —  EB  «. 

hnquit  B  i  c , .  .  * 

T  — ^  D ,  per  antithefcs  habcbii 

acquationcm  Ei  —  b  »  n  o  « 

—  —  — 'Dcftautcm  Bjo.  Bi 
cftjoo.  &i2cftrit  &__r. 

—  «  — D  100.  reftat  II/. 
quare  E  eft  ^.q  „ j.  5,  eo.^icq«c„ter cum  ^-E 
fit  A  crit  A  idcm  quod  t  c  «  „  ' 

BOgQ-fiflgQeQOOPPWWoW 

PROPOSITIO 
Problcma. 

NnmtTHm  invenire  cHjm  fr'"'' ^dJiiumnumero 
1  li.fHmm^m  tfficiat  tjHAdran  ejH*  trigecufUm. 


VIL 
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PROPOSITIO 
Problcma. 


VI. 


Invtnire  duos  numerts  tjui  efficiHnt  fHmmMm  jo.  & 
in  fe  mmltipitcMt  cfficiMtt  100. 

Sit  primu$iR.l*ccundus  erit  jo — iR.cum  co- 
nim  fumma  fupponatur  c(Ic  jo.  mulciplica  jo— 

iR.pcr  iR.  cfficics  produdum  joR.  iq. 

fumma  dicitur  cfTe  zqualis  numero  looj  habc- 

mus  crgoxquationem  joR.  iq.  :^ioo.  ad- 

datur  unum  quadrauim  fict  iq.  -+  ioo,z^z  joR. 
&  per  antithcfia  fubtrahcndo  100.  tqzzz  joR. 
—  too.  (emiffis  numeri  Radicum  i|.  quadratum 
eft  quo  fubtrahe  100.  rcftat  tif  carens  Ra- 
dicc  prxcisi,  idcoquc  diccs  Rq.  iz/.  cui  adJes 
ij.  fictquc  valor  unius  radicis,  ly  Rq  i  ij.fcu 
paut6  plus  quam  x6.  ideoque  reliqua  pars  erit 
paul6  plus  quam  16.  idcoquc  rcliqua  pars  eric 
paul6  minor  quam  4. 

Scpc  occurrunt  hu jufmodi  numeri  furdi ,  qui 
fndicant  non  polTe  folvi  quxftioncm  pcr  nunicros 
proprie  didos. 

Mcihodo  fpcciosi  fic  jo  B.  &  100  D.  fitque 
primus  numerus  qutefitus  A.altcrerit  B — A.cura 
iiipponatur  corum  fumma  cifc  B  ,  multiplica  B  — 
A  pcr  A  fict  ptododus  AB — Ai.  quem  voluimus 
cllc  zqualcm  numeio  D.  habemuscrgo  zquatio 

.  n  4  _  .     B     /•  I 


Sit  numcrus  qu*fitus  1  R.crit  ejus qqtinn.mq. 
addatnr  nnmcro  ,z;  ,  cfficet  fummam  iqq  -t 
11».  cft  itcm  ejus  quadratum  iq.  hanc  fumnwm 
volumus  ciTc  quadrati  trigccuplam,  ago  iq  m«l. 
tiplicatum  pcr  jo.  efficiet  produdum  tali  fummx 
gqualem.  Hubcmus  crgo  «quationcm  iqq-+tz5 
•— -joq.  Bc  quia  cxponcnics  tcrminor«m  funt 
Arithmctic^  pioportionalcs  rcduci  potcft  ad  lunc 
«q-+  i  ij — joR  &  perantithcfin  ad  hanc  iqnz 
5"*^- — 'if.quadraiumfcmiffis  numcri  radicum 
ij.  cft  iz;  aufcr  iij.  rcftat  100.  cujus  radix  10. 
harc  fubtrada  cx  i  j.  numcro  radicum ;  dar  5  pri- 
mam  radiccmjcx  qua  ultcrius  cxtrahcnda  cft  radix 
quadrata.  Quarei^qy  fatisfacit  qu.ftioni :  illius 
cnim  quadratum  cft     Sc  quadratoquadracum  cft 
zjr.  quod  additum  ad  nj.  cfficit  fumraam  qua- 
«*rati  J  trigecuplam  ,  nempc  ijo. 

Alitcreadem  radix  qiiadrara  10  addira  adi/ 
lcmiftcm  numeri  radicum  c/ficit  z;.  cx  q.ia  ultc- 
ruis  exrrahenda  cft  radix  quadrata ,  quare  nume- 
rus  ;  fatisfjcit  quxftioni ;  nam  illius  quadratum 
cft  »J.  &qiiadratoquadraturo  6zj.  quod  addi- 
tum  ad  izy.  cfficit  fummam  7^0.  quadrati  ic 
trigecuplam.  ^  j 

Mcthodo  fpecioiS  fit  D  izy.  *:  Bjo.  k  ntimc- 
rus  qtix/itiis  A.critquc  ut  prxfert  propoiitio  BA* 
--.  A  4  -+  D.  vel  quia  cxponentcs  funt  Arithme. 
ticd^oportionales  ,  habebis  hanc  xquationem 

BA  Az  -+  D.  &  pcr  antithcfin  BA  A* 

=z  D.  uf  expurgctur ;  fume  dimidium  cocfliciea- 
tis  B.  critquc-j-  ex  quo  fubtrahei  radiccm  A  fict- 
que  -f .  B  —  A.  cuixqualis  ponatur  E,  &  pcr  an- 
tithefin  ^  B  —  E  n=  A  ut  habeas  BA  primum 
mcmbrum  xquationis,  mnlriplica  binomium  —  B 
— E  pcr  B.habcbis  7-  Bi — BE  :  fccundum  mem. 
brum  xquarionis  fcu  —  Az  dicit  ex  eonumero 

"  E.Eft 


 .  °     \  r,  ^'^"^  xquationis  icu  —  az  diat  ex  c 

ncm  AB  —  Ax  =  D  oc  expurgctur  cx  ±  fub-  fubtrahcndum  quadratum  binomii  -|-  B  -  t. tlt 

trahe  A.  fitque  i,  —  A  aii  xqualis  fit  E*  addc  "'^  quadtatum    Bz  —  BE  4  E 1.  quod 

t  fubtraftum  ex  7-  Bt  —  BE.  relinquit    Bi  — Ez. 

A  per  antithefin  fiet  xquatio  J_  rr:  E  -4-  A  ,  &  habcmus  crgoaliam  xquationcm    Bi  E  — ■ 

r  ur    B        c       A      I    I-  r),&  pcr  anrithcfin-^Bi— DrrrEz.cft  autem 

rurfus  pct  antiihcfin  °   E      A.  mu  tiplicc-  «  ««^n      •        •  -  o 

r  —  r  '-^  B  idem  quod  jo  &  Bz.  crit  900,&    Bz  crit  ti|. 

tut  hac  tadix  J.  —  E.  qux  pco  A  alTumitur  pcr  D  eft  1 1(:  quare-^  Bz—  D  erit  100  =  E  z.  & 

»  &  cxtrahcndo  cadiccm  invenio  10.  pro  E.  Eft 

1 1  i  i    iij  aucem 


Algebra 


autcin  ^  B.  Tcu  15  —  E,  fcntuinut  10  .  hoc  efl ) 
uJctn  cum  A  :  cigo  A  cft  j,  fcJ  quia  crit  qqtuiu. 
ulteiiut  cxirahcnda  c(t  radix  quadiata :  quaie 
^qj  ratit(.icit  quxftioni. 

PROPOSITIO  Vlll. 
Ptoblema. 

iNimtTMm  imtmrt  cu\m     »iA'tttu  iC^^^. 
fu  cmbl  efujJtm  mHitcrflut. 

Kumerus  quzfitui  Gt  iR  hujusc^Ctcft  iqr.ad- 
ditus  ad  numCTUtn  propofiia  fjcic  iqc.-«- 169)44. 
quia  ed  unius  cubi  iniUccuplus  :  crgo  habcmus 
cquationcm  iqc,-t- 169; 44— =  1000  cubi,&  quia 
exponentcs  (on(  Arithmctu^  prop<  riionalcs  6, 
o.rcduci  poicft  ad  fcquencemttnodo  in  Bne  cstra- 
hatur  radix  cubica  iq-f  169)441^=1000^  vcl  per 
antithefin  iq.  =ioooR. — 169)4«.  femi(Es  nu- 
mcri  ladicum  cft  500,  c  cojus  quadrato  s)(.ck>o. 
fubrrahc  1^)44.  reftabit  8o6)6.cttjiisradix  qua^ 
dtaia  184.  quam  rubtrahcte  puics  cx  5co.f1.mir- 
fe  radicumut  habeas  minorem  radicero  116.  ex 
qua  n  exirahas  radiccm  cvbicaro  6  h:ibcbts  vilu- 
rcm  unius  radicis  ,  cujus  qc.  e([  46656.  qui  adJi- 
tusad  168)44  facitnumcrum  116000,  miilccu- 

Elum  cubi  116.  &  quia  hzc  zquatio  e(l  amphi- 
ola  inventam  radiccm  184  addc  ad  500.  fiet 
784.  cojus  radtx  cubica  i^c.  784.  qiiadratocubai 
6146J6. additus  169)44  rumnurocfEcit 784000. 
cubi  784.  millecuplara. 


PROPOSITIO  IX. 
Probleina. 

Numtrts  invtvirt  tfntnim  txctfi/  6.  dr  frtdnSm 

tx  ttrnm  mHltiplicdJitnt  fit  710, 

Sit  minor  nurrents  iR.  major  etic  iR,  h  C, 
inuUiphccntur  inicr  (e,fict  ptodudus  iq. -+  6K. 
qucm  volumus  zquari  numero  7 10.  habemus  er- 
co zquatioiKm  iq.-f  6R.=z:7io  at  czpurgctar, 
iit  I R.  cui  addc  ).  remifTem  coirfficientis  fict  1  R. 

).  hiiic  fit  cqualis  A.  etit  ago  iR  =::A — j. 
fiat  quadratum  hujus  binomii  A—  j.  is  erii  Aq. 
~—  <  A.  hiiic  adde  6R  fccundum  mcmbrum 
xquationis ,  fcu  6  A  —  18.  fict  furama  Aq  —  9 , 
habcmus  ergo  zquationcm  aliam  iq. — 9  :;:27X0, 
sdde  9.  fiei  I  q.  '  ~  7x9.  estrahe  radiccm  quadra- 
tam  17.  critque  Aii^t?.  fed  A — ).  zquatur  unt 
radici.ergo  iR.ed  14.  habes  igitur numcros  14  & 
)o.  quorum  cxcciTus  c(l  6.  &muliiplicati  produ- 
cunt^io. 


lioiq-i-  iR.=:4i6o.  tc  pcr  antithcfin  iq=:=: 
4160 — iR.Eftfcmifli$  numeii  radicum-f- cujus 
quadiaio  -j-.  addc  4160.  fict  41 60-7.  fcu -""..c*. 
jus  radix  quadrata— I  fcu  64-i-i  qoo  fi  aofcrat 
fcmiflem  radicum  -^.  reftat  64.  ciijus  tadix  nibi- 
ca  4.  fatisfjcic  quzftioni,  nam  cjus  cubns  C^.  8: 
qtiadratocubus  4096.  cfficiunt  fummam  propofi- 
um  4160. 


PROPOSITIO  XL 
Problema. 

iJiimtrttm  itivtnirt  eH\m  fdtnm  mulSdiMm  nMiMr» 
r#  164  ySit  illim  dtcMflnm. 

Sit  numerus  propofmu  iR.  cujus  qiudratum 
iq.  —  164.  fit  itlius  dccuplum  id  cft  lit  zquaic 
10  R  :  eft  crgocquatio  iq — i64:z::;ioR&  pcr 
aixithefin  iq.  ~  loR.  -f  164.  qiudratum  fe- 
miflis  radicum  5  erit  ly.  cuiadde  164.  fiet  189. 
extrahatur  radix  ,  hzc  erii  17  cui  addcs  ^.fcmif- 
fcm  radicuro  fiet  radix  quzfita  11,  ex  iUius  qua- 
draco^S^.  fubuahc  164.  reftabit  iia  decuplus 
numcrt.  11. 

Methodo  fpeciosi fic  io.idem  quod  iB !c  164. 
idcm  quod  D.  A  numenis  qucfitus  t  eritquc  A  t 
—  D::^!  BA.&  pct  aiuithefin  Ai — i.BA:::::D. 
ut  expurgccur,  A  mul&etur  B.fiatquc  A — 0,cui 
E  fitzqualeeritquc  A=E-t-R.  fiat  quadratum 
iftius  E  -f  B  pro  Ai  critque  Ei  -f  iB-f  1,  c  quo 
aufi:rredebcsiAB,  fcu  iBinE-<-  B.multipUca 
E-^B  pcr  iB  ficnt  iBE-t  iBi ,  quz  fubtrahi  de- 
bcnt  cx  prioti  quadrato  rcftabit  Ei —  Bi,  habe» 
mu$  ergo  cqiuiionem  Ei — Bi:=;D.  &  pcran- 
ciihcfin  R»-4-D — B  autero cft  j.Bi.ij.D  cft 
164.  adde  1  j.  fiunc  Ei  =  189.  excrahe  radi- 
ccm  habebis  17.  circ  E,  fcd  E  -+  B  eft  A,  ergo  A 
eft  17  -*■  j.  feu  11,  • 

(B9B6B6SBBfi98S68aS9BB9B6BV9BA6aBBeB8Bift 
PROPOSITIO  XII. 
Probleroa. 

Dutt  HMmtrn  invinirt  jnorMm  fMMdrdtii,fnmmdm 
ctmptnMni  180.  dnplsm  &  ftfjni  MlttrMmfrt- 
dnSi  tx  ttrum  inMltiplic4iitnr. 

Cum  quadratorum  furoma  fit  tto.  &dicatur 
dupla  &  fefqui  altera  produ&i  ,  cx  corum  roultU 
plicationc,  is  erii  71.  Potuiui  primus  numctas 
iR.  pcr  qucm  fi  drvidas  71  habcbis  alium  li:  ctt- 

jus  qiiadratum         habcmus  autem  fummaro 

H 

quadratorum  fcu  iq  -+  ^"^Z^^iSo.addantui  duo 
ptimamembraquodut  ficri  pofllt  reducancur  ad 


PROPOSITIO 
Problema. 


X. 


N Mmtrum  invenirt ,  c«jM  CMkMS  \MnllM  tjMMdrdtt- 
cnh  tfficiAt  fHntmnm  ^\6o. 

Sic  illc  numcrus  iR.  cjuscubus  ic.  ejus  qua- 
dracoc.  iqc.  habcmus  crgo  zquationcm  iqc-^ 
ic  zrz  4160.  &  quia  exponcntcs  funt  Atiihmcci- 

piopoctiunales  6.j,o.  aflumi  poteft  hzczqua- 


eiindem  denominacorem  ,  per  roultiplicationem 
deculTatam  ,  fietque  i8o.  &uc  cx- 

pucgctur  ftadiio ,  i8o,fcribatur»d  roodum  fra- 


'■% 
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&ion>s    .  re«iucatiirqne  »d  eandem  denomina- 
I 

tioncm  cam  pnoci  ,  maldplicitione  dccufTati, 
£eiquc  alia  sfquatio  ^?'^ -*"*■»  —±^6c  abjcfto 

•1  «I 
corannmi  denominatoic  fit  cqoatio  iqq.-f  j  184. 


IV. 


•1 


iqq-f  J184 


iSo< 


•q 


~i8o  q,  &  qtiia  exponcntcs  fant  Arithmetic^ 
proportionales  redycctur  ad  hanc  iq.  -+  j  1 84 
^^180  R.  &  iterum  ad  haiic  iq.  ::^i8oR.— 
5 184.  Ex  quadrato  femiflis  radicum  90.8  loo.fub- 
irahe  J184.  rcftabit  1916.  cujus  radici  quadrais 
54.  addc  90  rtmiilem  numeri  radicum  ,  nci  144, 
4  quo  nlterius  cruenda  cft  radix  quadrata  ,  quia 
intcr  xquationis  terminos  roediabat  umis.  Erit- 
que  I  1  R.  &  dividciylo  71.  per  1 1  habebis 
Komdum  numcrum  6. 

Et  quia  hirc  cquatio  amphibola  cft,  ex  90  fe- 
mi^fe  radicum  fubtrahc  J4.  tadicem  prim6  invcn- 
tam  rcftant  j6,  cujus  radis  quadrata  6.  cft  alter 
numerus. 

PROPOSITIO  XIII. 
Probleroa. 

lncttiire  rtumtrum  tjHi  sHmpi  numenm  txceidt 
trlbM  MnitatUiM  ,  ^  a  ttrtU  fnptrttur  novtm 
uniiMtibtu  ,  ^ui  dtu  tdt/mi  mMliiplicMti  prtdH- 
ttmt  ijj. 

Sit  ille  numertis  i  R,  erirquc  fccundus  i  R. 
— j,temu$  1R.-+  9,roultipUca  iR. — j.per  iR. 
-f  9  fiet  iq  -+  6R, —  ay^qncm  numcrum  volu- 
mus  effc  squalem  ,  numero  1  j ).  cft  ergo  zquatio 
iq.-t  6R. — i7-:^i  j  J.  addantur  17.  hct  zquado 
iq.  -+  6R.  160  &  per  aniiihefin  iq.  —  160 
—  6R.  addc  ad  160.  numcrunn  9.  quadratum  fci- 
lic^t  dimidiatum  radicum  ,  fiet  169.  i  cujus  radi- 
ce  I ).  fubtrahe  j.  nuroeram  dimidiaram  radicum; 
fit  lo.cft  crgo  10.  numcrus  ,  exccdcns^  tcrnario. 

6  fupcratus  i  1 9.  novcnazio  produ£kus  autcm  ex 

7  in  19  eft  I  jj. 


PROPOSITIO  XIV. 

Problcma. 

NMmerum  invtniri ,  ejutm  alij  iut  fuptrtnt  7  9- 
nnitMtihus  ^  proit$Qm  terHm  mMltifUcMia- 
1«  7j  umtMibtit  fupertt  triplMm  ({UdirMti  frirri 
numeri, 

Sit  primus  numcrus  quzfiras  iR  ,  cujus  qua- 
diaram  iq  ,  tripluro  quadiati  jq  :  fecundus  crit 
iR.  -4-  7.  &  tcrtius  iR.  -+  19.  hi  duo  ultiroi 
multiplicenrar  intcr  fe  ,  fiet  produdus  iq.-+ 
16R.-+  ijj.  qui  dicirai  fuperarc^j  unitatibus 
tripluro  quadrati  numcri  primi :  eft  ergo  zquatio 
~^  7i^^  iq.-+  z6R.  -+  ijj.  fubtrahe  utrin- 
q»ie  iq.  crit  zquatio  iq.  h-  7J  zzi  i£R.-+i  jj. 


fubtrahe  7 j.  ctit  squatlo  iq  =  xfiR,  -+  <o.  di- 
vide  pet  1  fiec  iq=  ijR.  -+  ,0.  Semiffis  na, 
meri  radicum  eft  V-  quadratum  addc  jo.  feu 
-.  fiet  — .  cujus  radici  quadratz  ll.  fcu  8  -f .  ad- 
dc  6  -T .  dimidium  radicum  ,  fiet  ij,  valor  uniui 
radicis.cui  addc  7.  fit  n.  «c  ,9.6«  j^  funt  creo 
nurocri  11.  &  j4  qui  multiplicati  ptoducunt  748. 
qui  nuracrus  fupcrat  67J.  triphiin quadraii  tit  '. 
unitatibus  73. 

PROPOSITIO  XV. 
Problcma. 

Invenirt  numtrum  cm\iu  ejmMirMplMs ,  tvm  ejM/ierft 
«ju*irMt9  effitiMt  fitmmMm  400. 

Qijarfitus  nnroeras  fir  iR,  ejus  quadruplus eric 
4R.  quadratum  cjus  cft  iq.  quare  iq,  -+  ^Xt  — ; 
400.  Sc  per  antithcfin  iq,  —400 — 4R,  quadra- 
tum  numcri  1.  fcu  ^.addatut  numcro  400.  fit  ag- 
grcgatom  404,  ex  cuju»  radice  quadrati  i^q  404. 

fubtrahc  1,  fit  Rq  404  z.  valor  unius  radicis. 

Dcbct  autcm  ejus  quadraplus  cnm  eju$  qoadrato, 
cfficcre  400  ,  quarc  quaJruplicetur  i|£q  404  —  1. 
nempe  multiplicctur  ipfa  pcr  16  quadratum  nu- 
roeri  4,ut  folcnt  radices  mulrtplicari.fiej  fcq  6464. 
mnltiplica  item— 1.  pcr^.  fit —  8:habcmu$  crgo 
ibq  6464  ^ —  8.  quadruplum  unius  R,  quod  addi- 
tnm  quadrato  ejufdem  R,  nempc  404  —  %q 
6464-)-  4.efticit  fummam  404. —  ^.id  cft  400.  No- 
landa  funt  duo.  Primum  ,  ut  fiai  quadrainm  lyq 
404—1.  rauliiplicaiur — %  pct  —  1,  &  fit  -+4, 
exindc  mulriplicatur  R^q  404.  per  4.  fett  per  qua- 
dratum  nunKti  t.  Sc  hoc  bis  ita  ut  fiat  bis  ^q 
16 16.  fccundumquoJ  ut  addantur  du«  radicci 
cqualcs  ,  quadraplicari  debet  qnadiaium,  ut  do- 
cuimus  fuo  loco  ,  quarc  i^q  161 6.  bis  fumpta  ef- 
fidt  Kc  6464.  qux  innuilfe  juvcrit. 


PROPOSITIO  XVI. 
Problcma. 

Duet  nMmeris  reperire  tjni  inier  ft  muUiplicMtl 
generent  ji.(jrfummM  ijHMdrMiTum 
faciMt  icj. 

Sit  primus  numcrus  iR.  pcr  quemfidividii 
produ6luro  78.  crit  quotiens  altcr  numeras  2L 

quadratum  nnius  Radicis  eft  iq.quadraram  hu« 
jus  nuroeri  l!  eft  f:i!*  ut  fiat  additio  "* 

reducanrai  ad  eamdem  denominationem  fientquc 
*°*^  addc  numcratotes  utfiantfumma,  habc- 

•1  H 

bcbis  fummam        **°*  — •     reducantur  ite- 

rum  ad  eandem  denominationcm  *,  abje&is  de- 
nominatoribus  relinquetor  cquatio  1  qq  =  xof 
q-  —  6084  *f  quia  exponcntes  funt  Arithmeticl 
ptopotrionales.erit  zqu.iq — :  10  jR. —  fioS^.fe- 
raiffis  radicum  cft      i  cujus  quadrato  Cub- 

1  4 
trahe  60S4.  feu  '•*"«.  reftabunt  £^.cap$  radix 

quadrata  'J_l.  cui  addc  femilfem  numcri  radicum, 

nempe  tl'.  fiet  ll»  feu  1 69.  cnius  itcrum  edu- 

ccnda  cadix  quadrata  1  j .  Ergo  1  j.  cft  ptirous  na- 

mcrus 
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nterus  quxfuus  ,  tc  dtviJeiKlo^S  p«  ij.  inve- 
nio  6  pto  fecundo.  qtiatc  6  in  1 1  pfoduciint  7S. 
Iicniq"ad'«r»?6'  &  ^^9  efficiont  fumniam  loj. 

Qiua  hxc  xqtuiio  ei  amphiboU  ;  f.ibit»iio 
homogcneo  comptrationis  ex  quadtato  remiffis 
ijdicuni ,  &  ex  (cUquo  cxttafta  radice  qiiidrati, 
qur  eft  IL!-       poicft  fubttihi  c%  feroiirc  nume- 

rl  radicum  ncinpe       rrft>tq"e  2«  f"*  J^-  •^)"* 

icerum  exiiahcnda  ladix  quadraia  6.  fic  invcnitur 
inuncdiuc  minoi  numcrus. 


PROPOSITIO 

Pioblcna. 


XVIL 


T)4litminnmrtm  18  {.  ii>  nii  ctnilnti  frtfirii«n4- 
Usfdrthl,  ^marmm  meAinsJu  78. 4uicm 
^usdrMHm  «|«M  m»  1*14)1«  ,  (^mAdrdio  nmme- 
ri  rtlilh  piiitrithrndt  78  fx  .8).  /tm  xo(.  hic 
tfl  78.  iir^ft  fjl/r  mntr  mtdidte  numtri  185. 

Primut  numerus  Ht  iR.fccundut  fupponitur 

78.  qui  fub'raAut  cx  i8)  tclinquit  xoj.Gimmatn 

cxtrcmonim ,  &  cum  primus  llc  1 R.  uUimut  cric 

xoj  —  iR.cum  autcm  fupponintur  Gcomctric^ 

proporcionalcs,  cric  rcdarg.  fi.b  cxtrcmis  cquale 

quadraco  medij  ,{f*r  if .  6. )  fiacquadratura  78. 

id  erit  6084,  fiac  itcm  ird.ing.  fub  ir  j  —  iR. 

ic  fnb  iR.  crii  105  R. —  tq      6084  vcl  (q:= 

2«;  R.  —  6084.  SctnilEt  Radicum  cft  't'.  cx 

t 

cujos  quadraco  ^f!I.  fubttihe  6084  fcu  '«"*.  re- 

4  4 
ftabit  '***».  cujus  radit  quadrata  HJ.  hanc  adde  ad 

4  » 
KmifTem  ladicum      &  Gibcrahc  ab  cidem ,  ficnt 

»'    &  !i.  (ea  i6j.  Cc  |6.  Sunt  crgo  trcs  numcri 

proportionalcs  169. 78.  )6.  rfiicicntes  fummam 
a8).  quorum  medius  cft  78.  Pofui  autetn ,  ac  me> 
dius  nempc  78.  elfcc  mmoc  media  paric  fummz 
rriiim  numeroram  :  quia  alioqni  cjas  quadratum 
non  polTcc  clTe  zqualc  rc^Ungalo  h€to  fub  duo- 
but  rcliquis. 

PROPOSITIO    XVII I. 
Problcma. 

D^tnm  numirum  la  Jividin  in  dnMfartis  tjUJi- 
mm  cHbi  ,  yinr  tijiuilri  nmmrr»  370.  mMfore 
^mMrt*  fMrtt  cmhi  nnmeri  10. 

Proponitur  crgo  nuroeras  lo.  ita  dividendus, 
Sit  piim.i  piis  iK.  alccra  ciit  10 —  iR.  cubus 
primi  fegmcnti  erit  1  c.  cubus  autem  fccundi  ficc 
tnuUiplicando  niimcnim  10  —  iR  aibice  1  inve- 
nitucquc  1000 — jooR.-f  joq — ic.  fiaddas  ic. 
qai  elidec  ulcimum  membruro  prccedcntit  i(x>o 
~-?ooR.  -f  joq.  rr:  $70.  adde  ;ooR  per  an- 
tichcfiii  fici  zq  latio  inoo-+  joq  j(x>R. -+ 
j-o  fibitahc  ^TO.  fiet  zqnatio  joq-f  6)o::zr}00 
R  vcl  jocj.  jooR.  — •  <jo.  divide  pcr  jo. 
fict  zqnjlio  iq.  loR. —  xi.  fcmiffis  tadi- 
aim  eft  j.  c  cujttj  quaJiato  t«.  fiibtr.ihc  hon>o- 
geiieiini  comparationi^  it ,  rcft.-ic  4.  cujus  radici 
a  adde  j  fernilTm  radunni  hibebis  7.  ium  radi- 
cetn  2.  fiibtcahe  cx  j.  femiilc  radicum  bibcbis  j. 


fuot  ergo  duz  tadiccs  7  &  ).  eft  cnkTi  ampUiboU 
cquatio :  cubus  7  eit  j4).  cubuc  )  eft  17.  furoma 
eft  170. 

Mcthodofpcciofa  fu  10  B,  Ctqiie  primum  feg- 
tnentuni  ejus  A.ctic  fecimdum  B —  A-  fiiC  uiriuU, 
quc  cubus  :  cric  cubus  A.  Aj.  CDbos  B — A  fiet, 
fi  D  —  A.  pcr  B  —  A  muhiplicetut ,  fiftqnc  Bx 
—  iBA-4-Ai  ciut  quadratum.  muliiplircttii  hoc 
qiiadratum  pei  B  —  A.  fict  Bj  - —  j  B 1  A  -+ 
jBAt. —  A  j.adde  piiorcm  aibum-fA?. clidc- 
tiir  ultimum  mcnibrum  ,  rcftabitque  Bj —  jBxA 
-+  jBAx_zi  Z  fol.  poncndo  Z  foL  pro  J70.  Bc 
tramfcrendo  pci  Aniithefin  fecundum  mcmbfun), 
habcbit  zquationcm  Bj  jBAi^ZfoL  -+ 
jBiA.  vcl  transfiftcndo  Z  foL  habcbis  jBAx-«- 
Bj — Z  fol.  :^  jBiA.  Dividc  omnia  per  B.  ha- 
btbit  zquationcm  jAx  -+  Bi —  x  ft>'  —  jUA 


divide  pcr  j.  habcbis  Ax  -+  2^- 


primum  mcmbrum  Aa  eft  iq.  fccundum  -f  eft 

I 

Iff  feu  j  j  ±'  teniura  —  * JoWum  eft  j^q.  divi- 

firni  pcr  jo  feu  i  X  J..  BA  cft  10.  R.  habcmus  er- 

go  zquationcm  iq,-f  jj  j..—  loR. 

I  1 

fubcrahe  it_L.ei  j  j  J..  habcbis  zquationem  iq. 

-+  xt  ~  10 R.  vel  ut  prius  iq  —  10  R.  —  xi 
cztcra  fimilitcr  ficnr. 

Ex  qiio  vides  praxin  commanem  in  pleiiTque 
cxcmplu  non  ciTc  ica  intricatam. 


PROPOS  ITIO 
Problcma. 


XIX, 


Ummtmm  jo.  its  dividtrt  in  iut  ut  ifuadrAtM 
imm  ,      firriimm  fin  Ariihmtiici 
^tfotitndi*. 

Sit  majus  fegmentum  iR.  &  minus  jo. —  iR. 
quadcaium  jo  cft  900.  qiiadraium  1  R.  c(l  iq, 
quadraciim  jo — iR. cft^oo — 60  R.  -+  iq.  funt 
igicnr  Aciihmeticc  ptoportionalia  900.  1  q.  Ae 
900  —  60  R.  -+  iq.  niniqite  cxitemi  zqualct 
duplo  mcdii.  H^bcmus  ctgo  zqnationrm  1800 

—  60  R.  -+  iq  :^  xq.  fubttahc  iq.  bjbcbinmi 
zquacioncm  1800  —  60R.  :=  iq.  fcmiffis  radl- 
cum  jo.  quadrato  900.  addc  1800.  fic  diinma 
X70a  cijiis  Radix  quadrata  Kq  1700.  fubcrahll 
jo.  femiirero  radicum  reftabit  fcre  xi.  nempe  «tq 
X700 — jo.  hzc  ditr.iliatut  cx  jo.  fict  60.— itq. 
X7oo.quareminor  parserit(>o. —  i^q  x^oo.Qua' 
dracum  primz  ,  fciiicct  \c\  x7«x>  —  jo.  cft  x-00 
— 9710000  — i-  900 1  quadracum  ultimz  jiSoo 

—  nq  j88'?oooo+-x700.  addc  huic  oltimz  qua- 
dratiim  numcri  jo.  feu  900  fict  fiiroma  7x00 
— Q<q  j888oooo  ,  quz  dcbet  cffc  «qualis  qua- 
draio  primz  duplicato  feu  1700  —  Rq  97x0000 
-+  900.  fcu  j6oo —  Rq  9710000  duplicato  :  (eu 
7100 —  mq  j888oooo  ut  eft  rcipfa :  quaic  qua- 
drata  funt  Ariihroetic^  propoiiionaha. 


PROPO 


^     .  -^^  1  y  GoOglc 


Liber  I V.  62^ 


PROPOSITIO  XX. 
Problenuu 

NHmtrum  tjutmcumjHf  mt  loo  ixtrtmM ,  (fi-  mtiiJl 
rdtiant  ftemrc, 

Stt  propodtiis  niiracrus  loo.extrema,^  medii 
lacionc  Tecandas  i  hoccd.itaut  numerus  ioo,ma- 
jas  fcgmenrutn,  £c  minus  regmentum,  (int  conci- 
nue  pioportionalia  :  ncquc  confcquentct  re^an- 
eulum  compichenrum  fub  numcro  ioo,&  minori 
legmcnto,  zqnaic  quadrato  majoris  fcgmcnti.  Sit 
imjus  rcgmcntum  iR.  crit  minus  fcgmentum  loo 

—  iR.  ehtque  quadratum  mcdii  iq.  cui  zqualo 
cfTe  dcbet  rcdlang.  fub  100.&  fub  100 — iR.ncm- 
p^  10000 — 100  R.  Habcraus  crgo  zquationem 
iq.  —  loooo — 100  R.  criique  quadracum  fcmif- 
fis  radicum  ;o.i;oo.  ctft  addatur  homogeneum 
comparationis  loooa  fietque  furana  iijoo ,  ex- 
trahe  radicem  quadratam  quz  erit  rei^  iii.  ex 
qui  fubtrahes  jo.ferai(rcm  numcri  radicura.refta- 
bitfcr^  feu  ctit  majus  fegmcntum  i)£q  11500 
— jo.  hoc  fi  fubttahasex  numero  100.  rcftabit 
minus  fegmentum  150  —  Rq  njoo.  fcu  paulA 
plusquam  )8.  Sciliccc  redlangulum  fub  100.  & 
mtnori  fcgmento  crit  ijooo. — Rq  125000000: 
quadratum  mijoris  fegmenti  i^q.  ii(oo — jocft 
ixjoo — i)jq  115000000  1500.  &  addendo  pfi- 
mum  6c  ultiraum  mcmbrum  fict  150CO  —  ijtq 
I  tjoooooo.  eft  ergo  facisfaftum  quzftioni. 

Alio  icem  modo  potcft  fatisficriquzftioni  ( ftr 
m.x.EhcI.  )  ad  quadracum  numcri  100.  fcilicec  ad 
ioooo.adjice  ejufdera  quadraci  qoanam  pattcm, 
fcu  quadraium  femiffis  fiet  iijoo.  cx  cujus  radi- 
ccquadrata  dcmatiir  fcmiffis  dati  numcti  100,  rc- 
ftabit  majus  fcgmcnturo. 

4W  «■»••»«•» «W  «W  «WM»  ««»M»«W  <«I  M» 

PROPOSITIO  XXI. 
Piobiema. 

Ddium  rtumtrum  ut  joJiMtHvUere  ut  fusArdium 
m*i»rit  /fj^mtmi  rMtiontm  hnhtM  infLim, 
tul  quMdrMum  mintris, 

Supponatut  roajus  fcgmentum  efte  iR.  ejus 
quadratum  crit  i  q.  minus  fegmencum  in  illa  hy- 
pothefi  etit  jo —  iR,  Sc  ejus  qnadratura  1500 

—  lOoR.  iq.  &  triplicatum  crit  7j  00 — joo 
R. -+  jq.  habemus ergo zquationcra  iq.irz^^oo 
— JooR.-i'  jq.  addc  per  antithefin  }OoR.&  fub- 
«ahe  7JOO  &  iq.  fiet  zquatio  xq.  izi  joo  R. — 
7500.  divide  per  a.  habebis  zquationera  iq.  z.:i 
150R. —  )750.  SemilCs  radicumeft  75.  i  cujus 
quadrato  5615.  fubtrahc  5750  reftabit  iS^f.  cu- 
jus  ladix  quadiata  roajoi  quara  4).  fubduda  cx 
75.relinqutt  fer^  )i.  raajus  fegmcntnra  &  iS.eric 
minus  quorura  quadraia  1014.  &  )14<  funt  fer^ 
in  ratione  tiipla.  Si  exadc  velis  crit  roajus  fcg- 
mentura  75  —  lyq  1875.  &  minus  ctit  i^q  1875 
— 15.  quoruroquadiaca  fi  fiant  ptzdi&wi  h»> 
benc  lationcra. 


Ttm,  /. 


«»«•»«»«•»«•»«••«••.  «»««:m«w 

PROPOSITIO  XXII. 

Problema* 

l^umtrum  d«inm \oMviitrt  in  dutj  numeres  quo- 
rum  radicfs  ijuMdrMt  fe  txctdMni  quinnrio. 

Ponatut  minocis  fcgmCnti  tadix  iR — 4-«  W 
majoris  iR.  -+4-.  fic  enim  fe  excedent  quioario. 
Eorum  quadrata  ctunt  iq. — 5R.  -+  i!.  ^  iq.  -+ 
iR.-+  Addantur  firaul  hzc  quadrata  fiet  uun- 
ma  iq.H-^^jo.divide  per  i.fict  iq-f^zzrjji 
fiibtrahc  '-^. cx  i  j.fcu  rcftabit  iqczr^.  fcu  ex- 
trahcndo  radicem  quadratam  habebis  fcq^.  valo- 
rem  unius  radicis  :  pofitum  autcm  eratminus  feg- 
menrum  iR.  — \.(eu  iR.  — i— .  ettt  creo  ]t.q 
^.—t^.  feu  ftri  i  — xf .  fcu  j'— x  j.  hoc  eft 
—  :  majus  fegmentim^  cft  1 R.  -f  i-l-.  fcu  ^q 
~+t~.  hoccft  fcic  fcu  feth  ^-^.  cujui 

quadratumcft  jo -f -J-.  &  quadratura  altcriui 
partis  cft  \.  clTcc  igitur  fumma  ^o^-.  cum  dcberec 
cfTc  ranium  jo.  fi  tamcn  procedatur  per  radiccs 
furdas.eric  pcifi:£U  zquatio. 

BB^flHMMIttflBfiS^SfiSfiEfiB  ^m^^^^HHWifjM-Bflwjiod 
PROPOSITIO  XXIIL 
Probleroa. 

Invenirt  numerum  ^utm  tjuadratum  t']mtxcedM 
numero  xiOt 

Sit  qiizfittis  numerus  ik.  &  quadratum  cjut 
iq  illum  cxccdcns  numcco  iio.cft  crgoiA.-+iio 
=::iq.eft  autem  fcmiiHs  numcri  radicuro  cujus 
quadrato  adde  110  feu  — *.  fiet  fumroai^;.  cu- 
jus  radix  quadrata  ^  feu  i4-r-  cu'  *<l<^c  fcmifTcm 
radicum  fit  i  j.radix  quzfiu,  cujus  qtutdratum 
115.  fupcrat  radiccm  i  j.  numcro  iio.In  plecifque 
cxemplis  fimilibus  occuricnt  radices  furdz. 

WM«Wp»#»«l»««'a»«««IW  tWMHt—  WMW 

PROPOSITIO  XXIV, 
Problema. 

Invenire  nnmerumiju»  mdditt  ttd  11.  fidt  fumm*         >  , 
Hut  muliiplicMtA  per  eundem  efftciM  immerum 
dtlHMlem  numera  1S9. 

Sit  illc  numerus  iR.  qui  addaiur  ad  1 1.  ^etqufl 
fumma  iR.  -fn.  hzc  roulciplicctui  pct  )R.pro- 
ducctur  numcrus  iq.-f  i  iR  ,  quero  Toluraus  efte 
zqualcro  nuracro  189.  Habcmus  crgo  zquatio* 
ncm  iq~.i89 — iiR.Ad  }6  quadratura  nurocri 
6.  femiilis  radicam,  adde  189  fiet  numerus  X15  ; 
cx  cujus  radice  quadcat^  i  j.  fubtrahc  6  :  rcftat  9 
valor  unius  radicis.fcu  numcrtts  fatisfacicns  quz- 
ftioni  1  nam  9.  additus  ad  1 1.  officit  x i.qoi  du^S 
in  9  producit  189« 

BB  msGsw  fissaaBBBMBfiBfSfiB^e&gsffi^fisseea 

PROPOSITIO  XXY. 

Probleroa^ 


ttumtrum  ddtum  ut  xo.  ita  in  duds  pttrttt  ftedfti 
ut  tnMltiplieaU  produRum  eJftciMit ,  ijuidu^nt 
in  <]uddr4iumnumeri  xo.prtdueat  (4400. 
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<«atpr  haa  Ce,  fiet  produdui  loR,— iq :  multi- 
plicctur  pcr  400.  feu  pcr  quadrarum  oumcri  »0.  ' 
ficr  Sooa  R.  — 40oq.  qucro  nuinccum  voturous 
clfc  «quilem  nurotiu  14400.  hAbcrous  igicur 
cquacioiiem  8000R. — 4O0q»::r:i44OO.&  addeiu 
3o  40oq  habcbitut  40oq.  -+  1 4400~8oooR.  & 
rubcrahcniio  14400.  ctit  ^ooq  — SocoR.  — 
14400.  diviJc  pcr  400.  fict  zquatio  iq  xoR. 
—  }6  :  quadiacum  fcmi(Es  tadicuro  cft  ico :  c 
quo  fi  fubtralus  )6.  rclinquim  64.  cujus  radid 
qiiadratc,  addc  10  fit  1 8.  vcl  fubirahe  8  cx  10.  ha- 
bebis  1.  Sunt  crgo numcri  1  &  18.  fttisfacicntes 
quc(lioni:nam  1  in  iS.efficiunc  fummam  }6.  quz 
muhiplicaca  per  400.  producit  nitmccum  14^00. 

Mechodo  iocdoCi  fic  ao.B.  fitquc  primum  fcg- 
mencum  A ,  (ccundura  cric  B — A  mulcipliccncur 
ficc  fumma  AB — Ai.  mulcipliccntur  pcr  quadra- 
tum  naroeri  B  ,  fcu  pcr  Bi.  fiet  ABj.  — AiBi. 
qnam  fummain  volumus  cfTc  zqtulem  numcro 
144UO.  ponatur  hic  naincrus  Z.  habcnuu  zqua- 
tioiiem  fcqucncem  ABj  —  AiBi  l::^  Z  C.  divide 
omnia  per  Bi.  fiet  zquatio  AB — Ai  —  jLac  pcr 

Bt 

tntiihcfin  Ai-+  ^.z^BA  refolve  in  nameios  ,  Sc 

Bi 

dividc  Z  feu  14400.  per  400.  fea  Bi.  habcbis  )6. 
ell  ergo  zquatio  iq  -t-  }6  z=:  xo  R.  eadcm  qux 
fupciior. 


PROPOSITIO  XXVI. 

Probleroa. 

Qiisrmi  /Ummsm  perHnidritm  in  crttmend  nn- 
ttntdrnm,  refpcr.ii  fi prcmni*  ifHdm  hdbtt  dddt- 
Titmr  dimndiMm,  tritni  ^MMdrdni  (J-  tfnmmM 
dttrMhtrttmr  ^  primi  nnmeri  hdhertm  dMrtti 
ioo  .-  fMtritMr  ntuMrm  *Mrt»rum  in  crMmtna 
contenttrum. 

Supponatur  illc  namcros  1  xR(fcligitur  numc- 
nu  habens  femincm  trienccm  &  quadranrcm,  ad 
vicandas  fradlioncs, )  addarur  femiflts  fcu  6.  R.  Sc 
iriens  feu  4R.&  jR.  fcu  quidrans.ficnt  i^R.fub- 
trahc  pruni  numcri,rcftat  X4R  :  quem  niime- 
tum  voiiimns  clTc  cqualem  600  aurcis:crgo  zqua- 
lio  erit  t^R.  —600  dividc  per  14.  fiet  quoticns 
X  5 .  pro  valorc  unins  radicis  ,  pofuctam  autcm  1  x 
lajiccj ;  quarc  multiplica  x j.  pcr  1 1.  &  habtbis 
numerum  pecuniarum  )oo  ■uicorom ,  quibus  H 
addas  -^.  fcu  ijo.  &  trientcro  feu  ioa&  quadran- 
fcm  7  f  fiet  faniroa  61  f :  fubirahe primi  nume- 
ri  300  fca  xj,  rcftabit  numerus  pcopofitus  600. 

4M  «■»  «•»«»«■§«•»  W»  «•»  M»  M»<  ••»«#»  «•» 

PROPOSITIO  XXVIL 
Problema. 

Vinttr  fingulii  dittMS  peragrtt  1  o  millidrid  de- 
cemifue  diehm  prtgrediinr ,  Mndecimt  dit 
ilium  /egultur  ptrficieni  in  dltm  millinrid  i  f . 
^utriiitt'  intr*  qtitt  diis  fit  primnm  djftcwurus. 

Supponamus  numcruro  dicramquibus  fecundus 
primuTO  alTcquctuf  iR.qui  numcrus  multiplican- 
dn$  cft  pci  10  milliaria.Sc  pcr  1  j.ita  ut  additis  ad 
primum  numerum  100  milliaribus  fiant  duz  fum- 
mc  zqnalcsinam  cum  fecundus  ptimum  alTequc- 
tutiucerquc  cqualcm  raillittioruro  numeraro  con- 
fccerit.  Muliiplicau  igitur  iR.  pcr  10.  fium  loR. 


(jaibuj  addere  dcbct  too  roiUiatia  confc&a  \  pri- 
tmo  ,  antcquaro  fccundus  viam  initet  :  fimt  crgo 
loR -+ lootnilliaria.  Multiplicactiaro  iR.pct  ij. 
ut  habcas  tocum  icet  fccundi ,  &  curo  fpaiu  fint 
cqualia,  quaii Jo  fccundus  piimum  aircquitut,  ha- 
bcbimus  cquationcm  luR.-f  loo  15R.&  fub- 
tiaftis miioque  toR.ettt  xqwiiio  inter  100&  5R. 
&  divifis  omnibus  per  5.  erit  zquat.  iR.  rrrxo. 
quarc  intra  xo  dics  fccundus  ancquitur  primum; 
conficitque  500  miltiaria  intra  hosdics ,  primus 
conficit,  tanturo  xoo.fic  100  quc  confecerat.ante- 
quam  fccondus  itcr  iniret  cmciuni  etiam  ;oo. 
PoiTct  ficri  quzftio  convctfa  prioris ;  fuppofito 

2uod,prirous  viator  fingutis  diebus  100.  mitl.con- 
ciat ,  &  firccrit  lo  roilliaria  ,  antequam  fecundus 
viator  iter  inciperet  s  ot  illuro  ancquaiur  quinto 
dic,  quot  mtlliaria  fingulis  dicbus  pctficeie  dcbet 
fccundns.  Ponamus  hunc  nurocrum  ciTe  iR.  per- 
ficiec  intra  5  dies  5  Radiccs :  attcr  vcr&  pcrnciec 
50  miUiaria,qaibus  addi  debent  1 00  miUiaiia }  ica 
atfiani  ijo.  eft  ergo  zquatio  fR.^ijo.  &  di- 
vidcndo  per  5  fient  iR.  =jO.  hoc  cft  inua  diem 
perficienda  cfTc  jo  roilliaria. 


PROPOSITIO  XXVIII. 
Problenu. 

Inlerrtgdtm  dt  htri  refptndit  dimidiM  pMTt  htTM- 
rum  M  mediM  ntHe,  mddiiM  tribiu  ^mMtlrdntHMS 
btrMrum  refidudrmm  Md  mediMm  ntHnt  fifien- 
ttm,  txhihtt  kordm  prtftnttm  ;  jiutriiitr  nttmt- 
rm  btrMrum. 

Namerns  horaruro  fit  iR.  reftant  ad  fcqocn- 
tcm  rocdiaro  noAem  X4 — iR  :  mcdia  pars  hora- 
nim  elaplarum  il  medii  nodc  ,  eft  -t-R  :  horartmi 
vei6  quz  icftant  ad  fequcntcm  mediam  nofletn, 
ircs  quadranies,funt  18.  — -^R.  addc  hzc  fimul , 

-+  Y  R  ~R.  cfficiunt  —  ~K.  habcrous  crgo 

cquaiioncm  18 — ^R.^iR.adde-f  R,  fieczqua- 
lio  iS.i^zl^R.  &  reducendo  18  ad  quadiantcj^. 
— .^R.  Sc  abjeftis  dcnominatoribus  fiet  zquatk» 
7i".^5R.&  divifis  pcr  j.fict  zquatio  147.1^1  R 
erac  crgo  hora  fccunda  poft  mcridicro  cum  feu 
X4  ininuiis. 


PROPOSITIO  XXIX. 
Probietna. 

Z>m  viMttrts  prtftOifum  »x  civhdtihMt  difftit 
invittm  miUiMrilm  140  .•  htrMmunm  fingnht 
dithui  prrficti  miUiMriM  8.  dUtr  viro  6.  ^utri- 
tur  ,  intrM  efuct  ditffihi  tccmrrMni. 

Naroerus  dieruro  poft  qoos  fibi  occurnmt ,  fit 
iR.  dicTuro  ;  unns  ergo  eo  reropote  confictet  8R. 
milliariorum ,  alrer  6R.  quz  cfficiunt  T4R.  con- 
fccetunt  auicm  totum  fpatium  alioquin  fibi  non 
ocairrcrent ;  cft  ergo  «quario  i  ^R.::^!  ^*'-»''*''^* 
&  habcbii  iR.— 10  :  ergo  intri  10  dies  fibi  oc- 
curieiw,  &  intradies  10.  unus  conCeceritBo,  alter 
6omilliatiai  quz  furotna  adzquat  140. 
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PROPOSITIO  XXX. 
Problema. 

frMt  in  delio  to.  mtnfurt  v!ni ,  trM  v*lcr  ctt- 
{ufllhtt  mtnfnrt  frMfitoTum  1 1 ;  infnnJitur  4f  «M 
dtnec  (fr  prttintn  vini  rtmMntM  iiivt  v^tltr 
nunfurt  vini  it*  mixti  ,  fit  tininm  io  ftnct- 
rum  ;  futritttr  qiui fint  in  dcli»  mtnfurt  vinl 
itM  mixti. 

Sit  numeras  menluraram  aJditanim  i  R.  erit- 
que  numcrus  omnium  mcnfararum  viui  mixri  iR. 

ao.  valor  aucem  to  mcnfurarum  vini ,  aim 
iiniuj  mcnfurx  prctium  fit  ix  francotum,crac  140 
francoruiii  ;  quod  ptciium  idem  pcrfevcrat  ;  cum 
infjito  aqux  fupponatur  non  augrrc  ptciium  vi- 
ni.  Scd  n  valor  unius  menfurx  c(l  10,  valor  10 
rocnfuraium  ciit  xoo.  quarc  valor  unius  radicis 
nicniuramm  erit  ^o.quibus  divifis  pcr  lo.fituit  4: 
(unt  crgo  additx  4  rocnfurx  aqux. 

SBBSBB59956963  eSSS9e959Sa>e9'fia69936aSBSl8B 
PROPOSITIO  XXXL 
Problema. 

Qtiidttm  ftmuitMt  Murtot  j68.  &  rtcipit  tundtm 
ntmunim  4  montmrum  dtvtrftrmm, 
7.  £r  primM,  Mtrto  d^uivjiltnt. 
18.  £x  ficundM  tumdtm  turcum  t^iunt. 
11.  £jf  ttrtiM. 

18.  Ex  tjudrtM.  Qu*ritur  numeriu  fin^ulnrum 
Tncnttdrum, 

Supponatur  illc  numerus  efle  ift..  quaie  iich 
ita  argumentari  Ci  7  inonetx  cfliciiint  unum  num- 
roum  aiircum  ,  iR  monctx  cfficict  4  R.  aurco- 
rum.&  fccunda  faciet  ^7  R.  &  tertia  ~  R.&  quar- 
ra  ^  Raiireorum.Addantur  oroncs  i(ix  fradiones 
fiunt  R  aurcorum  ,  quarum  fumma  xqualis  cft 
Bumero  (68  :  quxritur  valoi  unius  radicis.  Hanc 
ira  habcbimus.  Si7iidam  568.151  dabunt  1016. 
pio  numcro  cujunibet  roonetx.  Etcmmiui6. 
primx  efficiunt  auteos  288 
£t  1016.  fccundz  efficiunt  aur.  1 1 1 

£c  loi  6.  tettix  cfficiunt  aur.  96 
£t  aoi6.  quanx  cificiunt  aur.  71 


Erirquc  omnium  fumina 

namuusmmsEem 

PROPOSITIO  XXXIL 
Problema. 


MtrcMer  emit  100  lihrtt  ctrd  Murtit  17.  vult  lu- 
trsri  Mttrtos  iS.it  iot.i}U4ritiir  ^Mt  libriu  dMTt 
dtktMt  fro  uno  tiumtr»  t  ftu  nurto. 

Ut  hic  mercator  lucrctur  18  pro  loi  munrois, 
101  cfficcrc  debent  1 10.  ut  autem  id  habeas  ,  fiat 
uc  101  ad  1 10.  ica  17  ad  10.  Igitur  100  librx 
vcndcndx  func  10  nammis,  fcu  quinquc  hbrx  pro 
ano  nummo  Vides  igitur  hoc  piobleroa  nncAlge- 
bra  folvi  polTe. 


PROPOSITIO  XXXIIf. 
Probleroi*. 

T rts  45  j  nummos  im  inttrft  dividunt ,  ut  <piotUj 
primu*  recipit  i.ficundtu  rtcipiat  j.  ^  ^utiitj 
ftcundm  rtcipit  4.  trrtim  rteipiat  j.  ijuiritnr 
^uot  nutnmoj  tinufijuifijut  mceipiat, 

Ponamus  primum  rccipcre  zt>R.fccundus  jcR. 
recipiar:  Pro  tcrtio  regulain  aurcam  inftirues  hoc 
mQd0.Si4.dant  5.  jo.  quot  dabunt,invcnics 
R.  fitque  fumraa  87-7^,(6^  — )  R.  qux  xquan- 
tur^jj  mimmis.fcu^,  rcduc  tetminos  adean» 
dcm  dcnominationein,ab)edio  dcnominatore,  etit 
xqnatio  i^jR.ir::  jio.  dividc  fiet  iR. 
Multiplica  5.^  pcr  10  fict  104.  rummi  ^irimi  j 
multiplica  pcr  )o.  fiet  ij6.  fumma  fecundi ; 
per  j7.i-  fict  195.  fumma  tcrtii.  Qui  numcri  fum-. 
maro  propolltam  45  5  adxquanr. 


L  . 


PROPOSITIO    XXXI V. 
Probleroa. 

fjtrm  itM  cum  ftrvo  pMcifcitur  ut  fl  Uhoret ,  tUt 
illi  tmrctdem  7  afftum  \  fi  otieiur  mulflrtur  f 
Mffihut  \  pofl  )0  dits  ,  nihil  deheiur  ,  ntc  ttiam 
ipft  debet :  qutritur  tjuot  ditbm  Ubor4verit,&^ 
^uot  fiitrit  tti*tus, 

Ponc  nurocrum  dicrum  laborit  effe  iR.  &  ctm^ 
fcqucnter  otii  circ  30 — iR.  muliiphca  dics  labo- 
ris  per  7  affes,  fiet  produftus  7R.  rouhiplica  item 
dicj  otii  fcu  jo —  1 R.  pcr  j .  invenies  i  jo — jR^ 
fupponiiur  auccro  fuilic  xqualitas ,  curonecilli 
aliquid  dcbcatur  ,  nec  ipfedcbcat :  crgo  haberout 
xquationem  7R.r=i  jo — 'jR.addc  jR.fict  iiR. 
r::::!  jo. divide  I  jo  per  ii.fictii-7.  ptounara- 
dicc  i  laboravit  ergo  pet  dies  1 1-^.  5c  otiatus  efl 
17-7-.  Proptereamuliiplicando  11-7-.  pcr  7.  herus 
debet  87-p  afTes,  &  mHliipUcando  1 7-I-.  pcr  j.pro- 
ducitur  idcm  numerus. 

PROPOSITIO  XXXY. 
Problema. 

QuidAm  dives  haim  1 60  Murtos,  in  duplici  monetM 
^cit ,  ^uMrum  omnium  fummM  ifl  5  (o.  monttd 
Mutem  UHM  efi  -|-.  Murei,  mHm  ^UMrilur  quMH' 
tum  hAbtM  in  MnM^uMqutk 

Sit  naroerus  pritn^e  mon^x  t  R.  numetus  fc- 
cundx  crit  j6o — iR.  ellquc  iR.  prirox  moncot 
-7-R  aureonim  ,  cum  moncta  prima  fit  tamum.i- 
aurci :  pariter  iR,  fecundx  crit  ^  R.  aurci ,  pari- 
ter  j6o  monctx  fccundx  efli  tantum  140  aurci,di- 
vifts  (cilicct  j6o.  pcr  4.  Qiiarc  habcbit  in  fccunda 
moDCCa  140 — R:  addantur  hi  numcri  -f^.R. 
&  — ~  R.  -i-  ^  R.  &  — ^  R.  quia  fc  ehiJunc 

-h  &  fiet  ^  R.  Habcmus  crgo  xquationein 

140.  -4-  ^  R,  ™i6o.  aufer  140.  rcftat-f;  R.m 
zo.  &  mulciplicando  1 1.  pcr  10.  ucfiac  virmalicei: 
rcgulacritim  iR.  =t40.habec  crgoin  priroa  mo- 
ncta  140  &  in  fccunda  5 10.  fcu  8o,aurcos  in  qui- 
libet  fpccie« 
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PROPO  SIT  lO 
Problcma. 


XXXVI. 


(^iJUm  pdnftrihm  ftnniJtt  trtgM  ftfttnn  *ftit 
fmftffitnt  ti  14  tfifiitgmlu  dedi^tt  9  det^ent 
3X.  ifMtrimr  HHmttm  tsm  fMftritntt  jmdm 

Siipppnanuis  numenim  paupcrum  cfTc  iR.nu> 
merai  affimn  fiiic  7R.  -+ 14.  &  in  fccunda  croga- 
tione  9R.— ')  1  .qui  duo  numcii  dibcnt  cfTc  xqua- 

lcs.tft  igitor  «quatio  7R.  -+  14  cr:  9  R.  j  1, 

fubtiahc  7  R.&  addc  )i.  fict  zquacio  56  :=  iR. 
tc  dividendo  iR — f<  erunt  igitur  18  paupcrcj, 
qoem  numcram  muitiplicando  per  7.  Si  addcndo 
.  14  producct  ito  Adcs :  qux  fummanon  fufScict 
ut  18.  pauperibus  crogemur  9.  dcbctcnt  eoim  efle 
ifi.  defunc  ergo  jz. 


PROPOSITIO  XXXVIL 
Pioblcnu. 

f^liu  10  pdnni  rnkri  cum  4  idnii  ftxni  nigri 
vrndmninr  88  mtreii ,  ^  etdamprtii»  ,  1  mins 
fanni  rmbri  cmm  4  mlnit  f*nni  nigri  vtneitm 
mmrtii  ji.  jmsritmr  fretimm  mnimi  mlnt  imm 
fMttni  rmhri  ,  tpunn  fgrmi  riigri. 

Supponaiur  pretium  uniua  ulnx  patmi  rnbn 
effc  iR.crit  prctium  10  ulnarum  10  R.  quoprc- 
tio  fubduUo  cx  88  aurcis ,  fcilicct  cx  ptctio  um 
aoulnarum  paimi  rubri  quam  4  ulnarum  nigri  : 
frllabir  88  — 10  R.  precium  4  ubarum  panni 
nigri.  Diatntiu  aiiicm  in  quxftionc  codem  pretio 
vtndi  1.  ulnx  p.inni  rubri ,  &  4  nigri :  pretium 
•luatum  riibii  cft  iR.  &  4  nigti  eft  88 — loR. 
«ddantuT  (imul.fit  prctium  88  —  8R.  quod  dici- 
lur  crte  ]  1  aureorum  :  ergo  occtirrit  cquatio  88 
— 8R.:i:=j  a :  adde  8R.  &  fubcrahe  j  t  pcr  an- 
rii  hcdn  dupltccm,  fit  cquatio  8R.  ii::j6  &  divi- 
dcndo  pet  8.  erit  i  R.  —7.  precium  uniui  ulnc 
panniiubri.  Q^iare  70  mmimicrunr  prctium  10 
ulnarum  rubri.qmbus  fubtradlis,  cx  88.  reftant  18 
*fo  prctio  4  ulnarum  nigiii  quo  numcro  1 8.  divi- 
fu  per  4  cxurgit  47-.  preiium  uniua  uinz  panni 
nigii.  In  fccunda  venditione  dux  ulnx  panni  ni- 
bri  cfGcicnc  14.  &  quatuor  nigti  18  addantur,  6ct 
pietiura  cotaJe  ja  aureorum. 


PROPOSITIO  XXXVIII. 
Problema. 

Sunt  in  exireitu  Crrm^ni  1  j  000  J^nngMri  ejfictunt 
mtdtam  fartem  t4m  GermMnorum  fmdm  halo- 
rnm,  lnli  e[iMV*m  GrrmMnirmm  <^  HHngMra- 
Tum,  qmtritmr  rumtrm  ItAltrum,  &  HmngMr»- 
rum. 

Supponatur  numcrus  Hungaionim  elTc  1 R.  Sc 
cum  Hungaii  cificiant  mcdiam  partem  Italorum, 
Oc  Gcrmariorum,ernnt  Irali  fimul  cum  Germanis 
zR.  &  Itali  f«|i  iR — 1  jooo.fubducendo  fcili<ec 
nunicrum  Gcrmanocum.  Snut  autem  Itali  Ger- 
manorum  &  Hungarorum  fcu  -j-  R  -+  j  iij.  Ha- 
bemu»  crgo  zquationcm  xR. —  ijotX)::=:;-j-  R. 



■■  j  1 15  .Cibcahe  ^  R.(ict  «quatio  4  R. — i.f4»o 
ZZZi  1 1  f .  addc  1  jooo ,  ficc  alia  cquatio  -  R  — 
ii^'  adhibc  Ifoinciiam  Sc  habcbis  xqiutioacm 
ij.  R.  r=  iifooo.  dividc  pcr  15.  Iwbcbi»  iR. 
r=i  jooo.  numerum  Hungatorum  ;  qui  niimcrus 
cum  fic  fcmilCs  aggregaci  ex  Icalis  ,  0;  Gcrmaius 
crit  illud  aggrcgacum  joooo.Sc  rubdudbis  tjodo, 
crtt  nuineius  Italoiuro  jooo.  ^ 


PROPOSITIO 
Piobleroa. 


xxxix. 


D«#  dmtts  ifHtrum  unm  fAHtitrii  hmbet  mtlittt  40. 
fMM  diT,  uttrmu*  fmit  rmAitihm  diftriimit 
1100.  dmre«i,  Mtiditifmt,  ui  fritrit  ducit  miliitt 
pHgmlihdxrtnt  j  *Hrt*i,flmf^mAmmHitet fa^- 
ri^rit/jHtriiiir  mmMtrm  mititmm  mtriufjHt  dmtit, 

Sit  numetut  militum  ducis  ptioris  1R.&  con- 
fcqucntci  cum  fccundus  ^opluici  habcac,eiit  ml. 
litura  numcrus  iR. -+  40.  diftnbuanrur  utrif- 
que  aurei  1100 :  quilibet  miles  primi  ducis  habet 
aureontro      6c  fccondi         qaod  fi  augea- 

1  a  I»  40 

tur  numerus  auieorum  roilitum  fecundi  ducii  ^ 
aurcis.cflctxquatio.  Uc  autero  quilibct  habcar  f 
aureos,  dcbcbit  clTe  fumma  aurcorum  qttiniupU 
numcri  miliium  quibos  diftxibuitur  :  cft  autcoa 
nuroerus  roilitum  lccuiuii  ducit  i  R.r-f  ^a.  nuitn- 
plica  hunc  nunvruro  per  j  ,fiet  j  R.  -+  xoo  qi^em 
numecuin  addcra  dcbes  numeratori,  ad  hoc  urdi- 
ftribiucur  denomitutori  ficc  crgo  ficaAio  i'<--*-'t»o. 

habcmus  ctgo  duat  firaftiones  xqualcs  ^ 

I  f( 

^-^'«°*.  Inftiruatur  Iforoeria ,  &  nrglcftis  denb- 

minatoribus .  habebimus  cquationem.afrumptif 
fciiicct  numeratoribns  folis  5q-+  1400  R  — 


IIOO. 

iR. 
tiooR.  - 


X 


,R. 


1400. 


48000. 


R.  -( 

5q 


40. 

f  I400R. 


iq.  -+  40  R.        I  q  40R. 

iioo  R.-+- 48000 :  fubirahe  i  looR.rcftabit  jq-+ 
iooR.=48ooo :  divide  per  hibebis  cqttatib- 
nem  iq  -v  ^oRnr^fioo.  &  icfzz^Soo. — 40  R. 
Addc  9600  numcro  400.  quadraio  fcmilCs  radi- 
cum  fict  ioooo,ccuius  radicc  too.fubtrahe  lo.fc- 
milfem  radicum  habebit  80  ~  iR.  Primus  crgo 
dux  habuit  roiliict  80.  fccnndus  1 10.  quilibctroi- 
lcs  priiiii  habct  auteos  ij.  Sc  fccuudi  lo.&c. 

PROPOSITIO  XL. 
Piobletna, 
Arfhimedii  frtbltms  dt  ttrtnd. 

Sint  duc  molet,auii  una,  aigenci  altera ;  utia- 

quc  100  librarum  ;  cototu  itcm  loo  iibrarum. 
Prima  molcs  in  vas  plcnum  aqiii  immerfa  cjccit 
60  libras  aquc,  fecunda  90.  &  coroiu  6f.  qucri- 
tut  quancutn  argcnti  contiocat  corona.  Pooa- 
mus  cororum  continuiftc:  argemi  iR.  librarum  j 
ctitqtte  cocona  auri  librarutnioo —  iR<  fiat 

teguU 


'^"li^izod  hv  Cooqlc 


keeoU  trinm  loo  !it>r*»iitl  ejichmt  «pi»  hbras 
io  aun  l.bc*  loo  —  .  R.  ejicicnt  R- 


&  rcdtifta  ad  minorcs  nutneros  libros  60 —  1 R. 

Ipcindc  100  libriE  argcnti  cjiciunt  90  l'br»s 
•mu* ,  iR- cjicict  »^  Tcu  1  R.  quetn  nutnctum 

100  10 

addcrc  dcbes  priori  J.  ui  hibcas  quantitatem 

..«qax  ,  quaro  cjicit  corona  ;  addc  ergo  —  JL  R- 
-I»  2.  fcilicet  teducantur  ad  curodcm  dcnomi- 
natorcm,ncmpc  -f  H  R.  &  —  il.  *ildit>o  fic  ^^^- 
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trahend»  proptcr     &*^quarc  fict  l5  fcu 
habemui  crgo  «quationcm  6o-t  JL.  R.  6;. 

10 

&  fubtraais  60.  J_K.  iR.—  i«iH» 

bias  r  eront  igitur  argenti  libtc  i6^.tc  auriia>i£ 
8$  1.  Probabis  autem  an  bene  opcratus  fis,  fi  di* 
cas.'  Si  auri  librc  100.  expcUunc  aquc  60. 8}  j_ 


dabiint  aquz  libras  50  :  paritcr  fi  argcnti  Hbr^ 
100.  dant  aquc  libras  90  ,  argcnti  16  dabunt 

aquc  ij.  quc  jundc  fupertoribus  6o.dant  6^. 


A  L   G   E   B  R 

LIBER  QVINTVS. 
Poteftatum  analyfis. 

htneitm  de  AlgchfM  eliximiu  vulg*ri*finit ,  &  aatitjuis  mnimo^itA 
quM  hec  bbn  tnduntur  ftculuru  erunt ,  ^  ex  methodo  Fieu  fpeciesi  defum^ 
Pt4  ,  aud  hMHC  Jcientidm  ulin  confuetos  fines  provehunt  univerfdlifim^mijue 
redduHt.  £)uu  Autem  in  fotejittum  omnium  frve  fmfltcium ,  ftve  M^ctUrum  re- 
folutionehic  Psrs  prMopue  foftM  ejl ;  ideo  foteftMtnrn  refilutiprmm  feu  MnMijfiit 
Mominamus  :  i»  quM  refoluttone  fottus  numerMndi  methodum  ffeciofMm  Mdhibemus  ,  quMm  vul- 
gMtem  eo  quod  in  vulgMri  numen  confkndMntur  ,  nec  retineMnt  fuos  chMTM£leres ,  quihs^i 
'dignofci  pof.nt  Mb  invicem, 

■S959iS89flH9     ergo  !^  =  BC.  &  ZAq.  =:iBCD  .  &  i  = 
Bcp.  Quatc  propofltis  ttibus  quaniitatibus  ^ ,  B 

&  G  ,  ui  habeatur  quarta  proponioralis ,  tiiicfi 
B  in  G.ut  fiat  DG,&  duccs  BG,  in  D  ut  fiat  BGD 
quam  dividcs  pci  Aq.  hoc  modo 

Sint  itcm  propofitc  trcs  roagnitudines  ^ 

£1  G  quibiu  quati»  proponionalis  (laiuenda  eft) 

roultiplica  Bq  in  G  &  &  produaum  BqG  roultii 
plicabis  pei  D  pl.ita  ui  fiat  Bq  in  G  in  D  pi.hnn<i 
numerum  dividcs  per  Z  in  A  cubum.  hoc  roodo 
Bq  in  c  io     Miun  idcmnumctus  ptoducitur  quo- 

Z  in  A  cmbum  '     j.  .j 

curoquc  ordine  muUipUccntur  ,  aut  dividantut 
quantitatcs  ;  atquc  adco  idcm  cft  dividcrc  Bq  p«t 
Z  ,  &  quotientcro  multiplicare  pet  G  ,  tum  pec 
D  pl.  fit  dividcrc  pct  A  cub :  ac  muliiplicatwnes 
fimul  facefc  ,  ncmpc  Bq  in  G  in  D  pL  k  hunc 
produftum  dividcrc  per  2  in  A  cub. 


PROPOSITIO  L 
Problcma. 

Prfptfiiit  trlbus  mMgnitHiim\tm  qHMrtMm 
prtptrtUnMlcm  invenirt. 

Slnt  propofitc  tics  magnitudincs  A3>D  fiique 
quarta  proportionalis  invcmenda ,  multiplica 
B  pcr  D,  ita  ut  fiat  B  in  D  feu  BD  produftum,di- 
vidatur  per  A  ,  ita  ut  fiat  ^  dico  hunc  quoticn- 

pgiQBO  eire  quattum  proporiionalcm.  Cumenim 

A  Hjultiplicando  hunc  quoticntcm  ^  reftitiiat 

•xBD ,  crit  planum  fub  A  &  !£  cquale  plano  BD  : 

etgo  ita  erii  A  ad  B,  ficut  D  ad      Sola  difticul- 

tas  eft  incombinandisquaniitatibus,  ut  fi  pro- 
ponantur  hx  quantitate»       B  ,  G ,  quibus  quar- 

D 

ta  proporiionalis  invcnicnda  eft  ,  ducenda  cfff  t  B 
in  G  Ac  dividenda  per  ^  :  dico  autem  idem  eftc  fi 

D 

'fi  BG  multipliceiur  per  D  &  fiat  BGD  .  &  pto- 
dudhim  illud  dividatur  per  Aq.  fiatque  quod 

mdcmonftrcm  Sit  Z  quarta  proportionahs  quc 
fita  ^ ,  B,  C,  Z  crunt  continui  proportionales  i 


PROPOSITIO 
Problcma. 


II. 


Prcpfftiu  iudlhisnugnituJimhut,tertiMm/fUMrtMmi 
fuintMm  continui  preportionMfs  exhiiiert. 

Proponantur  duc  quantitates  A  &  B  quibui 
KKkk    i'j  t"t»^ 
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tcrtU ,  quarn ,  q\tinta  cominiii  f  roponionali* , 
qiucriiuT.  Multiplicciui  B  p"  B  ,  iiaut  fiat  Bi. 
quod  ditidatur  per  A  hoc  imxto  ^  d»co  cfTe 

tertiam  proportionilem :  quia  ncmpc  fi  A  roulti- 
plicct  1'  productt  Bi  •,  «go  planum  cx  A  in  1' 

eft  jtqualcquadrato  B.  Qnare  (  p*r  i  j.  6.)  ira  crit 
A  «d  B  ficut  B  ad    .  Demdc  maltiplica  L'  pci  B 

fiet  !i  dividc  pct  A  6«     pro  quarta.  pa- 

A  Ai 

rtter  planuro  ex  A  prim»  in     ^^"1  •«  fcu  pro- 

At  * 

duaumfubmcdiis  B&L'  crgo  iia  cft  (fm6  <.) 
A  td  B.ficut     id  ?J  quinta  crit  5«  «e  it»  confc- 

A  A»  ^  A| 

qaemcr  augendo  ciponentcs :  oamcuro  tnulti- 
plicatur  pcr  B,  fit  1<  &  cum  fit  ditifio  per  A  fit 


■4  ereo  ita  crit  A  ad  B  ficut ad 

In  nomerii  facilior  ctfct  operatio  ,  &  cUrior 
ejos  dcmonftratio.  Airuefcant  iginir  Tyroncs  nu- 
rocros  aptare  littcris  Alphabeti :  hoc  cnim  hibet 
pcculiate  hrc  mcihodu»  fpeciofa. 

COROLLARIUM. 

Si  fint  quantitatcf  continui  proportionalc* ; 
ut  priroa  ad  tettiam.ita  crit  quadratgroe  piima.ad 
quadratum  e  fccunda ;  lum  fi  fint  trci  magnitudi- 
oes  A,  B.  !^  rouUipUccntui  prima  A  &  tcrtia 

A  A 

'  per  A  Dfodua*  funt  in  cademrationc:quia  xqoc- 
muhiplices  in  cidem  funt  ratione  ;  fcd  produfti 
funt  Aa.  &  Bi.  crgo  ita  crit  prinu  ad  icttiam  uc 
AaadBt. 

Pariter  fi  fint  quatuor  continui  proportionalcf, 
ic  A  eft  ptiroa  &  ?!  eft  quana ,  cai  multipUca  pcr 

Ai 

Ai  fict  Aj  «c  B  j*rgo  ut  A  prima  ad  »1  quanam, 

ita  A  cubui  ad  B  cubum :  fi  fint  quinque  continni 
proportiooalca  eiit  A  priroa  ad  1*  quintaro ,  nt 

qqium  piirox  ad  qqtum  fecund*.  Muhiphca 
utiamquc  pei  A  cubum,  piodudli  etunt  in  eadcm 
ratione ,  ii  autem  funt  A4  &  B4  :  crgo  fi  fint 
quinquc  continui  pioporiionaks  ,  ut  piimaad 
quinum  ,  ita  qqtum  piirax  ad  qqtum  fccundx. 


PROPOSlTIO  III. 

Probktnt. 

Ititer  i$u  ijudirM*  t.Meri  tiudiuM 
f)r»f»rtitn*le. 

Sintquadrata  Ai.  Bt.  inter  qux  conftituen- 
Jam  eft  mcdiuro  proportionalc.  Dico  planum  AB 
illud  efle. 

Dcmonfttatio.  Curo  cnlm  A,  B  &    fint  cooti- 

nui  proponionales ,  fi  hx  qiiantitatcs  multipli- 
ccTKur  pcr  eamdcm  A ,  ptodufti  ciunt  in  eadcra 
xaiicme,  fai  continu^  proportionales ;  fcd  illi  funt 
A».  AB  ,  Bi  i  crgo  Ai.  AB  fc  Ba.  funi  continuc 
proportionalcs. 


PROPOSITIO  IV. 
rroblcttu. 

fTtfTtitndtt  ctnpttuae. 

sintduocubi  A,.  &Bi.  '««^«T^  "1*°"';*: 

duas  quant.tatesmcii.s  propottionalcsconlbtue- 
ic.  D»:oiUasc(lc  AiB  &  ABx.  >ta  ut  fini  Aj. 
AxB,  ABi  &  Bt  cootinucproportionalcs. 

Demonftratio.  E«P°"""' f"'",^""?!!?^ 
tinui  proportionaUam  A.  B. »J      f.  hx quantiu- 

tcs  multipliccntur  pcr  eamdcm  quamitatcm.pro- 
duai  in  eidcro  erunt  ratione,  ac  q.Tantuatcs  mul- 
tiplicatx,  mohipliccntur  oinnes  p«  Ai.erunc 
proJufli  A5.  AzB  .  ABi.  Bj.  crgo  iftx  quannta- 
tes  funtcontinue  propottionalcs.  Non  poteltc  lc 
difficult*s  nifi  in  tettia ,  ncropc  dum  »i  roultipli- 
catnr  per  Ai.  6t         &  quia  potcft  fi«i  divifio 

^  A 

AiBidividamrpct  Afict  ABt. 

Ex  his  vides  inter  cobom  &  cobum  ,  poHe 
conftitui  duo  continue  piopoitionalia ,  quu  nnii- 
pe  intct  cubum  &  nurocrum  abfoluturo  funt  duo 
gradtts  parodjd  nerapc  radix,  &  quadratum. 

PROPOSITIO 
Ptoblen*. 

Inttr  iuM  lintM  jutttum^  tnediM  frtftrtltndei 
ctnfiituert. 

Intet  lincai  A  &  B  fint  conftiiucndx.quotquot 
libocrit  rocdix  proportionaks.  Supponaraof 
quaraor,  airumatui  poteftas  cujus  cxponcnscrt 
5 .  fupctans  unitate  nuroerum  mediaruro  propor- 
tionalium  Sc  intcUigantui  lincx  A  &  B  clcvari.ad 
hujufmodi  graduro  neropc  ficri  fupcrfohda.  quod 
ut  fiat  cxponantur  fcx  continuc  proportionales 
fintque  quantitatcs  A,  B.  L'      L*  moltipUccn- 

tur  omncs  per  A4.  prodofti  in  cSdero  erunt  latio- 
neeruniAy.  A4B,  AjBx.A1Bj.AB4-Bj.ln» 
A  fupcifolidus. 
A  qq  in  B 

A  aibus  in  B  quadratmn 

A  quadr.  in  B  cubum 

A  in  B  quadraioquadratum 

B  fupcriohdus. 
CJiiarc  habebiraus  fex  continuJ  proportiona- 
lia  ,  in  ca  rationc  qnx  cft  ad  B.  extrahantui  tadi- 
ce*  fupcrfolidx  ,  haium  quantitaiura  ■  «Ux  criint 
etiam  piopoitionalei.  Quia  nempc  tadiccs  ,  hint 
in  fubquintupla  rationc  potcftaniro :  ergo  fi  ratio 
potcftatum  fit  continuc  eadcro.  ratio  radicum  eiit 
ctiam  eadcro  :  ladices  autero  funt 

A.  fupcifolida  A  qqti  in  B 

R:  fupcrfoHda  A  cubi  in  B  quadratum 
tf.  fuperfolida  A  quadrati  in  B  cubum 
fc  fupetfoliJa  A  in  B  qqtura 

B.  Ergo  inter  A  &  B  quatuoi  roedUs  proportio- 
nalcs  conftituimus. 


PROPO 
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PROPOSITIO  VL 
Theoiena. 

dem  iifftretititi  d^H/Ue  ejl  dupU  nuijeru. 

Sint  dujc  qiuncicatcs  A  major ,  B  rainor  ,  fiat- 
qac  earum  aggrcgatum.cui  ctiam  aJJatur,carum- 
dcm  differeiuia ,  ieu  excefTus  roajoris  fupra  mino- 
rem.dico  ficri  fummam  duplam  quantitatis  majo- 
ris  A.  Cum  cnim  B  jundla  ditFctemii ,  «qualis 
fi»t  quantiuii  A  :  fi  jungatur  idhuc  quantitas  A, 
fict  dupU  quanticatis  A. 
Ut  autem  Algebtic^  opercmur:  Sit  aggregatum 

duaruro  quantitatum  A~+  B6c  diffcrcntia  A  B 

•  fi  fiat  —  D  additum  ad  h-  B  iliud  perimit.  Ereo 
xeftat  xA.  * 

H  696BWeBSB8BBS8e9S9gBe9S9S999Bfi=fia 
PROPOSITIO  VII. 
Theorema. 

^^^'^**'  AHterum  tjMMntitdttm  eMrnm 
diferentis  fMbtrAljMtMr  ,  rr/?«Wf  dmp/Mm 
miMtrit  ifMMmitMu. 

Sint  duar  qointitatcs  A  B,  &  cx  carum  ag. 
gtegato  auftratur  cxcciTas  majoti» ,  fupra  mino- 
rcm  rcftabit  duplum  minoris.  Si  enim  intaaa  mi- 
norc  hic  cxcefTus  aufcratur  i  majori,  fiet  xqualis 
«inori  :  ergo  crunt  duc  quaatitatcs  aqualcs 
nunori. 

Algcbrici  ita  demonftratur  propofiiio.  Sit  Ag- 
gfcgatum  A  -+  B.  ex  quo  auftrenda  fit  diffcrcn- 
.U*  A  —  B,  aufcrendo  A  cx  A  rcftat  o  aiifiircn- 
*> — B  ex  -f  B  fccundim  rcgulas  fubtiaaionis 
fit  iB. 


°e969£96B69BBfl9efi68QB 
PROPOSITIO  VIII, 

Theorcma. 

C*w  idem  latiu  contrMhitur  intejUJili  deeremente , 
diferenttM  ctntrMiHtnMm  m^mmIu  efi 
diferentiM  ctntrMUtrMm, 

Senfus  hujus  propofitionis  eft  quod  fi  ab  ea- 
dera  quantitatc  v.  g.  A  ,  fubtrahjntur  d««  quan- 
litatts  in«qualcs  B&  E.  fiantquc  reliqux  A— B, 
A  E,  quod  dificrcntia  iftarum  quantiiaturo  re- 
liquanim ,  ataualis  erit  differcntiz  qui  eft  intcr  B 
&E.  Nara  fubtrahcndo  A — Ecx  A — B.fubtra- 
hendo  A  ex  A  rcftat  o.  fubtrahcndo  —  E,ex— B 
fit  E — B. 


danmr  inequalas  quantitaici  ,  fient  fumra»,  qna- 
rum  diffcrcntia  zqualis  crit  dificrentix  quantiu- 
tu.m  additarum;  ut  fi  quamitati  A  addantur  quanl 
titatci  B  &  E  ita  ut  fiant  fummi  A  h-  B  fif  A-+E, 
carum  diffcrentia  etit  B> — E. 


gfitssB&efi' 
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PROPOSITIO  IX. 
Theorema. 

Sitddem  (jiuntittt  int/juali  cremenf  protrMhitur, 
diffirrtntiM  prttrM^lionum  tquMlu  trit 
diftrttuU  pretrMQiritm. 

Senfus  hujus  propofJtionts  barbarJ  fub  his  vo- 
sibus  explicatc ,  cft  quod  fi  eidcm  quantitati,  ad- 


PROPOSITIO 
Theorcraa, 


X. 


Si  idem  Utiu  pretrMhMtMr^  centrMhdtmr  tns^uMli 
erementa  ,  ^  decreminte  ,diffirentiM  cenirMdM, 
fretrAat,»ijMMlit  erit  MnregMe  ientrMdienii^d' 
pretrMilienii. 

Senfijf  cft  quod  fi  cidcm  quamitati  addiiur, 
•lia  quantita»,  &  eidcm  alia  quantitas  injtqualii 
fubtrahitur  ,  fiatquc  fumma ,  &  rcfidunm  }  diffc- 
rentia  illius  fumro»  ,  Sc  rcfidui,  xqualis  crit  ag- 
grcgato  quantitatum  additz  &  fubtraibc.  Ut  fi 
quantiuti  A  addatar  B  &  fubttahatut  E  ,  fiaiquc 
fumnu  A  B  ,  &  rcfiduum  A — E  .  diffcrcntia 
intcr  fummam  A  -+  B,&  refiduum  A  —  E  «qua- 
lis  erii  fummi  B-+  E  ;  fi  cnim  cx  A-+  B ,  fubtra- 
has  A — E,rcftabit  B-+E. 

fifi  e&gSgng9iagpg9e9<gg9e9g&fi9:e9g9g9BBB8ggfl9 
PROPOSITIO  XL 
Thcotcma. 

Cenefit  efUMdrMti  binemi\,    QuadrMtum  lineniM 
rMdicit,  tejUMle  efl  (juMdrMiii  iMterum,-^  duple 
plMno  fub  iMttrihm, 

ProduAio  qnadratt  i  latere  fimplici ,  nullam 
difficuUatcm  continct  ,  ficut  ncquc  gcneratio 
czterantm  poteftatum  cx  radicibus  fiivpliobas: 
ma)or  dl  difficultas  circa  gcncrationcm  poce- 
ftatum  ,  qux  «X  radictbus  compofiiis  proveX 
niunt. 

Proponatnr  ergo  prim6  latu»  quadrati  com- 
pofituiti  vetbi  gJatii  A  -+  B.  Dico  quadratum 
tbtius  aggregati  A  -+  B  cflc  cqualc  quadraro 
lateris  primi  A  ,  fcu  fegmenti  A  &  quadrato 
fegmcnti  B  -+  duplo  plano  ex  A  in  B  hoc  dc- 
monftratum  eft  ab  Eudidc  ,  in  propofitione  4. 
a.  iibri. 


A 
A 


B 
B 


AB-+  Bi 
AB 


Ai  -»■  2AB-+  Bi 


Idcra  Algcbrici  deroonftratur  hoc  modo  qua- 
dratum  aggregati  A-+  B  conftat  iis  omnibus  par- 
tibus  quz  ptoducontur  ez  multiplicaiione  A-«^B 
pcr  A  -+  B ,  ducatur  prim6  A  -+  B  in  B  fict  AB 
-tBi.  ducatur  idcm  A-+  B  in  A  ficnt  Ai  h-  AB 
cojligantiir  quaatitatea  produ^bc  cruni  Aq  -+ 
xAB  -+  Bq. 


PROPpl 
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pUno  fub  diffcrf niia  &  mtnori  latcte  ,  cx '  anaJra. 
tomtjoci»  cciUc  quadiatunn  Apotomct  lcu  dif. 
fcrcncic. 

PROPOSITIO  XV. 

Siftnt  trU  iMtrd  ctntinMt  frtftrtitnMlia,  erlt  ^*. 
drMtnm  ifjfjtg*"  '*  »"*•«■»'»»*  &  m{ntma,d^tiU 
ifttddrdii  mtdg  dMplitMti  IMMdrsf  difftrtn~ 
tU  inttr  mdxlnmm  fSr  mitimntm. 

Siot  tria  Utcra  continui  proponionalia  ,  A> 

A    B   C   D   E  F 
16.  8.  4.  xo.  11.  16. 

B ,  C.  litquc  D  >  funnnia  nuximi  A  8c  miniroi  C. 
&  E  diffeicntia  inict  A  &  C.  ficquc  F  mediumiu- 
plicatum  •,  dico  quadratum  fummK  D  ,  cquale, 
cfTc,  qnadrato  quantitatii  E  &  F. 

Dcmonftratio :  intelliganir  quanticai  D,  divifi 
in  A  &  C.  etii  quadratum  aggregati  A  -+  C  feu 
quantitatis  D  ,  «qnale  quadrato  diflcrtnti*  ,  & 
rcftangulo  quatcr  comptehenfo  fub  A  &  C.  ( per 
7.  X. )  fed  rciUngulum  fub  A  &  C  ,  cquale  eft 
quadrato  cx  B.  cum  A ,  B ,  C  hnc  contimi^  pto- 
pottionales  ;  crgo  quadtaiam  ex  D  |«qtUjc  eft 
quadrato  difTcrcntiz  E  ,  &  quatuoi  qiiadratis  cz 
l-roponatur  Apotomc  a  —  d  ,  .cu  umcrcnt.a  ^  quadrato  quantitatis  B  duplicat.  ergo 
intcr  A  &  B  ;  di^  eju»  qtudrarum  elTc  rqualc  q"^»tum  cx  D  «qualc  cft  quadrat,,  ex  E .  &  B 
qu.dr.tij  Utcrum  A  &  B.  mmus  duplo  pUno  fub  «^"pli""  ^ »«1"°^  dcmonftrandum. 
latetibus  A  &  B.  Muliiplicctur  A —  Bpcr  .V — B 
ic  coUigantur  onuvcs  quantitaies  produ^x  ,  pri- 
mo  —  dudum  in  —  B  cflicit  Bq  turo  — B 
«lufturo  in  H-  A  cfiicic  —  AB  :  paiitct-+  A  du« 

A —  B 

,  A —  B 


PROPOSITIO  XII. 
Tbeoccroa. 

rUnnmfni  Imtuhm  ktn«mii,nuJ!mm  pre{>§rti»nMlt 
tfi  initr  qnddrdtM  iMtrum. 

Sit  nl  pti^J  r»^'«  binoroia  A-»  B  fuquc  qua- 
dratum  Uicris  ptimi  Aq  ,  &  l«i"is  fccundi  Bq. 
dico  pUnuro  AB  clTc  roediuro  pioportionak  mter 

Aq  &  Bq.  .    •  , 

Demonftiwio.  Curo  idcm  A  ,  roultiplicando 
fcipfum  ae  B.  faciat  Aq&  AB,  crit  Aq  ad  aB  ut 
A  ad  B  :  paritcr  c«m  idem  B  rouItipHcando  A  (c 
fcipforo  faciat  AB ,  «£  Bq,  ita  erit  AB  ad  Bq  ut  A 
sd  B  :  crgo  iu  ctit  Aq  ad  AB  ,  &  AB  ad  Bq  ut  A 
ad  Bi  erpo  AB  cft  mcdium  proportionalc ,  quod 
crac  dcmonftiandoro. 

IB 


PROPOSITIO  XllL 
Theorenuu 

HndJtrMMm  ^pttimti  t^jMMlt  tft  <iM*iTMtit  Utt- 
rnm  iMflo  plMta  UttrMm. 

Proponatur  Apotome  A  —  B ,  fcu  difTcrentia 


PROPOSITIO 
Thcorenu. 


X  VL 


 AB-+  Bq 

Aq— AB 

Aq  —  lAB  -+  Bq 

ftum  in  —  B  efficit  —  AB.  -+  A  dudhiro  in 
-+  A  producit  Aq :  ctgo  ptoducitur  Aq — lAB 
-+  Bq  in  numcris  idcm  vidcbis  fit  A ,  ) .  &  B  ,  x. 
differentia  erit  i.cujui  quadracum  t.  quadrata 
funt  9.  &;  4.  quorum  fumroa  1 5.  pUnum  fub  la- 
tcribus  cft  6,  fic  duplum  eiii  1 1,  quod  fubtra&um 
ex  1 ). rcliDquic  i.quadratum  difrcicntic. 

PROPOSITIO  XIV. 
Thcorema, 

QiuirMtMm  Apetomts  ttfnnlt  tft  (fitairai»  majtrii 
Idterii, —  ^uaina»  minfrii  &  iuplitipUno 
fnh  Aptttmt  (tf  mintri  Uiire. 

Sit  Apotomc  fca  differentia  Uterum  A  —  B  ; 
dico  (i  ab  Aq.  aufcratur  Bq  &  duplum  pUnum 

fub  B  &  fiib  A  B  reftabit  quadtatum  Apoto- 

mes  ;  nam  difTerencia  iatcram  A  B  ic  minus 

Uius  iquantut  majori :  fi  crgo  furoatur  diffcrcn- 
tia  pro  primo  Utcrc  ,  &minus  Utus  pio  fecundo, 
crit  (  prr  1 1.  hufui )  quadratura  difFercntii-+  du- 
plo  plano  fub  difrcrcntia,  6c  roinori  Utcrc  quadra- 
to  minoris  lateris,xquale  quadrato  roajoris  :  ergo 
fubtrafto  quadrato  roinoiis  Uieris  ,  curo  duplu 


In  bitiomiM  rdiiet ,  fudirtUMm  M^gregMi  i^udira- 
ttrum  utnufijMt  iMtris  ,  tejMale  tfi  tjUdirM» 
iiftrtniid  fudirdttrMm  -+  juddrdit  ittpH  pl^ 
nifnb  Uttribm, 

Sit  B  nomia  radix  A -+  B  fitqne  Ai  qtiadra- 
curo  roajoris  lateiis  >  &  Ba  quadiaturo  minoris, 
aggrcgatum  uitiufquc  (ii  Ai  -+  Bi  quadratum 
hu|us  aggregati  {ptr  it,)  erit  A4-+1A1  B1-+B4. 
Erit  autcm  diffirrcntia  quadratoruro  Ai  —  Bi 
cjus  qnadramm  A4 — 1A1B1-+B4:  duplumpla- 
num  fub  Utcribus  cft  lAB  ,  cujus  quadratuib 
4A1B1  fi  addas  quadrato  difTctcniix  ,  ficies 
qtum  A4-+iAiBx-+B4fcu  quadiaium  quantita- 
tis  Ai  -+  Bi. 


(S59S9fi9e9fi9eSfiS6B65S3'.C 

PROPOsiTio  xvn. 

Thcoremx 
Extrdni»  rniicis  tfudirdtt. 

Ex  di^is  faciU  dcmonftrabirous  totam  gcnera* 
tionem  quadrati  binomic  radicis  &  conlcqucn- 
tcr  excra&ioncm  radids  quadratc.  Proponamr 
enim  radix  binomia  jj.  fcu 50  -+  7.  fcribatur  57 

S'  7 


70- 
49« 


ita  uc  intei  utturoque  nuroertim  reliiiquatur  fpa- 

tiutn 
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tium  anius  chirafteris.  Tum  fcribatur  quadra- 
rum  numcri  (  ,  fub  numcro  j  ,  ica  ui  uUima  ejiis 
ciplua  rcfpondeat  fuz  raJici  5.  iJcm  fiat  pro  fc- 
cundo  latere  7.  fiat  itcm  dupKim  planum  cx  f.  in 
y.critncmpc  70.  qui  numcrus  ita  fcribaiur  ,  ut 
iiliimus  C|us  ch»iiGtct  rcfpondcat  fpaiio  vacno 
intermcdio.  Colligantur  omncs  ifti  iiiimeri  Btt 
fummi  )i49.  quadraium  radicis  57.  pi>riiimus 
mim  quadranim  jateris  {o,  &c  quadratum  laterij 
7,  8c  diiplum  planum  fub  Utcribus. 

Ex  his  dcmonlhabimus  mcihodum  extrahen- 
dx  radicis  quadratz.  Pro^K>natur  cnim  quadratiim 
binomiz  radicis  nempc  Ai  iAB-+  Bi.  prim6 
qnzro  radicem  primi  membri  Ai.  hzc  crit  A  , 
qux  pcr  fe  multipiicata  producit  Ai.quo  fubtra* 
^'u  c  x  At  nihil  tcl  nq  iitur :  duplicetiir  radix  in- 
vcnra  A,  fitqnc  lA,  pcr  lA.divide  lABerirquo- 
tietis  B,  addcndum  ctiam  divifori ,  ita  ut  fiat  totus 
divifor  xA  -+  B.  qiicm  mulciplicabis  per  B  ,  fict- 
q>ic  xAB-4-Bt ,  quibui  fubttadis  ex  1AB-+B1 
n>h<l  rclinqaitur. 

Proponatur  alia  quantitas  cx  qna  eruenda  ra- 
dix  q-iadtata  :  nempe  jfcAi  —  48A1-+  16A1. 
Prim6  eruatur  radix  quadrau  primi  membri,  hzc 
crit  6A,  quz  fi  pcr  fcipfaro  muhiplicctur ,  ef&;iet 
i6  Ai.  quo  fubtradlo  ex  primo  meirbro  nihil  re- 
linquetur.  Ouplicctui  radix  invcnta  fiet  -+  1 1 A, 
perhunc  numetum  divide — 48  Ai :  crit  quoticns 
—  4A  qiii  etiim  addi  dcbct  ad  diviforcm  ,  ficique 
iiA — 4A  ,  quo  multipiicaio  pcr  quocicntun  in- 
vcntura  —  4A,  lit  —  48A1 -+  16  Ai  qiiofub- 
trafto  ex  numcro  propofito  nihil  relinquitur ,  cft- 
que  radix  6A— 41. 

TcniA  propoiutur  Ai  -+  lAB  -+  Bi  -+  iBC 
H-1AC-+  Ct.i  quo  fit  radix  quadrata  erucnda. 
Quzratur  Primi  radix  quadraia  quantitatis  At 
iiivcnitorque  A,  cujus  quadratum  Ai  fubtradhim 
ex  primo  mcrabro  nihil  relinquii.  Duplicctur  la- 
<Jix  A  ,  firtqiic  divifor  lA  ,  pcr  qucm  nnmc- 
rum  dividc  1 AB  ,  fit  quoticns  B  addendus  divifo- 
ri  »A,  fietque  lA  -♦•  B.  rouitiplica  lA  pcr  B  ,  fict 
a AB  ,  qucm  nurocrum  fubtrahcs  ex  lAB.  multi- 
plicaB  per  invemutn  quotictuem  B  ,  producetur 
Bi  qucm  fubtrahes  ex  Bi  &  nihil  relinqnernr. 
Inventam  radiccm  A  -+  B  dnplica  ,  ficc  1  A 
H-iB  ,  pct  qucm  dividcs  duo  prima  merabia 
reliqui  .  ncmpc  -+  lAC,      iBC.  invcircs  qiio- 
tientem  C ,  aJdendum  etiam  divifori  lA  iB 
fictquc  tA-¥  iB      C  pcr  hiinc  C  muliiplica 
totumdivforcm.  fict  lAC-t-  iBC. -+ Ci  qni- 
bus  fiibtra«ais  nihil  rclinquitur  ,  cfit  crgo  radix 
A  -f  B  H-  C. 

Mj  iw  m  in  n  rti   m  tti  Ttt  ftt 

pROPosiTio  xvm. 

Theorema. 


Detnonftraua  Gcneranir  cubus.  dum  quadra- 

-.atipl  ceL   'ZtT         ^  ^  ^ 
titatcs  n/r  J  ^      ,  B.ralligantur  omncs  quan- 
ma.cs  pcr  h.nc  roultiplicationcm  proUua.  & 
habcbii  ptopoiua  qua^citatc.     ^  '  ^ 


tAB  -+  Bi 

A  -fB 


A1B-+1AB1 
Aj-+iAi  B-t  ABi 


Aj  .-+  }Ai  B- 


B, 


}ABi-+B) 
In  numcri»  idcm  patcbit  ponatur  A  ciTe  t  & 
Bi.  crit  ctibtis  radicis  j.  i  tj.  crit  A5.17   ,1"  n 
J4.crit  item  jABt  }6.  &  B,.  8.  cruntqu^UuU 
i7.j4.j6. 8.  quinumcti  adzquant  cubum  nj. 

PROPOSITIO  XIX. 
Thcoreroa. 

CMbtupnmi  Uteru.ftlUmm  ex  tfUMlrdt»  PriMi  /4- 
ttris  in  ftcundMm  Imm  ,  felidHm  tx  <ju4dru» 
ftcunii  ,n  primMm  Utm  ,  CMbMt  UierufrcMi. 
dt ,  yijf/  ^uMititMtts  cominMt  prtptrtitttMlt/  in 
rMtuni  primi  iMtris  ad  ftCMndMm, 

Sitradix  binoroiaA-+  B  fintque  quantitate» 
quibus  conftatcubus  Aj.  Ai  R,  ABi  ,  Bj.  dico 
illas  quantitatcs  cfle  continuc  pioponionalcs  itii 
rationc  A  ad  B. 

Dcmonftratio.  (  Ptr  i  j.  hM\m )  hz  quantitttei 
Ai,  AB .  Bi  funi  continuc  proporiionalcsi  in  ra> 
tionc  A  ad  B .  crgo  fi  muiciplicentur  pct  eandem 
quantitatcm  A  ,  ptodudz raagnitudincs  Aj.AxBi 
ABi ,  cruni  coiirinue  proporiionales  in  eidcra 
raiione  ,  A  ad  B.  Pariier  C\  B  multiplicet  Ai,  AB 
&  Bt  ficnt  ouantiiaics  BAi  ABi,&  Bj  continuJ 
proporcionaics  io  cSdem  rationc  A  ad  B  :  crgo 
quantitatcs  Aj  Ai  B,  ABi  &  Bj  funt  continui 
proporrionalcs  in  rationc  A  ad  Bj  quod  erat  dc- 
mondranduin. 

COROLLARIUM. 

Ex  hoc  concludes  Aj  ad  Bj  cire  in  ttiplicat» 
ratione  A  ad  B. 

PROPOSITIO  XX. 
Theorcma. 


Cubm  hinemit  rMtlici*  ,  d4fMmlis  tfl  cubo  primi 
Uterin  ,  plm  triplo  falido  tx  ^MMdrMto  prtmi 
Uttrii  in  Utm  fecundMm  ,  -+  tripleftUdo  ex 
^HndrMti  fecMndi  ilt  pritMMm  ,  -+  cub»  fecundi 
iaterit. 


binomia  A  -+  B.  dico  ejus 
-tri- 

plo  loiiaoqiu"»  III  »-       r  --  "  *■  "■'* 

plo  folido  gencrato  duftu  B  qti  in  A.  ita  ut  ctibus 
totalis  coalefcat  cx  o&o  paitibus.nempc  duobus 
cubis ,  0e  6.  «liis  (blidis. 
Ttm,  I. 


Proponatui  radix  

cubiim  crte  zqualcm,  aibis  latcrum  A  6c  B,- 
plo  folido  quiKl  fit  mohiplicando  Aq  pcr  B- 


CMbm  Af»i»mes  feit  differeniid  tqu^it  eft  CMb» 
primi  Uteru  • — tripUfiUdo  tx  fMMdrM»  priid 
Uttris  in  ftCMndMm  -+  tripU  filido  tx  qtiAdrMio 
ficundi  Uitrii  in  prinuim  Uim  —  cMi»  ftCMn- 
di  iMierti. 

Sit  Apotome  fcu  difTercntia  intcr  A&  B,  hoc 

eft  A  Ojdico  cj'is  cubum  zqualcm  cfTc  cubo 

primi  latctis,  —  iribus  fulidis  cx  qto  ptimi  It» 
irris  in  fecundum  ,  -+  tribus  folidis  cx  quadrato 

fccundi  latcris  in  primum  cubo  fccundi  la- 

teris. 

Dcmonftratio.  Cubus  producitur  ex  multipli-, 
catione  quadrati  pei  ladiccm  \  muliiplicctur  ec- 
go  quadiatuin  diffucntiz  A  — B,  ncmpc  Ai 
LLll  — AB» 


uiyilizuu  U 


6j4 


Algebra 


— lAB Bt  paMndemdkferentMio  A— B, 
ex  multiplicatione  -+  Bi  per  —  B,  6t  —  B)>cx 
doOu      »AB  pcr  —  B  fit  h-  lABi  ,  cx 

Ai — iAB-H-  Bi 
A — B 


— AiB-MABi— Bj 
j— »AxB-+  ABi 

A| — jAxB-+  jABi — Bj 

Ai  per — Bfit  —  AiB.  inuhipliccnir 
idem  quadratitm  per  A  ,  &  habcbii  A  j —  lAiB 
-+  ABt  colligatuur  omnct  <]uantitates  ,  habcbi- 
nui  cubum  Apotomet,rcu  diffcrcntic  Aj — j  AxB 
)AiB  —  Bj. 


PROPOSITIO  XXI. 
Problenu. 
Cttnpefiti»  ctiki. 

Ex  rupetioribut  propofittonibot  >  hei\i  com« 
poCitioiKm  cubi  binomix  ttdicifconclu^cmus. 
Ptopoiumut  bioomiam  ladiccm  57  :  hcc  fcriba- 
tnr  rcliAit  duobut  incervallii  Tacuii  :  fcnbatur 
fub  f  cttbut  illiut  i  ij,  ita  ut  ultima  cjnt  cyphra 
rcrpoiMlcat  radici  ^  «fiatquadratum  radicis  f .  ettt- 
^uc  aj.quimultipliccturper^.  eriic^ue  17  ^  mnt- 
tiplicctur  per  j.  ut  fiint  jAtB  habebir<]u« 
ita  fcribendum  ,  ut  i  refpondcat  ;  tcrti^  fitt 
At  erit^ue  49.  multiplicandus  pcr  A  ,  etitquc 
piUiMlui  14J.  roultiplicctar  pet  j.  ut  fiant 


A 


B 

7 


7iS 
i4l> 


At 

jAtB 
jABi 
B| 


i8;i9j. 

5AB1  htbcbiranc  7J  f  .itt  rcfibendum,  ut  primoi 
chataCbcr  7  relpoiideat  radici  j .  dcnique  fiat  cu- 
but  7.  fcu  }4j.  ita  fcribcndut ,  ut  cjus  nlttnM  cy- 
phra  rcfpondcat  radici  7.  fiat  omnium  fumma  ; 
kabcbifquc  cubum  lotalero  i8j  19J.  m  quo  vidct 
oibum  urriufque  ladicit  poni  fub  Tua  ladicc ; 
jAtB,plos  participarc  de  A.quam  dc  B.idcoque 
poni  iia  ut  dux  cjut  cyphrx  rcrpondeant  radici 
A  lcd  jABr  qnia  plus  participat  dc  B  quam  dc  A 
ita  collocatw,  ot  nnoi  tanium  ejut  tharaaer  ref- 
pondeat  radici  A.  Dcnique  cubut  B  totns  ref- 
pondct  radici  B. 


taBssasBBsmmmBm 

PROPOSITIO  XXII. 
Pioblema. 
ExtrnBle  rniicii  cuhic*. 

Proponatut  cubus  Aj  jAtB-+ jABt -*Bj 
cttjos  ntrrahcnda  radix  cubica  ,  qusrratitt  radix 
cubica  prima  membri.cpix  invcnicwr  eflc  A.cujus 
cubut  Aj.  fubitaflkus  cx  printo  vneiiAwo  «iltii  re- 


Unquit.  Fiat  qaadtatuin  radicia  invenic  >  eriique 
At.  qui  multiplicctot  pa  j.  fiet  jAi.  pctquam 
quantitatcm  fi  dividas  j  A  t  B  ,  invenics  ouoticn- 
lem  B  ,  pcr  qucro  fi  multiplicet  j  A : .  fii-c  J  AxB, 
quo  fubtra^  ex  fccundo  roerobro  nihil  leUtv- 
quitur.  Tum  fbima  quadratum  ladicis  B  invCD- 
tc  ,* muUipUcandum  pa  j.ut  fiat  jBx.  &multi- 
plicanduro  per  A.  habebifque  jAB:.huic  addc» 
cubumcjufdem  B,  ita  habcbis  jABxH-  jB- qui- 
bus  fubua^is  ex  numcto  piopofito  nihil  tclioi- 
quitur. 

60 

A.  18/  19) 


(J7 


6019J 


l 


Hu)as  praxts  aitificium  mcli&s  in  nametit  ap- 
aicbit.  Pioponatur  ntimcTus  A,ex  quofitextia- 
cnda  ladix  cubica.  Notatis  punftis ,  ita  ut  inter 
fingula  duo  chara^ercs  intcrponantur  :  queratur 
miximus  cubut ,  qui  invenittir  in  185.  invenieT- 
quc  iij.  cujns  radix  j  notctur  in  qucKicnte:  ejas 
cubum  I  tj.  fubtrahe  ex  i8j.  rcftant  6a  Tumfiac 
tripliim  quadratum  radicis  iirvcntz  quod  ciii  7  {oo. 
cui  adde  tcr  ipfam  radiccro  50  feu  lyo  fict  76/ o. 
Qucre  qooties  7  in  60 :  inveniruf  quidcni  ofties  z 
ouia  tamcn  ,  tot  adhuc  folida  fubtrahcnda  func  , 
lcribantur  7.  &  primA  per  7  mukiplica  7500. 
ficntqoe  jxjoo.  In  fuper  fiat  triplom  quadratum 
radicis  invcntc  7,  critque  147-  mulriplica  pcr  jr  o, 
ptimam  radiccm  fierquc  7  j  jo.  denique  fiat  cubus 
radids  7.  feu  j^j.addanrar  hcc  ormiia  &  habcbis 
6013J.  que  fubtrafta  ex  rcliqoo  numcri  A  nihil 
lelinqauni.  Si  plutes  quam  duc  cyphrc  inveni- 
rcntur  in  radicc.dnz  invcntz  fcu  J7.  perrooduin 
unius  alTurocndz  funt. 

Ptoponatar  alfud  exempluro  cnbtis  17  ki  ~ 
j^Aj-i-jroA^ — 8oAj-+<oAx — X4A 8. 
-+  90A4 — 8oAj-+6oAx — X4A-+8 
J6A4 — 8  Aj 

-+54A4 — 7iAj-+6oAa — X4A-+8 

 (jAi-iA-+» 

-+  j6Ax — 14A  -+  8 

Quzratur  radix  cubica  primi  membri  hcc  eric 
j  Ai.  atjui  cubns  eft  17  A6.quare  ex  priroo  naem- 
bro  nihilrclinquitur.  Qiiadtatum  radicis  jAi.efk 
^A^.Qjiod  tei  fumptnm  dat  diviforcm  i^A^.pec 
quem  fi  dividas  fecimdum  tncmbrum  invenics  pro 
quoticnte  — xA :  multiplica  diviforem  X7A4  pet 
—  xA.  6«  —  J4AJ  quofubtra£lo  ex  fccundo 
membto  nibil  rclinquitur.  Fiat  invcnii  quoucntis 
— lA  quadrstBni ,  it  erit  -+  ^As.  tct  fiunpium 
crit-+  I X  A  X.  &  mukiplicstum  pei  priroaro  radi- 
ccm  -+  j  A 1.  fiet-+  j 6A4.  quo  fubtrafto  cx  -+  90 
A4:rcUnquetur  -+  J4A4.  fiat  itcm  cubus  rccunJc 
radicis  inventc  .nempe — xA,  bic  cubus  «rit— 
8  A  j.  qtio  fubtrafto  cx  cparto  rocmbro  relinqtii- 
mr  —  7iAj.addereliqoos  ntimeros  fupcriores. 

Radicis  invcntz  eotins  pcr  roodom  uniu*  fe" 
jAx— xA.fiat  qusdr^d  erit  9A4— itAj-*-4A». 
ter  fiimatur  fictdivifoi  i.j4k^j—9^M^  itAa. 

pet 
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fCT  quetn  ntmifram  ,  (1  divid«  rcfiJuum.invcnics 
-+  i.pcrquotieutcm  invcntum  multiplica  divifo- 
tero  hibcbis  54  A4  —  7*  A).  -+  14  Ai  qmbus 
fubtrjftis  cx  primo.fccundo  &  tcrciomcmbro  re- 
iinquitur  }6  At.:  iiat  quadratum  mimcri  i.  id  ctiC 
4.  lumatut  ter  ,  ficnt  it.  multiplicctur  pcr  pri- 
mam  raJiccm  ^Ai  —  lA  fient  )6  Ai —  14.  A, 
qux  fi  fiibti  jhantur  cx  duobuj  mcmbris  rclinqiii- 
tur  mhil;  dcnique  fiat  cubns  niuTicri  1.  illeerit  8. 
quo  fubiiaduex  8>  aihil  iclitlquitur. 

PROPOSITIO  XXIII. 
Thcoreroa. 

QMldriim<iii*irjiturn  r^iUu  binvmU  toulit  % 
itfliAU  tjl  jiijdrAfqn*  irAt»  lntetii  pri>ni, 

-+  QuMdruplo  planoplant  m  CHb»  iMtrit  prmi 
in  Imm/  ftcmditm. 

-+  Stxtuplt  pUnoplAn»  k  qHddrAl»  latrrit  pri- 
mi  in  ^HadrMum  fecundi. 

-+  QHmdrHfit  pUntpUn»  >  i  Idift  primtin 
rubMmJecHndi. 

-*■  QHMdrMtijHMJtrdt»  Utirit  fetitndi. 

Sit  binomia  radi^  A  -i-  B.  dico  ejus  qqrum 
Itqnalc  c(Tc  fcqncntibtis  quantitaiibus  A4  -»■  4 
A}  B-+6  Ai  Bi-i- 4AB) -+  B4.  Qiioniam  enim 
C\  latus  multiplicct  cubum  genctat  qq.  cxponatur 
cuboj  radicis  A  -+  B  qui  multiplicttur  pcr  ra- 

Aj  -4-  jA  iB  -(■}ABi-i-B) 
A-^B 


A4 


jA,B 
AjB 


jAiBi- 
jAiB 


ABj 

jABj-fB4 


A4-f  4AjB  -t  6AiBt-f-4ABj-«-B4 

dicem  A  -+  6  colIiganrnrqMe  omncs  produdli, 
&  inrcnict  rccciifitos  in  tiiulo  propoficionis. 

pRdpdsiTlo  xjtiV. 

■theoterrta. 

S^UMdrMto  tfHsdraiulit  Uttrii  priml  ,  frtdMtlum 
tx  CHk»  Ultrit  pr^i  in  Imimi  fecundum  prtdn- 
OHmtx  qHMArtit»  iMterij  primi  in  cjnidrMtMm 
Uteris  fecHnii^tduBHm  ex  Utert  frimo  in  CM- 
^Htn  fecHnii  ,  ^  ijMM  irai»  ^UMirMiHm  titttris 
fecnndi  ,  fMnt  ceitiiHt  proportitniiliM  in  rMiit' 
iie  Uterii  primi  ad  fccHndnm. 

Sit  bincfmia  radix  A-+  B  dico  recenfitas  quan- 
titates  ciTe  continu^  prupottionalct  in  rationc 
quantitatis  A  ad  6. 

OcmonHratio.  Oftcndimui  (in  10.)  cutum  A  j. 
frtlidum  AtB  ,  folidiim  ABt ,  &cu&um  B;.  cde 
continue  proportionales  in  ratione  A  ad  B.  Mul- 
tipliccntut  hc  quantitatCs  pcr  candcm  quantita- 
tcm  A  ,  produdli  erunr  in  eidem  rstione  ,  hi  an- 
tcm  crunt  A4.  AjB,  At  Bt,  ABj.  paritcr  fi  e«- 
drm  qtiantitaict  per  B  multipliccntur,  produdi  in 
eaJcm  ratione  crunt  ac  qnaiititates  multiplicatx, 
ptodudli  autcm  (lint  A)B,  Ax,  Bt,  ABj.  B4.  ergo 
hz  quantitates  A4,  AjB,  At  Bt ,  ABj.  B4.  funt 
continu^  propottionales  in  ratiotie  A  ad  ^  qjued 
dcmonftraDdum  crat^ 
T »m.  /. 


PROPOSITIO  XXV. 
Thocrema. 

QHMdt  MtoifHiidrMtHm  Apoiomes ,  MtfHdt  tfl  q<j  mM^ 
joris  laterit  ,  minnt  ijHadrnpU  plan»  a  eult» 
mMiorii  iMttris  tn  Utus  minni;—i-  ftxiuplo  pUuoi 
M  ijHMdrMi»  mM\»rii  in  ejmMdrMtHm  tnintrit  — > 
^HMdrHfl»  pUn»  A  Utttt  majtrt  in  cnbMmmi- 
n»rit  -+  ^uMdrMt»qUMdrMto  ftcundi  Uterit. 

Proponaiur  radix  binotaia  Apotome  fcu  dif- 
fercntia  A  —  B  ,  dico  ejiu  qq  xqualc  cflc  A4. 
— ^^AjB  -+  CAiBi  —  4ABj  -+  B4.  cum  cniih 

Aj  —  jAiB-+ jABt  — Bj 
A  —  B 


A4  — jA)B-+  jAtBt  — AEj 
—  AjB  -+  jAtBi  —  jABj-»^B4 


A4  —  4AjB  -»•  *AtBi  —  4ABJ  -f  B4. 

radicis  A  —  <\<\  ptoducaiur  multiplicando  01- 
bum  pcr  radicem  ,  Sc  cubus  cjiis  fit  A  j  •—  jAtB 
-+  jABt  —  Bj  fi  mulriplicciuiir  pei  radiccm 
A  —  B  ficnt  propofitc  quaotitaics. 

WUlBWWBWBBBBBBBBMiiMBBMBBBBiW-BBBBgS 

PROPOSITIO  XXVU 
PtoWema. 
ttmpofiii»  juMirMtiqHtJirMii. 

Proponatur  radix  binomia  j  t.  quc  fcribaraf 
MiAis  tribus  fcdibus  intcrmcdiis  ,  fubj.  fcriBe 
qtiadratoquadratum  numcri  j.  fcuSi,  Fiat  aibu< 
numeri  j.  qui  fit  ty.  multiplicctur  pcr  latus  fc- 
cundum  t.  fiei  54.  funiatur  quatet  ,  fiet  it6. 
MulfipUca  quadratum  latetis  j.  fcu  9.  per  4.qiu- 
dratum  lateris  fccundi  2. ,  pioducetur  36.  qui  mul- 
tiplicari  dcbct  per  6.  fierque  irerum  it6.  Cu- 
bus  latcris  B  feu  1.  hoc  cft  8.  ducatur  in  j.  fien£ 
24.  fuinatur  quaicr  produccntut  p^.  Sunuiat  ul- 


8i 

96 

i6 


A4 

4AjB 

6AtBi 

4ABj 

B4 


lo^Sj  76 

fimi  quaidrato-quadiatum  nnmcti  1.  fcu  ifi.fcri-* 
banrur  eo  ordinc  qui  in  figura  vidctur  ,  prour 
m»g<s,  anr  minus  pcrtincnt  ad  fingula  latcra.quia 
enim  8 1.  cft  cnbus  latcris  A,  totos  ad  A  peftinet, 
fcqiicns  m^mbrum  plus  paiticipai  de  primo  la- 
tcic  ,  quaro  dc  fccundo  «  teuium  squalitct  do 
utroquc  Slc. 


ttn  ij  pRofa. 
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PROPOSIJIO 
Theorema. 


Qiianivij  nA\\  quadtato  quadtaiica  cxu»hi 
poflit  cJdciTi  rocihodo,  qui  fupia  cv  bicam  cx- 
ttaximua ,  quia  taincn  qq  nontantuin  pioducitur 
muliiplicationc  cubi  pcr  radicein  qoadiataro  ;  fcd 
ctiam  multiplicationc  cjuadrati  pet  fcipfuin.fatius 
erit  ex  eo  ptiiis  cxttahcie  radiccm  quadiat»m  ,  & 
niifus  ex  ca  cxttahete  radiccn^  quadratam.  Quod 
ut  mclius  concipiamus  ,  optimum  ciit  confideraic 
quid  pioducatui  cx  roultiplicationc  quadtaii  per 


Algebra 

_f  Decuplo  folido  \  cubo  Uteits  ptimi  in  qti** 
dtaiuro  fccundi. 

^  Y  ll^  .  Decuplo  (blido  k  quadiaio  piimi  io  cobum 

fccundi. 

-t  Quintuplo  folido  "i  latere  pciroo  m  <Jtudr»> 
to  quadiaturo  fecimdi. 

,  SardcColido  Uteiis  tninoris. 


Ai 
Aa 


lAB. 
lAB  - 


Bi 
Bx 


PROPOSITIO  XXIX. 
Problema. 
C*mf»Jui«  furdtfilUi. 

Proponatur  radix  furdcfoUda  A  -+  B  fcribt- 
tor  ita  ut  intcr  otramqac  cvphraro  fint  intcnnc- 
di«  4  fedei.  Fiat  futdcfuhduro  priroc  y  Dcropi 

B. 
1. 


A4 


xA)B 
lAjB 


h  AiBt 
4AiBt 
AiBi 


xAB» 
lAU) 


B4 


A4-f4A3B-*^  6AiEi-H^4ABj-+ B4. 

feipfuro.Producentur  autero  cxdem  omncj  quan- 
titatcs  dc  quibus  locuti  fnrous ,  fivc  tadix  in  cu- 
boro  ducatur,  Hvc  quadiaiuro  in  licipruro.  ut  appa^ 
tet  in  figuia. 


PROPOSITIO  XXVllI. 
"  Theoreroa. 

« 

Suritfiliim  hintm*  rdiitiitt1»*ii*  tfifiuritfiUdo 
\         iMtrit  pnmt 

_+  ^miwttiflo  filid»  i  tfu*ir*u-^mMitAt»  ■  Uterit 
5^  '  frimiy  in  ftcundum  Imm. 

*  -*  ittmfl»  filiit  m  tmk»  Iditritfrimi ,  •» 

irdium  fttmnii. 

-4-  ittmfl»  f»lii»  i  tmk»  Ltttrit  fttundi  i»  fN4- 
irMimm  frimi. 

i}mintufl»  ftliJ»  A  Imittt  frirn»  ia  ^iuulrM»- 
ifudirAimm  fetundi. 
-y  furdefiluk  Uitrii  ftnnii. 

Proponatur  radix  A-+  B.  dico  furdcfoHdum  to- 
lalem  «qualcro  ctTc  folido  Aj  -+  j  A4B  -+■  loA  j 
■ — Bi  -+  loAiB).  -V  5 AB4  -4  By.  cum  enim 
furdcfolidus  gencrctui  nnittiplicatione  quadiato 
quadiati  pct  ladiccro  A-t-  B.  cxponatui  qquadia- 
tum  quod  roaltiplicctui  pci  tadicem  A  -+  B  pio- 
ducciuux  oroiKS  piacdi^kx  quaniitates. 


A4  -*■  4A)B  -4-  iki  Bi  ■ 


4AB, 

A  -» 


B 


B4. 


Af     4A4  B     tfAj  Bi  -*  4A1  B|  -4.  AB^ 

A4B      4Aj  Bi  -t-  sAi  B,  -*■  4AB4  —  B, 


JA4  B  —*  loAj  Bt  -1-  loAi  Bj  — *  5AB4  -»■  Bj. 

Non  eiit  difficilc  oftcndcrc  omnes  ptzdidas 
quamitatcs  cde  continuc  propoiiionalcs  in  taiio- 
ne  lateris  piimi  ad  fccundum. 

Sccundo  fuidcfolidam  Apotomcs  zqualero  e(Ie 

Suidcfolido  piimi  latciis. 

>— Quintuplo  folido  k  quadiato  quadiato 
etls  ptiroi  in  (ccundum  lauu. 


14}.  fiat  A4B.  Aj  fcuSi.  multipUcaturo  pcr  B 
fcu  1.  cfii  161.  fumatur  quinquics  fiet  810.  fiac 
10  AjBi.cft  amem  Aj.  17.  Bi.  4.  roultiplica  17 
per  4.  fiet  108.  fume  dccies  fiet  1080.  fiat  lo 
AiBj.  Ai  eft  9  multiplicatum  pei  Bj.  fcu  8  tffi- 
cit  71.  multiplicatum  pet  10.  efficit  710.  fiac 
5  AB4.  B4  eft  1 6.  dudum  in  A  ,  fcu  j.  efficit  48. 
lumptum  5  tfficiti40.  futdcfolidus  i«ft  ji.ad- 
dantui  hx  quaniiutes  fici  foroma  fupta  tiota» 

nJ544J»- 


PROPOSITIO  XXX. 
probleroa. 
ExtrdBi»  rmiitii  furdtfiliid. 

Ex  fupctius  diAis  facilc  methodum  doccbimus 
extrahcndi  ladicem  fuidcfolidam  in  nurociis.  Pro- 
ponatut  numcius  A,  ex  quo extrahcnda  ladix  fur- 
dcfolida,  notciur  punduro  fub  ultimi  ,  cxinde  tc- 
linquantui  quatuof  fedcs  vacuz,  noiciurquc  aliui 


II.  X. 

91.7. 
A  Jjn44Jl 


B  MJ  

40f  

1080  . . . 
710 . . 
140. 


pun£lum ,  &  ita  deinceps.  Qixratur  maxifflti» 
futdcfolidus  qui  in  primo  roembro  j)J.  invcni- 
tuf  &  dcpichcnfo  cfTe  143.  furdcfolidus  radicis  j. 
fcnbo  in  quoticnte  radicero  j.  &  fub^cribo  furdc- 
folidum  B,  quem  fubtraho,  ex  pritvomcmbro ,  & 

talinquitur 
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relinqujfiit  ^i  primut  «Jivifot  erit  quinquics  qua- 
draioqtudratom  radicis  invcntx  i  cftautcm  illius 
qq  8 1  ,  &  qainquics  fomptum  405  ;  quia  aatem 
invtnitur  bis  in  membro  fupcriori  :  fcribatur  in 
quotienic  i.  tum  multiplica  diviforcm  pcr  1.  & 
produdlum  aufcr  ,  ex  nunicro  fuperiori  reftabit- 
queiH.  &C.  invcntis  duobus  charaderibus  de- 
bent  adhjc  fobitahi  rcliquse  quantiutcs  ,  Bc  pti- 
roo  10  Aj  Bi.  cft  autcm  cubus  ptimi  lateris  17. 
quadtatumfccundi  4  ducantur  inviccmficnt  108» 
dccics  furac  hibtbis  1080-  qui  dcbct  promovcri 
unl  fede  ad  dcxttam  ,  &  fubtiahi ,  ex  fupcriori, 
reftabit744.  &c.  debet  iiem  ficri  10  AiBj  }  Aa 
eft  9.  &  B}.  eft  8.  fiunt  71.  decies  fumptus  erit 
7ao.  fubfciibcndus ,  fcd  uni  fcdc  promoveatur  ad 
dcxicrain  ,  intelligcudo  dc  ultinto  charadlcic,  fiat 
fubtra^io  cx  rocmbro  fibi  refpondcnic  ,  rclin- 
quctur  14)1.  fiat  5AB4  cft  autcm  B^.  \  6.  du^s 
in  A,  fcu  ).  producit  48.  quinquies  140  ,  fcribcn- 
dus  ita,ut  promovcatur  ani  fede  ad  dcxteram;fiat 
fubiraftio  rcUnquctur  j  1.  Denique  fiat  furdcfoli- 
dus  numcri  1.  erit )  1 ,  quo  fubtra(^o  nihil  tclin- 
quiiur. 

Notandum  eft  ,  q&&d  lic^  egctimos  quafi  cy- 
phra  ),  in  quoticnte  ix>n  (ignificarct  jo  ,  fcd  lan- 
ruro  ), id  faciUtatis  tanti^m  graiii  nos  egifTe  vir- 
tualiier  eniin  cam  cqualcm  fccimus  numero  )o. 
ita  ut  duz  partes  noftri  quotientis  cftcnt  jo,  &  1. 
ut  in  piimo  divifbre.  Surdcfolidus  nuroeri  )o. 
noneft  14«.  fcd  14)00000.  atq-.ie  »/ieb  pcr  (im- 
phcem  collocationcm  numeri  14).  idcro  przftiii- 
mus,ac  n  futdelblidiim  numcri  jo.  &  non  nuroc- 
ri  ).  fecifremus  ;  quod  in  aUiiomnibus  expcricn- 
(i  tnanifcftum  fict. 


a8BaBB8BBB8ra408BS^MMB8MMnini 

PROPOSITIO  ^tXXL 
Theorcma. . 

QHudrMtecithm  rAdicit  birietmd  ^udlis  tfi  tjgd» 
drdtocMho  iMttris  frimi. 

-f  Sfxiuplo  folido  a  fMftrfoUdo  iMcris  fri» 
in  latm  ftcnndum. 

-+  Decu^uintMplo  folido  i  tftf^  \tU9rit  frlwi  Ut 
^M*drMtMm  ftCMndi. 

yigtctiplo  folido  4  cuio  lattris  prirru ,  in  cm* 
hnm  ftcundi. 

-+  DecMefMintuplo  folid»  i  ^u*drMo  iMteris  pri» 
ml  in  <jj  feCHndi, 

-+  Sextupio  falid»  M  Uiert  prim»  infMperfolim 
dum  fecundi. 

'-+  ^M^*  Uterit  feeundi. 

Proponaiur  Radix  binomia  A  -t-  B  dioo 
cjus  quadraiocubura  ,  (  quem  malc  RcnaLli- 
nus  vocai  cubocubum,  hoc  cft  poicftatcm  cujiis 
cxponcns  eft  6. }  dico  inquam  illius  qoadtatocu- 
bum  cfTc  zquaiero  A6  -+  6A  jB  -+  15  A4  Bji 
-+  10  A)  —  B)  -f  ij  Ai  B4  -f  «ABj  -h  B«. 

Hzc  propofitio  probatur  eodcra  modo  quo 
fuperiotcs  :  fjcilc  autem  cxtrahitut  radix  hiijus 
^tcftaiis,  dcbet  enim  prius  extr<ihi  radix  quadra- 
ta  i  lum  radix  cubica,  uc  autcm  omnia  oculis  fut»- 
jidantur,  potcft  poni  hic  tabula  oftcndcns  poie- 
ftates  radtcum  A      B,  k  A  —  B. 


1.  feu 

4 

6 

Super    1  qc 

c. 

qu. 

cobus. 

sq 

f .  fuper. 

qc 

cubiK 

AfB 

At 
lAB 

Bi 

A)^ 
)AiB 
)ABi 
B) 

A4 

4A)B 

6A1B1 

4ABJ 
B4 

Af 

jA^B 

ioA)Bi 
loAiBj 
fAB4 
Bf 

A6 

6A  )B 
I) A4B1 

lo  AjBj 
if  A1B4 
6A  B, 
B6 

A-B 

At 
— lAB 

H-  Bi  j 

~a7" 

—  jAiB 
-hjABi 
— Bi 

A4 
— 4A)B 
-+6A1B1 
— 4ABj 

A(        1  A6 
—  jA^B  1 — 6A}  B 
-«■toAjBi  -+rjA*Bi 
— loAiB)  — loAjBj 

1 

l 

p  B4 

-f  jAli4  '-njAxB4 
—         { — 6A  Bj 
1  -+  B6 

PROPOSITIO  XXXIL 
Theorenu. 

QnMdrMium  Mggregui  duorum  iMterum  ejUM' 
drMt»  difertmiM  torumdtm  dipult  tji  dupU  Mg- 
grtgMto  qHMdrMiarum  lattrum  fingulorum. 

Sint  duo  latera  A  -+  B  &  eorum  differentia 
A — B,qua</raio  hujus  •ggregati  A  -+  B  addator 
quadratum  diiTcrentix.dico  fieri  dupbm  qnadra- 
torum  latetum  A&Bfcu  ~+  Bi,  crit  cnim 
qaadratum  aggregati  A  -+  B  iftud.  Ai  -+  aAB 
-+  Bi. 

Ax     lA  B-+  Bi 

Ai  —  lA  B  -+  Bi 


xk%  xBi 

Erit  item  qaadratum  differcnti*  A  —  B  (eu 
apotomes  :  Ai — lAB  -+  Bi.  fiat  additio  in  qui 
-+  lAB  &  —  lAB  fe  deftruunt  i  crgo  tcftibitad- 
ditipue  fiQX  duplum  quadraiorum  A  &  B. 


PROPOSITIO  XXXIIt 
Theorema. 

Q^MdrMtum  MggrtgMti  lattrum  minm  fMadrMl» 
diffirrenti*  eerumdtm  ,  ttfutde  tjl  quMdruplo 
pUno  fnb  Uttrikm. 

Proponantur  pariter  latera  A  B  &  eorura 
diffctcntia  A  —  B  fit  paritcr  qtuidtaium  aggreg»- 
ti  Utetum  A  -♦•  B. 

Ai  -f  xA  B  -+  Bi 
At  —  1AB-+  Bi 


-f  4A  B 

A  quo  fubtrahatur  quadratum  diffcrentic  •  rc' 
ftabii  fiiki  fubuaAiooe  quadruplum  planum  fub 
Utaibua. 
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PSLOPOSITIO  XXXIY. 
Theorenuu 

TTtitBum  tx  AiftrtniU  duomm  Utftiim  ix 
rumdem  4^*j{4««ws  dijHjtle  tft  iigertntU 
^usJirMorMm  Uttrum. 

Smt  propofiu  Uteri  A  -f  B  (icque  dilfeTeTitia 

A  D  »ggreg*tuni  latcruro  A  -+  B  ,  dilfercntia 

qiudiatoruro  laterun^  Ai  —  Bi.  dico  poJu- 
Gtvia  cx  A— B  in  A  -+  B  «qualc  cflc  huic  diffe- 
rentiz  quidtttorum  Ax  — -  Ba.  Fi«i  cnim  mulii- 


plicatb  6t  priroi  multiplicctur  A  -f  B  pcr  A, 
fiet  Ai-H-  AB;  idcro  A-^  B^ohipUcetur  pcr—  B 
fict — AB— Biifiat  addicio  aim  AB  &  ~  AB 
fc  pcrimant.reftabit  Ar— Bi  fcu  dilfcrentia  qua- 
dtatonim,  quod  crat  dcmonftrandum. 


PR.0P0SIT10  XXXV. 
ThcotnruL 

Cnhm  i^gngMl  dutrmm  Laerum  -4-  cmk»  diftrt». 
tis  tmrmmdtm ,  ^udis  tft  dufU  cuho  mAi»rig 
Utttrii ,  flui  fextufdt  filid»  m  leutrt  iimjtri  ,  <a 
Uutris  mintrii  ^uadrMtihit. 

Proponanrnr  duo  latcra  A  &  B  .  &  A  fit  ma- 
iu$,dico  cubum  A  -f  B  additum  cubodijfcrcntix 
eomm,  nctnpe  A— B  cflc  caualcm  dnplocubo 
tnajbris  btetis  A  ,  &  fextuplo  folido  fado ,  cz 
tnultiplicationc  Utcris  majoris  A  ,  in  quadiatum 

A)  )  Ai  D  -t^  jABi  -t  Bj. 
A)  —  jAaB-f  jABi  — Bj. 


«A, 


6ADa 


minorit  B.  fit  cnim  cnbus  ajjgregati  A  f  B  •  huic 
flddatiir  cubus  A — B  fcu  diiietcntiz.in  additione 
fccunda  &  quarta  membra  fe  perimunt. 


PROPOSITIO  XXXVI. 
Theorema. 

5«  i  cmbe  sX^*.^"''  r**!"''''^"*'  cuhum  difertntid, 
rtflshit  /ixtuflum  folidum  a  latere  minoTt 
in  msjorii  quddrtitmm  flui  duflt  cuko  Idttrii 
minorii. 


Proponatut  patiter  cubus  aggregati  A 

Aj  M-  jAiB  -+  jABr  -+  Bj. 
Aj  — jAiBm-  jABi  —  Bj. 


B 


o.  6A1B 


iB}. 


i  qiio  fiibtrahe  cubnm  difrercniiz  A —  B  itli* 
«^uum  erit  fcxtuplum  folidum  Scc. 


PROPOSITIO  XXXVII. 
Thcorenu. 

Atgrtgmi  dktrum  iMtrum  -+  ijmsdrMtt  dijfr- 
rtniu  etrumdtm  ,  d^UAtur  dmfle  MggrtgMt» 
^uddrMtt^MMdrMitrum  Uterum ,  flmi  itudtcufl» 
frtduQ»  M  ^uMdrMte  majfrii  in  fuMdrMtum  mi- 


Sit  aggTCgatnro  A  -»•  B  cnjns  qq  addatnr  dif- 
fcrentiz  A — B  qq  in  additiooc  fccunda  &  quana 

A4  -+  4AJ  B  -+  6AiBx  -+  4ABJ  -+  B4 
A4—  4AJ  B     <AiBi  —  4ABJ  -+  B4 


1A4 


iiAiBt 


1B4 


tnembca  fc  pcrimunt,  idcoquc  fmnma  crit  qoalcm 
propoHcio  indicac. 


PROPOSITIO    XXX  VUL 
Thcorcma. 

^tV^i"'*  duarum  iMterum  — ^fift»  difftrentlM 
•  ttrmm  ,  MtfUMlt  tfi  tHmfU  frtduHt  m  cmh»  Imk- 
rii  mMjtrii  im  Imiui  minui ,  -+  «dufl»  frtdull» 
M  iMitrt  mMftri  in  cuium  mintrii. 

Sit  aggregaium  Uterum  A  -t-  B  ez  cujut  qq 


A4  4AjB 
A4  — 4AjB 


6A1  Bi  -*  4ABJ  -f  B4 
6A1  Bi  —  4ABJ  -t  B4 


8Aj  B  o 


8AB} 


aufccjcur  qq  diffcrentite  A  —  B  dico  reliqtnnn 
cife  arqualc  8Aj  B-t8ABj. 


PROPOSITIO  XXXIX. 
Theoreroa. 

Smrdefilidmt  MggrtgMti  Imtermm  -f  fmrdefclid»  aft 
ftrentid  etrumdem  MfUMlii  efl  dufl» furdtftlid» 
mM\»rii  iMterii  -+  yigetufl»  fTtduSl»  m  cuh» 
NMj»ri>  »1«  f  mimtrit  -+  Decufl»  fTtiuU»  ex 
iMtere  mMjtre  in  minerii. 

Proponanir  aggreganim  Utcmm  A  -1-  B ,  & 
diffcrcniia  A  —  B  dico  furdc(blidum  agercgaci 
audura  fuidefolido  differcntic  cquakm  eile  »Aj 

Af  -»■  f  A4  B  -•■  10  A;Bt  -*  10  AiB)  -*  j AB4  -»  B^. 
Aj  jA^B-*  10A3B1  lo  AiBj  -I- JAB4  Bf. 


XA; 


-4- 10  AB4. 


-^ioAjBi-f  10  AB4.  quiainadditione.naen»- 
bra,  fecunda,  quaru,  &  fcxta  fc  pcrinuiDt. 


pROPO 
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PROPOSITIO 
TheorenM. 


XL. 


SHrdtftlldm  0£irerMti  iutrum  Uttrum 

 SnrdtfiUd»  dSfirentU  etrHmdem ,  ttfualU  tfi 

deempU  prcdmSto  ix      ms)fru  in  ieum  minm. 
-*  ytgetmflt  frodmile  ex  ^  wuj«ri»  ij»  cukum 

miticrii. 

-+   Dmfili  fiirdefilidi  Uttru  miitiru. 

A5  H>  5  A  4B  -f  lO  Aj  Bt  -+  10  Ai  B}  -V  5  A  B4  -+  B;. 
Aj — jA  4B  -+  10  A}  Bx — 10  Ai  Dj  -+  5A  B^r-Pj. 


loA  4B 


-+  xo  AxBj      o  -«•  iB/. 


Proponaiw  «ggrcgtti  A  B  fupcifolidusi  ^  quo  rubciahatut  difFcrcntue  A — Bfupcrf.  fierque  reli> 
quus  idcin  qui  habctuc  in  ticuio. 


PROPOSITIO 

Thcorcraa. 


XLL 


^  AlgrtgMi  duirum  Uterum  Mtttlm  fcmio  dif- 
ferrniig  tirMmdem  t^uMlit  tft  dmpli  fttMdrdtocubo 
iffirmm  Uterum  , 

-+  Trigecmflo  fridmSo  i  ^  tttdforit  Uterit  iti 
f  minori^. 

-f  Trigecmflo  frodmilo  s  ^  mMjorit  in  ^  minoris, 

A6-h  £A  5B  H-  if  A4B1  -+  10  A|  Bj-+  ij  Al  B4-+  6A  B5  -+  B^, 
A6  — 6AjB-|.  ij  A4  Bx  — loAj  Bj  -+  ij  A1B4  —  6A  Bj  -+  B6. 


xA6 


}o  A4B1 


-i-  )0  Ai  B4     o  >-^»fi^. 


Proponuur  Urcrum  A  -+  B  qcubus,  fit  diffcrenti*  A — B  qc  :  fiat  additio  in  q«a  fecuikia,  qaarti^ 
6e  lcau  mcmbra  fc  peiimunt.fictquc  fiimma,  qualcm  propofitio  indicac. 


PROPOSITIO 
Theorctna. 


XLIL 


Qemiut  M^eg^ti  duorum  Uierum ,  muim  ifcuta 
di^ereniit  eormmdem  ,  t^u*li»  eft  dmodtcuflo  frodm- 
tlo  ex  fmferfilido  Uterii  rHMjerie  in  minm. 

-¥  QiudrdgHitflo  frodmUo  d  cmk»  mM\orit  in 
ciAmm  mir.oris, 

-f  Dmodtcmpli  fridmQi  tx  iMertmttfiri  infw 
ferfilidmm  minorit, 

A6  -+  6A  jB-f  ij  A4  Bi  -+  loAj  Bj  -f  1  j  Ax  B4  -+ 6A  Bj  -f  B6. 
A6— 6A5B  -t  15  A4  Bi  xo  A}  Bj  -f  ij  Ax  B4  — 6ABj  -+  fi6. 

Proponatui  aggregati  A  -+  B  qc.  ex  quo  fubtrahe  diffcrcnti»  qc  ctitquc  rcliquuro, 

o      laAjB      o     •••4eA)B)  0    -f  i&ABj  0 

h69e9(^t99SSfi9egB96flBHBBBBUB     F^'"*  multipliceDtur  per  iificreotkun  Utensni  fcit 

Ax  -+  AB  -f  Bi. 
A — B 


PR.OPOSITIO  XLIIL 
Thcorcma. 

PredtiSum  ex  diffitrentiM  Imermm  ,  in  trid  flMM 
ftmcl ,  tjuM  continentmr  in  tjuMdrMto  MggrtgMti 
iMienem  «^iu/r  tft  differentiMa^riem. 

Divimus  fopti  quadratum  aggicgati  conftatc 
ditobus  quadratis  latctum,&  plano  fnb  latciibus, 
iiintquc  illz  partcs  Ax  -f  AB  -4-  Bi.quamvis  in- 
Ccrmedia  bis  inveniamr  in  quadiato  :  itia  igicuc 


A)  -f  AxB-+ABx 
—  AaB — ABi— B). 


B, 


pei  A— B  fietquc  produfiom  A)-~-B}  dlatf* 
tcm  At-^bK  difetcntia  cubonun. 

COROL 
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COROLL  ARlUM. 


ColHeM  fi  diffwenn»  cuboruro  applicewr.  fea 
divid«ur  per  diff:rcnu.m  Utcrum  quoticns  cnt 
,ria  finguWia  plana,  qu«  quadratmn  »ggrcg*i. 

"^mUm  li  eaindcro  diffcrcmiam  cnbonim  .  pcr 
uia  plana  qu«  componimt  qoaUaram  divid.5. 
quoticns  erit  d.ffetentia  lajeturo. 


PROPOSITIO  XLIV. 
Theorema. 

Aeeteeatum  Utenim  fu  A  B.  pUn.  quiVnii 
conftat  q  d.ffcrenti.  U.erum  A— b  funtM 
 AB-l  Bi.  f«  h«cau  plana  rouUiplice»  pcr 

Ai— AB-f  Bx 
A  -+  B 

Aj  —  AiB  ABi 
->  AiB — ABt-+  B5. 


gggTCgatum  Utetum  cum  mcmbra  imermedia  fe 
petimant  fiet  fummaaggtcgatumcuboium. 

COROLLARIUM. 

Si  aggrcgatum  cuborum  dividas  per  «ggrega- 
tum  Uierum.  quotiens  ctit  pUna  qu«  coinponuni 
quadratum  diffcrentiK. 

Et  viciflim  fi  dividas  aggrcgatum  cubotum  per 
planaqux  componunt  quadratiimdiffcicnti*  quo- , 
tien»  etit  aggtcgatum  Uictum. 


PR.OPOSITIO  XLVL 
Thcorcma. 

PrMHmtx  nireg*to  Utnnm  .in  ^HMtH»rfM. 
Aa  .  fmfotiunt  cnk^n»  dl^ertrttu  iMternm 
f.mcl  fmmft*  ,  M^»*U  'fi  i^^^ntU  qtuirMU 
ifuMdrMirum, 

rroponatur  cobos  radici»  A— B  &  q'»taoc 
foJida  fcmcl  fumpta  q.ubu»  conftat  hic  cubofc 
Hrc  muhiplicentut  per  A  B  aggiegaium :  pa- 
tet  hac  TOultiplicaiionc  pioducendaro  d.&crcntiam 

Aj^AaB-tABi— B5. 
A  -+  B 


A4 — A^B-vAiBt— ABj. 

AjB  — AiBi-vABj— B*. 


A4 


B4- 


qqrorum, cum  muhiplicat^one  f.ai.fccunda,  let- 
tia  6c  qtitrta  itwmbra  fc  pciimant. 

COROLLAR.1UM  L 
D  ffercntU  cuborum  ditifa  pcr  aggtegatum 
Uteriim.  dat  pro  quoiiente  quatuot  fohda  quibu» 
conftat  cubu»  diffcremix  Utcium.  vel  dtvila  pct 
ca  4.  fohda  .  dibu  pto  quoiicntc  aggtcgatum  la- 
teium. 

COROLLARIUM  IL 

Vt  aRBtceatum  Utcruro  ad  diffctcntiamcorum- 
dcro.  ita  4  fclida  q.i.bus  conftit  cubos  aggicgati, 
ad  4  folida  quibu»  conftat  cubu»  diffcremir :  cum 
cnim  idcm  numetu»  pioducatur  ex  multiphcatio- 
nc  primi  Sc  quarti,  qui  oritur  ex  duau  fccundi  m 
tettium  5  etit  ( prr  ,6.6.£-cl. )  cadem  latio  ptuni 
ad  fccundum,  qux  tertii  ad  quattum. 


PROPOSITIO  XLV. 
Theoicroa. 

PraiuQHm  tx  differtHtU  dH»rum  Utrnm  in  f«--' 
tH*r  ftnguUriM  filidd  ,  f ««  MmVPiHnt  cuknm 
stgregati  Uttrnm  ,  tqunlt  tft  iifftTtntti.  quM- 
JrMotjHMdrMorH  m. 

Cubus  aggtcgati  duorum  latcrum  componirnr 
ex  A}  +-  AiB  Bj.  muhipliccmur  hxc  folida 
perd.ffcrcntiamUtetum  A  — a  paict  ficri  pto- 
dudhjm  ex  tah  dudlu  «qualcm  diftrentix  qua- 
diatoquadratorum. 


A5 


AiB-+  ABi 
A  — B 


Bj. 


A4     A«  B  -+  AiBi  -V  AB}. 
—  AjB— AiBi  — AB) — B4. 


A4 


B4. 


COROLLARIUM. 

Si  diffcrentia  qqtoium  apphcetui  ad  diffcren- 
tiam  Uterum.ofienrut  pro  quoticntc  quatoor  fo- 
lUU  (luc  coroponunt  cubum  aggrcgau  Uicrum. 


PROPOSITIO  XLVIL 
Thcorema, 

prodnaum  tx  difftrtntU  Uttrum  /«  fni-f»» 
ntt*ntii4tei  tfHibHt  corjieit  <f<]  f"^ 
frmftM .  t<fu»U  tft  dlfertntU  fHptrfoluUntm. 

Proponatur  qq  aggregati  Utenim  A-+  B  q^n- 
tiiatcs  quibu»  conftat  rouhiphcentor  pcr  A  B. 

A4-+4A}  B-f«AiBi-<-4AB5-vB4 


A4-*-  A5  B-4- 


Ai  Bi-i  AB5-*-B4 
A— B 


A5-f  A4  B-+A5  Bi-tAiB5-+AB4 
— A4B— A5  Di— AiB5-AB4-Bj 


A5 


— B, 


Patct  prodoccndam  ex  taU  muUiphcaiionc  dit- 
ferciitiim  fiipcrfohdorum  Utctum. 

Si  Diffcrentia  fopci foUdoium  applicctur,  fcu 

dividatnr  pcr  diffcrentiam  laterum  quoticn»  «it 

qoinque  folida  quibo»  ccnftat  qqtum  »ggfeg«»V 

&  viciiCm.  »      „  1 

PRO  PO 


I 
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PROPOSITIO  XLVIIL 
TheorenuL 

PfimQitm  etc  ^lgrtgAto  dHcrum  Uttrum  in  qmin- 
^  ijusntitMes  femel  fHmftm,  ^uHhs  eonfiM 
ff Utwi  differtnti*  (uherMmt  dtfude  efi  aggregst» 
fuftrfeliiuritm  iMerunu 

Sint  quanricaies  quibus  conftac  A — B  qqcum 
mulciplicandz  pei  aggregacucn  latenini:dicJpro. 

A4— A)  B-+AiBx— AB)-H-B4 
A-*  B 


A; — A4  B-Aj  Bj- 
-A4B— Aj  Bi- 


-Ai  Bi-*AB4 
Ai  Bj—AB^-B; 


Aj 


-B; 


ducendum  aggregarum  ruperfblidonun  ,  cum 
roembra  intermedia  fc  inviccm  deftnianc, 

Si  aggrcgacum  rupecfolidorum  ,  dividacur  per 
•ggrcgatum  laccnim ,  quocicns  cric  quinqac  plano 
plana,quibii$  condac  qqdiHcrencix  lacecum  fcmcl 
fumpta,  &  viciiEm. 


PROPOSITIO  XLIX. 
Thcocema. 

frtiutium  ex  /iiferertti*  iMternm  in  6.  flMntftliiM^ 
fmilrus  t»nft*t  fHferfeliim,  Mggregaii  Itttrum, 
4quAt  eft  diferentit  juddrMoeuktrMm  UttjHm. 

Propomcur  fuperfolidus  aggrcgaci  A  B.  & 
quancicatcj  ex  quibiij  componicur  multiplicencur 
pcc  A — B  difTctcnciam  laceruro. 

Ay-*jA4  B-*ioA)  Bi-^ioAiBj-«-jAB4-*Bj 
A;-*A4B-f  AjBi-+  AiBj-*  AB^-^^Br 
A — B 


A6-Aj  B-+A4  Bi-*AjBj-*Ai  B4-ABf 
— Aj  B— A4  Bi— AjBj— A1B4— AB5— B6 


K6 


— B6 


Dico  producendara  hac  rouhiplicadone  dific- 
rentiam  quadracocuborum  lacerum. 

COROLLARIUM. 

Diffccentia  quadracocubocura  divifa  pcc  difFe- 
rcnciam  latcrum.dac  pro  quocicntc  6  plano  folid* 
quibuj  confUt  fupcrfoUdui  aggrcgati  laterum. 

PROPOSITIO  U 
Theorema. 

ProiHaum  ex  atffregMto  Uterum  in  6  pUnofoliidi, 
quibus  conftat  fitptrfeliiHS  diferentid  ei^udle  eft 
differenti*  fcuborum  Uterum, 

Fiat  fuperfolidus  difFcrcnci*  A  —  B.  habe- 
bis  6  planofoUda  j  feotfim  fumpca  mulciplicen- 
tur  pcT  A  -*  B  aggcegacitm ,  fictquc  difFctencia 
qcuborum  Ucerum. 
T om.  /. 


Af— f  A4B-noAjBi-*ioAiBj-*jAB4-«.Bf 
Aj— A4B-+  A)Bi  — AiBj  -  AB4— Br 
A  -+  B 


A  J— A  j  B-f  A4B1— A  j  Bj-^^  Ai  B4— ABy 
H-AjB— A^Bi-fAjBj— AiB^-t-AB;— 


A6 


COROLLARIUM  1. 

DifTcrcntia  quadratocuborum  latcrum  divi(k 
P*""  »PRfg»tnm  laternm,  dat  quoticntcm  6  plano 
fohda  lcmcl  fumpu  quibus  conftat  fuperfolidus, 
8c  viciflim. 


COROLLARIUM  II. 

Eadcm  cft  ratio  aggrcgati  latcrum,  addifr^etv. 
ciam  coram  ,  qux  6  planofolidorum  ,  cx  quibus 
conftac  fupcrfolidus  aggrcgati.  ad  quinquc  plano- 
Tolida  quibus  conftac  fiipcrfoUdus  difrcrcntix, 
Cnm  cnim  idcm  fit  produaum  cx  primo  in  quac- 
curn ,  quod  cx  fecundo  in  tertium  ita  cric  pcimura 
ad  fecundum,  oc  ccrcium  ad  4. 

COROLLARIUM  IIL 

Ica  func  6  planofolida  quibus  conftat  fupct<b-i 
lidus  aggrcgari ,  aJ  6  pUnofolida  quibtis  confbw 
fuperfolidas  difFcrcntix  :  ur  4  folida  quibus  con- 
ftat  cubus  aggrcgati  :  ad  4  folidaj  quibus  conftai 
cubus  difFctcntir,  ncmpe  vidimus  fupra  Kxc  ulci- 
ma  fc  habcrc  ut  aggregatum  latcrum  ad  di£Fi:ccn- 
tiam  corurodcm. 

Ex  his  aliquas'concluficines  utu^erfales  dedii- 
cemus  fcu  lcgcs. 

L  E  X  L 

Produdum  cx  diffcrcntia  laterum  ,  in  HnguU- 
rii  homogcnca  ,  fcu  in  femcl  fumptas  quantitares 
quibus  conftac  aliqua  poccftas  ,  cqualc  cft  dific- 
rcnciz  poccftacum  immcdiac^  majoium.  Id  eaim 
vidimus  in  fmgulis  accidcrc. 

L  E  X  IJ. 

Difi^icntia  potcftatum  divifa  pcr  difrrrcntiara 
Utcrum  ,  dac  (tngularcs  quantlcaccs  quibus  coa- 
(bic  poceftas  inferior  aggcegaii  latccujn ,  &  vi- 
ciflim. 

L  E  X|  Tll.  . 

Si  diC-rcncia  poceftacum  aggregaci ,  dividatar 
pcr  (inguUria  homogcnca  quilws  conftat  potcftas 
infctior  aggrcgati ;  cxhibebit  pro  quotiente  di&- 
rcnciam  laceruai. 

L  E  X     I V.  !•« 

Produdluro  ex  aggregaco  Uccrom  in  fingulatla 
homogenea  quibus  conftat  poicftas  difFcrentix  la- 
tcrum  n  Ciic  numero  impaiia,  xqualc  cft  aggccga- 
to  potcftacum  proxim^  majorum. 

Produ6tum  vexb  ex  aggrcgaco  lacerum  tn  fin- 
gularia  horoogcnea  numcro  paria  quibus  conlbc 
potcftas  diffcrcncic  latcrum  ,  cqualc  eft  difirren- 
tiae  poteftatum  ordinis  proximi  raajoris. 
L  E  X  V. 

Si  •ggrcgiruro  ,  vel  difFerentia  poreftarum  di- 
vidacur  pcr  aggrcgarum  Uterimi ,  dabit  pro  quo- 
cicnte  finguUria  homogenea  potcftacis  infctiori«( 
fcd  diffctcnciz.  Incelligc  dc  aggrcgaco  poceft*- 
MMmm  tum 
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tum  qoirum  exponens  eft  pir ,  8f  dc  diffcrenti» 
potcftatam  quarum  exponcns  c(l  tmpar. 

L  E  X  VI. 

Si  par  fiierit  namenjs  qiiantiuturo  quibut  co»- 
ftai  po(cftas  aggtcgiti  Utcrum  ,  aut  difTcrcnnzi 
erit  ut  djtfetentia  lateium  ad  aggregatum  ,  coruro 
iti  quaniitates  quibus  conftat  diffcrentii  pote- 
fta$,  ad  quamitatcs  quibu*  conftat  aggtegati  po- 
leftu. 

PofTcmni  continuare  rupcriott  Tncoremata  m 
fequcntibui  poteftanbu$,fcdh«cmodofuficiant. 


PROPOSITIO  LL 
Theorema. 

Sifiitrtt  rdJSx  HncmtM  -*  Itrgitiiditit  fJiltttrdi 
fMffitm*  ,  ^nadrMttm  lioerii  frimi,  ^fl» 
fUtit  i  iMtrtvrimo  in  /lcitniitm,  -+  tfH*irMf 
Idterlt  ftcnndi ,  -+  ^4»»  <i  iMitrt  frtmo  in 
€t§cititttm  -f  flMtt  M  iMttrt  ftcmnit  in  cot§- 
eltntim ,  «f»4/Mr  qnndrMto  *yreg4ti  Idttnm 
t^tSo  MJ^nnHtont  fUni  /itb  diilo  MgirtgMto 
fen  mditt  kitfomiM  im  coef^citnttm. 

PropoBimr  radix  binomia  A-f  B ,  cui  adjun- 
gatur  cocfficiens  longitudo  C ,  ita  ut  fiat  A  -f  B 
C.  dico  quadratum  aggrcgati  A      B  ,  firool 

A  -f  B-+  C 
A  -+  B 


Ai 


AB- 

AB 


AC. 


Bt.  BC 


PROPOSITIO  LIL 
Theorem*. 


Si  ^rit  Jtddix  HntmiA  &  cft^itns  fnhlMterdSi; 
flMnnm  cnhnt  Utrrii  frimi.  -+  triploftUJo  m  tf. 
Uttrit  friml  !n  Utm  fecnndnm  -*  triplo  filido 
M  f .  Idtirit  ftcnndi  in  iMtm  primnm  -*■  cuho  U- 
ttrii  ficnnjti.  -  ftlUt  k  Uttrt  primo  in  ttegi. 
cims  pUnum  fti'M  m  Inttre  ftcnni»  in  coef^ 
tiens  pltnnm  MfmMiis  eji  tnkt  MgiregMti  MgeO^ 
»d\nnaiont  JoUAi  fmh  *girtgMtt  l*ttrum  t» 
fUnnm  cot^citnt. 

Cubus  potcft  cfTc  affcftus ,  vel  fub  radice ,  vel 
fub  quadrato  \  ut  vctbi  gratii  ptoponatur  «qu»- 
tio  ic.  -*  1 1  R  z=6o%.  dicitur  illc  cubas  affeftus 
adjundionc  folidi  fublatcte  :  fcu  radice  bmomii, 
&  fub  nuroero  1 1.  qui  intelligitut  tanquam  pla- 
nuro  ,  e6  qu6d  gctKtatio  ipfa  cubi ,  jam  fiat  qua» 
dtati  in  radicem.  Poiuiui  radix  J  }•  cujuj  qua- 
diaturo  (4.  cubus  5 1  iXoliduro  fub  tadice  8  &  1 1. 
eft  96.  dico  affcAioncro  iftara  addcrc  cubo  bino- 
miz  radicis  foliduro  fub  ti.flc  Gib  ;.iumfolidum 
fub  11.  &  fub  }. 


Ax    lAD-f  B1.-+  AC.-^  EC 

eum  reftangulo  fub  A-+B  fub  C.xquiii  omnibus 
hit  planis.  Nam  quadranim  aggtcg*ti  cquatur 
quadratis  A  &  B  &  phtno  bis  fub  A  Sc  B  :  ledUn- 


Ax 


lAB  Ba 
A-B 


Cpl. 


Aj     lAi  B-  ABx  -  ACfolidum 
-AiB-xAD-  Bj. -^BCfoL 


guliim  fubC,  &  A-i^B  iqualceft  {pir  i.i. )  re- 
ftangulis  fub  A  &  C.  &  fub  D  &  C ,  quz  omnia 
patcnt  ex  multiplicatione. 

Poffunt  itcm  probari  hic  figuri ,  quadrato  AB 
adjnngitur  rcAanguluro  FH  ,  ctit  crgototum  ic- 
ftanguluro  ED  zquale  At-+iAB-+Bi-+tcdan- 
gulu  HL.  LD  (eu  pUnis  AC ,  BC. 

COROLLARIUM. 

Bx  Kis  facil^  colligcs  qusnam  plina  affc^io 
tddai ,  fupra  quadtaturo  purum  ,  addit  eniro  pla- 
aom  fnb  prirou  latcrc  tc  cocfficiente  longitudinc, 
&  planum  (ub  Utcre  fecuado  flc  coeificienie  lon- 
gitudinc. 


Aj^jAi  B^jABi-Bj.-AC  (oL-^BC  foL 

Qjic  oronia  mcliis  probari  non  polfunt  qnatn 
HMilaplicaiionc.  Proponatnt  crgo  quadtatum  bi- 
noroic  radicis ,  cui  adjurgiiut  C  pUnum  ,  quc 
omnia  pcr  tadiccm  binomiam  roultipliccntur  & 
ficnt  particuUiia  folida,quz  fupri  rcccnfita  funi. 
Hoc  cft  piztei  cubum  binomiz  radicis,  addcntut 
duo  fohda  neropi  foliduro  ex  piimQ  latcte  in  pU- 
num  piopofitum  ,  turo  folidum  cx  Utcrc  feamdo 
in  idem  planuro  ,  hoc  cft  unicuro  folidoro  ex  tota 
tadicc  in  pUnuro  piopofiiura. 

MmJU8yyBlt8CB»BflBlB8  UUBBBHHiBBSSBgBgttfift 
PROPOSITIO  LIIL 
Theorema. 

S«  tnhus  Hntmi*  rddicit  tfoBtm  ft  MiifunSiont 

folidi  fnh  efUMdTMto  MdfcitM  cinirmeniot  fub- 
fUMdrMticM  longitndintt  iUt  MtfUMtii  erit  cnbo 
lattris  primi  -*  ff  1^/«  filido  tx  quMdrMt»  primi 
iMterit ,  tn  iMtut  fecnndnm-*-  tripie  folido  m  <j. 

fecnndi  in  iMtnt  primum  -*  cnb»  Uteris  fc- 
cundi  —  foliio  i  t\.  Uttrii  primi  in  Mffum' 
ptnm  lengitndintm  -»  folido  k  f.  liMtris  Jecundi 
in  MjjumptMm  letigitndinim ,  dmplt  fiUdo  * 
plnno  fnhUtcrikiu  i»  iMmdem  ctt§citnttm  Itn- 
giiudinem. 

Proponatur  radix  bioomia  A-»-B.  fitque  cjus 
cubusaffcdlus  adjundHoDcfoIidifubquadratov.g. 
pioponatur  hzc  zquatio  1  c.  loq.  clarum  cftq. 
radtcis  binomiz  conftare  quadraiis  Utcrum , 
doobui  pUnis  fub  Uteribus  ,  quz  oronia  dcbcnc 
multiplicari  pcr  lolongitudinem  ajriimptam,qiu. 
tc  Kzc  affetlio  prztcr  cubum  biooroiz  radici»» 

addet 
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aJdet  rolidnm  fub  quadrato  Utcris  primi ,  &  fub 
lo.  ruliiium  fub  q  lAtens  Acuik1i,&  fub  io.-«- 
duplo  folido  ex  pUno  fub  laietibus  comptehen- 


A1-+1AB 

Ah 


B-+C 


lAx  B-+ ABi 
AxB-nABi- 


•  Bj  CAi-t-  iCAB-fCBi 


AjH-  jAiB-+5ABt-+  Bj  -+CA1-+ 1CAB-+  CBi 

fo  in  longitudinein  10.  Proponatur  ergoquadra- 
tum  binomic  radicis  quod  multiplicctur  pcr  ra- 
dicem  audUm  longitudinc  C.  produceniur  folida 
recennca, 

WthlBBCBflOlSB-SBBSBMiHWWBWBiBMMfifiSSSBfl 
PROPOSITIO  LIV. 
Theorcroa. 

Qjf  Hncmid  r/idlcy  dffltihim  MdjunQitne  pUnc- 
pUni  fMb  Utere ,  (*r  tUifeito  fnk  iMtrtii  c*rf- 
ficientt  /ilidc,  Praer  folids  ex  ^uibiu  ipfe 
etmponitnr  ,  Mdjiuigit  dito  plMno-pl^in/i  unnm 
tx  Uiere  primo  in  *JfmmptMm  coejfuienj  fdi. 
dnm  ,  Mlterum  ex  Idiere  fccnndo  in  idem  aep' 
tieni  foliditm. 

Proponitur  qqtum  binomiz  radicis  ,  affcdum 
iiib  radicc,  ut  (1  occuneret  hxc  zquatio  >qq-+  10 
.— R^l^Scc.  intclligirur  auicm  in  uli  cafu  numc- 
Kis  10.  adrcitiiiiis  cilc  fohdus  ,  quia  quantitates, 
ouas  mulciplicarit  radii ,  ucqq  proiuceret  eranc 
(olidx  :  crant  cnim  iUz  omnes  ,  quz  componunc 
dbum  binomiz  radicis  :*n  igitur  cubo  b  nomiz 
tadicis,  addas  fulidum  10,  pro  quo  poncs  C  :  & 
talcm  cubiim  &  fulidum,  multiplicct  pcr  tadiccmi 
f  roduceniuc  omnes  quancicatcs  quz  componuiit 

Aj-+}Ai  B-+jABi-i^Bj-+C 
A-+B 

A4-tjA)  B-+ jAtBi-4-ABi-f  AC 

Aj  B-+ jAiBt-+ jABj     -+  B4-+CD 


A4-+4AJ  B-+6A1B1-+4ABJ-+B4-+AC-+BC 

qq.  &  pczterea  duo  plano-plana  unum  ex  laterc 
primo ,  in  adjun&um  folidum-,  aliud  ex  latcte 
cundo,  in  idcm  adjunftum  rolidum. 

Ml '  >4S^  4W  €49  MM 

PROPOSITIO  LV. 

5»  ^mdrMtttjuAdratHm  bincmit  radieii  sfeffHm 
fiterit  ,fnb  cnbo  *§\rmme  ,  illMd  ex  tdli  nffMio- 
ne  pTtter  tfudntitAtex  ex  ^nibm  ipfnm  cempo- 
niiMr  ,  Md\tinget  toiidem  pUno  pUn*  ort*  rx 
mHliipticaiione  fingMUrMm  fMrtmm  CMbi  in  md- 
fmniltim  UngituJUnem. 


dcm  cubam  prodnccrct  totidem  plano  plana/^\u>t 
funt  quantitates  in  cubo  binomiz  cadicis» 


Ut  innotefcat  mcli^s  fenTus  hujus  ptopofitio- 
is  ,  quz  vix  alioquin  intclligetur  ,  pcoponatur 
zquatio  iqq-H^c.  ::^&c.  numctus  4  intclligitur 
quafi  longitudo,  qnare  (i  exponereiur  cubus  bi- 
nomiz  radicis  ,  multiplicari  pcr  radiccm  au£kani 
numeio  4  :  prirod  radix  mulriplicando  cubum 
ptoduccret  qq.  &  numerus  ^.muftiplicando  cum- 
Ttm.  I. 


ois 


A4- 


-)A)8- 
A|B- 


-lAUIt-t-ARi 
-lAtBt  -f-  jABj  ■ 


CA/-^jC  A 1%-*-  }C  ABt-«-CS| 


A4-4-4A)B-f-(A>Bi-4-4AB|-4-B4>  |  -^CA|^|CAtB-7)CAli-+-CB| 


PROPOSITIO  LVL 
Thcorcma. 

5»  aw*drMto  <jMa<iratim  rMdicu  kinomit  *ffef}am 
fiierii  duplici  nffeflione ,  ««4  fuli  Utere  ,  uUeri 
fitb  tjHjJrMio ,  Mifcitis  fub  lMter*li  corfficiemr 
fhlido,^  fHbtjHMdrMiico  coifficiente  pUno ;  pruter 
cjuAntitjitts  ex  quihm  (juAdrMo  ijUMdratum  ctm» 
pcnitur,  fetjuentes  Md)Hnget,plnnc  pUnum  m  f «m- 
druto  lateru  primi  in  ctefficiens  pUnum.  -+  dw 
plo  pUno  plMTO,  M  pUno  fnb  iMtrrikm  in  pUnum 
coffjxieni  -+  pUno-plMno  i  ^HMdrato  Uteru  fc' 
cundi  in  coe^ciens  p/dnurn-*-  plMno-pl-tKo  mIm- 
trrt  pi  imo  in  cotfftciens  fAidum.  -+  pUno-pUno 
m  iMitre  fcund»  in  coifficienifilidum. 

Proponjtur  quadratoquadratum  aflcfkum  do- 
pliciaiTcdioncuc  fi  occutcat  zquatio  iqq-+  loq 
-+  jR.  ~&c.  PrimJ)  quidero  ceriuro  cft  quadri- 
to  quadraturo  binoroix  radicis  fcclusi  oroni  alfc- 
Aione  ,  contincrc  quantiiaics  omncs  ex  quibu» 
componiicf ;  ncmpc  A4  -♦■  ^AjB  -+  6AiBi,-*-, 
4ADJ  -+  B4.  Fiat  quadraturo  binomiz  radicis 
cti|  1$  partcs  miiltipliccntur  pcr  D  planum  ,  fient 
DAi.  H-  iDAD  -+  DBi;poiutur  iccm  tadix  bi- 
noniia  A  &  B  quz  roultiplicetur  pcr  j.feu  C,fient 
CA  ,  CB  :  j  autem  fcu  C  vocctut  folidum  ,  cniia 
radix  rouhiplicando  pccuUatia  foIiJa  ex  quibo* 
cond  jt  ciibus,  generat  quadratoquadratum,  uc  ea- 
dem  cadix  imclligaror  multiplicaic  numcrum  j. 
dicit^r  j  cflc  folidum. 


PROPOSITIO  LVIL 
Theoreroa. 

SHperfJidiis  blnomiM  radici*  ,  MffeUmt  Mi'\unfiitn* 
pU"o  pUnifub  Utere ,prtter  ^UMntitMtei  ex  fU$- 
l/u*  compctitur  ,  uddit  pUno  fotidumfuh  primt 
iMicre  or  pUsu  ftlidumfmb  fccuado  Utere. 

Proponanit  t.  fuperf.  -+  jR.  dico  fi  imclliga- 
ttir  radix  binomia  multiplicarc  quantitates  qui-" 
biu  conftat  qqturo ,  quibus  adjuniluro  fit  pla- 
no  planum  y.  indicatuin  pcr  C.cx  hic  rouIcipUca- 
tione  ,  ptoduccntut ,  non  tantilm  quantitaics  cx 
quibusconilat  fupci folidus ;  fedetiam  planofoU- 
dus  fub  A  &  C  &  plano  folidus  fub  B  &  C.  qu* 
omiYla  penctcacis  tecminis  difficultatcm  non  h*- 
benu 


MMrom   i)  PROPOI 


Digitized  by  Cj( 


644 


Algebra 


PROrOSlTlO  LVllL 
Thcotctna- 

SifuftrftlUtu  sfftHm  Jittrit  MiittnQUnt  inhi,  sd- 
ftitt  fnhcuhn»  tttfficitnit  pUnt  ,  fitpt>f»liiiu 
frtttr  ^mdntiiMtei  prtpri/u  ,  ex  t*li  /iffiRitnt 
tu^hrit  ttt  pUntfiUd* ,  <}iut  fmtt  f4rttt  in  en- 
iw  t}M4  tmltiflitsiUMr  ftr  tUyfUiQitm  fldnum. 

Proponatur  radicis  binomic  A  -t-  B  ruper(oti- 
dus  ifTcdhis  cubo,  adjundo  cucfficicnic  plano,di- 
cu  prxtct  quamitatcs  cx  quibus  ruperfulidus  ipfc 
ccvnponitftr  i  addi  ex  taii  afTe&ionc  pianorolida , 
qux  uricntuf  ex  multiplicationc  partium  cubi  pcr 
talc  plaoum  adjunfttim.  Ut  fi  proponeictut  hzc 
cquatio  i  fupctroL  -f  fc:=&c.  cUrumcft  cx 
oli  affcdionc  omncs  partes  cnbi  multiplicandas 
effe  per  numerum  qui  fignificatut  per  C.  Quare 
habebimus      c  pla.  — »■  )  AiB cpl.-t-  3  ABi  C  pl. 
-i-  B)C  pl.  dicetiu  auicm  C  potius  planiim.quam 
foiidum ,  quia  cum  cx  cubo  ad  ruprtrulidum  C\i 
unus  gradus  interroedtus,ut  fiant  quantitates  ho- 
mogcnez  rupcrfolido  \  non  dcbct  fieri  multiplica- 
tio  pcr  rimpliccm  lonfritudinem ,  (cd  per  planum: 
quod  in  aliis  ctiira  obfctvandiim,  &  hcc  obfcr- 
▼aiio ,  quz  meo  judicio  non  ell  magni  roomcnti , 
totaro  hanc  do^inam  implicat :  quamvis  autho- 
rcs  in  ca  hujus  do£ltinx  royfterium  leponcre  vi- 
deantur. 


PROPOSITIO  LIX. 
Thcotein*. 

QiiMdrdttcithm  tfeUm  ddjiinaitnt  fHhUtertli» 
fUnifoiidl  cotf^citntit ,  frtttr  ijH»ntiidtts  ^n*- 
bn*  iffe  cenfldi ,  sdiungit  diw  fulid^^folidd , 
mnum  conttntum  fnb  \41ttrt  frim»  ,  dr  fiA  Md' 
jnnlh  fUn»  folid»,  ulterMm  ctnttntum  fuh  Lut' 
refecundo  (jf  todtm  fUnt-folid». 

Proponacur  hzc  zqnatiobinomiz  radicis  iqc. 

ioR.~&c.dicctur  numerus  10  fubbtetale  pla- 
no  folidum  ,  nempi  ui  rouhiplicatus  per  radiccm 
eHiciat  aliquid  quod  Ht  in  codcm  gradu  curo  qua- 
dratu-cubo  :  clarum  autcm  cll  quod  d  radix  bino- 
mia  muitiplicct  numcrum  10  ,  qui  intclligitur 
unquam  ptanofoltdum.orientur  duo  roiidoftnida, 
unum  conccncum  fub  latcrc  primo,  &  numcro  10. 
aiccrmn  conccncum  fub  latcic  fccundo  ,  &  plano 
fotido  10.  Ergo  conftac  propoficio  ,  nempc  eam 
afTedlionem  addcre  duo  folida  quantitaiibus  com- 
ponencibus  quadtaiocubum. 

Ctntfii  poteflatMm  nfftnarMm  ntgMti ,  tx  r4- 
dice  binomin. 

Poceftas  ^SeStA  neguh  ea  cft ,  cui  adjungicur 
aliquid  quod  dc  ipfa  negatuc ,  dicitur  aucem  hzc 
nc  gacio,  muldla. 


PROPOSITIO  LX. 
Theotcma. 

QuMdrtUMm  hintmu  rtidUit.*gftliim  muUla  flmi 
fub  Uttrt,  ddfeiii  ctMgrutmtr  fubUandi  cotf^ 
titntt  knlitMdine,  t^mMt  eHiwmibm/iiu pnrti- 

bm  flM»  tx  Uttre  primo  in  eoe^itntem 

loiHiimdrnem  — -  pi*n0  ex  Lutrt  [tumdo  im 
t*md.  m  citfficienitm  Itngitudintm. 

Sit  iq.  —  5R.  dico  haac  multaro  dcnahere 
ex  unu  quadcato :  fcilicet  ex  qp«lratts  Uiccaai4c 
ic^kan£:ulo  bis  compichcnfo  fub  latcribu» ,  duo 
rcdanguia ,  unuro  coroptehcnfum  fub  latcre  pri- 
noo  &  5  •  altenim  conipf ehenfum  fub  aiteto  ia- 
ccre  Sc  eadcm  longiiudine  j.  id  autcm  quod  gcnc- 
racur  ex  j  in  lacus  ,  cft  planum  hoc  eft  j.  intclii. 
gitur  per  modum  longitudiois :  uc  curo  cadice  ef- 
fidac  aliquid  homogcncumcum  quadrato. 

Erit  igitur  quadt atum  iia  afTi-dum  zqvale  fc- 
qucncibus  qtuntitatibus  ncmpefi  dcnotctut  lit- 
teraC.  Ai  -t-  lAB  -+  Bx — AC — BC. 

Idem  diccndum  cft  dc  altis  poteftatilMis. 

Ut  fi  proponatui  ic  ^q.  iftod  )  imelligifHr 
lanquain  longicudo  ,  quz  multiplicando  qnadra- 
tum  binoroiz  radicis  producic  felida  nemp^  c^- 
tuor  ,  unuro  comprehcnfum  fub  quadracu  latcris 
primi  &  longicudtne  ;  .alccrum  fub  qoadraio  late- 
ris  fecondi  &  fub  longicudine  ).  &  duo  alia  fub 
rcdangulo  laccfum  ,  Si  longicudine  j.  ita  uc  fi  ^ 
longicudo  coefficicns  futx^uadratica ,  fignificctur 
pcr  literaro  C.  fiat  calis  cutxis  Aj  -f-  jAiB-»- 
3AB1  -+  B) — Ai  C— lABC— BxC. 

In  ifbver&  i  c — jR.  (ri  j)  intelligiror  ot 
ptanum  fubiatcralc  ,  hoc  cft  pianum  quod  fimul 
com  latcre  efficit  aiiquid  homoeeneum  culxjj  ft:tv 
trahcr  autem  hzc  mulAa  duo  lolida  ,  unuro  cx  A 
in  C,  &  altcium  cx  B  tn  C. 

Ai  z  poccftaces  hocnxxio  connderari  pofnint , 
uc  iffzGtz  variis  rouicis  in  quibos  non  cft  ulla  dif- 
ficulcas  ,  nifi  quz  oritur  cx  implicacionc  tecroi- 
norum. 

Eodem  modo  racioclnandum  cft,  quocics  potc- 
ftas  afficitur  mixtim  affirmat^  &  negate,  in  qni- 
bus  nulla  cft  peculiacis  difEcuitai. 

PROPOSITIO  LXI. 

Thcorema. 
Ctntfit  foitftjtiMm  nvulf/tmm, 

Dicuncur  poccfUces  avulfz  ,  quz  a  quanticati- 
bus  adjundlis  fubtrahuntur :  ut  10  R.  —  iq.  bi- 
nomi«  cadix  fic  A  -t  B  &  cocfficictu  C.  fitqiic 
fuprrior  quantiias  loR-^iq.CcC  fit  10.  icafcti- 
bcre  poceris  AC  -+  BC— Ai— aAB— Bi. 

Pariter  fi  hzc  proponeiccur  10  R.  —  i  c  ;  & 
eircc  radix  binomia  A-+  B  &  10  eirec  C  :  diccrc» 
AC  pl.-h  BC  pl.— lAj— «AiB— 6ABi— iBj. 
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-       L I  B  E  R    S  E  X  T  V  S. 
Extradio  Radicum  ex  poteftatibus  affedis. 

SP^SS  RtA.  Z  y  P  f  0  S  IT  l  S  iis  qujt  de  pottjldtum genentiere  fuper/ori  libre  tradidimus^ 
Yi^jR  ftcile  metMum  expludhimus  educendi  rMdiits  tx  fetefidtibus  ^uemodocuitxjue 
lits ,  quod  toto  hoc  ltkr$  [mfciftmm. 

Bi -+  BC.mZ  fol.  — Ai— AC.  hac  aut«m 
uliima  gequaiio  odcndcc  ptaxin  invcniciida  uJi» 
cis.  Signacis  pundis  in  Z  foUdo  >  qucre  maxi- 
mum  qti.idratum  primi  mtcf  b(i  11.  it  0 it  ^  cii- 
jus  radix  ) :  habcDis  crgo  900  ciTc  Ai.  &  A  ((T* 
jo  fiat  ACihoc  cA.  multiplica  A  icii  )o.pcc  coc/- 
ficiens  C  fru  4.  fic  1 10.  qui  numcrus  addicus  <)ua- 
draco  900.  cfficit  fLMiuTi.iin  D  loio  ncn  pc  Al.&C 
AC  ha:c  fubccahcnda  cil  Z  id  fcrcntibus  ilf^iia 
— neinpe  —  A» — ■  AC  qua  futu  in  «quationc, 
rcftibic  rcliquum  i  )t  qiiod  xqoale  eft  iAD-«-  Da 
-^DC.  quxtituc  B.fccundikm  fcilicct  latus>  fuma- 
tur  bis  A  fict  60  cuiaddc  C.fcu  4  fit  64  divifor 
qui  n  dividat  i)i:  invcnio  quoiientcm  1  i  fijc 
lAB  ,  Bi  &  BC. hoccft  muhipl  ca  lA  fcu  60  per 
B  feu  i  fiunt  I AB  1 10.  fin  q  adraniin  quantita» 
tis  Dfeu  i.id  cric  4  m>ilttp!ica  iicn>  C  fcu  ^.pcr-h 
feu  t.habchis  8.  addc  hxc  omnia  ezurgrt  funuM 
1)1  qux  (i  fiibtrahatur  cx  tcliquo  i  j  1.  nihil  re- 
linqiiitur  ,  quarc  radix  crit  51.  pixcise. 

DeinonfVratio  huius  pcaxis  habccui  ia  51  pc«- 
ccdentis  libii. 


PROPOSITIO  L 
Problema. 

EiaQi»  TMikii  tx  qmAdrdtt  djieSle  /ub  Utrrr. 

PRoponatur  hzc  cquatio  folvenda  iq.  -f  ^R. 
—  j<;  rujus  quxtitui  tadix,  ceccuro  auccm  eft 
quod  ctdix  in  taU  cafu,  non  canturo  ducituc  in  fc- 
ipram  in  geoeret  quadcaturo  ,  fcd  ctiam  ducitur 
in  4  :  naro  quadratum,  ccdlangalum  comprchcn- 
Ciia  fub  radicc,  &fub  ^.squaua  ftmc  minicro  96. 
Producttur  auccm  hujufmodi  potcftas  affcida  fub 
laccTc ,  fi  radix  multiplicei  &  feipUm  ,  &  adjun- 
6bainlongitudinem,ut  fi  cadix  fit  Ah-D,  ponimns 
autetn  quafi  efret  binomia  radix  cui  adjungaruc  C: 
inulciplicetur  per  ipfam  radicero  A-»-  Bproduccrur 
enim  Aq-*-iAB-t  Bq-+  aC,  -+BC,  hoc  cfl  hxc 
aiFv.^<o{uperaddctparcibuscx  quibusconftat  qua- 
dratum  ,  icftanguluro  fub  AC  ,  &  rcAangiiluro 
(ubBC. 

A-^  B-f  C 
A-f  B 


Ai 


AB  -+  Bi  -fBC 
AB 


AC 


Ai  -+  lAB  -+  Bi  -f  BC  -+  AC 

Proponatur  zquatio  hujufmodi  cx  qua  extra- 
herc  debcmus  radiccm  quadratam  ,  fitquc  iq.-+ 
4R  11  j  1.  Proponatur  homogeneum  compa- 
rationis  ,  nempe  Z,  fcparatum,  in  quo  fignentur 
punfta ,  DC  roocis  eft  ia  excradUone  radicis  qua- 


z. 

D. 

1010 

Reliquom 

ij*  (>» 

Divifot 

64  A-+  C 

lAB 

110 

Bi 

4 

BC 

8 

Stunma 

dratc  t  proponatur  item  cquatio  nt  morU  eft  in 
methodo  fpcciofa  Ai  -+  lAB  -fDi-^BC-»-AC 
'zzz.Z  folidu,8£  per  antithcfia  babcbimus  iAD-+ 


PROPOSITIO  II. 
Problcma. 

Exiranie  RddUit  ex  ejHdirMlo  «jfeil»  wutliH  pUni 
fub  rMdict  ,  ett^eitiit*, 

Pcoponatur  cquatio  iq  4R:rz8<;6.eft  qiia- 

dratum  i  quo  fi  fubtcahas  planuro  fub  cocffi- 
cience  4  &  radicc  ,  reftat  aliquid  xqualc  nuroero 
896;  quxrituc  radix  hujus  quadratiiocicuraiitcm 
hxc  poteftas  iuaffefla  ,  fi  binomia  radix  affcaa 
muiaa.tnultiplicecur  pcr  fcipfam  ut  fupra  vidimu i 
nempe  fi  A-+  B— C  roultiplicciur  pcr  An-B.Sup- 
ponatur  fupecior  xquacio  cxprefTa  hoc  modo  Ai 
-nAB-H  Bi — AC — BC=:Z  fol.  &  pcc  anii- 
thefin  lAB-hBi — BC=:Z  fol.-f  AC—  Ai.  fic 
enim  concepta  dabit  ptaxinfacilem  ad  invenien- 
dam  radicero.  Sit  ergo  fuperior  xquatio  iq  — ^R 
—  896.  fitque  homogcneum  coroparationis  Z. 
quod  fignetur  pun£kis  ut  rooris  eft  in  extraftione 
radicis  quadratx.  Maximum  quadratnm  quod  re- 
pciitut  in  pcimo  mcmbro.eft  ^.cujus  radix  i.quia 
tamen  illi  addi  debet  AC.  fumaiur  radix  paul6 
roajor  nctnpe  ?  fcu  jo.  fiatquc  AC  feu  1 10  multi- 
plicaoio  30  p€t  cocfiicicns  4.  quod  planuro  AC 
MMrora  i») 
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646 

adJenaam  eft  m  indicMitc  fig  ^O  -v  fi-«  Ai.  fcu 
quadiacum  ra<i«ci«  jo  iUud  cnt^oo.fubit^Kndum 


Algebra 


896 

aC 

110 

Suimna 

 Ai 

900  (}i 

Reliquuni 

116 

Divifoi  1 A  — —  C 

xK& 

4 

Sununa 

Submhc  BC 

8 

Reftat 

116 

quoa  icfiauom  cnm  fcquilc  Ci  icfidoo  Cupetiorf 
tiJix  i^.ciit  cxia». 

Totnm  amficium  hujiu  ptaxii  in  eo  pofitura 
eft.  nt  qa«f»taf  numcius  quidiatus  quifubtia- 
au»  faeiat  k  duobus  planis  ,  fub  cocfBcicnte ,  & 
fub  duobus  Utctibus  ,  \  qoo  numcto  ubi  tnno- 
extiahitut  ladix  ,  fic  additui  hojnogcnco 


tucfit 


comparationis. 

Methodus  antiqua  cft  quidan  m  hoc  calu  fii- 
cilioi ,  hxc  tamen  viam  apciit  id  foKcndas  qua- 
ftiones  ,  alia  mcthodo  infolubilei. 

Notandum  autero  pf  imo  in  hac  fpcac  «qua- 
tionishocroodofolvcndjE,  incidetc  quaro  plufj- 
roas  d:fficuhatcs  .  qnia  quadramm  quod  fubtta- 
auro,cx  pUno  fub  cocfficicntc  &  fub  tadux  com- 
,„n,  id  Jicat  ficrnum  —  .fifq"c  rcliquum  1 1  (—  ptehcnfo  aliquando  ma,us  cft  homogcueo  cora- 
a 1  B  "  BC  d  vide  1 AB-.  B  -  BC  pcf  Aa     faiationU  ,  nonnunqu«n  minu,  idcoquc  pci  ac- 

 r  fcu      fid  invcmo  fccundum  htus  B.  clk  1      tcntationcro  les  pciagenda. 

fiTt  X  AB  .  .0  add^  B.  fcu  4.  fumma  ciit  .  14.  Notan.km  fcamdo  hojufmod.  xquat.ones  du- 
futiat  BC  fcu  S.rcftabit  ..6.  qui  numcfu»     plicero  babcie  lad.ccm  .  qux  fat.sfac.at  qu.ft^ 

c^im  fit  «qual  ricUuo  fupcr.on  «Vt  lad.x  pi«-  ni;  quaie  fi  pet  tad.ccro  .nvcntam  'Ir''^"  h°;™>- 
cuin  ht  «quii.s  icnquo    p  r  ^^^^^  compatationii  i  quot.nis  exhibcb.t  aliam 

Lnv>.^n.nm  c«ni.atationis  h^bcrct  ladi-      i.d.ccro  ;  ut  fi  dividas  .  j  44.  per  14  quotiens  5  6 

ais  14  cx  80  ictnanct  56,  quia  dux  ladiccs  f.mul 
zquantut  cocfficienti. 


dum  un.us  affamenda  ad  quxicndum  tctt.uro 

fDmnnnrr  Tf  r"  «»^«"— ■■■■   iiiiiiiinng 

PROPOSITIO  IH. 
Pioblcma. 

Extr4au  r*r,cU  tfMdrMU ,  tx  flm»  M 

e»rffici€Mt  ,  -Jfffl»  miil(}i  ipudrMtL 

Pioponator  xqtutio  80R— iq::=^«  }44  fi'  «»- 
tem  huiufroodi  affta.o  fi  Jongitudo  —  R«aicc 
muhiplicctuf  pci  f»diccm,  ot  fi  C  — A  —  B  muU 
tiplicctut  pcf  A-t  B  fitquc  xquatio  AC-+BC.— 
A»— lAB—  Bi  =  Z  fohdum  Si  pet  amithcfin 
BC— lAB— Bi  =  Z  foL  —  AC-»-  Ai.  ci  g.iof- 
cimus  aiitem  in  hac  xquatione  Z  fol  fcu  1  »44- 
C  feu  80.  fcribatui  fcpaiaiim  Z  foliduro  quod 


ZfoL 

H44 

—  AC 

1600 

ReUquum  — 

-+       Ai  -+ 

400 

Rcfiduum 

«44 

C 

80 

 lA 

40 

Divifoi 

40 

AC 

JIO 

—  lAB 

i6o 

—  Bi 

i£ 

Refiduum 

M4 

fignetur  purftis  ut  motis  eft ,  fitqnc  maximnm 
qiudiamm  quod  in  ejus  prirao  mcmbro  rcpetitnf 
joo.  qina  tarocn  fabtfihcndum  eft  AC.  affuma- 
lut  minof  .ncmpe  400.  cujus  tadix  i.  fcu  10.  fcri- 
batut  fcparatim  ,  crifquc  A  lo.  Cc  AC  .600. 
fiat  fiibir»a,o  reftabit  —  x  j  6.fiat  A  - .  fc"  4"» 
dcnda  fietq  ic  144.  xquale  BC  —  lAB  —  B.  fijt 
divifor  C—  lA  ,  cfit  40  ,  qui  quidcm  tpi  tantiiro 
invenitnt  in  tefid  io  .  44-  quia  tamcn  m-niiewr, 
potcft  .nfTimi  4.  pfo  B  fi  it  BC  ;  10.  F.x  qito  fi-b- 
.  uahe  lAB  feu  160.  flc  Bi.fcui6  &  leftabii  144. 


D  E     C  U  B  1  C  l  S 

^quationibus. 

PROPOSITIO  IV. 
Pioblcnu. 

fttUi  fui  r*dict ,  &  torf^citntt  fUfl». 

Vidimos  fuperioti  libto  fi  ptoponatur  «qaa- 
tio  ,c  -+  4R.=«776-  hanc  ad,unaioncm  addcre 
cubo  b.no.nix  ladicis  ,  ptxtct  par«s  cx  qa.b.« 
compouitui  cubus,  fohdam  fab  cocfficicntc  4.  « 
f.ib  ladicc  qiix  c.im  fit  binomia.dividi  pof  cft  hoc 
fohdum  in  duo  fohdaj,  ncmpc  fub  finguUi  btet.- 
biis,  &  cocfficicnie  comptthenfa ,  qood  peiroul- 
tiplicafioncm  manif.fti>m  eft.  produatut  autcra 
hxcaff.aio  ,  fi  qaadtatum  binomii  tadidS  au- 
aampUnoqtiocoroq.te,  ducaiut  iniadicem.  Ex 
qaibas  deduccroiis  roethodum  exttahendi  ladi- 
ccm  cabicam  ex  cubo  ita  affeao.  S.t  ergo  xqna- 
tio  ic  -+  4R.  =^17-6  cxptefla  methodo  fpccusi 
A  j  H- j  A  i B-* }  A Bi -+ B ).-+ AC-H- DC=r Z  f«L 

&  pff  antiihcfin  hibtbitur  ;Ai  B-+  jABi-+Bj 
-+BC=Z  foL  —  Aj  —  AC. 

Proponaiur  homogencum  compatationis  lcu 
Z  fol.  feparaturo  fignatura  punais.ut  folet  incx- 
itaaionc  radicis  cubicx.  Quxratur  cubus  ptimi 
pnndi  ,  nempe  ..  fcu  100.  cujus  radix  cub.ca 
cft  I  fcii  10.  hibcmiis  ergo  ptiroum  latus  leu  A 
elTe  10  fiat  Aj.  fcu  cubus  1000  fubttahcndus  i 
fiat  itcm  AC  40  ;  fubtrahc  hxc  omnia  critquc 
rcfiduum  7 j6  xquale omniKis quantitatibas  con- 
trapofitis  in  xqaationc  qux  portunt  dividi  pec 
jAi -+  jA-^C  ut  invcniatut  B»habebifquc d"vi- 
fofcm  \  J4.  qui  invenitur  bis  in  7}6-  q"*'^*  ^*'^ 
fccundim  Uius  *.  fiant  jAi  B  feu  600.  &  ^  ABt 

Z  foU 
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ZfoL 

—  Aj 

—  AC 

-+  j  A* 

Vk 

DivlCbr 
-I-  »Ai.B 
jABi 

-+ 

-+  BC 


177*« 

•  ■ 

lOOO 

7,6  (I» 

4 

1J4 
£00 

11« 

s 

8 


Sutnma  7J< 

1 10.  itcm  B }  8.  ec  BC  8  fif «^ue  fumnar  7  j «  rqa»- 
lis  ccfiduo  qwuc  exad»  cft  ladix  11. 

IWOaWWBBBiPflitoebooagMafiBgai 
PROPOSITIO  V. 

Problema. 

RAictm  cAtCMiB  titicert  ex  cmkt  njftQ»  wmlO* 
flmi  fmbrsdict. 

Proponitar  rquatioic  — <R:^i}68o.  c«f- 
tum  eft  cubutn  hunc  ,  minui  ex  uli  alfcibione 
duobus  folidit  fub  ooefficicmCi  &  Tub  fingulis  Ia- 
teribusi  eft  ergo  rqoatio  A  j  -+  jAi  B-+  jAB» 
^Bj  —  AC  —  BC  =  Z  (blidum  &  per  anti- 
ihefin  jAiB-+ jABi-+  Bj — BCz=Zfol.-+ 
—  Aj  Ex  q  ii  «cquatione  facilc  praxin  edu- 
eeniat  ridici»  cabicc  elicicmuj.  Proponaror 
enim  feparatim  horoogeneum  compnrationis  \  fca 
2  fol.  quod  pun£^is  notetur  ,  ut  moris  eft  in 
cdudione  radicis  cubicc  ,  nt  in  membra  diftin- 
gaatur. 


Z  foL 
H-AC 
—  Aj 
Hrfiduum 


I  j£8o 
1 10 
8000 
fSoo 


(M 


-+  jAi 

1100 

j  A 

60 

—  C 

6 

Divifor 

-f  jAi  B 

4800 

-+  jABi 

960 

-^-  Bj 

64 

—  BC 

»4 

Somma 

5800 

Maximus  cubas  primi  membri  eft  8000  cojus 
radix  1  fcu  10  fcribatur,eritquc  A  — 10  fiat  AC 
fea  iio.quod  addatur,fiat  &  Aj.  8000  quicubus 
fubtrahatur,  &  refiduum  crit  5800.  atquale  c»te- 
ti»  quantitatibus  contrapofitis  ,  nempe  jAi  B-t 
5AB1-+BJ»— BC.diTide  omnta  per  jAi  -♦■  jA 
—  C  fcu  1 154.  pct  qacro  fi  dividas  j8oo.  invc- 
nies  4  pro  fccundo  Utcre  ,  quo  cogniro  efficies 
3A1  B  4800.«:  j ABi  9«o.  &  Bj,  64— -BC  14. 
eritquc  fumma  5800  rqualis  rcfiduo  ,  benccrgo 
conftiiuta  cft  udix  14.  caro  nihil  tclinquar. 


PROPOSITIO  YI. 
Problenu. 

Jitiium  cuhlcam  txtrgktre  prtpeftt  filid»  ftA 
cttficitntt ,  &  rMdite  dfftQt  nmlSs  ctiki. 

Sitrquatio  6468  R  1.  cubas  —  186191, 

ceitum  eft  fi  radix  fit  binomia  i  duobus  folidis 
fub  laieiibus  ,  &  fub  cocfiicicnre  coxnprchenfisi^ 
dettahi  hnjafmodi«bjundionc,onmes  partesqui-' 
bus  conftat  cubus  ,  ncmpc  duos  cubos  latcrum 
uia  AiB  &  ttia  ABi.  Proponatur  crgo  rqwatio 
fccundikm  fpcciofaro  rocthoduro  AC-»-  BC— Aj 
—  j/^iB —  jABi  —  BjrrzZ  foLhascaDtem 

oritur  fi  C  pl.  —  A»  lAB  —  Ba  nenipe  mi- 

nus  quadrato  binomi*  radicis  multiplicctur  dci 
radiccm  A  -+  B,  hrc  igitur  cquariopcr  aniiche- 
fin  routctur  in  hanc  BC  —  jAiB  —  j ABi  — . 
Bj  —  Z  fol.  H-  Aj  —  AC.  fic  eniin  cxhibet 
methoduro  exuabendc  radicis.  Suibatur  Z  (oi 

ZfoL  18619» 
Aj  17000 

Sumroa  11 j 191 

—  AC  194040 
Rcfiduam      19' (i* 


C 

—  jAi 
_  jA 
Divifor 

BC 

—  jAiB 

—  jABi 

—  Bj 
Refidaum 


6468 
1700 

90 

J678 

)88oS 
16100 
J140 
116 
191J* 


fcpjratim,figncturqoe  pandis  fccundum  morefn. 

Qnxratut  maximus  cubtts  in  ptimo  merobto  1 86 

contentus  •,  invenio qnidem  iij.cujus  latus  eft  j. 

quia  latrcu  fubirahcndc  funi  6468.  R.  alHiroatnr 

tintuin  17.  ic  cjus  latus  j.  &  quia  in  eo  yidetot 

tlfc  d  fticuUas  quod  hojufmodi  «qnationcs  finc 

«mphibolr  .  homogcneum  comparaiionis  iiipli- 

caturo  dividatur  pcr  dupluro  cotfficicntis.orietur 

longitudo  major  minore  radicc  ,  &  minor  majo- 

rc;  ut  fi  homogcneum  compirauouis  fit  186191. 

&  triplicaium  Jt8j76.  fi  inouam  dividatur  pcr 

duplum  coefficicntis  6468    icu  pei  119)6- 

quotiens  4J.  minoi  ctgo  radix  erit  minor  quain 

4J.&  ro»jor  fuperabit  ^i.Experiamuf  an  pro  pri- 

mo  latcre  ■(Tumere  poffimus  j  fcu  jo.cujus  cubji» 

Aj.  17000  aHdcndus  eft  fiai  ACnempc  roultipli- 

cando  cocfficicntem  fcu  numcrum  radicum  6468 

psr  jo.crit  AC  194040.  fubttahcndum,&  habe- 

bimus  refiduum  19151.  cquale  quantuat.bu» 

contrapofitis  in  rauatione  ncmpe  BC— jAiD 

 j  ABi  —  Bj.  hat  crgo  divifor  C  — J  Ax — 

jA.critquc  J67S.  per  quem  fi  divida»  rcfiduum 

1915  i.crit  qivoticns  B6.  Cogniio  B  pctficc  quan- 

titatcs  BC  —jAiB  —  jABi— -Bj.fi  exBC 

fiibtrahas  reliquas,reftabitidem  rcfiduum  ipijv 

ergo  bcni  aifumpta  cft  propofita  radix. 

Quoties  veri  aggTeeatom  ex  aibo  primi  laxe- 

ri»  ,  &  coinparationis  homogcnco  crit  "^*""* 

lido  i  coefhcicntc  in  ptimum  latus  ,  adhnc  fad- 

iior  crit  operatio  quc  in  cxeroplo  manifcfta  fict. 

Proponatur  xquatio  looooR.—  >c  jojo'?* 

*  homogcneu» 
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64« 


komogennim  tripliccnir  6«  11490J7.  dividanic 
prr  10000.  Jupliua  luimeiiradicurotCttt  quoticns 
^7.  nuijor  minorc  radice  &  roiiwi  majoie.  Eric 
xquatio  nt  ftias  AC  -f  BC— Aj —  j  AiB— 
j  ABi  — •  B}  r::^  Z  fol.  potcftquc  pci  antichcfct 
▼arias  ,  ica  ,  mutari  AC  —  Aj  • —  Z  fol. 
jAiB  -+  jABi  Bj  —  BC.  fcnbatut  Z  fol. 
ica  compaiationis  homogeoeum  (Igncitirqi 


Algebra 


lUC 


AC 

—  ZlbL 
— A, 

Rcnduino 

-+  jAi 
-f  jA 

—  C 
divifor 

-+  jAi  B 
-♦  jABi. 
-+  B9 

—  C 
Rcfiduum 


600000 
j8joi9 
116000 

981  (61 

10800 

180 
looeo 

980 
10800 

180 
I 

10000 
981 


ptinftis.  Quzrarar  maximus  cubtis  in  primo 
rocrobro  contencus,  invcnio  a  1 6.  fcu  ii 6000.  cu> 
)as  radtx  60.  fcribenda  fiat  A  C  fcu  600000.  i 
qao  fubtrahc  Z  foL  &  Aj.  curo  td  dicant  (igna 
—  ctit  rcfiduum  981.  cqualc  cztcrii  quamita- 
tibut  in  xquationc  poiitis  ncropc  j  AiB  -+  jAB 
-f  Bj  ■ —  BC.  fiat  divifor  jAi-«-  jA — C.ut  in- 
▼enias  B  critquc  divifor  980.  pec  qucm  fi  divi- 
das  rcddauro  981.  iit  qtioticns  1.  fiat  jAiB 
10800.  j  A  B  i  180.  -f  B  j  I.  fubtrahc  C. 
loooo  rcftat  rcfiduum  98 1 .  cqualc  prioti  crgo  ra- 
dix  crit  61. 


PROPOSITIO  VII. 
Pioblcma. 

Rtiicm  eubUdm  txtrnhtri  tx  CHb«  AffeHt 
fuh  ^iuulrM». 

Proponatur  luec  cquatio  i  c.  -+  10  q.  — 
1187/.  ecnuro  cft  hunc  cubum  continctc  omnes 
partes  quibns  conftat  cubus  binomic  radicis , 
&  pcztctca  folida  comptchcnfa  fub  fingulis  par- 
tibus  quibus  conlUt  quadiaturo  binomiz  radicii, 
8c  fub  coefficicntcGcDeratuc  autcm  fi  quadiatum 

A»-+  lAB-^  Bi 

A-^  B-»-  C 


AiBh 
lAxB 


aABa- 
f  ABa 


h-AxCh-xADC- 
^Bj 


CBi 


binomic  radicis  muldplicetur,pcrra<!icem  auftam 
coefScienic  longitodinc;quare  habebitur  fcqucns 
cquatio  in  qua  Z  foL  cft  comparationis  homo- 
geneum  Z  fol.  =  Aj  -t  jAi  B  jA  Bi-+B} 
Ai  C  -f  aABC  ~¥  CBi  &  per  antithefin 
3AJ  B-+  jA  Bx-fBj  -t  lABC-t-  CBi  =  Z 
CoL  —  Aj  - —  Ai  C.  fcribatur  homogcncum 
coroparationis ,  notandum  pundis  cx  quo  aufc- 
catur  maxtmus  cubus  primi  mcmbri  ,  quzrcndo 
cjus  radiccro  ao.  cujus  quadratum  400.  mnlti* 
plicatum  pci  uurocrum  quadratoium  10  cfficic 


AiC  4000.  Aofcrtntur  hjte  otnnia  ex  Z.  rcftat 
tcGduum^S^j  zqualc  qtuniitaiibus  coDtiapo(i- 


U; 


Summa  987J 


tis  ut  inreniatur  B.  fiat  divifor  jAi-+jA-nAC 
-+  C  invcnicfquc  1 670 ,  pcr  qucm  G  dividas  rc- 
(iduuro  9875.  mvenics  quoticntcm  neque  cnicn 
nimis  magnuro  aifuroctc  dcbcs  proptcr  quantiia. 
tes  addctidas.  Fiat  jAi  B  6000,  &  jABi  1500. 
&  Bj  iif.Sc  lABC  1000  &  CBi  i;o.  fumma 
omnium  987  j.  cqualis  c(l  t efiduo  ftipciiori ;  crgo 
radix  1  j.  cft  prccifa.  Quod  ctiam  piobore  poteris 
addcndo  cubum  ladicis  15,  decem  quadiatis  ejuC- 
dcm. 

PROPOSITIO  VIII. 
Pcoblenuu 

g^dietm  CMblcAmixtrthtrt  cnH  tfftBl  mulQifi- 
lidi  fub  tjMdirMie  ,  ff-  cotfficiintt. 

Proponatur  cquatio  i  c  —  4q  :=  looj  1.  6t- 
quc  radix  cjus  binomia,  ccrtum  cd  cubum  ita  af- 
feauro  cffc  zqualcm,  cubo  latcris  primi  &c.nem- 
p^  omnibus  partibiis  quibjs  condat  cubus ,  mi- 
nus  folidis  comprchcnfis  fub  cocfficiciuc  4.&  fin« 
gulis  partibus  quibus  conftat  quadtaturo  bino- 
miz  radicis.  Gcncratuc  autcm  taUs  cobuSjH  qii»« 


Ai 


lAB 

A 


Ba 

B  — C 


— AiC- 
-+  Ai  B      lA  Bi  -+  Bj 
lAi  B  ADi 


■  lABC-CBt 


dratum  radicis  binoroiz  multipUcetuc  pec  cadi* 
ccm  imminiitain  aliqua  loi-gitudine  ,  ut  vidcs  in 
cxcmpla  Habcs  crgo  fcquentcm  cquationcm  A  j 
-+  jAt  h-+  lABi  Bj  —  AiC —  lABC 
■ —  CBi  z:=  Z  folidum.  ic  pcc  antithcfm  jAt 
B  -+  jABi  Bj  —  lABC  —  CBi  z=  Z 
fol.  -+  Ai  C  —  A).  Scribatut  horoogcncun» 
comparaiionis  fcparatim  ,  &  di(l<nguatur  pun- 
£lis.  Qiicratur  maximus  cubus  primi  punAi  10. 
is  crii  8.  cujus  radix  1.  fcu  10.  invento  hoc  la- 
tcrc  fiat  Ai  C  &  addatur  ,  &  fubtrahatur  Aj. 
crit  rcnjuum  j6;i.  cqualc  quantitatibus  con- 
trapofiris  in  zquationc  ,  ncmpc  j  AxB -+  «ABx 

-+Bj  —  lABC  CBi  quzritui  autcm  B.fiat 

Z  foL 
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1  fol. 

AiC 
— A, 
Rcfiduutn 
-f  |Ai 
-f  jA 
— lAC 
—  C 
Divifor 


loon 
1600 
8000 

IXOO 

60 

1(0 

4 

1096 


-+  jAi  B 
jABi 
-+  B, 
— iACB 
—  CBt 


)6oo 

»7 
480 


Samma 


ergo  divifor  ,Ai  jA—iAC_  Chabcbis  di- 
viiortm  1096,  per  qaem  fi  dividas  rcfiduom 
)« V I  .  crit  qiiociens  j.  nempi  B  quo  cognito  fiat 
»Ai  B  000  -+  jABt  J40  -f  Bj  17  —  lACB 
480 — CBi  ,  46.  reftabit  36  p  cqualis  prioti  rc- 
Jidiio  :  cigo  bcni  inventa  clt  radix  ij. 

nnfrimiTfrirniiiiiiiiiiiiiiniiinifflniiiini  uunu  pnBtai.jggg 
p  r;o  p  o  s  I T 1  o  IX. 

Problcraa. 

tcfffieUntt ,  Mffta»  mMiai  cnki. 

Proponatur  harcatquatio  looq — 1«  <Cj<p- 

djnim  cft  qijod  fi  binoraia  fit  radix  ,  100  q  (cu 
omnes  8c  fi.igiilx  partes  quadrati  binomix  ladi- 
cis  ccnties  fumpt»  minus  omnibas  partibus  qui- 
bus  conftat  cubus  binomix  radicii  «q.iantur  ho- 
tnogeneo  comparationis.  Gencratur  »utem  hcc 
•ttcaio  fi  quadratura  binoraiaf  radici»  muhipli- 

Ai  -+  lAB  -f  Bi 
C  —  A  —  B 

2  W.—  CAt-fciABC-*>CBt-A)~jAiB-,ABi-B} 

cetur  per  cocfficicntem  minus  radite  :  habes  igi- 

tnr  rquationem  CAi  t  lABC -+ CBi  Aj  

jAf  B — ;ABi — Bj  =:  Z  2».  «c  pcr  annth.aliara 
lABC  H-  CBt  —  tAt  B_}ABt  —  B;  —  Z 
S0I.-+  Ay — CAt.Sctibitur  feparatim  homogc- 
Bcum  comparationis ,  diftinftum  pundlis  ex  mo- 
«■c.quxratur  maximus  cubusin69,  is  quidem 
ciret  64.  fcd  quia  aliquid  deirahenihim  eft.potc- 
rit  f  flc  t7.  fcu  tyooo.  cujns  radix  eft  ?o.  A.  Fiat 
cubus  Ai  is  erit  17000.  addcndus ,  fiat  CAt  cft 
autem  Aq  900.  &  C  cft  100.  igitui  CAi  erit 
90000.  fubtrahcndum  ;  eritquc  rcfiduum  6«u. 
cqualc  cctcris  quantitatibns ,  nempc  1ABC-+ 
CBi — }Ai  B — ^ABi — Bj.  &:  qosrritur  B.fiai 
ergo  divifor  lAC  -+  C — 5A1 — jA  habcbifque 
diviforcm  pcc  qucm  fi  dividas  rcfiduum 

66  1.  habebis  1.  pro  quotienic.  Erit  igitur  B  ,  t. 
fiit  tACBi  1000-f CBi  400.  —  \Ai  B  f  400— . 
)ABi  ;6o — 8.  ficque  furnma  66jt.  cqualis  rcfi. 
<luo ;  quare  proba  eft  radix  u- 

Si  plurcs  eirent ,  qu^  dno  chata£leres  in  ra- 
^cc  ,  ad  invcniendum  (Cttium ,  duo  priuics  pcx 
Tm.  i. 


T  Cnl 

69611 

•+  Aj 

17000 

— CAx 

90000 

Kcliduum 

66)1 

-+  iA«-i 

6000 

...  <-> 

*+  V» 

100 

iA< 

1700 

90 

Divifbr 

JJfO 

1  lOOO 

-fCBz 

400 

.^jAtB 

J400 

— jABi 

}6o 

—  B, 

% 

Suouna 

6t)& 

0» 


modum  unius  affumi  deberent ,  ic  ficri  ptimum 
latus  repctitis  iifdcm  opciationibus. 

aaangBBBBBflB  meismamSemsBiusBmm 

PROPOSITIO     X.  ' 
Problenu. 

Raitctm  ijuMArdi»<jMM4r0t/m   ^iftt  tffiBi 
imnSione  pUn»  plani  fuh  l*ter»  , 
cor^citnit  invtnire. 

Proppnatut  zquatio  i  qq  joll.=r:<4to09Ti 
in  qua  nempc  qqrum  afficitur  adjunftiont  plano" 
plani,  fub  latcre  ,  fcu  ladice  ,  &  cocfficientc  foli- 
do  nempi  \o.  quod  diciiur  clfe  folidum ,  ut  Ik 
ejufdem  lationis ,  cum  aliis  quaniitatibus ,  qu« 
muliiplicatc  pci  radicem  ,  componunt  quadrato- 
quadrarum.  Ccrtum  «utem  eft  quadratoquado' 
tum  binoroic  radicis  ita  affeftum ,  habere  omnet 
paries  quibus  conftat  quadratoquadrarum ,  &  in- 
fuper  cx  tali  affcaione  .  habcte  duo  folida  fub 
cocfficientc  ,  8c  fub  duobns  nominibus  tadicis. 
Ncmp^  fi  tadix  fit  A  -t  B  ,  «£  cocfficiens  fit  C. 
conft;ibit  hoc  qdtoqdtum  his  panib*»$  A4-+ 
4A{B.-f6At  Bi  -+4ABJ-I-  84-^ AC— BC.Quate 
Cquatio  potctit  clfc  ^AjB  -+  6AtBt-f  4AB{-«- 
B4-+  BC  =z  Z  foL  —  A4  —  AC  ideoque  fi  ojt 
comparationis  homogcneo  fubtrahas  A4  &  AC, 
rdiquum  erit  xqualc  rehquis  quantitaiibus  4A) 
B-+6AiBi-»-4A  BjH-B^H-BC.  U  pro  divifora 
alTumes  eafdcm  divifas  pci  B. 

Ex  qno  vidcs  praxin  hanc  cfTe  univerfalem  ,  l£ 
valcie  pro  omnibus  poieftatibus  quomodocum- 
que  affi:£lis.  Proponatur  crgo  horoogcncum  com- 
parationit  J4 10091.  ^  quo  cducenda  radix  qqua- 
drata  ;  fcribatui  tale  homogcncum  fcparatimi 
tum  pun^is  notetur  ,  rcl'dlis  tribus  fedibus  va- 
cuis,atque  ita  primi  men<bii  j^i.  qucratur  maxi- 
mum  q'.i3dratoquadratum,id  erit  156.  cujusradit 
40.  fcribaiur  in  lincola. 

Fiat  lateris  A  fcu  4%  qqtum  feu  A4,  erit 
i{ 60000.  fubtrahendum  itcm  AC  ,  roalti- 
plicando  A  feu  40.  per  cocfficicDtwn  ^o.  critqa0 
AC  iioo.  utrumquc  fiibtrahe  proptcr  figna  — . 
eritqnc  rcfiduum  8)8891  atqualc  tcliquis  quatv* 
litatibtis  in  cquitione  pofitis .  nempi  4AJ  B  -¥ 
6AtBt -+ 4ABj-f  B4-f  BC.  fit  divifor  4A) -+ 
6A1  -f  4A-+  C  ,  ncmpc  agtjregaium  hamin 
quaniicatum  divifarum  per  B  fcu  16J790.  pet 
NNna  S"«ni 


Ji^itized  by  G( 


650 


Z  ppl. 

;4L009i 

— A4 

ij 60000 

— AC 

1 100 

Rcllduum 

8J8891 

»y£ooo 

-+  6A1. 

9600 

-+  4A 

C 

jo 

Dtviroc 

i6j7»o 

-1-  4AjB 

768000 

-+  «AiBi 

86400 

-+  4AB, 

4510 

-+  B4 

81 

-+  CB 

90 

Summa 

8^8891 

(41 


Algebra 

bci  j4''  ''^  taiix^o.  fctlbc40'' 

in  lincola  fi»t  A  C  roulnplican<k>  40.  pct  cocffi- 
cicntem  50.  habcbij  looo.  addcnda  ,  ptoptci  fi- 
gnuro-+  labtrjhc  A4>i^ 60000.  habcbis  icfi- 
duum8y*6yi.  «quak  rcliquis  quantiutibui  in 
cquaiionc  pofiiis  ncmpi  4A.)B  -+  6A1B»  -+ 
4AB}  -+  B4— BC  critquc  divifot  4A5-+6A1-+ 
^A—C  fcu  165710.  pcr  qucm  fi  rclidnuro  divi- 
das  ;  crit  quoticns  B,  j.  quocognito  fiat  ^A?  B 
768000.  -+  6A1B1  86400-+4AB}  4Jio-<-  B4S1 
— BC  ijo.  fummacrit  8  jS^ji.xqualis  piiotire- 
fiduo  :  crgo  lcgitima  cft  radix  4).  quam  potcrij 
czaminatc  fi  ncmj^i  ex  qqio  nurocri  4j.  fuUrahas 
piodu£kum  cz  4).  in  {O. 


quem  nntncrtm],  fi  diVidas  refidaoro  8^8891.  in- 
Tcnies  B.quoticntem  fcu  ). 

Cognito  Utetc  feamdo  B  ,  pctficc  propoficas 

JtuantKaccs  qiialcs  habcs  in  figura  ,  invcnicfquc 
ummam  xqualcm  propofito  rcfidao :  qnate  con- 
•ludcs  benc  confbcutaro  dfc  tadiccm  4  j. 


1>R0P0SITI0 
Pr*blentt. 


IX  L 


^jHMiraio  0§til»  muUlit  fUMifmh  CM^citni* 
/iliio,  rMiict. 

Sit  xquatb  1  qq-—joR—i4i 66 ji.  ccrtura 
■utcm  cfl;  qqdram  aifedlam  hujufnK>di  roulAa 
fiabcrc  omnes  partes  quibus  conilac  qqdtum  bt- 
tiomix  tadicis  —  duobiu  p lanoplanis  fiib  fingu* 
lis  latcribus  radicis.&  fub  cociScicnie  }0.  Gcnc- 
ratur  autcm  talis  aifr^o  fi  cubus  imminutas  fo- 
lido  aliquo  pcr  radiccm  multiplicetar. 

Habcbitur  cnim  zquatio  A  4  -♦•  4A }  B  -»• 
<AtBi-+  4ABj-^B4— AC— BC  &  pet  anti- 
thcfin  4A}B-+6AiBi-+4AB}-+B4— BC=:iZ 
ppl.  -+  AC— A4. 


Z  pp. 

AC 
— A4 

Rcfiduum 

4A, 

-+  6A1 
4A 
— C 

Divifor 
-+4A}B 
-f  «AiBx 
-+4ABj 
-+  B4 
—  BC 


j4iWji 

1000 
xj 60000 

8j86ji 

1J6000 
9600 
160 

jo 

165710 
768000 
86400 
4}io 
81 
ijo 


(4) 


Summa  8586JI 


1n  hac  squaiione  (undabis  praxin  invenien* 
tadicis  ,  quxrc  qqtum  maximum  primi  mcm< 


PROPO  SITIO 
Probletna. 


XIL 


Invtnirt  r*iictm  t^MirMtt^fUMirnttm ,  />r»p»- 
Jit»  plMittfUH»  ftJf  TMiitt  hintmiM  ,  &  CMf^ 
citntt  Mffen»  mulSlM  ^uAirMf^tutirMti  tytfitm 
rMittit. 

4 

Sit  zqiiatio  lOOOoooR  —  tqq  rrri9(8i  199. 
fitquc  radiz  binomia.  Ccrium  cll  hoc  planopla- 
num  (ob  coefEcicntc  1000000.  &  radice ,  mulra- 
tum  qqto  c|ufdctTi  radicis  cffe  «qualcduobus  pla- 
noplanis  comprchenfis  fub  ccKrttcicntc  1000000. 
&  fub  parcibus  propofitc  radicis  ,  minus  parti- 
bus  omnibus  quadracoquadrati  cjufdcm  radicis. 
Habctur  ergo  cquatio  pufico  quod  primum  t^o- 
men  radicis  fit  A.  fcctmdum  B.  C  coofiicicns 
compaiationis  homogeneum  Z  pplctii  cqoatio 
AC  -+  BC  —  A4  —  4A}  B  —  6A1B1  —  4AB« 

—  B4  ~  Z  ppl.  vcl  pcr  ancichcfin  BC  —  4 AjB 

—  6A1B». —  4ABj — B4:=Z  ppl.  -+  A4 
— AC. 


Z  ppl.  J9j8ii99 

-+  A}  1J60000 

— AC  40000000 

Rcfiduuin  1141 199 

-+  C  lOOOtX» 

— 4Af  aj6ooo 

—  6At  9600 

— 4A  160 


(4J 


Summa  1141199 

Scribatur  comparationis  homogeneum  (cpa- 
ratim  figncturque  punftis  ,  qucratur  maximum 
quadratoquadracum  primi  punAi  1 56000000. 
cujus  radix  40.  fiat  itcm  AC  multiplicando  pri- 
mum  latus  40.  invcntum  pcr  C  cocfficientcra 
1000000 ,  addc  A4  fubtrahc  AC  habcbis  rcfi- 
duum  1141199.  cquale  tcliquis  quantitabns 
cquationis  ncmpc  BC  —  ^AjB  —  6A1B* 

—  4  A  B  }  —  B  4  fiat  divifor  B.  C  —  4  A  i 

—  6  A  i  —  4  A  critque  7}4i4<x  qui  invenitur 
in  icfidup  ter ,  fctibe  tet  ia  quotienrc  habc bif- 
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Liber  VI. 


<juc  B  cffc  j.  qujre  C  B  crit  jeoooda  —  ^AjB 

768000. — 6A1B1  86400  4AB}  4JIO  —  B4 

81.  faitiroa  xqualis  rcfiduo  i  crgo  beni  conftitun 
cd  tiitx  4;. 


PROPOSITIO  XIII. 
Problcma. 

Invtnlrt  R*iiccm  (fH4nira'o.i]U4drJUm  qHmirdtt- 
k«,  (^-  Qtt^ii*ntt. 

Proponatur  cquatio  iqq-+  ioc^4j6oi6.  fi 
fit  binomia  radix  ,  continentur  propter  hanc  no- 
t»m  iqq.  in  homogcnco  comparationi»  omnes 
qnantttates  ex  quibtis  conftat  binomiz  radicis 
qqiuro.  &  proptct  hanc  patticulam  -f  10  c  con- 
linet  omnes  partes ,  quibus  conftat  cubus  bino« 
roix  radicismuUiplicatas  per  10.  fcilicit  coeffi- 
cicns :  generatur  aucem  tale  qqtum  fi  cubus  mul- 
liplicctut  pcr  radicem  au£Um  cocflicicnte.  Sic 
unum  nomin  Radicis  A,  fecundum  B,  cocfficiens 
C.  Iiabcbitur  hxc  xquatio  A4  -+•  4A}  B  -+  6A1 
Bi-+4Axj-+B4-+  CAj  -4-  jCAxB  jCABi 
-*CBj— Z  ppl. pcr  antithcf. 4AjB  -+  ^Ai^Bi 
-f4ABjH-B4-+jCAi  B-+jCABi-+CBjr=Z 
ppl.  —  A4,  —  CA). 

Hac  cquatione  educes  facili  cadicem  quadra- 
toquadratam. 


5yt 


Z  ppL 

—  C  Aj 

—  A4 

Refiduum 


470016 

Soocx) 
160000 


»5 


0016 


(^4 


-+  4A  J  —  JtOOO 
6At  X400 
-+  4A  80 
-+  jCAx  iiooo 
-+  jCA  600 
-+     C  10 

Divifor  47090 
-+  4AJ  B  1x8000 
-4-  6Ax  Bt  JS400 
-1-  4ABJ  5  ixo 
-f  jCAi  B  48000 
H-  jCABl  9600 
B4  xj6 
•+     CBj  640 

Siunma  ijoot6 

Scribatur  homogeneum,  diftinguatut  pundis, 
quxratuc  maximum  qquadratum  primi  punfti  47. 
mul(6  tamen  minor  Uimatur  ,  quia  fubttahendum 
ctiam  e(l  CAj.  fit  crgo  qqium  160000.  cujus  ra. 
dix  xo.  fcribenda  :  fiat  itcm  CA  j.  Aj  crit  8000. 
&  cum  cocfiiciens  fit  10.  fiet  CAj  8oooo.fub- 
irahc  utmmque  proptcr  figna  —  habebis  refi- 
duum  X}Ooi6.cquale  czceiis  quantitaiibus  ^AjB 
-+6Ax  Bx  -+  4ABJ  -+  B4-+  jCAxB-+ jCABi 
-+  CB.Quxrirar  autem  B,quare  fiat  divifor  ^Aj 
+-  6Ax  -+  4A  -f  jCAx  -+  jCA  -+  C;  habe- 
bifquc  diviforem  47090.  pec  quem  fi  dividas  re- 
fiduum  XJ0016.  habcbis  4.  pro  quotiente  , /cu 
ico  fecundo  latcrc  B  j  quo  cognito  pctficc  cxtc- 
M  quantitatcs  4AJ  B  -+  6AxBx  -+  ^ABj  -t> 
Ttm.  /. 


D4  H-  jCAt  B-+  jCABi  -+  CB.  ic  fict  fumma 
XJ0016.  qux  ciun  fit  xqualis  rcfiduo  Radix  14 
e(l  legitina. 


PROPOSITIO  XIV. 
Probleraa. 

Eiuctrt  Tddicem  qeftudratMm  ffdtl  fffe[li  muUi 
pUntpldHi  ctmprehmfi  fab  cithf 
fjr  fth  ctefficientti 

Propoiutur  cquatio.  1  qq  —  10  cm  1 9  j  f  j  <>. 
quxritur  vaJor  radicis.  eft  igitur  I^j6j6  c)qdtutn 
ininus  10  cubis.  hoc  ci\  ex  quaddto  fi  oiTines  par- 
tcs  cubi  multiphcaias  per  10.  fabicahxs  ,  dcbct 
rcflare  tale  homogcncum.  Producitui  auiem 
qqdcum  ita  aff.*chim  fi  cubus  binomix  radicis  du- 
catur  in  radiccm  binomiam  atfedlam  mulca ;  flc 
fi&i  mulciplicationc  habcbitur  cquatio  feqacn* 

A4  -+  4Aj  B  -+  6A1  Bt      4ABj B4   . 

CAj  —  jCAi  B— jCABt— CBj=Z  ppl.vfli 
4AjB-+  6A1  Bx  -+  4ABJ  -+  B4  —  jCAt  B 
^jCABx — CBj:=:Z  ppL  -+  CAj — A4. 


Z  ppl. 

i?jn« 

-+  CAj 

80000 

—  A4 

160000 

•  y 

Refiduum 

I1JJJ6  (14 

-+  ^Aj 

)t(X>0 

",1 

-+  6A1 

1400 

-+  4A 

(80 

—  jCAa 

1x000 

^jCA 

600 

—  C 

10 

Divifor 

11^70 

i 

Scribarur  homogeneum  comparationis ,  &  di^ 
ftinguatur  pundis.  Quxratut  primum  latus  A.ftU 
primtis  charadcc  cft  aucem  maximum  qqdcum 
16000,  cujus  lacus  10.  quocognito  laterc.firt 
CAj.  neropi  cubus  lateris  xo  qui  cft  8000.  mul- 
tiplicetur  per  cocfficicntcni  C  fcu  10.  addanu: 
CAj  propccr  fignuin -+  &  fubtrahatur  A4.  ha- 
bebis  rcfiduum  11  J5j6.  xqualc  cctcris  quanticjr 
tibus  in  cquacione  poficis.  Uc  habeas  fecundunl 
lacus  B.  aftlimc  pto  diviforc  ^Aj  -+  6Ax-+  4A 
— jCAx — jCA — C  i  habcbifque  diviforem 
XI 870.  pcr  quero  fi  dividas  iij;j6.  edt  quidcm 
quoticns  5 .  fcd  propier  cxteras  quantitates  zSlCa- 
matur  lantum  4.  critquc  B.  4. 

Invcnto  B  pctficiancur  ccterc  quanticates  tn 
>£quacione  pofitx  ncmpi  4AJB-+  6Ax  Bi-+ 
4AB  j  -+  B4  jCAx  B  —  jCABi  —  CBj. 
fict  fumma  11  j  ( j  6.  qux  curo  fic  cqualis  tciidao 
cric  radix  14  beni  conftituta. 


-+  4Aj  B 
-+  6AxBa 
-+  4ABj 

-+  B4 

— jCAxD 
— jCABi 
—  CBj 


118000 
J8400 
/ixo 
a,< 
48000 
9600 
640 


Suroma  1>J5J6 
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PROPO  SITIO 
Prublema. 


XV. 


Extrshrre  rtitttm  ^gJt^m  ,  fr»f*Jiit  flMtpUn» 
fnk  nt»  (fi-  eHfictenif^  mtilnut  ^idi» 
Hii$miM  rdiditu. 

Sit  ptopcftcas^tio  8aC-  iq<)Z=t  5  85 11^9. 
fn^e  homogrncuiu  cu<s(^raitonis  zqualc  80. 

cubis  1.  qq  ,  hoc  eft  pUnoplanuni  lub  aibo 

&  cocfficicntc  80.  mulutum  qqdto  i  ccrtum  eft 
talc  pUnopUnuro  contincre  omnes  pAttcs  cubi 
duAw  in  80  ,  minus  omnibui  pa(t;bus  qq<iti. 
Gcnetatur  autem  talc  plaaopkuuiro  fi  cubiu  bi- 
noiaijc  radicis  nMikipbccnu  per  coeficicntcni 
niultatun  radirc  binoroia ;  quarc  h&i  muliipli- 
rtfiane  haberui  hzc  «quacio  ia  qua  C  cft  coefli» 
dem  A  &  fi  paiies  radicis.  CA)  jCAi  B  -*■ 
5CAB1  -+  CBj  A4  — 4Aj  B  —  6aABa 

—  4^B«  —  84  =  Z  ppL  per  antitk  jCAi 
B  H-  jCAfla       CB,  —  4Aj  B  —  6AiBx 

—  4AB)  —  B4  =  Z  ppl.  -V  A4  — CAj. 
Quare  propofito  comparaiionis  hocDOgenco ,  Sc 
punftis  diftinAo  ,  qucrcs  primum  Utus  radicis  : 
lco  A  Utus  fcilicec  raaximi  qqdti ;  addes  autem 
A4.  fcu  roiximum  qiudcatoquadtatum ,  &  fub- 

CAj  ,  feo  cubum  latciij  tnvcnti  dudi  in 
coefficientcm  ,  habcbifquc  rcfiduum  «qnale  reli- 
qtiis  auantkttibus  in  «quationc  poficis.  Uc  invc- 
nUs  fecundum  latus  B.  dcbes  infticuerc  divi£o- 
ncmrefidui.nempijCAi  -+  jCA— ^Aj— 6A1 
— 4A  perqaem  fi  dividas  refiduum ,  invcnics 
qnoticntcm  B  invento  B  perficics  omncs  quanti- 
tatc*  rquationi5,qo«  funul  fumpt»  adxquaie  de- 
bcnt  rcuduum. 


PROPOSITIO 
Problenii. 


XVI. 


quadratus  ,  hoe  \  radice  inyienta  .fit  uttcritlt 
crucnda  ladiK  quadrata. 

Naa  cum  quadiatoquadrati  radix  Qt  qnadra- 
curo  ipfuro ,  vcrum  erit  <]uod  ii  qqdtum  confi- 
dcicttu  ut  fimplcx  quadratum ,  quadracum  etit 
^s  radix  :  crgo  vflcum  cft  quod  po6c2  hic 
xquatioQc  i  qq  -V  10  q  96  ,  erii  hxc  criani 
vcra  iq  -4  10  R  =  96.  iniclligcndo  fcilicct  non 
de  radice  ,  qux  eft  in  quxi\ione  ,  fed  dc  radice 
quc  fit  quadratum  radicis  quzfitc,  ideoquc  ad- 
didi  eruendam  clTe  ulterius  radicero  quadracam. 
Ut  fi  pofitaR  1.  verura  cft  qqtum  16. -f  10  q 
fcu  vigcfi«  4.  cquari  96  verum  etumeric  fa. 
mcndo  16.  pro  quadrato  &  quadramm  4.  pro  ra- 
dice,  quod  iq  ^  lo  R.  rquantur  96  :  fcd  illa  ra- 
dix  non  eft  quzfita ,  ideoque  ultcriiks  dixi  eraen- 
danradicem. 

Idcin  accidit  in  aliii  cafibus  idcoquc  hxc  rc» 
g«U  gcneralis  dari  poccft :  quocies  ccrmini  xqua- 
tionis  ita  fc  habcnt  ut  eoirun  exponcnies  fint 
arichmeticc  pfoportiooalcs  totics  reibkitio  qna- 
dratica  locuin  habet  ut  in  hoc  cxemplo  exponcn- 
lcs  funt  4.  z.  o.  ifti  etiam  6.  j .  o.  Ut  fi  dctur  hrc 
cquatio  1  q  c  ~f  10  c  —  too.  fi  primus  nnrac- 
rus  pro  fimplici  quadrato  ruroatiir,ejas  radix  crit 
cubus}  ergo  hrc  «quatio  legitiroa  erit  1  q  h>  10 
R— loo.  fcd  ex  radice  ulceri&s  eruenda  erit  ra- 
dii  cubica  ,  hzc  enim  radix  cft  cubus  radicis 
qocfits. 


PROPOSITIO  XYH. 
Problenu. 

SolmtU  tmniMm  Alijtrmm  ti]H4ti»ntim. 

Ei  ruperiijs  explicatis  nicthodum  colligcrc  po(^ 
fumus  cxirahenJi  radiccs  ex  omnibiis  poicftaci- 
biis  quomodocumquc  aftrCkis  ,  poffiimus  cnim 
roulriplicaic  radiccm  A  -f  B  &  habere  omnc» 
qtunritates  quibns  conftant  hujufmodi  potefta- 
te» ,  &  confeqocntet  cxcogicarc  mcthodiim  extra- 
hcndi  radices ,  quia  auccm  poteftatcs  in  infinitura 
augcri  portunt.flc  uGiro  non  habcnt,  ultcrius  uon 
immorabor. 


Q^tHm  MftDum  ddjMnaitnt  ijitdArMti  rtiticitmr 
*fUMienem  qti*drati  sffini  fmb  rtidict  ^ 
cttffititnit. 
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LIBER  SEPTIMVS. 

Exempla  fecundum  methodum  fpeciofe 

Algebrse. 


PROPOSITIO  L 
Problema. 

Dmm  iiffrrtntii  &  *ilrt£4to  latTnwMrr* 


PROPOSITIO 
Problema. 


III. 


tnvtnirt. 


Slt  D  I  oo.  «ggrcg^tum  latenun  ,  B  40.  corum 
difFjrcnti»  >  qu«tuntui  later»  fen  quod  idem 
eft  numeruro  100,  dividere  in  duos  mimcros.quo- 
nim  difierentia  tit  40 ,  latus  minus  ftc  A ,  latus 
nujus  erit  A-+  B  ,  &  aggrcgatum  crit  lA  -+B 
quoJ  didtur  cflc  D  ,  ergo  habemus  rquationcm 
lA  -f  B  ^:^:  D&  pcramithefm  xAz:z:D  —  B, 
tc  dnridendo  A  -J-.  D  —  -f  •  ^  dKnidium  D 
cft  f  o.  dimidium  B  c(l  10.  fubcrahc  to.  cx  ^o.  re- 
ftac  A  ciTc  )o.&  confequcnicr  majus  lacus  c(Tc  70. 


PROPOSITIO  II. 
Prc^lema. 

D*tl  drffertmii  Uitrum ,  ^  rttitnt  torumtUmt 
invtnirt  UttrM. 

Sic  data  difTcrentia  B.  1 1.  ratio  laternm  ut  Rt 
ad  S  ).  invcnicnda  Qat  lateia  ,  fcu  quod  idcm  cft 
invenirc  numeros  in  tatioiK  1.  ad  3  ,  quorum  dif- 
ferencia  fic  1 1. 

Ponatur  minor  eHe  A  ,  naa)or  erit  A-+B  quate 
A  ad  B  fc  habcbit  ut  R  ad  Si  quare  rcdangu- 
lum  fub  mediis  zquabitur  redlangulo  fub  extrc- 
rois.  Erit  crgo  AS  ~  AR  -+  BR;  Sc  pcr  antichc- 
fin  crit  aquatio  AS  —  AR:=  BR.  omnibus 

divifis  pcr  S — R,  crit  zquatio  A  ~  quare 

$— R 

com  BR  6t  14.  &  S  R.  fit  1.  dividendo  14. 

pec  I.  fit  14  =:  A.  minua  Ucui  ,  &  cum  roajus 
fit  A-*  B  erit  )6.  quare  ii.  &  j6.  fatis&ciunc 
quarftioni. 

Vd  Unis  majus  eftoE  ,  lams  minus  erit  E — B 
critque  E  ad  E  —  B  ut  S  ad  R  Sc  pariter  erit 
«quatio  ER  =:  SE — SB.  &  pcr  antithcfin  SB 
^  SE  —  ER.  divide  omnia  pcr  S  —  R.  refta- 
lMtii=:E.SBeft  j<  S — Rcfti.  dividc  j^. 

per  I.  rcftat  pro  majori  &  pro  mioori  £ — B, 
Cibuahc  B  ii.vx  j(.  reftat  14. 


Ddti  Jummi  iMtrnm  »  tir  torMmtltm  rdtitui 
IditTM  invenire. 

Sit  G  furoroa  laterom  Cea  60  i  Htque  ratioflk 
Ri  ad  S  j.  invenienda  Cmt  lua»;  fcu  qaod  idcm 
cft  numerus  60  ,  dividcndus  fit  in  duos  nurocros 
quorum  racio  fit  ut  t  ad  j . 

Latos  minas  fit  A ,  majus  ctii  G — A  ,  fed  di» 
cuntut  fc  Ivibefc  ut  R  ad  S.  crgo  planum  fub  cx- 
tremis  aequatur  plano  fub  medij ,  erit  crgo  AS 
—  GR  —  AR.  &  per  antiihcfm  AS-+  ARz=: 
GR.dividc  pet  S-+R.erit  xquaiio  A:^:;  £1GR 

5-i-R 

eft  110.S-+R  cft  j.dividc  iio.pct  j.  crit  An>i> 
nus  latus  14  ,  nujus  G< —  A  60—14  3^* 

BBggflBfyigg9BfifiS«B9.g968aieBB9g9figttCgfiWWI 
PROPOSITIO  lY. 

PcoblcnuL 

Ddtii  dnobnt  Idteribtu  dtficieniikiu  i  )ufl»  nni 
cmm  rdtitnt  dtftQnuMfinventre  IstHi  iuftupi\f*it 
ddtit  duebut  mmerit,invcnire  duot  nliti  in  d*- 
rs  TdiitTU,  ijui  jun£ii  fritribui  eMmdtm/ummdm 

fdftMt, 

Sint  data  duo  latcra  dcficientiall  jufto ,  hoc  e{| 
ab  eodem ,  fintque  B  76.  &  D.  4.  fitquc  ratio  dc- 
fcduum  ut  R ,  I.  ad  S.  4.  hoc  eft  nuroeri  illis  ad- 
dendi  fc  habeant  ot  1.  ad  4.  dcfitd^us  primi  fit  A« 
hoc  cft  nuroerus  addendus  numcro  B,  utfiat  furo- 
ma  quf  fita.fit  A,ctitque  hzc  fumma  B  A.  Eft 
autcm  ut  R  ad  S ,  ita  A  ad  dcfedkuro  fecundi  feu 
ad  nuiiKtum ,  qui  addendus  eft  fccundo  D,  ut  fiac 
eadcm  fumroa.  Fiai  ereo  ui  R  ad  S  ,  iu  A  ad 

R 

quare  b-+     — R-*  A  multipUca  omnia  per  IL 

R. 

ficr  DRh-  SA  =  BR  RA;transfcr  DR  8t 
RA  crit  S  A  — RA  —  BR — DR.  divide  utium- 
que  pcr  S  —  R ,  fict  A  =  ^iriE^.  divide  ergO 

^  $  R 

BR— DR.  fcu  71  per  S — R  fcu  j  habcbifque  14 
— A  &  confcqucntcr  l±      y^.Sc  B-t  A==;ioo< 

K 

ficut  ^  -+  D  =  100. 

R 

Vcl  fit  fumma  quatfita  A  crit  A  —  B  Atff&os 
ftiinii  fcu  nuroerus  oddcndus  ad  B  ut  fiat  A.  Pati- 
NNnn  iii 
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tct  A— D  erit  defcftus  recindi ,  fft  crgo  ut  R  ad 
S.itt  A  —  Bad  A — -Dicrgo  b&ata  fub  cxcromi», 
cqtutur  h£ko  fiib  iiicJiii ,  qtuic  SA  —  SB  _ 
AR. — RD.  Trartfcraior  SB,  &  AR  ,erit  SA— 
AR  SB  —  RD.  S  —  R  divid»t  omnia  ,  crit 
«quatio  A  —  cft  autcm  SB  jo^.  RD  4 

etgo  SB— RD  }oo,SR — eft  ).diTide  300.  pct  j. 
erit  A  100. 

PROPOSITIO  V. 
Problero«. 

Vdtu  dMiym  iMtrilnu  fxeiitntlbnt  jnjttim  rs- 
titne  exetffum ,  inwiirt  Utm  inftum,  Sem  e  tLuit 
imthii  HUVfUTu  ,  inei  numtrot  in  djiid  rMi*n» 
fe  hMbentet  fuinrMhere  «  ii*  edJem  fnmwt* 
renutntM. 

Sinc  data  laceraB  60.  &  D.  40.  Ratio  cxceT- 
ftium  fea  numctorum  fubtrahcndorum  fit  ut 
R.  j.  S.  I.  fit  cxccifuj  primi  A.  crgo  B  —  A  crit 
furoma  illa  qoac  6ct  (ubttad^o  illo  cxcclfu  ,  feu 
cfit  latus  juftum,  cum  autem  uc  R  ad  S  ita  cx- 
ceifut  pcimi  A  ad  cxcclfuin  fecundi  ,  ii  erit  ^ 

R 

qui  Ci  fubcrahatut  ex  fccutido  ,  (latque  D  — •  ^ 

a 

habebttui  eadcm  fiimma  ,  habemus  ergo  cqua- 
tioncm  B— A  ,  —  D  —  ^  ducantur  orania  in 

K 

R.fict  «quatio  RB  —  AR.::z=DR— AS  &  tranf- 
latis  pct  aniithefin  AR  &  DR  ,  crit  RB  —  DR 
— AR  —  AS  flc  dividendo  utrumquc  pct  R — S 
erit  K=  *»~°*.  divide  crgo  RB  —  DR  fea  60 

R  1 

per  R — S  fcu  1,  &  habebis  A^^o.  Sc  lJ:::zio. 
ita  ut  B  —  A  faciat  30  ,  ficuc  D  —  facit  jo 
^ood  pctebatur. 


PROPOSITIO  VI. 
Problcma. 

D^ii*  duthut  Uteribut,  uno  deficlente  i  Mher» 
jMflnm  txcedente  ,  $t»a  enm  TMtene  dtfrQHt  /td 
txcejfum ,  invenire  Uim  p/?Nm. 

Sini  data  duo  latera  B  60,  deficiens  k  jufto,  & 
D  180.  excedens  juftam  ,  ita  uc  ratio  cxccfsus  ad 
dcfcfturo  fit  ut  S.  5.  ad  R.  i.  quzruncur  crco  duo 
numcri  in  rationc  ad  i,  quorum  primus  Uibtra- 
Aus  ^  180  ,  &  fecundus  additus  ad  60 ,  «andcm 
/tunmam  cfficianc. 

Defedus  fu  A  crgo  B  -+  A  crit  fumma  quac 
^u^ritur  ,  cft  autcm  dcfc6kus  ad  cxcclTum  ut  R 
>d  S.  fiac  crgo  ut  R  ad  S.  ita  A  ad     quo  fublaio 

i\  R 

ex  D,  fiet  D —  T  —  B  -+  A ,  &  omnibus  da- 
^ii  in  R ,  fict  RD  —  S A=:BR-+  RA  ic  tranf- 
latispcrantithcfm  SA&BR  ,  fictxqiiatbDR. 
^ — DR:ir:S  A-+R A.ciim  autcm  duo  plana  D — B 
in  K  ecS-+  R  in  A  asqualia  fint,dui  primx  qiian- 
titates  potcrunt  ficri  mcdix  ,  critquc  S-f  R  ad  R 

ficucD  —  Bad  A.cft  autcmS.  5.&  Ri  D  B 

110.  fiat  crt»o  ut  6  ad  i.  iia  ixo.  ad  A  ,  critquc  A 
io.& cxceltiis  crit  100.  fi  ergo  fubtrahas  100  cx 
>So.teftabit  80.  fi  ad  6u  addas  xo.  fiet  80. 


PROPOSITIO  VIL 
Probktna. 

D^mm  Idim  itd  ftcare  ,  ut  prdfinit*  unci*  mnim 
fe^menti ,  udditd  *d  prafinitm  unciiu  sUerim 
figmemi ,  ttquent  fummem prtfcriftMm. 


Sit  datum  latus  B  fca  60  ita  fecandom ,  ar  una 
tet tia  pars  primi  fcgmcnti  addtta  quintx  fecundi 
fcgmenti  Faciat  fumroam  1 4.  feo  H. 

Sit  teitia  pars  primi  fcgroenti  A.  erirqae  quin- 
tt  fccundi  H  —  A  eiitque  piimum  fcgmcntum 
5A  I  &  fcamd^ro  5H —  5  A,addantui  bxc  fiinnl 
fict  totam  B  =  5H  —  lA  &  pci  antichcfin  lA 

B  — 5H:  &  1  A:i=5H —  B.cftautcmH  14. 
&  5H  cft  70,  B  cft  60.  ciit  xAznio.  fcu  A — j. 
minot  ergo  fegmentum  ciit  15.  atjus  tenta  5. 
una  cum  (^inu  majoiis  fcgrocnii  45 .  qux  «ft  9. 
(fficiunt  14. 


PROPOSITIO  VIII. 
Problcmi. 

Ddtum  Utui  itd  fectxe ,  ut  frtflnitA  tmci*  frtwd 
ftgmenti  ,  mdist*  prtfinitit  uneiit 
fecundi  egicidM  fumrndm  dntam. 

Sit  latuf  B  84 ,  ita  fecandam  in  duo  fegmeot», 

ut  fi  tcriiam  panem  primi  fubtiahas  ex  quarta. 
fccundi  fiat  H.  fit  tcitia  pais  ptirai  fcgmcnti  A, 
Sc  ipfum  primum  fegmeniura  eiit  j  A.  quarta  fc- 
cundi  etit  H  -t-  A  ,  &  ipfum  fccundum  Icgmen- 
tum  4  A  -+  4H  addaiitur  fimul ,  ficm  7A  -+  4  H 
«qualc  bec  7  A~B  —  4H  divide  per  7.  cric 

xquatio  A  ~  ^        B  autem  cft  84  ,  roinus 

7 

4H  feu  x8.  fit  56  divide  pet  7.  fiet  A  =z  8.  ncm- 
pe  tertia  pars  piimi,  &  ptimuin  14.  fccundnm  60. 
i  cujus  quaria  paite  1 5 ,  fi  aufinas  8.  teitiaro  pat« 
tero  priroi  rcftabunt  7. 

PROPOSITIO  IX. 

Problema.  . 

Invtnirt  duu  Uleru  ,  fuerum  differentia fh  ea  fua 
frtfcribttur ,  (fi-  prdfniiduncie  uniHt  ,  aJ]e£la 
prtfintiu  unciit  alierMt  d^uent  fnmmam  pra- 
/criptdm. 

Sit  difFcrentJa  laterum  fcu  nomcrorum  inve- 
niendorum  B  84.  &  ictiia  unius  cuin  quadrant^ 
alterius  efHciaiit  H  9$. 

Sit  tcrcia  pars  minuris  nurocii  A ,  &  ipfum  |  A. 
eritquc  majoi  )  A  -+  B.  Eiit  tettia  pais  miooiis 
A.&quaita  majoiis  H — A,Cc  majoi^H — 4A, 
fcd  idcm  majoieiat  ?A-i-Bcrgo  critxquatio  jA 
-+B~4H — ^A.fubtrahe  jA  eritcquatioB=^ 
4H  —  7 A  &  7A  rzz  4H  —  B.  divide  pct  7  erit 
A  :^  l^^l^jmuhiphca  98.  pci  4.  ficnt  jpi.fub* 

7 

tiahe  B  fcu  84.  leftabit  )o8,fcu  4H  —  B  ;  divide 
pci  7.  fiet  Azzz4^.  fietquc  minoi  1 5  x.  cui  fi  addai 
C  84.  trit  1 1 6.  ma jor :  minoris  tertia  eft  44.  ma- 
joiis  quadtans  54.  fuinraa  erit  58. 

PROP  O 
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PROPOSITIO 
Probletna. 


JC. 


tnvtnire  dtit  iMterd  ,  fcu  duts  nHmerts  ^Mrum 
difertntid  fu  d*tm  ,  prtfinlix  uncis  nnim 
imlflMi*  prtfiniiit  nnciij  Mllirim,determinin4m 
fitmmdm  e^iant. 

Sit  B  >  II.  diffcrentia  dnoram  niimcronini .-  ita 
m  tertia  pars  primi  numcri  mulftata  quarta  paric 
focondi  rclinquat  Hp. 

Sir  tcrtia  pars  prirai  numcri  A.  critquc  primns 
numcriis  j  A  fccnndus  nnmerus  crit  3A  —  B  (i 
primus  fupponatur  maior  numcnis  critquc  qu»- 
dians  C)us    — mulftctur  tcrtia  pari  primi , 

quarti  parte  fccundi  fict  A  —  iizz^  trml- 

tiplka  omnia  per  4.  fiet  cqaatio  4A  —  |  A  -f  B 

=  4H.feu  A-fB— 4H&  A:=4H  B, 

fcd  4H  cft  }  6.  aofcr  B 1 1.  rcftat  A  ^  14 :  ergo 
erit  pritpus  numcrus  71.  fccundus  jA  —  B  erit 
<o.cuJut  qnadtans  i  j.  fi  crgo  ex  14.  trientepri- 
mi ,  fubtraxctis  1  j.  quadraiucm  fccundi  rcflabii 
H  fcu  9. 

PROPOSITIO  XL 

Problcma. 

Dtlo  reFlMnjriilo  fuh  Uieribtu ,  cf-  rdtione  Utemm 
invenire  Uter*  ,  fen  invtnire  duos  nnmeroj  in 
i*t*  rAturt  ^tti  in  fe  dtUli  t§ci*n$  mimeTiim 
propofiium. 

Sit  B  planum  10.  cujus  latera  qnjtrunmt ,  in 
rationcR  i.ad  S.  j.  fitmaius  latos  A,  quialatc- 
ra  fc  habcnt  ot  R  ad  S.  aut  fi  majus  poiuiut  pri- 
mum  ut  S  ad  R ,  6at  ut  S  ad  R,  ita  A.  ad  erit 

fccnndom  Utus  ^  multiflicetur  pcr  A  ,  fict 

^  planum  xquale   B  cft  crgo  zquatio  ^ 
*  i 
tzz  Btnoltiplicentur  pcr  S.  fict  Ai.  R:::r:BS  ( d- 

ftr  16.  6.)  potcrit  R  cffc  prima  ,  &  Ai  ultima 
cft  crgo  ut  R  ad  S  ,  ita  B  ad  At  &  quia  R  cft  i. 
multiplica  B  10  pcr  S.  fcu  5.  habcbis  Ai  cfTc  100. 
cujus  Radix  quadrata  la  cft  A  erit  crgo  aliud 
latus  2. 

PROPOSITIO  XIL 
Problcma. 

D*to  rtilangido  fnb  UttribHJ  ,  f!r  »ggregMo  qud' 
drMtorum  iMttrum  invinire  iMetM  ,ftu  invenirt 
dues  numeros  tjui  mHltiplicdti  dsium  effciant 
tiMmernm  ,  cr  ^iiorum  ^HndrMta  tffitiant  dium 
dMtum  nnmerum. 

SitB  xo.  rcQangulum  fub  Utettbus ,  104.  ag-, 
grcgitum  quadratorum  duplica  10.  fit  40.  hunc 
tuimcrura  adde  numcro  104.  habcbis  144  quadra- 
*um  fummz  latcrum  ,  quz  conrequcnter  erit  1 1. 
Subtrahc  cumdcm  numerum  40  ,  ci  fumma  qua- 
dratorum,reftabit  64,  quadtamm  dtfcrcniir  qu« 
crit  8.  rcDBidifTetCDtia  4.       tddita  «d  6  femi- 


fummam  cxhibet  majtK  latM  lO,  &  fubttafti  dac 
X.  niintis  lacus. 

Demonftratio  pcndet  cx  Gencfi  quadraii , 
oftendimus  cnim  in  binomia  radicc  duplum  pU- 
nura  fub  Utctibui  ,  additum  fvimmz  quadtiio- 
lutn  efficetc  qiudratum  aggtcgui  Utcrura  ,  & 
fiibtraftum  tclinqucrc  quadraium  diffctentiz  U- 
tcrura. 

lauagwniiaiia^MftBaunpp.  nHlfl{HWIMnn[|im|||||t(] 

PROPOSITIO  XIII, 
Problenu. 

t)Mto  TtQMngHlo  fuk  iMtrihut  ,  ^  dlfiremld 
luttrum  invtnire  laierd. 

Sit  datnm  redlangulum  fub  Utctibus  B  ta, 
fitque  diffcicntia  laicrum  D8.  roultiplica  B  xo. 
pcr  4.  ficnt  80.  addc  64.  quadratum  difFcrentix 
fict  1^4.  quadratum  aggrcgati  Uicriira  cuju» 
Ikqcft  IX.  fumma  Ucerum  \  uftcndinuis  cnim  fu- 
pra  qaggrcgati  — quadtalodiffcrentiz,  «qua- 
ri  quadtuplo  pUno  fub  lateribus  ,  atqac  adco  q 
"gB^^^K*"  '•''^  zqualc  ,  quadiuplo  plai»  fub  Uic- 
ribus      quadiato  diHeientiz. 

BBBTO.awo86BCgfgei^BTOflBflBB8B8aeaaBfln:Ba 

PROPOSITIO  XIV. 
Problcraa. 

Ddt»  readngulo  fub  Uttrihui  ,  «J-  uggrignf 
Idttrum  invtnirt  Uttrs. 

Sit  datmn  reiianguluro  fub  Uieribus  B  xo  fit- 
quedaium  aggregatum  Utcrum  D,  ix.&invc- 
nicnda  fint  iatcra,  fiat  quadratum  aggrcgan  ncm- 
pe  144.  ex  quo  fubtrahc  80  qoadruplum  plannm 
iub  Utcribiis  ,  reftabit  64.  quadratum  dificrcntisi 
ergo  dabitur  diffcrcntia. 

Bgfiag.MB8geBMM6B«6aMBB68«iatkt68'CgM 
PROPOSITIO  XV. 
Problema. 

diferemii  Uterum  ,  &  "ggregMto  quadrMto^ 
rHm,invenire  Uters.  Seu  invtnire  duts  numerot 
ijuorum  diffiremia  fii  datii,fjr  quoiHm<\uuifam 
datumfummam  efficiant. 

Proponatur  duo  numcri  invenicndi ,  qnorum 
difFcrcntia  fit  8 ,  &  aggrcgatum  quadraturum  fic 
104.  aggregatum  quadtatotum  duplicctur,erttqu£ 
108,  i  quo  fubcrahatur  quadiatuni  diffcrentiz  S, 
fcu  £4.  rcftabit  144.  quadraitim  aggrcgati  Utc- 
rum  fcu  I X.  Naro  oftcndimus  duplum  aggrcga- 
tum  quadratorum  ,  zqnari  quadrato  difTcicntiZi 
&  quadrato  aggregati ,  nam  duplum  aggtcgatum 
quadratorum  eft  xAx  xEi  ,  qoadratum  aq- 
gregati  cft  Ax  -4-  xAE  ,  -+  Ex  quadratum  diflr- 
rentic  Ax  — ■  xAE  -1-  Ea>  adde  hzc  ulfiou  fiet 
lAi  -+  lEx. 


PROPO 
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PROPOSITIO  XVL 

Ptoblc.n». 

invtnire  iMttrd. 

Oenir  •ggwgaturo  Uieruro  ii.  •ggregttum 
auaitiionJTO  104',  duplic*  agRrcgituro  quadr»- 
cacon  ,  hibebi»  108  ,  fubtrahe  1-44.  quadraturo 
l*'^'""''  tfft*^"  quadrMum  diffctcntix 
fcu  «4.  &  diffeiemia  ctti  8. 


PROPOSITIO  XVII. 
Ptoblema. 

l>MtMilgirtntl*l*ttrum,  &  i^frmiM  fuirt- 
ttTum  invtniri  IdtrrM. 

Sit  diffcrctiti»  UtCTum  8.  quadtatoram  96,  di- 
Tidc  96.  pcr  8.  h»bebitui  1 1.  furoma  Utcruro.  Sit 
enimdiffjientiaUterum  A-^E.diff.icntia  quadta- 
loturo  Ax  —  Ei.  hic  uhirous  dividatut  per  pri- 
mum,  crit  quocicns  A  -+  E  aggregitum  Utcturo, 


PROPOSITIO  XVIII. 
Pfublem^. 

DdtM  /mhmm  iMttrmm ,  &  iifirtmiM  qMMirMturmM 

invtnire  iMttTM. 
Stu  inwniri  iuit  nitmmi  tpnrmm  fmmmM  istM  fn 

(jr  (jitMirMtirmm  iifftrtmiM, 

Sint  inveniendi  nuroeti  quonim  rumnu  1  i.dif* 
fer^ntia  quic^ratoruro  96.  dividc  96  pcr  1 1.  &  ha- 
bebis  8.  diffciencia  nuroetoruro  ,  cum  qui  ,  fic 
fumroa  invcnics  numcios  10.  &  i. 


PROPOSITIO 

Problcroa. 


XX. 


PROPOSITl  O 
Problemt. 


XIX. 


J)Mte  rttlMngttii  fuh  iMttrihm ,  &  i'fftrmtiM  fi»4- 
irMUrmm^nvttiire  UterM.StH  invtmri  nMmirct, 
ifui  mitiplicMti  efftciditt  iMtum  nuttitrMm,  ilM  mt 
difirtrttiM  fHMitMtirmm  ft  iMiM. 

Sit  datum  B  10  planum,  fub  Utcribus.fcu  pro- 
Ju6lum  ex  rouhiplicationc  numeroruro  quxfiio- 
rum,  (n  ctiam  daia  diffcicncia  qaadiatorum  D.  96. 

aucracur  prinio  aggrrgacuro  quadratoruro,  ficque 
lud  A  pUnura ,  cricque  q-.iadratum  fummx  Utc- 
cum  A  pl.  -+  X  D.  &  quadiaium  diffeicntiz  A 
pl.— »B. 

Vidimus  fupra  quadraium  diffrrentic  quadra- 
totum  ,  adjunAuro  quadraco  dupli  reaanguli  fub 
Uteribut  xquale  eflc  quadrato  aggiegati  quadra- 
toium  i  fed  diffccentia  quadracoium  cft  D.  Etgo 
uadratum  Da.addicum  quadrato  dupli  rcAanguli 
«481,  xquale  erit  quadtato  aggtcgati  quadra- 
totum.  Eft  igitut  iB  ^o.cujus  quadratura  i6oo.eft 
D  cujus  quadiacuro  91  i6.adjunfluro  numcro 
JCooefficit  10816.  &  extraaa  radice  qnadrati 
104.  h.>bcbicur  fumma  quadracoruro.  Poftca  cum 
habeas  fummam  quadratoium  104,  &  diffcren- 
'iani  96.  habebis  fmguU  quadrata  :  nerope  Ci 
femifuniirx  ix.  aJdas  48  fcroidiftcrcntiam ,  fiet 
i^ajus  quadiaium  loo.flc  lelinquctnr  minus  fen  4. 


VMti  MltregMti  ex  ^uMirMtie  lMttritm,&  rttlMnguj» 
fmb  iMttrihui,  iMtnfut  uno  Uitrt ,  invtnirt  rtl*- 
auum.  StM  iMti  quccumjmt  nmmeri,&  Mggr*lMtM 
f„MdrMti  illiut ,  &  imMirMti  Mlterimi  mmmen  & 
reBMnimlifmi  mtri^mt  tmmtri ,  Mtitm  mimermm 
tnvtnirt, 

Sit  datns  numerus  Bi.  &  "ggtfg»"™  " 
draio  nurocti  B  ,  &  quadrato  aTtenus  numen ,  & 
reaanguli  comptebenfi,Gib  uiroquc  quod  aggre- 
gaturo  fit  1 X4.  innvcnite  alium  nuroeruro. 

Sit  ilU  numcrus  A  ,  eritque  Bx-+ AB ,  Au 
=  D  &  per  antithcfin  D  — Bx  — AB  -t  Ax. 
habcmus  ergo  xquationero  cororouncro  Ax-t  AB 
=  D  —  Bx.  nam  habctut  fadli  fimplex  com- 
parationis  horoogcncuin. 

Poterit  alia  via  initi ,  Uccri  qnhd  qiixritur  ad- 
iungitur  T  B  &  fic  auaum  fu  A  ,  entquc  Utus 

feo  numeius  qui  quxiitut  A  f-  B  fiat  eju» 

qiiadraiiim  illud  ciit  Ax  AB  -+  v      i  9f^' 

dratum  vero  Uceris  B  cft  Bx :  fiat  iccm  icaangu- 
lum  fub  B  &  A  —  -r  B.illud  erit  BA  —  -7  R  «d- 
dancurfitnul  ficnt  Ax     -7  Bi      D  fltpcr  Miti- 

thcfm  Ax  —  D  -i".  Bx.  Sed  D  eft  i  X4.  &  T 

Bx.eft  j.  quate  ixi  cft  Ax.  eriiquc  radix  11. cx 
qua  fubtrahere  debes  v  B  ut  habeu  muncnim 
quxfituro ,  qui  crit  10. 


PROPOSITIO  XXL 
Probleroa. 

DMt»  MfgrtgMti  tx  fummM  ^HMirMiermm,&  rttlMn- 

gulifult  Uttribmi ,  iMtft  ittm  fumtHM  iMitrmm 

invtnirt  UttrM, 
Stm  iMiM  fmmmM  nmmtrermm  ,  &  *tg**i''**  ** 

auMdrMtli  eirmm  &  rtSMngmle  fmb  ipfn  timprt' 

ittvfi  invtniri  nmmtrii. 

Sit  B  1 1  fumma  Uterum  fcu  nonserorum  •  Ct 
G  1 X4  fumroa  conftans  quadracis  numerorum ,  & 
tc^angulo  fub  ipfis  compithcnfo,  quxruncuc 
numcri.  Supponatur  rc^iangulum  fubnumcri»  cf- 
fc  A.illud  adjunftum  aggregato  ex  quadratis  ntt- 
merorum  ,  &  rcdlangulo  fub  nurocris  ncmpc  G» 
cfficict  quadratum  furomx  numctoruro  ,  quaie  A 
pl.-f  G  xquatur  B X  &  B  X — G:=iA  pl.  fed  Bx  cft 
144.  fubciahc  G  ix4.rcftat  xo  pro  A  pUno.  Ha- 
betut  ergo  rcftangulum  fob  numcris  nctnpc  xo. 
&  fumma  Uterum  i  x.  quatc  (^er  4,  hm\Mi)  daboHi- 
tui  niuncri  x  &  10. 

fia8BfiB688ffflffl5998Q95969S3'BMMMMBBBiB 
PROPOSITIO  XXIL 
Problemft. 

DAtM  fummMtx  (fmMifMtit  iMttrmm ,  ^rtSMngmk 
fub  Uterihm  ,  iMti  ittm  11  rtSMngmU 
invenirt  UitrM, 

Stt  data  fumroa  ex  quadratis  nuroerorum  qax 
fit  B  104.  dcnir  itera  rcAanguIum  fub  Utcribu». 
nctupc  D  10.  Adde  zD  ip il  B  fiet  quadracuni  ag- 

grcgaU 


*  , 
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grrgui  Uceram  Cca  144.  &  «labitur  fumnia  lacc- 
nm  IX.  Bc  {ftr  4. }  latera  ipfa  x6c  \o. 
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PROPOSITIO 


^essssssa 

XXVII. 


PROPOSITIO  XXIII. 
Problcma. 

2>4/«  ig^tj^fte  ^mMJrAtemm  ,  ttrMmJltm 
differtniii  invetiirt  l*ttr4. 

Sic  ag;;regaTum  qiiadrarorum  B  pl.  104.  &  eo- 
rumdcm  difTcrcncia  96.  facilc  djbuncur  quadrara, 
C\  reinintmmx  yi.  addas  femidiircrentiam  48  fiet 
majus  quadtattim  loo  neamdemrcmidiffcrentiam 
fubcrahat  cx  rcmifumma  $x.  reilat  4  quadratura 
niinotis  lircris. 

fiSSS  flBaafiBfl8.fl3Ba5a6868-5aB8  SBSBBBSSBBfiSeSfiS 
PROPOSITIO  XXIV. 
Problcma. 

t>*tM  fmrnmi  nhormm  ,      etrmmdem  dlfirtntiJt 
invenirt  Imterm. 

Sit  data  fummacnboram  B  ,  folidum  ^70.  & 
drferentia  corumdcm  D  fol,  ji6.  cx  fcmifumma 
i8j.  fubtrahe  feroidifrerentiam  158.  rcftabit  17. 
pro  minori  cubo  ;  adde  catndem  fict  54}.  pro 
minori ;  radices  j  &  7. 


PROPOSITIO  XXV. 
Problema. 

DMm  difirtntii  cuborum  ,  (f-  rt[l4n^mU  fuh 
tmterihHJ  invemrt  imterm, 

Sir  diflcrcntia  cuborum  B  )  i^.&rc^ngulum 
fub  latcribus  D  11.  quxruntur  latcra.  Quadra- 
tum  difTcrcntix  cuborum  ,  fcu  Ba  adde  ad  qua- 
druplum  cubum  reftangiili  fub  latctibus  ,  ita  ut 
fiat  fumnu  Bt  -f  4D).  habcbitur  quadratum  ag- 
gregati  cuborum,  cujus  radix  dabit  aggregatum 
cubocum ,  Sc  cum  habeatur  differentia ,  { perprt- 
ctdentim)  habebuntuc  cubi  ,  6c  confequencec 
latera. 


PROPOSITIO  XXVI. 
Problcma. 

Dmtt  yilgregmte  cmhormm ,  (J-  rtamnimlt  fmk 
iMetihm  invenire  Utttr*. 

Sit  aggregatora  cubanxm  B  j^a  &  re^angu- 
lum  fub  latcribus  D  xi.  fubtrahe  quadruplum 
cubum  redanguli  fcu  4D).  cx  Bl  rcftabitqua- 
dratum  diffcrencic  cuborura  ,  &c  conlequentet 
cubt. 


Pcoblenia. 


DAta  difertniia  latermm  ,  dr  difftrtmim  emhtrum 
invenire  Utera.  Sem  invenirt  numertt  e}Hf 
rmm  diftrtntim  fit  dAtm  cum  difftrtntim  c«. 
ytrmm. 

Sit  data  difTcrcntia  ihunerorum  Bff.  &  dif^. 
rentia  cubotura  fit  ctiam  daca,nempc  D  folidum 
J04.  Qucratur  priin6  aggrcgatum  laterum  ,  fcu 
furama  numcrorum ;  fumroa  iatetura  fic  E  ,  crgo 

E  -f  B  eric  duplura  majoris  latcris ,  &  E  D 

duplum  minoris  :  fiat  utriufquc  cubut  hoc  c(t 
multiplici  E  -1-  B  per  fcipfum  ficc  Ei  -f  1EB-+ 
Bx.  &  iccrum  mulciplicando  fiec  Ej  -f  jEx  Bh- 
jEBx  -f  B).  &  cubus  lacerisE—  B  cft  Ej— ^ 
jEx  B  -f  )EBi  —  Bj.  fubtrahe  tmum  ab  alio 
ut  habeas  cuborum  di&crcntiamquat  ctit  6E1 
-f  xB).  &  eritoAupla  D  folidi ,  quiacubi  crunc 
odlupli  curura  quorum  D.  cft  diffcrencia  ,  St  di- 
midiacjujcrit  jEi  B-f  Bj  C\  autemdividas  jExB 
pcr  B  oritur  jEi.  fed  jE  e(l  idcm  quod  4  D  fo- 
lidum  —  flj.  qoarc  ^of"'-  — fl).  jabu  £x.  Quare 

ut  ad  praxin  redeamus  4  D  fol.  cft  xo  i  &  j  B  elt 
18.  B  atbus  edxifi.  quera  fubtrahes  ex  xoi^. 
flc  J  B  cft  1 8.  B  cubus  eft  X 1 6.  quem  fubtrahcs  cx 
XO16.  reftat  1 800.  divide  per  jB  feui8.  rcftat 
100  proEi.  &  E  10.  E  -f  B  crit  16  duplumrna- 
joris ;  eft  crgo  roajus  latns  8.  &  E — B  eft  4.  du- 

filum  minocis  -,  cft  ergo  minus  laius  x.  diffcreacia 
acerura  6.  &  cuborum  504. 

PROPOSITIO  XXVIII. 
Probleroa. 

Dati  fumma  laitrmm  ,  <jr  fummu  cmhorma 
difiingmtrt  Imterm. 

Sit  fumma  laterum  ,  feu  numcrorum  quiin« 
quituntur  B  lu.  fumina  cuborum  fic  D.  )70.  (it 
iaccrum  diffv-rcntia  E  ,  ergo  B  -f  £  cft  duplunri 
majoris ,  &  B — E  duplum  minoris.  Fiat  utriur- 
que  cubus  ,  critque  eorum  fumma  xBj-f($BEx  & 
hcc  furama  xqualis  S  D :  funt  cnim  cubi  in  tripii- 
cata  ratione  laccrum  &  4^=:  jBEx -t-Bj.&  pec 
antithefin  4D  —  Bj=:jBEx.  &  dividcndo  ocd- 
nia  pcr  j  B  crit  ■♦"•^»'       Ex.  Quarc  ut  ad  pra- 

xin  redeamus  cum  4D  fint  1480.  &  Bj  flc  1000. 
fubtradione  (iSii  reftat  480.  divide  per  jB  feu 
jorcftat  16.1=:  Ei,a:  E  erit  ^erit  B-f  E,  i^du- 
plum  latnt  majus  atquc  adco  unut  numerus  7. 
&  B  —  E  erit  6  duplura  nainoris  ,  critque  mi- 
nus  j. 

flB338839e9=6aga8BtlBB8flB6BBBBBaB9-«»'flBMM 
PROPOSITIO  XXIX. 
Ptoblemt. 

Dst*  J^fftrtntii  lattrmm  ,  &  differentii  tmhtrMjti 
invtnirt  Uitra. 

Sit  B  4  difiereDria  laternm,  fle  ditfcfcnri*  ctf<^ 
O  O  o  o  borttfil 
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boruia  fit  D  j  1 6.  fnpponatur  rcaanpilum  f..b  I»-  Utetum,  &  aWdenJo  iianicnlm  D  ptoauftum  ex 
tcribas  effc  A.  CUriTm  cft  ni  ctn  politis  Utctibui  «gg'cg«o  Uteium ,  in  rummtm  quadtatorum.pcr 
E.at  O  H ib  Ej — Oj.  cpn  cft  d.ffcicnti*  cubo-  A  aggtcgaium  Uccmimproducctur  ^  aggteg»tam, 
tum  aufcrimr  E,  —  iEiO-+  ? EO1--O).  cu-  ^^^^,^,^ ,  fcj  duplum  aggregaiui»  quadrato- 
bus  d,feic.«i«  laterum  relmquiiur  j  tiO  ^.^^^  qo.drato  diffctcntic  Uterum  cfEcit 

i'«°.ynrb''tbJ;°^  quadtatumaggtegatiUtcrum.  quatetEZlf^ 

Utcnun   Aufcr  crgo  cx  differmtia  cuborum  D,  .  /•     ~  « 

cubum  diffcrciitix  Utcrum  Bj.  fict  D  —  D5  tri- 
pluro  folidum  quod  fiX  cx  icdangulo  fub  Utcri- 
bui  in  diffcrentiam  Uierum,  fcu  curo  A  jNMMau 
rcAangulum  fnbUtcribus.&B  diffcrentia  iaterum 
jBA.  cll  crgo  xnuatio  D — Bjrr:  jBA.  fcd  fi  di- 
yidai  >^  qootiens  etit  A  i  ergo  fi  dividas  ° 

reltnquenir  A  redangulum  fub  Utctibus ,  nempc 
xi.ti{ptr  ij.)  Utert^ac  j. 


Ai-  oronia  rooltipUccntur  p«t  A.  fiet  iD — 1 
A  j  fcd  xD  cft  J44.  aufcr  B  fcu  j  i.reftaot  5 1 1  cu- 
jus  radix  cubica  8.  crit  fumnu  Utcrum,  cx  quibus 
( ftr /itftrivrtt )  habebii  Uteta. 


PROPOSITIO  XXX. 
Prd>leTna. 

Aiitrr.  DMt  •ggttiit*  Ittttrtm  ,  d"  *gp*l*'* 
nhtrnm  iitvtnni  iMttrd. 

Sic  C  10  •ggtegaturo  Uccnim,&  D  J70  aggtc- 
tumcubotum-,  oporcet  diftingucrc  Uicra.  Cer- 
luro  eft  quod  n  k  nibo  aggregati  laterum,  aufcras 
daoi  cubos  ,  fcii  aggrcgatam  cuborum,  relinqui- 
tur  iriplum  folidum  ,  quod  fic  ab  aggrcgato  Utc- 
nim ,  in  re£biiguluro  fub  Utcribus.  Ot  fi  dctur 
cubus  aggtcgiii  Utcrum  Aj-t  jAiE  iAEi-+ 
£j.  fubdudo  •ggrcgaio  cuborum  A j.flc  Ej  reftat 
}Ai  E  H-  j  AEi.nempc  triplum  folidum  quod  fic 
ex  AE  rcAangulo  fub  Uteribus  in  aggtcgacum 
latcruro  A  -f  E.  Si  crgo  A  potutut  te^anguluro 
fub  Utcfibus  fubtrahc  cx  Gj.  D,  fict  Gj  —  D 
iliudqac  erit  triplum  folidum  quod  fic  cs  G  ag- 

ftcgato  Utcrum  ,  in  A  tc£langulum  fub  laieri- 
ui.  Qiarc  dividcGj  — per  jG  rcnabic  A  :  cft 
etgo  arquatio  ^ — '°  i  A.  Gj  cft  1000.  (nb- 

trahe  D  }70.  rtftat  £jo.  divide  pcr  jG  ,  feu  jo. 
fic  ai.  redangulum  fub  Uiccibut ,  &  (^rr  14. ) 
dantur  Utctay  &  5. 

PROPOSITIO  XXXI. 
Problemv 

Vati/  4iubits  folid!t ,  uno  ex  iiff<rtmi4i  Uttrum  in 
AiffirrintiMm  quaJrMorHm  ,  Mlrero  tjued  fit  r.v 
^gp^tgitt  iMttrum ,  in  MggrtgMHm  ijiutJirMt»' 
rtm  invtnire  iMtterM.  Stu  invenWi  itui  nimt- 
ros,  tjui  itM  ft  hMbiMnt,  ut  rmdtifiitMnio  torum 
dlfferentiam  ftr  dijfirentiMm  ^HMdfMtcrum  » 
fiMt  dettrminMtm  nunterut ,  ^  ducendo fummMm 
VHmerorum  in  fummMm  ijHadrutorum pMt  mUu* 
nutnerm. 

Sic  prior  numcrus  Bji.  0£  fecondus  D  171. 
fupponantur  latera  E  &  O.  crtt  dif&rencia  Ute- 

rum  E- — O  ,  differcntia  qxiadratorum  E 1  Oi. 

mulcipUca  unum  per  aliud  ficc  Ej  —  EOi  

Ex  O  -f  Oj.  qui  numerus  cft  xqiialis  B',  divide 
hunc  numctum  pcr  E-+0.rcftabit  Ei — »EO  -+ 
Oi  fcii  quadraium  diffcrcnttx  latcrum.Fiat  A  ag- 
grcgatum  Ucenira,  crit  ^  quadracum  differentix 

A 


PROPOSITIO  XXXIL 

Dtao  ttggttgMi  ^UMdrMt*rum,&  tMtiine  riSMUguH 
fui  iMiirikm  Md  jitMdrMtum  difireniiM  iMttntm, 
invtniri  iMttrtu 

Sit  B  10  aggtegaturo^adracorum,  racio  aa> 
tero  redangnli  fub  laccribus,ad  quadratnm  diffc- 
rencix  fit  ut  Ri  ad  S.  i.  quxtuntur  Utcra.  Sit  tc- 
£bangulum  fub  laicribus  A  ,  &  quia  cft  ut  R  ad  S 
ita  rc£bngulam  fub  Utcribus  fcu  A  ad  quadratum 
differcniix  ,  crit  quadraturo  diffctcniiz  cui 

R 

adjnngatur  daplex  pUrniro  fub  lateribut  ,  fiec 
iA-«.t>A  gctque  aggrcgatum  quadtatofum  B :  fiet- 

qac  aiulogifrous  S  -«-  iR  ad  R  ,  ica  B  ad  A.  Sic 
habcbicut  rcdangulum  fub  Uict  ibui,ex  quo  d  aiiis 
hibcbuntur  Utcra. 

6SM  iiiiiiiyiiiiaiiiiiiiiii  iiiiiiiiiiiiiiiirMiwiowflMiMwai 

PROPOSITIO  XXXIU. 
Ptoblcroa. 

DMtM  mtdti  irium  frtfortiinMiium ,  dr  differentls 
ixtrtmMrum ,  invtniri  ixtrtmMi. 

Sit  meiia  1 1.  8c  diffcrencia  cxiremaruro  fic  10. 
data  tr.cdii  1 1.  daiut  ejus  quadtatum  144.  quod 
cquale  cft  tcaangulo  fub  cxtrerois  ,  fcd  dato  r^ 
dangulo  fub  extrcrois  fcu  latcribus,  fc  differcntia 
Uterum  ,(fer  1  j.  hujm  )  damut  Uteta  feuextTe> 
mc ,  crgo  dabuntur  exiremz. 

«BBIBBB-gB  aBB  W  WB  BflMM  08685388696889« 
PROPOSITIO  XXXIV. 
PcobUma. 

Dmim  mtdii  trium  frtyrtlonMlium  (f-  MggregMtt 
exirtmMrum,  HIms  diftinguere. 

Dat^mcdiidaciirejuiqaadratum  ,  &  conTe- 
quenter  t cftangulura  fub  cxttcmis  ,  fed  fupcciiks 
vidimus  daio  aggrcgato  %  ic  tcAangulo  fub  Ute- 
ribus  inveniri  latera. 


PROPOSITIO  XXXV. 
Problema. 

D*iio  ferfendiculo  iriMngHli  rtUMnguli ,  &  difi' 
rinliM  bAfti ,  ^  hypothenufi. ,  invtnire 
bafin  hyfothenufMm. 

Hoc  problema  jatn  folunun  eft  virtnaliteiinam 

daci 
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^Mi  iiSettnui  liRriim,  &  tiifferentii  quaJraio- 
ruro,cognorcunnu  latcra  ( per  17.  hHim  )  fedqua- 
(iutun)  pcrpcndiculi  eft  diftcrcntia  quadratorum 
bifis ,  lc  hypothenurz,&  aliunde  fupponitor  datt 
diff^rentia  cjufdcm  bafis  &  hypothenuf* :  undc  fi 
perpcndiculum  fit  D  ,  ditn.rcntit  bafis,  &  hyoo- 
thenuf»  fit  B.  &  A  fit  fumma  bafit  &  hypothc- 
Bufx  £1      A  hoc  cft  perpcndiculum  trianguU 

reftanguli  ,mediom  proportioiulc  cft  intcr  diffc- 
rcntiara  bafu  ,  &  hypothenufa; ,  &  aggregaium 
bafis  &  hypoihcnufx. 


PROPOSITIO  XXXVI. 
Problcma. 

Ddic  perprndieuU ,  ^  *gff*t*^*  ^fi'*  &  hypnke- 
nnfd  difilngMtre  btfin ,  hyfcthtnufim, 

Hoc  problema  non  alirer  folvitur  ac  fuperius, 
&  in  cadcm  propofitione  fundatar« 


PROPOSITIO  XXXVII. 
Ptoblcma. 

D'/4  hypeihenuta  irianguli  rellMrffdi  ,  (^* 
di^tntii  laterum  circ*  reBMm^invtnire 
liUer*  circM  reRum. 

Hcc  ptopofitio  coincidit  oiro  ifta ,  daia  diffe- 
rcntii  latcrum,  dc  aggregato  quadratorum  invcni- 
re  latera.  Nara  dati  hypothenusi,cognofcitur  ejui 
quadratum,  quod  zquale  eft  aggtegato  quadrato- 
rum  i  ut  fi  hypothcnufa  fit  D,  &  B  d'ftrentia  la- 
tcruro  ,  fitquc  fumma  latcrum  circa  reduro  A. 
quatc  ut  vidimus  iDi-— Bi=Ai.  Hoc  cft  du- 
pluro  quadraturo  hypothcnufz — quadrato  diffc- 
rcntic  laterum  circa  re6tum  zqiutur  quadrato 
furomx  eorumdcro. 

MBgBnflBBanBBBBBBBB  8MWgSe9g9536aS958.-6a 
PROPOSITIO  XXXVIII. 
Problettia. 

DJtti  hyptihentUM  tridngdl  rtQMnguli ,  fjr  fiimmJi 
Uterum  circ*  reSum ,  invenire  iMterd. 

Hzc  propofitio  cadem  cft  ac  dato  aggregato 
quadratorum ,  &  fumma  laterum  invcnire  latcra. 
Et  vidimut  duplum  quadratum  hypothcnufc  mi- 
niis  quadrato  aggrcgati  laterum  circa  rcdum, 
cquari  quadrato  diffctentic 

PROPOSITIO  XXXlX. 
Problema. 
Jmienirt  In  numtrii  tret  ptptrtieneies. 

Sint  duo  qoafi  laiera  B  &  D.  fe  habeotii  at 
numcrus  ad  nnmcrum. 

Pon.-itiu  ergo  prima  B  ,  fcctinda  D  ,  teriia  ^ 

maltiphca  omuia  pcr  B  fient  adhuc  trcs  propor- 
tionalcs  Bi,BD,&  Di.quad  probavimus  jam  fse- 
|)c:ncmpc  tcaaiigulum  lub  l»teribu$  cffe  mcdium 
Jjm.  /. 


6^9 

proportionalc  intet  qaadrata  laterum  ;  fit  igitur 
B.  1.  D.  j.  tertia  effet  muhiplica  omnia  pcr  i 
fieni  4.  6.  9. 

fiS^flBflfltmWWflBiMBBBflfltt  tflflflMBQww  jpgffof 
PROPOSITIO  XL, 
Proi>lenu. 

TridngubmrenMngtdtm  in  Humtru  inpenire. 

Inventis  tribui  continui  proportionalibut  frt 
numeris ,  hypothcnufa  fiat  aggregatum  extreina* 
rnm ,  bafis  difFerentia  inter  «iremas ,  6c  perpen- 
diculum  mcdia  dupla.  Ut  fi  fint  trcs  proportiona- 
les  4.  6.  9.  fit  hypotenufa  aggreeatum  cx  primi, 
8c  ultimi ,  nerope ,  1 5,  bafis  difKrcntia  inter  4  8t 
9.  ncmpej.  &  perpendiculum  mcdia  dupla  n. 
hoc  totum  dcmonftratum  cft  fuj^a. 

mammmm&sm-msasMmBB  essm 

PROPOSITIO  XLI. 
Problema. 

Aliter  trUngulum  rennngultm  in  numtrli 
can^ituere. 

Idem  prcftabit  fi  datis  duobus  Uteribus  ratio» 
nalibus  B  &  D.  facias  tria  proportionalia  Dt.  BD 
&  Di.  critque  hypothenufa  Bj.  -+  Dx.  bafis  B* 
— Di.  perpcndiculum  »BD. 


PROPOSITIO  XLII. 
Problema, 

D.ti»  Mggregtto  <]Uddr*temm  ,  trium  continni 
preportitnulium,  dr  urt*  extremu,  invrnirt 
uliam  extremam. 

Jam  oftendimus  aggregatum  ttium  quadiat- 
torum,  mulftatura  quadrati  unius  cxtrcmjr.ie- 
linquetc  quadraium  compofitz  cx  fcmiTTe  iJliuj 
extrcmc,  &  alia  extrcroa.  Ut  fi  fuit  trcs  propor.» 
tionales  4.  6.  9.  cx  aggrcgato  trium  quadraiorum 
feu  I )).  aufcras  11.  lcu  ^quadrati  16  primc  4  i 
rclinquitur  111.  quadratum  radicis  1 1.  compofi-» 
tx  cx  9.  feu  alii  cxtremi ,  0c  1  fcroilVe  primc. 

*  ^UA  M^ft 

PROPOSITIO  XLIII. 
Problema. 

Dmo  Miggregdle  ^tudrufmm  trium  prepcrtien^ 
lium  cf-  fiimmi  extremdrum  ,  extrtmM 
diJHrguere. 

Oflendimus  quadratum  aggrcg*"  extrcnunMUi 
multarum  aggrcgito  quadratorum  rrium  propor- 
tionalium,  zqualc  effc  quadrato  mediz.  Ut  fi  po- 
fitis  tribus  proportionaiibus  i.x.  4.  deiur  aggre- 
garum  quadratorum  nempc  zi.  detur  item  «ggr«- 
gatum  cxtremarum  i  &  4  fcu  5.  fi  cx  quadraio 
cju$  if .  fubtraharur  ii .  fumma  rriuro  quadrato- 
rum  ,  rcftabit  4  quadratun  rocdic.  Dari  autetO 
funBmi  extiemaruro ,  Si  medii  dantur  extrcms. 


O  O  0  o  i| 


PROPO 
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habebitur  crgo  A  aggtcgatum  exnenmcRn,  & 
-a^ggBSflSSBroJS^BBSSJro^a®®»®®*     com  habcMur  diffcvciuu  cognofccntui  CMum,. 

PROPOSITIO    XUIV.  iqu,fubtt»hc  »BDii9^  «1'videpc, 


Ptoblcnia. 

Ollcnditnus  Aggtcg«utt.  q«»^f  ."'^ 
proportionaliotn  ^  quadtato  «^^J'» 
5ioaggtcgat.c,t^.-^^^^^^^^^ 

tutnpc  j. 

PROPOSITIO  XLV. 
Problcina. 


tuautcm  uj,  ^4»     ^"J  »—  ""J75' 

aquafubttahc  »BDi  i?-*-  «fta^Si.  divide  pct 

P  (cti  7  jB.  fcu  6.  hoc  cft  pct  i.  ttftabit  8i 

pro  Ai.  quaie  A  aggtcgatum  cxacmarum  crit  9. 
cui  fi  diftcrcnria  7  addatut.fiet  16  dupUimroajo- 
tis  ,  fi  fubtiahatur  fiet  1  duplutn  mmoris.  funt 
crgo  majoi  exticroa  8.  &  minot  exitcma  1.  Pari- 
tcr  cum  rcdangulum  conientum  fub  medtii , 
«qualc  fit  rcaangulo  comptchcnfofubcxttcmis, 
habtbirousS  pto  ta\i  leftangulo :  invcnicndi  igi- 
turduo  numcri,  qoi  rouUiphcan  efficiant8.& 
quotumdiffercmia  lii  i.  quod  cft  facili. 


PROPOSITIO 
Ptoblemv 


XLVI. 


Djfi  Mcrtnti*  txtrtfHMrHm  .  &  <i:jfcrtnni  me-  ,„  y;„v  ^uMtuor  pnptrtUnMllMm 

di^Mm,  infirit  ^uMtuor  <onttnut  f,»poftu>-  ,m  *nvtnirt. 


nMltHm  tMt  invtnirt. 

Hoc  prob!croa  coinciJit  cum  co ,  in  quo  dati 
dif^rcntfi  cuborum,  flc  data  diffacnt.i  Utcrum, 
latcra  invcnimus,  , 

Sit  cniro  data  difFerentia  cxtrcroaruro  D  7-  & 
diffcrentia  mediatoro  Bi.  ita  quxruiuur  iplx  qua- 
luor  quandtatcs  coniuuic  ptopotiionjcs.  Sup- 
ponatur  A  circ  ag^tcgatum  cxtvemarum  .  coro  D 
S  caruro  d.ffercn^ua  ,  A  -.D  ctu  dnpluro  romot.s 
cctrODz  ,  A— D  crit  duplum  minot.s  cxtrcmx  ; 
multiplica  A  D  pct  A  —  D.  fict  Ai  —  D£ 
rcaangulumqi.a!et  comptehc.fum  f..b  cxtrcmis. 
Quarc  illud  reaanguluro  comprchcnfum  lub  ex- 
ucmis  crit  ^iZll'.  quod  fi  roultiplicctur  pct  ma- 

jorcm  cxircmam  fiet  cubus  mcdia  roajotU  ;  fi 
multiphcctut  ,pcr  exncmam  minotcm  ,fict  cubus 
jncdi«roinori$,&  multiplicatum  pct  diffctcmiam 
extremarum  qu»  c(\  D.dai  differcmiam  mcdurum 
cuborum ,  ut  facilc  patcbit ,  fi  pto  quatuor  pro- 
poruonaUbus  fumas  A.     l'-     "^'  multiplica- 

*  A     Ai  ..  . 


Hoc  problcroa  coincidit  curo  co  in  qooptiJs , 
dato  aggicgato  Uictum  ,  &  aggtegato  cuboium 
latcra  diftinximus. 

Sit  D  9  aggtegaturo  cxtremaruro,&  B6  »ggtc- 
eatum  mcdiaiun.  :  fupponatur  A  cffc  diffcfcnti» 
«trcroaiuro.  cntquc  B  -i-  A  duplum  majoru  cx- 

iicmz  &  D  A  duplum  minoiis  cxticmr ,  K 

multiphcando  unam  pcr  aliara  fic  reaanguluin 
quatci  fub  cxttcmi»,  "itquc  Dq  —  Aq .  qoatt  U 
talc  leaanguluro  dividatut  pct  4.  habcbwut  rc- 
aangubm  fub  cxtrcmis  ncropc  ^%  (t^^^ 
muf  quod  fi  multiplitcturpetcxtrcmamni»»o- 
icn  fit  cukis  mcdi*  majoris ,  fi  pet  m.noietnci- 
ticmaro  fit  cub.i»  mcdix  miiwiis  ,  (1  pci  fumn.a.n 
cxttcmatum .  fit  ai^gtcgatum  cuborum  mcdutuBH 
cft  autcm  talc  aggtcgatun^  cxt.cmarum  D.  qi'« 
p,-oAt  crit  aggrcgatum  cubotum  mcdunim  i « 


cum  habcaiur  aggrcgatom  rocdiarum  .  habct«t 

poruonaUbu,  fumas  A.  l'-  tal.  multipi.ca-  cubus  aggrcgari  "^*^-*'"»/;;; "^..'u.-ut  ,c- 
*  A  Ai  aufcias  aggtegaium  cuborimi  ncmpc  . 

f,oneuUitri  fit  -±z2l  qu»  qa»ntita,  «qual.s  cft     ^^^^  ^^^^  ^^..bitut  tiiplo  (oUo. 

differcntiitc.botumirocdii,,habcmrautemd.f-  .  . 


diRercntias  cbotum  a  rocai.,,  naocim 
feremia  mcdianiro.qux  eft  i.  a.)U»  fi  cubu,  B}.8: 
auferatur  ex  d  ffcrcntia  cuborum,  relinquctur  tri- 
plum  folidum  ex  diffcrcnoa  latcium  fcu  mc^ia- 
rum,  in  icaargulum  fub  illis.  Q;>a:e  dm-d^.^ 


cx  aggiegato  mcdiarum,  in  rcaangu  um  fub  ^ 

diis.  qutd  idcm  cftcum  «fi*"?.'''^ '^i^J'! 
mis.nlnpi^n^quodfimultiplices  p«Ba« 


 '   b  ^   ,   -      grcgaturo  mcdiatum  ter  fumptum  habebis  «aeo» 

«qualc  cft  triplo  foUdo .  cx  diffcrcntia  mcdiaturo.    foLdam  ttiplam  ii^"-!'-  H^bcmus  cigo  q 
in  icaangulum  fub  mcdii,  «  fed  icaangulum  fub 
ttcdiis ,  idcm  cft  ac  icaangulum  fub  cxtrcmis, 
liCmpt  Ai-ut,        jer  fumptum  muUiplicctm 


 .„   .  

noncro  .  •   ' 

 ^  4   

Dominatoie  .^Bj  —  Di  "71  J--,BDa 

jBAi.  &pct  aiuithcfm  DAi  r^^^  .q, 
-+r)x  &  dividcndo  omnu  p"  D  "* 

cm  xquatio  Aa  'ZZL   -i--—  r* 
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LIBER  OCTAVUS. 
Diophanti  Exempla. 

T  mtliMs  in  exemplis  fuferitris  doiiria*  fraxis  tffMrenty  exemfU  /p/i  Ditfhxfttl 
(ju*  ta  10  duihfre  non  fttis  tUn  viJe/ttur,  ob  UngHd  Grac*  fijlum  a  aejlro  rom- 
munt  medo  letfuendi  nonmhil  slienum  ,  hic  cUre  profofitM ,  ^  prdcefitis  fuprd  tx- 
'  fUcdtis  dCcormHoddtd  folvtndt  fufcipimu^;  fu  tnim  tx  ipjo  quafi  fonte  totdm  de- 
ihu$dm  bdMntmus.    Ejm  igitur  Ubros  duos  ,     froblemdtd  in  tis  centtntd  ftrfiringtmus : 
tdterd  ex  hu  fdctle  folve/ttur. 


P  R  O  B  L  E  M  ATA 

LIBKI  PRIMI  DIOPHANTL 

PROPOSITIO  1. 
Probletna. 

Prop»fitum  numerum  in  iuct  rmmtrit  fdriirl 
ijHtrHm  djtd  fu  d'Jf  'ertiiti-t. 

Slt  ninnetus  loo  dividcndus  in  duos  ,  quoram 
ditFcrcntia  fii  40. 

Ponatur  minor  i  R.  major  erit  i  R  H-  40.  m»- 
)0r  etiam  crit  100 —  iR.  ergo  datur  xquatto  iR 
-+  40~  100 — iR.  adde  per  aiuiihcrin  iR.£ct 
cquatio  iR.  -t  ^O-nioo.lubitahc  40.61  iR.::i= 
60.  dividc  pcr  t.  fit  zquatio  iR.  :ii:jo.cft  efgo 
minor  5*  niajor  100  —  ja  fcu  70.^ 

PROPOSITIO  11. 
Problctna. 

Nuiutrum  ddtum  in  duat  fdriiri  ^  fmt  i» 
ddtd  rdtittu. 

Sit  numerus  Co  dividendus  in  doos  ,  qoi  Hnt 
in  ratione  tripla.  ritminor  iR.  mtjot  ctit  )  R  & 

major  erit  ctiam  60  iR.  cft  ctgo  zquatio 

}R.  —  60  — iR.  addc  iR,  fict  4R.r=6adi. 
vidc  per4.fit  1^.^=15.  funt  crgo  numeri  ij. 

PROPOSITIO  III, 
Problema. 

Prefijitum  nHmerHta  dlvldert  iu  duos  ^utrum 
mntM  dd  alittm  ddtdm  hdltedt  rdtionem  dr  ii*' 
Jnper  ceriM  unitdtis  cetttiiudt. 

Ninserus  80  iit  dividcndus  in  daos ,  quorum 
tnajot  ru  roinotis  iriplus  &  infuper  coniineat  4 


uniiares.  Sit  minor  iR.  nujoi  crit  }  R.  h-  4.  & 
erit  ctiam  80 — iR.  cft  crgozq.iatio  80 —  iR. 
3R.  4.  adde  i  R.  fit  zquatio  So  =4^. 
4.  fubtrahc  4  fit  76 1=  4R.  dividc  pcr  ^.fir  19 
=iR  :  cft  crgominoi  19.  roajor  c|us  ttiplus  ,  H 
infapcr  coniinens  4  uniiatcs  erii  di. 

PROPOSITIO  IV. 
Problcma. 

Inveniri  dats  nMmms  in  ddtd  rdtiene  ouorum 
dijferentid  Jit  ddta. 

Sint  duo  ninncri  tnvcnicndi  ,  qiionim  majot 
fii  quintuplus  minoris.  corum  diffcrcniia  fit 
10.  (1t  minoi  iR.  major  5R.  d.tTcrcntia  4R.  (cd 
diffcrcntia  cft  ctiam  10.  crgo  habctnus  iquario- 
ncm  4R.  zzz  xo.  dividc  pct  46«  iR.  r::z  5.nu- 
nor  numcrus  ,  maior  ij.  diffcrcntia  cft  ao. 

lSS8i2glSigfiMi.BM9QSfl8-n&S9e9.9aBS'999BBB9 

PROPOSITIO  V. 

Problctna. 

Troftjiium  nMmtrnm  in  duos  fttrtiri  ttd  ut  unitu 
ttrtid  fdrs  ,  (fr  dlttriui  tjuintd  effttidt 
fummdm  ddtdm. 

Sit  numcrus  100  ita  dividcndui  in  duos ,  ut 
primi  tcttia  pats  ,  &  fecundi  quinta  cjficiant  jOir 
Ponatur  qointa  pais  fccimdi  iR.critquc  fccundui 
torus  jR.  eritctgo  tcttia  pars  ptiroi  jo  —  iR. 
quz  fi  iriplicctur  h.ibcbitur  ptimus  90 —  jR.ad- 
danror  fimul  ij  numcri  crit  corum  fununa  90 
xtL  fed  conim  fumma  cft  ctiam  loo-  cum  num<- 
tus  100.  fuctic  divifus  in  illos  numctos  •,  crgo  90 
-+  X  R.  —  ico.  aufcrantur  ^o.efit  xR.  —  10. 
&  I  R.  —  5.  quinia  pars  fccundi :  crgo  fecun- 
dus  eft  15.  tcrtia  pars  primi  erit  jo  —  i  R  f"» 
i^.cftctgo  prirau»75.  fccundusa^.  lertiapM» 
primii^.  quiow  pars  fccundi  /.  qwefiniulem- 
ciunr  jo. 


O  O  o  o  !i) 


PROPO 


J  by  G 


66z 


Algebra 


PROPOSITIO 
Problctna. 


VL 


prtfpiMm  nutnerufn  w«  dnes  divi^ltn  ut  imiut 
das  fm-i,*UtT',nt  tUtdm  fMrtm  fmftrti 
dfttrinittMO  rmmtrc 

DiTidcinJo»  (it  nomeius  loo  in  duos ,  ut  prio- 
ri*  nuroctiquadranj  fextam  panem  poftcrioii»  fu- 
perct  lO  unitatibjs. 

Sit  quadrans  ptiorii  iR.  erit  fcxtans  poftcrio- 

r«  iR.        lo.  eriiquc  prirous  4R.  poftcrior 

iR.^  110.  fiat  corurn  fumma  ,  h*ccrit  loR. 

 110.  qux  zqualis  cft  numcfo  loo.Coro  fup- 

ponatur  nurocrus  100.  divifus  in  cos  mmieros  : 

ergo  loR  iio::=iooaddc  110.  fict  10 R. 

xio.  dividc  pct  io.erit  iR.  tx.  cft  crgo 
quadians  primi  numcri  11  ,  fcxtana  poftcrioris 

IX  10.  lcu  1 :  critquc  prior  numccus  88.  pofte- 

rioc  la. 


PROPOSITIO 
Problema. 


VII. 


'jdb  ttitm  numer§  anftrrt  im»t  tLittt  nmmrtt, 
Mt  rtfiditi  d*t*m  ftrvtnt  r*tunm. 

Abcodcm  nomero  qui  qucrimr.aufcrTe  jubca- 
mar  100  &  10.  ut  majus  lefijuum  minoiis  fit 
triplum.  fit  numcrus  quzfitus  iR.  critqiic  minus 
icuduum  iR.  — 100.  &  majus,quod  triplum  eft, 
crit  )R. —  )oo.  (cd  roa)us  rciiduuro  cft  cciam  iR. 
— ao.  quarc  ^R.—'  jtx).  iR.  —  10  :  addc 
}oo.  fict  zquatio  )R.  =  iR.  180  :  fubtrahe 
iR.  fict  iR.r=  i8a  Ac  dividcndo  iR.:=  140. 
Ex  qoo  namcio  fi  aufcras  10.  reftat  1 10.  fi  aufc- 
ras  ex  codem.  100.  reftat  40  eft  auicm  1 10  tripluj 
numeri  40. 

PROPOSITIO  VIII. 
Problema. 

J)H»hm  datii ,  numtrMm  tumdtm  dddert ,  itd  Mt 
ttmm  fummt  in  dMd  fint  rntitnt. 

Jubeamus  numeiis  100.  &  10.  eumdcm  nume- 
raroaddeie  ,  utmajor  fuinma  roinoris  fit  tripla. 
Sit  nurocnis  addendus  iR.  minor  fumma  crit  iR. 

10.  cojus  major,  utpotc  iriplacrit  jR.  60. 
fed  major  fumma  cft  ctiam  iR. -r  100.  quarc 
3R.  -i  60  iR.  -♦•  100.  fubirahc  iR.  &  60. 
fiet  iR.  zz:  40.  &  iR.  10.  fiuntque  fummz 
110.  &  40.  quanim  majoi  minoris  cft  uipla. 


PROPOSITIO 
Pfoblcraa. 


IX. 


54  d/itii  duthiu  r.umtrit  fuhtrahtrt  eumdtm  ru- 
fn/rnm  ,  ut  rtfiAui  ad  invicemddtMU 
hdbtMt  rAtitmm. 

A  numetis  100  &      aufcicudus  fii  idcm  nu- 


merus ,  ita  ot  roajot  cefiduo»  ad  minotem  mio- 
nem  habcat  fcxtoplaro,  majorcro  fcilicet  quaro  fit 
iQo  ad  10.  alioquin  fict  impofEbtlis  quzftio.  Sit 
uumerus  quzfitus  iR.  ciiique  minor  rcfiduus  lo 

.  I R  tc  major  qui  cft  fexmphu  1 10— 6R.  fed 

maior  refiJuus  eft  ctiam  100 —  iR  •.  darur  crgo 
cquatio  ncmpc  1  xo— 6R.  100  —  iR.  addc 
6R.  &  fubtiahe  lao-  fiunt  10  =  jR.  dividepcc 
5.  &  ofit  4:=:iR.ciitque  100 — 4./ea  q6.  icxcu- 
plus  numcii  ao — 4.  (cu  16. 


PROPOSITIO 
Problema. 


X. 


EMnitmnMmtrum  tfMtfitMm sdtUrt  mintri  nttntertt 
^  fulttTMhtrt  tx  mdjtrt ,  ut  fumm* 
rtfidui  fit  ^udUtMfU. 

Sint  dati  numeri  100  &  xo.  fiique  qaciendos 
nnmcrus,  qui  additus  ad  10.  &  fubtra£his  cx^oo. 
faciat  fummam  rcfiiui  quadruplam.Sit  hicnunie- 
nu  iR.  ciitquc  rcfiduus  100 — iR.  cujus  fum- 
nuutpotc  quadruplacft  400 — 4R.  fcd  illa  funv» 
ma  eft  etiam  lO  -♦•  iR.  eft  etgo  cquAtio  400  — 
4R  —  10  iR  1  fiibtrahe  to.  8c  addc  4R,  fiet 
cquaiio  )8o:=  yR  :divide  pcr  j.  fict  76.=:iR: 
adde  76  ad  10.  fit  fumma  96.  fubttahe  j6  ex  100. 
crit  refiduus  14.  cft  crgo  fumroa  icfidui  qua- 
diupla. 


M      €9»  »8»  fft»  W9  •  M»  ^ 

PRO  POS ITI  O 

Problcma. 


XL 


Ah  toitm  Mumer-t  ^xfit» ,  unum  tiumerum  «Li/icM 
sddere  ,  dlterum  fubirAhtrt.,  ut  fumm*  dd  rtfi- 

duum  diii.im  hAr.tt  rMitnem. 

Qaxbto  iiiur.cfo  adJcndus  cft  numcrus  10. 
&  fuDtiahcndus  100.  ita  ut  famma  fit  icfidui 
tripla. 

Sit  numeius  qnzfitus  iR.li  quo  fi  auferas  loo» 
fii  rcfiduus  iR.  —  100 :  fumroa  autcm  auz  fiet 
dcbct  clTe  tripla  ;  etit  crgo  jR.  —  )00  j  fcd  illa 
fumma  cft  iR.-no.cft  crgo  zqnatio  )R. — ■)00. 
=1  Rh-  10:  addc  )oo.&  fubtrahe  iR  fict  cqna- 
lioxR.— jio.  &  dividcndo  pcr  1.  crit  iR:= 
i6a  cui  numcio  fi  addas  xo.  fitfomma  i8o.fi 
fubtiahas  100.  eric  refiduus  60 :  eft  autcm  fumina 
rcfidui  uipla. 


^M»  «0»  <•»«••«•»  «•»«•»<«-»■• 

PROPOSITIO  XII. 
Problcroa. 

Dtlum  numerum  his  in  duet  numertt  dividertf 
itd  ut  frimtu  primt  divifionii ,  *d  frimum  fi- 
cundt  ddtAm  hAbeMt  rMicnem,  ^  ftcundm 
fcundt  divifienit  dd  ftcMndum  frinu  d4U*m 
hdbeai  rMtiontm. 

Numenis  100.  dividcndut  fit  bit ,  ica  ut  roajoc 
priroc  divifionis  fit  duplus  jninoris  fecundc  divi- 
/ionis  ,  roajor  vero  fecundc  ,  minocis  h  primafif 
triplus.  Sitminor  fecondc  divifionis  iR.  major 
primc  crit  iR.  &  minor  primc  100  —  iR-  ^ 
major  fecundc  ilhastriplu»  joo — 6K.  ici.  lam 
•  duo 
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doo  ptim«  divifionis  quara  doo  leaind*  idc- 
quant  nuHierum  loo,  habcinus  ecgo  xquationcm 
duplican  iddcndo  duos  nuroeros  pcimz  divino- 
nis,nemp€  iK.  &  loo»— iR.adde  itcro  numeros 
fccundx  joo — 6R.&  iR.  fietque  joo — jR:^ 
loo.  adde  jR.  fict  joo::::z  jR.  -+  loo:  fiibtrahe 
loo,  fict  looc^fR :  dividc,  iR  —  40.  eft  ergo 
minor  fecundjc  40.  8c  major  60.  major  primx  80 
fatisfacicntes  quxftioni. 

PROPOSITIO  XIIL 
Pcobleott. 

D^tMm  numernnt  ter  In  dues  dividere  itd  ut  untu  i 
frimA  divi/it"*  >  MMHifi  ifecnnd»  djUAm  h»- 
beat  rationem  ,  &  reli^itut  i  fecund*  ttd  unum 
i  terti*  datdm  hakedt  rstiniem  ,  &  reliijMus  i 
tertid ,  4<<  reliqunm  i  prlm*  dAtdm  hMbe*t  rm- 
tienem. 

Namerus  ioo.fitrer  dtvidendus  in  dnos  nume- 
ros ,  iia  ut  major  ^  primadivifione  minotis  c  fc- 
cunda  fit  triplus,  major  c  fccunda  minoris  c  ter- 
tia  fit  duplus  t  major  h  teriia  minotis  i  prima  fii 
quadruplus. 

Incipiamus  ^  minote  i  tenia  qui  fit  iR  roajor 
c  fccnnda  crit  iR.  eritque  minor  c  fccunda  100 
— '  iR.  naro  fcmper  tn  qnalibct  divifione  nome- 
ms  1 00.  dividitur.  critquc  major  \  prinuhujus 
triplus  500  — —  6R,  6c  minor  cjufdem  divifionis 
etit  <R.  6c  miDot  cjufdcm  divifionis  crit  6R— 
100.  cujos  major  tenic  eft  quadruplus  i  eft  ergo 
14  R,  —  800  •,  cui  fi  addas  minorcm  tcrtijc  jim 
ptimo  fuppofitum  fcu  iR.  fict  fumma  15  R.  — 
Soo.zqiialis  100  :  addc  800.  fiet  15  R  =  900  : 
dividc  nct  $6:^  iR.  cft  crgo  minor  tenix  j6. 
major  64.  minor  primx  16.  major  84.  minoc  fc- 
cundz  18,  major  71.  facisfaciences  qucftioiu. 


PROPOSITIO  XIV. 
Ptoblema. 

Invenire  duts  numerts  $10  mt  frtduSttt  ex  etrum 
mulliplicMtient  ad  etrum  fifmrnsm 
ddtMm  hdbeMt  rMitnem. 

Qiizrantur  duo  nunneri  ,  ita  ot  produdhis  cx 
eorum  mulciplicatione  eorum  fununx  fic  triplas, 

Prinuu  nuroerus  ftatuatur  iR.  fecundtu  potcft 
ftatui  quilibet  major  quam  )  dcnominator  ratio- 
nis  propofitz.  ponatur  fccundus  cfic  1 1  crit  funv 
ma  I R.  1 1.  cu jos  ,  produ£his  ez  eorum  multi- 
plicatione  tripluseft  •,  iUe  crgo  crit  jR.  -+  j6. 
fcd  illc  ctiam  eft  1 1  R  :  cft  crgo  xquatio  jR-  -+ 
)C  =Z  I  a  R  :  fubtrahe  )R.  fict  1 6  =  9R  1  divi* 
de  fiet  I  R.  ^.quarc  4  &  1 1  fatisfaciunt  qux- 
ftioni.  fumma  enimeft  t6.  produftus  illius  triplus 
eft48. 

Scd  jam  ponator  fecundos  efie  15.  &prifflus 
iR.  critfumma  i  R.-+  ij.  cujus  produous  cft 
triplas  ,  ncmpe  jR.  -+  4p  fed  ille  produ^s  cft 
ctiam  ij  R:  cft  crgo  xquatio  jR.  -f  4J  =  i  j 
R  :  fubtrahe  jR.  fu  4f  =  i  x  R  :  dividc  fiot  ji. 
funt  ergo  numcri  fatisfacicnccs  quxfttoni  ij& 
j  -^.  fumma  cft  18  -^,  ptoduftus  j  6  -y. 


663 

n-fi9fiS»89SBHSBl98BSIfifiafiQl29!fiS8B>fi9fififlBaB 
PROPOSITIO  XV. 
Problema. 

Dues  nmmerts  invtnir* ,  >>«  mt  frier  edttr»  d*- 
tum  numerum  mccjfitns  ,  md  refiduum  Autam 
hMhemt  rMttonim  i*r  feflerior  mlium  numtrum 
Mccif  itns  Md  rttiifuum  dMiMm  hMbcMt  rMiientm^ 

Sint  qocrcndi  duo  nmeri  qui  ita  Cc  habcanr, 
ut  prior  accipicns  jo.  unitaccs  fic  refidui  duplus, 
&  poftcrior  acceptis  \  priorc  jo.  unicatibus  fic  re- 
fidiii  iciplus. 

Ponatnrpoftcrior  cfle  iR.  -+  jo.  quare  prior 
erit  iR.  —  jo.  ficenim  accepiis  jonniutibus  k 
poftcriore,eric  rcfidui  duplus  :  fi  priordet  jouni- 
taces  poftcriori ,  cricreliquos  iR.  — ~  So.cnjus 
pofterior  cft  tribtis  6R.  —  140.  Scd  idon  pofte- 
rior  acccptis  (O  eft  i  R,  -+  80.  eft  crgo  xqtiatio 
^R.  —  X40  —  iR.  -*•  So.fubtiahc  iR.  &  addc 
140.  ficxquatio  jR.:=:  j  10.  divide  per  j.  fit  iR, 
—  64.  criique  puftcriot  jo  (eu  94.  ^  prior 
118 — jo  feo  98.  quarc  98,  acccptis  jo.  \  pofte- 
riorc  94.  erit  1 18.  Sc  rcliquus  64.  cft  crgo  priot 
reliqui  duplus. 

Patircr  fccundns  94  arccpris  priore  98. 

eificit  144.  6c  teliquus  48.  cit  crgo  leliqui  tri* 
plus. 
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PROPOSITIO  XVI. 
Problcma. 

Invenire  trts  numtres  ,  itM  ut  tini  quin^t 
imfermies  fdCtMnt  nutneres 

Invcniendi  fint  cres  numeri ,  ita  ut  fumma  m\- 
mi  &  fccundi  fii  xo,  fccundi  &  icrtil  jo.  teitii  Se 
primi  40, 

Stipponator  primws  ciTc  A.fectmdus  E,teriius  O 

Eiiique  A  -+  E  10  ^ 
0-+  E  — joV 
A  -+  0;=40) 

Eruntque  omncs  finnil  bis  ,  90.  ergo  fumml 
cric  4;.  &quia  A  &  E  cfticiunc  10.  erit  O  reli- 
quus  i;.  &  oim  A  &  O  fint  40  ablato  O  feu  if. 
erit  A  1  j.  &aim  A  E  fint  la  crit  E  j  :  fimt 
ergo  numcri  A  ij.  Ej.  O.  aj.  Citisfacicntef 
quxftioni. 
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PROPOSITIO  XVII. 
Problema. 

Jnvenirt  tjUMtutr  numtrts  ,  its  ut  temS  \unRi 
t^iMUt  imferMtei  numeTts, 

Sint  invemendi  quatuor  noroeri ,  tta  IK  pricKV 
rum  triumfumma  fit  xo.  fccundi  tertii  ,&  quartlt 
fumma  fit  it.  iertii,qaacti  &  primi  14  quarti  pri- 
mi  Sc  (ecwndi  17.  fint  ij  numcri  A  ,  E  ,  O  ,  V. 
Proponatur  ergo  A  -+  E  -+  O  z=:  lo* 
E-+0-+V  = 
0-+  V-+  A: 
V  -+  A  E 
Erit  ergo  ttipta  fumroa  9j.  &  ipC»  foinroa  ji. 
«uincrgo  A-+  E  -♦'  O  fint  »0.  iis  ex  fomma  ji. 

fubtuftiA 
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robtraais  reftat  V  ii.  Si  cam  E  O  h-  V  fint 
»1.  iis  i  5 1  fubtH^iii  reftabit  i  9.  &  ciim  O-f  V 
-f  A  fic  rabtaflis  V  ,  ti.  &  A  9.  reo  10.  erit 
O,  4.  &  Cum  AEO  fint  10  fiibtraAis  A  9.  &  O 
4  feu  n  crit  E  7.  Habetniu  etgo  Aj.  £7,0,4. 
V.  M.  fatitficicntet  qiueftioni. 

Requiritar  autem  ui  furocnx  trieni  major  fit 
qooiibet  namero  ,  alioquin  incidemus  in  quZ'* 
ftiooem  impoflibilao. 


PROPOSITIO  XVlIi. 
Problema. 

iHlnairt  trtt  tiMmtr§s ,  m  Hni  iii>i[}i  fmftrtnt 
rtli^mmm  imftrdt»  nmmtr», 

Sint  inveniendi  tre«  nameri  ita  ut  primoi  8e 
Cteuadiii  fupcTcnt  icrtium  10  unitatibus  ,  fccun- 
das  &  teriiiis  fupcrcni  priroum  unitatibus  }o.  tcr- 
tiui  8c  primus  fuperent  fccuitdiim  unitatibus  40. 
Sini  ircs  numeri  A  ,  E  ,  O.  Eftque 
A  -+  E  ::=0  -f  10 
E     0  =  A  -f  )o 
O  -+  A  :=  E  -t-  40 
Erit  zquatio  t  A  -f  lE  -f  lO  =:  A  -f  E-f 
0.-+  80.  5c  ablaiis  A  -+  E  -+  O.  crit  fumma  om- 
oium  80.&  cum  A  -+  E  =  O  -+  xo.addc  uiiin- 
qoe  O.  etit  A  -f  E  -f  O  =aO  -+  10.  fubttSLhe 
ergo  cz  fumma  80.  luimetam  10  hibcbis  60  — ' 
xO.  ergo  O  eft  jo. 

Pariicr  cum  E-+  O  =  A-f  jo.  ad<Je  A  utrin- 
que  habebis  A-fE-t-  0=  lA-f  )o.  fiibttabc  cr- 
0  cx  fummaSo.  numerum  ;o.  rcftabit  jo:::zziA. 
tcrgo  cquatio  A  ziz:  ij.  dcniquc  cum  O  -f  A 
~  E  -f  40.  addc  E  fici  fumma  A-f  E  -+  O 
a.E  -f  40.  fubtrahc  ex  fumma  80.  numerum  40. 
reftat  40.  :zr:  lE.  Sc  confequcnter  10  E. 

Aha  praxi  idcm  inveniri  poteft  ,  ut  problema 
19  habct. 

PROPOSITIO  XIX. 
Problema. 

Invtnirt  4  numtrn,  m  ttrnl  iunQi  rtU^itum 
fuptrtnt  ddit  txctfn. 

Qa«rumur  quaniornumcii ,  ita  ut  primus.fc- 
o»ndus ,  Sc  tertius  fupcrcnt  quartum  xo  nniuti- 
busifccundus  tcttius  &  quartus  primum  fupcrcnt 
30  unitatibus  ;  tcnius  quartus  &  primus  fccun- 
duro  fupcfcnt  unitatibus  40.  quattus  primiis  Sc 
lecundus  fupcrent  tertium  50  uniucibus  Cnt 
quatuot  numcri  A,  E,  O,  V. 
Eritque  cquatio  A,  -fE.-fOzrrV-fio 
E  -f  O-f  V— A-f  jo 
O  -fV-fA=E-f40 
V  -f  A-+  E  ^0-+  50 
Eft crgo  zquatio  jA-i-jE-f  jO-f  jV:::=-f  E 
"♦O  -+  V-f  140  fubtrahe  A  -+  E,  -f  O  -fV 
"'itnquc  crit  x  A  -f  lE  -+  lO  -+  xV=  140.  & 
Jomtna  omnium  eft  70 :  quare  cum  A-f  E-f  Q— 
y      io.  addito  ntrinquc  V.crit  fomma  «qualis 
iV-f  xo.  hoc  eft  fumma  80 — 10  ~  tV.  Quarc 

V  cft  jo.  paritcr  fumma  80  jo  1=  1 A  eft  crRO 

^^u  f.imma  80— ^o^zziE,  ergo  E— 10.  fum- 
«tia  80—       lO  creo  O  cft  i  y. 
Alio  modo  poteft  tolvi  ut  ptoblcmate  »1. 


P  R  OP  O  5  I T  l  O 
Pioblcroi. 


XX 


DMtum  numtrnm  iufmruri  in  tritnmmtrts  ,  « 
fmmm*  txtrtmi  cum  weii»  •  *d  sHum 
txtrtmum  ddlam  hiJk**t  rstitntm. 

Propotumr  nomerus  100.  ita  dividendus  in 
ites  numcros  ,  ut  fumma  priroi  &  fccundi  fit  tri- 
pl»  tcrtii,  &  fumma  fecundi  &  tertii ,  fit  quadra- 
pla  primi.  Tertius  fii  1  R.  &  cum  furoma  ptimi  & 
iecundi  fit  teitii  tripla  crit  hxc  furoma  jR.  qui- 
re  tota  fumma  triuro  erii  4R.  fcd  hrc  cft  100.  et- 
goeftzquatio  100  —  4R.  critquc  1^:^x5. 

Sit  ptiinus  A ,  crit  fumroa  fccundi  &  tcrtii  ^A» 
cum  fii  qtudrupla  &  tota  fumma  5  A.  fed  tou 
fummaeft  100:  quare  iooz=:  5  A.  &  A=  xo. 
Primus  crgo  cft  xo.  tertius  tj.  &  confeqncntct 
rocdius  5  f .  Primi  xo  &  fecundi  55.  fumma  eft  7f 
rripla  tcnii  15.  pariicr  fecundi  5  J  t  &  teitii  ij, 
fumiiu  80 ,  cft  quadrupla  primi  xo. 


PROPOSITIO  XXL 
Problenuu 

Invtnirt  trtt  nmmirtt  ^mtrttm  mdximm  mtdimm 

fmptrtt  rmnimipMnt  itttrmimui  *,  mtdims  mi- 
nimmm /iiptret  msximi  pmit  Mj[ignti!i;(^  mini- 
mmt  dAto  nmmr»  frptrtt  ddtJim  mtdii  fdttim. 

(^"«runtur  tres  numeri  qui  ita  fe  habcant,  ot 
maximus  lupcict  mcdium  tcrtia  parte  roinimi, 
mcdius  fuperct  minimum  rricnte  mazimi  \  8c  mi- 
nimus  fuperct  tricntem  medii  10  unitaiibus. 

Ponatur  minimus  iR.  -f  10.  cum  fuperct  10 
uniuiibus  iricntem  mcdii  }  ctitque  mcdiitricns 
iR  ic  rocdius  jR:  rocdiusautem  fupcrat  mini- 
muro  tricnte  mazimi ,  fupcrat  autem  hoc  ezcciTu, 
xR. —  10:  qnare  maxirous  crit  6R  —  jo:fcd 
maximus  fupcrat  roedium  tticnte  minimi ,  fupcrat 

aurem  mcdium  jR.  jo  :  igitur  jR. —  jo  eft 

tricns  minimicrgo  roinimus  cft  9  R.  —  Scd 
crat  iR.-f  10.  eft  crgorauatio  1  R-  -f  io=:z 

9R..  90  j  tdde  90.  &  lubtrahe  iR ,  fiet  100 

:=8R  :dividectit  iR.  mit^-.  Eftcrgomini- 
mus  XX  -f.  mcdius  37-7.  maximus  6  R.  —  jo. 
crit  4j. 

Idcm  alio  modo  perfidcur  problcmatc  14. 


PROPOSITIO  XXII. 
Pioblema. 

Invinlrttrts  nmmtret  tfuerum  f  tfuilihtt  dtdtrh 
imfmimtam  fni  pdtttm  f^uenti  rtjltnt 
dqmmlts. 

Qpxninmr  tres  num«ri ,  qui  ita  fe  habeant,  at 
fi  ptimuf  det  fecundo  fuam  tcrtiam  partcm  ,  & 
fccimdus  tcttio  quadrantem  fuura  ,  &  tcrtius  pri- 
mo  quinraro  rcftcnt  zquales. 

Primus  ponatur  jR.  ut  habeat  tcniam  partcro; 
fccundus  ponatur  4.  unitatum  ut  habeat  quadran- 
tcm.  Si  ergo  mcdius  dct  fui  quadrantem  tcrtio, 
&  accipiat  tricDtem  \  primo,fiet  1 R,  -+  j  cui  pri- 

tnus 


Digitizec  by 


Liber 

mvks  cnm  dederk  fuum  qaadraBiem  &  accepcric 
qainram  panem  certii  ficc  cqiialis ,  e(l  auccm  ubi 
dcdcrit  trienccm  iK.  Aufet  ergo  iR  cx  iR  H-  j. 
reftabir  j  —  iR.  pro  quinca  partctcrtiij  tcr- 
tiusctgoccac  ij  —  jR  &  acapiens  ^  fecundo 
quattam  partcm  fcu  unam  tuiitatem  ,  &  dans 

primo  fuam  quincain,  crit  1 1  4R  ;  etit  crgo 

cquatitas  inicr  hunc  tcrtium  ij  — -  4R  ,  8^  fe- 
cunJum  j  -+  iR.  a-iik  4  R.  &  fubtrahc  j.  fict 
xquaiio  10  j  R.  divide,  crit  iR  t.  quate 
prtmus  efl  6.  fccunJus  4.  tenius  j,  fatisfAcientcs 
quxftioni. 

PROPOSITIO     XXII I. 
Prublcma. 

Invenire  jHMtMor  numfrts  ijui  ItAfe  h»\/e*nt  ut  fi 
^mlibn  dtt  fe<jueHti  in^erdtMm  pariem 
fiant  dtjUides, 

Sit  imperacum  quatuor  nnmeros  invenire ,  qui 
ita  fc  hibcanc ,  ut  fi  primus  fecundo  dct  tricntem, 
feaindus  tcrtio  quadrancem,  certius  quarto  quin- 
tam  parccm,quartus  primo  fcxtam  partem  ,  poft 
hanc  mutuaro  contribationem  fiant  cqualcs. 

Ponatur  primus  j  R ,  ut  habeac  tricntem  ,  fc- 
amdiis  4.  ut  habcat  quadrantem  ,  fccundus  igi- 
tur  dct  ccrtio  quartam  partcm,reftabit  j  ,  accipiac 
3i  primo  trienccm  fiet  1R.-+  j.illiauccmcftaqua- 
lis  primus  poftquam  dcdic  tcienccm  &  accepic 
fextam  paxtem  quarti ,  cft  aucem  1  R  poftquam 
dedit  i  fi  crgo  xR.  fubtrahai  cx  iR-h  j.  rcftabit 
) — I R  pro  fcxta  parte  quarti ,  eft  crgo  quartiu 
18  —  6R.  &  dando  fcxtam  partcro  pcimo  rcftat 
ij  -—  5R.  augcri  autcm  dcbet  quinta  partc  ter- 
lii  &  cunc  erit  cqualis  fcciindo  iR  -+  j.  fub- 
trahc  ij  —  5R.  cx  iR-+  j  reftabit  6R  —  it 
pro  quinta  parrc  rcrtii  ,  crirque  tcrtius  intcger 
»0  R  —  60 ,  &  cum  dedcrit  quintam  pancm  rc- 

ftabit  14  R  48.  &  accipicndo  quadrantcro  ii 

fccundo  ncmpe  \  ^.eric  14R — 47.&  cunc  «qua- 
liseft  fccundo  1  R  -<■  j.  habemus  crgo  xquacio- 

ncm  I  R-f  j  R  ^-^.  addc  47.  fubtrahc 

iR.  reftabit  joiniijR.  erit  ergoxquatio  iR 
:rz:  critquc  primut  ^  fccundus  fcu  qua- 
tiior  uiiicatum  ,  tcrtius  -4^.  quarttw  ~.  flc  abje- 
Otii dcnominatoribus  150,91.  ito.  &  1 1 4.  fatif- 
faciuni  quxftioni. 

PROPOSITIO  XXIV. 
Pcoblema. 

jHvenire  trrs  numertt,  ut  ejHiliiet  i  dutbus  rtltfuU 
ctnfunCHs  scciftend»  tmperMtMm fortem 
rtmMe*nt  tquMltt, 

Sint  inveniendi  tres  numeri  ,  qui  iu  fe  ha> 
beant ;  ut  fi  primo  addatar  ttiens  rcliquorum  fi- 
mul  fumptorum  ,  fccondo  quadrans  primi  Sc  ter- 
tii ,  lettio  quinta  pars  priroi ,  &  ucundi  fiant 
xquaies. 

Primus  numerus  poteft  poni  iR.  fumroa  reli- 
quorum  ,  qux  primo  dare  dcbcc  trientcm,fuppo« 
natur  eftc  j.critq^'c  omnium  fumma  iR~+  j.pri- 
mus  poftq'iam  airump^ic  tcientcjn  [eliquotum 
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iR.  -+  i.Secundut  alTamai  quandrantem  tcUquo* 
rum  ,  &  tunc  fict  xqutlis  huic  numero  i  R+-  i: 
ergo  4R  -+  4  crit  quater  rccundui  cum  primo  Sc 
tcrtio  :  eft  autcm  ptimus  iR  quatc  erit  quatec 
fccundus  cum  tcrtio  5  R  -+4  cft  autero  fccundus 
Sc  tcrtius  femcl  idcm  quod  j.  q  iare  ter  fccundus 
erit  }  R-i-  i.  cft  ergo  fecundus  iR  -+ 

Dcbct  item  tcttius  alTumpti  quinii  partc  re- 
iiquorum  ficri  iR-+  j.  critque  quinquies  ,  teTtiut 
cum  duobus  reliquis  feracl  jR  -+  /.  auRr  fum- 
mam  fccundi  ,  &  tcnii  nempe  j .  eriiquc  terctus 
quatercum  primo  yR-+  1.  «ufirr  priraum  iR, 
crit  tcrtius  quater  ^R-*- 1.&  diyifo  per  4  crir  ter- 
tius  iR  -+4-.      furoroa  otnnium,  critquc  jR-+ 

conjunganiur  «ci  numcri  eruncque  iR  -+  j: 
cft  crgo  xquatio  jR  -+  Xi-"^^  •R-''  j.  fubtrahe 
iR  fiec  iR  _+  p  =  j.  fubtrahe  fi«  iR  =: 
1 7;.  &  i  Rir:77.  Qiiare  primut  erit^,  ftcMndu» 
qui'  cft  I R  T-  H-  ^  t"«ius  77  =  &  abjeait 
dcnominaioribus  erunt  nomcri  1  j.  17.&  1 9.  (atif- 
facicntes  quzftioni. 

Eodim  mtdt  tfHtri  ptfiitt  «juMttut  numti^^iiU 
fit  PreUemttt  18. 

PROPOSITIO  XXV. 
Probleroa. 

Diiahm  ddtit  HMnurm  invtnire  lertium  nHmerumt 
tjui  in  ummtfue  duQm  quddrMium  ,  ^  ejm  M-. 
dicem  ifMddrdtAm  prtduent, 

Propoiutur  nameri  >,oo.  &  J.  ficque  inve- 
nicndus  numerus  ,  qui  multiplicando  utrumque« 
qiiadratum  ,  &  tadiccm  cjufdcm  producat.  Sit 
quxfitus  namerus  1 R  qui  fi  inuUiplicct  utrum- 
que  cfficiat  100  R.  &  5  R.  critquc  j  R,  radix 
quadrati  100  R.  cft  autcm  ejui  quadratum  ij  q 
habcmus  crgo  xquationem  15  q  100  R:  flc 
quia  funt  collatccalcs  fit  xquatio  tj  R=:  too. 
dividc  per  tf .  fit  iRr=;8.  qux  naulriplicando 
loo.cfhcit  1600.  &  muliiplicando  j.  cfficii  cjas 
radicetn  40. 

BSQssisfiessBsssss&ssesssGSBS  BsesssQ-saOMi 

PROPOSITIO  XXVL 
Problcma. 

Invtnirt  duei  numeros  ,  <y«i  itM  fe  hiAtAnt  ut  fr«' 
duElnf  tx  ttrum  mnltipUcatitnt ,  (jr  fi*mm4  ip' 
forum  ddtoi  efficidnt  numerts. 

Quiruittur  duo  numcri  quorum  fumma  fic 
ts.  produ6hi$  96.  fit  differcntia  corum  iR.  fiafi 
fcmifumroa  ,  hxc  erit  10.  huic  addc  fcmidiffc- 
rentiam  &  detrahe  ,  fient  numeri  10-+  iR. 

,0  I  R.  multiplica  fiet  produftus  ico  — 

iq.  —  96.adde  xq.fiet  100  — 96-+  iq.fub- 
trahc  96.  fiet  4  =  iq.  ac  *=  iR.  fontqoe  o\f, 
mcri  1 1. 0c  t. 
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PROPOSITIO  XXVII. 
Problcma* 


rnvenWe  iuts  PHmtrcs  ,  Ht  fHmma  iffornm  & 
igcrmtiM  <]H*dr4torHm  iMcs  r]Ju.4«r  numcros. 

Quscruntur  duo  nomcri  quorum  rumma  fit  lo. 
&  mtcrvalloni  quadratorum  fi  80.  Su  panter 
numerorura  diftcrcntia  iR.  crit  major  ,R  10 
minot  10  —  iR.  Tic  cnim  eorum  luinma  tcma- 
nct  to  :  fiat  utriufquc  partis  quadratum  cruque 
unius,  iq-f  10  R  ioo.ecfcamdi  iq— xo  R 
H-  loo.  diffaentia  quadratorum  eft  40  R.  9"« 
«qualis  cft  80  :  q^arc  iR  cft  1.  fonc  .gitur  nu- 
roeri  1 1.  &  8.  quadraia  funt  144-  ^4-  dittcrentu 
eorum  80. 


PROPOSITIO  XXVUI. 
Problcroa. 

Invtnirt  ines  nHmtros  ifk^rHm  HfireniUfu  i*t* 
(fi-  frti»aMS  tarHm  mHltipUcasunt  Jit 
ttiam  iMHS. 

Sint  invcnicndi  duo  numcti ,  qnornm  diffcrcn- 
cia  fit  4.  &  ptodudus  eotum  muliiplicatione  fit 
96.  Ponaiur  coium  fumma  iR.  fcmifumm*  iR. 
eritque  unus  |R-+ 1.  8c  aUci  iR— -x  roultipli- 
cctKur  fict  ptoduftus  iq  —  4-  cft  crgo  «quatio 

tq  4nz96.addc4.fitt  iq=  loo.extrahc 

«dicero  fict  iR  =10.  8c  roajor  1 1.  minor  8. 


\  

PROPOSITIO  XXIX. 
Problema. 

Invtnire  inos  nnmetos  in  i<»a  rmitnt ,  Ht  fHwmH 
fHMiraiorHm  Mi  ipfirHm  fHmmam  iutam 
hahtat  rMionem. 

Qii«rtmtur  duonumcriin  ratione  tripla,ita 
«t  fumma  quadraiorum  fit  coturo  furam*  quin- 
tupla. 

Sit  minor  1  R.  roajot  jR.  fumma  4R.  &  con- 
'equcntcr  fumma  quadratorum  crit  lo  R  :  fcd 


quadratum  minoils,  ad  majorcm,bibcw  taiioncni 
fexiuplaro. 

Sint  numeti  iR ,  &  jR-  enrquc  minoruqui- 
dratum  i  q.  volumus  autcm  illud  cffc  fcxtupkm 
roaioris.fcu  «quari  18R.  cft  crgo  «quaiio  iq  = 
18  R  fcu  iR=:  iS.cft  crgo  minor  iS.major  54. 

Eodcm  modo  invcnics  numctos  in  daia  tatio- 
nc ,  ita  ut  quadratum  roinoris  ad  roinorem  datam 
hibcat  lationem  i  vcl  ad  furomam  utriufquc  ,  tci 
quadratum  minoris  ad  corum  diffcrcntiam  datam 
habeat  rationcm. 

Quod  priftant  Problcm.  J9. 40-  4««  4»- 

P  jjjQB  OPITHtrnBBBBIfflfflWIW  "M— 
PROPOSITIO  XXXI. 
problcma. 

DHobm  iHtit  nHmeru  dinm  nHmernm  invtnirt.n 
hi„l  MtMt  coninnm,  &  «  rtliqHHmmltifli. 
cMti  facidnt  trts  nnmtros  jtriihmttice  frtftr. 
tionMlts. 

Sint  daii  duo  numeri  j.  &  5.  fitque  invcnim. 
dus  tcrtius,  ita  ut  horum  trium  bim  fimul  )un£b, 
&  pct  ahum  rouUiplicaii  efficiant  numeros  ariih- 
mcticc  ptoportionalcs.    Sit  quxGtus  nmr.crus 
iR  qui  jungatut  primo.fict  iR     j.  multiplice. 
lut  pcr  j.  hec  prirous  pioduftus  5R  -+  ij:  »ddc 
eumdcm  nurocto  5.  fict  iR      j.  duc  in  j ,  ficc 
fccundus  jR-H5  ••        j.&  J  fict  S.mulciplica 
pct  iR.  fiet  tcrtius  produfikus  «R.Haberous  crgo 
SR.jR.-^  iJ.&jR--^-  ij.cftautcmuinuiuc- 
rU  ariihiTicticc  proporiionalibos  furoroatxtcmo- 
rum  «qualis  mcdio  duplicato  :  hoc  eft  i  iR-+  ij 
=  10  R-+  jo.  fubitahc  10  R.  fic  ij.  'cftat  iR 
—       quatc  font  numcri  j.  5.  ij.       }•  *  i- 
fiunt  8  muliiplica  pcr  ij.fiunt  iio.  addcj.«£if. 
fiunt  ao.  roultiplicaper  j.erum  6o.addc  j.&M 
erunt  i8.  roultiplica  pcr  5.  fiunt  50.  lunt  igttur 
nurocti  60. 90.  ixa 


EX 


D  1  O  P  H  A  N 
Libro  rccundo. 

PROPO  SITIO  L 
Pioblcroa. 


T  I 


lcqucntcr  iumma  quadratoruro  crit  lo  iv .  ica  r        •  r  ttndrnnf 

iurorot  quadtatorum  cft  10  q.  Qiiarc  hsbcmus     Jnvtnire  iuos  nnmtros  nt  fummd  if/oriim  J 
^quationcro  zo  R       10  q.  &  10  ir:  10  R  cft         mMm  ^uairatorHm  iMusa  habtat  raiitntm. 
crgo  iRz^  1.  minor  numcrus  ,  rosjoc  eft  6.fum- 
ma  cft  8,  quadrata  j6.  &  4.  fumma  40.  quinrupla 
fummc  8. 

Eodero  modo  invcnics  duo»  nuraeros  in  data 
cationc  ita  ut  furoma  quadratotum  ad  cetura  dif- 
fcrentiwn  dttaro  habcat  rationem  Ptobl.j6. 

Aut  difercntia  quadratoium  ad  difrcientiam 
.ipforum  d«am  babcat  lationcra  ProbLjy. 


PROPOSITIO  XXX. 
Problema. 

Jnvenirt  i^i  nHmer«s  in  iata  ratlont  Sta  ut 
quairaiHm  minorit  ai  ma]ortm  HHtntrnm 


QU«rumur  duo  niin.eri  quorum 
dccima  par,  fumm»  qiudratoruro.  Poiutu 
roinor  numcn.s  .R.ro.Mor  iR.fumroa  jR.  " 
fit  deciroa  pats  quadtatotum  eril  fumroa  quadt» 
toruro  jo  R  :  fcd  ahunde  q"^""^^"'^!-^^"'^ 
&  fumma  yq  cft  ergo  «quatvo  jo  R- J^. 
jc      f  R  cft  crgo  .R  =r  6.  tamot  cdC.  roa 
jot  1 1.  fatisfacieniei  qn«ftioni. 


iatam  hAeat  rationtm. 
Quztuntui  nuroeti  in  lationc  tripla 


itaut 


PROPOSITIO 

Problcma-  ^ 
tnvinire  inos  nnmtros,  ^omm  Sfferemta  a 
differtmiam  ijuairaiorum  ^***^ 
haht*t  raiiontm. 

..    „• :,, /e  ftabcant, 
Sint  duo  numcii  qu«rcndi  qui  ^ 
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r.t  eorntn  Jitfcrcniia  fit  Ccxti  pars  diffcrentiz 
quadratoroin  ,  llt  minor  iR.  rnajor  tR  difFercn- 
tia  numcrorum  i  R  .  &  confequenter  difFsrcntia 
quadratorum  fcxtupla  crit  6K.  Scd  quadrata  func 
iq.  Sc  4q.  difTcrcniia  jq  i  quarc  crit  equatio  3q 
~6R.&  )Rr=6.  Eftcrgo  i R  =  i  roinor  nu- 
incrus  >  major  4.  diiTcrcntia  numerorum  x.  qua- 
drata  funt  1 6.  &  4.  difFctentia  ix  ,  prioris  diffc- 
rentix  fcxtupla. 


PROPOSITIO  IIL 
Problcnw. 

Invtnirt  dnei  ttiimfrot  ,  tti  fnduflm  ex  ttrum 
mult!plicAtie»t  sd  futHmdm  ipfornm  ,  ^tl  ad 
dtffirtnii/tm  dM4m  hditM  rMiontm. 

Quxrantur  duo  tales  numcri  at  produdus  ex 
eorum  multiplicatione  ad  fummam  iprorum  ra- 
tioncm  habcat  fextuplam.  Ponantur  ii  numcri  iR 
&  aR;  podcnt  autero  poni  in  quacumquc  rationc, 
erit  produftus  ex  eorum  multiplicationc  xq  fum- 
ma  jR.  Sc  cum  produdus  fit  rcztoplus,erit  xqu.-- 
tio  iq::r:i8R  fcu  iR::^i8.  Erit  igitur  iR.  j.ae 
aR.  18.  numcri  quxHti  fumma  17.  produ&us  161 
fitmmx  17,  fcxtupliis.  Eodcm  modo  invcnietur 
produdus  quarocumque  rationero  habcns  aj 
differcntiam. 


PROPOSITIO  IV. 
Problenia. 

,  inventrt  ttmtt  ftnmtres  im  ut  tilgrtgMtmm 
^HsdfMtrum  4d  ttrum  diffrrentiAmdttt*m 
h^beant  rtuienem. 

QMxrantur  numeri  ,  qui  taUs  fint ,  ut  aggrc- 
gatuai  qu.-idratorum,  fit  dccuplum  difRTcntix  co- 
rum  ;  polTunt  aurcm  nutnett  cfTc  in  dati  ratione. 
Sint  iR.  Si  iR.  corum  quadtata  iq  &  ^q.futnma 
cft  jq.  difF.icntia  numcrorum  eft  iR.  cujus  fum- 
ma  quadracorum  cft  decupla. Eft  crgo  xquatio  jq 
^  loR.  &  jR;^  to.  &  iR  n  liint  crgo 
numcri  i.  &  4.  differcntia  1  ,  cujus  furoma  qua- 
dracorura  i  ^  &  4.  feu  10.  eft  decupla. 

Eodcm  modo  inveniuntur  duo  numert ,  quo- 
rura  intcrvalluip  quadratorum  fnmmx  luimeto- 
lum  Cii  fextuplum  quod  cfiicitiu  Problemate  j. 


fia-flflaflBBgBgagBep.BBeaagia  ese 

PROPOSITIO  V. 
Problcma. 

Invenirt  dmtj  numtrtJ  tfMtrnm  difftrtntiMfitddtMt 
ita  ut  differttuid  ^iudrMterum  tam  fnftret 
dat»  numer», 

Sini  invenicndi  duo  numcti  ,  quomro  diffe- 
rcntia  C\i  x  ,  Sc  diffcrentia  quadraiorum  fupcret 
hanc  difercntiam  1.  viginti  unitatibus.  Sitmi- 
nor  i  R.  raajor  erit  iR.  -h  1.  cum  diffcrcntia  fit 
1.  quadrata  funt  iq.  &  iq  -h  4R  ->■  4  difFercn- 
tia  quadrarorum  4R  -+  4.  qux  xquacur  n  ,  nt 
fupctet  d  fF.rcntiam  1 ,  viginti  uniiatibus  :  datur 
crgo  xquatio  4^-4-4  ~  xx.  &  fubtiaftis  4. 
T em.  '  I, 


4Rz=  iS.feu  iR, 
jor  6  -f . 
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^  ♦  T-  tninor  nuracrus,  ma' 


PROPOSITIO 
Probletna. 

Invtnirt  Jmes  mtmeroi  <jui  tdUt  fint  ut  iijft* 
rtntis  t}M.idrMerMm  ,  tid  nttmtrtirum  differcnm 
tiam  fit  in  dMa  ratitne  ,  <i- fnpeTmddM  ttliqnet 
uniiMtJ. 

Smt  inveniendi  duo  nnmcri,  qui  itt  fe  hsbcant, 
ut  diffcrcntia  quadratotum  fit  tripla  diffcrcntix 
numcrorum  ,  &  infupcr  addat  10.  unitaccs.Sit  in- 
tervallumnutneronun  a.  fintque  nuineti  iR.& 
iR  -f  1.  quadrata  iq  &  iq-t-  4R  -+  4.  differcn- 
lia  4R  -f  4,  difF.tcntia  numcroruro  1.  tripliceruC 
fict  6 ,  addatur  10.  fiet  16.  Eft  ergo  xquatio  4R 
-+4=  ifi.fubtrahc^,  fict  xquatio^R^ii^ 
iR=  j.  funt  ergo  nuroeri  3.*  j.quadraw^ 
ij.  diiFetentia  tt. 


PROPOSITIO  VII. 

Problema. 

NumerMm  ^uadrMum  in  iIm»i  nunms 
^uddrMtJ  dividtrt. 

Sit  numerus  quadtatus  i6.  dividcndus  in  duol 
numcros  quadratos ,  clarum  cft  furmari  triangu- 
hira  rcftangulum  ,  cum  qaadratum  unius  laieris 
fiat  xqualc  duobus  quadratts.  AfFuroantur  qux- 
curaque  duo  quadrnta  iini  xqitalia  vcrbi  gratii  9. 
16.  ij.quorum  latcra  funt  5.4.  f.  dico  fi  fiat  ut 
hypothtnufa  /.  ad  j.  ita  hypothen.  4.  >d  -^.  fistt 
a-|-.  fi  fiat  ut  5.  ad  4.  ita  4.  latus  quadrati  t€. 
ad  fcu  j-i-.  crunt  latcra  quadiatoium  quxfi- 
toruro  '-^.  flf  quorom  quadrau  i^,-  *  4^»« 
xquantur  quadrato  16.  fcu 

Idem  alio  modo  prxftari  potcft  Ponarurpro 
primo  latcic  unius  quadrati  quxfici  1  R.  pro  fc- 
cundo  quiiibct  atius  numcrus ,  minus  tot  unitati- 
bus  quot  funt  in  radice  propofiti  quadraii ,  vetbi 
gtani  iR.  —  4  fiat  utriufque  quadratilmihabc- 
buntut  quadiata  iq.  &  4q  —  16R.-H6.  addan- 
tur.fimul  fient  jq,  —  1 6R.-4- 16.  ZZ^.  i  fi.addantut 
16R.  fiet  xquatio  5q. -f  16.  —  i6R.-f  »6.  & 
ablatis  16.  crunt  jq.  —  16  R.  &  jR.rz:i6.  di- 
videcrit  iR.  :=  feu  j^.  fif  iR.  —  4.«it-7. 
— 4.  feu  ~  iidcm  nuntcri  qui  prius. 

Expcriarour  an  alio  quovis  cxemplo  idcm  ruo* 
cedat.  Ponantur  radices  duorum  numcrorum  iR. 

%  R.  —  4.  fiant  quadtata,ctuntquc  jq.  — 
a^R.  -»■  16.  &  iq.  addantut  fimul  ficnt  loq.  ~— 
a^R.  — !•  16.  qux  volumus  xquari  nnmcro  16. 
Eft  ergoxquaiio  i6.=ioq. — a^R.  -+  16.  adde 
14R.  ficr  xquatto  14R.  16.  :=  loq.-*  \  6.Sc 
ablatis  16.  14R.  =ioq.  &  14.       loR.  &  divi- 

fis  i2.=  iR.  fen^.ac  jR. — 4.  erunii^  4. 

ftu     ut  priuf . 

Supponatur  jR.  -^4.  pro  fecundo  cujus  qua- 
dratum  ijq. — ^oR.-f  16.  fietquc  xquario  i6q. 
— 40R.  -+  16.  — 1 6.  adde  40R.  fit  xquat.  x6q. 
;=4oR.  fcu  iR.  —  fj.  feu  jR.erunt  cx  quo 
-'-\.  fubtrahcrc  dcbcs  4  fcu  ~.  reftantqne  n-f**"' 
auiem  numerorum  77  &  7;.  quadtata  Sc 
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qiMi  fimal  <fficiunt  fununam -''^' .  feuitf.  Cw 
aatcm  radiccs    &  i-*.  fcu  j  H-      J  f,.  &  i  tt- 

Tottiin  autctu  Ariificiutn  Diophinti  in  co  con* 
fiftittiu  vitct  ladtccs  furdas  ^  (i  cniiu  Titandsc  oon 
cflent,  quilibct  numcri  alTumi  pofTnt  in  qnos  di- 
vidi  polVct  nuiDcriis  i6.  ccttum  cft  cnim,quod  nu- 
lAcras  i6  xqualis  fit  nuioeio  y.flc  numero  7.ncm- 
pe  qiudratis  radicum  ).  &  Rq?.  exurgunt  autcm 
iftc  radices  furdz,  cuin  ex  numctis  noa  quadiatis 
educi  debent  radicct  quadiatx  iquoJ  vitavit  egrc- 
gle.  Poniis  cnim  tadicibus  iR.&  iK.  —  4.  quia 
• — 4.  multiplicando  —  4.  focit  1 6.  debct  autem 
comparari  produ^lus  cum  quadrato  16.  fu  zqua- 
tio  intcr  qnadittum  1 6.  &  produdinro  1 6.  idco- 
quc  leftat  ibla  aquatto  inter  numcrum  quadra- 
torum,Ac  numcrum  radioim  ;  3i  qiiia  numcti  qu*- 
dratorum  tc  radicum  funt  collaicrAlcs  ,  nulla  ed 
opus  radicum  ciiiadionc  :  crgo  numeti  qtii  pio> 
vcntcnt  laiionales  erunt.  Idcm  &  codcin  modo 
prs(Ut  in  problematc  nono. 


Algebra 


PROPOSITIO 
Pfoblcnu. 


X. 


nttmtrmm  tx  dntimi  ^HMdrdtit  c$mfttJuMm 
divitUrt  in  duct        jiudrMtt  nitmtni, 

Proponatur  numerus  ij.  compoGtuj  cx  dno- 
bus  quadiatii  4.&  p.dividcndus  induos  alioi  nu- 
mcros  quadratos  ,  numciorum  autein  quadiato- 
rum  4.&  9.iadict$  fuot  1.  &  j.  ponatur  radix  pri- 
mi  quadrati  quafiti  1 R.  -+  1  &  fccundi  quicum- 
que  numcrus  ladicum  cum  dcfciftu  radicis  j.ui 

*R.  j.  fiat  utiiufquc  quadiatum.ctit  ptimum 

4R.  H-  4.  &  fccundum  ^q.  —  1  iR.  -f  9. 
addantui  ficnt  jq,  —  8R,.-t- 1  j.  quae  «quati  vo- 
lumus  numcro  1  j  addantui  8R  fict  «qu.  jq. 
IJ.-4-8R.  fiibiiahc  i  j.  crit  5q_;=8R  St  cum  fint 
colUtcialej  j  R      8.  &  i  R.  =  i.  ctt  igitur  im- 

dix  piimi  1     tadix  fecundi   j.fcu -.  Suni 

ergo  ladiccs  &  quadiaia  ^;.  &  fcu  funul 
T^.fcui,. 

Potcft  itcm  ficii  ut  (umatur  ottaqne  tadix  cum 
defcau  hoc  roo<io,iR.  ■ —  1.  &  1.  R.  —  j.  pij. 

jnum  quadr.  erit  iq.  4R.      4.  fccundum  4q. 

—  ixR.-t  9.  fuinnu^q. —  16R.-+  ij.  quc 
aqiuti  volumui  num.  i  j.  cft  eigo  cquatio  jq.— 
j6R.  H-  ij.=:ij.&additi$  16R.  &  fubuaais 
utnnque  i  j.  erit  «quatio  jq.  —  UK.ic  quia 
lunt  collaterales  jR.r^  16.  acdivifione  fidlaciit 

 ■  T-  crat  ptimi  quadrati  radix  jR.  —  xi 

«go  crii     Sc  fecundi  »R.  |  i: :  funt  autcm 

quadrau  li.  flc  4^.  feu  -lil.  idem  numerui  qui 
prior,  invenirous  crgo  alia  duo  qiudrata. 

Totum  pariter  artificium  in  co  pofitum  eft,  ut 
nat  «quatio  intcr  folas  radiccs  &  numcium  ab- 
(olutum,  quodcomponendo  ladiccs  exlateribus 
prjorum  quadratorum  ,  cum  figno  dcfcdliis,  cgre- 
gic  prxftatur  ,  quia  fcmpcr  adhxrct  numcrus 
«qualis  fummx  quadratorum  ij.Dcbctautem  no- 
'"ttus  ladicum  in  quadratis  efli  cum  notadtfe- 
«"» lUt  poflit  tranCtc  in  aliam  partcin  compara- 
titMiis.ideoquc  vcl  major  radix  ponatur  cum  nota 
oefcaus  ut  iR.  — }.  vcl  utraque. 


PROPOSITIO  XI. 

Problenu. 
Invtnirt  dua  tfitsdrMtd  ifmartim  diffcrentis 

ft  dMM. 

Smt  inveniendi  duo  muncri  quadrati  quorure 
diffcrcntia  fit  60.  primi  quadrati  latus  fit  iR.  8c 
fecundi  fit  quilibet  numcius  radicom  cum  adjun- 
£lbnc  quotcumque  imitatum  ,  qtutum  tameii 
quadiatum  minus  fit  piopofita  diffeicntii  60.P0- 
natui  crgo  iR  j.  cu|oi  quadratum  iq-+  6R-f 
9.  Oi  ptiiTUim  quadratiun  etit  iq.  differentia  qua- 
dratorum  cft  6R  — >■  9  qux  fupponicur  clTe  zqoa- 
lis  numcio  60.  Habcmus  cigo  xquitioncm  6R. 
^  9  =:  60.  8c  fubtraftis  uttinque  9  etit  xqoa^ 
rio  6  R.  =  j  :  &  ftCtn.  divifionc  crit  1 R 
8  -^Si  t  tadix  piimi  quadiati.8-|-  fco  —  Radix  fe- 
cundi  1 1  -I-.  feu  qaadrata  'i^.  -^.  fubnahe 
unnm  ab  aho  ut  habeas  diiTcieotiam  ,  bcc  ciic 
feu  60.  nnitates. 

Aitificium  paiitei  hujus  problcmatis  in  eo  po« 
fitura  cft,  ut  cvitctur  cxtrad^io  radicura  ;  cviratnt 
autcm  fi  quadratorum  fa&orum  diftercntia  conti- 
ncat  tantum  radiccs ,  unitatcs ,  pauciores  tamcn 
propofita  diftcrentii  60 }  fic  cpim  rcftabit  xquali- 
tas  inter  fulas  radiccs ,  &  unitatcs  Sc  pcr  divifio- 
ncm  dabitur  valor  unius  radicis.  j 
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PROPOSITIO  XIL 
Problema. 

DMtit  dntbiit  nkmtrit  invtnirt  numemm  qmi  mI 
mtmmjHt  Mdditmt ,  tfficiMt  nmmerti  ^MMdrMttt. 

Proponantut  numcri  lo.&yo.fitqncinjundhini 
quxccic  unum  numeium  qui  additus  ad  10.&  70 
efficiat  numeios  quadratos. 

Datis  numcris  10.  &  70.  cognofcitur  eomm 
diffcrcntia  60.  qucrantur  pcr  pixccdentcmduo 
niimcri  quadrati  ,  quorum  di^ctcniia  fit  60.  ii 
funt  —^.  — '.  fcu  i  ji  ^.&c  7X  -x.  fubtrahe  10. ex 
minoii  habcbis  61  -j.  dico  hunc  niimctum  61—, 
efTe  quzfitum.Neropc  fi  additur  numcro  10.  cm- 
cir  quadratum  71  -^.  fi  additur  numero^o.eificlt 
quadraiuin  1  ji-^imi  cnim  duobus  numeris  iJcm 
aJditui ,  Jiffcrcntia  fummarum,  xqualis  eft  dilTi> 
rcntix  numcionimi fcd  diftcrcntia  70  &  loeft  60. 
crgo  fummx  diffcrunt  per6o.(cd  prima  eft  71-^  et- 
go  fccundaerit  1  j  1    diffcrcns  a'ptimi  per  io. 

PROPOSITIO  XIII. 
Ptoblema. 

ji  dMtit  duebm  nMmtrit  eumdem  Mmfirrt ,  itM  mt 
mtrumtjut  reJidMmm  ^drMtmm Jit. 

Sint  propofiti  duo  numeri  9.  &  11.  i  quibus 
idem  numerus  aufirrendus  fit  ca  lcgc ,  ut  uterquc 
numenis  refiduus  fitquadiatus,  nunKiorum  9.& 
11.  diftctcntiaeft  n.  quxrantur  {ftr  11.)  duo 
quadrat.i  quorum  diifercoria  fit  1  a.  invcnicnnw' 
qiie  &  16.  fubtrahe  minorem  i  aumero  9.  r&- 
linqiiciur  y  dico  nimicTum  f .  elTe  numcnim  qos- 
fitum  i  nempe  qui  fi  cx  9.  dctrahatur  rclinqoit^. 
fi  dctr.ihatni  ex  11  iclinquit  \i.  eadem  pnobatio 
ailhibcri  potcft. 
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PR.OPOS1TIO  XIV. 

jih  eodtm  tfmdfito  ntmtr*  ,  Mjtrr*  itut  itm 
niiwur*s  it*  hi  rrjidtu  fini  <)HAirMi. 

Sim  propoGii  duo  numer»  j.  &  n.  fubtrahen- 
di  ab  codero  ,  ci  legc .  ut  refidui  font  qwadrati, 
Qtixricar  igitut  ille  numcrus.  dificreniia  propofi* 
lorum  nuiuctdruro,  cft  7 .  qu«rantur  duo  quadra- 
taquorutn  difTetcntia  ^.invcnicntur  elFc  (;>#r  1 1.) 
9.  &  li.  addatur  rainor  nunnerut  majori  fict  z  1 J 
dico  numetum  ai.  ciTc  qusfitum.  Si  cnim  ab  eo 
aufcratnr  minoc  (.  clarum  cft  rcftarc  majus  qua- 
dracum  fcilicet  16.  Paritcr  fi  fubtrahatui  major 
rcftabit  numetus  cujus  diffcrentia  \  majori  qua- 
draio  erit  cqualit  diffcfcniiz  numeronim  propo- 
fitoruro ,  fcd  ininus  quadratum  ita  diffcrt  ^  mijo* 
li :  crgo  rcftabit  minus  quadratura. 


PR.OPOSITIO 
Problctna. 


XV. 


Odtnm  nHmirum  in  duM  pdrtet  itd  diviiere  nt 
ddditd  tidtm  tjitddrdJt  fdcidni  du»  juddrdid. 

Sir  ntuneius  10.  ita  dividendas.Qiixranttir  duo 
numcri ,  quotum  quadraia  fimul  fumpta  roinora 
fint  numcro  xo.  (intque  namtri  i  8c  iisadda- 
tOT  iR  iraut  fiant  iR.  &  iR.-+j.  qnadrata 
iliorum  funi  iq.-f^R.  -+4.  Sc  iq.  -+6R.  -+9.  ik 
quibus  nngulis  &  abftiileio  tq.  rcftabiint  qucH- 
ti  numeri  4R.  -+  4.  &  6K.  -+  9.  qui  jundi  funt 
cqualcs  numero  lo.  iiinfti  autem  cffictunt  fum- 
raa,ioR.-+  ij.Hibcmus  ergo  xqiutioncm  10R.-+ 
I  j.z=io.fcu  ioR.3Z7-fcu  iR.:=7:.&  cumuna 
pats  numeri  10  fit  4R.-v-4.crit  6  6R.  alia-+9. 
«rit  • »  7;.  Teu  H-  &  -H-:-  ^oc  cft  &  ^:.  qu« 
>una«  efBciunt  numctos  4r.  suotum 
radiccs      &  1-'. 


■«««Ba5Ba65MWiByilB«liyBlllBMBIM 

PROPOSITIO  XVL 
Pioblcma. 

'>^Hmerum  ddtum  itd  dividert  in  dn»!  ut  Mterjut  d 
'jH^drdtg  detrdlliu  ,  relinnuM  dut  quddrdtd. 

Sit  idcm  numcrus  10.  ita  dividcodtts »  w  u»ra- 
qacparj  i  quadrato  invcnicndo  dcuaaa ,  iclin- 
quat  duo  quadrata.  Proponatur  i  R.  cum  tot  uni- 
tatibus  ui  carum  quadratum  roinus  fu  numcro 
*o:ponatur  ».  uniratcs ,  ut  fit  radix  iR.-+i.cuius 
quadratura  iq.-+ 4R.-f4.fi  aufoas  4R.H-4«ft*- 
b't  quadratun»  fcu  ,q ;  Ab  codcm  quadrato  iq.H- 
4K..  -+  4  aufer  iR.  ^  j.  rclinquitur  «iam  qua- 
aratura  iq.  _^  ,  ^^^^  quadtatum  hujus 

radicis  iR.  -hi.  Statuantur  crgo  ift»  panes 4^- 
7*"^  fic  1K.-+  qiix  fint  partcs  numcri  10:  ad- 
dantnr  fimulcfficicnt  6R.-+).=io.  crirque  iR. 
■ — 7-  *  P"«s  ~.  &     quadtati  radix  erat  iR. 

«  fcu  •-.  cujug  quadratura  '-r»-  (uishcii  qu«- 


PROPOsiTio  xvir. 

Ptoblenja. 

fnvenire  nnmeros  tn  ddtd  rAiiene  ^kt  ttJiditiddt0 
numerc  fUddrato  fdciAns  tjUddrut, 

Major  numcrus  debeat  elTe  minorij  triplus,  j£ 
additi  ad  quadtatum  j.faccre  debcantquadtm» 
Ponatut  numctus  rcliquij  quadratus  ortuj  i  qua- 
curoquc  radicc  aufla  numeio  j.  vcrbigTatil  iR, 
-f  j.  quadratum  cjus  ctit  iq.-t-6R.-+9ab  eo  au- 
fcr  9.  Si  iq.  -f-  6R.  fit  mioot  nunienu  qucfitau 
&  confcqucntcr  major  crit  jq.-+  18R.  cumfic 
minotis  ttiplos  cui  Ci  addatur  9.  debctf  eti  numc- 
lus  quadraius.hoc  eft  numerus  jq.  -+  18^.-4.9; 
qui  dcbct  ciTc  quadratus  ut  fatiifaciat  quzftioni. 
Quod  ui  prcftare  pofEmus  ,  fingo  quadr.  ^  iR. 
—  j.  crit  autem  ^q.  —  uR.  9.  qui  ponatut 
«qoahs  nnm.jq.-+  i8R.-i-<»  aufcr  j.flc  jq  tt&M 
1 8R.c=iq. —  1  iR.adde  1  iR.fiet  zquatio  iq.:=:i 
joR  fcu  1 R  — ;o  rnm  fint  collateralrs.Minoi  cr- 
gonuinerus  quicrat  iq. -+  6R.etit  io8u.  miijor 
vero  jq.-h  18R.  eric  ji^o.cjuibus  fi  tddas  ^.ficnt 
numcri  quadrati  1089.  8c  ji^^quorura  raJiccs 


PROPOSITIO  XVIIL 
Problema. 

Invtnire  tres  numeres  ,  ^Mt  ii*  ft  hahtdnt ,  ntft 
unuftfuifjue  feefuenti  pdrtem  imptrdtdm  tribudt$ 
tjr  infiifer  ddtum  nurnerum,rcftent  tjudlei. 

(^tirantut  rres  numeri ,  qai  ira  fc  habcant « 
ut  C  primus  dct  fccundo  fuam  quintam  partcm, 
&  prxieica  6  unitatcs :  Secundus  det  tcrtio  fcx- 
tam  &  7.  itnitatcs  }  tertius  dct  primo  fcptimam 
partcm  &  8.  unitaies ,  aaepiis  onmibus  6c  datis 
fiat  zqualitas. 

Potiator  primus  j>  R.  iit  habcar  quintam  par- 
tcm  ,  &  fccunduj  fit  6R.  accipicns  autem  a  pti- 
mo  quintam  partcm  ,  &  6.  onitatcs  ,  fit  7R.  -+  6. 
6c  dms  tcrtio  fcxtaro  partem  Sc  fcptcm  unitaies, 
icftat  6R. — 1.&  huic  numcto  rehauifunt  zqui- 
ks.  Primut  poftquam  dedit  fecundo  fuam  quin- 
tim-+6.  4R. — 6.  deberct  autcm  cfTc  xq  lalis  fe- 
cundo ,  fincmpc  accipiat  feptimam  partem  tertil 
&8.  unitates.ut  fiat  zqualis.defunt  illi  iR.-+J. 
quarc  iR.  -+  $.  funt  fepiiroa  pars  tertii.fic  prztc- 
rea  ofto  unitates  ;  aufct  crgo  ofto  unitatcs  habe- 
bis  iR. — j.fcptimam  partcm  tcrtii.  Eftcreotcp- 
tiiis  14R.  —  11  :  accipiat  i  mcdio  b  R.  Icxtara 
partcm  &  7,  unitates  fict  i  jR.  —  U-  ctiam 
rcptimam  partcm  &  S.unitaies  reftabit  ijR.—  i J. 
qui  xqualis  cfTc  debct  numero6R. —  i.habcmus 
ergo  zquationcm  i  j  R.  ■ —  19.—  6R. — i ,  addfl 
1 9.  fit  zquatio  i  j R.      6R.  -+  i «{.  feu  jK^zzii. 
fcu  iR.  =  y.  Ptimus  ergo  cft  fecundus 
tcmus  — ,. 

Eodero  modo  dividere  poffumus  in  ires  numc- 
ros  eafdem  conditioncj  habcnte» ,  qqod  przftat 
problema  19. 
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Algcbra 


PROPOSITIO  XX. 

Problctna. 


4! 


Jmvenire  irij  «jmdJirM*  ,  it*  ft  hdifniiA  wr  diffe- 
rtntiM  tfuximi      iiuJiii,*d  diftrtnti/tm  minimi 
fjr  mtdif  ddmm  haktdt  rdti»ntm. 

Quxruntur  cria  quadiata  ,  quc  ita  fc  habcant; 
ut  d.tfctentia  mtximi ,  &  inedu  ,  fit  tripla 
ttatix  iDcdit ,  Cc  niinimi. 

Ponatur  1 R.  radix  primi  &  conrcqumtcr  pri- 
mum  fic  iq.fccundi  radix  ponatur  iR.^  i.ntque 
cjus  quadtatum  iq.-fiR.  -+  1.  ditfcrcntia  inier 
mrumquc  quadratum  «ic  iR.-t-  1 .  Qt^iare  maxi- 
mtim  quidratum  eric  iq.  -+  8R.  -f  4.  uc  nempe 
diffctentia  intcr  illud  &  mcdium ,  fit  cripia. 

Fingatur  qtudratum  quod  maximc  acccdat  ad 
hoc  ,  g.  qiiadratmn  iq.  -^6R.  -+  9  quod  fup- 
ponatur  cqualc  quadrato  maximo  iq.-j-SR.--*-^. 

iq.  6R.  -fj.  aufcr  iq.  habcbis  8R.  -••  4. 
:=:6R.  -t  9.aufcr  4.&  6R.habcbis  iR..^  j.  & 
iR^        quarccrit  iq.  ^  fcti  6 -J-.  itcm  8R. 

xo.  Erit  igitur  maximum  quadtatum  )0-^. 
mintmnm  6^.  medium  11  differentia  minimi 
Cc  medii  6.  medii  8c  maximi  1 8. 

«irnffiiiniiiiiiiiinimniiiiiiimiiiiuUMMuaMai 

PROPOSITIO  XXI. 
Problcma. 

Ittvenirt  iu»$  nMmtrtt ,  ^Htrnm  tfnHihtt  ndjtnm 
~  dterins  ^drMto  fdtiiu  (fnddrMtnm, 

Sit  ptimus  iR.  Ci  fccundus  ponanir  iR.  -1-  1. 
certc  additiis  priotis  quadrjto  facict  quadraturo. 
Summa  cnim  iq-nR.  i.cftnumetusquadta- 
ftis  cu)us  radix  iR.  -»-  i.Supctcft  ut  quadratum 
/ecundi ,  cum  primo  fjciat  quaJtaium.Eft  autcra 
quadratum  fccundi  4q  -«-  4R.  -f  \.  Sc  adjefto 
primo  4q.  -+  jR.  -+■  i.  furmo  quadrarum  proxi- 
niimi  ncrope  i  iR.  —  1.  fcilicet  ^q — 8R.-f4, 

quod  volo  elTc  zquale  4q.  -+  f R.-+  i.  —  ^q  

8R.-i-4.  aufer  4.q.&  i.fiet  rquatio  5R.:i:rj. — 
8R  :  addc  8R  :  habcbii  1 5R.  j.  &  iR.  — 
•Tj.cactetafitntfiicilia. 


PROPOSITIO  X.XII. 
PioblciTu. 

/nvenirt  dtttt  numtrtJt^utrnm  tjuiUbet  ab  diterim 
quddratt  fabtrMilHt  ,  fdcidi  ({HddrMHm. 

Invenicnili  fint  duo  nuroeri,qui  ita  fc  habcant, 
H  dcmpio  uno  ab  alicrius  quadraio  ,  remancat 
quadratum.  Sit  minor  iR.  -+  1  cujus  quadratura 
iR.  -♦•  I.  fi  fccundus  ponatur  iR.  -+•  i.  fc- 
cundus  fubtrad^us  cx  quadrato  primi  rclinquet 
«juadratum  ncrapc  iq.  Nuc  rcftat  ut  majoris  qua- 
dratutn  dcmpto  primo  tclinquac  quadratum.  Eft 
autem  rccimdi  quadratum  ^q.  4R  h-  i.dcme 
priinuiD  rclinquitiir  ^q.  -f  jR.  Fiat  quodcumque 
quadr.  v.  g.  a  jR  erit  ^q  quod  fir  xqualc  ^q  -+ 
}R.r::9q.  fubtrahe  ^q.  cricquc  jR.:=5q.&  iR. 
^  -f.  muior    tnajoi;  7. 


PROPOSITIO  XXllL 

Problenu. 

tnvenirt  Antt  nmmtrot  ut  ntrinf^pu  tjHAdrdtim 
sddttHm  UlcrHm  fnmmd  ,  fdciM  tpudrttHm. 

Qnzruntur  duo  nttmeti,qui  rales  fint,ut  utriuf- 
qoe  quadratum  aJiitum  corum  fummx  quadra- 
tum  cfiiciar.  Ponacur  primus  iR.&  fccundus  iR. 
-+  I.  Hc  cnim  quadiaram  iBiaotis  addicum  fum- 
mae  illorum  quc  eft  iR.  -+  1.  quadrannn  cfiiciet 
iq.-+  iR. -+ 1 .  fupcrcft  ut  quadratum  majoris  iq. 
-+  iR.  -+  i,(imul  cum  utr(X]ue  numero ,  fit  qua- 
dracum  :  hoccft  numerus  iq.-+4R.-+  2  fit  qtu- 
dratut:  ut  hoc  fiat  \  formctur  quadratumex  iR. 
— 1.  iderit  iq. — 4R.  -+  4.  fiat  cquatio  iq.-»- 

4R.-+  1.  —  iq  4R.-+  4.  fubtrahe  iq. fic  1. 

&a1de  4R.  fiet  8R.  =  a.  &  iR. ::;:;:  x.miau 
crgo  ciii-j-.  majoi  i-f.  feoif. 


PROPOSITIO  XXIY. 
Problenu. 

Invtnirt  imtt  ntnmtrtt  ,  m  fiunim  jnMdrMit 
ftthtr/inM  fnminM  fdeiMt  ^MMtlrMiM. 

Sit  minor  iR.  &major  iR.-+i.fic  cnira i  ma» 
joris  quadrato  iq -+  xR. -+  i.  dcmpta  eorura 
liimma,  rcmanct  iq.  rcftac  uc  fubtrada  numcco- 
ruin  fummi ,  ex  roinoris  qiudraco ,  rcliquum  fiat 
qaadratum.  Eft  autcm  minoris  quadracum  iq.  rx 
quo  fi  fubitihas  numcroium  fummam.fit  tq — iR. 
— —  1 .  qui  quadtatus  clfe  dcbet.  Formctur  qua- 
drarum  ab  1  R. —  j.  fiet  enim  quadratum  drfi- 
cicns  in  radicibus,  abundans  in  unitatibiis  ,  nem- 
pc  iq.  —  6R.  -+  9.  hoc  ponamus  cflc  xquale 
fupcriori  1  q.  —  iR.  —  i.:::r:  i  q.  — 6R. 

9.  fubuahe  iq.  adde  6R.  &  i.  fict  cquaiio 
4R.«=  10.  &  iR.  =~feu  1  -j-  crit  ergo  roi- 
nor  1  ~  majoi  }  -J-. 


PROPOSITIO  XXV. 
Problcroa. 

Jttvtniri  dntt  numtrtt ,  t^kcrnm  fuiliket  «dditm 
^HMdrMt»  fiimnu,  qnsdrMtnm  iffidMi. 

Sit  fumma  numeroruin  1  R.  ejus  quadratnm 
iq.  fintquc  numcri  )  q.  &  8  q.  Sic  cnim  additi 
ad  quadracum  fiimms  ,  quadratum  cfBciunt 
nempc  ^q.  &  pq.  Scd  fi  numcri  fint  8  q.  &  jq. 
fuinma  erit  1 1  q.  &  quadratum  ejus  1 1 1  qq  :  feJ 
quadrratum  ftunmz  poncbatur  iq  i  ergo  cftzqua- 
tio  11 1  qq.  &  I.  q.  &  quia  funt  collateralcs,  eric 
zqu.  lai  q.  1  &  divifis  omnibus  pci  iii 
crit  iq.  rz:  -|-  nuroeri  -^.  -^^.  quadraium  fitro- 
ro«-  ■'■ 
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PROPOSITIO  XXVI. 
Pioblema. 

Invenlrt  Atttt  nuvurot  <juorHm  ejuHlbtt  /Uhtr*Eltu 
i  i]H*dTM»  faiimui  ,  relin^H*t  <]HMdrdtum. 


Viimb  fubttah«ntur  duo  numcri  i  quolibet 
quadrito.iu  ut  rclinquamur  duo  quadttta;  veibi 
giatii,  ptoponatut  numcrus  9.  a  quo  fubtrahcn- 
dot.  relinquitar  4.  &  fubjrahcndo  8.  relinqui- 
lur  I.  Deindc  fupponatur  fumina  nuroctotum 
jR.  ut  fiat  Cju$  qtam  9q-  primus  numcrus 

8q.  &  fccundui  jq  :  iia  cnim  fict  ut  quohbct  fu- 
blito  ex  9q.  remAneat  qtuitu  Habcmus  crgo  fum- 
m«m  nurocrotura  1  jq.  cujus  qqtum  169.  qq. 
«qualecft  9q.  Qjatc  li^qq.^gq-  &  quia^fimt 
poteftatci  colUucralcs  169  q  —  9  &  »q — ^^,77' 
Unde  concludam  primum  numermn  efTc  ff,  «e 
fccundum  -~  ,  fumroam  corura  ~  ,  &c  Quamm 


PROPOSITIO  XXVIL 
Problctiu. 

invtntrt  Autt  ftHmeret  ut  prodnilm  ex  torum 
mmltiplicMilont ,  *ddito  ^Hollitt  ttrnm  ,  ftcUt 
fH^drMHm  .  cr  smhorum  cfHddrMtrHm  radUe/ 
JdcUnt  dutHtn  numcrum. 

Quxruntur  duo  nunicri ,  qai  {corfim  additi  ad 


pioduftum  cx  eommnrahiplicMionc  facijm  qoa. 
drata,  &  radices  borumqvudiuotum  cffiaant 
daium  numctumrcg.6. 

A.    B.  C.  D. 

4.    I).    1.  60. 

Prim^  opui  cft  tali  Lemmate';  fi  dcntut  duo 
numeti  A  ,  &  B.  defit  autem  unitas  C  nuratio  B, 
ut  fit  planus  fimilit  numcio  A  :  dico  prodoftuin 
cx  A  in  B  additum  ipfi  A.  cire  quadratum.  Nam 
cum  A  8c  B  -♦•  C  ,  fint  plani  funilca ,  ptoduao» 
cx  A  in  B  &  C.  eft  quadntus  ;  hic  autem  pro- 
dudlus  xquahs  cft  produao  ex  A  in  B  &  pro- 
du£^o  cx  A  in  unitatem  C  ( per  prirMm  ftcundi^ 
feu  ipfi  A  cum  unitas  nihil  imrouici  -,  crgo  pro- 
dadlus  cx  A  ta  B  additus  ipfi  A  eftqaadntus. 

Ponamos  crgo  numctoffi  ninorcm  ciTc  iR.  tc 
majorem  4R.  —  i.  fiat  produdas  comm  multi- 

plicat ione  ille  crit  ^q  i  R.  cui  fi  addat  iR. 

fict  quadcatum  ^q.  Ncccfrariiun  itcm  eft  ut  i^em 
prodaftas  ^q.  —  iR.  addito  imjore  4R.  «~>>  i. 
Iioc  eft  4q.  -+  jR.  —  i,  fit  quadratum  Ltijos  ra- 

dix  fit  6  latcrc  prioris  qoadrati  4q.  fcu  6. — 

aR.  quadratum  autcm  hujus  radicis  6 — iR.  cft 
4q. — 14R.  -+  ) 6.  crgo  habemus  rqaationem  ^q. 
H-  iR.  — f .  =4q.  — 14R.  H-  j6  :  fubcrahe  ^q. 
addc  I.  6c  14R.  fiet  cquatio  17.  R.=}7.  crgo 
iR.  —  77.  idcoque  roinur,  major 

Eodero  artificio  inveniet  duos  numeros  qui  ita 
fc  habeant,  ut  decradli  ex  produdo  eorum  multi- 
plicaiione  tclinquant  duo  quadrata  1  quorun 
dux  r^diccs  adxquent  propofiium  numcium  oc 
problcmaie  18. 


jitejHt  hdc  fnffcldnt  nt  Tyrt  ft  txtrctrt  fcffit ,       imtWgjt  Diofhjtmum.  Qui  plnra  viltt  sjfHmM 
ipfum  DiophMtum  ,  ^utm  ex  prtfuppefitts  fHndnmtmit  ptrcmrrtt  fitiU. 

HYPOTHESIS  CARTESIANiE. 
REFVTATIO. 

LEMENTIS  Mtthtmttuxrum  difciplindrum ,  CfJicem  fri/tcifu  Fhitcfi^ 
phiM  pr^cipuM  cintmentem.iHUt  MMnufcnpta  au£t«ris  inventHm,dddtndumcen^ 
futmL  Mcle  tftttdem  ille,  st  non  itcm  rthut  exigum  eft ;  in  eo  entm  leve  mc^ 
^M^u^H  me»tum  effe  non  pettjl  c,uod  femtn  tjl.  jpt  jit  cefte  principiorum  vu  ex  e. 
Phtlcfophu,  intelltgendum  effe  pronuntiAt ,  quod  cjmdcfHtd  tn  tllts  feccMtur ,  utcumque  tenui 
iattia  vijum  fitertt ,  tn  pregrtjfu  tfpmt  ejfe  ffAVtfimum. 

principia  ftatuere ,  quam  ipfi  foam  hypothefin 
ftabilire. 

Vulr  crgo  hanc  ordine  primara  cognitionnn 
cfTe ,  Eg»  eogite  ,  ergi  fum.  Cognitionis  autem 
nominc  illa  orania  qu*  nobis  confciis  in  nobls 
fiunt  comprehcndit ,  atque  iia  non  modo  intclli- 
gere,  vellc,  imaginari/cd  criam  fentire ,  idero  cflc 
hic  quod  cogitwc  afTcrit.  Ex  hac  igitur  ptopofi- 
lionc  cgo  cogito,  hanc  unaro  conclufionem  clicit, 
qaam  certiflimam  putat  ncmpi  erge  fum.  Ego 
veri  alias  roultas  de  quibus  xqui  dabitare  non 
poffum,  ab  ejus  tamen  ptincipiis  alienai  dedoco. 


dM«MolM«W«M  *«M«W«»«W«M««»««MW 

PROPOSITIO  L 

^id  tx  hae  cemmnni  netiene  Ego  cogito,f»«f«- 
dntur  ceniTM  Caritfijnam  Philtftpbi^- 

Non  equidcra  fingula  Cancfian*  philofop'"' 
placita  cxaminanda  (ufcipio ,  folam  fcilicet  phyfi- 
cam  in  hoc  opcrc  pcrpendcns.  Unuffl  tarocn  aut 
ahcrum  cx  principiis  cognitionis  hanjanc ,  i  qu«- 
bu$  omncni  vult  inchoari  fcicnuaro.prctcrirc  non 
f  ulfum  •,  cx  qujbui  ftciliui  mihi  61««'  contrari* 


i 
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Ego  enim,  cogito ,  ft  hoc  dcterminatum  cogitare 
tncuin ,  iB  mca  c(l  puccllatc  ,  ita  ui  dom  libuerir, 
alia  acqac  alia  cogiiarcliberam  habci  pociftaicm: 
ncqnc  enim  niinui  ccrtui  fum  quod  cugitcm  in 
generc ,  quam  qood  itk>do  hzc,  modo  aiu  luccc- 
dat  cogiiatio  ,  quam  pru  Ubiio,  Sc  alfumo,  Sc  de- 
pono.  Ez  quo  concludoi  ergo  hanc  cogiucioncm 
incam ,  eo  aor  voUiioncm mcam  cgo  produco,  & 
non  tantum  abaliu  agcnic  patior.  Si  cnim  nihil 
perutua  ad  meuro  coguaie  confcrrero  ,  non  imgis 
in  mca  ciTct  poicdaic,  quam  quod  lignum  ab  igne 
comburatur,  ^11  in  poicftaic  ligni.  Ex  quibus  d1cc> 
rtus  concludo  ,  ctgu  cns  acacum  aliqaid  de  novo 
producit ,  ncc  a  Dco  folo  ,  omoes  cfrcftus  qui  dc 
novo  fiunc,producuatuc  Addo  ulterius  quod  cutn 
ipfc  fateaiuc  nullam  extenrioncm ,  ncc  figurain  , 
nec  moium  localcm,  ncc  quid  iimilc  quod  corpori 
fit  tribuciidum,ad  nacuram  noilcaro  pcrcinctc.fcd 
roLim  co|^icacionem,quam  a  uobis  cllc  jaro  oftcn» 
«li ,  nccel1ari6  fcqui  aliquid  ^  moto ,  figuracxcen- 
noncdivafum  ab  aliquo  agcnce  acaco  pioduci. 
Qiiia  vcri  hoc  mcum  cogjurc  iia  in  rac  cft  ,  uc 
nic  afiiciac,illudquc  fcnciam,  &  expctiar,  cum  ta- 
men  aliquid  i  inc  divufiim  Tit  Sc  feparabile ; 
cxurgit  crgo  idea  fubicdi.  Cc  (brmx ,  de  qua  non 
magts  dubicare  polfum,  quam  dc  cogicatione  mca, 
Undc  quamvis  Caitcfunx  philofophiz  fcdtaco- 
res  ,  ica  in  formas  ,  &  fubjcAa  invchantur ,  ut  ne 
noroinari  quidem  velinc  •,  in  cognicione  camcn  vc- 
lam  focnum,  in  racntc  humana  vciiim  fubicdum, 
quod  iu  afficiat ,  ut  vi  illius  (urmz  alitcr  fc  ha- 
beac ,  agnofccrc  coguntur.  De  quibu*  omnibus 
nullut  dubicandi  locus  rclinquicuc ,  ciun  cogica- 
tio,  volicio,  acccrcquc  hu|ufmodi  alTcdioncs, no- 
bis  confciis  in  nobis ,  non  aliundc  ,  fcd  i  nobis 

firoducancur.  Scd  ulicrius  progccdiamur,  flc  ad  re- 
iqua  cncia  creara  gradum  facianuis :  Cum  nacura 
fibi  conftcc ,  iifdcmque  veftigtis  fempcr  infiftac, 
hoccfteunJcm  &  conftinccm  inodum  agendt  ob- 
retvec ,  jamquc  ccnus  fum  dari  aliq  iod  fubje- 
&tim  ,  St  aliquaro  formam  in  rcrum  lucura ,  an 
■on  favcc  conjc£hica  in  rcliquis  etiam  encibus 
cundcro  ordinem  obfervaii,  nec  efte  diflimilc  mu- 
(ationum  prmcipium.  Qiiidquid  igitur  contra  for- 
marum  cxiftentiam  objicies  ,  id  tucuro  concra  cn- 
gicacionoro  humanam  di^um  exilUina,  quod  tibi 
fulvenduro  crit. 


PROPOSITIO  II. 

Ejfcnttdm  mMerU  in  txtenfunt  in  latum ,  Un- 
fftm  ,  (jr  prtfundmm  ftfimm  non  ejfe. 

Rerum  naaterialium  cxiftcntiam  ita  dcmonftri- 
te  cooacur  Carcefius.  Quidquid  fcntirous  nobis 
advcnii  i  rc  aliqua  quz  ^  incntc  noftta  divctfa 
eft,  cam  in  noftra  poteftatc  non  (it  uc  unum  po- 
'iuj  quam  aliud  fcnciaraus ;  ftd  hoc  ^  re  illa  qux 
fcnfus  noftros  alficit  planc  pendec  j  A  fcnfu  au- 
ttm  impulfi  pcrcipimus  materiam  aliquam  in  lon- 
gum,  Utura  Sc  profunduin  cxtciifjm }  lcd  Dcus 
immtdiatc  pcr  fcipfum  iftius  roatcriz  idcam  men- 
ti  noftrx  adhibcret,vel  tancum  fi  cfficcrcc,  uc  ex- 
hibcretur  a  re  aliqua  in  qua  nihil  crtli  cxtcnfio- 
nij.nec  figurz.nec  mocus,  milla  racio  t  xcogitati 
porfct  cuc  Deus  dccepcot  non  cffec  pucandus.  Hu- 
jus  dcmonftracionis  vim  non  cxpcndo,  vidccur 
enira  Aipcrioribus  di&is  repugnate  j  cumafleruc- 


ric  interdum  fenfus  crraic  ,  iJcoquc  non  ctTe  fi- 
dtndum  iis  qui  nos  vel  fcnacl  decepecont.  CJucto 
an  dum  contigic  fcnfus  crrare,Deus  tunc  dcccpioc 
fiicrir  ,  qui  auc  pcc  fe  immediac^ ,  vd  pct  aliud 
tff.-cetic  uc  filfa  nobis  idea  ingcncrarccur.  Undc 
puco  quud  ipfi  probandum  fuerai ,  id  quod  fenfus 
iioftios  •ftictt  non  polfc  cflc  etu  fola  cogitacione 
przdicum  ,  fcd  exccnfum  in  iongum ,  larum ,  ee 
ptofiiiiduin.  Serf  ifta  ut  Icvia  non  rooror,  uhioque 
illi  concedo  aliquod  ens  roateriale  dari  -,  fed  non 
ica  facili  illi  concedaro  in  fola  cxccnfionc ,  cju$ 
cflcnciaro  poficaro  efle.  Id  auccro  probac  argorocn- 
co  incfiicaci ,  nerope  quod  nacura  maceriz  non 
confiftac  in  eo  quod  fic  rcs  dura ,  vd  pondero/a 
vcl  coloraia.  Si  enim  quocicfcuroque  roanus  no- 
ftra  cnovecur  versus  aliquaro  parccro,  corpora  oro- 
nia  ibi  rcccdcrenr  eadem  ccleritatc  ,  Bullaro  un- 
quam  duritiem  fentiterous ,  corpora  tainen,  naru- 
lara  corporum  non  aroittetenc.  Unde  fequicur 
cancuro  in  duricie  ,  prout  contra  diftingaitur  a  li- 
quidicatc,cflcnciaro  rei  roacerialis.non  eflc  pofi- 
caro.  In  duricie  vcr6  furopca  pro  ea  fjcultare  ,  qua 
cotpus  iropulfuro  i  manu  raca  ejicitui  cx  loco 
fuo.nihil  condudit  pcnitus. 

Quarc  dico  in  extcnfioDC  firoplicitet  Ctropu 
poncam  non  cfle  naturam  rci  nutcrialis.  Ineo 
cnim  conlillcrc  non  poicft  eflentiaaci  cotporcz, 
quod  etiam  rci  ijpincuali  convenic,  fed  cfle  cxten- 
uim  firoplicirer  luroendo  fine  addico,rei  fpiricuali 
convcnic,  auc  faltero  probari  non  poccft  non  con- 
vcnite :  cigo  extcnfio  firoplcx  in  longuir,  latum» 
&c  profonduro ,  non  cft  eflentia  rci  corporcz.  Pri- 
m6  eniro  Dcus  imroenfus  cft,przfenfque  omnibus 
corporibus,  non  taiicum  pec  opcracioncm,  uc  vo- 
luerunc  pauci  Thcologi :  cum  rcs  non  fic  neccfla- 
rio  in  eodem  loco  in  quo  agit,corpora  cniro  agen- 
tia  ad  cxtra  non  funt  ubi  agunc.  Sccund^  angeti 
cxcenfi  func ,  imm6 ,  Sc  ambuLinc ,  &  movcntur, 
habetitqtic  alia  ptzdicata  localia,  quz  fmc  exien- 
fionc  cxplicari  non  poiruni. 

Anima  cationalis  cocxtenditur  corpori  qiiod 
animat.  Et  quamvis  in  coco  cocpore  non  refiJcrcr, 
uc  ferr  hzc  nova  philofophia ,  fcd  in  fola  glande 
fpinali ;  hzc  camcn  glans  ,  divifibilis  cft  ,  roajo- 
remquc  locoro  in  adulco,  quaro  in  pucro  occaptt. 
Ex  qno  fcropcr  concludo  aniroaro  racionalcm,roa- 
lori,  Sc  roinori  corpori  coexccndi. 

Ncque  eiiim  cx  co  quod  poflim  cogicare  d« 
entc  cogitantc,  nulla  extenfionis  fj6ba  mentione, 
propccrca  fcquicur,  quod  cns  cogitans  nuliius  cx- 
tcnfionis  fit  capax.  Hanc  enimraiioncm  videcnr 
innuere  Cuccfius ,  diftindiionis  quz  cft  imcr  res 
fpiiitualcs  &  corporcas  ,  eaquc  ucituc  Rchaac 
dum  dicic ;  guod  dum  quis  ad  fuam  cogiiationcm 
attntdii,&  fc  nt  cogitantem  intelligic,  hujus  idea 
nullam  cxtcnfionem  involvic.  Vcnim  quidcm  eft 
quod  poceft  cciaro  haberi  idca  rci  in  longnro,  la- 
cum.  &  profiindura  cxicnfz,  quia  tarocn  hzc  rem 
cogitantem  non  continct,  res  cogitans ,  &  rcs  ex- 
tcnfa  fcu  didlnCtx  rcalircr  ab  invicero,ex  quibus 
conciudit  aniinara  i  corporc  diftingui. 

Egregiura  vidclicci  aigumencandi  roodnm,ut  ex 
dirtiiiaione  rationis.feu  pcr  intellcaum.diftindio 
rcalis  concludacur,  &  quoties  func  diverfz  Idez, 
diftinilz  etiain  ctcJantur  cntitaics.  Annc  quia 
diim  cogito  pocenciara  produdivara  caloris  ,  non 
ftatim  habco  ideam  caufz  produ£tivz  luminis, 
hxc  diio  principia  tealitet  erunt  diftinAa.  |In  ani- 
ma  rarionali  multz  diftinguunttir  porentiz  in  or- 
dinc  ad  conccpcus  ncftcos  dc  quibus  fcparatira  co- 

gitar« 
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fibiliate  ilUro  reporui,  cum  plutiirii  PhilofopKi 
velim  daii  corpora  quz  indivifibilia  hnt  j  iu 


gitart  licec ,  quis  tanlcn  cx  hac  cogintionutn  di 

vetfiraic ,  poceiKiaruin  ditlindlioncm  rcaletn  un  .       .    ^ 

auam  «fleruit :  quare  non  concludicuc  quod  cns  Divus  Thomas  petfeftotura  aniimliara  fbrtnas 

4>irittulc  cxtcnfum  cjrc  non  poflit.  matcrialcs,  Ucct  indivifibiles  cenfuit.  s,iie  quod 

Quod  Ci  non  extcnfionera  fimplicem ,  fed  eam  raaterije  divifibiliias  1  non  fit  ufque  ide^ 

tAniuin  qiil  partes  cxtra  partes  ponuntur  iniclli-  conftituu,  ui  feclufa  AtiftotcUs  authotitjte,  mt« 

1«,  jjm  non  in  fiinplici  exienfiunc,  fcd  in  extcn-  joia  non  fint  in  ct^ntracum  partem  momcnti , 


fione  juudla  itnpenetrabilitaii ,  rei  materialis  na- 
turam  diccs.  Sed  oftcndo  pofitiv^  in  extcnfione 
praecisc  non  eftc  ftatucndam  etuis  corpotci  natu- 
latn,  lationc  quse  apud  hfjminem  catholicum  vim 
deinonftratioais  obtinetc  dcbet. 

Si  exieofiu  prxcisc  in  longum  ,  latum  &  pro- 
fundum  rircntiam  matctiz  conftitiicrtt ,  hxc  nu- 
mcto  extcnfio ,  curo  hac  numcro  matcria  idcnci- 
ficatctur:  fed  falfura  eft  quod  hxc  cxtenfio ,  cum 


quare  puto  corpotis  ptout  k  fpirito  coodiftin- 
^uitur,  nataram  ,  in  eo  pofiiam  effc  ,  ut  enen« 
iioncm  impenetrabilcm  tinquam  piimuiam 
priaatcm  phyficam  habeat. 


pio- 


PROPOSITIO  III. 


hoc 


nuraero  cotporc 


iiientificctur 


crgo 


cftenria 


maietix  in  extenfione  non  confiftit.  Major  vide- 
tur  ccrta  cx  fimili  argurocncandi  modo  in  czteris 
omnibus.  Idco  cnim  hoc  numero  animal  rationa- 
le  cum  hoc  numeio  homine  identificatur  ,  quod 
eilcntia  humints  ,  in  animali  racionali  confiftat. 
Scd  f^lfum  eft  quod  hoc  numeio  corpus,  cum  hac 
nurocro  cx;enfione  identificetur.  Alioquinidcm 
corpus  eandcm  fcmper  haberet  extcnfioncm  ,  ncc 
nnquAm  maiorcm ,  aut  minorcm  ,  quod  dici  non 
poccft.  Nam  Curpus  Chrifti  in  Euchariftia  ,  idem 
cft  numero  quod  eft  in  ccclo ,  fed  Corpus  Chtifti 

2uod  eft  in  Euchariftia  non  habcc  candcro  cxtcn- 
onem,  quam  habct  in  coclisi  crgo  idem  numcro 
corpus  modomajorem,  mtxlo  minorcro cxtcnfio- 
nem  habct.  Aliquibus  hujus  philufophix  fcAa> 
toribiis,  hoc  arguincntiim  propofui,  ncc  ab  iis  un- 
quam  aliquid  rcponi  dcprchcndi ,  quod  poifec  ab 
homine  Cacholico  propugnari.  Dicibat  cnim  co- 
nim  aliquis  quod  Dcus  poftct  faccrc  iit  panis  fie- 
fet  Corpus  Chtifti ,  quia  illi  anima  Chrifti  jun- 
gerctur.  Sed  prxcerqnam  quod  non  definerct  eflc 
panis.aiius  clfcntia  in  foU  partium  coordinationc 
pofita  eft  ,  fecunditm  hujus  philufophix  pljcica, 
quxrn  an  idena  cfic  Corptis  Chrifti,  quod  in  cirio 
cft  >  huc  diceie  non  polfunt,  proptct  rationcm 
alLitain  ,  qnia  inquam  non  eft  eadem  nuroero, 
immo  ncc  iqualis  extenfio.  Ergo  fcquicur  cx  hac 
icfponfionc  ,  quod  tot  fint  Cotpoia  Chrifti  , 
etiam  fpecie  diftinfta  quot  funt  Hoftix  Confc- 
cratc  ,  quod  quam  fic  k  fide  alienom  nemonou 
vider.   ^  ^ 

Diccs  cnm  aliquibos  ,  id  eft  elTentia  aliaijii» 
>  quod  cft  primum  qaod  in  le  concipitut  ,fed 
extenfio ,  eft  ptimum  quod  in  te  concipitur,  crgo 
cft  cjus  cfTcntia.  Pr.  minor  ,  cxicra  qux  in  cor- 
porc  coDcipiuntnr  ,  ut  crtc  divifibile  ,  eife  impc- 
pcttabile  ,  aliaquc  hujufinodi  imelligi  non  pof- 
*"nc,  quin  prim  intelligatur  corpus  extendi.crgo 
«■xtcnfio  eft  quid  primura  in  corpotc.  Refpondco 
«d  quod  ptimum  in  unaquaque  re  concipitur , 
«ta  ut  illnd  conftituat  ,  &  diftirguat  ab  om- 
ni,  alio  efle  cjui  crTcntiam  ,  non  vet6  ca  qux  lich 
pninA  concipianmr ,  non  tamcn  diftinguunt,  gc- 
"cra  cnim  ,  &  gradiis  fuperiores  ,  fecundum  fub- 
liftcndi  confcqucntiam  ,  prim6  in  rcbus  quibwfli- 
bct  concipiuntur  ,  non  tamen  propterca  cifcn- 
tiam  coiiftjtuunt.  Cum  crgo  fpiritos  exrcnfio- 
nem  habcant  8c  idem  corpus  faltcm  per  roiracu- 
liim  ,  extcnfionem  mutarc  pollic ,  in  ea  pofitam 
tflc  f  jus  cfllntiam  aflirrcre  non  poflumus.  Ego 
quidem ,  m  eflcntiam  rci  corpore*  1  nulli  ob- 
noxiam  difputaiioni  conftitacrem  ,  aoo  ia  diyi- 
Tom.  /. 


RtrefttiltTitm  ftr  fiUm  mMttrU  dient  intrtmlf. 
jitntm  mAli  prtbM  Cdrtbtfun. 

Quarovis  hanc  de  rarefaaionc  quxftionemdi- 
rimerc  non  fit  animus ,  quippc  qux  in  utraroqoe 
partcm  in  Pcripitctica  fchola  accrrimc  agiteturi 
quam  inania  fint  nulliufque  nAomcnii  qux  fuper 
ca  mateiia  i  Cartefio  proferantur,hic  aperircope- 
rx  prctiuro  fuetit.  • 

Dicit  crgo  quod  quicuroquc  ad  cogitaiio- 
nes  fuas  attendec ,  nihilquc  volct  adraittcre  quam 
quoi  clar^  pcrceperit ,  non  putabic  in  corpori- 
bu$  raris  ,  &  dcnfis  contingcre  nifi  figurx  mu- 
cacionem  1  ut  rara  corpora  illa  fint  ,  inier  quo- 
rum  parces ,  raulu  intervalla  cxifttrot ,  corpo- 
ribus  aliis  replcta ,  &  quod  denfiora  reddancur , 
quod  eorum  partes  ad  inviccra  acccdcmcs  inicr- 
valla  ifta  iraniinuanc ,  aut  etiam  pcnitiis  tollant. 
Eo  modo  quo  fpongia ,  aqua  tuigcns  ,  non  prop- 
terea  fccundum  fingulas  partes  magis  extcnfacft. 
Dupliccm  autcin  rationcm  affcrrc  vidctur  cuc 
hoc  modo  rarcfjdioncin  ficri  cxiftiroct ,  Sc  om> 
iicm  alium  moduro  rcjiciaLPriroa  quod  aliiid  oro- 
nis  modus  vidcaiur  aliquid  ininrclligibilccflinge- 
rc ,  ncmpc  majoiero  exccnfioncm ,  hic  auccro  po« 
ros  admicicndo ;  quus  corpoca  alicna  fubcanc,  ni- 
hil  affcrat  quod  non  faciU  rocns  noftta  alTcqua- 
rur  licic  fcnfus  non  fcmpec  corpus  hoc  novum 
fiibingtedieus  percipiat.  Ncque  cnim  ulla  racio 
nos  cogic ,  ad  credetidum  corpora  omnta  qoc 
exiftunc  dcberc  fcnfus  noftros  afEccrc.  Sccuiida 
ratio  vidctur  potentior ,  pecita  fcilicet  cx  eo  quod 
repugnct  aliquid  nova  qiuniiiace,  vel  nova  cx- 
tenfionc  augcii  quin  nova  fubftantia  cxienfa,  hoc 
eft  Dovum  cotpus  ei  accedat.Quippc  quaniitas  in- 
quii ,  k  fubftancia  extenfa  in  te  non  diflrctt ,  fi:d 
tantum  uc  nuroeius  ^  re  numeraca.  ita  ut  in  ra 
fieri  non  poiEt ,  uc  vel  minimuro  quid  ex  ifta 
qusncitace,  auc  cxtenfione  collacut,  quin  tantum- 
dem  etiam  de  fubftincia  dectahatur. 

Addic  icem  quod  Uc^c  foitc  nonnuUi  aliquid 
dicant,  non  aliud  de  ea  re  pncipiunt,  &  cum  fub- 
ftanciaro  ab  cxtcofione  ,  auc  quancitate  diftin- 
guunc ,  vel  nihil  pct  noroen  fubftantix  intclll» 
gunt,  vcl  confufaro  tantum  fjbftantix  incorporc* 
ideam  habent ,  quam  fals^  iribuunt  corporex. 

Dioo  igitui  primd,pfxcipui  opinionis  contra^ 
rix  roomcnta ,  allata  non  fuilTe  k  Catthefio.  Pri- 
roum  fit  iftud  ,  quod  explicati  non  po(Ec  in  hae 
opinione  quid  fit  corpus  rarum  &  denfum , 
fi  cnira  corpus  denfum  illud  cft  quod  parum  auc 
nihil  habet  nuterix  alienc ,  quaie  gravius  eft. 
Anne  inateria  illa  alicnt ,  minoris  cft  gtaviutis  , 
quam  propria  hujus  corporis  2  immb  cum  juxca 
QCi.q  q  hujuft 
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hujui  novc  philofbphix  pl>cit*i  Tola  in  ccbut  di- 


ftindtio ,  i  bf^iwa ,  aut  imgnitiiduK  pcutur  i 
ligniun  qiioii  uiintu  «lcnfuiTi  ti\  auto  •  zqualii 
gtavMaiis  ctTc  dcbatt.  Muctia  cniin  quc  lu  po- 
rii  c)us  cziftitf     quK  in  imum  cum  lUu  giubutti 
cotlcfcit ,  squc  gtavituc  dcbcict  ,  a£  autunt 
cqualis  tnolia ,  cigo  atex^pc  glofaui  cquc  gra- 
Ti»  elTc  deb«iet  i  quod  tamcn  cxpcticniuc  ic- 
pugiiat  t  curn  aurum  ptafquain  vigecuplu  gia- 
viut  Gt.  CoDteiido  auicm  hac  raritaic  pci  fulam 
corponmi  cxtrancoruro  inaomilEoncin  in  Car- 
theCiana  hypoihcfi  cxphcatt  non  poiTc  ,  hanc 
pcinum  cot  porii  dcnn  propiktatcm  ,  ncmp^  ma- 
foictn  in  fpccic  ut  vocanr  gtaTitaiem  ,  qux  cum 
opinionc  contraria  iia  bene  congruit,  ut  nihtl  ma- 
gii  appoficuro  ad  cxphcandoi  c{ri.£lui  communct. 
Po(ito  ciiim  qiiod  dedltas  nihil  fit  aliud  ,  quam 
mnhum  maicrix  fub  minori  cxtcafionc ,  bcn^  in- 
icUigitur  quod  gravitu  qoK  cura  matcria  con- 
ncxa  cft  augeatnr  ,  cum  plurcs  funt  matctis  par« 
tei.  Muk6  ctiam  anclius  (latuitur  quomodo  pcr 
fblam  cxtennonii  mutarioncm,  mutetur  gravi- 
tas  fpecifica ,  iroinucaca  gravitate  abfoluta.  Curo 
enim  aqua  veibi  gratia  quz  priui  fub  zquaU  mo- 
k  cum  icre  plurcs  babcbat  partcs  maiciiz ,  & 
grayitatis  .  m«)oiem  acquirit  cxienfioncm  ,  roa- 
iufcpic  nuliecupl6  fpatiuro  occupt ,  licct  candcm 
gravicaicm  aUoluuro  rcriiieai:quia  tamen  in  hoc 
iiovo  iUra,  dom  dcfccndir,zqaalnn  (ibiinmolc 
•ercm  ,  ipfaquc  graviprcm  cxtrudcrc  dcbciec,  id 
amplius  iwn  potdl ,  fcd  i  majorc  vtncitur ,  quz 

iirius  minore  vincete  potcrar.  Qiiaic  eadero  pcr- 
cvcrans  in  corpoie  rarefado  gravius  abfoluta, 
qac  prius  erat  in  denfo  ,  ut  fexcencit  cxpcricn- 
tiis  roanifcftum  tcdJirar,  fatis  cvincit  candcm 
iiem  fub  majori  extcnfionc  matcriam  perfcverarc 
nnllamque  rci  gravis  hoc  cft  corporcc  fuiflc  fa- 
€t2in  acccffionem. 

Q;K>d  vei&  alTeiit  intclligi  non  poffe ,  addi 
novain  extcniioncm  quin  acccdat  nova  inatcfia  , 
id  uno  fciifu  vcrum  cft  ,  nequc  enim  dicit  nllus  , 
duro  materia  rarefit ,  accedir  nova  cxienfio ,  pct- 
(evcrjtite  ptiftina ,  fed  fit  novus  rci  ftatui ,  fea 
novus  exiftendi  modut  deftrudo  penitui  ptio- 
rc ,  ex  fuppoficionc  tcilicec  qiiud  matcria  fccun- 
dum  omnes  partes  rarrfijt. 

Id  quidcm  fatcor  clTe  intclligibilc ,  fi  dTencia 
remm  corporcaium  in  cxtenftonc  confiftat ;  cum 
v«&  probaturo  fit  fupra  ,  altara  e(Tc  naiuram  rci 
corporrz ,  id  tan\  facile  alTero  l  mc  concipi  quam 
cadem  aniroa,  nnodo  majoci,  nunc  minori  corport 
cocxtendi  inrrlligatur. 

Q;'od  fi  roodum  intell'gibilem  quzrat ,  puto 
rartfadioncm  pcr  vacuola  (*£X*m  ,  multi  roclius 
exrcricnciii ,  &  ncionibui  ftaticcs  rcfpondere  , 
quaro  fubtilis  rnareriz  inctomiffiunem,  multoquc 
Rteliut  quid  fic  raniro,  &  drnfum  ,  quid  gravius 
in  fpecie,  quid  lcvius  explicare. 

Aflero  irem  cffcdluum  coiTimunium  ,  mul- 
meliut  caufam  affignari  ,  fi  rarcfadio  propii^ 
di^  a<}mi'ranir ,  quam  fi  ad  eam  rfficicndam 
nvateria  fubtilis  fit  advocanda.  Szpi  enim  ta- 
"f**iones  accidunt  intra  corpora  compa^, 
on»Bm  exnancz  materic  adinim  prccludentia} 
in  quibui  poros  adroirrere  ,  ira  pervioi ,  tc  cre- 
broi  iit  nullo  negotio  permeefitur,  fit  nugna  pc- 
titio  ,  Sc  cui  non  ita  facil^  fcnfus  noftcr  ac- 
quicfcat. 

Unum  aut  aUecum  rareftftionis  cxcroplum 


piofiaaro.  Prirouro  fii  pulverit  pytii  qoiubi  flitti- 
nuiu  concipit  miUccupl6  majoicra  locum  occu- 
pat  ,  tantoqoc  inpctu  globum  cmittit ,  aui  iro- 
poficas  fubtlruftionci  attollit,  aat  disjidt.  Si 
Citim  hujus  pulvciii  laicfaftio ,  in  foLa  partium 
diftiaclionc  coofiftcict ,  qujuo  k  quo  pactci  cjat 
tanca  vi  fcpaicntar  i  Non  ab  ipfo  pulverc,  Ul> 
icm  fecundum  Cactbcfii  pritKipia;  nullum  cnim 
corpus  motum  fuuro  poccft  inchoare,  fcd  ab  cx- 
tcinuco  illam  cxcipit }  Non  ab  igne  modico  ip- 
fius  fomitis  ,  qui  curo  parvam  motus  quantita- 
tcm  h.bcat ,  ncc  puffic  roajotem  prodacerc,  hzc 
accrvo  pulvcris  comtuunicata  mocum  maximum 
tardum  efficict.  Non  ctiam  aliundc  hcc  par- 
tium  diftradio  i  materia  fubcili  poteft  pioce- 
dctc  ,  quz  caro  roulc&  roclius  movci i  poflit  dum 
libera  cft ,  hoc  eft  cxtra  oronc  corpus ,  quam 
dam  potos  alienos  fubit ,  nulla  cft  lacio  cuc 
ranta  vi  fe  tn  cos  imincrgat.  Addo  aiteiiat  quod 
hcc  nuceiia  fubtilis  ,  curo  in  omnem  pariem 
movcatui ,  8c  non  cantum  in  porot  impingat, 
fed  eciaro  in  partet  folidai  ejurdem  pulvcrft , 
tam  illat  compctmit  contra  fc  inviccm  ,  quam 
ilUt  diftrabit  inc-irrcndo  tn  poros  ;  unde  non 
vidco,({aid  poffic  cfticcre  ,aimtam  motui  refiftat 
ex  una  paiie  ,  quam  cx  alia  impiimit.  Addo 
qtiod  cum  mateiia  fubtilit  taro  lefiftat  globo 
qucm  continue  veiberat ,  &  contra  pulvcieta 
compingit  ,  qtum  vim  infciat  pulveri  ad  cins 
parrcs  a  fe  invicero  diftrahcndas ,  nullam  vtdeo 
ne  urobraro  quidcm  rarcf^ftionis  fecutuic 

Altcruro  cxeroplum  fic  acr  raagna  vi  in  vas 
zncum  immilTut ,  qui  laxato  epiftomio  magna 
vi  crumpir  ,  tit  crntupl&  majorem  locum  oc- 
cupct ,  qiizro  i  quonam  canta  oriacur  rareftdio, 
&  paicuim  aciis  diftradio?  Non  ab  acrc  ipfii.qoi 
ftatum  obttnet  rouho  roagit  connatuialem ,  dura 

Eartci  cjos  (blc  funt ,  quam  fi  inrerrupcioncf 
abcjnt.  Non  ortrar  icem  hcc  paitiiim  fepara- 
tio  i  roateria  fubiili  fc  infinaanie ,  c6  qu6d  tan- 
tum  vira  f ociai  in  ipCis  partet ,  ut  cai  adunet , 
qu^m  ut  cas  diftiahac  ,  &  fepaiet. 

Addo  ultciiiu  non  omnem  mocum  iftias  m»» 
teiic  fubiilis  apmm  cftc  ad  hunc  cffcaum  prc- 
ftanduro.  Si  enim  quclibet  paiticulain  orbcro 
moveanir,  ncc  feiacur  in  lineam  redam,  nihil 
oranino  fequetor  ;  fi  itcra  fummc  liquida  fit  hzc 
inatcria  ,  nec  habcat  particulas  in  ctmcum  cffor- 
matai ,  ut  porci  fubeant  fic  apcriant ,  panei  aiiris 
non  diftraltciitnr. 

Qiiod  fi  dicat  aerem  conftare  putibut  qnafi 
viUoTis ,  &  rigidttaicm  nonnulUm  habcmibm  , 
qnz  ubi  comptenz  ,  lc  quafi  inflexz  fuettnt , 
poffint  affurgere  ,  &  faaiii  rfdiruJinera  rcaffa- 
mcre  ;  conicndo  hanc  rigiJiraicra  partiuin  ,  tc 
vim  clafticam  ,  finc  rarcfaAionc  ,  &  condenfa- 
tione,  propri^  i.&t,  cxplicari  non  pofle.  Sed  de 
hoc  iihimo  ciit  fuus  infra  dicendi  locas. 

Ex  quibus  concludo  Cartefiom  przcipuas  dif- 
ficultatcs  hujus  mateiic  non  attigtire ,  cum  cer- 
tum  fit  opinionem  commimem  dc  tarcf»ftione 
propiic  di(3a  ,  lic^r  nnnnihil  intellcftu  difficilio- 
rem  ,  melius  ranaen  cffc^libus  explicandis  accom» 
modatam  dTc  ,  &  cdncrariaro  ad  piincipia  muli& 
minus  credibilia  confiigere. 


PROPO 
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rc»lia  elTc  pcrcipirow»  „go  ibi  corpu.  ,n,,„i. 
namut  Undc  concluaK  ibi  corpus  tflc  Scd 
unica  diftindionc  ruit  ,oum  cju»  riciocinium 
Spatu.nMgin.rmu  realit,  hoc  cft  concipimai 
corpus  cfTc  poflibile ,  &  hinc  exicnOoois  pof- 
Lbtlitatcm  conciptraus  ad  modQm  exienfionii 
Multos  cofquc  gravilllroof  ,  iromi  &  pcricu-     conccdo,  &  concipimui  ibi  dc  fifto  corpai  effc 


PROPOSITIO  IV. 
Errtrti  Csrthtjtu  ttre*  /pMtiMm, 


lofos  in  fidc  ctrotcs  ,  ab  uno  &  fccdo  illo  aui 
dcm  principio  ortos  cxiftimo ,  quod  non  latis 
advcncrii^Caricnus  >  rwn  tanrom  circa  rcm  exi- 
(lcntcm ,  fcd  ctiam  circa  polEbilcm  verfari  poflc 
coaitationem  mcam  ,  ncc  ex  co  concludi  corpus 
in Tongum  ,  latum  ,  &  profiindura  cxiftcre ,  quod 
cogiutio  mea  talc  cotpus  concipiat ,  cum  acquc 
circa  pofldbilc,  &  exiftcns,  'uami>,  Sc  circa  inipuf- 
Itbile  vcrfari  poiSt, 


ncgo. 


Ufgcri  poflit  h«c  c jus  aflirtio ,  omhibaj  atM- 
'"r..     quibus  infinitum  in  cucnfionc  com- 


meniis 


munitcr  impugnamus ,  qu«  cura  piflim  apud 
Philofophos  mveniantur,  non  refcroj  quod  cnim 
mundum  indefinitum  vocet ,  &  non  infinitura , 
parum  intcrcft ,  cum  ycii  admitut  nullos  elfe 
cjus  fincs  &  tcrminos. 

Scd  pari  jurc  fcquitur  quod  toiura  mundtnn 
Prim6  cnim  ex  hac  rci  cxiftcntis , &  polBbilis  deftructc  non  poffit  Dcus,  cum  defttuftis  iii 
indiftin£kionc  ,  mali  condudit  vacuum  in  quo  corporibus  ex  quibus  conftat  fpatium  paritcr  it»- 
nulla  fit  fubftanria  repognarc ,  cx  eo  quod  cx-  finitum  ,  quod  i  mundo  occupabaiur  ,  immi  6i 
tenfio  fpaiii ,  fcu  loci  ut  vocat  intcrni ,  non  dif-  "ntc  mundi  crcationcm  idem  fpatium  poffim  ima- 
feiat  ab  cxtcnfione  corporis  i  cum  enira  cx  eo     ginari ,  ergo  ibi  jam  erat  corpus.  Seqoitur  crgo 


quod  corpus  fit  cxtcnfum  ,  in  loneum,latum ,  & 
profundum  concludimus  illud  ellc  fubftantiara, 
idcm  cciam  dc  fpatio  quod  vacuum  fupponicut 
concludcndura  cflc  contcndit ,  cum  illud  cxiea- 
fum  concipiamus. 

Putat  autem  communem  eflc  crrorcm  quoJ 


cx  cjus  dodrina  ,  mundum  eflc  xtcrnum  ,  cum 
eo  fublato ,  non  tamcn  cjus  exicnfionis  tollatur 
idca. 

Admjttcndaquidfm  eftneceflaria,  immatabi- 
lis  ,  6C  infinita  cxtcnfio  ,  nempi  Dci  immenfi- 
tas ,  unde  quid  ultra  mundum  concipimus ,  nihil 


non  advettentcs  uUara  clfc  intcr  vas  tc  corpus     rcalc  pixccr  Deum  ,  qui  veti  irocnfus  eft  &  rca 


in  co  contentum  neceflariam  conncxioncm  ,  non 
putavimus  quidquam  obftare  quin  Dcus  cificiat 
ut  corpus  quod  vas  aliquod  rcplct  bde  aufera- 
tiir  ,  &c  nullum  in  cjus  locum  fuccedat.  Conce- 
dit  quidem  nulbm  eflc  connexioncm  inier  vas, 
Sc  hoc  &  illud  corpus  particularc ,  quod  in  eo 
continctur  ,  fcd  cflc  maximam  ac  omnino  ne- 
ceflariam  aflcrit  intcr  vafis  figuram  concavara,  & 


liter  cxteiifus.  Admitterc  item  poirumus  extra 
niundum  poflibilia  cflc  alia  corpra ,  &:  alios 
inundos  ,  quos  quidcm  concipimus  fccunduni 
idcam  quam  k  rcbus  exifteniibus  haufimus ,  non 
tamen  propterca  fcquitur  cos  cxiftrrc. 

Ex  quibus  fic  argumeniari  licit  :  Si  ex  CO 
quod  habcam  alicujus  rei  idcam ,  licerct  concln- 
dcrc  rem  illam  ibi  cxiftcre  ,  lequctccor  quod  ubi 


cxtenfionem  in  gcnerc  fumptam ,  quae  in  ca  cavi-  concipcrcm  homincm  eflc  poffibilcm,  illc  homo 

tatc  dcbct  concineri.  exiftcrct ,  ncque  cnim  alia  cft  idea  &  imago  ho« 

Ut  cigo  ejus  racioni  rerjx^ndcara  ,  hrc  vafis  minis  cxiftcntis  Sc  poflibilis. 

cavicas  cft  exienfa  in  longum ,  latum,  &  profiin-  Ut  autcm  oftendam  k  pari  hujus  raciocinil 

dum,  ergo  cft  corpus;diftioguo  majorcm.  Eft  ex-  dcfc^m.  Nomie  daciu:  rerum  aliqua  duiario, 

tcnfa  rcaliter  nego ,  cft  cxccfifa  potcntu  conccdo.  quz  fuo  modo  cxtcnfionero  habct ,  iionnc  daco 

hoc  cft  intet  Uicta  vafis  interjici  poteft  corpus  raundi  vcrbi  gratia  iniiio  poflum  cogitarc  quod 

cxtcnfam  concedo,  intcrjicitur  aiku  nego.  antc  cemum  atmis  exiftctc  poflic  ^  annc  bona 

Ncque  pioptciea  fe  tangunt  latera  vafis  lic^t  cflct  confequentia  quod  loto  illo  tcmporc  de 

nikil  incer  illa  mediet ,  fcd  icquiteictui  prxtciea  f»£to  exiftit ,  com  hzc  mundi  duratio  poffibi- 

"  lis  concipiatur  pci  modum  durationis  cxtenfx 
in  ordine  ad  tempus.  Non  ergo  revocaii  debenc 
omnia  ad  ideas  noftras,  nec  cx  cb  qu&d  conci 


ut  nulUim  corpus  micrjici  poflct. 

Abfurda  autcm  qua  ex  hac  indifttnftione  ex- 
Mnfionis  exiftentii ,  &  pofllbilis  pollulant,  innu- 
™eia  funt ,  immh  &  pciiculofa ,  quis  cnim  di- 
ita  connexa  cflc  partes  mateti»  inter  fe  ,  ut 
licct  ab  inviccm  dependcani ,  nulUm  tamen  Deui 
»nnihilatc  pofltt ,  quin  lotum  mundum ,  &  oro- 
corpora  dcftruat.    Ponamus  enim  defttui 
acretn  qui  in  hoc  cubiculo  vetfatui ,  vel  alius 
ui  eum  iocura  fucccdci  ,  vel  paiietei  ad  fe  in- 
lcera  fuccedent ,  fie  locum  mutabunt ;  fed  cum 
ortinia  plcna  fint ,  nec  ulla  admittatut  larcfa- 
«>o  propric  diaa ,  alicubi  dcficiet  cotpuj  ,  ne-  ad 

quc  enim  rainor  materia  occupaie  poteft  idcm  plutes  minorei  cogitationc  dividere  ac  pioin- 
fpatium  ,  quod  major  matciia  occupabat  :  de  agnofceie  efle  dtvifibiles.  Nihil  enim  poflu- 
ergo  neceflatii  ctit  fpiium  aliquod  fine  cot-  moi  inqait  cogitationc  dividere ,  quin  hoc  ipfo 
P°^^«  cognofcamus  dfc  divifibilc  ,  atquc  idco  fi  judtc*- 

Aliud  non  minus  abfurdum  cft.quod  fi  Deus     remos  id  ipfum  cflc  indivifibile  jadicioro  noftiom 
ctcavcnt  aliquod  corpus  ,  necertari&  teneatur     i  cogiratione  diflcnrircr. 
produccre  ,  quidquid  matcriit  potcft  producc-        Mult»  in  hac  dofikrina  reprchendere  lic^r.  Pri- 
re  .  quia  ubicumque  ilUus  corooris  fines  ftatua-     m&  quod  i  divifione  intellcduaU  ad  icalero  pio- 


piatur  aliqua  extcnfio  ,  licct  ejut  exiftentiain 
concludcic  Dum  igitur  vacuitatcm  intcr  lateia 
vafis  contentam  concipio  ,  ut  cxtcnfam  ,  nullum 
ibi  cotpus  efle  dico,  lcd  tantum  iia  fita  cfle  la- 
tera  vafis  ,  ut  intet  ea  corpus  poflit  collocari. 
Simili  vicio  Uboratratio  qui  diviribilitatcm  ma- 
teriz  in  infinitum  cotutur  adftrucrc  ,  cum  cnim 
inquit  fi  quz  fint  pattes,neccirari6  dcbcanteflc 
extenfz,  quanturovis  puvz  fiagantur  ^poiTamui 
dhuc  unaroquamquc  cx  ipfis  ,  in  duas ,  aut 


_  ,  -...w*  VUt  pVI  l>    Ml.^*  »—  .  -j  —      — -  -     , 

"'"*»  /^""P"  ultetius  ultra  ipfos  aliqua  fpatia  in-  cedar.  Angelum  enim  flc  animam  rarionalem  cx- 
dcfiuiti  cxtcnfa  non  modo  imadnarour,  fcd        tcnfaro  cotKipiiHUi ,  Cc  cogiuriooc  dividiroui. 
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Hypothefis  Cart. 


oon  tnnen  proprerca  ,  fMliter  divifibilej  tflc  af- 
ieritnus-  CJuMmif  crgo  qiiamlibet  pancin  inatc- 
nc  cxtcnfaro  cogitcm ,  non  ptoptcre»  fequitur 
cam  in  duu  pitte»  tcilitcr  elfc  divifibilem  ,  fi 
uiiic»  fitcntita*.  EHom<nord»ripolIit. 

AdJo  quod  longi  elficjcioribui  aiguinentii 
contra  Zcnoncm  agcndum  fit ,  qui  foli  matcrir 
totali  ait  convenirc  01  fit  extctiU  in  longitra , 
latum ,  Bc  profundum  ,  cuilibct  autem  parti  cx- 
tciifioncra  indi*ifibilcm  oronium  miniroam  con- 
vcnirc ,  atquc  adco  ne  incntc  qviidem  divilibi- 
Icro.  Q^khJ  notare  volui ,  ut  ptobationum  ifta- 
xuro  incfficacitatcin  oftcndercro  ,  qux  nc  lcvitcr 
cjuidcm  ifta»  atooioj  ret ftrirgunt ,  fcd  fupponunt 
id  quod  probanduro  fuctat. 


PROPOSITIO  V. 
Errtrti  C*rth*fii  tirc*  dffinitimtm 


mttits. 

Occurrit  primi  dcfinitio  motus  ,  qusr  itt  pro- 
ponitur.  Motui  cft  ttanfiatio  uniu»  parrts  nw- 
rcri«  ,  fivc  unius  corpoiis  cx  vicinia  coruin  cor- 
porum  ,  qu«  illud  iromcdiate  contingunt ,  & 
tanquam  qiiicfccntia  fpcdantur,in  viciniam  alio- 
nim. 

Contendo  hujufinodt  dcfinitionc  non  cxpU- 
Ctii  naiuiaro  inotiit.  Ptimi  quia  licct  corpora 
vicina  fiinul  movcantur  ,  non  dcfinit  codcro  roo- 
do  roovcri  corpus ,  fed  fecunduin  hanc  definiiio- 
ncm  non  roovcrctur  corpus  ,  crgo  hacc  definitio 
non  cft  buna.  Cum  cniro  motus  fecundjm  ipfuin 
fit  tnodus  tnobili  intrinfccus ,  idcm  crit  inodus 
intrinfccus ,  fivc  corpus  vicinum  fimili  tnodo 
afficiatut,  five  non  ;  crgo  roodus  hic  oronino 
intrinfecus  ,  Sc  i  vicims  coipoiibus  indcpcn- 
dcns ,  pci  icfpcduro  ad  illa  dcfiniri  non  potcft. 
Secund6  fcqucretur  folam  fupctficicm  extimam 
corporis  alicujus  tnovcri ,  fola  cniro  ttansfirrre- 
fur  ex  vicinia  corum  corporuro,  quz  illam  im- 
mcdiiic  contingunt ,  in  viciniam  aliotvm.  Dc- 
indc  fccundum  hanc  definitioiiero  idcro  cllct  n>- 
vigium  transfcrri  a  littoribus  in  altum  marc , 
ac  immoto  navigio  littora  ab  co  removcri ,  ncc 
cfTct  potior  ratio  cur  litiora  imirota  concipe- 
rcm ,  quam  navim.  Si  eniro  in  te  motus  nihil 
cft  aliud  quam  iranflatio  i  vicinij,  unius  cor- 
f>oiii  quod  concipitur  imroobile  in  viciniam 
■lioruro  ,  quEro  uiium  mihi  liccat  utrumlibct 
corpus  concipcrc  ut  immobile.  Cum  cnim  tians- 
latio  omnis  i  vicinia  fit  rcciptoca ,  quzro  ciim 
hoc  riKido  corpus  A  transfertur  i  vicinia  cor- 
poris  B  fibi  vicini ,  ad  viciniam  aliorum  ,  cui 
fit  tribucndus  rootus  ,  &  qiiznam  fii  potior  ra- 
tio,cui  unuro  ui  iromobilc  ipcdctut  qiiam  aliud. 
Vcr^  in  motu  aliquid  dTe  dcbct ,  proptet  quod 
Unum  potius  corpus  moveti  dicatur  quam  aliudi 
quod  non  eft  fempcr  i  cogitatione  noftta  dcfu- 
mcnduro  ,  quz  fzpc  cum  rootus  in  fc  non  coo- 
fidetct,  fed  refpediv^  ad  corpora  vidna ,  mo- 
tuin  unius  altcri  tribiiit.  Quc  omnia  ab  hoc 
aiithoic  funt  ita  confufa ,  ut  vidcatur  diccrc 
pifcem  (ccundo  fluvio  defccndentcm  nulluro 
tnotum  habere ,  quod  quidem  vcrum  cft  dc  mo- 
tu  rcrpcftivo  in  ordinc  ad  aquaro  ,  hoc  cft  quo 
ab  aqiia  fluvii  reccdat ,  fjlfuro  umcn  fi  de  mo- 
tu  abfoluto  fit  fermo.  Qi^iarc  contcndo  natu- 


taA  de  definitionem  moras  non  faifk.  ben^  ex- 
plicatain,  cum  hcc  roihi  Uberum  relinqaat,  cuili- 
bct  corpori  voluero  rootum  tribuetc, 

Sccund6  contendo  tnale  a  Caithcfio  aftunf/ 
tanquam  indnbiitturo ,  morum  feroel  inchot- 
tum  finc  ulla  nova  aAtonc  ,  pct  foltm  Dei  cois- 
cuifain  confervativuro ,  contimitodum  clTe;  quod 
an  ben^  curo  ca  quam  dc  motu  idcun  propo- 
fuit  congniat,  hic  cxaroinandnm  ix>bis  eft.  Hanc 
autem  lutm  tfTcitioncra  ut  ftibilitt ,  dictt  non 
plus  a^ionis  rcquiri  td  inoiura  ,  quam  ad  quic- 
temi  putatquc  contiariam  opiniaoem  cx  przjudi- 
cio  orram  ctTc ,  nemp^  quod  corpus  noftrum  i 
noftra  volunttic  ,  cujus  optirn^  confcii  fuinut 
movcii  foieat,,&  quicfccrc  cx  hoc  folo  quod 
tcrrz  tdhzreat  pei  giavitatem  ,  cujus  vim  non 
fentirons  ,  &  quii  graviras  alurquc  caufx  ineni- 
bris  noftris  rcfiftunt ,  cfEciuntquc  ut  dc/atigc- 
mur  ,  ideo  rotjorc  opiu  cftc  a&ionc  ad  motura 
ciendum  quim  td  illum  fiftendum.  Videtur  aa- 
tem  hoc  rttiociniinn  laborarc  in  zquivoco , 
ncmpe  probare  contcndit  non  plus  adlionit  re- 
ouiri ,  td  coniimitndoro  moiuro  ,  quam  ad  con- 
lervandam  quieicro ,  ex  co  qucxl  tantunndcro  ic- 
quiratur  adionis  fzp^  td  fiftcnduro  motum,  Cc 
ctficicndaro  quictem  ,  quanturo  requiritur  td 
deftrucndam  quietem  ,  8c  cfficicndam  nonun. 
Vidctur  tarocn  confcqucntit  noncfte  legitimt, 
cx  eo  quod  non  poffiin  iropcdiic  quoroinus  cau- 
fa  quz  pioducit  rootum  illuro  producat ,  quin 
ponaro  aliquid  contrttii,  ncrop^  rootiiro  con- 
trarium  ad  qucm  cfHciendum  rcquirirur  aliqaa 
vis ,  quics  autcm  nihil  dicit  nifi  ncgationcm  mo- 
lus ,  atque  tdeo  ad  ilUm  confcrvandam  nulla 
cft  opus  tftionc  i  motas  autcm  fucceffio ,  at 
oftendtm  infii,  iropcdit  quoroinus  ejut  coniiDttai- 
tio  dici  poflSt  confcrvatio. 

Hzc  raiio  ficilc  impugnatur:  Deos  plns  quie- 
tis  rotxlo  prtxlucit  quam  initio;  ctgo  routatur.  Pr. 
Ant.  Initio  Deus  nullam  quietcm  produxit  cotn 
omncs  partcs  materix  motz  fint ,  modo  tliqoaro 
pioducit  i  quics  autero  taro  cft  tliquid  pofitivum 
quam  motus,tanraqae  fccundum  ipfum  icquiiitur 
viitus  ad  quicfccndiiro  ,  qutro  ad  motum.  Hoc 
aigiimcntum  dcmonftrativuro  cft  conira  Cartb> 
fiuin. 

Sccunda  ratio  vidctur  peti  ab  imrouiabilita- 
te  Dci ,  vi  aijus  non  folum  imtnutjbilis  eft  in 
fc  ipfo  fcd  ctiam  quod  roodo  quam  maxtroi 
conftanti ,  &  itnroutabili  opcrctar  ,  nc  quz  in- 
de  inconftantia  in  ipfo  aiguatur }  ondc  (e<)aitat 
quod  ex  eo  (olo  quod  Dcus  divecfimodc  roovetic 
partes  roatcrix  ,eum  etiara  tantumdero  motus  in 
ipfa  fcmper  confervaie, 

SeJ  hoc  ab  iromuiabiliiate  Dci  pctiiam  arga« 
nienium  pbnc  nullum,  &  ridiculumcft. 

Nam  non  magis  circt  contra  iromatabilita- 
tem ,  quod  non  confctvet  «  matcria  eandem  roo- 
tus  quantitatero ,  qnaro  in  roateria  inido  fuppo- 
nitut  pioduxilTc,  quim  fit  contra  iroroutabilita- 
tcm  Dei,  quod  curo  pcr  totam  ztcrnitatero  mun- 
dum  non  produxerir,  euro  poftca  produxcrit ,  aut 
quod  in  mtindo  cundcro  t>on  confervet  nutne- 
rum  hominum,  pccuduro  ,  herbaruro  ,  aut  alia- 
rum  reriim.  Itero  quod  quz  partes  in  moru  cranr, 
quicfcant ,  aliz  velocius  roovcantur  quam  ini- 
tio  ,  czterzquc  hujufmodi  mutttiones  ;  vcl 
oftenJant  aliquaiu  peculiarcro  hujus  quantitatif 
inoius  cum  iroinutab>litaie  Dei  conncxioneoi , 

quara 
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Refiitatio. 


qiuun  hajits  nomeri  hominum  i  vel  alcerius  co* 
fafquc  tei. 

Oftcndo  autem  pofitivc  h«nc  hypothcfin  fub- 
Ailcce  non  pollc.  C^iia  ad  hoc  uc  hcc  hypothe* 
fis  rubfiftxc  dcbcret  necclTand  fequi ,  nulluro  mo< 
bile  polfc  inchoare  morum,  quin  ab  excrinfc- 
co  illud  coinmanicatum  habeat ,  ita  ut  cantum 
dccedat  motus  in  raotore ;  quantum  in  roobili 
producimr.  Scd  CKpcricntia  compcrtum  cft  , 
qaod  non  omnis  ntotui  ab  extrinieco  commu- 
nicatur ,  fcd  de  novo  producimr ,  abfque  co 
quod  rcquatnr  ncccllliri^  ulla  quics  in  alio  cor- 
pore.  Nam  prim6  cercum  eft  quod  animalia  in- 
choanc  fuum  motum ,  ncc  iltud  recipiont  ab  ex- 
trinfcco  ,  coJem  cnim  modo  animalia  moven- 
tnr  iifdemqoe  adminiculis  ,  &  mcdiis  quibus 
hominc»  movcntut  ;  fed  cenuraeft  quod  homi- 
ncs  iion  ccciptunt  mtKom  fuum  ab  cxcrinfeco. 
Si  cnim  ab  cxtrinlcco  recipcrcnt ,  motus  illo- 
rum  libcr  non  elTcc ,  fed  oonfcii  fumus  ,  nos  mo- 
veri  quoriefcumque  volumus ,  quod  fi  morum 
ab  cxcrinfcco  recipecerous  non  libcri  movcre- 
mur. 

Nequc  cnim  concipi  poteft ,  quomodo  a&io 
met  voluntacis  detcrminare  poflit  agens  extrin- 
lecum ,  ad  imprimendum  in  me  motum ,  cx  qiio 
concliido  principium  hujus  mocus  non  cHr  ab 
cxcrinfcco. 

Qiamvis  enim  fpirirut  «nimalcs  ad  motum 
progreflivum  fmt  neccfTirii ,  ab  iis  tamcn  pcs 
mcus  illiim  non  cxcipit ,  cum  incxplicabilc  fit , 
quomodo  vohintas  mca  ,  per  hos  fpiritus  potius 
in  unam  pancm  pcdcm  adducat  quam  in  aliam. 
AlEgnari  itcm  non  poirunt  qu«nam  corpora  fi- 
ftantur  Hum  moveor ,  ne  fic  major  quantitas 
rooius.  Nam  fi  dicaiur  Dcus  alicujus  corporis 
ntotutn  fiftere ,  ne  fit  majoc  illa  quanticas  mo- 
tus  ,  peto  cujus  corporis  ,  an  omniura  ,  an  ali- 
cujos  pcculiaris  -,  ron  alicujus  pcculiaris  q  lia 
non  cft  potior  ratio  unius  ,  quam  alccrius.  Non 
etiam  omnium.  Dcindc  hic  modus  philofophan- 
di{  quod  cx  co  quod  homo  vcrbi  gratia  incipiac 
fc  moverc,  D^iis  dcfinat  confctvare  motum  ita 
vclocem  in  uronibut  mobihbus  ,  eft  i  tcdlo  phi- 
loluphandi  modo  omnino  alicnm. 

Secund^  mulca  func  alia  agcntia  qax  fimilitcr 
movcri  indpiunt ,  ncc  tamcn  ab  cxtrinfcco  mo- 
tore  fuum  motum  habent.  Ita  pulvis  acccnfus  in- 
cipit  habere  mocum  vchcmencifltmum ,  eumque 
iroprimic  globo  ,  nullus  ramen  aingnari  poccft 
mocor  extrinfircus  ^  quo  talcm  motum  participcr, 
&  cui  tancurodem  motus  dcccdac ,  quancum  pul- 
vert  accedit  ,  fed  de  hac  maccria  jam  dixt 
fupra. 

Repagnanc  item  indubitatc  rcgulc  motus  , 
quc  fum  long^  diverfz  ab  iis  quas  hic  cuchor 
affignat  ut  oftendam  propofitionibus  feqoen- 
tibus. 

Oftcndo  nunc  pofitiv^  fecundum  hojus  au- 
thoris  principia  ,  majorcm  requiri  viro  ad  mo- 
tnm  rontinuandum  ,  quam  ad  quietcm  confcr- 
vandam.  Motus  definitur  ab  hoc  authorc.Tcanf- 
latio  corporis  k  vincinia  coiporum  vicinorum,  in 
viciniam  aliorum  ;  ergo  alia  eft  tranflatio  corpo- 
ris  qaa  acceditnr  ad  corpus  aliquod  ,  ic  alia  qoa 
ab  ea  receditur  ;  ea  enim  diftinguntur  quz  non 
cxiftunc  eodcm  tempore  ,  fed  tranflitio  qua 
acceditur  ad  corpus  A  ,  non  eft  eo  tempore  , 
qao  cft  itanflatio  qtta  ab  codem  corpore  A 
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reccdirar  ;  cum  moblle  non  pofllc  fimal  eo> 
dcm  tempore  acccdcrc  ad  cocpus  A  &  ab  co  cc- 
cederc.  Ereo  fecundum  hanc  rootus  dcfinicio- 
iicm  mocus  Tonc  diverfi  ,  quo  acccdo  ad  corpus 
A,  6c  quo  ab  co  recedo :  ergo  motus  habei  partes 
fibi  inviccm  fucccdentes.  Ergo  continuatio  mo- 
tus  quo  poftquam  mobile  acccffic  ad  tcrroinum 
A  ,  ulceriut  pergic ,  ulterius  procedit ,  curoque 
dcfcric,confervatio  dici  non  potefti  fcd  nova  pro- 
da^io.Ad  hoc  uc  eriet  confervacio  dcberet  cadcra 
numcro  produci  entitas  rootus ,  dum  raobile  rc- 
ccdit  k  termino  A  ,  qux  produccbacur  dum  ad  il- 
lud  acccdcbat.  Sed  non  eft  eadem.  Si  cnim  eirec 
cadcra,acccdcret  dum  lecedcict ,  &  viciflim,  tunc 
cniin  rccedituc  cii  cft  id  quo  furmalitcc  icccdicur: 
fed  fi  codcm  moru  recedcrem,  5c  acccdcrcra  ,  dum 
acccderem  circr  id  rocum  quo  forroaliccr  rcccdirur. 
Quarc  fi  fiftamus  prrcis^  in  dcfinirioncallaca,vi- 
dccuc  mocus  cirencialiter  clTe  fticccflivus  ,  Ct  con- 
ftare  partibus  ,  quarum  una  dcfinat  cum  alia  exi- 
ftiC  Ex  quibut  concludo  quod  ficut  prima  part 
feipfam  prim6  pcoduceie  non  potcft,  fcd  indiget 
caufa  cam  producente  ,  ita  etiam  fccunda  finiili 
infliixu  inJigcat.  Et  ficut  produdio  prinnc  parrit^ 
motiis  non  procedcbac  i  folo  Dei  concurfa  con- 
fervacivo,e6  quAd  prirai  tunccxiftfrct,  ira  etiam 
fecunda.  Imm6  puto  implicare  motiis  con/crva- 
cioncm  ,  fecundum  hanc  rootus  {notiotKm;  cura 
enim  fccundum  hanc  enentialiater  fit  fucccflivus, 
implicct  autcin  parcescas  confervsri  quz  ubi  pri- 
rouracxiftunt  dcfinunt  clTc,  implicat  crgo  moium 
eundem  numcto  confcrvari  ,  &  confcqucntcr  non 
minus  egere  in  dccaifu  adiuali  influxu  motorit, 
quam  in  ipfo  initio. 

Ut  autcm  mclius  appareat  hn)us  hypothcfis 
infirraitas  ,  quz  foli  modo  loqucndi  innitur,qoo 
dicimus  camdem  clle  moriis  quancitacem  ,  dum 
zqualcm  fignificarc  volumus.  Cerciim  eft  att- 
quod  corpiij  moveri  quod  prius  qtiicfccbac ,  ai- 
quc  adeo  hunc  numcro  mocum  nunquam  cxcitif- 
le  ,  ncc  illi  ab  extrinfeco  ila  coromunicatum  elfe, 
ut  idem  in  coi pore  verbi  gratii  pcrcuticnre  fue- 
rit ,  qui  in  perailfo  deprchcnditur:  non  crgoper 
fimplicem  roncurfum  confcrvativum  zqtialis  mo- 
cus  qtiantiias  pcrfcverat  in  materia  }  fcd  quc- 
rcnda  cft  finguloiuro  moiuum  qui  de  novo  exur- 
giint  aliqua  canfa  vcr^  prodaAiva  ,  diftin£ta  ^ 
Dco.  Nam  diccrc  quod  dnm  cotpus  in  aliud  oc- 
currcns  iili  imprimic  motum  ,  quod  inquaro  Dcut 
folns  opcraiur,  fiftirque  roocum  peiaitieniit ,  !C 
incipic  pcrcuntim  movere  ,  hoc  inquara  cft  con- 
ftigcre  ad  caufam  priroam  fine  ncceilicaic ;  quod 
apud  omnes  canquaro  infcitic  petfugium  fempet 
hibitum  fuit ,  &  ^  te&o  philophandi  modo  pe^ ' 
nitus  alicnum. 

Eft  igiiur  raaxima  inter  motum  ,  6f  quictera 
difFerentia.  Quod  ut  quies  petfeverct  nulla  fic 
opas  nova  entitate ,  acque  ^  Deo  ubi  priraum  eft 
ouies  ,  folus  influxus  confcrvativut ,  necelTariut 
nc ,  quo  res  in  codcro  ftacu  vcro ,  &  phyfico  ptr- 
roancac.  Ac  vet6  concinuatio  roocus  non  didt 
eundcm  ftatum  przcisc ,  fcd  tantum  pcr  quan- 
dam  fimilitudinem,  6c  zquivalentiam ,  cum  enim 
novc  partes  motus  exurgant  quz  i  fe  ipfis  pro- 
duci  non  poflant ,  hc  omncs  rempcr  ptodoci  de- 
bcnt.  Ncque  ver6  cft  inagis  idcm  ftarus ,  quara 
forct  idem  ftatus  roundi  fi  Deut  dccerncrct  in- 
eo  cnndcro  hominum  namcruro  confcfvare. 

Quc  otnnta  aflcro  confequenter  ad  h»nc  mo- 
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tut  de6nitioncfn ,  non  dubiio  cnim  qnin  atia  po- 
pont  pofTct  I  qul  dicetntir  rooriu  clle  nxxius  ali> 
qaii  pcnnaocns^ujut  rflcntia  in  co  coofiftcm. 


PROPOSITIO  VI. 
Omni/  mim  tfi  iwfeftHlit  fitnndnm  CMrihtfuun. 

I  Maniicflc  inconfrqucntic  hypotbefin  Car< 
tKcfianain  arguo  in  h»c  pcopontioiic ,  &  conicn- 
do  lcqui  cx  ca  otnncm  tnoiuin  cflc  iropoflibilcm 
Suppono  auirro  in  cadcm  pcrrcvccec  in  muiido 
mcMiis  quantiias  ncccdarium  clTe  ,  ui  roobilc  lan- 
(amdem  rootus  dcpcrdat ,  quantum  alteti  com- 
iminicat.  Suppooo  itcm  omnia  plena  clTc,  &  ma- 
teriaro  cjurdcm  ctTc  fpccici ,  ita  ut  milU  lic  divcr- 
Ctas  •  qnam  qux  in  divctlis  rootibus  pofKa  eft. 
Ez  quibus  concludo  nullum  corput  moveri. 

Supponamus  cniro  coipori  cuilibcc,  vcibi  gra- 
tia  lapidi ,  a  Deo  ccrtam  quanticaicm  motus 
ptimi ,  dcroonftro  illud  movcri  non  polTc.  lllud 
corpus  quod  rooveri  non  potcft  quio  lotum  fuum 
mutum  amitut ,  immobilc  cciireri  dcbct;  (ed  iapis 
illc  roovcri  non  potcft  ,  qum  motum  zqualcm  in 
acrc  (ibi  vicino  producat  ,  Cc  tancuro  aroittic  dc 
fuo  motu  quantum  producit  ,  crgo  dum  roovc- 
tar  totum  (uum  moturo  amictit.  Probanir  minor, 
oulluin  corpus  roovcti  poteft  ,  quin  falicm  acc 
ipfi  zqualis  in  motc,  xquali  velociute  roovcatur, 
wd  in  acre  ipn  cquali  in  roolc ,  &  cqui  vclocitct 
moto,  cft  cqualit  quanticas  rooius  ,  crgo  lapis 
toovcti  non  potel\ ,  qtiin  zqualcm  in  ai-rc  motut 
quantitaccm  ptoducat,ergo  quin  tolum  fuum  roo- 
ttun  amittat.  Neque  cniro  dicere  potcs  ,  in  tire 
utpot^  rariori ,  licet  xqu^  velocitct  moto,mino- 
rrm  elfc  quanriratem  motus.Cum  cnim  reamdum 
Catthefium  tot  (int  in  corporc  ratiori ,  quot  in 
duriori  partcs  matcric,  I  icet  minutiores,  tc  qnan- 
titas  mocus  oiiatur  dum  pattes  matctix  pct  vclo- 
citaicm  muliiplicantur  ,  eadcm  ucrinqi)e  ex  mul- 
tiplicationc  orictiu  qtuntiias  motus  ,  crgo  totum 
■mictct  lapis  fuiiro  motnm  :  cum  alium  ipli 
aequakm  dcbeat  produccrc.  Hoc  quidcm  argu- 
incnnun  nullum  cffct  in  opinionc  communi ,  quia 
diccrem  acrem  cqualem  in  roole  ipfi  iapidi ,  non 
millclimam  partcm  materic  continere  ,  illius  quc 
eft  in  Upidc.atquc  adco  lic^c  in  utroquc  fii  zqua- 
lis  velociias ,  inzqualem  tamen  eirc  motus  quan- 
titaten.  Scd  hic  rcfponlionc  uti  non  poteft  Car- 
thefiut ,  qui  raritatcm  cxplicat  per  introroiflio- 
nciD  aiicnz  fubdantiz  ,  quz  etiam  movcri  dcbct 
^uro  cjus  locum  occupat  lapis :  ergo  ut  habcaiur 
quantitas  motus  producendi  ^  iapide  moto,dcbcc 
haberi  ratio ,  non  tanturo  partium  aeris  ,  fcd 
ctiam  totius  materiz  pcrmixcc  ,  quz  lapidi  lo- 
cum  faccre  dcbct.  Ergo  quicumque  impiimatut 
niotas,  is  totus  cclTace  dcbet,cum  alius  ipli  zqua- 
lit  producendus  fit. 


PROPOSITIO  VII. 
FmI/*  fnnt  RtfHlA  mcttu  j  Cmhtpe  *ffignMt. 

Plurimas  afFctt  motut  leguUs  Canhefius ,  quas 
cum  ad  fuam  de  zquali  quantitatc  motus  in  mun- 
do  conTcivjfa  accommodat,  ui  plutimum  contra- 


tia^  cxpctientiis  ,  &  ininteUigibilcs  ptofcti.  Pri- 
roa  fit  hcc  ,  quod  motus  rootuinon  (ii  contia- 
riu»,  Ccd  tantum  quieti}  hoc  cft  quodrooius ,  rou- 
tum  non  dcftruat ,  fcd  tantum  quies ,  quam  re- 
gulam  omnino  falfam  clTc  contcndo,  &  cxpcricn- 
tiis  rcpugnantcm.  Volo  igitui  ut  motus  quieti 
privationc  oppoiutiir,&  roottu  nwtui  oppooatui 
coiirrario,  ficut  ncgatio  calorit  calori. 

Expciientia  contUc  quod  (i  duo  corpora  cqua- 
lia ,  non  dallica  fibi  motibus  inviccm  ex  advctTo 
occurrani,cc(rabit  corum  oronit  rootus,  crgo  roo* 
tus  motui  contrarius.  Si  enim  motus  motui  con- 
tratius  non  clTct ,  debetent  arobo  corpora  rcgredi 
cadem  velocicate ,  qui  prius  fctcbantur :  fed  nuU 
U  fcr^  funt  corpora  qoc  eadero  prccisc  velociia- 
tc  regccdiantur ,  mfi  quc  funt  elaterii  capacia ,  & 
prouc  aufertut  ca  vis  cUftica  ,  cu  minus  tegrc- 
diuotur  ,quod  (i  nullam  omnioo  habcanc,  ut  & 
fiant  globuli  c  molliori  glcba,nuIlo  modo  tcgre- 
dientur.  Ex  quibus  concludo  vi  pcrcufEonis  quc 
accidit  in  ip(o  corporum  zqualium  &  arquali  vc- 
locitatc  dcUtorum  occurfu ,  vcr^  aroitti  uttiurque 
rooturo  dircAuro,  frd  \.  virtute  cUterii,  fe  in  coo- 
naturalcm  (iguramrcftituentis  motiis  novos  pto- 
duci.Qiiud  vcri  rcs  ita  fc  habcat,  ad  cxpcrientiaro 
provoco ,  fccundum  omnet  panes,  nempc  prim& 
quod  (i  duo  globi  verbi  gratu  Calybei,  ante- 
quam  tempcrcntur  ,  fibi  occurranc  panim  admo- 
dum  rcgrcJiantur ,  (i  vcr6  tcmperttuti  vim  eU- 
(licam  acquirant ,  regrcfTum  habcbunc  vclocio- 
rcin.  Giobi  lignei  (ibi  occurrentcs,  fi  cx  buxo 
aut  alia  materia  clatcrium  piompcinn  &  vivi- 
diim  h  jbcntc  fueiint,  magis  icgrcdientnr ,  quam 
fi  ex  molliori  conftcnt,  plumbci  globi ,  qui  fingu- 
lit  i^kibut  complanantur  n«n  mulii^m  roovebun- 
tur.  Sed  fi  motus  momi  non  cfTct  concrariut ,  re- 
gredi  dcbcrcnt  omniacorpora  ,  ctiam  noneUfti- 
ca  ,  crgo  vcte  motut  roocui  contiarius  eft.  Poiu- 
mus  cnim  diio  coipora  non  claftica  pei  occurfum 
mutaic  figiitam  ,  Sc  alia  duo,fed  claAica,  mutare 
figuram  ,  fei  hcc  ponetiora  ,  fe  teftitucndo  in 
pridinum  ftatum  ,  motum  produccre.  Cur  prio- 
ra  duo  omnem  motum  amiimnt ,  podciiora  nun 
amiccunt ,  nihil  vidco  quod  fatis  ptobabilitcrdici 
poflit, 

Hzc  rario  explicandi  legrefTum  corporum  per 
vim  cUdicam  phyfica  cd  &  intellig  biiis  ,  &  in  ea 
cxplicantur  opiiirc  omncs  cffcftus.Explicaiio  »u- 
icm  Cicthclii  dc  iftis  dcictminatiombus  non  fatis 
inteiligitur ,  neque  fcio  quid  (it  motucodcm  pcr- 
fevcrante  deteiminaiio  in  unam  ,  aut  alicram  li- 
neam  i  quzio  cnim  utrum  (it  aliquis  moJus  fu- 
pcradditus  ipfi  motui ,  &  quxro  i  quo  produca- 
rui  talis  ir.oJiis.  ^ixa  moius  crac  aliquis  modus 
fcu  datus  corporis  ,  cui  alius  modus  fupcrvcoit , 
quz  tanta  cntitatum  muItipUcaiio ,  in  philofo- 
phia  przfcriim  ,  quz  maxim^  parciiaii  (\udec. 
Fateor  igitur  me  non  concipcre  quid  fit  ida  de- 
terminacio  verfus  unam  partcm  ,  quc  fi  fumatur 
uc  ^  motu  diftinda  nihil  continet  nifi  vcrba. 
Ego  iia  rem  (laiuo  quod  motus  dctcrminatio  ni- 
hil  (it  i  motu  didinfburo  ,  &  quod  fzp^  mul- 
ta  poflint  concurrere  ad  moturo  produccnduro 
vctfus  unam  partem  ,  unde  rationc  lantum  diffett 
dctcrminatio  motut ,  ab  ipfo  motu,  ti  implicat 
ut  idcm  motus  numero  dererroinctur  ad  lineu 
oppcliias.  Qiiidquid  tarocn  fit  de  hit  detcrmina' 
liunibm  conicndo  per  vim  clafticam  bene  rem 
explicari  ,   incurtit  globut  folidut  in  fiinem 

iaxum 
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Uzucn  oop  regcblitur ,  (anit  tenditut 
tunc  Cc  ralkiuc  globus  regrcdictur. 

C^uu  vec6  (kmI  peccAtum  cft  initio  otnnes 
fcr^  rcguls  motui  ab  co  propoiiic  fdUjc  runr. 
Pritna  quidcin  filft  cft,  in  uno  cafu.  Nempi 
illc  indinctcntcr  propooit  quod  ft  duo  cocpota 
cqualia  libi  occuriant  velociiaiibus  cqualibus, 
rcgccdtenrur  cquali  vclocitaie.  Contendo  autcin 
quod  n  f  .ictinc  corpora  non  claftica ,  ceiTabit  om- 
nis  mocus,  Sc  ad  capeiicntiam  pcovoco.  Idco  cxi- 
ftimo  etiam  cor^ora  duiiilima,  fi  uli*  habccentuc 
oon  elaftica  ceilitura  ab  omni  motu. 

SccuitJa  ita  h^bcc  Ci  corpora  A  &  B  llbi  mu- 
ta6  occurictcnr ,  clTciquc  B  paul6  majus  quam 
A  ,  tunc  rolom  A  leflcdlccetur  ,  &  utrumquc 
verfus  camdem  pacrcm  eadem  cclcritate  piogre- 
derctuc.  H*c  ccguU  faUiflima  cft  in  omnibus  ca- 
fibus.  Pcim6  quidem  (i  fuccint  cotpora  inoUia 
£ilium  eft  quod  cadero  vclodtaie  fcrantur  qua 
prius  ,  fcd  cum  corpora  fupponantur ,  fcrri  ca- 
dcm  velucitate  ,  (itque  B  paul6  majus,  raajorem 
habcbic  motus  quantitatem  quam  A.  Dico  poft 
occutrum  fulum  exceftlun  moius  corporis  B  fu- 
pra  A ,  rcftarc ,  qui  corporibas  communicatus 
xnotum  tard.fltmum  cfficict ,  6c  quo  ad  hoc  ad 
«pecienius  non  tancuro  mcis  ,  fed  ctiam  Do- 
roini  Maciotte  pcovoco ,  qux  omncs  ab  hac  rc- 
gula  dilTcntiunt ,  ita  ut  in  nullo  ocaiif  ■  corpo- 
cum  mollium  eadem  reftct  moius  quantiiu  ,  tat 
eadcm  velocius. 

Secund6  Ci  fiierint  duo  corpora  claftica  in  ple- 
rifque  cadbus,  utruroque  rcgTcdiciur ,  fcd  B  mi- 
nus  quam  A  ,  &  micor  rcguias  ica  ab  expccien- 
tiis  alienas  taro  audader  profecci. 

Tertia  paricer  rcgula  falfa  eft :  Vulc  cnim  quod 
fi  duo  cotpoca  A  &  B  molc  xqualia  (ibioccuc- 
ranc  cum  vclocicaiibus  inxqualibus,  ncmpe  (i  B 
delatum  ad  orientem  b^beat  6  gcados  cclerita- 
tis ,  &  A  delacum  ad  occidencero  habeat  tan- 
tara  4.  qnod  poft  concurfum  utruroquc  tcndat 
ad  oricnrcm  rclrcitate  ui  6.  dico  quod  fi  corpo- 
la  (ine  claterio  f  crint,frrentur  ad  orientcro  velo- 
ciia  c  ut  unom ,  quod  cft  confurme  expericntiis. 
Nara  quatuor  gradus  celctitatis,  hinc  inde  fc  in- 
vivc  petimunt,teft3tque  fulut  exccflus velcKitatts, 
qni  utrique  corpori  coinmunicatus  vclocitatem 
uc  unum  cificit.  Si  verft  fuerbc  Elaftica  aim  fe- 
clufb  rlatcrio ,  fcrancur  vi  dirc£li  :iinrus  ad  or''en- 
tem  velocitate  unius  gradus  &  cUterium  vim 
fuani  execac  squalicer  habeatque  vim  majorero  , 
quam  qux  prodiicat  vclocicatcm  ut  unum  ,  mo- 
bile  A  fcrctur  ad  oricniem  vclocitatc  faltem  nc 
tria,  8c  mobile  B  tegredienir  velocitaie  ut  duo, 
quz  roodo  non  expendo  exad^  ,  quod  przftiti  in 
tcaftacu  pcculiari. 

Quarra  regula  cvidentcr  repugnat  experientiis , 
itaut  nihil  potuerit  dici  in  hac  maicria  mag's  ab- 
fonum.  Habec  auccm  quod  corptis  A  quicfcat 
fiietitque  panli  majus  quam  B  quaoiroque  cclcci- 
Catc  fcratur  B  n  A  ,  nuiiquam  ipfnm  A  movccct, 
fcd  ab  co  reprlleretor  in  contrariam  partem, 
quia  inqiiit  corpns  qn-efccns  mag  s  te(iftit  mag- 
nse  celcrititi ,  qnam  parv*  ,  trlq  u  pro  ratione 
exce^Tus  unius  fupra  aliaro ,  &  idatco  fcirper 
major  eifet  vis  in  A  ad  refiftendiim  quan  in  B  aJ 
iropcllendum. 

H«c  rcgtiU  in  omni  cafu  falfa  eft  .  &r  primi 
quidem  fi  corpora  f  ;CT;nt  cUcetii  iucapacia  dun» 
cotput  B  in  corpus  A  roajus  8c  quieturo  incuriic. 
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poft  incuifuro  arobo  ptoccdunt  vclocicatc ,  quz  le 
habeai  ad  priorem  ,  ut  coipus  B  ad  aggrcgatuiu 
cx  A  fie  B  ,  &  in  lali  cafu  icftai  eauan  niotus 
quancitas ,  atque  adeo  tota  qux  ciat  in  B  dividt 
debet  pec  aggiegatum  ui  habcatui  vebcitaa 
nova. 

Sccund6  (i  corpota  f jctint  elaftica  ,  dico  quod 
cotpus  quicfcens  dimovcbituc  loco  i  minorc  in 
ipfum  incurrcnie.  Ncquc  cnim  in  tuiiculari  lu- 
do  dum  globus  unut  nunnihil  aliu  minor  cft  ,  eft 
propictca  triiia  oronis  ejus  ^ ctaifllo ,  fcd  vcr^ 
commovet ,  eft  autem  iu  obvia  cuilibet  hzc  ex- 
pcrieniia  ,  ut  contcarium  ne  fommari  quidcro 
potucnt.  Ratio  auiem  quam  aftcu  a  me  cuncipi 
non  potuit ,  dicit  cnim  quod  corpus  quicfcciis 
roagis  rcfiftat  roagnx  ccleritati  quam  parvc,  quod 
nullum  pati  potcil  bonum  feimim. 

In  (^iinta  vult  ut  coipus  B  pcrcuticns  Gt  m»> 
jus  cof  porc  A  quieio  &  pcrcuiTo ,  aiTauquc  uc 
poft  perruflionctn  ambo  iiroul  moveantut ,  ita 
ut  (i  B  effct  dupl6  majnsquam  A,  iransfeccct  ipli 
tet (iam  partem  fui  motus,  qux  lam  celeriter  mo- 
vet  corpus  A  quam  reliqux  duc  moveant  corpus 
B  v^uod  proptcrea  moveatur  tacdius  tettia  parte. 
Hxc  qiiidem  rcgula  vcca  cft  in  corporibus  uon 
elafticis,f  Ifa  (i  cuccrium  habeani,  nam  poft  con- 
curfum  corpus  A  quiefcens  longc  roajori  veloci- 
tatc  ferctur,quam  fit  ca  qui  corpus  B  in  ipfum  in- 
airrcrit,  corpus  autcm  idcm  B  pcomovcbicur  qui- 
dem,  fed  velociiatc  minima. 

Sexta  fupponit  corpora  xqualia  elTe  ic  didt 
qMod  n  corpus  B  ,  in  corpus  A  xqualc  &  qnie- 
tum  incutrat  cum  quatuut  gtadibu\  vclocitatij 
commimicatet  illi  unum  gradum  .  &  legrederc- 
tur  cum  ttibnj.  Hxc  icg  lU  falfa  cft  in  non  elafti- 
cis,  cet iiiro  cft  en  m  qnod  poft  pcraiffionem  pto- 
giedientur  ambo  fimul  verf.is  candem  paiiem* 
velociiace  qnx  (ic  prioris  fi  bdupU.  Si  vci6  fue- 
rint  rlaftica  corpnt  B  incnrrcns  omninoqiiiefcet» 
corpiis  B  vcloritatem  cjus  accipiet^nam  vi 
pcraiflionis  fcclufo  clatetio  ambo  fimnl  proce- 
dere  deberent  velocitate  ut  duo  ,  elateri  <m  au- 
tem  repellens  corpus  B  uno  gradn  ccleriutis ,  in 
co  omncm  omnino  motum  dr ftrnir ,  Idtm  elate- 
rium  impcllens  corpns  A,  jam  deUnun  in  cal.lcra 
partcs  cum  duobus  gradibut,  illi  duos  fuperaddic 
gradus ,  qux  iia  curo  expciientiis  congruunt ,  uc 
roodo  de  iis  dubitare  ,  ut  dc  dcmonftratis  ne- 
fas  (it. 

Septiroa  (i  corpora  A  &  B  verfus  eandem  par- 
tcm  movcaniuf  ,  ita  ut  A  quod  cclerius  movc- 
rur  Sc  aitingit  corpus  B,  (it  minus  ,  ita  ut  ex- 
ceffus  ccleritatis  in  A  Itt  roajor  quam  excrfTut 
nugnitudinis  in  B  dicit  indeterminatc  quod  cor- 
pus  A  transfcrrct  tantiim  de  fuo  motu  in  corpuj 
B ,  ita  ut  ambo  xquc  celcritci  in  cafdcm  pattes 
movcanmr.  Si  auiero  excelTus  celctiiatis  in  A , 
minor  cllct  cxceiTu  roagnitudinis  in  B ,  A  in  con- 
rrari^m  pancm  movereiut  ,  &  motum  oronero 
fuimi  retineret.  Dico  hanc  regularo  falfamelTe, 
vel  enim  loquirur  de  corporibus  non  eUftids,  vel 
dc  eUftids  ;  (i  ie  primis  ,  q"omodocomqne  Ce 
habcaiu  poft  conaiifum  (im"l  procedmt ,  (i  vcri 
elaierium  habcani  verum,  non  cft  quod  cqu^  ee* 
lcriter  poft  peraiflioncm  moveantuc,  (td  necelTa- 
rii  corp  is  A  celcrins  procAlet. 

Ex  nis  roncludo  cum  hujus  hypofhcfis  cota  in 
motu  locali  polita  fit .  qno  neropi  omnium  le- 
rupj  diftindliones  tc  diftcrentias  expiic«ce  nititur, 
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qaid  twidem  boni  »b  ca  fperanaum  cft  ,  qn«  in 
icgutb  tnotu»  taiii  gtavitci  offcnJu  ,  ut  vix  una 
n&t  ptocedat. 

Colligo  cx  his  oinirno  MCnm  cfTc  allcftioocin 
<j<ii  vult  candcm  motu»  quiniitMcm  in  inundo 
pctfcvcraic.  Certuro  cft  eniro  ,  dari  corpor» 
nsn  elallica  fivc  ii  otiatut  cx  fuinma  inoUitic, 
vi  cuju*  cxttancam  qoitlcm  figuram  ailiununt , 
fcd  priftbam  non  tccopciant  ,  fivc  id  oria- 
tut  ex  furoma  duritic  ,  iropcJicntc  omncni  fi- 
Rur»  muationnTuQuarc  tota  matcria  fubtiln  in 
hac  hypothcfi  ,  elatcrio  caret  ,  globuli  itero 
videntur  fummc  inflexibilci ,  cxpciicmia  autem 
iniubitita  conftat  quod  quoties  corpora  non  cU- 
ftica  &  «qualia  cx  advcrfo  cum  vclocitatibus 
Kquahbos  incnnunt,  tottes  ccflat  omnis  inotus. 
Ergo  cum  partci  materi*  fubtilii  fKpiflimi  boc 
roodo  in  fe  invicem  fetantur  ,  multos  rootus  in 
roando  pciiilTc  neccfTc  eft. 


PROPOSITIO  VIII. 
Flmiiitm  in  mttm  tun  t$tifinit. 

Ut  hic  •tithof  fliiiditatem  in  motu  pofiuro  eifc 
probct ,  fupponit  ptimam  flaidi  notionero,  nero- 
pe  qiiod  partes  flaidi  ficile  reccdant  ex  locis  fuis, 
Sc  roanibus  noftris  vcrfos  ilLas  fc  movcntibus  non 
lefiftant ,  at  vetA  durorum  pattcs  ita  fibi  cohx- 
reant  ut  twn  finc  vi  fcjungi  poflint.  Probat  igi- 
nit  hoc  argiimcnto  fluiditatcro  in  motu  confiftcre. 
Ea  qiiz  funt  in  roocu  non  impediunt  nc  locaquz 
fpontc  dcfetunt  ab  aliis  ocaipentui ,  fcd  ea  quc 

3uicfcunt  non  fine  aliqua  vi  cx  locis  fuis  cxttu- 
untur  i  crgo  cotpora  divifa  in  roulias  cx<guas 
particulas  mutibus  Jivcrfis  agttatascilc  fluida,  ea 
vcri  quoriim  partcs  juxta  fc  inutui  poficx  quief- 
cunt  elle  dura.  Ego  q  lidem  facilc  conceiro  ance- 
cedente  nego  confcquentiam.  Naro  vcrum  ciTc 
fateor  ea  corpora  non  refiftcre  rootui  roanus  qux 
in  eamdcm  parcem  movcntur  ,  fpatiuroque  fpoote 
dcferunt  i  mmu  roca  occupanJum.  Scd  nego 
poftc  ex  co  concludcrc  corpora  quc  movcn- 
ventuc  in  partcs  adverfas  non  rcfiftcic,  imm6  ve- 
16  aifcro  majorem  clTc  refiftcntiam  ,  corponim 
motorura  inotu  comrario  ,  quam  corponim  im- 
inoiotum  ,  &  pfovoco  ad  expctientiam.  Nam  dif- 
ficilior  eft  navigaiio  advctfo  fluvio  ,  quaro  in 
aqiu  ftagnante ,  dupl6que  nujot  reqnirittir  vir- 
tas ,  ut  impingcnti  corpori  mocum  in  oppofiras 
pattei  imptiroaro  ,  quam  fi  immotum  cllct ,  fivc 
producaiuf  novus  motus  ,  fivc  nova  dccennina- 
tio  parum  inteteft  ,  iJ  puto  \  ncmine  ncgaii  polTc, 
curo  omaes  expcrieniiz  id  demonftrcnt.  Qoarc 
etiam  fi  concedcrem  partcs  liquidi  ita  agicari ,  ut 
tot  finc  quc  in  unam  partem  roovcantur,  quot  in 
aliam ,  nego  tamen  hunc  moturo  partiuro  aliquid 
conferrc  ad  facilitacem  motiii  corporis  duri  in  eo 
liquido  pcragenJi.  Cum  enim  roovcnduro  cft 
^rpus  durum  ad  dextcram ,  cum  mcJia  pars  It- 
*10idi  roovcatnr  ad  finiftram  ,  concrarta  in  iis 
dcterminatio  producenda  crit :  ergo  dupla  im- 
pendcnda  eric  viccus  ad  hanc  deccrminationem 
producendam.  quam  fi  hz  partcs  immotz  elTent. 
Ncque  veih  ad  id  prcftandum  adjuvari  poirum  i 
partihus  in  candem  pUgam  motis ,  illz  eoim  in 
fuo  motu  pcrreverarc  dcbcnc  :  crgo  nihil  motus 
fui  aliis  communicant ,  tancuroJem  cnim  dcpcr- 


dcrent.  Ergo  dupU  virtut  requiretui  ad  repellen- 
das  parccs ,  qium  quc  ncccnaria  cifec  fi  immotc 
elTent ,  fitd  fi  omncs  itnmoic  cHcm  ,  dupla  vir- 
tus  omnes  in  etndcro  pUgaro  movetci :  ergo  tan- 
ta  icquiritur  viitus  ad  rooveodum  corpus  durum 
in  liquido  cujus  paries  roovcntui ,  quc  requirc- 
tctur ,  fi  iromoic  eircnt ;  ergo  rootus  liquidi  nihil 
confm  ad  n\otum  corpotit  duii ,  ncc  Mcihtatem 
uUam  ttibuit. 

Secund6  qocro  utnim  partet  aliquc  vidnc  in 
carodero  pUgaro  roovcanrtu  an  nullc.Si  primum, 
crgo  illc  durc  crunt,  &  unitc,&  non  divifc  quc 
cniin  fimui  roovcntur ,  taro  func  unita,  quaro  quc 
juxta  fc  pofita  quicfcant ;  altoquin  duro  globat 
cncus  roovccur  dcfincrent  cjus  pancs  ciTc  unitc, 
folui  igitur  moius  divcifus  ,  fcu  in  djveifas  pU- 
gas  dis)anaioncm  efficit.  Ulterius  urgeo ;  an  illc 
duc  partcs  quc  fimul  hoc  roodo  moventur  ali- 
quando  fcparcntiu  ab  inviccro  dtim  rootns  ctx- 
poris  duri  id  cxigit ,  vel  dum  rcpkndc  funt  an- 
guftiz  aliquc  ,  ku  acoommodari  debent  tetminis 
alienis  ?  fi  ^cilius  fcparentur  ab  tnvicero  hc  p»> 
tcs  quaro  parciculz  corporis  duri.qucro  in  quo  fit 
pofica  talis  ficilitas  ,  in  co  enim  ficam  cfic  liqoi- 
ditacero  aflcraro.  (^od  fi  fcpaiari  noo  poflint  hc 
particolc  ,  ct eo  non  oronia  plena  erunt ,  nec  d»- 
bituf  roaietiarurom^  liquida,  qualis  rcquirimr. 
uc  fumma  fjciliuic,  fc  accommodec  terminis  alie- 
nit,  omncfquc  anguftias  fubctmdo,  nihil  omnino 
vacui  rclinquat.  Qiiod  fi  dicas  nullas  duas  partei 
fimul  movcti ,  ctgo  dabttur  a^ualis  divifio  nutc- 
ric  iii  omncs  partet  in  quas  indivifibilit  cft ,  ita 
ut  nulU  fit  tam  exigua ,  quc  in  alias  minoret 
a&ualiter  non  fitdiviu ,  quod  quidem  nuUus  ad- 
hoc  philofopborum  dixit  ,  ucpote  ininteUiei- 
bilc  cfTet ,  nam  matcria  divifa  quantum  divifibi- 
lis  eft  crit  rcdadka  ad  indivifibilia.  Quarovis 
eniro  beni  intclligicur  Sc  admiitatut  matcriadi- 
vifibiiis  in  infiniiuro  in  parics  roinorcs  ,  &  mino- 
ris,  ita  ot  milla  fit  affignabilis  quc  in  alias  non  fit 
divifibilis,  nullas  tamen  dixit  quod  aftualitct  fit 
«livifa  ,  fcd  tantum  quod  divifioncs  aftuales  fero- 
pcr  fint  finifc  ,  poflibilcs  vcr&  infinitc  ,  acquc 
adco  crum  divifioncs  finirc  in  infinicum.  Qiiod 
ver6  dc  h&o  taics  adtuaiitet  dcncur ,  Sc  quod 
aliqua  materia  fit  aftualicer  divifa  ,  qoanram 
divifibilis  eft  ,  Bc  non  redad^a  ad  indivifibilia 
nec  ad  parccs  omnium  roinimat ,  hoc  porro  fupc- 
rai  capcnro  roeum ,  cft  cnim  rcdadta  ad  partrs 
oranium  miniroas ,  fi  ad  roinotcs  redud  non  pof- 
fit.  Sed  ad  roinores  reduci  non  potcft,  nifi  poflit 
fieri  aliqua  divifio  quz  non  eft  adhuc  ,  quod  fi 
in  minimu  partes  divifa  fit ,  crgo  dantur  parto 
omniura  roinilnc.  Quare  hcc  diftin&io  intcr 
corpus  duTi<m  ,  &  liquidum  ,  quc  cam  conftituit 
in  fcparacionc  panium  inter  fe  ,  i  motu  ona  , 
cft  Jiflicilior  intcUe^u  ,  quaro  quccuroque  opi- 
nio  excogitari  pAteft.  Si  eniin  qaciibwt  part 
roovcatur  tnotu  diverfb  k  rootu  fibivicinc  par- 
tis ,  nc  dicantiir  cfTc  nnitc  ,  hcc  pars  quantumvis 
minima  movcbitur  infinitis  raotibus  diverfis ,  ita 
Ut  nulUm  liceac  aflignare  quc  noa  fccundum  fin- 
guUs  fius  partei  diverfimodi  non  roovcattu ,  8c 
fingiilz  aJhnc  aliis  infiniiis  rootibus. 

Sccund^  qiizro  an  materia  hunc  rnotinn  ex  f* 
halxat  ,  vel  iUi  ^  ab  alio  communicctiir,  non  po- 
f eft  habcre  ex  fe ,  cum  omnis  mocus  ab  alio  cortv- 
niuniremr  ,  nec  etiam  ab  alio  ,  dcbctet  enim  illud 
quod  ralein  mocum  ipfi  impriractet ,  cfTe  dtvifiun 
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arqne  ad  uiiinus  tninutias,  (i  entm  divifum  non 
ctict  (kim  huic  iiuicric  mucum  impriroeicc,  quz- 
libec  c)us  pars  cctic  miquc  magnitudinis,  aii* 
qij«n  partcm  Itquidi  detctminatain  6c  C\bi  cqua» 
km  accingeccc ,  ncc  ei  divctfus  motus  ttibucrec, 
fcd  eum  iulum  quo  ipCi  momur. 

TerciA  parie;  matet)«  liquidc  qux  divcrfimo- 

ii  movcntur,  hab;iu  multos  motut  uppoficos  ,  6c 
in  fc  inviccin  inaimint ,  &  aliundc  funt  incapa- 
ces  eUrerit ,  cum  fiiic  omnino  mollcs  ;  crgo  idcm 

iii  accidet  ac  duro  cnrpora  mollia  inter  fe  incur* 
tunt ,  fcd  dum  corpura  mollia  in  fe  inviccm  iii- 
cutrunCjcliditiiT  ,  &  pcrit  o<nnis  iiwtus,  ergo  par- 
tes  illx  poll  aliqiios  motus  tandem  quiefccnt. 

Quan^  corpora  fulida  fc  ungunt ,  &  quicta 
funt  fxpiillme  ,  ncc  camcn  func  unica ,  crgo  unio 
invchtt  aliquid  aliud  quam  eonundem  corpjtum 
qutctcm.  Anieccdcns  pct  fc  paiet  ,nam  duu  globi 
eoutnci  fnpra  menlaro  poAti  quiefcunt ,  Sc  tam 
funt  juxta  fe  pofici,  illi  tainen  elobi  uniii  non 
funt ,  ergo  ipfurum  quiet  non  ilTos  fufficicntec 
unir.  Nam  onioduorum  coiponim  dicit  prcterea 
quoJ  unum  abalio  ficili  divelli  non  po(Ec,  fcd 
ncccinnum  ftt  ,  ut  fi  oni  tnotas  iropriiiuiur  fc> 
quatnr  citam  nMXns  altcriu*,  qa«  omnia  ex  (enfu 
communi  paient.  Quod  fi  dicas  inter  curpora  du- 
ra  fc  ungeniia  intercurrere  matcriam  fubtilein 
quc  ea  disjungat.  Sed  comra  ver^  oorpota  dura 
poJTunt  knmediat^  fe  tangere  ,  ita  tamen  ut  non 
fint  unita  ,  fed  fi  immediati  fe  tangunt  nulla 
materia  fubcilis  inter  illa  prctctfluit,  alioquin 
immcdiata  non  cfTcnt ,  ergo  prccis^  unio  non  po- 
teftinquietc,  &  contiguitate  confiftere.  Yidco 
enim  aliqua  comigna  quz  fine  diffifultate  divclli 
non  pcirant ,  alia  \ni> ,  quc  huic  feparationi  non 
refiftunc,  qticro  quid  fic  in  unis  quod  in  aliis  non 
reperitur. 

Ratio  anrem  quam  sffcri  Canhcfius,  ut  probet 
nuliam  dari  aliam  itntoncm  qnam  quictem  corpo- 
rtim.nullius  c(l  monienci.  Qiicric  cnim  an  fit  (iib- 
ftantia  ,  an  modus)  rcfpondco  effc  inodum;  ad  id 
qtiod  vnlt  niillum  modum  magis  advcrfari  rootui 
per  qi<cin  iftc  particulc  fcpareniut  quam  quic- 
tem  Refpondeo  quietem  advcrfaii  fcparationi  lo> 
cali ,  fcu  qdc  dicit  negationem  immediationis  , 
nci^o  tamen  quietcm  advctfati  disjun^ioni  :  Sc 
kffcio  aliqua  duo  quieca  non  elTc  unita.  Unio 
eniro  refiliit  fcparationi ,  punirque  duas  particu- 
las  in  lali  (latu ,  nt  nullus  po(Ei  ptoduci  motus 
in  una  ,  quin  producatur  in  alia ,  ira  ut  roajor  re- 
quiratur  vtftus  ad  unam  feorfin  ponendam,  quam 
quc  requiritur  fimplicitet  ad  cara  movendam. 
Nam  funt  aliqua  corpora  juxta  (e  pofita  ,  quc 
avetli  non  polTunc ,  &  licet  haberem  cas  vires 
quc  neceifaric  funt  ad  ntoTendum  quodlibet  eo- 
rum ,  non  ramen  fu(ficiunt  ad  ea  (cparanda ,  8c 
funt  aiia  quc  tta  fe  habent ,  ut  nulla  tcquiratur 
majer  virttis  ad  ea  feparanda  quam  quc  fu(ficit 
ad  unuro  feotfum  roovendum  ,  funt  tamen  utta- 
que  juxta  fe  pofita ,  8c  in  quiete,ergo  eft  aliquid 
in  unis  ,  quod  in  aliis  non  repetitur  ,  hoc  porro 
voco  unionem  ,  ergo  danir  aliqua  unio. 

Addo  infuper  quod  ip(e  Carihefius  aliam  etiam 
unionem  ajrnofcat.alTcrit  cntm  ramcnta  feu  pai ccs 
maretic  incquabiliter  figurarc,  dum  concuirunt, 
ira  intrictti ,  0e  inter  fe  cohcrere  iii  avctli  hcili 
non  poflHnt,  fed  intrtcatio  ,  Sc  iroplicatio  pariium 
eft  aliquid  aliud  prstet  juxta  poficioncna  cutn 
quiete. 


Objicit  fibi  Catthefiaj  ,  qucjd  nulLi  ratio  da- 
rciut  cur  corpota  manibus  nulhis  minora  tain 
(irroitCT  fibi  adhztcani,  ut  nulla  catum  vt  lc)iingi 
podint  i  fi  enim  inquit  eoium  pancs  nullo  alio 
glutinc  fibi  adhcreant ,  quam  quod  eorum  paitcs 
juxta  (e  pofitc  quicfcant  ,  cum  omne  coipus 
ab  alio  ma)ori  fc  loco  movcii  po(Dt ,  non  appa- 
ici  ulla  latio  cui  clavus  vccbi  gtaiia  fcireus  i  ma. 
nibus  noftris  divelli  non  podit.  Refpundec  autem 
id  ex  mollitic  manuum  nudiarum  oriri ,  ncmpjf 
quod  pats  inanus  pioximi  tangcns  clavuro  fit 
ininoi  clavo ,  tft  auiero  minor  clavo  ,  quia  fejun- 
gitur  iieliquisen  quod  ^icliquis  propter  molll- 
tJcm  fejungi  poffit :  immi»  d  velit  lejunfia  fit  ali- 
quo  modo,  quc  difta  funt  fccundum  tegtiliim  nio- 
tus  fupta  conftitutam  ,  qul  vult  ui  quudaimqua 
cotpus  k  roinoti  fe  loco  dimoveti  non  pu(Ct. 

Collige  ex  hac  rcfponfionc  quod  matctii  fnb. 
tllis  nullam  in  ullum  corpus  durum  impiediancin 
f^tcetc  po(Et ,  cum  enim  pars  qttcltbct  curporit 
duti ,  fit  major  paric  materic  fubtilis  ipfam  tan- 
gentc  8c  impcllcntc  ,  ab  ca  loco  dimovcti  non  po- 
icrif.  Si  cnim  omncs  paites  roanus  non  fjciuuc 
unum  totum  tefpcflu  clavi  fiangcndi ,  eo  quod 
proptcr  mollitiem  fcpareniut  ab  inviccm,  fic  inul- 
i6  minus  matcria  Itquida  rcdudla  fcilicet ,  ad  pft- 
tcs  qualibet  aflignabili  roinoies  ,  impKdionem 
ficient  fecundoin  illam  partem  qnc  imniediati 
tangit ,  cum  qua  fcilicet  teliqiic  im  im  tutale 
agens  cdiceie  non  poffunt ,  utpotc  motib  is  om- 
nino  diveifis  afreAcQuare  matcria  fubtilis  nuU 
lam  omnino  imptc(EoiKm  f^cict ,  quod  cit  diH* 
genicr  noiandum,eacniro  otar  in  plutibus  cafibui 
latione. 

Ncfdo  quomodo  i(la  fc  habeant,  fed  fcio  qiiod 
fi  loto  pugno  percutiar  excipio  imptcflrioncm  to- 
tius  pugni ,  Sc  non  tanciim  partis  illius  quC  im- 
inediate  rrc  langit ,  qiiamvis  ptopicr  tnolhtiem, 
quc  aliquid  habcr  liquidifatis,  dicaiui  ^  reliquif 
partibus  (cpaiata. 

Ncque  ver6  folvit  difficultatcm,  nam  etiam  ai- 
hibito  corpore  duto,  veibi  graiia, malleo  cctcutn 
eft  quod  centupl6  major  vis  rei^iieiur  ad  divel- 
lcndam  unam  partem  clavi  ab  aha.quatn  qna  nC« 
cciTjiia  cft  non  tantum  ad  deilrucndam  fimpli* 
cetn  cjus  quieccm,  propc  aliam  ,  fcd  ctiam  ad  mo- 
vendum  totum  clavum  ,  ergo  adhzfio  lilius  par- 
tis  eft  aliquid  aliud  prctet  quietero  juxu  ajiana 
parrem. 

Sic  ergo  puto  lem  conftituendam  ,  puto  ali- 
quorum  corponim  fluiditatem  confincre  in  divi- 
fione  in  roinutilEmas  panes.Sic  videmus,  quod  & 
in  aceivum  millii  tnanum  infcias  facilc  cjus  par- 
tes  celTuras  motui  roanus.  Sic  videmus  nunnun- 
quan^  cineres  tliquos  ita  fubiiles  eiTe^ut  videantut 
liquiditarcro  habere  ,  prccipu^  fi  eoium  paiiicu- 
1«  fiieiinr  clubofc ,  fcu  fphciicz.  Sic  paites  mc- 
lalloiura  (cpaiaic  ab  invicem,8e  quafi  in  liquido, 
nempi  in  igne  natantes  liquidiiatem  habent,  quai 
rurlus  amoto  liquidu  intricancur  ,  &  fibi  inviccm 
rurfus  adhzrenr,  Ita  charta  madida  liquiditarem 
^ilcmquc  divifibilitatcm  habet,  quc  exficcau 
ruffus  (it  dura  :  atque  hcc  videtur  eire  liquidius 
impropria,  autnon  perfrAa,(cu  ut  ita  dicam  pac- 
ticipata ,  vidctur  eniro  hzc  corpota  clfc  pcrmixta 
curo  alic]uo  tiquido  perfcftiori. 

Quare  fi  omnia  fint  plena ,  cnm  nolimns  in  fioc 
abfurdiim  incidcre ,  qiiod  matcria  liqtii Jorum  di- 
caiur  divifa  adualitcr  i"  infinitum  ,  fcu  quantiiin 
R  R  f  r  divifibili» 
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divifibilii  tfi ,  mulii»  minos  «^uod  dicairui  ihi- 
Boatm  adiualctn  iji  irotu  puff.atn  cflc. \dcb  hcni 
•(rt-icicpo(ruinuiquo<)  liquidius  coulidjt  m  di< 
vilis  divinbiliiiic  facili.  Cum  eniin  cx(>cri«mir 
coipoia  cfTc  aliaaliit  duitof i,  hoc  cU  pattcs  aii- 
quoiuni  corporuni  tuiaui  fimiiicr  inict  fc  adhx- 
icic  quim  alioriiin  ,  in  quuaimqi>c  taiidcm  con- 
Auuamui  hanc  adhxfionem  ,  miiliipliccm  &  di- 
TCtraro  cogitire  poirumus ,  unamquc  aUa  pcr- 
fiAioicin. 

Atguo  iiein  Catthcnutn  quod  non  fatii  confe- 
qucDicr  loquatur.Pluribui  cnim  locis  aircm  par- 
ics  materiK  ranKifas  intricari,  &  in  ea  iniricafio- 
ne  duritiem  confifterr,  ergoduntict  in  qmete  po- 
ritanoneft  :  quK  quics  tam  benc  concipirar  in 
globufis  partibui,ac  inramoris,  aut  inzqiiaJibns. 
Addo  ulceriut  quud  ut  concipioiiiur  paiics  ramo- 
fcdcbct  jam  iniclligi  aliqua  unio.inicr  paiiicuUs 
cx  quibus  illx  componuniur ,  •tque  adeo  jam  ali« 
qua  duritics  ;  crgo  ea  in  intricaiiuiic  paruum  tO'* 
u  condAere  non  poteft. 

Scio  ab  aliquibus  tcm  ita  conftitui  ut  dicant 
•liquai  paitcs  tnatetiz  ,  licit  dc  poicntia  Dci  ab- 
foluia  divi(ibilci,  naturalitei  fcu  ab  agrnubui  na- 
tutilibus  fcparari  non  pc.irc,  eh  qii&d  habcant  pe- 
culiarcm  niodunt  ei>f\rodi  ,  vi  cujui  fcpararioni 
rcfiftant,  hoc  cft  reftitant  ilU  inorui,  qiio  una  pars 
ab  alia  fepararim  movctctur ,  quc  refiftentia  nta- 
)or  cft,quam  fit  in  ea  parte  nmplicitcr  quiefccnre, 
Sc  \us  pattcs  vocani  itonnuUt  minima  naniralia, 
cx  quorum  fcilicet  adhxfionc  Sc  iniiicaiiooe  ma- 
jotcs  partes  cxurgtinti  debet  ttem  dart  tlia  fpcciei 
particularum,  non  quidcm  ita  mobihum  ut  omnci 
divcifimod^  movrantur,  5f  pct  hos  moiiis  llnt  di- 
vifc  ,  qiuntum  dividi  poiTiini ,  fcd  qnx  facil^  di- 
vidi  poQiiu ,  &  inBrmatii  unionem  habcant.  Alia 
roulta  dici  pofTunt  in  hac  matcria  qu  bus  non  im- 
moror. 

PROPOSITIO  IX. 

SMppcJ!u0  maitrU  i  Dt»  cuMt^dlvif*  ^  imtd, 
nperii  ft  dtjtrmir. 

Supponit  Carthefiiis  omnium  roundi  corpo- 
nira  unain  Sc  candcm  clFc  maicriatn  ,  futlfcquc  i 
Deo  divifaro  in  panes  proxim^  zqualcs  ,  qu* 
quidcm  initio  fphcricz  clTc  non  potueiunt,  quia, 
inquit,  phircs  glt.buh  fiinul  junfti  fpatiura  conti- 
nuum  non  rcplcnt ;  aijufcumquc  undcm  figuix 
flicrint,  non  potucrunt  fuccclTu  tcmpoiis  non  fie- 
n  rotondz,  eb  qu6 J  varios  habcant  motus  circu- 
larcs ,  c6  qu6d  per  rootura  corum  anguli  aticran- 
tur.  Vult  item  quod  dum  partium  quz  finnt  lo- 
tundc  anguli  attcruntur,  id  quod  cx  ipfis  ctadiiur 
eft  adeo  roinuturo ,  Sc  tantaro  cclcriutnn  acqui- 
tit,  ut  fola  vi  fui  rootiis ,  in  tainenta  innumerabi- 
li»  dividatur.  Quo  enim  rainutiora  funt  ifta  ra- 
mcnta  eo  ftdlius  movcntur ,  &  dividuntur ,  & 

S|Uod  majorem  habcant  fupcrficicm  pro  rationc 
uz  molis  ,  &  occtrrunt  aliiscorponbus  fccun- 
dum  fupcrficicra.ac  dividuntur  fccundum  molcro. 
Atqae  ita  aliqua  roatcriz  portio  celerriW  movc- 
bitur,ac  in  partes  rcipfa  indcfinirii  d-vidcmr,  ut 
in  ea  moius  omnes  pci»gi  poflint.  Atquc  iia  doo 
genera  maieri«  vjIJc  divcrfa  hibemus.  Neinpc 
niatetiara  illam  fubiilem ,  quz  tantam  vim  agita- 


lionii  habet  ut  aliii  corporibus  inctnrendo  in  mi> 
nutias  indcfinitz  patvitatis  divtdatur  ,  6c  figoras 
fuas  ad  omnes  angulorum  ab  iis  lehdorum  ui- 
guft  as  implendas  accorotnodct.  Alterum  cft  fpltx* 
laium  ilUium. 

Dico ,  in  hac  doArtna  multas  comtadiAiunet 
reperiii.  Piimafit  hzc,  quod  irateria  dtvtdator  in 
paiics  non  fphzticas  ,  vel  cnim  dividirur  priuf- 
quam  roovcaiur,  vcl  per  ipfum  momro.  Non  ante« 
quaroroovcatur  ,  quia  nuUa  divifio  nifi  pcr  vatie- 
uiem  motuum  cogitui  poteft  (ecimdum  hunc 
muthoicm,vct  quodmaicria  liquida  iniercorpora 
mtercuriat ;  fcd  nuUaadhuc  matcria  fubtilis  fup» 
ponituf  ,  quippi  qux  ex  folo  diuturno  partium 
atttitu  oriarut.  Etgo  rcftat  ut  pcr  rootum  ipium 
lalis  fiat  divtfio :  oftendu  autem  oitmcro  motum 
impoflibilem  circ. 

Nullus  motus  paiticulanmi  cubicarum  poflibi- 
lis  cft ,  quin  ipfc  ab  invicem  icccdant,at  nemo^ 
angulti  in  fc  inviccm  incutrentibus  fiat  Iocusi(cd 
paittculx  cubicx  tcccdcrc  non  polTunt  ,  caro 
otnnia  fint  pleoa  ,  ergo  impoflibilis  cft  omnis 
tahs  motus  ,  aifi  jam  ab  initio  fphzricam  figu- 
ram  habcant ,  qiiam  tatnen  decurlu  tantatn  tem- 
poris  ,  Sc  poft  iiuiutiKras  ciicuIatioDet  acquirere 
dicuntur. 

Sccund^  nullus  cft  poflibiIiimotu$,nifidetur 
maieria  liquida,  quz  replcat  fpatia  ea  angufta» 
qux  ncre(rari6  refulrant  ex  motu  circulari  cubu- 
rum  i  fcd  dum  primum  his  particulis  cubicis  im- 

Ef  imiiur  motus  ,  nulU  olis  maicii&  liquida  ad- 
uc  cxiftit,  ergo  iiullut  poflibilis  cft  iDOtos.  Ma- 
jor  eft  ccrta.Supponantut  duo  cubi  moveri  circu- 
laritcr  circa  fua  ccntra  ,  aliquando  accidei  ut  an- 
guli  angtihs  dircAi  refpondeani ,  aliquando  an- 
giili  fupeificies  tangcnt  prout  fors  tulciit ,  fcd  in 
tali  caiu  exurget  aliqucxi  fpatium  inter  cubum  Sc 
cubi  fiaic  dum  anguli  vicini  i  fe  invicc  rcccdcnt. 

Quod  vei^  moius  fic  impoflibilis  nifi  dctut 
materia  fubtilis  fac:U  probarur.  Si  cxurgrreni 
hiijufmodi  fparia ,  ncc  uila  fupponcrctur  matetia 
fubtiks ,  daretur  nccclTiri^  vacuum  i  fcd  nullum 
vjcuum  potCbile  cft  ,  crgo  nullus  motus  daii  po- 
ttft  ,  qito  angtiU  vicini  duotuin  cuborum  fe 
targcnttum  rccedani  ab  invicem ,  Sc  movcantur 
circularitcr  ,  quin  fupponiiur  materia  fubtilis 
muh6  minor  quam  fint  cubi  illi.Spatia  entroqux 
fiunt ,  anguftiora  funt  quam  uc  capiant  cubos 
nbi  pauUtim  augcntur  Sc  minuontur  ,  crgo  nc- 
ceir.iri6  fupponitur  matciia  liquida ,  qux  hu- 
jiifmodi  fpatiorum  figuram  indiiat.  Qitod  veti 
nuUa  adhuc  talis  fit  maieria  fubcilis ,  probator. 
Quod  eniin  lion  fir,  nifi  poft  diutuinum  attricum, 
Sc  inaufum  parcium ,  non  cft  dum  primum  fic 
niotus  i  fcd  ex  mentc  hujus  auihorit  matci  t  faS- 
tilis  nan  fit  nifi  pet  diuturnum  atirituro  partia  n. 
Angulos  cnimviilt  pauUtim  atccri.crgoh  ncmi- 
icriaro  fubtilcm  paulatim  gcneiati,  crgo  noiab 
initio  tota  fuir. 

Tcrti^  matcfiacx  qua  fit  pulvifculus  ille  ,  cft 
matcriadura,  fed  ex  mareria  dura  pet  folum  attri- 
tum  fieii  non  poteft  materia  liquida  ,  crgo  per 
hunc  attritum  ficri  non  poieft.  Suroatur  eniia 
quzlibct  maicria  quz  minur.flimi  conteratiit  ,ex- 
pctienria  conftac ,  quod  non  propterca  fiat  liqui- 
da,  crpo  idcm  eveniet  in  hoc  cafii.  Qiiod  roultft 
migh  veriim  eft  fccundum  notionem  liqitidirarii 
fupeviiis  ab  hoc  anihorc  allacaro  ;  naro  non  potcft 
aiciicus  liqitiditatero  confitrre,  nifi  cnt^firrji  illi 
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diviflonan  adutlem  In  ptrtes  indcfinicas  ,  fcu  in 
portes  qualibct  ailignabili  minorcs ,  fed  non  po 
icft  illi  conferri  talu  diTifio  >  crgo  illi  confcrti 
oon  potcll  liquiditai.  Hzc  divino  confcrri  non 
poccft  ab  ullo  quod  durum  fit  >  nec  ab  alia  parte 
jam  liquida  ;  ergo  inuUo  confcrri  potcft.  Non  ^ 
paitc  duia,  nain  aJ  hoc  uc  liquiditas  alicui  parti,a 
corpore  duro  confcrretur,  dcbcrent  rootus  illi  va» 
lii ,  &  infiniic  divcrfi  confetri  iUi  parti  liquidc, 
fcd  non  pollani  confcrri  ,  fcu  communicari  talcs 
motus  ,  crgo  ncc  liqiiiJitas.  Major  viderur  mani- 
fefla  cum  lis  confiilat  liquiditas.Ponamos  fimul 
unam  paricro  roatetix  non  adhuc  Itquidam  incur- 
rcfe  in  piriem  duram  ,  impcflibile  etit ,  ai  diver- 
fos  motus  ipH  k:onfcrat,qain  in  divetCis  ejus  par- 
ics  divcrfimodi  incurrat ,  fed  nunquam  (leri  po- 
terit  ut  ica  divrtfimodi  incurrat,  ut  infiniios  mo- 
tus  ipfi  nnptimat.  Cum  enimhanc  pattcm  in  fe 
incurrcnicm  tangat  fcmpcr  fecundum  totam  e)us 
rapeificicro,iiulla  erit  iatio,air  uni  parti,  motum 
ad  dcxtcram  ,  alreri  rootum  ad  (Iniftram  tribtiat, 
Gc  cntm  deberct  modis  infinitis  &  divetds  cam 
incurrcre.  Contendo  igitur  motoro  illum  infini- 
te  diverftim,  ncmpi  qiio  nnlla  fii  parj  ,  qui  fimul 
cum  aiia  procedat ,  lcd  divcrfimodc  agiiccuri  i 
nullo  agentc  cummunicari  polfc ;  quia  cum  glo- 
buli  ifti  fulidi  fuam  retineant  magnitudinem,  im- 
poflibilc  crit  ut  communiccnt  alicui  motut  inlini- 
ce  divcrfof . 

Addo  infiiper  qiiod  fi  aliquod  tempus  rcqui- 
fattir  ut  per  atititum,  in  ceito  gradu  iribiiaiui  his 
ramentis  divifio  ,  iiiiinitum  rempus  tcqnirctur  ut 
tribuarur  infinita. 

Quod  vcio  huic  maieric  fubciii  rootum  velo- 
cifltrnum  iribuat ,  ex  c6  qu6d  intct  angufliai  glo- 
i>uloriim  coarActur,  dcfumpta  fcihcct  fimilitudi- 
ne  i  follc  quod  lic^t  lent^  admodum  claudatur, 
magno  impecu  accem  emitiat ,  vim  non  h.  brt : 
Idco  enim  exilit  vcntus  dum  hoc  modo  in  angu- 
ftias  cogitur.  quia  elaierii.Ac  comprtflionis  eft  ca- 
pax.  Conrcndo  enim  ,  nunquam  ab  aliqno  agcnte 
•iicui  mobili,  roinnio  lic^t ,  tribui  polTc  velocita- 
tem  majorcm  ca  quam  habet  agcns ,  nifi  inictce- 
dat  elaicrium;  ubi  cnim  nulluro  eft  cale  elatcrium, 
iimai  ptocedcnt  iropeilens  flc  tmpulfuro.  ^am  fu- 
pra  attuli  expericntias  ejus  rci  manifcftiflimas,  & 
in  exemplo  ab  iis  allaio  ctatiOimnm  cft  intcrcc- 
deie  eiatcrium,  nam  aer  fi  quod  aiiud  cotpis  ha- 
bct  elarcrium.  ScJraaicria  fiibnlis  nulluro  habct 
elaierium  nec  comprimitor  prcOionc  propric  di- 
Aa,  ergo  exilirc  non  debct  ma jore  vi.  Quod  nota- 
rc  voliii  nt  oftendercra  plcrafquc  rationet ,  Cc 
exempia  ab  iis  alUta  iu  prxcipuis  circumftantiis 
■  deficere. 

Vult  item  cettas  particulas  hujus  materic  fub- 
tilis  iu  irregulariter  dividi,  ut  porius  taroofc  eva- 
danr,  fintquc  propterca  non  ita  ad  motum  accom- 
roodatz,  arqiie  ita  intricentur  vart^ ,  &  quiefcanc, 
cftquetertium  clcmcntum  atque,ex  his  ttilxis  ele- 
tnencis,  nemp^  materia  fubtiii  fcu  primo ,  globuli 
illis,fcu  fccundo,  &  raroofis  illis  partibus  feu  rer- 
tio>  lonim  hunc  mundum  componi  aiTcric. 

Mulia  h!c  vidco  minus  confcqucnter  difta,  fcd 
prccipuc  ,  quod  materia  fulitiiis  femel  divifa  rnr- 
fus  uniri  non  poffic,  nifi  amiitat  fuum  motum.  Vi- 
detur  autcm  non  polTc  illiim  amictcre  ,  eb  qu^d 
dum  incutrit  in  corpora  dura  ,  fecundum  Car- 
thefium  ,  determinetui  ad  contrarium  motnm 
ptioti  ctjiulem  perigcndutn  ,  0c  nihii  in  ea  cffi- 
Ttm,  /. 
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clat  ,  quia  corpus  donnn  impellic  ,  pattes  mi- 
norcs  quam  fint  partes  dutorum  ,  non  tantuin 
matcriz  fubcilis  quantitas  augcbitur  ,  fed  to- 
ta  materia  in  macctiam  fubtilcm  abibit ,  quc  qui- 
dcm  fotfitan  tai  Jius  movcbicm,  fulHcicatct  tamcQ 
ad  iiquiditatcm  confecvandatn. 


PROPOSITIO  X. 

Rf  ']tQU  rdiitnmm  ^Hihm  fionnHlli  fmJltr*  nitittt» 
inr  lijuiditmim  in  m»tu  (tn/ifitrt. 

Cum  notio  liqniditaiis  in  motn  conftitutc, 
intct  prccipua  liii|us  t\o\x  philuforliic  pbcica 
loann  habcat.opcrz  pictium  fuerit,  fi  ejus  racio- 
ncs  «b  aliquibus  allatas  &  prccipue  k  Rohtut  cx- 
pendanius. 

Hic  piimcN  impugnit  nonnulloium  Pcripatcti- 
corum  icnicntiam,hquiditaicm  in  rariiate,  duti- 
tiera  in  denfitate  conftitucntium  }  impugnat  au- 
tcm  przcipuc  cxcmplo  iquz  conge1atz,quc  licec 
liquidicatem  amitiac  duriticm  acquitat,cft  ta- 
mcn  rarior  quaro  amea ,  &  fupernatat  aquc  non 
congclatc  ,  majorcmquc  roolcm  h.ibct  quainan- 
tca ,  ut  cxpeticntia  faiis  cvincit. 

Hzc  tamen  ratio  nihil  ifficitj  cum  cnim  aquc 
congclatio  non  fiat  cx  folofcigorc  ,  nifi  aUquid 
cum  aqiu  permifccatur ,  quod  halxat  lationcro 
coagtili ,  ncnapc  aliquis  vaporofus  »cr  qui  eiiain 
apparet  in  glacic,  poHct  roolc»  totiu»  aggtcgaci 
clle  roajor ,  finguic  laroen  partcs  aquc  clTc  dcn- 
Corcs.  DcbuilTct  autcm  cxplicarc  ,  quonvodo  pec 
congelauoncm  aquz  paties  fuuin  amittcrcnt  tno- 
tum ,  quod  difiicillimum  puto  in  coipore  liquido, 
divifo  pcr  rooium  in  parict  i&a  iofinitas ,  icu  uc 
vocat  Carthefiut  indcfinitat ,  l  quo  cnim  fiftc- 
lentur. 

Ita  ■utcm  pofitivc  fuam  opinioncm  probatl 
Diiriiies  cft  concincri  ptoptiit  tcrroinis,  tiaiditaa 
cftnon  polTc  contineri  propriis  tctminisi  fed  coii- 
rincri  propriis  tcrminis,eft  non  moveiiad  tcrmi- 
nos  alicnos;non  contineri  tcrroinis  alicnit  cft  mo- 
vcri  ad  terminot  alicnos,  crgo  liquidiras  in  rootu, 
duriiics  in  quiete  confiftir,  Hoc  eft  argumcncura 
prccipuiim  hiijus  fcnccnciz.Cui  facillime  refpon- 
dco.  Duricics  cft  contincii  tecminis  propciis,  Sc 
difiicillimc  alienit,  concedo  majorem  fed  hoc  in 
fimplici  quicic  confiftit  iKgo  majotem,  fed  b  ali- 
qua  rcfiftcntia  ad  motum  ,  roajorc  quam  in  quicte 
confiftat.  Nam  fcimus  qucnam  requiratur  virtii* 
ad  movendamunam  libram  dum  fimpliciter  quio^^ 
cit ,  &  quam  ut  iu  dicam  rcfiftcntiam  facir  quies, 
fcJ  dum  una  Iibra  conjunda  eft  alteii  corpoii  ra 
fpecie  unionis  qnc  duiiticm  elficii ,  ccntupio  ma- 
jor  Tirtas  rcquiretui ,  ergo  ea  duiities  in  fimpiici 
quiete  non  confidit. 

Piciter  iiquidiut  confiftit  in  eo  tu  corpus  fi- 
ciiiimc  afraroat  ceiroinos  alienos.conccdo,  fcd  hoc 
dicit  uc  raovcacur ,  nego ,  ut  poflic  raoveri ,  mota 
ad  terminos  alicnos  occupandus  nccctTario ,  roo- 
tu  illo  irrcquieto ,  etiam  duro  occupat  tcrmino» 
aiienos  ncgo. 

Ncque  vcrAcxplicantur  proptcrea  proprietatea 
corporis  duri.  Nam  fi  durities  in  foU  quiete  con- 
fiftcret  ,  nullaro  roajorein  rcfiftcntiam  fcMcirem 
dnm  digitum  corpori  duro  admoveo  ,  quan  qu« 
in  dimovenda  ioco  ea  parte  quam  tango ,  tepeti- 
tur ,  &  quam  ctiam  in  liquidit  loco  dimovendis 
RRti    ij  expctiof 
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Mpctior.W  rcntio  miUecttpl6  mt)oicm  ,  ago  eft 
alMjaid  .il..ui.  NctjLc  vcio  ininoicro  mcoipoic 
hqu  eipcriri  «kbco  i  curo  enim  paitcicju*  in 
ontnon  paiiem  rooTC«ntur,  nuilt*  hjbcboni  mo- 
toin  confurim  ci  qucm  pioduco,eigo<lupU  <lif- 
6rulc4i  ecic  in  mutanda  caaucdionc  ,  ^uiu  li  il- 
Ix  parics  cirent  quictc. 

DilTolucio  aucera  cocponiro  nonmilloturo  vcibl 
gratia  filis.  faccari ,  &  reliquorum ,  non  ab  coli- 
quidurummotu  oritur.  Quxto  enim  cut  aicc  qui 
liquidior  ck  ,  6c  coofequeotcc  roobilior  quam 
aqua,  (accatum  tatncn,  tcliqauqnc  hujufroodi  cor- 
pora  nondividic  inininutiffimM  ,  paiccs  fcu  non 
^db<vit,aqiia  vn6  idclScit.Fateot  quidcm  aquaro 
fc  inttnaarc  pcr  poros.eo  inodo  qoo  afcWit  lupra 
Lbclljin  incapillaijbu»  tubis  ,  &  hoc  roodo  h«c 
corpora  dividcce ,  non  tamcn  per  motum  illum 
iircquiettim  ,  qui  in  matccia  ad  rootum ,  &  quie- 
teni  indiffcrcntc  fubit&  cclTare  dcbcret ,  parnbu» 
liquidis  &  cUicrii  iucapacibu»  in  fc  mutu6  in- 
ciiriencibus,  8c  inocum  luum  elidentibu».  Si  cnim 
mocus  corpotis  dori  in  liquido  fenfim  dcficit , 
quidni  moras  parciuro  hqnidi  idem  paiietar. 

Addo  qiiod  nullius  cocporis  duri  partes,  i  par- 
ticulis  liquidi  dimovcii  poflcoc  loco  ,ex  Cacihe- 
/to,  cum  inajoies  a  minoiibos  nihil  patumur,  fcd 
panc»  liqiiidi  fcmpcr  inmoic»  funt  pariibii»  cor- 
poris  duct.  EigonuHum  durum  k  liquido  dilFolvi 
po  (Tet. 

Fateor  quidem  aliqaa  corpota  liquida  habcrc 
alitiuem  motum  in  fc,  non  tamcn  cum  in  quofur- 
malitcr  eorum  coniiftat  liqitMiicas ,  qui  ineptA 
cfTet  ad  corpora  dividcnda  ,  fed  alium  non  com- 
miinicaram  ab  cxtrinfeco,  fed  h  prindpii»  intiin- 
lcci»  illorum  corpoium  ortom  ,  &  confervatuin. 
Iraut  hc^c  ubi  corpora  in  feinvicero  incutrunt 
hic  motos  elidanir ,  poffic  continu6  reparari  ab 
incrinfrco,  ab  corum  natura,  quz  non  cft  princi- 
piiim  tantum  rcccptivum  ,  fed  etiara  clfcftivura 
motui,  frcundim  roentrro  Anftotelis.  Addo  infu- 
er  qnod  communiicr  hi  motns  qni  in  nonnul- 
is  liquidi»  obfer\'antur,  non  ab  ipfis  oriantur.fcd 
ii  fjlibus  pcriniztis ,  qni  ubi  ab  humido  fubingre- 
clicnte  dividuntui ,  Tim  habcnc  fc  tnovcndi  &  fn- 
choJdi  motiimjneqoc  enim  poto  id  qiiod  quiclcir, 
nnquam  moTendiim  ,  nifi  ab  csttinfeco  hunc  mo- 
tiini  rectpiat ,  fufBcii  cntmqiiod  au(crantur  impe- 
«limtnta.  Sic  lapis  dccidit  fublacis  fulcris.  Pariter 
licit  aqiia  placidi  quiefcerct  ad  fcnfum  ,  ubi  inji- 
citnr  calx ,  fpicicus  ignei  libcri  i  matcria  tcrrclin 
cum  aqiia  conjiingcbancur,  agitanc  fc ,  non  rootu 
liquidi  qiiatenus  liquidiim  eft  ,  fcd  motn  proprio. 
In  iis  igiriir  filihus  ptccipuam  vim  didulventium 
podcaro  elfe  cxiftimo ,  ita  ut  corpus  liquidum  in 
qao  nacant,  (ic  tantnm  qoa(i  vchictiluro  i  habenc 
autcra  aliqiiam  duriticm  nccelTariam  ad  hoc  lu 
aiioriira  corporuin  poro»  fubcant ,  6c  pattcs  loco 
dimovcanc, 

Hcc  hypothe(is  roclius  explicac  omnia  phc- 
nomcna  dirnilventiuin,  quam  quz  liquidiiatem  in 
■^otii  conftituit. 

Sic  bcni  cxplicari  potcft  cur  nonnuUi  hquorc» 
'n  Aliqiia  corpora  nullain  vim  habcant  ,  in  alia 
»cr6  aliqiiid  effitianr ;  aqiia  comrounis  nihil  c(B- 
cit  fn  »s,forriim,aliaquc,ca  taroen  dividet  fi  inji- 
ciatur  fal  nitratum  ,  lt\  commune  aliaqnc  falfcdi- 
nein  motdicamrm  habcntia  ,  qux  oronia  liqaida 
iion  funt ,  indigrnc  camen  liquido  nt  in  c  rtiot 
inotus  fctagant.  Hxc  dilToIvenciahabcnt  rainutaf 


Hypothefis  Cart. 


pattes  valdi  dntas ,  quc  agjtaAtur ,  non  qiiiikm 
tiKKU  ad  li()uidiiaiem  ncccllaito,  mxi  incpttn  cilct 
ad  cocpora  divideiida.  cucn  nuUa  ut  pais  curpuiit 
duti  quc  firoul  L.iviic{uc  pri  hunc  inoturo  non  uo- 
pccaiur,  atquc  adeo  oioveti  noa  icbcat. 

Bcne  expbco  cur  aqua  ctMMnunit  faturctur  Ct, 
le  ,  Dcmpc  excipiat  in  potts  (iiis  paiticuUs  falit, 
&  quumudo  ubi  in  orontbus  eas  cxcepciit ,  nihil 
puffit  aroplius  cx  (alc  dccctpcrc  In  hypothLij  au. 
tcro  Caithcfiana  curo  aqua  fak  (iuurata  adhuc  li- 
quidi  fic ,  &  confcqucmer  adhac  rooTeatut,nulla 
tirct  lacio.cuc  ex  falc  nthil  ampliui  accipcict.  Ex- 
cipiet  aucem  i  quocoroquc  faic  aiictius  cacionis, 

Jiuia  ubi  falcooiBMOc  iroplcvetii  oroucs  potot 
uc  figtirc  conComea ,  poictit  (al  alcniut  (pecid 
nancilci  aliot  pocot  alcaiut  Bgctfc  ,  &  roagntu- 
dinis  quot  fubeat. 

Hic  mocu»  ittcquietus  falis  &  iroplicatioquaro 
curo  panibus  aqiic  habct.iropcdit  quoroinus  fao- 
duro  pecat  quarovis  Qc  aqua  nonnihil  gtavior/cd 
cxccllli  roodico. 

Bcne  explicatur  ciyftallifatio  ut  vcKant ,  ncn»- 
pe  cum  aqua  iroprcgnata  aliquo  falc  ,  ubi  vi  calo- 
ris  (it  rarior,  tc  abtt  in  futnatn,  fc  cxtticet  i  pai- 
tibus  fahs  eafque  dcfcrat ,  quc  in  aliat  incunct>- 
ics  ,  &  adhzrcntct  non  inconciiin^  ,  fcd  cen6  oi- 
dinc  ,  luiftu  figutas  (uc  lucuic  ptopiias  cfibr- 
niciit. 

Przctpicatio  antcin  meli6s  in  opinionc  noftta 
explicaiur,  priti)6  quidcn  G  liquido  faiutatopar- 
ticiili»  alicu|us  corpoiis  duci  c)ufduro  feti  gravica* 
tis  {fcctficc  in)iciatut  aUud  liquidum  rouli6  le- 
viut,  qtiod  curo  priori  pciroi(ccatiu,  lunc  gravitaa 
particuUnim  corpotii  duti  roajoii  cxccilu  fupe- 
tabic  gtaviiatcm  fpccificam  aggrcgati  horam  li« 
quidorum,  qatni  fupcrarcc  gtaviiatcm  fpecificam 
prioris,idcoqne  faciltut  in  hoc  aggrcgato  dcfccn- 
dct.  Sic  argcnturo  in  aqua  foni  foluturo,  adiniito 
oico  taitari  ut  vocant,fui>duro  pecit. 

Coagula  itero  roclius  in  opinionc  coronxuUi 
quam  tn  Catthc(iana  incclliguncui.Ctiro  eniro  illi 
Iiquotes  coagiilcmui  ,  quos  conftat  fumroaro  li- 
qiiidiutero  non  habcre ,  cogicace  poirumut  quod 
partes  minurc  non  finc  divi(ibtles  fcroper  uhe- 
riut,  fed  quod  aliquatcnus  dlirc  fint.Si  vei6aliut 
liquor  non  perfeA^  etiam  Uquidus  eanim  intd* 
vaila  ica  fubeac ,  ut  roobilitatcro  omnea  adiroat, 
duricicro  aliquam  concrahcnc. 

Fit  itcm  alia  coagulatio  per  fcparationcm  par- 
tium  liquidacum  ,  ita  in  Uclc  dum  coagulacur  vi- 
dcratit  excemi  ferofitatero ,  in  qua  ncrope  pattca 
cradioret,  &  pinguiores  iiuutabinc. 

Videtur  clTc  peculiaris  dificulias  in  gypfo  qni 
infufa  aqua  indurcfcit  in  lapidcm  ,  curo  carocn 
aqna  infufa  reliqua  corpora  moUia  ccddat.  Cer- 
tum  aurero  eft  quod ,  fi  roajor  (ucrit  copia  aquc, 
hoc  eft  lanta  ut  partet  gypfi  divifc  pro  nt  ab 
aqua  dividi  poiTunt ,  non  aropliut  fe  tangant  fed 
innarent  in  3qua,nulU  crit  duiiciei.  Si  vcr6  aqna 
mcdiocriter  infufa  fuciit  quz  Tacuitates  ab  acre 
niobiliori  prins  occupatas  tcplcat ,  mdius  initi* 
cantur  partcs  diirz  quaro  antca ,  atque  adc6  cum 
aqua  fit  pauct(nma ,  &  in  poris  tancum  paitiu» 
intcrcepta,nullaro  confett  liquiditatein. 
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PROPOSITIO  XI. 

Qmt  rtprtbtnJU  Jnbtant  in  ctttfiitutitnt  mundi 
i  C*rteji»  f$8*, 

Fabulam  hic  ex«ninan<i«m  rufcipio  .  nomine 
cnim  fiii  comtncnti  mundi  hujus  ftbticam  i  fe 
prolataro  ficqucnter  appelUbai  Carthcfiustimmc- 
rii6  tamen  cum  ca  veriiimilicudinc  careac ,  quc 
prccipua  cenTetur  dos  earum  narrationum  ,  quas 
norainc  Ronanorum  rolcmui  intelligere.  Coti- 
tfdit  igitur  hic  auihor  confticuris  k  Cc  motuumlc- 
^hus,  cx  maccria  in  panes  divifa,  cmcrfuium  cllc 
mmidum  qualeni  nunc  fpcdlamus.  Explofa  jam 
diu  fuic  hzc  reniencia  quz  cx  atomocum  forcuic6 
conciirfu  cum  coaluifTc  ailctcbtt ;  hanc  non  abfi' 
nilcm  fimiliter  explodcndtm  afTcro  (i  quis  funda- 
mcnta  quibus  inniticur  pcrpcndcric 

Ridicula  cA.  (i  qux  unquam  ratio,  qujc  ab  im- 
tnutabilicacc  Dei  candera  in  mundo  motus  qoan- 
litaicm  (labilire  conacur  -,  quaii  vci6  Dcus  magis 
inucccur,li  modo  minorem,  mcxlo  maioiem  produ- 
cat  crcatutaru  numeru  qui  cum  per  tocam  zccrni- 
utenj  njhil  produxcric ,  in  cempotc  vcro  mundum 
liaccrcaverit.Anne  magis  mutabitur  Dcus  fi  dum 
globus  in  globum  incurrit ,  utccquc  nHcrctur,  & 
quiefccret ,  quam  li  percuticnte  immoto  folus  pcr 
cufTas  movcrccur.Ponamus  cnim  agcni  immucabi- 
le,ut  eft  Deus,deberc  femper  codem  modo  opera- 
ti,  fequerenir  quod  ut  (emper  eodcm  modo  opcre- 
lur.eofdcm  dcbeat  fcmpct  effcAus  produccre ,  hoc 
cft  ,  eofdem  motos :  non  producit  autcm  cofdcm 
tnotut  ,  ii  quc  corpora  movebantur  quiefcani , 
8e  qux  quiefcebam  moveantur.  Nam  diccrc  quod 
ut  agJC  codcra  modo,  fufficiac  ,  quod  fic  cadcm 
inocus  quancitas  ,  eil  ludcre  in  zquivoco  facil^ 
folabili ,  ncinpe  in  hac  voce  ( tMiem)  qux  idcn- 
dtatem  (ignificare  vidctiir  ,  ciim  camen  in  cafu 
propoHco  ,  non  poffit  aliud  nifi  zqualicaccm  in- 
nuccc.  Ncque  cnim  rootus  cH  aliquod  cns  abfo- 
lutum  ,  quod  poflic  vatiis  fubjcAis  accommoda- 
ri.fcd  neceffarid  affixus  efl  fuo;  non  eft  crgo  idcm 
motus  qui  fuit  anica  ,  undc  fi  mutarctur  Deus , 
dum  producerct  majorem  rooms  quantitatcm, 
mutarctut  ctiam  dum  ptoduccret  aliam  motus 
quantitatcm  licet  priori  cqualero.  Mucacccur  qui- 
dem  Dcus  fi  dccrevilTet  fempct  producctc  aequa- 
lcm  motus  quanticacem  ,  &  poftca  vcllet  produ- 
cere  roinorcm  ,  fed  fi  decrcvifTct  uno  tempotc 
produccrc  certam  ,  &  alio  produccrc  aliam,  nulla 
efTcc  proptetea  in  Deomucatio  tiroenda.  Sicuc  qiii 
ab  initio  diei  pluriroas  ,  8c  varias  fibi  imponic 
■ftioncs  faciendas  ,non  propcerca  dicicur  muca- 
tioni  obnoxiui ,  quod  cas  fucceflive  afTumac ,  c6 
qu6J  omnes  fimul  eciam  cum  fua  fucccflione 
habuic  in  mente.  Quc  voluntas  cadem  pcrfe- 
verat, 

Jam  oflcndi  fupra  nec  efTe  verum  quod  res  im- 
mota  non  moveatur  nifi  ab  cxcrinfeco  ,  nam  da« 
tur  in  natort  principiom  ptodu&ivum  motus, 
Ot  in  nobis  ipfii  cxperimur  ,  in  qiiorum  po- 
teflare  poficum  eil  uc  inoveamur  ,  vel  noo  mo- 
veamur. 

Demonftravi  itcro  certis  &  indnbitatis  experi- 
mentis  quoticfcumque  corpora  non  claflica  fibi 
invicero  occurrunt ,  tocics  eorum  mocus  elidi ,  & 
peiire ,  atque  adeo  nuUo  roodo  conftate  fibi  pofTe 
Ttm.  I. 


hanc  hypoihefin  ,  cie  cqa*Ii  rootiis  quanticate 
pctfcvcrantc  fcmpcr. 

Seddaca&non  conceffa  uli  hypothcnicon- 
tcndo  ,  non  pcffc  cx  fottuito  concuifu  ,  &  in« 
concinno  hujus  matetix  mocu  produci  hunc 
inundum  ,  cujus  pcrfeAioncs  tantx  func ,  ut  opu» 
fumniat  fipicncic  ,  &  non  cafus  alicujui  Ibtcuitt 
habcri  dcbcat.  Debilci  funt  tdmodum  ,  nulliuf. 
que  momenti  ex  racioncs  qux  ad  commcncum 
hujufmodi  Aatucndum  ab  huc  authorc  pro^- 
runcuc. 

Nam  capitcoAtvo  traftatut  hujufroodi  inqoo 
prcfcrtim  inundi  genecacioncm  cxplicac  ,  lara 
multa  dicic  iiucr  fc  pugnancia  ,  &  afrcttioni 
quam  ftabilirc  conacur  advctfancia ,  uc  nihil  co- 
hzrcre  videatur. 

PrimA  igitur  afTctic  ,  quod  quamcumqua 
incqualicatcm  motus  ,  aut  partium  matetix  Deu» 
ctcavetit  ,  &  quantumlibct  confjs^  eas  pctmif* 
cuerit ,  fUtutis  motus  fcu  ntturz  legibus  ,  fure 
ut  omnes  ad  mcdiocrem  motum  ,  &  magnitudi-< 
ucm  rcda^  fmt  ,  fic  confcquenier  forroaro  (t* 
cundi  elementi  inducrini.  Hoc  enim  vcrA  mini- 
roc  (cqui  poceft.  Ponamus  cnim  aliquas  parces 
aliis  longe  majorcs  crcacas  faiffc  ,  qutmvis  pcr 
aiiaruin  occuifum  detctantur  carum  anguli,  non 
video  tamen  quaie  fuum  exccfTum  fuprt  tlit* 
minorci  non  rctinetnt,  atque  a  Dcoerunt  parti' 
culx  alix  millccupl^  majores.  Quod  fi  hxc  inx- 
qualiias  in  inolc  admiccacur,  non  vidco  qu6d  mo- 
cus  mediocrit  in  omnibus  fequi  dcbcac.iuro  /i  roa* 
joribus  roocus  major  tribuiiur ,  dura  illx  incuc- 
rcnt  in  alias  minores,iis  inotum  majotem  tribucnt, 
fccundum  regulas  Catihcfii. 

Addii  ultcrius  qu&d  quia  in  hoc  roundo  nui- 
iiim  cfl  vacuum  ,  nullus  etitm  motus  in  lincara 
redam  pctfici  poflit ;  idcoquc  conveniie  dcbue- 
tunt  quamplurimc  ut  in  oibcm  feu  ciiculaiitsr 
movcrcncur.  Qi^iia  vcr6  fupponuncur  diverfirood^ 
inovcri  ,  non  circa  unum  ccncrum  omncs  laom 
func ,  fed  circa  plutima  ccncra. 

Hanc  confidccaiioncm  puto  ejus  principiis  oro- 
ninoede  concrariaroi  (l  enim  paiticulz  hoc  moAa 
convcniunt  ut  circa  idcm  ccncrum  movcanror ,  (i 
ciibicx  cicatz  func ,  non  piopcctea  ficut  fphxri- 
cz  auc  pcoducccur  ulla  macecia  fubtilit.  Vel  eimn 
Deus  inicto  pattibus  omnibus  materix  motum  in- 
didit  circularem  quo  fingulc  circt  fuum  centrum 
movcrentur  ,  vcl  tantum  citculaiem  quo  cicca 
commune  aliquod  centtum.  Si  ptimum,non  video 
quomodo  hi  ptrticulates  motus  coalefccre  pof^ 
(int  ad  unum  vorticero  conftitucndum  ,  (i  enim 
rootus  liquidoruro ,  quo  particulx  fepacatim  mo- 
vcntur ,  non  routatur  in  motum  ciiculaiem  com- 
monem  ,  ncque  hi  paniculares  rootut  commu- 
nem  aliqucm  produccnt.  Quod  (i  ab  inicio  mo- 
cus  iltc  circularis  pcodudus  eft  ,  nullus  eiit  par- 
cium  &  angulorum  atttitus.  Ex  quoconcludo 
tnotuin  incoQcinnam  flc  confufum  partium ,  qua- 
lis  in  partibus  aquz  llagnantis  ab  eodcm  authorc 
admittitur,nunquaro  in  vorcicem  mucari  poflie. 

Adde  quod  atiit  in  mundo  hoc  pleno  motns 
le^s  (ic  iropoiribilis.fed  necefTari^  in  circultrero 
mutccuc,  non  propieiea  magnus  aliquis  vorrex 
producctur ,  qualcm  circt  fotcm  confidcrat  hie 
tuthoi ,  fcd  tanturo  peculiatcs  tliqui  valdi  parvi, 
piua  iinius  aut  alteiius  exapedc  ,  qualem  ptodu- 
cimus  dum  movetut ,  aliquod  projefium,  inacrc, 
(ic  enim  ficilius  partes  maiciiz  concaiieDi. 

R  R  r  r    ii)  Ordo 
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Ofdo  iwn»  pariium  iftirotn  uinnino  fidicius 
cft  inMTiA  coiurad'<^of>«  cun^plciicni  ,  nmi  cx 
eo  qtioJ  rooius  llc  ad  liiicin»  rca»in  ,  & 

quod  fiiig'»!*  pancj  piopicica  (cccdcTC  concntur 
3i  ccn»'»,  condiulit  quoid  majorcs,  fci»  qu«  ma- 
jofe»  virei  lubent  ,  aot  qa«  funi  nugi»  «gi(a(r, 
dcbcanc  potius  circimifetcntiaro  vo<iicis  pctcrc, 
nempc  Jcfcnbcre  aicus  ina)orci  •  ininuf<)uc  a  ti- 
nea  rc£b  itcAcienKS.  Concludic  taroen  podea 
qtiod  majorcs  fint  centfo  vidoiotes. 

In  gcnctc  tuncn  ,  cx  co  qtiod  omnis  rootas  re- 
^us  ut  cx  natora  fua  ,  millufquc  cxerccri  po(Ec 
niA  circuiaritcr  ,  condodo  naUuro  roocum  diu- 
tumum  cire  potTe  ,  nifi  dctur  priiscipium  produ- 
^vam  motas.  Naro  primi  nallum  violcntaro  ex 
natura  faa  durabile  elt ,  fcd  omnis  nKMus  circula- 
rts  viulcntm  cft  ,  &  contra  inclinaiionrm  lutu- 
ralem  paitium  ,  qiia  rccedcic  conantur  k  centro. 
Sed  quotics  rootui  fit  violcntta  ,  ita  iit  cogatur 
defleftere  i  lioca  propria  ad  quam  dirigitur.toties 
retardatut  nuxus  i  ergo  amnis  motus  circularis 
reiarJaiur.  Pcobatur  minor.  Ideo  moius  pcnduli 
taidior  cft  quam  motus  pcrprndicularis  cjul^ 
dem  corporis  fuluti  ,  quia  fanis  cni  anitexum 
eft  talc  corpus,  eum  dcflcAcre  cogit  i  linea  dire- 
dtionisi  crgo  omnis  motushoc  roodo  retardabi- 
tor.  Pariter  rootus  in  plano  inclinato  tardior  eft, 
feeundum  majorero  ,  aut  minorem  plani  inclina- 
tioncm.  Q<ix  rctardatio  oon  provenit  lantinn  ex 
eo  quod  alicri  corpori  commtinicciur  moius.Nam 
dum  virga  (ctrea  drca  clavum  tminobilc  circula- 
riter  movenir.inotutardiorein  habet.quam  fi  mo- 
vcretur  ttCtx  deoifum.fed  in  tali  cafu  nallus  clavo 
mocus  comniunjcatuc  ncc  aheri  cotpori.  Pariier 
in  rootu  circulati  aliciijr.i  vonicis  cum  partcsmc- 
quantum  polTuni  rcccdant  ^  ccntro ,  affc- 
dei>cquc  quanium  poiTnnt  partes  exirriorcs  ipfis 
faammocum  communicabunt  atnitrentquc  fuum, 
quaretandero  fifteiiir  ille  vortcx  ,  fietque  in  me- 
dio  corput  qiiiefcens  ,  quod  fenfim  angebitur. 
Ncque  vcto  pactc»  exieriorcs  impellcnt  intcrio- 
rea»  qaia  fcniper  quantnm  polTunt  reccdunt  k 
centro  ;  ergo  nuntjuam  ad  ccntrum  fcruntur. 
£x  quibus  coiicluJo  dari  principium  creaturo 
confervitivitm  &  produtlivum  iftiut  mocijs.ncm- 
pc  fbrma  fubHantiaiis  fnatctix  «tKcrex,  qu«  tam 
fit  determinata  ad  mocum ,  quaro  forma  ignis  auc 
alia  qazlibec, 

Stne  ratione  dicuniur  aliquz  paries  vcl  roajo- 
res  ,  vel  irtcgularcs  coaluiflc  ad  formandos  co- 
metas,  fi  enim  particulac  cubicx  iia  franguntur, 
uc  angulos  amittanc  ,  qnxcumqne  alic  etiamtr- 
regularis  figurx  fi  inovcantnr  frangennit  niam, 
arqae  adeo  nulla  rcftabit  ad  formandot  comctas 
idonca.  Q<iamvii  auccm  dici  poiret  qnod  (Ijtim 
amittant  fuum  motum  ,  quia  rooveri  non  polfunt 
quin  multis  aliis  fuum  motum  communicent,  dico 
quod  alix  mulcx  moveri  non  polfunt  quin  in  iAai 
■ncurtant ,  cifque  fuum  cttam  motuin  cororou- 
nicenr. 

Circa  materiam  fubtilcm  prctcr  illa  quc  fa- 
perius  diaa  func  ,  iria  hic  reprehendo.  Pri- 
mum  eft  ,  quod  dicat  eain  materiaro  qux  ab  angu- 
Ks  abnia  cft  dcbuilFc  acquircrc  motnm  mult&  tna- 
torcm  ,  qiiam  fir  motui  partium.  Contendo  au« 
ccm  ,  nullum  corpuj  altcri  moium  majorem  & 
yelociotcw  qu»m  habcat  communicare  poire,  nifi 
imerveniat  clatcrium.  C^i"  »utem  h«c  materia 
fubtilis  ficut  &  globuli  fecundi  clcmenti  tali  tla- 
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icrio  careant,  impofllbile  crit  ut  rooluro  ma)OTeni 
communiccnt  quam  habcant.Cum  enim  uni  parti 
comrouiucaiui  inutus  ,  tdco  quia  iropclbcur  ,  iro- 
pcllitur  auicm  quia  impcdit  uiotiun  alccf  ius,  non 
impcdii  autcra  h  xqualitcr  moveaior. 

QiioJ  vei6  h«c  matcria  fubtilis  dcbcat  acqui- 
rcrc  facilitatcm  ad  hoc  ut  dividatur  ,  &:  routct 
fingulis  inflantibus  figuram,  nempe  at  (e  accont- 
inodet  figurx  ahcnoxum  corpofuro  ,  qnxro  qaid 
fit  ifta  facilitas ,  annc  rooras  ,  an  dtviuo  adualis? 
non  motus,poiruni  enim  corpora  etiam  dura  quo- 
I  bct  nio  u  incitaiiflimo  movcri  ;  non  a£lualis  di- 
vifio  111  infinituro  ,  qux  lempus  infinitum  rcqtii- 
reret.  Qiiud  Ci  facilitas  illa  uc  dividator  ficaliquid 
aliad ,  quxro  qnid  fic ,  &  io  eoqae  alTeiain  ^|^- ' 
(litutam  eire  liquidicatetn. 

De  FrmMlitnt  fflis. 

Admittic  iicm  quod  hujus  matetix  fubti«'f 
lis  roajor  fic  copia  quaro  ipx  rcquiriiur  ad  * 
replcndum  illa  vacuok  qtix  intcr  globuios  fc«4i 
cundi  clemenii  intetjiciLimur  ,  qux  maicriadc^t 
bet  concurrcrc  ad  cciiirnro  ,  ibiquc  circumvol-'" 
vt  aflido^,  ita  tit  oorpus  ,  Ccu  qtuii  vorticis  nu- 
cletis  hu|ufittodi  nMteiia  conftans  ,  folem  compo- 
nac  Dico  hane  ailmioncro  tc  experirniiis  te 
prindpiis  hujiis  ph'1  '    '   '  rrp«ignare.  Namiii 

omni  vouice  parir  i  es  ceniro  aliis  rcmu- 

lioribus  ,  &  roobiiioribus  ,  funt  craiEoret,  nam 
in  particulari  leUiiris  vonire  ira  fc  les  habet  ur 
tclltis  fit  crsflior,  exindc  difponamr  aqua,  cum 
aer;  crge  ctiaro  in  roagrovortice  fubtilior  mate- 
ria  ron  crit  in  centro,  fcd  drcacircumficrcntiam 
xquabitiier  fandrtur.   Probo  autem  paiiiatern 
efle  omnimodam  ,  ideo  cnim  in  tellurit  vor- 
tice  hxc  ita  difpontmrar  ,  quia  pariictilx  mi>' 
nores  mobiliores  fani  ,  e)idiincurq<ic  longiui, 
quam  paites  ci^tfllores  •,  «go  fi  fol  conftct  matc- 
ria  fiibciliflLna  hxc  longius  e jicietur  ab  illa  vcrti- 
gine  ,  poiiufqtie  circumfiiicntiam  quam  centmm 
venicis  obtinebit.   Ad  id  vcr6  qiiod  vulc  hanc 
matcriaro  ex  qua  (bl  componiror,  licct  fubtilifli»  < 
mam  ,  motu  vchcmcmifTimo  fuas  cirailarione»-"» 
ahfolvcre,  &  partcs  fecnndi  clementi  in  omnem' 
partero  impcllcre  ,  eft  conta  e)ns  principia.  Cum 
enim  miierta  fubtilis  conftec  panibus  minoribus 
quam  fint  globuli  (caindi  elcmenri.eos  impclicrc 
non  poiront,  neque  enim  corpora  minora  ulbm 
vim  habent  in  majota.  Dcinde  fi  hxc  mareria 
fubiilis  continuo  itnpdlfti  iriipnit  hos  globuloi, 
tanturo  de  fivo  rootu  deperdit  ,  quanium  cnira 
aliis  comrounicar  ,  canturo  de  fuo  mora  amiitir/  ' 
TertiA  motus  hic  verriginis  canros  non  cft  ut  iw  ' 
eo  pofllt  cfTe  aAio  luminis  ,  nam  folis  rootns  cir^V 
ca  ccnciuro  fiium  intra  17  dies  lancum  abfolvicuf  ' 
nt  conftat  ex  maculis  qnx  in  ipfa  cjns  fapcrfide 
ertc  dcmonftrantur  ,  qiix  taren  hancpcriodem 
habcnc ;  Sc  rootus  vorticis  propc  Saturnum  long^ 
incitacior  eft  motu  folis  circa  centmm  ;  crgo  in 
eo  poitus  aftio  luminis  cflc  debctcr.  Quart6  roo^ 
tus  flammx  ,  in  quo  fecundom  hunc  aDthorem 
pofita  erii  cjus  illuminacio  ,  non  erir  ,  cir<< 
cularis  circa  uniim  idcmque  cenrrum  >  ergo  roo- 
tus  folis  qui  illuminaiionem  rlficiet  non  erir 
motiis  ille  veriiginis  ,  fod  aliquis  alius  long^  di- 
verfus. 

Ql^iintA  oftendo  folem  rotundnm  efle  non  de- 
bcre,  Voiiicesifti  no»  volvuntui  ii>  otnncm  par- 
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tein  ciVca  centruRt,  Ctd  circa  axem,  ergo  partica> 
lc  fecuncli  ckmcmi.qiic  dicunctu  ma)oiein  hibe- 
tc  rtm  ad  rccedcnd  jxn  k  partc  immoca,  non  can- 
tura  recedcre  debcnc  i  ccntro,  fcd  etiam,qux  func 
difpofitz  in  citculis  Eclypcicz  parallclis  cquali- 
ter  Butfcic  cqualiter  tccedere  (kbenc,  ab  kxe,  ac 
globuli  qui  funt  in  plano  Eclypcicc  rccedunc  k 
ccntro,  ctrculi  enim  diilantcs  hinc  inde  i  mcdio 
feu  Eclyptica  lograd.bus  ,  non  funt  renfibiliter 
minorcs  ipfa  Edyptica.  Sed  hoc  pofico  fpaiium 
quod  In  iiKdio  relinquetur,  matcric  fnbtili  folcm 
componentr  non  erit  rocundum,  fcd  valdc  oblon- 
gum,  crgo  fol  eaiidcm  figuram  obcinebit. 

Sexib  fol  non  dcbcret  dfe  fcmper  ejufdem  ma- 
o&itudi^ft^  Cum  enim  matcria  qnc  liqiiida  cll 
w>n  a(|^Pltur  ncc  inditicfcat  ciim  Ht  ceduAa  ad 
Oitimas  minniias  ,  Sc  aliundc  globuli  fecundi  cle- 
mcntt  fxp^ fkangjntur,nulla  eft  tatio  cur  non  ma- 
jor  fv  copij  matctiz  fubtilis,  cct tan^quc  taxet  fo- 
lis  m.ignitud'ncm.  Vidcretur  inatcriam  fnbtilem 
efTe  eain  fularo  q  iz  abiafa  c(l  ab  angulis  cubo- 
nim  ,  ut  fiertnt  gl<  buli ,  qiiar  przcis^  rcplct  in- 
tervalla  intcr  glub\ilo$  relifla  {  quod  fi  dicatur 
miilcos  globulos  fra^os  t(Cc  ,  qozro  cur  ccijm 
nuncg'obu|i  non  frangantur.  Ma|orquc  extcr  co- 
pia  matccic  fubtilis  ,  &  fol  non  cicfcat ,  ciim  di- 
catur  coalefcere  ex  ea  materia  fubtilt ,  quz  ftipcr- 
abundat  rcpletis  omnibns  intcrvallis  globulorum. 
Qjzro  iicm  an  omncs  globiili  fc  tangmt  &  iiun- 
quam  rclitiquant  majus  aut  minus  intervallura 
inier  fe)  hoc  auiem  ncgiri  non  potcll,  cum  ca  ra- 
tioiK  csplicctnrrarcfj&'o  Ergo  tota  materia  fiib- 
tilis  qnz  rcfilua  eft  replctis  intetvallis  noncom- 
ponic  fulcm ,  (Ic  enim  nulla  cilct  pofldbilis  rate- 
faAio. 

PROPOSITIO  XII. 
De  Ctmttu. 

Hujo*  propoGcionis  doArina  cota  in  eo  poiiia 
eft  iic  comparec  vorciccs  quos  in  ccelo  cogitar, 
cum  fl  Jmine  aliquaContendit  autem  cotpor.1  le- 
via  ,fcu  ei  materia  minus  compafta,ita  fe  hi^bcie 
nt  dum  volvuntur  H  nul  cnm  fl  imine,  cjiciantur 
potius  ad  cas  partes  in  quibus  mocus  noneil  ita 
velox,  cavcr6qiic  funt  compadiota  poiius  fc- 
rantut  in  eas  partes  in  qnibus  motns  cft  velocior. 
Sed  in  vorticibus  circurufercntia  velocius  fcrtur, 

20  am  partes  centro  propiores ,  ergo  corpora  craf- 
ora  ad  circuiTifffrenciam  fcrcnuir,  idi6que  ab 
uno  vortice  hcWh  ad  alium  progtedientut,  tales 
vult  eirc  Cometas.  Corpora  vci6  minus  folida 
potius  ad  ccnttum  horum  vorticum  ferentur ,  at- 
qne  adeoex  fuo  vorticeminquamegred  entur:Ta- 
)cs  yult  etTc  Planetas  :  ita  explicar  quoniodo  pla- 
netc  qui  in  hoc  vortice  in  quo  verfamur,  invcnri 
funt  ibi  conftanier  permancant,coroctz  vcr&  rari 
(inc  prouc  fors  cuieric  nc  ab  aliis  vorcicib  is  in 
hunc  noftrum  vcnrrinr.  Sed  tota  hzc  doftrina 
peccat  in  fua  fuppofitione  ,  facitque  effcdlus  om- 
nin6  divcrfos  ab  iis  quos  obfrrvamus. 

Pnm6  quod  corpora  majora  ad  circumfereiv 
tiam  voriicum  ferantutifalfum  eft.Cum  cniro  mi- 
nutioribns  corporibui  motus  mulc^  ▼elocior 
communicctur  quam  majoribus,  ut  ipfe  eiiam  af- 
ferit ,  omnis  auicm  motus  fit  in  tincam  rcftaro, 
p\as  reccdeat  i  ccutro  corpon  mtnatioca,  qoam 


raajora .  &  hcc  eft  ratio  ctu  in  telluris  vortice 
partcs  ctaffiorcs  fiant  ccntro  ptopiotcs.  Secundck 
fi  hoc  femcl  admitcacur ,  nonnc  planccc  func  coc- 
pora  aafliora  partictilis  priroi  aut  recundi  cletncn- 
ti  quibus  innatanc ,  ergp  eciara  ipfi  planccc  ad 
circumfrrcnciam  f:rencui.  Tccti6  ideo  cometz  ab 
uno  in  alium  vorticem  tranfeunt,  quia  ctafliorcs 
fimt  &  compaSiores  quam  planetz  ,  fed  falfum 
cft,  nam  planctc  compaftioics  iunt  coinetis.  Ego 
tcftes  advoco  oculos  Ipcdavi  cnim  frpilBini  co- 
ttKtam  anni  1664  adhiblto  ctiam  tdefcopio,  non 
mihi  vidcbatuf  nubc  aliqua  compa£tior,  cum  ta- 
men  plinetc  rouU6  fint  coropad^iotcs.  Confirroa- 
tur  id  ez  c6  qu6d  cauda  cotnctarum  meliui  ttibui 
non  poffit  qiiam  tadiis  foUnbus  per  ejus  corpas 
traje^is.  Dcinde  non  poiret  comcta  dcfcendctc 
in  noftro  vorticc  ita  ut  fiat  valdi  nobis  vicinus, 
ui  ex  ejus  rootu  manifcfturo  teddittit  :  cftoeniin' 
poffit  aliqtiandiu  retinete  conccptum  ab  alio  vor- 
ticc  impettiro,  non  tamen  ita  ut  infra  Mancm  dcf- 
cendat ,  led  fobito  rejici  dcberet  ad  circnmferen- 
tiam,  ita  ut  fi  bcne  confidetentur  omnei  comcta- 
rum  circumftanriz  viz  iilla  curo  cfFcdktbus  con- 
gruat  Przterea  hic  noftcr  vortex  cujus  cenitiim 
eft  fol,volvitur  circa  polos  Zodiaci  ,  comctz  au- 
tcm  non  fcruntuc  in  confcqucntia  ,  fcd  uc  plnri- 
mum  in  ancecedentia  ,  &  per  alia  plana  loiigi  di- 
verfa  ab  iis  in  quibus  volvuntur  Planerz. 

Reliquas  vcr6  comctarum  circuinftantias  ita 
malc  ezplicat  ut  nihil  pejui.  Prim6  quidem  eo- 
metam  pcr  lineam  rcdjm  mover,  Prim6  hoc  fal- 
fum  ,  nec  amplius  propugnari  potcft,  cum  ex  fu6 
plano  cxcant,qi>od  non  hccrent  fi  lineam  rcfhtra 
peraitrctcnt.  Secnndb  ncquc  fecundum  ejtis  prin- 
cipia  verum  eft  ,  uam  dum  comeia  fcrebatur  in 
uno  vottice ,  etiamfi  verfus  clrftirrf  rcnciaro  pro- 
piilfaretur,ciraiUritcr  tamcn  ficrct  hz.-  impulfio, 
proiit  ncmpc  feruniur  partes  illins  vorticis.  Cum 
ergo  tibi  attingit  limites  duoiiim  vorticiim  cqna- 
litcr  ab  uiroq  'C  ezpc]Ut<ir,  non  vidm  qi»nr.iod<j 
poffit  fuum  dcfercre  ,  nt  al<enum  fubcit  ,  f.rt  etnr 
enim  per  terminos  duorum  votiicum.  Non  txpli- 
cat  melini  apparentem  cometarum  incitationem, 
&  retarHationem.  Ccrtum  eft  cntro  qnod  romcrc 
initio  &1in  finc  lcntiusproccdant.in  ined  n  anrera 
cum  majoret  apparenr  vclociu*  f:rnntur  ,  hoc  cft 
initio  &  in  fine  ,  qnali  ftationarii  fint  Sc  aliqtiibiis 
tantum  miniitis  in  fuo  orbe  promnveantur  ,  in 
medio  curfii  plurrs  gtadus  in  fingulos  dics  pcr- 
curranc ,  oijus  rci  cerca  ratio  non  reddituc  Anne 
iniiio  cum  cft  noftrum  votticem  ingreifnt ,  repel- 
latur  ad  ejus  circurof:rcnriam  ,  cx  prcconcepto 
autem  motu  ^  priore  fcilic^t  votticc  feracuc 
aliqiiam  timen  rctardationero  patiatnr  \  fi  hoc 
fit  ,  in  fine  cura  expelletur  ad  citcumfercntiam 
incitarctur  ejus  motiis.  Dcinde  motus  cometa» 
nim  explicaiio ,  &  figura  quam  profcrt  vidennir 
innnere  ita  ferri  comctam  in  noftro  vortice  quafi 
nihil  omnino  abejus  motu  paicrctur ,  cum  laroeti 
illi  fe  accominod»re  dcbcat,  &  obfequi. 

Addoqiiod  nulla  raMo  rcdditur  ctirnullus  co- 
meta  femicirculiim  abfolvit. 

Ex  quibus  evidenter  conclndo  millam  inotus 
ctxnetarum  circumftantiam  in  hac  hypothefi  rx- 
plicari,  nam  hypothefit  quz  rocliii*  ill>mi  expU- 
cat ,  fnpponit  ej«is  cquabilitatcm  ,  nemp^  quod 
temporibus  cqualibus  aut  zqiiales  arcus  fni  cit- 
culi ,  aut  zqualia  fcgmcnta  f  iz  lincz  percurrar  , 
atquc  adc6  qii6d  omni<i  arcelcratio  aut  retardaiio 
RRrr  iiij  motuura 
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obfervitionibu* ,  liccat  loturo  piogrtffuw  con- 
c\uiesc  Ridtculu»  ciitm  eft  quod  nolit  fiderc 
Aftn>DOinorumobfeiv*iionibu»,»(reieniibm  anno 
I4JO  vifuin  fuifTe  cometaro  qui  luuim  icgctet. 
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PROPOSITIO  XIIL 
Qm4  rtfrthtnJli  i*htM  vt  d»(lrin4  r*rtietm 

Qnanvis  inter  Perip«tctieoi  bcni  roulci,  intd- 
ligentiit  direaionero  foUm  roocuum  caelcdium 
triboentes,  Pltnetifenim,  liquidum.Ac  td  moduro 
voccicis  coniiimA  totiri  idmmant,  in  quo  ncmp^ 
pUnetc  cum  locum  obtincant  ,  qucm  natura  cu- 
jufque  &  legc»  «quilibrii  exiguiit ,  longi  caincn 
•beunc  «b  opinione  Carthefuna.  lllc  cnim  toc 
vordcci  excentricoj  invehtt ,  quot  funt  ftcll»,  Bc 
hoc  primum  hic  wguo  ,  &  conicndo  ftellas  mo- 
*eri  in  codem  vorticc  in  quo  Planet*  volvuntur 
fed  lentiui.  Volunt  itcm  non  elTe  motum  priro6 
imprcihim  qui  k  Deo  continu6  prodacitur  ,  fcd 
inefle  ipfi  ccrlo  vim  produAtvam  mocus  quod 
cft  melius  qium  ad  Deum  tccurrere.Oftendo  >gi- 
tur  non  effe  tot  vonicc»  quot  ftell*  func 

Ideo  facurnut  in  eodcm  vorcice  circwnvolvi  in 
quo  cacteri  planetx  dicitur  i  Catthciio,  quod  ctr- 
ca  eofdero  polos  Eclypticx  C|ut  motus  peragacur, 
auc  ab  eo  non  mulctmi  abcrret ,  (cd  pariccr  ftellc 
fixx  motum  habcnc  lenciorem  ,  licic  circa  po- 
los  Zodiaci  peragacur.vi  cvjus  parallclos  Eclypci- 
oc  defcribunc ;  cigo  fi  facurnut  in  codcm  cft  vor- 
ticc  quo  ccicii  planecc  ,  in  codem  eciara  ftcllc 
circumvolvcnmr.  Si  enim  ftcllx  fixx  c(fcnc  coci- 
dero  folet ,  &  quafi  ccntra  vonicum  ,  immobilcs 
cfrcnc,  nulluroquc  in  ocdtne  ad  noftnim  fulem,  auc 
etiam  ad  tcllurem  nraturo  habercnc ,  nifi  tppacen- 
fcm,quicum  cjiis  motu  annuo  fuam  pcriodum ab- 
(blvetet.  Sed  ftcllz  fixchabcnt  prxtcrea  rootum 
aliqucm  quo  feruntur  in  confcqucntia  ;  ctgo  dici 
dcbcnt  edie  in  codcro  vomcc,  in  qoo  pianetc  :  vcl 
tandera  aliquo  modo  cxplicart  illemotus.  Vtden- 
tur  autcm  confonare  reliquz  circuroftantic,ncm- 
pc  quod  fiait  planetz  i  centro  rerootiorcs  tardius 
ftiam  pcriodum  dccurranc,  ur  indudlione  patct,  ita 
ctiaro  ftcllx  longius  temporis  intctvallom  cxt- 
gunc ,  quia  remotiores.  Hunc  mocuro  diflimuUt 
Carthcfius.uc  benc  roulcas  ci&^uaro  circuroftan- 
cias,  cum  cnim  aifcAcc  i  caufis  cfTedut  coodude- 
rc  ,  ipfi  plerumquc  accidic  uc  eos  longi  divctfos 
£uut  ab  iis  quos  obfcrvamus. 

Sccundura  qaod  in  hoturo  vocTictiro  confticu- 
tione  reprehcndendum  puto,  iftudeft  Qnod  cira 
pcobaffec  expcricnciis  nonnullis  ,  quod  quotief- 
cmuiuc  corpus  aliquod  in  oibcm  volvicur  pactes 
ejus  a  cencro  rccederc  concntur  ,  idcm  concludat 
de  omnibus  globulis  f«cundi  elemcnti ,  velitque 
eos  tecedere  i  ccntro  per  lineam  redam.  Con- 
tcndo  autero  quod  ifte  rcccfliis  fieri  debeat  per 
lanf^entes.  Nam  fundamencuro  iftius  rcceftQt  eft 
quod  omnis  motus  cx  natura  fua  in  lineam  rcAam 
proccdat ,  quaie  ctiam  fi  circularis  fueric  proprer 
aliquem  obicero ,  ubi  definic  illc  obex,fcrvac  ulci- 
num  dire£lionem  qiiam  habuit.  Conatus  igitur 
oronit  parcium  liquidi  cft  ad  continuandum  mo- 
tum  pct  lineas  tangentes ,  quatnris  autero  globuli 


intra  tubum  circularitcr  motum  contemt  tece» 
dant  a  ccntro  ditefti,  globuli  lamen  fccundi  elc- 
mcnti  non  ita  contincntur  \  vicinit  nt  fcrantur 
hoc  modo ,  qoia  omncs  fimul  boc  tnodo  fcnintur 
pc  r  linca»  tangentcJ. 

Quod  vec&  comparare  nitknr  honc  rcceflum» 
aim  gravitatione  qux  liccc  ferac  »d  ccntrum  pcr 
lincat  camen  dcclivc»  in  plani»  inclinatis  cxcrce- 
tur,dico  coropaiatloncro  non  procedcre.Nam  mo- 
m»  cujufquc  globuli  non  eft  diredi  k  centro ,  fcd 
tantum  obliqu*  pcr  linca»  tangcntet ,  Ikit  aucem 
deccrminari  pofuc  ad  alias  lincas  ,  non  taroen  ad 
eas  qu«  cum  propria  lirjca  angulum  leAum  effi- 
ciant.  Sit  enim  globolu»  A  qui  habcat  monnn  cr 
A  in C ,  fecundum  lege»  motus ,  qtitoWDea^ 

K  E 


fcAam  pefagitut ,  dico  (]Uod  vi  iUius  roocut  nuf> 
quam  fcretuc  in  E.  Naro  ut  cidcro  compaiacioni 
infiftarout/icut  enim  gtavitatio  non  pcragicur  pct 
planum  horizoncak  ,  ei>  qu^d  diftct  ^TiiKa  di- 
rc&ionis  propria  grtvicationis  uoo  tjuadrantc  tii' 
culi ,  iia  ctiaro  motiu  feiciu  cx  A  in  B  non  fcrc- 
tur  cx  A  m  E.  Quare  linea  AB  fumcnda  cft  qoafi 
mcdia ,  rcliqux  omncs  uc  AF,  canquain  inclnacx. 
Undc  vis  luminit  in  illo  conacu  poni  non  dcbcc, 
nam  kunen  in  ottmetn  partem  agtc  cqualiter ,  (ed 
fi  turoinis  adio  ,  confifteret  in  co  conaru  quem 
panes  fccuiidi  elcrocnci  habent  ad  hoc  tu  recc- 
dant  ^  ccntro,  non  aeqtialiccr  in  omncro  partcm 
viderctui,  fed  pixcipuus  conatus  circt  pcr  tangcn- 
tes,idcoque  quod  obliqui  fecunduro  lincaro  can- 
gcncem  videcctur ,  (bttiut  agerct ,  Sc  quod  tninui 
ab  ca  rcccdetet,roelius  etiaro  videretur.  Vidcmus 
cnim  motum  deorfum  per  pUna  inclinata  lcntio- 
rem  cllc  quaro  dum  per  lineam  verticalcm  cxet« 
cetur ,  nulU  autcro  in  laminis  a&ionc  divcrfitat 
aairoadvcrtitar. 

Tefti6  in  ccxnpoficionc  horuro  vorticuro  prc> 
rcrcpiam  quod  omnia  giaci»  airumuncuc,  oftendo 
multa  elfc  pugnantia.  Priro6  quidcm  impolE- 
bilc  cft  ut  ccet  voccices  con jungancur,  quinduo- 
rum  mocut  inccr  fe  pugnent  &  fciaotur  in  paite* 
oppofitat.  Ni  fi  rota  A  valvatui  pct  ABC,lcbcbic 
fccunda  tota  fciri  pct  ADE  ,  &  tettu  pci  F£G» 
A  F 


ergo  motus  rotanim  ADE  ,  FEG  fibi  adverfan- 
tur  ,  &  qiiomodocumquc  iftot  vorciccs  difponas* 
in  idem  inconvenicns  incurres.  Sive  cnim  unius 
vorccx  eclypcica  accingat  alteriut  voniciicdypci- 
cam  ,  five  partes  ab  eclyptica  retnotiores  pcrindc 
eftifi  cnim  rootui  altctuciius  non  cft  d£  in  etfien 
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partes  •  8c  sqbi  vc^ox,rempcr  contruius  cil,  undc 
ii  ccljrptica  unius  vorticis  acttngat  poluin  altcriut, 
cuin  ibi  arnngac  partes  qaiccas ,  Sc  ipfa  vclociffi'- 
inc  movC4tui,  noii  potcru  cjus  motus  iioii  [ecat> 
cUri,  Sc  quics  p.trciun:i  polarium  inccrturbari. 
(sjiurc  quuinodcxuinquc  difponarur  trcs  votiiccs 
inipuffioilc  cll  uc  non  fibi  invtcccn  rtnt  concrarii 
unuifquc  QUKUS  vdox  alcai  rardius  motx  coinr 
mumcccur. 

,Non  miiius  contradifboriaeft  ratiOcinaiio  etiam 
quain  ifTcrc  uc  pcobct  materiam  rubcilcm  i  ccncro 
cuiufq  ic  vorcicis  ad  circumfcicnciam  cjus  fcu  ad 
eciypcicain  dclacam ,  H  in  polos  alicritis  vorticit 
ibi  iiicurrat,  fetri  per  axcm  ad  e|us  ccnirum,  atqiic 
hoc  modo  rcpacacc  dainna  ,  qoz  cx  rcccllii  a  ccn> 
tio  ocici  poircnc.t^iia  iuquic  ibi  in  patcibus  pula* 
rib.is  minor  c(l  rcfillcncia  e6  quod  movcantuc  ur> 
dius,  auc  potius  non  movcancut ,  nam  ex  princi» 
piis  cjus  mjcus  motui  non  e(l  contracius,  lcJ  po- 
tius  quicci.  Etgo  q  iz  icncius  inovcbuncur  auc 
rcuni  quiefcenc ,  miiuili|iie  facilc  c  fuolocoeji» 
ciencur  ,  quain  q  ix  cicifliini  circumvolvuntur 
ergo  rcniU-ncia  inajor  ell  in  partibus  polaiibus, 
quain  la  partibus  cicifliaie  motis. 

N  hii  ociam  conrequcnicr  dicic  circa  motum 
kujus  materix  fubcilis  k  polis  cuiufcutnque  vorci- 
cis  a.{  cfm  cenrnim ,  invcnio  enim  ubiqiie  inani- 
feiUs  concradictiones.  Dicic  ecgo  q  lod  hxc  ma« 
tcria  fubcilis  fubminiftfcrur  ab  aliis  voniLibus 
qiionim  cclypcicz  vicinz  linc  polis  hiiiiit  vorti- 
cis:qua(i  rccdTus  particularum  i  cencro  fierct  pct 
lineam  rcAim,  Sc  non  per  tangentcs.quod  tamcn 
tequircretur  ad  hoc  ui  hxc  maieria  fubcilis  fiibi- 
tet  axein  Bc  teAa  ptoccderct  »d  cencrum.  Oeinde 
^ult  eandem  maieriam  fubflem  rcAi  cranlirc  ul- 
qiie  ad  ccnttnm  folis,  \xntnb  Sc  iilcia,  hoc  cft  uf- 
que  ad  circtiinfereniiam  oppoAiam ,  ubi  occurric 
globuiis  fecundi  elementi  eofque  impellic  vccfut 
circumfcrcnciam.  Scd  qucro  uccum  inatcria  lixc 
riibrilit  diim  il  polis  votciris  .id  ccncriim  e)us  pro- 
greditnr  niilios  globulos  fecundi  elementi  off.n- 
iit ,  8c  eos  non  propeilat  verfus  ccncnim  ;  jHito 
quod  cantAiTi  vlm  h  ibeat  ad  urgcndum  verfus  ccn- 
triim  diim  ad  ctiin  accedit,  qii.mtann  hal>ct  ui  op- 

EtCvot  impcllat  ad  circunifcicntiain  ubi  rcntrnm 
lis  prrtergrcfTi  fucrir.  Dcindccura  cx  oppoficis 
poiis  hc  particiiiz  primi  clementi  ad  centntm 
vetiiant.nonne  fibi  munio  in  rcntro  occtirrcnr,  Sc 
motum  fuu^  elidenc,  aut  rrgredicncur  ciJem  qui 
venerant  via. 

6.  \n  gcncre  contra  hos  vorticet  arg-.io,  Q.uid 
eorummotMs  omnino  iinpoflibilis  vidcatur*  iicin- 
pe  iit  in  eodem  ftaru  permaiicat.  Sic  enim  confti- 
tuendus  cft  ut  apparcntiis  Sc  obfevationtbus  rcf- 
pondelt  ordines  Bc  centro  vicinioresminori  tcm- 
poie  fias  circulacioncs  abfolvant  ,  qiiam  ordincs 
remociores.fivc  fccundum  rationem  fuarnmdidan- 
cianim,  five  in  ali4  quacumque  racione,parum  in- 
tereft.  Scd  hoc  fieri  non  poteft  quin  inferioret 
eontinuA  impellant  fuperiorcs,  cifquc  cancumdcm 
de  fiio  mcMu  commanicenc ,  ergo  landcm  ad  ali- 
qujm  xquaiitatem  motnum  pervenietnr  ,  ad  eam 
nempi  qiix  necefrnria  eft  ut  nullus  fiat  giolMilo- 
ntm  occurfus  fed  qutlibcc  ordines  fuum  mociim 
inibaciim  ctjnfccvcnt :  qnamdiu  enim  ordines  in- 
fcriores  incurrent  in  globulos  fuperiorum  ordi- 
num  ,  ramdiu  motum  fuum  retatdabunt.  Clartim 
aotemcflquod  fiec  «ftc  cjccnrfns.  Cum  enim  ifti 
otdinct  fint  cx  glubul.s  compoiiti  ,  qui  quan* 


tum  poflunt  \  ccntro  reccdant ,  fecundum  dodlci- 
nam  hujus  auihons,  globuli  infeciures  globu- 
lis  fupctiorilxts  non  rUpondcbum  ,  fed  iufcrcn- 
tur  inter  inccryalla  globulorum  ,  fed  hoc  poficd 
fieti  uon  poteft  uc  otdo  infciioiCD  citius  abfoU 


vat  nmro  circuiuiTi ,  qiitn  globulos  inferior  qul 
immcdiatc  fcqucbacur  fupcriorem ,  magis  pcomo- 
vcacuc  ,  uon  poted  autcm  illum  anceirc,  quin  iii 
euin  inciirrat  cancumdemque  de  fuo  mcKU  ainictatj 
qucvd  difpendium  non  reparabiiuri  globuiis  fupe- 
lioris  ordiuis.fcd  tantum  ab  infcriotibusj  inferio- 
rcs  crgo  amittent  fuum  motum  ,  Cc  ad  zqualita- 
lem  tcvocabant. 

Q^iic  difttcuitas  cefTii  in  aliit  hypothcfibui 
qiiz  nec  cocium  cx  globulis  coinponunt  fed  cx 
nutcria  fl  iida ,  eique  pnncipium  roorus  tribuont^ 
iia  ut  difliciiliates  ciiam  aliquat  (i  qux  occurranC 
f^ciie  fupcraie  poffit. 

BWiB^iWiTyiWMSitMVSKH  t8HSllDBfifi'BBfflflflflMBMWPBW 
PROPOSITIO  XIV. 
D*  nuUMlii  ftUrtinM. 

Toti  nucuUturo  (blatium,  &  earum  qu«  cnek 
ftclias  pcoduci  poifunt  gcncratio  ,  pendec  cx  pai- 
ticulis  aliquibut  (Iriatis  primi  cicmcmi ,  quz  aB 
utroquc  polo  voriicis  ad  ccntrum  cjus  quali  pcc 
axcm  prugtcdictitct ,  ubi  ad  foleno  pcrvencrunc 
fibi  inviccm  adhxtcni ,  6t  k  inoiu  ipfius  ad  cir- 
cuntfetentiam  Cjus  propnlfantur  ,  ibique  adiduft 
ciiaiinrountur,  doncc  vel  diilipcntur  vd  longiui 
cxpcilaniur. 

Primd  arguo  gencrationem  iAarum  particuU* 
tum  (Iriacaium  ,  ex  cd  qu6d  veltc  cilc  piniculas 
prTmi  clcmcnci ,  fed  pciiuum  elcmcntum  hadkcnus 
Con(i  lecavit ,  ut  fumn^  liqutdum  ,  quod  auiena 
ftimme  liquidtun  e(l,  axesk  earo  quam  aliquando 
lubuii  hqtiram  non  retineat,  imm6  nullam  habe* 
rc  poffic  pcculiarcm  obfummam  fluidicatetu  ,non 
vidco  quomodo  in  primo  clcmenio  iillz  parttculs 
(Iriaiz  dlc  pofEnc.  lucelligic  autem  pcr  paiticulas 
ftri.iras  ,  in  cochlcaro  fcu  fpirain  ctformaias  ;  eo 
moilo  qiio  (i  piiftna  ttiangulate  inotbcm  ciccum- 
vol.uum  pct  furamen  exiguum  ttanrtnitiatui  ejut 
arg  ili  fcu  (Iriz  in  orbcs  fcu  fpiras  abeunt ,  itt 
etiam  diim  particulz  piimi  clcmcnii  inter  £>rami- 
na  triangui.ci  ia,  feu  incervalla  globulorum  fccun- 
di  elcmcnii  tranfmiituntui ,  coiuin  figuram  in- 
duiint.  Qiiz  puto  nunifcftaiTi  contradi£bioneni 
iitvolvcrc,  nam  primi  vcl  inaccria  primi  eicmenti 
liquida  cft  vel  duta  ,  vel  pactim  dura  ,  partimli- 
qnida.  Si  tota  iiquida  cf\,iinpo(Iibik  eft  ut  in  co- 
chleas  tffjrmctur.fcd  ob  liquiditaiem  continouni* 
quc  moiuro  iiqniditatis  null.t  crit  inter  paries  illad 
unio  ,  qnz  neccdaria  eft  ur  hzc  figura  peculiarii 
tefiiicec.  Si  diccicctir  materiapriroi  ciemcnti  du- 
ra  c(Ie.iM>n  clTet  ptimttm  elcroentum ,  qiiodcon- 
cipi  debei  tanquam  maxim^  iiquidum.  RcliqtiuiTi 
cft  ui  dic.mrut  innatarc  paccibus  iiquidis  primi 
clcincnti  pries  durz  ,  quz  adhuc  non  funi  fuffi^ 
cientcr  divifz  feu  non  fatis  iiquidz«Scd  contra-,veI 
iflz  partcs  durz  funt  niinorcs  quam  fiitt  triingu- 
Uiia  furamiiia ,  quA  iuter  globuloi  fecundi  c\y 

iatnii 


Digrtized  by  Gobgle 


690 


Hypothefis  Cart. 


nicnti  relinqinintur ,  tcI  «qualcs ,  »el  nuiotn,  G 
Ijoc  uliiit""^  oon  poccrunt  rabitc  hxc  fiMtnniu, 
(t  cqualci,  ingtctTx  fcincl  egtedi  noapotctunti 
hxc  cniin  (btuntna  non  fibi  f efpondcnt  i  [cgio- 
oe  ,  feJ  oblique  difponuniur  ,  tc  conicndo  quud 
trian^ularc  pnfroa  cqualc  huic  foramtni  tturgu- 
lari,  ii  aliquao)  ktngitudincm  fcu  altitudiiicrn  h*- 
beac  quc  in  ipCa  aditiitii  dcbct ,  ut  (Ittx  cfliciatv 
toi,  egredi  non  potct it ,  hoc  cft  ab  uno  fotanuuc 
ttian^laii ,  ad  aliud  vidnutn  Bc  obliquc  pontmn 
tran/irci  occurtic  eniin  quanu5  globus  ab  alift  11  j. 
bus  (e  tangentibus  quali  rufteniatus.Qtiod  ut  mc 
lias  conciputut  ,  tiibus  glubis  fe  tangcDtibiis 
quaaiu  ijnponatut,ut  (iat  tx  quatuor  globis  qujli 
pytamis,  infetaturquc  pcr  unutn  ex  his  tiiangiil.v> 
tibus  foraminibus  aliquod  corpus  durum ,  &  ma- 
nifcfta  crit  impoflibilitas  hujus  ttanfitus. 

Qpod  li  patticulx  durr  quafi  intutantes  mate- 
tix  (ubcili,&  liquidx  riiit  miiho  romoics  intetvjl- 
lis  iriangularibus,  nullz  ficiii  Ifaiz.  Hoc  pciinuin 
concendo  non  fuiiTc  bcnc  conhdcniuro ,  Sc  impof- 
fibilc  elTe. 

Secund&  arguo  qtiod  Teht  huiunnodi  partica- 
las  (Iriatas  ,  aut  raincnia  invcniti  ptzcipuc  in  ca 
nuteria  primi  clcmcnti,  quc  i  polis  vcrfus  nie- 
diumcocli  fccandum  lincas  teStu  movcntiui  cjus 
cnim  pattcs  ( inquit )  quaro  minimuro  «gitacz 
Tufiiciunt  ad  illuro  rootum  rc£bum,non  «utero  ad 
alios  magis  obliquos  qui  fiunt  in  aliis  locis.  ScJ 
.contta  quia  hxc  roatcriaqux  ^  poUsadcenitiiin 
lercur  cadero  ed  ,  niix  in  Eclyptica  alieiius  votti- 
cis  contincbatur,  lcd  quz  coniincbatut  iu  Eclyp- 
tica  ahcttus  vorticis  caiebat  hu)ulroodi  rarocntis, 
^go  hxc  quK  rccundiun  axem  proccdit  ad  ccn- 
ttum,caret  etiam  huiufroodi  ramcntis.  Racio  au- 
tero  quam  vidciuc  afFctrc  ,  quod  ibi  hibcat  folum 
ipoturo  rcdtum  atque  adco  non  (it  agitata,  nulliiis 
e(i  morocnii.  Pciro^  falfum  c(l  habrtc  (bluin  roo- 
tum  refturo ,  cum  eniro  ibi  globuli  fccundi  ele- 
nienti  tam  fc  tangant,  quaro  in  aliis  locis  interval- 
U  tntet  ipfos  vacua  ,  non  (ibi  invicem  lefponde- 
bunt  i  crgo  rootus  tcdus  pctagi  non  poteft  fcd 
necclfirikS  intoitus  &:  obliquus ,  iroroo  (t  ben^ 
conllderecur  tcscura  &  diipofitio  globulorum, 
nulla  raiio  af&tri  potcft,  cuc  ea  nutccia  quc  roo- 
(um  inchoavit  ad  centcum  ,  non  cegrcdiatur  cum 
faltem  ex  parie,  immh  in  draiifu  tocam,  aim  qua 
per  unum  focamen  Crianeiilare  ingrcditiir  globu- 
lum  in  mcdio  pofiram  olfcndai ,  confequentec 
dividatur  in  tics  panes,  cxeatque  pet  tria  alia  (b- 
ramina,  e6  qu&d  non  (it  potioc  taiio,  cur  tota  pec 
unuro  cranfeac.  Immb  qux  in  roediiim  globum  in- 
currit  regteJi  dcbeat ,  fccundum  lcces  rrflcxio- 
nis.  Videtur  itcm  hic  author  confundcre  iro- 
tum  vorcicis  ,  &:  motum  in  quo  liquiJita$con(i- 
ftic,  roocus  enim  hic  fcparans  oroncs  panes  ii  fe 
invicrro,  non  aroittitur ,  etiaroft  omnis  alius  roo- 
ttis  cellct.  Ita  viderous  in  vafe  nullom  clTc  rootum 
circulirem,  aut  alium  qucmhbct ,  licet  petfevctet 
feroper  motns  liquiditatis  ,  rootus  enim  circulacit 
vocticis ,  nihil  facit  ad  liquiditatem  ,  cum  giobuli 
fecundi  clcmenti ,  illum  vcloci(Eroum  habeant , 
ncqiic  tamcn  proptctea  liquiditatcm  h.)bcaiit. 
Poflct  igitur  ccirate  illa  agitatio  comrounis  vor- 
ricis  &  non  tamcn  perirc  niotus  liquiditatis  ,  funt 
eniiTi  hic  motus  difFerenies  ,  qui  nec  fe  dcftruunc 
nec  fe  juvant. 

Tertii  arguo  qnod  nolit  diftinguerc  his  parti- 
colas  (liiatas  i  icliqua  roaiccia  priroi  elcmenti 


quamdiu  iiiicc  globulos  frcunJt  clementi  vcrfan- 
tiir,  qiiu  inquK  l  ullum  pcculutccu  ctFcdum  ha- 
bciit,  iinn  quia  inolus  alua  non  roultd  roiuocrs, 
noc  cclctius  agitaias  iu  ea  contineri  atbiirwinr. 
lu  ui  intcr  uiumuin  ni)iMiii(Sro*s,  Sc  tiias  Uriaiac 
iniiuii  eti  rinialururo  gtadus,ut  fiol^  cx  itucqua- 
lii;iie  vuiuro  qtus  pctlabunius  agnofci  pvied. 
Dtcu  ci  go  toiaro  hM^c  Atrcitioncni  cuntiatians 
eHe  dodifinx  fupia  poliic  dc  liquidiiate  pctfcfts, 
qux  ineire  dcbet  ptiroo  clcncnto,  viaijusita 
C|U)  puiiculx  lint  aAu  Jivilx,  ui  nullani  accipcre 
poflim  qux  non  habcat  rooius  divcrlos .  atque 
adeo  vi  laliuro  nwiuum  (it  divi(a  in  alias  roinorcs. 
St  cniro  divtdatuc  canturo  pcotic  oppotiunitas  tule- 
iit ,  hoc  eA  curo  vix  per  quas  tcanfeunduro  erit 
f.iriini  nujoces  ,  paciicubt  eciaro  roa)0Tcs  cvadaac 
lelabiiuc  in  opinionem  cororourero  (laiuenicro  U- 
qnidiiaiis  cllcnciaro  in  divifibiliiate  facili.  Sc  non 
in  adiuali  divilionc  cx  rooiu  vaiio  ocia.  Quod  (i 
diciiut  ptirouin  elerocntum  habctc  vaiios  gradus 
litpiiditatis,  ita  ui  iu  roatctia  furoroe  Iqutda  ioiu» 
leni  patiiculz  dutc.conicndo  nullarorlVe  potio- 
tcm  lationero ,  curo  hx  invcnianiur  potius  incna- 
IC1  ia  fiibph  qux  i  polis  advcnit ,  quam  in  roaiccia 
ipfj  folis  i  raiio  quia  hsc  rarrcnta  quc  tran- 
(cuntia  pcr  toi  arguflias  in  tot  gLbos  folidos  in- 
cuiruiu  pocius  franguntar,  quam  G  in  ma)oci  co- 
pia  ciu(dcro  roaieiiz  fubtilis  iniutaicnt.  Qnate 
roclius  confervabimtui  bxc  rjn>cnu  in  (ble 
quaro  diim  coguntut  ttanliie  pct  lot  anguftiai , 
aticruiitut  niim  ciiaro. 

Q<iait6  non  fola  mateiia  fubtilis  auc  ctiam  ra- 
roeiua  circuiuvolvuntui  pet  nwtum  cttcuLucm 
ipliiis  vontcis,  fcd  eilaro  ipfa  foramina  itianguU- 
ria,  globuli  fecundi  clrrocnii ,  ctgo  nullx  ptudu- 
centtir  ilrix  aJ  rtradum  fpiiarum ,  piobicui  coo- 
feqtictia.  Qiioiicfcumque  gcnctatuc  cochlca,debet 
vcl  faiaroen  firrouro  clfc,  &  coipus  quod  infeiiiut 
ciccurovolvi  vcl  forarocn  ciccuinvolui ,  6c  cocpus 
quod  iiifetitaircA^  prcKcdcie,fed  ex  fuppofitione 
&  condruAione  voiticis  ,  taro  globuh  citcurovi^ 
vuntiii  quaroroatctia  fubnlis  qux  per  intetvalla 
ttanfcurrii,  eign  non  produceittui  ulLx  coclcz. 
Quatc  cx  co  nulla  poiciii  afFciii  tatio  cutqnx 
ab  uno  polo  advcniuni  non  rcgredianiur  f«- 
cil^,  aiic  contrariaro  incant  viaro.  Nam  cinn  in  ip- 
fis  globulis  fecunJi  cknvcii  nuUi  canales  cochlea- 
ri  excavennir,  fcd  roonrant  foiaroina  fcu  inicrval- 
la  fcroper  trianguUtia  pcrinde  eiit  ,  quain  viim 
iiieani  iAx  pariiculc  ftciaiz,cum  fcropci  finc  coiw 
grucntia  foiaroina. 

Ex  his  conclndo  qnod  fine  rationc  dicatut  a<J- 
venirei  polis  hxcmateria  raroofa,  cumiaro  heni 
aliundc  advcnicc  p< dit,  nnde  cx  fortuito  concutfa 
rainentorum  pciruncgcnccartnMculx.  Qucd  non 
melius  cxplicacur  loio  hoc  circnitu  ,  qiiam  li  di- 
camus  ex  al-qiu  matetia  dcnfioii ,  hoc  eft  noa 
xqu^  liquida,  nut  agitabiU  coalcfcere  polTe  roa- 
culam.cum  autero  explicaii  non  poilit  in  quo  po- 
(ita  fit  denliias  fcaindum  principia  hujus  autlio- 
tis,  ad  piincipiacoroiuunia  recuricndum  ciit. 

Qiiod  ad  ptxcifam  gcnerationetn  iftirum  macu- 
Urum  pcriinct.  hxc  videtur  explicari  coropaiatio- 
i>e  liqiionim  igni  adrooiorum  qui  ubi  cfT. ivefcunc 
diverfas  partictilas  divctfx  a  rcliquis  natuix,ac 
miniis  aj  rooitim  aptas  cmittant  in  fporoani  cx  iii 
cunflatain  ,  qux  fupra  eonim  fupctficicui  naiai. 
Iia  eiiam  maicria  folis  ex  cjus  polis  versiia 
Eclypticam  cbuUiens  paiticulas  (lciacas  alufque 
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oinnes  <fKm  ftcili  motui  non  obfequuatur  ex  fe 
laiiquam  fpumam  expcUic. 

Hic  muica  expcndcrc  hc^c ,  hxc  enim  compa- 
ratioclaudicat,  cum  in  liqooribas  ebollientibus 
(puraa  ad  fupcrficiem  eiiciatur  quia  levioc  eft ,  in 
(oleautem  &  admiltbejus  roocu  vclociffimo  nihil 
ulc  apparet ,  ideoque  aulla  vidctur  cfTc  ratio  cur 
h*  roaceriz  alcerius  nMurc  pocius  ad  circumfe- 
fcntiam  protrudantuc  quam  ad  cencrum.  Si  cnitn 
hx  parciculz  (\riatae  incptiores  funcadmotum, 
quam  matcriA  fjbalis  ex  qua  componi  dicicur  ^0!, 
potius  ad  centnim  protrudccur,  quaro  ad  circuin- 
ferentiam  ,  fi  ver6  fiiertt  capacior  rootus,  ad  cir- 
cumfcrenciam  ibit.  Sed  fi  hoc  rcmcl  admiccatiir 
non  appatet  quomodo  ii  fole  rcforberi  poflint. 
Nam  exemplam  Uquotum  qtix  fxpe  fuatn  fpu- 
mam  rcTorbent  non  cft  ad  rcm,  cum  in  hac  fpuma 
non  czdcm  finc  mutationea  quc  in  aliis  accidunc. 
Nam  fpuma  uc  plurimum  refotbcti  videtiir  quod 
panes  fubtiliores  avotent,  Sc  acr  ab  iis  eitricecor, 
aut  quod  in  ei  fiat  aha  fubdancialis  mutatio  quz 
cum  ab  hoc  auihore  non  admictatur ,  vix  divina- 
re  polTuinus  quid  fit  iAud  rcforb«ri.  NiH  qiiod  hx 
porticulx  (Iriatx  comminuantur  ,  ic  dividantur, 
noc  e(k  in  materiaro  fubcilem  abeant ;  quod  quo- 
modo  6it  non  fatis  explicacur,  nim  nihil  occurrat 
folidi ,  fcd  in  materia  liquidiflinu ,  &  moIIiHLna 
hx  parricalc  (Iriatc  innatent. 

Rcliq<iz  maculatum  folarium  circumftantiz 
non  mciius  cxplicancur.  Vutc  auccm  in  corum  cx- 
tremttatibus  colores  iridis  pingi  ,  quod  in  extre- 
initatibus  nonnihil  in  acucum  dednant ,  eb  mod& 
qiio  prifma  triangulare.  unde  fiat  ot  colotcs  Itidis 
fimilitcrr  cxhibcant.  Sed  improb»bilc  eft  ita  in  cx- 
trcmicacibus  iroroinui  ut  cum  angulu  cfEciant  qui 


td  hoc  'necefTarias  eft.  Adde  quod  refpcftu  tan- 
tum  uiiius  toci  tales  colotcs  cxhiberent;  vidcmus 
cnim  fulis  radium ,  pcr  ttiangulare  prifma  tra- 
jeftum  in  uno  tancum  loco  exhibcre  colores,  qua- 
rc  cum  hz  maculz  communiicr  tclcfcopiis  maju. 
tibus  fpcdentur ,  fzp^  accidit  uc  ex  iplls  otiatur 
talis  coloratio,  quz  ut  pluriroum  in  confiniis  uia- 
brz  Sc  lucis  apparCL 

Probabilitatc  catct  quod  mactilc  iii  faculas 
idc6  tmucntur,  quia  maccria  fulis  fupca  eas  atTur* 
gat ,  &  majore  vi  inccr  roaculam ,  6c  coelam  vici« 
num  fluendo,  majorem  eiiam  motum  habear.  Pri- 
m&  quia  mocus  tam  lcntus,  quo  fol  intra  ty  dies 
circumvolvi[ur,non  cft  is  in  quo  flamma  confiftir. 
Cum  fint  moins  longi  celcriutes.qui  umcn  fl.mi> 
mam  non  cxhtbent ,  fcd  de  hoc  diccmus  inferius< 
Scaindd  quod  maceria  (blis  afTurgat  fupra  maca> 
lam,  vidctur  ctfc  concrarium  fupra  pofttis  princi- 
piis.Si  eniin  inacula  talis  eft  naturx  ut  ad  circum' 
fcrentiam  ejiciatur,  nunquam  roateria  folis  eam 
teget,  Sc  quamvis  eam  cegerec  hoc  eft  macula  im- 
mcrgctccur  incra  folis  fuftanciam  ,  non  lamcn  fol 
propiciea  i  fua  figura  fphzrica  cxoibitaret ,  cum 
cjus  matcf  ia  (it  fumme  liquida  faciUque  cedar. 

Tertid  etiamfi  maceria  folis  fupra  tnacularoaf^ 
furgcrer ,  cum  macuta  non  fit  immobilis,fcd  fimul 
cuiu  cjus  matciia  votvatur,  nulla  eft  ratio,cuc 
propterea  maccria  fotis  morum  hal)cat  incttatio* 
lem.  Quatc  principia  communia  faciliota  funt  « 
ncmpi  ut  dicacut  vei^  accendi  macuta  eo  modo» 
quo  fumus  flxmtnam  concipit,  Ci  tamen  verum  eit 
uod  macuta  in  facutam  muictur ,  quod  unus  a£> 
rmavit  P.Schcyner -,  fcd  dubiro  an  colotatio- 
nem  macutariim  ,  piu  facuti  a(rumpfctii ,  nihil 
enim  talc  ab  aliis  nocaturo  audivi. 


Hdi  fcrlbtvtem  Authvttm  tmmMtHr*  mars  »ccup4nt  itnptdivif  nt  ftifcfftum  tpia  Mbfolvtrtt.  CM\tm 
^UMmt)tldimcMM4]ut  hdtic  fMrttm  hic  Mifcribenddtn  ccnCui  ,  ui  ex  tlU  id  inttgrutn  ^umU 
^uMmumcumfut  futurum  tjfti ,  eruditm  /eStr  ferrt  fajfn  judicium. 
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